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Serenissime  Rex, 

SU  B Veftrx  Mq^eftatis  aufpicils,  alta  Pace  frui- 
tur,  amplifque  Privilegiis,  Academia  Veftra  Oxo^ 
nienfis ; Quae  (pofl:  Deum  Immortalem)  Clemen- 
tiae V eftra:  par  eft  ut  debita  referamus.  Cumque 
ipfis  vifum  eft,  Opera  quaedam  mea  Mathematica  ( par- 
tim  nunc  primum,  partim  jam  ante  fparfim,  edita ) in 
Tria  nunc  Volumina  (Te  Regnante)  colletfta,  e Tfy- 
pographeo  fuo  in  publicum  emittere:  Non  eft  ut  (vel 
Ipfi  vel  Ego)  cuiquam  potius  alii  quam  MajeftatiV  eArx 
dedicemus.  Quae  quanquam  Minora  fint  quam  ut  Ve- 
ftra: Celfitudini  ofrerri  mereantur ; ea  faltem  funt  quae 
Humilitas  noftra  praeftare  valeat.  Quaeque  (utut  tenuia) 
Benigna  Veftra  (n  dabitur)  Acceptatione, pretium  forte 
aliquod  fibi  conciliafle  videantur.  Non  eft  ut  valeamus 
nos  (quod  itaque  non  aggredimur)  egregia  Veftra  faci- 
nora (Domi  Militijeque  gefta)  digne  Praedicare,  juftif- 
que  Elogiis  (brevi  fermone)  Celebrare ; fed  Admirari 
potius,  & Gratulari.  Deum  Veneramur,  ut  (Ipfo  fa- 
vente) Felix  Fauftumque  fit  per  omnia  Imperium  Ve- 
ftrum.  Veftramque  imploramus  Clementiam,  ut  Fidif* 
fimis  Veftris Subditis  accenleamur,  tumUniverfitas  Yc~ 
iiTzOxomenfis,  tum 

Majestatis  Veftrce, 

Subditus  Humillimus,  ^ 

Devotiffimus  Cliens, 

foHANNES  WaLLIS. 
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CUM  Oxm^s  Preli  Curatoribus  vifiimeft,  Scripta  inea 
Mathematica  ( ante  leparatim  edita ) in  unum  quafl  Cor- 
pus colli^re,  & junaim edere:  totius  Operis,  ordiiiil- 
<me  quo  lamcomparent,  Rationem  aliquam  Erudito  Lc- 
aori  reddendam^  ceniui. 

Occurmnt  pler^ue  ( non  omnia ) eo  ordine  quo  fue- 
rant primum  edita:  Exceptis  aliquot  quae  Secundo  Volumini  aut  Infe- 
runtur, aut  Sufiiguntur,  ne  nimis  excrefceret  Prius  hoc  Volumen. 

Cur  autem  Secundum  illud  (jam  ante  duos  Annos  editum ) prius 
emiferim,  canla  plane  luee  eft:  Quoniam  quae  illic  continentur  plera- 
que, Lingua  tantum  Anglicana  prodierant  prius,  erantque  jam  in  La- 
tmum Sermonem  convertenda.  Quae  itaque  meam  iphus  infpecflio- 
nem  magis  poftulabant:  cum  ea  quae  ante  prodierant  Latine  (liquid 
mihi  interim  humanitus  accideret)  potuerint  non  incommode  ( etiam 
me  mortuo)  redimprimi. 

Sintiis  autem  adloribi  curabam,  quo  tempore  primum  prodierant: 
ne  vid^  ex  aliorum  foiptis  (poft  editis ) eamutuallequaefunt  utrif 
que  communia.  Quippe  poft  edita  meorum  non  pauca,  non  parum 
promotam  elieDodlrinaun  Mathematicam,  nemoneicit:  Cui  rei  quate- 
nus mea  feripta  fubfervierint,  aUorum  efto  judicium. 

Ofus  jtrUhnutuum  ({eaMatbefa  Umverfaiu  ,)  Tironibus  praefertim 
inftituendis  accommodatum  erat : Ita  tamen  comparatum,  ut  m eo  con- 
tineantur etiam  Feritis  non  contemnenda.  Quat  h non  plane  nova,  lunt 
Altem  nove  tradita  ; atque  ^ primis  fundamentis  demonftrata.  Non- 
nulla etiam  Philologica  aut  Philofbphica  immifeentur,  quo  guftui 
Academicorum,  quales  quidem  tunc  erant,  confuleretur. 

Quippe  non  dilSmulandum  eft,  Academicos  noftros,  ante  ea  tem- 
pora, Peripateticat  ( qua:  dicitur ) Fhilofbphis  maxime  deditos,  ( quae 
tunc  in  Scholis  tradelutur,  & cujus  loquendi  formulis  res  erat  accom- 
modanda,) rebus  Mathematicis  parcius  vacaQe.  Erantquidemex  iioftris 
non  pauci  Mathef^  fatis  periti  ( quod  eorum  feripta  quae  etiamnunr 
extant  teftantur : ) Pauciores  tamen  quam  nunc  dierum  : iique  fere 
extra  Academias  agentes.  Et  quidem  per  Bella  Civilia,  quae  per  plu- 
res  Annos  nos  exercuerant , ftudia  Academica,  fi  non  penitus  inter- 
rupta, fidtem  impedita  plurimum  hic  fuerunt,  jrquafi  denovorefti- 
tuenda:  quz  ex  eo  tempore  (quoad  res  hafee)  magis  indies  viguerunt. 
Ut  non  mirum  fu,  fi  de  Mathdkis  n^ledu  tunc  quefti  fimus,  de  quo 
non  tantus  nunc  eft  querendi  locus. 

Que  contra  Jilcibmuan  feripta  funt : non  eo  animo  feribuntur  quafi 
homini  (alias  bene  merito)  male  vehm : f^  ne  ferpat  Error  (qui  ipfiim 
& adios  aliquot  infecerat, ) dum  inter  Hgtinnem  Duplt^  Trij/li,  &c.  & 
tionem Duplicatam , Triplicatam,  &c.  non  bene  diftinxcranc.  De  quo 
( fpero ) poftfaac  ( re  bene  intelleifta ) non  multum  erit  [lericuli. 

De  (qui  dicitur)  CmtaSiu  Differtatio  (qua;  fiib idem  tem- 
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pus  prodiit ) Do&rinam  non  plane  Novam  continet  ( ut  quam  ante 
tradiderat  Pektarius, ) led  vix  fatis  Receptam,  & clare  Agnitam,  qux 
& clariorem  meruerat  Explicationem  ■,  & Defenitonem  contra  Qavu 
Sc  aliorum  Oppugnationes.  Sed  &eaDcfenlio,  Vindicationenova  in- 
diguit: Quam  itaque  in  liibjunAis  Secundo  Volumini  jam  adhibui; 
quo  & prior  illa  Diflertatio  nunc  tranfmiffa  eft.  Que  quidem  Dodlri- 
na,  omnino  Utilis  eft  (nedum  Neceflaria)  extricandis  pluribus  Diffi- 
cultatibus, quE  multos  ante  torftrunt,  quEquc  { hac  polita  doiftrina ) 
jam  evanelcunt,  nec  (credo)  pofthac  quemquam  dilcruciabunt ; faltem 
non  opus  erit  ut  quiquam  inde  dilbmcientur. 

Xk  Conicis  (quE  fficuntur)  SeSiembus  Tradbatus  (ex  Solido  in  Pla- 
num tralatis  ) quam  clara  utilis  & perlpicua  Iit  ( prE  Veterum  carun- 
dem  in  Conotraiftatione)  non  opus  eft  ut  dicam : (Quam  poft  imitatus 
eft  D.  de  Wity  Tradatu  fuo  SchooUmanis  inftrto:  item  D.  De  Chales, 
ti  De la Htre.)  Quo  Conicorum  Traiftatio  ( quE  ante  tam  perplexa 
habita  erat,  ut  inde  deterrerentur  plurimi ) jam  evadat  fiicihs. 

Que  lequitur  Arithmtica  Infimtorusn,  eft  Inveftigandi  Methodus  plane 
Nova,  & il  me  ( quod  fciam  ) primitus  introduSa,  non  inaulpicate. 
Quam  approbarunt  liimmi  Viri ; & amplo  Commentario  dignatus  eft 
Clar.  BuUiaUiu.  Que  quam  mihi  fuerit  ului,  teftantur  alia  mea  dein- 
ceps (cripta,  (de  Cychide,  de  Curvis  RiSsficandis  & Complasusndis,  de  Cal- 
culo Centri  Gravitatis,  duc.)  QuamSc  ( non  obftantibus  quorundam  Ex- 
ceptiunculis) amplexi  funt& prolecuti  non  infimE  notE  Viri  ;(ive  fe- 
cerint, live  non  fecerint , mei  mentionem.  Q^mque  hinc  fadla  eft 
fpeculationum  Mathematicamm  promotio,  aliorum  potius  efto  (quam 
meo)  judicio  edicendum. 

Qui  lequitur  de  Cycloide  Tradatus,  feriptus  erat  occalione  data^ 
Provocatione  publica,  ad  omnes  Esaropa  Mathematuos,  ab  Anonymo  quo- 
dam Gallo,  qui  DeUonvitii  nomen  poft  alTumpfit , qui  alias  Pafcbalitu 
audit.  Cui  quidem  Provocationi  quam  ego  (atisfecerim,  opus  ipliim 
teftatur.  Quam  item  rem  (iifius  profecutus  (lim  ( inter  aha  ) in  Me- 
chanicis  ( five  de  Motu  traiftatu ) ubi  de  Calculo  Centri  Gravitatis  agi- 
tur; Cap.  V.  prop.  itf,  17,  i8,  19,  ao,  21,  ii. 

Eidem  de  Cycloide  tradtatui,  fubjungitur  alius  de  Curvis  Lineis  Ee- 
Hificandis,  & Superficiebus  Curvis  Complanandis ; hoc  eft,  Unets 
allignandis,  oue  lint  expolitis  Curvis  Equales;  & Superficiebus  Planis, 
quE  lint  aequales  expolitis  Curvis.  Quam  ego  rem  totam  ex  Principiis 
in  Arithmetica  Infinitorum  traditis  deduco;  & ultra  profequor  quam 
quilquam  me  prior  fecerat ; Methodumque  aperio,  cujus  ope  poterit 
quilquam  (cui  id  lubitumeft)  rem  ultra  pro  arbitrio  promovere. 

In  Tradatu  ultimo,  cui  Mechamca  titulus,  five  De  Motu  traiftatus, 
agitur  de  Machinis  ( feu  Inftrumentis  Mechanicis ) quas  tradfare  (olent 
Mechanicorum  (criptores.  Ubi  Res  omnis  it  primis  Motuum  principiis 
deducitur  & demonftratur.  Percujffiomm  item  tc  Reflexionum  Dodirina 
ex  veris  & genuinis  fiii  principiis  derivatur.  Totaque  Hydrojlatuorum 
dodrina  ab  rferis  Contrapondso  deducitur , pro  Veterum  Fupa  Facui ; 
( quam  ftifius  adhuc  profecutus  (iim  in  Tradatu  De  Gravitate  tSGravt- 
tatione,  qui  in  Secundo  jam  Volumine  comparet.)  Et  quidem  in  ea 
ejus  parte  quE  eft  de  De  Centro  Gravitatis  ejufque  Calculo ; mirum  eft 
quam  foecunda  fit  Corollariorum  Methodus  ab  Arithmetica  Infimteaum 
petita,  in  extricandis  (prEter  (pem)  Qusfitis  perplexiffimis,  liabitil^ 
que  pro  deploratis.  1 

<^E  in  Secundo  Volumine  habentur,  in  Praefatione  eideni  prEfixa 
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dicitur.  Ubi  (inter  alia)  habetur  7Slini>rm< Methodus, de  FUmombusi^x.  ille 
loquitur, ) conlunibs  naturae  cum  Ldinitii  ( ut  hic  loquitur ) CcUcuk  D^t- 
ttntiali,(  qaod,aui  utramque  methodum  contulerit,  fatis  animadvertat, 
utut  liib  loquendi  formulis  divetfis,)  quam  ego  delcripii  (A^ebra  Cap.  9 1 , 
&c.  praefertim  Cap,  9 f . ) ex  binis  Nmtotti  literis  ( aut  earum  alteris ) Jmu 
13.  S.  Ai^Si  n i676,AAOUetJMirpfamAa.iis,  cum  Z.nMria  tum  com- 
municandis (iifdem  fere  verbk,  fidtem  leviter  mutatis,  quae  in  illis  bteris 
habentur, ) ubi  methodum  hanc  Leibaiti»  exponit  tmn  ante  decem  an- 
nos, nedum  plures,ab  ipfbexcc^itatam.  C^od moneo,  nequis  cauf^ur, 
de  hoc  Caicah  D^erentuUi  nihil  ik  nobis  didum  efTe. 

Trailfandi  Modum  quod  fpedat ; conatus  fum  it  primis  Principiis 
omnia  deducere  i & eo  Ordine  Tradere  quo  fiint  Inventa;  quo  non 
tantum,  vera  ef]e,Le<Stori  conflet:  fed  quomodo  fit  eo  perventum  » 
ut  ipla  Invefligandi  Methodus  ( etiam  alibi  adhibenda ) non  minus 
innotefcat.  Contra  quam  quod  de  Veteribus  conqueruntur  multi : 
qui  fic  Inventa  Tradere  & Demonftrare  fat^runt,  ut  interim  Inve- 
niendi Methodum  occuluerint. 

Verborum  ego  & Phralium  Elegantias  minime  feAatus  fiim  : ftilo 
fimplici  ( modo  non  barbaro ) contentus:  Id  maxime  curans,  (in  ver- 
borum tum  Ordine , tum  Dele&u, ) ut  fenfiis  fit  ( quam  fieri  poflit ) 
perfpiciius  & ambiguitati  minime  obnoxius ; prsfertim  ficubi  metus 
fit  qt  vel  non  intclligatur,  vel  perperam  intelligatur,  res  propofita. 

Et  propterea  Receptis  uti  fbleo  Vocabulis  & loquendi  Formulis,  ( & 
quidem,  aUquando,  tantum-non  invitusj  potius  quam  (novationem  af- 
ieillando)  LeiSoris  animum  turbare  fotmulis  non  confuctis,  quum 
recepta:  fuppetunt.  Puta,  quum  dicitur  Iastia Diipba,Tripla,  hc.  (wisc 
fic  dici  fbl^ ) cum  tamen  (fi  res  eflet  integra)  dkenda  potius  foec 
TripU.,  6tc.  Sic,  quum  dicitur  (genere  foemmino)  Hae 
Diameter,  hac  Perimeter,  &C.  ( propter  Grasxirum  ■diiAzfutfn,ilwnj&fu- 
tfn,  ob  fubauditam  jficfiidw, ) cum  Latinius  diceretur  Diametra,  Peri- 
metro, { propter  fubauditam  Lineam ;)  ‘ vel  faltem  Diametriu,Perimetrur, 

( quod  fuperiori  feculo  dicebatur, ) cum  nulla  (quam  memini)  voxoc- 
currrat  (hujus  fbrmz)  exiens  in  er,  qui  fitfocminini  generis  ; (unde 
fit  ut,  cum  de  mare  dicitur  Socer,  de  foemina  dicatur  Socrus. ) Sic  dico 
Triai^ulum,  §(uadratum.  Planum,  Paralleloffammum,  6tc.  quia  dixerunt 
Grici  TtT^d.yurj/,  propter fub.tudi- 

tiim  cum  Liiine  fitias  dtcccetVK  Fifuratnaagida,  quadrata, pla- 

na, paraUeloframma.  Sed  receptas  loquendi  mos  facit  ut  utraegue  lo- 
cutio cenleatur  fatis  Latina.  Nam  id  in  aliis  mille  cafibus  occurrit. 
Ut  cum  dicitur  pro  .^A«i^a,qnia  dixerant  Gnci  r'a 

To  KoXn,  propter  vel  ntdyita  fubintelle^lam,  &c. 

Hac  authoritate  fretus,  ^o  promifeue  dico  Hanc  Cmoeidem,  Spha- 
eoeidtmf^c.  ( fiibintelligcndo /igorant,)  aut  Hoc  Conoeides , Spharoeidei, 
( quia  dicebant  Graii  TnuMiHi'K,<r^iUfMS'K,{i  fic  locuti  fiint  Iitterpietes 
latini,  quafi  fuerint  illa  Subflantiva  nomina ; ) fedalteruin  malim  ut 
»taJioyuuin(or.  Similiter,  nunc  ut  primas  ad  fecundam  fic  ttttius  ad  quar- 
tum ( fubintelligendo  Humerum saicTerminum ;)  nunc  ucmima  ad  Jecun- 
dam  fic  tertia  M quartam  (fiibintettigendo  Liaeatti  vd  Fiwam ; ) nunc 
etiam,  ut  primam  euljecanatm  fic  tertium  ad  quartumf^^c  Neutrum  abfb- 
lute  politum.)  £c  fimiliter  in  aliis ; minC  f^juor  quod  ipfc  malim,  nunc 
morem  gero  recratis  loquendi  fonpulis.  Atque  iii  vocibus  quialiis 
nunc  hoc,  nunc  illo,  motio  fciibuntur;  eadem  ego  libertate  utor,  non 
fblicitus  de  his  minutiis.  C^ippenon  hic  Gramraaticain  tradiu  fed  Ma- 
thematicam : St  fic  loqui  velim  ut  optime  intelligar.  ' Caufa- 
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Caufabicur  forte  non  nemo,  rem  eandem  nonnunquam  alio  atque 
alio  loco  traditam cfle.  Atque  hoc  omnino  non  cit  negandum,  quin 
hoc  aliquando  fiat.  Nec  tamen  vitio  dandum,  aut  Tm/mAoyiiw  accuiiin- 
dum.  Confiderandum  utique  dl,  TraAatus  hos  omnes  non  uno  impetu, 
aut  continuo  opere , Icriptos  elTe;  fod  feparatim  editos,  divcrfis  tem- 
poribus, & longe  dillitis.  Et  fiqnid  Icitu  non  indignum  priore  aliquo 
opere  prodierit,  loco  non  importuno;  noncftcur  id  quiiquam  culpet 
tum  die  editum ; Icdncc,  cur  deleatur  in  eodem  opere  redimprcllb, 
ut  mancum  fieret.  Et  quidem  fi  in  alio  opere  poft  edendo,  res  eadem 
relumenda  veniat ; aut  amplianda , aut  promovenda,  aut  aliis  ufibus 
accommodanda,  aut  li  calumniis  aut  aliorum  objcdlionibus  vindicanda ; 
non  dl  cur  Sc  hoc  fieri  non  debeat.  Et  quidem  vix  ^ilpiain  rem  ali- 
quam ( laltem  novam ) fic  prima  vice  perfoAam  tradit,  ut  non  pollit 
lecundis  cogitationibus  meliorari,  promoveri , aut  porro  confirmari ; 
aut  etiam  citari,  live  ad  explicationem  live  probationem  aliorum ; ut  nec 
hic  commode  abefle  polTet. 

Opuidila  quaedam  conln  Thtmam  Hebbes  (Weudo-geoinetram)olim 
Icripta,  non  hic  habentur  ; ne  velle  videar  de  homine  jam  demortuo 
triumphare.  Quamvis  enim,  prout  tunc  reserant,  id  Omnino  videba- 
tur faciendum,  ( quando liib  praetextu  Magni  Geometra,  qualem  (e  ven- 
ditabat, aufuselt,  in  Religionis  negotio,  incautis  adoleirantibus  per- 
peram ientiendi  materiam  fubininiltrare ; ) ne  tamen  in  Geometria: 
damnum  id  cedat,  non  jam  videtur  metuendum.  Et  quamvis  inibi 
(praeter  ipfius  picudo-grapheinatum  refutationem  ) occurrantalianon 
pauca  (citu  digna  ; horum  tamen  pleraque  in  aliis  alibi  locis  reperiantur. 

Sunt  item  wa  nonnulla  (five  mea,  five  aliorum  fime  edita)  qute  in 
Voluminum  horum  neutro  habentur ; qua:  (fi  velit)  Le&or  alibi  quterat. 
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MathefisUniverfidis;  feuOpus  Arithmeticum,  Philologice  6t  Matlie- 

matice  traditum.  Aritbmeticain  JSumerofam  S Spectojam,  aliaque  con- 
tinens.  ^ u 

Dedicatio. ij 


Cap  I. 
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E MtUbeft  tn  fjmere  \ ejufque  OhjeStQ  iy*Di}hibuti»ne. 

Ifc  Geometria  ^ jtritorncti<a  fpeciattm,  Epirum  ^Dejmtittmcs  , 
ObfeSia^  Th  mctpia^  ^ ylffeflnnei . F^laue  vci  c Saetuitu  efit.  19 

III.  *Dc  ^IkmctytrAStombus  Mathemetteis  : Unde MuiSematteas  vne  Sctentias efie 

(onjiitnatttr.  4 ir 

IV.  Unitatis  Nunuri  TD^itknes.  %mjcnfuUnum  negatm  ejfe  Punicius 

Tam  Unum  ^uam  Nutiumy  vario  Jetiju^  Erincipum  Numert.  Unum  e/l  Nu- 
merus Minimus.  NuUum  non  eji  Numer  us.  Numert  EraTii^  non  junt  veri 
Numeri.  2^ 

\’ . NtmiaorumTtocreatto.  Numerus  Ma.xtmus  non  Jatur.  Nuttinotum  Namen. 
eUturay  ^ Oreitnata  "Difpcjitto,  tn  continua  ‘Fropoitione  TieeupU  ; apuj  omnes 
(ientes  reeepta.  'Ptjpofitto  bxc  Uenttum  'Dijittbuuone  anticfuior.  Unae  ot  ta.  28 

VI.  /Atina  Numerorum  Nomina^  a Qr^eeis  derhjata.  j^i.e<jue  plmmu'  Etymo- 

\ll.  Numerorum  Nota/to  , fer  Omnes  jilpbabeti  Liter  as  ; Hebrxts  ^ Greeeis 
communis.  41 

VIII.  Numef  orum  Notatio,  per  Seleffas  aUfmt  ji/piabeti  L/teras,  Graecis  ^ La- 

tinis  commtmts.  Cur  tlbe potius  juam  abotfeti^mtur.  4^ 

IX.  Numerorum  Notatio  per  Ophras  Saracenicas,  Jhe  yu^ares  Ftptras  Nume- 

rales. Cipbrajmti\  ejuf^vana;  JigniJicattones.  Occulte  jeribendi  modi.  Si* 
lU’  Notee  quomodo  deerunt  apud  Romanos.  Nota  Aiithmetica  a quibus  in- 
venta.  46 

X.  Eeurai  um  Numeralium  Fakres  \ Fi^if^iusS*  SecundM  rus,  /^us.  Tei  rodus. 

Ofjramjns.  traHtones 'Dectmales.  Gradus  Ajcendentesdy  ^Dejeendentes,  tu 
proporttMe  'Decupla.  4y 

XI.  Gradus  Ajeendenies  ^ 'Dejeendentes  m quacunque propot  tume.  Ai^ein  a tnn- 

damentum.  'Eotefiates  Ai^ebrica  cum  GeortietrKis  'Uiinenimibus  comparan- 
tur. Earum  Appeliationes  ^Lbaradieres.  'totetiates  tda per  Uiadus  Aritbme 
ticos,  quam  per  Geometucas  'DimenltoHCSy  aptius  explicantur.  Ai^ebrua  Nota- 
tio ulterius  t!  adita.  Akebra  Fetaum  ^ Mecentivum  differentia.  Utrmjque 
ujus.  j ~ 

XII.  tralftonumjtve  Mmutmum  Notatio.  EoEttoms  Numeratet  ^ 'Denomtna- 

tar.  Minutia  Alinutiaium.  EaTiio  Tropria,  ^ Impropria.  60 

XIII.  Additio  quid}  Axiomata  quadam , (eu  Qmmtmes  Notiones.  Additionii 
Stemma  jeu  A^djatum.  Aditionis 'Eraxts,  m numeris  jSsmpltci^.  AJStto- 
nis  ^ ^tbduAvms'! abetta\  ejufqtK'Demonjifdtio.  Additionis 

y Compojitis ; ejujgue  'Deie^ltratio.  Operationis  Compendiu, 

nthmu. 

XIV.  Stdfduff io  Additioni  contiaria.  Suhduliio  quid}  SubduIlioHisTraxis,in  Nu- 

meris Simplicibus  ; In  Numeris  Compofitis.  Traxeos  'DemonUratio.  Traxis 
in  FraBionibus  Decimalibus.  Traxis  in  vasiis  Denominationibus.  SubdttI/io 
Majoris  ex  Mmore,  quatenus  ImpoJJibiUs.  ^mtitates  Ne^atrja  j'eu  j^latitia  , 
wm  abjusde  jupponuntur . ^tud innuunt.  SwduBio  UMafons  ex  Almae  qnate-' 
nus  juppomtm  m aHanda.  67 

XV.  Aaditio  fy  Subdulfio  A^ehrka,  ^ Speciofa.  Utrtufque  Retula^praxis.  “o 

XVI.  Additionis  SubduBionis  per  contrarias  operationes  Erobatio  , ptt  fxami- 

b nano. 
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natti).  Ohjr&i^ibm  Rami  TcjpWiietio . ab<jm(  fatrulw  fS fihun- 

tm\  Trt/lfano  A’ovcnaira.  Utut  lubrica  ftty  non  tamen  conteinnenda.  ^jmodo 

reddi  poteficnta.  ^ 

XVH.  /iddutiws  ^ SutdttUmis  Axacttmm  tn  Cb emloeja.^c.7de  Natn/itate  Ar~ 
phaxadty  /^ubitmi\  deTi<^m;l]mie  facta.  6W/  ly.  ^(Jal  3.  comparan- 
tur. 'l?e  Jiiaeltlaium  mora  m (^y£^jpto.  'Zk  duix  ^avintlis  milio.  T^e  Oh/le- 
ilicum  Kelponjmie.  Nuineius  'i)e]ctudentium m <^/h^yptum.  Gen-  40.  ^ 7. 

comparantur,  /mmen/urn  em um  /i/a  ementum.  79 

XVI 11.  *JJe /fttUipfKatmne.  9^idjtt^  MulttpHcanduSyMultiphcMtffr.,FaRns? 

I^Iulliplnm^'Parl^TarteSy  Ali^uota9*ars^  Arcuant aTo3S.  iS^iuUtplkauo 
JenJuStnffo^  fenju  Laxo^  Jumpta.  Nonjempei’  numerum  Auget.  Multipli- 
catio quatenus  eji  multiplex  Additio.  Alultiplicandus  aut  Multipticator,  utetids 
ex  paf/oiibus  dici  poteJl.  Multiplicationis  'Praxts  ; In  Numeris  Simplicibus : 
Jn  Numtiis  Compojilis  '.  InTambus  'Decttrubbus.  'De  Indice  jea  hjcponente 
Numeri  Fra^i.  84 

XIX.  De  Divijvme.  ^imdjit  Dtvifio  ^ Dividendus  ^ Dtvijur^  potiens.  Dhiju 
JenJu  StiiHo^jenju  ^tojunipta.  Non  fernper  numerum  Divtjum  mtnmt.  Di- 

vijio  quatfnus  esi  multiplex  Subdulho.  Dtvijioms  'Praxts  : per  Divijwem  Sim- 
pheern  ; per  Divifaem  Compojitum.  Divijionis  Traxis  in  'Partibus  Deamalibus. 
De  JnaKc  Jeu  tdeponente^otientis  jeu  NumertOrti.  pi 

XX.  De  Multfpluattone  ^ Diyijione  dlp^ebutay  ^SpectoJU  : Fj  Sjiuntitatum  ex 

phiubu  f Denominationibus  conjtantmm  \ earumque  ad  unam  ahqutun  Redu- 
Uione.  1Q2 

XXI.  De  Maliipltcationts  Dtvifimis  Probationibus  ; earumgue  probatmmm 

pundamemtis.  tamtliai  es  ahqmt  qtueUtunctdx  JohuHtur.  JJz 

XXit.  AluUtplKattams  FjtaxitmmtnParaUekf^atnmis  Pec/imeulis  menlmandts 
^ invicem  comparandis.  Divijioms  tn  'Parallelogrammis  Reciangubs  Fxerct- 
tinm.  118 

XXIII.  Fj*clidis  FJementum  fecundum^  Arithmetice  Detmnjiratum. i2j 

\Xi\  0\odAjia  'P^alUhp^amrni  £eliangult\  ObUguAttgMlt  '.  Cujujvis.  Mevjura- 
tio  Irtanguh  Ke^anguit\  Qbhqmngult'.  CujuJyts.  Menjnratiocujujvis  pi^tax 
Rtciihnea.  Menjm^io  PiguiJ Reflans.  Nenlmaiio  CncuU  \ etufque  For  1 10- 
tium.  Sectorum  Segmentorum.  De  Otcuh  Htura ; (sp  Ratione  'Per  ime- 
tr  i ad  Diametrum.  De  Piturn  MtfUs.  De  Ftgmarumel^letimorpboji.  127 

XXV.  Numerorum  invicemComparatiQ.  Afiarum  ttem  Quantitatum .,  Jed  mnmji 
tnvicem  Homogenearum.  Compasantu»  tum  QuoadDtjf  er  entiamy  ttan  quoad  Ra^ 
iicnem.  Marum  cctnparattonum  ab  tnvicem  Difirtmnt.  Dijfereniia  sdtbdulfmie 
invefUgatur  ; Katto.,  Drmjime  \Jed  ea  tantmn  e{l  quMtitatiim  Home^enea- 
; um.  i^umutattem  ad  Heterogeneas  Apfdtcatto,  quatimus  ad  Dtvtjtwem  r eja  enda 
ht.  J^ttones  omnes  tnvicem  Pirntoj^nerCs  non  ttem  omnes  Ditier  entiJ.  Jtutio 
an  ad  ^antitatem,  an  pottus  ad  Slpalitatem  pertineat.  I l*Aitxf 7»r  qutd  ? Tr  o- 
greffio  Aitbmetica  Ueometrtca  : Continua,  ^ Dssjutitia.  Pr opor ttonahunt 
liotatto.  'j^ropor  tto  HasrnmKa.  „.  . . _ . , ! , * ^ ^ 

XX\'I.  'PregreJJta  A Hbmeticuj  variorum  Pr  oblematum  familiar  ium  Jo/uttone^  ex- 
pluatur.  lj8 

XXVII  Pro^eJJio  Aubmctica  fujius  tradttur, 14Q 

X\'^U\.Pio^eJfumss  Attbmetic^btevioi  Synopjis.  147 

XXIX  Ratimmn  Dijtnlmtio^  ^ Nomma  Ratio  MulttpleXy  Super -par  ticularis\ 
Super-parttenSj  Sub  multiplex^  Rationum  DeJ^uatiOy  ^ Notatio.  149 
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Duplicat ay  'i  riphcatay  ^.  Item  Subdupheatay  SubtripUcatay  Et  Sub- 
duplicataiFrtphcatay 

XXI  ‘ProgreJjto  Geometrica  ContiHua  \ DtJiunlia.  Juvejltgatio  Sumnue.  Inve- 
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Oratio  hauguralis, 

A Johanne  fVallis,  Geometrias  Profeflbre  Sa- 
viliam,  in  Auditorio  Geometrico,  Oxonias, 
habita;  ultimo  die  Menfis  OHobris,  Anno 
1 54.9 ; quum  publicam  Geometrias  Profef- 
fionem  Aufpicatus  eft. 


Infignijfime  Domine,  Vtce-CanceUarie  \ 

J^liqutque  DoBorts^  Profejfores^  /Ediumque  PtafeBi  VeneraruUi 

Procuratores ; CeteriquCy  tum  l^enteSy  tum  Non~J^erUes^  Magtfirtz 

'Vnaque  quotquot  odefiit  Vin-^  Juvenefque  Acodemicu 

Quantumvis  eco  non  limncfcms,  quanco  fubfidat  in- 
tervallo Geometra  (meam?)  veftcr,  an  hodiernus  Orator;  tam 
infra  lubliroem  tance  Scicntiar  digniucem,  quam  Majcilatcni  hu- 
juicc  Auditorum  Corons  celebcrnnix : Non  tamen  die,  fpero, 
auicquani,  cur  reformidem  penitus,  favore  vellro  fretus,  & 
de  nobililUma  Scienua,  & coram  hum^limis  Auditoribus,  ver- 
ba &cere. 

Audacior  fortafle  res  videri  poflit,  & modefta  parum,  virum  Snjhfti 
vix  fatis  notum,  vix  dum  alumnum,  in  Academia  celeberrima  Ibuim  prodire 
feflbrcm ; cofque  tanquam  de  Cathedra  compellare,  quorum  non  paucis  latius  cil« 
fl'  auditorem  filtere. 

Non  dedi  tamen  quod  hic  dicendum  occurrat,  non  tam  prxtextus,  quam  jufbe 
defenfionis  loco. 

Partim  enim  invitat  notiiTima  veflra  Clementia,  qua  in  Advenas,  etiam  exteros, 

(umma  loleiis  humanitate  propcnfr  efle;  przfertim  vero  in  <bN4if  vdlros,  ex 
conjuncliilima  fororc  Omtehipa  nt^tes;  quos,  non  tam  ut  adoptivos^  quam 
germanos  filios,  in  proprio  rcpolitos  unu,  fumma  ibletis  indulgentia  exofculari. 

Partim  euam  animum  faciunt  ipfa  Domini SAVILII,  Equi- ij.H.s*- 

tis  Honoratiilimi,  candore  morum,  & multiplici  eruditione  infrgnis,  deque  literis  vitii  £«. 
litcratifque  omnibus  optime  meriti ; Quibus  ipfe,  pro  fumma  qua  erat  munificen-  tmi*. 
tia,  ammoque  ad  fludia,  przfertim  Mathcmauca,  promovenda  propcnlillimo,  duos 
MathcmaitmTrofejfores  fancivit,  alendos  curavit  lilque  leges  pduii;  quos  {vtk 
de  quacunque  gente,  de  quacunque  prufcHione,  ftatuit  cluendos. 

Invitat  igitur  Clementia  vellra ; Suadent  Statuta  SavitiaM\  propriufque  ani- 
mus ad  hujulhiodi  fludia  per  fe  propenfus,  eorumque  frve  vota,  live  fufrragia, 
qui  id  n^otii  mihi  demandandum  curarunt,  Jubent,  iflis  invitamentis  obtem- 
perare. 

Cum  vero  gratiflimum  SAVILII  nomen  memorare  contigerit;  prolixa  fa- 
tis oratione pollcm  in  ipfms  Encomia,  Ii  id  neceil^  perorare;  fi  nen^,  qux, 
dum  in  vivis  erat,  edidit  eruditionis  fpecimma  , quzque  mortuo  fuperumt  mo- 
numenta, recenlerem  fin^la.  Norunt  haa:  iy£j<menjesj  Norunt  & Mertonenjes^ 
quorum  lurorumque  Collegiis  fumma  cum  laude  fimul  przfuii ; imo  Oxonia  tota, 
ot  univerla  quidem  Refpublica  literana,  norunt  melius,  quam  ut  mihi  lit  opus 
ligillatim  illis  repetendo  lingulis  immorari:  eumque  ne  pofleri  penitus  ignorare 

r alline,  hiijulce  falcem  dici  & loci  celebritas,  6c  exercitia  Mathematica,  in  omnia 
fpero ) fecula,  ipfb  jubente,  continuanda,  prohibebunt. 
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Taceo  igitur,  rummam  ^uam  habuit  Grzcanim  literarum  peritiam,  & cogni* 
tionem  limatiQimam ; ^ua  in  re  vix  ulli,  per  univciTum  terrarum  orbem,  lecun« 
dits  erat.  UAdc  kic  Ibkia  leWiuaiiaic,  c)ui  Screnillinuin  AngUa  Heminam  £ L I> 
ZABETHAM  in  Gratas  litok  mfliAiaoi : & deinde  Ji>  Ai^uUHIitiio  J A- 
COBO  Rege,  dum  nuvam  Sacri  Codicis  veriionem  Analicanam  parabat,  accitus 
eft  Savi^us,  ^ui,  cum  aliquot  aliis  rnaani  nominis  viris,  & linguarum  pcriciflimis, 
operam  hac  in  re  navaret.  Qi^od  & iiunoa  cnm  laude  ^Uitic. 

Sed  dc  opera  celeberrimi  illius  Grxeorum  TheoWi,  Cbtyji^iorni  An> 

uocheni,  fumma  iodullria,  incredibili  labore,  & nxlcfe&s  vigiliis,  cx  variis  coi* 
latis  exonplaribus  Manurcriptis  rdhtiru,  iim  tandem  fomptibus  imnaenlii*  ele- 
ganti charaibn’^  excula  edidit- 

Egregium  etiam  illud  ^-athiordini  opus  ( qui  dc  ip(e  aliquando  fuerat  Collegii 
przfeftuS ) quod,  caufa^eiy  inlcribitiir,  adverfu^  SA- 

VILIUS  nolter  ex  Manulcriptis  exemplaribus  in  publicam  lucem  protulit,  & 

typis  commifit. 

Rrztcr  autem  illa  in  Theologia  (cui  tamen  ipfe  nomen  non  ex  profcllb  dede- 
rat) rmgm  molimini»  opera;  fc  etiam  alias  pneRitif  eximium  vifam,  Hiltori- 
cuni,  Criticum,  Philofopnum,  Mathematicum.  Veteres  Hijiori^  Angbcante  icri- 
piorcs,  €X  Tmu  dc  pnlvcrc^  quibus  erant  obhei,  in  lucem  ednht.  Cctmimm  Ta- 
aitvfij  celebrem  illum  Romanorum  Hilloricum,  fuis  in  eum  annotationibus  il- 
Juilravit  Denique  (ut  alia  praeteream  j ia  re  Alatb^miUiea^  aoa  modo  Mundi- 
cenuflinius  crac  Patronus,  dc  egregius  iple  Mathematicus.  Quod  noit  modo 
"Pr.ekf£i(iHcs  EncUiUm  editae  telhmtor,  ied  dc  varia  etiam  qux  ruperfunc 
ijxcinuoa  iplius  calamo  exarata.  Varios  liquidem  veteres  Auibores  Grzcos,  pro- 
pria ipfKis  manu  iranfcriptos,  ex  parubus  tranihurinis  huc  adduxit>'&  m luorum 
rrolcUorum  ufuiii  reliquit.  Sualquc  ipEus  in  j^U^nium  Perg/emny  Eutoftum 
CUuJium  Ptoknuettfn y aliofque  ex  veteribus,  Annoutioncs  habe- 
mus; cjuf(|'.K:  in  JoJefbi  ScaB^eri  CychnetikA  Axumadveriionc» ; abaque  non 
pauca  ichcduliuata,  acuuRmii  ingenii  argomenta ; quz  qui  Icgcfit,  non  poMrit 
dubitare,  illum  d:  virum  fuille  fumme  induRriuin,  dt  fummuto  Vhnm;  atque  in 
penitiora  Mathefeos  penetralia,  dc  reconditiores  receflus  penetralie.  AdeO  ut  mi- 
hi quidem  res  omiuno  miranda  videatur  & Rupenda  maxime;  vinfra  in  omni 
literatr.rz  genere  cxcrdtauim,  adeo  tamen  in  lii^ulis  eminuidc. 

Verum  raec  ego  omnia  necefle  habeo  lu  taceam ; aliaque  infiiper  multa,  qtae 
in  ipGus  I.iudcs  prolixe  dici  polliint : Ke  vel  gratinimam  tplius  apud  vos  memo- 
riam luipicari,  vel  abuti  videar,  nimia  digrellione,  patienua  vcRra ; ti  nempe  prae- 
lemis  inimemor  inlhtuti,  Virum,  utut  digninimum,  potius  quam  U- 

ibiombus  GcomeirKis  pizlari  vellem. 

tn  jVa-  i)c  rebus  autem  Mathematicis,  & nominatim  Geometria,  cum  verba  Gm  ia<Ru- 
tbtfi  ie-xw%\  haeret  aliquandiu  iiii^nfus  animum  nelcius  unde  vel  exordium  fumam,  vel 
Meratim.  Hnem  ponam.  AmplIlTimum  fiquidem  campum  apertum  video  : ubi  fpatiarj, 
quantumlibct,  liceC^  totum  percurrere  licet.  Si  enim  Madie/^  Originem, 
vafiolque  Progrefius  & (ncren^cat  qiiam  utilis,  dicerem,  & necellaria;  nu«t 
folura  ad  dilciplinas  reliquas  commode  perquirendas,  verum  etiam  ad  iniignes  re- 
rum humanarum  ulus  innumeros,  & propemodum  infinitos;  ii,  quanu  pufpi- 
cuiiatc  dcmonRrationes  inltiiuat,  quanta  fagacitate  veritatem  iitvelbgct,  quama 
certitudine  inventam  probet,  & quanta  denique  voluptate  invenientis  animum 
aibeiat,  vellem  delineare : Kon  oratio  unica,  led  multa  potius  volumina  compo- 
Mtth.  nctida;  nec  tam  ellct  adOepfyJram  perorandum,  quam  in  infinitum. 
jhu  origa  Originem  ipfius  fi  repetam ; ad  ipla  mundi  principia  ncccRc  clt  recurram:  ne* 
& pro-  que  enim  ipfe  Mundus,  MathemaCum  ufiim,  antiquitate  nniitum  ilipcfat. 

Author  cR  JfJtfbuSy  jam  olim,  ante  dduvuiin  Mathematicas  anes  viguifle : 
Ante  dV-  Uualque  tUcmorat  Coitmtnds  Setbiy  lateritiam  alteram,  alteram  lapideam ; quibus 
iuxinm.  ucrtique  inicripferat  res  Mathematicas  jaio  tum  inventas;  eo  nempe conlilio,  ut, 
live  igne  Gve  aqua  mundus  periret  prius,  (Utranique  erum  perditionem  prxfcaRRe 
dicitur,)  earum  falttni  altera  rupcrcRcc.  - *ar. 

Sm  illa  relatio  dubis cuiquam  l^cl  videatur;  non  ideo  tamen dubiuift 

crit,  quin,  ^ mne  dierum,  Mailiematum  cognitio  non  obloira  fiierit.  Pata  iliud 
vcl  ex  artiHcioro  Numerorum  uHi,  & rebus  apte  computandis  jam  tum  accommo- 
dato. Numeros  enim  reperunos,  uuam  ab  jpfis  mundi  prunordus  (prout  in  xu- 
1 tum 
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tum  Patriarcharum  Catalogo  liquet)  per  Monadas,  Decadas,  Centiiria((|u6  apte 
difpoiicai;  gradibus,  Ictiicet,  proportione  decupla  continue  aieendentibus  ; ne 
inordinata  Numerorum  multitudine  & conhjilis  laboraret  calculus,  vel  qui- 

dem nullus  omnino  cflet.  Qiiod,  corte,  neque  temere,  nec  inamficioie  htwtiim  cil : 
fed  Arithmeticam  tum  cultam  etie,  latis  indicat. 

Eandem  numerorum  difpolTitonem,  non  ut  commodaro  modo,  fed  ut  abiblute 
neceOariam,  per  omnia  huc  ufque  (e^uia  continuatam,  euamnimi  retinemus. 
Quanquam  enim  primis  Anthmeucis,  liberum  fuerit,  live  decuplam,  live  aliam 
quamlibet  proportionem  ad  placitum  elegiUc,  juxia  quam  mimerofum  gradus  dil- 
politos  elle  vellem : attamen,  aliquam  laltem  eligendam  efU',  numeroique  necefl^ 
rio  gradatim  diljxinendos,  res  ipla  clamat;  nili nullos  omnino  numeris elfe  vel- 
lent, vcl  lidtcra  nuUum  eorum  «dum.  St  enun  res  miranda  oliin  habita  ell, 
Gdarem,  aut  qoemvis  alium,  fingulorum  in  toto  exercitu  milienm  nomin.i 
rooria  retinere,  reoenlere,  & lita  lingulis  applicare  polle  ^ cum  tamen  eorum  in 
h^iones,  turmos,  cohortes,  & quaternioncs  nillribucio  non  parum  ad|umcnti  huic 
negotio  contulerit:  certe  miraculi  inlUr  cllet,  aut  plane* impollibile,  plulquam 
decies  centies  millena  millia  numerorum  nomina,  caque  inordinata  prorius&m- 
dcpendentia,  recordari,  intelligcre,  &,  prout  oportet,  applicare.  Hanc  enim  unara 
numerorum  nomenclaturam  caiiere,  plus  ellcc  negotii,  quam  omnes  omnium  lin- 
guarum Voces  edilcere. 

Quilquis  Igitur  fiicrit,  five  Adamas  ipfe,  live  quilpLim  alius  sttace  prima  na- 
tus, qui  primus  mhiiicam  numerorum  multitudinem  in  ordinem  digdlit,  colque 
qu^i  in  tribus  dc  tamilias  dilponendc  lullulit,  certe  dignillimus 

mi  qui  magnus  habeatur  Arithmeticus,  & : livc  etiam  nondum 

lapfus  Adam,  quum  fua  lingulis  creaturis  impolim  nom:na,  fua  etiam  numeri* 
impofuerit,  debito  mterim  ordme  diAribuus : five  denique  DatS  iplc  Optimus 
Maximus,  quum  Adamum  Grammaticam  docuit,  docuerit  enam  & Arithmeticam; 
fUerintque  tam  loquendi,  quam  munerandi  habitus,  ipli  k D^o  immediate  infuli, 
qui  tametf  aliis  poli  illum  nominibus  pnecepiis  & crebris  actibus  fum  acquirendi: 
iaitem,  utcunque  numerandi  peritiam  xtate  pruna  non  fail&  incognitam,  abunde 
liqnet. 

Nec  minus  dubitandum  el^  Arithmeticx  Geometriam  adjun^bm  die.  Partim 
quod  menTurarom  omne  genus  necellitas  videatur  id  peculare;  parciro  etiam 
quod,  numeria  rerod  imdledlis,  non  adeo  difheile  fiierit  oos  menfur/s  applicare. 

Atque  boc  ideo  pracfercim  videtur  aHirmandum,  quod  Inllrurocnta  etiam  Mu- 
Cct,  Metallorum  nodua,  & fabriles  opero:,  non  ita  multo  poli,  ^ CaJui  polle^ 
ris  inventa  fiietint;  authoribus  nempe  Jubakj  & Tui^i-Ctiino.  Quorum  li  illum 
hunc  f^uicamtmy  poilea  didos  eik  dixerimus,  ^ vero  lortalle  non 
a^rabimus:  Neque  cnim  eorum  vcl  nomina  vcl  inventa  fum  prorlus  ablimilia. 

Nam  JnbiUis  inllrurocnta  Mutica,  cum  A^Utnis  Lyra,  lat  apto  concordant ; & 
TnbtU-Oumi  labriha,  f^uk«m  Fabro  commode  applicantur. 

Ucrtquc  vero,  Arithmeucx  Icilicet  & Geomeirrx-  y^honomiam  etiam  adjuii«^hm 
clle,  ex  Annorum,  tunc  temporis,  Meiiliumque  calculo,  iai  innotdeit.  Qui  So- 
lem enim,  & Lunaro,  reliquaque  Sydera,  ad  dierum,  annoaim,  mcnliumque  dif- 
crimina  conllicuit  Deus,  noluit  hxc  temporum  indicia  dm  ignorari. 

£rac  ^itur  univerla  Mathelts,  quoad  pnecipuas  laltem  ipliiis  partes,  etiam  tunc 
exculta;  gradatim  tamen  luccedcmibus  icculis  perficienda.  Adeoque  potent  cum 
dilciplinis  reliquis,  li  non  omnibus,  pferifque  lilcem,  de  primatu  contendere. 

Sed  neque  diluvio  cxtindlus  erat  Mathefeos  ardor ; ncc  ipla  fucccdcnubus  aeta%  0>- 
tibus  deferbuit : Icd,  live  Noofhi  arca  conlerraia,  live  deinceps  polka  exliiiciiau, 
viguic  magis. 

Apud  CbMtM  liquidem,  poli  Diluvium,  primo  fioruifle  creditur;  deinde  dc 
apud  ( unde  m Qrasiatn  tandem,  Itultanty  alia^ue  mundi  panes  efl 

allau: ) cum  hoc  tamen  dilcrimine,  ChaUteorum  Allrmiomia,  Geo- 

raetna,  pnccipde  celcbau  e& 

• Qu1(W08  jaits  olim  rebus  Aftrooomicis  operam  dedille,  tellamur  Oblervationcs 
illx  GeIcIIcs,  qox,  ( Alexandro  viclore, ) ^ Cailiilhene,  ad  Anllotdem,  Babylone 
tljcuntarallace;  annorum  (cilicec rotlie nongemonim  & trium;  hoc  dl.  ab  iplb 
arcicer  Diluvio  ad  Alexandri  tempora  continua»,  ut  ex  calculo  Chrooologico  la- 
tis Uquet:  Nec  enim  multo  plurcs  armi  a Dilovio  ad  Alexandri  tempora  elapli 
fuerant.  A \ Sed 


/ 
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Sed  & in  facris  Scriptoribus,  ChaJdaeorutn  non  modo  peritiam  Aitronomicam, 
& {upcrUicionem  AJtrologicam,  notatam  legimus;  quo  minus  dubitare  liceat, 
artes  Mathematicas  apud  illos  antiquitus  Horuillc. 

A»udJE-  etiam  multo  Icrius  ad  i£gyptios  delata  cfl  Maihematum  osgnitio:  five 

typtm.  AnahamOj  prout  nonnullis  videtur,  five  ^ quopiam  alio  ex  Chaldzis 

Magtilro,  edodii ; live  etiam  ipla  rei  neceUiiate  coadli  luermt : certum  cit  Mcn- 
liirandi  peritiam  non  Tero  ad  iJios  appuliile.  Adverlus  enim  notiliimas  inunda^ 
tiones  Nili,  vix  efficacius  uUum  adhitmerc  remedium,  quam  quod  Gcomctrix  be* 
neficio  obtinebam:  dilpertitis  nempe  Geometrice  terris,  quas  undarum  tniuria  con- 
tuderat, rclhtucis  agrorum  emerlbrum  limitibus,  quos  lubraeriio  luliulerat,  quo 
melius  liia  lingulis  diilribucrcncur. 

Atque  hinc  tbrtalle  failum  eft,  quod  iota  meafurandi  fcientia  Gfcmctria  no- 
indigitctur,  quoniam  Gzodseticis  prademm  mcniiirationibus  applicata;  no- 
mine nempe  totius,  ab  mligniori  quadam  ipiius  parte,  mutuato;  qux 

^aulometiiti  non  minus  n^e  dici  punet,  vel  {impliciter  mmoxa.  Neque  enim 
terra:  magis,  quam  cuiquam  alti  vel  f^tio,  vel  corpori,  mcnlurando  convenit: 
agit  enim  de  Magnitudine,  fcu  Qiiantiucc  continua,  abibradie  dc  «rilAM-  conlide- 
raia,  adeoque  cuilibet  lubjedlo  capaci  pariter  applicabili. 

(^ix  autem  dc  v^gyptiorum  Geometria  diximus,  non  ita  didb  velim  exiflime- 
tis,  adi  aliarum  Maihefcos  partium  rudes  luerim : led  quoniam  necdliuie  rei 
coadli,  caprxeipue  uli  fini;  quo  mdius  Niii  injurus  poliet  obveniri:  (pari  Ici- 
netiram  nccdlitate,  uc  illa  qux  Phoenicibus  incubuit  poU^  , Arithmeticam  excolen- 
txcolae-  di;  quo  lelicius  nempe  lucccderct  mercatura. ) Cum  en.m  fuerjnt  Asgypcii  Geo- 
rani.  meir.x  periti,  Arithmetici  calculi  ignaros  ellc,  line  quo  Geometria  pradlica  pa- 
rum procederet,  nonelt  exiltinundum. 

Nec  etiam  Albronomut  fuilie  rudes  ccnlendi  fune : cum  cnim  fuille 

conltct,  adeoque  Divioaincis  live  artis  live  impollurx  lludio  deditos:  non  cre- 
dendi Tunt  coiledia  fcuil/uW,  quorum  live  ulus  live  abuUis  apud  ejulinodi  Iciolos 
inaximns  dic  lolet,  inoblervata  prxteriillc.  Qitod  ideo  quidem  minus  (Edendum 
dt;  quia,  & regio  ipli^  ob  perpauam  cccli  lerenitacem,  adeo  coeldhbus  oblerva- 
tiombus  elt  accommoda,  ut  nulla  magis:  Et  Chaldxos,  ^ quibus  hujurmodi  anes 
didicillc  creditum  eil,  Albolt^ix  iuillc  peritos,  abunde  liquet ; unde  non  minus 
AUrorura  cognitionem,  qttam  cognatas  artes,  haufillc  commode  potuillenc:  Imo 
& vicinos  Arabes  altra  notaile  & nominaire,  ex  hilloru  Jobi  liquido  patet ; quem 
Arabix  vel  incolam  vel  vicinum  fuillc,  & Patriarcharum  temporibus  ii^ypto  com- 
morantium vixillc,  vix  dubitandum  clt  Nec  imerim  tota  hxc  Asgyptiorum  do- 
drtiu  vcl  luulis  erat,  vcl  luperlbiiola ; cum  Molen  ipllim  illorum  dilciplina 
butum  legimus,  nec  tamen  ideo  culpx  infimulatum. 

Verum  jamdiu  apud  Chaldxos  & i^^ptios  morati  fumus,  (diutius  loitaUe 
q^uam  opus  erat,)  ut  Mathdeos  originem,  & antiquiores  progrdlus  inveftigaremiis. 
hatendum  autem  dl,  in  toto  illo  temporis  decurlu,  quo  apud  illos  Mathdis  mo- 
rata luem,  vix  inlignem  aliquea  penciliqnis  gradum  adeptam  die : lal^m,  niii 
forte,  vcl  invidioia  illcmim  itacen^  qua  inter  arcana  Sacerdotum  mylteria  etiam 
res  Mathematicas  occulucmnc;  vd  mjuria  temporis,  cuam  aliis  diiciplinis  inimica, 
eorum  inventa  oblivioni  dexlc^c,  quo  minus  iplbrum  peritia  jioiicris  innotelccret. 
Apud  Ad  Grxeos  tandem  Mathdis  cranfinigravit:  quo  ciiam  felimat  Oratio  noltra. 
Gr.ec<}t.  Eam  nempe  'i  hales  MilcOus  m Grxeiam  primus  adduxille  creditur ; quam  Pytha- 
gorx  fubjndc  Schola,  Platonis  Academia,  Anftoielis  Lycxum,  multique  hts  cdoi^li 
-magdtris,  foverunt,  excoluerunt,  auxerunt  indies.  Quod  eo  quidem  fuccdUi  fa- 
dum  eif,  ut  paucis  annorum  ■ centuriis  fub  illorum  aufpiciis  plus  floruerit  Ma- 
thdis dc  ampliores  progrdlus  fcceri^  quam  per  omnia  fecula  lliperiora;  ne  dicam 
cciam  & iiimequcntia,  fi  lallem  ducentos  jam  proxime  clapfbs  annos  eximamus* 
; Telbutr  lUud  numeroia  Grxeorum  Mathciuaucorum  cohors:  inter  quos,  prxter 
fupenus  nominatos,  etiam  Hippocrates  Chius,  Archytas  Tarentinus,  Leo,  Theu- 
dius,  Eudoxus,  Eudidts,  Eraioltlienes,  Archimedes,  Hipparchus,  ApoUoruus  Per- 
gxus,  Cidibius,  Hero,  Geminus,  Soiigcnes,  Ptolcmxus,  Pappus,  Diophantus,  Se- 
renus, Piocius,  Theon,  aiiique  raulti,  quorum  nc  quidem  hoiuina  recenlere  licer. 
Qjorum  alii  Theoremata  .&  Problemata  ingeiuole  excogitarunt  ; aiii  roediodice 
dilpolucTunc,  addiderunt,  quibus  ea  illulirarunt  & confirmarunt;  alii 

Mcchamcjs  uiibiis  applicantm;  alti  denique  cedis,  alu  cerris,  alii  aliis  magis  excr- 
I ; citati : 
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citati:  vix  enim  ullo  uipiom  fblo,  quam  apud  Grxcos,  Mjthcmata  felicius  Bo- 
rucrunt. 

Neque  ftudia  ifthscc  Mathematica  coluerunt  tantum  Grjccix  Philolophi  pleri.  Mathejit 
que  omnes;  ioi  inter  prima erudiuonura  rudimcnui  potuerunt;  unde  apud  '' 

nominarunt.  Grammauces  enim  (ludio  vix  opus  erat ; cum  lingua  ver*  Grofeos 
nacuia  peragebantur  omnia:  Rhetorices  fiolculos  antiquiores  Grjeci  minus  cura-"*'' 
bani;  uiqiu  res  magis  quam  verba  interlabantur;  Logicam  etiam,  qua  uti  eram, 
ipto  potius  ufu,  quam  praeceptis,  additcebant : adcooue  priiat  ttudioi  um  prmei-'^?^^” 
pia  m ipiis  Mathematis  ponebant ; quique  horum  rudes  cllcnt,  ut  ommno  tur.  ai«. 

IndoTti  prorfus  habebantur.  unde 

Hinc  oru  ctl  illa  Pythagorse^tfno^rautt-wr,  <^ua,  intfKrio  vultu,  judicium  primo 
^ic,  an  Mathematum  capaces  dleat,  qui  ipiius  tcholam  adire  vellent;  nequis 
ipidiK,  auti5sl^<^T6f  intraret,  tludiumque  male  collocarer,  Haud  lecus  & Piato 
atiixo  programmate  prohibebat Xenocrates  poilea  queu- 
dam  repulit,  Mathematum  ignarum,  ne  tiii  audiior  diet,  ut  qui  Aulas  Philotb- 
phix  non  habuerit : TttfxajSif  inquit,  Nec  multo  Itcius  Arillotc- 

Ics  tecitle  creditur ; qui  & Nlathemarica  multa  (criptis  aliis  immilciiit,  dc  libros 
eaam  Mathematicos  confcriplit;  licet  eorum  non  pauci  injuria  temporis  perie- 
runt. 


At  heu',  quam  notlrz  Athenis  illis  longe  difparcs ! Ubi,  fi  Pychagorx  Matheje- 

ftUuru  , Platonis  Programma , aut  cenlura  Xenocratis  obtineret , ut  i}wfiutv»ni  ^ 
omnes  cxtularent,  certe  exiguus  iupcretlet  Philotbphorum  numerus  Studia  nempe 
Mathematici,  quz  primas  oiim obtinebant,  vix  nunc  dierum  (iiedcio  quo  maio 
fato  ) apparent  utpiam : adi  hodierni  Philofophi  Cynicis  mallem  & Kpicureis 
accenten , quibus  fere  tblis  crai  Mathetis  negJedui ; quam  Pythagoricis,  Phto- 
nici%  aut  Arilotclicis,  quibus  dc  curz  fuitde  ddedlationi.  Imo  vero  res  M.uhe- 
maticas  ad  Philuibphiam  non  pertinere,  arbitrantur  hodierni  quales  audes  Peri- 
paccticq  cum  umen  erat  iplc  ntflWl^  egregie  Mathematicus : quod  ipli  five  ne- 
gene,  tive  netciam,  taltem  din‘imiilant. 

Verum  latendum  ingenue  quod  res  cft.  Ex  quo  Athenis  imgranmt  feveriores 
Mutx,  vix  ulpiam  tin^  pofuere  fedes,  ted  vel  errare  coadz  vel  dclitefcere. 

Romani  nempe  , quanquam  Crzcorum  literaturz  hzredes  habiti,  pro  Hondo 
quo  erant  ingenio,  potius  quam  folido ; dicendi  potius  copia,  & verborum  ornatu,  « 
quam  rerum  mnderc  & argumentorum  acumine  deledati ; Rhetorica  magis  quam  ^ 
Logica  inllniai ; orationis  potius  quam  rationis  MagiRt  i ; leviores  Mul^  am- 
plexi, feveriores  omnino  inialutatas  przteribant.  Grammaticam  fcilicct,  Rheto- 
ricam dc  Poeticam  ornare  iacagentes ; Philotbphiam  interim,  Medicinam,  dc  re- 
rum przlertiro  Madiemaucanim  iludia  milta  laciebant ; Condendis  carminibus, 
componendisoratiooibus,  rebus  Ibrenfibus  agendis  tat  erant  apti,  ut  & Hiiloriis 
conicribendis ; Verum  li  apud  illos  Phtlofophiaai  aut  Mathdin  quditemus,  omni- 
no truilra  (iimus  ; Excepdsenim,  quz  apud  Ciceronem  dc  Senecam  occurrunt  pau- 
ca, Philotbphiz  quidem  parum,  Mathefeos  vix  quicquam  occurrit  ufpiara : Nifi 
fone  quod  Architedoiiica  uti  fuerint. 

Verum  quidem  dl,  Julium  Cztarem  annum  reformatle,  Julianum  deinceps  di- 
dium,  dc  Calendarium  Romanum  inflruxille  : At  illud  Grzci  Sofigtnh  ope  fadum 
cf^  aliunde  advocati ; nec  enim  Romanorum  quempiam  huic  n^otio  parem  le- 


gimus. 

Romz  vero  nimium  negledla  Mathetis,  ut  dcPhilolbphia  reliqua,  in  Arabiam 
deflexa  etl;  hofpitium  nempe  apud  Arabes  nada,  fi  non  quo  fiorcret,  faltem^^ 
Guo  delitelceret.  Grzcorumemm  depolita  confervarum  potius>  & tandem  xt^-tranfit. 
oerunc,  quam  auxerunt.  Quanquam  dc  eorum  fludia,  minime  contemnenda,  non 
ingrati  agnotcimus:  quorum  non  obteura  vdligia  in  multis  rerum  Mathematica- 
rum nominibus  eciamnum  retinemus.  Hinc  punda  Zenith  & Ntuih  nominata ; 
circuli  itcm  Ahnkantn  dc  Azimt4thtimdiit\i  \ & ipfa  Sinuum  appellatio,  ut  uceam 
j^ebra  dc  Algoritbmi  nomina,  dc  ipfum  y^manach,  & fiqua  Ium  timilia,  quz  Ara- 
bilmiim  fonant.  Qui  autem  Arabum  hiflorias  paulo  accuratius  mtjxxcm,  vanofi 
que  inter  lUos  tum  Mathdeos  tura  aliarum  difciplinarum  egregie  doblos  notaverit,  /» 
ruu  illam  extra  omnem  dubicadonisalcam  pom  naud  dubiubic  pamredi- 

Potbemis  autem  hitee  feculis  jam  tandem  redux  Mathetis  gratiori  hofpitio  in''  <^«- 
variis  Europee  partibus  excepta  dl:  tutores  egregios  nada.  Quorum  indefeflis 
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vigiliis,  & fumptibus  liaud  exiguis,  progrcKus  & magnos  (]ui<km,  &nuu  Iptia- 
tos,  K:cit.  Exlurgic  iiquidcm,  ^uali  ex  alto  ibpore  cxliiiciuta ; fcu  potius,  ut 
pridem  quali  (onimonua,  |am  revivileu  : occ  rcvivilcit  tanuiin,  Icd  quali  vege- 
tum vigorem  recens  adepta,  in  lingulis  quidem  iplius  partibus  & au6b  multum  & 
onuca  incedit 

AriUuncticam  n rpc61emu$',  fradioniim  ad  partes  dccimales  redui5lio,  laboriolb 
calculo  icxagcnario  inulto  bellior  dl  & expeditior  : £t  mirandum  dlud  Logaritli> 
morum  inventum,  egregium  attulit  calculo  lublcvamen;  ut  alia  minora  taceam. 

Geometriam  quod  attinet:  Dedrina  Siniiuni,  Tangentium,  6c  Secantium,  Iere 
tota  novacli;  qua  Tngonometrix  caiculusnuxime  lublevatur.  Et  prxicr  vana 
Theoremata  de  novo  inventa,  ipla  inveniendi  methodus  multum  laaiiuiur.  Al- 
gebrx  nempe»  live  Analyuces  ulus , ultra  quam  veteribus  innotuit , )am  mno- 
tclcit 

Allronomia,  eximiis  inventis  inllauratur ; non  tannun  novis  iyllemacis,  fed  & 
novis  feurc/drMf.  Quis  enim  veterum  vel  circum-joviales  planetas?  vel  Solis  ma- 
culas ? ejulve  motum  circa  proprium  axem  ? vel  cometas  etiam,  live  novas  in  lixa- 
rum regione  llclias,  oblervavit?  Quis  item  Venens  aut  Meraini  cornua  ? Saiur* 
ni  anlulas.  & iiguram  ovalem  ? aut  [ovislacKm  undulatam?  iplolquc  Luiuc  mon- 
tes, & valies,  & inarqualiter  afpenuii  Uipcrlicicm  notavit  unquam?  Et  ( ut  aiia 
levioris  momenu  tranleam)  Ars  ipla  Nautica,  Allroiiomicts  ut  plurimum  princi- 
piis fulta,  praeter  llupendumMagncucx  pyxidis  uliim,  varus  tum  mvcntis  tum  in- 
llruinentis  locuplcutur. 

Non  ideo  tamen  mirum  videri  debet,  aut  de  Grxeorum  indullria  quicquam 
derogatum  iri,  ii  multa  veteribus  incognita  nollrx  xtatis  Mathematici  invcuiga- 
rint.  Multo  enim  iacilius  nobis  cil  iplorum  inventis  addere,  quam  iplis  primmis 
invenire.  Prxjcrtim  cum  Itudia  nunc  liceat,  Typograpliix  beneficio,  jxr  totam 
Europam  communicare,  qux  tunc  dierum  quaii  unis  erane  Athenis  conclula. 

Verum  omnino  exciundi  dlis,  Academici,  & hortandi  leno,  ut  hilcc  rebus 
aJ  Me-  animum  applicetis  ledulo;  nec  patiamini,  ut  veternum  rebus  machcmadcis  aut  de- 
/ htffs  nyQ  obrepat,  aut  diuuus  incumbat. 

fiudium.  quorlum  hxc?  quxratis;  aut  cui  bono  ? UtiU  ea  vox  Academicis  omnino 
fit  indigna  ; mihi  tamen  erae  inanimo  pluribus  ei,  quam  nunc  licebit,  obviam  ire. 
Sed  angudia  temporis  illud  prohibet ; Ne  nimio  vobis  ixdio  omldius  ellcm. 
ifRtau^  Quin  Mechanicos  conlulue,  ii  nefeiant  Academici,  aliolque  ex  vulgo  live  ope- 
tiiitas  ^ rarios  iive  n^oiiatores,  Nuroquis  rerum  Maihcmaucarum  uliis  ? Conlulue  Merca- 
numqius  plane  «re«pi5pfl<^  eorum  radocinia  curare  polfit  ? Interrogate  nau- 
tas, numqms  Geometrix,  Allronomue,  Geographix  plane  rudi^  uavigia  poflit  de 
portu  in  portum  ducere?  A Latomis  item  Si  Archite^lis  icilcitcminq  numquis 
fuperbas  xdiikiorufn  moles , turriu  palaua , & arcuau  laquearia  , 
Geometrice  ( ut  loquuntur ) ad  (hiporcm  vulgi  rulpenla,xdiHcare  ? Dicant  vd  fa- 
bri, nuniquis  normx,  libcllx,  aut  circini  ulus?  xd  dcimlices  perconuri  licear, 
numquu  Maihefcos  ufiis  ad  arces  & oppida  munienda,  callra  ponenda,  lurmenta 
bellica  commode  regenda,  aliaque  muiu  nulttaria  peragenda?  ftelpondcant  ipli 
Syracufani,  ut  extera  taceam,  dum  non  Aichimcdis  rerum  Mathematicarum  peri- 
tu ufui  futf  It,  Syraculis  ipfis  propugnandis  ? 

Ai-adf-  Aty  Quorfum  hxconinu?  dicetis  Academici.  >Trai5lent  bbrilia  fabri : Qiiidad 
micorum  nos  ifbec,  qui  mechanici  neque  nunc  liiinus,  nccaliquando  futuri  ? Qui  nec  in- 
ftrumenu  bcUica  faduri  unquam,  nec  xdihcia?  Itane,  vero  Academici?  Adeone 
wj/omA  vcllra  nihil  imcrclt  ea  fcirt , qux  non  aliquando  faturi  diis?  ideone  Deua 
/rrt.  Os  bomtm  fuHimc  tahtm^uc  WitW  r,  — ut  ea  tantum  contempletur  , 

qux  pollet  iple  conficoie  ? Niini  libri  deC^o,  de  Mundo,  de  Animalibus,  aliif- 
que  rebus  naturalibus,  omuiiio  indigni  liiot  quos  legat  Philolbphus,  nili  hxc 
omnia  poHit  efHcere  ? Apage  vox  dia , Fhilolopbo  indigna!  cujus  illud  dl,  ea 
fcire  qux  Deus  ipfc  conuidit,  qujcquc  vel  Ars  vd  Natura  poflit  efficere.  Qiicin 
melius  deceat  Chremetis  illud  Terentiani,  quam  Chremetem  ipfum,  H9mo  Jkm, 
mbil  humanum  a me  ahetium  ftuo. 

Sed  ut  ferio  agamus,  Auditoas;  unde  cil  quod  hxc  efikiac  Mechanicus  ope- 
rator ? Nonne  quia  l^ilolbpho  Mathematico  raothis?  Ea  nempe  qux  Mcchaai- 
cuseibeit,  non  niU Philofopho  didanmlacir  Altioris  fiquidexn  icienns  munus 
cll,  ea  docere  & imelligere,  qux  ipU  operanmr:  Prout  mmons  urus  cil,  admoto 
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pollice  barbita  pullare,  qu;im  concentum  depingere.  Horolo- 

g:iini  puta  leiothericura  depingit  forte  five  Pidor  live  Caementarius  (ed  prae- 
Icfibcme  Mathematico:  Haud  Iccus  ac  medicamina  componit  Pharraacopaus,  led 
d.claiuc  Malleo.  Nec  mimis  intcrcll  Philolbphi»  /«Sn/iaTixif  djintelliecrc  fiede- 
monllrare;  t|uam  Mechanici  Adeoque  imlignum  dict  Acade- 

niic.Sy  ii  inopiHcum  potius  Mcclunicoiaiinolticinis,  quam  Philoibphorum  icholis, 
Mathclcos  cognitio  q^uscrcnd.a  foret. 

An  vero  tantsc  laudis  cll,  diccus  Ibifan,  ea  feire  qu;c  nec  mechanicis  Umi  Mathefh$ 
IU  ? Daims,  fi  placet,  non  cllc ; ( nec  concedamus  tamen  : ) At  multa  funt,  quae 
icirc,  non  lU  magnx  laudis,  cum  ea  tamen  nefeire,  non  parvi  Iit  dedecoris. 
raa^jax  laudis  <3^  virum  Academiaim Latme  polle  & mtcliigcrc  & loqui,  ac  magni""'*' 
tll  dedecoris,  non  pofTe. 

Exemplo iic illud  Julii  Scaligcri ; ( utde  JolcphiCyclomctrids  nihil  dicam; 
qui  non  modo  fibi,  fcd  & altis  non  paucis,  videtur  magnus.  Cum  Cardanus  ar- 
gucrat  live  Cometas,  fivc  Novas  Stellas,  Lima  iiipcriorcs  apparmUe,  quod  mino- 
rem  liabucniu  Parallaxin ; Ipl^  afliimptione  concdla , ftquclam  n^t ; Cometae 
ParalUxin  ratus,  non  ex  locili  ipfius  pofitionc,  Ibi  ex  fuperioris  cujuldam  fivc 
planctxfivcltclli  motu  pendere  ^llc.  Qti*  perinde  abfurde  Ibnant  Mathemati- 
cis aunbus,  de  inconcinne  didla  lujit,  ac  fi  Diem  tunc  efle  neget  quum  Sol  meridia- 
na iucelulgeac:  Adcc^uc,  turpiter  titubando,  infignun  prodidit  Mathcicos  im- 
peritiam  : ut  qui  dicuior  dict  i prxeeptore  dilccre.  Quid  !it  parallaxis ; quam  de 
rebus  coclcfiibus  dilputare;  coque  nemine  apud  viros  dodlqs,  nec  feraci  quidem, 
nec  immerito  vapulat.  Julius fiquidem  Sctligcr,  promere  luo,  fatis  pro  imperio 
Cardinum  tradlans,  negare  quidlibet  libi  licere  ratus  dfc;  adeoque  iat  amplam  libi 
negandi  aniam  videtur  na^his,  fi  Cardanus  affirmaverit.  Atque  hoc  quidem  in  re- 
bus mere  Phyficis , magis  impune  fecifle  pollet ; ubi  in  otramque  ut  plurimum 
panem  probabili  faltern  a^umento  difoutare  liceat.  Non  ita  tamen  m Alatliema- 
ucis;  ubi  ventas  femcl  cognita  extra  dubium  protinus  collocatur ; errores  int^ini 
tam  raanifefto  deteguntur,  ut  nulla  quidem  lupcrfitvcl  praetextus  larva. 

Nec  leve  ^ud  Ovidii  «vilAfuc:  dum  diurnum  Solis  motum,  Phaethonte  duce,  dc-ovitUt 
fcriptunis,  per  lingula  Zodiaci  figna  tranfirc  fingit : motum  nunpc  Solis  Diurnum 
& Annuum  temere  confundens.  Quod  iudiao  cft,  ipium  fiios  ipfius  Faftorum 
libros  vix  fatis  imcllexifie : & Romanorum  potius  Calendarium,  quam  cognitos 
Syderum  ortus  & occafus,  fuis  carminibus  deTcripfiifo. 

Verum  fellinandum  efie  video:  metuo  enim  ne  jamjam  fuerim  paticmix 
vefirx  injurius  nimis.  Idcoquequx  dicenda  fuperfunt  mulu,  quibus  Maihefeos 
fludu  liiadcrc  pofiem,  intada  prorfus  praeterire  ncccflc  liabco. 

Hoc  lalieni  addam  : Mathcmaium  Rudia  non  modo  pro  ea  quam  in  fc  habent 
vcriute  colenda  cllc,  ( qu*  tamen  ipla,  per  fc  confpicua,  & ultra  Soepticorumyf*/*//^ 
litigia  polita,  .animum  reficiet  valde  & ooledlabit ; ) Icd  & quod  rerum  aliarum 
cognitioni,  nec  id  nno  quidem  nomine,  conducant  multum.  Prxtcrquam 
quudinolits  difciplmis  pallim  occurrant  multa,  qux  citra  MatheJeos  opem  nulla- 
tenus mteUigenda  fimt:  variaque  quotidie^  exMathefeos  cultura,  Pnilofophix 
Naturali  accedant  incrementa  : Illud  interim  non  clt  exiguum ; Mathclb>s  i\\xd^to  Mstbefs 
paratum  .mimum,  aliarum  difciplinamm  capaciorem  rttidiL  rebufque  aliis  cum  ap- 
prehendendis  tum  judicandis  longe  paratiorem.  Haud  fecus  atque  cum  vcfica^^*"* 
nonnuoquam,  animalium  corpormus  exemptu,  flatu  diilendimus  & exficcamus , 
quo  fiam  rebus  alus  commode  conunendis  aptiores.  Sive  liceat  potius  cum  Veru- 
lamio comparationem  inflituere ; qui  fcientus  Mathemaacas  cura  lufu  pilz  in 
iphacnllcrio  confon.  Ubi  prweripfum  exercitationis  bonum,  quod  per  fc  incen- 
mnir,  etiam  Xrtinitf  ( ut  cumnippocrate  loquar, ) membrorum  nempe  agili- 
tas, oculorum  attenta  totiuique  corporis  gcltus  decorus,  aliaquc  fiibuide 

commoda,  cxacciduiti  conciliantur.  Pariter  &Mathefis^  pneter  iplam  Matlte- 
maaca;  veritatis  ct^nmonem , habet  & alia  comrnoda,  eaque  non  exigua,  quali 
adnafoenua.  Nec  enim  :ipcius  occurrit  remedium,  quo  phantafia  mobilis  atten- 
tior Bat^  quo  ingenium  volatile  reddatur  fixum  ( ut  Cbymicorum  verbis  iiur , ) 
quam  ii  Mathct^ticarum  demonffrauonura  compedibus  coerceatur.  Vix  item 
maturo  magisjudicio  quifpiain,  quam  qui  rebus  hil<^^  exercitatus,  vel  fbphifmatum 
det^et  hdlacias,  vel  fyUogifiterum  vires  jufbmque  icquelam  alf^uctur. 

^rum  ego  non  parum  metuo,  ne  fuada  noftra  ad  perfuadendum  vix  fatis  va- 
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Icat : adeoquc  Maihcraatum  Itudia,  qux  digna  quidem  funt  ( Academici  ) qux 
sunpiedaimni,  etumnum  nimis  negledm  fim  lutura. 

Sin  minus  valuerit  Oratio  nollra,  ( quzibrtailc  non  adeo  cl^anter  vel  artili- 
ciofe  dl  elaborata,  ut  mulumi  valere  pollit:  ) uunam lalccm periculum  liitxrc 
dignaremini,  ipfaquc  Muhcmaw  cominus  iradbrc:  ut  vclvolmct  experi- 
mento tandem  edocti,  judicium  hac  de  re  poflitis  expeni  ferre.  Neque  enim  vos 
iplbs  aliquando  iniquos  me  habiturum  judices,  abunde  confido. 

Quod  ego  intcrim  non  pro  forma  lamiim,  Khetoricaniium  more  ; fed  fefio 
quidem  & animitus  opto:  ut  quod  liquando  feceritis;  iicc  laooris  im;x.nli,  nec 
temporis,  rpcrq,  quali  male  coilocau,  pigebit  unquam.  Ea  nempe  res  M.uliuna- 
tica:  dulccainc  & faavitaie  deicolam  ambientis  animum,  quam  liqiiis  Rhetorico 
ornatu  dclcribcre  latagat,  quaft  ad  vivum  le  polle  delineare  ratus,  omnino  fruifra  ett. 
Haud  leciis' enim  hac  m re  contingit,  aefiquisde  Mellis  dukxdinc  judieuim  iam- 
rusedet:  qux  quanu  iit,  vel  uno  gulhi  melius  perdiicet  quis,  quam  Rhetoris, 
utut  tacundinim4  defcriptionc.  Et  Mathemaa  pariter,  iplo  quidem  quali  comactii 
potius,  quam/W/r«/«,  docent,  quam  line  dclcfUbilia.  Nativa  oempe  lua  iplurum 
pulchritudine,  qu.am  penicillo  hcet  peritillirao  depidb,  videntur  vcnuliiura. 
Matheff  Stquis  autem  difhcultatis  incufct,  & perohCenira  queratur  iiud:a  Mjth..n?.iiica  : 
esUfei-  Qiunquam  illud  quidem  non  proriiis  inficias  eam ; Tamen  — ejl  lufamm  vmo 
ritmmvn  Major •••VtTtitt  CQtm  iplum  alpedlum  primum,  & froiiiem  quaTi  iubicincam , 
tsMm  extera  qux  iiipcrfunt  non  tam  terrere  compena  liint,  quany)b[cdbrc.  Quodque 
ipfuni,  aggrdliiris,  videtur  prima  fronte  formidabile,  illud,  aggrcllis,  & dulec  la- 
tis  compertum  ell&  volupe  i Ipliquc  qui  lublequumur  labores  liiavi/Iimis  adeo 
deleblaimniis  condiuntur,  utneiciam  an  Labores  illi,  an  Voluptates,  haberi  me- 
reantur. Sunt  enim  & luEts  ipli  nonnunquani  tatis  Liborioii,  qux  tamen  oblct^U- 
menta  potius  quam  gravamma  extUinuntur.  AcLoque  qui  ad  Mathclin  rcqui- 
mur  fivc  menas  labor,  live  attentus  animus , ut  condimentorum  acrimonia,  ap- 
pecTtum  potius  excitat,  quam  mlatum  offendit 
Quic(;uid  autem  illud  lic  dimcultatis,  qux  Machelin  comitetur , quodque  alpc- 
rum  occurrit,  conabor  ego  fecuturis  ( Deo  volente  ) prxlebiiombus,  quanu  qui- 
dem potlum  faciliutt^allcvjare.  Imerim,  nfi  dicam,  orau  pri- 

us Ixix  patieotix  veftix  venta,  conticebo. 
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ARITHMETICUM  OPUS  INTEGRUM, 

Tum  Philolosice,  tum  Mathematice  traditum,  Arithme^ 
cam  tum  Numerofam,  tum  Specio  jam  fiye  Synibolkam 
compleftens,  live  (^kuhmGeometricum 
itionum  Proporcionumve  traditionem  i Logaritb- 
monim  item  Doctrinam  ; aliaque,  quae  Capitum  Syl- 
labus indicabit. 
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CUM  qut  in  publicmn  poJcunt,  fra  mare  fcilket  ( (oque  fatis  inve- 
terato ) mmuUarnm  injmpta  nominihus  fileant  prodn^e\  neque  mihi 
qniJem  a recepto  illo  more  Jam  recedemlum  plane  videatur  ■.  Ex  reli- 
quis, quos  ©■  amo  venera  Collegiorum  'Pra.  fehis,  atiifque  apud  nos 
fummis  m omni  eruditionis  genere  viris,  vejba  libuit,  Ehi  Infitnimmi,  nomina 
Jeligere,  Mibus,  qm  Jequiiur,  traSlatum  duxerim  ojfeiendum.  quidem  eo 

ctmjilio  folium  eH,  ut,  cum  prx  tpfoium  reliquis  (pterijque [altem  ) Eos  maxi- 
me Jiudits  hijce  iSdatbematicis  indiilgeatis,  Jrve  etiam  incumbatis : eadem  opera 
tum  meos  in  vos  affeUus  ^ obfeivantiam  tejiaii  pojjmt,  tum  fequentis  etiam  ope- 
ris rationes  breviter  aperhe.  ^ 

Hoc  autem  qtticquid  eli  negotii  eo  potijjimiim  fine  JuJceptiim  efl,  ut  huic  quam 
JuJiinere  datum  eft  provinciam,  non  modo  non  deejfe  penitus  videar,  led  ^ eam 
ornare  potius,  pro  vhibus  noftns,  ^ quo  defungar  munus  adimplere,  fjiippe,  cum 
hoctibi  in  animo  fui  fi  e ptopfitum,  Eques  Honaatifiimiis,  tdemqite  mmiificen- 
tijfimus  Tatronus,  ZJ.  HENRICUS  SA  VILIUS,  eximius  fui  temporis 
c9tathematicus,  Jlatutis  fuis  fatis  tejiatur  ■,  ne  mei  a nomina  JintVr  f eJfa  es  fui, 
fed  qui  ftudia  Mathematica  fedulo  piomoveant:  Id  nuht  masime  vijum  eft  in- 
cumbere, ut  juft fimis  illius  votis  quantum  in  me  eft  fati  facete,  nec  nudo  conten- 
tus titulo,  fMathefeos  ftudia  vel  momaiteie  fatagam,  vel  adjuvate. 

/jtque  in  hunc  finem,  po  alter  afiiduas  praiteflioiies  publicas,  ^ p natas  emum 
qtd  hoc  defiderant  inftitutiones,  omnmo  expedire  videbatm,  ut  unnerfalem  bufuf- 
modt  Calculi  traditionem  publici  juris  facerem,  qui  non  tam  fpeciatim  Arithmeti- 
cam, qiiatiquam  ^ hanc  etiam,  quam  totam  Mathefin  fpellet.  Ex  quo  enim  m 
idMatbeJin  introduSa  eft,  qu.e  diatui.  Arithmetica  Spcciofa,7f!if  Synibolica,  vel 
(^d  aliis  etiam  audit ) CalcuJus  Gconittricus,  aut  etiam  ( fate  omnium  optime) 
Mathcfcos  Umver&lis  principia,  ( qiuppe  ut  tota  Rationum  traditio,  ita  ^ hujtijce 
Cakuti  exei  citium,  iudifierentei'  omnes  Mathejeos  partes  refpicit , ) ex  quo,  inquam, 
luec  mtrodiiSia  efl,  V,cu,  Oughtrciii,  Harnoti,  Cartelii,  ahorumqite  magni  nomi- 
nis vhaum,  ope ; quam  ingentes  feceiit  profeSus  Matbejis  tinnerfa,  nemo  hike 
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rebus  vel  leviter  exercitatus  ignorare  autem  ego^  pofl  tot  eximios  qui 

tn  hx  negotio  psaxejfere  vtrosy  rem  hanc  aggrcMor ; mn  eo  faiium  efl  antmo^  ut 
eoum  kmibus  qukqnam  ego  elei^atu(H  feJ quod  non  )At  f.em  isaStenus  ab~ 

Joiutam  putaveuin'quin  ^ mihi  pariter  ^ quod  poji  i/ivium  inejftin  coliigam^  etum- 
num  fttperelfe  putem  Jpicilegmm. 

JLt  qu&nquam  eorum  ^rs  magna,  qux  nunc  profaimns,  ^^uditoikus  noftris 
jam  plddicis  Jwrtit  profk^ionibus  expejiia  \ \ at  tumeri,  cum-  na  • eojaemqJane  and:- 
rores  continuis  Jemper  tnxk&ionibus  adejfe,  res  ipja  clamet ; ^ q/tidem,  /i  adej- 
Jent,  non  ea  lanien  valeant  memai  ia,  ut  non  jkpe  ad  ea  qua*  praxejfa  uut  rrjpica  e 
julnnde  opus  habeant  \ quid,  quod  buiujtnodi  Jiudia  non  ea  Jint,  qua'  atuUiione 

prima  Jatis  imbibantur,  jed  attentam  injuper  mentem  i/  couUrn- 

piutimem,  qua  ptru/iknMS  faio,  ^ m&ls  Uo.moremur : Haml\  impouuuum 
f ore  autumo  vel  ipjis , qui  bxc  audiveiint,  nedum  aiiis,  ut  ^ xuus  eaux.m 
fubjef/a  habeant,  quo  ^ ea  pajent:fcant  altius , fy  Jei  us  cogitationibus  his  af- 
JueJcunt. 

Jlem  ipfam  quod  atinet ; non  eji  ut  nova  hic  expeUetis  omnia  \ fed  neque  nulla 
tamen.  Numetiaum  natura,  jaltem  quoad  mtegios,jam  olim  euU  yeteuous probe 
notu  Al  cakulus  eorum  pet  plexus  admoaum  (y  inp  ica/uSy  labore  plane  tmp  oao 
abjoheniius : Et  liquando  ad  integrorum  pca  tiadas  dejeendendum  er  at,  ad  fci  upti- 
los  Jexe^e/imaies  confugiebant  {qui  integra um  in/lut  hMantui  ^ aut  etiam  ad 
Jiaiionum  dohiiinam  figwis  lineijve  explicandam.  Atque  bine  jaSium  autumo, 
quod  Rationum  ^DoBummi,  qua  mihi  quidem  ybitbmeuta:  pot/us-  cohJLietatiinis 
videatur  ( atque  ad  omnes  plane  cS^iathefeos  partes  perinde  fpillet, ) ad  Geo- 
metriam plane  religor  mt\  partim  fcilicet  quod  irneis  fapiims  quam  laiciiofo 
ilkrum  calculo  res  exigeretur,  partim  etiam  quod  Aithmetices  pomeeua  tum 
Jbrf/u  fecerint,  ut  veris  numeris  {rationalibus  jcilket,  (y  quidem  integris,') 
cxrcerentur,  quibus  tamen  immenfoi  Rationum  campos  hasU  coer  ceri  pojje  cer- 
' ^ tum  erat. 

*PoJiquam  autem  m Arithmeticam  'mtroduflus  eJl  Notarum  numeralium  vfus, 
qtuv  Haracenica;,  feu  t echus  fndtca,  itulgo  audiunt  {ab  Indis  quippe  in  Arabium, 
atque  ad  nos  inde  delaia  \ ) tum  incredibili  liatirn  levamine  factlm  eva/it  mo- 
leili  labor  calculi,  tum  etiam  A itbmetkes  pomoer  ia  infigniicr  ampliata.  Et  qui- 
dem ex  eo  tempore,  pr'aler  facilia! em  integrorum  cakimrn,  accejjit  etiam  ad  A- 
rithmeticam  Eafiarum  fpeculaiio,  {quam  Veteres  LogiUicini  voiobant,  ut  ab 
Amhmcuca  dijimllam,)  fed  ^ Swdoium  deinceps  numerorum. 

Atque  huc  quidem  ubt  per  ventum  er  at,  revixit  aenuo,  fy  qttaji  eX  poWiminio  re- 
vocata eji  Veterum  Agebia  {nomen  jam  Arau.ium  Jorttla)  qua'  {prater  ea  qua 
apud  TJiopbantum  exjiant ) jam  altum  obdormiverat.  $^am  Lee  inter  ea  tempo- 
ris (artem  apud  Arabes  naila  fuertt  {qui  tum  IHathefin,  tum  alias  rtem  crudi- 
tmis  partes  aitoqur  per  rtw  as  fehetter  cmjervarunt,  fy  tandem  reddiderunt  ) haud 
in  promptu  eU  ut  dicam  \ Jub  Cardam  jaltem,  Tartalex,  fy  Clavri  tempAibus  re- 
dux facta,  eorum  Jcilicet  altor umque  jarn  proxmie  elapji  feculi  laboribus  ornata, 
apud  Europtcfis  fedem  fixit. 

Ubr  autem  b<cc  redux  veter  um  Algeh  a jam  denuo  excoli  capta  fuer  at,  atque 
oh  jarn  receptas  notas  numerales  expeditior  faSta\  neque  nunc  Kad:cu}i  primam 
quamvxanl  Jolummodo,  ejtrfque  potejlates,  Charaiitribus  CoUicis  mfi^ntre Jolenne 
Juerat,  jed  (y  Radices  lecunJas  literis  Alpbabelicis ; hrne  credo  anjam  atrrpuit 
pr  tmus  acutijjrmi  ^ jagacis  admodum  ingenii  Vir  Franci Icus  Vicu,  non  ignotas 
tantum  quantitates,  Jed  iy  cognitas  etiam,  literis  Alpbabeticis  mjignicndi,  earn- 
que  quam  Speciolam  vocamus  Aithmetieam,  Awaw  Aigebram  intr^uxiti 
quam  aehteeps  Oughuvdus,  Hamouis,  Canelius,  Schooteruus,  auxerunt  in* 
dies,  fy  plenius  excoluer  uue. 

Hea  interea  temporis,  in  Arithmeticam  numeufam  partium  7)ecimaliunt 
ujus  {quiC  jexagejimalium  Jo upulorum  vices  in/igni  pruejiant  compendio,)  Jtve  a 
Rhaico//Wtf  Rc^ioiiK-ntanoyrjfi’ qmpiarn,  ita  jenfim  invectus  ejt,  ut  quis 
ipjius  fuerit  prtmus  Author  vix  ( credo  ) Jatis  confiet.  Aque  injuper  Logai  ith- 
morum  aoHrma  ab  Honoratijftmo  johanne  Neppero  {Mircbrfionia:  apud  Hcotos 
Barone  ) primitus  excogitata,  atqiie  ab  ipjo  juttaim  cum  Henneo  Briggio  ( Geo- 
metrix  prinum  "Rrof^fore  Grcmamenli  jLondrni,  deinde  Saviliano  Oxonia, ) re- 
cognita 
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c^gNiid  ^ pe  nilus  ahf<^a  , JluItiplkaaJi,  'DtuidenS^  ^ JUJices  cducentit  labo. 
retMy  tfuredtbtli  plane  compendio  jublr^ardt. 

CuiH  autem  mc  adepta  fit  fafligium  Anthmetka^  variorum  in  jm  lujujefue  ge- 
no e vhcf  um  eximiorum  ope  fulta  ; e^uod  ilU  Jigiliutim  pi.ejiitaunti  id  mibt  jam 
tH  uuuutn  J/jiema  redigeuai  mcumi/t  onus>  ^deojue  /hnlsmeticam  (ntji  Ma- 
il)t.lin  pottus  Univcrlalun  mabtts  appellare  ) n<m  tuniusn  tn  Nimicriii  Jpeaanmj 
Jive  Integris  Jhe  etiam  Ft  ollis  \ aut  pm  tibus  tandem  vel  IDechnulibus  vel  Sexa- 
geptnalums  ^thendam\  Jed  untvetjalitei  in  Speckbus  ettam  (uti  diei  Johtt) 
vcl  ]/mboHs  exercendam : boc  eji^  non  Numerojam  tantum^  Jed  ^ Cfjficarn  ^ . 
Speeujam  yhitbmetieam^  Jum  tr liturus.  Sed  ^ 2>emonfirative  omnia  ( fuod  /a- 
men  negtigeie  Jolent  Anthmetki  plerujw  omnes,,')  ut  rbiihfKtk<  Jpecula- 
ttva:  aeeirmam , ^ praxeos  ttem  regulas  nudam  ex  ipjts  dedttflas  princi- 
piis, continuis  mde  demonjlrationihus  {utut  breviter,  perjptcue  tamen)  jiabi- 
utaS‘ 

l''emm  ^ Rasionum  item  ^ Rs  oportmum  doShinam,  ad  ybithmetica  prinu- 
pia  revocatum,  jam  fua  tandem  fede  collocavi,^  Cum  enim  eoujque  Jie  dilutanmt 
Antkmethes  pomcetui,  ut  non  contenta  Jolis  Idumeris,  unneijum  tilud qua  longe 
l*^eque  patet  Muthejeos Jub)ellumy  Spccterum  ope,  Juo  jam  comprehendat  ambitu  \ 
ijt  quantitates  invicem  tum  Rationales  dillas,  tum  hratmales  per  mde  rejpniat  : 
non  ejl  cu*-  non  Jy  Rationum  JRte  propcatknum  dochina  ttnfberja,  itjdem  Je  conti- 
neri canceUts  patiatur  ; qua:  quidem  vix  afn  nomine,  reliliis  Arithmeticis,  tn  Geo- 
metricos ohm  Jincsrecipt  pojiulavtt,  quam  quod  Aiithmelka,  dton  vens  numeris 
Je  concludi  pajja  eJl,  uon  agnover  it  Rationes  udas  quam  qua-  veris  expUcitti  nume- 
ris potuerunt. 

^Ipod  vero  longiufcufis  nonnunqmm  digr  ejfionihus  exJjkUiar  i videas  , ( nec  tamen 
extra  iUms  quid  JuJcepcram  negotii  limites,)  td  datu  o^  a f ullum  eji,  nec  quidem 
uno  nomine.  'Partim  enim  idud  in  Lxiiarum  gratiam  faciendum  videbatur,  quo 
rerum  variet.tSe  nonnunquam  obleflari  pojfint,  Jy  traditorum  utihfatem  vel  tpfo 
uju  edijeant : partim  etiam  ( quod  m toto  hoc  negotio  mihi  JuiJfe  propojitum  non 
d/Jjiteor ) ut  reapje  ofiendum  etiam  Geometrica  ^oblemafa  ( quatenus  f altem  a 
poJi:tone  five  locali  Jitu  abfhahunt ) « prmcipns  Arithmeticis  vel  maxime  depen- 
dere ; quidem  eoujque  ab  efie,  ut  ad  Problemata  Jive  Theoremata  pure  Arith- 
metica Jiutuminanda  ( quod  tamen  non  raso  facium  video  ) GeometnctC  plane  de- 
monflratioHes  fmt  huc  formjecns  advocande,  ut  contra  qu<e  Geometrica  habeban- 
tur, fimplicius  quidem  fy  univerfabus  ex  pure  Arithmeticis  adeoque  umverjalibus 
deimnjii  unda  videantur. 

^od  autem  vel  Philolegka,  vel  etiam  aha  Pbthjopluca  Mathematicis  immijeue- 
rim ; partim  illud  ad  JubjeSlt  explicationem  commodum  vtdebatw,  pm  tnn  etiam 
ut  condimenti  loco,  quo  qux,  tironibus  prajertim,  Jatts  arida  videantui  facibus 
deglutiantur,  quippe  qui  Mathematicis  fxfan  parum  ante  Isac  exercitati,  diverti- 
c/uis  nonnunquam  opus  habeant,  ne  continua  mentis  intentione  nimium  defatigen- 
tur. In  quorum  item  gratiam,  fui  ex  confAto  in  prtmcribus  probxior  fyfujior  ex- 
plicandis, quam  in  JitccedeiHHnfS’,  ^ppe  quod  quibus  prnmm  aggrejfuris  ne- 
cejfaria  vifa  eJi  prolixitas,  ujdem  ipjis  quaOantenus  exercitatis  non  minus  grata 
'ju  fA***  **  heofitas.  ' 

• XMt^de%/iqu€'tasdtus  aliquanto  prodeat  tr aci atus  hc  quam  fperaverim  {qmppe 
jam  Jecundus  annus  agitur,  ex  quo  preh  Jubjellus  Juer  it, ) ne  mtremini,  hoc  fa- 
ciet maxime,  fi  Jaltcm  quibfjcum  ^ quam  j^petms  preli  SJkultatibus  luclan- 


is 


dum  fuerit,  Jatis  inteUigatts  ; tum  propter  Ty^aph  OS  hujujmodi  Jcriptis  edendis 
etos,  tum  etiam  non  admodum  mjirucium  Typograpbum.  Slffippe  hinc 


parum  aJJuetos, ^ ^ ^ ,t 

non  raro  ftffum  eff,  ut  nunc  ob Jcbematum,  nunc  char acierum  mufitatorum,  nunc 
etiam  Itcerarum  inopiam,  ( qua:  omma  non  mji  Londino  quoties  res  exigebat,  cum 
non  exigua  temporis  jailura  fupplenda  erant, ) htcrendum  tum  ahquandiu  tum 
aliquoties  fuerit.  j£f  quidem  eoujque,  ut  pojiquam  hanc  Partem  Primam  aliqua- 
tenus inchoaveram,  feponenda  tamen  ea  plane  fuerit,  dum  pars  altera  Jertus  in- 
cepta  {qtuc  jam  ante  annum  prodiit)  abjoluta  fuerit,  ^d  fy  ettam  tnierea 
tempens  {prntei  cpujcula  qiueXtm  Theologica  emtjfa)  bis  occurrebat  caftigandus 
HoUbius  tum  ob  ejsts  in  bbro  D-  Corpore  tum  ob  quibus 

ille  tum  Scholas  tum  Academtas  qua  feterum  qua  Ricsntkatim  ommno  omnes 
' lacejfit. 
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lac^JfUy  Se  vmmn  ^<re%Sy  junmqite  tgtKnr^mtutm  cum  ^ofeffo  ilU  omnium  coH' 
temptu  venStans.  NonntM  etiam  attulit  mor^Cy  ffuod  Maai  M:1x>inii,  dc  Pro* 
poriiouibiM  DialoguS)  ad  examen  etiam  videbatur  revocaudui  \ quid  m jubjun^o 
huic  TraHattt  fi^um  efi.  omnia , ( aha  memorem  negotia  , qui- 

bus mulioiies  fuerim  avocatus^ ) nou  mirum  e^  fi  mnuiltti  edendo  Imc  traSiutui 
mjecerint  mwtc. 

yaUte  denique , Firi  infigmjpmt  \ ^ p^tCy  quod  facitisy  tum  Academiam 
hanc  celebenimasHy  tum  Rempul/Ucmn  tmrveijam  liferariumy  Huehu  a nare  veftris 
decorare. 

Oxonii  Dec.20. 
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Mathejis  Univerfalis. 

SIVE, 

Arithmeticum  opus  integrum ; tam  Philologice 
quam  Mathematice  traditum. 


CAR  I. 

De  Mathefi  in  genere  ; yus  Ol^edo  ^ Distributione. 

PRiufquam  Arithmeticam,  quam  traditunis  fum,  f^iacim  aggrediar : non 
omnino  abs  rt  fore  judico,  generalia  qusedaro  quali  prxnuttere 

de  ipia  Matheli  in  genere,  cujus  Anmmeuca  pars  elt  fatis  inugnis : ut, 
quio  Ipia  lint  h^tnentata,  paucis  enarrem;  curitadidh;  & quibus  in 
rebus  verlemur : & Mathefi  deinde  dilbibutioncm  fiibtcxam. 

Si  quid  iint  ipfa  Maihemau  quxratur.;  aut  quas  diiciplmas  lUo  nomine  in-  Math^pi 
digitemus  : Refpondco  , Mathenuta  dici,  feu  diicipiinas  Mafhemaucas,  omnet  fvidf 
illas  live  Artes  (ive  Sciemias,  qux  circa  ipeciab  modo  vcrfantur ; live 

Continuam  quidem,  OvcDilcretara. 

Quantiutem  vero  cum  dico , non  eam  laxiori  quodam  lenfu  intelle^lam  vel-  Mttbe^ 
lem;  prout  eam  Anfloles  nonnunquam,  live  poil  tUumaiii,  laxius  loquendo 
defcriounc;  quamfe  Tempus,  Locum,  Oradonem,  aliquando  etiam  Motum 
Pondus,  & fiqua  liint  liimlia , iplius  fpeciebus  annumerant ; Sed  Ifa-iiiiori  ^fu  , 
prout  ad  Numerum  & Magnitudinem  rcftringi  Iblet  ; qux  vel  Ibl*  vei  fid- 
tcra  prsecipux  Quanuuus  proprie  diibe  fpeaes  haberi  folent.  Reliqua  vero  non^ 
nili  redu&vc  ad  Quanuatem  proprie  dictam  pertinere  volunt  Scholz,  quatenus 
nempe  vel  Mcnilirae  vel  Numeri  funt  capacia ; adeoque  vix  ullam  fubeunt  Ma- 
themadeam  Ipeculitioncm,  nili  quatenus  ad  modum  vel  vcl  Multi  conii- 

derantur ; prxl^m  li  tota  Rauonum  vel  Propordonum  d^rina  vel  Arithrac- 
ticx  vel  l^tcm  Gcometricxconliderauonis  habeatur- 
# Verum  quidem  dt,  ea  omnia  m dilciplinis  Mathematids  tra^luri,  lis  przfertim 
# quz  Mixcxdicuntur:  qua  lorlan  fola  radooe,  inter  Quniitads  Ipccies  luerunt 
annumerau.  Tempus  enim  ua£tat  Albronomia,  ut  & Motus  coelcUcs  quibus  men- 
luratur;  itera  CKronologu ; ;4tque  etiam  Gnoomnice,  Altronomue  principiis  ut 
-plurimum  nixa.  Zmw  autem  inStcreonKtria,  quantumad  ejus  cqucitatem;  in 
JtCeographia  vero,  quoad  ejus  litum  & polituram,  l^iali  modo  conlideraciir.  Ore- 
timem  tradbtMuOca,  tam  quoad Tcmponim  ( uc loquuntur  ^ menfuram;  quam 
qnoad  Tonorum  elationem,  fupprellioncm,  vel  edam  circumnexioncm ; iinde  non 
modo  Rhetorum  & Poetarum,  led  & Mulicorum  oritur  & menlura  & modulatio. 
xJMttus  zMUja  fuTonJus  io  Mechanicis  praeldtim  conliderancur. 

Verum  quidem  elt  hax  omnia  & horum  limilia,  indilaplinis  Mathdnaucis  tra- 
£brL  & fiib nomine  ab  Euclide  contineri ; fcd  ( fi  Scholasaudimus)  non 

r;r  le,  & primano ; 1^  quatenus  vcl  menrurantui'  vel  numerantur : Ut  nnt  ca 
prout  loquuntur  ) Matulcos  obje^  MateriaB^y  Idl  fub  ea  lormaliiaie , quate- 
nus M^ijurakiiiay  adeoque  fecundum  Tks  ^ tjMjnsUy  fcu  AUjus  ^ Mitms,  con- 
lideranda  ; & Rationis  leo  Tr^  tionis  capacia.  • 

Dicimus  igitur  Matheieos  Objc«^m  die  Quanutatera  proprie  di^bun ; Magnitu- 
dinem Icilicet,  & Muldtudinem.  Reliqua  vero  eatenus ad  Mathcmata  pertinent, 
quatenus  (redu6iivc)  lime  vd  Numen  vel  Nkniiirx  capacia : nempe  quatenus  dc  illis 
interrogari  })oterjt,  vcl  ^ot  lim,  vcl  fim.  Adeoque  laus  apparet,  quibus 

in  rebus  vemtur  hlaihdis : nempe  in  Q^notau:.  perfe;  m aliis  autem  rebus 
omnibus,  quatenus  vd Quantiutis  .capaccsTanc,  vd  adeamrcdndive  referantur. 

C • Si 
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De  Mathesi  Cap.I. 

Si  de  Atafkft/uuumyfivc  AlatbeJeoSy  nomine  quaeratur,  Cur  hac  appellatione  in- 
figniancur  lUx  diilciphnx:  I4'0  forcalle  (uit,  quoniam  Mathemau  apud  multos 
quidem  (ola,  apud  alios  Ann^uorum  primo  ante  alias  Ddciplinas  foco,  cdilccban* 
tur : adeoque  vr'  diiU,-  quia 

Atque  luee  de  Mathdeos  in  genere  tam  Olnedo,  quam  Appellatione  di<Sb  fumo. 
Sequitur  ut  ipiius  five  Species,  itve  Partes,  feorlim  coiifidcrcntur. 

Sunt  autem  (prout  dividi  Iblem)  dilciplinx  Mathcmaucx  aliae  "Ptir<e,  alis 
MixU.  Puras  dicimus  illas,  qu®  Qiianriiatcra  abfolme  confideratam  imdlanr, 
prout  k Materia  aUbahitur.  Mixtas  autem  illas  appellamus,  in  quibus,  pr®ter 
confidcrationem  Quantitatis,  ( live  Multitudo  illa  fuerit,  live  Magnitudo,)  euam 
lubjcilum,  cui  indi,  connotamr. 

Verbi  gratia.  Ubi  in  Arithmetica  traditur,  Ks  ibto  fuatuor  ej^ere  \ Numeri 
Kic  icorfum  conlidcrantur,  & abllraflc  ab  omni  materia  iubjeda.  Pariter  enim 
verum  elt,  live  de  Hominibus,  (ive  de  Angelis,  five  de  aliis  quibufcunque  rebus 
agatur  Item,  ubi  in  Geometria  traditur,  Ctrculi  ^iphaiam  ubtqttc  a Juo  centro 
,etfuabt(r  tHjfate : hic,  pr®tcr  ipfius  circuli  conliaerutionem,  rubjeCti  nulla  rauo 
habetur ; five  in  coelis  iit  lUe  circulus,  Ove  ui  terris,  Ove  ubivis  aiias.  Adeoque 
diiciplmas  has,  Mathematicas  dicimus  ^ quia  pure  de  ipOs  Quanmacious 
agunt,  non  immiUa  fubje^i  conOderauone. 

In  aliis  fccus  dt  Verbi  gratia  : Cum  docet  AOronomia,  {yEjttatoretn  (y  Zo- 
Jioium  Je  rttutuo  m binis  pun£iis  Jecore  \ & quidem  hunc  ad  jlimn  oblique  in- 
clinari, aiigulumque  graduum  vigmti  trium  cum  lemiOe  ( circiter  ) confiituere  : 
vjileraiis  hK^  prscicr  iniheuta  pure  Mathemadca,  multa  etiam  mere  PhyOca  iin- 
mifccri.  Qind  Ot  cnculus,  & iirculctum  mtetjeSito  \ quid  obhqm  mciinattOy  & in- 
cimationis  Mathematica  mere  lunt,  atque  inde  petenda ; At,  Solem  (Ter- 

lamvc)  huiufinodi  obliquum  curfum  peragere^  eumque  annuo  Ipatio  ablblverc, 
PhyOca  liint,  cx  Hifbria  nempe  naturali  obfervanda;  adhibitis  interim  Mathe- 
maticis tam  Principiis  quam  Inifcrumcmis,  quo  melius  hujuOnodi  obrcrvatio  in- 
flituatur. 

Mathematicas  igitur  difciplinas  Turas  dicimus,  duas  tantum : nempe  jirithmett- 
cam  & Geometiiofn  \ Quarum  iHa  agit  de  Quantitate  Diicrcta,  Ove  Numei  o ; luc 
autem  de  Conunua,  five  Magnitudine.  Sed  & ex  his  efl  quidem  altera  magis, 
altera  mimis  pui^ : eft  enim  Anthmeaces  fubjedum  purius  quiddam  & magis  ab- 
firadum,  quam  Oibjc^um  Geometri® ; ideoque  fpecuiationes  habet  magis  univcr- 
liJcs,  qu®  rei  Geometne®  pariter  ac  altis  xque  funt  applicabiles. 

Reliquas  autem  omnes  eOe  dicimus*  Qu®  catenus  quidem  iiintMathe- 

mauc®^  quatenus  in  illis  occurrit  quidpiam  vel  Arithmeticum,  vel  Geometricum ; 

Smcquid  autem  iniuper  dt,  pro  mathematico  non  habendum  ef^  fed  pro  mnetura 
iunde  allata.  Atque  ex  his  quidem  ali®  minus,  ali®  magis  Mixt®  liint ; prout  # 
ad  Mathenuticas  puras  magis  minufve  accedunt  • 

Inter  Mixtas,  ccicbcmma  quidem  eft  /flhonomia : Qu®  menfuram  quidem  & 
calculum  adhiba,  1^  ad  Cmldlia  umum  ^xxulanda.  Corporum  nempe 

ctcldiium  magnitudines,  difbncias,  motus,  varufque  eorum  & quoad  nos,  & in- 
ter fi^  poGturas  contemplatur. 

Dum  autem  Phxnomcna  Codeflia  nomino;  ne  ipfos quidem eximo ; 
qui  m Tubiimi  conlpiciuntur,  & obfervandi  rationem,  aferorum  obfcrvatiombns 
non  prorius  abfimilcm,  videntur  poltularc ; quanquam  eorum  fortafle  nonnulli 
fint  liiblunarcs:  Nonnulliy  inquam:  Omnes  enim  lublunares  cfle,  (prout  cenfe- 
bant  veteres, ) ncuuquam  dl  concedendum ; cum  pndcncis  pnetemique  fecuii  ob- 
fervationes  manifdlo  reclament. 

Aftronorai®  fubjungo  Get^apbiam ; utpote  Aftronomicis  principiis  ut  pluri- 
mum fultam:  Qu®,  prxterquam.quod  ab  Aflronomia  mutuatur,  non  multum  ha- 
bet Mathcmaucum. 

Utnque  vero  ( Aftrbnomi®  & Geographi®)  Cnotisowcen  fubjungo,  (unde  va- 
ria  Horoit^ia  Scioterica,  aliaque  invcnu  conlimilu  dependent ; ) fic  Ancm  etiam 
Nauticam  \ Quarum  uuaque  tam  Affronoraix,  quam  Geographi®,  pennam  po- 
Ihilani. 

Sed  nec  Cbronolo^iam  penitus  omittam ; qu®  Teneris  calculum  rerum  gefb- 
cuni  hiOoriis  accommodat : Quod  quo  melius  Hat,  ccelcflium  etiam 

rationem  cura  primis  habet,  & Edipfcon  pfiecipue 
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Futiles  autem  Gefte/hliacorHm  vaniiai^  aiiafqiie  ineptias  jfftnhgU  Judtctariay 
prxtcrcundas  duco:  ut  quz  pro  frivolis  potius  aut  fiipcrfljciolis  imj^durjs 
^ndx  lunt,  quara  Mathematicis  dilciplims : Ideoque  ularuro  prolelrioncm  pru-"^^- 
dciitiUimus  atque  Honoratililinus  Eq^iies  Dominus  Hmteus  SaviUus  Profetlonbus 
iuis  Machcnuncis  merito  interdicendam  curavit. 

Poli  Aflronomiam  auKm^  eique  attines  ditciplinas,  annumeranda  eft  GtoJ^eJU ; 
cui  6c  totam  quidem  L/it^nnfh  iam.  'Plamtwtriamy  & 4^ircT£’d//ie/r/4m  adjungo : 

Unde  propontx  diftamix^  anguli,  lupcrficies,  & corpora  foJida,  ( quod  per< 
indeete)  fpacta  tblidorum  capacia,  menturamur:  Qux  omnia  Geometricis  prmci> 
pns  peraguntur,  particulari  iubjcilo  applicatis. 

Sed  & 'Perjpeffrua  cot^  tam  qua:  funplicior  cft,  lineatque  ab  obje^is  in  direi^um  PefieBi- 
excunus  perpendit,  ipliique  penuoribus  Pi^ribus  ufiii  etfc ; quam  quse  in  ‘Ditatu- 
as  Catopiucisj  delincis  refractis  & reflexis,  traditur,  Geometrica  fere  tota  cit : 
Qtunquam  etiam  iplius  m Aftronoraia  uliis  fit  haud  exiguus. 

Neque  \n\ctm  McihiWKes  &,jitvitttc^onjcfsoh\vfi^ctnd}ita  efl : Quarum  utra- 
que  ( prxteruffl  Mechanica  ) Geometricos  meniuras  ita  ad  molem  corpoream  ap- 
plicat,  ut  & interira  Ponderum,  Viriumquc  mocricium,  raiionctn  habeat : Unde 
utiba  multa,  & quidem  admiranda,  perficiuntur.  ****^‘' 

Tandem  etiam  & Mathematicis  difciplinis  acccnfcrc  folentj  qux  h- Mifita. 

riihmcticara  quandam  m Sonis  exercet ; & proportione  quadam  peculiari  Harmo- 
nicos concentus  efHngii. 

Atque  Iw^lcnus  l3ifciplinas  Mathematicas,  tam  Puras  quam  Mixtas,  breviter 
quidem,  fed  quantum  pnrientis  iulbruti  ratio  pofhilat,  cnumcravinuis.  Siquz 
lupcrcfie  videantur  oiue,  polfunt  quidem  illx  ad  iccenuDrum  aliquas  commode 
referri. 


CAP.  II. 

T)e  Geometria,  ^ jiritljmeticaffeciatim.  Earum  De- 
finitiones, OhjeBa,  'Princif  ta,  ^ yfffeUiones  j Eafqtie 

vere  fident  ias  effe.- 

• 

POft  brevem  Maihcfcos  Synopfin,  in  priori  capite  exhibitam  ; reftat  ut  eas  fpccio- 
tim  fcligam  dilciplinas,  qux  muneris  noflri  conditio  iplaque  Staiuia  SaviliattAy 
Profeilbri  luo  Geometrico  p^iiliariter  deilinanmt.  Adeoque,  mixtis  plerilque  fe* 
politis,  dc  Mathematicis  Puri^  Arithmetica  nempe  & Geometria,  quzdam  aicenda 
reibnt  : Qiurum  mraque  quidem  fub  Gevrnct/ki  Trrfejfons  nomine , .(  cum 
mixtis  aliquot  coonans, ) mihi  demandatur : Afbronomid  imerim,  aliifquequx  ipfi 
affines  llini,  Profdlbrum  alteri,  jljfrwomko  (CoUegx  meo  mcriiilluno, ) 
rcfci' vatis. 

Geometriam  autem  & Anthmcticam  li  dcfinirc  velimus ; poteft  quidem  «illad 
fieri  vel  per  Objeib,  ut  in  aliis  Scientiis  Speculativis;  vel  per  Finem,  ut  in  Arti- rr/^^ 
bus  & Sciendis  Pra^licis  non  raro  fit.  Illud  quidem,  prout  contemplationes  pure 
rpeculativas  continent ; Hoc  autem,  prout  aa  praxin  ordinantur.  Arithmeticam 
enim  & Geometriam  Trafiicam  agnofeimus,  non  minus  quam  Spcailativam ; 

( quamvis  hzc  quidem  dig^iute  multum  prxcedac , ) Ut  eium  datur  Geometria 
Speculativa,  eique  fubordiiiata  Pra^bca:  (ic  etiam  Arithmetica  Speculativa  & 
Pra«5hca. 

Priori  modo  definitur  Geometria,  Saemia  tJMa^»ftiu/tHtSy  ^tentis  eH  me»- 
f$erahths  ; ArhbmetKa  veroj'  Scientia  A^unteti  fuatenus  eji  tmmerahUis.  Quam 
uuramque  dciinmuuemScieluiaium  Objet^b,  non  tantum  matenaiia,  fed  & For» 
malia,  continere  liquet.  i; 

Poiterion  vero  modo,  Geometriam  dico,  Saentiam  bene  tncnfurattki ; A-itih 
rw//f4wi  amem,  Scieniiam  bene  numerauiA.' 

Quod  ilLs  autem  «Sir/mr/ardixu  un,  non  efl  curquifquam  miretur.  Has  enim 
ego,  liquas  alias,  Scientias  app^andas  cfie  nuUus  dubito : cum  ego  nihil  deefie 

,c  a tcavaxa, 
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feniiani,  (mod  ad  Scientias  RriAilTuno  ienfu  acceptas  requtnitm.  Habent  enim 
Subje^l^  rrmcipUL  & AHeAiones,  caiquede  iubjeais,  demonffaratiombus  maxime 
Icicntificis  demonfbatas. 

SubjcdU  quod  attinet  Affe^ionum,  1^,  quod  perinde  dl,  Objeda  identiarum, 
circa  quz  vcrlimtur ; qux  lila  (int  j^olicndimos* 

Eil  nempe  Obje^lum  Georoetnx,  magnitudo,  quatenus  dt  meniurabilis  Afagtit- 
Ceeme-j  /itab  iciiicct  Objcdlum Matcriaic  indicat;  A^Jurahunas  ipfius nmonem  Forma- 
Icm  dcnouc,  qua  Ntagninidinu  tradauo  Machunaiicaabea  diHen,  quz  in  Logi- 
ca,  Phyiica,  aut  Mcuphyiica,  occurrit. 

Per  Ma^nnudmem  intclligo,  Lineas,  Superfides,  & Corpora,  Mathematice  ac* 
cepea,  hoc  dl,  abltrade  i Materia ; quorum  vatias  af^;diones  6c  Proprietates  Geo- 
metria dcmonitrac. 

xSimJwubthwem  vero  laiiiTimo  quidem  fcn(u  acceptam  vdlcm^  ut,  qukquid 
ad  eorum  Ungulas  aHd^ones  habitudines  invdbgandas&inuii^endas  attinet, 
comprehendat. 

Objc^hiro  Arithmetices,  Numaum  conilituo,  (Ivc Quantitatem  diferctaro,  & 
Arith-  ^Muienus  Numcr^kilem  \ Quam  Numcrabiiitatcra  eadem  latitudine  acceptam 

mttHM.  veHetn,  qua  Mcniurabilitatem  Magnitudinis. 

principi»  Piincipia  quod  attinet : Tunsum  quidem  magnitudinis,  Unitns  autem  numeri, 
prindpium  vulgo  pahibetur.  Nara  ex  Huxu  PuniUi  Lineam,  ex  Huxu  Line«  Su- 
perfkicm,  SuperHaei  vero  Corpus  orin  traditur:  nec  quidem  inepte.  Itemcx 
Uniuiibus  ticri  Numcios  laus  liquet;  cum  numerus  vuJgo  dcHmatur,  Uniutum 
multitudo. 

Non  minus  re^c  tamen,  me  judice,  diceretur;  li  Magnitudinis  principium,  di- 
ceremus, ( prout  bic  lod/dnr^/ vox  videtur  intdiigenda ) iplam  Exienlionem, 
ieu  panium  extra  partes  potuioiiero:  roenlurabiliatem  nempe  ab  exieiiiionc  ori-, 
gmem  ducere,  res  ip^  clai^t : Numen  vero  principium  duo:rcmus,ab  illarcrum 
raodiricaiione,  qua  quid  Unum  efle  aut  Muiu,  vd  uiam  qua  quid  idem  die  auc* 
^ divcrfum  dicitur ; prout  enun  ab  Identitate  ( li  iu  loqui  liaai ) oritur  Unitas, 
ita  & ^ rerum  Divcrlitate,  Numerum  oriri,  feu  pluraliucem,  latis  patet. 

Sed  & ipfa  Unitas,  non  incommode  Numerorum  catalogo  aecenieri  poHit ; 
quamvis  apud  vulgus  haud;u  repu^nr.  Ad^ue  ut  Quantitas  continua,  ieu 
magnitudo,  totum  iiUid  continet,  quo  ilGrmadve  refpondccurqualbom 

giit,  Mannum',  iu  numerus  de  illo  omni  dicatur,  quo  quzi boni 

fitnt , anirmative  relpondetur.  Cemim  dt , Arithmeticam  eodem  proriiis 
modo  &uniutem&  exteros  numeros  ira^re:  & quidem  apud  Grammaticos,  ntt- 
ffunrus  line ibloedlmo dicitur.  Sed  hac«  rc  plura  poH  tUcendaerunt 

^ Siquis  autem  hzc,  qux  dixi,  magnitudinis  dc  numeri  nindpia^  nonramin  Ma- 

thdi,  quam  in  Mccapnylk^  tradit  liiggerat : Nenciquam  ego  inficias  co.  Neque 
enim  iiJud  omnino  Scicniiu  inioiitum  dl,  aut  efle  debet,  ut  principia  habeaiK 
oliimdc  pncmonftrau,  vcl  eriani  i^^iun  fub|odli  dcHnirionem  ; modo  iplx  de  Tub* 
jcdlis  affedboncsdcmonilrent. 

jtfftHi»^  Aflcdbones  autem  varias,  tum  m Geometria  tum  in  Ariditoctica,  de  n^niiudt- 
„ei.  nibus  & numeris  dcinonibari  adeo  notum  cl^  ut  didlu  non  fit  opus : idque  de- 
nioidlrandi  ntcchodoam  certa  quidem  dc  cvidemi;  mvixalia  opusflt  Logica, 
quam  comuu  & naturaliter  infiu,  qua  fiiquclx  oeccflitas  imeliigatm. 

Non  omen  interim  ignarus  fum,  i Logicis  nonnullis  ( qui  tamen,  an  Machdin 
fatis  intellexerint,  oelcio, ) defedbtt  quoldam  cciam  Mathematicis  IXmonllrauo- 
nibiis  obtendi,  quominus  ad  AhHotciioe  demonilrationis,  quam di- 
cunt, dignitatem  accedam.  Operx  pecdum  igitur  exilhmodc  Mathematicis  l>c- 
roonlfarauonihus  nonnulla  fubjui^ere,  ut  eadem  opera  dilcipiinas  illas,  Arithmeti- 
cam puta  dt  Geometriam,  SdencLUk  eUe  probem,  & in5‘ti^9  naturam  Imml  expli- 
cem. 
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C A P.  III. 


T)e  Demottllrattonibm  Mathematicis.  Unde  Mathema- 
ticas vere  Scientias  ejfe  confirmatur. 


•CJiTwr  I(fi  ^ •«  Qux  Umcfl 

d(;iinicio  non  omni  demonflratioiuconvcmre  puuuida  cii;  ihd  Uliquxell  nJuniy 
que  cnani  «ueMK  Dononlbrauo  dicitur.  Ad  Detnonftnuoncia  enim  t«W  HiHicK 
argumentum  abef^is  ductum.  Quod&faus  innuit  Ariiboceles^  cum  uiiimja- 
tnt/i  cnoduiQ  innuit,  de  quo  fc  poltca  diarum  promittit* 

Demonitranones  aiiiem  Mauicmat^  quod  attmet^  nemocfl  ouera  ido,  qui  Dm»*- 
de  carum  vel  certitudine  vcl  evidentia,  modo  rede  iolittuantur;  dubitat  ^ nccquiAorfVwr 
uUas  omuino  alias  vcl  certiores  vcl  magis  imnif^s  dic  contendit.  mst^- 

Qujtmur  larocn  nonnullis,  An  ad  illius,  quam  TotiJJimam  dicunt,  & ab  Ari- 
dotdc  ddinuam  contendunt,  Demonliraiionis  diaoitatun  allurgant.  Et  dub  po- 
itHimum  objiciunt,  quo  imnusid  concedatur.  Ut  videre  dt  apud  Smiglcaum  in  ^ 
Logica 

Primum  dl>  quod  entia  Mathematica,  quatenus  ^ Mathematicis  condderamur , A»eietta 
non  omnino  exutam  in  rerum  natura.  Nooemm  ulpiam,  inquiunt,  reperiun- 


X. 


tur  Lmex  vcl  Superficies  i Corporibus  abftra£be;  nec  quidon  corpora  {phatrica . 
cubic^  aliavc  regularia;  aut  trigona,  tetragona,  drculi,  aliacvc  fourse  planx, 


amiillini  Maihcnudcam  exa^  ideoque  vcl  omi^o  non  efl^  veldtc  tantum  imagi- 


nana,  contendunt ; ideoque  de  illis  Sdcniiam  S:  non  poik,  cum  fubjeftis  tan- 
tum imaginariis  non  pollintreales  aH^iones  indic,  nedum  de  illis  demonltrari.. 

Sed  leve  omnino  hoc  eft,  &hmiie  diilipacur.  C^od  enim  de  adiuali  exiilcntia 
dicitur,  (Mnnino  dt : cum  exinentta  (it  tantum  Engularium,  fcientia  vero 
univerUlium ; & ad  hoc,  ut  aliquid  iit  objei^m  fcknrue , Gve  exilbt  live  non 
exdtat  perinde  e(t,  modocjnituodiU^  ut  (m  individuo)  cxiltere  poilit : nt  de  Rola 
inhycmcdici  folcL  Qpod  enim  hujufmt^i  ell,  potius  eos  in  potentia  dicendum 
dt,  quam  vcl  non  ens,  vel  ens  imaginarium,  Gve  ens  rationis. 

Lineas  autem  & fuperficies  ^ Corporibus  leparatas,  aut  ipla  quidem  Mathema- 
tica corpora  atra  maicrum  Phylitam,  non  exTilferc,  ( adeo  etiam  nec  cxliRcTe 
polle,)  ommno  verum  dL  Cum  autem  Mathddis  obje&uro  ideo  unaginatuim 
lantum  die  contendunt:  Non  levis  df  ha:  error.  Machcmauci  namque  lineam 
vd  1’upc^icm  vel  corpus  Maihcmatiaim  citra  coipu.'5  Phyficum  exfilkrc,  non  ma- 
gis vel  iuppqnunt  vel  affirmant  quam  Tupponit  Phylicus  vcl  Animal  exiiUere  quod 
nec  homo  (it  nec  brutum,  vel  cium  Hominem  in  genere  ufpiam  repenn  qui  non  ' 

(it  vcl  Plato  vel  Socrates  vel  alius  aliquis  Gngularis  Non  enim  ncgai  Mailiema- 
ucusfiias  lineas*  CuperHcics,  & figuras,  cor^n  Phyfico  indic;  (cd  hos  umum 
perpendit  & cuntempiatur,  corpore  mterira  Phylleo  non  confidcnio.  Aliud  enim 
dl  abihaherc,  aliud  negare:  B^thcmaticus  fuas  quidem  magnitudines  abllrahic  k 
corpore  Phyfico,  non  tamen  de  illo  negat : Nec  magis  aHcnt  Mathematicus  qoan- 
uueem  exiiUcrc  line  corpe^  Phyfico;  quam  Phyficus,  fubfhintiam  corpoream  cx- 
fillerc  line  quanotaie;  uterauc  tamen  alteram  ab  altera  ablhadUro  contemplatur. 
Kxfillunt  igitur,  lalicm  cxfiitcrc  poUuoc,  non  cantum  imagmaxic  Idl  reoliter,  en- 
tia Mathematica;  non  quidem  per  fc,  l'ed  in  corpore  Phyfico;  Ikct  abltra^  con- 
lidciuuur.  Aque  hzc  lliffictont  ad  illud  quod  primum  objicitur  diluendum. 

Secundum  illud  quod  oberunt,  majoris  quidem  momena  efi  ad  aro  pradditcm,  ai»  De- 
modo  verum  dlet:  Nempe  quod  dcmooilrauones  Mathematica  non  contineant  in  "onfira- 
^ veras  caulas  dlendi,  & confequcnier,  neque  illam  pneapuam  necdiiutcm  qux 
cx  vera  & propria  cau(a  ddiimitur.  c^five 

Inlbc  Smiglccius,  ( in  diiputauone  citab  ) mtet  alia,  io  prima  demonffiranone^’^J^ 
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Euclidis;  ubi,  inquit,  Jcmmjbatur  ntMgulum  ejfe  aawitterum,  ex  n quod  Jtt 
conllmaum  mter  dms  cncuhs,  haheatque  ammt  Jua  kleiit  acemro  ad  cniumjc- 

'^*Ut  autem  mtlius  intelligatur  argumentum,  Euclidis  denionllrauoncm  aliquanto 
fiilius  explicabunus  Propofucrai  ille  hoc  problema  lolvcniium,  Super  datam  re- 
ffam  finitam  (puta  AB,)  tuangulum  atqiulaterum  cmjhtuere.  Qjod  ut  h.it 
jubet  ut  centri  K,  mteruaUo  AB,  deja  tuatur  ctrcidiu  \ ttern  cenfoa,  tutet- 

valli  B A,  defcrtbatur  cn  culus  AC,  ^ a punl/i  C,  m qm  ut  culi  Je  mutua  fe- 
canr,  ducantur  adpunaa  A,B,  teffai  C A,  C B.  His  peradtis,  demonllrat  Eucli- 
des  arntb^wn  trtarauium  ABC  eJfe  ^qtuktoum\  quu  ncnipe  nes  fet/aC 
C A,  AB,  B C,  junt  mtei  Je  aquales.  ( Qiix  cci  tc 
dl  dcmonfiraiio  i vera  & proxima  cuula : Isom 
nili  xqualitas  laterum  Iit  vera  immediata  caula  cur 
figura  conltrudb  cit  xquilatcra,  qua;nam  ta  vera 
caula  Iit  uon  poflum  ego  vel  conj^lura  allcqui. ) 
i^ualitas  autem  laterum  CA,  A^  demon- 
liratur,  co  quod  C A,  AB,  Junt  radu  circuli  B C, 
idioque  tequ(des\  nem  BA,  BC,  radii  cheuh  AC 
ideeque  uiqmles : cum  ruitur  tam  C A quam  C B a - 
quatur  ren<e  AB,  luut  tres  reflx  CA,  AB,  BC, 
inter  Je  dcquaks.  Eftquc  hxc  demonltratio  Eudidea. 

Verum  in  hac  demonftratione,  inquit  Smigledus,  “Nemo  non  videt,  non  aflig- 
“ nari  veiam  caufam  eflendi ; non  cnim  triangulum  idcirco  dl  «quiiaterum  qua 
“ dl  imcr  dboi  circulos  conftrudum ; nam  cuamli  non  clld  imer  duos  circulos 
“conltruilum  adhuc  dlet  lequilacerom : Unde  taliscaula  cll  acudcnulis  tali  pro- 
prietati. 

Cui  ego  multa  ngero. 

I*  Dico,  quod,  utut  lUud  verum  clTct  quod  affirraamr,  nempe  demonftrationcs 
Mathcnuucas  non  per  veram  & praximam  caulam  procedere ; lunc  tamen  fatis 
icicnuficsc,  fi  vel  per  caulam  rcmouorem  vel  per  dkdum,  vcl  per  aliud  aliquod 
medium  ab  alio  argumentandi  lo^o  dedudum  procedam,  modo  certo  condudant 
rcni  iia  clle  prout  afiirmatur,  atque  aliter  dic  non  polle.  Sulficit  enim  ad  hoc, 
iit  dunonllratio  fit  Iciemifica, //  piocedat  per  medium  neceffarium  ex  natura  rei : 
ut  & ipli  quidem,  qui  hoc  objiduni,  non  negant,  & SmiiJecius  etiam  dircdc  allir- 
ma:,  'bifp.  i$.  qu.i.fy  (^lare  nec  iplc,  nec  quos  Icio,  alii,  negabunt,  Dif- 
eiplinas  pure  Mathemaiicas  feiendas  efie,  utut  perfeitiilimiim  iihs  dcraonlhandi 
modum  non  concedant- 

2®  Notandum  dl,  quod  ipfi,  qui  negant  has  demonftrauones  perfedas  elle,  m 
ratione  d(.monflratiQms  ( ut  loquuntur ) TetiJ]ima\  dubitant,  an  uipum  alias  oc- 
currat in  aliis  fcienuis  ejufhiodi  Poriflima  demonltratio:  ut  .apud  iSmigleaum  vi- 
dacefi,  qiizlbonc  prius  citata. 

3®  Euclidis  dcmonllratio  non  igitur  condudit  Triangulum  ABC  xquiLucnim 
dlt,  Co  quod  inter  dms  cnadu  coiijbuclum  ///,  ( ut  Smifjecta  videtur ; ) Icd  quod 
latera  C A,  A B,  B C,  Jint  mter  Je  dqualia  (m  ex  progrdKi  demo nlhra nonis  patet.) 
Q^:od  dl,  ex  vera  caula  demoiiBiare.  Illud  autem,  dc  duubut  drculis  in  con- 
llriictionc  adhibitis,  lublcrvit  tantum  xqualiuti  laterum  dcmonflrandx. 

4®  Notandum  dl  Eudidcin  loco  ciuto,  non  tam  Veritatem  Theorematis,  quam 
Conllruclioncm  Problematis,  demonllrare.  Non  enim  (impliciter  probaturus  crar, 
Triai^ulum  ABC  ejje  xquiJaterum ; Icd  Trnmgtdumy  eoj  quo  imperatum  eraty 
modo  confituffumy  ejfe  xquikteium\  llu  Hypotheticam  hanc  propoCdonem,  y/ 
Truvtpulum  Jic  cmjbvatM  y erit  aquilatnumy  veram  cllc.  Jam  vero,  quanquam 
aliunJc  Ibrtalfe  conllarc  poflit  ventas  conlcqueniis,  neniM  Trian^iuum  hhQeJfe 
' <eqwlaterum  \ veritas  tamen  conlequenua;  {nempe  illud  iex  con^hu^hne  Jequi\) 
non  aliunde  prohatur,  neque  cx  alia  caula  magis  immediata  dependet,  quam  ex 
ipla  condrudtione : nempe  quia  conltrublor  lic  procedendo  acceperat  xqu.tlcs  cir- 
culornm  radios.  Ex  vera  igmir  propria  & imraraiata  caula  dcmonllravit  Euclides 
cwjiruffmem  problematis-  Quamvis  igitur,  Triangulum  illud aquilateium  effe-a 
laltcm  tria  latcra  eJJe  aquaba,  dcmonflrare  videatur  per  caulam  vcl  remoum  vel 
accidentalem;  At  cene  con^iridlmem  illam  poblemati  fattsfacerey  ^quod  erit 
Euclidi  demonllrandum ) per  veram,  proximam,  & uumedutam  caulam  demon- 
flmur.  I j®  Etiam 
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Etiam  adi<en<him  eft,  in  nulla  quidem  luenda  exfpc^tandum  dfe,  ut  omnes 
ibidem  demonlhrationes  zquali  perfeuioms  gradu  proce^nt  Abunde  fuHicit,  Ii 
demonitrauones  aliqua'  lint  per  veras  & proximas  caulae  idetmue  n <Mn,  quan- 
quam  dcmonltranombus  illis  7v  Ain,  pallim  immifixantur  alia;  av  on.  Ut  in  luen- 
dis omnibus  abunde  liqun. 

6°  Igitur  concedo,  li  non  dcmonllrationem  propofitam,  at  laltem  alias  non  pau- 
cas, in  MatheG  paliim  occurrente^  procedere,  non  tam  a caulis  proximis  & imme- 
diatis, quam  ab  aliis  lous  Topicis;  adeoque  dcmonllraiiones  die  n Sn,  nonAiri. 

•f  Nego  tamen,  in  omniMs  dunonl^donibus  Mathemaucis  illud  obuncre. 

Multas  enun  ^ veris  & proximis  caulis  procedere,  adeoque  demonltrationes  elle  t< 

Ani,  contendo,  ideemue  Stni^kcii  enumeratio  demomhationum,  quas  elle  t«  in 
contendit,  utut  vera  ellct,  non  tamen  clt  riiflicicns  enumeratio,  cum  occurrant  alix 
non  pau^  quas  elle  t5  AIti  liquet. 

8°  Igitur  utrem  totam  diluudius expediam,  tres pnefertim. deraonllrationum 
Mathematicarum  live  modos,  live  gradus,  Gve  ipeues  llatuo.  gntrM. 

Prima  quidem  ell  illa  dcmonllratio,  qua-  per  JeJullKmem  ad  aifurdunc, 
impollibile,  procedit;  iar^uyli  diila:  qus,  rem  ita  dic,  dcmonllrat,  eo  quod 
impqiribilc,  ut  lecus  fit.  Ut  liquis  dcmonltracurus,  Rcflarum  drculo  mfcripiartmt,firdm. 
/mtijpmam  tUam  ejfe,  tjtue  per  centrum  tranjit ; illud  ita  die  alldat,  quoniam  iro- 
pollibile  elt  aliam  quamvis,  per  cenaum  non  tranleuntem,  vel  longiorem  elle, 
vel  quidem  xqualcm.  Supponatur  enim,  fi  fieri  poHit,  rc^  A D per 

centrum  non  tranliens,  dtametro  AB,  per  centrum  C tranfeund,  wiu.iUs,  vel  etiam 
ipla  longior : & ducatur,  \ centro  C,  reila  C D.  Dico 
reilam  CD  zqualem  die  redz  CB,  quoniam  utraque 
dt  rcila  i centro  ad  citcumicrentiam  ejufdem  circuli ; 
idcoque  A C D,  ( ex  duabus  rediis  AC,  CD  compofita,) 
erit  zqualis  diametro  ACB,  (quoniam  fi  qualibus 
xqualia  addantur,  tota  erunt  axjualia ; ) fi  igitur  A D 
fit  aequalis  ipfi  AB,  erit  etiam  aequalis iplis  AC,CD, 
fimiil  fumptis,  ( nam  quz  eidem  vel  aequabbus  acuan- 
tur, euam  rnter  fc  xquantur; ) fi  AD  tongior  iit  ipla 
A ^ erit  & longior,  quaA  AC,  C D,  limul  fumptis,»» 

(quibus  ipla  AB  aequalis  cft;)  At  horum  utruroqiic  abftirdum  eft  & impolCbile. 

Cum  cni»  A D fit  reda,  quz  mter  dau  punda  brevillima  ell,  & quidem  unica ; > 

impollibile  dl  ut  vel  longior  fit,  vel  etiam  aequalis,  iplis  A C,  .C  D,  firaui  fumptis) 
quae  non  nili  pcrcircuimm  quendam  i pundo  A ad  pundum  Dprocedunt.  Non 
^ igitur  reda  A D,  vel  awjualis  vel  major  quam  ell  A B.  Sed  & eadem  omnino 
demonllratio  procederet,  fi  ubivis  alias  reda  non  per  centrum  dudla  inlcribatur,  js  ' 

puta  EF:  li  enim  EF  Iit  major  vel  aequalis  ipfi  AB,  erit  proinde  major  vel 
aequalis  E C,  C F,  Croul  fumptis ; quoniam  E C radius  «juatur  radio  AC,&CF 
radius  aequatur  radio  CB;  creo  tota  AC,  C.B,  (hocdl,  AB,)  aequatur  toti  EC, 

C F ; At  impolTibilc  dl,  ut  rdla  E F vel  aequet  vel  fuperet  rcdlas  E Q C F limul  l ‘ 

fumpeas,  (cum  reda  Iit  brevifiima  inter  data  punda,)  ereo  etiam  impol^ile  cft 
ut  vel  aequet  vel  fuKtet  redam  A B ( iplis  E C,  C F,  fimul  fumptis  aequalem. ) a 

Cum  Igitur  impollibile  fit  ut  AD,  vel  EF,  vel  alia  quxvis  reda  non  per  cen- 
trum, axjuet  aut  fuperet  redam  AB  ( vel  aliam  quambhet  per  centrum  dudam : ) 
fequitur,  Reilarum  circulo  inferiptarum,  qux  per  centrum  tranfit  die  longiirimam. 

erat  dcmonftrandum.  Dcmonlliatur  autem,  ut  patet,  dedudionc  ad  im- 
p^bilc. 

Secunda  dcmonftraudi  raoo,  ell,  Oftenfna  ¥ «n. 

Ut,  li  reSta  AC  demonllretur  requtUs  efie  reRre  BC : 
quoniam  utraque  demonlliata  Hierat  xquadis  ipfi 
'AB:  qux  autem  eidem  funi  aequalia,  funt&xqua- 
lia  inter  Ic.  Ellque  haec  demonllratio  quidem  ollen- 
fiva,  Icd  untum  ¥ non  autem  ¥ ASn.  Communis 
enim  utriufque  aequatio  eidem  tertiae,  indicat  quidem 
carum  aequalitaiem  inter  Ic,  non  autem  ilhus  caula 
dl.  Eflent  cniih  ipfx  AC,  BC,  fibi  mvicem  aequales, 
etiamii  ipft  AB  non  fuiUet  dnda. 

Tertia  vero  demonllnndi  ratio,  qux&  omnium  pctlediflima,  e&Oflenfm  ¥ KA™ 
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Unitatem  esse  Cap. IV. 

ddm.  Qox  demonibrat  & & putre  (ic.  EJofinodi  dt  demonftratio,  fiquis 

Jiatiios  omnes  ejufdem  crratii  aptaUs  ejje  incie  demonlhct,  quod  definiatur  circu- 
lus ( (altem  dc4imri  pdlh)  Ft^toa  planuy  tmtea  bnea  cwva  contenta,  qu^e  a medio 
comprebenft  Jpatii  ^ptabSer  ubique  diftat.  Si  enim  circuli  dlenoa  polhilcc,  ut 
ipftus  pcnphcna  aequaliter  \ centro  diflci ; immediate  (equitur,  tanquam  li  cuiia 
vera  & proxima,  radios  omnes,  quibus  tlla  ^bmia  menfuratur,  etiam  aequales  cfle. 
Eflque  demonl^uo  haec  Ol^enliva  T Mn,  i caufa  proxima  & immediata  dcliimpu. 

Si  vero  o^idat  Smiglecius,  caulam  banc  non  veram  & proximam  dldidi  caulam 
dl^  fed  acadcntalem  tantum,  quia  radii  illi,  puta,*  C A,  C B,  C D,  C EI,  C F,  6cc. 
efTent  linex  aequales,  ctiamli  circulus  ille  neuQquam  duceretur.  Kcfbqndeo ; Ve- 
rum eile,  quod  ^dit  quidem  Rc(^be  ;^uales,  cuamfi  nuUa  figura  hiinct  dudb ; 
non  tamen  didu  aequales  Radii : ut  enim  radii  fine,  ncceffe  dl  ut  ab  alicujus  figurae 
centro  ad  perunctrum  ducantur:  Ut  autem  radii  iUi,  & omnes  ejuld^  figurae 
alii  invicem  aequales  iint,  requiritur  ut  pcnmetcr  iliius  figurae  a^uaiiter  k centro 
diilcL  Eilque  haec,  aequaUts  undequaque  dilbnda  circumfcrcntiz  i centro,  vera 
quidem,  nccdlaha,  proxima,  & immemau  caufa  hujus  affedionis,  nempe,  ipiius 
radios  omnes  xqualc  dic.  Sum  igitur  demonRrationes  Mathematicae  quanquam 
non  omnes,  aliqux  (altem,  non  nxKio  (cicntificz,  (dl  & ? 

Siquis  demque  objiciat,,  mc  tres  dcmonflratioms  fpccics  fddl&,  cum  vulgo  dux 
tantum  flatuantur ; nempe  ? sn  & ? JHv.  Poterit  dic  ii  placet,  duarum  priurum 
ucramque  demonftrauonem  ? «n,  dicere ; Uhm  qmdem  per  dedudionum  ad  im- 
podibil^  hanc  vero  oitenlivam-,  teruam  denique  demonllntionem  T Mn.  Non 
enim  libet  de  verbis  contendere,  modo  de  rebus  confler. 

Atque  hxc  fufiiciat  dc  DcmonllrauombusMaiheinaucis  dixiile ; ut  & propolitx 
dcHniuones  vindicentur,  & ipfa  demonflratidi  methodus  mfinuctur.  Relbc  dein- 
ceps ut  ipfam  Arithmeticam  aggrcdbr. 


c A P.  IV. 

•*  • 

Unitatis  ^ Numeri  definitiones.'  Hm  fenfu  Unum  ne- 
' gatur  effe  numerus.  Tam  Unum  quam  NuUum.,  va- 
rio fetyu.^  Trincipium  Ntmeri.  Unum  e fi  Numerus 
minimus.  Nullum  non  eft  numerus.  Numeri  fraiU, 
non  funt  veri  numeri. 

ARilhmcdca,  iW  ¥ di£b,  ab  ipfb  obie^  nomen  foruia  dl.  Eft  enim 

Aientia  numeri,  quatenus  eji  numerahtbSy  veJ  Jaentia  bene  numaandi,  ut 
> lupn  deebratum  cft 

Numeri  vero  priocipiiim  dititur. 

(Initas  autem  dt,  fecundmn  quam  unmnquodque  Unum  diatut  : Numerus  au- 
tem ex  unitatihuj  compqfita  muJtttudo.  Sic  enim  Eudidcs,  fib.t.  de.i,i.  Mercb 
ita^t'  LS  » V<f(9r  dfit  u-Tvr  h AeAfdt  5>  d 1k  fUfbJkr  cv^uifbfJct 

Ex  his  aurem  Unitatis  & Numeri  deiiniiionibus,  plurimi  arbitiantui  Unitatem  nu> 
merorum  catalogo  non  acccoididau^  adeoque  numerum  minimum  Binarium  eftcj 
• quanquam  illud  quidem  Euclidem  uipiam  dixille  non  memini. 

Mtror  tamen  coulque  hanc  (enteutiam  invaluid^  cura  non  minus  Unitas,  quam 
binarius  numerus,  aut  quivisabu^  rdj>ondeat  quxlboni 
Hac  autem  dc  re,  erat  nithi  quidem  m animo,  litem  neutiquam  movere;  cum 
illa  controvcrlk  Logica  ^tius  feu  Metajdiyfica,  quam  Mathematica,  videri  pof- 
Iit;  falam  obiter  inonuific,  non  modo  fed  oc  apud  Arithmeticos 

eodem  omnino  mcido  ac  reliquos  numeros  tntdbri ; adeoque  apua  illos  ( quicquid 
dcMetaphyikis  dicendum  ftt ) vel  pro  Numeris,  vel  qoaii  numeris  reputari.  Ope- 
rx  tamen  pretium  fbralTis  cm  paucis  oflendcrc»  cuc  Unitatem  putem  vere  nume- 
rum c(l^  altilquc  numeris  annumerandam. 

Nec  nuic  forfaa  adveriabitur  Euclufis  aliorumqitc  lententia  probe  intdicda. 
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Cum  enim  nonnulli  UnitaR^n,  proprie  ioiprendo  , non  modo  Numerum  effe  ne- 
,genr,  fcd  & numeri  partem;  adeot^ue  nutneri  pt inapmmmf^s  cUc  dicam,  ui/i  tmitat 
.dt  Magnitudinis  & 'Pemporu  Afwitntufn-'.  Intclfigendi  fortalTc 

dc  Monade  Icu  unitate,  non  ut  numerum  (inguiaremddignat,  icdut  e(l  coramu- 
nis  quali  numerorum  omnium  Denommauo,  live  denoimnator.  Sic  enim  numc- 
rus  Quaternarius cU,  qui  quatuor  unitates  numerat,  Ternarius  qui  tres,  Binarius 
l^^quiduas.  & Singularis  ixiriterqui  unam  quidem  Unitatem  dclignat.  Secus  enim 
non  video  quo  modo  vere  dici  pollcr,  umcaicm  non  dic  numen  alicujus  partem: 
cum  certum  iit,  non  minus  die  dimidiuin,  quam  '/)u9  mcdicutem 

dic  Dum  igitur  dico  untundem  valcic  ac  quatua'  uwMes  ; 

19  unitates  nec  numerus  di,  nec  pars  n>.iuen,  fcd  vcl  numeri  ilenoininatio  ieu 
denominator,  vcl  iplum  numeratum.  £il  autem carum  uniucum  nu- 
nterus.  Ita  cum  tautundem  valete  dico  ac  (Jm- 

'iaSf  efl  numeri  denominatio,  ieu  denominator. . l/nay  numerus  di,  icu  inuuutm 
multitudo  , ( multitudinis  numine  laxius  accepto , ut  poli  dicetur, ) dicit  cniin 
^0/  vel  7/ui//«c’ uniutes  addfe  dicuntur,  niminim  unicam. 

Aliud  autem  cft  negare  Umtaiemy  itjM  wniJa.^  aliud  vero  negare  ritv  Unum,  nu- 
merum cQc : Eodem  enim  ieniii  & » nuincru:»  dic  negari  pollic , qiumvis 
fing.  numerus  die  non  negetur : Siquis  emm  duas  invadas  nummeXj  ent  'd^cas  nu- 
meri denominatio ; d)uo  vero,  decadum  nunKTus. 

Std  revcj^  ii  accurate  loqui  velimus,  non  um  unitas  quam  iVuditus  ( U ita  lo- 
quiiiccac)  Icu  AW/w/i, ( non  tam  fwrif  icu  quam 
idan  rerp^iu  numerorum  obtinet,  quodPundum  rdpedtu  n^nitudinis,  & 
menumi  rcrpci^tu  tcniporis.  Ut  ex  opaationlbus  Arithmeticis  ciun  conliru«hUon6y?vy«  ^»9 
Geometrica  comparatis  liquido  conlbre  pollit  penitius  intucmu  Unitos  vero  in-  pandum, 
Ibrccrcx'  cujuldom  lines,  Icu  alius  m^niiudinis,  adarbiiriuiu  poliis,  ad  quum 
aliarum  horoogenearum  fit  conjpanuio. 

Milii  lallem  hoc  videtur  dicendum.  Magnitudo  rcfpondet  qusfliohi  nfatr  Sit. 
Numerus  vero,  qusllioni  rtons  Unde  tam  Numerus  qium  ihagnitudo  nsaovtf 
non  incommode  dici  potcfl  Ijittna  vero  appellatio  non  tam  commode 

videtur  (quoad  nominis  notationem)  utrique  applicamlis,  cum  (bla  continua 
Qiiantitasoicit  quidllt;  Dilcreta  vero,  non  ^^ntum  quid,*i^  ^0/ 

iunt;  ac  li  ^mtitas  potius  dicenda  cilet  quam  quantitas  ; ( fed  de  nomine  non  dt, 
ut  litigemus,  dummodo  dc  re  confiet. ) Ut  autem  magnitudo,  puta  Linea,  inchoa- 
tur ^ puii^io,  quod  omnino  in^nicudmis  expers  di ; & quidem  ( polittvc)  nihil 
eli,  live  nullius  magnitudinis;  ipla  vero  Linea  tanta  eliquanto  di  iplb  live  Him- 
live  nihilo  ma|or : iu  & Numerus,  non  ab  uniiate,  Icd  revera  i nullitite,  in- 
choatus, tantus  eli,  quanto  di  iplb  Nullo  major.  Kt  m 9^unf/um  puntio  additum, 
live  lemcl  fivc  qemies  id  fiat,  non  effiat  Quaiuum ; nec  etiam  Luieo,  vel  quarvis 
alia  nuguiuido,  adjcdiione  Pundii,  etiam  cenues  repetita,  omnino  major  lic,  aut, 
ejus  ablatione,  minor  : ii^&JVu/luw,  livep  fudtr,  pi</ir/addiiu  iion  jaciet  «r, 
nec  numerus  adjcvlione  7«  fWirK  augetur  quidquam , aut  ipflus  aOlationc , lui- 
nuitur. 

At  interrogabitur  forfan  , N«m  velnii  ego  Jt  Veterum  pariter  & Recentiorum 
omnium  rentuicia  dilcedercj  qui  uno  ore  Unitatem  vopant  Principium  Numen? 

Rcljx>ndco,  i‘' Nihil  ablurdidle  majorum  inventis  addere;  prslcrtira  m Ma- 
.thcmaticis.  Nec  hoc  illorum  laudibus  quicquam  detralm : naiu  & illi  prioribus 
addiderunt 

2*=*  Non  mihi  tamen  volupe  eli  ab  ali»  dtlccdcfc,  niit  ubi  rei  nccdlicts  & nu* 
niielia  ratio  fuadent.  Nec  enim  placet  eorum  temeiaria  audacu,  qm  cum  Ic  vel 
tanuilum  feire  leiuiunt,  aliorum  omnium  peritiam  vcl  flocci  fxiunr,  vcl  lupcf' 
ciliofccontcmnoi^  : atque  lUud  potius  latagunt,  ut  aliorum,  live  veris  live  liai^ 

«fiLfutrir  iniulicot  quam  ut  eorum  vcl  lenia  latis  intelliganc,  vel  probe  compertis 
aOauiomur.  Eli  enim  lilud.veljuveniljsiionnuAquainlevitatis,  cum  cognitione 
plerumque  non  nili  mcxiiucri  conjiim^  vcl  fupcrcUiolLaliquando  falids  indici-  * 
um;  pouusquam  fu^b  & maturi  ingemi  atgumenium.  Nec  raro  Erebus  per- 
peram imetio^lis,  potius^uam^  veris  morum  quos  culpant  erroribus.,  hujulmoJj 
inlultus  ortum  (hicont>;dc  ca  ipla  qus  ctilpant,  li  iotelligcrcnt,  non  culparent. 

Et  quidem  eurum'  pars  longe  major  qui  veterum  lenia  rejiciunt  & flocci  faciunt, 
ipforum  loco'vcl  i^em  ipiu  qus  culpam,  mutata  uuitum  phraliologu,  fiiUtuu- 
^ X D unt. 
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UlU,  vcl  falu:ui  non  meliora  ; & meos  uou  raro  errores  ficlcii  incidunt,  coique 
pro  novis  inventis  reputant,  quos  vetera,  icteotes, declinarunt. 

Quod  ad  rem  i^kntem  attinet,  aikro,  & veterum  Icnantiam  probe  mtellc- 
dhm,  de  qux  nos  atiaimus,  iatis  cooltarc  polk.  Ipfa  enim  vox  duplici 

ialtetn  acceptatione  occurrit : prout  nempe  lignUkat  'h  mitan  quaJ  Juy  ycX  Uiti- 
vutm  nott'  Ut  fiquis  yl/o/ja/Ai  ordin  dixerit  vel  ab  vel 

^ mmiatU  tmtm.  Sic  ii  hxredis  |us  in  rem  hxrediiariam  ab  tpj*  patris  «*• 
vel  a liiprcmo  paternxvitx momento,  dicatur;  cil  hoc,  principium  O/f^ 
ti0.  r/mm  fuoi/ veni : iuprcimim  enim  vitxpauTOX  momentum  ultimum  cU  eorum  qui- 
bus hares  iuaedaiKus  jus  noa  habuit  Si  vero  dicamus  . l*ixreciis  jus  lochoan  k 
p*  me  memuto  jucc^mts  \ etiam  ita  vere  dKitur  ; led  dl  hoc  prinapium  '}*i  imum 
quedjie.  ( Atque  huc  iacitdii^ptatio  Ula  de  termino  viut  ac  mortis  apud  GcUium 
/.d.r.jj.  de aiuid  Auguii  dr  r>w/.  ^/1/.  1 r.  5^  10, 11.  ) Pariter  de  principio 
numen  diccnoum  eit  ^^Frmtum  'fwui  Jk  quzrauur;  VmtMs  aDknasida  di,  ut 

3ui  efV  numerus  omnino  primus  de  minimus : Si  vero  uhmmm  fmJwm ; allignan- 
um  cii  7D  fiMiir,  iive  Ntuimny  ut  quae  c(l  numerorum  oromum  negatio.  At  de 
Quanutate continua,  ieu  Magnitudine,  li  quxraiur  UUmmmqued  wom\ 
alTignamus,  quod  oaunis  quidem  magnhudims  expers  di,  cui  tamen  li  vd  tamtllum 
accedat,  emergit  Quantum  : fm  quaeratur  ^himum  fuokjk ; dludonmino  non  di 
allignabik’ ; non  £cur  enim  minimum  Quantum,  cum  omne  quamum,  quaquao- 
tiun,  iit  in  iabnitum  diviiibde.  ( Quippe  nuilum  tamdiexiguiin»  quin 

babcai  dtm  Semjks.  ) Atque  hme  ortum  di  quod  Veteres , principium  Numen 
dclignattiri,  U.nnvtem  poitKrim,  nempe  ^Prunum  fimd  Jk : M^mtudin»  vero 

Srincjpium,  oixcnnt,  nempe  mV/moM  ^mdnom  \ quonkua  in  magnim> 

me,  Jic  non  di  allignabde.  Non  autem  eodem  ienihcbcirur  Uni- 

tas priocipuun  Numeri,  quo  Puno^tuBi  prmeipium  M^nitudinis ; hoc  eium  fcnl% 
non  79  Unum , Idi  v»  ]\uUumy  ent  numerj  principcuai,  nempe  Ultimam 
tum. 

NoUcm  autem  ut  quifquam  mede  Lina  caprina  coacenderc  exiiiixieK,  dans  nii» 
meri  principium  cunofius  inquiro:  laiigms  cnuiieli  hupiice  rei  utiiiia^  przier- 
tuu  in  Analytices  0ve  Ajgeb»  (pcculauoDibus;  quo  mclns  operatmns  Amhme» 
tica:  cum  Gcoaetcicis  conlUitdiionibiis  congruentia  percipiauii:  Atqoe  hinc  ob- 
fcuntas  noaps^a  di  exorta,  quod  veta  numerosum  dcmagnitudmnmconyaratio 
vel  uon  laus  luerit  ^ mulus  imdleiU,  vd  immis  iabem  diligenter  coahderata. 
Atqiu:  hoc  animadverterunt,  credo,  Domnus  Des  Canes,  ejutque  iageaioiHlimiB 
interpres  Dominus  ^ Schooteo  ; iili  enim,  dum  dfir^iionesGraaKtncas  Arithmeti- 
ci operattenibua  adaptant,^  uoiutem  oou  lulbi  Puiu^ls  hobem,  Idi  ut  lineam  quati- 
datn  ad  placitum  :driuupiani,  reliuuoiquc  dcuccps  auiucros  aliis  ddignanc  lineis, 
quae  ad  imeara  aiJlumpiam  eandem  nobeuiu  rationem  tpiam  expodti  ouraeri  ad  uni- 
tacem.  £(t  autem  omnino  irapodibiie,  h Unitas  infiarPuoSi  habeatur  , ut  e» 
qux  par  di  congruentia  uuer  Arithmeticas  & Geoioctncas  operationes  cooid^ 
vetar. 

Quodu-  Egoi^turaHinaarcnonduhito,  Prmci{num  numen  ( eo  nempe  idifii  quo  Pon- 
dum  dicitur  Principium  Magnitudinis)  die  dpiAh,  rivei\^«m:  Unitatem^  ve- 
NKmfrMt.  ro,  ieu  potius  Unum  non  tam  elte  principuuamuniem  ( feniii  quo  <hdumcii)qusiai 
puoium  numerum  ; dienim  vere  aumerus. 

Neque  mc  omiuno  movet,  quod  Euclides  Nameium  ddiniveric  d k fsadJm 
liiSdoft  muUiuutmcni  imitatum ; Nam  70  ibidem  non  Itridc  fumendum  di^ 

1 r /*  I (fetignationem  T Slfoi  fimt 
‘:um  eiu  de  mi^nitudinr; 
: iieri  tamen  onmtno  po- 

cei^  ut  Unum  reijxmdcatur,  quando  de  mulniudiiH:  amentur:  6 de  nnict 

Hili  parente,  qiuoranir  filios  (ieu  mu/ccr)  nabeae?  ceipondendum  dt 
imtcum.  (^10  ieniii  vero  rutum.  Dsipondet  quidtioni  fmtm  mui/a:  eodenv  dc 
umtasy  nmltiuuie  dici  poterit  St  quis  vero  mmituaimmj  vcl  3^  de 

unipte  dici  oontendac;  Concedo  quidem,  ied  & iakac  de  auoktu  dicitur,  quz  nem 
mulu  equidem,,  icd-  Pauca,  fune.  Etan  autem  bsce  hic  loci  necdiina^ 

quoniam  vox  nec  apud  Gfixcos  (.  quantum  £tcr)  nec  apud  Latinos  oe- 

cumu  uUa.  Atque  fj^uhcatiuncin  idco  pouus-amphi^Midam  exiib- 

mo,  quod  Euclides  nurquam  ( quod  iciam.):  unuarnm  numvnim  tile  neget;  ini 

- contra- 
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contrarium  pom»  videatur  ientire,  dum  iplara  uniiatcm  eodem  plane  modo  quo 
reliquos  tractat  numeros. 

Unmn  igitur,  numerum  cO^afiirmo  t £(l  autem  numerus  omnium  tnmirtnus  { & Unum 
hoc  quidem  Icnlu,  numeri  priiKipmm  rc^le  dicitur,  quia  primum  Jii  y Icu  ^ 
numerus  primus: ) minimum  enim dl quod alHrmadve  reif^ndet  qudboni 
multa\  lacoque  minima  multitudo.  mnumt. 

Ve^um  quidem  elt  quod  de  Nullum  rcfpondeat  aliquando  qu^dioni  funr;  NuUum 
Utli  quatratur,  iint  Crionim  lolidi  Orbes ? reljKindebuur  non  iiicpit,-  AW  »0» 


Im.  Ac  non  propterca  quod  ;j»  Nullum  reipondeat  utiadhoui  taulta^  ideo  utuarrut. 

& mttltitudo  erit;  quoniam  rdpondee  Neg^dve.  Ideir  ^ 


dem  cmm  eJl  Nullus  ac  ne 
ullus  \ iicut  Nrmo  idem  ac  nr  hmto.  £(t  aua*m  (/Ilus  vox  diminiuva  ^ voce 
L/ttus : Ut  enim  dicuur  Purr,  p$tmdus^  & ( contrade ) tutUus,  ( extrito  enim 
per  Syncopen  fit  puerius  & ob  Euphomom,  puellus  oc  Tukbery  /^ulcBeiufuSy 
'Pulchellus  ( pro  Mkherlus)  Tener ^ Tenertdus^  Tenellus',  lic  bonultiSy  he/ 

lus',  C/nuSf  urmmsy  ullus  \ lic  l^mumy  l^tllumy  apud  Terent  m/idel:  Idem  igi- 
tur dt  Latinorum  Nuilumy  (hoc  d^  ne  nnumy  vel  n<.  unuhtm  \ ) ac  Grxcoritm 
0»/ir  & MbAV,  hoc  dt,  i/t  1r«  fmii  o.  & Anglomm  AW/e,  hoc  di:  nef  oney  \cl 
«70  cne.  Non  igitur  Nuilumy  icd  CAtomcII  numerus  primus;  cum  Nullum  rc* 
Ijsondcat  Neganve : tollit  emm  iubj(.vtum  quzltionis;  nec  tam  olLndit,  ^otjunt 
unittitesy  quam  unitatem  nm  effe : ut,  qui  dicit,  /^Uot  eile  orbes,  negat  orbia 
cilc;  orbis  enim  liquts  fit,  laltem  unus  erit. 

Siquis  autem  oojiciai,  intermedia  muln  dari  inter  Unum  & Nullum;  putaNvorrr^ 
Unciam,  Sflcuntcm,  Quadrantan,  Trientem,  Scmilleni;  itera  Bdlem,  Dodrantem 
ui  & C^incunccm,  Septuncem,  Decuncem,  Undccuncem  (live  deuncem)  alial-*^A»f 
que  ejulmodi  partes  im^i.  Ut,  fi  quteratur  ( infbnic  hora  nona  ) Quot  hor* 
poli;  odavam  tranfierint ; refpondebitur  iorte,  nec  unam,  nec  nnJIam,  kd 
ram  pneteriillc.  Concedo  quidem  fic  refpondcn  polle : Concedo  etiam  numeros 
quos  BaB(,s  vocant,  five  Iraffionesy  efle  quidem  uni  & NuUi  quali  intermedios. 

^ addo,  quod  jam  tranfitur  td  yir&.  Refpondetur  en:m  non  de  Siftcfj 
^ ^^^/0 : Non  Cium  dicitur,  het  /e  pr«tenerint ; led,  St^nrum  hn^y  ku 
quanta  pars  horx ; non  ninu  kd  mm  i ku  •xenuit**t.  Pcnmct  igitur 
hzc  rcfponfio,  propne  loquendo,  non  tam  ad  quanntatem  Dilcretam,  ku  nume- 
rum, quam  ad  dkmcintiam  ; prout  hora  fuppomtur  die  quid  continuum  in  partes 
diviiibile  ; quamvis  quidem  harum  partium  ad  totum  ratio  numeris  exprimatur. 
Qiianquam  emm  non  re'de  dicatur  ftedir  4 •ifot,  nihil  hor^y  re^le  tamen  dicitur 
ftMSituoM  u^Uy  nuUam  horitmy  tranliifl^  ne  unam  quidem-  Idem  dicendum  ek  de ' 
Kro^om^s  omnibus;  verbi  gratia,  li  (^)  eres  horx  quadrantes  przteriille,  dica- 
tur ; imelligitur,  cantum  horx  prxtcriilie,  quantum  eifc  numerus  Ternarius  ( fra- 
Aioms  numerator)  ad  fcjurdcm  Denommatorem)  Quaternarium;  ku  (quod  idem 
di)  liipponiuir  nora  (ut  quid  continuum)  inquatuoc  partes  Geometrice  fi^ta, 
harum  vero  tres  tantum  allumtas  cllc,  qua:  quidem  Arithmetice  numeramur.  In- 
dicat igitur  Fra^Uonis  'Denemmaior  Geometricam  interi  in  membra  partitionem, 
Numerator  vero  talium  membrorum  indicatorum  numerum  ku  MuUitudincm 
Anchmeticam : adeoque  numems  Frat^us  non  ura  Numeras  di,  quam  numerorum 
ad  invicem  Rationis  indicium.  Elique  igitur  (/uum  Nuinaus  minimus,  non  amem 
vel  NuUum,  vel  Numen  Fraili. 
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De  Numerorum  Cap.V. 


C A P V 

Uumerorum  Procreatio.  Numerus  Maxhnus  non  datur. 
Numerorum  Nomenclatura ; ^ ordinata  dijpofttio, 
in  contmua  pr optione  decupla,  apud  omnes  gentes  re- 
cepta. ‘Dijpofitio  hac  Gentium  dijiributione  antiquior. 
Unde  orta. 

CUm  Nurocroram  natura  hzc  ut  unicacum  mulcitudincni  dcfignct,  iea 
(quod  idem  eft)  ut  dicant  $^ies  ponatur  Uni^  UniQtcs  iigni< 

ficentur:  pro  varia  Unitatum  mulutudine,  varias  oriri  numerorum  ipoaes  neo:iK 
e{L  Quxlibet  enim  Umutis  acccHio  numerorum  fpeciem  variat. 

Uumer9~  5i  igitur,  ubi  prius  Nulla  erat,  ponatur  Unitas, 

rum  ^ jjj  nmnerus  fm^cais : li  adhuc  addatur  Unitas 

ert»U9.  ^ cmo^i  numerus  Bmatim : accedat  alia,  dc 

j . . . exlurgit  Ternmius  '.  hic  autem  Umtate  audtus  tic 

^ . Sf^etnantts:  quem  etiam  S^^nar/us  umtate  fu> 

perat:  & hunc  Seamtus:  atque  lu  deinceps  de 

6 SeptcnmrOj  Offonarto,  Novenario^  */)ettariOy  Un^ 

^ dewBrio^  ^bmdenano , aiiilquc  icquenubus  dicen* 

8 dum  ciL  £lh]uc  hzc  vc»  numerorum  Origina- 

p tio,  leu  Procraiia 

Mtuamus  Quoniam  vcro  Unitatum  acceflio  m infinitum 

Mumerut  ii  citcndi  poflit ; (nec  enim  numerus  ullus  adeo 

magnus  cft,  quin  illi  poflit  Unitas,  vel  una  vel 

&c.  plures,  adjungi : ) cft  igitur  impollibile,  ut  nu- 

merus iSfiuxtmus  allignctur,  nedum  omnes  nu* 
meri  ipedes.  Ideoque  quamvis  numeros  dan  aSiu  tnfimioSf  vel  etiam  rt0mttmt 
nwnoum^  ( hoc  cft,  qui  terminos  non  habear,  ied  omnes  iuperet  limites, ) fit  im. 
poflibilc : funt  tamen  numeri  pollibtlcs  Infiniu ; hoc  cft,  nullus  cft  omnino  wr- 
nunus  numeris  aftignabilis,  quo  cum  ao^it  numerus,  ulterius  augeri  non  poflit. 
Quamvis  igitur  numerus  Mmitmts  aSignccur  Unitas,  non  tamen  cft  afiignibiJis 
numerus  tSHaximus ; ut  nec  Magnitudo  vcl  Maxima,  vel  quidem  Mmum. 

Cum  tot  vero  himnt  Numen  rpeaes : infiniu  plane  labris  videri  poffit,  illa- 
rum lingulis  diftmifta  nomina  vd  mvemrc,  vd  cdifccre,  vd  memoria  reuncre, 
Sc  in  uium  depromere.  Q^is  cmm  mortainim  tot  excogitare  valeat  vocabul^ 
quot  fingulis arenulis  (nequid  «luus  dicam)  nomma  luppcdiiarent ? Qpodliquis 
tamen  iaxrnt  \ etiamnum  centies  miilics  labor  idem  iterandus  erit,  nec  dum  quot 
opus  dt  afl^uctur. 

Ntmerc-  igitur  infinitus  evaderet  labor,  pro  qualibet  Unitausacceffione  nova  voca- 
]^J'|]fcbiila  cudendi,  quibus  emergentes  numen  apMilarentur : Excogiuvu  prudens  An- 
^ tiquonim  fagaatas,  vd  Divina  potius  monftravit  mdulgcntia,  Methotlum  (nun- 
mmme»-  quam  nuranoam  fatis ) qua  infinitam  hanc  numerorum  varietatem  fimus  numero 
eUtwr».  vocabulis,  & quidem  paucis,  dcfigoarc  pofiint ; numeros  Icilica,  methodicae  difi 
poficioms  ope,  per  Gradus  dc  Periodos  diftnbiK-ndo : adeo  ut  paucis  omnino 
Vocabulis^ totam  numerorum  molem,  etiam  multa  nuUia  excedentem,  (aus  diftm- 
gucre  val^nus. 

Apnd  Decem  primoribus  minimifque  fuum  cuique  nomen  mdidcnmt,  adeoque  Ununty 
Trioy  SeXy  SepUmy  Oiio,  Nvoetn^  'Decenty  numerabant 

Deincc*ps  vero  non  taro  Unitates  numerabant  quam  Decadas  \ viz.  'Dtxtulnn 
Uuamy  'DecAdes  t>Ms,  Tres.  Sl^luory  Sex,  Septem,  Otio,  Abyr/»,  'De- 
cem ; vd  ( ut  contradbus  loquuntur  ) Decem,  Trt$tnUty  ^mdio^inta, 

Sexa^tntMy  Septusginucy  ODc^rnta,  Cen/km : Idem  cmm 

I valent 
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valent  ac  7)eciu/es  7>iue\  Trigmu  idem  ac  *Dntuks  Tres  \ & fic  dcin-  , 

oeps.  Centum  vero  idcm  valet  ac  l^eeades  2}ecem,  Gve  l/nu  Centwiu.  Dc  ho- 
rum autem  Vocabulorum  ratione  poii  dicetur. 

PoUquam  autem  ad  Centum  perventum  c(l,  non  tam  Unitates,  aut  etiam  De- 
cades, ouam  Centurias  numerabant,  viz.  Centuriam  Unam^  Cmtutias  *lhuis, 

Tresy  sJawrtMT,  ^i^n^ue,  SeXy  Septem  y Offoy  Nnemy  *Detem\  v«4  contraite, 

Centuffiy  *Ducentay  Trecenta , tlguuirmgenta , §^^genta , Sexcenta , Septingenta , 
OfftngentOy  NongentMy  x^iUe  \ Idem  cft  cn  m^Mre«/a  dicere,  ac  T>ua5  Centn> 
riaSy  TrecentOy  idem  ac  Tres  CentuuaSy  idon  vero  Mille  ac  'Decem  Cen- 
twrias. 

Quum  vero  ad  MiUe  devenitur,  ipfa  Millia  numeramur;  nempe  MiUcy  &s 
Mlicy  Ter  'JMilUy  &c.  vel  MtUcy  ‘Duo  MiUiay  Tria  MiUtay  & bc  demceps  ad  ■ ' 
Decem  MiUiay  Centum  AiiUiay  Millena  rniUiSj  Decies  miliena  milita , Centies  ■ 

tniUena  tniUiay  MlUies  millena  miUioy  Decies  mtHies  millena  milliOy  & fic  dein- 
ceps in  infinitum. 

Si  vero  inter  majores  numeros,  prxter  Jufb  Millia,  iuperfint  Centurise,  aut, 
prxtcr  Centurias,  euam  aliquot  Decades ; aiu  tandem,  prscter  Decades,  rUiuiaces 
aliquot ; illx  etiam  lime  apponenda:.  Ut  6 proponatur  numerus(  234^  ) Bis  mille 
trecenta  ^uaih  aginta  qtmque  ; dt  numerus  liic  duobus  millibus  major,  trtbus  vero 
millibus  minor  ; idcoque  excdlus  fupra  Z>«9./V/iKr4,  adjungendus  eu,  nempe  *l\e- 
centa  ; nec  ita  tantum,  fed  & ; & denique 

Sic  apud  Graecos ; poft  numeratos  decem  primores  numeros , ”£r,  n/e*  Tei«,  Ttarc* 
f«,  nim,  'oa*»!, 'EyrM,  ^9*  numerantur  deinde  Decadev  'e»**#»,  Te/iLwr.  Qrufu 

T*y  na'VM(«y7««  'OyAmrikt  'hmnturUi  ubi  di- 

verii  Monadum  numeri,  terminationibus  unium  variati,  tot  Decades  Ggnibcant  ; 
prout  apud  Latinos  Ttigintay  quadragtntay  &c.  m quilws  terminatio  idem 
valet  quod  Graecorum  munto  nempe  «tn^  (litcram  ejufdcm  organi ) quod 
tamen  redit  nonnunqii.  m in  derivatis,  naro  promilaie  dicimus  y^ejimus  & Fi-  > 

cejxmusy  itcm  Trt^efimus  & Trkefanus.  Demde  "Xttaadem^  TtamfttxietaiyVhr- 

•mtokiOy  ‘E^tucoVw,  Brfituueut»  aucenta  y trecenta  y qua<h  ingentay  ^ 

quingentOy  fexcentay  fepiir^entay  o&h^entay  nor^enta.  Ubi  Graeca  vocabula  A<mc  ^ 
VM.  TeuMMMi  &c.  ^ Monadum  numeris,  ^ tm»  Sk.  feu  cum  voce 

*£9tw  compofitis  derivantur : ut  Latinorum  Ducenta,  Trecenta,  &c.  ^ vocibus  duo, 
trioySic.  cum  voce  compotitis.  Quae  iequuntur  vero  Chiliadum  nomina 

xiAi*,  dcc.  reipondem  Latinorum  numeris  MiUe,  Bis  MtUe,  Ter 

MiUcyHiAi,  donec  deventum  eU  ad  Decem  Mi^a^yiginti  t^iU  . 

ba,  & fic  demceps. 

Apud  Hebrxos  etiam  non  difpar  ratio  dt  Nam  poil  Monadum  numeros 

vwn  njai:?  yyo  wan  yaiK  nnt<  Unum,  duo,  tria,  Heiraoi. 

fuatuor,  quinque,  fex,  feptem,  oHo,  novem,  decem  ; Idjuuntur,  D*XjTlt 
nKO  C3’JWP  0*30wa’j;'3ty  0*W  0’\£fonCD»lf31«  Ttginti , tiiginta, 
qnadrtfin/a,  quaquaght/a,  fexa^ta,  Jeptw^tnta,  offoginta,  nonaginta.  Contum: 
deinde  CD’nKO  ducenta,  trecenta  , PTKD  npjlK  quadtagmtd , 

&c.  ufquead  t^HnuUe,  bis mtUe  tfr  mtlie,  & Ik:  dc- 

.incepsadrn33T  & qu*  fequuntur. 

Numeri  autem  intermedii,  tam  apud  Grzcoe  & Hebraeos,  quam  Latino^  ex  alio- 
rum compofitione  nomina  mutuantur,  ut  mWV  7^V'ys>  miPJ?  iriK 

Jthdkef.,  etHnjudug^  Sdc.  Undecim,  dmdeam,  tredecm,  quatuardecim , &c.  fic 
itxaei  n,  oxtei  /io,  Uxon  otia,  dcc  y%mti  mum,  vtginti  duo,  viginti  tria,  &c.  fic 
al#iU0Kc  «fjljMrm  TWf*,  ducenta  triginta  quatuor  ; rejoniaM  ntaMpixur-m 

his  mille  trecenta  quadtagmia  quinque  ; atiaque  numerorum  nomina  oompolita. 

Atque  eodem  omnino  modo  eoam  m aliis  linguis  in  ulu  di. 

Sufficiunt  Igitur  paucilfima  vocabub  exprimendis  Numeris  ouait  infinitis.  Hx 
enira  duodecim  voces,  Unum,duo,ttia,qmlm,qwnque,Jex,jeptem,  oDo,  novem, 
decem,  centum,  miUe,  cum  earum  conjogaus,  limiciunt  numeris  omnibus  expri- 
tnendis* 

Ut  autem  haec  numerorum  ordinatio  facilius  percipiatur ; ponatur  fenes  Pun- 
^nun  quantum  Ijbtc  longa ; liogulz  vero  punitorum  decades  feorfim  noten- 
tur, totidem  uncinis  diftindac,  quarum  quaclioctX  notetur  : IVcem  vero  hujuP 
raodi  dccadcs  conjuniiae  conftmium  Centuriam,  quam  indxat  literaC;  & (fi 
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eotifque  extenderetur  foies  ) decem  cenutrix  coliigatz  conninierent  Mille.  Multo 
autem  f^ius  cll^  fingula  MUha^  vel  etiam  lingulas  centurias,  aut  Decades  nu- 
merare, quam  lingulas  unitates : faciliulo^  multo  memc  concipitur  ejufmodi 
inulutudo,  iu  ui  Decades  & Centurias  dtilributa,  quam  dum  totidem  pun£la  in- 
difcnrainatim  &confufc  ponuntur.  Nec  multo  Iccusfc  res  habet  m Ta^licis,  ubi 
miLcum  ordinata  dillributio  conlideracur : Nam  diihibutis  miluibus  in  varias  Le- 
giones, Cohort^  Qiiatemioncs,  alialquc  cjulxnodi  partes,  paruumque  particulas 
& membra;  hicile  citus  omnibus  ab  Imperatore  nundata  tradi . impromtlctia  tur- 
ba icu  multitudine  confundantur ; iropollibdc  cll  ut  omnes  imperia  vcl 

perlentilcam  vel  exfcquantur  Atque  hadenus  de  numerorum  conlttuuone  dt 
Gidinaaonc,  prout  viilgo  apud  omnes  ulurpaniur. 

Duo  autem  nicin  genere  monenda  exiltiroo;  & duo  iudimindeoblcrvanda. 
Monitonihi  primum  hoc  elt ; Quod  quamvis  ( m paict)  Numeri  vulgo  propor- 
tione decupla  oilbribuantur ; ita  ncnqie  ut  decem  Unitates  in  una  Dccadc  colligan- 
tur, dcccm  itera  Decades  m una  cenniria,  ut  dccenuirizde- 
cem  mutu  Chiliade,  & fic  deincxps;  Potuillh  tamen  alta 
quxvis  pruperuo  adhiberi ; puta  quadrupb,  qumtiipla,  fc.\- 
lupla,  aut  quxvis  alia.  Ita  feries  punt^bnim  modo  propolita» 
qux  ex  uno  latere  diflnbuiiuriuxia  proportionem  decuplam, 
m decades,  &cemunas,  leu  occadum  decades ; adeoque  con- 
tinet unam  centuriam , & lex  mltiper  Decades,  feptemque 
Unitates,  «adcmcxalio  latere  proportione  quadrupla  diltri- 
buitur  in  Q^acerniones,  eorumque  quadrupla , & ipla  iti- 
dem quadru^aia ; adeoque  continet  Juos  Qiiaierniones  qua- 
termonum  quadruplicatorum,  & inllipev  duos  Qiiatemioncs 
quadruplicatos,  cum  uno  euam  Quaicrnione  limpiici,  tn- 
bulque  uniuuous. 

£t  revera,  alia  nonnunquaro  proportio  aliquibus  in  rebus 
uliirpatur.  Sic  enim  in  frai^honibus  ( ut  vocamur  ) Allro- 
nomicis,  five  Sexagenariis ; Co  mimiu  quarta  conllicuunt 
unum  minutum  tcraum;  minuta  lenia  unum  lecundum  ; 
6o  lecunda  unum  minutum  prunum ; & totidem  roinuu  pri- 
ma, unum  gradum,  proportione  continua  Icxacecupla.  Sic, 
apudHebneos:  annus  qiulque  rcptimuseratSabbaticiis;  Sab- 
batkorum  veroquiique  Icpumus  eracjubilzus  : adeoque  anni 
Icptem  conltiiuunc  unam  annonim  hlebdonudcm,  & feptem 
hebdomades  unam  periodum  Jubilaicam,  fune  enim  Icptics 
Tepiem  ( leu  leptem  hebdomades  ) quadraginta  novem.  Di- 
cetur fbrfan,  quod  Jubilxus,  non  quadragelimus  nonus,  led 
quinquagclimus  annus  erat.  Fateor  quidem  annum  quinqua- 
gcHmuraJubilxo  dc/linatum,  led  inciulivc  , Jiibilxo  nempe 
umnquc  polito  in  compurumadmiilo;  eo  Iciiicctmodo  quo 
ludi  Olympici  quolibet  anno  quinto  diauiuur  celebrari  (^nem- 
pe  inciulivc  ) cum  tamen  Olympias  fit  revera  Ipatlum  quatuor 
annorum,  utnotumelh 

Hoc  autem  maxime  perfpicuum  cll  in  operationibus  Alge- 
bricis ; ubi  Unicas,  Radix,  Quadratum,  Cubus,  alixque  (ut  lo- 
quuntur) deinceps  potdbues,  juxta  quamlibet  proportionetn 
proponuntur.  EU  autem  lUcprogrdfiis  poteiUium  non  nifi 
graduum  io  cena  ratione  progrdlus.  Ut  m nuone  decupla, 
ent  Decas  , ; centuria , S^a<Aa/UM  ; MUle , Cu  us  ; 

x<  [ Decics  mille,  fic  deinceps.  In  k.xagc- 

C;j/  cupla  proportione,  fi  mmiuum Quartum  ut  jwuuir, 

em  minutum  ccrtiuro  Badux  ^ minutum  lecundom 
Vw  /ttm,  minutum  primum  Gradus  vero 

V|  . 1 ;&  fic  deinceps.  Jn  proportione  llptupia  li  Unitas 

* : Annum  delignet,  ent  S^ptenuium  ( ku  annorum  Hebdomas ) 

” ■ BiuliXy  Periodus  Jubilaica  &c.  Atque  idcm  ac- 

in  qualibet  proportione  alliimpta.  Qua  dc  re  plura  poit  dicenda  e- 
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Cap.VI.  Procrea  T IONE, &c. 

Alterum  conim  quv monenda  duxi,  hocefi;  Quodqiiamvis  Numeros  Itcucrit 
qualibet  proportione  dtlpuluille  \ tamen,  quod  mirum  di^lu  in  eadem  propoi  * 
uoiic  Decupla  omnes  ubique  terrarum  gentes  mircconfpiram.  Neleio  cnim  an  ulla  ommet  wfi 
unqiam  iiauo  reperu  hicrit,  qux  numeros  proponionf  DKiipla  noTi  dilpufiiit./<'*^- 
Sic  enim  Hebrxi,  Cneci,  Latmi,  hodierni  liuii,  carban  omma^  tuam  ipli  Ameri- 
cani. Licet  cmm  aliis  aliquando  proponiombus,  aliquibus  in  rebus  ii(i  luerim^ 

( prout  in  ponderum  Scrupulis,  Grajus,  Uacus,  Libril;  item  in  nummorum  Dena- 
riis, Solidis,  Libns,  &c.  ) Nume*roniio  tttDtn  uoivcrUlis  difpolitio  proportioflC 
decupla  Icmpcr,  quod  Iciam,  & ubique  obtinuit. 

Hinc  duo  mihi  videntur  leno  oblcrvanda,  utqu«inanihlbmdcconlpquuniur;/l>rN«- 
de  qudms  nano»  credo^  qui  ron  paulo  prefltus  penJiuvem,  ommno  duhuarc  pmem.  rorum 
Gemes  oranti  ab  cadein  ongmc  ortas  ciie,  & quali  ex  eodtm  trunco  in  varuK  ra- 
mosdivilas.  z*  Rme  numerorum  peritiam  dt  dilpofitioncm  illa  Gentium  ddlfi 
buiione  anuquiorcm  clltt  Inipoliibile  enim  ommno  videtur,  dtpUne  incredibile, 
ut  omnes  omiuno  ubique  terrarum  Qcntcf  vel  lomiito  quidct^  vel  etiam  ex  pa^o,  ntheum- 
in  eandem  propoiiioncm  incidillent,  nili  ab  eodem  lome  communi  qinrdani  tra-  tifuhr. 
dmonc  derivalioit.  Secus  cmm  cur  eandem  potius  numerorum  difpcdtiKmein , 
quaro  eandem  nummorum,  ponderum,  am  mcmiinrnm  rationem  obtinerent  ^ ne- 
mo facile  dixerit : m his  autem  quam  inlignis  ubique  &fcre  infinita  Ik  variet4B 
nemo  ncfcit. 

Qua  vero  de  caula  proportionem  Dcaiplam  in  dilponcndii  numeris  ckgermt 
veteres  ( pnmi  nunpc  numerorum  diijwiicores, ) pocius  quam  alnin  quamvis,/*"^!*^^ 
orni  potuiLlcm  ad  libiuun  quamliba  aham  adhibudie;  aon  nili  conjeiioirb  valo* 
fflus  alicui,  tanquaminrc  omni  memoria  antiquior).  Si  amem  coajetUirc  locus 
iit,  nulla  inihi  potior  occurht  nuio,  quam  qsod  propter  Disiconim  nufficrufn  ifiinl 
loxrim.  Sicut  cmm  Menlunndi  rationem  ao  ipfo  corpore  humano  delumpiam  elfo 
conitet  ( inde  nempe  deiaitipueruntiaenlurx  plurimz,  utDigrtus,  Poikx,  Palmus, 
Spithama,  Pe%  Cubitus,  Ulna,  PaiKis,  Ofgyia,  &c.  ) inde  de  Numerandi  parkef 
izuoDCTD  delumpuun  die,  piulquam  dl  probobik.  ideoqoc  cum  Imgolis  d^i«k 
tocidcm  Unita^  numendlenc,  nccdic  cfl,  st,  poli  imegr»iT  decada»,  demfo  ab 
Uaiutc  incipnnt,  promediendo  ad  lanindx  decadis  terminuoi}  de  tedemeeps; 
poli  quamlibet  hnitam  decadem,  denuo  ad  uithatcm  redcimdo. 

Atque  hactenus  Numerorum  Conllimtioneai^  exUnicaubusi  & eomm  in  pro-  «• 
portione  decupla  Dilpoliuoneni,  per  Decadas,  Ccartfrias,&  Milba,  tradidimus-.  Se- 
quitur ut  eorundem  Nominum,  hdtem  aptid  i^tinua,  Etymologiam^  deeornm  No- 
uuooem  five  Scriptionem  expheeous,  adeoqne  tan  AppcUandi  quam  Deicribeiidi 
xasioneia 
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Latina  Ntmerortm  Nomina  S Crocis  derivanfttr.  j^lia 
, quam  plurima  Etjmolog^  paffim  trmmjcentur. 


NUiTOromm  Nomn»  quod  aUiiict,  «ruiHqBe  E«yB»ioguBn ; cft  at  iit  Uimnth 
omnibus  Mngira  ilhirf  profequa. 

Nomira  namcroruBi  spud  Hebnos,  fintt,  ni  &lkir,  ( vel  omnia,  veJ  pleraqnn 
laltcm, ) pnrc  Primitiva,  & ad  ptacimra  impofitat;  adeo  «rt  io  illonun  originem  m- 
miircre  rnpervacaneom  Iit 

Atque  idem  fete  de  Grads  dicendum  eft:  vel  enim  est  lingua  pure  Priil^a  Cr«». 
efl,  nec  abunde  derivam,  ( pixter  vocabula  nonmtfla  ab  Hebrjtt»  & Arabibus  mu- 
tuata, y veJ  (altem,  R alce  (uerim  olhn  lii^z  mttfc  deftenderar,  iUse  nonc  pem- 
tns  ignorantur ; adeo  oi  ubi  td  Crrsecam  originem  dfcvtrmim  luerit,  haud  Insbit  ul- 
«ernti  progredi  Affirmat  quidem-  Ttuo  m O^attb  fihrjreos  Barbmis  vocabula 
mulu  acccpille ; at  qiixnam  tlla  (ueiinti  nt  & i quibus  mutuata,  non  BobiB  ertt 
adeo  (aede  invefhgaru. 

Latina  vero  numerorimt  Nomin?  omnia,  ^ Sfrzos  ftiHfe  dcftimpta,  ego  omnuto  t,/;»,. 
exifiro;  qttanquanr  eorum  aliquot  ab  eommorigme  adetrvidtiiihit  remota,  ui 
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De  Numerorum  Cap. VI. 

«grius  agnofcaiuur.  Nos  a f^Uioribus  cxorli  reliqua  Cuo  ordine  attingcnuis* 

Offo  dicicur  ik  Grxeorum  Um.  Hinc  vero  ttffavns  o^lmus^ 

oflottunusy 

"Om  ^ Cnecorum  Alo  dicitur;  ficut  & /imhoy  ab  «fo»  dicitur.  ( Inde  vero  no* 
ftium  /iw,  Ikrut  \ TrthuSyJtXy  feptem^  offof  noltra  Threcj  /ix,  /even,  eight ; te 
^ Nov(t$iy  jOcni,  uolira  mnCy  ten  \ Ndi  potius  antiquos  TeutoneS)  unde  uos  illa 
accepimus,  hxc  oninu  immolate  ^ Graecis  dicamus  accepillc : at  Fwr  de  FnXy 
um  ik  Cnecis  quam  Latmi»  leraocius  abfimt. ) 

Latinum  &s  i Grxeorum  eu  derivatur,  convcrlb  1“  in  B\  fkui  Bcllunty  B:IU- 
/errj  dicimus,  quod  o\\vs\*DueliHmy  ^iuellatwcs  (cnbcbaui:  lune  Ik  Cneco 

niRtfiof  didlum  fit  Mlunty  qtiod  non  exdUmo. ) Sic  'Dwmusy  dneUns  dicebant 
priici,  pro  quiiuis  nos  Botrnsy  bcilus . iic  Jie^y  ixjjisy  olim  *DcSy  dejjis.  videndi 
Varro  oc  Scaligcr  in  Varr:  & Felt  atque  Merui,  ad  Ennium. 

' A Bts  vero  dicitur,  ti.  J^naiittSy  & HifarttiSy  quali  Hi^varius  '.  vel  fbrlan 
' liifiartusy  TrifariuSy  &c.  quali  Krpci«i& : mutato  » m r,  ut  in 

bcf  i\  hutrtcr,  panum. 

Sed  de  Fig^ti  ( quali  Htfimtfi  vel  Btfstnu ) cerminatione  i Graecorum  w-m  de* 
fumpia.  enim  Latini  Trigtntay  S^dtag/titAy  dee.  dicunt,  Gncci  itiitetTUj 

7T«m{«ucfirT«>  dee.  cHcrUilL 

Sed  & ipfiim  f'iam  Graece,  quali  di6luniputo;  iplamquc  terminationem 
fWi)  lantundem  valere  ac  «>-•»*  in  lequeniibus.  Nam  quod  terminatio 
fit  illic  tj  lue  «,  non  major  tU  dilciejnmia,  quam  curo  Latine  dicamus  Figtntty 
aut  Tngmta.  Quod  illic  autem  reperiatur  hic  omnino  hoc  exiguum  til, 
cum  hx  liieC£  fint  hicillimc  commutabiles,  ( ut  ab  «rJ?»,  fit  Futurum,  «bin*,  item 
iforV  de  proniilcuc  dicuntur,  aliaque  ejufmodi  inbnita ; de  quidem  ow/  Do* 
ricc  dicitur;  Ec  Apuam  Germani  dicunt,  Angli  cc  Bcigx  fFa/ery 

aliaque  lunt  innumera. ) aV  vero,  in  terminatione  xorrny  non  KadicSc  cft,  Icci 
Epentheticum,  idcoque  in  Derivatis  excidii;  eodem  enim  prorius  modo  ab  uxm 
Ibrmacur  «»c«w,  ac  i Tetixtrm  Sic  ^ Launorum  Tt^inu  lormatur 

'fimus  \ amillb  de  / in  / converto,  ut  \»m»  rejimy  dlvu,  oEoL  «nW Jpu9y  dhfri^tt 
jpertUy  6c  ^xl^fipurn.  tnfto  twjjts.  Ut  igitur  pro  ut  in  Trirhitay  fuhlbiuitur 
Ibla  litcra  s in  Titgfjimus  \ Iic  pro  rr  m terminatione  rublliniitur  limplex  a 
in  terminatione  Sic  i Ai«ni,  riSim,  dx.  fbrnuntut  *nOw»q  dee.  Sic  pro 
•id.  dx.  dicunt  Dores  ird,  tv^W/,  dee. 

Lcvicoliini  autem  elt  illud,  quod  Latinorum  terminatio  giuta  per^  Taibinir, 
Grxcorurii  vero  per  x,  carum  eium  litcraruro  facillima  eft  commutatio,,  cum 
iint  cjuldem  organi;  IrnoabuClem  vocibus Tugmtay  promilcuc lUcumis 
Figffiimusy  Trigejmtusy  & Fiujmusy  Tticefimusy  (ut  fupra  ditliumcU,)  item 
Vtenuy  7 nant.  Sic  Grxee  rA©'  dicitur  qui  J.^unc  Catus ; &.  contra,  ^ Grzcis 
KtjCtfri^  Huiu  Latina  gukcrnoy  cygnusy  ahaqiie  ejulhiodi  iion  pauca  paiEm 

occurrunt.  Neque  omnino  mirum  dt  litcras  C&G  promilcuc ulurpari ; Quod 
quidem  lociJc  heri  poteil,  cum  literarum  C&.Gy  rcble  prommeiatarum,  (nempe 
ut  Grxeorum  $ de  >)  fonus  adnxiduiu  adiius  iit.  Quamvis  eoira  Jjteia:  ilbe  CtcG 
alios  habent  nunc  dierum  Ibnos  ame  .voedes  .^  « /,  qtiara  ante /V,  0,  ; illud 

omen  antiquitus  obtmuifle  nctuiquam  dl  o^eilibile.  NuUa  enim  ratio  vidctur^cur 
Acapioy  Accentusy  pro  xldctptVy  Ademtusy  fyc.  Icnbercniur;  nifi  ut  fonns 
liter.c  D tranfirct'in  Tonum  lequeiuis  ctinlbnx,  ( ut  cum  cohipioy  cof/mtop commufay 
atrijuoy  aJfwHHy  aUiciOy  apponoy  attendoy  affun<hy  iyc.  elicruncur  pro  cmnptOy  con- 
Lmoy  ) idcoque  Ii  C mk  S Tonaretur,  pomis  /^nphy  Afcentusy  tcc.  Icribcn- 
dum  tH«,  ut  in  AJJajioy  Ajfccndoy  Atque  idem  dicendum  de  litcra  6’, 
propter  voces  Agjgtty  Ag^ejlun^  St^troy  Suggfjhtmy  nam  cene  A^fr  Ad~ 
gfJlttMyfyc.  mollius  Ibnarent,  E G deberet  eo  lono  prolem,  quo  nos  nunc  dic- 
tum proterimus  lueram  G ame  E & 7,  vel  Atgery  As^rfiutHy  Gallorum 
mbi^  cBcrcnda  Irt.  Nam  mollior  (qui  dicitur)  Ibmis  lucra:  Gy  magnam  habet 
apud  nos  aiEnitatem  cum  Ibno  Ihcra  ‘l>y  & liurs:  Z apud  Gallos,  imo  lommi  hunc 
jn  Te  continet.  Nara  verbi  gratia,  vox  Jupany  <|uaBi  Germani  Ibnom  Tupittr^ 
Angli'  'DyupttcTy  Galli  Z/uf^tn  pronunciant. 

Ut  autem  i Fts  Hat  Ftgifih  ( muuia  Etera  7?  in  £7, ) non  roirum  dl,  cum  F 
cbnfon.q  prout  nunc  dierum  cHern  fo!^  non  aliter  i Ediderat,  quam  /'  vel 
'Pb  l Fy  Icu  f i -f,  hoc  dl,  ut  lucra  alpjraci  I iiia  temn.  Nam  li  lucras  'Py  By 
I . ~ . . pro* 
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pronuncuturis  fpincus  intercq)cus  permittatur  erumpere,  formabitur  illic  F,  hic  * yij. 
V;  *(  prout  nempe nuncetferunus.)  Imo  eadem  litcn  Grxea  ab3>«- 
aliis  AlOy  ab  aliis  ( iaus  quidem  barbare ) /7/4  dicicur ; huic  f Hc  v lo  MSS. 

Graecis  (acpiUimc  confunduntur:  & Hilpam  fere  pronuioic  um  feribunt 
efforunt  /f  &v:  carumque  literarura  afHmcas  maxima  nemini  non  innotcleit.  Hmc 
a Graecorum  fic  Latinum  w/o;  ab  Hebraeorum  in  fit  Graecum  unde  mea 

iterum  Latinorum  ZX>v/</  & Anglorun)  Cambrorum  ^Osjid  &Gram- 

'Dnjojr  : A Latinorum  hher  & /ika  fit  Gallorum  Mjte;  fc6ris,&c.  fiunt  Tiatica 

Gallorum  feve,fevre,  &c.  Item  a Uttinorum  iihtro^  coopcjhy  babeo^  rgciphf  &c. 
fiunt  Angionmi  f^bver,  cever^  bavey  recehe^  &c.  aliaquc  innumera  pallim  obfer* 
v3nda  ilmt;  ut  non  minun  Iit  Bm  (/  commutari.  Monet  umen  ex  SalmafioyfY/.^ 
Catakerus  ( quod  nec  mihi  difplicci ) deduci  polle  ytgmti  k 2>)rico  («971,  pro 
««•« : prteh.\o  i£olico  Digamma,  ut  m yitex^  u//mj,  row  canthis,  &c. 
unde  Hclychio  rm<t,  hk:  ilcy,  10^  (ver:)  r/«c,  JtrJt  ( viobe  utique  ) * in  ^ per- 
mutato ut  in  ^obiujf  KuxiQr  ci^n/ts : n uiicrto,  ut  in  tuncy  rr^ 
umt  httjuo.  Qu3c  rcdius  forte  Icnocrcniur,  Ff7»«,i7»«:  Fi«,  «bs»;  per 

Digamma  aEolicum  F. 

Ut  autem  ^ Bis  Ht  yigmtiy  Gc  i TnhiSy  SJjm///»  , &c.  vel  Ter,  , &c. 
fiunt  Trigmtaj  ^u(/f  4gintity  temimatione  imiquc  a Graecorum  wi*  deducU. 

Pariter  apud  Anglos,  7Ww^,  Tbht/y  (Icu,  ut  loquuntur  Scoti,  Thtectjr) 

^ Tmuncy  Tbrecy  fbso-y^.  derceudunt,  addiu  terminatione  t/  i voce^c. 
Tctty  Ut  videtur,  ddiimpta.  Sed  progrediendum  cfL 

Tres  idem  ell  Latine  ac  Graece : Atque  hmc  /<r,  ternhj  ternus^  ternanHSy  iVes. 
ierf/usy 

A Grxeorum  Atv  Latinorum  2)ecem  defumptum  cGc  nemo  dubint^  termina-  iVrm. 
tione  et  in  em  mutau.  A 'Decem  vero  formantur  Deemtusy  Deciesy  Dem  ( quali 
Deceniy)  Denarius. 

Sic  ab  £5,  formantur  Sexy  Septem ; fpiritu  afpero  in  s converfb.  Quod  Stx. 
&cile  fieri  polle,  ab  aiiisdcfivatis  abunde  liqucL  Qicimus  enim  ab  Xe Jusy  ab  <sa%  Stptera 
fuby  ab  (at  in  up  & uppety  inde  fortal&  dedu^iis,  s iterum 

excidit, ) fic  ab  ferpOy  ab  if/iSr  ( vd  ) fertm ; fic  ab  «V*  ( dico ) JerOy  fe- 
ruiy  eo  lenlu  quo  dicii\ir  Jerere  fermoneSy  & vario  fetmone  ferebant.  Virgil.  h.  e. 
loquebantur : atque  hinc  aijfero  tisjferut : Et  ab  ^ (ne^to)  fit  ( hoc  ciijungo^ 
tmde Jertumy  elefero,  confero  : ( At  feroyfeviy  hoc  ell,  Jetninoy  i dicitur.  ) lic 
fal/Oy  i Jify  ik JituSy  Joly  /«/,  unde  & oiMt  fajum  \ lic  5^»  Jyha ; 

ab  iyat  vel  ^ m Jimul\  fic  optow  Jimitisy  ( ubi  terminatio  hs  fervilis  dl,  ut  in 
factliSy  bumilisy  ab  iij«>  fedeoyjijio ; ab  Ii»  jequoi  \ fic  ab  vwtk Jum- 

musy  ( mutato  ^nt  m musy  hoc  dl,  terminatione  fiipcrlauvi  Grxei  in  rermnutio« 

•nem  fuperlativi  Latmi;  & p inV/,  cuphonix gratia,  nempe  pro  JiipmusyJttmnuiSy 
ut  ab  WWW  fomnus  Safopoty)  fic  Oihifijn  femis,  & •‘(u  m compofitis  Grarcis  fit 

Jemi  in  compolius  Latinis,  ut  Jetnich(yim  : Sed  dc  pro  Ipiritu  Icni  uon- 

nunquam  rubftituitur  s ; ut  tb  /«//;,  ( quod  ab  delcenderc,  ex  aliis  pcrlbnia 

magis  l^uct,  cum  enim  ab  «r,  rIJ  w dicimus  esy  ejf^  eftiSy  cur  non  ab  «V» 

•iaty  vrfDor.  It/^y  ltu*fyirnjfumy  JmausyJunt.)  lic  <<  fi,  mk  y/v,  ( hoccil,yt  veio 
kkf/iy  at  Jin  pro  /t  nony  cx// & componitur. ) Et  amc  contunas  non  raroprx- 

figitur  / ; ut  i firiboy  k y*-h»y  fcalpOy  fcuipOy  ( tanquam  i ya>^  &. 

meiaihcfi  litene  ut  cum  pro  jcpir*  & dicimus  wrv  & quanquam 

d^iufa  ao  Hebrxo  □^3  exmarcy  defumpta  videntur,  mmaio  (in 

poucrionbus ) T ui  S : cui  afiiuc  dl  3P3  firibeie.  Sed  de  his  iatb.  A fex  au- 
tem & feptem  fiunt ycar/r/,/eA'/<«  ( quaft  ab  «w ) (quali  Jexemis)  Jenhy 
Jet/arinSy  IvxOyJepiieSy  fepttjfms  ( ut  ) feptenusy  feptenarius. 

A GrAxrorum  i3r,  fit  Latinorum  C/ntts  5 mutato  • in  «;  quod  ipfura  non 

raro  fit.  ( Atque  hmc  (/nicuSy  & uUuSy  quali  unulusy  & nuUuSy  quaii  ne  uilnSy  ut 
fupra  cUdlum  dl. ) Sic  iof,  Juus ; «w,  tw,  tuus ; jcopuius  ; ynpiA»,  nebuk ; 

fiunt  P^^yky  6cfu^eo\  ab«^«>»>w,  *fo»^y*y  Scfm^eoy  ab  . 

amurca ; k pulxi;^  vel  wukeo  \ ^ u^y  mei  & muJfum ; \ cf}fAn>y  jumia. 

Aut  forte  ilici  pofiit  Unus  quali  contrade  pro  Uetiur  stWVenus  2,vx  yenus 
Nempe  pro  ipiritu  afpero  vocis  i»,  iubllitua  oonlbna  y ; qux  ohm  ( non  raro 
falicni,  li  non  femper  ) mollius  elforcbatur  ut  nollrura  (quanquam  Pnlciani 
tempore  duriorem  Ionum  adepta  lucrat,  quem  & nunc  dierum  apua  plerolquc  re- 
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De  Numerorum  Cap. VI. 

'inet;)  quod  cx  derivatis  non  paucis  liquet;  dlcnim  apud  nos winc; 
f^/ay  a way ; f^etjty  wcnt ; vell^j  will,  wouid ; vohoy  wallow ; wntusy  wind  ; 
zriJusy  wooll ; veJfMy  a Walp  ; &c  Sive  autem  dicat  quis  voces  nolbratcs  illas  ^ 
Latinis,  vel  potius  um  nolvas  quam  Latinas  ab  antiqua  Lingua  Teutonica  de- 
fnmptas,  Iqux  quidem  cum  l.auna  poterit  dc  antiquitate  contendere,)  perinde 
omninu  elt;  utcunque  enim  fc  res  habe^  aHines  illos  fuille  lunos,non  c(l  dubium.  Sic 
pro  yalenSy  yaUrtMy  fcribebant  'Graici  d:  ^ Gra:co  «i  fit  Latinum  yxy 

& Anglicum  IVoy  vel  ( prout  dicebant  veteres,  &.  etiamnum  dicunt  Borcales) 
wea. 

Ut  autem  pro  Ipiritu  afpcro  praeponatur  y hoc  cfl^  ut  pro  Henosy  dicatur 
VcnuSyUenuSy  fcu  WemiSy  tacile  concedi  poidt;  iic  enim  ab  dicitur 
ab  ycjpcr  \ imo  etiam  pro  fpiritu  leni ; dicitur  enim  ab  nA»  (quod  iplum 

no  •jiJeo  \ ab  b&JK,  ; ab  ejea  dc  tWfor ; ab  o/r«r,  vinum ; ab  imev»',  ven- 
in ; ab  ?<,  v//,  ( nili  fbriin  \ ) ab  *of  vel  3^,  vn ; ab  Jw,  v/ola : Sed  dc  non  raro 

inierfentur  dicitur  enim  ab  »9)',  ovum  ; ab  «V,  evh  ; ^ 0»fy  bosy  bviis  ; \ 
veZf  Hovis  \ i pouluniy  poTumy  ffarvum  \ ab  tuv»  ,evumy  ( unde  ciiam 

noflnini  ayCy  dc  agCy  nam  y dc^  fune  apud  nos  liicrz  admodum  alline^  dc  licpillimc 
commutabJes ;)  lic  a /i®,  nwi ; ab  8>/64f,  oFiavus\  i ^^y  nvi'us ; dc  ab  wrw,  nffvtm : 
iic  Htvfiniiy  Hibnuiay  IrcUnd. 

Ideo  autem  Unumy  tanquam  cx  Ucnum  contra6lum  videri  polIic,  ( potius  quam 
immediate  abo«f,  mutato  1 in  Uy)  quia  prima  lyllaba  longa  elt,  qux,  /i  iinnKdiate 
fieret  cx  »,  pomis  cllci  brevis,  rorlan  dici  poterit  6^//«/«  tx  « ir  (per  crafin  ) 
contraiilum  heri. 

Hinc  autem  & lionum  dici  forte  conjicias,  quafi  0 tr,  ^md  unum  rjl.  Plato- 
nici emn»  omnes  formalem  rationem  Bom  in  ymtau  collocant : unde  lailum  cft 
quod  Unum  ^ Bmum  convnti  dicimus.  Nam  ii  ex  ® »»  Hdenumy  vel  Uenum 
aicatur,  dc,  prxhxo  F iI'^olico,  Foenum ; digamma  illud  faeilc  in  B migrabit,  ut 
fiat  Buommy  unde  dc  Boeniy  dc  (extritis  inde  e,  hinc*)  Bmwn^Bcuey  unde 
d:  belitis  pro  honulttHy  vel  bentiilus  vel  bocnulus.  Atque  hinc  fbrfan  evenit , quod 
quamvis  honum  dc  bene  (Int  conjugaDpn  altero  tamen  o,,in  altero  vero  e maneat.  Sic 
fvtem  Si-loie  dicimus,  pio  fhretn  dc  /«ere.  ab  antiquo  /«e,  fuiy  quod  a Graeco  «va- 
ddce-nuiL  Ex  F autem  fieri  polle  By  vel  inde  liquer,  quod  Bubukus  dc  Bnbjc^tui 
dicitur,  pro  Bovilcqua,  aGrxeo  0*<  i^lolice  CoF*r. 

Ke  quem  vero  icrrcai  in  Bonum  dc  Beney  fyllaba  prima  brevis,  quam  e-Nfipcnila- 
rent  potius  longam  futuram  fi  ab  5 *i>  contraria  diceretur:  Sciendum  cfl  regulam 
iliam,  [yltabas  contraBione  faBas  longas  ejffy  non  ubique  valere;  quod,  ne  longi- 
us a^m,  in  ipfis  /»ew,&y^e,  ^'^unetn  Sefune  ah  antiquo  comradlione 
failjs,  cll  exua  dubium ; fic  in  fu  pro/ie/,  dc  multis  aliis. 

Quod  quidem  quo  redius  imclligatur.  notalMum  efl,  controi^Uonem  duplici 
modo  fieri;  nempe  vel  per  vel  per  «pitwr.Hoc  quidem,  quando  duarum  lyliabii- 
rum  vocale-s  in  unam  hve  voc3em  five  diphihongum  cocum,  dc  quidem  vel  mut.atx 
vcl  non  inutatx,  ( nifi  malis  illam  hanc  appellare  ) ut  (apud  Grx- 

CQ&)  Tv;^ Td;iP,  dcc.  Kt  lyllaba  lic  coniracUcvad^  longa.  . 

Illud  autem,  quando,  nulU  vocalium  coalitionefa^d,  altera  plane*  cxpiilfa,  rdi- 
quaimadb  manet,  ui  in  ljuiu>r^  «u/tJ,  dtc.tic  in  & multis  aliis; 

vel  etiam  ubi  diphthongi  vocalis  altera  expellitur  manente  reliqua,  ut  in  Doriens 
7idiffy  rJ^fy-dithry  dcc.  pro  wPn,  & multis  aliis.  Li  quoties  hoc  eve- 
nit, vo^iscaqux  fupercft  eandem  quam  pnus  habuit  retinet  quantitatem;  nempe 
fi  prius  longa  fuerit,  longa  manet  ;-fin  brevis  fiicii^  manet  adhuc  brevis,  nec 
propter  contradhonem  producitur.  SicapudHomerum 

HiaJ.  V.  88.  '0(«  ©iTi-  — i . 
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V,  ^op.  Ofrt»  n*3W  K*.WI.VitA.  ' 

Al^uando  autem  VIX  aliud  Cupcreftmdicium  per  an  per  SAi4»  fiat  contraflio  , 

. quam  ex  quantiute  vallis  qute  fuperell,  ut  SIm,'  0i*-  ubi  dui  vocales  breve:  «>  m 
unam  longam  « coalefcunt;  adeoque  Ii«  etiam  prius ,amc  contraSisnem  hiiUct 
louga,  perinde  Iere  ellct  five  perr^nfiveper  Sxlqit  cmiiraiifiqneni  fieri  diceremus, 
fijicm  nili  aliorum  verborum  anjogia  eorum  alterum  potius  fiiadcre^ 

Quod  autem  Gricis  familiare  eft,  iUud  &'I.atiiiis  non  raro  ulu  ' venit ; prider- 
timm  verbis  terti*  & quartae  coniugationis  in  « terramads,  utc«^,  /<g«, 

1 ' . nejcio,  ^ 


Cap.VI.  Nominibus  Latinis. 

nefcio,^.  Cum  eaio  ad  formam  tercix  conjugationis  { LegOy  legisj  ie^imusy 
kgiUSy  legunt yltgehaniy^  ^cgam^  kgCj  legitOy  legerem^  legerCylegeneiiy  legensy  ) di- 
cendum  ellet  verbi  grana,  cupioy  cupusycuputy  cupimus,  cuputis.  cupiunt,  cupiebam, 
cupiam,  cupie,  cupiito,  cupietem,  cupiere,  ct^ienJi,  cudens,  )yc.  dicimus  umen 
coniraduis  cupis,  cupit,  cupimus,  cupitis,  cupe,  cupito,  aipet  em,  cupere,  nempe 
per  prioris  vo^i^  relicjua  luam  quantitatem  retmeme ; Oii  cupio,  cupiunt, 

cupiebam,  cupiam,  cupiendi,  cupiens,  dcc.  omnino  incontradlc : & limiliter  in  iis 
omnibus  qux,  etiam  contra^lionem,  reputamur  adhuc  tcrox  conjugationis. 

In  reliquis  autem  qiix  ad  quanam  conju^tionem  referuntur,  ( quanquam  & ea  ^arta 
omnia  fint  revera  non  nili  verba  tertueeonju^tionis  concradb,)  Kr  Kfiytr  j^lerum-  Conjuga- 

3ue  fit  contraibo  r\cm^  audis,  audimus,  aiulitis,audi,  audito,  audirem,  audire,  . 

uabus  nempe  vocalibus  brevibus  it,  vel  te  perq^wn’  in  uuam  longam  i coaJcfceiuj- 
bus;  sx  audit  (ulaim  brevi)  per  alterius /,  reliqua  fuam  quantitatem  brc-^^,.,,,^  ^ 
vem  retimme  ; \\cv\  audio,  au^nt,  audiebam,  audiam,  audiendi, audiens,  in-(M/r^' 
comracie:  ddimiliter  in  aliis  verbis  conjugationis  quartx.  Verum  & hic  fuam 
libertatem  excreent  Poetx,  Nam  verbi  eratia,  apud  Ovidium  habet  uitw 

imm  brevem,  quaO  pailiim  non  \ 6c  contra  Nejcis  apud  Juven^em 
habet  ultimam  longam,  quafi  per  fieret  contraclio,  noa  per  3a<-44^.  Atque 
idem  accidit  in  abit,  obit,  pciit,  redit,  it,  nejcit, petit,  ^'c.  qu*  apud  poetas  ultimam 
habent  longam  ; mo  &.  abiit, periit,  rediit,  (ubiit,  pro  abtvit,pei  ivit,  redtvit,J'ubi- 
vit,  ultimam  habent  longam  , nempe  i>  conlona  prius  in  u vocalem  tranfcuntc 
(quod  aliquando  fit,  ut  pro  apud  Ovidium,  & S/ttia  pro  S^hne 

apud  Horatium,&c.  un  notavit  Cl.  Gatakerus  in  tradtaui  luo  de  Bivocalibus,  ) & 
deinde  fiiib  cmli  duarum  vocalium  ut  m i longam.  ( Exempla  fiquis  petat,  ne 
longus  liin,  apud  Smctiumquxrat ; in  luo  quxvis  ordine.  ) 

His  adjungere  licet/»/r/«i  apud  f^irgilium,  Sc  Ovidium  ( probatos  autores)  pc- 
nulunu  correpta,  qiuli  non  xfoa»  ( uu  in  fimiUbus  fieri  folec ) pailiim. 

Ovid.  Mars  videt  banc,  vijamque  cupit,  potiturque  cupita. 

Virg.  f^i  poti  tur  ; quid  non  mortalia  peUora  cogis. 

Sic  pofiretw,  potiturus,  nequUur,6u:.  de  quibus  vide  Smetium. 

C^iod  autem  de  conjugatione  quarta  diilum  eft,  & de  fecunda  fere  intelligen-  SeanJa 
dum  criL  Nam  verba  conjugauonis  fecunda:  vix  aliter  differunt  ^ verbis  lertue,^^/*^^ 
quam  quod  in  plenfque  temporibus  (intellige  qux  )l  pnelwii  formantur,  non 
item  qua  i prxtcnto  ) perpetuam  fere  patiantur  cralin , nempe  vodilis  e cum  fc- 
quenu,  in  e longum,  puta  doces,  dxebam,ikc.  ^ro  doceis,doceebam,  &c.  excepta 
tertia  perlbna  przicntis  Indicativi,  ubi  pro  dxatht  per  docet,  uldma  brevi,  tertia. 
Sed  & hic  luam  libertatem  exercent  Poetx,  nam  v/4/eapud  Pcrfium  & Catonem,  & 
cave  apud  Horatium , uluroam  habent  brevem,  (quod  notant  Lubinus  & Fama- 
bnis,  ad  Perfii  Sat  1.  verf  108.  ) fed  & vale  apud  Ovidium,  ( & ejulmodi  fbnalfis 
alibi  occurrant  alia, ) qtiafi  per  fieret  contrario  : lld  & fervere,  penuitima 

brevi  legitur,  quanquam  i quafi  ex non  ^»4  Iwl  SAi-jw  fieret. 

Pari  modo,  ubi  pro  pojfiemy poJJies,p^et  ypo[li$mus,p<^tis,poJ}ient , ( 

, fies,  Jiet,  &c.  prout  oum  fcriocbam,  corapouus  ) didonis  coxi\n.tii\i,ipojfim,pul5s, 
d\io  i\hpojfitn,pojlhit,  perinde  clt  uve  per  thlipfin  fivc  per  craim  conurada 
dicas ; at  pojjunm,  pjjui^-,  per  crofin,  propter  voCalem  longam ; pijjit  per  thlm- 
liii,  propter  ultimam  brevem;  contra  vero/?/ ex/ie/ coniraitum,  quali  per  crafm 
non  per  thlipfin^  ulumam  produdlam  habet  apud  Lucretium. 

2>eterm  fit  ut  fa  ma  mttlmcula  ametur.  . ? 

'Pjjis  indiHcrcnier  nunc  per  hanc,  nunc  per  illam  ; habet  enim  apud  Horatium 
ulumam  longam,  apud  Juvenalem  ulumam  brevem,  quali  ille  per  cralin,  hic  per  timaan- 
thlipUn  contraxciat  Uuiufque  exemplum  apud  Smeiuim  exllat  ( librum  fw^adago- 
gis  laus  iiouim  ) hoc  autem  co  pouus  moneo,  quoniam  audivi  non  ita  pridem  D. 
Vndeauxium  ( virum  omnigena  eruditione  refertilTimum  ) immerito  It 

quodam  taxatum,  quafi  metri  leges  violallec,  cum  vocem/»^/ uldma  correpta  in 
carmine  ufurpallec,  quod  tamen  nou  nifi  veterum  exemplo  fretus  fecerat.  £t 
quidem  Grammadcalis  iJla  regula,  cui  nixus  ille  hanc  protulit  cenfuram , nempe 
quod  Ultimam  longam  habeant  fecundae  perjima  Jingulares  veiboruntm  is,  quotum 
Jecundtc  plurales  dejinmt  tn  xm penuitima  produfila,  non  (ine  grano  falis  admit- 
toida  el{,  nec  quidem  Grammaud  omnes  eam  la  univerfaliter  pronunciant,  quod 
qufbos  vacat  fd:iie  colhms  Grammaticis  reperiant.  Verum  quidem  cll,  qu^  Syl- 
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iabs  illx  long£  elTe  poOmt,  & non  rvolint,  non  autem  vcl  neceflario  vel  (ooper 
prodiicendz : cum  vctenim  Poetarum  autoritas  ( qux  h!c  fuprema  lex  e(l ) faepiliU 
me  in  contrarium  eat.  Exempli  grada. 

Ovid.  l^ckisanexcei/anfettamiocaf  vfnimuj  iJ/hc. 

(Nifi  potius  legendum  Iit  Nejcio. ) 

Juven.  Tam  jejuna  fames j cum  pol^  bonefiius  tUic. 

Perf  — --  nec  te  <ju*fiverrs  extra. 

Horat.  Integer  ejl  an/mij  ne  dixeris,  ergo  abi  parvey 
Juven.  Accipit  Endromidem  fi  dixerrs  tcfiuo^Judat. 

Virg.  f^erum  ubi  duliores  acie  revocaveris  ambos. 

Juven.  Graxuius  efwiens  ad  ceehtm  jtilferis/^/. 

Et  Hmiliter  in  aliis  accidere,  cui  haec  non  luHiciunt  exempla,  invenire  poterit  fi 
Smetium  confulat  ad  voces,  concls^ertSf  curtaverisy  gusiavertSy  juvertSy  oraverisy 
piaveris y pefiederiSyJpeflaveriSy  jpaevertSy  tentaverisy  terJeriSj  vntnsy  vt deris y 
Et  quidem  non  modo  in  tempore  Pneterito  modi  fubjundlivi,  ( ubi  volunt  Gntm- 
•manci  (ecundas  perlbnas  (durales  penultimam  ancipitcin  habere,  ) led  dc  in  tem- 
pore futuro,  (cujus  fecundae  plurales  pcmilcimam  lemper  haknt  longam  , uti 
udun  tradunt  Grammatici,)  ultima  lecundsc  lingularis  ut  plurimum  corripitur 
( contra  quam  docet  allegata  r^ula  ) & non  nifi  raro  admodum  ( extra  politio- 
nem ) prodii<5b  legitur.  Si  quando  amem  dubium  iit  an  vox  cjufmodi  ad  tempus 
praetentum  an  ad  hmirum  releienda  fit ; at  falcem  ubi  fculii  iniperauvo  ufurpauir, 
ad  fimirum  certo  ceruus  referendum  erit  ( non  enim  jubemus  praeterita  fed  fiinira) 
atmie  etiam  ubi  Hypothetice  aliquid  aiferitur  fub  conditione  rci  adhuc  futurz.  Sed 
de  nis  hadlenus. 

Summui  huc  redit,  l>ab»(rvel  Feu'  deducatur  Latinum  Boenum  & Boency  & 
contradbus  ( per  thlipfin  alterius  vocalis  ) Bonum  ScBenCy  erit  nihilominus  mro- 
bique  pruna  brevis.  Quod  fi  hoc  duriufculum  cenlcatur,  non  contendo.  Sunto 
bonum  dc  bene,  at  anaquis  dumum  dc  dueney  ( ut  duellum  bellum  ) acque  heee  ^ IBo 
( ut  apud  nos  (^0  & fiooti  fune  voces  cognatae,  ) *Deus  autem  ^ tranfeunie  9 in 
dy  quod  fxpc  fit,  -\sx.yi^gassdeOy'*^Jidoy'7n^ peidoy»^  indey  vdir,  «cftir, 

fic  3vp«  DooG  ^ CC£r,  oauj^tet,  **»f  {uber)  uooer,  «^3?«  {ruber)  kd, 
niMip,  ^Tiof  bmvcoty  gooD  becur  beft. 

Ab  eodem  auicra  themate 'Er,  iotmznv\srJemelyJmguk4Sy^Jhnplusy  \xcmJimplex 
( quod  non  dicitur,  ut  vult  quafiy/ve^ri.  ) Nam  et^em  quo  ab 

Semel,  vcl  fljMw  ktjimuly  ( praefixo  s pro  Ipiritu  afpcro,  2c  adjundo  fervili  / fmali : ) lic, 
simtig  ' imerim  in  m converlb  , ( nifi  potius  ab  «ef«f  ditium  putemus,  quod 

. Jonicepror»/ ulurpatur.  ) At_/iwe/&  //fflp/<rx‘cjuf3em  cUc  ongmis,  nemo  dubira- 
^off/us.  fyllaba  piSrar  fit  manifeflo  adventicia,  uz  inthp/exytrtpkxy^.  ut&pbts 

'wi  jimplusy  dupluSy  tritduSy  quibus  reljxindent  Graecxirum  Non 

enim  dicitur  vel  ab  vel  ab  Tcd  vcl  quali  ab  «(mc 

twus.  vel  ab  « (memty  fignificante,  feii  fingularitatemy  ut  vult  Eufbihius  \ ut  in 
ct  «TilAflrw,  (UwAjt&pf,  &c.  Atquc  huc  facit 

qua:*  habet  Eulbthiiis^  dum  exponit  ( qu^ 

KaLft^  : Qmd  enim  aliud  qui  commum  ( hoc  eff,  uno  eo- 

demque  ) ventre  feruntur,  tirfHe^concajiwufit.  Nam  communionis  nouo  etiam 
fcu  potius /<*5?«///«r/j  notionem  includit.  Sic  &«)m,5,lt*ar,  dc  forte 
dc  hmc  «ifuq  V»,  fl/udief,  ut&iJk/aeify  ftaJkfiudy  quafi  tiu/lies.  Terminatio  vero 
flXif,  vel  ell  i 7»*^,  ut  Eufbthio  videtur,  vel  tll  paragogica,  ut  vult  Etymologicus. 
SiagHlm.  Wis  autem  dc  Jingularem  cognata  effe  patet ; qiuc  ab  i«wf  diib  videantur, 

, ut  fiigusy  frfgeOy  tJxtvt pugil,  dt^gummiy  guberno-  Sed  & Jin- 

‘ ' cerus  etiara  dicitur  ab  (r  & fcu  xif«bi«p  mtjceo ; quod  iplum  dc  «bupaior  fignifi- 
care  putarem  ( non  tamab  aofftrTiiJquam  ab<pxiw7/v  ligniheante  ; ) ut  id  nempe 
fignibeene  quod  cx  plane  Homogeneis  confbtur,  & non  ex  varia  mixtura  : nec 
quidem  magis  difbm  vqces  fiweeusy  quam  finifiery  ( ubi  p in  «,  ut 

yenus,  ian^ia  Hijpamay  fic  //cwrrarj,  quod  nos  Henry  y & Hasry 
dicimus.)  d/wwww  autem  quali //«ffrfridhifum  dfc  (quod  Scaligero  videtur) 
mihi  ncutiquam  pbcet ; (mnni  quod  ipfa  przpofjtio  fine  in  compofitione  nuf- 
quam  occurrat,  ted  iplius  fbdan  loco  nonnunqiiam  prarpoficio  inlcparabiiisye,  ut 
y<>riip  qiufi  fine  curay  scXjeorfitm  a cura\)  parum  eiiam  quod  h»c  omnia  Jim- 
pleXyJiMpluSy  finguiusy  Jmgulm  tSyfemely  fimuly  /imthsy  fincertesy  cognatae  nm  ligni- 

;»  I . Hcationis 
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Bcauoais  quam  origmis  efle  nemo  merito  dubiure  podit ; m omnibus  ncm^ie 
U«t«s  qusedam  Iw  fin^mtu  , iive,  quod  uncuodem  valet,  communitas  quo:. 
dajD  (eu  laentitas  mnuitur  : Acqiu  Jincnum  didtum  putam  quali  Jiut  ccruy  & 
jmi\tXf\rxsi\  fincp^Oy  non  ipU  tamen  dicerem,  Qi^Oy  finguJum  d]ci  qualt  y/w 
fine  pilo  vd  ye/a,  aut  etiam  vocibus  jtttfeiy  Jtmul,  JwuliSy 
cjul^i  nugatorias  dcnvationcsafhgerent.  Sed  prc^rcdiendum  dt  ad  a qux  ie* 

(juuntur. 

Ab  ima  dicitur  nmiem^  ut  a «sf  uows  , ( utfufwa  didtum  dt,  ) terminatione 
itetD  mutata  ab  « in  tnty  ut  yms-  decem  ; t item  leu  lyllaba  li*  a pajicipui  pereunti;, 
quod  etiam  m alus  Derivatis  ( pnclertun  ubi  ex  una  lingua  m aliam  uanljtiir  ) 
nonraro  fit.  Sicabear/>e«</5diciimisy^«y,  Sczh  extraneus  fit  Gallicum  cfrati^fy 
& noftrum  Urawge : ab  NojpitaUy  ht  Ital.  fpedalsy  &.  Anglicum  Jpilthy  quod  dt 
Ht^pUiii  Hf.  Hojiet  dicimus , nempe  Xen^ocbium  ; fic  ab  E^ijcopns  oicimus 
Bi^\  ita  r«ffo,  *fflf<«remus,  H^^rulWy  «fu3^r  iifAmm,  ; iicab 

muigeoy  & nolirum  intli^  \ ab  jasAso  ; abe^Jr*  vel  tiu- 

d» ; ab  meuSy  ab  afpat  agusy  fpara^is  ; ab  «dp,  ajiet  & Helia  ( quali 

ajletui»  : ) dc  noilruin  fleire^  icu  jiant ; ab  Aju««i  «punw,  «piTilft  fiunt  ^netOy  mefjisy 
mejSor  \ pro  kfiaucf<  ohJcuruSj  ohfcuroy  iufujco , dicuntur  per  Aphaerdiu 

}uu(By  (iaufUh  unde  Latinorum  Alaurus  & Mawitania ; ( quaG  ^ 

lac  laHis  \ \ pnjT  pHi»  1«**,  A>MUBf : a e^ifJht»yfunda  ; lic  apud ipios Graecos 
dicuntur  promiicue  >ua  item  (Miy  item  dc  fic 

Jupnhusy  6c  ala  multa ; Gc  W & W,  «wr»  & ida*T«> 

Ap>«  ( 7//.  I.  12.  ) pro  hoc 

gulones  : Atque  apud  ionas  & Poetas  augmemi  & . reduplicationis  re-j 
je^tioDcm  IsepiUime  Heri  nemo  ndcir,  ut  oim  rJnw  dc.  dicunt  pro  tTinnt  ^ 

jStCAfdr»^.  A novem  autem  Huui  nmusy  quali  novenusy  item  noniesy  noviesy  ik  nove- 
nat  /usj  &c. 

Ab  fit  centum  : dempto  ^ capite  t,  ( ut  in  trrM  novem  ) & Epemhetice  in-  Centum 
ferto  n. 


Hujufmodi  autem  Hpenthdislicerx  iV,  vel  ./f/,  ( prout  fequens  conibna  pala* 
iin.1  (uerii  aut  labialis)  cli  frcquenulfima.  A dnm  Gt  campus ; ^ IHD  fmdon  \ ^ isS 
UsnpASykmpadtSy  & quidem  : & pro  HebrsEO  Dagesnotinimum  dl Chaldaeos 
& Syros  ixpiSitDe  (ubmtuere  iiicram  iVim,  (non  modo  ubi  Dages  dl  ablenus  Nun 
vicarius,  fed  & alibi.)  Sic  etiam  iive  \ Qin  \ tutI»  Gt  wjumnr  tympanum : fic  ^ 
f^>  ^faty  & pajenuM  : ^ 7««>  auta^  dc  tendo  ^ It  tundo  \ 4 auUu,  anirJU  : ab 

ar^Oy  dc  angoTy  angmts ; auod  An^U  akg  dt  ach  dicunt ; ab  ang$tisy  ( ubi 
tranlit,  ut  ar^ui/ta,  gtdbanumy  puiegiumy  'Uf-Xfitn  Car- 

tagOy  »v^y  unguis  dc  unguU  &c.)  i ?jvm®  pateo  & pando ; i ;^?r«  fuudoy 

(^1  & X in  / convertitur,  Gc  tl  ny^eit  conf^ioy  It  ftims  dc  fims  \ lic  in  /e/, 
yjk  JlcSy  XA^»p«-  tiara  i Cbiotis  eram  y«.f  7w<*  vccor,  Ovid.  Fuji.  & "xufiAf  fumus ; 
niG  hoc  uldmum  potius  i 3v«V  ‘adola  ey  unde  hCfjAn  dC  juffimeutay  & 

fumigas  Cyfuffirty  A m /)  ut  in  ^juffio  \ SipK  iEol.  fii^  /«  rf*,  ferveOy  ^{si* 
formusy  3^>  3p«Mf  frioj\  Gc  ^ jemdo  & Jistdo  j fdl  & ^ liait 

& Anglij  eodem  fignificatu,  ^ jpUtyjplmter  \ ^ aswSta  fefiiito  Gt  cdfce 

Kufiachio  ; \rA-)^hngo  \ a Mttn»  iwfuoy  ab  finit  inqutOy  ( ubi  7 in  ^ tranGt,  quod 
ixpc  fit,  cupoft  dicetur)  k {dsyujuttgOy  (ubi^  in  Jtraniir,  ut  jdit  fensts  yjupir er 
vcl^«^i/er,  hoceft.7'^'^^^^»  «7»p»  ut  dicimus  Atarfpttery  F)ujpitery  Uher 

pnter  CiX..  Sic  Infula  ad  Mare  rubrum  polita,  \smtjiloe  Zocotuna  nomen 

ibrutur,  i nautis  vulgo  dicitur  yi»c<f/r4 ; item  Sstccusy  Italice  fmco  dc  fugOy  Hifpa- 
nice  Xt^Oy  Angltce  juyccy  quaromoia  \ jugendo  :)  IGud  autem  n m tuMo, 

fuNdoy  jctndoyfindoy  pandoy  lin^  y ^ Gmilibus,  advenutiuro  efle, 

indcuiogis  liquet  quoniam  in derivaus  frequenter  excidit  j dicimus  enim  tutudi y , 
/uediyjadtyjidi,  hquiy  fyc.  & \ pandoypajjum  ; i fungOyjagumy  jugaiis,  coujmx,  cm- 
/regium,  dL'.  & ^ non  modo  lingo  didciir,  fed  & liquar  y liqui^y  ( unde  liquido 
Hl  /ifuety')  & Anglicum //Vif,  qux  quidem  omnia  ab  Hebr.  '^n'7  vel  pp'?  defeen- 
dunt : fic  Trigantay  trigefimusy  i irwGiwT»  twmw»  ut  fupra  dibhira  eit 

Sic  (c/^W/ro)  eKkJks.»:  fed  & jcandoj  dc/ctfw,  dc  quod  ideo 

potius  moneo,  ut  Geometricae  vocis  naxnnf  originem  obiter  tradam.  Formatur 
cnira  tfxMAjim quaO  <t  maif  vel  aut  ejufmodi  aliqua  voce  (cui  Latinorum 

fcaki  videtur  athnis ) quam  \ ^9^«  vel  faale  defeendere  polle  ncmodubica- 
. E 3 bit ; 
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bit ; cjufmodi  enim  terinination«  praeter  radicis  fubfUmiam  fatis  frequenter  acce- 
dunt, ut  in  ipfo  Afimaf-nut, 

fatis  patet,  lic  & ab  & ab  wx*  hJuAsf : A na^ir  vero,  vel 

vel  cjufmodi  voce  alia,  frcile  fiet  mi/j>ror^  ut  ^ : fic 

^fflujor,  Item  ( Eullachio  tcfte ) i quod  iplura  ^ ( unde  & 

ga$uico\)  ut  autem  >aW,  fic  dici  poliunt: 

pari  modo  & wn^ya.tiv^  an^yaiU»^  five  ^ fivc  i ««{)«» ; lic  & ab 

vel  dicuntur  ip^tAHsr,  ofytfnoj  t-fyir»:  item  ^ isjfifj  & sj^- 

: fic  4 V"  («ro)  fiunt  Jaculum  hgm‘UMy  rem 

& x«A«y*«y  tolleno^  Nec  quicquam  in  contrarium  iuadet  voatm  figniHcatio : 
Conus  enim  ille  Scalenus  dicitur , qui  ercaus  non  efl , fcd  magis  in  alteram 
panem  propendet,  hoc  cfl,  cinuSscat  \ quid  enim  aliud  elt  claudicare,  quam  non 
eredtos  incedere,  fcd  ad  latus  alterutrum  inclinatus  ? Aeque  eodem  plane  fcnfu 
Triangulum  illud  Scalenum  dicitur,  quod  xquicrurum  non  tll,  fcd,  propter  cru- 
rum inxqualitatem,  m latus  alterum  inclinatum.  Sic  etiam  ab  eadem  claudica- 
tionis fivc  inclinationis  notione,  voces  jcanSo  b.  Jcak  non  abludunt;  in  plano 
liouis  incedit,  non  ille  JcanJen  Icd  ambulare  dicitur;  quod  autem  ad  perpendi- 
culum erigitur,  elt  illud  vix  aut  ne  vix  fcanfilc ; adeoque  illud  fblummodo  Ican- 
dimus,  quod  eit  inclinatum  five  acclive : liquando  autem  trcdbra  illud  fit  ad 
cujus  lummum  alcendere  velimus,  illud  Scalx  inclinata*  auxilio  faciendum  erit ; 
ideoque  -aveJ  ■"  JcaJa  dicitur,  eadem  ratione  qua  nwj.  7»  xxtn<t  x>jfuc|.  Sed  de 
& jcatuh  haclcnus. 

Ut  autem  n vel  m advcntiiium  non  raro  inferinir,  fic  b contra  n vel  m radi- 
calc  non  raro  excidit,  ut  ubi  Hebneorura  Nun  tranfii  in  Dages:  & ab  Hcbrxo 
l^hnrod  fiunt  Graeca  Nif«Cp»w  & ( inferto  j8  ut  in  ) &, 

apud  Jolephum,  extrito  y radicali : ut  literx  » vol  pn  ( laltcm  infertae  ) 

minor  ratio  in  dcrivauonibus  habeatur. 

A Centum ) fiunt  Centies ^ centuria^  centenus,  centenmiusy  centuplus,  centu- 

rh,  fyc.  . rr 

Ut  autem  ab  centum,  fic  k fortafle  miUca  dici  potent,  mutato  x in 
w,  ut  cum  k in  Aorilto  fecundo  fit  pro  & inde  Jfoyot : quz 

tamen  fi  formari  dicantur  lanquam  i iinfm  & non  k faltem  erum  Jjtfut  & 
cognata.  Sic  quem  vocant  Gi<cei  l<wwCs»',  Latim  jucebum,  Hifpani  Jago, 
Galli  Ja^s,  hunc  Itali  appellant,  & nos  James.  Deinde  cum  X ^ ^ 

quamvis  non  ejufdem  organi,  fint  umen  literx  mvicem  commutabiles,  ( ut  fupra 
oftcndimus,  funis,  fumi),  lonfufio,  findo, 

ipfa  -T,  9,  ^ cum  litera  m (ejufdem  oi^am  ) conumuan  polle  aliunde  liquet; 
didmiis  enim  i Jkw»  damnum,  ab  jomnus,  fic  ab  (vel  v»*p ) fummus\ 
fic  fummitto,  lummoveo,  'pro  Jubfnitto,  jubmoveo  \ item  multus  (^nili  fbrian 
■X  fili*"  vel  X in  «,  ut  in  mA»  tulo  tui/,  xfoim/ji  crapula,  fiumgulo, 

iyxuru  uncus,  trimnpbus  \ at  faltem  f/A/ab  -n/Ji  apud  Gra»:os,  1'unt  eam 

cognatx  fignificationis,  quidni  b ongmis;  quam  apud  Latinos  bplus:') 


gaaonis;)  lic  tiicf^pats,  (vel  utrumque  Ibrfan  k 0*10)  b Tarca  ( nifi  po- 
tius, ut  Gaukcro  videtur,  k in^erm  unde  itaque  videntur  olim  Tmee 

du^bequx  nunc  Tarex  ’.  inde  Propert. /.  3.  f/.4-  ubi  nunc  parca  legitur,  veteres 
codices  habere  perhibentur  parra  \ Optima  rms  Paita  venit  apta  die,  i. 

Scalig.  Harum  autem  tertu,  qux  Grxas  Latinis  pnlcis  dt  Morta 
di^ta,  a /iwpet,  fivc  fi}/afTUr,  unde  & vid.  GcU.  /.  3.  e.  itf.  Mors  cene  k fJt- 

ut  k plebs,  a meus  : ) lic  ab  fiunt  «fMtAis-,  b.  mellis ; k 
^aiuAtf  malus,  (vclfbrOm  i \uoAy  moUts,  t^avus,  ut  ^§3u>t  recedo,  fugio,  b 

contra  ab  «t>*r  unde  b ais  b virtus,  mfi  fi  illud  k viro,  quod  k "raj  iunt 
qui  velint,  malim  t^o  ab  if-f  vel  fic  f*$  b hc  k 

0*r'utwns,  ( nifi  quis  dici  malit  montem  X verlx)  minere^  quod  apud  LuCTctium 
repetitur,  unde  murorum  ; a minendo  autem,  eminendo,  mons  mon- 

tis ; ficut,  k pendendo,  pons pmtis ; k prominendo,  ptomontorium  quali  prominun- 
ionum ; atque  ab  eodem  verbo  mtneo  ortum  habent  ilia  omnia  emineo,  immineo, 
praimineo,  promineo,  non  autem  k maneo ; k manco  cnira  non  eimneo,  led  emaneo 
I habe- 
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habetur,  unde  & CTnanfor  dicitur. ) Sed  6:  ipfmn  m aliquando  fimpliciter  prse- 
Hgitur,  ut  cum  ab  MiriUy  ( & forl^  ab  non  modo  Jal 

& yi/ww  fcd  & ) lic  ab  «wr  wrfr/j.  Scd&^,in  pm)igo\{mW 

potius  ^ fxffro  a^Of  ut  ponkiOy  porro  jacioy  hoc  cll,  prejiao  \ vd,  quod  ego  mallem, 
i pon  o regOy  propter  praetentum  pon  exiy  ad  formam  *6rtxiy  Jurrexiy  carexiy  &e. 
non porregi  ad  formam  falegiy  peregty  reJegiy  ambegi  \ ipfum  autem  regOy  non  tam 
i re  ago  vel  res  ago  dichim  crcdjocnm,  quam  ^ Teutonico  feu  Saxonico  antiquo 
rkfy  quod  doininium  live  regnum  lignificat,  quam  vocem  adhuc  retinemus  tn 
Jiijhcp-rkiy  hoc  cft,  Epifeopatus,  live  Eptjcopi  domtniumy  inde  .autem 

regpy  reXy  regnunij  regiOy  voces  enmi  Latinas  non  paucas  Teutonicis  origi-A'^ 
nem  duxide,  ego  nullus  dubito : non  n^em  tamen  rego  ab  dici ; &,  m im- 
perandi  lignilicatu,  ab  ) Sic  «?«  paro,  ipii®'  par,  *u<fiu  pudeo,  pttbes,^^ 
plumhutn,  T)N  dvf.  ilkatue. 

Verum  ego  Mide  &,  MiHia,  potius  ^ quam  deducercin  ; ( nili  po- 
tius  vox  Iit  ab  uirilquc  conHaui  nam  principium  potius  fwci*.  exhibet,  & Imis 
: ) nam  a & p facile  tranlmutantur.  Sic  pennae  dicitur  & tAiCu-ef : 

f>o)um  & paulum,  utmmtpie  i lic  j>fci;4»Xior  firibunt  Gr*ci  quod  Launt 

Jhigedum  : voces  fiint  affines  uiraquc  i lic  Jlalmur,  it 

j^^boy  t;yaiol<^o  telle  ; lic  WtHelmus  Gnce  Icnbiiur ; Htjpa- 
nia,  iiPii{pahs  \ lic  puei,  puellus  \ tener,  tenellus  \ pulcher,  ^Ichellus\  liber,  li- 
bellus-^ aluque  multa.  Sic  ll  Grxeo  fit  Latinum  lilium,  & Ibrtan  ab 
vel  ( quanquam  Varro  & Plinius  a W/fWti  volun^  unde  vuiUiram 

lonfura  priorem  probatura  eunt : fortalle  tamen  i vellus.  ) $ic  ab  Fpijiok, 

j^jkh.  Capitulo,  dicunt  Galli  Epi/lre,  Apojire,  Chaptae.  Hmc  decantatus  ille 
Alcibiadis  i raulifmu^  a pro  p pronimciamis ; quo  nomine  ab  Ariltophanc  irri- 
detur 111  Fifpis,  hIt  *AAx<Ct4fcn»f  fijTi  loeJif  f<«  'Oa*/;  ©i«A5?  tUu  jwa*- 

ut  9)((tr  cum  dbdllet,  of*f.  tU  xnpiolw  adeoque  Theoro,  pro 

capue  Cofvtn-:  (hoc  ell,  muro)  Aduiawis  caput  tnbuit;  lidle  quidem  & pro, 
raorc  luo.  Et  quidem  R ^ L m omnibus  Imguis  facile  invicem  commutantur, 
ut  notat  dodillimus  Caulabonus  ad  Perfii.  Sat.  y.  veri!  zx 

Numeros  Ordinales  quod  attinet,  illi  k Cardinalibus  derivantur  omnes,  priter 
primores  duos. 

Trimus  nempe,  quafi  Troimus,  dicifiir  ^ Grxeo  mutata  nempe  rermi-  Prmru 

natione  fuperlativi  Graeci  in  icrrainatioiitm  Latini,  hoc  eft,  w m >///«.  Vcl 
etiam  ( quod  eodem  recidit)  i Gncco  «cf>  Poetice  'srol.  fit  Latinum pr,c,  tndeque 
prior  & primus.  Hoc  enim  dicere  mallem,  quam  pridem,  pnor,  pnnuis  \ cum 
vox  pridem  videatur  idem  eflc  tetrius  demum:  vel  liiltem  cum  expletivo 
dem  compolitum;  ut  in  idem,  ibidem,  itidem,  identidem,  tantundem,  & limi- 
libus. 

Secundus  autem  i fepuor  dicitur,  ut  oriundus  ab  orio»  : Qiiod  autem  per  C Icii-  secunkt.'-. 
batur,  & non  per  qu,  hoc'  nihil  cfl;  tamundeia  vident:  iic  \ ^ui  dicitur 
cujus.  CUI,  vcl  (apud  Plautum  yj^us,  i/e- 

cus  ( praepofitione  ) /efuejier ; a^Iwf,  njw^.sr,  aqiOiit,  seclis  \ & peijeculio,  fe- 
cutus,  promifeue  Icnbuncur  per  r dt  ; fic  cum  & ^tium,  aliaque  miilu 

Duo  laltem  reflant  Numerorum  nomuia,  nem^x;  Sipta/uor  & qux,  OijrKcr. 

quamvis  i Grxeis  nominibus  longinime  recedant,  inde  tamen  orta  puto, 
enim  Grxee  dicitur  TvuBfK,  Attice  7*7?»?«*'  dc  777®?«»  Poetice  feu  pomis  oEolicc  ■ajjvpK 
(apud  HonKrum  Ii.  t.  & fbrlan  alibi)  itcin  dno'(\t  & 7r®pi.-,  (unde  Tetoniium, 

Flacco,  k rotarum  numero, ) exinde  Gambricum  pedw/n,  Armoncum peiM  ( tede 
Bocharto ) & forfan  inde  Anslicimi  foveer,  quod  tamen  Tcutonlcx  potius  prigi 
nis  elfe  duco.  At  i veln7^«f<t»  vcl  mrafa,  ad  ^piatuor,  non  ita  diflicilis  dl 
tranlitus;  mutato  nempe  t in  ve!  C Quippe  cum  ofxilcs  dicant  A&f  pro  niir, 

& « pro  77.  quidni  pro  -mn^  aut  dicant  jurofa  & hinc  ^ua/ua.  Odendi- 
nius  autem  fiipr.!  gimurales  k & x cum  ipOs  labialibus  t,  |3,  s,  (aut  qu*  tamun- 
dem  valent ) aliquando  comimuari ; lic  i fit  frus  & funis  \ \ Jdndo 

Si.  Jindo  \ i -/jssy  fundo ; ‘a  fel  & bilis , & contra  i la^nty  linquo  ; ab  '(to,  Je- 
quo!  \ ab  wa»,  inquam  \ ab  equus  y i Tn/pi»  vel  crefi»,  quarro,  (nifi  fit  ab 

Hebr.  lp^,  quero,  & a ^‘P2  qutcfo  \ dempto  b,  ut  in  rigo,  rodo  ) fic  Qatsk. 
i nu».  quatio,  qtuijfo,  &c.  Ec  revera  paucilTim»  occurrunt  vocts  Lacinx, 

per  qu  Icripcjc,  qux  non  apud  Grxeos  vd  per  t vcl  per  t (rarius  per  * vd  x 

oEolica 
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i^Lolica  diaIe£lo  ) fcripoe  reperiuntur.  Ita  cnim  ^ toty  fmt\  & 

qmtus ; lic  & *wm’>  imvi%  tantum^  qmutum^  ( mkrto  u Epenthcttco; ) Hc  ^ -rm 
quando  (unde  Angltcum  vsban  icu  vcl,  lu  Scou  Icribunt  quban  ; ) lic  ^ 

qu9  \ dn  qua  \ itcHi  twV»  -nwV»  taks^  qualiSy  in  quibus  terromaiio  ahs  di  advcnciua, 
ut  & in  tcquabs  ab  aquusy  ( ficut  ab  6c  planus,  ab  iftir  fimihsy 
par,  fic  ifu^TiiAk,  &c.  ) & lermmaiio  ibs  i\\  Jimibs,  ab 

o^of»  quod  iplum  ab  quare  !i(.  Crxca  terminauo  um  id^vjiis  dic  apparet ; 
1^  & Httmius  ab  humo,  ( quod  jpfiini  i unde  &.  -^dofAeOyM  humilis,  ui 

ttypit,  ^asMxiu  ) /•'aalis  ^ facto , Habiiis  ab  h<^eo,  ( unde  dc  Habitus,  ut 

ab  vd  ^ dc  yfoif* ) yi^iUs  ab  a^o,  aliaquc  mulu,  tcrininauoncm  lervilcm 
adicilcunt,  prout  lupra  i in  fimul  & Jemrl  Icrvile  die  Eximus.  Sic  & ^ tv  qur, 
^ vf  quis  \ lic  ab  l^tos  ejea  & vcjcar  \ & contra  tolleno  ( quali  iolleno, ) a uadutir. 
Sic  Aolcs  «j|^  & pro  «t*  & «bx*xi>  dicebant;  iic  apud  Latinus  otium,  negp- 

tmm,  fpatum,  nunaum,  vkium,  promilcue  vel  per  t,  vcl  per  c,  Icribuutur ; 
unde  iitcrarum  / & c aliinitas  magna  coiitguur : quod  idem  patet  apud  Graxx>s  in 
«fww,  diiiquc  verbis  ejuidem  forma;,  ubi  t in  >.  *. 
convertitur : Ita  etiam  promiicue  dicimus  ufptam  & ufquam,  nufptam  & nttjquam, 
quifpiam  d:  quijquatn ; unde  etiam  nuxuna  affinitas  Iitcrarum  p ik  qu  ultcruis 
patet ; adeo  ut  non  mirum  Iit  ^ Tirtfa,  vd  -mT^  dici  §!^tuor.  A fatuor  vero 
lium  quartus  ( ut  irm^  ) quater,  quatei  nh,  qtuUernus,  quato  narius, 

h.idcm  Item  opeia  oitendicur,  dc  derivare  poiic  i.  Il<m,  vEoL  xiumt 

unde ; politis  nempe  pro  w quw,  Ik^xostq/w,  (ut  ick<  pro 
.-7WJ  d:  x»pro  7»)  adeoque  it  mk*  quinque.  Atque  hmc  qmntus  leu  qimtcius 
( ) quinquies,  quinus,  quinititus,  &c. 

[Hx  dux,  vocum  ^t^tum  dc  ^ifunque  Etymoiogue,  utut  ^ Grxeo  longius  rece« 
dere  vuicantur ; in  eandem  umen  cum  Icntenuam,  non  motio  Boebartus  jam  ci- 
tatus ; Icd  ScyoJJtM  m Etymologico  fuo  nuper  cduo;  ( polt  prunam  hujus  editio- 
nem ; ) dc , quem  ille  ciat,  Salm^ius  ; nc  piiiics  nominem.  ] * 

Atque  lu  olleodunus  Niuncrorum  nomina  Ladtu  k Grzcis  deliimpu  ellc;  quan- 
quam  lUud  in  nonnullis  vix  adeo  probabile  pruno  intuitu  videri  poHit.  Sicut 
vero  hac  in  re  mims  prolixus  futile  videar,  aut  etiam  ^ Icmita  deviaifc , cum  hxc 
Graiumatica  fim  pouus  quam  Mathematica  : Ipero  ab  illo  mc  vcniaiii  facile  iropc- 
traiunim,  (i  ialtem  muUigat  me  nomeroS  cx  profello  hic  loci  non  Mathematice 
tantum,  icd&  Fhilologicc  tradendos  lulccpilic ; parrim  quidem  quoniam  ndcio  an 
quiipiaiu  antehac  illud  lurcepcn^;  partim  etiam  quoniam  legitimi  mci  Auditores 
(quibus  hxc  prunitus  paraoaaiur  ) non  omnes  couique  in  abus  Mathematicis 
veriati  fuerint,  quin  opus  (it  noninmquam  aliud  aliquid  ialts  inihu  (cu  condmicnu 
interipergere,  quo  melius  qnx  arida  lecus  aut  Ucca  nimis  videri  poilint  facilius  de- 
glutianuir,  neque  vei  palatum  oHendant  vel  flomachum  inovcanf  Q^iod  autem 
aonnunquam  prolixior  fim  & in  exemplis  copiolior,  ideo  ^dUimefl,  quia  non- 
nunquam  denvaia  a fuo  fonte  couique  recedant,  ut,  nili  magna  exemplorum  c'o- 
pia  iliud  evincatur,  non  diei  adeo  pcriiialii  faciie  ullam  ommno  cognationem  m- 
venui ; quod  de  fatuor  & ^nque  prxicrtim  di^m  nueiligatur  ; quanquam  & 
alia  aliqoa  pruna  fbrian  fronte  vix  luam  familiam  latis  indicarent  Neque  hoc 
quidem  mirum,  cum  illud  oro;iino  ulu  Iit  compertum,  ut,ubi  vox  aliquaexuna  in 
aliam  linguam  traiaudL  derivationum  l^cs  multo  lint  laxiorcsquam  ubi  intra 
eandem  linguam  manendum  db  Atque  hoc  in  Latinis  ^ Graxis  dedudis  eo  ma- 
gis accidir,  quoniam  non  tam  cx  puro  fonte  Gra;co  (cudialedo  vcl  Attica  vcl  Io- 
nica ( quarum  fixquciuior  cii  ufus ) quam  ab  ^lica  adeoque  omnium  impunlii- 
ma  diakcio  ut  plurimum  duiU  lini,  quod  aguolciini  omnes ; vel  (altem  ^ Dorica, 
qux  & ipla  k Communi  laus  deflcvUt. 

Contra  vero,  iiquis  minutioribus hiicc  ( prout  videri  pollim ) delectus,  am- 
pliorem mcllem  optaret : coniulai,  11  libct,  Caninii  Grammaticam  Grxeam  ( apud 
quem  oUm  me  hujulinodi  non  pauca  memini ; ) vcl  potius  ( ne  rouhos  no- 
minem ) acutillinu  limul  & Venerandi  Senis  nodi  JtJsdpus^WT»- 

7vr  ( qualia  (iintipfius  omnia)  quod  adverfus  Selulbanum  Flocheoium  dejijria 
novi  Inlirutnenti  inicripfit ; apiui  quem  ( in  pdonbus  prxicrtun  capitulis ) multa 
hujuimodi  reperiat  nugno  acumine  faipta  : ubi  quidem  m multis  nohilcimi  con- 
iencic , atque  inde  alia  la  noflrum  ufum,  iiopuselfd,  exempla  nimuari  poQcnt, 
miiquodea  perlegere  nonpnusmihi  comigcnt,  quam  qux  fupra  habentur,  fcrrpu 
I fuerim ; 
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fuerint;  quanquam  &ex  illis  aliquot  non  diffiteor  ^Chrillimo  illo  viro,  tneique 
anuntiliimo , me  primitus  didiallc;  Qui  ( magno  iiterarum  damno  ) armo  lam 
proxime  przterito  idf^juliidie  a7.(poUquamhzc  fcripu erant  atqne  ab lUo  quidem 
& apf»^obaia,anteqiiam  publici  juris  Hcrem,)  reiit^^  «rra  coslo  pontus  tit,  o^tev 
genanus  Icncx. 

Atque  hadenus  de  niimcroniot  nominibus  diximus.  Sequitur  Numerorum  No- 
utio  live  Scribendi  ratio,  proximo  in  loco  tradenda. 


C A P.  VII. 

Numerorum  Motatio  ,^er  omnes  ^phaheti  literas  pree- 
Jlita,  Hebrceis  ^ G racis  communis. 

N Umerorum  Notatio,  fivc  Defcribendi  ratio,  non  omnibus  ima  eft.  Qiumvis 
cnini  omnes  in hoc conlimtiaiu,  ut  Numeros Characlcriffius  qiubnfdam,  bre-7^* 
vjtatis  gratia,  ddcnbam,  quo  etiam  calculus  tacilioi  evadat : Cernes  tamen  vana 
varios  euam  Icribciidi  mc^os  adhibuerunt. 

Htbrxi,  aliiq;  Orientales, m dckribcndis  Numeris,  Alphabeti  Lueras  adhibent : Pri-  ^ . 

moribus  nempe  Aiphabcu  literis  Uniutuin  numeros  exprimunt,  t5  n M n "J  J 3 K Htlrmas 
iequentibus  deinceps,  quot  opus  elt ; numeros  Decadum,  xfi;;03aS3»ik  tan- 
dem reliquis  Centurias,  n tP  i P Reliquos  vero  numeros  centenarios  (quia  non 
fiiperlunt  plures  Alphabeti  iiie«  ) ddignam  iiterarum  quinque  charaacribus  H- 
nalibus  f f C3  "j  aut  euam  lueris  compofitis  ppp  nn-  "irt  pn- 

Numeros  autem  Juilis  Decadibus  interjcdlos  « conjundis  luens  indicant ; 
numero  nempe  decadum  fubju^endo  numerum  at^n^larum  imitatum ; ut  m*  33. 

At  ubi  numerum  decimum  quintum  ddaibum,  pro  m,  fcnbunc  (hoc  dt,  pro 
dcccm  & qumque,  ponunt  novem  &fex)  ne  Icilicet  Nomen  Det,  lUis  luens  ex- 
prdium,  videantur  temerare.  Ec  pari  modo  numeros  jufbs  Centurm  inicrjei^los 
conjundis  lueris  ddcribunt,  ut  k’P 

Milkfiarios  vero  numeros  &qui  lequuncur,  iiidcm  quibus  Unitates,  aut  euam 
decadas,  cemuci^lve,  literis  ddignam;  levilortalle  pum^uio,  dilcriminis  gratia, 
diibm^lis;  3 fuptuiunt  centuhx,  dccadc^  aut  unitates  Jtilbs  millibus 

interja^Ue,  rubjungumur  earumchankleres  ut  'pjo^, 

Graeci  eodem  pariter  modo  quo  Hcbraii  numeros  ddignam;  primoribus  enun  Apud 
Alf^beti  Ihcris  Monadas  dd^;nanc,  Icquenubus  Decadas,  & ultimis  Centurias ; Crmiot 
Millia  vero-iiidem  repetitis»  leviculo  puiklo  vd  virgula  diffinitis  t Et  muneros 
iatcr)cilo5  Utens  coajunilA 

Sed  dc  propter  tucnurum  defedum,  tres  charafteres  preter  Alphabeti  ordinem 
• interlerunt : 'uner  monadas  unum  , alium  imer  decadas,  & inter  centurias  reli- 
quum. 

'Yatmtiai  C,  vd  V,  l quicluracler  ell  vd  t»  figma  finabs,  vd  literanim  ) nu-  C r 
merum  Senanum  deognat.  Infbntur  vero  koc  ordine  (jximis  quam  morudum 
characteribus  reliquis  pollponitur ) loco  Hebraeorum  "]  \ ut  (ubrequeates  litene  ean- 
dem potdhtem  ootuieant  quam  c»  hooK>lo|z  apud  Hebneos  1 puta,  m f 
nem  n & ny  necnon  * item  & & iic  de  ceteris  ) eundem  numerum  de- 

libem ; quod  fecus  non  Heret,  cum  CrKc^  loco  Hebneorum  nullam  ha- 
beant liceram,  ( idte^  non  piri  (ak  politam,  ) Latini  vero  eodem  ondioc  rdU- 
merum  (‘hocdt  .£mQm  Digamma)  quod  tere  tantuodem  valet;  uno 

omnino  ademfmrnm.  iunabatoliin,  cum  ipfo  1 AV»  Hebrzorum,  & Latinorum 
/^confona,  prout  nunc  k p^rifquc  ( liutem  Anglis ) harum  utraque  promincia- 
cur  : prout  & digamma  AiMicUnt  /^olim  pronunciacum liiiffi  tefbair  Prilciamis; 
ia  cujus  Ibaimnoo  raro.^iubffiluitur  apudi.aitiooi  conloni  ut  quum  ab  Inw*  ; 
otfi  Atobee  FmW»  Hunc  Ladna  Ktmuriy  Owir ; alnique  ejufmodi.  Unde  qpn- 
jiceic  licet,  duplicem  olim  fuilie fomim  ooalbna:  ^apim  Latinosr  aliquando  lUc 
qui  nuBc:)|dicrumaiditurin  ubi i«m  ibnac  ac  te in ft//r, 

perfimde  \ ahquando  idcodcum  Ai^lofuni  A',  Quare 
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apud  Graecos  aliquando  fcnbitur  per  $i  ut  in  aliquando  per  »,  ut 

in  iaxietoft  ««Axf,  qux  omnu  Latine  icnbuntur  pu'  /^conionam.  Sed  & cuumnum 
Cambro-Britaunt  (&  olun,  ni  lallor,  Anglolaxoncs  ) /codun  raodo  clfcruntquo 
nos  confonani  v,  nempe  ut  6 afpiratum : Ionum  vero  quo  nos  & alii  pkriquc 
nunc  cHtrimus  / vel  Ulipcrj/  Icribiint  Quod  autem  de  Latinorum  /^con- 
ibna  <b^lumdt,  dioi  lorulk  potem  de  Hebrxuaim  nempe  iplins  olim  Tck 
num  non  KulTe  in  omnibus  & apud  omnes  conlbntcm ; ccrtiinj  enim  eU  ( txjui/. 
12.6.)  non  eundem  luillc  apua  omnes  fonum  Iiterae  & quare  non  & cadcio 
dlepoll«  in  lucTzf^au  varietas  non  video  : atque  nunc  dierum  Arabes  quidem 
& Pcffic  litcram  illam  ut  nollnim  U‘  pronunciam,  & Turee  ut  noltrum  ^ 

Charailcr  amem  hic  7^  nongenta  aeCgnar,  quem  vocant,  quali  cx  literis 
C ( mverfo  ) & ■jt,  nempe^wM  ( quam  0ore's  ait  vocant  ) & ‘J\  conHatus,  vcl,  fi 
libet,  cx  Antijigma  ( fic  enim  q,  live  ligma  invcrlum,  appellant  ) & 'Pi.  Quan- 
quara  revera  jplius  aliam  potius  tuille  originem  exifliinat  Scaligcr ; nunpc  ab  He- 
brxorum  leu  Syrorum  antiquo  chara^lere  literx  Tza^ie. 

Pro  Nonaginta  vero  ponitur  4$ ; unde  figura  Latinorum  q vel  C dedu«ih  tfl ; 
antiquis  Latinis  ignota ; quiGrxconun>  perCcxprimcbam,  quam  litcram  teruo 
igitur  loco,  ut  Graecorum  ponebant.  Dicebatur  autem  Icu  Aopibtr,  ran~ 

quam  ab  Hcbraonini  & Syrorum  JCopb . led  & Antmhoy  quali  ^160  mverliun. 
Ab  hac  figura  dicebatur  apud  Ariltophanem  iTwf  wT-mw ; a pracedente  vero 
live  live  : (prout  hoc  aut  illo  charaJlerc  noLitus  erat.) 

l>c  utroque  videatur  JoiephusScaligeT,  in  fu  is  ad  Eulebium  Animadvcrliombus  : 
qmbiisdigrcllionetu  latis  longum  de  antiquis  Grxconim  literis  uileruii. 

Pro  V vero  Icribitur  ^ nonnullis  4,  aut  euam  m,  vcl  denique  r ( idcin  nempe 
chara£ler  cum  illo  fenarii  minicri ) led  perperam , incuria  nempe  librariorum. 
Item  pro  cadem  incuria,  Icribitur  nunnunqnam Uterque  autem  enor  ( (X)- 
nentium  1 pro  5,  & * pro  ^ ) non  raro  in  libris  iniprtllis  retinetur ; qudd  propter 
ty}x>runi  inopiam  iacUiin  credo  ; cum  enim  veros  typos  non  habebam,  tpus  quam 
proxime  limiles  {libltituerunt ; Eodem  nempe  modo  quo  in  libros  tam  Manu- 
knptos  quam  Imprctlos(five  propter  Scribarum  ignorationem  Chaiadlcrum  fltbraio* 
rum,iive  propter  Typorum  defedtum)»rrcpiit  error  ille  ponendum  ni  ni  feu  m pro 
nomine  Quomodo  etiam  pro  IHC  Xl^  C,  vel  ( quq_juilo  Gnecc 

contrade  fcribitur  iwnf  ) lubihtucrunt  Latmi  flic  xpc  vcl  ihi  xps,  quibus  in- 
nuitur yefM  Cbnjlus^  Sic  apud  Jurilamfultos,  libri,  Gisecc 'TafA*7« 

didi,  hacnou  vulgo  citancur^J^  qusc  i Grico  rr  deflexit.  Smilitcr,  apud  eofdeni, 
ubi,  pro  nova  claulula  deiignanda , Paragr^hum  adlcril^ebant  olim,  ( pro  quo 
jam  novum  inchoant  verfum,  retento  umen  Paragraphi  nonune.)  pingebant  § (ab 
$ litera  delormacum  ) Seff tonem  eodem  innuentes  : Pro  quo  noltri  demuiu  L^gi- 
11*  fubflituunt  ( /geminum  )Jf  vel/  j protcrumque  ( quid  aliud  fignificet  nelen) 
per  feiiteet. 

Atque  h*c,  demodo  Icnbendi  numeros  Hebrxis  Gr*ci/que  magis  ulitato,  diclu 
fuHiciant:  Cu|usl^iraen  aliquod  hic  apponitur. 
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Rarius  autem  tam  Hebrzi,<]uam  Gneci,literas  Al[^beii  continua  lene  adhibet, 
a^mtum  vel  Numerum  vel  (altem  Ordinem  ticCgnandum.  Sic  enun  Homeri 
a^rayilea  in  libros  ddbnguuntur.  Et  eodem  modo  apud  Hcbrzos  Halmus  . 
CXIX  m membra,  aliique  ut  Periodos  videntur  diltmgui.  Sed  haa:  mlinual&  fulHciai. 

Superell  alius  Numeros  Icribendi  modus,  Giskis  item  ufiiatus , Romanorum 
mori  non  ablirailis,  per  aliquot  IMtem,  non  omnes.  Alphabeti  litcras;  de  quo 
proxime  agendum  cll 


ff.- 


CAR  VIII. 

Nttmerorum  Notatio, per  aU^uot f ait  em  j^lphdbeti  Iit  er  as 
preefiita,  G racis  ^ Latinis  communis : Et,  cur  illa 
potius  quam  alia,  adhtinc  ufum  feliguntur. 

PRaetcr  illum  ^uemfuperius  tradidimus  Numeros  feribendi  modum,  erat  etiam 
alius  ^ Graecis  ulitaius ; non  per  omnes  quidem,  led  lele(!;los  quoidam  Alpha- 
bed  charaiUres  pi^radus.  Sex  Ictlicct  litens  M X.  R a.  n.  i.  numeros  omnes 
defignabant.  M delignac  icu  decict  mille:  Xx*^  Icu  Millc:  H 

Centum : ^ Decem : n -wm , Quinque : 1 vero  «.  Unum.  Quoties  au- 
tem plures  vel  Unitates,  vcl  Decades,  Ccncurixve,  aut  Millia  apponenda  fuiu, 
illud  lucris  bis.  t^rve,  quaterve  iterads  indicanu*.  Quum  vero  ad  Quina  deven- 
tum di,  illud  litera  n innuitur;  hax^enim  licera,  fimplicitcr  polita,  Quinque  de- 
notat ; at,  inclufo  ( hoc  modo  ),  Qumquagima ; ioclulo  H,  (^iogciiu ; in- 
dulbX,  quinquies  miU^&c.  Qua  dc  re  videatur  Hertdanus  ab  Hcn.  Stephano, 

&Joh.  Scapula,  ad  Lexid  calccm  editus. 

Eodem  plane  modo  Latini  Icptcm  literis  fuos  numeros  dclaibunt.  M.D.CLX.V.I. 

Litera  M ddignat  MtUe : D , Quingenta  : C , centum  : L , Quinquaginta  : X,  Ea//»»- 
Decem:  V,  Quinque:  I,  Unum.  Numeros  intermedios,  aliquorum  vu  conjun-^»^- 
dbne,  vel  r^>ctitione  ( licut  & Gneci  )ddcribunt.  Nonnunquam  tamen  Latini 
( fed  non  item  Grscci ) numerum  minorem  majori  prxponentes,  illum  majori 
auferendum  notam;  unde  IV,  IIX,  IX,  XIIX,  XIX,  XL,  XQIigniH- 
cane  4,8,  p,  18,  ip,  40,po.  Atque  idem  nonnunquam  in  numerorum  appc^acioni- 
bus  faciunt ; dicunt  enim  utuievt^mti , dftoJevi^mti , pro  offodecemy  novcndicem : 
quod  & de  aliii  Emilibus  inteiligendum  dh  Hoc  {!^fo,iI  numenis  AH/icJimus 
}excentfj'tmus  qtuukafjsfmus  nanus  dcfdibcndus  diet ; hoc  Grxei  fic  peragerent 
xpHAAA^nuii  : Latiiu  vero  hoc  modo  MDCXLIX  vel  etiam  fic 

CIOIXXLIX. 

Latini,  pro  M,  numeri  nullcnarii  nota,  nonnunquam  Ik  fdibunt  c 10,  & hujus 
dimidium  lo  pro  quingentis : deinde,  ccino  pro  dccan  millibus , & hujus  di- 
midium ^30  pro  quinque  ralllihus ; itan  ccciox»  {ko  centum  millibus,  ejul^ie  di- 
midium 1330  pto  quinqua^ta  millibus : fic0C0Cl3CXX>  millenis  mulibus ; 

& dc  dcincqjs. 
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4.4,  . Numerorum  Notatio  Cap.VIII. 

Utera-  .*Harum  vero  litcrarum  numeralium  valorem  quamvis  imelljgant  plurimi,  carum 
rumnu-  tamen  rationem  pauci  1'unt  qui  animadveitum  ; Latinarum  praclt-rum.  In^&qui 
merosum  cx  profcllo  illarum  rationem  reddere  conamur  nonnuUi,  potius  nugas  produnt 
feUfia-  quam  veras  rationes  : Qims  tamen  ego  exagitare  non  operae  pretium  judico.  Legat, 
qui  velit,  Julium  Scaligcrum,  de  Caujis  Ijnitta:  \ Hcrmannuni  Hugonem, 

tie  Ratione  Scttbendt  \ Venerabilem  Bedam  , aliolquc  ; qui,  quamvis  rationes  red- 
dere conantur,  cur  hx  potius  quam  alix  lucrx  numeris  ligniricandis  adhibeantur, 
ut  plurimum  tamen  mihi  ncutiquam  iatistaciuni.  Alii,  quos  non  conlului,  for- 
taJlu  meliores  reddant.  Egoimcnm,  omiBis  alus,  eas  qux  mihi  maxime  viden- 
tur probabiles,  breviter  produt^ra. 

QuodadGrxcos  Ineras  attinet,  non  ed  cur  multum  haditcinus,  cum  carum  ratio 
fatis  in  plerilque  pateat. 

M X -/^9^  ^ & n Tiii-n  fignificant,  quia  vocum  illarum  literx  fum  ini- 

tiales. Item,  cur  II,  mcluris  htcris  a,  H,  x,  >(,  narum  valorem  quimuplum  exhi- 
beat, fatis  liquet,  cum  ipdun  n numerum  quinarium  ddigncL 

De  Iblis  literis  H dc  1 quxlkio  rcfbt;  quarum  illa  G.ntum,  hxc  Unum  in- 
dicat; cum  ncc  vox  f>»r6ry  ncc  ab  illis  incipiat,  (ed  ab  £ utraque.  . 

De  pnoii  dicendum  dl;,  charaiUercm  illum  H ( prout  Centenarium  numerum 
notat ) non  tam  effe  figuram  literx  quam  fpintus  afpcri.  Nam  antiquiores 
Gixci,  antequam  vocales  longx  •&«  Alphabeto  acceilerant,  Spirituni  Alpuntm 
to  charadtrc  defignabani,  quo  jam  Laum  utuntur:  Spiritum  autem  Tcnuuii 
omnino  omittebant,  ut  & Latini  eiomnum  faciunt.  Ellqtic  revera  ipla  vox  Jua 
.tb  Hebrxorum  Ciiefh  dciumpta,  &.  eundem  in  Alphabeto  ordinem  retinet,  ut  & 
Latinorum  H : ( (altero  li  loco  HcbrxoruiA  /^au  (ubUiiuatur  vd  ehn/wv  C,  vd 
oLoiicum  Digamma,  & Launorum  F. ) Pofica  vero  eadem  iitera  bileilta  h d fi- 
guras mrique  Spiritui  luppcdiiabat^;  pars  nempe  prior  Spiritum  Afpcrum,  pofle- 
rior  Tenuem,  defignabat.  Tandem  vero  illx,  quas  nunc  habemus,  Spirituum 
nou-,  ui  exp^tores,  obtinebam,  ‘ ’.  Antiqui  igitur,  non  fed  (cribe- 
b.am ; unde  charadUt  ille  iniualjs  deflimpnis  elt,  H,  numen  Centenarii  nou. 

Qiiod  ud  reliquam,  qux  (bpercfl,  figuram  1 attulet;  adhibiu  iuit  illa,  vcl 
quod  um  Spiritus  Afpcr^  quam  prima  utera  vocis  ipfi  communes  enent  aini 
vocc  ideoque  proximam  qux  fequitur  litcram  1 ^inmplerunr,  qua  figni- 

hceni  vocem  adeoque  numerum  primum  ftu  Unitatem:  vel,  quod  ipfa  vox 
tif  antiquitus  per  riudum  1 IcTiberetur,  ante  inventam  diphthongum  a>  qux  ior- 
fan  ferius,  quam  numeris  Charaderes  primitus  aptabantur,  inventa  ciac.  Vel  cuaj;i 
quod  'iQ'*  W dicantur  pro  t*fy  fuct>  tr:  vcl  denique,  quia  limpliciUiraa  illa  dc 
minuciiltma  lucra,  nempe,  & unica  lineola  conlfans,)  facillime  omnium 

pingcTCtiir ; qua  ratione,  etiam  nunc  dierum,  qui  omnino  rudes  funi  Sc 
adeo  ut  nequidem  Utc^  inielligaat,  numeroi  tamen  utcunque  defcribunt,  toti- 
dem forfan  111  |Sariete  lineolis  crcca  vd  rubrica  dualis  quot  vdlcnt  innuere  uni- 
tates. Ncc  quidem  hoc  apud  Crxcos  & I^cinos  tantum,  rcliquoique  populos  Oc- 
cidentales obtinet;  fdi  & in  libello  quodam  Chinenfi  idem  fe  obfervalic  dicit  Ga- 
takerus;  paginas  nempe  quatuor  primores  lu  defignaias ; primam  lineola  unica  |, 
f^undam  duabus  ({,  tertiam  tribus  |f),  quartam  quatuor  |1||  ^‘fcquentes  vero  alus 
charai^teribus  dilUn^Us.  Ipfcque  in  variis  Codiabiis  Chinenfiuro  comperi  fimili- 
tcr  lineolis 'notatas  Unitates;  & quidem  Decadas  duabus  lineolis  decuflatis-f**  Atque 
hxc  de  Grxeorum  chara>^icribus  (uHiciant. 

Dc  Latinorum  autem  beeris  non  adeo  faalis  cft  rado.  Prxtcr  duas  enim  M 
& C,  quarum  ilia  r3UUe^  hxc  Centum  inchoat,  altarum  ongo  aluus  petenda  eit. 
labcram  iginir  M dicimus  ad  numerum  Millenarium,  indicandum  adliibitam,  ' 

?[uia  ejiildcm  litcra  eft  initiobs.  Sc*d  addiqms,  iplius  Hguram  abam  aliquando 
uilfc,  & ctiamnum  efle,  quam  qux  vulgo  adhibaur.  In  libns  quippe  Anglicis, 
Belgicis,  Germanias,  aliiique  pinguiori  typunim  forma  impreilis,  occurm  paffim 
iibus  lucrx  hic  Giaradcr  ^ ; rotundiori  nempe  forma  quam  in  typis  Italici^ 
Gallicis,  Hirpanic^  fieri  folet : Antiquiores  vero  Anglq-mones  hac  forma  firri- 
bcbanc  CQ ; cc  quidem  in  Libris  Manuferiptis  cujufcunquc  gentis  repentur  pallim 
Ladnonim  biera  M majulcula  rotundiori  forma  exarata  Hujuiix  veco  literx 
(rotundiori,  ut  di^him.dfc,  fonna  fcnptx)  fcmilfis  poftcrior,  literx  D fimillimus 
cfl;  quam  ideo  adhibuerunt  ad  numerum  Quingenarium,  indicandum,  nempe 
Millenarii  dimidiarn.  Sed  & hanc  & lUam,  non  antiqui  modo,  Icd  & .Rcx:emio« 

I . res 
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Cap.VIII.  Apud  Graecos,  &c.  4.5 

res  nonniinqiiam  in  membra  dividunt:  nempe,  pro  CO&D,  iciibuni  ci9  & 13;  cia. 
priorem  vero  nonnunquam  & hoc  modo  00 ; ut  in  libris  non  paucis  apud  Bdgas 
praclertiin  (icd  & alibi)  imprcllis  videre  eit  *• 

LJjtfam  vero  C,  centenarii  numeri  notam,  antiqui  Romani  fic  Icribebant  C,  c. 

( quaOTata  fcilicet  forma,)  ut  ex  antiquis  marmorum  & nummorum  infcriptioni- 
bus  conibre  dicitur.  (Quus  imitantur  quodammodo  typi  Germanici  Angliciquc 
pinguiores  £ . ) Hujus  quadratz  hterx  lemiilis  infrior  iplam  liieram  L.  eBicit;  £. 
quae  igitur  ad  exprimendum  numerum  Quinquagenarium  adhibetur,  nempe  Cen-  b.  t. 
tenarii  dimidium. 

Ad  numerum  Denarium  exprimendum  adhibuerunt,  non  liieram  D initialem : 

( quoniam  erat  ea  quingenarii  numen  nota,  ut  iUpra  didum  ell,)  icd  lueram  X, 
quae  coniiacur  ex  duplicata  Iaera  V fcu  Ai  ti^roque  enim  modo  Quinarii  mt- 
nxrri  nota  amiquinis  feripta  Hjil 

£rat  autem  V luero,  Cumani  numeri  nota;  vel  forte  quia  ex  quinque  pundis 
conHarz  videatur  *•/'  ; Vel  quu  iplius  Hgura inverfa  a (quzetiam  non  raro,  • • . 
apud  Antiquos,  numerum  quinarium  denotat)  ad  Hguram  Graecorum  literac  ri 
quinarii,  apud  illos,  numen  notam ) proxime  accedit;  ( quippe  nulia  Latinorum 
litcra  ip(i  elt  iimilior : ) Vel  etiam  quia  vox  anuquuus  pei  CV  icnpta 

Luerit,  ( antequam  Utera  Q^ad  Launonim  Alphaocuim  acccllcrac;)  quarum  pri- 
ma C,  cum  fit  centenarii  numeri  nota,  non  potuit  adhiberi,  ideoque  icuuentem 
V alliimfcrunt.  Ipfam  vero  litcram  Q,  recentius  quam  rcliqux  licene,  aci  Alpha- 
betum accdiilie,  non  efic  dubitandum  exiftmjo ; ut  nempe  illud  Ugnificec  quod 
conjundbt  hterx  CV;  (ficur  & x,  idcm  Ibnant  ac  rr:)  adeoque  ipia 
licera  U,  quz  nunc  pro  more  Uterx  C^iubjungitur,  omnino  redundat,  cum  ipnus 
ibnus  in  ipfa  Q^Utera  includatur ; ( prout  contendit  Reverendus  Senex  Tbettuu 
Gatuk^us  Anglus,  in  tractatu  quem  edidit  de  Diphthongis,  Uve  &vocakbus  \ ) 
iixus  emm  Utera  ^omnino  efiee  luperBua.  Nam  ut  confiituit  ultimam  fyl- 
labam  in  voce  lingua^  & j't*a  primam  fy liabam  vocis  Juiuieo,  fic  & cm  idem  Ib- 
nat  ac  qm  m vocc  <jualts  \ vel  igitur  redundat »,  cum  Q^tanumdem  valeat  ac 
Cu ; vel  ipfa  Utera  omnmo  cft  fuperffua,  & perperam  Alphabeto  inferta,  ut- 
pote  qux  non  alia  cfl  quam  Utera  C Et  revera,  non  moao  fonus  Iicerx  Q^, 

Icd  & ipfius  charailer,  conflatus  videtur  cx  C V,  nara  oj  & Q^ibio  fitu  diHc-  ^ 

runt.  Eodem  prorfus  modo  ponebant  veteres  lueram  K pro  C A ; adeoque  pro- 
mifcuc  KUndas  & CakruUsy  iain  Krtago  &,  CtrtagOj  item  ^ CaiiJJimt 

( quod  in  MSS.  (ipius  comperi ) multaqiie  iniufmMi : quanquam  nunc  dierum, 
um  A perperam Tuojiciatur  liccix  K,  quam  U Utera  O ; adeoque  tam  K quam 
Qj  prout  nunc  ufurpantnr,  prorfus  redundent,  nec  aliud  quicquam  fbiient  quam 
C;  non  nego  tamen  hunc  feribendi  modum  jam  olim  aliquando  obtuuiille,  ne 
Que  tanti  fodan  res  cfl  ut  nunc  mutatum  in  flrenue  urgeamus.  Ac  faltem*eo- 
dem,  fi  non  majori,  jure  dicendum  eflet,  Tojl  jcribttu»  Uy  & K nm 

fcribttur  Ay  atque  di(^ura,  clt,  S ( nempe  quia  / induditur 

in  litcraA’,  qua  cx  c/ conflatur :)  ham  paritS' abfurdum  efl:  Ineram  A*Iitcra  K 
inclnfaro,  aut  iT  incloGm  titera  Q,  repet*e,  iplive  K vel  Q^  fubjungerc ; ac 
ipfun  Utcram  S licerxX  mduliun  eidem  denuo  repetium  fubjungere.  Sed  neque 
hxc  ngula  iinivcrfaUtcr  obtinere  debet,  adi  poli  X nunquam  ferenda  dlet  Utera 
S;  quamvis  enim  illud  fecus  obtineat,  urocn  quoties  prxter  ipfum  S Utera  X in- 
clulum,  aliud  fiquacur  S juxta  vocis  analogiam  ipfi  fubjungendum.  nihil  impedit 
quo  minus  adjungatur,  prout  in  modernis  typis  acatragoribus  ricri  confuevic 
\6^Q^\\tmz\\\\5cxjiT}boyexftitgpy^  exjuhoyfyc.  per/ fcnbuncur,  quam 

esmiv.  exmgOy  fine  / C^iamvis  euira  T iti  x indutucur ; nihil  tamen  ab- 
furdi' (equitur  ii  geminum  y addic  dixero ; alterum  nempe  prapofiuonis  ear,  alte- 
rum vocis  fequchtis:  Sed  & eadem  dc  caufa  ajjioy  Afmbiy  ajj\:cnd9y  afjiipttlay^. 
per  geminum  / feribenda  funt,  (alterum  nempe  loco  ablcnus  </,  ailterura  vods 
liqucQus,)  non  minus  quam  t^umoy  dJ/wgOy  ijfxmiloy  qua  ab  omnibus  per 
gemmtim  / fcribi  iblcnc.  Nili  malit  quis  utrobiqnc  Iiteram  a retinere,  (uijloy  a(t- 
jmoy^.  Stc  & exjkiy  exfi^my  p^/  fcTibenda  funt,  qua  cjnldcni  funtori- 
ginttac prxjuiyfhjwy  confilnany  ejuldcm  (credo)  cum  exfttito,  ex/iltOj  i vocc 
Sic  dc  exfanpium  ^ \0ctjt1nili3 ; dicimus  cnim  AngU^*  tam  enjampie  quam 
diJumploTj  unde  liquet  Ineram  J ratflcalem  eflc,  & non  uncum  ad  pra- 
pomem  ex  pertinere:  p vero  Epemhgtice  interitur,  ut  m vocibus  exemptusy 

F j redetnptnsy 
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De  Figuris  Cap.  IX. 

redemptus^  cmtmptusy  Se.  fi  in  Gneds  tui^Krrut  pro  ^u*- 

fic  & funi^em  meridicsy  ouafi  coiumde  pro  funfi^art  ut  & ut 

Anglicis  ( vel  etiam  Gallicis  ) Alfembicy  SJfembky  rejhnirley  jemhknce,  ^ Lati- 
nis Jimaiy  fimuhry  JimiliSy  lic  ab  kurmUsy  tremuJtis,  fium  humbUy  trcmi^^  lic 
cbambeTy  tentkry  cmdery  i Gallicis  chamhrey  tendrcy  cenihiy  cura  tamen  Tjtinc 
dicaaas  cemeramy  tenerum,  cinerem  \ itf:^Qmmeriusf\\.Qmbrtcus  \ Ucabi«c^<, 
per  Syncopen  irou  Euphonice  Nam  revera  literx  mSen  cum  l^uenti- 

bus  aliquot  confoms  ( pradenim  / & r, ) vix  cohaarcnt  nili  polfc  illam  interveniat 
b vel  py  poft  hanc  d aut  /.  Sed  harc  obiter. 

Rcltat  alia  I,  cujus  rationem  reddituri  fumus.  Ea  ncrape,  ut  Graxi,  lic  Ro- 
mani Unitatem  indicant ; atque  hoc  laciunt  Romani  vel  quod  Gnca  lic  prius  fe- 
cerint; vel,  quia  litera  hxc  minima  quidem  cll  Se  lunpucillima,  uc  & liipra  dc 
Graecorum  I diximus. 

Vcl  denique,  fieri  potcll,  ut  pro  Umtate  finiplici,  live  primi  loci,  poluerint 
Encolom  limplicem  1 : pro  unitate  fecundi  loci,  hoc  dl  Decade,  duas  tranfvcr- 
fc,  feu  lueram  X,  (hujufque  fcmifldn  V pro  numero  quinario;)  pro  unitate 
tertii  loci,  hoc  elt,  Centuria,  tres  conjunilas,  Icu  literam  C>  ( hujulquc  femillcm 
L,  pro  quinquaginu  : ) & denique,  pro  umutc  quaru  loci,  leu  qiiatuor 

conjun*.^Us  lineas,  nempe  literam  M vcl  Oj,  hujulquc  Icmillrin  D pro  quingen- 
tis. Et  quidem  ( ut  fupra  dictum  cft  ) Sincnlcs  hodierni  ( credo  & antiquiores  ) 
Monadem  per  Lineolam  limplicem,  ( ; Dccadcm  per  duas  deeuHatas,  +,  delignant : 
liem  Duo,  j>er  ||;  Vigimi,  per  +4-;  & in  alus  pariter. 

Atque  hadenus  dc  Numerorum  Notatione  per  lucras  Alphabeucas  didura  ell : 
fupcrcll , ut  eorundem  notationem  per  ZJpbras  ( ut  vocaiuur ) Seratenkas,  cx- 
j^iccmus. 


CAP.  IX. 

t^merornm  Notatio  per  Ziphras  Saracenicas  ,Jioie  Vul- 
gares  Ftguras  Numerales-  Ciphra  quid  ^ ejufque  va- 
ria  fignificationes.  Occulte Jcribendi  modi.  Sigleee^ 

Nota,  quomodo  differant  apud  Romanos-  Nota  .A- 
ritlmetka  a quibus  inventa. 

PRscrer  COS  quos  ruperitis  tradidimus  Numeros  dderibendi  modos , per  Alpha- 
beti Liicras ; alius  adhuc  raaxiim  momenti  lupcrell:  tradendus : Adhibitis  nempe 
vulgaribus  liguris  Numeralibus,  o.  i.  2.  5.  4.  ^.6.  7.  8.p.  quas  Ziphras  Saiaceni- 
cos  nonnulli  dicunt ; de  quibus  nunc  agendum  db 

Vox  ZyAra  ( vd  ztfeia,  vd  Jtpbra,  vdf/^^<f,  variis  enim  modis  fcribitur) 
cif  kra  dl  plane  Arabica.  Sed  non  uno  lemper  eodc^uc  foifu  ufiirpatur.  Dcfccndcrc 

?uid?  videtur  vcl  ab  Hebraeorum  ( uti  Senindiero  placcc,  m iplius  Diftio- 

jndedi-  Pcniaglotto,)  quod  Senamerare  fignificat  & defmhere  live  nome : Et  qui- 
dem  fi  i pnori  flgnih«acu  ddeendere  putetur,  Egmficaret  proprie  mtas  numera- 
riasy  quo  fenfu  novem  illas  figuras  mmierarias  Sipbras  Skracewcas  appellamus ; 
liantem  i polieviori,  quaflibei  etiam  alias  Notas  \t\Cberafteres  reiaucujus  aut 
Xocis,  vel  etiam  litcra  indices,  quo  kr\t\x  furtivas  liter ajum  notas,  ad  occulte 
Albendum  inventas,  Ziferas  appellat  Baptilfa  Porta,  ut&aiu.  Vcl,  fi  ca  deri- 
vatio minus  placeat,  deduci  poidt  ( &,  credo,  rc6lius  ) ab  Arabico  "iSJt  Zapbasa, 
quod  'vaamrn  ejSe  vel  mane  ligniHcat,  ud  docetX).  Golius  in  Lcxico  ilio  Arabico  : 
adeoque  dc  nihli  live  nuUitaiis  nota  przcipue  imclligenda  ent 

Vox  iila  ab  Arabibus  ad  nos  delata,  pro  ccmcujuldam  Nutneri  Nota,  leu 
charaderc  certi  alictijns  Numen  indice,  poilim  occurrit ; quo  fenTu  decem  illx, 
nunc  vulgo  rocepw,  Hgui'x  Arithmeucc  vocantur  Ziphra.',  iexx  Ciphra,  aut  St- 
pha-  Nonniinquam  tamen,  & quidem  frequentius,  nonde  illis  omnibus,  led  de 
Hlanira  unica,  vox  illa  dicitur ; Nempe  dcCirccllo,  Nuditatis  fcu  Nullius  nou: 
i ( unde 
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(unde  &meiaphoric^  dere  perfona. inuu^  didoir.  mjiar  ctpki<e^ 

Inquam  nullius  numeri : ) Atque  hoc  quidem  i^lu  Ixpiutf  & apua  auos,  &apin 
nos  infra  occurrit. 

Nonnunquam  autem  vox  tHa  latius  pacet,  ve  non  tantum  decem  qu%  in  Oct*lit 
Arithnicuca  ufurpintur,  fcd  fimpliclicr  quallibet  vel  literarum  vel  etiam  vocum^^^**^^ 
aut  rerum  Notas,  vel  brevitatis  vcl  etiam  occuluciouis  eaaia  adliibius.  . Atque 
' hoc /cnfuyoArwr^j  Neapolitanus,  librum  Z)f  ZtpheriSy  .Jhe 

vis  limarum  NotiSf  conicnplit:  Trithemiusitcm  tle  S(e^aH(grajf^a  iihcliiim  coh- 
fcripfit,  abUrufiuu  0ti$ ; quem  inter  aliqs,  explicandum  lulixpic  Gujlavus  Ole- 
nus \ ( hoc  cfl,  cxplicatiuiL  j^uiujlus  LjmiUirgatJis  : quippe  (jujiavus 
77«^  eU  /iu^ujius  \ & &lene  Lunam  dcGgnam  Gnca ; indeque  HiUnus , Limi< 
burgenfem  Uncem- ) Item  Biainiis  Vigencnus(  Callicc  ) & olii  de  cjurmodi  Zi* 
phcris  libros  ediderunt.  Sed  & novx  indies  methodi  per  Zipberas  Icrxbcndi  cx> 
cenitantur,  & in  rebus  majoris  momenti,  ab  iisprz/ertim  qui  Principibus  funt  ^ 
fecretis,  iiiiii  aptantur:  laltcni  quoties  aliqmd occulte Icribcndum  tl^  quod  nollet 
^riptor  eoam  intucntibusinnotciccrc.  Hinc  voces  illz  Hf. 'Decipk andi 

ortum  habent;  elt enim  aliquid ciphris  committere,  feu  occulte  Icribcre; 

*Dkepbiae  vero  elt  cjphras  explicare  vel  quid  fub  ciphris  occultetur  interpretari. 

Atque  hax  quidem  occulte  ^nbendi  r^oiiagramc  nuper  apud  nos  Helio  lutc- 
lUno  admodum  erat  familiaris;  adeo  ut.  vix  quiluuani ellct  alicuius notx  vir,  qui 
non,  in  rebus  majoris  momenti  communicandis,  nujulmodi  cipuras  adhibere  Ib* 
lebat,  fcnpulqucad  luos  cpillolas  hujufinodi  involucris  obtegere  ; fi  ui  holb- 
um  manus  pervenirent,  non  incelligercntur. 

Et  hujulraodi  quidem  feripta  non  pauca,  in  itinere  intercepta,  nobis  explicanda 
erodebantur ; divertis  quidem  occultandi  methodis  involuta,  adeoque  alia  aliis  cx- 
plicatu  difhciliora  ; quidem  nonnulla  um  iofuperabili  diHiculute  obvoluu  vi- 
debantur, utlcrc^  iliurum  explicauonc  dctj>cravenm,  nec  niti  poft  diuturnam 
inquificionem  incredibili  labore  undem  fiiperaverim.  Quorum  non  pauca  fpeci- 
mma  in  publica  Bibliotheca  Bodleuna  Oxonixeoniervanda  tradidi,  ubi  d^contpi- 
cienda  manent. 

Duplex  erat  hujuthxidi  apud  Rennanos  icribendi  ratio ; quaram  vefHgia  faltem 
ad  nos  pervenerunt : Altera  per  AWor  ( ut  loquuntur  ) altera  per  Si£ks  : Qua- 
rum utraque  partim  expeditionis,  partim  ooculutionis  cauta  erat  aanibita. 

Per  tcribere  dicebantur,  cum  lingulis  fere  lueris  totidem  voces  defigna- 

bant.  Sic  Romanorum  Nomina  & Prenoraina  non  raro  pingebantur.  Sic 
ClcerOj  ^tOiSUarcoTuUioCketoney  ponitur,  lu  pcrC,  Gi/W;;  pcr.D,  U^iutn\  * 
per  P,  'Fuhfium  ; per  Q^,  ^mtmn  ; per  Cn,  Cnemti ; per  A,  Aulumy  intdligebant : 

( unde  lis  lila,  imer  Criucos,  de  illios  nomine  qui  N^es  AitKos  fcriplit;  quem  alii 
y^ediumj  ala  ylulum  GeUtumy  dicendum  putam  : ) lic  S-  P.  Q^R. SenatumTopu- 
/um^  Romanum  (igniHcabat : ( quod  Be^  noRcr  Romae  agens,  uu  refert  Erai^ 
mus,  fcilcuanu  holpiu  cuidam , qui  tincis  intcriptuni  crebrius  ol!cnd41et , quid 
vellet ; Refpondit,  Stultus  Fopidm  Romam.  ) S>  P^  D.  Salutem  plaonnam 

e/icit : A.  U.  C.  UtUsfondrtet'  M.  S.  Alnmiiee  jacrumy  aliaque  mulo. 

Hir  fhnt  confimilcs  Hebneorum  Abbreviaturx.  quas  Ai/&r7VA>/^  dicunt : dum 
nonnunquam. vocabula  initialibus  tantum  liceris  (jelignanv  Sic  : n^r  ri3'^2'7*l2^K- 
"ON  eu)us  memoria  benediihom  , Icu  heneMHa  fit : quam  formulam  adjiare 
ibientquum  Rabbmos  quoldam  mortuos  nommam ; prout  nos  BeaUt  Memorue. 

Aliaquc  hujufmodi  innumera  videnda  funt  apud  Buxtorhunun  libro  qtt^m  icripfit 
U!Je  HebrteorwfiJhhreviatwris.  Sic  & Rabbinorum  Nomina  vulgo  feribunc : ui 
C Rarobam  ) Rahbi  Mfhe  ben  AfaJermnj  leu  Maimonides» 
pOT  ( Ramban ) Rabbi  Mofes  ben  Naehmatty  tcu  Naekmrmides. 
pl"»  (Radak)  Rahbi  David Kimcki. 

♦IPl  ( Ralht ) R.  Solomm  Jarcbi. 

( Riilb^  ) R.  htft  B Gerjbom.  &C.  - ' 

Siglarum  menfio  dl  apud  JuiUnian.  in  Tan^B.  iuiamvi.  Et 

ejulmodi  mvmiiut  cu2a^F/ur.  m Cat.  min.  ^Ixs.  vero  cQcebant  Romani 
qiiati^r«i/«r,  qu:a  lingulis  iii^is  totidem  voces  ligoiHcabaat ; vcl  etiam  quali 
ji^i/Uy  luquc  vd  propttr  Iccreium  feribendi  modum,  vcl  pouua^uod  fint  y&Wi 
jeu  parvay^«<j;  hxcehim^^eft  prima  ac  propria  Cgilli  nodo. unde  & 

Quod  autem  litcra  V excidat'  qux  habetur  in  fm^la^  sdi  fiwuoy  illud 

' . ' parum 
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parum  eft ; pracftriim  cum  jRt  lnersc  g moxima  : Dicimus  Jigilktim ; 

Unguiiy  hguU  \ JiguHmJlgiUnm^  ( unde  Ai^hcum  Seal ^ licut  ^ Rc^uk^  Rulcy) 
lic  ligttumj  ti^UtoHy  <jua:  fofJaa  i tan^Oy  (juja  res  conuguas  copulat ; vd,  ut  Scali- 
gero  placet,  Ttguum  \ Ugentby  ut  lignum  ^ kgend^y  nam  dgms  & tedum 

conibit-  Sic  i jt*f^9y  ( Anglxe  /(?/»)  tit  jugum , Anglice  4 Toh  \ ( <jr*cc  . 
^tMr^*icty^£-,Qry)  \xoAt  \oti3X\  jugulumy  noo  niudo  quia  Jugum  (cervicem  pnicr 
ac  ) jugnlum  cuigK,  ftd  potius  quia  humerus  merqiic  ad  jugulum  cocum  & con- 
junguntur; qua  ratione  etiam  juguli  ofla*^-«Af&*Ajri/w  Graece,  Latine  Oavtiulaty 
appellantur,  quia  utruraque  humerum  conniilunt;  liib  his  aurem  claviculis  dt  ce- 
leberrima illa  Artcn*  magn^,  cor  ipllim  nuperrime  ttrdKc , diilnbuuo,  unde  A 
communi  trunco  quali  per  varios  ramos  languis  arienolus  m varias  corpore  partes 
derivatur  : Hic  & venie  ftiinorvs  A plcn/que  corporis  parnbus  in  communem  vena: 
cav«  tfiinciun  conjunguiuur.Hinc  dt  quoti  /ipilIimcHonu;rtJS,ieihalitervuIncratos, 
luh  clavittdis  transfixos  cit  autem  illi  jub  clituiculis figere  Laums 

jugularty  hoc  dt,  jugulum  Icfire,  jugulum  relolvere;  quod  ideo  pro  Icthali  vulnere 
pomtur,  non  modo  propter  vloiaiam  Trachxam  live  Alpcram  arteriam,  Icd  po- 
iiliimum  quia  eadem  opera  tam  Aortae  live  Arieriie  Magna:  quam  Venae  cavx  trun- 
cus tacile  dillkantur  ; atleoquc  bi‘tVilIimo  compendio  ( quod  d;  laniis  notura  dt) 
univcrliira  corpus  tam  venolo  quam  arteriofo  languinc  ciullimc  evacuatur,  bed 
hxcohitiT  dejungo  & ubie.vciditwnon  minus  quam  cura  A JitiguliSy  JigUa 
dicimus.  Sed  & \ jmgo  ionjugcm  & conjt^um  \ ^ ajugo,jtigakSy  lic  cnim  boum 
paria  dicimus  quJ  luiuiiibcodcra  jugo  conjundti  icu  conjiigatt  Sic  vc? 

-niyrtjui  umyfeo  dicitur,  pungo  pegi  ( quod  fienihcat  jttngo)  atque  hincfcw- 

pingOyCompac/nSy  compages,  &c.  Std  de  Siglisbaitcniis. 

Roma-  Frxier  Siglas  vero,  cuam  A^o/4j  habuerunt  Romam  ; quarum  hxc  dt  diflcren- 
Komm  tia  ; Sigl.v  lunt  abbrcviaturx  pcf  ipfas  Alphabeti  lilcras  fattc ; A£>At’  vero,  abbre- 

Nofa.  viatura:  per  charadteres  aliunde  llimpws.  Hinc  apud  Kcunanos  dicti,  qm 

brevibus  aliorum  fdmones  exceptos  Icnbebam,  ut  apud  nos  Stenograpni. 
Hujulinodi  Koue  apud  vacres  latis  erant  irajuente^s : & exibt  adhuc  libelius  nk 
Notis  Seneca^y  fy  Tironis  libei  tiCicnonis  \ inter  quas  tamen  nonnullas  lerms  ad- 
jectas dic  res  iplit  loquitur,  nec  quifquara  qui  ipfas  perpendit  dubitare  poiciit.  - 
Cum  igitur  pro  Numeris  ponuntur  lucrae  Alphabeticjc,  ut  M pxoiS^hl/ey  C 
pto  Centum  eft  b*c  fcripiio  pcTSig/us  : cum  vero  ahi  charadteres  ponuntur, 
«piales  iliiu  ciphrx  Saracenioc,  elt  Icnpiio  per  Notas ; prout  notte  A Jtg/is  diftin- 
gui  iohbant.  <^as  vero  ohra  «oMr  dicebam,  nunc  dierum  potius  Ziphra:  Icu  C/- 
pbra:  dicuntur ; qux  vei  ad  cwpcditionem  vd  ad  occuhauoncin  Icriptoriim  ad- 
bilicmiir. 

Ziphra  Atque  hadenus  de  nomine  diximus:  ^4cr«A4r  vero  vcl  Aabicat 

Samie-  Arabibus  ad  nos  devenerunt,  ante  annos  plus  minus  quadringen- 

tos huc  adduilsE  ( ut  ToJ]ius  ) aut  etiam  Sexcentos.  An  autem  Aiabcs,  Icu  dra- 
coni, has  ipli  mvcjicrmt,  an  ab  antiquis  Phoenicibus  ( quod  non  videtur  prolxt- 
bile,  cum  Arabes  doclrmani  fuara  ut  pluriiuum  a Grxcis  hauferim,  non  A Phccni- 
eibus  traditam  continuaverint ) aut  potius  ab  Indis  (quod  dicendum  videtur) 
aut  quibu^»  altis  aompecii^  ab  tUis  pouuS  quam  A oobis  deterrouubitur.  Cuni 
autem  nos  illas  ab  Aral^us,  vel  Mauns,  accepiilc  Iit  extra  dubium,  unde  illas  ha- 
buerint Arabes  ex  corura  potiHimum  Icriptis  inquirendum  di.  Cumque  lUi 
rum  inventionem  Indis  u iDuani,  non  cft  cur  nos  ea  de  re  dubitemus.  Eorum  au- 
tem dodliirmius  SclioUaftcs  /^jepadt  ( uu  A Cl.  'Pt^ockio  noiiro,  ilbrum  linguarum 
cognitione  nulli  lixundo,  accepi ) in  comuiemariis  iiiis  ad  dcgaiitiliinn  Poeta:  7(i- 
^ai  poema  Ijsnuatol  J-ljum  \\ti\.my  nout  Tmios  eie  tiibtis  fuis  inventu gloruaty 
Isu/o  &<Kchiiy  F/gmts  numeucisy  fyhtno  Golaila  Wadamna  ( qui  libcr  ni 

Arabicam,  Gri£cai%  & alias  linguas  converfus,  Fabulis  aiiJbpic:s,  ad  illius  iinita- 
Qonem  iadhs,  anlitm  dedit:)  nec  iplc  imerira  huic  Indorum  gloria:  quicquam 
• derogatum  it.  Atque  huic  congruit  illud  quod  tcifaiur  Muxr.niKS  PUuuJcs  in  lua: 
Arithmetietsinido  y>rout  in  duobus  GxLi.  MSS.  cxftat  m Bibliothvca  Bodleiana) 
CIU  Titulos  r riAJfiAi  h<r^et^  ( vel  yj-j'  'iriir  ) i Ap);*!?#.»  ftt- 

Quem  librum  ab  his  verbis  orditur,  cri  i. 

if  iy  -79,  rjJ  h vV«tw«t757l^r  yjteaycyw  iyyfd 
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*Ir nuMivf  *fir  W Imei  i5  «tW  » /i  *wf  o.  ri- 

'70*1'  <^uA'mt  %KSS^f  *Vt‘  ovm  ^«r  x#«/4Mr»  ««tvv  ^ •# 

ytte^r  *yV  75  /*'  I «-«ujuiw  ir*  trA  u Aj#-  t«A  pu  7e«*  «A  ^ 74*ncf«*  t&A  ^ 

^r-rt’  7>A  <^’  7^  V 7«A  a «n»'  a irri«.  $ liio  AvT^fcu'  ti  ^ 

f -j»  fiuait  n i>  ^ mijurmy  t^.  Ubi  haec  duo  confiniat  PJanudes, 
nempe  Hguris  illas  ab  Indis  originem  ^buiilc.  atque  edam  Tjphram  apud  Indos 
( forcallc  rcdlius  dixiOet  Arabes  ) OgniHcare  «Ar,  Icu  mbil\  adeoqueinfiy  za^hn- 
ra  potilis  quam  nop dtdudam ; quod  & confirmat  ij^us  fchptura,  fi  cnm 
^ ^£30  dcicendifiec  potius  quam  feriberetur.  Hos  autem  eas  ab  Ambibus  # 
accepillc,  pneter  communem  omnium  conlenfiun, •ulterius  adhuc  cefiatur,  confenTus 
ille  qui  inter  Arabum  chara£bres  quibus  hodie  utuntur,  (quique  ab  illis  Planudis 
non  multum  abfunt, ) cum  iis  qui  muneris  defignandis  apud  nos  inierviunt  Levis 
enim  efi  in  plenlque  charadleribus  difcrepantia,  nili  ouod  qui  apud  Arabes  five 
proni  five  fiipini  jacent,  apud  nos  eriguntur:  ut  ex  appoliia  comparatione  videre  dh 
o g 

*;p(W^04yiiq 

OI2J4X<$78p 

Notat  autem  Erpenius  ( apud  quem  hi  Quraflcrcs  cxllant  ) ocucellum  ab  eorum 
aliquibus  pronuilicatis  nota  haberi  (utapttd  nos)  qni  igitur  di^dbm  habent 

quinarii  notam;  wid  alios  verodrccUum  illuni  quinarii  numeri  indicem,  qui  ia- 

tcrim  pundlo  cramulculo  nullitatem  dcGgnant.  Quod  & Arabum  libri  Manu- 
feripti  tellantur.  Et  quidem  in MSS.  tara  unecis  quam  Latinis  (paulo  vetuftiori- 
bus)  Hgurx  numerariz  minus  adhuc  ad  Arabum  fibris  difierunt,  quam  quibus  ho- 
die utimur.  Qut  autem  ab  Arabum  figuris  lenfim  defiexerioq  donec  adeas  qui- 
bns  jam  utimur  Gguias  pervenerint,  qui  Codices  ManufcriptosGrzcos  Latinomiie 
fucc^ntibus  leculis  exaratos  pervolverit,  facile  pcrlpiciet,  quod  nos  pne  chan^- 
rum  inopia  wpis  exprimere  haud  valemus- 

Atque  hadtcDus  de  ipfis  Ciphris  Ihi  Gguris  Arithmedds:  Icquitur  ut  iplarum 
ufumolbndam. 


c A P.  X 

Figurarum  Numeralium  Valores  ; primarius  fecun- 
darius.  Locus.  Tertodus.  Qphraufus.  Frontones  "De- 
cimales.  Gradus  yifcendentes  ^ Dejeendentes,  inpro- 
portione  decupla. 

SUmi%:  (quas  diximus)  figure  Arithmeticae  vulgares,  omnino  decem:  qna-r- 
rum  valores  jam  explicand|  veniunt.  Prima  o OStUtm  valet,  five  Numen  ne- 
ptionem,  & vulgo  o/uSrn  dicitur : Rdiquae  novem  totidem  nmneros  fignificant/*ryr<- 
[&.J!ptraJ^mfa»thteiiaSo\em-.)  nempe  i Umm.  i 2Ja».  j Tria.  4 Stua-”"»'- 
Hnr.  jr  ^myaif.  6 Sex.  7 Septem.  8 OSh.  p Nnem.  Suntqne  hi  diarum 
vahret  "Primarii,  quos  nctn«  per  le  fignificant.  Habent  enim  & valores  Secta- 
irm,  quos  noB  ^ ft,  fed  iMione  ledis  feu  lod  ubi  leperiuntur,  induunt : Si- 
cut enim  aUnd  <.-(1  <tktr  tmes  dicere,  aliud  obiM  hemines  ; in  & aliud  ell  duas  mi- 
Utei  dicere,  aliud  dus  ^«br,five  duu  atpwriar,  nam  quamvis  in  his  omnibus  nu- 
mens  numeratis  idem  fit,  ( nempe  hmtrnts, ) non  tamen  idem  namens  aumera- 
t*s.  Hic  autem  chanflenuii  vaior  fecundarius  fubinde  mutatur,  pro  naone  Se- 
is  feu  Loci  ubi  reperiuntur. 

Cum  igitur  horum  claraaerum  plures  in  continua  Icrie  coDocantur,  locus  ille  qui  Fiiura- 
ad  dextram  cfifrimts  dtqitur,  qdi  flli  proximus  cft  finillram  vaSca, fecundus  isasxi-,  *- 

&lic^inceps  rcliqni  quotquot  fimt  loci  numciandi  funtUtpofirahisfigunsKSeq,^'’./^* 
dt  4 in  loco  primo,  p in  loco  fecundo,  din  tertio,  & j in  quarto.  Ubi  obiter 
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notandum  eftme  locum  dcxiami  ( iu  charta  velabaco ) illum  dicere,  qui  legentis 
dextrx  o|9pomtur,  &;  eadem  otionc  linillrum  qui  linilb'»::  quod  ideo  ik:io,  quoni^ 
am  vulgatus  iQqucndi  uiusapud  picroique  kripcores  hte  die  Iblc^  neque  ioleo 
qiudcm  ^ recepto  loquendi  more  nifi  coactus  diioidcrc,  ne,  dum  accuratius  loqui 
vclin),  iqinus  intdligar.  Non  ignoro  tamen,  quodliacairauus  loqui  velimus,  ea 
pars  chartx  leu  libri  dextra  dicenda  dict^  qua;  iiUpicicmis  llnillra;  of^mtur,  ii- 
nillra  vero  quoidextrx  ; iupponinir  emmlibci  in4j)c«^Uis  oppolita  iacie  nos  intue- 
ri, non  terga  dare : Atqiic  lunc  clb,  quod  Feciales,  dum  Gentilitia  Scuta  , quibus 
^ iimihanim  lulignia  mlcribunuir,  exponunt,  eam  (cniper  Seiiii  partun  Dextram 
appellant,  qux  mrpicicacis  jfiuilha:  oppoimur;  quia  nunpc  mfpiciens  rem 
<^n  adveria  fronte  luf^niuir  iiuuen.  Verum  cum  apud  alios  ailus  ut  plurimum 
mos  loquendi  obtinuerit,  eum  vulgo  loqiundum  die  duxi;  ackioquc  ( ut  alii,  llc 
ego)  eam  inipeclxchanx  dextram  appello  partem,  qu<e  mlpicicntis  dextra  ob- 
jicitur ; ideoque  liguram  loco  primo  pofiiam,  ad  dextram  poni  dico ; qux  ve- 
ro in  fecundo  loco,  illam  dico  quxproxuna addi linillram  verfus  ; & lic  dein- 
ceps. 

In  primo  quae  occurrit  loco  figura,  tot  Unitates  numerat  quot  ipfius  valor  in- 
rinwvtf-  dicat:  qux  in  fecundo,  tot  Decades : qua:  intento,  tot  Centurias : qux  in  quarto, 
tot  Millia  i qiix  mquinto,  tot  Dxades  Millium;  m Icxto,  tot  millium  Centurias:  in 
fcpiimo, toties  millena  millia,  icii  tot  Millioaes,  (prout  nunc  apud  nosdici  IbJei: ) 
octavo,  tot  millionum  Decades : innono,  tot  Millionum  Centurias:  in  decimo, 
fot  Millionum  Miilia,  leu  millies  millena  millia  : Sc  Ik  dcinccps,  pro  lingulis  lo- 
cis, continua  proporuone  decupla  valorem  fcmpcr  augendo  : prout  iplam  aumc- 
1*0^111  dirpofiiionem  live  ordinationem  , in  dcciipia  proportione  procedere,  iiipra 
didtun)  dt  Et  hac  ratione  numerus  his  charat^ribus  exhibitus  di  A///^c 
JiXcaitiiquinfttagmta^JeXy  unum  Jcx  CautmiiCy  'luinqui 'Datuies^  ^ 
tnfu^r  Unitiites.  Atque  hunc  figurarum  v:doremyfai//<iiw  ww  appello  ; quu 
nempe  ex  Itdc  leii  loco  ubi  reperitur  confurgit. 

Ttrtodus  Sed&  ipfi  etiam  Loca,  quo  melius  incdligamur,  pnefertimubi  plura occur- 
fW.  rum,  mTeiio*i<ir  dilfingui  folent:  Ita  iKmpe  iit  nia  priora  loca  minima  primara 
periodum  conliituant;  tria  proxima,  Iccundam;  & lic  deinceps,  lingulis  periodis 
tria  loca  aflignando.  Has  autem  jxriodos,  ( ubi  lalicm  plurcs  occurrunt,  ut  m 
grandioribm  nomcris, ) pleriqtre  vcl  pundtuhs  fuprapolitis,  vclalia  ad  hbitum  dr- 
Itindionc,  diftingucrc  Iblcm,  quo  promptius  numerus  proferattir. 

Periodus  autem  prima  (/w/<r/c/ denotat ; Tecujjda  denotat  Millia  \ tertia  vero 
w/AVi*  lic  deinceps.  Ut  enim  locus  locum  fuperat  proportione  decu- 
pla , lic  Periodus  Periodum  proportione  Millccupla.  Erit  igitur  numerus  dic 

2468013^-9,  jtc^efierendus;  his  mtlls  ^ qua^ingenta  fixa^mta  :flo  MiUv.mSj 
{^lhstSl^lie>ia'‘i9i^ia)  tictUcim  Millisy  qumgetiiajepfMginta 'novem.  Et  codem 
proriiis  modo  de  NuuKris  afiis  omnibus  judicvidum  di;  t^m  ufiiimmKrus  datus, 
di  fuischaraclcnbus  defcrlbciidus'f  quam  ubi  eharailercs  propoliti,  1'unt  fuis  no- 
minibus explicandi : Eadem  enim  utrobique  di  rauo. 

. . Ubi  notandum  di,  quod  circeUus  ille  o,  ( vuIgo  didia,  quam  c(Tc  uullt- 

uunJ-  noum  fi\pra  dixiinu^  ) quimivis  per,. le  nihil  fignmcct  ubicimau^ponatur , 
/itath  ( perinde  enim;  cftfive  nullas  Unitates,  fivciiullas  D^adas,  five  nulIasXcnturias, 
9otj.  jiullavc  Millia  dicamus ; nihil  enim  uccum^c  pooimus : ) Non;rcdundai  umen 
aut  nulli  inivit  ufui,  ied  necef^rio  adlilb^r  uc  locum  faltein  lua  prxfcntia 
. compleat;  ui^c^gurx  oimics  in  locis  fpperipribus  politx  juitum  luum  valorem 
obtineant.  ;^crU  gratia  ; li,  ia  numero  proxime  appofito,  34^8013179,  dccllct 
circcllus  fexto  (^oexira)  l^opofiuts,  adjunda  figura  8 numeri  o«^ionarii,  non 
Icptinio,  dict  loco  ; .a^quc  non  oc^nidlcna  miiii^  fed  Iblum  obiin- 

genu  millia,  figmficaict ; atwldcrode  icUquis  jMdicanduiudIec ; nempe  figura  C 
non  oblayp  ( uc  nunc  ) fea  Icpiimo  ioco,.&  ^ obiavo, ‘2  nono;  a£oquc 
eanim  valores^euplo  minores  ellcnt.  Sic  1 IJnufn  fignificat,  ( quia  primo  loco;) 
IO  Unam  tieeatJem^  ( quia  1 dl  loco  fecundo,  & quamvis  adjunira  ciphra  o per  ic 
^ > nihil  lignilicet,  hoc  tamen  prxflat  utfigura  1 fitjani  loco  fecundo,  qiuc  fccus  eOct 
prmio : ) ICO 4/w4w &c.  Sivero  lodt  fuprcinis  poni^mur  ciphrx, 
nulli  prorfus  funi  ufui,  nullius  iaiccmnccenitatis,  fcd  redundant  prorfus;  untun- 
dem  cnini  iigmficantocoi,  coi,oi,  i.  Fjeri  qujdcmnottrninqijam  poteflm  Ele- 
gantia: 
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gantise  gratia , vel  quo  nuroerorura  fuppiitandoniin  collatio  coramodior  fiat,  fi- 
quando  fumrax  varix  line inunam contrahendx  ( ucm  exemplo  appolico,) 

librx.  fblidi.  denarii. 
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aut  alia  aliqua  leviori  caufa  accidentali^  ejufhiodi  redundantes  ciphrx  fcriban* 
tur;  fed  taniundem  (ignificant  adiproriusabdlent.  Atque  hinc  efL  quod,  licet  in 
hac  numeroriini  notatione,  per  notas  has  numerales,  hujufo;  circelli  Uve  ciphrx 
vius  iit  neceilamis,  quia  valores  notarum  pro  radone  loci  ubi  reperiuntur  augen 
poiTum  aut  minui:  Ubi  tamen  per  Literas  Alphabeiicas  numeri  Icribuntur,  qua- 
rum valorconlhns  elb&  immutabilis,  (prout  apud  Latinos,  Grxeos,  Hebixos, 
aliuique  antiquitus  Heri  diximus, ) hujulroodi  notx  nullus  omnmo  elb  ufus,  unde  & 
nullam  excogitarunt:  Nam,  verbi  gratia,  M D,  HgniHcant,  iivc 

alii  fequantur  muneri,  live  non. 

Atque  hadenushamm  Figurarum  Numeralium  ordinariam  ieu  vulgarem  Nota- 
tionem, ieu  ( utloquuntur^i ) Numeradonem  explicavi,  prout  nempe  ufu  fre- 
quendori  iblent  occurrere : ita  nempe  uc  Locus  jui  dextram  uldmus,  vel  (ii  libet) 
pritntis,  qui  & omnium  infimus  efb,  Icmper  habeatur  pro  uniutumLoco. 

Rccenuores  vero,  qui  de  Iraff  mubus7)ecimahbus  ( ultra  quam  Priores 

{olebant  Arithmetici, ) non  modo  quotlibetfupra  Unitatum  locum  afccndentia 
niUrorfiim  Ibpponunt  Loca ; fed  & edam  mfra  Unitatum  locum  loca  quotlibet 
.Dcfccndentia  dextrorfum  imaginantur,  quU)us  frMones  ( ut  loquuntur  ) 
ntaUs  fcnbantur. 

Ut  hoc  autem  melius  percipiatur  ;fciendum  efl  quemlibet  loaun  ad  Hniltram  pro- 
grediendo antecedentis  ad  dextram  decuplum  valere,  ut  fupra  declaratum  e(t ; contra 
vero,  quemlibet  dextrorfum  procedendo  valere  antecedenusfiibdecuplum.  Quoniam 
nempe  decem  Unitates  conltituunc  unam  Decadem,  & decem  Decades  unam  Centuri- 
am, decem  vero  Centunx  unum  MiUc,  &c.  (fituihorfuro  procedendo  : ) igitur  vice 
verfa  (dextrorfum  procedendo)  unum  Miik  continet  decem  Centurias,  & una 
Centuria  decem  Decadas,  una  vero  Decas  decem  Unitates:  Atque  hic  vulgo  fiftiiur 
iicque  ulterius  dextrorfum  proceditur,  quoniam  Unitatum  locus  llipponitur  inH- 
musfive  ad  dextram  ultimus.  Si  vero  libeat  plures  adhuc  dextrorfum  locos  afhg- 
nare  infra  Unitatum  locum  cenfendos : eodem  quo  prius  modo  procedendum  em, 
nempe  Quxlibct  Unitas  continebit  decem  ejulmodt  partes  feu  quantitates  (proximo 
dextrorfum  loco  numerandas  ) quarum  decem  conllituam  Unitatem,  hoc  eft,  qux- 
libct Unitas  continebit  decem  partes  decimas ; &,  eadem  ratione,  quadibet  pars  de- 
cima continebit  decem  partes  centefimas ; & quxlibet  centefiraa  dkem  milleiitnas ; 
&Gc  deinceps  : idcoque  quxlibet  Hgura  loco  infra  uniutes  primo  polita  deligna- 
bit  tot  partes  decimas  \ quxlibet  fecundo  totidem  centefimas ; & quxlibet  tertio 
infra  unitates  loco,  tot  i^tes  miliefimas  defignabit  ^ & fic  deinceps  quoufque  libet. 

Exemplum  tflo  hic  numerus  i ( nhi  prxter  integrorum  numerum 

jSZp9  adjunguntur  partes  dccimales  iTfV ) F^ura  p,  unitatum  loco  polita , fim- 

S citer  ffovffn  ( fcu  Umtates ) daignat : figura/,  qux  ad  finiffram  eft , 

taagin/a  ( hoc  ell,  jeptem  decades^  defignat ; at  oux  ad  dextram  feptem 
( feu,  paUs  deamas  ^ innuit:  Item  ^ ad  finiftram  quingenta  ( feu  quinque 
anturias^  figniticat;  aty  ^AAtJXrxoi  quinque  partes  centefimas  (quinque 
fiifM  ) fignihcat : fic  & 3 ad  finiftram,  tria  nuUia  denotat ; ad  3 ad  dextram,  tria 
; fcu  tres  partes  miliefitnas.  Adec^ue  totus  ille  numerus  3 y/pjTvt  deno- 
tat ter  nulle  quingenta  Jeptuaginta  integra,  & infuper  ( •)  partes  deci- 

mas, 5" centefimas,  &3  millefmias,  feu  ) 7f3  partes  miliefimas  : (nam  yo panes 
miefimat  tantundera  valent  ac  e partes  centefitfue\  & 700  partes  millefima:  tan- 
tundem  ac  7 partes  dechtue  ; aacoque  coniimftim  3 partes  miUefima , untun- 
dem  ac  7 decima,  s centefima,  3 millefima.  ) Figurx  autem  lUx  poft  uni- 
tatum locum  appofitx,  ( qux  partes  feu  FraSiiones  Decimales  expnmunc ) fiint 
ab  integris,  interpofito  punbtulo  vel  feparatrice  linea,  difterminandx  ; ut  innotefeat 
Uniatum  locus,  & confequenter  reliqui  um  fupra  quam  infra  locum  Unitatum, 
unde  tam  lingularum  notarum  quam  totius  Numeri  valor  xftimaiidus  eit 
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Gradia  His  iu  explicatis  \ mihi  quiJun  omnmo  commodiun  videtur,  fingula  mimcro- 
rum  loca  licdiitiAgucrc,  u4  mIico  Uimaium  loco  iDdiifcremer  live  adaio:nlum 
^■^"‘^fiveadddccnfum,  1 m qui  dc  (juati  uinulquc  communis  terminus)  loci  reliqui 
( prout  ^radatim  vcl  augentur  vd  diminuuntur  )0'radts  dicantur  vei  j^jcendoites 
vd  'DtjccfidcnUs.  Ita,  in  mimcro  propolito  if7\<f\?sh  pixier  ligurain  9 unita- 
tum loco  collocatam,  accedunt  ^cendaites  ( primus,  llx^indus,  tertius ) fi- 
nxllror/iim  computando,  & totidem  *J^f[eadcntes  Dcxtrorluni.  Adeoque  fi  gra- 
duum Alcendentium  indices  pouanuir  1,2,  j,  &c.  erum  c contra  dclcendcntium 
indices — 1,-2, — 5>^- vcl7,  r/f)  Atque  hoc  fignilkatu  graduum  Afircn- 
dentium  & Defccndenmtm  deince|K  fadiirus  Ium  raennonero.  9. 1.  T.  T f. 

* AKjucluec  de  Figuris  Arithmeticis,  juxta  continuam  pro-  SS7\9\7Si 
ponionem  decuplam  dixille  fudiciat. 


CAP.  XI. 


Gradus  ^cendentes  ^ T)ejcendentes  in  quacunque 
proportione,  y^lgebne  fundamentum.  Toteftates  Ab 
gebrica;  cum  Geometricis  dimenfwnibuc  comparantur. 
Earum  appellationes  ^ cbara&eres.  ‘Poteflates  illa 
per  Gradus  Aritlmietkos,.  quam  per  Geometricas  di- 
menfioms,  aptius  e.xplicantur.  Algebrica  notatio  ulte- 
rius traditur.  Algebr /e  veterum  ^ Recentiorum  df- 
ferentia.  Utrmjque  ufm  exemplo  obtenditur. 


decupla  ubique  gentintndifpoGtos,  efle  , Gipe- 
jifcen-  rius  di.ximus  ; atque  huic  dillributioni  aptatas  dfc  vulgares  notas  five  figu- 

i*as  Ariihmencas,  eanimque  lops  fim  gradus  tam  alcendentes  quam  ddeendentes. 
r 2»  Sed  & monuumis , quamvis  aliam  proportionem  in  difponcndis  Numeris  affiimi 
tium  autetiauinum(  ubi  opus  eft)  polle.  At  quxeunque demum  adhibeatur  pro- 

fderatio  p^rtio,  modo  cu  continua  lir , eadem  omnino  erit  Graduum  ura  Alcendentium 
eadem  ejf  qtiam  IXlcendentuini  confidcratio  atque  in  proportione  Decupla. 
in  alia  Excmpli  graiw.  Si  exponantur  Unitates  vr^intijhptem ; conihtuunt  illae  ( ut  pa- 
^uahhet  tct  ) in  pToporiione  dccnpL»,  dms'DtKodes  ctm  feptcm  rcftduh  Unitatibus  \ idco- 
VZ'  flue  m gradu  primo  alcendente  (qui  decadum  locus  di:)  ponenda  eft  figura  2 
mna  )n  C pfop^^»’  decades,  ) & ( ob  rdkluas/i^rewj  Unitates  ) in  unitatum  loco  Hfiuni 
Desufla.  7'  Ut  27  «primant  vianti feptem^  ams 'Decades  cum feptern  injuper  Unrtatl- 

bns.  Si  vero  eadem  unitatum  multitudo  in  prmxirtionc  «quadrupla  dilponacur'; 
emerget  9^termmtrm  unus,  &Duo  inluper  fimpltces  '^aterwonesy  ctmi 

Tribus  rdiduis  Unitatibus  ; monenda  igitur  ( quoad  hanc  proporaonem  ) in  grndu 
fecundo  alcendetuc  figura  i,  ( qua  quatemionum  quaternio  unus  defignetur ; ) & 
io  gradu  alcendente  primo  itota  2,  (propter  dms  quatemiones  fimpliccs  :)  & de- 
nique ( propter  tres  refiduas  unitates ) in  imitaturo  loco  figura  3 : adeoque  i,  2,  3, 
exhibebunt  mmn  fua/trmonem  fftadtnpbmy  Jimjikes  fnaiernmeSjCfjK 

^7  = 3 * 3 * 3 . w, 

j A."  ■ ■■  ’ * 

9—J^i  S^  = 3*3  9=}>^h 
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tubus  mfaper  uHittttjhfiSj  feuqumt  cmtundcmdt,  v%iutifeptem.  Si  denique  pro- 
ponionc  tripla  dilpoaantur  : emerget  prsecilc  tnnmffm  triplicatorum  ternio 

unus : 
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unus:  ponenda  igitur  cit,  loco  tertio  aicendoue,  Hgun  1 ; dcin  rdiauis  ciphra 
icu  o,  quia  nullus  lupcrdt  innuendus  vel  tcrniomun  ternio,  vei  ternio  un)plcx,vci 
etiam  unitas,  horum  igitur  loci  ciphris  erunt  Tupplcndi ; ut  undem  1, 0,0,0. 

( juxta  continuam  proportionem  mplam  ) exhibeat  prxede  utmm  tennonwn  tri- 
pitcat<ntnn  un  nnnsm^  quod  untuodem  clt  atque  ^^mtt  Jcptcm.  £t  paii  modo  de 
alia  quavis  proportione  dicendum  cUct,  Hoc  dfc, 

, decupla,  2,7, 

I n proportione  ^ quadrupla, 1,2, 5 ^ tantuiidcm  valent. 

Ctripb,  i,o,o,oi 

Paritir  dicendum  dl  de  gradibus  Ddcendemibus.  Nam  in  proportione  qua* 
drupla,  cm  gradus  ddccnocns  primus,  §!^tfl^^ra»/Trm\ocui’y  fecundus  vero,  fua- 
ih  utitum  tjmaranUs  continebit,  &c.  In  proportione  tripla,  em  gradus  dcitxndcns 
primus,  trientum  locus  ; fecundus  vero,  h tentum  trientes  continebit;  ternus,  rrr- 
entum  trientes  trije^os  ; Kc  lic  deinceps  m infinitum  dclccndendo,  &ut  ex  alia 
pane  in  infinitum  proceditur  alcendendo.  Hujulce  rci  exemplum  (aus  inltgne 
mliun  occurrit  in  irai^tionibus  ( ut  loquuntur  ) Afironomieis ; ubi  integra  imcl* 

Lguntur  dividi  in  ^urtes  Icxagclimos  dc  icxagdiinarimi  lexagdimas  6x.  hoc  elf. 

Minuta primajecunda,  tertia^6x.  od  dextram  delcciuicndo ; dc  contra  ad  liiiillram 
alcendendo  colliguntur  in  Aggr<^au  Sexagccupla,  & Sexagecoplorum  Scxagccupla, 
(\\J^x\ocA\vxti  Sexagena  ptimajecuii^a,tatuij^\  hocUKxio. 

...»  ® ,t„  * 

2y,  if,  I.  ly,  2y,  36,  ubi  quilibet  locus  valet  Sexagecuplum 
loci  libi  ad  dcxirum  proxmii,  & contra  fdxageiimam  partem  illius  qui  fioi  proxi< 
mus  df  ad  iinillrotn.  Qiiod  autem  vulgo  ht  m ratione  Decupla,  dc  m fradUombus 
Aifronomicis  in  Scxagccupla,  poieit  & in  alia  quavis  rauonc  heri. 

His  Ita  explicatis;  monendum  duco,  Uuiverl^i  Artem  live  ..4^* 

hoc  uno  quali  fundamento  niti : Atque  fi  hxc,  qux  de  Gradibus  ( in  quacunque  lettra 
ratione  Aiceiidenubus  & Defeendemibus ) diximus,  latis  intclligamur ; magnam/"*^**’ 
exmdc  affulgere  lucem  ad  ToteHates  (quas  vocant)  Atzehrkas  inteiligcndas, 
rite  traifbndas.  Nam  revera,  quod  nobis  nunc  df  ^aaus  ( live  Ateendens,  live 
ptimus■^jea*ndusytertttssy  dcc.  illud  dt  Algebrilbs  I^itus^  ^^uuh'A- 
SMn^CttkuSy  &c.  vel  Totejias  prmiuJecMikayterttHy  &c.  eum  hoc  tanKii  difcrimmc: 

Quod  lUi  per  plurium  dimeniiouum  Geometricarum  ru{^lidonem  conantur  cx*^ 
plicare,  nos  inter  Arithmetica:  lines  continemus : vd  eeiam,  fi  m materia  Geone- 
uica  velimus  illud  offendere,  poflumus  illud  per  Quantitates  Homogeneas  (nempe 
vel  per  foias  Imcas,  vcl  per  lolas  ruperiicies,  vd  per  ibU  coi  pora  ) prjrlfarc,  quod 
aUi  per  Hctcrogencas  ( nempe  per  Imcas,  & fiiperficics,  iiiiiiilcum  Iblidis,  wil^ 
que  euam  plurium  adhuc  dimeniionum  unagmams  quantitatibus  cumpxcaias  ) pix- 
iurc  iaugunt.  Hoc  autem  cum  olim  vel  ignorabant,  jvd  non  iiitts  attendeb^, 
vclfonc  dilTuuub^n^adeoqueo<a:u^bancAlgebinx  Veteres;  coadi  luere  multa 
lpee'iaUccr  de  Lineis,  dc  Hanis,  & dc  Solidis,  trarLre  & demoiilfraie , qua:  regiius 
( & quidem  facilius  ) demmicris.  ( vcl,  U libet,  dc  Rationibus  ) generaliter  dlenc 
& tradenda  & de-monllranda  ; qux  deinde,  ubi  opus  diet,  ( fivc  mrc  Geometrica, 
five  in  quavis-^alia)  l^ialitcr  diene  accommoda  uda,  non  minus  quam  jcfiqua 
Arithmetica  tota,  autem  ilii  ad  Quantitates  Geoinetncas  ( pouus  quam  Anth* 
mcucas  ) & quidem  Heterogeheas  ( pouus  quam  Homogeneas  ) confugerint ; nui- 
laoi  ego  rattouun  video  vcniiimliorcm,  quam  quod  Arithmeticorum  Unum  ( non 
vero,  ut  opomut,  Nutlum)  QwtaTuuBo  GeometrKO  comparabant ; adeoquenoii 
animadvertebant  quo  pado  poOem  AmhmetKe  illud  exhibciv  quod  m Geometri- 
cis obiervaveranc : aut  etiam  fortafie,  quoniam  Elementa  Geometrica  pro  tonus 
Mathdcos  baii  reputabant,  putabam  etiam  Arithmetica  omnia  co  re-digcnda  dl^ 
seque  dc  horum  veritate  mciius  conltare  polle  quam  li  inde  comprobemur  ; cum 
umen  revera  res  Arithmcticxaitioris  iint  dc  magis  ablfnu^tx  naturx,  quam  Geo* 
metnex ; dc  v.  g.  non,  quia  tmeu  htpedahs  bipedali  addita  jacit  quadtipeaaieniy  ideo 
4W  ^ duo  faemnt  epiatuor  ; f^  potius,  quia  hoc,  ergo  iliud.  Totum  autem  hoc 
quicquid  clt  negotu  rodius  percipietur  poUquam  Notationem  live  Numerationem 
Algeoncam  ( ut  loquuntur  )leuCoiUcam,  cjufquc  originem,  explicavero:  Quod 
jam  tacturus  Ium. 
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De  Notatione  Cap.XI- 

Obfervarunt  illi  ( qui  numeros  Coilicos  ordinarunt ) ex  principiis  Geometricis, 
quod  ii  UncA  aliqua  ad  libitum  adumpta  ( ^ta,  trium  pedum  longa ; ) ducatur  in 
k,  ( hocefi,  ii  tantum  extendatur,  live  moveatur  direde  in  latum,  quantum  dl 
in  longum  extenli^  ) det  ^iMuiratmi^  cinus  Latus  erit  linea  adumpta : d 
Q^dntum  hoc  ducatur  in  Tuum  Latus  ( hoc  ed,  ii  tantum  extendatur , feu 


vero 

mo- 


veatur direile  in  altum,  quantum  cfi  vel  in  longum,  vcl  in  latum  extenfum  ; ieu, 
quod  perinde  dl^  ii  altitudinem  acquirat  Latens  longitudini  xqualem)  fat  Qf- 
busy  cujus  itidem  latus  erit  adumpta  linea.  Obidrvarunt  deinde  Aream  leii  magni- 
tudinem Quadrati  invdbgari  multiplicando  numerum  latens  in  feipfum  ; ( ideo- 
que  cum  latus  Iit  trium  pedum  loi^icudine  ; quoniam  ter  tria  funt  9,  continebit 
Area  Quadrati  novem  p^es  quadraticos : ) Item  ii  Arca  quadrati  multiplicetur 
in  fuuro  latus,  emerget  magnitudo  Cubi,  ieu  potius  multitudo  pedum  cubicorum 
in  cubo  contentorum ; ( adeoquedarea  quadran  p,  multiplicetur  per  lacus  5,  pro- 
dibit numerus  27,  qus  ed  magnitudo  Cubi,  leii  multitudo  pedum  cubicorum  in 
in  illo  cubo  contentorum  cujus  latus  ed  tres  pedes  longum.  ) Hxc  autem  invicem 
comparantes,  quoniam  Hgura  quae  ex  latere  m leipfum  du6lo  emerat,  ^mLratum 
dicitur,  & qux  emergit  ex^quadrato  in  lacus  du£lo  Cubus  dicitur  \ ideo  & produ- 
£lum  ex  numero  inleiprum  muldplicaco  numerum  appellabant  (qui 

quadrati  Aream  quodammodo  repnel^tat ) cujus  Latus  dve  Miubcem  ap^ia- 
l^c  numenun  illum  qui  fic  erat  in  (e  multiplicatus ; & produdtum,  ex  multipli- 
catione numeri  quadratici  in  fuum  latus  feu  radicem,  appellabant  numerum  Cubt- 
€umy  qui  & aream  leu  magnitudinem  Cubi  quodammodo  reprxlcotac.  ( Atque 
hinc  ia^lum  die,  credo, quod  numerum  hunc  m illum  ducere  figmiicet  ac  nu- 
merum hunc  in  iUum^  feu  per  illum,  multipbcm  e.  ) 

Quamvis  autem  animadverterint , Geometrice  in  Csd>o  Gdendum  ede  ( utpote 
qui  tres  dimenliones  Geometricas  habeat,  longitudinem,  latitudinem,  & profundi- 
tatem j nec  plurcs  fine  in  rerum  natura  pqiTibiles  ) adeoque  cubum  in  fuum  IJitus 
duci  non  polle : attamen,  aun  nullum  eiufmodi  terminum  Arithmeticis  Multipli- 
cauonibus  poni  viderint,  quin  ut  poflit  Kadix  feu  Numerus  lateralis  in  conunuos 
produdos  quoiiique  liba  multiplicari ; ideo  & Numeros  Ftgunuos  ( quos  vocant ) 
ulterius  continuandos  putabant,  quos  qiiatuor,  quinque,  aut  etiam  plures  di- 
menfioiies  fiit^nunc  continere ; cofque  ^^dratopiadratieos , Surdefolidos  ^ 
draticubos,  ic.  nominalxmt^  appellationibus  Icilicectanquam  ex  Geometru  mu- 
tuatis. 

Nonnulli  ( praclertim  Itali  ) pro  quadrato^  zertztun  vel  cenjtmt  dicunt,  & Zenzi- 
zenzumj  Zeitucubumy  &c.  pro  uuadrattquadrato>  fuadraticubo,  {\cXmiadrato  cu- 
bi) &c.  itcm,  pro  dicunt ; unde  & Regulam  Aigebne,  Ke^ulam  rei 

cenjus  ( hoc  reguLun  Radicis  & Quadrati,  feu  Zenii)  appellant ; item,  pro 
UMrum'  Italice  dicmir,  licut  Gallice  cboje^  • ) unde  hi  nii- 

rocri  Figurati,  CoJJici  vocantur;  & regula  Algebrse,  regula  cojdy  leu  c^y  ftu  coffi- 
ca\  fic  charaSler  es  cojjkiy  operationes  cojjka^y  &c.  dici  iolent.  Alii  fimplicius  ( & 
forte  mdius  ) pro  Radsccy  ^^adraiOy  O4hoy  ^adratojmdratOy  ( leu  BtquadratOy  ) 
Surdejolidoy  ^^^adr  ato  Cubiy  StadejohSfecundoy  ^adi  atiquadratijuadr  atOy  Cubo  cu- 
biy  ^t^tadrato  jurdejoltdiy  ^defolido  terthy  &c.  dicunt  ‘Rotejiatem  pnmam  y Jecun- 
damytatiamy  quartam,  6cc.  pro  numero  dimenlionum  qux  inibi  intdliguniur  con- 
tineri. 

Sed  & bilix  potdlatibus  leu  numeris  figuratis  fuos  Charadcrcs  aptatos  habent , 
quibus  indicentur.  Aliqui  mjatuor  initialibusltteris  R,Q,C,S,  innum  Radicem^ 
^^tadratum,  Cubum,  Studefoudum  \ vcl  etiam  pro  H,  (cnbunt  N,  hoc  clt  Ntune- 

ittm  • 
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Gap.  XI.  AlgebricAj 

rittfi  : Alii  charadUribus  hU  utuntur  2g  2^  qui  cx  literis  raif /'oriuntur,  & in- 

nuunt Zs»JumfCMhw»fSutt^eJoIj^um.  Alii(  faltera  poli  Franafiumtk  Ftcia, 
qui  Aritltmeticani  ut  loquuntur,  vel  primus  omnium  imroduxic,  vcl 

laltem  admodum  auxit ) pro  quamlibet  ad  placitum  Alphabeti  lueram  ad- 
hibent, ut  A,  ejuique  reliquas  potclbtcs  adjuni^lis  literis  ^ &r  innuunt  uc  Aq, 
AcyAqq,&c.  pip  4/0,  &c.  cx  radice  A:  Atque  hac 

no^tiunc  utitur  U.  Anglus,  in  ipiius  C/avi  Mnthematica  ^ quam 

( aliqi^ndiu  antea  conlcriptam)  Anno  1631  primo  edidit,  & deinceps  aliquoties 
iceraviL  Polleuni  ( vel  ctxltm  circiter  icmjxjrc  ) D item  Anglus,  Ma- 
thematicus eximius,  m ipiius  jAioljfika  ^ axi^  quam  poli  ipfius  obitum  edidit 
D.  «er«i,  egregius  &iple  Mathematicus,  anno  item  x ($31  ) litcrisalphabcti- 
cis  ad  placitum  allumpiis,  &;  toties  iteratis,  quoties  potclbs  indiata  podulavcnt , 
dcfignat,  puta  u^aa,  aiut.,  aaaay  &c.  pro  Radice,  Quadrato,  Cubo,  Biquadrato,  &c. 
Denique  D.  des  Cmtes^  & poli  illum  alii,  litenrum  Ixjx:  iterandarum  txdium  ti- 
mentes, radicem,  ut  prius,  qualibet  Alphabeti  litcra  defignant,  & ipfius  reliquas 
potcilatcs  ruljxnlis  notis  mimencis  (pro  numero  Gradus  icu  Poielhtjs ) defignant, 
ut  4,4*,  4’,  6x.  Quorum  fpcciraai  in  fubjuntlo  Schemate  intuendum  expofui. 

f Totejlas  Jht 

Nomina.  Cbara^eres.  gradus. 


r 


Radix 

2e 

R 

A 

a 

a 

1 

Quadratum 

CL 

Aq 

aa 

rt» 

2, 

Cubus 

■e 

c 

Ac 

aaa 

3 

Qiiad.  quadratum 
Surdclblidum 

09 

Aqq 

aaaa 

a* 

4 

s 

Aqc 

&c. 

ai 

S 

Quad-Xubi. 

QC 

Acc 

«6 

6 

2™  Surdclblidum. 

1>S 

Aqqc 

4t 

7 

Quad.  quad.  quad. 

099 

Aqcc 

«» 

8 

Cubi  cubus 

cc 

Acce 

ti9 

9 

Quad.  Surdelbl. 

w 

QS 

Aqqcc 

at-* 

IO 

Surdcfolidum 

C]ti 

cS 

Aqccc 

4“ 

1£ 

Quad.  quad.  cubi 
4"'  Surnefoiiduni 

VVE 

m 

Q9C 

, dS 

Acccc 

Aqqccc 

4»^ 

4’* 

12 

-r’ 

Quad.  2‘  Surdelbl. 

Q.bS 

Aqcccc 

a'* 

14 

Oibus  Surdelbl. 

Vii 

CS 

Accccc 

4“ 

Quad.quad.quad.quad. '^a^WQQQQAqqcccc  ^ 1^, 

&c.  , 

Notandum  autenx  cll,  quod  in  grandioribus  poteftatibus  ( qux.l^pe  quartam 
fequtmuir  ) non  eodem  apudomnes  modoapp^tiones^taniur. 
eirattxubus  apud  non  paucos  Ggnihcat  Slf*aaati  cubusiiy  leu  Cubi  fu^afwtty  adeo-‘ 
e\\xzj)olesiaiem  fextamy  ( qux  ex  cubo  in  Iciprumdu^o  emergit , vcl  ex  quadrato 
cubice  multiplicato,  hoc  ed,  in  Icipfum  bis  du^lo;)  atque  in  liac  fignincatione 
appellationes  quas  inSchematcappollii  intelligendae  ium,  atque  huic  cbngruunc 
pnma  <St  lecuoda.  chara^erum  lenes : At^e/<c»j  (&  quiillum  hacin  re  ieqiiun- 
fur,  ut  & ex  veteribus  Diophantus,  ) per  iateliigum  potdtatem 

qmmam,  qux  cx  Quadrato  in  Cubum  du4lo  emergit adeoque  veterum  Surdejoh- 
<das  ( primos  ) ilie  Quadrato-cubos  vocat  \ ( Sc  eadem  analogia  reliquarum  potcl^- 
tum  nomina  Ibrmat,  adeoque  {urdeiblidorym  appellationem  omittit ; ) cui  etiam  potefij- 
uoroenclaturx  conveninm  ipljus  charadleres,  (qui  in  chara6lenim  tertia  lerie  ha-  tftAlge- 
bentur  ) (&  qui  illum  imitantur  ) veterum  potius  noracnclaiunm  refu-^«^"*e-  ^ 

mit ; ipiius  vero  chicra^eres  ( quinta  ferie  pofiti ) utrivis  xque  conveniunt,  cum  Ib- 
lummodo  potdbuuai  ordinem,  feu  numerum  dimenfionum  innuant,  adeoque  nii- 
nusdubix  figniHcationis,  & errori  minus  dmoxii  Quibus  conibrmes  funt  (Char- 
teiianis  priores ) /rVrio// chara£lere$,  quaru  lerie  politi.  fnamfer 

Quod  aurem  alii  per  vams  dtmenliones  Geometricas  explicarunt,  ego  potius  per  Geem- 
gradus  Arithmeticos  explicandum  cxillimo,  adeoque  extra  campum  Arithmeticum 
non  excedendum.  Idem  igitur  nobis  cd  Gradus  afietidens  fnhnus , fecunduSy  ta- 
f/usy^  quod  illis  RadiXySifMdrafwnyCubuSfiicc.  Prout  enim,  apud  Ulos,  quoties 

in  fur. 
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yd  De  Notatione  Cap.XI. 

in  Radice  comlnetur  Unitas,  toties  in  Quadrato  Radix’,  todefque  in  Cubo  ^uadr»> 
# tum  iupponitur contineri : (ic&nobis,  t\\\Wi^  \nQadu  jfjccndcnte prmo  comi> 

netur  unitas,  toties  m iccundo  primu^  & in  tertio  feamdus;  & fic  deinceps.  QiK)d 
autem  de  gradibus  fupra  unitatem  Af«ndemibus  didum  cU,  etiam  de  gradibus  in» 
fra  Unitatem  Deicenoentibus  elt  inteUieendum.  Sicut  emm,  ubi  Radix  dt  tmi> 
ute  major,  iingulx  poteRates  gradatim  Afcendtmt : ita  ubi  i^dix  dt  unitate  mi< 
nor,  gradatim  Deiccndunc.  Si  vero  ipla  Unitas  lic  Radix,  nc<|ue  Aicendunt  neque 
De/nadunt,  fed  & potcfhts  unaquseque  cll  etiam  Unitas ; nam  Unitas  in  Unita- 
tem quotie^nque  Multiplicaia,  manet  Unitas.  Mallctn  autem  per  varies  Gra- 
dus Axithmeticos,  quam  per  Geometricas  Dimensiones,  rem  explicare  his  de 
cauCs. 

I'*  Quia  univerfa  Algcbra  eft  ^'ere  Arithmetica,  non  Geometrica ; ideoMc  po- 
tius Arithmeticis  quam  ^ometricis  principiis  ex’plicanda.  Quamvis  enim  Geome- 
trica roidu  Algebricis  principiis  vd  inveniantur  vcl  elucidentur,  non  tamen  inde 
fequitur  Algebram  elle  Geometricam,  aut  quidem  Geometricis  principiis  nixam, 
( prout,  qui  lic  procedunt,  videntur  imaginari, ) fedob  intimam  AnthmetkscGeo- 
merriatque  aBinitatcm  illud  evenit,  aut  potius  quoniam  Geometria  Iit  Aiithmetic» 
quafi  lubordinata,  adeoque  univeriklia  Arithmetices  edata  rebus  luis  l^xrialicer 
applicet  Nam,  iiquis  Irneam  tripedalem  bipedali  additam,  lineam  quinque  pedes 
long^,  conlhtiiere  affirmet  eo  quod  numerus  binarius  & ternarius  addiu  efiicianc 
quinarium  ; non  eapropter  calculus  ille  Geometricus  tlt,  lol  plane  Arithmeticus, 
quanquam  Georoetricx  menfunc  fliblerviat : ell  enim  allcrtio  lU^  de  arqualitatc 
minieri  quinarii,  cum  numeris  binario  & ternario  conJun£lis,  aflcrdo  generalis, 
quibufeunque  aliis  rebus  non  minus  quam  Geometricis  applicabilis ; nam  & An- 
geli duo  & tres,  fint  Angeli  quinque.  Atque  eadem  omnino  rado  eft  opetaemnum 
omnium  five  Arithmedcarufn  iive  rpeciatim  Aigcbricarum ; qux  ex  principiis  ma- 
gis generalibus  procedunt  quam  ut  GeomeuricismcnTuradonibus  relbingancur 

2^  Quia  Potdtates  Algebriese  non  raro  aliius  aicendunt  quam  Geometrkse  dimen- 
liones.  Cum  enrni  Geometria  non  plures  quam  tres  admittat  dimentiones,  Lon- 
gitudinem, Ladtudinem  & Aldtudinem  ftu  profunditatem,  adeoque  nec  ultra  cor- 
pusfblidum,  leu  cubum,  afeendic:  Algcbra  imerim  ad  Quadratoquadratam  fcu 
iurdefobdam,  aliafque  ad  libitum  fuperiores  poteftates  procedit.  Commodius  ergo 
per  gradus  Arithmeticos,  qui  indefinite  quouique  libet  ex^ndi  poliunt,  quadi  per 
Geometricas  Dirocnliones,  quae  vel  omnino  tantum  tres  fnnt,  vel,  fi  {inures  lup* 
ponantur,  imaginariae  tantum  fum  dc  plane  impolIUuies. 

3"  Quid  eti^nfi  Geometria  polia  tot  dintemiones  fiippeditare,  quot  Arithme- 
tica gr^uS ; tamen  nec  fic  quacrarem  opendonibus  Al|^icis.  S^pilTune  enim 
conungit  aequadoi»  fieri  inter  varias  poteftates  non  ejufdem  aldtudinis ; quod 
quamvis  finis  conveniat  Gradibus  Arithmaicis , Geometricis  tamen  dimenfioni- 
bus  neudquam  convenit.  Verbi  gratia  Polito  pro  Radice,  ternario;  hujufinodi 
pofliuit  x^riones occurrere iQ==dR  velaC=tf  Q^;  hoc  eft,  Duo  Quadrata 
xqtnui  ibe  Rd$dbus ; vel  duos  Cubos,  lex  Quadratis.  At  quis  non  vida , Qua- 
drua Qgadna  & LateriL  cum  Cnt  quantitates  hetaog^ex , non 

pofte  cctdpiira^  «ahnCalM»tonlanikcir  OcQuadratis,  ( quamvis  illis  termi- 
tletnr  )>  liet  Lateribas.  Omnes  otim  quantitatum  comparationes 

cQoad  seq^tdtOD,  inter  Hombggj^  tantum  funt  laciendz.  Sic  Stdi^m  Solido 
cquale  et^nut  inxquale.  Pbop^lano,  dc  Linea  Linese ; At  Solidum  Plano  nec 
xquaie,neciQxquaJe  lea  qnid  nnimgeneum.Siclbfidumlblidoa^  vel  auferri  dict- 
tur,&  wnton  ptanq,liae^e  linea : acneclblidumplano,nec  utrivis  linea.  Verum, 
'fi  AHuunttict  loqui  libeat,  opdvficdid  poteft,  centurias  duas  cquari  vigind  de- 
ddibu<^  aut  duo  ndHia  centunis  Tigitm ; hoc  eft,  numeros  aliquot  unius  gradus 
fimullumptos,  xquari  aliqvmtnumais  alterius nuus  fimul  fiunpds:  Sk  otduts 
thCnmmtriades  xquari  ftx  triendbus,  hDceft,(fi3  & radix)duo  quadrata  xquari 
fex  radklhof  Cum  enim  numeri  omnes  ( piomie  difti ) ex  imhadbns  conltitu- 
amur  { vel  ftlrem ad unitateih  vererattonetnhsieanc)  fimcvereHpoiogencx  (li- 
cet fbnafie.  fi  dc  numeris  fordis  edam  loqui  vefimo^  fint  ^ItKxmmK&furabiJes  ) 
idec^ue  vel  squales  vel  inxquales,  minores,  alii  aliis  dkri  poliunt, 

poiruntque  inviOetn  addi  vel  auferri : Qhe  omnia  in 'Geometricis  magnitudinibus, 
nili  hoflWeneis,  fieri  nonpofiiinr. 

Siquis  diat  iEquationcs  Algcbricas>  ubiubi,  Quadrata  , & Latera  compara»- 

tur, 
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cur.  nondeOibc^  Q^drads  & Lateribus  Geotaetricts  iniiimi$  de  Numeris 
Cubicis,  Qiiadraucis,  & L^tcralibus>,-^pai& autpm  Numeros, (^diaticos  cubias 
aliquocaquaie&eBe ; Fateor  quidem  hiK  veruradie  : Sed  jam  it  Numefisns.  erit, 

( quod  nos  contendimus, ) nondemagnitodaiibas^  ecttqiie  conlklenitio  plaae  A< 
rimmeoca,  no|i  Geom^ca.  Eibpic  niiaerii»  Latezzbs,i  C^adratien^  Giibkus, 
eseterique,  nihil  aliud  quam  denominatianes  gradinm  (iWu  Aljixiuidliiium  .fi)Ue 
OefbeodentiuBi  ) prunL  ieomdi,  tertii,  &c.  in  certa  ali^a  proportioqe.  .'lSi^  in 
proportione  tripla,  g^u  alcea^htes  exhibent  Triades,  Teraionuin  tmdes,  Tet- 
nioixon  triades  uiplicatas  dcc»  hoc  eft,  Radices,  Qoa^ta, ‘Caboa  >&p.  Silenjin 
7<*nko  radix  conRituatur;  fermamm  trUs  cht  aon^Tos  quadraticu%  nonpc  (lui- 
merus  ternarius  in  fedu^his;  6c/em/cn»in numeros  cubicus,  nempe 
terOarhis  in  Ciii  qiudcatiim  du£his;  £.t  iicde  caoteris.  ' < > .>r  . I * 

Atque  has  rationei  dcdifle  fuiheiat,  cur  credam  potdbtts  Algebricas  .melius  po* 

ORtdus  Arithmeuoos,  feumiraerotocmnnue  proportboaies,  quam  per  dimcnliones 
Geometricas  Hetcrogeneai,  explicati.  i.  ^ 

i Verum  cum  jamdm  recepta  hxrint  vocabula,  quibus  poteJUtes  Algebricae  vulgo 
reprimuntur;  eadem  & mihi  non  incommode  adhibenda  cenTeo:  cura  vocabi^ 
aruum  femel  recepa,  quamvis  fbrte.^  mmus  exade  lebus  aptata,  r^ro  poHint  citra 
gravius  incommodom  immutari.  Pomiquameiiiix^  qoodii  Ireqtieates  hqjiiiiDodi 
pro  cujufvis  arbitrio  herenc  immucuiones,  non  modo  plunhoB  quam  neocllc  cR 
vocabulis  oneraada  el&t  memoria,  cum  & anaqua  & novaiint  addii^da  Sc  recor-  sfptUtm- 
danda,  ut  varii  autbores  varia  nomcndaaira  utentes  inteiligaotur ; illud  mvaaxuUt  dt^xe- 
gravius  elt,  quod  eadem  vocabula,  vario  lenfu  li  variis  usurpata,  confulioncm  non 
ravo  haud  exigutihindocant.  Sufikiat  l^tctn  nmntiifle,  varias  Poieftates  Algcbri* 
cas,  quqcunque  appellentur  nomine,  nil  aliud  die  quam  Numeros  five  Lineas  Rve 
ledam  qiunciates  invicem  hooiogencas^  oominue  proportioDalea 
Uc  autem  aomerationem  Algebricam  piemus  ablblvam ; ideAdum  cR  hvjufiuodi  Nttatio 
five  potelbites  ftve  grados  ( cum  non  ia  commode  po^t  ac  numeri  pmplices 
decupU  proportione  diipoii^  ipfis  antum  locis  dciig]^  ) appofids  fuis  quibus 
indicemur  claiaderibus  diltio^  folere;  quales  nempe  iupn  oRendiinus.  - 
Cnm  autem  hujufmodi  potdhtes  plures  limul  conJungmtur,Ht  hoc  non  iimplidter 
unam  alteri  immediate  poRponendo,  (prout  in  vulgaribus  notis  numciaiibus  fien 
iblec ;)  peculiaribus  hunc  in  finem  inventis  colli^uuur:  iiimqueea 
praeferum  haec  duo  . quorum  illud  Additionis,  hoc  Ablationis  indicium  cR ; 

live  illud  Affirmativum,  hoc  Ne^dvum;  vel  illud PoRtivun^  hocAbladvum  ; 
iive  ( uc  vulgo  eRemmur)  Tks  6c  Minus.  Ego  hoc  tornum  ( cum  Ot^bti  eJo  ) ad- 
jungendum cxiRimo,  x,  quod  iit  Multiplicationis  indicium.  Item  = vel  30  qux  iit 
iEqualiads  noa*  Sic  numerus  ( Ripra  roemontus  ) v,  ratione  decupla  conGde- 
ratuscrit  ^ ieu  decades  & 

leptem  uniates:  In  proportione  quadrupla,  erit  i ^ -j- 1 ^ + 3,  vcl  a R + j, 
vel  Aq-l-^A^-j,  vcl  + j ; hoceR  unum  qtiadratum  ^ jeu  quateinio* 

num  quaternio  ) & dus  radices  (Icu  quaterniones)  & tres  unitates  ; In  propor- 
tione tripla,  erit  i vei  1 C vel  i A c vel  i a}  ; hoc  cR,  unus  cubus,  leu  termo- 
num trias  tripla.  Va  eoam  in  proportione  decupla  idem  numerus  a*/ erit  3 
ve(  3R  — 3, vel  3 A^3  ; hoc  dt,  tres  Radices  ( leu  decades)  deiupds  tribus  um- 
ta^tis : In  quadrupla,  i ^ + 3 ^ vel  i 3 R — 1,  yel  i Aq  3 A — i, 
veli<i’4*3^*^^  ■ ^ unum  quadratum  ( leu  quaternionum  quaienaio  ) de 
tres  Radices  ( leu  quaterniones  ) dempa  uniate  : Et  pariter  in  aliis.  Atque  hu|uf- 
roodi  lime  ilke  fbnnube  locutionis  oraioariae,  cum,  pro  ^Aucmiecim,  dicimus  Umie- 
y^mtt ; pro  OBodetim . 7>u9drDight(i  &c.  hoc  ^ vigmti  uno , 

demptis  tMms  {yc.  Tale  quid  innuitur,  cum  pro  4.  p.  19.  &c  Icnbitur  IV.  IX. 
XIX.hoccRjj  — Kio — i.io  + io-~i.  Item 40.  90. pp. ifloc.  XL.  XC  XCIX, 
hoceR,  fo  — la.  100—10.  100— lo-^io— 1.  dcc.  Eitque  heee  noauo  Al- 
gebrica,  1^  numerorum  Collicoruro.  Alp^i 

Nothum  eR  oitem  inter  Algebram  Vetertun,  & Recendonim  hoc  prefertiin  yettnm 
diferiraen  intercedere;  quod  Veteres  folebant  numeros  antum  adhuc  imotos  & 
mveftigandos  charaReribus  Gjffic»  exprimere  ; at  Recennores  Algebrufce , tam 
notos  quam  ignotosRc  loldit e^mriniere.  Utfuolocopoltpacebit 
IntoTogabii  ffirfan  aliquis;  Quorfiim  haec  nova  figna  leu  lytnbola  adhibeantur  . 
nomeru  exprimendis,  potius  quam  Yuigaics  numeroram  Notae  •*  ^ - • fatnfm. 

H Refpon- 
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Refpondeo  ; Trip^  de  caufa  hoc  fa^m  cfle  - param  Necdliatis,  partim  Bre- 
vitati^ partim  Perf^uiutis  ( atque  adeo  UtiUcatis, ) graua.  , > . 

( . Primo,  inQuam,  Ncceflitadscau» : cum,  pro  numero  aliquo  adhuc  ignoto,  fub< 
Ititumir  l^Wum  ieu  chara6(er  eo  ufqoe  dum  innocddf. 

2’’  Brevitatis  & faaiiads  caufa,  cum  illud  non  raro  citius  peragatur  per  fym- 
hola  (eu quam  per  ipfos  numeros. 

1.  5^  PcrlpicuitatJs  ade^ue  majons  Utilitatis  gratia : ubi  enim  per  fymbola  Icu 
ipecies  procedit  inquilitio ; tota  operationum  ieries  iic  pera6U  evidentius  in  ipla 
tandem  quantitate  proveniente  pacet ; quod  ii  operationes  ipiis  numeris  perageren- 
tur, quamvis  eadem  tandem  provenire  pmlet  quantitas  quseiita,  niiiia  tamen  iplarum 
operaucmum  veitigia  fupereilmt  Ea  vero  quae  provenit  quzJlionis  folutio  m 
hujufniodi  fymbolico  operationum  prc^ellii,  univerialcm  oflendit  methodii^ 
qua  non  modo  propoiita  difikitltas  fpeciaom  folvacur ; i^  & mtinitie  aliae  quaciiio- 
nes  conjundae  ead^  opera  iblutionem  acapiant,  ii  gc^ralis  nempe  ibluuo  pro- 
veniens ipeciatim  applicetur  prout  quaeitionis  hypotheiis  variata  polhilai. 

Res  tota  exeiralo  melius  patebit.  Opeix  predum  igitur  exiitimo  problema 
quoddam  non  dimdle  breviter  liibjungere,  quo  melius  peripidaturqiud  ea  velint* 
qua:  diximus.  ( Ubi  tamen  veniam  me  iacile  confequuturum  fpero,  ii  nonnulla  de 
Additione,  SuUudlione.  Muluplicatione^  & Diviiione  tanquam  jam  cogmu  aiiu- 
luam,  qux  funtpoil  tradenda : aut  iidtem  Equis  roihi  hanc  veniam  non  lic  conceUii* 
rus,  poterit  ille  nujultx  problemaus  folutionem  eouique  diHerre,  donec  ea  fuerint 
tracta : non  enim  ego  illam  hic  loci  propono,  iol  tantum  ) 

Elio  igitur  hoc  Problema  propoEtum. 

^ Acceliit  virgo  quxdam  tres  fucoeiEve  Divos,  puta  Jovem , Apollinem,  Palla- 
"dem;  Oravit  Jovem,  ut  quos  ipla  fecum  attulerat  nummos  ille  duplos  elEoerct; 
^quoprxliiio,  reddidit  illa  Jovi  grautudinis  cigo  tres  aEb;  Apollo  deinde  Em^ 
^ oratione  compellatus  duplavic  virginis  nummos  reEduos ; cui  dc  lUa  tres  Ihtim 
afles  pependit ; reliquos  autem  ad  Palladem  attulit  quos  ipla  geminavit ; cui  & 
^ viigo  ues  item  allb  donarii  loco  obtulit ; Quibus  pera6lis,  unicus  andem  aliis 
" virgini  relidtus  erat  quem  fecum  auferret.  Quaeritur^  Quot  primum  attulerat? 


AcceJJit  vhgo  tresy  JuppkXt  7>hos ; 

Et  accedens  afieSy  tjuct  nefchy  fecum. 

Jupiter  m-atuSy  dupiavit  virginis  ajks ; 

*Frotinus  rlia  Jovi  tres  ajfes  grata  pependit» 

§^tfue  fupe\  fuerant  duplavit  *Pbahus  j^Uo : 

Grata  itidan  Theebo  tres  virgo  reddidit  afos. 

Tallas  tunc  reliquos  gemmavit  Ehginis  ajfes  : 
yljjibus  tandem  tribus  ejt  donata  Aimerva. 

Unicus  fttperejiy  quem  /eeum  retluhty  tffts» 

*Dic  mibiy  quot  /ueianty  qms  poimo  Ehgo  ferebat» 

Hoc  ^o  ut  Iblvaih  problema  ; Primo  juxta  Veterum  Algebram  pro  numexis 
adhuc  ignotis  Characteres  collicos  fubltituam,  notos  autem  notis  fuis  characteri- 
bus deflabo : Demde  vero,  juxta  Recentiorum  methodum,  pro  numeris  tam  no- 
tis quam  ignotis  fymbola  faUticuam  ulhue  dum  ad  Iblutionem  pervenero ; Ut  hoc 
padto  utriufque  methodi  exemplum  pneltem. 

Primo.  Pro  ignoto  aEium  ailatotum  numero,  rublticuo  i : hic  autem  nume- 
rus ( quantulcunque  luerit  Jove  dupIatusHt  2 : hinc  dempt  s tribus  aEibus 

Jovi  lolutis,  relcmt  2^  — 3.  hoc  reEduum  cum  geminaverat  Apollo,  Eunt 
: hinc  cum  tres a^ucaEes  ablau  luerint,  Apollini  tradendi,  manebunt 
hoc  reEduum  Pallas  duplando  efiicit  81^  — 18  : unde  cum  tres  infuper 
^{es  Ent  adhuc  auferendi  qui  Palladi  tribuantur,  manebunt  undem  8 R-—  21. 
At  m quzltione  propoEta  unkiis  alEs  fupcrelle  dicitur.  Elrgo  Ibtuendum  e(t 
8 R — 21  tancundem  elle  ac  1.  Hoc  invento ; Quoniam  8 R — 21  =:  i,  ( addi- 
tis utrinque  21)  erunt  8 R = 22.  Eigo4R  = iz.  Et  2 R = 71.  Et  denique 
1 R = 2 1.  Ac  I R ponitur  numerus  alTiura  allatorum  ; erant  ergo  a(lb  allati 
2f  Totus  quippe  operationis  progrellus  lic  Eniul  confpiciendus^cR. 

Patet  hinc  Qiaraaerem  Collicum  1 vel  1 R,  nccelTitam  caula  primo  fu- 
I iEc 
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ilic  p^Anum;  quia  tunc  ipfiiis  valor  nondum 
inno.ucraCj  Icd  quxremnus  erat.  Non  camen 
adeo  abibiucc  necciianum  erat  ( in  prxlente 
problemate ) huc  pacato  procedere,  adi  nulla 
aiia  methodu  qu:dhoni  rdponden  potuerit: 

Kani)  quamvis  illwd  toi\aile  in  dilHcilioribus 
Problematis  non  raro  accidat,  non  tamen  adeo 
dilhalis  cll  pradcntjs  quxilionis  Iblutio,  quin 
ui  pollii  citra  opem  Algebrx  invelbgari  Nem- 
pe noc  pado.  Si  rcliduo  i,  reitiiuancur  3 
(qui  nu^mme  PaJiadi  folvebannir ) fiunt  4, 

( loi  ergo  P.illade  duplante  provenerant)  ho- 
rum lemiliis  a,  di  numerus  ofTium  ad  Palla- 
dem aliatorum ; quibus  fi  adjiciantur  3 ( qui 
nuper  foluti  lucrant  Apollini)  fiunt  f,  (tot 
ergo  Apolline  duplante  provenerant: ) horum 
ergo  lamllem  2\  ad  Apollinem  attulerat;  qui- 
bus ii  adjiciamur  3 ( qui  nuper  deiradi  erant 
(olvcndi  Jovi ) hunc  , qui  dimlanie  Jove 
provenerant;  horum  ergo  fdnmis  a|  eft  nu- 
merus allium  ad  Juvem  allatorum;  qui  cfl  numerusquzncus. 

Q;iamvis  aunau  in  hujulmodi  minoris  dtfikultacis  Qpxfiiomhus  fk  ablblute 
ncccilanum  ut  Methodo  Algebrica  feu  Analytica  procedatur : Hoc  tamen  utili- 
tatis utainque  emergit,  iic  lolutio  femcl  mvcfbgau  poUlt  etiam  aliis  hypothefi- 
bus  applicari ; nec  opus  fic  pro  iingulis  quaclbonis  variationibus  mtan  op^tio- 
num  icricin  de  novo  ordirL  Verbi  gratia.  Si,  exteris  ut  prius  manentibus,  di- 
camus 3 alies  tandem  lupcrcfle;  ellent  igitur  8R— 11  = 2:  idooaue8R  = 24 
&R  — 5.  Si  lupcrcllcnt  y afl^  dlcnt  8R  — ai  = y;  ideqque  8R  = 2d,  & 
R =:  3!.  £i  pariter  faciendum  erit  fi  plures  aut  pauciores  afits  fiiperefle  dicatur.  Ut 

, 8R  — 21  = 3 8R  — zi  = y 8R  — 21=/ 

8R  = 24  8R  = 2d  8R=28 

xR=j  iR  = 3|  iR=ji 

8R  — 2i=p  8R  — 21  = 11 
8K  = 30  ffR=32  &c 

iR  = ,i  iR  = 4 

Seatndo.  Juxta  Algebram  five  Analyttccn  Recentionini,  qui  noa  modo  pro 
numens  ignoratis,  fdl  & pro  numeris  utis,  fymbola  fubfhtuuat,  fbludo  prove- 
niet m^is  adhuc  univerfiuis.  Verbi  grada.  Pro numao  quaefico,  fiibRiciutur  A; 
pro  binario  ([  quia  nempe  fic  aliquoties  numerorum  duplicado  ) B,  & deinde  pro 
ternario  ( quia  nempe  3 aliquoties  auferuntur)  C,  & d^que  pro  numero  refiauo 
( qui  hK  dt  I ) D : progrefiiis  erit  hujulmodi 

A 

BA  — C 

BqA  — BC^C 

BcA— BqC— BC— C = D 

Haec  autem  fymbola  pariter  prxflabunt  quxfitum,  five  quemlibet  Divorum  aQatos 
nummos  duplare,  triplare,  quadruplare,  dix^  ; ( nempe  inteipretando  ^ 
pro  2, 3,  aut  4 ) Item  live  tres,  quatuor,  auc  quinque  &c.  alfes  ungulis  tradi- 

tos, ( nempe  interpretando  C de  3, 4,  3-,  &c. ) & tlenique  live  unum,  duos,  eres, 
( nempe  interpretando  D,  de  1,2,3,  dccjalfes  cmdem  fuperefle  dixeris. 

Si  enim  quemlibet  Deorum  nummos  duplalie  dixeris,  eiic  B=2,  Bq=s^,  Bc=8 ; 
Si  triplalk  dixeris,  erit  B=3;  Bq  = p,  Bc  = 27,  &c.  Deinde  li  cuivis  tres 
ades  redditos  dixeris,  erit  C = 3 ; fi  quatuor  erit  €=4,  &c.  Denique  fi  unum 
fiiperefle  dixeris,  erit  D=i;  fi  duos,  erit  D=i,  ^ Adeoque  pro  variata 
bypothefi  variani  erit  Iblutionis  interpretado. 

Ha  BcA 


iR 

iR 

iR 

— 3 

i2e-3 

2^—3 

4^-4 

^3 

4^  — S> 
4^  — S> 

s2e-,8 
— 3 

zR-3 
zR—  3 
4R— < 

—3_ 

4R  — j) 
4R  — 9 
8R— 1* 
— 3 

82g_2i  = i. 

00 

1 

i" 

82g  — 22 

8R  = i» 

4^  = >I 

4R=  II 

22e=j{ 

»R  = j{ 

i2e=ij 

iRi=i| 
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BcA  — BqC  — BC  — C=D 
8A— 4C  —iC  — C=i 
8A — IX  — 6 — 3 = * 

8A  = 22 
A=2| 

BcA  — BqC  — BC  — C = D 
27A — pC  — 

27  A — ^6  — IX  — 4 = 2 
^■JA=  54 
A=  1 

Et  fimilitcr  faciendum  cflec  quicunque  cflent  alij  numen  in  quadlione  pofiti. 
Atque  hailenus,  Notationem  Algebncam,  CoUicam,  Synibolicam  live  Spccidain, 
quantum  opUs  clf  explicavi. 


'C  A P.  XIL 

Fradtonutnjhe  Minutiarum  Notatio.  Fra&ionis  Deno- 
,,  minator,  ^ Numerator.  Minutia  minutiarum ; tra- 
Hio  profria,  impropria.  Numerationis  Epilogus. 

Fraflto-  V |Nicum  odhuc  fupcrelfc  quo  univerlam  numerorum  Notationem  abfblvamus: 
numNo-  nempe  Notatio live  quos  Numirros  HafUos  ap- 

peliare  Iblent.  Quamvis  enim  Fraitiomim  natura  pcrfc^lius  infra  intclijgciur, 
pollqunm  Rationum  live  Proportionum  naturam  explicaverimus,  opersc  tamen  pre- 
tium cilc  cxiiltmo,  ca  de  tc  nounuUa  hic  adjungere,  ne  cui  manca  videatur  Nota- 
tionis traditio,  li  Uhid  hic  loci  prorfus  ncgligerctur. 

Fratit^  Sunt  autem  Fraftiwcs^  leu  Numtri  Frafli^  non  tam  numen,  quam  Unitatis 
fragmenta.  Qiianquam  cnini,  ut  1'upra  duilumdl,  Iit  Numerorum  raini- 

* ’ mus;  (cum  paucius  quam  Unum  ctlc_  fton  polllt,  neque  aliquid  rarius  quam  le- 
mcl:)  attamen  Unnm  iliiid  lupponi  Iblet  ( ut  ouid  continuum  ) m membra  par- 
tiri live  plura,  live  pauciora,  ( prout  res  polluiavcrn)  aiqualia  tamen. 

Frsffk'-  prout  autem  incmbni  ilia  xqualia,  live  panes  iquales,  alio  atque  alio  numero 
poliimt,  ita  M aliam  atque  aixiu  Penouunationem  lubeunt.  Jta  liquid  unum 
' ^ ' Jn  duas  pano»  an]uales  pnui  liipponatur,  iliarum  utraque  Semillis  dicitur;  li  in 
tres,  apptJiaimtr/rriemts ; liinquaiuor,  Qitadrames;  li  in  lex,  St*:tamcs;  ii  in 
oi^lo,  OeUntcs;;iic  ii  In  dcccni  partes  <iivi£tur,  quxlibct  carum  dicetur  pars  dc- 
cinu;  iii  idus;  Gtxcx  in-aifilttcyt 

&c.  Hax  autem  Jenorn/tMt/9y  in'  Icribendis  fracliombus,  cxprimiiur 
figura  analoga  lincol*  iliblcripta. 

TtmHjo-  Q.uot  autem  lurum  partium  alilimptas  cllc  lupponitur,  alia  figura  eidem  lineolae 
ttis  N«-  llipralcripu  innuitur.  Sic  | (hv>s  trientes  lignincai,  unitmxpartem  dtamam.^  leu 
merater.  Jirj.7MMe.tc.r,  | fies  qua/hanteSy  y?  fu/ncnniemf-l^^infue  ‘^rtes  t^icdeimiaSj  fic 
fiedeciw  partes  centejimds  ixii  i>»'^fd^*^'u  n»decirfi'pmfej  VKeJimaSy  idi 
uxonuii^t*  ligniHoiu.  Et  pariter  dc  liroilibus  dicendum  e'lL 
Duabus  igitur  numeris  FrCMiUo  Icribitur;  quorum  inferior  '/j^uwtinatw  appel- 
Jlitiir,  fupenor  NHmnator  Qiioniam  ille  panes  'Demminat.,  & leu  ^uota 

pars  fit  nuiiicrandaaun  qnxiibet  determinat^;  Inc  ve-ro  panes  liias  Anmeia/f  ik 
quot  partes,  cjuiiuodi  fint . aflumcndo;  ollendn.  . 1 
Mixuiut  Si  vero,  piartmm  partuuJte  notandae  oexurrant,  fdi  ( ut  appellamur ) Mimuia: 
Minutia- mmutuiriorr.,  unius  qnaeirafUis  dimidium.,  wXduaium  ,quhitantum  tres  <fita- 
/xJflw/ei».ali*que  ejulinoJi;  ,iilaB  li  opus  dl,^  fic  Icribi  confue verum,  J ^ 
nempe  Imtola  in  priori  parte  oniifla-,  vel  lic  tuam  J cxb&Jex|,  majoris  petr 

fp:cu itatis  gratia:  Sed  & fic  fcribVnoanunquam  poHimt  — &c.  Mallem  ego  fic 
, , 4 
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fcrib^rc  | in  ^ | <n  | > vcl  J x | x ^ ; hoc  cft,  fiiftijjh  tu  tincfus^ 

& /trs  qtudrautes  m kuas  ^uiutantcs  liuSli.  Eit  cnini  QjadaaLu»  Juuidium,  m- 
hil  aliud  c|ijum  quadrans  |x.*r  icmillcm  multiplicatus;  & duorum  quincantum  (|iia' 
dramcs  ircs,  idcm  \alcnc  ac  quimantcs  duo  m ircs  qiudramcs  du<^U:  ut  poitcu, 
cum  dc  multipiicationc  dtcaidum  erit,  paicbiL 

Sciendum  aiucm  dl,  m Frackioiic  proprie  diiih,  Numeratorem  Dcnomiiucorc  Tra^io 
Icmpcr  minorem  ede;  quin  proprie  dieb  J‘radio,  tll:  quid  Uniuite  minus.  fropr'::t. 

Si  quando  vero  Numerator  Denominatorc  major  Iit,  vel  lili  xqualis;  dicitur 
illa  Fraciio  'improp^My  ilvc  inipiupae  dieb.  Si  nem^v  Numerator  d:  Denomina*  imprs^ 
tor  iint  xqiuks,  idem  valent  atque  unitas;  N.im  duo  femdfes,  fcu  tres  ^ria. 

trientes,  quatuorve  quadrantes,  taiuundem  funt  aeque  unum  integrum.  Si  vero 
Numerator  Dcntmiinatorc  nu{or  iit,  aliquid  uniiatc  majus  innuitur ; nempe  vel 
pluas  unitates;  vel  unitas  una  plurefvc  cum  Iradione  aiineva : lie  \ quatuor  (e* 
imdes,  idem  valent  ac  duo  integra;  \ quatitor  trientes,  idem  ac  i|  unum  iniegrum 
uno  triente  auvlum;  lic|dl2|;  | cii  3 £t  de  in  dmiiibus. 

QjikI  autem  de  fradionibus  live  propriis  live  improjtriis,  vulgaribus  liguris 
nmiicralibus  delcnptis,  dktum  dt;  pariter  imcUigendiun  e*ll  ubi  alia  quxvis  lyni- 

bola,  Icii  potJbcuin  charadteres,  figurarum  vice  ponuntur.  Sic  — ed  \ A,  Ic- 

2 


midis  quantitatis  A ; & — innuit  quantitatem  A per  quantitatem  E divilam  ; &. 
— ell  radicis  lemis ; “ quadrati  iriuis ; ^ numerus  ternarius  per  radiexm  di- 
vjfus;  Ce  -V  + vd  i-V  + vel  -^±i  vel  I ae  + S vd  I 2e  + , J 
Ita  dt  aggregatum  ex  Aq  & Bq  divifum  per  E.  Atque  ita  in  fimi- 


libiis.  Verum  hxc  multo  melius  percipientur,  poltquam  Divilionis  naturam  expo- 
luerimus ; E'radio  enim  eit  quali  Diviiioms  indicium ; innuit  nempe  Numeratorem 
i)er  Dcnominaiurem  dividendum  dic.  Intenm  hax  de  Irai^Uonum  Notatione  hic 
luci  diXiUc  iiiHiciac. 

Adeoque  totum  illud  Notationis  negotium  expedivimus;  eaque  omnia  qux  fub 
JVuMerafmis  nomine  Arithmetici  Praclici  vulgo  comprehendunt;  qux  numeros 
apte  Icnbcndo  & leriptos  interpretando  prxcipue  verlatur.  Monendum  autem 
clt  Numerationis  vocabulum  afnct  hic  loci  ab  Authmeticis  Fraiticis  ulurpan, 
quam  ubi  llipra  Antlinicncam  deximus  icienciam  bene  Numnandr.  lUtc  enim 
Nmwiarey  dt  in  umvcrlum  IVopriccatcs  & ullini  numerorum  imerpreian  & 
exercere;  lue au^cm  per  Numerationem,  ljx*aacim  intcUiguni,  dmplictora  ArithnK- 
ticx  ruduneiiw,  de  Numcrorem  compoimone,  Notatione,  ahilque  quali  Frolt^o- 
mems  ad  commodam  Numerorum  tradbiioncm  pnerequiliiis. 

Atque  hxc  quidem  omnia  qiuii  Hrxmillarum  loco  Ium  habenda,  ad  eas  qux  fc- 
qiiumur  Operationes  Ariiliniciicas,  puta  Additionem,  SiubducUonem,  Mfeliipljca- 
tioncni,  Divilionem,  aiialquc  qux  ex  hilcc  ci^ponuntur  operationes.  Hucuique 
Cium  qux  icauidiraus,  pomis  ad  placitum  polita  Ium,  quam  dcmonltrata ; docent- 
que  quid  libi  volunt  Arithmetici  per  eas  quas  cxpoluimus  Ap^xltafronCs  ik  Cha- 
racterum dtlpoiitioncs,  quas  ad  libitum  libi  aflumpitrum  Arithmetici  quo  mdtus 
lequenics  operationes  perficere  valerent.  Et  eo  quidem  Joco  funt  habenda  quo 
Defiiiiiiunes  & Terminorum  cxplicauoncs,  a quibus  rerum  Mathematicarum  Icripto- 
rcs  ordiri  ibk-nt. . Vel,  li  cum  Logicis  loqui  libeat,  Objeetum  kicntix  cxpollii- 
mus ; lequitur  ut  ipiius  AHen^tiones  inquiramus  de  (iemonltrcmus. 
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CAP.  XIII. 

'jidditio,  qutd\  Axiomata  aliquot,  ftve  communes  notio- 
nes. xidditionis  fumma  feu  a^regatum.  Additionis 
praxis,  in  numeris  fimplicibus.  Additionis  ^ Sub- 
duBionis  tabella  j guj^e  demonjlratio.  Aditionis 
praxis  in  numeris  compo/itis'.  yufque  demonftratio. 
Operationis  compendium.  Additionis  praxis  in  fraSio- 
nibus  Decimalibus,  Additionis  praxis  in  variis  'Deno- 
minationibus. 


IjOll  abfolumm,  in  fiiMrioribui,  Numerorum  NnHltmem,  ad  eoram  Additio* 
nem  accedendum  eit 

AJMo  Eli  autem  Additio,  Nmnemrttm  plurium  m miam  Smnmam  ntttBio.  Vel 
j»<  ? Addere,  ell,  'Datis  numeris  qmlliket,  unum  atijuem  tUis  ommtus  Jurml  jumptis 
utfualem  invenire.  Aut  euam,  fi  latius  libeat,  quam  ad  fblos  numeros,  Addiuo- 
nis  appellationem  extendere,  erit  Additio,  Siumti/arum  plurtum  Homa^enearurrt 
in  unum  elegatum  eoUeffh.  Nam  revera  eadem  omnino  elt  MJutemu  notio, 
live  in  Contmua  five  in  Difcreta  quantiute. 

Axtema-  Qi'°  "iclius  autem  in  fequentibus  proerfamus,  fciendum  eli,  in  Arithmetica, 
ta , fve  perinde  ac  in  Geometria  reliquilque  dilciplinis  omnibua.  Principia  qu*dam  per  fe 
comita-  iiota  nccellirio  concedenda  we,  unde  alia  probentur ; qux  tamen  Principia  talia 
net  No-  funt  ut  ea  nemo  tinx  mentis  negare,  aut  quidem  de  iis  ( modo  fenfum  verborum 
lioitet.  intelligat ) dubitare  poflit.  Hiiiulinodi  funt  Axiomata  illa,  feu  Comtrmnes  min- 
ues, qux  Elementis  Euclideis  prxmittuntur ; Qiionmi  pleraque  non  magis  Cco- 
metrix  quam  Arithmeticx  conveniunt ; Neque  ab  Euclide  proponuntur  qmdi  folia 
Magnitudinibus  corporeis  congruant,  (ed  qux  quibufvis  quantiutibus,  prout  opus 
erit,  applicari  pollint.  Ego  ex  illis  ea  Icligam  qux  prxlenti  negotio  conveniunt, 
funtque  hxc  qux  iequuntur. 

I.  §gc  eidem  JiaU  ecqualia,  funt  ^ hner  fe  tcqualsa.  Ut  li  tam  linea  A, 
quam  linea  Iit  xqualis  liucx  B ; erunt  iplx  A C linex  xquales 
inter  fe.  Atque  de  noc  nemo  meruo  dubitare  potcll,  fenTii  verbo- 
rum femel  inielleito : Cum  enim,  vi  vocis,  Aiqualia  ea  fint  quo- 
rum quantitas  elt  eadem,  feu,  quorum  hoc  lantundcm  elt  atque 
illud : litque  quantitas  tam  linex  A,  quam  linex  C,  ea  qux  elt  linex 
B erit  linearum  A & C eadem  quantitas,  ( ea  nempe  utriufque  qux  elt  linex  B,) 
ipllequc  ifeitur  xquales.  Simditer  in  numeris,  fi  a-|-ja=5=+-f  i erit  a-J-jarq.-!*!, 
hoc  elt,  fi  tam  a^r^tum  i-f-j  quam  aggregatum  4 -|-i 
xquetur numero  p,  erunt ipla aggregata a + j&  q-f-im- 
ter  fe  xqualia;  eorum  enim  quantitas  elt  eadem;  ea  nempe 
utriulque  qux  elt  numeri  quinani.  Atque  idem  omnino  obunce 
in  Superficiebus,  Sohdis,  Angulis,  Ponderibus,  rebulque  aliis 
omnibus  qux  quovis  modo  vel  menfiirantur  vel  numerantur, 
a.  Ss  eeq^ihus  tcmaha  addanlui  , tata  fiat  eequaba.  Ut  fi  A = B 
erit  a+c=b+<:  . ; hoc  elt,  fi  xquahtw  rc£tis  A B addatur  vcl 
eadem  vcl  xquales  quantitates  C,  erit  aggregatum  A -|-Cj  xquale 
aggregato  B-(-C.  Sic  fi  a-j-  3 —j  erit  1 -(-3  r 1.  Ne- 

que de  hujus  propofitionis  veriute  qmlpiam  lanus  dubitare  po- 
terit magis  quam  de  vericate  prxccdenus ; cura  utraque  depen- 
deat ex  eadem  Aiquahtatis  notione. 

l.  Si  ab  uqualihus  ee^salta  jubducantur,  reliqua  funt  ecqua- 
lia. Pun  fi  A =B  erit  A — C=B  — C;  velli  A-{-C=B4-C 
erit  A=B.  Sis  C a-f3=:j  erit  a-f- 3— .1  = 5 — 1,  aut 

fi 


A 

B 

C 


» + l 
4 + ' 




B 

+ 3 + 

eJ—.  C-mA-e-t 


v>-v-s-i 
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fi  2,-f*3+i  = y"hij  “it  2 -|-3  = 5;.  Eftque  hujus  propofitionis  veritas  fa- 
tis evidens;  aut,  figuis  affcnfimi  negaret,  cogi  poterit  ex  pnecwme.  Suntque  harc 
tria  axiomata,  praeferum  in  iEuuaciQuibus  Analyticis,  perpetui  ufus.  Sed  ^ qux 
iequuntur  non  minus  funt  indubitata.  ^ ' 

4.  Si  itue^akbus  aiquatia  tuUmtwr^  tota  Umt  inaqmUa.  j 

Sz  nueqmkbus  te^uaha  at^erantUTy  reapui  funt  ina-  5 . . . j . . 2 

mmU.  Sunt  autem  ha:c  duo  duarum  pnece^mium  con-  s I • • ^ 

IcdUria;  atque  exinde  vel  ollendi  vel  faltcmcogi  poflint.  7 

6.  ejufdom  funt  duplicia  fnnt  inter  fe  ecqualia.  Se- 
quitur Hoc  ex  fecundo  ; nam  2 , A nihil  aliud  (imt  quam  A -f-  A. 

7.  9:^  eji^dan  funt  di/nu6ay  funt  a^uuUa  inter  [e.  Hoc  ex  procedente  fi 
opus  fit,  cogi  pote».  Sed  & duo  axiomata  p^iter  etiam  valent  in  tri- 
plis, qu^niplis,  &C.  item  in  trientibus,  quadrantibus,  &c.  atque  in  duplis, 

& dimidiis.  t > 

8.  Totum  ejl  mafus  fua  parte.  Addo. 

p.  Totum  ecquatur  par  tibus  juis  omnibus  Jbhdl 

jumptu.  Cum  cnira  Totum  fit  fuarum  partium  t 

onmium  aggregimim,  nemo  dubitare  poterit  quin  rprum  uniundem  fit  atque  illar 

omnes  fimul  iumptae.  ' ’ ' 

Hoc  autem  omnia  dc  fiqua  funt  (tmilia,  adeo  funt  per  fl*  per^icua , lu  nulli 
dubitationi  fint  obnoxia ; quique  hujufinodi  quid  negat,  non  ^randum  efi  m 
ullis  argumentis  tenen  velit.  Reliqua  Euclidis  & ahiun-m  potius  Geome- 

trica (imt,  adeoque  non  hujus  locL  Ex  his  autem  quo  jam  iradidimu^  ea  quopofi: 
fequerrttir  , fam  de  Addiuone  quam  reliquis  operaaombus  Arithmeticis,  demon- 
firanda  erunt.  ■ • v » 

Addicionn  nota,  qux  nunc  dierum  palfim  obtinet,  efl  -f*-  Adeoque  fi  quamita-  Additia- 
les  A B fifflul  fint  addendo,  a^egatum  efl  A B ; fic  ii  2 & 3 fint  fimul  adden-  na  fum- 
rio,  aggregatum  eft  2 + 3-  rare  enim  4*  additionis  five  affirmationis  nota,  indi-  P"-^ 
cat  3 vd  B numerum  fcu  quantitatem  CUI  proficitur,  procedenti  2 vd  A additam 
(eu  adjun^buD  vel  ( fi  libet ) addendis  vd  adjungendam. 

' Verum  illud  ulterius  quorit  prafiicus  Arithmeticus,  annon  ( verbi  gratia  ) illud  Additio- 
aggregatum  2 4- 3 poflit  alia  forma  noari  quo  tantundem  valeat  atque  interim 
magis  fit  commoda,  fiiumque  valorero  melius  tntellefhii  reprofentet:  aaeoquecum 
fit  2 4“  3 — fj  ^oco  ag^.<^ati  24-3  lubdituit  unicum  numerum  y qui  a^regaio 
illi  oqu^  el^  & tantuiKfem  valet.  Atque  in  hoc  totum  verfatur  Arithmetici 
prai^hci  negotium  f non  in  Additione  fblummodo,  fed  in  aliis  operationibus  Arith- 
meticis, quod  fema  monuille  fulficit ) ut  quantitates  utcunque  propofitas  fcu  quo- 
fitas  cotnmodifiiim  forma  deferibere  poflit,  atque  intelledlui  exhibere.  Atque  hoc 
quo^padlo  in  Additione  proflari  pollii,  primum  quidem  in  notis  Figuris  numera- 
libus, deinde  etiam  in  alus  Speciebas  (ut  loquuntur)  five  Symbolis,  jam  traditu- 
rus fum. 

Numeri  autem  addendi,  funt  vd  (implices  five  monadici,  quales  funt  l,a,  3,  re- 
liquique decade  minores,  qui  unica  figura  feribi  folent ; vel  compqfiti,  quales  funt 
10.11,13,20,234,  aliique  in  infinitum,  qui  conjundlis  charadteribus  feribuntur. 

( Illud  enim  per  numerum  compofitum  hic  loci  imelligo,  quamvis  illud  alias  alio 
fcnfu  occurrere  doAil)  Vulgo,  qui  uno  charaflere  Icribuntur,  T^ti  appellari 
iblenc ; qui  circtilo  feu  ciphra  terminantur  jhttcuH ; reliqui,  Comp^ai. 

Simplicium  numerorum  additionem  quod  attinet,  ea  natura  potius  vd  exercita- 
tione, quaraprxeepu^  efldifccnda  : Putad^issMs  (Jni  additum  conflituere  *Dwt\ 
item  & Triii  conjundh  valere  9i^que  '.  &ficin  reliquis.  Atque  hoc  fiint 
adeo  pueris  nota,  uc  non  fit  opus  ea  fufius  tradere.  Si  quis  tamen  poflulei  ut 
( pro  more  ) omnia  demonflrentur ; aut  eoam  fiquis  dc  majorum  additione  dubi- 
tare poflit : Subjcdhi  tabelia  fimpUuum  omnium  iddidoocm  exhibebit. 
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0 1 I 1 

* 1 i 1 4 1 7 1 

6 17  1 8 1 

9 

I i a 

3 1 4 'l  3 1 6 

7|8|9| 

IO 

» 1 3 1 4 1 S 1 6 1,7  1 

ft  1 9 1 IO  1 

II 

3 1 4 

f l«i 7 1 8 1 

9 ilt>l  n 

12 

4l  r 

<S  17  1 8 l9  1 

IO  1 11 1 12 

13 

T 1 « 

7 1 8 1 9 1 10 1 

It  |'l2ll3 

14 

617. 

8 1 9 |io|ii  I 

ia|i3  I14 

7,  1 8 1 9 |1?1  H U»l»3  li4l«T 

i«- 

8 l9 

9 lio 

IO  1 II  |ia|i}|i4|if|i61i7 

,iiUx  l7iTi4l  lf  |HS|i7ll8 

1.&  eniffinurperorum  addeiuforuni  alta  in  fummitaie  iitici  «KdU,#i- 

ter  m principio  ieriei  tranfveriz,  communis  ferierum  concuriiis  oftcodcc  cocum 
aggregatura*  Exonpli  gratia  lifucnatur  in  verucea,  ad  Jatu^,  3»  ^onuuunis  oon- 
cMnuscxhiktf,  qni'2f^^^  ‘ f,,  •.  j 

Si  quis  denj^UiC  veritatem  nuj|us  tabeUx  detponilrandam  poftn- 
2 Jct iUpd  l»oc  ni^o  fiet.  Vcfbi  gratia,  a a / fic  dcmooflra- 
tur!.  Ponantur  prwuffl  duo  punoa,  &ddnJc  tuay.qux  omnia  fi 
riumereniur  rcpcriencurquinque.  Vel  fic.  Quoniam  notum  eft 
ex  jp&  numeroniffl  procreatione  ( quam  Gap.  tradidimus)  quod 
' -,r  Cf  i + i=*2»;|iphi=3-  i+.i=4- + + i=?S^  f+i=<- 

d + i — 8+i:=p.  p4-i=,io.  io4-i  = *i-  Eruat cuam (per 

- a^domata  nigrius  m hoc  capitc  trat^  2 + 3 = i-|-i4-3=i4ri4=T* 

24.3  = ^W2  + 3—i4:i+i=i+i  + i + 1 = 3+1  + t=4+i=^- 

Auaue  eodem  nxidotoutalxJJademomt^potelt  , 

& quis  autem  Tabellaiq^illam  abbreviandam  cupiat, 'potefit  -ilh  .quidem  fieri 
'jae  duplo  minor*.  Cum  enim  verbi  nratia  4+i  = 3+4>  infiicjat  horum 
^Tummam  Ib^  tn^o  quo  hic  ofienditur-:  ubi  duorum  numerorum  ad- 

dendorum major  feraper  in  fronte  tabdlx,  minor  ad  latus  quicratur,  aggregatum 
in  area.  .j  j . 

II  1 jU^tfotds  TthetU  OmtraSim. 
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1 * 1 3 1 4 
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2 

1 4 1 r 1 « 
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K .>  ,> 

7 1 14  1 17  1 l< 

i,-  . 

' : 8 1 1(5  1 IT 
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UKw-  Innumerorum  cqmpofitorum  acUbidone  mi^r  clt  difficulta^  qu«  tamen  tota 
mnis  cx  fimplicium  additione  dependet.  Hoc  autem  quo  commodius  nat,  numeri  ad- 
dendi  Ita  Icribendi  fimt  ut  unus  alteri  diredle  fiibut,  ita  nempe  ut  Monades  unius 
Monadibus  alterius  fubfint,  & decades  decadibus,  reliquiqiiefoci  iiifCTioris  iifdcm 
refpcdlive  fuperioris  locis  fublaibancur : quod  liuriendum  dl  five  duo  live  plu- 
resquoevis  numeri  addendi  fint : atque  deinde,  du£b  lubtus  lineola , aggr^atum 
monadum  monadibus  fublcnbendum,  decadum  decadibus,  centuriarum  cencurii% 
atque  fic  deinceps.  Exempli  graua.  Addantur  2^634+^31x2.  Numeris  igitur 
1 rite 
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mc  laiptis,  & lineola  du<^ ; ia  columna  Icu  columella  mo-  25^1$ 34 
nadum,  pro4'|-'2  (ubferibo^:  in  cx^lumdb decadum  pio 

iltbfcribo  8 : quia  lcilicct(  per  tabellam  pi'xccdcntcm)4-f*a=^. 

3-f-y  = ll-  atque  eodem  modom  rcliquiscolumdiis  rcpcrio 
5--|-5=8.  2-f-<5  = 8.  adeoque  cum  fublcripta 
lumnmla  cujulbuc  rcricE,  ejurdem  icjdci  paruculis  xquccur ; ( puta  6 monades 
==4-|-2  monadibus^  8 deadts  | y decadibus,  7 cemurix  = 6 1 cemu- 
Ilis  dee. ) erunt  omnium  lumfuiilx  limullumpta:  (debita  locorum  ratione  habita  ) 
Sb/Sd,  omnium  particulis  iimul  lumpus  X({uaU;s.  Atque  eodem , modo  lojdoy 
+ 4jo  120-1-31^032  = 848*7^7? 

Non  raro  autem  accidit,  particularium  Icnerum  fummulas  tantas  cflc,  ut  unica 
figura  liix  lerici  lublcrihi  non  poJlim,  ( quoues  nempe  lummula  numerum  nove- 
narium excvdu  ) quo  cafu,  uluina  iummulx  Hgurx  luo  loco  1'ubicnbcnda  erit , 
reliqua  autem  loco  proxime  lupenori,  (aut,  (i  plures  lint,  proximis  quot  opus 
eli;  locis,)  adeoque  iingulx  (ii  libet)  funimulxdiihadlis  Imeislciibi  poliunt;  ut 
in  exemplis  fubjcdlis  pruno  & lecuiido ; vel  etiam  coutiawUus,  ut  m tertio  & quar- 
to ; illud  autem  lemper  cavcildum^  nequa  Hgura  debito  loco  extrudatur,  Icd  dux 
potius  eidem  leriei  lublcrilxmdx  luat : illx  autem  fummulx,  in  unapi  demde  li:ni- 
nuni  ( eodem  artificio  ) colle^,  numerorum  addendorum  fummam  inieram,  iivc 
aggregatum  exhibent-  Non  auieip  omnino  refert  five  k dextra  Uve  ^ limltra  ope- 
rauo  ordiatur:  Neflue  ciiain  refert  quis  addendorum  numerus  fupiremus  fit,  quts 
lbcundus,&c.  ( modo  illud  (cmpcr.caveatur  ut  monades  monadibus , decades  deca- 
dibus, d;c.  dir^lc fubfin^  ut  vifecur,confuOo  locorum,)  Additip  enim  non  ad-' 
demdorum  ordinem  i uquiru,  fed  aggregatum.  Patet  hoc  ex  lubj^lis  exemplis,  ubi 
eadem  lumma,  divcrlo  tamen  or^ic,  cinergcL  ^ 


6s 


58697 

87998 

5J588 

6-J90 

8-998  57588,.^  I 

98697,'  986971. 

^7J50  87998' 

pjj88 

■ 67^0 
,8-998 
98657 
■ fisjSS 

^3 

3T 

32  millium jwj-yj., 
27  millia.  ' . x3.li. 

3VJ9 

- i 

Al  CLllLlUlvIp.  ' 

.jy  decades.  349873 

23  mtmadesi  , 

J " «u 

, 34S’8:3 

349*75 

'i  • .'! 

3498-3 

‘ In  his  omnibus  exemplis,  fummula  monadum five  infimx  fenei.)  cft  23  ; fub- 
Pcrjipta  igitur,  fiid  loco  ligura  j (pm  tribus umtatibus  ) reliqua  figura  2 loco 
proxime  afccndeqtc ' fenhenda,  quam  five  20  uiiitaies  live  z depdes  lignificarc 
diumhS)  perinde  cft  Sic  fumi^ula  dcwdum  efl  jy  ; lublchpta  igitur  s m deca- 
dum fene,  reliqua* 3 feribenda  ell  in  leric  proxime  afccudent^  Ut  30  decades, 
feu  (quod  idem  eil ) ? centurias  fienificet.  Et  pariter  in  reliquis.  Omnes  autem 
fummulx  colie^^  cxnibefit  345^8^, lummam  integram.  ^ 

Totius  proccflus  demourtratio  ncppndet  ex  illo  axiomate  (fiepius  applicato ) 
fi  aqmba  aquabhiu  OiUantiar  tota  fiutt  ^CQualtA,  Puta  Ii  pro  tota  monadum  fe- 
ym/ubllituaniur  monades  23  = -;  -j-  8 -j-  8 -i-  o,  untundcni  exhibetur ; dtinde  fi 
^ro  d^qum  feric  fiibRituantur  de^des  jy  = p -^9 -f- 8 -f- 3^  tantundem  adhuc 
exhibetur;  item  fi  in  reliquis  ferimus  fubllmiamur  ay  = ^ -|- 9 -j-;j y,  & 

7’\‘  S^7t  & 5i  = 9“f8-|-9-l-d,  tantundem  adhuc  exhibetor ; 
adeoque  lummufa;  inventz  zquantur  numeris  propofius : (eadem  ratione)  fum* 

mularum  1'umma  aequabitur  ipfis  propofitis  numeris. 

Hic  autem  procefliis  (quem  peripicuitatis  gratia  diflinile  proponendum  duxi- 0^r.7r/tf- 
mus  ut  operationis  rado  perlbkiatur ) pqtcfl  afiquantqlura  ( praelertim  exercitatis) 
abbreviari,  fi  nempe  (a  gra^bus  infimis  femper  incipiendo)  cum  gradus  unius 
fummula  inventa  elt,  ultima  ifdius  figura  (bdm  fiio  loco  fubfcnbacur,  & reliqua 
(fi  qua  fic)  memoria  refervetur  (aut  fi  libet,  duabus  lineolis,  ne  memoria  exci- 
dat, mterpofita ) fcquemi  flaum  leriei  annumeretur.  Hoc  pa^flo. 

. l Quoniam 
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o8do7  QuoouBn  in  fcric  monadum,  cft7-f-S  = if-  i5--|-8=aj. 
o?«88  — ii*b(cripta  Hgura  j,  reliqua  2 fmcnioria  rder- 

8-998  vcUincolis  imcrlcripta ) ftatirafojitcnti  Icnci  adjungitur 
hocmodo:  2-f-p=ii.  ir+8=rip.  i(^fp=a8.  28-|-p=j7; 
- 'ii_  IbblOTpa  figura  7,  reliqua  j transferatur  in  fdjucntcra  icricni 
— fic,  3-fd=p.  p-|-j=i4.  i4  + p = i5.  2j  + ;^  = 28.  fub- 


349873  feripta  8,  transferatur  1 ; adeoque  2-|-8=rio.  lo-j-y  = ij-. 
i|'-|‘7  = 22.  22.-^7  = 2p.  iubfcnpta p^  transferatur  2 ; crit- 
quea-l-P”**-  11  + 9 = 10.  20+8  = 28.  28+0=34.  Subfoibatur  4,  & 
in  fequente  feric  ( quia  nihil  ulterius  addendum  refut ) 3.  ericque  1'umma  totalis 
et  pnus,  349873. 

Cur  autem  figuras  fcquenti  Idiei  annumerandas,  non  memoria  tantum  refer- 
vari,  Icd  & duabus  lineolis  interfdibi  polle  dixerim ; ratio  quia  non  raro  ex- 
pedit in  grandioribus  numeris,  przfemm  tironibus  & parum  exercitatis,  illud  fic 
fieri;  eo  Icilicet  fine,  uu  fiquando  operatio  de  errore  lu^6b  fit,  cuju^s  ferici 
furomula  commode  pollit  ieorfitn  exammari,  errorque  nquisfit,  fixalius  detegi ; 
quod  quidem  non  adeo  commode  peragi  poterit,  fi,  pera^  'Operatione,  nullum 
vdtigium  remaneat  numeri  ab  alia  fene  illuc  tranflata,  1«1  plurium  fericnim  ope- 
ratio iteranda  erit  ut  unius  error  det^atur. 

ytJJitia  Si  quando  muneri  addendi  fbdliones  deciriiides  ( ut  loquuntur ) annexas  ha- 
Trsiti»-  beant,  leu  (quod  idem  dt)  gradus  aliquot  infra  unitatem  deftendentes,  operatio 
eodem  omnino  modo  peragenda  ell.  quo  in  numeris  integris  five  abfolutis,  & 
uldcm  principiis  demonftranda:  Illud  autem  caut^rolpicicndum  cft,  ne  eraduS 
coiifunintur : Adeoque  non  femper  ultima  figora  nnius  numeri  ultim*  alterius 
dt  fublcnbenda,  Icd  graduum  ratio  fic  habenda  ut  monades  monadibus,  de- 
cades decadibus,  &c.  m eadem  ferie  rubfcribannjr ; adec^ue  Imea  fcparairix  (five 
illud  quod  feparatricis  munus  obit ) in  omnibus  numeris  apte  conve- 
17 . 2j  niat  ui  in  exemplo  adjundlo  videre  dt : nempe  1 *7  (it  + 3 + 0 

3.3  + itf  = 36  Neque  ulla  hic  nova  dilhcultas  occurrit. 

0.003  Si  quantitates  addenda;  ex  pluribus  confient  Denominationibus  ( uc 
16.  loquuntur)  prout  in  addendis  Monetis,  Ponderibus,  Menfuris,  Moti- 
bus, &c.  contingere  fblet : curandum,  ut  quoties  infermris  alicuius  De- 
nommationis  fummula  eoulque  e.xcrdci^  ut  unitatem  proxime  uiperio- 
ris  denominationis  vel  zquet  vel  exc^t,  ^aut  edam  duas  aut  plurcs  unitates.) 
fubicnbendus  dt  fuo  loco  excdfiis  (fiquislit^  vel  fi  nullus  lic,  ciphra)  & reli- 
quum fij()eriori  feriei  adjungendum  efi.  Illud  igitur  curandum  dl^  ut  fciatur  quot 
unitates  Denominationis  inferioris  unitatem  luperioris  Denomina- 
tionis adnequent. 

Exempli  grata  In  addendis  monetis  Anglicanis:  12  Denarii 
conftituiint  uniun  Solidum;  & ao  Solidi  unam  Libram  Anglicam 
08 . 13 . 0*7 . ( Sterlh^  vocant. ) Ideoque  in  exemplo  appofito  cum  numerus  dc- 
nariorum  fit  1*7  = 12  + 3,  in  Denanonun  loco  fobfcribo  3; 


Additio 
fhrium 
Denomi- 
wetiCHMm  3^*73^ 


B.  J.  d. 

07-I9-0+- 

i(J.o8.oiS. 


33.01.03 


pro  rdiqnis  12,  a^ongo  1 folidDin  proximx  feriei:  Deinde,  cum 


^umma  iolidormn  f (imul  cura  i tnm^mrflb  ) fit  41  = 40  + 1 ; feb 

"-l--  _ O-  _ . V ifi-  . 


feric  foLidorum  fcribo  i;  & pro  rciiqub  40  adjugo  2 libras 
proximz  feriei:  Denique  librarum  fommiuam' {cum  2 tranunims)  reperto 
33..  Adeoque  ommum acendorum  furama  rcpcritur  33  librx,  i Solidus,  & 3 de- 
narii. " ' ^ - 

Eodem  modo  in  Fraiftionibus  Afironoinicis  (ut  vocantur) 
addendis  prooedendum  dt : Dbi  divifo  (verbi  gratia)  Zodiaco 
in  12  figna,  dr  quolibet  figno  in  30  gradii^  quolibet  gradu  in 
60  minuta  prima,  & quolibet  horum  in  60  l^nda,  & lic  dein- 
ceps ; Pro  60  fecundis  fubfiituendum  1 minutum  primum  ; pro 
60  primis,  1 gradus ; pro  30  gradibus,  1 figmm  Ut  in  ap- 
pofito exemplo  videre  cfi. 

Atque*eoaem  prorfus  modo  in  alib  ejufinodi  Additionibus 
procedendum  ent,  ubi  denominationum  pluralitas  occurrit.  Nec 
quicquara  intcrelt  diferimints,  nifi  quod  nunc  plurcs  nunc  pauciores  unitates  in 
gradu  inferiori,  adxquent  Unitatem  gradus  proxime  fuperioris.  Adeo  ut  nofl 
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Suhdu£tio  z^dditioni  contraria.  Snbdu£iio  quid?  Sub- 
ductionis praxis:  in  Numeris  Simplicibus : Innumeris 
Compo/itis.  'Praxeos  demonUratio  Praxis  in  partibus 
'Decimaltbus  : in  'variis  'Denominationibus.  Siibditflio 
majoris  ex  minore ^ impetibilis.  Hufintitates  negativte 
[eu  Ablatitue  ; non  abjurde  fiipponiintur  ; quid  innu- 
ant. Sitbdu&io  majoris  e.\'  minore,  quatenus  jupponi- 
iur  pr testanda. 

Additionis  traditionem,  ad  SubditflioDcm  fcu  Subtra£Honcm  des^nicadum 
cll;  qux  Additioni  eontrana  tflV  Ut  enim  Addiuo  Numerum  niimero,  vei  AdJ/ti0- 
^tem  Quantiutem  qu^iimi;  adjnn^tt;  Subdo^io  ^comra  Numerum  numero,  */<«»- 
vcl  Quaniitatcni  quantitati,  aufert:  Adeoquequod  Additio  componit  id  Subdudfio 
difibmr.  In  praxi  Additionis, -^tis  partibusiiivcifcigarur  Totum  ; m psaxi  Sub- 
'duclioDiii,  Dato  Toto  cum  pane  una,  qiucntur  Refiduura  fcu  pars  reliqua. 

Ett igitiir  .5*. vjWrrcr,  NtonerumarmfrKro,  'jeipotms  ptunttUU^Su^wfiio 

auftretiOOf  Rfjtduttm  exbthere,  Subdu^lionis  auam  live  Ablationis  nota^  haec  e(!c 
Iblev  — . Adcotjucliex  ; auferamus  3,  rdbbit  5 — 3.  Sicx  quantitate  A au- 
feratur quamiusB,  manebit  A — B.  Ulud  autem  Amhmctici  pra^lici,  io  praxi 
k iubductionis,  munus  df,  lu  Rdiduiim  quam  Heri  potdE  onnmoac  aoiis  exprimat, 

•ejuii};  valoran  imdledhii  cxhibcaLQuod  quo  pdbo  Hen  pof1tt,nunc  tnidicun  funnis. 

In  nutrxrorfim  (tibduclionc,  numai  duo  dantur,  quorum  alter  ab  altero  aufe- 
rendus dt,  & artius  quxmar.  Nuraerumiliurai  quo  alter  cR  aufcrentUix,  ’ 

fnoum  ejMinuctuium  ippcllo  ; aufcrcndiun  vero  Mnmtttiem ; tcruum  autem  quem 
quxnraus,  R^Juhttm  voco.  Sic  li  ex  numero  uuinano  auferendus  iit  ternarius  3 ; 
Numerus  Mmdendus  cR  Minucor  3,  qui  rdat  autem  y — 3 =;  2 Rcliduus  df. 

Vel  univcrlim  ( quomam  alias  cuam  quantitates  (abducendas  clle  non  raro  acci- 
at ) dici  poRiini  ^lanmas  Minucneia^  quantitas  Mmuens^  dc  quantitas  Rtjidna , 
vel  Zi/sfm,  Rbiatum^  ReJiJiutm^ 

Ntuncrorum  limplicium  luhdudbonem  nemo  fuppoaitur  ignorare,  fcd  vcl  t\z-  Sulrdu- 
tura  . vcl  ufu  quotidiano  dididlfc  ; ut  R ex  x. auferantur. 3,  rcfbrez.  Aut  falcem, 
fi  illiiddtxere  ut  ncxrcRcjj^litts^otpanftisSjnot  eft  mirocrus  frixit  m 

minuendus,  piiEi  y,  fi  tot  beantur,  qbtftcft  nnmm»' minuens  . . T-  • • 
fcu  auferendus,  puta  3,  rdbrc  deprehendemus  2.  Vcl  demque 
Tabfila  ^ SubRuHuim^. , 
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ex  ubella  quam  fupra  pofoimus,  illud  depromi  potdL  Si  nempe,  numenis  minu 
ens  vel  aulcfcndus  iniumimtatc  fumacui,  pud)  3,  atque  infcausin  eadem  columna 
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De  Subductione.  Cap.XIV. 

ouxnmtr  mmicrus  uiinu^ndus^  puu  habebitur  ad  luiiltnm  nuroerus  rcUdum  2. 
Atque  eodem  modo  m aliis  fim^cuui)  lubdui^lioxubus  perageadum  evlt.  Deuiuu- 
fbatio  (atis  patet  cx  iis  quz  dc  Additione  lupra  dixiimia. 

Ubi  amcRi  numerorum  compulhorum  unus  ab  altero  efl  aulerendus  (vel  qui- 
dem limplex' ^ cotnpolito  qoi  niimenun  18  excedit)  Minutorem  folenms  Minu- 
endo ita  iiibicnbere)  ut  (meuli  inlcrioris  nmnen  gradus  ufdan  iuperions  gradi- 
bus dirc6lc  fubluit,  ( pua  Unifates  imitatibus^  Ueeades  decadibus,  Ccniunx  cen- 
turiis &c.  ) Deinde  li  acxcra  inchoando,  (iaguii$lkur5  /cu  noijs  mimen  Tubdu- 
cendi,  ab  cjufdcm  gradus  nota  in  munero  mmuen^  iigillatim  Cubduitis , parti- 
culares numeros  rcuduos  fuis  locis  iabicnbimus , quorum  omnium  aggre^tum 
dl  totius  fubdudionis  pcra6lse  Rehduum.  bic  li  ex 
1^898,  fubdacendus  iit  numerus  6504^*7 : numeris 
his  ita  feriptis  ut  rainutoris  loci  primus,  iccundus,  ter- 
uui^  &c.  ( k dextra  (ive  gradu  mhnio  indioando  ) uf- 
dem  numeri  Minuendi  locis  iublini:  pnmo,  ex  8 uni- 
tatibus, fubdu<^lis unitatibus  manet  unitas  1,  ( nam  8 — fublcnbcoda 
igitur  (intra  Iineohbn  duibm)  nota  i,  ddinde  ex  decadibus  9,  rubdu6tis  6,  ma- 
nent dc^es  ( nani  9 — (^  = 3 ) fublcribcnda  igitur  decadum  loco  nota  5 ; &, 
eadem  ratione,  centuriarum  loco,  lubfcnbcnda  4,  quia  8 —-4::=  4 : 6c  (Ic  dein- 
ceps f — o==y:  7 — ^ = 1:  denique  cum  cx  1 10  loco  lupreiuo 

nulla  noutubducendarcibu,  iublcribcnda  i ; nempe  z — o=;i.  Adeoque  totus 
Kefiduusefl  1107451  = 1777898  — 6704^7 

Vel  eyam  Rcliduus  fuperue  notari  poall,  deletis  fucccffivc  notis  uni  Minu- 
endi quam  Minutoris.  Sic  quia  8->-7  = ] , ddens  8 & 7 repono  i':  item 
quo  9 — 6 = j f deletis  9 & tf  repono  5 : fic  pro  8 — 4,  repono  4 : 5c  quia 
7 — 0=37,  Hguram 7*  intadam  relinquo,  vcldelcum  rdbtuo;  pro  7—7,  repo- 
no o ; pro  7 — , repono  1 , denique  1 ( quia  mhil  iniuper 
inde  iutxiucendum  cil ) intadbm  relinquo ; Relidmis  cfl  j«m 
qui  prius,  IX0745T.  Ut  in  exemplo  appultto  videre  cli 
Q^ties  autem  contingit  nocain  aliquam  numeri  ibbducendi 
nou  libi  fuprapoliui  nmjoreni  efle ; augenda  cUf  nota  ifttprapo- 
. fim  mutuata  i cx  loco  proxime  (uperiori,  qua:  in  loco  prselcnd  valebit  10,  adeo- 
que lat  grandem  numerum  eiheiet  ut  inde  nota  fublcripu  auferri  pollit : adeoque 
nota  Minuendi  in  loco  fequente  fupponenda  eR  imitate  nunor  jam 
fada  quam  prius  erat ; vel  ( quod  tancundem  valet ) noia  inde  aufe- 
renda luppoiicnda  erit  unitate  auda  : Unuas  autem  ilU  mutiiau  ( li 
libet ) potcR  duabus  Imcolis  ( mexnorix  gratia  ) interponi.  Sic  li 
cx  750781  auferendus  Iit  numerus  71568;  numeris  rite  feriptis,  ex 
unitatibus  2 auferendae  occurrunt  8,  quod  cum  hcri  non  poil^  nm- 
tuau  ex  fequentibus  i decade  ( quae  valet  10  unitates, ) hunt  uniutes  12,  unde 
fubdui^Hs  8,  rcfbnc  4. 

Deinde  m loco  fcqiientc,  ex  decadibus  8,  fubdudis  7 = 1 6 ( nam  una  jam 

inde  dcfumpia  in  umatcs.refqluu  piion  annumerata  el^  & 6 infupcr  jam 
occurrunt  lubducehd*  ) ’^rat  i r tum  imllibus  7,  liibdudis5,  reflant  2:  de- 
inde in  gradu  fequente,  fubdudo  i,  cx  10  = 10  •|’0  ( mutuatis  nempe  jo,ut  fieri 
pollit  fiiodudio  ) reflant  9 : item  fubdudis  6 = i -{-  7 ( propter  1 jam  fubdudum, 
& 7 jam  fubducenda  ) ex  15  = io4' 3 ( mutuatis  nempe  10  utfien  pollit  1'ubdu- 
£bo)  reflani7:  &demauc7  — i (propter  x inde  jam  mudiatum)= 6.  Adeoque 
totus  numerus  rcliduus  elt6792i4=r 750582^  71568. 

Atque  jam  rado  patet,  cur,  io  fobdudioius  praxi,  li  dextra  five  gradu  infuno  in- 
choandum cllc  dixi : Ut  nempe  numerorum  cx  gradu  fuperiori  ad  inferiorem  oans- 
fereudoruf^  ut  fieri  poflit  lubdodio  ) i^tio  habeatur,  quod  non  adeo  cummo^ 
heri  potcfl  li  ^ iinifln  praxin  ordiamur. 

$i  tamen  libeat  ^ Gniflra  inchoare,  potcfl  etiam  illud  fieri,  duplici  faltemmodo. 
Pofiiimus  emtn  Rcliduum  vel  Superius  Icriberc  vel  Inienus , deletis  fucedTive 
notis  numeri  Minuendi  ( atque  etiam,  fi  hbe^  Af  inutoris  ) eorum  loco  Refidui  no* 
tis  fublliiutts,  qua;  & ipix  ahquoues  edam  deiendz  five  emendandae  enmc.  Ita  ii 
ex  777806  auferendus  fic  numerus  670467  : Scnpus  tu  {M'ius  numeris;  ^ fini- 
flra  ordiendo,  cx7fubdu£lis6  rcfhw  t.  (hocdl  revera  propter  locorum  ratio- 
nem ex  700000  fubdndis  600000  rclnt  looQoo.;  feu  ex  7 millium  centuriis 
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fubdo^  6 millium  centuriis  rcfht  x millium  cen- 
turia ; ) deletis  igicur  7 & <5,  coniro  loco  iupcrne 
fcribatur  i (=7 — 6:)  deinde  lubciuwlis  f ex  ij 
( quoniam  cx  j fubduci  non  pullunt  ) reflant 
8=13  — y i dciciis  igmir  13  & 5*,  fcribatur  fitpcr- 

nc  8 : tum  quia  s — o=r  figuram  f imalhmi  relinquo  ( vel,  C placcau  ipfa 
ddvta  aliam  figuram  y fuperne  collocare  licebit ) tum,  quia  8 — 4=4,  doctis  8 
& X fuperne  pono  4 : deinde  lubdudU  d cX  40  ( quoniam  cx  o hch  non  potcfl  } 
rcfuiu  34,  deletis  uaque 6 & 40,  fiipcrnc  fcribo  34  : denique  ^-^76=39,  de- 
letis igitur  7 de  4^  repono  luperne  39.  Adeoque  nuoici  us  Rciidiius  Iupcrne  re- 
pertus eft  8^339=735806 — 6^0467. 

V'^cl  etiam  refiduus  mierne  nouri  potrll  , hoc 
modo. 

* Totius  procefliis  deinonftracio  ( five  i finiflnt  five 
^ dextra  ordiamur)  dependet  cx  noto  illo  axionute, 

7<,lum  te^mtwpat  tibus  ofMubMS  JimuJ  Jkmpps  \ 
adeoque  iubdu<^lio  oimmtm  pnnculmiw»  xquivalet  fubdudlioni  lonus  lubdu- 
tendi. 

Si  fradlionesdccimales  fine  integris  numeris  adjim^lx-,  operatio  nihiloimnuseo- 
dem  procedit  modo : id  tamen  femper.  cavendum  dl,  ut  quiit-  pMrtam 

bet  gradus  numeri  inferioris  paii  gr.uiui  numen  fupcrioris  fub-  703.865  ^em*- 

*lit.  Exemplum  hoc  cflu.  a.7i3<5 

Si  lubdudio  inlfciiuenda  Hc  in  quantitatibus  plunum  (lU  lo-  5 fl  SuUu- 

quuniur  ) Denorainarionum  : eadem  tamen  eft  proceflus  ratio  ' ’ ' » a$9nit 

quae  prius.  Illud  tantum  curandum  erit,  ut  quoties  ex  clade  leufcrie  fupcnoriprtfxtf  m 
(maforis  Icilicet  denominationis  ) 
mutuanda cll  Umeas,  pro  illa  in  fe- 
rie  inferiori  ( live  dcnonnnauoq|s 
proxime  minoris ) tot  numeremur 
unitates  quot  rerierum  ad  invicctn 
rauu  pofktUt.  Stc  in  rubdut^ionc 
Munetx  Angiicanx , pro  i libra 
liibflitucndi  erunt  ao  lolidi,  pro  i 

iblido  iidcnaruAln  Fratbonibus Aflronomicis  pro  1 ligno,  reponendi  erunt 
30  gradus ; pro  ^radu,  60  nunuu  pruna ; pro  1 nunuto  primo,  60  f^nda  &c. 
ut  in  exemplis  odjun^lis  videre  eiL 

Denique  fi  quando  plures  hierint  numeri  fubdu-  SuMih 

cendi,  vel  cx  uno  aliquo  propofuo  vel  ex  pluribus  53697  tonis 

£mul  fundis;  priufquam  tubdu<£lio  inlhtuatur,  tam  9171^*3301 
numen  fubduccndi  colluendi  fum  in  unam  fummara  8360^  vsrnmn’ 

fcu  aggre^tum,  quam  numen  dii  cx  qnibus  fum 
iubducenm  : & tum  dcoiiim,  e^  hoc,  fub-  39617 

ducendum  erit  .icgr^tum  illud,  ut  Renduum  habea-  5603  >10777  Mmutor. 
tur.  ( Atque  itkm  omiuno  faciendum  em  non  modo  m 1 ^ 
in  Numerorum  f«i  & in  aluriun  quarumlibet  quan- 
ittacuffl  fubduiUionc. ) Ut  io  exemplo  appolito  vi- 
dere licet. 

Vel  eoam  ubi  plutts  numeri,  vel  ex  uno,  vel  cx  plurium 
gr^ato  fuot  rubaucendi;  polKim  plures  fuMudliones  fucccfUvc 
hen  hoc  modo. 

In  omni  autem  Subdu^lione  aduaiiter  praedanda,  notandum  efl, 

Quadtiutem  fubducendam  minorem  ede  debere  ( faltem  non  na- 
jorcra  ) quantitate  illa  ex  qua  dt  fubducenda:  ImpofCbilc  enim  dl 

ut  quantitas  major  cx  minore  defumi  podit,  ( cum  pars  fuo  toto  

major  ede  nequeat: ) Adeoque  liquando  itlud  profandum  propo-  12716 
natur,  Propofitum  cfl  impotl&Uc.  Verbi  graua,  Impodibile  ed 
* uc*  ex  5 fuMUcancur  8,  cum  numerus  hic  fu  illo  major. 

Nihilominus,  quanquam  hoc  fii  rcaplc  impoffibilc ; non  raro  tamen  apud  Anih- 
mcttBos,  pixlcidin  AJgebriftas,  tanquameffet  poliibilc,  prxllari  jubetur : Suppo- 
mmi'  enim  ( prxtcr  rcalcs  quantitates  ) quantitates  quafdam  imaginarias,  qu*  mi-*'  ^ 
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ITIONE  Cap.  XV. 


iiorcs  lini  ijuara  mliil,  quas  quammces  Ncgaiiv'as,-  fivc  Ahiaiitias  appclbm : Ei 
prour  ( <iilq^ion;»graiia,  ui>j  opus  cU, ) qu^nutnttbos  veris  quos  {^iitivas  vel 
aHirmaiiviiS  «ppdUm ) nouun  hanc  7f>  Aodiiionis  icu  AlHrmatiunis  vcl  Polinoriis, 
imiiciuni  prxligum ; lu  quaiujaribus  Iimg^narib,  negativis,  (is'c  abUiitiis,  pra;- 
Hguoc  U0UU4  luiic  Subdoctionu  vel  Ablationis  (ive  Negationis  aut  Dcfulus, 
iodicii|(U..  Adouquc  li  ex  5 aniercmla  lint  8,  manere  dicitnc — 3,  hoccfl,  quan> 
liutcm  qux  lii,  numero  ternario,  inioor  quam  iuh'l 


NaMdi-  Hujufmod!  autem  ( qiwe  luppununtur  ) quanurares  Negativa;,  quanquam  viden 
ngn  line  ablurdo  liipponi,  Tuos  tamen  habent  ullis  exiinigs,  neque  fine 
p*9$m  nr.  commodo  ab  iUithmciicis  ( Geometris  item,  aliilquc  Maihemaacis ) intro 


ducuntur : ut  luo  |oco  aliquando  paicbin  Hic  autem  rulHciet  ollendcrc  eam  llip- 
politionem  nihil  abliirdi  lupponcrc  pum  enim  dicunt  j — 8 ==  — 3 : idem  dt 
ac  li  ditereot,  (x  S dam^  Jujypotdt  ille  ah^iad  ternai  io  numero  tm- 

tfus  ifunm  (qui  enim  lupponit  8,  hoc  cll  5 + f Subduci,  lupponit* 
iUeHotuai  quii^ium  liiblaium  ole  atque  iniiipcr  3 pdus  quam  totum,  a^oque 
reihurc  tanto  tu:rms  quam  nihil. ) Atque  hoc  quidem  non  magis  incommode  di- 
citur, quam  hoc,  ^ fuppoMt  Hfrepeerpum,  Jnppomt  tlU  animal  (juoddam  ex 
ff/no  ^ Cervo  cmfiat/tm ; qux  prdpoiiuo  vere  cnunciari  potcfl  quanquam  ne- 
que /^/fcoctrvusj  neque  Animal  ita  conflatum  cxilUt , aut  quidem  cxillcrc  pol- 
iit : Porcii  cmui  Propoliiio  vera  cilL  quamyis  aeque  Pnedicatuni  neque  Subje^lum 
a^lu  exi|^>  quidem  iit. pplTibiie.  Ita  qnamvis  neque  (it  ponibilis  quantitas 
3,  neque  s ~~  tamen  verum  cll  has  quantitates  ( liipppijtitias  Ucet ) xquales ' 
e(le,.  atque  qm  alteram  Tupponic  reliquam  etiam  fupponercC  Et  quidem  qui  ili- 
cif  )}•'— 8 = — 3,  non  modo  diat  lubdu^ioncm  ubm  y — ’8  impoflibilera  cfle, 
Icd  ollenihi  (utfiluram  impolTibiliutis;  nempe,  numenira  8 tanto  majorem  clfc 
quam  ut  yioHic  ex  nutucro  y liibduci  quantus  dt  numerus  3.  Sic  qui  babet  y,  led 
debet  dicitur  (computatis  compuundis)  — 3;  hoc  dl  3 minus  quam 

nihi|;Veu  (quod  laiuundcm  cll)  debae  3.  ^ 

C^ndo autem  hujufmodi  lubduttio  requiritur,  (nempe  ut  major  ex  minore 
Minoris  auleratui', ) illa  utcunque  iic  prxilanda  cll ; operatione  Icilicet  przlcriptz  contra- 
Niunerus  qui  ut  Minuendus  proponitur  liibduccndus  dl  ex  eo  qui  proponi- 
lur  ut  Mimitor,  & Reliquo  prjcponcnda  cfl  nota  negationis.  Ut  ubi  rcquiritui: 
fubdiuRio  numen  8 ex  numero  5;  liibduSisconu-a  y ex  8,  reliduo  3 
prxponenda  dl  nota  — : Adeoque  ut  8 — y j ; fic  5 — » 
=:  — 3.  Atque  eadem  ratione,  em  y4.6  — 5)87=^  ; Nam  fub- 

du(5lis  d ex  7 xdbt  1 ; fubdudlis  4^8  rdbnt  4 ; fuUuiRis  y'  ex  p 
rclbdt  4;  de  (quia  operadu  pera^U  dl  imperatae  contraria)  praefigen- 
da cll  nou  — . 

Aeque  de  Subdu^ioiiis  Kamerolz  praxi  dida  fufiiuanc.  De  praxi  um 
'Addiuonis,  quam  Subductionis  Speaolac  live  Symbolice,  proxime  dicendum  cfl. 
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- ■ CAP.  XV. 

Additio  ^ SubduBio  Algebrka  ^ Speciofa. 
que  Regula;  ^ Traxis. 

IN  additione  & fubJutJlionc  ^^gcbrica,  vcl  Speciola,  (de  quibus  iam  dicendum 
dl,)  live  Veterum  noas  Coflicisilve  Rccenciorum  Speciebus  leu  Symbolis  per- 
licaotur,  ( de  qmbus  Cap.  XL  diximns,)  duo  poctlTimam  conlidcranda  occurrunt ; 
iwmpc,'  urater  jpl«  Spim'S  leu  quantitatum  Noub,  Sintorum  edam  ( uti  vocari 
fblcnt ) habenda  cfl  ratio. 

Sunt  autem  Signa  ea  (qux  nempe  Addidoni  &;  Subdudioni  inferviunt  ) haec 
duo,  ^ — Quorum  illud  quidem  -(-  Affirmattvmn  dt,  five  Tojithum,  & * 
notat  quantitatem  cui  prxligitur  affirmari  fivc  addic;  (quod  quidem  ubique  in- 
tcUig^iJom  cfl  ubi  miHuoi  fignuiu  pratBgiuir: ) Hoc  autem  — Nc^tivum  icu 
Ablativum,  denotans  cara  cui  pidigiiur  qnantitatcqo  fivc  dceffi: ; & iym~ 

bola 
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boid  vel  Ijxcies  Gc  inligmu  non  tam  quanuuteni,  quam  quauucuis  abientiam 
icu  deiedlum  indicanc. 

£l  proptcjxa  Species  quxcunque  feu  Symbolum  quodvis,  cui  (ignum  ~ 
uvum  pncbgit^r,  lempcr  mcerprcundum  clt  fcnfu  contrario  liU  oc  qua  qusencur 
quajuiuu,  cjulinodi  lymbolo  vel  abfoluio,  vel  ( qvuxl  tantundem  valet ) Ggnu 
aitirmativo  mligniue.  Verbi  gratia,  Si  de  Lucro  queratur,  quod  uocaB  vcl  4*^ 
denotetur,  ent  — B^lenlu  contrario  mterpretandum ) tantundem  Pamni.  Sic, 
liC  vei  4*C  indicet  cxcclium; >C  indicabit  dtefeitum.  Item,  (i  e vtl+n  Gt 
augnK:ntum,  erit  — a decrementun).  Si  2 vcl  4*  3.  iblcm  tot  gradibus  liipra  ho- 
rizoniem  elevatum  mdiccc,  — 2 euodem  dcnoubit  totidem  fub  hori^nte  g^ld^ 
bus  deprclliun*  Kt  contra.  £t  quidem  univerlaliter  quicquid  Iit  illnd  quamitatis 
quod  ligno  AHirnmivo  dcGgnatur,  ejuldem  contrarium  Ggno  Negativo  dclignan 
iOieiiigcndum  dt  Puta 

Si  lienum  AlGrmativum  indicet,  ^ffiirmuionetn,  pofitimem^  a^vuntum^  Iu- 
aumj  accejfumy  aJi.enft4My  jnpray  ultray  plus,  gravins^  cit}iJruSy  a^Jniy  ekvatiy  ift- 

Signum  Negativum  indicabit,  Nc^Atimemy  ahlatitmcmy  deoemtmtumy  Jamnwny 
rcce^urrty  dejcen^hHy  tttlray  citray  tninuSy  ievmSyJrigidmSy  aufenty  di‘pnmiy 

£c  cxmtra,  ubi  ligno  aHirmauvo,  illa  Itgno  negauvo  iniclligi^nd.i  cruno 

His  intdlc^lis,  de  ipia  Additionis  & Subduaionis  praxi  agendum  ; ubi  hx  ob- 
fervandas  lunc  regulae. 

Si  vel  in  Additione  vel  in  Subdu6lione  plures  occurrant  fpecics_feu  iymbola,  D* 
t^uanuutes  illae  quae  uldcm  Symbolis  dcGgnantur  Ium  invicem  vel  addend* 
luoducendiC  ( prout  res  poltui^vcrii,)  ut  carum  vel  fumma  vel  differentia  intdli- 
gatur,  {eorfim  notanda : uu<e  vero  dilUn^bs  iymbolis  five  fpecicbus  deGgiuntur, 
non  iu  invicem  comparamie  fed  GgiUatim  conlidenniie  & nocandz  lunt.  Caula  cfi, 
quia  dum  diffindis  iynibolis  denotamur,  quorum  ad  invicem  ratio  vel  ignoratur^ 
vei  laliera  nondum  confideratur^  non  poliunt  Gne  confiilione  conjungi.  Pua  li 
2 Iblidi  & 1 denarius,  addendi  (int,  non  dicendum  eff  fummani  cilc  3 * fed  2 foli'  • 
dos  & i denarium.  .r 

Ubi  autem  fymbolonim  mut  diflindlorum  ratio  ad  invicem  innotefeit  & aihi 
conilderatur,  poffiimus,  interpretando,  etiam  diverfa  fymbola  in  unum  colligere; 
ncu)|)c,  pro  qiianiitate  eorum  altero  dciignanda,  ipti  sequalem  fubffuucndo  qux 
fymbolo  altero  indicetur,  nuitaxis  interim  mutandis  prout  fymbuloriim  ratio  ad  in- 
vicem poffuiat.  Uc,  G 1 j Iblidis,  addendi  Gnt  6 denarii,  dicimus  Gen  2 (olidos; 
ijuia  nempe,  Ubi  innoicfat  unum  Iblidum  tantundem  valere  atque  la  denarios,  & 
pro:ndc  \ ioL  = ddcn.  poffumus  pro  6 denariis  fubltituere.  lemiffem  Iblidi;  & 
deinde  i J lol«  4"  ^ "oc  dL  i i foL  4*  s erunt  1 folidi.  Et  Gmiliccr  in 
aliis.  Atque  hoc  quidem  mdi^xeacer  Gve  in  Addidone  Gve  in  Subdu^ione  in- 
tclljgcndum  eft.  ..^  , ^ 

De  lignis  autem  4*  &. — » Additioni  aliz  Subdu^Uoni  inferviunt  rcgubc. 

Quamm  ou*  Additioni  inld^viunc  hae  fum.  r~* 

I.  /«  fiddundiSy  Ji  .!%na  ftnt  Smirrn,  Juhfcribenda  ejl  fuafUitO’ 

ttmfumma  cum  communi  Jigm.  Puu  pro  -j-24'i  ponendum  4"yi  quia  tin*. 
traque  quantitas  ponenda  intdiigitur.  Item,  pro  — 2.-3  ponendum  — s ; quk 
utraque  auferri  intcUiguur. 

o.  Si  Jint  autem  Ji£tui  ‘Di^rmiay  fukjaibetuia  eji  quantitatum  Differ entUf  cum 
figno  majoris  quantitatis^  ruta  pro 4- 3 — ^ popendum-j-t  ; quia* 'nempe  ubi 
mt^igitur,  poni  tria,  & deinde  illorum  duo  aiiferrr,  unicum  eorum  'poGcum  ma- 
net : item  pro  •»  3 -4  ^ ponendum  — 1 ; quk-neoipe  uno  plus  quam  quod 

rclbtuicur.  Et  Giuiliter  in  aliis. 

Oughtruins  ucramque  reguUm  Gc  breviter  conjungit,  AdrBtio  Jpeciofa  conjw^it 
omnes  rm^itudines  MtaSy  fervatis  Ji^s. 

His  imcb^dis,  praxitnon  erit  dilCciiis.  Exemplum  effo, 

f+3C+iV  — »^  + 3 vel  +3C+1Q.— iR+3 

l‘-i'e+*V  — 3^— 4 — iC+zQr-?R^4 

+ iC-i-3Q  — yR  — I 


Addenda 


-if+zy  — jJe— 4 

Aggregatam  +a^  + 3V“ 

Vel  I vd  3«“+“— "+i  vd 

— Ac+aA^jA — ^4  — «a-j-iM — j« — ^4  — — 3* — 4 

iAc4-jAq— ,A — i 2 «’  + 3«’ y < 

Nempe 
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>De  Additione  Cap. X.V: 

Nempe  ft  addamur  3 , & — i hoc  cft,  fi  iiucUigantur  jx>ni  3 Cubi , & 

( propter  figiium  — contrario  ienlii  exponendum  ) auferri  i Cubus,  tamundem  eli 
atque  fi  ponantur  a Cubi,  ( quia  3 — 1 = 2.)  ita  < li  addantur  + & + 2^, 

cum  utrumque  aflirmetur,  a^regatum  cft  -|-  3 Itera  — 2 20  3 20 , cum 

utruraque  negetur,  cnt  — J ( qui  emm  tollit  2 20,  & tollit  iiiluper  3 loilit 
omnino  y 20,  quia  2 + 3 — y.)  denique -f-3  ^ — 49  fimt — i;  nempe  uno  plus 
tollitur  quam  apponitur.  Et  propccrca  aggregatura  duorum  additorum  ( ex  lin- 

^lis  fummulBooUe^um  )clt -f-2^4*  J 

Sic  in  exemplis  fluentibus,  fi- addantur  A + H — C,  iB-j-aC  — D ;& 
A — C-{-E,  ( quarcunque  demum  fint  quantitates  fymbolis  illis  A,  B,  C,  &c.  de* 
fignatx  ) aggregatum  omnium  cric  lA  — B — D+E.  Et  pariter  in  itliquis.  ' - 


A+  B-  C 
— — D A . 

A -C  +E 
2A—  b — D + E 


+ ^ + h-i 

— y — b*  • 


'4^  — ^ 

• Verbi  gratia,  fi  fupponamus  A.  B,  C,  D,  E,  fignificare  1,2,  3, 4,y.  Item 
fignificare  3,  p,  2*7, 81.  tamundem  valebunt  ilta  atque  hsec. 


i4-i— 3 = -'o  ’ • 

-4  + «-4=-^- 

1  — 3 + y = +j 

2 — x-±o'— 4+j=  I 


■ 40J-—  J4— 9+11  = 3^4 

+ *•]  '+3—3= 

— 81— i3y — p_^-|*4=-2ii 
324 — id2 — 18-|- 134-1=  itfo 


I»  Sui- 
dudlont. 


In  fubduftione  lix  obfervand*  furit  Regulae.  ^ ^ 

1.  fint  *DiJJinu^ay  Jitbfcribctuia  eJI  quantitatum  juthma , cum  fU~ 

^rterisy  ntmK  quantitatis  mmtkr^€V  jcu  iUms  unde  jacienda  eji  jtibduSfio.  Puta 
Ji  ex  — 3 auferamus  reliduum  erit  — 3.  Kempe  fi  fupponaniurjam  dedfS 
3,  &uUeriusaufcrantur  2,  tanderri  deerunt  y==3  4“^‘  auferan- 

tur ^ 2,  rcliduum  erit  4-  3-  Nempfe  fi  jam  adfini  3 & infuper  tollatur , ( hoc  cft, 
Tuppleatur  ) dc^us  duorum,* ‘five  refhtuamiir  2,  jam  tandem  aderunt  3 = 3 4- i. 

2.  iSr  fi0u  Jint  Simiboy  jubjeribendd  ejl  quantitatum  7)iff'erc»tia  \ cum  Ji^no 
^communi,  ubijcpuuttitas  itufereniia  minar  ejt ; Jed  cum  ji^o  cOntras  iby  ubi  quantitas 
'^acnJa  'cH  major.  Puti  , fi_  ct  4" } auferinttir  4-  2 , manebit  4“  * » 

'x — .2=1 ; $i  vcrp  cx  -J-  3airfefaniur4‘4j  manebit  — i,  qiiia,  3I — 4 = — i', 
Tii{^9pnioiir  nempe  i dpetU.  I0;m  fi  ^ -r-  3 aufd^us 2 , riunebit z ; quia 
'iKCDpe  IT  inodli^tur  dedO^  iy  St  ariferantuf — 2'fl)Te  fuppleahzr  dtlfe^his  duorum, 
boceU,  firdbtuaniur  2.  tand^deeritnonnifi.i : Si  yero  auferamm 

■ — 4,  Dtti^ii+  i';  netrj^‘ubi 'durant  3,  fi  rcftiroaritiir '4,  aderit  r.  Et  pariter 
in  aliis.  , . ' 

utramque  cdnjuhi5fim  fic  uttani' 

^ danm.  ^«mftUVtVj^dtKcHda.  ' 

* tis  cxpfiidfi*''feiSiitfp6  tfSniOTfe  jfcrdi|iratur,  ' t4«npc,  fi 

• l,..:.  yfa. .f  r.-.,,  R :i-i  m;A.. 

j — iCrr  lQ^4"  f ;’j.i 

*'■  '•  M'  ’ 1 .'M*.'; 

' i*(B— »Aq  +i A — jj.’ — »4l+  34 y,  3««  — 144+ 34—  y^ 

XAC — Aq — 2A4"i  24’ — 4* -77  24 -{-3  2444  ~ 44 -x  24  4- 3 

Ac — — -‘4» 4^^4^8100444— 7 ^444-34 — 8> 

t 4' 4-^i  4“  j t f 'rl 
ex  3 *p,aafebnwr  2q^,-i«anebit  i ; qifia  3 — 2=  t.  ^Itein,<  fi  cft  — 2 au- 
feramus -=_i  T^y.  oianeiu  — :,i|ay ; quoniam,  Ji  ubi  deerant  quadrjua  2,  auJciatur 
vel  ^upplcatur  defc6tus  unius,  hoc  m,  reflitiiatur  i,  deerit  adhuc,  qu^atum  u- 
num  hve  I 2^.  '.Item,  fi.cx  5R  auferamus  ~ iR  Jiiperiiint  4" f R ;'ncmpc  fi 
ubradfimt*  3 radices, ‘reflituimur  adhuc  2 nd ices,  aderunt  omnino  y*  radices.  L>c- 
zuque  ii  ex  — > auferantur '4^ q refiduuoi  em  — 8 : netnpe  cuip-Dam  deiint  y,  fi 
— ■ adhuc 
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adiiuc  autoamr  deeniat  oointoo  S.  Si  igicur  Rlidi»  iiloc  onmiii  pamcuU> 

tfA.  Ja  MRura  colligantur,  crk  lUud  i ■— » S ^ 8.  . ,, 

— Sinuiicer  in  cxtmpiis  lubrcqiientibus.  Si  ex  A -f*  i B — 3 C 4-  D.  auferantur, 

aB  — 2 D 4- E,  manebit  A — — E.  Et  pariter  m aliis. 

A-j-aB  — ^C-j-D  3«’ 4"  3**^  — ^ 

4*2.B  — zD-f-E  zrt’ jrf*  4"  ^ — icr 

■(  A '4"'  ^ * 

f Quod  fi  liipponamus  A,  B,  C,  D,  E,  fignificare  i,  2,  3>  4,  J.  Et  4, 4*,  /i*,  figni- 
ikaie  z,  4,  8.  uaiundem  volcbuiu  ilia  aujue  hxc. 

1 + 4 — P + 4 = o 24  + 11  — 4—  2=?.3qi 

+ 4 — 8 + f==  + i K5  + X2+4  — lo^aa 

I + O— 5 = — t 8 — o — 8-|-  8=^  8. 

Atque  hxc  quide/n>  de  Additione  & Subdu6lione  Alg^brkai  & Spteioi^  dida 
luBiciaac. 

Q^iod  aiucm  fuperiusde  Additione  oioiuiimus,. illud  etiam  dc  utrirquc  Additione 
5c  Jiobductione  (live  Numcrolis  fivt  Speciofis)  imelligendum  cll;  Nempe 
^ f/ares  ^uantiUtts  JutU  cwimm-  vet  atidfndx  vel  jubducende,  vel  partim  ad- 
4etidat  peartim  juhdtKoUxy  pcrtttde  tjl  'fno  ort&tie  mjtifuatitip-  opaationeSy  modo 
emass  emttnue  peragantut.  Non  emm  de  ordine  (eu  litu  quannuium  quxmur 
fcd  de  earum  magnitudine  ; ( quannim  liliid  lit  quod  emergit,  quoainque 

tandem  ordine dilpononcur.)  Nempe  64-3— 4 = tf  — 4+J=3+^^  — 4=3 

— 4 ^ 4 + ^ + 3 “ — 4+ 3 + *^  = T'  A "1“  B — C A — C 

— A— C + B=B  — C4-A=r— C-t-A+B  — — C+B-hA,  Et  Umiluer 

ia  aliis.  . . 


c A P.  XVI.  V 

Additionis  ^ Suhdu£Homs,  per  contrarias  operationes, 
probatio.  Objectionibus  Rami  refpondetur.  Stutejltun- 
cultE  aliquot  f anilitar  es  jokuntur  Trobatio  novenaria. 

Utut  lubrica  fit,  non  tamen  contemnenda,  ^upmodo 
reddi  pote ft  certa.  , ' 

POfl  traditam  A^liuonis  & Subdudionis  praxin  anneikendum  videtur  ali- 
quid de  utriulqiie  Probatione  live  Examme.  Cum  cnun  in  Arithmetices 
praxi,  tironibus  prxrenun  & ^rum  exercitatis,  error  calculi  iaciliime  poBic 
irrepere:  iblcnt  hic  Ariibmecicx  Pradicz  Magiflxi  methodos  tradere  operationem 
jam  perail^  exaramandi,  quo  nw?lius  perrpeaum  fit  «pinquis  error  fublit.  Quam 
Uo  rem  in  hunc  locum  dilluli,.quo|d  Additionis  &,  Subdudionis  examinationem 
Smil  uadendam  eile  duxerim;  pamm  quod  eadem  fere  Hc  utriui^c  methodus; 
param  etiam  quod  neucra  feorfun  u^m  commode  tradi  pollic,  cnm  alcta^  altcnus 
probationem  prxBcL 

Additionem  peractam  folenne  cll  per  Subdui^lionem  ( operationem  ipfi  con-  Exami- 
tjraram  ) ex^narc.  Cum  enim  duo  flumen  limul  additi  lunt,  fi  ex  fumma  fub- 
ducatur  eorum  alici  vter,  rtlbbit  reliquus.  Ut  fi  2+3.  1 Adlitia- 

= j;crunt  5-a  = 3,  Hocdt,(iz  \ ^7 

& 3 addita  conlbtuani  j ; tum,  fi  cx  j aulcrantiir  z,  — 

manebunt  3 ; fi  auferantur  3 manebunt  2.  Atque  idem  ^ 5 

parcat,  fi  m tot  pundtis  res  peragatur.  Si  emm  punda  "~3  • • • I • • 

bifla  & teuu  conlWuaiu  quina ; deletis  3 manebunt  2 ; 3 2 

K vcl 
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De  Additione  Cap.XVI; 

vd  ddctis  a manebunt  }■  Demonftratio  dependet  ex  illo  axiomate,  Si  tepui» 

.eipuilms  »>ifer»»tiir,  re/ipu  ermi  ^fiue».  Ideoque  G fint  3 + i = r 

' deleas  utrinq;  3 3 

manebunt  x 2 

AA  A ubi  ex  Additionis  Ibinnia  additorum  al- 

482^855  ^um  auferatur,  quod  relbtxouatur  additorum 

reliquo,  operatio  rite  peradla  e(t ; fi  autem  Reli- 
duum  iubdu^lionis , reliquo  addendorum  non 
congruat  ; indicium  clt  erroris.  Atque  idem  in 
grandioribus  numeris  accidit.  Ut  in  appolito  ex- 
emplo. 

Si  autem  plures  numeri  addantur ; Subdu- 
dtioms  opus  i^ius  erit  iterandum.  Ut  in  ex- 
emplo appolito. 

Verum  cumhocpadlio  examinandi  labor  eva- 
dat ipfa  primaria  operatione  major:  Satius  for- 
ufle  videbitur  iplam  potius  Additionis  operatio- 
nem repetere  : praderdm  ii  ordine  retrogrado  vel 
aliquo  alio  modo  inverlb  procedatur : verbi  gra- 
tia, Si  prius  fmgulas  feries  i nou  iuprema  deor- 
fura  proceflimus  ( ut  in  exemplo  ultimo,  T + 4 
— 9-  = i2-|-(S  = i8  ) in  repetiu 

qperadone  ab  infima  nota  incipientes  proceoamus 
lurfum,  ( ut  6-1-  3 r=p.  p.f4:=i3.  i j-f-y=i8,) 
ut  €0  minus  fit  periculi  in  cuntUm  errorem,  fi 
quis  prius  commillus  fueri^  denuo  inddendi. 

Quod  autem  dc  Additionis  probatione  in  addendis  numeris  abfbliitis  didum 
eft ; pariter  etiam  in  addidone  Algebrica  & Speciofa  locum  habet ; ut  & in  ad- 
dendis quanntadbus  plurium  denominadonum.  Nam  & hic  eadem  omnino  ratio 
obaaet  qux  fiipcrius,  ut  non  iit  opus  alia  demonllrauonc.  Exempla  funco. 

lik.  mc.Jraci.J^.  gr. 

^ 13  . 9 . 5 . I . 18 


%6ii$s  Summa. 
481^86  Subducendus- 
3*78(69  Keliduus. 

p8(i6^ 

239'7'78  Summa. 

38915-  Subducendus. 
2008(3  Rdkluus. 
19634  Subducendus. 
181219  Refiduus. 
82703  Subducendus. 
98(16  Reliduus. 


Addo 


Sumnue  16 . 4 . o ^ 4 
Subduc.  2.6.2  ' 2 . 6 
Rcdal.  13  '■  9 .'f  18 

.'V 

e A+3B—  C + zD 

Additio ■<  3A V 

t4A  + 3B+  CT  O 
Subduc.  J ?A 1^ 


2Q+1R+3. 

3 2R  1 1 Addido. 

tQ-iR  + iJ 

3Q-aR_W 
aCL+iR  + jS 

2^3—.  4 i 6 V addit. 

2^^—  ^-l-4i»-|-6^  fubduc. 


l ■ A-(- 38—  C-flD  -f  3 

. In  Subduibonis  probatione,  eadem  fere  methodo  incedendum  efl,  qua  in  pro* 
SKfjnffh  addidonis ; ftd  vice  vcrla.  Ut  enim  fqbducendo  examinatur  additi^  ita 

0«^,  addendo  examinanda  eft  ftlbdudlio.  Nempe,  fi  quandtas  Ablata  & Refidua  fimul 
additx  conRituant  quantitatem  primo  Proflitam  ( unde  nempe  altera  auferenda 
erat)  indicium cfl operationem  rite procciritte;  lin  lecus,  erratum cit.  Nam 
iatuM  6*  fimul tcqmnutr  /tttegio  ( quippe  Toaim  fuis  Partibus  fimul 

fumptis ; ) ideoque.^  Refiam  rejiituatwr  A^htumy  redthit 
Tnt^fum.  Exempli  gratia.  Si  ex  numero  quinario,  aufera- 
tur binarius,  & ternarius  fupcrcfle  dicatur,  patet  operario- 
nem  probe  perac^bm  eflc,  qiua  numeri  binarius  & ternarius 
( ablatus  & refiduus ) fimul  addid  conflituunt  quinarium- 
” Quod  iddcmin  totidem  pun<ilis  oftendctnr;  nam  G pun- 

dlorum  quinque  deletis  duobus,  tria  dicantur  Gtperefle; 
verum  illud  efle  liquet,  quoniam  fi  tribus  illis  reGduis  reflituantur  duo  ablata, 
redibit  pundlorum  numerus  quinarius  primo  pofitus.  Vel  denique  G Gnt 

I (— ,2  = 3, 


( — 1 = 3 

f = 3 + 2 

..J... 


Cap.XVI.  Et  Subductione. 

c — 2=3,  additis  utriaque  2,  a^rcgata  erunt  sequa- 

= contra  fi  aequaJibus  j = f — ^ 

feramur  squaJia  pma  2,  manebunt  xqualia  y 1 2 

Atque  idero  prorfus,  iifdcm  de  caufis,  in  numeris  ^ 
nujoribus  non  minus  valebit ; ut  & m fubdudlionibiis  jJ_2=:5- 
Al}^ebricis  & Spcciofis  five  fyrabolicis;  aut  etiam  in  2 = 2 

Qiiamiutibiis  plurium  denominationum.  Ubique  e-  — 

nim  & univcrialiter  obtinebit  illud,  Sublatum  Re-  ^ 
fiamm  aquantur  Taiu  Exempla  aliquot  rubjicimus. 


Addit. 


Subdu6l. 


7f 


Ex.  3 ^ V — * ^ 

tolle  _ 1 — t V +3^ ? 

Rcfid.  2^-\-  5 V — 
Sumina  — j2g 

2A— 3B4-  C 
A+  B—  C7 
A — 

lA^’3B‘-f-"C 


fAc  — 4Aq-f  A — I 


2 Ac 

— 6 A 

q+jA-, 

j Ac 

— 4Aq+  A — 

dies. 

horx. 

minuta. 

4f- 

12. 

13- 

18. 

l 

H- 

49-  5 

4f  ■ 

12. 

5<S. 

Atque  ha«5lenus  quidem  ofleaddic  fulhciat  mutuam  tam  Additionis  quam  Sub- 
dudhonis  examen  five  probationem  per  operationem  contrariam. 

Non  ignoro  interim  Hamum,  & polt  ilium  alios,  amibres  forte  plus  fatis  rigl-  o^jeclh 
dos,  hujuliuodi  Additionis  & Subdudlionis  mutuas  five  dctnonflrationcs  five  pro-  Rami. 
bauones  rejicere  ; non  qu:d>.m  ut  fallas  aut  fallaces,  fcd  ut  fuperfiuas : quippe  cum 
vernas  operationis  five  in  addendo  five  in  fubducendo  ex  ipfb  progrdUi  latjs  ap- 
parcau  ( fi  nempe  ritc  procedat  uti  regulis  docetur, ) idcoque  demonlbrationcm 
aliunde  fnillra  petendam  ctle. 

Ego  autem  rauonem  illam  Rami  vix  commode  applicatam  arbitror,  aut  rei,  quic 
jam  agitur,  rite  accommodaram.  Vix  enim  quifquain  ( uti  credo  ) dt,  qui  con- 
cella  firmitate  regulx,  & exempli  pariter  cum  illu  regula  confbrmiute,  dubitabit 
adhuc  dc  venute  operationis ; ( fiquis  enun  ejuiinodi  reperiatur,  fateor  illum  fiib 
Rami  ceniura  merito  cadere,  ut  qui,  concdTis  pr^mifiis,  iplaque  lyliogifmi  for* 
ma,  dc  conciufionc  interim  dubitat : ) Verum  concelB  R^ulx  certitudine,  dc  prr- 
fentis  operationis  cum  daa  regula  confbrmitatc,  mento  iortailc  nonnunquam  du- 
bitabitur \ hujulmudi  autem  dubitationes  his  probationibus  tollendas  docent.  Cum 
autem  doceat  Ramus  baecce  dubia,  fiqua  lint,  tollenda  e(!e  repetendo  totam  ope- 
rationem peradbam,  eamque  ad  regulam  exigendo : quanquam  non  negem  rem  ita 
peradam  latis  feliciter  lucccdcre  pofle,  tamen  ( pace  tanu  viri ) facilius  eundem 
errorem  calculi  recurrere  polle  judico  eodem  opere  iterato,  quam  opere  aliqiun- 
tum  variato : ( quod  & facile  concciliiros  arbitror  qui  vel  leviter  calculo  exercitati 
fum ; ) adeoque  melius  per  operationem  contrariam,  quam  eandem  repetendo,  exa- 
men faciendum. 

Sed  & alia  me  movet  ratio  cur  nolui  reciprocas  has  examinationes  five  proba- 
tiones exterminare;  Nempe  quod,  hoc  pa^  exercitati,  utrmfque  operationis. 
Additionis  fcihcet  & Subdudlionis,  comparatas  vires  perlentifccnt  tirones  Arith- 
metici: nimirum  hanc  refblvere  ^uod  illa  componit  Efl  enim  Additio  ifUus 
qiuli  cujus  Subdudfio  eil  Ea  vero  quse  ouu^tmaf  conilnmutiir, 

«troxvnx^  examinare,  ncc  Arithmeticum  dedecet,  nec  Geometram. 

Iifdcm  item  qux  jam  tradidimus  principiis  folvuntur  hujufmodi  Q^fliofies 
( quibus  le  exercere  tirones  non  incommode  poterunt ) 
numei  us  tUe^  unde  Ji  demantur  4,  rejlabunt  3 r 
Additis  nempe  4 & 3 ( Tubiato  & refiduo ) prodibunt 
*),  numerus  quxiitus.  Item  A quo  numero  tollenda  7, 
ut  rejlent  4 ? Additis  fcilicet  7 & 4 prodibunt  1 1 ; 
hoc  efl,  numerus  ablatus  & numerus  refiduus  fimul  ad- 
diu  dabunt  numerum  minuendum.  Ita  in  numeris  gran- 

K 2 
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De  Additione  Cap.XVI. 

dioribos;  SgUj  4er€»iieno  ohBi  i^uSf  jam  fUvii  Jihras  24.^6, 
additio.  fyttiamfmmaehet/ihras  i$6^y  fuaa/o  ptimitus  debito  ok‘ 
Jhingehatur^,^yi  ( quod  pcri^cdt ) ^ quo  niwiero  toJ- 
3P9P^  lenda  funt  24}^,  ut  rdtem  i ^63  ? Additis  numeris  243^,  & 

2436^  iubdu£Uo.  iyd3  proibnqujcfitus  39pp.  Hos  autem  numeros  10  re- 
xe^sj  pertos  eos  iplbs  eile  qui  quacrcbanuir,  inde  liquet,  quod,  fi 

fubdu^hones  fiant  prout  quxlUones  propouue  poltulanc, 
numeri  refidui  iidem  erunt  quos  qujcfhones  poflulabant  Ut  patet. 

Contra  vero,  fi  quseratur  numaus  ille  Jit  ' 
em  Ji  addantur  6 prodibunt  10?  Exaddidouis 
fumma  10,  auferatur  numerorum  additorum  alter 
( cx)gnitus ) & prodibit  reliquus  ( quzfiius ) 4. 

Item  au  numero  addenda  funt  3^6  ut  Jiant  ? 

Subdu^lione  &5li,  prodibunt  427.  Hos  autem 
fic  inventos  numeros  cos  ipfos  efle  qui  quicrebautur,  mtebir,  fi  additiones  juitia 
qu;rflionum  prxfcriptum  peragantur,  prodibunt  enim  lummsc  indicatx. 

Eodem  modo  fi  quaeratur  §l^s  numerus  fit  qui , a 
qumarto  , binario  diJfWt  ? Quoniam  differentia  Mtell 
cllc»  vcl  ia  exccflii  vd  in  defSlu ; patet  ejiifinoai  nu- 
meros duos  clfe,  majorem  nempe  & minorem  : illum 
addendo , hunc  1'ubduccndo  inveniemus.  £11;  enim 
feptenarius  binario  major,  ternarius  binario  minor, 
quam  efi  quinarius.Sic  37^8  dt  diHcremia  numen  f37i 
2 Lfubd.  i duobus  numeris  nempe  piip  majore,  & i<St  3 minore, 

"^5  (,161^  quorum  ille  addendo,  hic  lubducendo  invtfiigaiur. 

Potiunt  autem  hxc  omnia  etiam  per  Heguiam  Agebra 
( ut  loquuntur)  vd  Analyticcn,  aut  Arithmeticam  Spcciofam  ^nter  ollcndi.  Verbi 

gratia.  01  quxracur  Cui  numero  adden-- 


d 4^7 

i -83 


additio 


pizs 


i2e+r  = 


= i 


i2e 


A — }2S  = H3  ' 

j2y=3 


f = H3  } 

> 

= S08S 


402  z=  E 
2(Sl 

IlL 

110  = E 


Si  7,  M jSmt  20  ? Numerus  quiefitiu 
SubdufHo  dicatur  i2(;  ; ergo  1^6  + 7=20; 

auferantur  utnnque  7 ; ci  rdtac  i ^ 
= 13,  numerus  quxfitus.  hijAquo 
numero  auferenda  323  ut  rjient  243? 
Numerus  quzficus dicatur  A;  eriter- 
Additio.  go  A — 32J  = 243  :‘Et  (additis  utrin- 
que  31;  )A  = fd8.  Item  ^s  nu- 
merus e A atjus  differentia  4 261  , cfl 
Summa  402  = E >4*  ? Numerus  quxGtus  dicatur  E ; 

ergo  erit  i6i  ± 141  = E = <[  }■ 

numerus  quxfitus.  Et  limiliter  in 

Relidua  120  = E aliis. 

Siquis  autem  inquirat  verbi  gratia, 
Siluam  addendi  Jint  uumeriy  ut  Jumma  Jit  7 ; vd  ^nam  ex  quibus  Jubducendiy 
ut  reUent  7 *,  Huiulmodi  auadiiones  dfent  plane  ludierx  & nugaces  ; cum  cx  datis 
propqfitis  in  quxltione  miiil  cerd  elicitur ; quippe  modis  innumeris  refponderi 
poterit-  Puta  i + ^ + 3 +4>  * + 2-+ 4 ^ -r  ^+3+  f + * + — 

10  — 3,20—- i3,T-h<S--4)i2— 3“-2,ac.  Nam  cx  folo  Aggregato,  vd  Rcfi- 
duo,  de  particulis  additis  aut  fubdu^Iis  nil  certi  conflabit. 

Notandum  autem  £c  hic  cfl,  aliam  efie  confimilcm  fubdudionis  probationem, 
eidem  prorlus  fundamento  innixam.  Nempe  ( in  operatione  legitime  pera^la  ) 
frohatu.  numerus  rejiduus  a numero  fn  imum  pofito  auferatur  rffiahit  numaus  prius  abla- 
tus. Puta  fi  ex  y*3,  auferendo  2pi  deprclicndtro 
primum  312.  Quod  an  rcdlc  probaturus,  cx  583 
( numero  propolito ) liibduco  312  ( refiduum  in- 
ventum, ) ut  videam  nura  fic  proveniet  29J  nume- 
rus prius  ablatus:  invenio  autem  jam  rdiduumd/e 
non  illum  fdl27i,  iplb  minorem;  unde  deprehen- 
do errorem  calculi  aiieubi  irrcplifle  ; quem  re- 
petito opere  in  decadum  fdic  commiflum  intdligo, 

1 dum 
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Cap.XVI.  Et  Subductione.  77 

dum  decadas  51  pro  ap  pofuerim  ; & verum  refiduum  e(?e  192.  Fundamenuim 
hujus  probationis  hoc  eft,  mioniam  cum  ablatus  & rcftduus  aequentur  coti,  utrovis 
eorum  ablato  reliquus  mancoit.  Adeoque  li  tod  583  xquenturduo  iimul  291  & 

292,  iicut  fublato  191  manebit  292,  ica  fublato  numero  192  manere  ncafle  cfl  alte- 
rum  2pi. 

Superefl;  adhuc  alius  tara  Additionem  quam  Subdu^lionem  probandi  five  cxaim-  Probiti» 
nandi  modus  ; quam  pnhtuonem  Novenariam  appellant.  Eaque  lic  mllimitur.  ^^ovtna- 

In  Additione,  Numerorum  addendorum  fiiiguis  figuris  indilcriminarim  , nulla 
locorum  confideratioiie  habita,  liraul  addicis ; & 9 quoties  Heri  potcil  abjc«lb^ 
reliduum  numero  novenario  minus  oblcrvctur:  atque  idem  etiam  in  additorum 
f umnia  fiat.  Qiio  fiiilo,  fi  duo  ilta  refidua  fint  invicem  «qualia  , operationem  il- 
lam rite  pera^bm  etie  conjicimus  ; finibus,  cenum  cU  alicubi  cnorem incidtfie. 

Sic  in  appofito  exemplo  : j*,  8,  (imul  addita  conlticmmt  16, 

unde  abjcdhs  9 reflant  7y(lcu,  quod  eodem  rccidcr,  3^81 

huic  numero  7 -addantur  mfiipcr  i,  & 2,  ut  fiant  10,  unde  23^0  'V’. 

demptis  9 rcllat  i : huic  additis  3 & j Hunc  9,  tiux  abjici-  6013 
antur  ; tura  6,  i,&  3,  funt  10,  unde  abjectis  9rdbt  i ; noc  77^^ 
rcfiduum  Icoriim  ( memori*  caufii)  noto.  Deinde  & in  fiim-  ^ 
ma  id  ipfum  faciendum  eft  ; ubi  i -f-i  -^9=  ii.  Et  11  — p =t2.  tum2  + 44--f 
= 10.  deniqueio  — 9 = 1.  Quod  etiam  refiduum  fcorfim  noto.  Cum  refidua 
( poft  9 quoties  fieri  poceft  abjcilla  ) fint  «qualia  ( utrobique  x ) conjicio  opera- 
tionem illam  rite  pcrailam  efie.  Si  autem  refidua  ifta  fiiillcnt  inrequalia,  cenum 
cfict  errorem  alicubi  admiffiim  efle. 

Quo  fundamento  nititur  h«c  probatio,  neftio  an  quifquam  tradiderit ; ego  certe  ^0  fu»- 
non  memini  me  uipiam  legifie-  Verum,  uti  in  alus  Ibleo,  ita  hic  mihi  incumbere  Jamr»to 
judico  operarionis  fiindamcntum  tradere,  ut  inde  dilcant  qui  velint  non  rcra  tan- 
tum,  fcd  & rei  rationem  ; pracfercim  cum  in  diiciplmis  Mathematicis  non  fit  adeo 
congruum  effata  prqnunciarc.  Fundeurremum  igitur  iftius  operationis 

( five  unde  primitus  originem  lurapferit,  five  ialtem  unde  danonftrari  pofliti) 
hoc  eft.  Cum  numerorum  loci  alcendam  (uti  fupenus  traditum  eft  ) proportione 
decupla,  pro  (ingulis  decadibus  unius  gradus  pohendar  funt  ( in  gradu  fiiperiori ) 
totid^  unitates : at  idcmomninoelt  ^ 10  abjicere  9,  atque  pro  10  fubftituere  i : 

& eadem  ratione,  pro  ii  fubftituere  2 (nempe  pro  10  unam,  pro  r aJterara  unF- 
tatem)  atque  ab  II  abjicere  9.  Et  fic  in  esetens.  Atque  hinc  fit,  ut  ubi  pofthabita 
locorum  diuindlionefinguli  cham^cres  indifcriminatini  confiderantur , deccra  & 
unum  eodem  charaitere  notamur,  hocfciliceti  utrumque.  Atque  hinc  f^hun  eft 
quod  10  & 1 perinde  habentur,  hoc  dl,  ex  fingulis  decadibus  ejiciuntur  novtm. 

Non  diffiteor  omen  probationem  hanc  lubnkain  effe.  Qtianquam  enim  refi-  G^uam  pt 
duorum  dillenfiis  certum  fit  errons  indicium,  non  caoien  eorum  confenfos  certam 
eft  indicium  ventatis.  Nam,  verbi  graua,  m exemplo  prxcedcnce , five  dicamus 
additionis  fuimnam  effe  1 1944  ( quM  verum «ft  ) five  five  xio<f4-,  five 

11080;  five  denique  ( ne  plurcs  memorem)  10000,  utcunque  poft  novenariorum 
quoties  fieri  jwtcft  abjc6lioncra  remanebit  i ; adeoque  probatio  ifta  errorem  non 
detegeret.  Non  eft  igitur  cur  huic  probationi  nimium  fidamus , qiufi , ubi  illa 
nulhim  detegit,  operatio  plane  effet  erroris  immunis.  ’ 

Neque  uinen  niadeo  ui  penitus  rejiciatur  h*c  examinandi  methodus ; quia  nohMm/«- 
ita  magno  labore  peragitur,  &crr6rem  nihilominus  non  raro  detegit,  (liax  nonw«»r<7'- 
iemper, ) imo  rarilfirac  nilUt : Nifi  enim  quis  dau  opera  illud  agat,  m nnmcros  faK 
fbs  pro  veris  fubftitua^  & fpome  erret,  vix  unquam  tam  fclici  iucccftu  ( feu  potius 
infelici ) errabitur,  quin  fe  prodet  error.  Cum  enim  vel  mediocriter  cauti  vix 
plulquam  una  aut  altera  imitate  ( in  eadem  ferie)  peteent ; non  autem  latere  pof 
lii  error,  nifi  vel  multiplex  fit  ( ita  ut  unus  alterum  celet)  vel  novem  prxcjlc 
uniuiibus  ( aut  tbrlan  18,  27,  &c.  ) in  eadem  ferie  erratum  fuerit ; rarillimo  cene 
cafii  eveniet,  ut  error,  fiqiiisfit,  lateat,  & vel  lubricam  hanc  probationem  effugiat. 

Sed  addo  , probationem  hanc  tanta  cautione  ( neque  labore  interini  mul- 
tum  aublo  ) admberi  poffe  , ut  non  minus  certa  iit  Sc  infallibilis,  quam  ahijler//w~ 
probandi  modi.  Ut  autem  hoc  fiat  , openc  pretium  erit  decadas  fij  Siipc-  tejlcerta 
fiores  ordines  tranfnuffas  continuo  notare  ( ut  fupra  offendimus  ) intra  duas 
lineolas : Atque  examinare  deinde  lingulas  irarfim  feries,  puta  unitatum,  deca- 
dum, centuriarum,  £cc  Quo  fiblo,  fi  quoties  cx  omnibus  ejufdcm  feriei  nurac- 
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ris  iimul  addicis  abjiciancur  9,  toties  prccife  ex  eiurdem  fenei  fummula  abjici 
ctiani  poflic,  cura  eodem  lurobicjue  lelinuo,  certum  efi  ladiciuro  ope- 
rauonera  illam  ncuciquam  mendofara  efle.  Exemplum  ello  operauo 
appolita.  Ubi  in  uniotura  lene  occurrunt  numen  6, 8, 7,  6,  p.  in 
quibus  addendis,  poltquam  p quater  abjetila  funt,  mhil  fupereit, 
(nempe 6+ 8 = 14.  14— p=y.  5-1-7  = 12.  iz— p = j.  ^ + 6 
= p.  p — p = o.  0 + 9 = 9.  9 — P = o ) li-d  & in  j(S  (ejuldera 
(enet  furaraula)  p prxcile  qiuter  continemur,  liuc  ullo  rdiduo.  In 
l^uenii  decadum  (eric;  in  addendis  9,  7,  tf,  5, 7, 5,  pollquam  quater 
abjedla  fune  p,  rcllat  i : fed  & iu  in  37.  In  (crie  ccmunanira 
8, 8, 7,  7, 3,  cum  p quater  ejeila  funt,  6 fuperfunt:  atque  iu  in  42.  In  (erie 
millium,  tam  m addendis  7j  9,  p^  8,  8,  4,  quam  in  liimmula  45,  cura  9 quinquies 
abjiciuntur  nihil  fuperdk.  In  Idie  denique  fuprema,  tam  in  particulis  9, 8,  y.  7, 8, 4, 
quam  in  earum  fummula  41,  abjedlis  p quater  lupcrlunc  f . Certum  elf  igitur 
& lingularum  ferierum  fummula^  & omnium  etiam  aggregatum,  vera  dic,  adeo- 
que  totam  operationem  rite  pro<^lilI&  Nec  fccus  eveniet  in  aliis  ejuimodi  ad- 
oitiombus  probandis.  Hac  autem  (i  incedamus  via,  non  novenarius  magis  quam 
quilibet  alius  numerus  adhiberi  poflic^  ut  patet.  Quod  monuiHe  fuHiciac. 

In  novenaria  Subdudhomt  probatione,  eadem  omnino  dt  incedendum  via, 
»mit  fr9~  quam  in  Additionis  probatione  oltendimus : aun  hoc  lolo  difcrimine,  nempe 
Smtio  ^ Additione  numeri  addendi  curo  fumma  conferuntur ; in  Subdudione,  ab- 

lacus  & rdiduus  ( liraul  fumpti ) conferuntur  cum  munero  minuendo.  Ratio  effc^ 
quoniam  ut  m Additione,  iumma  dk  quid  integrum  cujus  panes  limt  numen 
addendi ; iic  in  (ubdu^onc  numerus  minuendus  rationem  habet  Todus,  cujus 
partes  fune  ablatus  & rdiduus.  Exemplum  efko  illud  quod  apponitur.  I7bi  in 
nguris  numen  mmuendi  fimul  indilcriminatim  addendis,  nempe  7,  3,  p,  8,  j,  ab- 
Je^kis  p quoties  Heri  potdk,  rdkabit  i : Sed  & idcm  reflabit 
m addendis  jf,  i,  3,  o,  4, 2,  i.  6, 7, 7,  figuris  nempe  ablati  & 
I refidui:  Unde  operationem  illam  minime  vitioiam  die  con- 
jicio ; quod  H divcrla  fuiflent  reddua,  certum  elld  operatio- 
nem abcubi  fuide  mendoiam. 

Qux  vero  fuperius  di<^  funt  de  Additionis  probatione,  nempe  lubricam  illam 
ede,  nec  tamen  plane  conieomendam : etiam  de  W;  Sukdu^kionis  probatione  non 
minus  intelligenda  erunt,  ut  non  Ht  opus  ea  denuo  repetere. 

Haec  autem  iive  Additionis  dve  Subau^lionis  probatio  novenaria,  in  additioni- 
bus & Hibdu^ionibus  Algcbricis  & Speciods  locum  non  habet : Sed  neque  ubi 
variae  funt  numerorum  addendorum  aut  fubtrahendorum  denominationes  ( quod 
in  moneds,  ponderibus,  aUilque  limililKis  numerandis  plerumque  evenit ) nifi  lal- 
tem  cura  levi  aliqua  corre^on^  quam  tamen  vel  mediocriter  cxcrciuti,  ubi  ope- 
rx  pretium  videbitur,  facile  adhibdmnt. 

Atque  haec,  qux  di^b  (imt,  de  toto  Si  Additionis  Sc  Subdu^ionis  negotio  tra- 
didifle  fufiiciat.  Alia  minutiora  qux  vel  inter  operandum  (c  Ijwme  oBerciit,  vei 
in  Afithmoicoram  pndkiooruiQ  iifaris  occurrunt,  conlulto  umiii,  ut  qux 

Tcl  levioris  monfeiiti;''ftt  <rt  iads  inteUigi  poterunt.  IJbct  au- 

tem, [Hriu^uam  hanc  rem  penitus  dimittam,  utriufque  exercitium  aliquod,  in  re 
Chronolc^ica,  exhibere:  ut  iutelligant  faltem  tirones  quomodo  univcrfilia  qux 
tradidimus  prxeepta,  fint  ( prout  res  polkuLii)  ia  ufum  reducenda.  Quod  capite 
iequeate 
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C A P.  XVII. 

Additionis  ^ Subdudionis  exercitium , in  Chronoh- . 
gia^  ^c.  "De  nativitate  Arphaxadi  ^ Axrahami  s. 

Tromiffione fada.  Cen.  15.  ^ Gal.  3.  comparan- 
tur. "De  Ifraelitarum  mora  in  lAgvpto.  "De  dura fer^ 
vitutis  initio.  De  Obftetricum  rejponjiohe.  Numerus 
delcendentium  in  xA^ptum.  Gen.&,(>.  ^ cAd.  % 
comparantur.  Immenfum  eorum  incrementum.  . • ^ 

CUm  harum  rerum  ledlores^  prxfenim  tirones,  exiftimem,  non  tam  nudis  pne- 
ceptis  dele^bri,  quam  fi  eadem  videanu  ad  ufus  communes  applicata,  unde 
& ipQ  ibrian  impraelenuanim  aliquid  deiet^rionis  pcriemifcanc,  ocdilcanc  ime- 
rim  iimiliter  eadem  ubi  opus  dl  in  uliun  proferre  ; Non  ingratum  fore  judicavi 
hujuiiuodi  fpeciinen  in  re  Qironologicaeimibere. 

A Mundo  Condito  ad  Diluvii  initium,  numeranuir  anni  Annos  autem 

qui  ibi  numerantur  conmlctos  efle^  patetex  vita  Methulalz,  juxta  illam  quam  ha-  nundi. 
bemus  computationem  den.  f.  cujus  ultimus  annus  concurrit  cum  anno  Mundi  ^ 
i(S$6y  Uti  illa  computatione  liquet.  A diluvio  autem  inchoato  ad  Arphaxad  na- 
tura numerat  Helvicns  annos  2,  atque  inde  ad  Tharam  annos  aao,  inde  autem  ad> 
Abrahamura  natum,  annos  *;o,  quem  annorum  numerum  colligit  cx  ea  fuppiira- 
tione  qux  habetur,  Gcn.  cap.  r i.  Inde  autem  ad  Promilfionero  ^tam  cujus  men-' 
cio  fai^  ell  Geo.  12.  ) numerat  annos  75’-  propter  Gcn.  cap.  11.  v.  4.  laltem  annos 
completos  74*  Hinc  autem  ad  Exitum  ex  AL- 
gypio  numerat  annos  430.  juxta  quod  habe-  A Mundo  Condito, 
turGalat.  3.  ver.  17.  & Exod.  12.  ver.  41. 

Ab  exitu  autem  ad  Templum  Salomonis  nu- 
merat itidem  annos  4^.  Inde  autem  ad 
Chriibim  natum  numerat  annos  completos 
1015-.  Uodeeuani  ad  initium  iErxChriltia- 
nz  vulgaris  live  Dionylianx  annos  adhuc  2 
clapfos  autumat.  Atque  inde  ud  annum  prx- 
Icntcm  ( quo  hxc  Icripta  fuerant ) comple- 
tum mimeranms  i6^s-  Adeoyue , numeris 
omnibus  fimul  additis,  fiierunc juxta Chro- 
nologiaro  Helvici  ( qui  in  plerilquecum  Cal- 
vifio  dcScaligcroconlentic  ) ab  Orbe  condi- 
to ad  annum  pczlcniem  1 inclufivc  ) anni 
5^04,  uti  cx  calculo  adiunclo  patet. 

Verum,  ni  fallor,  calculus  illc  Helvici  ell 
aliquot  in  locis  emendandus,  ut  cura  veritate 
hillorici  nKlius  conlentiat.  Ego  pauca  tan- 
tum, circa  Abrabami  prxlcrtim  tempora,  leviter  attingam^  exercitii  gratu ; (non 
emm  cxpe^bnduQielt  ut  totam  Chronologiam  in  tranltcu  emendandam  fufet- 
pGUn. ) ^ t ‘ 1^ 

Incepit  diluvium  ( uti  ex  Gen.  cap.  y conlhc ) anno  mundi  completo  i6$6t  De  Nati- 
carreme  vero  i5y*7.  ( menfe  (ecundo  ^ Annos  enim  qui  Ge/t.  cajt.  y.  numerantur 
completos  efle,  patet  cx  vita  Meihufaue,  qux,  fi  leciis  eflet,  ultra  diluvii  initium  .^^tax- 
proroganda  elfet;  incidit  enim  ejufdon  annus  uhimus  in  annum  mundi  i6f6. 

Adeoque  ille  menfis  lecundus  in  quo  incipit,  elianni  mundi  Fd; 7 currentis  & 
aom  vux  Noachi  601  currentia  Duravit  autem  diluvium  per  annum  «int^rum, 

& quod  excurrit,  adeoque  fhiicnm  cfl  poli  annum  Mundi  completum  i6s7t  five 
anno  mundi  cunente  id;8.  Deinde  natus  dicitur  Arphaxad  iihtvium 

Gcn. 


Ad  Diluvium. 

Inde  ad  Arphaxad. 

Inde  ad  Tharara. 

Inde  ad  Abrahamura. 

Inde  ad  Pronnnionem. 

Inde  ad  E.xitum  ex  iEgypto. 
Inde  ad  Templum. 

Inde  ad  Chrilhim  natum 
Indcad  .ALram  Dionyf 
Inde  ad  annum  pne^tem. 

^inir~ 

Centuria; 
Decades 
Unitates 
Sunijua 


Anni. 
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8o  -AfO  D I T li  o n e’  CapJCVII. 

GtW.  cap.  II.  V.  lo.  cujus  nacivitatem  incidiHe  putat  Helvicus  ( aliitjuc  fcrc  omnes  ) 
anno  tuuadicoroplgto  i<ly-8»-hoceit»  biennio pdtdiluvmm  mebuatum.  Qipiii 
htfnniQpQji  djhvtum  imcDiganir  de  biennio  poit  diluvium  hnitum,  tum  nalci  di- 
cendus erit  Arpluxad  anno  mundi  idj9  competo,  live  anno  idtfo  cuireme  ; nem- 
pe uno  anno  Icrius  quam  vuli  Helvicus.  Fateor  utccrmi  voces  illas  biennmm poji 
t&hrvtumj  quanquam  prima  fronte  potius  diluvii  finem  quam  initium  rpct^lare  vi- 
dcaauir,  non  s^en  accctUrio  eo  u*ahcn4a&eib  pixlertiiu  cum  piirat»  cmleip 
aluer  iiucrprctanda  videtur  ffe».  ca/.  p.  V- ali*  vixif  autem  A^oacbus  pcli  Htltrentm  • 
MiPt9JjSO  \ nempe,  ttt  pater  c\*coHacts6r/r.  7.  ».d. 

^ e^.  p.  v<  Adcoqne  fi  dc  Arpha^su^  biemnopeii  «-^i^rrtwvAnato,  bien- 

nium lilud  reitiys  i diluvii  imtio  inchoandum^  qiyim  aii  iplius  Hnc?  .judicaverint 
Vindotti,  non  c^o  repugno  j quanquam  etiam  noti ddlat  quii^aucnim  iciili.- 
fim.  ^ 

ZhNMti-  Deinde,  poftnatura  Arphax-ad,  adTharam  ulque,  traulieruiu  (m  conlbt  cx 
vitate  Gen.  cap.  IT.  ) afwi  210. 1 luram  vero  70  annos  natum  reputat  illc  ( cum  Kulebio 
& Scaligcco  ):  aun-genucrii  Abnhaimiin ; qu\»  n«mpc  dictum  dt,  <?Wt  11. 
t;.  26.  l^ixit  Tbarah -,Q  annos  ^ genuit  Ainahamtim^  Plaehorein  ^ ^ Huranem.  • 
At  vero  uottincU: ccru)  condudipius  Airrahamum  (quamvis  pnnio  utMiiinauiin  ) 
autiutu  maximum  iiullc,  aut  eu  anno  natuir^  ludeuimnlaltcin  alurrum  tunc  fu- 
lilc  naturo.  £c  quidem  Haranciu,  iK'ct  ordine  uitimuat,  aliunde  colligimus  hnlic 
natu  prirmuo,  utpotc  cujusduxbb«:Milcah  \ quam  c.mdem  dc  Satam  di- 

dtamcilecolligiiur  ex  comparatis <5V«.  Il.t;.2y,50.  6c  cap.  20.  v.  12.  qiui» 

etiam  eodem  leniu  fbrorem  vooat  quo  dc  /ai/e/zi  fiatrehi,  Gtm.  c.  ij. 

ti.  8.  & c.  14.  V.  12, 14.  unde  etiam  videtur  Haraui  atque  Abraharoo  luxi  eundem 
patrem  Thaiam,  non  tamen  eandem  haiie  omticm;)  Nadiori  & Abrahania 
nupue  hicruK  ^ & quideni  Sarah  iive  ilea  nooniii  10  annis  Abraharoo  nata  mmory 
vupatet  Gen.  cap.  17  V- 17-  QM<H'autem  annos  natus  Thara  Ahrahaaiuas  genuevit, 
lic  colligimus.  Tharaex  Ure  Uialdseorum  curo  Abraharoo  proUetusiiaranc  (live 
Charris)  mortuus  cit,  natus  annos  aoj,  Gen.  c.  11.  v-jx,  32^  Unde  rooriuo 
Thara  dcccflit  Abrahamus  tuue annos  natus  7S,  Gen  c.  tz.  v.  4.  Si  ^>uir  AbnUUmi 
annus  7f  coincidai  cum  Tharx  anno  20^  ( aut  latera  hunc  annum  non  prxedte- 
rit, ) fuit  Thara  falcem  annorum  130  quum  Abrabamum  genuerit ; ade^ue  60 
annis  integris  fenus  quam  vult  Heivicus  dcc.  Qui  plura  hac  de  re  quxric , videne 
poterit,  toum  hanc  quadtionem  latis  prolixe  agitatam  apud  V>Gua/terum  ias4^gb 
Equitem  Anglum,  in  ipimi  ia  ffJUMne,  A^lke  edita. 

DePro-  Tum  demum  liipponit  Helvieus  (ui&EuJebtuSfScai/ger,  Cahtjms  ^.  ) A- 
minine  brahamo7f  .inoos  nato  promillkmem  faebm  dfc,  toc  enim  annos  natus  dicitur 
fafia.  AbrahatnusquumChams  excelleni;GV«.  e.  12.  0.4.  Aiverononab  Abrabotni 
dccellii  ex  Cnarano  reputanda  ellEpocha  promilTioms  datx,  led  altius  ommno  re- 
petenda eff  dum  adhuc  cllet  Ure  Cbnidxorum,  ut  liquet  ex  Accior,  cap.  v.  i,  3.  pri- 
iiiquamCbaranem  omnino  advenerat  Adeoquede  prcmilTioms  recenGo  Gen.cap. 

12.  V.  I,  a,  3.  fai^fa,  quanquam  in  ordine  bilfohx  pofterior  Gt,  quam  profcdio- 
nis  prius  memorauEC4^.  ii.  u 31.  tameo.<^di(^«nHwris  protmiTio  illa  hanc  pro-' 
fedfionem  ptxceflit;  eague*c*<>>^**  debet,  eum 

fit  camum  profectionis  prius  per  fvolepfin'  memoruue.  Abrabamum  vero 

poltquam  Urc  Chalozorum  cxcdfcrat  Charane  aliquaindiu  conmioracitin  fiullc  fatis 
innui  videtur  in  iplahiitoria,  qux  rccenfetur  Gm.  c.  12.  pizicmro  v.  s-  quanto  au- 
tem tempore  iffic  permanf^it,  non  l"rSr  ibidem  allirmacur,  fedex  ciraimlbnuis 
colligitur  fiiille  per  fpatium  circiter  quinque  annorum  ; faitem  ^ promiilicnc  data 
inUrc  Cbaldatorum,  ad  Abrahami  ex  Charris  deccffiim  annos  elaptbs  eflc  quinque. 
Qi^  confirmatur  cx  oolJaus,  Gen.  cap.  ly.  u 1 3.  & yl^i.  cap.  7.  6 aint  F.xo^. 

cap.  12.  40,41.  & Giz/.  C4p.  3.  17.  Quz  loca,  quamvis  pnmo  alpethtu  inter  Ic  pugna- 
Tc  videantur^  cumin  illis  mentio  ia^  annorum  tantum  400,  m his  autem  anmi- 
rum  430  : tamet^  G penitius  introipiaamus,  optime  conveniunt ; d(  fimul  nodum 
lUum  quem  prx  manibus  habemus,  de  Ahrabaroi  roora  in  Charris,  feliciter  (olvunn 
In  lUisG’*.  rap.  ly.  cqp.7*  dicitur  Abrahami  femen,  live  polferos,  pere- 
grinos foce  in  aheaa  terra  per  annos  400 : In  his  autem  aitnonim  prxcilc  430  nx-n-  * 
tio  fadb  df ; l^mpe.|£tr^.  11.^  40,41.  dicitur,  Ifraciitas  live  hlios  lirad  , cx- 
a<iUs  annis  430,  eodem  q)lb  die,  i4^ypiocxiifleJ'  fi8  Gh/.  c.  3.  sv  17  legem,  4^0 
aoois  poli  pcojadfeonmB  datam , hd£  promuigatam.  Sed  notandum  df,  annos 

illos 


Di*  n 


(judgli: 
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illos  400,  de  Abrahami  lemine , iive  pofteris  , ( non  de  ipfb  Abrahamo,)  fignan- 
ter  di6tos;  adeoaueab  llaaco  nato,  (nam  de  limaele,  ejulque  polleris  noo  tti- 
tur  ; ) cura  Abranamus  annum  ^ centcfimum  compleverat , numerandos  cift : 

Ac  ubi  annorum  4jo  mentio  lavta  elL  ad  ipiam  proraiinonem  fadam  , ipiamque 
Abrahami  proi^bonem  primam  refpia* 
endum  efl,  ( uti  ex  locis  ipfts  patet;) 
quae  propterea  annis  30  przceiiit  nativi* 
tacem  llaaci,  adeoque  Abrahami  anuo  70 
completo  efl , y annis  priuiquam 
Charane  cxccflic.  Adeo<)ue  & bic  eraen* 
dandus  ent  calailusHelvici,  dcc.  abjedio* 
ne  annorum  Sy  vel  (altera  annoruro  4, 
propter  annos  untoin  74  completos  ab 
iplo  Hclvico  numeratos.  AJu  liqua  line 
aiumadvertenda , intada  prxtereo ; cum 
non  Iit  raihi  animus  omnes  Chron^ugia 
difliculutes  excutere.  SuiHcit  Ipeciraen  a- 
liquod  cxerciui  g^aua  exhibudle,  paucas 
has  emendationes  mnuendo ; juxu  quas  li 
corrigatur  calculus  Hclvici,  aiinum  przlent^,  annum  ab  Orbe  Condito  ;dtfi,ex< 
hibebit ; vel  faltcm,  ( li  omiiutur  adjediuus  ille  ad  Arphaxadi  natales  annus ) an- 
num $6^. 

Priiiiquam  autem  rem  hanc  dimiccaro,  prout  annum  mundi  addendo  mvdligavi, 
libet  etiam  tempus,  quo  llhclitz  ;d£gypto  pcrmanidrint,  liibducendo  inquirere. 

Praemittendum  autem,  verba  illa  Exoa  cap  12.  ver.  4a  03  Delfiat- 

nno  anx03  O»»  Et  UK»/atMJ  Ut^nm 

{jA^ttyJiuorum  /fraeiy)  ^ui  commoralt  ftat  in  {y^ypt»y  fmt  qwutingent(^ 
tum  ^ tn^mtA  annorum : caute  interpretanda  cQe.  Non  enim  id  volunt,  ^ 

quod  llraeiis  pollen  per  totos  430  annos  in  i£^pto  permanlerint  t Ibd  quod  Fa* 
niilia  illa,  ( ex  Abrahamo  nempe  ejuique  pol&ris  conllans,  quam  Deus  cx  aiiis 
omnibus  libi  ipeciali  modo  lUt^erai;  ) qux  nunc  pallim  /JraetitarutHy  live  fito- 
rmn  Ifraely  nomine  celebratur,  (quaeque  jam  aiiquandiu  in  iEgypto  luerant  in- 
quilini, & duram  fervierant  lervitutem;)  ex  quo  primum  patriam  luam  Deijuflu 
reliquerunt,  inquilini  eram  ( in  aliena  terra ) per  annos  430.  Exactis  autem  an- 
nis  iliis  430,  ^em  ipfo  dia  junty 

Cum  iguur  conflet,  mtam  eorum  peregrinadonem,  (ab  Abrahami  prima  pro- 
fedione  ex  Ure  Chaldaeorum,  ad  Iliaeliarum  exitum  ex  Aegypto  computandam,) 
fuiilc  annorum  430*  Quaerendum  rdlat  quot  ex  illis  annis  ante  Jacobi  ddcenlum 
in  iEgyptum  traweranc;  ut  conflet  quantam  moram  iptius  familia  in  iEgypto 
facerinc 

Dicimus  1004;»  A promiHiope.data  ^ OMnip,  Ifaacum  elaplbs  efle  annos  jo, 

( un  cx  Jam  cu£lis  patet : ) l&su^  auiem  aimot  ^ natus  duxit  Rcbeccam ; ex  qua 
poli  annos  adhuc  alios  xo,  lulcepit  Jacobum,  ud  patet  (^.  rq».  ap 
V.  20, 26.  Jacobus  autem  natus  annos  130  cum  iamilta  fua  in  iEgypeum  112 
delccndit,  ut  patet  Gen.  cap.  47.  9-  Quibus  omnibus  ex  annis  430 

fubdudts  reiidui  funt  anm-  210  quibus  in  iEgypeo  ooramoraii  funt.  4^ 

Neque  tameu  toio  boc  tempore  in  l^vitutem  redadi  iimt ; Icd  quamdiu  ^ 
vel  jolephus  iple  vixit  (nempe  per  annos  adhuc  71 ) aut  etiam  iplK» 
dyjgitM  qm  iptum  doverant,  ( quibus  Ibrtalle  anni  adhuc  arciter  30  220 
f concedendi,)  profpere  vixerunt;  uti  patet  Exod.  cap.  i.  v.  <5,7,  8.  ad-  ** — 
eoQue  fuperliim  anni  circiter  110  uura  quos  duraro  illam  iervitutcro  per- 
pefli  lunt : num  autem  per  totum  hoc  annorum  110  Tpacium  male  habiti  fim  non 
cermm  ed,  ( quia  de  pnecifo  initio  ilbiis  malx  tra^ladonis  non  conllat  ) at  per 
eorum  longe  majorem  partem  duraile  perpelhones  liquido  conflat  Nam  Moles 
.annos  80  compleverat,  quando  coram  Phamone  comparuic  eorum  dimillionem  po* 
llulans,  uc  diauro  ell  ^od.  cap.  7.  var.  7.  qm  tamen  tple  natus  ed  poli  inceptam 
illam  lervitutem,  & quidem  llagrance  perfecuuone,  ut  liquet  Exod.  2.  Non  igi- 
tur daum  ab  ipfo  initio  fervuutis,  nam  inulta  prius  tentata  funt  priulqoam  co 
deventum  ell.  Nempe  piiino  dun  (ervituie  cooad  fune  ^Igyptu  Ilh^taritm 
animos  domare,  experturi  num  hac  radone  eorum  Ibrie  nummus  minui  pollet,  ut 
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Iiquct  Exuis,  t/.io.  Cura  vero  hoc  ncuuqnam  ex  amnio  fucceflu/quin  adhuc  eti- 
am antiis  oneribus  eo  magis  multiplicati  fim:  Qbftetncibus  (clara,  ut  yidetur)Ln  man- 
datis datum  cll  uihlios  eorum  in  iplb  partu  Urangularcni,  hiiabus  ii^nm  falvis : 
adeoque  fecrecili-aude  parentibus  intenm  iptis  vix  advcrtentibusjdc  ninil  forfan  ma- 
li liilpicanabus,  Hlios  etiam  ab  iproparm  eriperem.  Hoc  amem  iplis  obltctricibus 
clanculum  in  mandaus  datum,  & quidem  clam  perpetrandum  cile,  idco  prsekitimlu- 
fpicor,(licct  illud  totidem  verbis  non  altirroctur,^  quoiuam  li  aperte  vclicnt,  & palam 
profelli,  in&nticidium  Ulud  aggredi,poiuillci  aliis  quibufvis  Rex  illud  in  mandaus  dc- 
dilTc  non  minus  quam  obftcmcibus ; & forte  inclms,  cura  mulieri  sale  quid  aggiedi- 
enu  facile  poliet  vcl  viribus  rclifli ; quid  quod  &.  ea  quam  poOca  in  iplarum  defen- 
Conem  obtendunt  excufatio,  nulims  cllct  raqmcmi;  live  cmm  pnuiquam  live 
poltquam  ipf*  venerim  ualccretUr  mfans,  quid  hoc  impedire  pofki,  nv,  li  illud 
palam  profiteri  vellem,,  iplum  Rrangularem  ; aut,  li  vi  fuideut  impikliix  ne  illud 
facerent,  hanc  ipfam  vim  potius  caufatx  ellent  cur  regis  mandito  nunus  fitiHcnt 
obfcquenta.  Videtur  igitur  mtaniicidium  illud,  quod  palam  pnoKicri  puderet, 
obltccricum  curz  commilliim  fuille,  ut  qux  clanculum  ncc  oblervatae  ncc  quidem 
furpe^lx  illud  focreio  polient  in  ipib  partu  allcquL  lilx  vero  inhomanum  illud 
facinus  dctdhta:,  cum  non  aulx  diem  regis  mandato  palam  contraire,  aut  di- 
fenis  verbis  rehunoare,  tamen  rem  di/limulandam  putarunt,  quod  & Iccerunr, 
mfimics  etiam  nialculos  in  vivis  conlcrvames.  Caulatx  imenm  ( fortallis ) fc 
fatii  fideliter  quamuni  in  iplis  erat  negotium  liiud  curalle,  & qtudem  infamium 
non  paucos  reapic  mortuos  ellc  ( vix  erum  credibile  eft,  etiam  Hebrotorum  fec* 
minas  nunquam  fecille  abortum,  aut  infames  nunquam  in  partu  .peuillc;)  quod 
itiz  debcfi  curjB  credi  pollet ; verum  quod  illud  non  femper  lierce  fpfis  non  dan- 
dum clle  vitio ; cum  Hebrxx  omlicrcs  vegeue  clicnt,  & quidera . iplis  ^Egyptiis 
multo  vegeuores  ( (|uod  & iplum  non  eU  improbabile,  Icd  certum  potius  putaor 
dum;  cum  pamn^ dura  carum  luvitus  etiam>nuc.£ictrc  poliet^  nemo  enim  nelcic 
iaboratnccs  mulieres  mollibus  & deJicatuIis  vietiores  cOe,  & qtu^m  in  ipfb 
partu  minus  non  raro  vel  diilicoitaus  vel  periculi  rubtrc;  partini,  etiam  divinae 
bcncdiCUom  miigni  id  deberetur, ) adeo  quinem  ut  obfictricis  ope  vix  iodtgcrcm, 
& non  raro  amequara  ipfa  advocari  pollet  peperiflenc,  unde  decfldt  o^^rtunitas 
etiam  maxime  .volentibus  .illud  quod  ^ rege  m roandatis  accepCTam  exequendi. 
Atque  hanc  pbilcnuraii  cxcu&uonis  etiam  partem  eas  obtendiRe,  facis  conflat, 
<mm  illud  dilenis.  verbis  ailirmcitir,  & quid^  vix  dubitandum  eli  qum  & reli- 
quam obtenderint.  Quam  quidem  excufationem,  quamvis  non  igla  caufa  fuerit 
( uct  iiquct  ex  clogio  quod  ipfis  largitur  Deus ) non  tamen  plane  fii^lara  arbitror, 
aut  cas  noc  mre,  quaiuuoi  ego  video,  mendaai  reas;  quod  tamen  oon  paucos  vi- 
deo, quali  111  conlolb  cllct,  non  plane  quidem  approbantes,  Icd  ialtem  temperare 
iatagentes.  Cum  vero  neque  hoc  fbcuiimim  conltTium  fiiccdHim  quem  voluit  ob- 
tinuerit, quin  Hcbrxorum  numcfus  adhuc  creverit,  cum  tandem  re  non  diutius  dif- 
iimuiau,  quod  prius  claiKfdltna  fraude  & perlidia  rex  aggrcRlis  ciat,  palam  atque 
c\  proldlo  dcnuuciaVR,  publico  edicto  tou  populo  imperans  ut  Hebreurum^rn; 
fames  mafculi  mergcrcouu.  flumine,  fbiis  fancUbi^  Idvis.  Quabtum  autem  tenuio- 
ris mfumpleru,  duobus  ill»!priotibua  experimentis,  (qua;  c'e£ce,ajaquo( aUQorum 
moram  poliuk^i  priulquam  conibirc  pollet  qucip  eiknt  exitum  habitura,)  non 
conflat.  At  certe  tauum  lUud  &ctmis  jam  erat  fuiceptum,  & ( u ii.;  Videtur ) ali- 
quahdiu  obtinuerat  (iicec  quamdiu  non  coidlei)  pnuiquam. natus  erat  Mofes. 
Unde  cercuffl  eit  non  pruno.fhrim  initio  durioris  -iltius  iervitutii^  fed  poft  annos 
)xmus  aliquamnuiltos  natus  dicendus  c(l  Et  promeica  probabili  faps  conjectura 
judicare  jxillumus  per  centum  plus  ramus  annos  ngt^ani  ilLm  duralib  icrvirmem ; 
ialtem  vix  pauciores  quam  90  aut  pluresquam  a 19.  . 

Numfnu  Quamvis  autem,  uu  di^um.  cll,  durioris  libus  lervicutis  duratio  non  ita  ac- 
dr/(rii-  curate  determinari  polRt;  attamen  (ut  furnus ofienfum cft, ) tou  IlraeUtanim 
tUnttam  ^g^to  oiora,  cx  .qoo  Jacobus  cum  ipfius  familia  in  .Aiigypuun  dcicendir,  fa- 
conlut;  nempe  anoomm  aio.  In  noc  autem  210  annorum  Ipacio  (quod 
mirum  ciL  dktu  ) -p  perlbnz  tam  ilupendo  augmento  in  tam  iangeiilimi  nume- 
rum creverunt,  ut  omnem  hirc  ,cxpedati6nem  iuperavcrii.  pajott^y 

inquam.  Tactus  enim  cra^  totus  Ilroeliurum  numerus  cum  Jacobui  ip  o4^yptura 
delccndit,  computatis  imerim  tam  iplb  Jacobo,  quam  joiepho  cjulque  bbcrisqui, 
jam  iii  iisgypto  prius  ciant : prout  virium  nominantur  Gcn.  cap.  Nempe  cx 

I liberis 
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liboris  Lcs  recenicutur  nominaiim  54,  quorum  cum  duo  ( Er  & Onan  ) jani  an> 
inoruii  fuerint^  (uc  diclum  dt  v.  12.)  reliqui  jzeum  ip£b  Jacobo,  Ume  33, 
quem  numerum  halxmius  ry.  Tumc.'<  libens  Zilphx  recctifcntur  nominatiiu 
ut  V.  19.)  Ex  liberis  Rachclis,  inter  quos  [oiephus  e/uique  duo  filii,  mi- 
mcraiicur  14  ( uc  v.  21. ) £x  liberis  denique  7,  ( ut  v.  2f. ) Adeoque  co< 
tus  ommum  numerus,  puta  jacohus  cjulque  pollen  ex  eo  nati  quotquot  tunc  in 
vivis  erant,  funt  { x<5  + 1+4-7  =)  70,  ut  dicluui  dl  v.  2-7.  atque  iterum  • 
Exod-  e.  I.  V.  f.  Deut.  cap.  10.  v.  12.  Non  jgnoro  quidem  LXX  Interpretes  in 
locis  illis  habere  mrrtt  led  manifcflo,  ut  videtur,  errore.  Qiicra  ta- 

men lapfum  ld]uutus  cfl  Stephanus  in  ipdus  oratione  ad  populum,  lui  diam  habe- 
mus Adt  '7.  V.  if.  Cum  enim  res  ciRt  levioris  momenti,  ipliquc  tunc  temporis  in- 
cubuerit iuinma  brevitate  uii,  latius  ipli  videbatur  in  re  hilloriea»  ( obiter  lan- 
tvim  attingenda,)  juxta  receptam  apud  cos  verlionem  ( qua  pallim  obciniwt ) ean- 
dem repetere,  quam  ad  iniporciinam  emendationem  (qux  ad  rem  prxlentem  vix 
quicquam  conferret ) in  illis  temporis  angulliis  citra  neccllitatem  divertere.  Luex 
vero,  qui  hanc  ipflus  orationem,  live  potius  iplius  liimmam  reccnlec,  ncuuquam 
incubuit  naiTauonem  illam  ( liqmd  inibi  erratum  ellci ) emendare,  kd  latis  fiias 
cgitlc  partes  cenlcndus  dl  li  orationem  illam  prout  habebatur,  fideliter  rccenbicnt. 
Niequc  enim  cxpccUndum  dl,  ut,  quoticicunque  in  N.  T.  textus  aliquis  ex  V.  'i' 
cieatur,  (juxta  eam  qux  tunc  obtinuit  verlionem,)  linguli  verfioms  a .ices,  re 
qu<e  pi-x  inanibus  erat  oinilla,  critice  dilciuiantur.  Satis  elt,  li  quem  citam  t^xtr%, 

?uatenus  ad  prxfcns  negotium  applicatur,  cum  authentico  textu  Heii.raii  ' quo.al 
eniiim  conveniat ; quanquam  fortallis  m nonnullis  apicibus  non  tam  accurate 
Ilias  paries  egillent  qui  citantur  interpretes.  Qua  de  re  videamur,  li  Iiba  com- 
mentatores in  locum. 

In  quam  iromcnfani  autem  illx  perfonse  multitudinem  eruperint  intra  210 
annorum  fpacium,  latis  liquet  ex  ea  quam ' habemus  popuLi  lliauitici  rcccii- 
Cone,  quando  iEgypto  exierunt.  Nara  Numeror,  cap.  i.  v.  +5.  liraclicis  tribu- 
tim  computatis,  reperti  fune  viri  adulu,  ad  bellandum  idonei,  qui  an- 

num xtaris  vicelimum  compleverant;  prxicr  decrepitos  lenes,  niuucrcs  item,  & 
infantes  live  etiam  adolcfccntes,  (quippe  qui  annum  vicelimum  nondum  comple- 
verant, ) tota  inrcrim  tribu  Levi  non  numerata*  Si  vero  numerus  juniorum,  qui 
nondum  20  .innos  nati,  limul  cum  lenibus  ad  bellandum  ineptis,  bellatorum  nu- 
merum xqualic  (Hitcmus  (quod  non  iniquum  dl  pullulatum,  cum  cjulinodi  ni  fal- 
lor, proportio  in  aliis  etiam  gentibus  Ibleat  occurrere;  vix  enim  iolct  adultorum 
numerus,  numerum  limul  puerorum,  adolcfcemium,  & fenum,  kipcrare,)  atque 
horum  numerus  reliquis  adjienatur;  rcpcrictur  numerus  1107100.  His  inli.per 
ii  adjiciatur  totius  numeri  pars  decima,  pro  tribu  Levi,  (qux  in  priori  catalogo 
rcceniiia  non  dl,)  exurgit  omnium  malculorum  numerus  1J17810  circiter.  Ue- 
niquc  li  fieminas  judicemus  nuribus  non  fuillc  pauciores,  ( qux  forte  & multo 
plurcsdic  pollent,  p^timquud  viri  linguli  non  raro  plurcs  habue- 
rint uxores,  panim  echun  qiirxI.cpTyiiTBinmda  multiplicatio  & in- 
crementum  ia  ipfum  luadeat,  pralerdm  cum  cereum  lit  ex  in&aci-  Cojyyo 
bus  nulculis  non  paucos  flumine  fiiifle  lubmerfos, ) earumque  nu-  ^^07100 
merus  numero  marium  adjungatur,  emerget  numerus  omnium  H0710 

itfyytfiQ.  Nempe  kis  nulkm  fexcenta  ^ quin- ^ — 

yw  w///m,  cum  Jexceuiis  ; feu  potius  juxta  ftiiura  vcie-  *3^7oio 

rura  Romanorum,  (qui  centena  millia  folebant  numerare,)  vicies 
5'  fexks  centena  mnlia^  quinquaginta  injuper  6*  qwnque  miliia.  26s^6io 
cum  jexcentis  adhuc  v%inu.  Cumque  ni  omnes  fuerim  limul 
fuptrflites ; fi  diis  ulterius  annumerentur  omnes  qui  interea  temporis  demortui 
fuerint,  numerus  m immeufum  dict  ampliandus.  Hos  autem  omnes  ex  70  ( uti 
di^lunull)  jKrlbnis  intra  aio  ( aut  ad  fummum  izo ) annorum  fpacium  defeen- 
dille,  tam  inviedibile  prope,  & fhipendiim  plane  dl  incremencum,  uc  nulla  iflius 
vel  probabihs  caufa  afiignari  polTit,  prxter  infignem  iilara  bencdiilionem  Abra- 
^;?himo  divinitus  promilfim,  Gch.  cap,  ly.  v.  y.  Tntune  verjus  cahm^  numera 
fitUis  ejuSy  Ji  poffis  eas  numerare ; nempe  Jic^  inquit,  erit  femen  tuum.  Quod  & 
ourilke  adimpletum  dl:  Quit^uid  cium  iit  de  arenulis  ad  maris  lictora  politis, 
cerx  miracTum  (lenarum,  quas  Abrahamus  in  firmamento  (imul  intueri  pollet, 
longe  fuperat  iplius  pollerorum  multitudo.  Cum  emm  numerus  ftellarum,  quas 
’ ^ t*  '*  i feciic 
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facile  notare  poteft  oculus  intueatis,  ultra  unum  mille  non  multum  excedat,  (nu- 
merari li(]uiacm  fblenc  loaa,  m tabulis  Aflrononuus  ^ quarum  cciani  non  mli 
pars  media,  uno  fcilicet  heimlpiurio  contenta:,  firaul  mtucudx  parent;  imius 
Jacobi  polleri  (Hmaelis  mterim  & Elavi  polleris,  utut  numerolis,  ne  tjiiidait 
nominaus,  nec  qui  i Kctura  ddeenderunt, ) qui.uno  atque  eodem  hoc  tempore 
vLxeruiu  (omillis  mterim  iis  qui  vel  antea  fueranC  demon  ui,  vd  etiam  ptr  om- 
* nia  dcmceps  fecula  nalcituri ) numerum  illum  plus  qua:u  bis  m.li.cs  luperavh. 

Non  dilfiiuulandum  mterim  efl,  hanc  iiipputauoncm  iitpra  n)emoi'atam,  non 
immediate  poli  exitum  ex  itl^ypto  failam  fudie,  1^  poft  integrum  annum,  inc- 
imie  fcilicet  anno  fecundo,  (dic  prinx)  menlis  fecundi ) nti  conflat  A»w.  cap.  r. 
V.  I.  Verum  hoc  non  adeo  magni  momenti  dic  judico,  cum  eorum  mmrerum  eo 
anno  non  admodum  auilum  luillc  ccnfdidum  em;  panrni  propter  infigncm  il- 
lam cladem  quam  intenm  palli  funt,  (Exod.  cap.  32.  v.  28,  & 35. ) ob  vitulum 
aureum ; parum  etiam  quod  eundem  circiter  numerum  habemus  Exed.  c.  12.  v.  37. 
licet  non  accurate  lupputatum ; diciturcnim  ibidcmiEg\'pto  eadem  nodle  exiille, 
ex  Ifraehus,  viros  adultos  cirater  <S<»ooo;  muneramur  aurem  (ut  dLximns) 
anno  fcquenti  prascif^  603^50. 

Atque  h*c  quidem  obuer  dixille  fufficiat,  quo  anlam  arriperem  Adtliiioim 
atque  Subdudionis  pra.xin  m c.xcrcitium  revocandL  -n^‘' 

r*'" . 
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"De  multiplicat  tone  ^ /it.  §lt§d,  Multiplkandm,  Mul- 

tiplicator, FaUus.  Qitid  Multiplum,  'Pars,  Partes,  Ali- 
quot a pars.  Aliquanta  pars.  Multiplicatio  jenfu  Uri- 
clo,  ^ /enfu  laxo  jumpta.  Non  femper  numerum  au- 
get. zJMtdtiplicatio  e^l  multiplex  additio.  Multiplican- 
dus aut  Multiplwator,  utervis  ex  Failorihus  dici pote/l- 
Multiplicationis  pra.vis : in  numeris  ftmplicibus  j in 
numeris  compofitts  ; in  partibus  decimalibus.  “De  In- 
dice numeri  Fa&i. 

POfl  abfolutam  in  prioribus  Numerorum  Additionem  & Subdudlionera,  eorun- 
dem ^.^ithipHcatione^n  tradendam  aggredior.  • 

Multi-  Efl  aurem  Multiplicare,  Nwnetum  mvenirey  qui  numnum  cfiitum  lo/itts  conti- 
p/ieatio  neat  qmties  requi^tto.  Sive  Numerwn  wvenhc  qut  datam  rationem  ( fhe  popor- 
ijuidf  ttontm^  kt^qut.^.nuiHCfttfn  datum.  Puta,  li  quxratur  numerus  qui  fu  muneri 
cujufv»  daa  etHphUi  iripiuSy  quadiuphsy  decupha,  v%ecuphiiy  centuplus,  mtllecu- 
am  quavis  alia  ratione  fcii  proportione  datum  numerum  luperet ; vcl  (quod 
V periit  cit)  qui  numerum  datum  Arj, /er,  qmter,  decies,  vides,  centies,  miilies, 

aut  quotideunque  contmcai:  Multiplicatio  docet  quxiitum  numerum  invemre. 
Vel  cdun  ( fi  ulterius  libeat  quam  ad  lolos  numeros  multiplicationis  vocem  c.x- 
tendere  ) maltiplicare  efl,  datam  quantitatem  in  data  ratione  at^ae,  live  ^i^anti- 
tatem  defignaie,  qtuc  datam  totu  s contineat,  quoties  reqmritur : aut  etiam  univer- 
falius  IDatcC  alicui  quantitati  aliam  in  data  ratione  exhibet  e. 

Multipli-  Numerus  datus  iilc,  cui  in  data  proportione  quaeritur  alius,  ( puta  cujus  duplus, 
eanJus.  iriplus,  quadruplus,  &c.  quaeritur,.)  6icmx  AhdtiplicanduSy-mnaTitMsut^l^Qp. 
Multipli-  Numerus  ille  qui  datam  proponioncru  c.xprimit,  \ puta  qui  dicit  quotiiplus  fiitu- 
cator.  rus  fit  quaMitus  numeri  tlati,  live  quoties,  aut  quot  vicibus  iflum  comiiierc  debeat, ) 
dicitur,  hoc  clt  Mmiphcans  five  Mnltiplicator, 

FaSut.  Numeru.s  denique  quxfirus  dicitur  numerus  Faflus,  fivc  multiplicatione 

Multipli-  T*rodu&tts. 

atioms  Multiplicationis  aurem  Si^vum,  five  Nota,  fivc  Characiei,  hocefto  x.  Nempe  m 

I lo-fz 
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IO  -f-  2.  Additionem  Innnit,  fivenumerum  denariuni  binario  andlum ; & 10  — a 
Ablationem  , fivc  Subdutoonem,  nempe  numerum  denarium  binario  mulclatuni , 
live  diminutum;  lic  10x2  iigmficat  numeruin  denarium  binario  multiplicatum 
live  bis  politum.  Si  itaque  quxratur  numerus  qui  numerum  denarium  bis  in  fc  con- 
tineat, noc  dt,  qui  fit  denarii  leu  qui  m dupla  proportione  denarium  fu- 

peret  : numerus  Denarius  dicetur  Mtdtiplkandus\  numerus  (■  qui  datam 

proportionem  exprimit  ) dicetur  Mulu^ctUw ; numerus  denique  quxlitus  ( puta 
vicenarius)  qui  numerum  denarium  bis  commet , dicetur;  {^MTroHuSius 

Hoc  cft,  Ii  fu  10x2  = 20,  erit  10  Multiplicandus, 2 Multiplicator  , & 20  Fadtus, 
ieii  Produdus. 

H;s  appellationibus  iniclledis,  noncr<t  dilHciie  aliorum  quas  aUlrunt  Multipli- 
cationis cicHnitioncsinteliigerc;  quales  Ium  ha:  qiix  lequuiiiur. 

Multiplicare,  cllwrtw^iv.w  inve^the^  qui  tot/es contineat  Muitiplicofic/Mmf  quotks 
plicans  continet  Unitatem. 

Item,  Multiplicare,  numerum  invenire^qni  ea^m  fit  ratione  ad  iS^iuUspUean- 
<ium  qua  xj^lumphcans  ad  Umtaiem. 

Has  autem  dciinitioncs,  alialijuc  cjulntodi,  licet  non  ut  l.dl^  rejiciam,  cum  re- 
vera rem  prout  clt  exprimant;  vjx  tamen  ulque  adeo  accommcdxs  autumo.  Cum 
enim  Definitio  Iit  definiti  explicitio,  debet  ca  per  notiora  procedere.  Quid  autem 
Vm  wumctxwi  AJultiplicanduSi  Ahiltifdtcans.,  ^ Multiphcattone  jaciusy  non  minus  cll 
ignotum  quam  quid  Iit  ipluin  Qiia  etiam  de  caiila  noa  adraitrendam 

ccnlUi  (in  ddinitionc nollra  poltcriori ) iplam  rationis  fivc  proportionis  vocem, 
nili  & iplam  liraul  expliciiillcm  ; mpotc  quam  nondum  in  prxcedcniibus  ex  pro- 
Iclfo  ex{)oliicram. 

Fateor  inierim  ipfum  Euclidem  multiplicationem  Ik  cxplicuilfe,  isdj. 

i"mr  ww  ««w  Ir  7*«mn*xrf 

i^yiyimuTH.  Kumerns  uwneruinmuUipltcave  dteituTy  quando  qmtfuntin 
jph  uttitatesy  toties  componittu'  ( mimenis  ) qui  mulliplicatuTy  atque  ( ita  ) faffus 
altquis  emergit.  Verum  hic  ( Ii  rue  attendatur  Euclidis  jfcopus  ) non  tam  Ahlti- 
pheatmem  definit,  aut  docet  quid  lic  Multiplicare;  1^  exponit  quid  libi  vcUt 
apud  illum  phrafis  illa  cimi  diciiur  numeius  mtmei um  muilipUcare,  ( cujus  quiJem 
voces  fingulx  fiipponuntiir  prius  fuillc  cognitx  ; ) atque  hoc  quidem  poitquam  tx- 
poluillcc  quid  fit  717//«,  & Ipceiatim  quid  Iu  «vxssTumw  Icu  multiplum^  adtoque  & 
quid  fignificcc  notum  clt 

At  meum  cft,  non  lani  aliorum  definitiones  reprehendere,  quam  resipias  expli- 
cate : adeoque  mihi  luHicit  fi  vel  ex  eorum  vel  ex  meis  verbk  res  eadem  quam  & 
ego  6c  illi  volunt  percipi.atur : neque  enim  mihi  lubiium  dl  dc  verbis  liu-m  mo- 
vere, ubi  de  re  convenit,  licet  mtcrim  dc  verborum  deletum  adhibendum  eilc  non 
dilRicor. 

Notandum  autem  dl,  ubi  m CMlicatione  definitionis  noltrac  diiitum  tll, 
numerus  ruuUiplicatione  (Pa/hits  nempe  ) numerum  caija 

dauiin  ( quem  ratione  tie 

Juperet : non  hoc  temere  diftum  cft  ; Qiioniam  m primaria  vocis  notione  illud  m»- 
tamum  intcllignur.  Atque  hoc  quidtm  ipla  voce  lausumuitur,  nam.  Multiplicare  ”oaat»- 
five  elt  numerum  daii  multiplum  l«i  invehire.  Quid 

autciT)  Iit  •mn-M.-rod.nra  leu  multiplumy  ut&  ^ contra,  quid  lit/dc^pr  liveywr  j,  ( icu,  m ** 
vulgo  dicimus,  uliquota parSy ) definit  Euclides  i & zdd^.  Mtf®-  5y  ^ 

TitAattJop  Tv  'onr  3 tS 

• «Ts»  -yBre  T»  ifJanrof.  Pars  cfl  magnitudo  ffu^nitudimSy  tumor  majoris  , 

quando  minor  metitur  majorem : Multiplex  autem  efi  ma/or  minortSy  qtuindj  mi-  ^ 
nonnetttuY  majorem  \ un  CcMnmandinus  & Clarius  expommi.  Vd  ( aliquamo 
forCm  explicatius,  neque  minus  x?*  t*  jxw»  ) Magnitudo  mmor  Magnitudmis  ma- 
joris  farsefl  ( aliquou  ) quando  majorem  metitur,  ( meniurar,  Idi  potius  perme- 
titur, perroenliirat,  nempe  quando  aliquoties  lumpta  majori  fiet  accurate  lequalis : ) 

M*]0f  autem  minoris  Mult^X eji quando  aininwi{S)s:)menjmatt(r.  (Qiiodau- 
idDtk  Magnitudinibus  hfcdicmir,  id  ipfum  totidem  verbis  de  Numens  linbetur, 
\k^dd?.  Et  quidem  dc  quantitate  qualibet  perinde  intdligt  debet  ) Nempe 
fartis  vox  non  de  qualibet  totius  particula  leu  membro  dicitur,  ( uti  cum  ax.^.  di- 
citur Totum  ej]e  majus  Jka partCy ) icd  definita  live  determinata  l^nificatione  re- 
linogitar  ad  ejulhKidi  partem,  qux  nunc  dici  folet  aliquota pars  \ puta  pars  ter- 
L 3 tu, 
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//4,  pois  quartaypars  centfjima,  &c  ) quae  nempe  aliquoties  funipta  toii  fiet  xqualjs : 
1j  autem  non  poterit  ita  aliquoties  repetita  toti  licri  xquali^  ( IcJ  fcmpt.r  vel  ma- 
jor, vel  minor,  ) non  ipfius  Icu  pars  ( aliquota  ) dicetur,  (hoc  Icnlii,  ) ied 
pouus  pai  Us  uti  dicitur  4 </7,  f**p"  3 «“w  f**’  : (Qiiam  umen  ddinitio- 

nem  de  magnitudinibus  non  intcrpoiuic  hb.  y.  quomani  hoc  de  illis  imivcrlditcr 
cnunciari  nonpofldj  fien  enim  potdl  ut  magnitudo  minor  majoris  neque 
iit,  neque  ptfi/cx,  quoties  nempe  toti  cil  incomnKn{urubilis  : quod  cum  de  nume- 
ris, proprie  didlis,  nimirum  integris,  de  quibus  folis  hic  agit  Euclides,  contingere 
non  poliit,  ut  qui  (int  omnes  commuifurabil^  cum  i.ilieiii  unius  eas  omnes  me- 
tiatur, ncadle  elt  ut  numerus  minor  Iit  majoris  vcl/wrx,  vcl/>/»/f'x,  hoc  tll  partis 
aliquotz  aliquoties  repetite  aggregatum.  ) Sic  verbi  g.atia,  1 cU  numen  <5  ah- 
quota ( puta  triens,  iive  pars  tertia,)  quia  hoc  di  numerus 

2 ter  repetitus  xquacur  numero  C ; ied  numerus  idem  2 minieri  y pars  ( aliquota) 
non  ell,  quia  fi  bis  ( aut  rarius)  ponatur  ell  minor  quam  y,  li  autem  ter  (aut  )a;piiis) 
major  erit  quam  y:nani2-}-i  = 4 minor  quam  y ; 2 + 2-i-2  = <5  majorquani  j* ; 
adeoque  numerus  x numen  y non pats  ( aliquota  ) dicetur,  ftd paUcs^  />/</.1  |leu 
du.v  qtunid^  vel  etiam,  mi  ]am  loqui  folcmus,  aliquanta  pars  dici  pctdl,  kd  non 
aiiqmfa pars.  Et  (imilitcr  de  tJlHtdtiplici  live  muftiplo  judicandum  ent.  Cum  enim 
pars  & multiplum  fint  relata,  ex  uno  cognito  cognolcc-tiir  reliquum:  dl  enim 
Pars,  muh'plipan;  & Multiplum,  dl parcis  multiplum;  quod  propterva  parten» 
aliquoties  prxciic  continere  debet,  puta  ois,  ter,  quaier,  aut  iieptus. 

Multipli-  Quoties  Igitur  multiplicauo  per  unitatem,  aut  numeros  Iraclos,  aut  etkuu  fur- 
ca/*/» dos,  puta  per  T,  I,  V 3.  &c.  occurrit : d^/rt///W/c4//o«/j  vox  latiori  fcnfii  intdli- 
Uxtari  genda  erit,  neque  alio  fcnfu  illud  dicipoidl:  quam  quo  i,  aut  etiam 

numen  aut  multitudines  dici  pnflimt. 

ce^ta.  quantitatem  quamlibet  per  unum  multiplicat,  hoc  dl,  feraci  ( prje- 

cile  ) ponit ; non  proprie  multiplicare  dicendus  dl,  leu  multoiics  ponere,  led 
eandem  (impliciter  quantitatem  retinet;  neque  quod  hac  multiplicatione  produci- 
tur ell  proprie  expolita;  quantitatis  Multiplum,  fcd  pouus  ea  ipla  ; ( tiifi  & ./E- 
quaic,  eo  lenfu  Multiplum  dic  dicatur,  quo  Umim  fupra  comendirau.s  die  Nu- 
merum ; quod  (i  dicatur,  ego  non  repugno.  ) Atque  hinc  dtquod  dici  fblet, 
Umtatem  neque  muitiplkme  neque  dividere ; quia  nempe  (ive  miiltipliceimis  five 
dividamus  per  unum,  quantitas  ea  multiplicatione  aut  divilione  non  mutatur,  fed 
eadem  qux  prius  manet : non  minus  quam  in  Additione  aut  Subdudione,  ciphm 
jcu  o,  nihil  mutat.  Nam  ut  x-|-o  = i,&  x — o = x,  (ic2xi  = x,  & ? = 2. 
Ellqucjiotius  multiplicationis  aut  diviOonis  negatio,  quam  multiplicatio  aut  di- 
vi/io. 

Qui  autem,  per,  1,  &c.  multiplicare  fupponitur,  non  tam  revera  multipli- 
care dicendus  ell  quam  dividere  ( ut  infra  melius  patebit,  ubi  Divifioius  naturam 
cxpoliierimus, ) nam  ficut  qui  multiplicat  per  2,3,4,  dace  quantitatis  quarnt 
duplum,  triplum,  qiudniplum,  dee.  live  cxpofitaiu  quantitatem  bis,  ter,  quater,  &e- 
punit:  iie  qui  per,  1,1, &c. multiplicat, non  niii  datx  icmillem,  triciuem,  qua- 
drantem, dee.  quaerit;  ne*quc  ipfam  quantiutem,  nedum  iplius  muliipium,  kd  ipfi- 
us (altem  Icmiucoif  trientem,  quadrantem,  dee.  exhibere  putandus  dt,  hoc  c(t  re- 
vera dividere  per  2,  3, 4,  dee.  Adeoque  ut  qui  quamiettem  negativam  fupponitur 
Addere,  ( puu  qui  numero  4 adjungit  — 2,)  rcapfcToUit;  (minuit  enim,  non 
auget ; elt  enim  4 — x>  mmus  quam  4 ; de  tantundem  dt  atque  tollere  2 : ) ita  qui 
per I (aut  aliam  quamlibet aiiquutam  partem  ) (upponitur  Multiplicare  , reap(c 
Uividit ; tantundem  enim  elt  atque  per  2 dividere.  Ut  enim  Addiuoni  Subductio, 
(ic  Muitiplicauoni  Divilio  dt  contraria. 

Tandem;, qui  pcrf,|,  dee.  multiplicare  fupponitur,  parum  multiplicat,  par- 
tim  dividit ; nempe  multip^at  per  2^  3,  dee.  (numeratores,)  de  per  sAi  ^ (denomi- 
nacores)  dividit : Sicut  qui  adaerc  (upponitur  4 — 2,  parum  addit,  pximm  aufert ; 
nempe  addit  4 de  aufert  2.  Ut  dcqui  multiplicare  fuppoimur  per  y 3,  duo  facit, 
nempe  quadratum  multi^icat  per  3,  dt  ramcem  quadraticam  educit  Verum  hxc 
omnia  rectius  percipientur  ubi  de  numeris  Fradlis,  & Surdis  didtum  fuerit : ac  in-: 
termihaxrcxpraitfubinnuilfe,  ut  mtelligauir  quid  ya  Multtpbcatinuein  (tnailCmo 
(enfii  fumptaro,  de  quid  (cniii  laxiori  imdJigi  acbcai.  Ut  autem  Multiplicationis 
nomen,  lie  & Ucfiniiio  noltra  utrique  ut  opus  cfl  accommodari  potcfl 
Et  proptcrca  Muluplieatione,  laxiore  ienlu  furapu,  non  (dnper  augetur  numerus, 

aut 


Div;-- • ' 


rum 


Ca|>.XVIII.  D E M u L T I p L 1 CATI  ONE.  87 

aut  tuultiplum  prodixitDf,  (qoaitquaoi  illud  vi  vocis  perhiberi  videatur,  iropo* 
fito  nempe  nomine , i famofiori  lignificato.  ) Cum  enim  in  multipljcanonc 
numerus  Multiplicandus  toties  poni,  quotks  innuit  Multiplica- 
tor; iivc(quod  tautundem  valet)  numerus  multiplicatione  Fai5lie>  tooes  con* 
tineat  Multiplicandum  quoties  Multiplicator  continet  Unitatem  ; Prout  Mul- 
riplicator  ma)or  lii  aut  minor  quam  Unitas,  aut  etiam  ipii  zqualLs ; itanumc* 
rus  Producluslive  Fa^us  major  cltaut  minor  quam  multiplicandus,  anc  ipli  aequa- 
lis. Nam  qui  quantitatem  praccile  Icmel  ponit  (hoc  cll,  multiplicat  per  i,  ) ean- 
dem neque  auget  neque  minuit;  qui  autem  plufquam  (unel  ponit  ( ubi  nempe  mul- 
tiplicator dl  major  quam  j,  ) ille  auget ; qui  autem  minus  quam  lemcl  ponit  ( (ive 
qui  multiplicat  per  quid  minus  quam  x ) illclic  multiplicando  minuit. 

Patet  autem,  ex  jam  traditis^  Multiplicationem  ( l^tcm  ftriilc  iumptam)  vix  Muhipli- 
aliud cflcquam  muluplicem  addiuonem,  five  addiuonis compendium.  Idem  enim 
cit  triplicare  aut  per  j multiplicare,  atque  qiianiiutcm  ter  ponere;  adeoque  Yi-multipUx 
dium  illius  multiplicationis  lantundcm  erit,  atque  hujlis  additionis  Aggregatum  ; & 
limiliter  mallis.  Puta  2 x2=r  2 X3  = 2xq.=r2^i-j-2-|-2. 

dcc.  ut  patet.  Ubi  etiam  obiter  notetur,  numerum  binarium  live  lui  adjectione, 
live  in  Icipfum  mulnplicationc , tantundem  augeri ; nempe  2-|-2=r  2x2  : quod 
in  Iblo  numero  binario  contingiL 

Porro,  in  numerorum  multiplicatione,  uti  ex  didis  item  patet,  duos  numeros 
notos  dfe,  live  datos,  conftat,  nempe  live  inul-f*w«r 

tipliauorem  ; ) tertium  quifitum  dic , quem  ta^unt  five  'ProduSJtim  dbiimus.  ««r 
Sciendum  tamen  cll,  perinde  omnino  elle  live  hunc  five  ilium  cx  datis  rauli^plican- 
dum  aut  multiplicantem  dicamus ; idcmcnira  omnino  prodibit  Fadus,  utervis  da- 
torum  dicatur  muluplicandusu  Tantundem  enim  elt  live  vdiraus  Quatuor  Ter  po- 
nenda,  five  Tria  Qpater,  utrobique  emra  exurgunt  Duodecim.  Hoc  dt  4 x 3 =: 

3x4.  Ec  liruiijtcr  in aliis-  Quod  quidem  totidem  pun£lis,  eo  ufi. 

quem  hic  videas  ordine  polius,  laus  deraonlbari  poterit : live  .... 

cnini  leriebus  tranfvcrlis  numeremus  ter  quatuor,  live  leriebus  .... 

treilis  quater  tria,  idcment  utrovis  modo  pundorum  omnium  .... 
numerus:  ut  patet.  Atque  hoc  iplum  Euclides  olbindit  i6<?7. 

'Imi'  Jit  ‘xuva  cl  du)rM’i  ^tnt  'ttnr- 

'm.  Siduotiumni  Je  mutuomulnptiiontes  ahepuos  ejf<cermt^  numen  fk  faPHyerunt 
inter  fe  n-^uale^s.  Hoc  dl,  fi  numerus  A multiplicet  B,  ut  fiat  B x A ; & vice  ver- 
la  numerus  B muUrplicct  A,  utliatAxB;  numen  fic  facli,  erunt  invicem  »qua- 
nempe  B x A = A x B.  Cujus  ulteriorem  dcmonftrauoncm,  (i  nollra  non  lufii- 
ciar,  videat  cui  libet  apod  Euclidem  loco  citato. 

^um  igitur  Aritbmcticx  pra^lic*  raagiltri  non  raro  docent  ex  numeris  datis, 

Majorem  dicendum  clIc  Multiplicandum,  & pi^xponcndum  die : Minorem  vero 
Multiplicantem,  & lublcribendum  elle  : non  tamen  illud  putandum  ell  aut  iemper 
aut  neccllanq  hicicqdt>m  efle  puuvent  calculator  : 

quamvis  cnim‘nonmln<)u^  drp^i^e  videatur,  n^a  tamen  nccdlitace  imperatur. 

Denique  monendum  infuper  dl,  duos  illos  numeros  datos,  quos  Muluplicandum 
& Multiplicantem  diximus,  non  raro  apud  Arithmeticos  luio  nomine  Faein  es  dici, 

Ccut  qui  multiplicatione  producitur  dicitur  FaSius.  Item  Fadbrcs  illi 
dui:t  uve  MuUiplkari  dicuntur.  Idem  enim  omnino  cft  nutricium  m nitmerutn  du- 
tae^  atque  numaum  per  numerujn  mult/plicare.  Item  numerus  muluplicaiione 
pioduchis  live  fadbus,  non  raro  dicitur  Feciaugulum,  vel  Planum^  vel  cuam  nu- 
merus planus  \ Metaphora  nempe  ex  Geometricis  duita,  ubi  ex  du6lu  longitudinis 
in  Latitudinem  habetur  pbnum  five  arca  Rccbiiguli  vcl  Paralldogramnii. 

Atque hadtenus  multiplicationis  naturam  iittis  videar  cxporuitTc,  Icu  quid  fit 
^Inplicatio:  lupcrelf  ut  ipfius  etiam  Praxin  ollendam,  five  quoaiodo  fit  multi- 


y^candum.1^^ : P . T- ” ' 

Q Montiidum  iutem  oc  hiccu  de  Multiphcafibrie,  quod  de  Additione  & Subdu-  Multipit. 
^mie  lupra  monuimus ; eam  nempe  vel  in  numeris  limplicibus  ( unius  tantum  H-  cau<^ 
^rx ) vcl  in  numeris  Conipoficis  ( figurarum  plurium  ) exerceri.  fraxit. 

^i^Qiiod  ad  numerorum  uinpliciuin  multiplicationem  attinet,  ea  vel  ex  memoria 
pREnikdl,  vd  cx  Additionis  principiis  repetenda,  urque  dum  ufus  &:  exercitatio  «wxm- 
. ora  Umiliarera  reddiderint.  Ita  fiquis  ndciat  quot  fint  ter  tria,  vd  Icpcits  o6to  ; 
poterii  ille  tres,  nuuicros  tcrnai'ios,  vd  feptem  addere ; & panrer 

' in'""' 
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inaliis.  Suntcnim,  titjjm  oflsndimus  3 + 3 + j=}«},  & 8 + 8 + 8 + 8 + 
8 + 8 + 8 = 8»7.  Etiicincxttris.  , ^ „ 

Ne  autem  ejuiinodt  additiones  Ixpms  nm  ^ tironibus  repetendx , Tabeilam 
quandam  folent  huic  rci  aeconunodaum  compingere,  unde  lingulas  limplicium  nu- 
merorum multiplicationes  velut  ex  promptuario  petere  licct,  qualem  hic  fubjcci- 
mus.  Cujus  quidem  Tabellx  dcmonlkratio  quoad  fingulos  iftius  numeros,  ex  Ad- 
ditionis fundamentis  petenda  ell,  ut  modo  oueudimus. 


TebeUa  jMttphcaitonis  ^ 2)tvi/ioms. 
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In  hac  numerorum  invicem  multiplicandorum  altero  in  fummitate  fe- 

nei cre^ks,  altero  in  principio  fenei  tranfvcrlz,  reperto ; locus  ille  in  area  ta- 
bcliz  qui  utrique  feriei  communis  dt  numerum  exhibet  ex  eorum  muldplicauone 
tadlum.  Puta  C quxrauir,  quis  numerus  failus  erit  ex  dudu  < m 7 *,  ( feu  mul- 
tipheauone  8 per  7 :)  in  frome  ubellx  quxracur  8,  & ad  latus  7,  ( vel  contn^ 
numerus  hic  m fronte,  ille  ad  latus, ) dc  m communi  ferierura  concurfu  habebi- 
tur j-dee:  8x7.  & fimiliter  in  aliis  quibulomque. 

Cum  autem,  uu  fupciius  offendimus,  perinde  fit  utrumvis  ex  Fadforibus  tSbiuI- 
iiplicattJum  dicamus,  idem  enim  utrovis  modo  prodibit ; pUta  8x7=*}x8=5’d. 
adeoque  perinde  etiam  fit  utntmvis  in  fronte  quxramus:  poterit  ubella  ipfa  in 
formam  (iu[^o  fere  minorem  redigi,  uti  hic  videtur.  Ubi  auorom  numerorum  in- 
vicem ducendorum  major  icroper  in  fronte,  minor  ad  latus  quxrendus  fit;  & in 
utnufque  l^riei  concurfu  habebitur,  lu  pnus,  numerus  iadfus. 


TdStSa  ContraHiar. 
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Ubi  autem  de  fimplicium  numerorum  multiplicatione  conflat,  non  erit  difiici- 
lis  ad  compolitorura  multiplicationem  progrellus,  ut  qux  ex  fimplicium  multipli- 
catione Ixpius  iterata  tota  dependet ; uti  induilionc  patebit 

Sit  igitur  numerus  3421  duplandu^  five  per  numerum  2 multiplicandus.  Nu- 
mero ignur  multiplicando  lubfcnbatur  Multiplicans  2,  & ( dudfa  lineola ) 
cuilibet  figurx  numeri  multiplicandi,  fubfcribQtur  iplius  duplum  (quia  nempe 
multiplicator  e(f  2 ) eodem  fen^r  gradu  cum  illo  cujus  eff  duplum.  Ita  nempe 
duplum  unius  unitatis  fum  unitaves  dux  ; duplum  duarum  decadum 
34^*  fimi  decades  quatuor ; duplum  quatuor  centuriarum  fiint  ccmnrix  o^fo  k 
^ duplum  trium  millium  lunt  millia  fbc;  qui  quidem  numeri  in  unam 
6842  fummam  collegi,  nempe  ^842,  fiint  totius  numeri  multiplicandi  34^^ 
1 duplum. 
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duplum.  Cum  eoim  omnes  partes  {imul  xquentur  toti ; erunt  etiam  omnes  partes 
bis  lumpcX)  squales  toti  bis  fummo;  hoc  ell,  duplum  partium  omnium  aequabi- 
tur duplo  todus.  Qus  quidem demonllrado  (muuds mutandis)  dc  triplo,  qua- 
druplo, quincuplo,  aut  quovis  alio  muldplo  pariter  valebit 

Si  vero,  in  ruijulinodi  proceflu  numerus  cujulvis  loci  leu  gradus  novenarium 
excedat,  adeoque  non  fit  unica  figura  cxpritnCTdus;  ultuna  illius  figura  fuo  loco 
ponenda  eli,  liiperiori  interim  in  locum  proxime  alcenden- 
tem  wotru&,  cum  figura  iftius  loci  deinceps  numeranda.  Ex- 
empli grada,  fi  numerus  idem  3421  per  8 muldplicandus  Iit, 
lingulx  figurx  numeri  multiplicandi  cx^plandx  fiint ; carum- 
que  o6lupia  fuis  quaeque  locis  lublcribenda,  & in  unam  deinde 
iummam  ( habiR)  locorum  rclpcdlu  ) colligenda.  Nempe 
Unitas  1 oauplau  dat  unitates  8,  decades  2 o^uplatx  dant 
decades  16,  cencurix  4 o^plaise  llint  cemurue  32,  & 3 millia 
o6luplau  Tunc  24  millia.  Qmbus  in  unam  fiimmam  Addi- 
done  coUedis,  emeigit  todus  numeri  muluplicandi  oduplum 
x’7368  = 3421 X 8.  ut  patet. 

rollunt  autem  illa  parucularia  fingulorum  locorum  multi- 
pla, vel  totidem  dillin^lis  lineis  collocari,  ut  modo;  vel  po- 
tius in  duas  omnino  lineas  cogi  ad  hanc  formam.  Dumm^o 
enim  illud  utrobique  curetur,  ut  quxlibet  figura  debito  fuo 
loco  fini  gradu  collocetur,  perinde cfilivc iliud  duabus  five 
pluribus  lineis  fiat;  eadem  fiquidem  additionis  fumma  cmer- 
o«'- 

Verum  deadhut^  ad  commodius  operationis  compendium , poterit  iflhxc  addi* 
cionis  fumma  etiam  currente  multiplicadonis  opere  colligi , (quamvis,  peripicui- 
tads  gratia,  diltindle  podus  utramque  operadonem  prima  vice  exponendam  puta- 
verim : ) Nempe  quodes  figura  quzvis  in  fuperiorem  locum  fit  transferenda,  ea 
memoria  retineatur,  ufque  dum  notaquiaun  addenda  fit  innotefeat , ut  utnuique 
loco  carum  aggregatum  lo-ibatur.  Ita,  in  fuperiori  exemplo,  poflquam  in  unita- 
tum loco  ponatur  8 ( nempe  figurx  1 oduplum ; ) linuntur  16  decades  ( nempe 
duarum  odhiplum)  quarum  <5  decadum  loco  repofitis,  pro  reliquis  decem  relcrvo 
I centuriam:  deinde  4 centuriarum  o^luplum  funt  centurix  32,  quibus  adjungenda 
efti  (nuper  refervata  ) utfiantcentunx  33  ; quarum 3 centuriarum  fede  politis, 
pro  reliquis  centuriis  30  relcrvo  3 millia:  His  autem  3 millibus,  li  adjungamur 
millia  24,  (nempe  octuplum  3 millium  in  numero  multiplicando  repertorum,) 
cmeigunc  roillia  21,  fuis  locis  ponenda,  ut  in  exemplo  appolito. 

Adeoque  fatis  dedaratum  ell  quomodo  in  muluplkandis  edam  nu- 
meris jcompolids  procedendum  ell,  fi  modo  muluplicator  fit  numerus 
limplex,  una  figura  Icribendus. 

Si  vero  non  modo  numerus  multiplicandus,  led  & Multiplicator  Cc  jjhimul- 

numerus  compofitus , duabus  aut  pluribus  figuris  Icribendus  ; eadem  qux  prius  tiplUstw 
operatio  todes  repetenda  erit,  quot  flint  Multipkcanus  figurx;  numerique  ixctflnMmt- 
invend  (debita  locorum  radone  habiu  ) in  unam  fummam  additione  colligendi,  nricn»- 
Exempli gratia,  fi  numerus  idem  3411  per  28  multiplicandus  fit:  poflquam  fub-/<'/^- 
^ipferim  todus  o^hiplum  ( modo  Ibperius  tradito  inventum  ) 

27368  ; iubfcnbendimi  eftinfuper  ejuidem  duplum,  feu  podus 
vigecuplum.  Nempe  ipliusduy^um  (ut iiipre docetur  inven- 
tum ) 6842,  fi  ciphram  adj&!:lam  habeat  ( puta  68420  ) five, 
quod  tantundem  valet,  uno  gradu  afeendendo  promoveatur,  (ita 
BODpe  ut  ipfius  figura  ultima  ponatur  loco  decadum,  penuJd- 
nu  loco  centuriarum  &c. ) habebitur  iflius  dupli  dcai^um, 

( quxlibet  nempe  figura  uno  gradu  promota  decuplum  iflius  valons  habet  quem 
pnus  obtinebat,)  hoc  efl,  expofiti  numeri  vigecuplum.  Si  itaque oAuplum  & 
vigecuplum  fimul  addantur  , habebitur  vigind-^luplum : ut  pau-L  Nempe 
95788=3421x28.  Similiter  in  alus  fiiciendum  erit  quotcunque demum  inmul* 
uplicatore  figurx  repenantur. 

Ita  fiquis  quxrat,  horas  contineat  annus  mteger}  Cum  notum  fit  diem 
quemlibet  horas  continere  24,  em  numerus  horarum  vigmti-quadrupius  numeri 
dierum.  Adeoque  cum  Annus  integer  condneat  dks  363,  atque  infuper  6 hora% 
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fi  dierara  numerus  365*  multiplicetur  per  24,  habebitur  mi- 
inerus  horarum  quz  in  diebus  integris  unius  anm  connnen* 
tur,  8760=  gtfj  X24.  quibus  fi  addantur  reliqux  6 horar, 
erit  omnium  numerus  36yxi4-f-6  = 8"6o-^6=s8766. 
tot  igitur  hor*  in  uno  anno  integro  continentur. 

Si  quis  infuper  quterai  bora  fuerint  elapfie  a nato 
Cbrifto  ad  fnem  annorum  mde  jubjeifuentium  MiUe  jex^ 
tentorum  fuinfua^/nta  ^Jex.  Si  ducatui  vel  8766  nume- 
rus horarum  unius  anni  in  i6«6  numerum  annorum  ; vei 
( quod  eoaem  recidit ) numerus  anno- 
rum i6|6  , m 8766  numerum  hora- 
rum cujuique  anni,  habebitur  nume- 
rus horarum  omnium  14^16496  = 
8*766  X i6^6=  1676*  8*766.  ut  in  o- 
peratiombusappofitis  ptet. 

Siquando  muneris  invicem  multipli- 
candis, falcem  multiplicatori , Cipnrx 
immilceantur ; quanquam  ipfz  ex  fe 
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nihil  fignificent,  infCTviunt  tamen  locis  fupplendis,  adeoque  aliarum  figurarum 
vaiorem  augendo,  & propterca  neutiqiiam  umt  negligendx.  Elxempli  gratia,  fi 
numerus  2361  ducendus  fit  m 20104.  Subfaipto  primum 
* 3 ^ * multiplicandi  quadruplo  9444  > deinde  occurrat  in 

2^j^4  mulupUeatore  aphra,  fi  illa  in  totum  multiplicandum 

9444  ducatur  prodibit  adhuc  nihil  fnaro  nuUies  i tfi  nihil, 

0000  & fic  in  reliquis,  ) adeoque  nulJies  2361  erit  0000.  De- 

2j6i  inde  2361  X i =2361.  Item  2361  xorroooo.  Denique 

0000  2361 X 2 = 4722.  His  igitur  omnibus,  eo  quo  hic  locan- 

4722  tur  modo  difpofitis,  in  unam  furamam  collegiis,  habebi- 

A74.6  f X44  tur  numerus  47465544=2361  X 20104.  Ubi  notandum 

^ ^ ^ cltduas  ciphrarum  ItJies,  utut  ex  fe  nihil  fignificent,  ra- 

men  cum  multiplorum  prticularium  quodlibet  uno  femper  ad  finiftram  loco  ultra 
quam  pratcedens  protruditur,  ciphrarum  feries  illud  faciunt  ut  rcliqux  fuis  finguix 
icdibus  collocentur. 

Cum  autem  illud  foium  prxflent  interpofitx  ciphrarum  feries,  ut  reliqux  debi- 
tas fiias  fedes  occupent , neque  ulterius  ex  le  quicquam  valoris  habeant ; poflunt 
quidem  ilLe  non  incommode  penitus  omitti , modo  interim  caveatur  ut  reliquz 
feries  fignificaciva;  eafdem  fedes  occupent  acti  ipfat  ( non-ftgnificantes ) adedent : 
ut  in  eodem  exemplo  hic  repetito  ( umillis  tantum  feriebus  aphrarum,  reliquLf^ 
que  fuas  fedes  retinentibus ) videre  elt.  Idem  enim  & hic 
& illic  numerus  Fatuius  prodit. 

Ut  autem  (iius  cuique  locus  rite  atllgnecur,  curandum  cfi 
ut  hdcc  obfervetur  regula  ; nempe,  ut  atjuflibet  partkuUris 
nmltipli  ultima  figura  eodem  gradu  collocetur  cum  fuo  refpe- 
iiive  muJtiplkatorey  ( reliquis  proximos  continue  locos  oc- 
cupintibus. ) Utineodem  exemplo, multiplicandi  (2361) 
quadruplum  944<i,  ultimam  ipGus  figunm  habet  in  Unita- 
tum loco  politam,  quia  i{^ius  multiplicator  4 , totidem  uniutes  indicat.  Itoo 
ejufdem  multiplicandi  fimplura  2361,  ultimam  figuram  in  centuriarum  loco  pofi- 
tam  habet,  quoniam  ipfius  multiplicator  i,  unam  centuriam  indicat.  Denique 
ejufdem  duplum  4722,  ultimam  fiiam  figuram  habet  in  decics-millium  loco^  quo- 
niam ipfius  multiplicator  2,  duasimilium  decades  fignificat.  Et  fimiliter  in  aliis 
quibufvis  multiplicationibus  faciendum  erit.  Atque  hoc  quidem  fi  curemr , ci- 
phrarum fltics  quotlibet  ( liquando  multiplicatori  ciphrx  immilceantur)  penitus 
omitti  polliint. 
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Denique,  fi  e Faiionbus  ( five  numeris  invicem  mul- 
uphcanois)  vel  alter  vel  uter<jue  in  ciphris  ( five  una  five 
pluribus ) tei  rnmetur  ; jepojitis  iliis  cipbris  finalibus  , 
peragatur  tota  multiphcatio  aefi  non  adejfent  \ ^ numao 
tMdem  ita  produco  tot  Jubjungantur  ciphra  quot  erant 
iI/a‘ omnes  Jepofitx.  Itali  numenis  400JI00  ducendus 
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4)C,hi  nuaKrum  1)0940  1 lipoflcis  tribus  «ipbcB  :iiiul)busi(  muiaplicuidi  nonpe 
<d|4ab4si  & Hulltipbcutuns  ima  )habebiuir  « ijooi^ ; «ui  nu- 

jfpefo  Fa4io  4i>ridiiuuitti)r  ores  tlk  ciphoc  dcpafiiz,  .prouibii  p]9^)d4o4ooo  =r 
.^$>Sj>l'Coaiiaj0O40.  Jcit  paciur  iaaliis. 

Ji;wP.Rj)cuUMUS  ilicis  di  evidens.  Sioniai,  v«rbi  ^gtacia,  jop  per  10  lauiii- 
^Ucectre  upostett;  St, ilepolipti  ciphrii^  ducamur  j in aibab*itur.d  = 3^a.  .Jit, 
iC<a4b|4u  t IS  :qipb«is,  (Soqo  = )oc> « ao.  iNani,  Ji  ias  ),  dint  s$ ; eruat  bis 
^cif«cies4>-hucaii,.tfo;^ibi6  joo  deaes^do,  l^ci^  doo;  &4eni- 
.gue.li  itv  joo  line  dqa,  eruat  vicies  }Oo  (liee  ibs  decKS  300.)  decies  ^ 

^ipex,  l|uc  «lU  dooo.  .Qluelibct  .enim  adje^  ciphra  numerum  cui  ad- 
jjicuttir  .decupfgm  iicit.  :£t  puiier  ip  4us  cjulmodi  .auluplicaciombus 

Asque  :Kiac  lit)u«t,  uniundum  proefus  .velem 
^tve  e.  dH«3U»titt  iP  3000,  iive  ao  in  300,  ii«  3°°^ 

a^o  in  30,  ilive  .denique  1000  in  3 ; quippe  in  t 

iinguliu  em^it  numerus  dooo.  aic  patet.  Et  dooo 
^iptr  in  limdlbuE. 

Atque  hadtunus  .quidem  de  muneris  integris  intdina  nuiltipliGandis  dixille  fuf. 
feblt- 

;Siquando  numeris  uuegtis  anneili  comigerit  partes  aliquot  decinuiles,  livep„,;,^ 
Cqucid  idem  eft ) Joci  Aiquot  jntra  imitatis  Jocum  ddeondeotes;  eadem  omnino  Jaitua- 
crit  qpcracionis  methodus  atque  in  numeris  mtegeis:  cura  hoc  folo  dilCTiraine,£«a>ia»/- 
qUfid  jioliquaffl  numerus  prodiidhis  eodem  plane  modo  invemcur  aeb  cHenc  nu- 
ipc,n  upinipo  inu^iu  tandem  tot  loa  in  numero  iadio  linea  Icqaratrice  iunt  ab- 
icit^qitiUi  ut  panes  dccimalcs,  quot  «ranc  in  utroque  limul  Faciorc  dic  al^itli. 

Exempli  grana,  Si  numerus  ducendus  dicc  in  3(3.  * 

Poltquam  ( qiiaC  edent  plane  mi^ri ) inrenenm  produdum 
Ia78373  = 34y2j-x3y;  tandem,  quia  infidioribus  video  tces  io- 
cos  partium  dccimalium  ( duos  nempe  in  multiplicando,  & unum 
in  multiplicatore, ) tres  ultunas  produdti  Kgiiras  Imca  leparatrice 
hbfdndo  ut  partes  deciraalcs : .adooqiie  habeo  1178  |37S  — adtlif 
X 3 |r.  Atque  idem  in  alus  paruum  dccimalium  mulupucatiomb.is 
otdcryaudum  erit. 

Ratio  hujus  operationis  hiec  di.  XJiioniam,  pt  numerus  qudibet,  adjediione 
apbtie  ia  Enc,  decuplo  augetur ; promou  aicmpe  quahbcc  ^ura  m locum  proxi- 
fuperiutm^  ut  qua:  ^ws  «uKaies  IJgniiiiijahui,  jaai  ligadictt  decades,  A lic 
de  rcuqius:  ita  Kguix  finalis  ablcidione  bpea  feparatrice,  numerus  £14x1^0  mi- 
nuitur; docrufa  iieiiipe  figura  qualibet  m locum  proxnme  inJeriorein,  ut  qiix 
pnus  Aicndes  Egnibeitbac,  jam  li^dicsc  unitates,  A ikde  rdiqius.  Puta,  £ nu- 
iwro  33  adjicucur  apbr;L  £et  330  decuplo  major;  £n  ab endem  jf  .^usdatui 
irnea , leparatrice  Egnra  u»iraa,'erit  3(2  decuplo  minor.  Et  luniliicr  judicandum 
erit  ubi  dux,  tres,  anc  plurcs  adjiciuntur  ciphrat,  aut  locideai  abldnoaniur  loci 
decmiaks ; nempe  numerus  centuplo,  millecuplo,  &c.  adjcdlionc  augetur,  vel  ab- 
hiutaie  ra.iuutur.  Adeoque  ui  exemplo  propudeo  ciun  }6f  ^ Ik  centuplo  mi- 
nor quam  }6fxS,  erit  etiam  3<S;lH«3f  «enniplo  minor  quam  3,<ja3x33;  cum- 
que etiaqi  Ut  decuplo  tnuior  quam  |}>  Wt  idjjii * jll  decuplo  minor  quam 
uif  }}’>}!,  adeoque  dccicaccotuplo,  bocdimnlepuplo,  musoc  quam  36303  x 33. 
guui  igiiur  iic  1278373=  36313  a 33,  abiemdendae  £iot.£nea  leparairiae  tres 
u)^  hgurx  ut  numerus  £at  mdlecuplo  winoi^  ncaqK  I07gl373  = 26tl»7x|l3; 

%kuqix  hguta  8 qu«e  prius  %niUcabat  (pt  milita,  jam  U^iilicai  non  odi  soudem 
Ijiuiam,  & (ic  de  reliquis. 

'Atque  hxc  eiiam  li&iam  de  partibusdefiimlibus  mpliiplicandis. 

TJpdcni  & hanc  libet  j[ux  .Ot^utedp  ) t«nhw  generalem  iicopoiMK,  qux 
in  fuus  aliigiiando  muneiis  muluplicationc  £i^s  loct^  Ijivc  ip  nuaieris  integis,  mumrri 
(ue.cqani  pntibus  decimaUbus,  4in^  Cuip  1'uoi  cuiqpe  leco  indices  a£ignavi-/xa>. 
nam  ua  nempe  ut  Unipitis  iocns  indiccni  habeat  g ( ut  qui  qeque  ald-ndic  neque 
delebit ) loci  auicm  hipra  lUnai  arcendentes  piuius,  hxundus.  tcruus,  dtc.  m- 
djps  babeam  aUumaiivo^  i,  a,  3,  &c  & conop  Ipci  delixndmues  wimus,  iisun- 
di%  xrtius,  &c.  indices  wieant  pegadvos -- a,  — 3,  &c.  /m/ex  cu/u/fne 
famulmis  FaSi  m multifHeatime,  Kjmtur  tm/iains  Mrn^jue  FiSorii  Jtmul 
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fumptis.  Exempli  grada,  fi  muluplicandus  Iit  numerus  i in  ^34.  Multi- 
plis primum  4 m i ( quorum  indices  — x & — i ) & latius  ell4  ( = 1x4) 
ponendus  loco  temo  ddeendente,  cujus  index  elt  •—  3,  squalis  dui^us  — 3.  & 

I.  Xum  4 X a ( quorum  indices  x & o ) ditius  dt  8,  loco  fecundo  delcen-' 

dente  ponendus,  cujus  index  — 2=  — 2+0.  Tum  4x3  ^quorum  indices  — x 
& ^ ) ladus  cfi  12  ponendus  ( nempe  quoad  iiltiinam  iplius  figuram  x ) loco 

defeeudente  primo  cujus  index  — 1=  — x+i-  Dande  3x1  (quorum  indices 
— I & — i)  Isidhis  3,  indicem  habet  — x = — i — i,  ideoque  ponendus  loco 
defcendentc  lixmndo.  Sic  3x2,  latius  6,  indicem  habet  — i 
= — I 4- o,  ponendus  loco  ddeendente  primo.  Et  3x3,  latius 
p,  CUJUS  index  0=  — i + 1,  ponendus  loco  Unitatum.  Denique 
y X 1,  futhis  j,  cujus  index  — i =0  — i,  ponendus  loco  ddben- 
dente  primo.  Et  y*^  fathis  10,  indicem  habet  o = o -f- o»  id- 
eoque ad  bcum  unitatum  relerendus,  nempe  ipfius  ultima  figura 
o illic  collocanda,  & reliqua  1 in  locum  proximum  cransbrenda. 
£c  tandem  S * h latius  dl  15  (cui  fi  addatur  1,  figura  huc 
tranfrailla,  fit  16,)  emus  index  adcqque  ad  locum 

primum  afbendentem  Ipetlat  Quibus  ablblutis,  fi  addmone  col- 
ligantur in  unam  fumraam,  habetur  totius  multiplicationis  latius,  1711414,  cujus 
index  — 3 ( quoad  uitiroam  ipfius  figuram  zllimandus  ) srqualis  duobus  lunul  in- 
dicibus — 2 a — I,  nempe  utriulquc  tadoris  32!^  & j 34.  Et  ilmiliter  in  aliis 
hujulnxxli  rauldplicationious  quibulcunque. 

Atque  hatlenus  de  multiplicatione  tam  numerorum  integrorum,  quam  partium 
decimalium.  Multiplicatio  Algebnca  & Spccioia,  ut  & qiundiacuiii  ex  variis  de- 
nominadonibus  conltandum,  mox  tradetur  poli  Uivifionis  ti^adiuonem  *,  quam  fe- 
quente  Capite  aggredior. 


j.o.r.2. 
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"De  Dhifione.  ^ui  Jit  Divifio,  Dividendus,  Dtvifor  ', 
i>l^tiens.\li'mfio  jenfu  ftriClo,  ^ fenfulato,  jumpta. 
Non  Jemper  numerum  divifum  minuit.  Divijio  efl 
nmltiptex  jubduSio,  Dhii/ionis  ^axis  : per  divilorem 
'■.  Jmptkem\  per dJcvijorem  compofitum.  Dvoiftonis praxis 
■ in  partibus  deciimlibus.  De  Indice  Quot ientis,  Jive 
numeri  orti.,  .3\  !»i.  ci*»;.» 

tejualfs  partis  Ji- 

rtmere ; live  Numerum  ufi^epiire,  qui  <hceat  quoties  numet  us  qurjis  datus  tn  data 
qmw  continetur.  Vel  ( fi  libet  non  ad  fblos  numeros,  fcd  ad  alios  etiam  Divi- 
^oes  vocem  cxicndcrd)  Tyividere^  ^ datam  quamhhet  quantitatem  in  data  ra- 
tione diminuere  \ wcl  poxi\.\s'  2}uarttm  ad  invicem  quantitatum  bomogenearam  ratio- 
nem invenire-  Naro  ut  Subdutlione  quandutum  homogcneaium  Differentiam  , 
ita  Divilione  eanindem  Ratmem  inveftigamus.  1 ’ 

Sed  de  Numerorum  Divilione  prxlerdm  agentfum  dL  qno  vocis  illa  fignifkatio 
>«  • primario  refertur,  ad  alias  autem  non  nifi  analogice  applicatur. 

Dhidem*  In  numerorum  vero  divifione,  duos  habemds  rfumeros  datos,  nempe  Dividen- 
dum  qui  m panes  aliquot  xquaies  dirimendus 'efl ; & TJrjiJa  em  five  Dividen- 
tem,  qui  numerum  partium  denout  m quas  foppbnrtur  ille  dirimendus  : quibus 
datis,  tertius  quxritur,  quem  Orrmw.  dicant,  fivc^e//w/fW,  oftcnditcnira  quo- 
ties aivifor  in  dividendo  continetur , five  ( quod  eodem  ra'idit ) quodes  ex  illo 
auferri  poieft.  ■ 
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Cap.XlX.  De  Divisione. 

Sic  fi  niiroenis  12  in  ^ partes  fit  dirimendus,  numcnrsOr/A/five 

) ofiendit  unius  trientis  valorem  : vei  etiam  oUendit  quoties  T^hjifor  in  'jOi^ 
videneh  12,  continemr.  Ita  fi  numerus  20  dividendus  Hc  per  (diviiorem)  4, 
fivc  partiendus  fit  in  4 partes,  vel  fi  4 dividat  vel  denique  fi  quatrarur  quoties 
in  20  cxintincatur  4,  aut  quodes  inde  auferri  pomt:  Numerus  ortus  fivc  quotiens, 
puta  ofiendit  quanta  fit  iftius  numeri  pais  quarta  fcu  quadrans,  hoc  efi,  fi  fup- 
ponatur  numerus  10  in  4 squales  partes  dividi,  quanta  fit  earum  quselibet,  nempe 
y ; vei  quoties  in  20  conducantur  4 , aut  quoties  inde  auferri  poflit,  nempe 
quinquies. 

Divifionis  autem  operadonera  ( fivc  perfeilam,  five  perficiendam  ) folemus  fic 
indicare 'I ; quod  nout  numerum  12  per  3 drvifum  vei  dividendum;  vel  edam 
3 ) 12  (I  4;  quod  notat  numerum  12  per  5 divifura,  cjulquc  quoticnicm  efic  4. 

£t  fimiliter  in  aliis. 

Quod  vero  untundem  fit  inquirere  Quodes  in  1 2 contineantur  3 .■*  atque  Quan 
tus  fit  numen  12  parsterda  five  triens?  (&  pariter  in  firai- 
libus;)  hac  facili  deroonltradoneof tendatur-  Statuantur  in  tod-  . . . . 

dem  Alumnis,  fivc  fenebus  eredtis,  tot  punitorum  triades  live  ter<  .... 
niones,  quot  opus  efl  ad  complendum  numerum  12,  ( puta  4;)  . ■ . . i 

quo^dto,  numerus  columnarum  fimul  olbindit ; quoties  in  12 
commeamur  3 (tones  nempe  quot  fumipla:  coiumnx, ) atque  etiam  quot  pundta 
fiint  in  qualibet  fene  tranfverla,  hoc  cft,  in  quolibet  totius  numeri  triente  ; ( tot 
enim  liint  tranfVerfx  feries  quot  fimt  cujullibct  eredhe  pundta,  adeoque  quzhbec 
feries  tranlVerla  efl  todus  numeri  triens ; tot  autem  funt  cujuflibet  tranfverfe  pim- 
dta,  quot  eltferierum  eredtarum  numerus,  aim  harum  quxlibettranfverfarum  cui- 
libet unum  fiibminiftrct  pundtum:-  ut  patet  ^ 

Eft  autem  Divifio  eodem  fere  modo  Multiplicationi  oppofita  quo  Additioni 
Subdudtio.  Ut  enim  qux  Additio  componit  Subduco  relolvit;  ita  quod  Multi- 
plicanone componitur,  id  rcfoiviuirDiviGone.  Sic,  ubicx  additis  3 «4  fiunt  7; 

11  cx  7 alterutrum  auferas,  alterum  prodibit  Ita,  ubi  ex  multiplicatis  3 in  4 Hunc 

12  ; fi  12  per  alterutrum  dividas  alte- 
rum prodibit  Ucrobique  quod  compo-  3-|-4  = T 3x4  = 12 

nendo  ex  fuis  componentibus  conflatur,  7 — 3 = 4 3)12(4  ”=4 

id  relol  vendo  m lua  componentia  refol-  7 — 4=3  4)12(3 

viiur.  Ncmpc,  qux  inSubdudlionc  funt 

Ablatum  Sc  Refiduum,  ca  in  Additione  funt  Iniuegri  Membra  : & qux  in  Diviiionc 
funt  Divilbr  & Quotiens,  ea  in  Multiplicatione  funt  Fadlores. 

Gricce  dici  folct  dh  jioy  & a/v/dere.  Apud  Euclidem  intenm 

paflim  idem  funt  atque  ‘Dw/fat  y dividcrCy  divtftts  five  dwi- 

dendusy  & numerus  eft.  Sic  p //7  A’’/wwraj^rtr;/er  ^or  de- 
finitur# vwiifn»  ng,7'  fltfTKy  «Iftdftfr.  a.nufneio  pari  per  parem 

mettjw  aUtr.  live  ^em  numerus  par  per  parem  metitur  ; nempe,  qoi  ita  per  Dl- 
Yifbrcm  parem  dividi  poteft,  ut  & quotientem  parem  habeat. 

Notandum  autem  eft,  apud  Euclidem,  non  numerum  quemvis  alinm  quemlibet 
ifrvidne  vd  metrr/  poffe : ficut  nec  ^ quovis  numero  quilibet  anfcrri 
potefE  ( puta  nu|or ex  minore:  ) (^m enim  i)Je de  veris  tantum  numeris  & pro--^'^^' 
prie  oidtis  ( integros  intellige ) verba  ial!t,  qui  cx  Unitatibus  componuntur  ; 
adeoque  Unitatem  femper  habet  pro  indivifibil»,  quodque  eft,  in  numens,  mini- 
mum quod  fic : non  raro  occumc  numerus  qui  in  imperatas  partes  dividi  non 
poteiL  Adeoque  numerus  ille  fblus  alterum  Dividere  five  Metiri  apud  Euclidem 
ditendus  erit,  qui  eft  ipfiiis  aliqmta  parSy  feu  qui  aliquoties  pofinis  Dividendum 
xquet ; quoties  autem  ponendus  eft  ut  zquet  numerum  dividendum,  id  divifione 
quxritur.  Verbi  gratia,  fi  dividatur  numerus  12  per  3,  five  quxranir  quoties 
ponendus  numerus  3 ut  xquet  numenun  12,  Quotiens  erit  4;  quia  nem^  nu- 
merus 3 quater  politus  xquabit  numerum  12.  At  fi  proponatur  numerus  10  per 
3 dividendus  ; id  quidem  rieri  non  poteft,  cum  hic  imus  non  fit  aliquota  pan  , 
nec  aliquoties  repetitus  ipfum  xquabn  ; nam  ter  pofitus  (3x3=9)  minor  ^ 

& quatu' poficus  (3  x4=  12)  major  eft  quam  10 ; atque  inter3&4  non  alius  in- 
tercedit numerus,  qui  fic  Quouens  quxiitus.  Atque  idem  continget  quodefeunque 
propofitus  Divifor  nou  cft  numeri  Dividendi  aliquota  pars. 

Atque  hoc  quidem  imeieft  inter  Arithmeticas  operationes  Synthedeas  & Analy- 
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f(t ; It  00(17*0  ^0  Aiv^yt^  iP^^  ,ip  Adampac  j =j?,  g +#=•";>  •^■ 

:c  (^ilitcr  cpbiioget&iicunque  ^Unt  pu(pc(i  tUti  iddcudi : Ai,}u 
quipQuim  alKjuiiido  «qnbggiijMt  j — 4=  i , &c ; oon  Riucp  jd  ^per, 
tijua  j — 4 Miubitm  npla  vero  flmpetp  cum  nwjps  ex  mipqip  auj^n 

non,poliiti  lolemus  i^tipca  fppppuvpw.  urcMoguc  ju- 

nptjfe  id  hafu;  fomnin  j — 4^  ycl  .eiiun  — ,1.  ^c,  in  iqulupljcitiQnc,  iptopo- 
jjlis  Qiubu|cuniii|e  veri»  ,puiuerB,iiivKcni  ipplupl^cin^ , vetus  Jenrpcr  tintrait 
numerus,  014x2=8,  j x6='i9,y x j = ij,&c.  Atin  JDivifione,  In^  iljud 
,alrqHi»n(io  eopringitj  ui2|4(*i  pop.rirp tamen  iqcjis  accjdrt,  ,ut  li  j ,pa  6, 
'■  odi  ^flew  *'  " ' 


dut  ^ per  j ..pivideotli  ^Heo^  ubi  quoocptes  nuto  yet^  numeris  ( mtegru  j 
all^giuri  poOppi;  folcmus  tamen  & njc  fujipolititios  lUos  guutos  utcunque  lu- 
nuere  ad  tunc  fornum  ] vel  },&  J vel  r },&c.  Et  funilitcr  m Putdlapbus  cqfli- 

ginepdis  de  relqlvcndis,  cgnangjt  ; .dau,eium  ctutdijue  veri  tuuueri  .(^dratum, 
ubiis,  &c.  veris  numeris  cxjubwitur  1 atnoaitem.dpu  cmurqpc  numeri  dladuc 
quadraiica,  cubica,  8x.  veris  nuiperis  exlnbert  potptit;  ut  luo  Iqco  patebit 
Verum  ut  mulupUeatio,  boBori  .rcpl(iruinpta,  nqnad  i)lam  ^(dummodo  reilrip- 
gitur  ubi  Fadhts  eft  numen  propt^  bi^topiid ; pu  nec  f)iv4io  itaxdtriogi  Ib- 
let  ut  Divilor  occeflario  Iit  Dividwd'  allquoujxus;  quanquam  iltiuiuiodi  & 
MulupUcadqpem  & J}ivilioncm  yoces  dic  wmiariaAnuxime|»upru  lup  ligui- 
^catidoe  irmugqt.  £1  quo  l^u  numeri  ^^1  pro  nuOKW  habentur,  eodem  & 
pro  ,E»dbtippsan  SdulupUcaoon^  & in  dJiviliqne  proDiyilote  .vel  (^uoiiemt  lu- 
uri  poilune  loiquc  &hoctimlp,  qu4d>et  nuiqerus  ( live  integer /ive  edam  la- 
&s  ) numaum  guendibct  .divtdae  potqrii. 

Adeoque,  ut  rem  paucis  comprehendam,  .cum  fenfu  .(Iridlioia  touantm',  aWd- 
ju0it  Hvmtr'  <I‘S‘  tmthfhuv ; minuta  fortem  i|Cum  Icnfu  vero 

^lori  .dippaptur,  dicenda  podus  til  iUdt^Kofu,  ifUtotlHott  a/raif  iv  apra  >4- 
time  c^mhae  t ^y  f mufiiilolii^  ju.t  aH^ol^^boiaa  naktutt^  imej^at  ■ 'J?i- 
vijic  veto,  <dtr*i  Vw«r  qiuaititaliims  ftm^cteu cfrttmul itatam  f/ifanan  ut- 
vejh^are.  Neque  mterun  ahquera  lerreaq  q“o4  noc  laxiori  Xcnlu  eadem  ope- 
rauo  utrovis  ad  Ubitum  iiaminp  wpcllari  pt^q  nam  dlpd  onudno  coq^dendum 
cll,  cum  pennde  ,fit  omnino  Mulijplicare  per  j,  j,  &c.  atqqe  diy,ideiic  per  {,  a, 
ut  jiio  deinceps  loeo  darius  patebit.  .QitMeomitw  nutuum  eil,  ciun 
& idcm  in  alus  oppmitis  opeiadombus  copiip^i ; utpote  in  Addidone  & Sqbdp- 
ddooc , cum  Krmde  omqmo  live  addamus  2,  — 3,  4,  &c.  live  1'ubdtMmus 
— 2, 3,  — 4,  Scc.  qt  ex  fupra  dsffc  pacqt 
Inierim  monqpdtim  cit,  .qppd^  ut  muldplu^onc  ( laxipri  icnfu  liimpta  ) non 
fcmper  augewr  quaptttiu  mHl^«pi,_ftd  Quando  X9ciie|cm  ajanet  yel  ctiapi 
minuitur ; uc  diwpne  ' ' ' '' 

utas  divi%  fed  .yql 
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unitate  major,  Qpoticns  < , ^ , 

cA  umtaic  minor,  Qpoticns  erje  numero  dividepdo  major,  ti  doiique  Oivdpr  (it 
uiutas,  .QupiaeiB  . numero  dividendo  lequaliseru.  i|Utipana(qi^la  cfh  Cum  emm 
niuncnisjtoi^ndlB  «(Mdai  quodCs  contineat  ututatem  t .Qpodens  auuw, 
quoues  idem  dividendus  omtuicat  divitoem  ; $ divitor  Iit  uiumte  ma  jor,  puta 
2;  tnauifcftumeli  qupucpiem  qumor^dividqqdo  minorem  elie,  cupi  eodem  nu- 
trio dividendo  paucjotes  ponuncndir  bmatif(  MfV  ) quam  imiutes : lin  divtlep 
iltumtatcminqr,  pum  i ; miuufcitqm  item  wquptiemem  numero  dividendo  ft- 
lurum  iiuiorcm,  .cum  n)uqetus  diiwndutjuurcs  conuneai  ietniUcs  quam  inpmtus 
udiutes;  ii  donique  divito  £c  unitaq  guoticnscrii  numero  dividaido  xquito  ; 
toties  enim  dividcMus  diviloicm  coiumebitquoues  quotiens  continet  unitatem 
Atque  huc  quod  apud  lisiiiuiictiqospadim  oocurriq  Dividendum  tutiet 

continete  Diviforem,  qtmna  Otn^  leu  Qppuqns  couunei  Uniutcm ; vel,  eaadqip 
d(e  ladonmn  Dividuii^  aid  pirirotcm,  qiia; dd Quoqlentis ad  Unitatem:  Item, 
Divydcndum  tojtes  qaugneie  (Jbotieniem,  quppes  Dtvilor  continet  Uniiaiqm ; 
yel,  eandem  dm  rmionem  Oivi^di  ad  Quoiientum  qtix  cit  Oiviforis  ad  Uaf 
mem.  Nam  & bqp  (qundiansd^  (mod  &ex  pncdiCtis  Utispaieq)  utm  Muln- 
^cadone  pmindeett  Utpmvis  faiShtnqm  Aiuluplicaudum  live  Muluplicaiot- 
lem dicamus;  adeo  ut  li  Jpc  dicatur  Midtiplicandtis,  die  errt jMuluplicaiar , ^ 
contra;  Sic ip pivii>u9e  de  Dtvtjcup .4 OeVfK^V rtwtnw*!  qtu aitetnaim)  dedey 
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Cap.XIX.  DeDivisione.  pj- 

mutabunt,  ut  fi  duorum  componentium  hic  fit  Divifbr  erit  il!c  Quotiens,  & con- 
tra, it  ille  Divilbr  hic  Quotiens  erit.  Puta,  cum  in  multiplicatione  3^4  invicem 
duili  conlhtuant  12;  fi  3 dicatur  multiplicandus,  erit  4 multiplicator  i & con- 
tra, fi  4 fit  multiplicandus,  multiplicator  erit 

3.  Si  autem  idem  numerus  12,  per  3 divi-  3x4  = 12  3)12(4  ”~4 

datur,  quotiens  erit  4 ; lin  divifor  fit  4,  4x3=:i2  4)11(3  “ = 3 

quotiens  erit  3.  Et  quidem  in  omni  divifio- 

ne,  li  qui  prius  fuerat  Quotiens  fiat  Divilbr,  qui  fuerat  Divilbr  fiet  Quotiens. 

Denique,  ut  de  Multiplicatione  monuimus,  nempe  eam  vix  aliud  elle  quam  ond- 
tiplicem  Additionem,  five  additionis  compendium  ; ita  dcdcDivifionc  nioncn-^^^f* 
dum,  eam  nempe  vix  aliud  ellc  ( laltem  cum  Divilbr  ell  numerus  integer)  quam 
multiplicem  fubduilionem,  live  fubdutlionis  compendium.  Qui  quxrit  enim, 
quoties  numerus  12  contineat  3 ; idcm  lacie  ac  qui  quxrit,  quoties  ex  12  liibduci 
pofiint  3:  Qui  Igitur  continua  lubdu^lione  invenerit,  quoties  pollint  3 cx  12  au- 
ferri, ita  ut  nihurcllct;  invenit  etiam  eadem  opera  quoues  3 m xi  prxeife  conti- 
neantur; quod  ipfum  eit  I2per3  dividere,  ut  ex  prar- 
di6lis  liquet.  Sic  fi  cx  12  pun6Hs  appofitts  3 quoties  fieri  . . . j . . . | . j . . , 

pofik  fuixiucaniur,  patebit  pofi  qimtuor  iubdudiones  ni- 
hil liiperefic.  Qitoi  autem  lubaudla  lunt,  tot  prius  aderant;  adeoque,  cum  nihil 
fiiperiit,  manifefium  cll:  3 in  12  prxcifc  quater  contineri,  ( quod  iplum  divilione 
quxritur,  ) vcl  etiam  trientem  numeri  12  dic  4,  ( utfupraoltenfumdt ; ) nempe 
li  12  per  3 dividatur,  quotiens  ent  4. 

Quique  hxc  latis  imclligit,  is  genuina  divifion is  fundamenta  perfentilcit.  Cum 
cnim  infiniti  prope  laboris  diet  m diviiionibus  majoribus  tot  fulxlu^lioncs  figilla- 
lim  peragere,  quot  numero  dividendo  'grandion  penitus  exhauriendo  lufliciant ; 
excogitarunt  Arithmeticae  prailic*  magilbri,  laboris  magni  magnum  compendium ; 
nempe  /fro  multiplici  Dhijoris  JMu^ione^  jubducunt  ^iviforts  Multiplum  ; quod  ^ 
eodem  plane  recidit.  Sic  in  exemplo  pnecedenie , ubi  numerus  12  per  3 divi- 
dendus proponitur ; perinde  eft  live  ternionem  ( 

/ft  ) quater  fubducamus , fivo  ternionis  quadniplum  , ,■■  ■ ■ v 

( quia 3 >1- 3 4-3  + 3=5*4)  & utrumvis  fiat,nmil  re-  . . - 1 . . . | | # 
liabit.  C^iod  & ipfuni  fieret  fi  ternarii  duplum  bis  fiib- 
ducamus;  aut  etiam  triplum  ternarii  fcmel  & Icmcl 

iplum  ternarium ; nempe  3x34-3x1=3  x2-|-3  x 2 = 3X4  = 34“34‘  2+3=1^- 

Qiio  inajor  autem  luerit  numerus  dividendus,  & quotiens,  eo  magis  patebit  hu- 
julcc  compendii  utilitas.  Si  20 fint  pera  dividenda;  pro  decem  liibduilbonibus  nu- 
meri 2,  fubfiicuenda  cfi  ifiaus  decupli  fubdu^lto  ; nam  2 x ior=;2o.  $i  360  di- 
videnda per  ; pro  fexaginu  fuMudlionibus  numeri  tf,  fcmel 
fiibducendum  erit  ipfiuslexagccuplum.  £t  limiliter  in  alus* 

Atque  hadbenus  quidem  Divifionis  naturam  latis  explicafle  vide- 
ar ; i^ulquc  cum  Multiplicatione  comparationem.  Sequitur  ipfius 
praxis  exponenda. 

Si  Divifor  fimplexfit,  una  figura  Icriptus,  & dividendus  itemfit  diviforis  de- Pw  <#w- 
aiplo  minor;  cx  ipla  memoria  petenda  eft  foluiio ; vel,  fi  opus  cll,  cx  ea  quam/^*^ 
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De  Divisione.  Cap.XIX. 

fummitatc  Divifore,  in  eadem  columna  quaratur  numerus  dividendus,  vel  ialtem 
numerus  qui  illic  occurric  Dividendo  proxime  minor,  dchabebituradlacusmime- 
nis  in  quouente  ponendus.  V.  g.  Si  quaeratur  quoues  in  24  comineanuir  3.  Reper- 
tis in  fummo  & infra  24,  haoebnur  ad  latus  numerus  8,  m quo- 
3)  24  (8  ticnie  ponendus : quippe  in  24  odUes  prxcilc  continentur  3 : nam 
3)2d(8|  3x8  = 24.  Unde  pacet  numerum  3,  numeri  24eflc  partem  ali- 
quotam,  nempe  odlavam.  Si  26  per  3 dividenda  fuu ; in  columna 
tertia  ( ubi  in  ^ome  3, ) & Icric  tranfverla  cx^Uva,  rcperiuinur,  non  atf,  Icd  24, 
binario  minor,  & ad  latus  8 ; quod  indicium  c(l  Dividendum  26,  continere  drvi- 
Icvcm  3 odties,  atque  infuper  2 : vel  ex  Dividendo  2<S,  ot^lics  autem  polle  divi* 
forem  atque  mfuper  reltirc  2.  Hoc  refiduum,  cum  fubjedlo  libi  divifore,  & 
interjedta  lineola,  invento  quotienti  8 poilpono,  ut  habeatur  perlei^s  quotiens 
8|.  ^od  etiam  indicat  numerum  3 numen  26  aliquotam  partem  noo  ellc,  oim 
hic  illum  contmeac  piulquam  odties,  & mmus  quam  novies. 

Si  vero  numerus  Dividendus  non  fit  decuplo  Divilbris  minor,  gradatim  proce- 
dendum dl,  & varia  -multipla  fucccHive  fubducenda ; polito  primum  Divifore 
fub  dividendi  gradu  fiipremo,  feu  ad  liniflram  primo,  (laltem  ii  divifbr  non  fit 
major  figura  Dividendi  eo  gradu  pofica, ) & deinceps  fucccHivc  in  reliquos  locos 

{iromoto,  ulquc  dum  ad  locum  infimum  tandem  pcrvcnhiur ; in  lingulis  intenm 
ocis  fubiato  quoties  Heri  potcli  D vifbre,  leu,  quod  idem  cll,  fiiblato  divilbris 
multiplo  quam  Heri  potcil  amplo,  ^ numeris  dividendi  fiiprapoiitis,  notato  ubique 
H quod  lic  reGduo ; numero  item  fubdu^lionum  m quolibet  gradu  h<^larum,  live 
niuitipli  (ubdudli  denominatore,  leorHm  in  Quotiente  notato ; quorum  omnium, 
rcfpcctu  ad  fuos  gradus  habito,  colle<^o  ^ reliduo,  Hquid  operatione  perleda  fu* 
periit  lineolx  m duplum  di;  fuprapoiito,  cui  fubldibatur  iplc  Divifor, ) integrum 
quoticntem  conititucc:  iicut  a multiplorum  omnium  furaudlorum  a^^atum, 
li  illa  videbitur  colligere,  ( adjetflo  interim  iiquid  in  Hne  lliperHc  icnduo  ) rc* 
Iticuet  integrum  Dividendum ; ii  enim  lingula  fubdufla  rdbtuamur,  redibit  nu- 
merus primo  politus  : Ipl^ue  numerus  Dividendus  toties  Divilbrem  continet 
quoties  mdicat  Q^uen^  icu  quoties  iplc  quotiens  continet  unitatem,  ut  & Quo- 
ucAtcni  toties  quoties  Divilbr  concinet  unitatem. 

Exempli  gratia.  Si  numerus  ^86  iit  bifecandus,  five  in  duas  xquales  partes  di- 
videndus; vd,  ii  quxracur  quoties  in  numero  486  contineatur  numerus  2;  hoc 
dl,  ii  dividere  oporteat  486  per  1 : Ronatur  Dlviibr  2,  iiib  figura  diviibris  ad  fi- 
niRram  pruna,  nempe  fub  4 ; & quxratur  ( vd  ex  memoria,  vel 
2)  (2  ex  ubelia  fuprapoUta ) quoties  in  4 contineantur  2 ; quod  quidem 

i bis  fit,  nec  ixpius,  ( nam  iplius  cnplum,  2x3  =tf,  majus  dl  nu- 

mero 4,  adeoque  auidri  non  ^tcll ) notato  igitur  in  Quouente 
numero  invento  2,  divtforis  duplum  (quocupTura  nempe  mdicat  Quotiens ) nem- 
pe 4 = 2x2,  b numero  4 fuprapoiito  auferatur,  & cura  nihil  rdki  utraque  fi- 
gura ( 2 diviibris,  & 4 dividendi ) deleantur,  ( ut  qiix  munus  iuiim  jam  profice* 
rint ; ) dtque  hxc  operatio  prima.  Deinde,  promoto  Divifore  in  locum  pro»- 
roum,  lub  Dividendi  8,  ead^  opoaao  (mutatis  mutandis ) repetenm  efl : 
ndbpc  qtn^tur,  qliodB  2 in  8.?  dc  rcfponruro  4 ponatur  in  qTK>* 
2)  486  (24  tiente  ( poft  numerui^^  iftic  prius  politura ) & Diviibris  qua- 
22  drupium,  8=1x4,  ex  8 (dividendi  numero  fuprapoiito)  aufe- 

ratur, dc  cum  nihil  rclfiterit,  deletis  figuris  2 dc  8,  pcrfei^  efl 
operatio  fecnnda.  Tandem,  promoto  m locum  proximum  divifor^  ad  eandem 
formam  prxlfcinda  ell  operatio  eertia ; quxratur  nempe,  quoties  2 in  tf  ? refponfura 
3 in  quotiente  Icri^tur,  & Diviforis  trijilum  6=2x3,  ex  nu- 
2)486(243  mero  6 luprapolito  abJatuui,  nihil  relinquit;  .tdeoque,  deletis 
2Zl  2 dc  6,  curo  nullse  fuperfint  alne  Dividendi  ligursc,  peradta  ell 

tota  divifio ; dc  repenus  ell  Quotiens  integer  243  ; qui  propterea 
icmillis  ell  numeri  486;  quippe  toties  in  48(5  rcpericur  numerus  2.  Si  autem 
plurcs  adhuc  fupcrfuilTeiu  m numero  Dividendo  loci,  plurcs  etiam  eadem  plane 
methodo  repetendx  cllent  operationes,  quot  opus  elfet. 

Si  quis  mterim  objiciat,  figuram  4,  centuriarum  loco  politam,  atque  8 politam 
in  loco  decadum,  non  tot  fimpliciccr  unitates,  Icd  illam  4 centurias,  hanc  8 de- 
cades fignificare,  adeoque  2 in  400  non  bis  fed  ducenties,  &in  8onon  quater  fed 
quadragies  contineri.  Verum  quidem  illud  clt : ^dc  pariter  vcruinell  figuras* 

I & 
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&4mqiiotientc  pofiias,  quanquam  cum  prunitin  icriberemur,  videri  poflent  tot 
limplicitcr  unitates  notare,  umen  ubi  tota  perficitur  divifio  patet  illam  ducenta, 

& nane  oi^ioginta  ^ {ignificare ; adeoque  non  dicimus  numerum  a ( divjfbrcm ) in 
numero  486  (dividendo)  contineri  bis  & quater  & ter,  fedducendes  quadragies 
& ter.  Et  quidem  in  operatione  prima,  fi  locorum  ratio  habeatur,  non  fimphci' 
ter  bis  duo  cx  4,  fcd  ducenties  duo  ex  400,  live  bis  duas  centurias  ex  quatuor  cen- 
turiis ; & in  operatione  lixunda,  non  tam  quater  duo  ex  8 , quam  quadragies  duo 
cx8o,  (ive  quater  duas  decades  ex  8 decadibus,  ablata  clle  dicendum  erit.  Etfi- 
niiiiter  in  aliis  quibulcunque  divifionibus. 

Eodem  modo,  ii  i ^8240  per  \ dividamus ; Diviforem  i ( non  quidem  fub  i, 

* quia  iplb  divifbre  minor  cf^  adeoque  3 m i nullies  continentur,  &proptcreain 
quocicme  vel  nihil  ponendum  dlet,  vd  o ciphra,  qux  hic  loci  nulli  elfct  ofui, 
cum  nondum  feriptam  habeamus  figuram  figniRcativam,  fed ) fub  figura  proxi- 
ma 3 iubfcribo ; &,cum'3  in  13  (figuris  fuprapolitis)  contineantur  quater, 
icripto  in  quotienie 4,  divilbris quadruplum  12  = 3x4,  ex  13  fublatuni,  rclin- 

J|uit  I,  quod  reiiduum  deletis  ij  iuperlcribo : Tum  deletum  euam  co  loci  divi- 
orem, in  proximum  transfero;  &,  cum  3 iii  18  conti- 
neantur iexies,  in  quotiente  pofl  4 fubjungo  d,  8c  divi-  z» 
ibris iextuplum  x8  = 3 x(J,  cx  fupraferiptis  18  fublatum,  3)  (46080 

nilul  relinquit : Et,  deletis  tam  3 quam  18,  diviforem  in 
loco  iequencc  fub  z colloco : verum  cum  3 in  2 ne  fc- 
mel  contineantur,  (cripta  in  quotiente  ciphra  o,  diviforem  ( iftic  deletum ) m 
locum  adhuc  proximum  promoveo,  fub  figura  4 : Tum,  qma  3 in  24  ( figuris  fu- 
prafcnptis)  continentur  o^lies,  pofito  in  miotience  8,  civiforis  odiuplum  24= 

3x8,  cx  24  (iiblatum,  nihil  relinquit : Daetis  igitur  3 dc  24,  & pohto  fub  o di- 
vifore  3,  invenio  3 in  o nuUies  coiuincri,  adeoque  & hic  in  quoticme  ciphiam 
colloco  ; & peradlacfl  tota  diviGo.  Adeoque  reperio  numen  138240  trientem 
eile  46080,  Gve  toties  in  co  numero  dividendo  contineri  diviforem  3.  ' 

Siquid  autem,  Divifore  quoues  fieri  poteffc  fublato,  aliquid  Oividendi  adhuc 
reifiterit,  ( quod  ipfo  divifore  lemper  minus  cfle  nccdfe  erf,  feais  cnim  pollet  di- 
vifor  faltem  (cmel adhuc  auferri,)  pofl  Quoucntis  numeros  integros  jam  inventos 
ad)uiigeada  erit  fragio,  cujus  gumerator  erit  Refiiuum  iilud,  denominator  vero 
iple  Divifor,  ( vel  lait&m  alia  fira^o,  qux  tamundem  valebit,  minoribus  numeris 
icribenda, ) ut  habeatur  Quotiens  accuratus. 

Jca  fi  numerus  1603561  dividatur  per  p.  Cum  p in  26  bis  contineantur,  feripto 
in  quotiente  numero  2,  & fublacis  18  = pxa  ex  26,  iiiperfunt  8.  Tum,  pro- 
moto divifore,  cum  in  80  contineantur  9 octies,  fcripto  in  quotiente  8,  & liibla- 
tis  *;2  = 9x8  ex  80  rdbuu  iuperius  icribenda  8.  Tum,  promoto  adhuc  divi- 
fore,  cum  p in  83  commeantur  novies,  fcripto  in  quotiente  9,  & fiiblatis  81  = 9x9 
cx  83  reli^t  2.  Tum,  promoto  divifbre,  cum  in  25  reperiantur  9 bis,  Icripto 
in  quoticme  a,  & fublato  divilbris  duplo  18  = 9x26x25,  fuperfunc  7-  Cum- 
que, promoto  divilbrc,  in  76  reperiantur  o^hes  novem,  pobeo  m quotiente  8,  & 
cx  '^6  lublatis  72=9x8,  rcifam  4.  Demqueeum,  pro- 
moto divifbre,  9 in  41  reperiantur  quater,  poGto  in  quo-  * 

tiente4,  & fubdu<^lo  divilbris  quadruplo  36  = 9x4,  ex  (289284^ 

4^1,  rdbbunt  fuperius  notanda  y,  Sc  peradta  eff  divifto.  999999 
Cum  vero  diviGone  perabh  fuperUni  adhuc  5,  poU  quo- 
tientis  numeros  intt^ros  289284  iubjungo  fira^onem  ^ ; adeoque  Gquet,  divilb 
numero  1603561  per  9,  quotienccm accuratum dfe  2892844 ; Gvc numeri  2603561 
prtem  nonam  ctTe  2892844;  vel  numerum  2603561.  conunere  numerum  9,  vi-  • 
cibus  289284,  atque  infuper  | (quinque  nonas  partes)  ejufdem  numeri  9:  ipfum 
autem  numerum  2892844  (quotientem)  prxcife  9 vicibus  contineri  in  2603561 
numero  dividendo.  £t  limmter  in  aliis. 

Quod  auiem,  in  exemplis  pnemiilis,  fingularum  iubdu^onum  refidua  deletis 
Dividendi  notis  iiiperpofuerim,  iufaquc  fubdu^h  multipla  nulquam  fcriplcrim ; 
id  majoris  expeditionis  caufa  Ei^tura  dt  Si  cui  vero  libet  omnia  explicice  con-'' 
tueri,  poterit  ille  ad  hanc  fomam  praecedentem  (^rationem  peragere.  Cum  di- 
vifor 9 in  fiiprafcriptis  26,  bis  contineatur,  polito  in  quotiente  2,  ^ fubfcripto 
divifori  9 ipGus  duplo  x8 ; ex  26  fubdudtis  x8  manebunt  8,  infta  lineam  du^um 
noanda  : cui  reGauo  adjungendae  dividendi  Geune  adhuc  intadbc  (vd  falcem 
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atfojjtfi  (289284!  earum  quot  opus  cft,)  & promoto  divifbre,  fe- 
cunda operatio  ad  eandem  tormam  inltitucnda, 
nempe  cum  9 in  80  contineantur  odties,  pofito 
in  quotiente  8,  & IbbicriDCO  oduplo,  72>  nis  ex 
80  iiibdudlis,  manebunt  8,  dudbe  linex  (ubiert- 
benda:  £c  lic  deinceps : iilquc  dum  tota  opera» 
tione  peradla,  reperiemur  tandem  rclbire  f.  ut 
videre  eit. 

Atque  hadlcnus  de  Divifionis  pravi,  per  Di- 
vifbrem  iimj^icem  ( unica  figura  fcriptum ) pe- 
ragende. 

bi  Divifor  compoGnis  fit,  (pluribus  notis  Icrip- 
tus,)  operationis  methodus,  quanquam  aliquanto 
magis  mcricata,  iifdem  plane  pnncipiis  nuitur 
quibus  prxcedens.  Nempe,  Divilorc  lub  tot  quot 
opus  eu  dividendi  figuris  ad  fiiiiltram  proximis 
fubfcrjpto,  cjufque  mtiltiplo  quam  fieri  potclf 
maximo  ex  uldcm  fublato,  (notato  interim  m 
quotiente  iflius  multipli  dc nominatore,)  promo- 
vendus elf  Divifor  in  locum  proximum,  dt  fic  dc- 
y inceps  quoties  opus  cric : coiaque  operatio  ut 

prius  peragenda. 

Exempli  gratia.  Si  1190108  velim  per  52  dividere.  Divifbrem  31,  non  fub 
Dividendi  figuris  12  fiibicribo,  quia  32  in  12  oc  Icmel  continentur , led  ( omilia 
propttrea  Bgura  prima  ) lub  duabus  iequenubus.  £i  qusro,  quoties  in  119  repe- 
huncur  32?  vel,  quo  commodius  illud  adeuuar,  per  putes  inquiro  quoths  in  ix 
reperianturi  ? quod  cum  quater  fieri  deprencildo  (atoue  interim,  m reliquo  p, 
quater  contineri  2, ) m quotiente  icribo4,ipfique3ifuorcribo  ipfiiis  quadruplum 
128,  quod  ubi  ex  129  fubduxerim  reflare  video  i,  cui  fubjundfis  reliquis  dividen- 
di figuris  nondum  tallis,  reliquum  adhuc  vidw  10208. 
Tum  divifbre  uno  gradu  promoto^  cum  videam  32  in  10 
nullies  contineri,  in  quauemc  fcribo  o,  & deleto  ibidem 
divifore,  uno  adhuc  gradu  eundem  promoveo  (immutatis 
manentibus  dividcBdi  figuris  10108,  cum  inde  nihil  ab- 
latum fuerit,)  & quarro,  quoties  32  in  101?  Gve,  quo- 
ties 3 in  10  ? reperiuncur  autem  3 ui  xo  ter,  & quod 
fuperefl  x cum  fequend  nota  i facit  12  unde  non  dubito 

?[uin  X ( reliqua  mviforis  figura  ) poflic  falcem  ter  ao* 
erri ; adeoque  in  quotiente  fcribo  3,  & divifbri  32  fub- 
fcribo  ipfius  triplum  96:  quod  ubi  ex  fuprapofius  lox 
fubduxerira  video  rcf^c  6,  cique  figurx  (aJias  adhuc 
intadtas)  08  fubjungo.  Tum,  promoto  divifbre,  quxro 
quoties  31  m do,  vel  ( per  partes ) quoties  3 m <S,  & ' 
invenio  bis  contineri  3 in  d;  at  imertm  cum  videam  ni- 
hil fupcrellc  unde  reliquam  figuram  2 bis  auferam,  Icio 
totum  |i  non  nifi  fcracl  ex  do  auferri  poffe;  idcoque 
inquouente  fcribo  i.  iprumque  diviforem  32  ex  do  fc- 
md  aufero,  & reUaw  x8,  quibus  8 (figuram  inuitam) 
adjungo : Et,  promoto  divifore,  cum  32  reperiam  in  280 
novies  contineri,  icripto  in  quodcnie  9,  &.  divifbri,  fub- 
feripto  ipfius  noncuplo  288=32x9,  ubi  hoc  ex  288 
fabduxcrira invenio  nihil  reflare;  adeoque,  cum  nuihe 
adhuc  fuperfint  Dividendi  figunc , totam  operationem 
pcradlam  cfleliqoet,  &quotiemcra  repertum  elfe  403  ip 
prccife. 

Ita  fi  dd39d42  per  P78  dtvidatar.  Operatione  ut  in 
pracedcntibus  peraib,  repericiur  quotiens  d*;89.  ut 
cferecfl. 

Vcl  etiam , fi  libcq  refidua  fuperne  notari  poffunt ; 
«tque  imeriin  fingula  drrifbrit  multipla  feorfim  luis  locis 

fcribi; 
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fcribi,  iplis  Diviforis  repedcionibus  non  intenniAa : ad  hanc  quae  videtur  for- 
roniu. 
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Ubi,  cum  (propter  quotiemis  prinum  Hgurara6)  diviibris  (978)  fextupliim 
j868  ex  Dividendi  numeris  liipra  politis  6639  fuWudum  fit,  rcfiduuin  lupcnus 
notatum  erit  771.  Tum  ex  fubdublo  divilbns  Icptuplo  6846  , rJuliuim 

( fuperne  notatum  ) cnt8-;o.  Tum  ex  8-oa  lubdu^o  divilons  oiluplo  ''824, 
rdiaunm  erit  8802.  Atque  hinc  denique  fubdudo  divilbris  noncuplo,  8802,  ni- 
hil reflabit.  Adeoque  perfeiU  tll  tota  divifionis  operatio,  &quoueascfl  6-8y. 

Si  autem,  pcradla  o^ranonc.  placeat  omnia  h«c  multipla  m unam  Iwmaum  colli- 
gere, ( fimi.1  cumtinali  reliuuofiquod  luerit, ) erit  ea  numero  dividendo  «cjDalis: 
nempe,  omnia  ablata  ( limul  cum  rdiduo  liquod  fuerit, ) iunul  addiu,  rJtiiuent 
numenun  propofmim : ut  patet. 

Sicui  vero  nimis  operofum  videbitur , tam  lingula  divilbns  multipla , quara 
iplum  diviforem  toties  repetitum  Icriberc  : poterit  lUc  horum  utrumvis  ominerc 

Nempe,  Si  lingula  divilbris  multipla  fubducenda  Icribere  lupcrvaaneum  tflc  yf/ia  ope- 
duxerit ; poterit  lUe  duas  illas  operauones,  multiplicationem  ICilictt  6c  fubdu..H!o  ratinvit 
nem  junaim  perficere,  ( quodde  pkriquc  AnthmeucsEpraCticsemagilln  faciendum  A™**' 


docent, ) ad  hanc  Formam. 

Poftquam,  Dividendo  & Divifbre  recle  collocaiis,  in-  7 
veniatur  prima  Quotiemis  ^lua  6;  ducatur  numerus  8-7 
ille  ligiliatim  in  - omnes  Di viloris  figuras,  i fiiiiflra  in-  a-ia-i 

choando,  numerique  faib  protinus  ex  Dividendo  auferan-  (6 

tur^  notatis  fuperne  refiduis.  Sic  lexies  9 lunt  ^4;  ab-  97 d 
laus  y cx  6 reflat  i , & 4 item  ex  6 reflant  2 1 deinde  fexies 
7 funt  42  ; ablatis  4 ex  12  reflant  8,  & 2 ex  3 reflat  1 ; 8 

deinde  fexies  8 funt  48,  ablatis  igitur  4 ex  8x  reflant  77,  9 

& 8 ex  9 reflat  X.  zfi 


Tum  promoveatur  Divifor  uno  gradu  dextrorfum,  & 
inventa  fecunda  figura  Qiioticntis  7,  ducatur  ea  ut  prius 
in  divilbrem,  & lut  fu^u^lio.  Nempe  Icpties  9 funt 
63 ; ablatis  6 ex  7 reflat  i,  & 3 ex  7 reflant  4 : deinde 
lepties  ~t  funt  42  ; fublaus  4 cx  4 reflat  o,  & 9 ex  loi 
idtam  91 : deinde  fepiics  8 funt  ^6 ; liiblatis  5 ex  92 
icfhnt  87,  & 6 ex  6 reflat  o. 

Tertio , promoveatur  Divifor  uno  adhuc  gradu,  & 
invenu  (potientis  figura  tertia  8,  Hac  multiphcacio  & 
fubdudio  ut  prius.  Nempe  oibes  9 funt  72;  ablatis  7 
exSrcibt  1,  Sc  2 ex 7 reflant^;  deinde  odies  7 funt 
^6,  fublatis  ; ex  9 reflat  o,  & 6 ex  100  reflant  94 ; 
uciD  oilies  (klo  funt  64,  fubdudis  6 ex  94  reflant  88, 
&^ex  4reflat  o : 

Demque , promoveatur  Divifor  adhuc  uno  gradu  in 
locum  infimum,  & inventa  figura  Qiiocientis  lUtima  9, 
fax  multiplicatio  dc  fubdudtio  ut  prius.  Nempe  novies 
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9 funt  8i  ; quibiu  ablatis  cx  88  reliam  7 ; dande 
novies  '7  funtij  ; fublatis  <S ex  7 rdkii  i,  & j ex  lo 
relfauit  7 ; iicm  novies  8 Ium  ; wibus  ablatis  ex 
•72  nihil  rellat  Adcmjuc,  tota  pn>  oivilione  perfetU, 
habetur  quotiens  i-jSp,  pixdli.  Singulas  auionopc- 
laiioncs  leorGm  polui , ut  eo  dilimdius  appareat 

ri  qu^e  operatione  accedat.  Elique  hzc  mcilio- 
dividendi  apud  plcrofque  quos,  vidi  Arithmeti- 
9 q 8 8 8 8 cos  moxune  ufiiata. 

Oftrtti-  977  7 At  mallan  ego,  operatione  parum  variata,  tam 

9 9 multiplicuiona  quam  fubdu^tiunes  particulares , ^ 

mstlis.  Jextra  inchoat^  ( quamvis  diviforis  promouunem  b fimlbta  dextrorrum  fieri  ne- 
jclleCt; ) hoc  modo. 

Sa  iptis  ut  prius  Dividendo  & Diviibre,  primaque  figura  quotiemis  reperta,  6 ; 
ducatur  hzc  in  diviibris  lingulas  figuras  b dextra  inchoando.  Sic'  Icxies  8 1'unt 
48,  quibus  fubdubfas  ex  4$  ( mutuatis  Icil.  4 ex  gradu  proximo  fiiperiori,  figurx 
p praeponendis,  ) reltat  i,  & 4 translerenda  : Tum  lexics  q luni  42,  qiubus  addi- 
tis 4 ( nuper  mutuatis  ) fiunt  48  ; quibus  dempiis  ex  ( muniatis  icil  ; )reltanc 
7,  & f transferenda  limi : Tura  fecies  9 funt  ;4,  quz  ctun  ; nuper  mutuatis  fiunt 
7P,  quibus  ex  68  iubdu^  rellani  7.  & pertbUa  elt  prima  operatio. 

771  77*0 

66%^642  {6  06^96^2  (67 
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Secundo,  promoto  Divifbrc,  quxraturf^nda  Quotiemis  figura  ; fiatqiie  multi- 
pbcatio  & lubdudbo  tu  prius.  Nempe  fepues  8 Ium  quibus  fublatis  cx 
(mutuatis  fciL  j ) reflato,  & transferenda  ; : fepties  7 funt  49,  quibus  additis  5 
mmi  74,  quibus  fubdudlis  ex  61  (mutuatis  d)  refum  7,  & tranlmiiicnda  6 : fepeies 
9 funt  6^j  & addids  6 fiunt  69,  quibus  fubdudlis  cx  reJbnt  S. 

Tertio,  promoto  Divifore,  & inventa  qiiotientis  figura  tenia  8,  procedendum 
ut  prius.  Nempe  odlies  8 funt  64,  quibus  fubdudlis  ex64(  mutuatis  <$,)  rclbto, 
& tranfinittenda  <$ : oclies  7 funtftf,  &6  additaconlhcuum  6z,  quibus  f'ubdudli& 
ex  70  ( mutuando  nempe  7 ) reflant  8,  dc  tranimittcnda  q i oclies  9 lunt  72,  qui- 
bus additis  7 fiunt  79,  eifqueex  87  fubdudtis  reitam  8. 
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Denique,  promoto  Divifore,  & reperta  quotiemis  figura  ultima  p,  fiat  mulu- 
^cacio  & ftiraudho  ut  pnus.  Nempe  novies  8 funt  71,  quibus  fiibdudiis  ex  72  re- 
o & tranfinictenda  7 : novies  7 funt  (Sj,  & 7 additis  fiunt  70,  quibus  ex  70  fu^ 
dudlis,  reflat  o & tranfmictenda  7 : item  novies  9 funt  81,  quibus  additis  7 hunc 
88,  eifque  ex  88  fubdudlis  mhiJ  manet.  Totaque  divilio  eil  abfoluta. 

Atque  hxc  quidemmethodus  efl  ea  qux  praxeffic  magis  expedita,  & quse  tam 
memoriam  quam  chartam  paucillimis  figuris  onerat , minus  itcm  errori  obnoxia, 
& fiquis  forte  aliquando  error  incident,  f^ilius  detegitur  & emendatur;  cum 
enim,  eodem  manente  diviforis  fitu,  in  fingulis  locis  nonmli  una  Hat  (ubdudlio, 
fiiciic  erit  animadvertere  quid  iu  quaque  operatione  accolat,  & quamlibet  opera- 
tionem fi»rfim  examinare  ii  quid  erroris  fufpo61uin  lii ; quod  quidem  methodo  prae- 
cedente vix  aut  ne  vix  fiet. 

Siquando 
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Siquando  ( vel  in  hac  vel  in  alia  quavis 
operauonis  torma ) Divilbr  Ciphris  ( una  vel 
pluribus)  terminetur;  ne  hat  inanis  lot  ci- 
phrarum  repetiri,>.  re)c6tis  ciphru  illis  & fi- 
mul  ablollis  tocidcmcx  ultimis  dividendi  fi- 
guns,  in  numeris  reliquis  fiat  divifio  : Iu 
camen,  ut  pcradlo  opere,  rcftmianiur  tam  di- 
vilbri  ciphrse  abje^be  quam  dividendi  reliduo 
ablcdlx  Hgurx,  ut  in  exemplo  appofito. 

Si  denu|ue  mallet  quis  Diviloris  multipla  quam  ipfum  Diviforem  toties  deferi-  0^«r/«- 
bcre;  quod  fortallc  (prxlertim  in  Divilionibos  majoribus  peragendis)  non  erit 
incommodum  : potem  quidem  illud  Hen  ad  hanc  formani. 
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Cum  enim  omnino  perinde  fit  Ove  Divilbrem  fuo  loco  fub  Dividendi  figuris 
a£lu  Icribainus,  Ove  quali  fcriptum  dfet  fupponamus ; licebit  ipfum  llmel  tantum 
loco  commodo  deferioere,  ejulque  demceps  repetitionem  omittere;  6c  (inventis 
fucceflive  Quotientis  figuris ) d>  bita  multipla  fuis  locis  defcnbere,  & defcripta 
iubducere.  Sic  verbi  grana,  diviions  iexuiplum  y868  ex  6639  lubductum  relin- 
quit (fuperne  Icnbendum)  771.  Tum  divifons  fepcuplum  6846  cx77i6  1ub- 
ou^tum,  relinquit  8*0.  Et  diviloris  otiiuplum  7824  ex  8704  fubdudlum  relin- 
quit 880.  Denique  diviloris  noncuplum  8801  ex  8802  iubdudtum  mhil  rclin- 
quit.  , ’ 

Atque  in  hac  operationis  forma,  prxtcrquam  quod  parum  memoris  coroinittiuir, 
hxc  faltcm  habet  commoda ; nempe,  Oquando  eadem  figura  in  (^uouemc  Ixpius 
occurrere  contingit,  non  opus  enc  toties  multiplicauunem  exercere,  Icd  rauiti- 
plum  prius  inventum  tot  quot  opus  erit  locis  repetere ; quod  qtudeni  in  majori- 
bus divifionibus  non  parvum  aliquando  erit  compendium.  Item,  ubi  pcr.acb  eft 
operatio,  licet  omnia  uUuee  muItipU  (cum  refiduo  fiquod  fit ) fimul  addere,  qup 
conflet  an  fubdudlioats  rt£le  fuerint  peracte  ( nempe  ex  conienlu  vel  dilienla 
fummx  fic  inventz  atque  propofiti  numen  dividendi;)  atque  multiplicationem 
quamlibet,  fiquid  lufpcdliim  fit  erroris,  iieillatim  examinare. 

Si  fit  interim  metuendum,  nequa  confiiho  oriatur  ubi  Divdbr  non  fit  fua  fede 
confpiciendus ; potcU  iiti  malo  fatis  caveri,  toddem  vel  pundis  vcl  circellis  (6 
opusiiO  divilbris  loco  collocatis  quot  mfe  continet  figuras:  puta  (m exemplo 
przniillo ) ponantur  primum  tres  ctrcelli  fub  dividendi  figuris  639 ; & deinde  (cum 
in  proximum  lucum  promovendus  fit  divifor ) deleto  eorum  primo  quarius  appo- 
natur, ut  Jam  fub  Hguns  396  tres  confeiciantur,  & ik  deinceps  in  lingulis  divi- 
fbris  promotionibus  uno  deleto  aluis  fuojungatur. 

Denique,  utile  nonnunquam  eri^  przferam  in  Divifionibus  grandioribus,  (nam 
in  minoribus  vix  erit  openc  pretium  ) ante  inchoaum  Divuionis  operauonem 
finguia  Diviloris  mulupla  ( decuplo  minora ) iimul  delcripta  habere,  ( uc  m exem- 
plo przmiilo  exhibuumis,)  unde  ut  opus  em  in  Diviiioms  operationem  transferri 
poQint ; & quidem  in  quotientis  figuris  prompte  inveniendis  auxilio  erit,  Ibtim 
enim  fine  aliis  tcntamentis  inde  patebit  quod  mnldplum  auferri  potent ; ut  m 
exemplo  przmiilo,  lUiim  video  numerum  6639,  diviloris  (978)  Icxtuplo  majo- 
rem cfTe  a feptu^o  ininoFcm ; adeoque  primam  Quonenus  figuram  6.  Et  li- 
militer  in  reliquis. 

N 3 Atque 
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Atque  hidtenus  praecipuas  Divinonis  exercendae  formulas  exhibui,  uccx  onmi* 
bus  eam  libi  quilibet  leligat  quae  libi  magis  accommoda  videbitur. 

Divijt»-  Si  eartes  Decimales  numeris  interis  annexae  fine,  (flve  in  Dividendo,  live  in 
nit  of^  Divilorc,  five  etiam  in  utroque,  ) eadem  omnino  methodus  oblcrvanda  efl  ac  li 
raii9m  numeri  plane  integn  : modo  illud  tantum  curetur,  uc  operatione  peradla 

dKim»U’  fintpartiumdecimaliumloci  in  numero  Dividendo,  quot  in  mvifure  fimui  at- 
Ar/.  que  quotiente.  Adeoque  — - 

1®  Si  partium  deciraolium  loci  ( five  lod  infra  imicatcm  dcfcenduices ) totidem 
fine  in  Dividendo  quotm  Divifbrc,  erit  in  quotiente  nullus:  ut  p 1^8 ) 663^6 

(6-8p. 

a*  Si  nullus  fit  in  Divifbrc,  tot  erum  in  Quotiente  quot  in  Dividendo,  «t  p/S) 
d65P<51i^  7 [8?. 

3®  Si  pauciores  in  Divifore  quam  in  Dividendo,  tot  erunt  in  C^ioticmc  quot  de- 
fidtrantur  in  Divifore,  utp^lB)  <563p6i^  (6-78(2  • 

4®  Si  plures  fuerint  in  Divifore  quam  in  Dividendo,  tot  faltem  addenda;  funt 
ciphrz  munero  dividendo  ( polUinearo  feparatricem  ) ante  operationem  peraebm 
quot  opuscftm  ipfiusloci  dcfcendentcs  tot  fint  quot  llim  In  Divifbrc  ; (vel  fal- 
tem quotiemi  invento  tot  fubjungendae  liinc  ciphrae  fine  Iinca  Icparatricc,  auc 
linea  ieparatrix  in  quotiente,  fiqua  fit,  tot  locis  ad  alexiram  promovebitur;)  uc 
0(978  )^6tPdf4^o  (O/SpO.  vel  )66i96^3^{^  67%90. 

Si  poft  pera^bm  aliquam  divilioncm  ( ut  iupra  ) fiiperfucrit  aliquod  refidu- 
ura;  licebit  f addicis  Dividendo,  pofl  lineam  feparamcem,  quot  opus  di  ciphris) 
divifionem  ulterius  continuare;  unde,  pro  fradiionibus  ordinariis,  provenient 
parces  dccimalcs,  linex  feparacrici  (m  quotiente  ) poftponendis.  Sic  pro  <>78  ) 
66401JI  ( prodibit  pp8  )6640I3i|o  (6*;85^:  Et  prop78)663p8op(6'789 

Ifl  prodibit  p78)  6639805  {^(d78p(iW  tkc. 

Et  quidem  partes  decimoius  (5  tamunucm  valent  atque  aut  | ; & partes  deci- 
niaies  j 16666  &c.  tantundem  valent  atque  ^ , vel  1.  Et  fimtliter  in  aliis. 

Ratio  hujufmodi  |»roce(luum  m parubus  decimalibus,  per  ie  fatis  ptet,  modo 
advertatur  lincx  feparatricis  retractionem  auc  promoiionein  ( fmgulis  gradibus  ) 
numerum  decuplo  vel  dimimiere  vel  augere.  Adeo  uc  non  fit  ncccfle  mutius  his 
immorari. 

De  Indice  faltem  univerfalcm  ( ex  Oughtredo  ) r^ulam  adjicere  liceat,  (quae  io 

Qjietien-  numcris  Diviliodc  Or/is  fuos  allignando  locos  dirigat,  ) /naex  cujufque  particula- 
tis,  risj^md:  invenitur  toUendo  tndkem  jt^tTiC  divukntts  ex  wdtee,  Ji^erte 

dtvijx.  quidem  ex  lis  quse  de  Indice  numeri  Fa6ti  in  Multiplicatione  didis 

funt,  fatis  intelligi  poterit,  ut  prolixa  expolitione  non  fit  opus. 

Divifio  ipeciofa,  limul  cum  fpeciofa  Multiplicatione,  mox  tradetur. 
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De  Multiplicatione  cjr  Divi/ione  yilgehrica  ^ Specio fa  : 
Et  quantitatumex  pluribus  denominationibus  constan- 
tium : Earumque  ad  unam  aliquam  redu&ione. 

Additionis  fignum -|- fecimus,  & Subdudlionis  — : Ita  Multiplicationis 
€oti»&  f*6“um  eflo  x;  Divifionis  autem,  lineola  inter  quantitatem  Diviacndam  & 
Divify  Dividcnu-m  ( ipfi  fubjedbro  ) feripta.  Adeoque  figuificac  V -|-  A quantitati  V 
fmfiici-  quanutaiem  A adjedlin  cfle  : V — A quantitati  V quantitatem  A ablatam  efle  • 

nm  y 

titatum.  V X A quantitatem  V in  quantitatem  A dudlam  : & — quantitatem  V quantitate  A 

A 

Divif^,  five  ad  quantitatem  A applicatam. 

Nou  tamen  Multiplicationis  lignum  x,  ( prxlertim  ubi  Ipedes  ijuselibet  unica 
nota  delignatur ) IxpilTime  omitti : ( cum  illud  nempe  line  ullo  incommodo  fieri 
pollit:)  Sic  verbi  graua  ABproAxB,  St  ASCpro  AxBxC,  &aABC  pro  ' 
yxAxfixC 

Monen- 
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Monendum  tiem  efl  (ut de  Additione  & Subduibone,  tjuippe  operationibus 
oppofitJs,  iiccnam)  deMiJtipIicationc  & Divilionc : Nempe  Jiplwes  occutranC 
vel  tnuUipikanmtSf  w/ ahM/iottejf  velparttm  bx  paitm  H!a , contome  facienJxy 

A X B 

ejl  Grdms  pajictantur  , rnoifo  omnes  continue  Jiant.  Adeoque 
BxA  a a b b tfx4  4xtf  6 

CC  CC  C 222 

= 4x-=:-xtf=:tfx-  = i2.  Etlicmaliis.  Eadem  nempe  dc  caula  qua  fupra  ♦ 
oflcnd'  3 x4  = 4x  5. 

Cum  quantitas  aliqua  componi  ruppoititur  ex  duarum  vd  plurium  quantiatura 
cotumua  multiplicatione;  diciiur  ea  tot  dimcnlioiuim  dic  quot  funt  quantitates  mv» 
iljjecomjKincntcs.  Piua  AxAvclAxB  quantitates  funt  duarum  dimcnlionum  ; 

A X A X A,  vcl  A X A x B vel  A X B X C,  iimt  quantitates  trium  dimcnlionum. 

Si  tamen  cjulmodi  quantitas  per  quantitatem  aliquam  dividatur ; tot  auferri 

fupponumur  dimcnfiones  quot  habet  quantitas  dividens.  Sic  — vel  ^ 

j r AxAxB  AxBxD  „ 

lunt  qnantitatcs  unius  dimenlionis;  — — vel  — ^ — Ium  quantitates  dua 

L»  C 

nim  dimcnfionum. 

Et  quidem  fi  eadem  quanQtas  fit  fuperne  multiplicator,  & inferne  diviibr,  fe 
A B 

mutuo  perimunt ; ( puu  — = B : ) quod  enim  multiplicando  acquiritur,  id  ae- 
quali divifione  dcftniitur.  Siait,  — A=B,  ubi  quod  acquiritur  Addi- 

tione, SubtUiilione  tollitur. 

Ubi  autem  fpecies  aliquae  ducuntur  in  figuras  numenrias,  non  folemus  ea 
miiUiplicuiione  numerum  dim:nfionum  audum  reputare,  (faltem  nili  cum  ipia: 
fp.-cic$  numeros  fi®nifieant : ) adeoque  a A vcl  2 x A aut  A x 2 unius  cfl  dimen- 
lionis,  ^aAB  vj  zxAxB  duarum.  Quia  nempe  2 hic  loci  non  pro  alia  ejufi 
dem  generis  diinenfionc  habetur,  ied  fimpliciier  pro  rationis  Dupla;  indice ; & 
taiUundem  valent  atque  * A,  1 A B.  Et  m alijs  limiliter.  Eilque  | A,  alia  ho- 
mogenea  quantitas  qux  fe  habet  ad  A,  ut  2 ad  i ; five  qux  toties  ct^ntincat  A quo- 
ties 2 concinet  1. 

Qux  quidem  ratio  etiam  aliis  charafterihus  feu  fymbolis,  non  mimis  exprmii 
poterit  quam  ipfis  figuris  numeralibus;  nt  — B,  quo  innuitur  alia  quantitas 

( ipfi  B homogenea ) qnx  ipfani  B toties  contineat  quoties  V continet  A ; vd 
qux  ad  B eandem  habAt  rationem  quam  habet  V ad  A. 

Et  quidem  ubi  fpecies  aliqua  [^r  aliam  totidem  pnecife  dimcnfionum  dividitur, 
quantitas  nullius  {iimenCionis  uritur,  lial  qux  pouus  pro  Rattonis  indicio  ha- 
benda eft.  Adeoque  indicat  quam  eam  rationem  quam  habet 

quantitas  AxB  ad  quantitatem  homogeneam  CxD.  Nam  dividendo  quaniiatem 

?[uamlibet  per  aliam  homoceneam,  invenitur  Ratio  illius  ad  hanc : un  ex  Divi- 
lonis  natura  fuperius  explicaa  latis  patet 
Si  vero  conting.it  quanutatis  Dividmtis  dimenfiones  plures  eflc  quam  Divifx, 
inmiititr  quantitas  dimenfionum  pauciorum  quam  nullius.  (Quod  e^cra  ratione 
lupponcndiim  erit,  qua  fiipponimus  quandutes  ne^auvos  feu  abladtias,  qux  fint 

minores  quam  nihil)  Sic  „ &c.  erunt  quandutes  dimenfionum 

* dxUBxCxD 


— I,  — 2,  &c.  Nam  I — 2 = — I.  I — 3 = — 2,  &c.  Quibus  refpondent  p^ttRa- 
Grakus  ( quos  dixi ) Delccndentes-  tum  ejuf 

Siquando  quantitas  alimuinfdpiam  aliquoties  muldplicatur ; puta.  A,  AxA> 
AxAxA,  AxAxAxAjOc.  ipla  quantitas  A Radix  feu  Lacus  aici  Iblet,  tatis  in- 

ved  A A quadratum,  AxAxA^  vcl  AAA  Cubas,  AxAxAxA  vel  AAAA  Bi- dites  & 
quadratum  ejulduu  quanutatis  A.  Vcl  ipfiui  quantitatis  A potefios  pruna,  C^-tham- 

cunda,  ^f^es. 
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eunda,  tertia,  quarta,  &c.  Ita  nempe  ut  cujafijue  potcftatis  indes  aequalis  fit  nu- 
mero dimenlionum. 

Solent  autem  RadLv,  C^adratum,  Cubus,  Biquadratum,  ( rchquxque  deinceps 
pateftaics,)  fic  notari,  ^ &c. 

vel  etiam  A,  Aq,  Ac,  Aqq,  w.  vel  j,  4i*,  *»’,  o*,  &c.  (ut  fiilius  diximus  Gap.  XI.) 
nempe  compenmi  caula  pro  a,  <m,  440«,  &c.  Et  propterea  (notas  ilLas  in 

has,  ubi  opus  erit,  refolvendo)  «’  = H4.  a = aaa.  4*  = «5  4 = a’/:*  = 44’ 

z^zaaaa^Scc.  ItemAq=:AA.  Ac  = AqA  = AAq=:AAA.  Aqq  = AcA  = AqAq 
H =AAc=  AAAA,  &c.  Sic  2 A qx  3 A c til  2 A A x j AAA  & ku 

^x2p  in  20x2gx2g.  Et  contra  A)  Aqq  (Ac,  hoc  t(l  A)  AAAA  (AAA. 

V ) fe  dl  X 2g  ) 2g  X a0  X X X 2g  (20  X ^ X 2g.  Sic  4*  ) 4'  ( 4*  hoc 
elt  444)  44444  (44.  Et  fic  m aliis. 

Dt  fipns  Quod  autem  attinet  ad  licna  -f  a , in  multiplicationis  Produilo,  vel  divi- 
& — fionis  Quotiente,  ponenda;  nxc  obfervanda  ell  Regula. 

/n  Muhi^kaUwt  {y  ^Drvifnttf^  fi  tiatm  um  fitna  fint  fimUia,  TroduSti  z-el 
Otti  fiscum  erit  + {affirmativttin:)  fm  dtjpmway  — {nt^gaihtun.)  Nempe 
-j-  per  -l*,  vcl  — per—,  dat  -[">  (»ve  raultiplicindo  live  dividendo;)  & -{• 
per  — , vel  — per  -j-,  dat  — . 

Vcl  etiam  ( quod  tantundem  valet ) Si  muhiplkatms  vel  divijais  figttmn  fit 
Multipliauuli  vel  Dividendi  fignum  retinetur ; fin  — , mutatur.  Nempe 
-f-  per  4“dac  -l->  & — per  -f-dat  — ; item  + per  — dat  — , & — per  — dat  4“- 
Bsck.  Ratio  five  demonllratio  hujus,  ab  ipfa  Multiplicationis  & Divifionis  natura  pe- 
I>i»-  tenda  cft.  (Quales  ego  malim,  ubi  neri  potclt,  atfeiTc,  quam  dcmonltrationcs  i 
poltcriori.)  Qium  igitur  in  lingulis  caiibus  oltcndam. 

Multiplicauonc  1’upponitur  quantitas  Multiplicanda  toties  poni  quoties  multi- 
ttium  plicator  indicat,  ut  ex  liipra  didtis  cap.  a8.  patet.  Adeoque  qm  quantitatem 

Ali-  quamlibet  ( live  politivam  live  ablatitiam  ) multiplicat  per  3 vel  3,  ille  eandem 

quantitatem  (lignis  non  mutatis)  ter  ponit;  qui  per  2 vel + 2,  bis  ponit;  qui 
per  1 vel-f-i,  l«nel  tantum;  qui  vero  per  q,  ne  lemcl  quidem,  Icd  nullics  po- 
nit, (adeoque  quantitas  quaelibet,  per  o multiplicata,  evanelcitr)  qui  autem  per 

— 2,  — 3>  multiplicat,  tot  vicibus  paucius  quam  nullies  ponit,  (cum 

— 2,-3«  &C.  (int  minus  quam  nihil,  iw  paucius  quam  nullum,)  hoc  dt 

revera  toties  tollit,  (per  ea  quae  diximus  Cap. XV.  de  lignis + & — contrario 
fenfu  exponendis; ) qui  vero  tollit,  ille  tantundem  ponit  mutato  ligno,  ( ut  e.x  le- 
gibus Subdudionis  Cap.  XV.  patet : ) Et  propterea  qui  multiplicat  per  i,  2, 3,  &c, 
vel  alium  quemvis  multiplicatorem  afHrinativum,  is  quantiutero  nuilciplicandam 
toties  ponit  fervato  ligno;  qui  vero  multiplicat  per  — i,  — 2,  — j,&c  aut 
alium  quemvis  multiplicatorem  n^ativum,  ille  quantitatem  multiplicandam  toties 
vel  toUit  vcl  (quod  tantundem  eft  ) fub  contrario  ligno  ponit.  Qiiod  erat  oUenden- 
dum.  Adeoque  Ax2  = aA,  Ax  — 2 = — 2A,  — -Axa^ — 2 A,  — Ax — 2 
= -(-  2 A ( nempe  — A bis  tollitur  :)Sic  AxB  = BA,  Ax  — B = — BA, 
— AxB  =— BA,  — -Ax— B=+BA  (vel  rj-AB  quod  tantundem cR. ) Et 
lic  in  reliquis. 

In  Divilion^  quaeritur  quoties  divilbr,  leu  quantitas  dividens,  in  quantitate 
Dividenda  continetur ; vel  ( quod  tantundem  cR  ) in  quam  quantiutem  duamdus 
eR  divilbr  ut  Hat  aequalis  quantitati  Dividendx;  ut  patet  cx  iis  quae  de  Divjlione 
tradita  fum  Cap.  XIX.  Et  propterea,  ubi  quantitatis  Dividendae  lignum  cR  -(- 
( afHrmativura, ) lignum  Quotiencis  idem  cht  atque  diviforis;  lin  quantitatis  Di- 
videndae lignum  fit  — ( negativum, ) lignum  Quotiemis  erit  ligno  divilbris  con- 
trarium : cum  enim  divilbris  in  quoiienteni  dudti  producum  luturum  eR  aequale 
quamiuti  dividendx;  non  potcR  illud  aHirmatum  clle,  nili  lat^lorcs  figna  ha- 
Mnt  Hmilia ; nec  negativum,  nifi  diliimilia : ut  ex  modo  probatis  conRat.  Adeo- 
que li  dividatur  4’  vel  — per  — , quotiens  erit  : lin  -|-  per  — , aut 

y 

■—  per  quotiens  erit  — . Qyod  erat  oRendendum.  Adeoque  2)  V ( — , 
-»)V(-I,  2)  -V  (-p  -2)  -V  Item  A)V(p  - A) 

V (-p  A)  - V (-  -A)- V (+ p Stc  A)VA(V.  -B)  BCD 

(-CD. 
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{— CD.  — C)BCD  ( — BD.  NA)NV  (p  A)Aq(A.  — A)— AcB(AqB. 


Aq)— VA{  — p a)  abt  (bc.  ab)  afbc  («f.  a20)  ^ (jjy.  J7^) 

S^o  ( — i2g.  Et  pariier  in  aliis. 

Atque  hailenus  de  quantitatum  limplicium  Multiplicatione  & Divifione  diilum 
eft ; ftquitur  ut  de  Conjunftis  agam ; eas  intelligo  qua:  ex  variis  membris  con- 
flant per  figna  -f  & — colbgata.  <•  i ..  i , 

Quando  quanutates  invicem  multipucande  ex  vanis  membris  comtam,  ungula  MuUifif 
nicrobra  muUiplicamis  in  fmgula  membra  multiplicand*  (lignis  ut  modo diaum 
cft  oblcrvaus ) ducenda  funt,  P'aih  deinde  ui  unum  aggregatum  colligenda.  Sive 
autem  i dextra,  live  i linillra  incipiamus,  perinde  cft.  Exempla  l^uuntur. 

Exempla  MuUipheatmis. 


conjun- 

(larttm. 


A-t-E=Z 



B A + BE  = BZ 


A—  E=rX 
B 

b"a^be=bx 


t. 


A-1-E  — I=L 
— C 


— CA— CE+CI=— CL 
A-i-E  = Z 
A + E = Z 
AA  + AE 
-fAE-f  EE 
A A 2. AE  EE  =t  ZZ 
A q -j- lAE -|- Eq  = Zq 


2B  -t-jC 


lAB-j-j  AC  — 4BD  — 6CD 
A — E = X 

A — 

— AE  + Eq" 

Aq  — AE 

Aq  — iAE-l-Eq=:Xq 


A +E  = Z 
A — E = X 
Aq-|- A E 
— A E — Eq 
Aq— Eq='ZX' 


+ 2 ay — 4 

+ I atf  — i^e  — i 

— <s  s)2e+ii 
— — 3 V+4^ 

lyV  + lg— 4 V 

ayy  +i'e  — I3V— ^2e+i2 


Z — E=A 
E 

ZE-E^E 

Z — A = E 
A 

ZA— Aq=AE 


,C  — iQjf  3R  — 1 BP4-PC 

— 2CL—  rR-t-a  AP 

4-i8C-<sQ^-|-i8R  — la  APxBP-f- APxPC 

_jaCL+  iC^3  0.+  *R 

— 6 Q^C  -j- 1 Q^Qj — 8C*f'4Q» 

^dCtC  — I Q[Q^+i3C  — jQ^+ioR—  12 

2Aq-fBq— 3 A,+  i 

— Cq-t-2B 

— 2Cq  Aq  — CqBq  -f-  sCqA  — 2Cq 
-f-q-BAq  — fiBA-|-4B 


— 2Cq 

+ 48 
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2«’ 


*‘io5 


Dn-i/Ttf 

^ugxti' 

tatum 

tffxjKn-. 

fiargm. 
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34* — zha  — c* 


— ibca^ 

^^ba^^6b^ -\-xb*ca 

— ar*4*  — ibc*  a-^hc^ 


-ihc-j 

— d/»’va’  \a  •{•bc^ 

— 2C*  J — ibc*  5 
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In  dividendis  quantitatibus  conjuni^lis,  fi /altem  Divifur  fit  quantitas  fimplex, 
vix  quicqiftm  peailiaris  diHiculraus  c/t  praeter  fimpiicis  divifioius  rcjKiiuoHUTi ; 
adeoque  quoticntis  per  panes  mveniioncin:  £t  quidem  parum  rclvn  an  i dexii.i 

an  \ /inillra  incipiamus. 

Exempli  graiix  Si  quanmas  DC  — (SBC-|-8Cq,  dividenda  efiet  pci  aC; 

2C)  DC— 6BC  + 8Cq  (^D— jB  + + C 
_DC— 6BCj  8Cq 
o|  o|  o 


primum  quaero  quaenam  quantitas  duib  in  iC  faciet  DC,  &rcfponrura|D  in 
quoncniL  puno,  quam  qiiouentcm  in  diviforem  duilam(  aCx  aD  = UC  ) ubi  ex 
diviikndi  paric  prima  DC  iubdu.verim,  nihil  refbt.  Similacr  cum  viilcamzC 
ducendam  dic  in  — 5 B ui  fiat  — 6 B C,  fcribo  in  quoiieiiic  — 3 B>  & muiupium 
(aCx  — jBrr  — dHCJex — <5  BC  fnbduitum  nihil  rehmjmt.  Denique  cum 
aCdut^nda  in  4C  ut  mc  8Cq,  polito  m quoucnce -f- 4 C,  & flibduelo  multi- 
plo { 2Cx4C=  8 CC=  8Cq  ) ninil  mancL  Et  peradb  dl:  divifio  , cujusquo- 
licns  /eu  quantitas  onajD  — 5B-j-aC 

Si  quid  autcra,  divi/ione  quantum  rieri  potdl  continuata,  fupcrfucric , quod 
per  divi/brem  propoliium  dividi  non  po/Iit,  vcl  etiam  /i  iu  Ic  liabear  Dividen- 
dum ut  iplius  nulla  pars  per  expolitum  divifbrem  dividi  poiljt,  ( Cvc  limplex  /it, 
fivccompofiia,  quanmas  dividenda,  aut  etiam  dividens,  ) rdidiuim  illud  collo- 
candum dt  liipra  diviforem  in  modum  fradlionis  ( ficui  m divifionc  numerofi  ) & 
invento  quoticnci  adjungenda.  Ut  in  exemplorum  tam  pneexdentiura  quam  lub- 
fcquentium  aliquot  videre  efl 


V+  + C — + ' + — -^-  + ~ 

Rq)-ARc  + 4.ABRq  + CqFR(-AR  + 4AB  + 5^- 


eia*  eia 

a)  ^ba  — aa-\- (2A  — 


Et  quidem  plerique  five  Algebriftc  five  Analylfx  vix  ulterius  Divifionis  Algc- 
bnex  aut  Spcciolx  traditionem  prolequuntur  ; led  quaiuiutem  dividendam  divi- 
denti fupraponunt,  intcrjeda  lineola ; & iiquam  animadvertant  quantiraicm  qux 
uiramque  communiter  multiplicaverit  eandem  utrobique  expungunt : nec  ultemis 
facagunt  cunol^  Uivi/ionem  ( prxfenim  cum  divilbr  ex  pluribus  partibus  con- 
ila: ) exercere. 

Verum^  etiam  cum  Divifor  cx  pluribus  panibus  confliterit,  divifio  nonnunquam 
fatis  feliciter  cxcrcvri  potdl,  eadem  plane  premendo  vefligia  quibus  inaliisDivi- 
fionibiis  inceiiitur.  ^lod  ( po/l  Candium  ) animadverui  Senootenius  ( tara  in 
ipfius  ad  CartcGi  Geometriam  noiis.  quam  111  Ijxiciab  trablatu  quem  Tmtuptn  Ma- 
thtjeos  Uurvetjalis  appellat , Amnmcuca:  Speciolx  pra.xk  cxhibtme.  ) Sed  & 

olim, 
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oiim,  juxa^Vctcrum  Algebnun,  cjufmodi  divifionis  methodum  cltcndit  Thomas 
'Dt^ejius^  Angliis  ( vir  Equcltri  hiniilia  natus,  & egregius  fiii  icmpohs  mai)i(;- 
maticiis,  uti  ex  ipuus  editis  openbus,  Icd  pleniquc  lingua  Anglicaiu,  latis  pa- 
tet,) in  libro  qm  mlcribitur  StrattoUcoSi  tquiLondim  prodiit  Aimo  i;7p. ) ubi 
um  Arithmetica  vulgaris,  quam  veterum  Algebra  luccinclc  ivadmtr. 

Idemque  prxfbtit  AVr»  </,  m libro  cui  titulus,  The  fVhetiimi  ofiVitt 

( h.  e.  CV/ /m^rAi//,  allulione,  ni  lallor,  fada  ad  nomen  CuJJkointny  leu 

^lulam  Cof^, ) editu  anno  Ubi  iimilem  item  ti'adit  iUicbcum  e.xtra^lioiicm. 

Ea  vero  iic  commode  prxibbitur.  Uiijtofius  primo  tam  muiupheando;  quam  ^ 

muliipiiantis  partibus,  prout  negotio  magis  accommodum  vidchiiur ; quxr.mir 
quantitas  qux  iMtcm  in  unum  ( quod  leligerc  placeat )'  Divilbris  membrum  duiHa, 
producat  membrum  aliquod  quantitatis  cUvidenda: : qux  quantitas  pro  quotieStc 
(panicului)  habenda  ell,  de  m divilbrcm  totum  ducenda,  de  Fadluui  ex  quaud- 
ate  dividenda  auierendum,  notato  rciiduo.  Atque  idem  iterandum  erit  quoties  , 

opusvU;  ut  reliqua  etiam  quotiencis  membra  rcpcriancur. 

Ita  fi  quantitas  ABF-lriCDF-^^AqB  — tfACU  dividemU  fit  per  F— jA. 

Quoniam  F ) A B F (A  B,  feribo  in  quotienic  A B,  qux  ducta  in  diviiorcm  F-— 3 A 

F — 3A)ABFH-2CDF  — jAqB— 6ACD  (AB  + aCU 
AB¥  — 3 AqB 

+ iCDF^d'AC’^ 

^aCOF— dACP 


^9  ‘ 


"O 

- f-* 


ABF  — ^AqB,  quibus  ex  dividendo  fubdi^Sis,  reftarc  video  aCDF 
— 6ACD.  Deinde,  eanoem  operationon  iterando,  cum  fit  F)  2CDF(-|-2CD, 
((^'^iubjungo  quotienti  priori  -|-2CD,&  du6lo  aCD  mF  — j A,  fitaCDF — 6ACD, 

B:-<  qu^  ubi  fubdu^hrm  oibil  relbi ; totaque  operatio  c(t  ablbluta. 

Itera  fi  dividendum  Iit  A e — E e pw  A — E : cum  (it  A)  A e ( A q.  Ducendo 
quotieniem  A q in  divifbrcm  A — E iit  A e — AqE,  de  ta^  lubdodione  rdUt 
A q E — E e.  Tum  quia  A)  A q E (A  E,  quotiens  A E in  divifbrem  A — E duitus, 


IK  . 


1 

f 


A — E)  Ac — Ec  (Aq  + AE  + Eq 
Ac  — AqE 
+ AqE  — Ec 
AqE  — A E q 
+ AEq  — Ec 
4-AEq  — Ec 
•00  QO  ■ - 


I cbt  AqE AEq;  & ftila  fubdudlione,  felht  A E q — E e.  Tandem  , cum 

L A)  AEq  (Eq;  «Eq  m A — ECtAEq  — Ec;  fubduiUonefadta, nihil reftat; 
SySiiSadeoque  abfoluca  cft  operatio,  & quotiens  A q + A E +Eq. 

“ ' Atque  idem  provcitjet  Ii  i dextra  incipia- 
mus. Cura  enim  fit  — e)  — e»  (e»,  erit  quo- 
tiens e",  & e’ 1114  — e,  critae'— e’;  & 6- 
db  fiibduiUone,  rcliduum  «’  — »e‘.  Tura 

e)  «e*  l + & «e  ia  a — e elt 

fl'e  — 4 e’;  & fubduilionc  falb,  refiduum 
ell  a'  — a" e.  Denique  —e)  — 4'e(4‘;  & 
a’  in  4 — e eft  a’  — a',e;  &,  fedb  liibdu- 
dlionc,  rcftat  nihil  Quoiieiu  autem  dl  ut  oo  oo 

prius,  nifi  quod  qut  tunc  ultimas  nunc  pri- 
mus eft  terminus. 

Ad  eandem  formam;  fi  di»idenda  eHet  eadem  quantitas  a’  — e’  per  a -4- e. 
Cum  Iit  a)a’  (a’;  & a*  m a-)-e.fit  a’+*’c;  Eifla  fubdudUone,  rcfiduuio  ent 

Oj  — a*e 


''"-A  i»‘- 

'■'ipft:  ' 

. fa  - 


*w 


4— e)  f* 

" «f*" 

— a*c 
4’  — 


.-a  ■ 


k-  ' • ■•'l  , '-'f:*!-'  ■ 


"MT'  * • 


'ai- 


.••■V 


■af  ■ 


■■■'■  f 
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-ifL  • 

a + <r 


<+f)«’ — e’(«’  — «f  + f“  — - 


— a>^— f’  I 


H 

l-'ae*'— f”i 

l-ae>  + f>  ; 

4'4?*-7-?’ 

1' 

^ V tt 

r-  > 

— 2e’  1 

1 .1  ■ .■  ■ 

«=f — Tum  cum  «) — «V( — u?  in  a-j-f  fit — «’(•  — 

6ila  fiibdudlione,  teftabit  + «c“. — f’.  Denique  cum  fit «)  j r*  (a’,  & e“  in  «,+e  CtT 


.1 


«?■  + «’;  fafla  fubduiliont,  rdhbit  —ze> ; .Et  quotiens  eil  a’  — j 


“+/ 


. 


Vclj' fi  m ultima.operadonc,  proquotiente  4-e"  ( = — ) furaeretur  quo- 


tiens— e”,  quu  nempe -^-f)  — e’ ( — f”;  — e*  in  a + f,  fiiifin  — ae" — ‘c^-,  &, 
fiibdinaiuiie  &b,  reflaret  2 a e’,  adeoque  quotiens  a*  — afi-r*-(-^^*".  Qjjoil 

.1  '’+' 

* -t-  > *? 

tmtundem  vaict;  Nam  ^ - hoc  eft  — ~ — — 

« + e ‘ 4-ff  *'  a-\-c 

— — e^*\~za^  "* 


Sed  »dcm  iere  ereniret  fi  prjKodens  opcnuio.(ubi  i^uum  dt-^ar’ ) iiUcrius> 
• — 

conunuctur  1 & lumatur quoucm  ■ = — .2.e*  : nam  — xe*  in  « 4* ^ 


— quod,  ex  — ae’  fubdu^nm  rclmqmt  adeoque  erit 

^ . , 2 4 e*  a , • ’ 

«*  — 4tf4“«^  — 2d-j j— . . . 

^ , 

QiickI  ideo  moneo,  ut  appareat,  (pnefertim  ubi  necefiario  frafUoncl^rraioctur) 
'quouentem  pofle  variis  tbrmis  exhil^ri  ^oam&  multis  adhuc  modis  vanau  po- 
tcU)  Icd  qui  taiuundem  valeant^  ut  quilibet  cam  qux  fibi  nx^is  accommoda  vi- 
deatur »lcligac ; & quidem  nunc  hanc  nunc  iilam  ut  prxfens  negotium  polhi- 
lavent 


Pofiet  inmnm  eadem  operatio  peragi  eodem  plane  fucedru,  fi  i dextra  inci- 
paraus,  NVmpe  e)  — ^ (—e*;  e*  in  a^e  fecit’  — 4C*— «•*;  & (fub-.®& 


I 


du^ionc  fedla)  rdiduum  4'-f-‘*e*.  Tum  r) 4-4C* (4-4? : &4?  in44-r  fe- 

rdkluiim  4’— 4*?.  Denique?)  — 4*?  {— 4’;  & — -«•  in^  V*^ 


cit  4*?-|-4?*:  ergo 
«4"^  fecit  — _a?  — a^e:  & rdiduum 24*.  Adeoque  quotiens  — ?^4"'*^—r‘»* 
. 


04-?)  4'  — e’  (-^f*4“4?  — 4*4*''"  '!*■' 

4-|-r 

— 4 ?*  — r* 

7 ■ , • • 

* •» 

4*  -^-4^ 
4"  4*?-j-4?* 

24*? 

(-«•'+«+< — X- 

4*  —4’? 
— 4’  —4*? 

4*  — 4*  ? - 

4*4-4*?  . , 

2 4’ 

— 24*4  ' '.i  » 

m: 


Vel,  Ij  m ultmu  operatione  fuinawr,  qnoyens-j-a**(==^-j  ) . d(ii  'iefidgum 
2a’e  - ■' 

— aa’ e & quotietts — e^-J-ae-f"*' — a-ji  Sed  litrovis horum^niodoruni pro- ' 
ccdanir,  quouenstancunUan  valet  apjue  prius.  -n,  „ 


Ubi 
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Cap. XX.  Et  Divisione. 


Ubi  autcra  tanta  oritur  varietas,  judicio  opus  eft  ut  tjuis  eam  (eligat  qiioticntis 
formam  quf  prailcnu  negotio  nugis  Iit  accommoda  : vel  ctum.  Tine  alu  divi- 


lop 


Cone,  aduifbr  frai^itnis  exhibeat, — ; — v 
■ " T'' 

“ Aliud  likt  cxouplura  ex  IDggeyfo  (fupra  citato  jaffiarc,' &C4ml  liuie  negotio 


«SojS+Sow  • 

- -t , 


■;a^  + y5iy 
7iy-(-pdarf 
,oo' ’ 'oo 


■ e-- 


► i." 


'finem  irnooncre.  NVnine  guantiiatcm  per 

lic  dividit.  Qjjoiuam  ; quotitmvm  invcanim  du- 

cit mdiviioKm,  &produ£fuaitfo^4~  V cx  dividendo  Inbducit;  & , r«itanc 
TuiTU|uu6^)72‘g‘(  iz2g;  quoticmi  priori adjun|(it*f- 12^: 
&du£lohoc  quonentein  diviiorcm,  productum  atifcit  ex  dividendo  & nihil  re- 

Ibt.  Adc6qucquoiK*n$iil  10'2^-f"*^*^* 

Sed  & apud  Cuvium  in  operationem  non  abHimiem  reperio:  quem,  ^ 

libet,  coniulc.  . ’ ' 

Atque  habfenus  Multiplicationem  & Divi/Ioucm  Algebricam  & S^iuoiolam  ai>> 
Iblviiuus. 


.i 

va*  t 'I' ' ‘ ' 


m 

iWT'  , 

•<» .)  - 


«ac 


-i» 


MuldpIicauo^&Divifio  q>iamitauim  ex  pluribus  Dcnomiiaiionibus 

^ In  hoc  faiicm  diU^-^  ^ 


rum,  VIX  aliud  cft  CMamMnltiplicatio  de  DiviGo  Speciola.  ^ 

xuni,  quod  harum  denominationum  ad  invicem  rauoMbppomcur  eugnua,  ut  iknf««;ir^ 
pellit  al^unaad  aliam  rcdudio;  Specicrum  autem  Icu  Symbolorum  ( m Arjth- yn- 
metica  Spcciola  ) rauo  ad  invicem  vel  ignoratur,  vciitaacficUcc  ignorata' tra- ^ 
ihntr.  ■ ‘ ^ 

Cum  auum  cjufiiiodi  quantitas  plurium  denominationum  per  abam  unius  lan-*' 
tum  dcuominationis  mimipliconda  occurri^  indpieiiHa  dto^racio  ab  intima  f^vc 
nuninu  denominatione,  & fic  ad  majores  alludendum  t iraiumillo  fcipper  m fu- 
{leriorcs  quantum  opus  di  Exempli  gratia.  Si  fuis Jwguits  tiickus  ixfxniiit  iq 
tihas  \o  foiiJos  ^SJet/jrios  mmetu:  jingUc»tue^  quantum  ex^nait  lUe 
ftptmuMis}  KcTpondebitur,  Expcnlam hcMumadis leptuplom  cue expuilx  diurnx 
( cum  qudibct’ hebdomas  cofliineat  feptem  di^  ) Acicoquc  expenfa*  diurna  mul- 
tiplicanda dl  per  7.  Nempe  denam  8x7:=^^.  cum  ..  ^ 

-autem  12 = erunt  idcoque  H' 

fublcripus  8 dy  refavo  reliquis  iolidis  mox  annu- 


M 


8<i 

7^ 


meraooos.  Tum  folidi  ioxj^==^y  quibus  additis  4 huc  . ^ 
iranfmiins  Hum  “4 : funt  autem  t hb.  ergo  74  TojT 


T 


1 


/ij/:='37/^/+ 14/^  Eigo  fubfcripas  14/0/  rdervo  3 , 

libras  mox  reliquis  ^Jungendas.  Denique  iibne  xa  x 7 = p8  quibus  additis  5 fiunt 
jo\  libr\  quibus  rublcriptis,  patet  expenfam  hclxlomadis  dic  loi //A  14/^  8//(r«. 

$i  auicm  vd  Multipncaior  Iit  numerus  graudior,  vd  etiam  ex  pluribus  deno- 
[hiiiutioiubus  conlict  :^expcdit  plerumque  (aucedani  aliquando  prope  nocdlari-^„r/«M 
iim  erit,)  quautluiq^ Illas  plurium  denominationum  ad  quantitates  unius  deno 
mnutioms  reducere,  & tum  demum 'multiplicationem  perficere de 
aiU  tandem  mulapliciuonc , priftinas  eas  ( ii  opus  ent ) dominationes  rdli- 
tuere.  - * 

Si  virts^  al/quot /mgulis  dibentar  ii  fchdiy  h $ de- 

7sani\  quantum  debebitur  eoiumi%yvtris}  Priutquam  nmlupli^uoiicm  propo- 
lium aggredior,  commodum  em  touinmonctz  propollue  liimnum  ad  unam  dr- 
vajiomm  daiominationcm  reduare  : quod  iplum  multiplicatione  peragitur,  hoc 
modo.  Quoniam  fingulx  libnc  (moiKtz  Anglianx)  continent  i^ofolidos;  nu- 
{ merum  librarum  cxpofiuim  multiplico  per  20,  ut  habeam  niimcnim  rohdonttn 
in  illis. 28  libris  conaiuurum,  quibus  adjungendi  ij  lblidi(io  qmdtioiic  expo- 
iiu  ) ut;habcatur  numerus  oixmiiim  ^IbJiciorii^;  nempe,  f 75.  Demde,  quomam 
lingiili  iblidi  continentia  denarius,  numerum  illum  iblidoruui  (j‘7a>)  mulu- 

03 


muu-  a.  -v^wr.'  . 
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De  Multiplicatione 
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Cap.  XX. 


plico  per  12)  uc  habeam  numerum  dena- 
riorum inibi  contenrorum : (jwbus  ad- 
jungendi adhuc  fenarii  ^ ( inquarlbonc 
expoHu  ) ut  halatur  numerum»  omniuni 
deouiorum , nempe  =28//^. 

ijj.py. 

Et  cum  demum,  pofl  hanc  rcduiitio* 
nemfaitam,  multiplico 6 88y  (numerum 
denariorum  ) per  multiplicatorem  pro- 
politum  aSj.;  &,  producuntur  denarii 
l^^SS•  ^ 

Denique,  u velim  imcUigcrc  quot  Ii- 
brx  de  tolidi  in  hoc  dcnarionim  numero 
continentur ; rdhtucniur  illx  denomina- 
tiones dividendo.  Nempe  quia  ta/rizr  ij'. 
denariorum  numerum  xp484^5  divido 
per  iz,  &.  prodeunt  iulidi  itf2j7i,  aupie 
iQfupcr  j denarii  pe(t  perudam  divUio- 


Demde,  cum  20r=  1 //^:nimieiuinlblidormn  162J71  divido  per 


■ti 

»jt  ri 


^ ii 

10)  8n8//^. 

222Z0 


IIJ. 


34  //If,  "7  uuc. 


26 1/- 
H 


JSi^ 


10,  deprodeum  librx  8x18,  atque  iQfupcf  11  Iblidi  reUdui.  Adeoque  19484^5'«/ 
c8iio4^.  ixr.  iumma  quxliia. 

. liem.  Si  ex  (caturlgioc  quadam  lingulis  ho* 
ris  effluant  aquarum  pondo  34  cum.  unciis  j. 
quxriiur  quantum  effluet  16  diebus  & horis  ' 
if  ? Reduco  primum  aqux  quantitatem  aiiig- 
rutam  ad  Uncil$,  multiplicando  34  ( mune- 
rum librarum  ieu  pondo)  per  ii  (quia  iiccnpc' 

1 If/f.  = 12  um.)  & adjungo  uncus  7.  Item 
tempus  alienatum  in  horas  reduco,  mulcipli- 


68 

34 

•7 


104 


4X3  t4W. 


639  Sor^. 


cando  z6  numerum  dierum  per  24  (quia  1 JtesT:^  ^^ho».)  de  a^ungo  horas 
Et,  pcrai^  redudione,  multiplico  41;  numerum  unciarum  (ingulis  hon^.4 


4 IX  UHC. 

Inf 

2490 


26xx8x  mhcuk. 


UMC. 

UKi\ 

12)  1^^^8^(12098.  9. 
24 

108 

96 


effluentium,  per  639  numerum  honnim  in  tempore propoOfo;  & producitur 
26yi8x  numerus  uncianim  toto  illo  tempore  effluendum  Qnem  deniqu€  un- 
ciarum numerum  divido  per  xi  ( tot  enim  uncix  contin^mr  in  nna  Lihra) 
& prodeunt  22098  Sy  9 unax,  qtixfiia  quantitas  aqux  toto  iflt)'  tempore  efflu- 
entis. 

Dtvi^  Qi**3utcm  de  quantitatum  ex  pluribus  denominationibus  conflantium  Mulii- 
plicatione  dida  fune,  ea  fere &dc«xrundem  Divilionc  inidligenda  erum.  Niii 
ruimtte-  quod  hic  potius  ^ denominatione  fuprenu  incipicodiim  Et,  & quod 'illic  ftiperefl 
*fw/a4-  ad  proxime  mfenoran  reducendum.  • " 


Exempli 
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Cap.XX.  Et  Divisione., 

Exempli  gratia;  fi  dcfunfti  facultates,  i 4^.  s.  d /.  s.  d. 

183  ///••  lofvl.^dcn.  imer  quatuor  ipiius  4)^813.  10.  9.  (4^.  17.  8j  . 
libcios  fiiu  arqnaiiicr  paiiicnd*:;  quxricur  4 4 

?iiainum  cuique  oxlec  Prirao  dividamur 
ibnc  18  3 per  4,  & habebitur  quotus  4f, 
cum  rdidms  3 libris.  Secundo,  pro  3 li- 
bris, fublhiuus  60  iblidis,  (quia  ihb.— 

20  Joi  adeoque  3 Hh.  = 6o/c/)  & adjun- 
6lis  jo  fbiidis  ( in  quadhonc  expofitis)  ha- 
bentur 70  Iblidi,  qui  per  4 divili,  quotunj 
pnebem  17,  & lupcrliiiu  2.  Denique, 
t*um  2 Joi.  valeant  24  denarios  ; qui,  ad- 
jungis p in  quxltioiic  expofitis,  Hiim33; 
hi  |x:r  4 divifi  quotum  exhibent  8 ; tui, 
propter  i rdiduum  (cum  jam  ad  infimam  denominationem  jxrvcniatur)  adjun- 
go IraiUonem  Adeoque  quotiens  perferus,  ex  omnibus  aggregatus,  clt  4^ 

17  j.  8|</  Cedent  Igitur  unicuique  ex  liberis,  libra:  43-,  folidi  17,  & denarii  B 
cum  quadrante. 

. Vd  etiam,  r^uilo  primum  tam  Dividendo  quam  Divilbre  ad  imam  denomina- 
tionem, operatio  i^llea  inftituauir  more  fuperius  tradito.  Verbi  gratia.  Siqux- 
rariir,  /h  Annis  juhants  24,  diebus  34,  hais  2,  ^ 32  minutis  \ fuot  Jint  Afiu- 
Jes  Symdkiy  jeu  Limationes.  Quonum  Annus  julianus  conflat  diebus  ^6^  &,6 
horis  , hoc  ell  (multiplicando  j<5y  per  24  & aifdendo  6)  horis  87^6;  Anni  24 
conflabunt  horis  210384,  (ut  multiplicando  patebit:)  quibus  fi  addamur  dies 
34,  hora:  2,  & 32  m<nuia;  hoc  dl  oj8  hor*  & 32  minuta  : habentur  hora: 
21 1202  &:  32  muiuu:  hoc  dt  (multiplicando  211202  per  60  & addendo  32) 
minuta  125721^2:  qus  tanumdem  valent  atque  Anni  Juliani  2^  344^,  i/>f  32'. 
Deinde  Menfis  Synodicus,  ( puta  ^ Novilunio  ad  Noviluniiim  ) futuitur,  dierum 
2p,  cum  12  horis  & 44  minutis,  hoc  dl,  ( ut  ex  adjun£lo  calculo  patet, ) minu- 
torum 42J24-  Quod  quxntur  igitur,  hoc  dl,  Quoties  in  minutis  126721^2, 
(tempore  propofito,)  commeniur  minuta  42T14>  (tempus  imms menfis  Svnodici.) 
Numero  igitur  illo  per  hunc  divifb,  habetur  (potiens  298  prxcife.  Yot  igi- 
tur menles  Syuodici  expofito  tempore  coatinentur.  Qiiod  erat  invdligandum. 


12672120 

_Jf 

116721^2  m. 


4ij24)  t(2p» 


d 

h 

3+- 

2.  32'. 

1+ 

Ij6 

^8 
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8787 
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d 

h 

2y. 
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24 
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De  Multiplicatione  Cap.XXl. 


Multipli- 
(Mtionet 
^ Divi- 
fvnts 
(untinute. 


Atijuead  hiijufmodi  formas  prxfbndz  Tuiit  multiplicationis  & divifionis  ope< 
rationes,  ubi  quantitates  cx  pluribus  denominationibus  conflantur.  Ubi  intenm 
Judicio  opus  erit,  ut  prxparatorix  redudiones  ita  inllicuantur  uc  prxiuni  nego* 
tjo  maxime  fit  accommodum,  & res  tou  quam  Heri  minimo  labore  pe- 

ragatur. Quod  quidem  frequeme  exercitio  edilcctur,  & ufu  fiet  faimliare. 

De  Multiplicatione  autem  & Divilionc  noundum  eft  univerfim  (cuifimile 
de  Additione  ScSubdudlionc  fupenus  tradidioHis*, ) ubi  phirts  cccwrunt  uumtro- 
Tum  MuhiplkatimeSy  *DivjioneSy  vel Jimul  utr^eefue , continue  faaenk^^y  pa- 
inde  e/i  quo  ordine  mjiituanttOy  modo  omnes  cottUnue  Jiint  \ lantundcm  enim  ut- 
cunque prodibiL  Exempli  gratia.  2xj»4  = ax4xj=:3xax^.=:^x^xi=: 
4x2xj  = 4x3  X 2 = 24.  Item  ABC=r  ACB  = BAC  = BCA  = CAB  = CBA. 

4 , i /ri  ABBABAA 

E,  = + = 1<™CD  = CD  = DC  = C-  * 

B . B A „ C)AB  D)BA  _AB  BA  B 

D ^ “ c 5 = 05  ’ « = -V = 4;- = c- ^ -5- = ) D ^ ^ 

= C ) -jj-—  . Item,  7*etmde  ejl  Jive  per  dms  plurefv:  dhifares  continue  Jiant  di- 


vijiones  y /ive  per  producum  ex  atvijoribus  Hhs  invicem  multiplicatis  \ puta 

C)-^  = “.  3)  =5  = j«j  = "Jr=4.  &c.  At  inierim  Cavendum  ejiy  nequis  ex 

2)iviJoribus  ( aut  quod  ab  illis  fit  ) alium  quam  dhiforem  multiplicet : Si  enim 
vel  raultipliatorem  vel  quotum  multiplicet  divilor,  eo  ipfb  ex  divifbre  fit  mul- 
tiplicator & totius  operationis  proccllum  immutat.  Nam  omnino  aliud  cll  C) 

D "DTc  ” — -^5  — 2,  atque  ‘Jxz 

= = 8.  Quorum  omnium  denTonflrationcs  ex  liiperius  traditis  Multiplica- 

tionis & Divifionis  principiis  facile  ell  colligere. 

Atque  ludenus  de  Multiplicationis  & Divifionis  praxi  didumcfto.  Sequitur, 
tu  de  uiriufquc  Examme  leu  Probatione  verba  faciamus. 


c A P.  XXL 

"De  Multiplicationis  ^ Divifionis  Trohationibus  \ ea- 
rumque  Trobationum  fundamentis.  Familiares  ali- 
quot qucefiunculiS  folvuntur. 

QUx  dc  Additionis  & Subdudionis  probationibus  fuperius  dida  funt,  non 
pauca  & hic  locum  obtinent-  Nempe  non  adhibentur  ilLe  taiiquam  de- 
monflratioDcs  certitudinis  regularum  juxta  quas  proceditur;  nam  de  lilis  facis 
conflat  cx  principiis  eis  quibus  innituntur : led  ad  explorandum  nuraquis  error 
lubrcpfcrjt  in  exercitio,  quo  i regulis  deviatum  fit.  Non  igitur  ad  probandas 
r^ulas,  fed  ad  cxploranoum  niim  operabo  prdliu  regulis  iit  conformis,  inffi- 
tuuntur  hae  probationes.  Et  quanquam  pollet  etiam  e.xamen  inftmii  repetendo 
ipfam  operationem,  &ad  regulam  ubique  exigendo ; tamen  illud  felicius  ut  plu- 
rimum inllituitur  operationis  ibrma  muuta;  quippe  hoc  patulo  niinu.'»  dl  ^leri- 
culi  in  eundem  errorem  iicr)||)  incidendi. 

Multipli-  Sicut  Additio  per  SuWudionem  (operationem  libi  contrariam:)  fic  Multi- 
pfic2uo  per  (huic  oppofitam  ) Divilionem  examinare  five  probare  lolent.  Quod 
enim  Multiplicatione  conficitur  id  Diviiione  diUblvmtr.  (Jbi  enim  duoium  nu- 
invicem  multiplicaticncy  atius  pi  oduciUer\  Ji  hic  per  eorum  altcrutium 
droidatuTy  reliquus  pa  odit.  Puta,  fi  quantitas  A dut^ta  m BfiiAB;  harc  ipia  AB 

divila  per  B fiet  A.  ( nempe  ---  = A- ) Rauo  efl,  quia  Jublequcus  divilio  per  B 

dcflruit 
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dcflruit  id  quod  prxccdente  imiliiplicatione  per  eandem  quantiatem  B efJicieba- 
tiir,  adeoque  ipfa  quanutasAqnx  prius  iiierat,  jam  iterum  qiiaii  ex  pofllimioio 

A B 

redit.  Eodem  modo  !i  eadem  A B dividatur  per  A prodibit  B ; ( nempe  — = B : ) 

A 

quia  fciUcet  um  ex  ditelu  A in  B,  quam  ex  duilu  B in  A,  eadem  prodibit  quanii- 
taS)  puta  AB  = BA. 


^ ....  i 

Atque  idem  in  grandioribus  numeris  (imiliter  obtinet.  Si  enim  ex  duilu  aSj 
in  vcl  (quod  tantundem  cIl)  ex  duillu  in  289,  proveniat  i^4p8.  Ut 
explorem  num  rite  peraila  fit  operatio^  hunc  productum  divido  per  multiplica- 
torum utrumvis,  & fi  reliquum  divifione  provenientem  comperio,  argumento  tll 
operationem  rite  pera«5lam  fuillc ; fin  minus,  certum  cll  alicubi  fuiilc  erratum- 
Et  fimiliter  in  aliis  quibufvis  multiplicationibus,  veritatem  pera<il«e  operationis 
examinare  licet. 
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Ut  autem  per  DiviGonem  Multiplicatio,  Ec  per  Multiplicaoonera  Divifio  exa-  Dhifio- 
minabitur.  Nam  jf  Sjuiiens  in  Dniftirem  ducatur  ( veibk  in  tllum  ) prodibit  nu-  air  rxa- 
mmis  pridem  'Dhiidendus.  Nara  quod  Dividendo  Eicrat  dilloluium,  miUiiplI-  t", 
cando  t per  eundem  numerum ) iterum  rellituitur.  Puta,  fi  A)  AB  (B,  hoc  cft 

— = B,  multiplicando  B in  A,  prodibit  AB.  Ita,  05)11(4,  hoc  cft 
A 

^—3  3 in  4 (Diviibre  in  Quotientem)  prodibit,  3x4=12. 

£c  fimiliter  in  numeris  grandioribus ; fi  dividendo  i$'4fi8  per  prodeat  283, 
vel  eundem  numerum  154^x8  dividendo  per  289  proveniat  s^\  vice  verla, 
multiplicando  546  in  289,  vel  hunc  in  illum,  rellituetur  numerus  pridem  divi» 
dcndits  19-4^18.  Ut  in  calculo  mox  ante  appofito  videre  ell. 

Si  autem,  poli  peractam  Divifionero,  aliquod  fuperKie- 
ric  Refiduum ; curandum  e(l  ut  in  probatione  per  muld- 
plicationem  inflituenda,  hoc  etiam  Refiduum  addatur : 

^us  enim  non  prodibit  Dividendus  in^er,  Icd  mancus. 

Nam,  verbi  grauaf  fi  numerus  987  per  24  divifiis  exhi- 
beat quotientem  16,  & fuperlinc  9 ; hoc  refiduum  indi- 
cat, quod  m dividendo  illo  contineatur  diviibr  vicibus  16, 

(vel  quotiens  vicibus  24,)  atque  inluper  numerus  9.« 

Adeoque,  prxicr  Diviforem  ( vel  Quodemem  ) toties  po- 
litum (({uod  tuuidplicando  przihtur)  adjungendus  erit 
numerus  iKc  9. 

Ratio  totius  proccllus  ( fi  illa  ex  jam  di^  nondum  latis  intelligatur)  fic 
reddi  potcriL  Cftm  numerus  multiplicandus  toues  in  Produ^  commeatur, 
quoues  Unitas  in  MuldpUcatof^  ( nam  toties  eil  ille  ponendus  quoties  juba 
multiplicator;)  fi  Divifione  quxratur,  quoties  in  Produco  contineatm  Multi- 
pliundus?  prcMiredebcc  (fi  operatio pera^  fuerit)  pro  diviiionis  Quo- 

P tierne. 
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ii^  De  Multiplicatione  Cap.XXI. 

tientc,  nunjcrus  idcm  qui  prius  fuerat  multiplicator.  Et  contra,  cum  Divifionis 
Qiiouens  ufteodac,  quoties  iti  Dtvidcudu  contineatur  Divilbr,  (velprxcilc,  vcl 
quanto  cum  rcliduo ; ) ii  Divifor  iile  totus  ( multiplicando)  ponatur,  &,  liquod 
erat,  adjiciatur  rdiduuin,)  emergere  debet  numerus  Dividendus;  quippe  ilJe  in 
quo  Divifor  toties  ut  didum  cft  continetur. 

Prxter  has  autem  Multiplicationis  & Divifionis  probationes,  per  operationem 
contrariam  inflitucndas ; potcfl  utraque  per  eandem  operationem  probari.  Cum 
enim  (uc  ex  fuperius  tradicii  patet)  Jiiorum  numerorum  invicem  multiplica- 
torum, perinde  dl  uter  dicatur  Multiplicator;  (puta,  perinde  cft,  in  excmpbs 
nuper  appoficis,  live  283  per  546,  live  numerus  hic  per  ilium,  multiplicetur : ) 
Ubi  per  ah  a ejl  operatto^Ji  «jyiCw*  dubitetur  \ qui  piius  erat  numerus  multipfi- 
cJtiduSf  ftim  fiat  rnultipBcattir^  ip  -vice  verfa ; Et,  li  idem  urrobique  fit  numeais 
Productus,  argumento  erit  proedrum  fiiillc  Icgiiiimim  ; lin  minus,  erroneum.  Sic 
dudis  283  in  54(5,  vel  ^46  in  283,  prodibit  mrobique  1^4^18,  uc  iiipra  p.atec. 

Pariter  in  Divilionc;  Cum  non  minus  oUendat  Divifor,  quoties  in  Dividendo 
contineatur  Quotiens;  quam  Quotiens,  quoties  in  eodem  Dividendo  contineatur 
Divifor;  (quippe  qui  lU  Ic  habent  ad  Dividendum,  ut  Factores  in  multiplica- 
tione atl  Fadum;)  Si  dc  perada  diviiione  occurrat  dubium;  qui  piius  prodiit 
^ipotiens  }um  fiat  'Dnijor,  & fi  jam  prodeat  pro  Qiioticnte  numerus  irte  qui 
tum  liitrai  Divilbr,  argumento  dt  operationem  rite  pera^bm  die ; fm  fecus,  er- 
ratum ellc.  Vabignuia;  fi  dividatur  154^x8  per  ^46  prodibit  quotiens  283; 
de  quo  fi  dubitetur,  numerus  idem  dividatur  p<r  quotieniem  283,  & 

prodibit  numerus  3*415,  qui  prius  fuerat  divifor,  ( ut  liipra 
patet,)  unde  liquet  operationem  me  peradam  die.  Jiefi- 
duum  autem,  fi  quod  efi,  idem  ejfe  debet  uti  obiqne.  Puu, 
cum  divifo  numero  387  per  24,  quotiens  Iit  16,  dc  rdi- 
duum  3 ; fi  387  dividamur  per  itf,  quotiens  erit  24,  & 
refiduuro  item  3 : ut  cx  adjundo  cdculo  patet. 

Atque  hac  quidem  five  Multiplicationis  five  Divifionis  probationes,  huc  ufque 
traditx^  in  quacunque  Multiplicatione  aut  Divifionc  loaim  habent;  live  in  nu- 
meris integris,  live  in  Frai^Uonibus  Dccimaiibus,  aliilVe;  five  in  operationibus 
Algtbncis  dc  Symbolicis  vel  Spcciofis;  five  item  un^  five  plures  bnt  denomi- 
nationes. Quippe  idem  efl  in  omnibus  procdtiis  fumumentum. 

Qiiod  autem  de  Probationibus  Additionis  dc  Subdudioms  fuperius  monuimus ; 
idem  dc  Multiplicationis  dc  Divifioms  Probationibus  pariter  Iciendiun  dl:  Eas 
nempe  non  omnes  cjufdcm  die  generis;  quippe  aliz  certiores  fimt,  dc  fallacias 
minus  obooxiz,  (quales  funt,  quas  jam  expof ulmus,)  fed  laboriofic  magis,  (dc 
quz  quidem  tancundem  operis  in  examinandis  quantum  m peragendis  operationi- 
bus polluUnt,)  aliz  vero  magis  expeditae,  fedqux  nonnunquam  forcafle  bllanc. 

Atque  hoc  quidem  referri  potdl  ca  methodus  examinandi  Divifionis  operatio- 
nem, per  addidonem  multiplorum  omnium  fiibdudbruRi,  qux  ( cum  reliduo  fi 
quod  fit ) rdhiucnt  numerum  Dividendum.  Puta, 
u ( m pnori  exemplo  ) dividamus  134318  per  283, 
nnde  quotiens  emergit  346 ; fi  omnia  mulapla  ( in- 
fra dividendum  fublcripia)  Cmul  addantur,  prodi- 
bit numerus  Dividendus;  quod  ni  Hac,  erroris  indi- 
ctum eff.  £(1;  autem  hzc  probatio  admodum  lu- 
brica ; quippe  qux  folas  fubdudboncs  examinat  non 
nem  imiltiplicationes ; & (iquis  pfius,  Divifbrem  in 
fingulas  quotientis  notas  ducendo,  error  irrcpferit, 
idem  adhuc  imai^lus  manet,  neque  hac  probatione  omnino  detegitur,  quippe  qux 
multiplicationes  lUas^  fme  examine,  pro  veris  habet. 

Sicm  autem  mmis  bbonofum  VNi(.bitur,  probationibus  fuperius  traditis  uti; 
adeoque  tamundem  operis  miiimca*  in  opent  examinatione  feu  probatione,  quan- 
tum in  ipiit  operatione : Potent  breviorem  ilhun  probationem  adhibere,  quam  a\^- 
vcnaiiam  vocant,  (qualem  fiipra  oflendimiis  in  probadonc  Additionis  & Subdu- 
&oni$;)  qux  fic  inftituitur. 

Numeri  Multiplicandi  notis  omnibus  indifcriminatim  additis  ( negle<.4a  loco- 
rum confideratione, ) indeque,  quoties  Heri  polfic,  abjetis  p,  rcliduuni  fi  quud  fic 
fimrlim  notaur  (Vel,  fi  nihil  luperfic,  ciprira ; ) Deinde  & Multiplic.inti$  not*s 
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Cap.X*Xl.  Et  Divisione.  ny 

.ommbti&  iimilit^r  additis,  & abjcdtis  novenis  omnibus,  refiduum  item  dotetur  v 
Hxc  duo  rdidiu  invicem  ducantur,  & inde  p quoties  fieri  poteft,  Refi* 

duuin,  fkjiiod  fii,  notcnir:  Denique  li  hoo  refiduum  idem  fit  atque  Refiduum 
<]uod  proveniet  ex  omnibus  nomeri  I'rodu<^i  fcu  Fadti  notis,  xu  ut,  prius  additis, 
aujedis  novenis  omaibu^  uxliuum  ( fHcem  . ^ 

probabile  ) operationem  ntc  peraiflam'  eflc ; iin  fc- 
cus,  ccruffimum  cifc  aUcubi  CTnuum'clle.  Exen^. 
pligrati^:  ia  Mulupikadnneapporua,  Mukipil-^' 
candi  notx  addancerr  2 8 = 10,  10  — p.=  i, 

1 -|-  3 =4-  Hoc  refiduum  Icribatur  ad'crccis  li- 
nillrauj.  Deinde  in  Multiplicator^ '5^ -j- 4*  = P> 
quibus  abje^lik,  rclinua  nota  5,  ferihamr  od  cni- 
cis dextram.  His  J^idms  invica»  dubiis,  dt 
4x6=14,  unde  bis  abje^bs  p,  jpfhint  <S,(vcl  2^4  = 6;)  Hoc  Refiduum  _ ' 
iuperne  feribatur. - Dcuidc  numeri  produdi  nocx  fic  addantur,  i -|-  y = d, 

64-4  = lo>  10  — 9=  I,  (vcl.i4-o=i,),r4-y  = 6,6+i=7,7  4-8^iy, 

15  — p=6  (vel  i4-y  = 6.)  atquchoc  Kdkiuum  mfirfnc  icnbatur.  Ddniquu 
quoniam  duo  RdJdua,  luperuu  & mtorne  notata,  deptehenduurur  eadem;  in- 
jicio operationem  rite  pcrai^tain ; lin  ftillcnt  diveda,  ccruim  clld  ^iniiHtm  cile 
errorem.  ; 

In  Divifionc,  pari  modo  procedendum  cft.  Addantur  indifcriminanm  noce  j?» 
Divilbfi^,  &,  abj^fis  novenis  dmnibut,  notetur  refiduum.  Quotientis  item  nout /<’«'•  ^ 
..addantur,  &,  abjc^  novenis, 'notetur  Rdiduumi  His  rdidius  invum  dud^ 

(£c  ia^  additis,  iiquod  fuerit,  Rdidui  Divifioms  notis,)  a^ebs  novenis, 
notetur  &.  hoc  Refiduum.  Denique,  fidb  fimili  notirum  Dividendi  addii.we, 

& novenorum  abjo^bone,  quod  tandem  rdtac  arqxiobitur  ( fi  operatio  ri^  Ih  pe- 
nuria ) Refiduo  proxime  noato : Sin  mi- 
ni^ enatum  cfl  Sic  in  appofita  divifionc. 

Divifons  Qou;  i4'6^7,  (quod  hotetur 
ad  iinilbam. ) Qiiotientis  notx  24-4= <1, 

(quoti  noieciir^ad  dextram.)  Fadum  ex 
his  7x6=42,  Unde  quater  ab}c6tisi^  re- 
flant 6,  (vel  44-i— tura  (quia  poft  pcnkhni  divifionem  reflabam  3,) 

6+1  = 9 : quibus  abjeilis  manet  a quod  fupcmc  noto.  Denique  ui  Divi- 
dendo 34-8-47  = 18,  unde  b;s  abjeois  p,  nmet^  (vel  1 4-  8 = p,  p =0) 
q^uod  cumidcm  fit  atque  Refiduum  Tupemc  notatum,  donjioo  operacioncin  fuiilc 
• rite  penktaiD. 

Quod  autem  de  .Rcfiduo.Divifionis  di6him  cfl ; 
nempe  ipfius  notas  addendas,  efic.  fikloex  rcfidins^ 

Divitoris  & Quotieniis ; pariter  obtinet  de  in  mtil-  • 

.tipJicuione,  li  prztcr  puram  Muluphcanonem  ac- 
ceiiat  j'’quod  additamencura.  Puta  fi  16  per  24 
multiplicanda  fim,  & firaul  .Tddenda  3 ut  habeuur 
fa^U  adduiqoc  aggr^i^atum  387:  Ex  multiplicandi  ^ 
notis  emergit  7,  ex  mulciplicaatis  6,  quorum  factum 

7j<6=:42,  hoc  cft44“3'  = ^>  &(  propter  additamentum  3)  64"3  9 — 9 

= 0;  Sod &34"84’7  = *^>  ^ — p—p  =0.- unde  conjicitur  operationem 

rite  pcradlam  efte. 

: -Fundamentum quo  mtitur  hsrc 'probatio,  idem eft quod  fupra docuimus  de  con- 
fimili 'Probatione  Additionis  & oubdudlioms.  Nempe  quod,  ubi  miila  ^:orum 
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habetur  ratio,  tantundem  valent  .1  & 10,  item  2 dcio,  & parifer^in  (imiijbus : 

Atidcmcll  lubUituere  i pro  16,  atque  abjicerep  5 item  fiihflr" — 

abjicere  bis  9 ; & fic  in  in  reliquis. 


Monendum  autem  fSk  ( qi\od  & de  Additionis  6c  Snbdudlionis  fimili  probatione  L»hie4. 
monuimus)  probationem  hanc nonnunquam  fallacem  cfle,  neque  errorem  fempci 
detegere,  ( pnefertim  fi  is  ob  debitam  locorum  comidcradoaeci  obtin- 

et, quem  trufbra-quis  putet  hinc  dct£lum  iri,  cum  nulla  hic  . locorum  habeatur 
ratio:)  Quivis cmni,  ubi  mi^rinon  conveniunt,  certum  {}t erratum  elle;  non 
tataui  certum  efi  operationem  le^  procedere  ubi  conveniunt. 
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Atiiuerim  ( nc  peniws  abjicienifani  puu-rans  ho^Jc  pioipuoncni ) probabit  cfl 
( uuic  non  caiutu  ) errorem  liqulji  lic  ( prxcerquwi  ()Ui  ex  indebito  noipum  fttu 
orhux  ) hinc  deteaum  in,  faltcxu  nifi  aiu  induttria  ihus  inltiruaiur ; oiu  enim 
( & quidcn)  ranus  quam  qujs  puiet ) Errores  (iqut  iuiu  um  ii;hciter  ( vel  pouiis 
infeliciter ) confpirant  uc  fc  murao  icganv  Etpropterea  cum  hxc  probatio  non 
adeo  magno  conlfcct  labore,  non  inuuliEcr  adhibui  pou-m.  ^ 

Et  quidem  in  prolixis  ptefiutim  Divinontbus  . opciv;  prciium  clfc  potcfl  eam 
fjcpms  in  Iplb  operationis  cumcuio  adbibere  fqnoS  (piidcm  licti  .potdl  poli 
quamlibet  Divhbnsjworaoiionan  ) ne  error  in  principio  opAis  louim  inftcuui- 
nuQ  laborem  plane  fruiirancum  reddat. 

Sed &mmusunivc^atis  cfihnjnfnKdi  Pr6bauo  Novenaria;  quippe  qua:  folis 
numcrolis  operiKicnibvs  convenit,  mon  nem  Si>eciolis  ih'c*Sy;nboice<,  aut  Alge-, 
bricis;  utiie'c(mn  couo^Hones aliquoties  adhibeantur)  ubi  plurium deuonmu- 
tiouuro  quantitates  occurrunt  Cumemm  oiumnducai  hw  probaiiocx  graducm‘ 
live  locorum  diijx>fiuone  m continua  pmponipiie  decupli  ^ ubi  h«c  ddjpoficioi 
non^t,  neque  locus  di  hnic  probationi.  Sivero  Arithmeticis  pla^i^r  primi- 
ttuc,  pro  deenipb,  aliani  quamvis  prdponione-ni  adlubuillc  ; pqtuiilent  etiam  de  ibi, 
quiecuiiquc  flicm,  hujufmodi  pro&tioncm  apialfc : Non  quidem  abjiciendo  fin- 
gub  novena,  uci  jam:  eum  nthnerum,  quoties  fieri  |>qilii,  objiciendo,  quiam- 

tate  minor  fic  ijuam  E!^acns  iftius  qua , prbceditur  cuAtinua:  pro^monb  : Puta, 
ii  ( pro  dc‘cupb  ) adhibmfTeiu  noncuplant,  abjicienda  didu  ( nou  noyena,  ud  ) 
odonaoran»  ;'licxitupbm,feptena;  fi  feptuplam,- Icn* ; fi  fexiupbm,  quina;  & 
fimilitcr  tkquavis  alia.  ’ • j 

AtqrfeTiadchusde  Probationibus  tum  MuUlpIicationis  mmDjvifionisdixific  fuf- 
ficiac:  ui  quibus  vd!«tcndis  vel  n^gcndisfbo  quilibet  uutur  arbmio. 

Ufdeniamau,  ctim  his  probanonibus,  principiis  nituntur  hujurnxidi  quarflio- * 
num  iblutioncs ; Q quibat  fe  exercendo  uroiRs  Multi* 
plicauoiiis  & Divifionis naturam  & confenfum' mutuum, 
melius  perfcnofcciu; ) 

^/jnu/»errij  ejl^  <jm  fer  ^ ^u&tientem  ria- 

itt‘  j;  Nempe  4 & 3 ( Diviferc  & Qitouciue  ) invicem 
dudis,  proaibitiij  numerus  quXfitns  Divii^dus.  Vel, 
quod  codon  rucidit,  ft  numerus  quzfmis,  Dividendu^ 

■ A 

dicatur  A ; quoniam  (juxta  qudhouis  tenoran)  — * = 3 ; 

*f' 

fi  jiars  Otraque  miUtipIiccUir  jkt  4,  erit  A = j x 4=  12. 

\xsjxi  Cujus  nmnefi  triens  eji  235-.  Hoc  eli , 
3)7oj(ajy  (^is  numerus  per  3 d|viUi^  quotiemem  dabit  13;. 

3,  ^ E^cm  methodo,  duiUs  invicem  23;  & 3,  prodibit 

numerus  quxiiius 'toj  ;^qW  nempe  per  3 divifus 
' ^ = quonenfCin  imperatiim  cxnibcbiu  Vel  etiam  quia  ^ 

. ^ Item  in,  muneris  grandiorib^)  Sjtp/  ostrei  Ji- 

ui qtujtjue ha^ta 

3 . ■'^83  ? Hoc  cft;  Quis  numems  divi^ndus  di  ppr 

A = 23y«3=r';of'  2646,  ut  prodeat  283  ; vel,  per  283,  ut  prodeat 

quotiens  264.C  r Uuihs  invicem  264^  & 283,  prodi- 
bit numerus  q«zfin«  748818.  ’ ' * 


> IA 


4)  I*  (3 


A_ 

4 - 

A rr  3 x4=  12. 


2^4d 


iiilSs 

Jip2 


~rt88i8 


lS^^6  ) -;4S8i8  QiSj 
i8j)7.18St8(i«4d 
74881S 


■'..V 


i 

" , . ^ 


' ■ A’  ••  • 


Contra 


1 


-i 


Diyiiized  by  - -• 


A = i-  = 


Cap. XXI.  Et  Divisione. 

Contra  v<ro,  fi  qu*ratur  vtfmerus  ejl  ipu 

J2 ? E^ailum  12  dividatur  per 4 4)i2(j  3x4=12 

alterum  ex  lactoribus ) & [Modibic  reliquus  Ea* 
clor  qux(nu$3.  Vcl,  li  nunwcus  qiisfitus  dicatu^  Ax4  = ii 
A ; eum  Iit  { juxta quacllioius  tenorem)  Ax4=i2,  , 
dividendo  uuaroque  aquationis  partem  per  4,  cni  A =ii*=  3.' 

Iteip  Cujus  numeri  t^ipium  €jt 
705  ? Hoc  tli , Qiiis  numerus*  in* 

3 cludos  ficicr  70f  ? Si  numerus- 
hi6lus*:oy  dividatur^pcr  fadborcra 
datum  icii  cognitum  3 , prodibit 
Vallor  quadiiiB  23  j Vei  quU» 

Ax3r=7oy,  erii  A=J|*  = 23y.  ^ , 

Iceni,  Inter' uuot  mtlites  (ttJhihueHrii  *;488lB4/wtf;r,  ut  tfutlibet  bfiheat 
Uivifis’7q^8i8^per  283  , prodibit  lifilitiun  numerus quxGtus.  Etpariier  in  li* 
milibus. 
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Axj=7or. 

A=f=2„. 
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Si  autem  mixratur,  Verbi  gratta,  fipfmm  numeri  fm/  invtcfffi  ducotlt  ut  faSlus 
^ 24.  ? Vel  S(as  per  quem  hwienlusj  ut  quotiens jit  24  ? Hajulinodi  quariiiones 
migaces  cllcoi;.  quippe  cx  datis  inqu^one  nihil  ccrtirlicitur ; poliet  emm  ino*- 
dis  mnumcrisArclponden : puta  1x24,  1x12,  3x8^4xtf,  axixiS,  4x2x3, 
2x8x1 1,  f , fi  3 ) ‘i*,  2 ) f X &C.  ^am  cx  folo  iilo  m multiplicanonC,  dc  Ea*‘ 
'donbus  neuiiquam  conibbit ; uc  nec,  m Divifion^  cx  iblo  C^ioticntc  conilabic 
dc  Dividendo  aut  Divifbrc.  Sed  de  his  hadenus. 

Atque  hablemis  quidem  dc  quatuor  AnchnKUccs  ( ut  vocanuir)  Speciebus,  hni  . 
potius  Pffubus,  Addtuonc,  Subdui^bone,  ^ulaplicaiion^&Diviiioac,  ^btaiiiiH- 
ciam.  Multa  autem  quar  de  his  operationibas  apud  Artumeticae  nntttcae  mad- 
ftros  pallim  occuitimt,  & ipeuatim  opcratiumim  aliquot  in  nonnullis  compendia, 
vafiotque  modos  has  operationes  pecuHanbus  iul^edis  ai^licaiuli,  ( puta,  111  re 
nummaria,  deibenor^  dc  mcrcat$ira ; m re  ailronOmica/dc  tempore,  de  motu,  co* 
rumque  r^ue.boaibus,  bcc.  ) iaeosurxter^.  Qmppe  infiniti  cnet  laboris,  dt  qm> 
dem  iuprrvacmici,  ca  omna  qupia  geaus  dici  poUcm  figitiatim  profbqui.  Ncc 

? IU  idem  idnoilri  o^iseil-  iccpdausoperauonun]  fundamenta  tradere,  ipfoique 
onces 'aperire,  unde  icicnufice&dcmonilnuive  poilinc  vene  procedendi  rationes 
‘incelligi.  Quas  qui  rite  intclligii,  non  modo  majori  firuiSlu  & voluptate  iplas  ope* 
^ratioms  exercebit,'  caique  in  utum  proferet,  quam  fi  exeo  dublu  incedat,  & quafi 
Andabatarum  more  pugnet  ;^ied  &;  multo  firnuittqux  novit  memoria  retinebit.' 
.-<^as  enim  Ixpius  audimus  qucrelx,  Renun  Mathcnmncmim  cognitionem,  Amh* 
rmetices  prxfertim,  cinllime  deperditum  iri  miiallidua  exerautione  rettneatar; 
non  aliimde  oriuntur,  quam  quod  pleriquc  Arichmeuces  praxtn,  five  operandi  me- 
lodum, memoncer  tantum  cdtx^li,  ipias  operandi  rationes  penitus  igdorent ; quas 
quidem  vulgares  Arithnietic»  prailicxMagiilri  pkruinqoe  vel  ipfi  ncilhmt,  vcl 
ialtem  plus  tans  reticent ; ciiquecdo<%  Mechanicam  potius  ( regulas  minime  in- 
4:eiie^  pcrlcquqndo  ) cxcrceuc,  quam  Ariihmeticami  Qui  autm  iplius  pra^cos 
rauonen)  fatis  perfcndicunt , (^nec  tantum  caeco  irinrre,  R^ulamni  memoriter 
• cognitarum  duclum  implicita  hdc  fccuci,  incedun^)  judiciomagisquam  memoria 
* dudi,  difGcxljus  ca  quz  intimis  bauferuut  uicduUii  evulium  iri  patiemur. 
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C A P.  XXII. 

Multlplicatimn  exercitium  in  Tnrallelogramnis  Re6t an- 
gulis menfurandts  , ^ invicem'  comparandis.  'Div'i- 
Jionis  in  Taralklogrammis  Re&angnlis  exercitium. 

PRiulijuani  Mulaplicationis  & Uivifionu  ( <]uanmi  ^axis  fiipcrius  onenfa  cfl ) 
negotium  dunitratn ; nec  muuic  iurlim  cru,  ncc  injucundum,  }uucabb;cxcre 
quibus  utriii(quc  udliias  innuedeae',  atque  inUTinTCeoaiccna:  cum  Anthnicuca 
iumnu  conjiindlio  percipiatur.  Quamvis  enim  Arithmetica,  qiisc  'dc  Niwnensagir, 
Geometricas  menfuras  per  Ic  non  attingat , icd , proprus  principiis  nixa,  neque 
Gcoiuetrix  auxilio indigcn^  regulasaUUa^bs  tradit,  onim  namcrabili  pariter  ap> 
plicobilcs ; { objotluni  quippe  (implicius  & lanu^  nacta  quam  Gdimetna : ) cum 
tamen  objcauro  Geometrue,  viz.  racniiira,  mora  objcdli  AnthnKticis  tcrmioos  ca< 

• d^i,  ( quippe  cuji^ , panes  numeramur ; ) nou  abs  re  .enc,  Antlimctiocs  exerciuum 
in  re  Geometr^  paucis  odcndcrc. 

Hoc  amem,'  dum  de  Additione  & Subdndlionc  verba  fecimus  , parcius  egimus, 
quia  non  n^ni  tbrlanrcsvidcripollit,  Irneam  liotxudjungcrc,  vcl etiam  demer^ 
dum  utraque  oflfta  6c..  Pmi,'  li  imex  data:  A B adfun^Tc  opor- 
B C teat  lineam  daum  HC;  vei  ibax  AC  datam  BC  auferre.  Cui* 
■■  ■ ■■  ■ — tamen  open  pertictendo  aputa  videmus  tria  fuccoflive  proble** 

raaa;  nempe  Prop  1. 1.  3.  primi^clidi».  lltz autem  propo-*. 
fitiones,  cum  fintpurc  Geometrice,  poffunc  m tAdiuone  Ahthmctica  tuto  onuto.* 
Quod  autem  de  Angulorum,  Superficie rum,  aut  Solidorum,  Add.tione  vel  Sub- 
dti4honcdici  poUic;  Vel  aicjpemtus  Geometricum,  neque  ad  calculum  omnmo 
ipedans;  nempe  fi  Anguli,  fuperHcics,  aut  ^corpora,  non  mutata '^ichungantur ; 
ui,  ii  dato  Quadrato  aBED,  vel  A CFG,  addendum  «lIctTrunguuim  ABC; 
ubi  nihil  requiritur  aliud,  quam  iulorum  in  dato  iiru  fabricam  Geometricam: 
Vd,  iicubi  caUulo  opus  fit,  uon  foliun  Adduione  aui  Subdudione  opus  ent,  lid 


A*- 
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ut  plurimum  Multipiicatioac  item  vel  DiviGonc:  ubi  nempe  propcimonuni  ratio 
habenda  c(i  Ut,  li  quxratur Quadratum  BCHK,  xquaJc  quadratis  ABED& 
A C FG  fimul  fuinptis  ; vel  Triangulum  B CH,  aequale  Jimilibus  A B E,  A ,C  F,' 

' linuil  Eimptis : aut  fi  geratur  Quadruum  A B £ I),  alquale  quadruo  B C KK 
' dempto  quadaco  A C Fu ; vel  Triangulum  A fi  E,  muuguln.>B  Q H dcnipco^ 
' triangulo  ACF;  ubi  pneter ^figurarum  additionem^  aldatioAed^^ carum  item 
aggregati  vel  refidui  trajisfomiaiio  rcquirmir.  Ideoque  de;  hujoffu^i  «Addiuo- 
''  Ablationibus,  priufquara  tk  ^lulupll<;vKlnc  S^j^htEonc  dixcramu%; 
'ppomnuni em  vaba lacc£c..>f 

■ y.  . - ■ 
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CapXXll.  Et  Divisione.  iip 

Ui  vero  quae  dc  Multiplicatione  & Divifione  jam  tradidimus , Geometricis 
mcfiiiins  applicentur,  praiimucnda  funt  t Geometria  qux-dam  ad  terminorum  cx> 
pliauoncni  occdlana.  Et  (]uoniam  cx  raenfiira  Paraliclognmmi  Ro^languii  (quod,  • 
breviiaiu  gnma,  (impliciter  Re^bngulum  dtei  folet)  reliquarum  Hgurarum  di- 
racn(ionfS  dcduci  (olent ; dc  Parallelogrammo  prxmittcndx  funt  quadam  Dcfi- 
Qiuones,  hoc  clt,  Terminorum  explicationes. 

fAiiSek^ammum  apptllanr figuram  planam  ^uathilatnatny  cujus  oppofita  /a-  Drfni- 
/era,faik(rales  l/nf^y  junt  reci.£  paraUeUy  hoc  efl,  tequidijlantcsy  Jtvc  (t^ua-  **^!**^ 
Im  uhifd habentes  mto  je  d/jiantiam.  Quales  funt  quar  in  Schematis  mox  ap- 
ponendis  conlpiciiim^r.  trica"' 

?aallel<grttmmutfi  vero  tunc  Refianpulum  dicitur,  quando  ipfius  omnes  annuti 
junt  reBi  (Vcl  etiam  Cujus  angulus  aliquis  ejl  reifus  \ Nam  ti  Parallelogram- 
inuni  hobeu  vel  unum  angulum  rectum,  reliquos  item  omnes  rectus  dic  facile  elt 
dcinonltniu  ) 

Angaks  autem  Reiius  ume  clFc  dicitur,  quando  Itnea  reSla  in  reSiam  aniulum 
factem  tta  reffe  incutit  ut  neutro  mapjs  inclinet.  Ut  in  figura  praecedenti,  rc^ta  CA  * 
m fcihra  G A B ita  rt^lc  incidens  ut  non  magis  hac  qiiara  illae  inclinet,  facii  an- 
gulos CAB,  CAG,  roitos.  Et  fimilitcr  anguli  ad  F,  G,  H,  &c.  reili  (iinc. 

Si  qua  vero  mUnet  megtSy  angulum  facit ; Ncmjie  /kuitm  (quippe 

an^uh  reRo  mmorem  ) ea  qua  propendet  fcu  magis  inclinat ; vti  Obtufum  ( auitdo 
recto  majorem')  ea  unde  reclinat  five  divergtt  magis.  Puta,  fi  roilaCA,  qu£c 
jam  erciih  clt,  fupponatur  verfus  A B nqtare  fcu  propendere,  adeoque  ab  A G 
reclinari,  f^o  duoDUs  angulis  jam  re£us,  fierem  duo  obliqui,  CAB  acutus,  & 

CAG  obtuius;  qui  tamen  ftniul  fiimpu  duobus  illis  rectis  lunt  aequales;  nam 
quamo  unus  propter  indinationem  minuitur,  tanto  alicr  propter  reciinattoncm 
augetur ; quodque  huic  accedit,  illi  auhtrtur.  Similiter,  angulus  ABC  acutus 
cf^  iDihor;  ABK  obtufus,  quippe  redo  major.  Et  limiliter  alias. 

TaTa)leh)granimum2.\xrs.\xi  ReBanguhtmy  fi  latera  habeat  omnia  invicem  arqua- 
bay  fjuidratum  dkitur  \ quale  eft,  in  fubj^ta  figura  tertia,  ADBE:  Sin  minus 
Obiougum-y  quale efHigura  pruna  AB. 


TaraJkbgiammum  vero  OiBqwmguJtun  ( hoc  eft,  cujus  an^  funt  oblici ) fi 
Altera  habeat  omnia  invicem  eequahay  Rhombus  dicnur ; ut  in  figura  icrm,  GDBC : 

Sin  fecuSy  Rhombuides  \ ut  ngura  fdamda  CD. 

Contineri  vero  vcl  comprehendi  dicitur  ‘ParaUelogrammum  ReSla^ulum  ( five 
quadratum  fiu  live  oblongum,)  duabus  re ffis lineis  qua:  refhtm  comprehendunt 
:i/guhtm.  Detiiiiente  Euclide  i<^i.  Nonquid^i  eolcnfuquo  ipfe  olibi  n^ac, 
iuuhus  reSlis  lineis  fpacium  comprehendi ; ( non  enim  duabus  fed  quatuor  redtis 
loc  ^nfu  parallelogrammum  continetur,  hoc  cil,  ambitur  five  undiquaque  con- 
luditur;)  fed  quia  duabus  illis  parallclogrammireftanguli  ipatium  five  arca  de- 
-•rminatnr,  quippe  altera  longitudinem,  altera  latitudinem  determinat.  At  in 
'arallelogrammisObliquaneuliS,  fecusdl  *.  non  duabus  re<Ris  circa  angulorum  ob- 
quorum  quodvispofitis  determinabitur  iftius  paralJdognunmi  magnitudo;  ied 
ta;or,  minorveeriq  prout  obliquitas  minor  majorve  fuerit;  adeoque  prxter  re- 
.ii  uni  longitudinem,  anguli  etiam  five  obliquitatis  determinatione  opus  erit,  ut 
terminetur  Parallelogrammi  magnitudo.  Ecpropeerea,  neque  in  hac  definitione, 
c ( quantum  memini ) apud  Euclidem  alibi,  ParaUelogrammum  Obliquangulum 
mbus  ejufmodi  circa  ipiius  quodvis  angulum  pofitis  contineri  dicitur.  Si  cui 
ro  fic  libeat  loqui,  an^li  praterea  mentionem  facere  oportebit  ut  magoitudi- 
m determinet. 

1 Iis  prarmiflis,  AdPataiklogrammi  Ref/anguJi  a eam  five  magnitudinem  inveni- 
. itmy  nii  aliud  requiritur  quam  ut  diar  um  reffat  um  quibus  contineri  dicitur, /ogrammi 
in  alieram  ducatWy  five  nmlttplicetui  . Exemplo  res  evadet  pcrfpicua. 

5int  expofiti  ParaUelognunHu  Re&iDguli  lacera  drea  replorum  angulorum  ^od-^**f«<- 


Digitized  by  Googie 


120 


i i i 
! ffii, 

'!  IT 


De  Multiplicatione  Cap.XXIT. 

libet , dus  reibe,  quarum  altera  fit  trium,  altera  qiiatiior  pedum,  ( vel  palmo* 
l um,  calamorum  , orgyiarum,  fpithamaruro,  aut  quarumlibet  aliarum  menfurarum 
aequalium. ) Redtanguu  magnitudo  live  arca  reperitur  du6lu  linearum  unius  jn  al- 
teram, longitudinis  puta  in  ladtudinera,  vel  contra : eodem  plane  modo  quo  toti* 
dem  numerorum  faies  ellem  computandae.  Si  enim,  verbi  gratia , tot  punila, 
vel  ( li  libet ) tot  milites  ordinatim  digelli,  ea  lege  difponantur, 
, ...  ut,  in  qualibet  (crie  tranfverla,*  quaterni,  in  qualibet  dirct^b  , 

....  terni  confpiciamur : manticUum  clt  ter  quaternos,  vel  quater 
....  ternos,  itt  cflcdifpqfitos.  Multiplicatis  igitur  4 pfr  3 , yel  3 
per  4,  emerget  omnium  numerus  12  = 5)^.  Et  pariter  in  b- 
mili  quavis  cujufvis  numeri  dilpoGtionc  fiiciendura  cnt. 

Eodem  moao  Parallclogramraum  3 pedes  latum,  4 pedes  longum,  ex  du»^u 
latitudinis  in  longitudinem,  repenetur pedum  quadraiicorum  12  = 3x4.  Cujus 
quidem  rci  laiio  lic  lacilc  pcrcipicim.  Si  enim  parallclograni- 
nu  jitius  tam  .altitudo  iive  latitudo  A,  pedum  tnum,  quam  bafis 
fivc longitudo,  pedum  4,  dividi  niulligantur  111  luos  re*fpe- 
ilive  pedes  ; atQue  ^ cujufquc  pedis  termino  ducantur  re^is 
lateribus  parallela:,  quibus  tota  ligura  in  paniculas  quadratas 
S 4 dinm.ttur,  quarum  qnxlibcc  iit  uin  longa  quam  lata  pedem  u- 
num,  ( hoc  eil,  quxlibet  e'oiuincat  pedem  quadiauim  ; ) mani* 
felium  erit,  ex  iplb  Schematis  inljxau,  in  qualibet  lene  tranfvcria  ( propter  lon- 
gitudinem q^uatuoi  pedum)  quatuor quadrat.cos  ptdes  contineri,  iplaique  leries 
( propter  alutudinera  trium  pedum  ) numero  tres  eilc ; adeoque  pedes  quadraticos 
omnes  die  ter  quaternos,  hoc  cll  12  = ^X3.  Et  quidem,  pari  ratione,  manife- 
itura  erit  ( propter  A = 3 ) lingulis  icricoas  ercibs  tres  pedes  quadraticos  conti- 
neri, ipHiiquc  icrio  ( propter  8 = 4)  numero  quatuor  ; adeoque  pedes  qiudrad- 
cos  omnes  eilc  quater  ternos,  hoc  cll  12  = 3x4-  Et  limiliter  malus  quibufvis 
Paralielogrammis  rcclangubs  menfurandis  ( live  quadrata  lint  fivc  oblonga)  ex 
dudlu  longitudinis  in  latitudinem,  ( live  quod  lanciindan  valet ) bafis  in  altitu- 
dinem ( vel  hujus  in  illam, ) habetur  area. 

Atque  hinc  colligere  licet,  Tedetn  <ju<uiratkum  utrum , tontmert  ^Digitos  Jhe 
UncutSy  144.  Cum  enim  longitudo  Pedis  unius  fit  unciarum  12 ; Et  propicru  Pe- 
dis quadraiici  tam  longitudo  quam  latitudo  Gt  12  unc.  cx  dudlu  hujus  in  illam 
tmergii  area  12x12  = 144  unciarum  quadracicarum.  Adeoque,  utut  pes  iinealjs 
coniiiicat  non  nili  IX  uncias  Uncales;  pes  tamen  quiR^raucus  continet  uncias  qua- 
draticas  144  Eodem  modo  cum  apud  nos  communis  menfin  ia  offi(.nutrum 

{aTark  didU)  contitreet  longitudine  pedes  tres  \ eadem  inenjstru 
A = j quadtatica  continfitit pedes  fuadratkos  p=  3 x j. 

B=4  Hxc  ii  per  fyo^Ia  Ubcat  o^lkarc ; pro  latitudine  Icu  alcitu- 
“Vo^r;"  dine  ponatur  A,  pro  longitudine  leu  bali  B;  erit  igitur  Arca  ftu 
magmtudo  AB,  live  A xB.  Eigofi  A =3,  &B=^  cm  AB  = 
3x4=12.  In  quadrad$,^tcm,  ubi  longitudo  laiicudiiu  ell  squalis,  erit  A B = 
AA  = Aq.  Adeoque,  cum  longitudo  pedis  unius  iit  12  uncianun;  ik  propterea. 
' A=P==i2U 

B=P  = iaU 

AB=PP  = Pq  = i44^  U=  i44Uq. 

pedis  quadracict  um  bafis  quam  altitudb  ix  imc  : ideoque  AB=PP=Pq= 
12U  X 12  U = X44U  U = 144  Uq.  HoccR,  Pq=i44  Uq, 
vel  unus  Pes  quadraticus  xqualis  X44  Unciis  quadratius. 
Et  eodem  modo,  in  Virga  quadradea,  cum  tam  baits  quam 
altitudo  iit  pedum  3,  cnt  area  Vq=pPq.  Et  iiinili- 
ter  alibi. 


A = V=jP 
B = V=3P 
AB  = Vq  = pPq 
A=2  P 


* Hac  methodof /a  men/urandiSf  verbi  gratia.  AJfercubs 

B = 2oP  ; ii  Afieris  unius  latitudo  A iiiduimi  pedum,  longi- 

tudo  B pedum  20 ; eritarea  iive  magniuido  AB  = 4oPq; 
” hoc  eit  pedum  quadraticorum  quadraginta. 

A = i2p  Similiter,  Si  Camera  menjirranda  iit  longa  pedes 

B = i8P  lata  pedes  12,  erit  totius  arca  icu  magnitudo,  pedum 

quadiaucorum  2itf  = i2xi8, 


Pariter, 


r 
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A = 4 Perl. 

B ^ 40  P. 
AB  = r6oPq. 


Cap.XXll 

Pirief,  cum  /trra  y»aum  jlmlictmun  ( ylan,  vulgo 
iila ) y/uciuu  4»f  caf^nr  mjUr  Tjrgliel^mmmi  ReSm- 
'Piriica  ^ Imi,  loxp  vm  40  : coiRiaeMt  ia  ea  Terti- 
(upureiKu  160 — if  «40,  Vcl  ctium,  cum  Perticae,  lou- 
^kiu  lii  pcilum  16',  ■,  itdeoqilc  4'  Pchitiae  Qnt  66 ; 

pWcsddo  ; Idem  tcrrfcjngtrura  live  itera' 

, faekl pew  ftoRratkos  45  ^6o =66  a 660.  « 

Hinc  eiiiiu  pateti  variaejfe prffe  faaPelcpamma,  y/«- 
tim  m^into  fU  etfaalis  , aliibtbis  .lUleRi  rtMntRnn  m*  ^ 

ajuti \jti  eaetra,  aniiiitui  aequalis,  at  inagnuiido  iiii^uaHs ; St^tiidcni  tfoiifijue 
ut  ^mrim  amiUm  myor  eji,  en  uni  area  J'eu  nAgmuri)  jit  rmuar.  E*rapli_^/u  n.- , 

grata  ^ ^ ■ '^  %item 

Sil RcLlt^uli  primi  latus,qOoJlibct  llx )fcduifi ; ent  arca,  pedum  }6  = 6>c6,^,’'f"'t- 
SttuBiiilatitiKlu,  »dum  4,  fbrigliudo  pctjUlH  ; ent  arci,  peilum  35  — 4*9.* 

Tertii  lauitdQ  [iduin  3,  longitudo  12  ; ent  jitca  }6=  } »12  Quarii  latitudo 


A c=  55  Pcd. 
Ba=6tfcP.  . 
Alii=43i%oPq. 


VePa-  ■ 

raliefa^ 

g^mrmis 


«jiiippc  piiim,  pciloffl  24=  fecundi,  .a6  = 4-j-p-|-4^- p ; ter- 

ui,  fo=34- 11  + 3+ II  ; quarti, '4o  = 2-1-i8  + i,-^i*;  quinti, 74  = 1 
4- 3< + 1 -j;  St»,  itutipc  plus  quam  trtplo  niajoc  littam  primL 
ileuide,  litReilangulum  frimum  {uiprina  ) longum  delatum  pedcs5  ; Secun- 
dum, latum  pedes  5,  ioi^um  pcdcs  7 ■ Tcrtinnij  latum  4,  longum  8 QuattUm, 
jjttumq,  lon^m  9 : Quintum,  lanitu  2,  longum  lo:  Sextum,  latum  1,  longum 
It.  iirunt. haec  omnu  Ubperimcira'';  quippe  perimeter,  five  ambitus  ubiqdl pe- 
dum 24=5-)-5-t-5-t-5  = y -1-7-1-  y-l-T=4-l-8-l-4-l-8  = 3 -|-9-l-  5 -f-9 
=2-J-.io-l-a-l-io=  1 4-  It  -l-i-l-  II.  At nugiiitudincs  longe  divcrfie : quip- 
pe primtun  cft  pedum  quadraiicorum  35  = 5*5;  lecundum,  3 3 = f > 7 ; ternum, 
-i=.3i3  ; quartum  , = quintum,  20  = 2*10  ; lextiim  deniqae 

II  = 1 * II,  plus  triplo  minus  quam  ent  primum. 

Ucnique  lit  eiqiofitum  Panlklogrammam  reitanguUiro,  cujus  latitudo  Iit  pedis 


1,  longitudo ,11;  adeoqoe  ambitus  24=i-l-n-l-i-l-ii,  arca'  vero  pedum 


quadraucorum  II  = 1 xit.  Ad  quod compaicniar  alta quatuor,  quorum  primum 
Ut  latura  pedes  2,  longum  9 ; fecundum,  «tum  3,  longum  8 ; tertium , ttiuin  4, 
longum  7 ; qiurium  latum  3,  longum  6.  Ent  fmgulorum  ambitos  mmor  qi.am 
j»ralJ<.li*ramrai  expoliti,  ( quippe  pedum  22,  cum  illius  hicrit  pedum  24  : ) arca 
mo  myot ; nempe  primi,  penum  quadiacicortim  1 8,  (ecundi  24,  tertii  28,  qu-irii 
|o,  expoQd  vero  non  iuli  ii. 

Ejt  quibus  onmibus  abunde  patet,  jiumt  lubricum Jilfipararum  maguitat/mem  ex 
Va  armitu  xjlittme. 


Porto  ; Hinc  liquet  eoam,  ex  TaraHekpiurms  SeUmguJis  If^erirtKtris  ( hoc 


It,  quorum  ambitus  funt  mv  Kxm  icquates, ) 9fuk&atHm  ejfe  muuum  maximum  ; 
tileugarum  veto  iUuJ  majus  efi  jmd frojxus  ad  ^gadratum  accedit,  hoc  elt,  cujus 
nenrmdilferentaminoreft.  Quod  Ite  probatur.  rmm, 

uSk  quadrati  cujulvis  latas  A ; ertt  iplius  quadrati  atcaA*A  = Aq.  Deuide  foidaata 
icKecUnguliuii  oblongiun,  quilrato  lUi  ifoperimctriim  : Quod  ut  fiat, . tannin-  'fl  ”“x' 


1.-: 


A 
-4-  A 

-t-A 


A4-C 
4- A — c 
4-A4-C 
-|-  A — c 


A 4-C 
: A— c 


A 
* A 


Aq-(-AC 
-AC-Cq 


Aq 


4A  +0,  Aq-Cq 


n aJdendum  elt  longitudini , quantum  latitudini  aulortur;  illud  autem  qiian- 
Buiique  Iit  dicatur  C;  fictque  longitudo  -A-j-C,  latitudo  A — C;  adeoque 
langtiluni  Quadrato  iroperimeirum,  quippe  mriufvisambitus  4 A,  utlaierum 
ibiiquc  additione  patet  Erit  Oblongi  nujtu  arca  ( dultu  longitudinis  in  lati- 

Q tudinem 
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De  Multiplicatione,&c- Cap.XXlI. 

Hidincra  mvena)  Aq— Gq,  (ut  muliiplondo  psta;)  udeoquc  minotquani 
arcj  quadrati,  A q ; quod  erat  pruno  piobanduni.  Sed  & cimo  tiimor  tlt  quantuni 
clt  quadratum  quantiutis  C,  ( ut  patet ; ) lioe  di,  quadratum  leraiAitlTcmi*  la- 
terum, ( nam  li  ex  A C,  jiuferttur  A — C,  rdiduiim  live  ditferemu  dt  a C ut 
fiibduecndo  pjuct  : ) & propttrea  quo  majliscll  Cq,  eo  plus  ati  Aq  deficit  oblon- 
gum, & proinde  nnnuseft  • & contra  : quod  erat  lecundo  probatilTum. 

Potdl  quidem  hoc  iphim  Geometrico  demoiilhari  j at  c^o  demonllrationcm- 
Arithmetuam  hanc  ideo  adhibui,  quod  ea  prailenu  negotio  magia  (it  accommo- 
da, ^dum  Arlthmcticoa  ufum  m rutuc  Geomiiricts  ofUnda^^  c^.  qu.uem  per  fc 
magis  umverfaKs.  Geometricam  *cro  demonllrauoiiem  liquis  poliulet  hanc 
babcaL  ' ’ 

Sit  quadratum  qiiodvis  A BCD,  (puta  longum  & latura  4 pedes,)  eiqtic  ift- 
pcnnietrum  Rcitangulum  dblou^ira  BEh'G,  (puta  longum  pedes  j,  latum  1 ) 
tanto  nempe  nurnis  loiigiim  quanto  dt  mini  s latura  qiuun 
cit  Quadiatum  liliid.  Kft  auiem  rc£UiiguKi«o  A K G B u- 
irique  iUcrum  commune; 'cui  Ii  addatur  redtangulmu  KC, 
ablolviiiir  Qiiadntum  AG;  lin  addatur  reaanguluni  kS 
^folvmir  oblongum  GE.  At  Addnaincntura  KC  maius 
dt  addinmchto  KE,  (ut  mox  probabitur, ) adcoqne  (mo- 
pter  commune  AGi  quadratum  AG  majus  oblongo  GE 
( quia  fi  asjualibus  addantur  inwjualia,  aggregata  erunt  ina:- 
qualia,  illud  autem  liiajus  ubi  pln»  additur.)  autem 

majus  efi,  & quanto  nujtis,  quam  K E,  licoUenditur. 

Rcelanmlum  KG  aquatur  tou  E U ( qma  longitudinis  A D,  DCl»aiuaIcs  iunt 
quippelatera  quadrati,  & lautudtncs  K K,  KD,  stqiialcs  item  cx  hypoihdi,  quipK 

tantiinnem  .'inninir  mia/irari  )nnoitu/4inl  nnonniM  . t,'  ** 


S)  144  (18 

A)  AB  (B 

j8)  144  (8 

B)  AB  (A. 


'r?ii 


, -•-•7/  -vr.  ee-.e-eew  v.v  t.  l «JUAUiAiUMi  I jJCOpiCT  IV  T,  ISl;,  fCCUS 

aquales,)  hoc  dt,  quadratum  reibe  KF,  vd  KD,  Icraiditfiirenua-  Jaicnira  Et' 
propiecca,  in  redbngulis  ParalldMrammis  iroperiroctris,  cujus  laterum  ditferen- 
tia  minor  cft,  illud  di  majus : & emus  laterum  diBdcmia  nulla  dt  { nonpe 
quadratum)  W omnium  maximum.  Qiiod  erat  dcmonllranduni 
Verum  ot  Muluplicarionis  ope,  qux  pra  tradadmius^  petada' funt  omnia,  ha 
& Diviiione  panter  fimiha  fere  problciruu  abfolvi  poliunt.  Verbi  gratia 

Cum  lupia  otlcnfiim  dt,  pedem  quadraticum  valere  144 
uncus  quadraticas,  f quippe  12,  ia=  14.. ) si 
l/guriu  1»  8 uncus  latus;  qiwritur  quam  longus  ilit  opor- 
ttt,  ut  habeatur  pes  quadraiicus.  Dividendo  .144  ( ar^ 
oa»m)  pet  e 8 (datam  lautudincm)  habetur  lonfittuda'-' 
qu^ita  i8=d'f.  Quippe- aica  A B per  laihudinem  A di-  ^ 
vila  exhibet  longitudinem  qtnrCiam  B.  Sin  'data  ditm, 
longmido  18,  arca  144  per  cam  divifa  exhiberet  iatitiiSr 
Dcm8i=>}t  Vd  B)  AB  (A. 

Eodem  modo.  Cum  Jugnum  jiuglkimum  ( ut  fup*  . 
diiilum  dt)  commeat  Perticas  quadratas  1150  = 4,40  ’■ 
In  agro  { pamllclogiammo  ) aijus  latitudo  dt  permaruni 
8,  quxriiu.-,  quanu  (it  oporteat  longitudo,  ut  habeatur  lu- 
gerum  terrx-  pivuicndo  ido  per  8,  habetur  longitido 
quifita  »0.—  Vel,  (fata  longitudme  20,  dividendo 
habetur  lamudo  8.  Hoc  ctl  A)  AB  (B.  & B)  AB  (A. 

Pan  modo,  Si  Thnities  pedes  12  la^  longa 

vero  2o;  tegenda  fit  afil-rculis  ligneis  latis  pedes^  quah- 
U iimicuax  ui  allcrculoruru  ( conjuiiftoriTn)  omnium ) Ion- 
gitudo,  111  operi  lullicianti'  Primo,  dtiiia  latitudine  la.  in 
longitudinem  20,  habetur  area  pedum  quadiaticOTim 
— 'f**®’,  bividendo  aream  240,  pcrallcr- 

culorum  lautudinem  2,habctur  Jongmido  qiiafita  110. 

iKm.  Si  tapen  de^er/fa- longa:  ^cs  24,  fata:  8:  indu- 
cendus Iit  i tergo  pannus  vilior  fatitudinem  h.ibcns  pedum 

4:  quaritur  qnama  longitudo  reqmritur  ut  open  fufficiat  ? 

Primo, 


8)  i4o  f 
20 ) t6o  { 


A)  ab  (B 

B)  AB  (A 


12 

20 

2)  240  ( 120 


8 

6)  (j* 


. 
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Cap.XXIII.  El. II.  Euclidis,  laj 

PriiDo,  tluctildo  24  in  8 habeiur  area  tota  192  = 24.  x 8.  Deinde  arcam  totam 
I9ij)cr4$lancudinempanni  dividendo,  babeuir  longitudo  quxliu,  32  = ‘|\  £t 
fcniljuf  ahbi. 

Aicjiic  b^lenus  tum  Miiluplicationis  tum  Divilionk.  exercitium,  in  menfuran- 
dis  PariUelcgrammis  Redlanguiis  quantum  opus  di,  dtendimus. 


C A P.  XXIII. 

EiiclidiS  Elementum  Secundum  c^ithmetice 
demonftratur. 

EAdcm  qua  flipra  methodo ; ex  (blo  parallclt^rammi  recionguli  calculo,  to- 
tum fere  Elementum  (ecundum  Eutlidis  facile  dcmonlir.itur  Antlimciice. 
Exempli  gratu, 

I ei,  S fmt  duiS  uflte  (puta  R,  B,)  qutaum  ahtra  (B)  feiesur  m quot- 
cunque  farta  (puta  M,  N,  O,)  n^angulum  duabus  iUts  reais  cotnprebtnlum 
(RxB=RB,)  ofqmk  tfl  tis  reaongitbs  qua;  ref/a  ( R ) 6* Jt%ubs  jaBeg 

J^pttiHUs  comprehenduntrn'.  Hoc  eit,  SiB~M-{-N-^0,  clt  RB  = RM-i-RN 
-fRO.  Quod  cx  multiplicationis  calculo  patet.  Yd,  fi  ponamur  R,fl,M,N,0, 
Quales  numeris  4,10,  ^,3,2.  erit  4xio  = 4x5--|'4*J-i'4X2.  ut  cx  calculo 
item  patet. 


M N O 

r|rmTrnT5.oi 


B = M + N4’0  io  = 5-4- 3-1-2. 

R K 1_+ 

RB  = RM+"RN  + R0  4o=:io+i2  + 8 


2 e 1.  Si  reffii  fiaea  ( Z ) fecetur  utemme  ( in  A & E,  ) riSlanguU  y».;-  mt 
mr«pu  fegrmtulo  tamprehenthmiur  ( Z A Z E ) tcjuiinlut  <juathitU  lotius. 


(Zq.)  Hoc  al,  ii  Z = A + E,  cft  Zq=2ZA  + ZE. 
mem.!  2 : erit  5«j'=:jx,-I'j«2. 


Vcl  C toca  fit  f,  fcg- 


Z 

ZA 

ze| 

0 

1 

A ' 

E 

eZ  =A  +.,E  3+  * 

■Z,*  Z ' t f T 
Z<)=ZA+ZE  2j  = i5-J-io 


, c 2.  Si  reUu  {Jl')  fetetur  utemque  ( in  A,  E,)  XeUn^ftlum  tota  ^ 


+ 2x3. 


Aq  JS. 


Z = A + 
A A 


J-=J  + 2 

, , ^ 3 3 

A 'E'  a ZA=Aq+A'E  If=p+i 

4 e 2.  Si  reSta  (Z)  JecetUr  utcunque  (in  A, E:)  totius  (Zq) 

■rtMk  cft  uuathatis  Jepueutlrum  (Aq  + Es)  uui  tum  rtStmguh  fegmeuus 
f .t  ...  r.^tL  e.aux  Si  Z = A + E;  ett  Zq  = Aq 

~ j »3+»»» 


mprcScuJa,  hts  Juuft^  (*^^. ) 


Eq-j-^AE.  vel  (in  nwneri?,)C>3B}4-2.  qqfcj-f 
^ "’*E 


•y.^l.+  'a e k f ■■ 
. « . J ^ :v.- 
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124*  El. II.  Euci. iDis.  Cap.XXIII. 

f e 2.  aSV  reSiA  ( Z ) fecetm  in  Je^tmuta  ( S,  S, ) 2ti,cq:uiha  (A,  E 

vcJ  S V,  S — V, ) reSianitiium  fegmenus  totius  in.vqu.ihhus  cmipi-eL-njioNy 
( A E, ) una  cum  qmd  ato  rtB<c  inter  fnmf/a  Jcfi/onum  ( V <| ; ) A quatur  qua- 

Jrato  dhrudtiC.  ( S q. ) Hoc  cft,  Si  Z = 2 S = -A  -|-  E,  liiqiie  S + V = A,  S V 

= E,  (adeoquc  A — S=V  = S— -E.)  Erit  AE-j- Vq  = Sij.  Vcl  ( in  mi- 
mcris ) (112  = 6-1-6  = 84-4;  adeoquc  8 — 6 = 2 = 6 — 4.  Lrit  8 x .1  -f- 2 k 2 
= 6x6. 


S 

S+V  E 
A 


6 

— L+t_ 

tf-f-z  ^ — 6 — 2 
8 


S’'+V  zrA 
s — V =E 
Sq+SV 
— SV— Vq 


Sq  — Vq  = A E 
Sq  = AE  + Vq 


fi+  2=  8 
6 — 2 = 

3«  + 12 

— J»—  4 

}6~  +=J2 

38  = 32+  + 


6c2.  Shr^iiiiE)  bifariam  fecftm  \ eimir  ai/iicialicr  in  i/heS/um  reSia 
dam  ( X ; ) JitSiaugaluw  quaeitula  cum  ttdjcaa  ( 2 E + X quae  dicatur  E ) (^  //’/<> 
adjcfla  ( X ) tumf! ekrtdilnr  ( Z X ; ) finiul  cum  ^uadiato  <iimidi.e  ( E q : ) 
//tr(Aq)  emaciratacompofita:  ex  ciimtdia  adjeS/a  \ (K  + X,  quae  dicatur  A.  ) 
Hoc  cll,  (i  E + E + X = Z, &E  + X = A:  critZX  + Eq  = Aq.  Vel  (in 
numeris)  ii  3 + 3 +4  = 10,  & 3 + 4 = 7 1 eritioxq.+  3 « 3 = 7 x/. 

Z 


E 


Z = 2E  +X 
xX  X X 

+Eq +Eq 

ZX  + Eq=  Eq+2EX  + Xq  = Eq  + 2EX  + Xq  = Aq 


E + X 

la-v-O 

E + X = A 
E + X = A 

Eq  + EX  A 

+ EX  + Xq  xA 


10  = 8 + 4 
«4  « 4 

40=24+18 
+ 9 +9 


3 + 4 = 7 

1 + 4=2. 

9+12  7 

+ 12+16  x7 


40+7  = 21  + 24+18=9  + 24+18=4)) 


Sed  & hicc  cum  pratctdcniu  Cc  conjuniHim  tlllrri  jxitcil.  Si  ab  afpniato  itt  ea- 
dem reSta  ( utcunque  coutiuttata  J qtwd/oMf  jtm.atirto  tum  .cquaies  utttnyfu  iv- 
M L,  M N,  tum puuSfum  D ubrvn  : i eB angulum  L.  D N <eyiiahiim  /iijferctt- 
tta  quadrato um ) rSf arum  M H,  M L vei  M D,  t\l  N.  QiuKi  !ie  oitcn'iitur. 

AlL  = MN  dicatur  S;  MD  dicatur  V.  Uuarura  igitur  DI. , ON,  ( ubteun- 
liiielumatur  D)  altera  erit  S+ V ( iurama  duarum  S,V,  ) altera  S“  V)  dtlle- 
rvntia  duarum  S,  V|  ) ut  fchematis  mipeiltu  patet.  Idcoque 


L iVI  iM 


Digitized  by  Googlc 


125“ 


Cap.XXni.  El. II.  Euclidis. 


I,  M N 

D I)  D b 

^ S + V 

LDxDN  = < in  C = Sq“Vq  = MLq“MDq. 

{ S V3 

Ubi  nounduni  cft  S " V interpretandum  cHe  nunc  per  S — V,  nunc  per  V — S, 

firoiu  S vd  V major  fuerit,  ( hoc  dt,  prout  D vel  intra  vel  extra  punilb  L,  N, 
iieric  aflignaium, ) & proinde  S q " V q illic  erit  S q — V q,  Inc  V q — S q.  Ut 
multiplicando  patebit.  ! 


S+V  V +S 

S— V V — S 


Sq  + SV. 

— SV-Vq 


Sq  — Vq 
MLq  — U.Mq 


Vq  + VS 
— VS  — 


Mlli  — ^Nllaq. 


■ e 


7C2,  Sireffii{  Z.)ffce/w  n/m»^t(e  ( puta,  in  A,  F.: ) yaimfart  re/titr (7q) 
iiKitis  e.v  je-:»mnis  (puta  A q ) fumd fmr.ptt,  ( Z q +•  A q, ) ,f  piantur  reci  angulo 
bis  commcikuju  a Ma  ntfio  l<-gmmti>(p.  Z A)  una  cum  piaibaio  rchqui Jrgm-.uic 
(Eq.)  Hoccll,  fi  Z = A-|-E,  erit  Zq+ A q=ra.Z.  A Kq  ; Ittra  Zq  + Eq 
= a'ZE+Aq.  Et  liimliter  innumeris,  quod  experienti  ixitcbit. 

7.z=  A +E  A + E = Z 

xZ=A4-E.  aA  2 A 

Zq  = Aq  2i\E  + E q aAq  -|-  z AE  = 2 ZA 

__+_Aq jf  Aq + Eq  +Eq 

Z q + A q :=2Aq  + 2AE  + E q — zAq  + 2AE-(-Eq  = 2ZA  -(-Eq 

Z=r  A +E  A + E = Z 

xZ=:  A ^ X 2 E xiE 

Zq=  Aq-|-iAE-|~E‘I  3AE+-2Eq=iZB 

.+  Aq ^ 

Zq  + E cj  = Aq  -|-  lAE  + AE  + ^Eq  — 2ZE+Aq 

8 e 2.  ref/a  ( Z ) fec<ftm  itHunque  ( in  A,  E , ) u&angnhmi  i^mur  cornee- 
henfimi  a tela  uno  ex  fe^tru^ntis  (puu.fZ  A)  una  emn  quadrato  reliqui Jeg/nenti 

(Eq)  bXquatw  quadrato  eompojita:  a lota^  fn\edt^o  fegmento  ( Q:  Z4“A. ) Hoc 
dl,  Si  Z = A -|-  E ; erit  4ZA-f*Eq  = <^:Z-|-A;=:Zq4'iZA-|“Aq.  Et 
( eadem  ratione  ) q.  Z E A q = Qj.Z  + E-  Et  in  numeris  pariter 


Z=rA-l-E  2A-1-E  = Z + A 

X4A  X4A  2A-|-E  = Z-f-A 

4Z  A = 4Aq  + 4 A E 4Aq-|-2AE 

-|-tq  -|- E q “j-lAE-j-Eq 

4ZA-|~Eq  = 4.^q-i"+AE4-  Eq=4-Aq-|-4AE~f  Eq  = Q^Z-f-  A. 

Z = A-fE  A-|-2E=Z-|-E 

X4E xqE  A-f  2E=/>f  Fa 

4Z  Er=4AE-{-4Eq  Aq-j-^AE 

+ Aq  +Aq 4*AE-j-4Eq 

Aq  + +ZH  ~ Aq  + 4AE  + 4tq  = Aq  L^AE  H-4F.q  = (i.:?  + E. 

pc2.  Sirena  ( 'JL)  Jecetur  tum  mjegmenta  A-quaha  (S,  S, ) tum  miXqtuiUa 
(.A=rS-|-Vj  Ea  = S — Vi)  quadata  inxquaivim  legtuemorum  q K q ) (imt 
dupla  quadi  atotum  e dimidia  ^ e refla  intei  pmifla  Jefimtmiy  ( 2Sq  + 2Vq) 

0^3  Hoc 
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Hoc  eft,  SiZ  = S+S=  A + E.  & A = S + V,  E = S-V.  cruAq  + Eq  = 
2Sq-|-2  V q. 

Aa  = Q:S-|-V;=:Sq+iSV-hVti 
Eq  = Q:S— V:=rSq  — 2SV  ^-Vq 
Aq  -f“I^q  ===2Sq-|‘^'  4 

1 0 e 2.  Si  reffa  ( 2 E ) Jecetur  bifarumiy  ciquc  reSfa  ijfuxddm  ( X ) mdirectum 
ntijicuitur  ; jnaJrarnm  compcjif.r  ex  tota  ^ aajeffa  ( Q : i E -j-  X : = /.  q ) ^ 
quadratam  adjefl.e  ( X q I Jinutl  fnmptay  JfWt  dupla  qiuuhato)  um  diimdu;  (i  E ij) 
^eompofita  ex  dimidia  (y  adjefiaj  (i  Q.:  E X;~2  Aq.)  Huc  dl,  Si  lE  -f-  X=Z, 
& E -|- X = A ; erii Zq-|“^4=^^^4'4‘^^'4- 


Zq  = QyiE  + X : = 4Lq  + qEX  + Xq  Q.E  + X : = Eq+iEX-f Xq=  Aq 

4‘Xq +Xq +£q ^^3 

Zq  -i"Xq=  4Eq-f-4EX4-2Xq  diipl: zEq+ 2 EX  ^-Xq  = A q^Eq : 


Sed  & hanc  cum  przccdcnte  fic  conjundHm  ederre  licet.  Si  ab  aJJi^natOy  i»  ea~ 
dem  refla  ( utcunque  continuata  ) pmiflo  M,  fumantur  tum  utrinque  wqtudes  re- 
flui L.M,M  K,  tum  Punfium  Huohis  : duo  Jimul  quadi  ata  reflarim  LD,  D N, 
dnpiu  Juni  ditormn  fimu!  quadi  atoium  refhn  um  D M,  M N,  vei  D M,  M L.  Hoc 
ell  D L q + D N q = 2 i\l  D q + 2MNq  = 2MDq^^i^iEq.  Qiiod  lic  ollca- 
ditur.  M L=rMN  tUcatut  S.  MD  diacur  V.  Duarum  igitur  DL,  DN,  (ubicun- 
que lumamr  D ) altera  erit  S-|- V ( funima  duarum  S,  V, ) altera  S » V ( ditre- 
rentia  duarum  S,V.)  ui  IHjenmis  inlpc61ii  patet  Ideoquc 


L M N CL:S-f  V:=r  Sq+2SV-fVq 

.... ....  +Q.:S-_V^  Sq-zSV-l-Vq 

D D D D uixj-f- DNq  ^2.  V qr=:2  M Lq-f- iMDq. 


Ubi  notandum  dl  S « V interpreandum  cllc  nunc  per  S — V,  nunc  per  V — S, 
prout  S vei  V major  fiicrit,  hoc  dl,  prout  D luem  intra  vcl  extra  puncta  L,  N. 
Sed  quadraium  utrobique  taniundcm  erit,  ut  multiplicando  patet. 

S-V  V— S 

S-V  V — s _ 

Sq  — SV  ' Vq— SV 

— SV-fVq  — SV  + Sq 
Sq— 2SV  + Vq  = Vq  — 2SV>Sq 


Atque  hadenus  decem  primores  propafiuoiies  fecundi  Elcmeim  Euclidis  demon- 
liravimus  Amlimetite.  Rcliqu*  qux  fuperTumqiutuor,  Arithmetice  irem  demon- 
lirari  polHmt,  led  allumptis  in  auxilium  aliis  quam  qu*  adhuc  expoluimus  princi- 
piis GeoroetriciS,  quibus  luquc  imprxlenuarum  1'uperledendum  duxi.  Sed  & alix 
palfim  apud  Euclidem  (aliolque)  propofitioncs  occurrunt  Gcomeiricx,  quxhu- 
jiifmodi  calculo  Arithmetico  ficillime  ocmonlbuntur.  Sufiicit  amem  pridenti  no- 
liro  inllituio  fpecimen  in  paucis  cxhibuiUe. 


GAP. 
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C A P.  XXIV. 

Geodtefta  'Paralklo^rammi  ReCtanguli  j Ohllquanguli ; 
cuju/-vis.  MenfuratioTriatigtili  Re6langtdi\  Obliquan- 
guli ; cujulvis.  Menfuratw  cujuhis figuue  re&ilinea;. 
Menjurattofigitrx  regularis.  Me  n fur  at  io  circuli  y ejuf- 
que  portionum,  feilorum,  ^ fegmcntorum.  De  circuli 
quadratura,  ^ratione perimetri  ad  dtametrum.  De 
Jiguris  mistis.  De  figurarmn  metatnorphoft. 

OStendirous  ( in  Capite  22  ) mccbodum  ParalMoeranima  Rcdjj^uJa  incnfii- 
ntndi,  & inter  (c  comparandi.  '^mr^^ParalUl^aimm  Rc&an^licujujvn 
4C^ttaliS  fjl  ^uanumti  ex  tiumnm  re^ttrum  en'ca 
angtdnm  reihtm^  invicem  Juau  emtigu.  ii  latitudo  A=j 


LW- 


B 4 


ducatur  m longitudinem  £=4,  emci^it  arca  AB=:i2-  A 
deoque^n^i  gratia.  Rc(5bngulumlauim  3 pcdca^&  longum  4, 
continet  pedes  <]uaarat06  11.  Quod  etiam  liquet  tn  ParaUclo> 
erammo  ap^lito  m 12  ipacu  quadrata  divifo,  qnurum  {inguia 
latera  line  ( pura)  pedalia. 

Atlnicrroeabitur  fbrlan,  Cur  hoc  ad  Parallclogr.ammiira  HeiUngului 
gatur  ;cum  i£m  videatur  dicendum  de  Obliquai^uio.  Vuia, 
li  line*  CD,  circa  angulum  acutum,  (vel  cuam  E, 
circa  angulum  obtuliim,  \ mvteem  multiplicentur,  quarum 
altera  lic  3,  altera  4 pedes  loi^a ; emergit  numerus  12: 
ipliinique  PaftUlelugramnuim  Obliquansulum  in  totidem 
i^ta  dividitur  xqualia,  quorum  item  latera  fingula  con- 
tineam (puta)  pedem  unum;  non  mmus  quam  ii  dlctpa* 
raliclogntnimum  Rcdangulum. 

Hdpondeo;  *PeJ]e quiJemRaralUle^ammum^  etiam  Ohlt^m^tiluntym tot iiicm 
jpatia  ut^uaha  ^ fiimlia  iftvitiiy  fuot  maicat  mutm  multiphcath  Uterum  liuttruni 
• arca  ipjius  quemvis  at^uium  conjiitutorum ; eTrmnatu  Jpatiorum  latera  ejfe  aiqm- 
Ouy  ( pHta  unius  paSs Jugula  \ nen  mmus  quam  jt paraUehpramnmmfrtJfet  Re~ 
{ianpfuhtm.  iUa  ueipjpatia  tUa  jejfe  pedes  qun^atos^  aut  quidem  totidem  qua- 
dratis pedibus  aiqualia,  utut  quatuor  Tineis  pedtikbus  /n  nunentur  fm^h.  Rhombi 
nempe  limt,  nun  quadrata,  propter  oUiquiutem  angulonim,  cum  quadrata  omnia 
( ex  definiuonc  ) Antredangulx  Sedde  quadratis  minora  propter  eandem 

obbquitatcm  : quod  ipfum  evenit  in  aliis  {Mraliclugranums  omnibus  , Ove  zquila- 
te/aiint,  live  inaquilatcra,  hoc  cll,  live  lim  Rhombi  live  Rhomboidea;  minora 
nempe  limt  quam  U dlent  rci^angola,  ouamvis  lildem  lineis  terminata.  Quod  lic 
dcmonltro  Geometrice : ( quippe  cum  de  Ibio  (itu  agitur,  qui  ad  Geonieinam  pait- 
liariter  attinet,  dcmon%atio  Antlimeuca  vix  locum  habeo  ) 

Sit  parallclogramraum  Redangulum  A B,  cique  Ifcperimetruni  CHiliquangulum 
DC,  juutlattisbBlitumquc  commune,  & D G ipli  D A equale ,(  rcliquaquc 
latera  libi  oppoiitis  parallela  & xquaiio. ) Quamvis  autem 
latcixBC,  DC,  parollclogrammi  obliq^uanguli,  iint  ligilJa- 
^ tiin  XGualia  laicnbut  BE,  DA,  parauelngrammi  Kc^Un* 
guli,  ( & reliqua  rdiquu ; ) eil  tamen  ipliim  parallelogram- 
mum  Obliquangulum  DC,  mmus RcCUogulo  A B,  aequale 
quippe  Roaangulo  HB.  Producatur  enim  larus  CG  ad 
H;  entque  G H =CK  ( quia  tam  CG  quam  FH  aujua- 
niripli  BD,  oppofito  lateri  in  utroque  parallelogrommo ; &,  eadem  ratione,  HD 
j = r B, )&DG  = BC,  (fcd&  ai^li odB, C, F,  astrales  angulis  ad  D, G,  H, ) 
xquolc  ui  igitur  triangulum  D H G,  triangulo  B F C,  ( eique  congruit ; ) quorum 

prion. 


P«* 

TttlUto- 

grammi 

Reffan- 

gnTt. 
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friori  fradda^ur  commane  lamentum  B D F G,  Ht  paraUelogrammum  re^hngu. 
uin  H B ; pn  pufbsriori,  Ht  oohquaogulum  C D,  quod  tgiiur  ip(i  H B xqiule  cit, 
& propterca  qnnus  quam  K B,  qnod  erat  dcmonllranHum.  Et  limiiitcr  procederet 
^demonflratio  in  parallclugranimo  quovis  obliquungulq, 

Patet  igttur  12  Rhombos  Paralictogramrni  propoliu  Obliqaangt^li  DC,  minores 
efle  totidem  Quadratis  Redlangoli^  A B,  unit  um  hxc  quam  illi  qiuicrius  lineis 
podalibutf^fcrmmentur.  ^ 

Si  quaeracxir  infuper.  Qiiid  iiniJcdutquD  nunus  mt^niras  cjtprirdcrc  liceat  per 
Rhomte  zqucliL-  Quadrata  ? Relpondco,  Magnitiujinci  explic^idas  dic  per  men- 


iiiras  cerros^  ( Iccuacaim  de  imgnthidiDc  nonconltiDit, ) idcoqin:  per  C^uadraia 
poLius  quaoi  per  Rhombos. . Cum  cniin  Qua JniTonim'»  cranium  an^I)  nCl\  iint, 
adcbquc  invicem  zqiudcs,  date  illic  latere  de  magqnudinc  conihbit;  Kbotnboruni 
autem  anguli  cura4>oiliot  majus  4nmulvc  obliqui  cH^  dato  la|erc  non  tanien'de 
in.ignnuuipe  conlbbu,  qux  xuiidem  major  minorveem,  piour  ubliqBitas  minor 
mujorve  hjcrit.  Non  igiuir  Rhombis  Icd  Quadraus  pouus  dcwrmitundx  fuiit  fi- 
gurarum magnitudines. 

Addo  tamen,  U non  de  Rhombis  utcunque  fiimptn,  fed  de  Rhombis  in  cefto 
quovis  obliquuuonU  angulo,  agatur;  non  munis  ceru  cR  Rhombi  menTura  uuam 
^ladrati.  Verbi  gratu,  in  oblorrgo  CD  obliquangulo  non  minus  certum  <5^  tojt 
pSlalcs  Rhombos,  m coJcm,'cum  iplb  oblongo,  mcImauMis  angulo,  comiocrj^ 
quot  ui  oblongo  Rcctingu^  AB  .continentur  ^ladrata  n^alia;  ^proptv  latera 
utrobique  lisillatun  zqualia. ) £t  quidem  propolitiones  uU  omnes  qux  fupcrius 
(ex  Eiididc)  dcraonltraiuiir  de  Qiiadratis  de  Redlangulis,  non  minusWalcoi  de 
Rhombis  & Rhomboidibus  in  eodem  uuocanque  mcluu^onis  angulo.  Quod  qui- 
dem notare  magno  dic  poteft  ufui  'Geometris. 

Patet  autem,  ex  jam  di<^^  methodus  menfurandi  Pa- 
lallclogramma  Obhquangub'  Noii  quidem  ex  du^lu  DB 
iu  BQ  fodDB  inBF  vel  inDH.  Cum  enim,  «t  modo 
demonllratum  cR,  Parallelogrammura  Obiiquangulum  Q>, 
aequale  Iit  Rc6bogulo  HB;  eadem  erit  utrmRjue  area  leu 
magnitudo.  At  ex  du£hi  0 B in  B F,  vel  in  DH,  habetur 
aret  ro^hnguli  HB  ( per  ea  qux  di^  funf  Cap.  XXII. ) 
ergo  & Obliquanguh  CD. 

PsraUc  Hoc  efl,  Si  in  Tmailch^ammo  ^uoliicr,  {Jive  Jive  Okh^umt^uh^ 

kp  ammi  a latet  e furois  nd  opfx^ilum  ducatur  perpettittculatts,  eatfue  m ect  um  uirttmvis 
(Mtafru  mulu^KetWy  ptpdihn  TmaUelogrtuttmi  area. 

CeoiaJIa.  Atque  hujiis  quidcni  opaauoms  ratio,  prxterquaui  quod  jam  fuerit  demon- 
ilrata»  hinc  iacis  mteUigi  potcR,  it  advertamus,  quod,  li  m paraUelogrammo  quo- 
vis ( puta  Q B ) unum  alimuxi  ex  laseribus  pro  longitudine  habeatur  ( puta  DB,) 
cjtildcra  latitudo  ^dbinanda  erit  non  ex  Irnea  utainque  tranlveriim  du^  (ita 
emm  latitudo  dlrt  pUnc  incerta,  & modo  major  nxxio  minor  dicenda,  prout  il- 
lius uaaivecla:  lioea;  ad  arbiiriuin  iumptx  nnnor  majorve  fucm  obliquitas)  Ibd 
, ex  Unca  dire^U;  live  perppodiculanur  tranicunte ; pua  non  ex  Unca  inclinata 
DG  Vel  BC,  kd  BF  vel  DH:  Et  quidem  Ii  fiipponacur  aifrrculus,  m illa 
formOc  conlUiutits,  longiiudincro  habere  DB  quanumcunqUe,  ejus  latitudo  non 
xRimanda em  (ncquiikm  ufu  communi)  quanta cR  DG^  fed  quanta  eR  BF, 
ahave  ejvRsodi  redh  perpendicuiarucr  ducta.  Quz  quidem  ut  tranleunaum 
omnium  eft  brevinima,  ua  fbla  cenacR;  cum  quz  <d>lH}uc  tianinim,  pro  va- 
uua  obliquitacc,  variam  etiam  longttiidtmm 

Atque  hxc  de  magnitudine  parallclograoimi  dixiOcluBiciat  Nempe,  fi  TaraUel»- 
rratmfjuM  (orffparare  libfaT  {non  prxcije  ad atttmyfed)pd  ^fudranguitm  w^i- 
latefwn,  {JitxQuadratumjitmt^frar  jkbMnm,')'^mdcxpofUu  TataMeU^amfm  fU 
^ ejl, pariter  tnchntUttm\  dtteetuia  Jimt  hn/ketft  dm  latca  a ad  eundem 
quemlibet  astulum  conjUtuta : Si  varo  TaralUh^atmnum^  utcunque  inclmafum, 
ad  {blum  ^l^udratum  comparare  placeat ; ducendum  eji  latus  qmereis  rn  refiam  ab 
eo  lotae  ad  latus  opp<i/itmH  perpendtctdariter  duf/am.  Qui  quidem  duo  re<^tarum 
invicon  duSus,  in  paralklogrommo  Redanguio,  (omundem  valent;  m Obliquan- 
gulo,  nou  item. 

oMtem  de  MuUt^lintme  jam  dtlla  fuut,  ir  de  ^Dtvtfione  ( mmatis  mu- 
tanm ) mtedt^eudi  fuut.  Qinppc  quod  Alultipltcatme  riw|0ir//tfr,  id  7>ivipoue 

dij/ohitur. 
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tfijlMtur.  Ut  Igitur  cx  Aitis  longitudine  St  latitudine,  (live  in  ParaDclogradi- 
mo  redlangulo,  (ito  obliquangulo, ) habetur  arca  multiplicando  ; (ic  cx  data  area 
cum  longitudine,  habetur  lautudo ; vel  ex  data  arca  arum  laniudiiie,  habaur  lon- 
gitudo, utvidendo.  Atque  de  Paiallelograimnu  luiltcnm: 

Cum  autem  Cfodadiam  |:im  (im  aggrdlus,  hoc  dl:,  metiruracioncm  Planorum ; 
operx  pretium  erit  cuam  alia  breviter  attexere  quz  eo  (pdhnt,  ut  tutura  illud 
plana  ineufurandi,  negotium,  falton  prout  pn-lentis  inltiimi  tatio  pcdlulat,  ab- 
(blvam.  Illud  vero,  quantum  iupcrell,  raenluratione  TtfpngiJi  fere  totum  per- 
licitur. 

Eli  autem  Triaupilum  ( imcilige  J^trum  planm  mina  rctHis  /eryihulnm  ) 
vcl  ScHangaliim,  ctym  alter  albulus  ejl  reSha  ( nara  plures  die  reilli  non  pol- 
fiim ; ) vel  Ohlijtun^ul^m,  cujus  omnes  an^uH  Jknt  Mijus ; Hoc  autem,  vcl  * 
Obtufemetthun,  cnjus  unus  ahjsus  an^uhts  ( qnippc  pliircs  non  poliunt)  t^rit/ur 
eJl ; vcl  Aeutm^ubm,  cujus  angtiB  omnes  Junt  acui. 

Aggrediar  .puiio,  Triahguhun  Reifaogulum.  Eli  autem  amne  Trian~u/um  TrUaiub 
Jleffanoulttsn,  VaraUehptsmni  ReBanuult  AmieUum.  Si  erant  Patalldogr-miraum 


«4 

. 1 


KfMlaiigulum  tpiodvu  ( puu  AD)  diagonali  Imea  ( CB  ) goH- 

-/T- *v\  j4i  «n  ev  . I I.V.  / A D ^ 1^  \ 


ftcctur,  dividitur  illud  m duo  uiangula  (ABC,"  UCD,) 
ut  paut;  ipiocuin  utruraque  eU  Ke^lanj^um,  (propter 
angulos  ad  A D redlus;!  Icd  & mviccra  aequalia, 

( propter  angulos  icquales  rcuos  ad  A & B,  & latera  re- 
(peilive  xqualla ; )'  6t  protcrea  uirumlibet  parallelogram- 
mi  dimidium.  Et  contra.  It /Triangulum  Redtan^um 

?|uodlibet^( pua  ABC)  duplicetur,  ita  nempe  ut  latera 
ccundi  *rc^  angulum  redlum  liat  homologis  lateribus  prioris  parallcln,  & latus 
reliquum  utrique  triangulo  commune.  Net  rcdhu^lnm  paralldograramum.  St 
enim  liimauir latus CD  xquale & paralldura  lateri  AB,  & fimiliter  BD  lateri 
AC,  ( qux  proptcrca  convenient  m angulo  r^lo  ad  D, ) habebitur  triangulum 
pxpofito  limile  & zquale,  complens  parallelogranimum  redlanguluin. 

His  pofitis;  cura  ex  jam  didus  innotelcat  area  parallelMtammi.A  D,  innotelcca 
etiam  area  trianguli  ABC,  quod  nempe  illius  dt  dmiidiuni.  Eli  autem  area 
parallclogrammi  A D,  quantitas  ptodudla  ex  dudhi  lateris  A B in  AC,  puta  AC 
» A B ; Meoque  area  tnanguli  ( qiiippe  illius  femillis ) J A C « A B.  Vel,  li  al- 
titudo AC  dicatur  A,  & balisAB  dicatur  B,  eritaiea  Parallclogrammi  A B,  arca 
Trianguli  ) A B.  Idcoque 

/n  Triangula  Seffangssla,  ft  laterum  etrea  angulum  reffmn,  Ju- 
Catur  alterum  in  alterna  tUmieHum,  emer^  area  Trianguli.  Quippe 
dimidium  arez  parallclogrammi.  Atque  hinc  quidem  ex  e/atis  tri- 
an^i  reSangtui  iatenbus  circa  anamm  rellum  conjhtuts  ( qua- 


A 

B 


i)AB. 

rum  aherum  Ballii,  alterum  Altuuninem  exhibet,)  tmtltifBtemJo  c^ns^ettur  eju/'- 
dem  area.  ,■-.!•  - • 

Contra  vero ; Ex  canitis  ifTea  (y  taSerum  ecrum  una,  innetefeit  A)  A B (B  • 

aherum,  thuideneb.  Nempe,  li  duplum  are*  (AB)  per  altitudi- 
nem dividatur,  habetur  Balis ; Cn  per  baCn,  habetur  altitudo.  B)  A B (A 
Puta  A)  AB  (B.  B)  AB  (A.  Atque  de  Triangulo  Redlangulo 
. hadlcnus.  • 

TrianguBObliquanguli  ( live  Acutangulum  (it,  fivc  Obtu&ngulum , ) c^vlao  TriaagaU 
- ^ Trianguli  Rcdtanguli  calculo  dependet  Demiila  enim  ab  angulo  quovis  in  la-  OtU- 
tus  oppolitum  perpendiculari  cmeraunt  duo  Triangula  Reitangula  ; ex  qnorum  7»*4£** 
calc&  cognofcittir  area  Tr(anguli  expolin.  Exempli 
gnuia.  In  triangulo  B AC,  ab  angulo  C demilla  perpen- 
dichlariCA,  ( undeliuniad  A anguli  uirinque  rotti  ) 

■ emergum  trianguht,MClanguIa  C A B,  C A A.  St  igitur 
C A duanir  A,  A B dicatur  b,  A A dteatur  A,  & B A dica- 
tur B=b-t-A:  crit  ( mododcmonllrata  )( Ab  arca 

■ trianguli  CAB,  }AA  arva  ttitngiili  CAA,  ideoque 
JAb-)-,'AA=}AB  arcatoiiusCBA=C  AB+CAA. 

Hoedt, 

St  tuarsffsli  cu/uji/is  ytistludo  ( Ijne  ^fenshcularis  a vertice  ai  bajin  ) ducatm 
m JlmiJfem  B^is,  ( W Bafis  m jemijem  altitudinis, ) emergit  area  tnanguli. 

R b-l-A 
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b + ^r 
fA 


:B 

{A 


■j  A b-|-  j A0  — A B 


Notandum  autem  eft^  yWr»m«!f«AO^/i»/i*5f«/i>,y7  «i  atimis  ncu/atm  an- 
gularum  Jmuttatar  pcj^mficularis  ( ut  nempe  aiwulus  ille  acutus,  puoB,  habea- 
tur pro  veruce  tfian^li,  & lattrum  breriorum  alterum,  CS,  pro  baic,)  »<npn- 
dicularisilU  ( pua  BE)  cadet  extra  cx^ttum  Iriangumn  iu  ia/in  produitam-., 
(quod  Geomeuice,  ftopus  Iit,  6cile  dl ' probam : ) mvariata  tamen  praaxtlera» 
r«ulz  veritate  ; quxquidemhic  SubduiliOnc  ctdbgiturj  Cem  m prttcedcmc  ex- 
emplo Additione.  Qpod  lic  oftenditur. 


culari 

Trianauli  — - - , , . - , y .... 

femiflem  bafisfuz  ; Horum  itaqne  triangulorum  dinerentia,  quod  cft  iplum  trian- 
irulum  BCdexpofitum,  eft  JEflaBE-:- JECxBE  , quod  lantundera  dt  atque 
SES  — 5EC  (hoedljc^)  inBE.  (NamEfl — gC  = C^,  ideoque  JE^ — 


E«- 


iEC  = iC^,  ycl 
femifli  altitudinis  in  balln  dudie. 


-EC  CS 

=:  — . ) Itdquc  & hoc  pailo  emerget  area  xqualia 


{Ed— ■EC  = 5C(J 
xBE 


" .jEiSxBE— {EC«BE  = iC/S«BE 

Sed  & idem  aliter  ollendmu’ i ( Atque  eadem  opera,  non  modo  Triangulum  te- 
dlanguluro,  quod  modo  diAum  dt,  led  & Tnaneutum  jmdvts  reSilineum  ejfe 
Vaiatkl<^rammi  dimidium. ) Si  Triangulum  cxmiutum  fiCd  ( live  Reilanguium, 
five  acinaugulum,  live  obtufangulum ) 1'upcr  baii  Bd  conlbtutiim  ( lu  nempe  ut 
perpendicularis  i vertice  cadat  mtra  Triangulum)  iidcribatut  Ihirallelogrammo 
Redangulo  fuper  eidem  bal^  eandem  item  altitudmem  habenti  cum  iplo  trian- 
gulo, nempe  DA  Curo  enim  triangula  redlangula  C A B,  C A lint  ligiUatim  z- 
qualu  lumllibus  parallclogrammonim  A D,  A f ; eiit  & i^regatum  illorum,  hoc 
dt.  Triangulum BCd,  lemiHi  totius  Dd  paralldogrammi  (ex  duobus  AD,A1', 
b aggregati  )zqBaIc. 

Sin  extra  triangiiluin  cadat  perpcndicukris  ( quod  in  triangulo'  Obtulangulo 
heri  polle  diximtis  ) illud  idem  oltenditur  hoc  paAo.  Completo  parallelogrammo 
BCSy  ( ductis  nempe  B 7,4 y,  lateribus  trianguli  BC,flC,  parallelis ) erunt  duo 
• triangula  B C S,  d y B,  invicem  limilu  &*qualia,  & propterea  uttUmvis,  paralJclo- 
graranii  lemilfis : Atjiacailelograinninm  iBud  aequatur  rcAangulo  , altitudine  B E 
vdyi,  & bafi  Cd  vd  By, eomprchenfo(ut  fupraoltenlumdt,)ergo Triangulum 
ejuldcmicmilli  xquacur:  nempe  lemilTi  quamitatu  faAz  ex  duAti  balis  Cft  in  alti- 
' ludincm  B ^ vel  ipianduti  tadtac  ex  duAu  femiiris  balis  m totam  altitudinem,  vA 
lenullis  altitudinis  io  totam  bilin ; quz  omnia  tamundem  valent ; quippe 

Wa,,rv/!^~  = !CAxBE  = CS,}BE. 

£»)kfv»f-  Igitur  umverfim  meihodus  meDfurandi  Trtatigttlum  ( five  Rc^bn- 

gulum  ObiiiiangLilun)  five  Acuuiigulum.  ) a^tw/u  wJim  anguh  de^ 

mtjfa  m latus  o^fitmn  (produftum,  li  opiii,  ) fertcn^cMoti ; iaitf»  rcBarum 
( Icil.  ^tptrndtcuiaru^  & di^i  lateris,  ) Ji  ah.ra  m ah<rr)iu  JemiJ/infi  dicatur,  pf  odi- 
bit  area  Ttlarrg^-  Gsntra  vero  ; ^ arca  duplum pn em^mreffarton  dteram 
dhidutttr,  bubciur  refi^ua:  piiu  fl  pcrbaHnylub^tur^pcadicuUus  fivealuoido; 
Menfr’  ii  per  aititudincm,  habetur  bafis.  Atque  dc  Triangulis  incniliraudis  hactenus. 
rauop’  Expolita  jam  mcihodo  mtufurandi  quddvis  live  Paralidcgrammum  five  Trian- 
guliun  ; cadem  opcia  & Hguras  ali.Ts  rcttilincas  qiulcunque  mcafurare  docuimus  : 
jaltan  ii  iUud  jFkpram  auof/^  rcfhlhtcam  ncl  in  Tmrffickffamma  di' 

lUliiuu.  ^ijdicmiu  Triatigtds-.  £x 'quorum  igitur  calculo,  prupofita:  figursc 

calculus  ihum  innotciac.  Exonpli 
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Exempli  gratia.  Figurarum  appofttanim  altera  in  tria  Quadr  ita  & onmn  Tri- 
angitliim  dividitur;  Altera,  m quatuor  Triangula.  Qiix  li  icorlim  incnturen- 
xur  ; illorum  a^regatum  priori,  norura  poftcriori  Heura:  aequatur.  Atque  eodem 
prorlus  modo  nciendum  erit  in  figuris  qtiibuiVisimuunguli^  prxfcrtim  irr^ula- 


ti  . A 

T> 

ribus ; refbluta  fciliccc  Hguta  multangula  in  tot  parallclogramma  vel  triangula 
^uot  figurae  ratio  poftulat,  & pepm  Calculo  magis  videbitur  expedire ; quod  cu- 
jufqae  prudentix  pcrimttcttdum  erit. 

Si  veso  figura  meufuranda,  quotcunquederaum  habuerit  Litera,  Regularis  iit ; 
2ioceR,  qua:  tum  omnia  Ut^ra  itraicem  a:quahay  tum  omnes  an^u/os  item  tcjrw- 
ies  haheat : calculus  fk  coniniodc  potent  loffaui.  Invento  re?;uJatis  centro^ 
(quod  & arcuit  live  mftripu  live  tircumlcripci  ceninim  ell,  ui  cx  principiis  Geome-  • 
uicis  liiKiet,  & Cngulis  latenbii^  xqualiterdilbns;)  re^a  a centro  m iatus  qiuniw 
per^tuncnl.trisjji  in  Jetnip<n  imetrum  muUi^KetuY^  jipu  te  regularis  aream  exh/k'bit, 
bNcmpii  gratia.  Sti  Sexangulum  rt^uiare  ( puu  .ccpiilaicnun  & xqui.tngulum) 
circulo  infcripcum  A centro  C ad  latus  quod vts  D£  agatur  perpcndicuuns  C B ; 
hxc  dudb  in  fcmiUcm  perimetn  fexanguli,  vel  hujus  kmiUU  in  pcrunctium,  cx> 
hiba  totiusarcag).  Nam,  diktiscninbusCD, CE,  formatur  irianguliuu  CD£, 
cuuisareacUCBxjDE,  veljCBxDH,  (ut ex 
calculo  trianguli  flipnius  tradito  liquet.  ) Item, 
dikfis  mliipcr  ab  eonem^centro  C ad  i'£ltquos 
iexanguii  angulos  totidem  rc6hs,  conflituentor 
tot  triangula  quot  luot  figurx  latent,  ergnequeea 
iinguU  triangulo CDExqualia  per  4dc8e.  i. 

^opter  tum  acqiiaks  rci^a  ccoq(^ 

Inm  radii  c1ra£ambi^n^  tumaeqn^  ucm  re- 
das in  ambitu  figunt,  ut  qme  fuppomeur  xquila- 
tcra : ) toties  itaque  repetenda  erit  pnecmens 
aoenliiratio,  uuoc iunt  figurc latera,  quia  tot  e- 
Tun:  trianguu  invicem  sequalia;  puta  COE  = 

C£F,&c.  figuram  integram  complenda.  Hoc 
f cft,  « «ipofiia  figura  fej;anguUri,  arca  trianguli  CDE  fcxks  repetio , eriiibet 
todus  arcam,  puta  tfCBx^DE^lyCBxtfDE, 
vd  C B X 3 DE;  dndo  nempe  | C B fonille  perpen- 
'3iculi,tn  ^imemun  tfUE;  vel  peroendicuUii 
CBiafeniil^  perimetri  3 DE.  Atque  wliiterfii> 
deadmn  erit  io  tilia  quavis  Hgdra  legujarl  five  plu- 
mm  (ive  pauciorhn^dHerum. . 

. amem  dc  ^ura  ?bgulari  ra^Ulinea  di- 

dum  cft,  idem  dc  de  circulo  dicendum  ca  Eli  enim 
^ mulus Unarum  o;nmMm  tHfpme  regu- 
t 1^1 ; omnes  enim  iicentfo' ad  ditumlerentiam  li- 
nee tahrruDicunquc  dudx^xquafeslunr,  & xquales 
ad  icumfcienuam  conllituunt  angulos.  OnmeJ-‘ ' 
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fw  quofbtra  bahmt  eo  piofnus  ad  ch  culum  accedunt  \ 

(ut,  m appoiico  ichcmate,  CX^logonum  magis  cjuaiu  Tetragonum;  & pariter  m 
aliis. ) CLuod  li  figura  rcgtilam  lupponauir  laieriim  minvto  iniiaitorum,  cuculus 
' erit.  Tertnde  enim  ejijive  Teripbciiamciicuhmtka  lineacwvacoujiare  dicamus, 
Jeve  re&is  numero  mjiHitis. 

St  itaque  circulum  confideremus  tanquam  figuram  planam  maxime  regula- 
rem, laterum  nunKro  infinitorum;  omneique  angulos,  linea  k centro  ad  pcri> 
pheriam  du6b  laetos,  utnnque  xqualesconitiiui, 
idcoque  rollos,  ( ut  nos  alibi,  i.bi  yiu^uium  Con- 
latus ^ SemuncuU  tractamus  oiloqdimi-s , ) 
rot^tamque  * ctntro  duclam  perimetro  pcr|>endicu- 
lartm  : ^lani/tas  ptoduta Jhe  ex  autn  radn  m 
JemiunumfcrentiaWyJiveJcinua/iu  lu  chiumje- 
rentiaiHy  ertl  area  ureuh.  Puta  jCDxDtP  Uj 
velCDxJDEKU. 

0»gniu  autem  mcihodo  mcnfurvidi  circulum 
integrum,  uinoielcit  etiam  methodus  mcnluraiidi 
portionem  circuli  ( arca &rciita  una  plunbulVc 
comprchenfani. ) Nempe,  ut  $ CD  in  tuuun 
pcrmieinira DE KDdac arcam  tomis  arculi;  lic 
eadem  ;CD  in  DE,  perimetri  leXiaman,  liat  arcam  lextantis circuli ; puta  Scito- 
thDCE;  endemque  ICD  inDF,  perimetri  irientcni,  exhibet  arcam  iricmis  cir- 
Liili,  puta  k^oris  DCF.  Et  linuliier  de  Sedonhus  aliis,  qui  arcu  quovis  & re- 
ctis duabus  in  centro  C cocunubus  terminamur,  judicanduio  criL 

Sm  nxuiurandum  eilct  Ic^cntuni  DEB,  arcu  pE  retlbque  DBK  compre- 
hi.nUmi.  Oignita  incnCura  SeitonsDCE,  fi  indc  autcraturma inanguli  DEC, 
quod  rJbt  clt  arca  (egmenu  minoris  DEB.  Atqu^  hoc  qindcni  E^jiycntum  mi- 
nus, li  ex  imegro  circulo  auferatur,  rehnquet  majoris  fegiiKnu  arum  EFDB. 

inique,  Si  alia  quacunque  circuli  portio  ar^  & rc^is  utcunque  politis  con- 
tenta, nieniuranda  proponatur  : id  fiet,  Sec^lori^  firper  araim  ilium  conllituto, 
addendo  vd  auferendo  triangulum  unum  aut  plura,  prout  res  poUubvcrit.  Puta 
fi  quod  rcitis  ED,  DC,  CF,  & arcu  FE  continetur,  nienfurandum  Iit;  Sectori 
ECF,  addendum  cm  triangulum  EDC.  £t  limiliur  alibi- 
Quod  autem  dc  circuli  menllira  jam  dicitur,  aut  fegmuuorum,  non  ita  imel- 
d!'Jvra  2cli  |am  din  quotam  circvli  quadraturam  hic  domini.  Utut  emm 

ra  ura.  jvidihcmatice  verum  fit,  Arcam  Circuli  paraiiclogrammo  quod  fcmidiametro  & fe- 
micircumtercniia  continetur  arqualcm  die,  ( quod  ab  Archtmode  demoiiltratis  con- 
venit ; ) Ratio  amen  Radu  aa  Paiaictrum  circuli,  iia  ut  uno  cognito  alieriun 
innotcleat,  nondum  r^rta  eft  niimcris  oc^icahilis,  nc  quidem  irrationalibitS| 

( fbrtalie  occ  repenenda,  dc  qoo  alibi  ^ nobis  fufius  didum  elt,  in  nofha  /hith- 
metica  Infinitoi  um  !)  neque  etiam  Geometrice  Rqjuia  & Circino  exhibenda.  Qiiod 
cum  fc  mvenille  putaverint,  poft  d\id%y  JoJepbus  Scabiety  Severinus  /jmgomon- 
rtmetn  & nupcfrimc  Tbomas  HohbeSy  immpnaks  iibi  indc  linguli  laudes  deberi 

drettUrti  Idmniamcs,  mire  hallucinati  tunL  autem  vulgo  rec^u  cft  proportio  fcu 

sJiiia-  ratio,  perimetri  circularis  ad  fuam  diametrum,  qttzque  ^ vera  non  multum  abef^ 
tram.  cft  tripla  fejuiftptima.  five  ut  21  ad  /,  adt  i ^ aa  i ; quod  'ab  Archuuede  jam 
oirtn  d.monllratuin  elfcj  (nchipc  minorem  cne  'quam  3 f,  majorem  vero  quam 
3 ^ Eltque  hzc  rauo  latis  acchrau  quai^vtiJganbus  nieofurauonibus  applicetur. 

Siquis  au tm  accuratiorem  qtucrat,  poterit  iU#tt  Ludovicovan  Odeny  fV&hwdo 
SufUtOy  alii(quc  qui  run  illam  ua^runt,  petere;  vel,  E malit,  f'uo  calculo  in- 
veftigaie,  ut  proportionem  habeat  quaniLbet  accuratam,  ^modo  non  Mathematice 
exaebm.  Sed  de  circulo  ejufquc  portionibus  haflenus. 

Menfu-  Siquando  fijwra  mcnrurantla^orrat  mixta,  fiw  variis  lineis  orcularibus,  vel 
raU9p-  etiam  circularrous  iimul  & re^is,  terminata;  invdtigabuiir^ipfius  area,  eandem 
Mt-  in  figuras  Empliciores  dividendo,  &,  per  partes  menftirando.  Ut,  in  fchemate  ap- 
polito;  ut  habeatur  area  tigurx  c.xtcrioru^  arcae  quadrati,  addtuid*  funt  quaiuor  , 
faniorculorum  atez;  Figura:  iicm  inieporis  arca,  totidan  Icimcirculis  cx  arca 
quadrati  fubduilts  mvefbgamr.  ' -T* 
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^^onaunquam  vero  fola  fibrarum  Metamorphoii  res  erit  fellitanda.  l^t>  Ii  ^ fit"' 
menfliranda  (icHgura  TeHcoiaes  ( hnea  {emicircubri  concava  BCD, 
bus  quadrantalibus  convexis,  AB,  AD,  terminata,)  xqiubitur  illius  arca  vel  arex 
auadrati  ABCD,  vel  Parallclograiumi  BDEF.  Tantundem  enim  live  Qita-  ' 
arato  {ive  Parallelogrammo  ex  una  parte  accedit,  quantum  ex  altera  parte  au* 
fertur. 

Et  firailiter,  Lunuli  AEDF  qux  arcu  qua- 
drantali A E D majoris,  & fcmicirculari  A F D 
minoris  circuli  continetur,  zquatur  trbngulo, 

A D C quadranti  inferipto.  Ut  ex  Hippocratis 
Chii  qm<hratura  IjunuLe  notum  ell : & appo- 
fito  (dicnutc  exhibetur.  Nam  propter  A B q rs 
( ADq-f;Dliq=)  iADq,  ^eoque  Icmicir- 
culimi  majorem  minoris  duplum ; erit  A D F (e- 
micircnlus  squalis  quadranti  ACDE;  dempto- 

que  communi  Tegmento  A DE,  rcftdualunub  AEDF  rcliduo  triangulo  ADC 
xqunlis. 

£t  fimiliter  alias  non  raro  faciendum  erit  Quod  breviter  infinualic  TuBkbt. 

Atque  hoc  quidem  omnino  utile  cfl  in  figuris  maxime  irregularibus,  quorum  am- 
bitus neque  redis  neque  circularibus  lineis  terminatur.  Si^cit  quippe  pradico 
Georactrx,  fi  quam  heri  potcfl  proxime,  hic  addendo,  illic  tantundem  detrahendo, 
ad  huic  xqualem  icdilineam  reducat  Quod  quo  Hat,  confilium  m arena  capiendum. 

Atque  nadenus  quidem  univerix  prope  planorum  Geodxfjx  fundamenta  brevi- 
ter tradidi  Quo,  tum  Multiplicationis  tum  Divifionis  exercitium  ofienderem ; 
tum  Arithmetices  in  Geometricis  utilitatem,  & utriulque  limul  Iciemix  afHnia- 
tem  patefacerem. 


GAP.  XXV. 

Numerorum  invicem  comparatio.  .Aliarum  item  quantitatum:  fed  nonnifi 
invicem  homopenearum.  Comparantur  tum  quoad  Defferentiam,  tum 
quoad  I{ationem,  Harum  comparationum  ab  invicem  d^crimen.  Dif- 
ferentia (ubduUione  irtvefiipatur : Jl^io,  Uivifione-,  fed  ea  tantum  qwt 
' ejl  quantitatum  homopenearum.  §Mntitatum  ad  beteropeneat  jfpptiea- 
tio,  quatenus  ad  Divifiotum  referenda  ft.  I(atieaei  omnes  invicem  homo- 
jfmeu : non  item  omnes  Differentia,  Hjitio  an  ad  quantitatem,  an  potias 
ad  §uolitatem  pertineat.  IIiiAoiTOf,  quid.  Progreffio  Aritbmettea  & 

. Cetmeirica;  Contiima,  (d  DifjunHa,  Proportionaliam  notatio.  Pro- 
'e  portio  Harmonica. 

TRadidunus,  in.Pixcedentibui,  ccicbres  illas  Arichmcticx  Pra^licx  liv;  Spe- 
cies, live  potilis  Partes;  MsbUoaetn,  SsAduStmem,  Msdt^tcatknem,  & 
Dnjfmem : quibus,  ut  lolbumcnt^  qux  deinceps  indentui  liini  peragenda. 

R j Hinc 
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tfvmere^  Hinc  autan  oritur  duplex  Kutnerorum  ( vcl  etiam  aliarum  quaruiulilKt  quan- 
rum  in-  tiiatum  liomogcncaruni ) invicem  comparatio.  Altera  Iccundum  Drfjhentiamy 
itctm  alicra  Iccundum  Rationem  live  Tropo)  tionem.  lila  Additioms  & Subduilionis, 
compara-  Multiplicationis  & Divi/iunis  naturx  iiuximc  tft  allinis. 

‘diarum  0^®  autcm  lias  numerorum  invicem  comparmioncs  rcilais  inftiiuamus,  Icien- 
ittm  duxn  cH  Primo;  tum  qux  nos  do  Numciuiuin  inviccin  comparatione  ]am  iumus 
quanti-  ttadiiuri,  tum  qux  Euclides  per  totum  librum  (juincum  de  xMagmtudmum  ad  in- 
tatum.  vicem  ratione  tradit;  n6ii  Numeris  iblum  nui  Magniiudmibiis  competuur,  icd  & 
alus  quibuivis  quamitatibus.  Quicquid  Icilicct  vei  ps.r  ic  vei  per  accidens  quan- 
titatis aut  menlurationis  capax  dt,  catenus  etiam  an  alia  libi  homo5>.nea  compa- 
rari potcU,  tum  quoad  differentiam,  lum  quoad  rationem ; quippi.  qiubus  xqualc 
die  potdl  aut  mxx]ualc. 

Stdttm-  Sciendum  Iccundo ; res  invicem  comparandas  clle  fecundum  commune  quiddam 
tnn/ i:o-  quod  utnfquc  conuxivandis  indt,  aut  quKkm  indic  liipponiiur,  non  amem  juxta 
fno'L'ne^.  quod  iLlis  vcl  altcns  vel  uinJquc  dl  alienum.  Et  propicrta  quanti- 

utts  non  nili  itor/u^ewas  comparandas  eile,  t:  quidem  prout  liini  homoguic-jc. 
Sic  Irneas  lineis  comparamus,  £c  fupcrhcies  lupcrlicicbus,  corpora  iicai  cort^ribu^ 
ik  numeros  numeris,  ponucraque  ponderibus,  aliafquc  quantitates  non  nili  quan- 
titatibus fibi  homogeneis.  Siquis  autem  contrarium  fecerit,  puta  datx  linex  ad 
datam  liipcriickm,  vel  temporis  ad  lineam,  &c.  rationem  live  proportionem  in- 
quirens, vd  etiam  unius  liiper  alterum  cxcdlum : idem  hoc  erit  adi  quxftvcric 
quot  iiiiex  conitituanc  lupcrHciem,  vel  quanuun  temporis  xquetur  linea:,  Uve 
quot  lentitudines  cHiciant  latituiiinem ; qiKxi  non  minus  abfurdum  cHec  quam  fi 
quxraiur ; quot  Colores  conlHtuant  Sonum,  & quot  Soni  coniticuant  Gravitatem, 
nue  ipium  tamen  Icilciian  videmur  nonnulli  de  rebus  hujufniodi  parum  iatdli- 
gunu'  philolbphantcs,  dum  lineas  ex  punclis  conllarc  lomniant,  ik  ex  lineis  fu- 
perliaes : Ndeientes  inierim  ic  idem  agere  atque  fi  numeras  omnes  ex  ciphriii, 
live  nulliutibtfS,  componi  aihniurenc:  quippe  pundum  mhil  habet  longitudinis, 
nec  latinidinis  linea. 

Dm  quo-  Sciendum  porro,  Res  homogencas,  & comjmrationis  invicem  capaces,  compa- 
ran^Jm' polle  ( jii.vta  illam  qua  lioiTH>gcnex  llinc  menfuram  ) dupliciter.  Vel  cmm 
limplieiicr  de  Diifcrencia  live  cx^lii  quaeritur ; icilicct,  Num  mier  ih  diHeranc 
aJ Ratio-  & C^iantum  diHcnmc;  An  & Qiuuto  alterum  altero  ma;us  eit  aut  minus : Vd  dc 
«tm.  Kationb;  pQta  quotuplum  vel  qtuiitupluni  fit  hoc  illius;  num  hoc  illud  conti- 
neat leind,  bis,  ter,  ou:.  aut  femd  curo  femille,  bis  cum  trieme,  &c.  Ucrovis  mo- 
do comparatorum,  alterum  Antecedens  dici  Iblet,  alterum  Conjiauens : quorum 
quidem  ilJud  Rdatum  efl^  hoc  Corrclatum:  Nempe  illud,  cujus  ad  alterum  relauo 
exponitur;  hoc,  cui  illud  fic  relatum  perhibetur.  Puta  li  A ad  B comparatur; 
A dicxiur  Antecedens,  B Confequens,  dum  fciltcet  A dicitur  majus  ellc  quam  B, 
vd  minus,  vcl  xqualc;  aut  etiam  A iplius  B duplum,  triplimi,  Icmillis,  &e. 
B-TTunj  Pdori  qoxlito  latisfit,  li  oltendatur  res  comparatas  xquales  clle  ; vd,  li  inacqua- 
‘thnum  hxc  lilam  excedit,  vei  hanc  illa.  Verbi  grana,  Linea  bipedalis  dtbi- 

p-^di  xqualis;  & numerus  binarius  binario  ; ejuidem  itcm  ici  (vdetum  xqua- 
tem  di'-  itum)  Icmiilcs iunc  inviccm  xquales ; dc paiiier in  alus.  Omtra  vero;  numerus 
{Timen.  o<ilunaruis  leiiarium,  & hic  itidem  quau;inarium,  duabus  unitatibus  fuperat ; li- 
nea tripedalis  bipedaheR  imo  pede  longior;  quadripondiam  quam  tripondiosi  eU 
uno  pondo  gravnts ; ^tnucin  diis  pai^ter. 

Secundo  quRiito  iiui^t,  trbi  oflenduur  Qoocnplum  leu  Quantuplum  fe  hoc  ad 
tlKid  couiparaciuB,  fivc  ^uam  rationem  ( ut  dici  loicc)  vel  proporuoi^  habeant 
inter  Ic.  Eioc  i^o  ditiinus,  quadrn>ondium  bipondu  duplum  c(&;  numerum 
Iciuriura  bnurii  triplum ; lineam  tripalem  bipedalis  Icfquialccraai ; unitatem  bi- 
nam Icmillcm  e/Ie,  aut  iubduplam , aut  etiam  duaidium  ; binarium  item  binario 
xquuiem  eilc,  vei  m ratione  aut  proponiooe  limpla;  & pariter  alibi. 

In  prion,  'nWde  Diltercmia  live  Evceffu  qitxritu^  Kauoms  live  Proponionis 
xmlla  ratio  Nlbctur  : In  polkfiou,  de  Rattbne  live  Proportione  quseriiur,  Diffe- 
rentia mterimmimme  coniideraa.  Sic  quatcrmirius  lernaaum,  & ternarius  bina- 
rium, codeniEiLCcUu  liiperam ; Inl  non  in  eadem  icauonc:  cj^fus^cnim  utrobi- 
que  Unitasq  at  ratio  illic  Selquitcrria,  hic  Sdqiuaiteni.  Contra  vero,  quater- 
narius bmariuft»,  binarius  untcitcn^  Proportione  luperam ; Icd  non  eo- 

dan^xcdfii.  Eftemm  projKirtio  fivc  mio  utrobtque  Dupla;  atcxceliiis  illic 
quidetnDuarum  unitatum,  hic  antem  Unius.  Prio- 
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Prioris  quxfiti  ioluiio,  Subduilione  mvefligatur.  Sj  fubdncarur  emm  numerus 
ex  numero,  quix!  rcfbtcft Excdliis live  ciiHeicmia.  Ita  H cx  12  autcramur  10, 
rdtaiit  2.;  duabus  itaque  onitaubus,  hoc  ille  major  cll,  hic  illo  minor  numerus. 

Si  ex  tripondio  bipomliuni  auferatur,  cxcelhis  repemur  elfc  Unius  pondo.  Nem- 
pe, li  peracl  i iubdudlione  niiiil  vcl  lupcriitvcl  deHciac,  ^tlquales  iunc  ill*  quan- 
tiurtes : lin  kcus, nnxquales ; quippe  Maior  ilJa,  ubi  aliquid  redundat  - Minor, 
cui  ulitjuiddcclL  quo  minus  aiten  lic  squalis. 

Poltcrions  loluuo  Dividendo  invdljgatur.  Divilionis  nempe  quotiens  ollen- 
dic  rationem  Dividui  adDivilbrcm.  Sicli  12  per  6 dividamur,  prodibit  Qiioti- 
ens  2 \ ciu  cognominis  xxi\Q'Diiplay  ilia  eft  quam  habet  numerus  12  ad  6.  Iccm 
quadr.pondium  eltbipondii  duplum  ; quia  n 4.  pondo  per  2 pondo  dividamur, 
prodibit  quotiens  2;  quippe  toties  hoc  illo  pondus  continetur.  Et  proptcrca  , 

Ohi  ^liottcntes  hiViC€ma:QU(intury  ibi  qmviitates  junttn  eadem  reuione  lonjh- 
tiitcC.  Quippe  Ra/io  cx  ^0/0  .citiiuatur  ; adeoque  ex  horum  «qualitate  «quali- 
tas carum. 

Veroni  inteiim  nounduraell:;  de  illa  tantum  Divifione  jam  agi,  qua  quanti- 
tas  per  aliam  quanmatera  libi  bonxigeneam  dividitur  : ( quippe  humogcneari  ii] 
tantum  quantitatum  cll  ad  invicem  ratio.  ) Q^ia  Qiioricns  lemper  Iit  numerus,  vcl  luaitti- 
quid  numero  homogeneum,  quod  qu«lboni  ydSlporiej  rcljxmdeat.  Sic  ratio  Ln»» 

<4.  A ad  A(livclintil!a:duximcie,  vcl  dux  ruperfiues,  vd  duo  pondem,  vcl  Jux 
ali-x  quxeunque  quantitates  homogenex,  ) eft  quadrupla,  quia  A ) + A {4;  ncmjic 
quantitas  4 A,  quantitatem  A,  concinet  quater.  Sic  ratio  5 A ad  2 A ell  fefqijia!- 
tcra,  ca  ncmpcquxell 3 ad  2,  quia  2 A)3  A(| ; nempe  major  minorem  concinet 
I vicibus,  live  Icmcl  cum  lenulle,  live  toties  uuoties  3 continet  2.  Sic  ratio  rc- 
6languli  V B ad  A B cU  quia  AB)  V B ( ^ j nempe  rciilangulum  V B toties 
contmet  icdangulum  A B,  quoties  recta  V conunet  reoam  A.  Sic  ratio  iJ  ad  2 di 
tripi.i,  quia2)d(3.  Ratio  6 ad  4 elt  Idqoialtcra,  live  eaqux  5 ad  2, quia4  )6  '• 

(|z=i|.  Sic3)i(y  A)V(^.  Et  in  aljis  fimilitcr. 

Atque  hinc  dt,  quod  ratio  dterna  non  ubique  obtineat ; led  Iblum  in  quatuor 
proporuonalibus  homogcncis.  (Qiiod  notam  interpretes  ad  id  e y.  ) Puta,  li  fit 
pondus  A ad  pondus  B,  ut  linea  «ad  lineam  4:  non  i:imen  dici  potelL  pondus  A 
ad  lineam  ut  pondus  B ad  lineam  j3.  Obcauliun  jam  ailignatam.  laeoque  quo- 
tieTcunqucde  proportione  alterna,  leu  permuuna  agitur,  ( aliavc  qux  hanc  invol- 
viti)  hxc  lemper  fubintcUigcnda  eft  cautio,  euanilinon  dilertis  verbis  adjuncta 
luerit.  Qua  de  re  plura  dicemur  ubi  propoEtioncm  illam  Euclidis  id  e ^ tracta- 
bimus. i;  ^ ^ ^ j ' 

Ea  vero  Divifio  five  Applicatio, qua,  verbi  gratia,  reibngulum  AB  applicari 
dicitur  ad  lacus  vcl  aliituciincm  A ut  proveniat  balis  B,  vel  contra  ; nempe  A)  AB  ^ 

( B,  vcl  B)  AB  (A;  vcl  etiam  qua  IbhdumABC  applicatur  ad  planum  BC  ut 
proveniat  latus  A,  vdadreittam  Aut  proveniat  planum  BC;  nei^BC)  A 
( A,vel  A ) ABC(BC;  alixquchujulmodi ; nonnili  Divifiones  \q- uona, 

cantur ; nec  prxfenti  negotio  limt  accoraraodx.  Quod  enim  prodit,  f^tiens  pro-  ^uidfen- 
prienon  eft,  nec  quxftioni  aut  ywo/w  rcfpondcL  Quiptx  qux  6.^  numero 
quxnt  ( aut  quod  numero  cft  homogeneum  ) non  de  magmcucfine,  aliave  quan- 
titate numero  hcterogcnca.  Nec  quidem  Applicationes  ilTae,  ad  Divifioncm,  alio 
nomine  videmur  retcrcodx,  quam  prout  quantitates  illx  lingulx  ad  infhr  nomero- 
ronim  conliderantur.  Non  enim  auxritur,  quoties  linea  A in  fuperficie  rcilanguLi 
A B continetur ; aut  quoties  vel  A linea,  vcl  B C planum,  continet  in  Iblido  ABC : 

( quippe  hoc  omnino  ellec  incongruum.  ) Sed,  quoties  ttumerus  puu  Quadratorum 
in  ara  parailclogrammi  A B , contineat  numaum  longitudinum  in  latere  A,  ut 

Eroveniat  numerus  lor^icudinum  in  Jatere  reliquo  B.  Ium,  quoties  numerus  cu- 
oruminlblido  ABC  contineat,  vcl  longitudinum  in  redh  A,  ut  ha- 

baiur  »///«<:/•«/ quadratorum  in  bafiBC  ; vel  quadratorum  in  ImG  BC, 

ut bbeatur  w<f«cr«a longitudinum  in  rcila  A.  . ••W-. 

Sed  & ubi  magnitudo  aliqua  numero  dividitur,  puta  2 ) A ( -—  = § A,  non  tam 

divilio  cfl  ( falicni  qux  prxfenti  negotio  conveniat ) quam  multiplicatio ; ( nem- 
pe quamiras  A non  um  dividitur  per  2,  quam  multiphcacur  per  i ; I q^hpppe  non 
quaritur,  quoties  irniweinj  icomincauir  iximagutiuame  h ( quodabfurdumelTct  ) 
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fuidaue  quaiiucati  A,  alia  in  dau  raiiunc  qiix-nmr  ; quod  MuUiplicaumh  dt, 
pomis  quam  Z^rvv/«wJ  opus  i quippe  qu;uin  Multiplicatione  Raiio  datur,  in  Divi- 
iionc  quaeritur. 

Atque  hinc  piet,  R^ithncs  omnes y qimumcnn^ke  cui  imtu  m ^aantitaStemj  fffe 
inter  Je  homcgencas.  Ututcnim,  verbi  grapa,  Linc3& l\>ndus,  lintres  plane  he- 
tcrogeneas,  iicc  rationem  ad  invicctn  habeant;  Ratio  tamen  Lniearad  Lmeara,  & 
Ponderis  ad  Pondus,  liint  plane  homugeneu* ; puta  ratio  line%  Lijxdahs  ad  peda- 
lem, &.  Bipondii  ad  pondo,  homogeiK^  luru,  nno  eadem  ipla  ratio,  puta  dupla  ; 
nam  fi  miluuatur  Divdio,  erit  mrobiquc  quotiens  2.  Et  quidem  dum  quxretiti, 
Quoiuplum  fit  hoc  lUius,  relpoiidetur,  Duplum,  Triplum,  Quadruplum,  Sdqui- 
alterum,  bclquKcrtium  &c.  tamundemdl  atque  fi  qua:renci.  Quot  viabus  hoc  il- 
lud contineat,  rdpondeatur,  Duabus, tabus,  quatuor,  una  cum  remiil^  una  cum 
incmc,  &c  Atque  hoc  perinde  live  de  lineis  fivcliiperficiebus  live  ahis  quibufvis 
quantitatibus  invicem  homogcneis  uu^raiur.  £t  quidem  ubi  non  ciiltindtc  indica- 
tur quotiens,  icd  per  circuitum,  cudem  tamen  res  rescidit.  Nam  11  dxatur  eandem 
die  rationem,  verbi  graua,  ibiidi  V B q ad  A B q,  qua:  dt  reiibc  V ad  reiibm  A ; 
de  numero  tamem  rdpondetur,  nempe  toties  V B q continere  iblidum  A B q,  quoties 
reda  V continet  reibm  A ; utut  non  diUmiile  dicatur  quoties  vel  hoc  vcl  illud 
fiat. 

Atque  hinc  quidem  amplum  emergit  diferiraen,  inter  duas  quas  diximus  quanti- 
tatum honiugeneorum  com})arationes.  Quamvis  cmm  tam  qu£  quoad  Dittereiiu- 
am,  nuam  qux  quoad  Rationem,  inRittmur  comparatio,  non  iit  nifi  micr  homo- 
geneas  : qutC  lamcn  es  comparatis  homogeneis  emergit  Ratio,  cum  Ratione  qux 
ab  aliis  inviecm  homogcneis,  ied  ad  priores  illas  heterogends,  emergit,  comparari 
poidt  ut  quid  homogeneutn  ; quod  mcerim  in  coraparauonc  quoad  Dilicrentiam 
non  oblinet.  Exempli  gratia  ; Si  comparatur  quoad  rationem  quadripondium  ad 
bipondium,  ratio  dt  dupla ; ii  Jinca  quadripcdalis  ad  pedalem,  ratio  eil  quadrupla : 
qux  rationes  invicem  comparari  poliunt ; nempe  hxc  illius  dupla  cll.  At,  li  quo- 
ad dillcrcntiam  mllituaturcompratio ; Qiiadripondii  & bipondii,  differentia  dfc 
Bipondium  ; Linex  quadripedans  & pedalis^  differentia  dt  linea  tripedalis  : Harum 
vero  Differemiarum  nulla  potent  comparauo  initiiui  (vel  quoad  differentiam  vel 
quoad  rationem  ) cum  hiica  tripedalis,  & bipondium,  liat  quantiutes  pliiic  hete- 
ioge*ncx  : altera  in  genere  Line-x,  altera  in  genere  Ponderis. 

Caufa  hujus  dilcrimims  hxc  dt;  Qiiomam  ubi  comparatio  inllmiitur  quoad 
Dilterentiara,  Relidiia  fivcExcdliis  duldcra  femperfunt  generis  cum  comparatis 
(quippe'  totum  & pars  fune  invicem  nomogcnca;)  adeoque  fi  hxc  bina  compara- 
ta, lim  bims  illis  heterogenea,  euam  horum  differentia  heterogenea  erit  differenti» 
illorum,  fit  propterca  comparationis  incapax.  Ubiaiucm  comparatio  Ht  quoad  Ra- 
tionem, qua;  emergit  ratio  comparatorum  genus  non  raro  dcfcrit,  fit  tranlit  in  ge- 
nus numerufiim,  cujufcunque  lim  genens  qux  comparantur;  & propeerca,  utuc 
bina  comparata  bmts  comparatis  alus  heterogenea  fiiit , ratio  tamen  rationi  ho- 
mugenea  dt,  ut  comparationi  locus  fit.  £t  quidem  cum  duplum  fic  dimidium, 
triplum  fic  meas,  fix.  j-xnnde  pro  rationum  nominibus  habenda  fint ; dimidii  au- 
tem fic  trientis  notx  1,^,  numeris  ( fra6bs  ) acCenfeamur;  quidni  & dupli,  triplive 
norx.^,  ^,vcl  2^3.  Atque  hac  ponlTiinum  de  caufi^  ego  totam  Rationum  dofilri- 
nam  Anthmeticx  potius  quam  Geometric»  fpeailationis  elle  autumo  ; totumque 
Euclidis  Elementum  quintum  Ariihmciicum  elle,  utut  Ipeciatini  de  M.ignitudini- 
bus  efferamur  propofitiones,  qux  intcnm  non  minus  reae  de  Qiiantitaubus  fim- 
piicftcr  quibuivis  effem  poflcnt,  quo  lenfu  apud  Euclidem  intdligcnda 

Eonafle  autem  dinndum  infiipcr  erit,  comparationem  qux  tfl:  quoad  differen- 
tiam, limphcitcr  ad  'wJtoto,  referendam  die;  at  qux  quoad  Ratio- 
nem, ad  cTOsTyra.  Eo  cn:m  rdpia*re  videtur  qux  apud  Euclidem  extat 

Rationis  definittn,  lueysrvf  » afl<  a>hiO-jL  'mii 

3 d Curenim  reddatur  habittuioy  (quod  iblent  iiuerprctcs,  ) 

non  video ; mallun  habitudo  qualitativa.  Ut  enim  figurx  Magnitudo  ( quanta  Iit  ) 
ad  Quantitatem  a-terri  Iblet ; at  Spede.c  Hgurx , lincxve,  ( qualis  Iit,  J qux  in  ter- 
minorum, pariiumvc  homologarum  ratione  ad  invicem  maxime conlifrii.  adS^«i&- 
tattm  ( quarum  nempe  iRius  f|)ccii.ra  : ) quidni  fic  in  prxfcnti  negotio  Jimiliier  fa- 
ciendum Iit ; ut  nempe  comparatio  qux  dt  quoad  Differcniiam  dicanir  comparatio 

%(UUth 
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Si^ani//a/ha  \ at  quae  fccundimi  Rationem,  §^//^atha.  Unde,  ex  rationum  iden- 
xicacc,  non  tam  onturo<£frtfl//Aw  (qua;  Qitancicatum  dlattcCho)  quam  Smiuhudo.,*^ 
quae  Qualitates  magis  qium  quantitates  rdpicit.  Per  vero  id  iiuelligu 

quod  nos  dicimus. 

didis  Itaque  patet,  Qind  (jtquantitates  invicem  horaogeneas,  tum  quoad  Ex. 
ceffiun  live  D-lferentiam,  tum  quoad  Rationem  five  Proport.oncm,  invicem  cora- 
pararo.  Nempe  illic  quxritur,  Qiumo  Iit  hoc  illo  majus,  vel  coiura  ; cui  Subdu- 
cendo fatisfacicndum  tlt  : hic,  C^iotuplum  vel  quamuplum  Iit  hoc  liluis,  vel  hu- 
jus illud  ^ CUI  Jausfacicndura  cll  Dividendo.  Illic  excellus  prodit , live  dillcreiuia; 
hic  ejuotus,  live  ratio. 

Ex  duplici  autem  hac  live  Numerorum,  live  quantitatum  quarumlibet  homnge- 
ncarum,  comparatione;  duplex  oritur,  quae  iradiu  di,  Tro^re£io\  quarum  altera 
y4rithtnetka  dicitur,  altera  Gtomflrka'.  (nominibus,  credo,  meread  p\icitum 
politis;  cum  utravis  perinde  Arithmeticam  Gcometriamvc  ljx.“Ctct ; qux  tamen  ' 
cum  hactenus  obtimiermt,  per  me  immota  liimo.)  autcnuuctrc  nul- 

Icm  quam  sdTnpGttm<^n  wXTriiporihfiaiilatem,  (quaiiquani  non  ignorem  voces 
ha.s  non  minas  quam  illam,  dctbrl.m  laipius,  apud  authores  hoc  ienfu  occurrere;  ) 
t;i  potillimum  de  caula  ut  vocum  l/Mnfxia  vitetur.  Nam  I*)oportio  non  raro  vel 
apud  Mathcniaucos  non  tanubaxi^iay,  quam^J^ir,  ligniHcat  , & quidem 

jam  Iere  obtinet  \k  7 ano  ^ proportio  Mathcimucis  promilcuculiirpentur,  alus  vero 
'icriptonbus  rvi/wz/a  vox  hoc  lenlii  rarius  occurrat,  led  eo  lenlii  m comnuim  lo 
(juela  pioportioms  vox  ut  piiirimum  lULirpeturquo  apud  Mathematicos  /iatio.  'Pro- 
pmtionalnas  autem, ^mui  de  piogiellione  Geometrica  ramime  dilpliceai,  ut  qivx 
taiuundem  valeat,  an  tamen  ad  progrellioticm  Arithmeticam  ita  commode  referen- 
da Iit,  haud  nulli  conlLit.  Quippe  vi  vocis,  pfopmtiouttm  camum, 

hoc  dlrat/oKUMy  comparationem  videtur  innuere,  non  item  (bjjtrentmuiri.  Qiiod 
Vero  nonnullis  placet,  ut  & kfffh  entia,  vocetur  ratio  /inthtnettcay  ( & Ratio  liin- 
pliciter  Ibinpta,  ratio  Gcometricay  ) non  mihi  admodum  placet,  cuhiab^w  ( liverrt- 
tionem  live  piopoi  tkiietKy  libeat  mterpretan,  ) non  iiili  de  ea,  quam  vocant  ratio- 
nemGtoinvtricamy  apud  Euclidem  uhirpari  video,  nelcio  an  apud  Veterum  quem- 
vis alium  ; quod  & de p\  opurtimis  voce  perinde  intclligcndum  videtur.  Cum  vero 
mos  ille  loquendi  jam  ootinucrit,  nos  etiam  eadem  nuiinunquamutemur  Ibnmila  ; 
Arithmetice  proportionalia  appellando,  qua:  llim  in  progrellioiic  Arithmetica,  con- 
ilituta. 

Progrcllio  Arithmetica  dicitur,  ubi  numeri  plures  ( aliacve  quantitates  invicem  Prop-ef- 
homogenex  ) aqualibus  differentiis  (live  cxcellibus  five  defectibus  ) procedunt. A®  , 
Ut  2.  4-  <5.  8.  &c.  S:  j.  y.  7-  9-  dcc.  & contra  f}>  ~.  f , 3 . &c.  nthneti- 

Progrcllio  Geometrica,  ubi  plures  numen  ( ahxve  quantitates  invicem  homo- 
genex  ) eadem  ( vel  xqu^i ) ratione  five  proportione  progrediiiiuur.  Ut  2. 4.  8.  pi,  c,ea- 
16.  32.  &C.  &3-  9.  27-  81.  245.  &C.  &.  8.  12  18.  2-.  dtc.  & contra  32,  Id,  8,4,  mclnta- 
liic.  & pamer  in  fimdibus.  Ut  enim  progrcllio  Arithraetita,  a^juaJitatcm  Ditfc- 
remiarum  IpcCbic ; lic  Geomcirica,  Uauonum  live  xtjualitatem  live  idcmitaiem 
dicas,  five  etiam  fiimlitudinero ; Unde  iUic  communis  excejjus  live  kijferentia, 
hic  covmmnis  ratio  five  proportioy  progreifionis  fpeckm  dcierniiiiat. 

Harum  amem  Progrellionum  mrauue  ( tum  Arichmeiica  umi  Geometrica  ) cfl  proptf- 
vclCovn«Krt,  vel  VJisjunffay  ( live  ailcrcta,  dilcontinua,  interrupta;)  lUa,  vhifioefivtl 
quaoiiiates  continue  politx  «qualibus  aut  differentiis  aut  rationibus  ubique  proce- ‘'**^"'* 
dunt.  Hxc,  ubi  eadem  quidem  dilteremia  aut  ratio  idemidera  redit,  fed  non  con- 
luiuc.  In  libi,  quilibet  terminus  intermedius  tum  antecedens  cU  tum  conlex|ueii>, 
communis  five  differentia:  fiverationis;  1 11  hac,  nonirem.  Sic3,y,7,<i,  11,  vel 
11,5,  y,  3,  funt  in  progrelfione  Arithmetica  continua  ( vcl,  li  iibct,  Arithrac- 
uce  proporcionalcscontinue, ) quia  quilibet  numerus  illic  aniecedentcra,  hiccoiile- 
tjiitniem  , binario  fuperat.  At  3,  y ;p,  ii.  vcl  p,  ii ; y, fluit  m progrelfione 
Aruhmetia  disjuncb  five  interrupta  confiituti ; nara  eodem  excdlii  fecundus  pri- 
raum,  & quartus  tertium  iuperat,  at  non  item  tenius  fecundum.  Et  pariter  y,  3 ; 

11,9;  17,  ly  ; 19, 17.  Ibnt  in  eadem  progrelfione  Arithmetica,  icd  interrupta. 

Eu<itm  modo,  2.  4.  8.  16. 32.  &c.  vcl  32. 1 6.  8.  4.  &c.  lunt  in  progrelfione  Geo- 
metria continua  ; quippe  illic  numerus  conlequensaiueeedcnti  fuo  cll  ubique  in 
ratione  dupla  , hic  dimidia  five  lubdtipla.  At  2.4  ::3.  <5 ; :4.  8.  lunt  quidem  in 
tadem  progrelfione  Geometrica,  fed  interrupta ; quippe  fecundus  primum,  & 
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ouaniis  tertium,  & fcxtus  quintum  eadem  ratione  fuperam ; t-d  non  item  tertius 
?“tmdm.rv^  quartum.  S.md.ter  , de  4.  i : ■ 5-  ‘‘‘evndun.  dl,  qu. 

fliiulcm  muneri  iuiu  Geometrice  propomonalcs,  icd  non  continue. 

^ Et  tundunt  quod  lemel  dieltira  elb  ) hujulmodi  live  numerorura  fuc  quaiitita- 
Prapar-  jJ(|„nj,|o  A.  B ; : C.  D,  in  l«)iicntibus  IspUlime  intellig.atur  qiiantiiates  dc- 

' : l^:ue  urotx)rtionales(Geometr  laltem  dileontmue ; neiiq-Ki  qua  ra- 

S^ad^  eadem  & Cad  D.  Htijulnx^i  autem  A.  B.  C U - notalm  ea  dem 
eBe  continue  proportionales.  Brogrellio  autem  Amh^ica^  ubi  opus  di,  lic  po- 
terit  nouri  A,  B ; C,  D ; vel,  fi  cominua  fuerit,  A,  B,  G,  • 

Atque  hailenus  tum  duplicem  quamiiaium  invicem  comparatione^  laus  afKni- 

iHe  videamur  ; tura  uiriuiquc  ptogrcllionis,  Ariihmeticie  Icilicei  & Geomeiriex, 

alturam,  quas  in  lequcmibiis  capiubus  tuliiis  prolcquat. 

Prmr  7',«re^l^mei»autemlive/.r»/ev/fflWi/.i/f«  A/.»««wc  i«  vd  Mificam  dielaii  , 
LL-  cum  au  leopum  noltrum  minus  videaiur  pertinere, 

( liqtiis  qua-  Iit  feirc  ddiderat  ) yn.iWe  /«  ?»»/««  /« «.»/«  <■//  n,'  fn  m «s  “f  9»^- 
/iim,  /i!  i/iffhenMprum  (pi  jminji  atUiJto  Mmn  laW&  A-  ■ • 

B_A.  D — C Hocdl,^“J^  = -^.  Erunt  illa  qiuiititaics  A,  B,C,  I),  harmo- 
nice proponioiuics  Sic  numeri  f,8,ii,J0.  quia  y.,o..8  j 3.  30  12 

= 18  Seu* • Vel  etiam, /ifj  qumtitatts  Hmnmtkc  fropaimalts 
Imt,  Ji  u Id  fie  d<ffammpmx  ^ > ^ diffcrmmm  Ji- 

amd.'  t rrrri.0.  Pota  A.  C : ; B - A.  C - B.  hoc  dl  ^ = g- : Erunqhoc  caftl 

ires  A,  B,  C,  Harmonice  proportionales ; vel,  li  libet,  quatuor  A,B,  B,  C.  Sic  nu- 

nKii3,4,«.  vel3,4,4,«->-’“"'i-«-  + -3  = ‘-  = ^ = 

ttir  t * ‘ 1 1 &e  funt  continue  proportionides  Harinomce.  Nam  i.  { . : i “ 5-  ~ t ■ • 

oiei,,,,  3 _ 2 = I Et  fie  in  caaeris.  Et  univcrlaliicr , 

6.^2  ..  6 - 3 - 3-  3 ^ ^ ^ A .A-H=i  A-H-_^t 

3\_,- A— I A A A+r^AinA-t' AinA+i"^ 

A+i.  A — I.  Quod  innuille  liilliciae 


CAP.  XXVI. 

'progrejjio  Arithmetica  mariorum  prohlematum  familia- 
rium folutione  explicatur. 

prttU-  1~\E  Anthraetica  Progrellione  continua,  (olcitt  hiijufniodi  proponi  Piobleraata, 

nuna  II  aliaque  multa  his  limilb.  . 

progref'  ^ Daio  tcrmino  pnmo,  & comnuini  terminorum  cxceliu  \ termnuim  Ultimum^ 

aliumve  in  progrclBone  quemlibet,  invdligarc. 

a Dato  termino  primo,  communi  item  exe-dlu,  denumero  ternimorum;  fum- 
rpeaos-  mam  terminorum  omnium  invenire.  . „ , ■ ,■  1 

nn.  , Dato  termino  pnmo,  cum  cxallu  commum,  & alterius  cu|u(yis  rermini  valore ; 

invenire  quoto  loco  in  lene  lerminus  ille  repentur.  Vel  (quoel  perinde  elt)  dato 
termino  pnmo,  & ultimo,  cum  e.vceltii  communi;  invenire  numerum  terminorum. 
4 Dato  termino  primo,  & ultimo,  cum  numero  terminorum;  eommunem  cx- 

edliim  invefligare.  „ „ 

j Dato  numero  terminorum,  cum  terminorum  omnium  a^regato,-  & excelm 

commum ; primum  terminum  invenire.  , „ , . , 

Per  terminum  primum  jam  intclligo  ( quod  & deinceps  imcUigatur ) icrmi- 
num  mmimum;  & per  ultimum,  maximum.  Quamvis  eniin  progrdlio,  livc 
crciccndo  live  deerdeendo  Heri  poBit;  ego  laraen  tanquam  crefcciiiem  coiilidero, 
atque  co  fenfu  qux  dicenda  fum  inulloaa  velim.  Et  propterea,  Itquis  ea  h^ref- 
cTnii  fcrici  accommodare  velit,  id  Het  mutatis  tantum  his  vocibus  pnmo  & ul- 
timo -.  Nempe  qu*  jam  de  pnmo  crdisntis  dicuntur,  illic  de  termino  j"' 
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crcic-jnub  lcr:ci  iijtciligenda  cnmi;  cjux  hic  de  ultirao,  illic  dc  primo.  Quod 
. ! ,eh»ch:m  iic  Iip.i.s  opus  /ii  uminu|uc  catum  leorlim  proponere. 
Kxctirpu  gr.iua.  i.  Suju  s iwr  cotdiocns  ;unbel.ivcrit  primo  die  j miiii.iria, 
fccLindn  5,  u.i;io  7,  lic  dcmccps,  diurnum  iicr  ijuoudie  augendo  biu;s  nuiba- 
ribut»  , Ctiumur  ouoi  mJlnria  ambulaturus  t(L  dic  Dtvimo? 

Q^u'num  iinguli  dies  puU  primum,  adilunt  iiicrcm*.nium  duorum  inilliarium; 
nuiLupiicctur  numerus  dierum  pult  primum,  nempe  r>,  in  communem  cxcdliim 
2 <k  prodactum  18  = 9x2,  adda*ur  itineri  nrimi  diei,  cnr<jue  21  = i8-f*3  nu- 
•merus  ijua;i:uis:  tot  nmi;c  milliaria  confeiturus  cfl  die  dccuiH). 

2.  Si  quxraiur  iuru{x.*r,  Quot  toto  itinere  ambiil.ivtm? 

Aduuis  termmo  pn  1 o ik  ultimo  (ita  ut  jam  dictum  elt  invento,)  ducatur 
rumma  in  numerum  itrminoriim:  producti  dimidium  clt  numerus  tju.dit-is.  Pura 
21  =2.}.:  & 14.X  i-5  = 2-f0;  hujus  numen  lamllis,  izo,  cll  luinKrus  mil- 
iianimi  toto  decem  dienun  itinere  ccnicCtorum. 

3 Si  quxraiur.  Quoto  itineris  d te  ambulaverit  is  milliaria  ? 

H\*  numero  albgiuco  autcratur  tcmiimis  primus  3 ; & rcflduum  per  com- 
tininuM  exceUiim  dividatur:  quod  prodit,  indicat  quot  diebus  pn(t  pr. muni  ambu- 
laverit. Nempe  ts  — 3 = & 2.)  12  (6.  Septimo  jgmtr  dic,  ( live  poit  pri- 

mum lexto, ) ambulamur  milliaria  ly. 

4 Si  ambulaverit  pruno  dic  3 milliaria,  decimo  2r;  & qu.xratur  communis  cx- 
Ccilus. 

Dcinatair  extermino  maximo  minimus:  quod  r.llat  dividatur  per  numerum 
terminorum  pofl  primum,  Quod  prodit  db  communis  cxcelliis.  Nempe  21  — 3 
= x8.  & 9)  18(2.  cTgo  comiDums  excellus  db,  duorum  imlli.iriuiii. 

j Si  i'Hum  icef  nniliarium  120,  lii  diebus  10  conlcdum,  quotidiano  uicre- 
mcnto  duorum  miliiarium;  dequeratur  pnnii  diei  ner. 

Dividantur  240,  duplum  iiumcfi  imiliarium  toto  itinere  confedorum,  per  nu- 
merum dierum  10;  prodeunt  24,  lumnia  milliaruim  diarum  primi  d:  iilnm:  con- 
jund’m.  Ducantur  inlupei  p,  numerus  dienmi  poit  pnmum,  in  communem  cx- 
ccUum  2,  & prodeunt  18,  exedius  totus  tci’mmi  ultimi  lupra  prmium  Qiiibus 
dciuptis  cx  primi  & ultimi  a^regato  24,  rcllani  24 — 18  = 6.  Horum  fcmillis, 
j,  db  iier  primi  diei. 

Porro;  Puaamus  alium  exire  dic  quinto,  & xqiiabili  itinere  progredi.  Queri- 
tur, quot  illum  oponcat  milliaria  quotidie  confieue,  ut  eodem  tempore  cum  prx- 
cedente  idem  iter  confecerit. 

Cum  cx  IO  diebus,  ponamur  elapfi  4,  rdlant  (J.  Cum  igitur  diebus  6 con- 
• fcilufus  Iit  iter  raillunum  120;  fadla  divifione  <J)  120  (2u,  prodit  numerus  mil- 
ILiriiim  quolibet  dtc  conHciendorum,  nempe  20,  ut  eodem  dic  cum  praecedente 
idem  confecerit  iter. 

Exemplum  aliud  dbo  hujulinodi ; cum  nptum  fit  horologium  hora  p’>fb  meri- 
diem prima  fonitum  i edere,  fecunda  2,  tertia  3,  & lii;  deinceps  : Qiixratur,  quot 
edat  (onitus,  duodecim  fuccedemium  horarum  Ipacio.  Vd  etiam,  quot  .ab  hora 
tcrua,  ad  horam  nonam.  Aliaque  fimdia.  Qiiibus  qiufitis,  eodem  quo  iiipra 
modo  iiuisfaciendum  erit. 

Item,  Si  ponamus  20  lapides  ita  collocatos,  ut  primus  abiit  uno  milliari,  fe- 
cundus duobus,  tcruus  tribus,  & fic  ikinceps;  o^iortcat  autem  aliquem  hos  on^- 
nes  lapides  rigillatim  afhrrre : Qujentur,  quot  ille  milliaria  conicehirus  Ut  pnuf^ 
quam  umnes  attulerit. 

Cum  ad  primum  lapidem  eundo  & redeundo,  duo  milliaria  eunda  lint ; ad  fe- 
cundum, 4 ; ad  tenium,  6 ; &c.  Communis  exedfus  cit  2 ; idemque  terminus 
priimb:  numerus  autem  termmorura  20.  Cumque  eu.im  idem  fit  terminus  pri- 
mus & communis  teriuinonim  exedfus;  ducto  cxcdlii  communi  in  mimeruin 
temimiirura,  habetur  terminus  ultimus  40=20x2.  cui  li  addanir  terminus  pri- 
mus 1,  erit  40  -{-2  = 42  extremorum  aggregatum;  quod  duebum  in  numerum 
terminorum,  dat  42x20  = 840  duplum  tonus  itineris;  ( vel  aggregatum  dudlum 
in  lemmunienmi  ccnmnonira,  aut  aggtcg^ii  femttlis  m numerum  tcrminonim, 
dat  ip.iim  iter;  puta  42x10  = 21x20=^420;)  conHcienda  igitur  limt  roiilia- 
ru  420,  quo  onmes  lifi  lapides  figillatim  afferantur. 

Et  ;ari  modo  ala  hujufmodi  problemata  dc  Progrcflionc  Arithmetica,  & exco- 
gitari & rdblvi  ftcilc  poterunt;  vel  etiam  cx  vu^aribus  Arithmeuea:  pmdiese 

S  2 libris 
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libris  depromi;  quibvis  Ic  exercere  poterunt  tirones.  Nobis  rectnfjidis  pluri- 
bus immorandum  ellc  non  duxi.  Skd  ntc  in  jam  traditis  fingularum  opcmtio- 
num  rationes  aperui,  cum  non  fiiu  atleo  intricatx,  quin  pollint,  ex*  operationum 
Arithmeticarum  Ibpernis  expofitarmn  natura  latis  mtelloib,  vd  i tirone,  modo 
adverrente,  littis  percipi ; unde  ipfc  inibi  Ic  exerceri  non  gravaiim  feret : fcd 
prxiertim  c^uod  fequente  capite  tum  horum  tum  aliorum  pluiinxirum  problema- 
tum huc  IpcdUntium  traditionem  demonilnitivam  a^refliirus  iim. 


GAP.  XXVII. 

• 'Progrejfio  yirithmettea  fuftm  traditur. 

OUo  Progrcflionis  Arithmetica:  doclriiiam  plenius  aperiam,  libet  eam  Icquen- 
tibus  propoliiionibus  luccm<^tc,  led  & pcrfpicuc  tradere. 

Siquem  autem  male  Irabeat,  quod  hic  aliquoties  ^^'quationum  vel  ordinationes, 
vel  etiam  Analyles,  adhibeam,  priiilqium  illarum  traditionem  docuerim,  (adeu- 
que  methodi  leges  violatas  caufetur ; ) poterii  ille  umi  hoc,  tum  icquens  caput, 
tum  etiam  Cap.  32,  & 33,  ve!  penitus  omittere,  vel  laliem  intermittere,  donec 
^tquationum  dodrinam  tradidero ; & quali  ellem  |.x)lt|K>lita  repiuarc. 

Quod  autem  aggredior  quo  redius  liat,  hic  liimo  quibus  Ium  ufurus  Ivm- 
faola. 

Terminus  minimus,  quem  primum  appello,  Iit  A ; maximus,  quem  ultimum 
appello,  Iit  V;  communis  exedius  E.  Numerus  Terminorum,  i'.  Terminorum 
quorumvis  ab  invicem  dilbntia,  D.  Extremorum  (maximi  & minimi ) aggi-ega- 
tum  Z = A4"V.  eorundem  didcrcntia  X = V — A.  Terminorum  omnium  lum- 
nia  vel  aggregatum  S.  Singuli  autem,  h minimo  inchoando,  dicantur  e,  </,  &c. 

il  nxLximo  vero  inchoando,  dicantur  «» >»  »,  &c.  Numeros,  qui  cujulliba 

termini  dilbiuiam  1»  primo  indicant,  Mices  appdlo,  puta  o,  J,  2,  3,  &c.  His 
prxmillis,  lequuntur  propolitioncs. 
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1 Si  comiruix  progreflionis  Amhmctjcx  primus  terminus  feu  minimus  fit  A, 
erit  fecundus  A-|-E,  tertius  A-f-xE,  quarttis  A^jE,  & fic  deinceps  quilibet 
terminus  continue  au_gendus  dl  communi  cxcdlii  lemd  addito.  N«.mpe  illud 
polluht  Arithmctioe  progrdEonis  definitio.  Puia  4 = A.  ^ = A-bE.  c = A 
-f-  a E,  &c. 

2 Conlbc  igitur  terminus  quilibet,  ex  termino  primo  leu  minimo,  cum  com- 
muni cxcxjIIu  toties  addito,  quot  terminus  ille  gradibus  i primo  dilbi,  ( iplb  pri- 
mo non  computato, ) five  (quod  untundem  dl)  cum  cxcdlii  communi  m in- 
dicem dudo.  Sequitur  haec  ex  pncccdcnte.  Cum  enim  pro  quolibet  ddbn- 
tiae  gradu  cxixlKis  fcmcl  additur;  totiens  addendus  erit,  quot  fune  dilbntia:  gra- 
dus Puta,  terminus  lexcus  A-|-DE  = A-l-yE. 

l Dato  Igitur  termino  primo,  cum  communi  Excdlii,  & termini  cujufvis  al^ 
fignau  Indice,  five  dilbmia  i primo;  A,  E,  D;  invenitur  terminus  aliignatus. 
Nempe  A -{-DE.  per  praxcd.  quod  enim  iJiic  theoremaucc  afliiniaiuf,  hic  pro- 
blcuuticc  proponitur. 
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4 Si  termrnus  ultimus  fic  V ; erit  penuliiiiuis  V — E ; antepenultimus  V— zR ; 
quartus  i Hnc  V — j E;  & lic  deinceps  quilibet  tcrnimus  continue  minuendus 
clt  communi  exccllii  IcmJ  dctradlo.  Id  enim  poltulat  definitio.  Quaiitu  eiiim 
quilibet  locus  progrediendo  augetur,  uruo  leirocedendo  quilibet  minuitur.  Puta 
« = V.  |3  = V — E.  y = V-iE,  &c. 

j Conlbt  igitur  terminus  quiliba  e\*  termino  maximo,  dempto  toties  e.xceilii 
communi,  quot  terminus  ille  gradibus  ab  ulumo  dilUt;  (ipiu  nitcrini  ultimo  non 
computato. ) per  prxeed.  Puta,  Icxtus  i Hne  { = V — D K = V — j H. 

6 Daiu  igKur  termino  nuximo,  cum  excellii  communi,  & temiiiii  cuiufvis 
allignuii  dJtintia  ab  ultimo  j V,  E,  D;  invenitur  terminus  alligiu.us.  Nuiq>c 
V ~ D E.  per  praxed. 

q Dato  termino  quovis,  cum  exccITii  communi,  tc  cujufvis  allVjwti  termini 
majoris  i dato  dilbniia,  ( puu  /i  D,  E ;)  invenitur  terminus  ailigjijtus.  (ut;,) 

NemjK'  loiies  addendo  cxcellimi  communem  termino  dato,  quot  aliignacus  i dato 
gradibus  dillar.  Puta  i D E —f-\-  i E.  Nam  per  tJcf.  \ el  p op.  i.  pio  lin- 
gulis gradibus  fcnie!  addendus  clt  communis  cxcdlus. 

8 L)ato  termino  quovi^  cum  exccllu  communi,  & cujulvis  aOigruti  minoris 
dilbnua  ^ daio;  (puta  /,  D,  E;)  invenitur  aliiguatus*  (uti.)  Nempe  toues 
a^erendo  cxcellum  communem,  quot  allignatus  a dato  gradibus  dilbt.  Put.i 
(•==/■ — DE=/— • j E.  Nam  jxr  det.  vel  prop.  4.  pro  lingulis  gradibus  Icmel 
aulurciuius  clt  communis  cxceirus. 

9 Dato  igitur  cxccliu  communi,  cum  terminorum  quorumvjs  ab  invicem  di- 
Ibntu;  E,D;  datur  iiioruiii  terminorum  d Ifcicmia.  (puu  / — c:  vcl  1 —f.') 
nempe  DE  per  prop.  7 & 8.  Puu»  ; — /=DE=jE.  per  prop.  7 & /—f 
= DE  = 3E.  per  prop.  8.  tranipolitis  Icilicet  utrubique  *cquationum  tcrmmis. 

10  D.ica  vero  terminorum  quorumvis  diticrcmta,  cum  eorundem  ab  inviccm 
dilbucia  ; ( puta  / — t*,  D , ) duuir  communis  exccHus  E ; Dividendo  Iciiicei  diite-  . 
rentum  per  dilbiuam.  Nara  cum  iit,  verbi  gratia,/— e = DE,  [kt  praectucn- 

tem  ; erit  ^ ■ = E. 

11  Item  dau  terminorum  quorumvis  differentia , ‘ cura  communi  cxcelEi; 

(/' — c,  E : ) datur  eorundem  dilbntia  I>,  Dividendo  Icilicet  differcnuam  j>er  com- 
munem exccQum.  Nara  cum  fit  ( per  prop.  p.  ) /' — c ==  D E;  erit  ^ ^ = D. 

12  Porro;  Termini  duo  quilibet,  cum  duobus  aliis  cjufdcni  progvellionis  qui- 
bullibet,  in  eadem  ab  invicem  dilbnua  politi,  habent  & eandem  differentiam.  Ci.m 
enim  per  prop.  p.  differentia  Iit  D E ; li  uirobique  xqualis  (it,  non  motio  E com- 
munis cxcclius,  fed  & dilbnua  D;  em  eadem  iitrumque  differentia  D £.  Puta 
li  rt,  r,  </,  e,/,  ir,  erit  r--rt=/'— i/. 

. 13  EteontA;  Si  eadem  fic  utrobiqiie  differentia,  eadem  clt  & utrobique  dilbn- 
tia. Nam  li  tum  cxcdUis  cOmmums  E,  tum  differentia  DE,  Iit  uirobique  xqua- 
lis;  eni  utrobique  wpialis  D.  Puta  rf,  &e  — a—f — d\  erunt 

4,  e,  Scfd,  xqualitcr  remuii. 

14  Ergo  etiam;  Si  cx  ter ninis quotvis  in  continua  progreflinne Arithmetica 
conllicutis,  Icligaimir  quotiibct  in  eadem  continue 
ab  mviccra  dilunua ; erunt  & hi  in  continua  pro- 
erdlionc  Arithmetica  conlbiuti.  Puta  li  a,  h,  c,  d,  e, 

h h ^ 

hjd^fyb^hjl^-y  tum  4,  </,^,<6,^;  tum  4,e,;,Jr; 
in  coiuimia  progrelliune  Arithmetica  conltiuiu.  Nam  4,  e,  /, 
aequalibus  cumimie  diffbcntiis  continue  crefeunt, 
per  prop.  12.  * 

if  Et  contra;  fi  cx  tcrmmis  ita  continue  progredientibus,  Electi  quotlibet 
continue  item  prt^rediumur ; a.\]ualibus  ab  invicem  dilbntiis  fiimpu  luot,  per 

pTop-ij. 

16  Dato  cxceilii  communi,  cum  numero  terminorum,  E,T:  invenitur  extre- 
morum differentia,  X.  EU  enim  extremorum  diibncia  unitate  minor,  quam  nu- 
merus terminorum;  D=T — i.  ut  patet.  Ergo,  pec  p.  X=V  — A = DE 
=TE— E. 

$3  17  Et, 


e,  r,  £,  r,  i? 

fi  ^1  -• 

<S  d,  £,  t,  ir 
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I/.  Et  Dau  extremorum diHciciuia,  cum  numero  terminorum;  X,  T:habe- 
turconmiunis  cxcdlus,  E.  Nempe,  eum  Iit  per  prxctd.  X — DL=rE  K. 
^ ^ X -e 

^“d~T—  I ■ . r . 

i8.  Et,  Data  exDcniorum  diticremia  , ami  coimiiimi  cx^liu;  X,E:  habetur 
terminorum  numerus,  T.  Cum  enim  Iit  DE  = X,  erit  — = D=  T — i-  El 


— 1 = D J — T. 

ip.  Dato  termino  primo  feu  minimo,  cum  communi  exccffii,  & numero  termi- 
norum; A,  E,T:  habetur  terminus  uliiimis,  V.  Cum  enim,  per  i<5.  X = \ — A 

— rt  — E;  erit  V = A + TE  — E,vcl  V = A + DH. 

20.  D.UO  te/mmo  maximo,  cum  communi  txceilii,  &:  numero  tcrminori:m,  V, 

E,T;  invemtur  miiumifs,A.  Neni|K  luWara,  ex  nuximo,  extremoruu  dutereii- 
iia,  manet  miniimis.  Cum  ergo  per  id.  X = L)E  = TE  — E.  Erit  V X = *A 
= V — TE  + E=rV  — DE.  , , . 

21.  Inconiinua  progrdl  tone  Arithmetica,  fi  ex  fumma  duorum  quoriinivjs  ter- 
minorum aulcrauirprogreiiioms  terminus  primus;  t|uod  relbi,  eil  progrdlia|ts 

terminus  lile  cu|u$  a primo  difbiuia  arejuatur 
iplorum  ^ pruno  dtfbmiis  fimiil  iumptis.  Sive, 
cujiis  Index  a;(]u;uur  eurum  Indicibus  {imul 
lumptis  Nam  , per  prop.  2.  quilibet  terminus 
coruLit  ex  printo  cum  loc  cxcellibus  quot  gradi- 
bus a primo  dilbc : Ergo  duo  additi  conuncnc 
primum  bis,  cura  tot  exediibus  quot  Umi  utri- 
ulque  dilbiula:  gradus  iimul  additi.  Hinc  ii  Ic- 
raei  aiilemtur  prunus  ; manet  primus  terminus 
icmd  cum  tot  exeeflibus  quot  iitiit  utnufquc 
difbntia:  gradus  fimul  additi;  hoedk  ( per  eandem  prop.  2.  ) tcmiinus  ille  cujus 
dilbntia  dt  eorum  diibnuis  (iimii  adduis  a-qualis.  Puta  terminus  ieftiusr  = A 
•j-zEy  fcxius /==  A 5 E,  horum  aggregatum  e -j- /=  2 A 7 E ; hmc  iulu.uo 
A,  relbt  Ad-*:  E terminus  odbvus, <6;  cujus  i pnniodiibntia  7,a:quahseil  dilun- 
tus  urtii  & Icxii  iimul  iurapiis  2 + y. 

22.  Eodem  modo;  lurama  trium,  quatuor,  quinque  aut  plurium  temunorura  ; 
ab)edo  primo  tot  vicibus  una  ramus  ; xquatur  termino  illi  cujus  Index  di  eorum 
omnium  Indicibus  iimul  iiimptis  arqualis.  Putaii  diii  ^-{-diit. 

crii  b 4-  //+  — 2 = r-  Probatur  ut  prxadens. 


diih  e + dilt:/'=diit;^. 
c-\-f—a<=b  


e = A 4“  2 IL 

/=A±yE 

e 4‘/=iA+7  E 
e 4-/  — A=A4’‘;E  = '^ 


dilt  ^4-diit.  ^4-diit.  crrdilt./. 
b a — 2rt=/ 


i=A4-  E 
^=A4-3E 
• e = A4-4E 

/^+V4^=jA4-'8E 

b-\‘d^e — 2A=  A4-8E  = / 

25.  Ergo,  ii  primus  progrcflionis  terminus  iicociphra,  vel  nihil:  duorum 
pluriumvc  terminorum  iumnu,  awjualis  eil  dli  termino  cujus  Index  di  eorum  In- 
dicibus iimul  iiimptis  xqualk  Sequitur  ex  prop.  21,22.  quia  lublatio  pruni  ter- 
mini A =0,  nihil  immutat  Puta  in  progrdliune  o,  3,  d,p,  12,  ij,dt^  4"I>= 
quippe  CUJUS  Index  a;qu3iur  eorum  Jnduribiis  iimul  lunipos,  y =2  4“  3- 

24.  Item,  m ejulmodi  progrellione  ( cujus  primus  terminus  dio)  terminus 

3uil;bci  aequatur  ilIi  communis  exccilus  multiplo  , quoddl  Indici,  iive  a primo 
iiUnti2‘  cognomine.  Cum  enim  per  prop.  1.  Sit  terminus  quilibet  A 4"  DE ; li 
iit  A — 0,  erit  A 4“  D E = D E. 

2y.  Incominua  progrdVione  Anthmeiica,  ii  duorum  terminorum  dittcroicix, 
addiLur  terminus  prunus;  emergit  terminus  cujus  diibmia  ^ primo  di  eorunidi- 
lUmurum  Item  primo  dillercntix  a:qu.dis:  five,  cujus  Index  xquatur  indicum  il- 
lorum 
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lorum  dh+cremix  : vel  qui  tanumdem  dilbt  ^ primo  quanuim  ilji  ah  invicem- 
Sequitur  e:;  pene  2i.  Si  enim,  verbi  gratia,  diU;  v — dilr:c:^dilL/j  hocdl,  dift 
6 = djfl. e dill.  / i ent  ( per prop.  21.) A e +/  — a ; ergq A ^c^a=f. 

26-  Si  iginir  primub  rormmiis  fit  o;  duorum  quorumvis  digerentia  cfl  terminus 
ille  cujus  iiuic\  five  dilbniia  h primo  cfl;  illorum  indicum  nillueimx.  xqu.ilis> 
Quoniam  hoc  cafu  A — r = A — c-j-<z=r/i 

27.  Itera,  hoc  cafu,  tcnnimisillc,  cujus  indci'xquatiir  duorum  indieum  dilie- 

rcntix,  dlmuliiplimi  exedius  communis,  indicx  itio  ( five  duorum  iliorum  iiulj- 
cum  dit^rcntix)  cognomine.  Cum  enim  indicum  diheremia  oficiid.ic  lerniinorum 
difhntiara  ; fitque  pcr|Hop.  p.  differentia  urrmmorum,  D H ( imiltiplum  exedius 
eugnomme  ddbiuix,  (ivt  mdiami  diHerentix;  ) ent  lermimisiiic,  cujus imkxhiuc 
incheum  dilKrrcmix  xquatur,  item  DE  j quippe  qux  cil  tcriuiiiorum  illorum  dif 
fcremia,  per  prxced.  ^ 

28.  Tn  continua  progrclTionc  Arithmetica,  extremorum  aggregatum  sequatur 
aggregato  duorum  quorumvis  terminorum  xqualicer  ab  extremis  uo^inque  remo-  • 
torum  ;(  Imcllige, quorum  imiisi  primo  tot  abcll  gradibus,  quot  alter  ab  ultimo.) 

Kam,  per  prop.  2.  a y ; tanto  unus  minimum  iuperat,  quanto  alter  k maximo  de- 
ficit; propter  icqualuD  utrobiqucdifhmiam.  PutaerrA-f-aE,  & 7 = V — 2E; 

ergo  r-|-y  = A-j“2E-|-V  — 2E  = A-|-V.  Eefie ubique. 

c=  A 4-2  E 
V2=V— zE 
c + >=A-i-V 

29.  Sin  terminus  omnium  medius  ab  utroque  extremo  .tqualiier  diftet,  ( quoti,  ^ 
ubi  numerus  terminorum  dt  inqxir,  contingit  ) terminus  jilc  bis  fumptus  xqiuiiii 
extremorum  aggregato.  Puta  expofitis  u , A,  e,  ^ ent  rf-l-c=:  2t.  quia 

e — a = f — e,  propter  «qualem  utrobiq;  difbmiam.  Idcoque  e -|-  <■  ==  »*  4*  ^ = 2.i* 

30.  Similiter  in  quatnor  terminis  Arithmetica:  progreHionisiatcrruptx*.  Nempe 
Aggregatum  extremorum  xquatur  aggregato  mediorum.  Puta  A,  M;N,  V.  Cum 
cn^,  propter  communem  utrobique  cxcelliim,  fitM  — A=rV  — N = E,  ideoque 
A4*E  = M,  &N4“H  = V,  hoc  dt  V — E = N ; erit  M4*N  = A4*E-|-V 
E = A 4“  V.  Vel  cxpofitis  V,  N ; M , A.  quoniam 

V-~N  = M — A = E,  idcoq;V  — E = N,&M— E=A,  M = A 4-E 

hoL'dlM=:A4-E;  ent  N + M = V — E4- A 4- E=  N— V — E 

A + V.  . . , , M + N = A+^ 

31.  Ergo,  Qiiatuor  terminorum  Arithmetice  ( ut  lo- 
quuntur ) proportionalium,  datis  tribus  quibuflibet  datur  & rcliquns.  Cum  enim  ^ 
expolitis  A,  M ; N,V.  Iit,per  prxced.  A 4- V = M4*  N ; erit  ( xqualibus  utrinque 
fubduiUs)  A = M 4-  N — V,  V=M  4-  N- A,  M = A 4-  V — N,  N=:A4-V-M. 

(-V—M4-N— A. 

' -S)  A,M,V. /s)N=:A4-V  — M. 

s ) A,  N,v.  )M  = A 4-V  — N. 
e M,N,  V.  J =M4-N  — V. 

31.  Ex  tribus  autem  in  Arithmetica  progreflione  continua  conftitutis,  Aggre-  , 
gatuni  extremorum  xquatur  duplo  raedii.  va’ipp<^  terminus 
medius,  eodem  exediu  fuperat  extremorum  unum,  quo  ab  al-  M = A4“E 

tero  fuperatur.  Puta  A,  M,V  quoniam dt  M—- A = V MziaV  — E 

— M = E,  five  A 4* E = M = V — E, erit  M 4-  M = 2 M “^4^  = A4- V 
=rA4*V. 

33.  Etgo,  ex  tribus  terminis  continue  progredientibus  Arithmetice,  datis  duo- 
bus quibulvis  datur  & reliquus.  Cum  cmm,  per  prxced.  fti2M=:A4“V  ; erit 

iM-A  = V,  2M-V  = A,M  = ^~. 

2 


cun-^ 

mi 

.1:1 

Lttii» 


Datis 


Digitized  by  Google 


44 


De  Progressione  Cap.XXVII. 


V = iM  — A. 
A+V 


A=2iM  — V. 


Aiqiic  i<ltm  valet  dc  tribus  quatuorvc  terminis  progrefiTionisArithnieiicae, 
utut  non  immediate  proximis,  modo  arqualibus  utrubique  intervallis  drfhndbus/ 
Puu,  fi  ';fit  = Nam  prop.  14.  hera 

^ Etficalibi.  Nam  «,c  ;</,/.  vei  e' 

dy  gy  V€l  byd;  e,g,  dcc.  ptr  pr.  12. 

IS-  Sed  & priccdenuum  aliquot  converlxpamer  dcmonllaniur.  Puta  con- 
verla  pr.  28.  In  continua  progrcllione  .\rithnietica,  ( excepta  lamum  progreflione 
seijualium,  ubi  cxcdilis  efi  ubique  nullus,  puta,  t,  t,  i,  1,  &c.  \ qu^  & deinceps 

aliquoties  c.xcepia  intcUigatur, ) li  duui  ura  mtermcxlioruiii  terimnorum  aggregatura 
aggregato  extremorum  axjuecur,  liint  illi  ab  extremis  «qualiter  utrinque  remoti; 
( noc  eU,  quot  gradibus  miermediorura  alter  ab  altero  extremorum,  tot  rckquus 
i reliquo  dillat. ) Puta  in  progrdlionc  4,  c,  dy  fy  fygy  ii  c + ^ 4 -j-g,  toti- 

dem  gradibus  diltan:  4,  f,  aiqucf,^;  item  4,  e,  atque  Cum  emm  quanto  duo- 
rum f,  e,  alter  major  elt  quam  4,  tanto  alter  minor  fit ( lecus  enan  aggre- 
gata non  ellcntxquilia,  ) dtlbntiautrobiqucarqiuilis  em,  per  prop.  15. 

56.  Et  couverla  prop.  ip.  Si  termini  aiicujus  mcerracdji  duplum  «quetiir  ag- 
gregato cxircmcaum ; aequaliter  ille  ab  utroque  extremo  difbt.  Probatur  ut  pro- 
cedens. 

37.  Itera  converia  prop.  32.  Si  unius  termini  duptuin  aequetur  duo»-um  aggre- 
gato, erit  ille  medius  Amhmcncus  inter  hos.  Nam,  iuli  «qualibus  dillcrcntiib  ho- 
rum tum  alter  major  fit  tum  alter  mmor,  quam  ell  cxpufiius,  non  conlbret  «qua- 
iitas. 

38.  Slmiliter&convcrfa  prop.  30.  Si  bini  binis  fimul  fint  «quales,  erunt  illi 
quatuor  termini  Arithmetice  ( ut  loquuntur)  profK)nionaIcs.  Puta  li  A -f- V = 
M + N,  quanto  horum  alter  puta  M,  lupcrat  alterum  illorum  puta  A , unio  ho- 
rum reliquus  ab  illorum  reliquo  dehcit;  ( nara  nili  excelTus  & dclc<Slus  le  mutuo 

, perimam, non  conlbbit  aggregatorum  «ijuaJitas  : ) Idtoque  M — A = V — N = E. 
Ergo  A,M  = A-J-H.;  N/v  =N  t.  Vel  fic,  quia  A-j- V = M-f-N;erit  V=M 
-J-  N — A,  dc  V — N = M — A ; Krgo,  per  dcl.  A,  M ; N,  V.  Sjd  & eodem  argu- 
incmo  M,  A V,N.  vel  V,  N ; M,  A.  Item,  cum  fit  V = M-|-  N—  A (ut  diitura 
^tll)  erit  ciiom  V — M = N — A ; Ideoquc  V,M ; N, A,& iM,  V;  A,N, vel  A,N; 
M,  V.  Atque  hmc  fequiiur,  non  tantum 

3P-  Si  quatuor  icrmiiu  fint  Arithmetice  proportionales,  funt  & inverfe  propor- 
tionales ; ( Imdligc,  li  .\yM ; N,  V.  vcl  N,  V ; A,  M,  tum  M,  A ; V,  N,  veJ  V,  N ; 

M,  A.  ) quod  cx  ipladthnuione  Icquiiur,  Namlimahcris  fit  «qualis  cxcelliis, 
in  alteris  em  «qualis  deledus ; adeoque  im'obique  progrcllio  Anclnnctica.  Sed& 

40.  Siqiutuor  lermimlim  AnthnKticc  proportionales,  lunt  &,  alterne  ( permp- 
tatim,  vicilfim,)  proporuonalei.  Hoc  dt,  ii  A,  M ; N,  V,  idcoque  A -|-  V = Al-f-N; 
«it  A,  N;  M,  V,  ut  oftenlum  cllprop.  38.  ItemN,  A;V,  M,ui  ibidun,  & prop.3p. 

41.  hem  fi  Arithmetice  proportionalium  vcl  primus  & tenius,  vcl  (ccundus  & 
quartus,  «qualiter  vel  augeamur,  vcl  minuantur;  manent  adhuc  Arithmetice  pro- 
portionaKs-  Puta,  fi  A,  M;  N,  V,  hoc  elt  A,  A + E;  N,N  + E ; crit  ciiani  A>M+-B; 

N. V4“B>  hoccit  a,  A + E+Bi  + E + Ncniiie  iDic  communu  exctlliis 

dlE,  hicE  + B.  Item  A + B,M  = A + E;K  + B,  V = N+K,  ubi  commu- 
nis exa'flus  elt  E — B.  Et,  pan  de  caula,  A ± B,  M ± C;  N ± B,  V ± C ; Et  pariter 
iniirailibus.  Quippe  qui  prius  erat  communis  cxcelliis,  utrobiqucvel  pariter  au- 
getur , vd  pariur  minuitur,  adeoque  etianinum  mrobique  «qualis ; & propterca 
termini  Ariuimctice  proportionales. 

42.  hem,  li  Arithmetice  proportionales  fint  tuni  A,  M;N,V.  tura  u tum 
aym^ttyUy  ( tum, fi  placet,  quaterni  plures:  ) erum  mra  tum  aggregata,  tum  dit- 
lercmi«,  terminorum  relpedlivc  fumptorum,  termini  pr(*porrionaks.  Puta  A-f-4+4, 
M i W-,  N-|- «,  V-f-v  ±«.  Nam  ii  in  prunis  excclliis  lii  ubique  E,  m fe- 
cundis »,  in  tertus  ± e ; erit  in  quartis  E + » ± e.  Ut  additione  patebit. 

• ^ A, 


Digitized  by  Cooglc 


Cap.XXVII.  Arithmetica.  = 


rA,  jM  = A + E;  ,N,  ^V  = N + E. 

<**  -5^*=*  + »;  <*,  ^:-  = r+». 

Ca,  (.Mz=a  ± r;  in  y iu=M  te. 


43.  Sed  & idem  obtinet  in  Arithmeticis  progreilionibus  continuis.  Quod  hnii- 

litcr  probandum  erit.  Puta,  (i  tum  A,  B,  C,  D,  - tum  «>  A >,  4',  ; tum  a.b4:J.  ~ 

enincA-H±«,B-|-/3±/-,  C-\-ytcyD-\-^±,/y~z. 

44.  Ettiuidvin,  iitft  altera  progrdiio  crefcemhierit,  altera  dectclcciis. 


Puta 


A-fE,  A-J-aE,  A-j-jE,  A + 4E, 


^ u—ty  I.  —2 


•S»>  « — 4» 


Qiiippc  aggregatorum  cxcclPus  continuus  dl  E — 1. 

Atque  hujurmodi  conmlures  proportionalium  immutationes  comparatiojies 
ImiIc  eflet  tum  commimlci  tum  ocraonllrare.  Verum  illud  liaud  eit  ncceffe,  Icd 
cujiinihci  pouus  arbitrio  permittendum,  ut  id,  prout  opus  fuerit,  pro  re  n.ita  cu- 
ret ; & cuin  res  pollulavcrit  iple  perficiat. 

lii  continua  progrdTionc  Arithmetica,  Aggregatum  extremorum  (Z=A 
-|-V)  per  num.rum  terminorum  multiplicatum  T,  efl  duplum  1’ummse  termi- 
norum omnium.  Hoc  dtTZ=:iS.  Progrdiionis 

termmi  ordine  dircilo  (i  primo  inchoati ) di-  tf4**“Z=A-{-V 
camur  c,  4&c.  iidem  lermini  ordine  re-  /'4-<S=  Z 
trogrado  (ab  uliuno  inchoati)  dicantur  c + >=Z 

Quoniam  igitur,  per  prop.  28.  tum  « + “>  Z = A -f- V 

tum  &c.  xquaniur  aggr^ato  extre-  &c, 

morum  A+V=Z:  erunt  omnes  ^ A c,  </,  &c.  s^ps  =^TZ  = T A -1-  T"V 
cum  omnibus  a,  i,  &c.  aeqiules  ipli  Z toties  ' 

fumpto.  Hoc  eft,  omnes  termini  bis  fumpti  ( nempe,  tura  ordine  dire^lo,  tum 
ordine  retrogrado, ) «quamui  extremorum  aggregato  Z toties  liimpto  quot  funt 
termini.  Hoc  clfc  T Z = 2 S. 

46  Idem  valet  in  quatuor  difeontinue  proportionalibus  Arithmetice.  Puta 
A,  M ; N,  V.  Cum  emm,  per  prop.  30,  Iit  A -f*V  = Z = M -f-  N,  erit  4Z 
=%S. 

47  Datis  igitur,  in  Arithmetica  progrefCone  continua*  extremorum  aggregato 
& terminorum  numero;  Z,  T;  habetur  totius  progreflionis  live  terroinorum 

TZ 

omnium  fumma.  S.  nempe  TZ  = 2S,  per  prop. .47.  Ergo  = S. 

48  Et  Daco  extremorum  aggregato,  cum  progrdfioiiis  fumma;  Z,  S;  habetur 

2S 

numerus  terminorum.  T.  Num, qua  iS  = TZj  erit  — =T. 

4P  Er  Dato  terminorum  numero,  cum  progreflionis  fumma ; T,  S ; datur  itetn 
extremorum  aggregatum.  Z.  Nant,  quia2S=TZ;  erit  ^=Z. 

fo  Datis  terminorum  numero,  progreflionis  fumma,  & termino  minimo ; T,SAi 
habetur  maximus.  V,  EO:  enim  per  p.  4p.  — = Z = A + V-  Ergo  — A=Z 
— A = V.  ' ' - 

aS 

51  Datis  iiiaem;  datur  extremorum  differentia.  X.  Nara,  per  praeced.  — — A 
aS 

= V.  Ergo  ;jr  — *A  ( = Z — aA)  =V  — A = X. 

ja  Datis  numero  terminorum,  progreflionis  fumma,  & termino  maximo; 
T,  S,  V,  Jiabetur  item  minimus.  A.  Cum  enim,  per  pr.  4p.  — = A -f"  V, 

*r«^-V  = A.  .j, 
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iS 


J3  Datis  iildcni',  datur  extremorum  JilTerentia.  X.  Nam,  perpraxed,  — — V 
= A.  Ergo  V- 


T 

V + A=7 
mi ; V — A = X 

aA^Z^lc 

V + A=Z 
pl.  V — A = X 

iv=z  + x 


^ + V = aV-^  ( = aV-Z)  =V_A  = X. 


j4  Daiis  extremorum  furaim  & dirterenua,  Z,X; 
datur  extremum  minus,  fcu  terminus  mmimm-  A. 
7 — X(V4“A  mimis  V — a\)=iA.  Ergo 

^=tA. 

SS  Dans  ii/tiem ; datur  terminus  maximus.  V. 
Nempe  2 X (V  + A plus  V — A)  = 2 V.  Ergo 


^6  Datis  extremis  ( vel  eorundem  fumma  & differentia,)  cum  exceflii  communi, 
Z,  X,  E,  datur  progreflionis  llmima.  S.  Nempe  per  pr.  18.  habetur  T,  ergo  & 
2 X -I-  2 E 
ptr  pr.47.  S =: — 

S7  Datis  extremis,  cum  fumma  progrcffionis,  A,  V,  S,  datur  communis  cx- 

2 X 

ccfliis.  E.  nempe,  per  prop.  48.  habetur  T,  ergo  & per  pr.  17.  E — . 

^8  Datis  termino  minimo,  terminorum  numero,  & communi  exccllu  ; A,T,E; 
datur  progretlionis  fiunraa.  S.  Nempe  per  pr.  ip.  habetur  V ; ergo  & per  pr.  4“, 
2 A + TE  — E. 


S=- 


-T. 


Datis  termino  minimo,  terminorum  numero,  & progreflionis  fumma ; 
A,  T,  S ; datur  communis  exedius.  E.  nempe  per  pr.  yi.  habetur  X ; ergo  & per 
^ iS  — iTA 
pr.  17,  E—  • 

60  Datis  termino  maximo,  terminorum  numero,  & communi  exceflii ; V,T,E; 
datur  progreffioms  fumma.  S.  ncnij^  per  prop.  10.  habetur  A ; ergo  & per 

prop.  4-;,  S = — — —i.?  T. 

61  Datis  termino  maximo,  terminorum  numero,  & progreflionis  funiina; 
V,  T,  S;  datur  communis  exccfliis.  E.  nempe  per  prop.  f3,  habetur  X;  ergo  & 

iTV  — zS 

per  prop.17.  K = 

62  Datis  terminorum  numero  ^ communi  exceflii,  & progreflionis  fumnia, 
• T,  E,  S ; datur  terminus  mininuis.  A.  nempe  per  pr.  i6.  habetur  X,  & per  pr.  49, 

„ V A 2S— TqE-l-TE 

Z;  ergo  &per  prop.  54.  A= — — 

62  Datis  iirdem;  datur  terminus  maximus.  V.  nempe  per  prop.  &4p,  ha- 

2 S TP  Q E T'  E 

bentur  2 & X | ergo  & per  prop.  yy.  V=  — ~zT * 

<J4  Datis  termino  minimo,  communi  exceflii,  & progreflionis  fumma.  A,  E,  S : 
datur  numcnis  a*rminoruni.  T.  Nam  per  pr.  ip.  A-fTE  — EifcV;  adeoque 
aA-|-TE  — E = A-f-V  = Z.  Ergo , per  pr.  4y.  2 S = T Z = i T A 

4-  T q E — T E.  adeoque  — T q T.  Et  ( refol vendo  xquatio- 


, -A  + lE+V^Eq  + Aq^AE  + aSE:  ^ 

’) - = 


6y  Datis  iifdcm;  datur  terminus  maximus.  V.  nempe,  per  praecedentem,  ha- 
betur T.  adeoque  V per.  pr.  19, 

X E 

Vel  Ce.  Quia,  perpr.  i8.  — ^ — = T ; ciit  per  prop.  4^.  iS  = TZ 

= ZX 
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ZX  + ZE 


Arithmetica. 


E 


Et  iSE  = ZX  + ZE,  Hoc  cft 


V + A = Z 

V — A = X 


(qma  ZX  = Vt|- A<i,  & Z = A + V;)  aSE  Vq  + VA 
rr;Vq  — Aq-i-VE+AE.  Adcoquc  Vq  + EV  — V A — Aq 

= Aq4-2SE  — A E.  Ergo  (rcfblvendo  aajuatio-  Vq— Aq  = ZX. 

iian  ) v';jEq  + Aq  — AE-f-aSE:  — JE=:V. 

Si  autem  hac  methodo  rcperutur  V ; Invcfhgabitur  T,  propofitionis  pr.e- 
ccdentis,  per  pr.  48,  ( alu  quidcni  forma,  fcd  eodem  valore  quo  prius. ) iieinpe 

I^iE  + A + VUEq  + Aq  — AE-J-zSE: 

66  Dans  icrmino  maximo,  communi  cxccfTu,  & progrdiionis  fumma ; V,  E,  S; 
datur  numerus  teaninorum.  T.  Kam,  per  prop.  lo.  V — TE  + E=A.  adeotjuc 
iV — TE4*t  = V-{-A  = Z.  Ergo,  per  prop4y.  2S=TZ  = 2TV — 'iqE 
2S  aV  + E. 


+ TE- 


adeoque  - - = — ^ T — T q. 

Cp  e 


Et  ( rddlvcndo  .xquationem  ) 


V + jE:j:V:jEH  + Vq  + VE-^S£:  _ 

E " ' 

Notandum  autem  eft,  hujus  xquationis  ( utpote  ambigux  ) radicem  minorem 
tunc  convenire,  ctim  A raajorell quam  | E, (adeoque  radicem  univtrlalem  \^:iEq 
&c.  afficiendam  figno  — ; ) majorem  vcro(  adcoquc  + V:  &e-  ) quoties  A mmor 
cilquamjE.  SinA=:JE;  perinde  erit  utra  eligatur  j nam  hoc  calu  totum  illud 
quod  nota  radicaliutb  afficitur,  evanddt 

67.  Datis  lildcm ; datur  terminus  minimus  A.  Nam,  per  pnecedentem  habetur 
T.  adcoquc  A per  prop.  20. 

VeHic.  Qaonara  (ut  mprop.  tff.  ) 2SE=:Vq— Aq-j-VE-j-AE.  Tranf^ 
ponantur  termim  ( ii  ftt  V q E V pius  quam  2 S F. ; quod  tum  continget , cum 
A ma|or  cil  quam  E ; ) ad  hanc  tormain , Aq  — AE=Vq*|-EV  — 2SE:  cu- 
jus xquationis  radix  dljE-|-V-lEq4'VM't"^^  — 2SE:  = A.  Vcl  (ii  iit 

V q -|-  E V minus  quam  2 S>  £ : quM  tum  continget,  cum  A minor  ell  quam  E ; ) 
tronljxmancur  ad  hanc  fornum,  EA — Aq  = 2SE  — Vq— EV  ; cujus  xqua- 
tionis radix  til  ambigua , nempe |E±V;|Eq-f-Vq-}-EV  — 2SE:=A.  qua- 
rum radicum  major  convenit  quoties  A nujor  quara  |E  ; minor  autem  quoties  A 
minor  cft  quam | E.  Si  autem  iit  Vq-^EVsraSE,  raamfcftum eit  (utrovis 
modo  diiponantur  termini  ) A q ««  E A =:  o,  adeoque  A = E. 

Si  autem  hac  methodo  leperiatiirA  ; inveltigaoiturT,  propofitionis  prxceden- 

hs,  per  prop.  48.  Ub.  non 

temere  failum,  quod  cum  forma  fopcrius  tradita,  fuerit  jam  iit  ±.  Nam  quo 
cafu  m itla  fonm  eligenda  erat  radix*  major,  in  hac  mmor  eligenda  erit. 

Atque  hademis  Prt^reilionis  Anihmeucx  traditionem  latis  videamur  abibl- 
vifle  i cujus  breviorem  iynopfm  capite  iequcnteexliibcbimus.  ^ 

Notandum  autem  eft,  propoiitiones  omnes  hoc  capite  de  Progreflione  Arithine- 
metica  tradius,  polle  itera  ad  Progr^ioncro  Georoetneam  ( mutaus  mutandis  ) non 
difficulter  accommodari.  NempVubfiitmis  fere  illic  Multiplicatione  & Divi- 
fionc  pro  hic  imperatis  Additione  & Subduiitione ; item  poteibirum  Conflrudione 
& Analyli,  pro  Multiplicatione  & Diviiione ; & denique  Ro^tangulorum  aggre- 
gato pro  Duplo  furomx;  (cum  paucis  insuper  alus  immutationibus:)  Quod  ex 
comparatis  his  cum  primoribus  toudcm  propoiitionibus  : Cap.  XXX III-  (eodem 
ordine  pofitis  ) videre  elt 


J+7 


I 


CAP.  XXVIII. 

'ProgreJ/ionis  Arithmeticte  brevior  ^mpfn- 

CU  M in  prxcedcnte  Capite  dcH^lrinam  Progreilionis  Arithmeticx  folios  proic- 
cuii  iimus : libet  hoc  Qpite  ielcdlas  aliquot  propoiitiones , progrellioncm 
continuam  fpe^lantes,  alio  orame  fummatinuraderc ; ut  unoquaii  intuitu  oculo 
fubjicuntur.  Retentis  iiidem  quibus  liipra  Symbolis  uii  fornus. 

T 2 Theo- 
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Problenuta. 


I A,V;Z=V  + A. 


V.X:  A = V— X. 


iiZ,T:S  = - 


|i3lZ,S:T  = - 


i+jT,  S:Z=— 


15.A,V,T:Z,X,  peri,  2, 
E,  S,  per  IO,  12. 
i«|A,  V,S:Zjx,  peii,2. 


A,Z,T:VPCA  per  3, Ii- 
E,  per  ro. 
A,Z,  S : VpC,T,  per  3, 13, 


Buta.  Qualita. 
14V,Z,T:  Apc,s,  per;-,  li. 

E,  per  10. 

M V,Z,S  ;A,X,T,per 

E,  per  IO. 

iAV,Z,E;A,X,  perj. 

T,  per  1 1. 

S,  per  12. 

17  V,X,  T : A,Z,E,  per  6,  lo. 

S,  perii. 
i8V,X,S:ir,Z,  perS.  . 

T,  per  13. 

E,  per  IO. 

ip  V,X,  E;  A,Z,T,  per  6, 1 1 
S,  per  12. 

30  Z,  X,  T;  A,V,S,E,pcr  7, 8, 
12,10. 

51  Z,X,S:  A,V,T,per-7,8,i3 
E,  per  10. 

32  Z,X,E : A,V,T,per  7,8,11 
S,  per  12. 

33Z,T,E:X,S,  per  p,  11. 

A)V,  per  7, 8. 
34Z,S,E;T,  per  13. 

X,  perp. 

A,V,  per  7, 8. 
3fT,S,A:Z,  pcri4. 

V,X,  per  3. 

E,  per  to. 

3«T,S,V:Z,  peri4- 

A,X,  per  f. 

E,  per  IO. 

37  T,  S,  X : E,Z,  per  10,  14. 

A)V.  per  7, 8. 

38T,S,E:X,Z,  perp,  14. 

A,V,  per 7, 8. 
13PT,E,A:X,  perp. 

V,Z,  per  4. 

S,  per  II. 

4oT,E,V:X,  perp. 

per  6. 

S,  per  X2. 
per  11. 

per  »4-  . 


A,  V,Z,X  ^ nihil  ulteri- 
vclZ,T,S.  VIIS  inde  in- 
vcJT,E,X.i  notelciL 


Atque  haoenus  de  Progreluonc  Ariuuoetjca  <whmi  elto. 


Cap.XXIX.  De  Rationibus. 


GAP.  XXIX. 


Rationum  "DiflrthuUo , ^ Nomina.  Ratio  Multiplex., 
Super-parttmlaris,  Super  partiens.  Submultiplex, 
RattonumDeJignatio,  Notatio. 


E Xpofitam  rupcTioribuswpiiibus  Progrdlionc  Arithmetica,  qusc  ex  xqualiute 
Diti^rcniiarum  ortum  dircic : Friulquam  Frogrdliuncm  Geomcincam  diUin* 
cradandjin  aggrediar,  quxcx  Ritionum  iivc  i^qualitatc iivt  (ut  picnquc 
loquumur  ) Idcimiaie  trahit  originem  ; DcRauonibu&,  (ive  proportionibus,  qux- 
dani  aiihuc  rdtant  expooenda  ^ pralcnim  dc  Rationum  tum  Notmmbus  Uveappeh 
lautuubits,  tum  Notauonc. 

Quid  in  Ratio,  jam  iatis  innotefeae,  tumex  iis  qusc  fuperius  tradidimus  Cip. 

XXV  lumtx  Eufiidisdchniuone  \ d^.  Ai-)®' «Tvo  i inAjftiTrT» 

mfv  cuxjiAa  ^f.  Ratio  fji,  duarum  mt^nuudinum  bomoicncarum^  ouec Jccun- 
iimn  c^uaKdtatem  rjiy  ad  mvteem  ( 'rvtL  ) habitudo  qualitativa.  Nempe,  qua 
dic  Uif,  quantuplum  quctuptum  ixiYioci\\i\.vs>\  puta  duplum,  tripinm, 

d iuidiuiu,ocX'.  vel, quoties  hoc  liiud  conuncat.  Adeoque  divihonc  mnotdcit,  ( iicuti 
luNiudionc  Diilerentia,)diviiionjs^ci/o  iivc  Qiiotientc  dcttrimiuoda.  tt  propterea, 
ex^otuntum  idcntitatty  identitas  Rationum  LoUiiituiy  fy  contra.  Futa,tum  numen 
quaii-inarij  ad  binarium,  tum  fenarii  ad  ternarium,  eadem  efl  ratio,  nempe  du-  , 
pia  ; quia  utrobique  antecedens  couicquenam  bis  continet ; quod  antecedentem 
uirumque  per  conicqueinem  fuumdividentlo  innotdciL  Nam  i)4(  2,  & 3 )<S(2. 

Diltnbunur  autem  Ratio  live  proporuo  in  Rationalem  ^ Inattonalem.  Ratio-  Rathna^ 
nalis  diatur,  qua  poieit  veris  numens  exhiberi : puta  6 ad  4,  quae  dfc  rauo  Sei-  /«  & Tr- 
qmaltera.  Irrationalis  autem  quae  veris  numens  exhiberi  non  poteil ; ut,  m qua* 
draio,  ratio  Latens  ad Diagonium.  QuamvisenimhujulnHxli  rauo  utcunque  ex- 
plicari  iuLc  per  numerus  quos  4SMr<r'cj-  vocant,  puta  ut  i adV^;  umen,  cum  nu- 
merus Surdus,  proprie  loquendo,  numerus  non  fu,  Icd  imaginarii  cujuidam  nu- 
men nuu,  ideo  nec  ca  rauo  veris  numeris  explicabilis  cenienda  erit.  Eit  nempe, 

V 2,  noa  niinK.n qui  fuppomiurm  ic  dudus  numerum  2 producere;  ficuc  V *f> 
numcr..m  notati  nempe  2 jqui  inicdudus  producit  4.  Cum  autem  nullus  omni- 
nu  nunKrus  potfibilis  lic  ( vel  integer,  vd  ira<!;lus,}  qiii  fui  m (e  multiplicatione 
producere  pominiimcrum  2;  cft  igitur  -/2  numen  tantum  iuppoiiiiuidc  imaginarii, 
non  veriahcujus  numen,  nota.  Non  dt  itaque  illa  rauo  veris  numeris  cxpLcabi- 
lis,  ideoque  rauo«Av><^>  irrationalis. 

Non*auiem  U.llimulandum  dt,  appellationem,  ab  Euclide  paUim 

sn  Ei.menio  decimo,  etiam  eis  Imcis  attribui  qux  potema  lanium  funt  commeniu- 
rabiies;  hoc  dt,  quarum  iaitem  quadrata  rationem  habent  numens  explicabilem, 
utut  longitudine  tim  incommenlurabiles.  Atque  hoc  Icniu  Latus  & 

Diagonium  quadrati  erunt  Kauonalu,  quippe  quorum  quadrata  lunt  ut  numerus 
ad  numerum,  puta  ut  i ad  2 Verum  alioi  non  raro  obtinet,  Rattonaha  tantum  ea 
dKcre  qux  & oCufitr^a  iunt : ut  perinde  Iit  elle  iivc  ^que 

Sicm  vcrodunulcuia  videri  pollit  Ratioms  Irrationalis  appfluo ; qux  enim 
Kryti»  rationem  habent  ad  invicem,  qui  dici  polEnc  aut  etiam  ipie 
yx  ? Dicendum  cft,  hoc  ob  vocis  apud  Grzcos  homonymiam  obtingere,  (quos 
& Arithmetici  Launi  iequuntur-  ) Quippe  ihyr  ( prxtcr  alia  iigmhcata  ) etiam 
Rztiocintum  ligni^t ; unde  JU^tJia  idem  cit  qui  Calculator  live 

ComptUator  ; atque  illud  «Aeyor,  quod  Oculum  lugit,  no:  vero  munero  efl  explica- 
bile : qua  dc  caufa  & ik  inxifiirmr  dicitur,  mcxplicablic , iiidlabile,  inenar- 
rabile ; non  quod  omnino  enarrari  non  poflit,  ied  non  veris  numeris  polEt  enaf- 


Diilribuitur  porro  Ratioy  in  rationem  ty£qualitatis,  & rationem  IntequalHaUs.  tatisy  dt 
IliaciL  cum  comparata  iunixquaiia.  Hxc,  cum  inxqualia.  Sic  2 ad  2,  & 4 ad  4, 

Ti  . 
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Mutti- 

fUx. 


Suhmul^ 

fifUx. 


De  Rationibus.  Cap.XX/X. 

& 5*ad  5,&c.  f«nt  in  ratione iEqualitatis  conftitun.  At  2 ad  j,  & y ad  4,  & 4 ad 
c,  &c>  m ratione  Inxqnahtaus.  Sicui  imcnm  nomiiu  Auiualitatis  & Inxqua- 
liucis,  potius  ad  alteram  comparationem,  qu»  dl  quoad  Dincrtntiam  , rderenda 
videantur,  quam  ad  hanc  qu*  dt  quoad  Rationem:  Ego  quidem  non  repugno. 
Nam  quod,  quoad  diHercntiam,  alteri  s^yiiqude  dicitur ; id  forlan,  cjuuad  ratio- 
nem, rectuis  dicatur  Simplum.  Verum  hoc  non  tanti  dt  ut  receptas  jam  appella- 
tiones innovandas  contendam. 

Notandum  hiccft,  Rationem  Awjualitatis,  &Rational«m  die;  nempe  irt  i ad 
I : At  non  contra , rationem  omnem  Rationalem  ef?e  & rationem  o4:.qualitatis. 
Item,  omnem  rationem  Irrationalem,  elle  & Inxqualitaus  rationem;  non  autem 
contra,  omnem  Inaequalitatis  rationem,  die  & Irrauonalcm  : quippe  dupla,  tripla, 
alixquc  infinitx  Inxqualitatis  rationes  lunt,  Radooales  tamen. 

R.U10  Inxqualitatis  ( live  Rationalis  fuerit  live  Irrationalis,)  fubdividitur  rur- 
fus  in  rationem  ( live  proportionem  )- & Aiiaoris.  (Vel 
\x\  Jilajoritatis  Mmarilatts.)  Iila  elt,  quantitatis  majoris  ad  minorem; 

ut  4 ad  2.  Hxc,  minoris  ad  majorem ; ut  2 ad  4. 

R-uionis  live  proportionis  Majoris  inxqualitatis  ( Rationalis  intellige ; nam,  de 
rationum  irrationalium  nominibus  Scriptores  nondum  fuerunt  Iblliciu  ; ) quinque 
fokncconllmu  genera,  Multiplex^  Superpartkulansy  Superpattieus,  Multipkx-fu^ 
perM  licttlariSy  & Miiltiplex-Jupcrparticns. 

Et  panter  Minoris  inxqualitads  rauo  ( rationalis ) m totidem  folec  genera  di- 
ibibui,  iiidcm  inlignita  nominibus,  prxHxa  tantum  particula  nempe 
tipkxy  Stibjupcrpm  ttcultirisy  Subjupapartiens^  SuhmiUipkx-  juper^tkulartSy  Sub- 
muhrplex-Jupcrpatiiens.  Siqucm  inienm  terreat  nominum  barbaries  , m vocibus 
technicis  ; liberum  ipli  crit  illis  ablbnere ; dummodo  nuhi  permutat  indicare,  quid 
alii  his  nominibus  intelicdum  volunt. 

Qiiamitas  major  minoris  Multiplex  dicitur,  ( vel  multipla, ) qux  minorem  ali- 
quoties exadle  continet , vel,  cum  minor  meumr  majorem.  t» 

vJLffartft  Ira»  t»  bJuaafoty  definiente  Euclide  2 , d:  Ipeciaura  de 

numer.s5^7.  Hoc  df,  cum  minor  aliquoties  accepta  xq  uatur  majori.  Ea  enim 
dl  VOCIS  apud  Eudidem  iignificatio.  Sic  enim  Kudides  23  </'7. 

Numerus  nutna  wn  metiri  kiatur  per  ilium  numerum  quem  multiplicans y vel  a 
quo  mullipheatuSy  illum  producit : Kt  eodem  modo  Quanutas  quantitatem  metiri 
cenfenda  di  Siergo  quantitas  minor  per  nullum  numerum  ( iniegrum  incdligc) 
multiplicata  producat  majorem,  hanc  illa  non  metitur.  Ita  numerus  lenanus  elt 
binarii  muluplus ; quia  binarius  aliquoues  acceptus,  nempe  ter,  xquatur  ipfi  fe- 
nario ; five  ( ut  loquitur  Eudides  ) numerus  z metitur  6 , per  3 ; quia  bis  tria 
f imt  (cx.  2x3=6.  At  8 ad  3 non  dll*  dicimus  in  ratione  mulaplici : quia,  quam- 
vis 3 in  8 aliquoties  contineamur,  nempe  bis;  non  tamen  3 exai^le  metiuntur  8, 
quia  bis  ablata  relinquunt  2,  ter  autem  auferri  non  poliunt. 

Multipliciscorrclatura  ( in  proportione  minoris  xqualitatisconRitutum  ) dicitur 
Submultiplex. Eudidcm  iimpliciier  JiP-jra  dicitur  i d^.  yxy&of  t* 

T»  o-nq'  t»  fdi^or.  Magnitudo  minor  majoris  *Pars  ejiyquan- 

do  exaSie  metitur  majorem.  Ubi  nuAcn;  najorem  non  laecicur  ( at  laltem 
in  ratione  rationali  ooo^catal^)  qv^dtas  ilUi  non  hujus  P<irx,  ihH  Partesy  ab 
Euclide  dicitur  ; quippe  illc,  fec  loci,  per  partem  non  aliam  quam  partem  aliquo^ 
tam  imdJtgit;  ^perj^^/ex,  partium  aiiquotarum  aj^regatum.  C^ix  autem  hic 
Euclides  partem  & partes  appellat ; appellant  alii  recemiores,  partem  ahamiamy 
^partem  altqu^am.  Sic  Semiilis,  Triens, Quadrans,  Sextans,  Uncia,  dicuntur 
linguix,  aliqt^^pars  Aliis;  quoniam  aliquoties  acceptx  integrum  Aiiem  com- 
plent. Ncmpt^-millis  bis,  Triens  ter^  Quadrans  quater,  Sextans  fexies,  & Uncia 
duodecies,  prxcilc,  continentur  in  Alie,  live  integro.  £fl autem  Quincunx,  AlHs 
pars  aliquanta,  non  aliquou  : Nam  quincunx  bis  acceptu^  dt  ailc  minor,  nempe 
decem  uncix;  at  ter  acceptus,  major  ent,  nempe  Undx,  qux  allem  tribus  un- 
ciis fuperant.  Atque  idem  de  Sepamce,  Bdie,  Dodrante,  Deunce,  Undecunce, 
( live,  ut  loquuntur  alij,  Dextant^  Deunce, ) dicendum  dt.  Nam,  verbi  gratia, 
Bes,  non  allis  aliquou  dicitur,  fed  TarteSy  nempe  dux  tertix  ; dc  Dodrans, 
tres  quarix ; & Ge  de  exteris.  Sic  enim  Euclides,  3 Cc^dd^.  Pars  dl  numerus 
minor  majoris,  cum  minor  metitur  majorem  : Partes  autem,  cum  non  meatur. 

Proportionis  (Gvc  Rationis)  Multiplicis  Ipcciesiunt,  jOuploy  Tripla j ^adfuploy 

* 
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& fic deincff^s  in  infinuum.  Ec  contra  proportionis  ( live  Rationis ) Subniulci- 
plicis  i jiccics  lunt,  Suhduph^  S$*btnpiay  Subijtuihupky  vel  ctum  Sauiilis,  Tri- 
ens, Qiiadrans,  w.1  etiam  Pars  ciimidia,  tcnia,  quarta,  decima,  cvructima,  niil- 
ldima,da:*  Grjcce  Ts-ntfwuie^e)',  A/j.-nuluvit  i<^/wT»f*4c*5r, 

&c. 

Quantitates  autem  quantitatum  tyE^wmuit/plkffSy  Euclidi  aliifuuc,  dicuntur, 
quas  luse  rcfpediivc  p:trtcs  per  eundem  numerum  metiuntur.  Vel  ( quod  |K*rindc 
dl)  pnim  kcunda;,  & tcrua  quariJC  «quc-multiphcos  limt,  quando  prima  Iccirn-  .■ 
dam  toties  prxcilc  conunct,  quoties  tertia  quartam.  Sic  quatcrnaniis  binam,  6c 
ienarius  ternarii  iunt -ax^ue-mulcipiices;  uuobiquc  icilicet  m pro- 
portione dupla  : quia  tum  ilium  binarius,  tum  hunc  ternarius,  per  2)4(2 
binarium  metitur ; & toties  2 in  4,  quoties  3 in  6 conimeiuur, 
nempe  utrobique  bis.  3)6(2 

Ratio  ( live  proportio  ) SupnpmtkuUus  , clt  ratio  majoris  . Sn?^- 

quantitatis  ad  minorem,  quando  major  imnorem  Icmel  quidem,  nec  liepius  con 
tinct,  Icd  & iplius  partem  aliquotam.  Sic  3 ad  a,  & 6 ad  4, 
lunt  m ratione  fupcrparticulari ; uterque  enim  numerus  antece-  2)3(il  rr| 
dens  conicquentem  luum  Icmel  continet  & iplius  infuper  ic- 
millem.  Divilo  nempe  nuncro  majore  per  minorem,  prodibit  4)6(11  = 1 
utrobique  Quotiens  i j- 

Hujus  Rationis  IfXicies  lunt,  Sefijuialtnay  Scfquittrtiay  Sef<fuitfmUa,  Scf^ui- 
quintay  Sef^utkedrnay  SiftjMCtmteJimay  Sejwmtuejiintiy  & lic  demceps  in  inH- 
nituui : prout  Icilicet  major  iiimorem  Icmcl  contmet,  & mfupcr  mmons  partem 
dimidiam,  tertiam,  quartam,  quintam,  dccmiam,  centclinram,  millcliimm,  dtc. 


i)  3 («1=5 

10) 

II  (1,1 =iJ 

3)  + {«i=5 

lOO) 

loi  (1,01  = IS 

4)r(«I=l 

1000) 

looi  (iy>oi5=is; 

5)6(«5  = f 

xoooo) 

loooi  (1,0001  —vSi 

Ubi  autem  major  ad  minorem  eft  in  ratione  Supapurttcukny  fclquialcera,  lel-  SMbfitper- 
quicertia,  &c.  erit  minor  ilia  quantitas  ad  majorem  in  ratione  Subjhpapiirtiailaiiyr^^^^o*- 
lubiclijuialtera , lublc/quitcrtia,  dx.  Sic  18  ad  16  funt  in  ratione  lelqmovfcava, 

(nempe  ut  9 ad  8,)  ergo  16  ad  18  in  ratione  Tublcrquio^Uva.  Et  pariter  iii  li- 
inilibus.  Apud  Anllotclcm,  Shiila9<  & hoc  lenfu  occurrunt  Mctaph.4. 

& alibi.  £t  apud  alios  paUira. 

Ratio  Icu  proportio  Supapartkns  ell  ratio  quantitatis  majoris  ad  mino-  6:v/vr- 
rem,  quando  major  minorem  Icmel  quidem,  nec  lipius,  continet ; partiens. 

Icd  & aliquot  infuper  iplius  partes  aliquoias.  Sic  j ad  3,  lunt  in  j)  5 (i  | 
ratione  Superpartiente  : numerus  enim  quinarius  ternarium  continet 
Icmel,  & duos  infuper  ipfius  trientes.  Si  cnira  j per  3 dividamus,  erit  quo- 
tiens  1 f 

Hujus  proportionis  fpecies  duplicem  charailcrem  portulam.  Cum  enim  ma- 
jor mmorem  contineat,  & infuper  aliquot  iplius  partes  aliquotas ; dicendum  elt, 
quot  panes,  & quidem  quotas  continet.  Priori  rclpeilu  dicitur,  SuperbiparlmtSj 
Supcrtripixrtkns  y Sup^qutu^tpaittittis  y Superdecupartknsy  prout  quantitas 
major,  praeter  ipiam  minorem^  contineat  inuiper  iplius  partes  aliquotas,  duas,  tres, 
quatuor,  decem,  Hcc.  Pollenori  rclpcclu  dicitur  /uperpar/mts  /crthSy  Juperptir- 
Jtens  quartaSy  qtuntaSy  kecimasy  QentefirruiSy  prout  partes  illae  ahquoiae  iint 
trientes,  quadrantes,  &c.  hoc  crt,  partes  tertu;,  quanx,  qumtx,  decimx,  centdi- 
mz,  &c.  Sic  ratio  muneri  $ ad  3,  vel  10  ad  6,  ell  liiperbiparciens  tertias  : Major 
enim  minorem  utrobique  lemel  conunct,  & infuper  duos  iplius  trientes,  ut  ex 
divilione  liquet.  Sic  7 ad  4,  ell  fupertripariicns  quartas.  Et  pariter  in  limi- 
libus. 


3)  r(>i 

<S)  10  (l| 

4)  7 (l J 


j)7(t|  6)  11  (l| 

j)8(i|  7)10(1? 


15)  '3  (i,3  = ii3=B 
100)  107  (1,07  = iii 

100)  108  (1,08=1  155=1  Ji 

Ubi 
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SttSjKper-  Ubi  vero  qiiantiaiis  majoris  ad  minorem  rado  cft  SupnpmtienSf  fuperbipar- 
f artiens,  fiipcrcriparticns,  H/c.  Erit  minoris  hujus  ad  illam  majorem,  rado  Stshjttper- 

pmtienSy  lubiupcrbiparucns,  rublupertripartiens,  &c.  Nempe  rado  j ad  Sy  vcl 
tf  ad  IO,  cfl  fubfuperbipardens  icrtlas;  &4ad  7,  fubfupcririparduis quartas.  Ei 
in  aliis  pariter. 

Notandum  autem  efl,  in  rationibus  fupcrpartitndbiis,  Denominatorem  partis 
aliquotx  majorem  elle  debere  quam  dt  Numerus  carundem  aliquoiarum  partium 
^ alliimptarum.  Non  igitur  dicitur  (upertripardens  tertias,  vel  lupcrquadnpardcus 
quartas:  nam|,  vcl|,  tantundem  iunt  ac  i.  Et  vel  idem  dt 

atque  2:  ideoque  major  minorem  f«pius  quam  fcmel  contineret;  (nempe  bis,) 
quod  dt  contra  dcHnitionem  rationis  ilij^rparttcntis.  Multo  minus  dteendum 
crit,  Superquadripardens  tertias  vel  Superquintuparaens  quartas,  &c.  (ut  dcno> 

* minator  aliquoiarum  partium  minor  iit  quam  eanindeni  numerus; ) ita  enim  ma> 

Jor  lMtcm*bis  luppunctur  minorem  continere,  & aliquid  iniuper. 

Sed  neque  riic  dicitur,  Ratio  lupcrbipartiens  quartas,  lextas,  &c.  vel  fnper* 
tripartiens  Icxta^  nona^  &c.  vel  iuperquadripardens  oi^bvas,  decimas,  duodect- 
nus,  &c.  & pariter  in  Umilibus:  uc  denominator  aliquotaruro  panium  aiiumpta- 
ruin,  & carundem  numerus,  communem  aliquem  divilbrem  habeant  qui  uirum- 
que  exadlc  metiatur.  Sum  cnim  = = = 

= &c.  Non  igitur  dicenda  dt  rado  iuper- 

bip.mivns  quartas,  aut  lupcririparuens  fextas,  aut  li^rquadriparticns  o6lava$ ; 
ftd  ratio  Icfquiakcra.  Neque  item  fuperbipamens  fextas,  aut  iupcrtnpariicns  no- 
nas, aut  luperqu-idriparticns  duodecimus,  ^led  rauo  Idquitcrtia.  Neque,  llipcr- 
qiudripardens  decimas,  (cd  iupcrbiparti^  quintas.  Et  limiliier  alibL 

Siquis  urget;  per  Rationis  fuperparticntts  dcHnirionem,  hujulmodi  loquendi 
iomiulas  none.vcfudi : Dicendum  ent,  Rationum  dclinitioncs  intcliigendas  ellcdc 
Ratmtbtu  atisninimos  terminos  rctiuBis»  Prout  cnim  in  Fradiombiis,  (ut  poit  di- 
cetur,) Ita  & in  Kauonibus  deferibendis , plerumque  expedit,  ut  terminis  quam 
Heri  potcll  minimis  dcfcribantiir,  quo  meiuis  animus  valorcm  allcquaiur.  Secus 
cnim  eadem  non  raro  liaiio  & fupcrbipardcns,  & fupcrtnpanicns,  &;  luperqua- 
drqxirtiens,  &c.  dicenda  cnt.  Siquidem  fupcrbipartiens  quartas,  iupcnnparucns 
lexias,  ibperquadripamens  odavas,  aliaqac  hujulmodi  rationum  nomin.i,  eandem 
ipbpj rationem dedignabunr.  Imo  verocadem  ipfaRatio  & fuperparticularis  cri^ 
i2c  ruperpamens : liquidem  illa  ipfa  nomina  nuper  recenfita,  qu»  rationes  iuper- 
panienics  videamur  indicare,  revera  fupcrpariicularcm rationem  fignifie-ant,  ncmpc 
icUiuialterara.  Sunt  cnim  = 

At  liquis  nihilominus  contendat;  neque  nccellc  c(?c,  nec  quidem  femper  expe- 
dire, ut  vel  iradiones  vei  rationes  in  minimis  terminis  exprimamur : Ne*queenam 
magnum  e-fle  incommodum,  eandem  ipfam  rationem  nunc  fupcrlMpanienteni,  nunc 
lupeTiripariientem,  &c.  fbrtaflc  & nonmmquamltiperparticularem,  vel  etiam  mul- 
tipliccm,  dici  poHc:  Vcl  etiam,  (i  ratio  nraltiplaaut  qusrcunque  alia,  unquam  ft 
cllct  llipciparticuiari^  veifuperpartiens,  vcl  cujuivis  generis,  proponatur;  ncuti- 

?|uam  id  Ibrraidaodutn  elle,  dummodo  uiamquc  fic  proponatur  rauo  uc  ipEus  ya> 
orem  mens  fatis  allcqui  valeat  Ego  quidem  fateor,  non  tanti  rem  effi  ut  de  Ver- 
bis contendamus:  Imo  non  (ine  magno  nonnunqxtam  commodo,  hujulmodi  rado- 
num  quali  mciamorpholcs  exerceri  pofle ; araue  eandem  iplam  quaoticaient  Pro- 
tei inlbr,  quacunque  libct  iorma  exhiberi  poue  : quod  & ubi  opus  poftuJet  ficien- 
dum  erit.  At  exteris  paribus,  iibi  nihil  in  contrarium  liiadc^  tum  radooes,  tum 
lradloncs,';ali3tvc  quanataKs,terraitnsquamHcn  potcitfimplidbus  explicari  par  cR. 
< Rdlant  adhuc  duo  Rationum  genera  explicanda;  Mulciplcxfuperpardcubris,  Sc 
Multiplcx-fupcrpamcns ; . cum  corrdads. 

AluJi/^/gxJu^^articuitris,  eft  rado  majoris  quandata  ad  minorem,  quando 
nujor minorem  aliqobues  condnet  ( laJcem  bis)  & udaminfuper  iplius  aliqubtam 
nUrk.  UcpRd4,  Qiiippenovcnarius  qoaternarmm  faos  connnct,  dc  iplius  iniu- 

per quadrantem» 

Hujusfpecie  funi,  Dupla-Riquialteri^  Dupla-fcl^ 
4)  9 quiicrtia  , DupU-lcIquibuaru  , dx.  Tripb-h:fquial- 

2)  7 (53  tm,  Xtipbddquitcrcia,  dcc.  alixque  gulmodi  in  in> 

.10)41  («^2  s=4|  finitum-  nuiopad^^  cit  dupla-ldquiquarta ; 7 
10]  ioi(io,t  = toic  ad  2,  cR  cripladclquialc<;ra ; 42  ad  10  ell,  quadru- 


r 
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pia  lefmmjuiiita ; loi  aJ  lo,  efl  decupla-fLicjuidccima.  Er  pariter  inaliis- 

DiiplK:!  uatjiic  cluradcreopits  elt  ad  hanc  rarioneni  cxpnmcpdain  ; altero,  quo 
{jx-cics  imtlfiplicTuicis  imiicctur,  (dupla,  ti*ipla,  &c.  ) altero, quo  ddi^nctitr  .iiiquc»a 
p.irs,  pv.u,  uum  dmiitiia,  teni.i,  ^c. 

• Ubi  amem  ratio  muinitacis  ni.Tjoris  ad  minoren  cfl  mnltipIex-fiijMtrparcicida-  5 
rrs  ; minoris  hiijns  ad  illam  majorem  i\\cii\\x  !SNlnNuh:pkx\fui>nphlkt{hi!ir^  Hii- 
jiilqurljK-ciw  Ipcciebns  illius  coralpondeiu.  KU  jgitur^  ad  9,  rauo  li.bdnpia- 
iclquiquaria ; zad  7,  fiihtrrpladclqiiialiera  ; 10  ad  4.2,  liibqtuidrupla-lclqimjr.ima  ; 

IO  ad  loi,  liilxlcctipl.i  lefcjiudi.cima.  Etlicinalik 

Ratio  nuiliiplcx-liijKrpanieiis,  cft  ratio  quantitaiismajoris  ;td  minorem,  quando 
major  minorem- aliquoties  continet,  & ipftus  inlupcr  aiiqnot  parres  aliquotas.  Xjit^  x lv- 
8 ad  3.  KcnqK  mnneriiS  ille  hnne  continet  bis,  dcdiias  infiipcr  hujus  panes  terti- 
as,  live  trientes. 

Hujus  ^xccios  lunt;  Dupla-fiqKrbipariiens- tertias , Dupla-riqx:rquadnpaiUk.iw- 
quiiuas  Tr?pia-liijKnripanicns-qnari:is  , Qiiadrnpla-lnpertnpar- 
ticnsdepumas , alixqnc  cjulinodi  mlimta:.  Tales  1'unt  rationes  . 3)8  (2* 

8 ad  3 ; i^ady;  1 y ad +;  ji  ad  q.&c-  5)14(2! 

Triplici  itaque  charaiitcre  opus  db  ad  hanc  rationem  c.xpfi-  4-)U(ii 
mendam : quo  cum  numerus  imiltiplieuatis,  tum  numerus  partium  7^31  (4 1 
uliquuucLim,  tum  harum  dencmuiuiio  indicetur  : ut  pater. 

Ubi  .mtem  quantitas  major  ad  minurem  cU  in  raiioae  Multiplici-fiipcrjiarci- 5;./»»«/- 
ciue  ; tll  minor  ha:c  ad  illa  i»  majorem  in  ratione  SjibmuUi}jtki-{nperparueHte  : & tiphx  fu- 
fpecics  hujus Ipcciebusilbus  <X)rrd|)ondent.  Itaratio  3 ad  8,  dt  lulxliipla-luper-/**''/’'*'’* 
biparuens-teruas;  5 aJ  14,  liibdupla-lLipciqiiadriparticns.quimas  ; 4 ad  15,  liib- 
iripla-rupertripruuis-qtiaitas ; "7  ad  31,  lubquadrupla  ruperirip.uticns-lcpuims. 

Atque  m aiiis  pariter.  ' 

Qiix  autem  liipcrius  notanda  monuimus  dc  ratione  ( fnnplici ) rupcrpartienic; 
eadem  & hic,  imiutis  mutandis,  notanda  iunt  de  ratione*  multiplici  fujierpjnicme. 

* Nec  opus  cll  itt  repcrfintbr. 

EUquc  hxc  Rationum  diltributio  quam  tradunt  Recentiores  Ariihmctici.  Quqi- 
^le  non  hxc  omnia  Rationum  nomina  apud  Euclidem  occurrunt;  Icd  qcu-dam  to- 
rum praxupua.  Cum  tanieii  hujulinodi  pa/lim  apud  Mathematicos  reccntiorcs  oc- 
currant Rationum  nomina ; nequis  de  illtshxrcac,  exponenda  duxi. 

Sicui  vero  ntmis  intricatos  videantur  hs  Rationum  appellationes;  poterunt  ill.e 
(implicius  ddignari  pcT  duos  numeros  ea  qua  res  polbulct  miionc  conlbitu.os,  pr.c- 
Icrtim  qui  lunt  in  eadem  ratione  minimi.  PuiaG,  pro  ratione  rubqtiadntpla.fii- 
pertripartieme-feptimas,  eam  dicamus  rationem  qu2  clb  7 ad  31.  Ita,  qiii  dieit,  iit 
A ad  B,  ut 7 ad  31  ; tamundem  innuit  ac  (i  diceret,  (it  ratio  quantitatis  A ad 
quantitatem  B,  lubquadrupla-lupertripartieiis-leptunas.  Atque  ad  hane  furmaiu  Ra- 
tiones lapiflime  exponi  lolent. 

Rationes  Itaque  pluribus  mcxlis  dclignari  poliunt.  Nempe  Hati- 

.‘Vel,  nominibus  iiiis,  modo  indicatis.  UtDupluinJ  Triplum,  Dimidium,  ^{.ovumpe- 
quialterum,&c.  fignatio. 

Vel  quidem,  Figuris  nuniencis  rationes  illas  denominantibus : affixa  faltcm,  vel 
quidem  Cubintellcdla-,  multiplicationis  nota.  Puta  ,2,  3,^,1  j,&c.  vcl  *2,  *3,x5, 
xij,&c.  Qiiidcnitnelb  Duplum,  Triplum,  Dimidium,  Selquialterum,  ^lud 
quam,  Multiplicatum  in  2,  3,;,  1 1 &c. 

Vel  etiam,  per  duos  numeros  in  ea  ratione  conlbitutos.  Puta,  Ratro  ca  quic  cib 
2 ad  I ; 3 ad  1 ; I ad  I,  vel  I ad  2 ; i ( ad  1,  vel  3 ad  2,  &c. 

Vel  quidem,  duabus  quibufvis  quantitatibus  homogencis  ita  conibicutis ; ut  li- 
neis, planis,  lolidis,  angulis,  &c.  (quorum  ad  invicem  ratio  exponitur  ut  jam 
cognita,  vel  quafi  cognita, ) cprumve  lymbolis.  Puta,  ut  V ad  A ; ut  L ad  M ; 
ut  R ad  S,  &c. 

L R 

Velitem,  Fratiliomim  inlbirij?,  Ll»  ^ Cum  enim  Rationum  de- 

nominatorcs  nil  aliud  lint  quam  Divihonum  Quoaentes,  ( ut  jam  ante  luit  expo- 
fiium, ) DiviGunes  autem  indicare  lolennc  fit  inteije^ba  virgula,  Dividuum  inter 
& Divdbrem,  ( idqnc  ncccllario,  ubi  numerus  dividendus  eit  dividente  minor,  ut 
!,  atque  cuam  ulias,  aim  de  caulis,  non  ram  commode,  ) Quidni  «S:  RanoiKs  ira 
• ' • V dclignen- 
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ddigpentiir  ? prafjxa  cantui,  ubi  opus  fuerit,  tmiluplicatinnis  nora.  Et  quidem 
ipfx  Frai^oocs  nil  aliud  fum  quam  kanoimai  Induria;  ncinpc  |,&c.  ibam  indi- 
cant partem,  qux  ad  integrum  (ive  unitatem  eam  habent  rationem  quam  i ad  ^ 

3 ad  e,  &c.  numerator  ad  denominatorem  : Atque  ut  2 cfl  duplum  unius,  lic  1 efl 
femdiis  unius,  &fic  in  exteris.  Fradionis  itaque  Numerator  & Denoroinacor,  per- , 
inde  fune  atque  Rationis  Antecedens  & Conlequens : Si  laltem  &,  Frai^Uones  im- 
proprix  ( ut  loquuntur  ) unitate  quippe  majores  vel  laltem  xquaics  limul  lotelli- 
gantur,  qux  rationem  xqualitacis,  & majoriiatis  indicem ; ficut  h'a<^iones  propnx 
indicant  rationes  minoritatis,  fivc  minoris  mxqualitatis. 

Vel  etiam,  it  libet,  (quodque  non  raro  exprait, ) fimplicibus  lymbolis, aliarum 
quancuacum  inltar.  Puta  1= j^=:R&c.  Sunt  enim  Ratione^  non  minus  quam 
numeri,  verx  quantitates. 

Perinde  Igitur  eil,  verbi  gratia,  ftve  dicamus,  Duplum  quantitatis  A,  five  2 A 
vel  2 X A vel  A x 2,  five  | A,  vel  A x f,  five  quod  cll  ad  A ut  1 ad  1 , live  ad  quod 
A eft  ut  I ad  2.  Sic  Triplum  A,  =3  A = Ax  3 A.  Et  lemiflis  A , = 2)  A 

= — rrJA.  Et  fcftuialtcrum  ipfius  A , = I ! A = i Jk  A=r  A«  I j = Ax|  = 
2 

|A  = 2)3  xA=^-^&c. 

Similiter  in  proportionalibus  defignandis ; ubi  nempe  eadem  utrobique  ratio  efle 
fignificaiur.  Puta,  A ad  B ut  i ad  a,  vcl  A.B i .a.  vcl  A = 5 B,vel  =|,ve)  B) A(J. 


Item,  Ratio  lateris  ad  diagonium  quadrati,  L D: : i.  v'a,  vel  ~ = .^,«1 

la=  — D,  velL  = — • Diaeonii  vero  ad  Latus,  D.L::v'xi.  vel ^ = ~=v’a, 

Vi  VI  1.  i' 

V 2 

velD=  — L = V'i*L=Lxv'2=L  V'2  = V:iiLq:  = V:i*Lq- 

R L R 

Item,  LadM  utRadS,vclL.M;:R.S.  vclL  = — = EtCmili-' 


ter  alibi. 

Qua  vero  ex  omnibus  defignandi  formulis,  Rationes  quilibet  defienare  velit , 
penes  fc  fit  optio  : Liberum  quippe  cuique  erit,  quam  velit  eligat ; n cT  etiam  nunc 
nane  nunc  illani,  prout  pexfenu  n^ocio  magis  accoDinxidum  v^eacur. 


C A P.  XXX. 

“De  Rationum  OmM/ttione  five  Continuatione, 

nutione.  Ratio  duplicata.  Triplicata,  e^c.  Item  Sub- 
duplicata,  Subtriplicata,  ^c.  Et  duplicat  a -tripli- 

cata, ^c. 

Ad  pleniorem  Rationum  traditionem,  llipcrcll  ut  Rationum  Conqxifitio,  live 
Continuatio,  & Imminutio  exponamur. 

Kauonum  CompoficioneRi,  five  ^ntinuacinnem,  five  ( ut  nonnulli  loqmin- 
pmm  tur ) Additionem,  definit  Euclides,  ol  ^ 

tJ/ya/t  i9tn^  -ttuZcMttkt  : Maiim  ttp».  Ratio  ex  rationi- 

tia,  pve  cemponi  Jicitur , quando  rationum  quantUaies  inter  Je  muitipiicat^ey  aliquas 
^ potius  aMfuam  ) ejjkmnt. 

Quid per  inieliigitEuclides  non  inter  interpretes  conve- 

nit : num  idlioet  ipfbs  terminos;  an  quod  ex  eorum  comparatione  provenit.  U- 
trumvis  auom  dicatur  permde  dE  Puta,  fi  rationis  A ad  B termini,  interminos 

rationis 


i i y 
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rauonis  « id  « rtf(x.aive ducuimr ; nempe  A x «,  B x S ; ut  proramt  ratio  Ax« 
ad  B X ^ ; live  cuam  rado  — ducatur  in  rationem  j , m proveniat  4 » noia 


ij-y 


inultum  imerefl ; nam  — x — : 
B 


A « 


z , ut  proveniat  — 

B ^ 

■ utex  fravlionum  niultipjjcandaruni  rt^u- 


iis  r»o  loco  patcbtt.  Kuiius  exponn  Eutocius  ad  prop.  4,  lib.  1 ArchinL  d: 
Sp*kera  ^ CYitndro. 

Quod  autem  volunt  tmn  Euclides,  tum  alm  hoc  cll,  verbi  gtatu,  t„. 

!>b,  ^<^\Tuph,m  dupl,,c^^^  (vel.utUtin.us  diLu  Ra- 

tio quam  habet  Duplum  mph  componi  dicatur  cx  ratione  DupH  & ratione  Trbli  \ 

qiiipjK  qua- quantitates mvicem  dubUconllitiiuni  duplum  tVipli : puta 

veUxj  — d,  Sic  Tripli  diraidiuni,  vel  Uimidii  triplum,  ( quod  elt,  Seliiulalie- 
rum,)  componitur  ex  7 riplo  &Dun, dio:  puta  j x-J  = | S,c  latm  Wu, 
componi  di^citut  ex  (hocell,  ut  loquuntur  Mulic7ex 

Diaixnte  & Uiatdiaroii  componitur  Diapdon,)  qma;x|  = ! = i.  Sie  ratio 
“ B C ABC  A ' o 

— componitur  cx  rationibus  - , j , - . Item  ^ componitur  cx  , 

£ .£BC_ABCA  ^ B C 

D’  B * C * D ~ BCD  — D"  dicitur  x(>«  An,  «•  afu->,  five  ex  ur- 
epuahtate.  i3d^. 

Contra  vero,  Ratm  , mimmuu  ratione  ^ , clt  1 ; quia  (“  Q„od 

$■  AB  \ 

nonnulli  lic  cSlerimt,  fi  ex  ratione  auferatur  ratio  - , manebit  ratio  — 

• -3  tt  ' /3  * 

Curaiiiem  hanc  rationum  Imminutionem  non  pariter  definiverit  Euclides  atque 
CairaiXilmoncmfiveCoimnuationeiiii  caufa  ell,  qiioniara  id  minus  erat  necedlb 
cam  umimq^  per  compolitioueni  fieri  polCt.  Perinde  enim  clf  rationem 

ratione  imminuere  , atque  cum  ratione  — componere.  Nam  — ^ -- 
,£_ABa_AB  « ^ 

\13  aSA  a'  £* 

1 Compofitio,  an  Additio  judicanda  fit  an  Multiplicatio 

haud  atis  videtur  apud  fcriptorcs  Ariihmeticos  ( vel  etiam  Geometricos  ) con- 
Itarc.  Utut  enim  certum  fit  quantiutes  invicem  MuUiphcm,  non  Addi:  { nam 
verbi  gratu,  duplum  trijdt  non  idera  elt  atque  duplum  ^ triplum,  qiiipiK-  hoc 
^ mmiluplum,  nam  3 -f-  a = j ; fe)  Tuplutn  m a mulupkalum,  adeoque  &jv- 
tuplum.  Nempe  3xa_d:)  Aiumen  ulu  fere  obtinet,  ut  rationum  potius  Al- 
dum  dicatur,  qua:  elf  revera  mulupheatio.  Et  quidem  ne  Muliiplicatioiiis  no- 
mine jam  tandem  ex  pqlllimino  gaudeat,  id  maxiiac  impedit,  quod  MuhpfKula 
ratummn  |am  alio  leiilu  ufurpetur,  adeoque  horaonymia  metuenda  lii,  fi  pro 
rationum  commuationc  five  compolitione  ufuriandaui  velimus.  Nam  rationum 
Duplicatio,  Triphc.i»o,  aliafve  multiplicatio,  alio  plane  fenfii  iam  Iblet  ufurnari, 
quam  quo  jam  loquimur,  ut  mox  ditetur. 

Malim  maqueut  vel  Cwnpeftlm  vel  (quod  vox  Gtjeca  nyaiuja,  macis  innuere 
edetur  ) Cmtiiautio  dicatur,  quam  vel  Additio  vel  Multiplicatio. 

^.iXIignandam  autem  malim  per  notam  x<Multiplicacionis,  iQuam  per  4- Addi- 
aonis ; Oiam  praxm  muJtipficaiido  exeiOTi  nemo  dubitat;)  adeoque  quic  cx 

-Tx**  T’*  componitur  ratio, jfcribenda  eft  A-x-'4 j^if  afitem  — 

* **  « /3  « /3 " 

Adeoque  tou  illa  de  Fradiomim  Multiplicatione  & Divifione.  tradenda  doilrma- 
de  Kaiionuni  Conunuatione  & Imminutione  pariter  intelligenda  erit : limt  enim' 
iplilliim  eadem  res.  Rationum  itaque  continuandai  um  praxin  m illum  locum  re- 
jiciendam  cenlui«> 

At  cavendum  interim  nc  RatiQ  compofita^  xiyif  ^d6  tradita,  atque 

Compejtlioratiimis,  xl>«  14  y definita,  pro  eodem  habeantur.  Sunt  tnim 

res  laus  diverla.  Quippe  illud  Additionis,  hoc  Multiplicationis  ell  negotium. 
Ut  cx  iplis  delinmonibus  enaris  cotilbt.  Qiiod  innuille  liillkiat 

V 1 


Verum 


lUtio 

Jhiflita- 

fsA' 

daptica-' 

tay 

fHid. 


Rafh 

SubdupU- 

(Mtje-tri- 

plUata, 


De  Rationum  Cap. ^XX 

Verum  huc  omnino  f^ht,  quod  de  Ratione  Duplicata,  Triplicata,  aliafve 
multiplicata  eradit  EucIigls  io  a & alibt;  vel  etiam  Sul^uplicata,  Subtripli^ 
cata,  occ.  ( Eodem  plane  modo  quo  ad  Multiplicattorurm  referenda:  funt  Qua- 
dratio, Cubicatio,  alii^ve  multiplicationes  pottflatum  geiterativx;  de  quibus  pu(l 
diatur. ) Non  tnim  tafitundcm  lignificani  aque  ratio  Dupla,  Tripla,  Subdupla, 
Suburipla,  &c.  vel  Duplex,  Triplex,  &c.  ( ncqiie  enim  ratio  Sextupla,  rationis 
Triplx,  ratio  Duplicata  dicitur,  utut  Dupla  fit;  quippe  Scxtuplum  cft  Tripli 
Du^um. ) Sed  cum  ratio  aliqua  ( five  majoris  live  minons  inxqualitatis  ) cum 
leipfa  continuatur,  qux  prodit  ratio,  rationis  expofitx  ratio  didt6r; 

fin  in  eandem  iterum  continuetur;,  ratio  Trtpbcata  dicitur ; & fic  deinceps ; Qui- 
bus, tic  correlata,  opponuntur  ratio  Subduplicatay  Snbtrtplkatay^'c.  (ficut  quan- 
titas in  Ic  dudh,  expofitx  §!^dratitm  producit ; fin  in  eandem  iterum  ducatur, 

A j t A A AA  Aq 

!C  rationis  — ratio  duplicata  elt  — x =z  - ~ r=  ; 
B B B BB  Bq 

^ X &c.  Et  contra  ; Rationis  ratio  fubtri- 

B B Bc  Bc 


Cubum  y &c. ) 

A 


triplicata , 


plkata  ell  rationis 


^3 

Bq* 


ratio  fubdupliaia  ell 

B 


i%  A A 

~ rationis,  ratio  fubduplicata  ent  V-;r;  fiibtiiplicata,  Vc*— 
B B B 


( Ipfius  autem 

% 


Ut  plenius  pa- 
tebit, pollquam  potelbtum  Genefis  & Analyfis  tradiui  fuerit.  Nam  fi  expofica  Ra- 
tio dicatur  Radix,  vel  potefias  prima;  Ratio  Duplicata eni  Quadratum,  live  po- 
tefias  leeunda ; Ratio  Triplicata  Cubus,  vel  jiotdbs  tercia;  fix.  Et  Ratio  Sub- 
duplicata,  erit  expofitx  Radix-quadratica,  vel  potefias  fubfecunda ; Siibmplicata, 
expofitx  Radix-cnbica,  vel  potdbs  fiibtertia,  &c.  ) Sic  ratio  quadrupla  dl,  ra- 
tionis duplx,  ratio  (non  mpdo  dupla,  quia  1«1)  duplicata,  quia 

zx2=T4;  & hujus  illa  fubduplicata.  Item  rationis  triplx,  ratio  duplicata  cft 
(non  icxtupja,  quod  fit  j-j-jrrd,  /ed)  noncupla,  quia  3x3=9;  triplicata 
vero  vigintilepcupla,  quia  3x3x3  = 27*  Sic  rationis  J,  duplicata  clt|x|  = |; 
triplicata,  s X I X 1 = I , &c.  Et  rationis  duplicata  efi  jx|  = |;  triplicata, 
|x^x|  = ri.  Item  rationis  I,  ratio  duplicata  cfi  | x|  = |;  tnpiicata,  |x  |x|=^; 
tpiadniplicata  I X I X I X I = ^1,  &c. 

Neque  aliud  volunt  definitiones  Euclidis,  10  </  5.  "Ow  tcIx 

7B  <o(}f  ri  Teirw  Kftytr  1^«)’  ai)«7bi>  li  ^&v7t£fr'  aiw  ^ riasof* 

fuy&n  x,  ii  att^f  -n  TfwfWj’»  TWiAaWcra  KTnp  «adr 

S^dCTi^r  w "i  ‘I*»'  «i  aAtiw,  W kr  i iaAujia  tres  mognitUiUnes 

(coniimic ) pi  oportionales  fturnity  pfitna  ad  tertiatu^  dupikatam  rationem  habere 
dici/m  ejut  ffmm  habet  ad  Jecuudam  ; y!t  cum  qnatmf  mt^nUadines  (continue) 
proport urnales  fua  int ; p ima  ad  qum  tatn.  tripbcatam  rationem  habere  dicitur  ejus 
quam  habet  ad  jecundam : ^ Jemper  damepsy  uno  amplmsy  quamdiu  proportio 
exttterit.  Verbi  gratia,  fi  quantitas  priiiu  A,  fit  fcmilTis  iectmdi  B,  & hxc  ter- 
tia- C,  atque  hxc  quarrx  D,  & fic  aeinceps,  ( ubique  fcilicct  in  ratione  fubdu- 
pla;)  Erit  B = aA,  C — D=2C=r ^3=  8 A, &c.  Ideoque  ra- 
tio A ad  B elt|,(cum  aura  B = aA,  erit  A.  B;:  t . 2.)  Ratio  A ad  C 
( duplicata)  i = J x J,  ( nara  propter.C  = 4 A^  erit  A . C : : i 4.  ) Ratio  A ad 
D ( tripbcau  ) | = |xjx|,  ( nam  propter  D = 8 A,  erit  A . D : ; i . 8 . ) Et  fic 
deinceps. 

Atque  hic  non  incommodum  erit  iidtarc;  quod  Euclides  non  &c. 

vel  'Kfro.ieeny  &c.  dicit,  (quibus  vocibus  alibi  id  innuere  Iblct  quod 

Laiim  vocibus  dtiplurn,  triplumy  vel  etiam  dupkxy  triplex,  ) fcd 
mttiy  TetidMfftiYHy  &c.  (quod  6c^pcrpctuo  hoc  Icnfii  obfervae, ) quan  aliquatenus 
imiari  con.intur  interpretes,  dura  nqii  tam  rationem  duplam,  triplam,  vel 
etiam  duplicem,  tnphcem,  ^c-  hoclenlu;  1«1  potius,  muvau.  iormx,  duplicatam, 
tnplicatam,  dicunt : tum  ut  diverfitatem  formarum  diTod^if,  & apud 

Euclidem,'' aliquatenus  referant;  tura  nt  l/Mnuixl*  aliquatenus  cavxatur. 

Verum  & mijufiuodi  rationes  ( puta  duplicata,  iriplicau,  fubvlupljcata,  &c.  ) 
invicem  continuari  pofTiint,  unde  ratio  ex  illis  compofita  emergat.  Puta  ratio- 

nis  rauo  triplicata  efl  hujus  auicm  Subduplicata  cft  V g--  : ergo  ratio- 
• ia*  nis 
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nis^  mio  Triplicat*  Subduplicata , erit  Sic  rationis  >^^“0  Tri- 

plicaue-fubdupltcaQ,  erit  V X e.  Eodan  modo,  cum  rationis  J ratio  duplicata 
= h atque  huius  triplicata  S.qxXq*Xq  = X*5r’'^«X*S*^; 
ent  h*c,  rationis  ^ expolit*,  ratio  duplicaut-mplicaa,  ( live  tnplicat*-dupli- 
caa, ) nempe  fextuplicata.  Vcl  etiam  u ratio  quaevis  fimpUci  lyrabolo  defigne- 
tur,  puta  K,  ent  Rq  vel  R*  ratio  duplicata,  R’  triplicata,  R*  quadruplicata, 
R<=iR*xR’ Icxtuplicata,  live  tnplicaa-duplicata,  V R fubduplicata,  v^*R  lub« 
triplicata,  V’  R*  duplicat*  fubtriplicaca.  Nec  l^iis  alibi. 

Totius  autem  hujus  negotii  praxis.Ariihmeuca,  ( puta  dat*  rationis  rationem  # 
duplicatam^  triplicatam,  lubdti{kicatam,  fubduplicat*  triplicatam,  &c.  invenire, 
vcl  numeris  aut  etiam  fymboUs  defignarc, ) ex  Iraflionum  multiplicatione,  qua- 
dratione, cubicatione,  & radicum  cujufvis  potefbtis  analyli,  dependet : qu*  fuis 
locis  tradentur. 


CAR  XXXI. 

TrogreJ/io  Geometrica.  Continua : "Disjunila,  Invefiiga- 
tio  Suntnue.  InveBigatio  termini  ultimi  i vel  ctyulvis 
remoti. 

PRogreflionisGeoractriese  originem  & naturam  fuKriiis  tradidimus  Cap.XXV.  Trtptf- 
Quippe  qui  Rationum  iqualitatera  ( fimilitudinem,  identitatem , ) refpicit,  Gfo- 
ut  progreiuo  Arithmetica  iquriitatcm  Dineccntiarum,  exccfliium  puta  Cvc  defe- 
auum.  W' 

Euclidi  dicitur  'Ayo^*:  Interpretibus,  ^Propertio , Propor/hnaliiaSf  Tr^eJJio. 

Cicero  interpretatur  Comparationem  & Treportionem  ; & quidem  primus, 

iulo  telle,  ( inPiat.Timxiinterpretatione, ) Craxe  euexvy*  LAtine  ( auden- 
dum eji  enhn,  quomam  hdc primum  « nobu  novan/str  ) Comparatio  ‘Proportiove  dici 
fotejl. 

Euclidi  definitur  Rationum vel(lc- 

eundum  alios)  8</y.  Arilloteli,  Ethic  y.  Hatiormm  aqumtas.Ptci- 

clo  m Piat,  de  Rcp.  rurnmit*  ratioHis  Identitas.  Theoni  Smyrnzo 

•d*nim  ifuthu  » raumtu,  rationum  Jimilitudo Jeu  identitas.  Fabius 
C^inuJianus  vocem  comprobat,  1.  y.c.ii.  'Srvxaytajt  ^uidetn  a Sttriih 

Jeparaverunt,  uoseam  fi^eHam  buicpenert  putamus.  Narr^  tuOnum  adDecenty 
Jic  Vecetn  ad  Centumj  ^nutc  terte  efi.  EuchdcsipTe,  utut,  tn  j>eHruuone,  Snmh- 
tudmis  vocem  adhibeat,  alibi  tamen  palTim,  Ideniitatan  potius  innuit;  nec  tam 
Rationem  rationi  atjtudem  dicit,  aut Jimit^^  quameaWc;/;.  Ut  per  totum'  iib  y. 
paliimcR  videre.  Perinde  autem  cR  nve  SimiLtudinen^  five  .^{quuitatem,  live  cti> 
am  Identitatem  dicamus ; dummodo  ciiim  de  fenfu  convenit,  non  eU  ut  dc  verbis 
admodum  litigemus. 

Diflribuitur  autem  ( ut fupra  diihim eft ) m Continuam,  & Disjunctam  (live 
diicrctam,  difcontinuam ; Buo*o,  hiulcam  & interruptam.  ) Illam  appellat  Ari- 
floceles  : hanc 

nia  cfl,  ubi  termini  ita  continue  procedunt,  ut  intermedius  quilibet  fit  tum  an-  cvnti- 
tccedemis  conlequens,  tum  confequentisantec^ens,  in  eadem  ratione.  Ut  x.  4.  »»«. 
8.164^ 

H*c,  ubi  eadem  quidem  recurrit  ratio,  non  autem  continue,  led  disjun^im.  Vi  ja^un- 
2. 4::  3. 6.  fia. 

Proportio  itaque  five  Prc^reflio,  tribus  ad  minimum  terminis  confbtuitur.  Qiiod 
& notat  Euclides  9 'ArotAc;** /J,  h ??»k.  Anali^ia  (proportio, 

proportionalius,  ) in  tribus  termmis  paucijjimis  crmfiHit.  Nempe,  proportio  con- 
tinua, ut  2.  4.  8 ubi  eadem  intercedit  ratio  inter  primum  & lecunaum,  atque 
inter  lecundum  & tertium.  Proportio  autem  dilcominua  live  interrupta,  nonnifi 

V % quatuor 


f 
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uatuor  falteni  lennmisconltiiuitur;  piitaa.  4- : : Cum  cium  ratio  qudibec 

uos  terminos pofluiet,  quippe  qui  invKcm  comparantur;  cademque  raiio  iaiicni 
bis  oaurrat  ut  conlluuatur  analogia,  qua  rapones  comparat : (i  tetomus  muiUua 
lic  utrique  ratioiu  comuiunis(  puta  pnorisconllqucn^  &,  pollcr^oris  antecedens ) 
in  tribus  terminis  eadem’ bis  reperiri  poieit  ratio  ; (in  mmus,  nonmiim  quatuor, 
cum  ucriufque  rationis  duo  tcimim,  ^ duobus  reliquis  ttrumiis  aiii  line.  Poceib 
autem  tum  analt^iacontnuui  pluribus  adhuc  quam  tribus;  2;.  disjunch,  pluribus 
quam  quatuor  abtblvi.  Puw  i.  4.  8,  16.  ja  luiu  continue  proportionales;  dil- 
conunue  vero  2. 4: : 3.  d::p.  18 : : 10.  W1  etiam  ( nam  & fig  proportionales  no- 
tare licebit ) i.  '5,  5 : : 4-  'd.  10.  puta,  ut  fum  ad  invicem  2, 3,  ^ ; lic  & 4,  6, 10. 

De  Progrefiioiie  Geometrica  continua,  duo  prelercim  tradt  Iblcnt  opciacionum 
compendia ; duobus  Problematis  propoltta.  Primum  eft;  Totius  progrellionis  liim- 
raani,  fine  continua  intermediorum  additione,  invenire.  Alterum  crt;  Termi- 
num ultimum,  aliumve  i primo  latis  remotum,  ncglcilis  intermediis,  invenire. 

Primum  quod  attinet.  Continua.*  Progrdiionis  fumma  lic 
reperitur.  Si  terminus  ultimus  per  communis  rationis  Ex- 
ponentem multiplicetur,  ( live,  quod  tannindem  tll,  progrcl- 
iio  per  unum  adhuc  gradum  continuetur ; ) atque  mde  au- 
feratur terminus  primus,  &;  quod  rdlat  per  numerum  uni- 
tate minorem  quam  cll  communis  rationis  Exponens  divi- 
datur ; prodibit  progrellionis  lumma.  Hoc  eil,  E terminu^ 
primus  Icu  minimus  diCatur  A,  maximus  V ,.conitnunis>  ra- 
tionis Exponens  R , £c  progrellionis  lumma  S.  erit 
V R — A 

— ^ = S.  Cujus  Regula:  dcmonllrationera  infh  expo- 

nemus. 

Sic  in  progrertione  adjunila,  decem  terminorum  Tenni- 
nus  ultimus  39366  incommunis  rationis  Exponentem  3 du- 
plus, facit  unde  demptis  2 (termino  primo)  re- 

liant  118096.  Qui  numerus  per  a (numerum  unitate  mi- 
norem quam  cfl  3,  rationis  communis  Exponens ) divifus, 
qiiotientcm  exhibet  J9048 , totius  progrellionis  fummam. 

quidem  eadem  ell  & qux  tx  terminis  omnibus  conti- 
nue additis  emergit. 

Cum  autem  res  txdio  plena  videri  polTit,  in  prolixiori- 
bus IMtem  progredionibus,  lingulos  terminos  continua  multiplicatione  ligillatun 
invelligarc  ; Hujus  itaque  operationis  compendium  qiixrit  problema  illud  alte- 
rum ; Nempe 

Peogreflionis  cujufvis  inchoatae,  terminum  ultimum,  aliumve  quauvis  a/li^- 
mittiul-  remotuqi,  invenire.  Quod  hoc  pado  faciendum  docent.  Pro- 

timi-  greliip  expolita  per  aliquot  laltem  gradus  inchoetur.  Et  linguli  termini  notari 
mtelligantut  totidem  numeris  naturali  lerie  progredientibus  a ciphra  inchoatis ; 
puta  o,  1,2,  3,  4,&c-  ( vd  etiam  quibulvis  aliis,  conimua  progrcllionc  proceden- 
tibus, ab  o inchoatis : ) qui  Indices  vocari  fbiem,  five  Expimentes ; dilbutiam  ai- 
julquciennini  ^ primo  indicantes.  Hac  prxparatibne  fada;  li  terminorum  jam 
inventorum  quilibet  multiplicetur  vel  in  k vel  eorum  alium  quemlibet;  & pro- 
du£him  per  terminum  primum  dividatur : prodibit  terminus  die  cui  rcfpondet 
Index  ex  invicem  muluplicatorum  Indicibus  additis  conflatus.  Atque  hoc,  quo- 
ties opus  fuerit,  iterandum  erit. 


2 I o 
6 i I 
18 ' 2 

H\  i 
162  4 
486  I j 
14x8  6 

4574  2 

13122  8 

$9j66  1 p 

^9048 

59366 



1 18098. 

— 2 
2)118096 
J9048 


iMvejti- 

Sammie. 


Exempli  gratia.  In  expolita  progreflione ; Inventis  terminis  primoribus  qua- 
tuor, 2,  6,  18,  J4,  quibus  rcfpondcnt  indices  o,  i,  2,  3.  Dudlis  yq  in  54  (ter- 
mino quarto  m iuprum,  cujus  index  3,  3,)  fiunt  y4xx4  = 29i6;  quem  nu- 
merum fj  per  2 terminum  primum  dividamus,  proveniet  2)  2916(1458  termi- 
nus feptimus  CUJUS  index  6 = 3 -[-3.  Deinde,  li  1458  terminus  leptimus  Jam 
inventus,  (cujus  index  6,)  ducatur  m J4  terminum  quartum,  (cii)us  index  3) 
prodibunt  ';8732,  qua:  per  2 (terminum  primum  ) divifa,  exhibebunt  2)  78732 
(39366  terminum  decimum,  cimis  index  p = 6-l-3.  Et  fic  dcmccps,  quoufquc 
opus  fuerit,  progreflio  per  faitus  continuabitur. 
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Exemplum  hujufinocii  aliud  nouniraum  libet  adjungere.  Sim  m equi  cujuf' 
dam  calceis  fingiiiis  iex  clavi,  adeoque  in  omnibus  24.  Ec  venum  cxpofitiis  c' 
quus  ea  l^e,  ut  emptor  pro  pruno  clavo  denarium  lolvat,  pro  inundo  duosi 
pro  tertio  4,  & lic  deinceps  Ungulorum  clavorum  pretium  cootimte  duplando- 
Q^^ritur^  quanti  emendus  cll  Equus 


anno  imcgro,  five  ieptimanis  j2? 

Conlbtuamur  orimo,  continua  nultiplicatioQe,  fiuoieri  alkuot  primores,  puta 
iex,  1, 2,  4,  8, 16^  IX  quorum  Indices  o,  i,  o,  3, 4,  y.  Du£bs  it^ue  in  fe  it 
( tcrrauio  lexto  cm  index  s ) 1024.  Qust  cum  per  terminum  primum  di- 

videnda line,  ficque  ille  i,  numeras  dividendus  inde  non  muutur ; & propterea 
1024  terminus  ilic  eft  cui  convenit  Index  10  = 54*79  nempe  undecimus,  live 
poit  primum  decimus.  lUe  autem  in  (e  duplus  pr^ucit  ( ead^  ratione, ) termi- 
num pdt  primum  vicdimum,  quia  104-10=20.  Hic  autem  (eadem  rauone) 
dudtus  in  16,  terminum pofl  prunum  quanura  (cui  index  4)  prMudt  terminum 
cut  index  24=204-4-  Qui  quidem  terminus  cum  itt  ordine  viceiimus  quin- 
tus; adeoque  clavi  ultimi,  nempe  vioe- 
limi  quarti,  pretium  exhibeat  uno  adhuc 
gtadu  audtam ; five  quod  tantuodem 
dl,  terminum  ultiraum  in  communis  ra- 
tionis Exponentem  du^um ; Hinc  fi  au- 
feratur tenmmis  prunus  1,  numerus  re- 
liduus  (qui,  cum  per  com- 

munem multiplicatorem  unitate  minu- 
tum, nempe  x — 1 = 1,  dividendus  fit ; 
hac  diviiione  non  immutetur, ) ell  ipfe 
nomerus  denariorum  quibus  emendus  efe 
equus : qiii  16  millena  millia  fuperat. 

Sin  adhuc  continuanda  fit  progrdfio 
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ad  locuai  uiuue  quiuquagefimum  fecun- 
dum ; k1  eodem  modo  het.  Nempe  du- 
do  in  Icipfum  termino  modo  invento,  (cuius  index  habebitur  ille  cujus  in- 
dex 48  = 144-24.  Atque  hic  item  io  illum  cujus  index  4,  habebitur  Ule  cujus 
index  52.  (nempe  ultimus  in  communis  rationis  Exponentem  dudus)  qui,  uni- 
tate minutus,  fummam  totius j^ogrefiionis exhibet:  mercedem quidem  fatis  amplam. 

Atque  hinc  abunde  Uquet  m quam  immeoi^  & (dane  increaibilem  fummam  ab 
exiguis  pruKipiis  in  continua  progrdTione  Geometrica  perveniatur. 

Pnuiquam  autmn  hoc  negotium  dnmctam ; libet  & £xeffl(dum  aliud  annedere, 
ex  Authore  Arabico  dclumpcum;  ( quod  D.  noferq,  fumrax  in  Unguis 

Orientalibus  Eruditionis  vin^  debeo : ) unde,  non  modo  hujufmodi  computi  exem- 
plum, ( Ibrtallc,  ommum  atuiquillimum,  ad  cujuf  imiuuonem  alia  fuerim  exco- 
gita»;) (ed  6c  aliarum  aliquot  inventionum  originem  videre  licet.  Kemue  in 
Commentariis  quos  fcripfic  SeldJ»  Moh^nmed  AJephadi^  in  Nobimlimi 
Poctx  T^iui  Poema,  ditium,  ad  hund  venum 

Enndl  eia  hadatbatni 

hxc  habentur 
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Qu*  I -'»tinc  fic  fonant.  “ Cciium  ell,  vocabulum  hoc  [ (hctrungt  ^sceho- 
" runt  iudus  \ ] PcrCcum  cdc,  cujus  Thcitu  Pcrlice  eft Jbcp  rancy  qu^  hgn^at 
«/f.v**jjn«if/i'qux  llinc  j^J^y  yilpbatziHy  AlphUy  /^MOSy  ^kby  & 2h/4i*4 
[ Hoc  dl,  Rex,  Regina,  EI6phas,  H^ims,  Roch,  Pedes.  ] Hominum  autem  non 
ptuci  falluntur,  quai  ad  /llfiiby  qui  dl  /^u  B^er  £J>H  Ahhammed  HJtm  Tahjra 
Eim  j^kdolUh  Ehmil  Abbis  JiJm  SuiTdi^t»  fcrtba,  autunumes  liium,  Scaceno- 
nim  ludum  invcnii^,  to  quod  Proverbio  originem  dcdertc. ' G:rtum  autem  dl 
“ ludi  hujus  auihorem  fuifte  Sfjf»  Eim  'Dtinr  Indum.  Cum  enim  Adpir  Eht 
^ B^beCy  primu»  Re^um  Perii*  PolUriorum,  Calculorum  ludum- [ Trf^^r  ] inve- 
*^niilec;  unde  & A<ir«^/r  appellatus  c(l  {ludu^  iUe\  quem  ad  c\cmplac  mundi 
compolbit : Abacum  in  duodecim  domos  diRinguens,  ad  numerum  menfium 
^Anni;  Calculos  trigmta,  numero  ditfiim  menfis^  TaloSj  ad  inlbr  fphzrarum 
circumrountium ; coramque  jadum,  ad  mlbr  motus  & circulationis  earundem ; 
in  eifquc  pimda  numero  Planctarum,  quorum  litus  qoiUbet  numerum  exhibet 
‘^  fejjcenahum,  ( dum  fcnioni  opponitur  monas,  qumiermom  dyas,  quaternioni 
" tdnio  opponitur; ) notas  q^uas  Jachi  loruiur  ludens,  milar  prcdetcrminationis 
tereti  divmi,  qu*  ipli  aliquando  favent,  aliquando  adverfaniur;  ipfc  amun 
.^calculos  pro  ratione  no^um  luovcc,  iu  in^im  ui,  fi  pcrfpicaci  Iit  ingenio, 
^dignoiccre  qneac  res  ea  arte  difpoiHTe,  uc  villorum  conJequatur,  atque  adver* 
rauiim  luum  fu|)crc(,  Rame  quod  determii^verim  tali ; qu*  eR  via  Ailhario- 
"nim.,— — Narravit  mihi  quidam  lidc  digaus,  Sbinb  T^hotidin  Abmed 
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Ei»  Tjmw/uA  dixillc,  ludum  GUcUlorum  pralbnuorcm  cUc  ludo  Scapio- 
“ rute,  qtlod  illis  lodtnj  ugnolcii  Darcrani  & l'ridetcrminatioiicni  ; u Scic- 
“ chiis  luduos,  cad^m  neget;- ijuod  propius  aoccdit  id  .flJiitiizahu>n^U:ati:r\- 

' “lUDl.  ^ 

^ “Gwni  CIBO  hoc  inveniflent  Peria^  coque  gloricmur;  . . .s>.  Regi  ladiz,  in- 
“ venit  SrjJit  prsdicliis  Scacchnruin  ludum,  quem  illius  icm)x>ris  lapienus  ifti 
“iprzlurcadutn  ccnlucriim.  Quem  ergo  cum  l^i  exhiliuille^  eiulquc  uuonem 
“ ipii  dcclataliec ; ab  iplb  julfus,  quicquid  liberet,  petere;  petiit  illc  grana  uitici 
“juxia  [areolarum]  numerimi  [continue]  diiplicmda.  Quod,  ut  parum  qmd,  • 

“ exiltiuians  Rex,  pri  eo  quod  animo  conceperat;  nalc  ab  illo  tulit,  quod  cum 
“ ici  .uun  modica: , ac  tenuis  petitione  exceperitr  eo  in  [oct».  Reljxindit  ille ; Ic . 

* nolle  idiiid.  l:[oc  igitur  illi  dari  jullit.  At  ubi,  qui  Ratiociniis  or^crant,  il-  ^ 

“lud  cotnputi^iu;  Regi  dixerunt;  Non  die  penes  iplb^  quod  ati  Ulitis  Exi- 
“guum  Jtud,'  prope  aaeilcret.  Cui  cum  Rex  haud  adh^rct  lidem ; rem  ipli 
‘‘ dcmonllrarunt.  Adeo  ut.  Secundum  hoc,  majorem  ipli  aomiratioiicm  incuterer, 

“quam  illud ' Prius- 

" Rclett  jil  Kiifi  Sbemfi  'Jdin  j&meJ  Fi»  Chaltciu : Hjcrebat  niijii  animo 
- “ [ Icriipulus  ] de  liac  fnmma,  donec  computilb  quidam  Alexandrinus,  flui  me 
‘NioliVtncnit,  viam  mihi  olknderat  qua  manifeltum  mihi  la^lKim  dl  quod  dixe- 
“nuB;  charcain  milii  exhibens,  qua  vcriiai  iplius  conllarct.  Nempe  nametos  ‘ 
“duplicat»  ulijue  ad  areolam  decimam  lexum,  illic  llatiiii  ginnorum  triginia  : f.  j 
■-“duo  i^lia,  leptin^nta  Icxaginta  & oilo  ;',Juromam  hanc,  inquu,  Ihtuamus  - | 

®'nKiilufam  Aai«A.  Quod  cum  examinaveram,  ita  le  habuit  uti  dixit,  a— — ' j 

“Dv^ndidiiplxando  decimam  feptimam  & Ik  deinceps  ad  ♦iccliinam;  iri  ea  fiiit  i 

iiwnfura  IFabah.  l>cin  h H'a!bis  tranliit  ail  ykiiubias ; quas  duplicare  nou 
“ ddiit  ] lioc  cll,  continuedapbcavit  ] donec  in  areola  quadragefuria  pcitDigcret  j 
“ad  centena  & leptuagmta  qnatuor  miUia,  & fepimgcnas  & Icxaginta  duas  Ar- 
“dubbas,  aim  duobus  tricnubiis.  Atque  haa:  rumma  dio  Granamim.  Deinde 
“Graiuria  duplicans  ad 'areolam  ulque  quinquagdimani,  prodiit  fumma,  mille  & f 
“ viginti  qnatuor  granariorum.  Atque  imS;  mcnhira,  pro  urbe  liabriatur.  Dcin, 

“ illud  duplicans,  ad  areolam  u^uc  lixageftnam  quanam,  qux  cft  omnium  ul- 
“ urna,  prodiit  liimiiia  urbium,  fexticcim  mille  & tcrccntum  odloginia  quaiuoB 
“Scias  autem  noa  efle  in  uuivcrib  mundo  urbes  hifce  plurcs  numero.  Atque* 
“haclemis  ille. 

“Dico  ego;  ultimum  quod  producitur  duplicando  abacum  Scaecborum,  dt 
* “ oclo<}ec*«  imUc  nidle,  lexies ; quadringenta  quadragiua  lex  nulle,  quinquies ; ” 

^Mepungema quadn^iiu  quatuor  milk,  quatet.;  i^uaginta  tria  milliu,  ter; 

‘‘tingcitta  novem  mille,  bis;  quingenta  qiunqiraginu  unum  itullc;  atque  lex- 

“cema  & quindecim,  i 844^744073  70'P5  j i d i 5. 

d y 4 3 a I 

^Au]uc  H colici  fucnni  ilh  in  unam  pyramideni  quadraaro;  longitudo 
^'ent  Icxaginta  mUItarium;  latitudo,  par;  al^iudo  etiam,  pv.  iccundum  nniiiare 
**  quod  confbc  quatuor  mille  cubitis  vulgo  ulitatis:  quorum  quifquc  cll  trium 
“Ipitharaarura  mediocrium.  Cum  etiam  Aidubbx  >?i^puac3c  racnlura  fit  cubi. 

‘‘tus  cubicus;  pondus  ipfius  cri^  Roedarum  ducentarum  & quatuor:  quarum 
' “unatjtiaquc  Roal  cll  centum  quadrima  quatuor  drachinanim : Drachnu  au- 
“ icm  cll  granorum  tritici  lewginu  quatuor. 

“Poht>  li  nunKrunn  in  qualibet  areola,  quadraverimus;  qaidrando  produci- 
^ tur  qui  Ibfucndus  ell  in  areola  cujus  numerus  duplus  cll  numeri  illius  arcob^ 

^ uno  minus.  ExempU  gratia;  ubi  quadraverimus  quod  ell  in  tertia,  prodit  quod 
^quincecfl:  Cuimju^quadravermius  quod  prodiit  in  quinc^  producitur  quod 
^ nonx  cll : £i  cum  hoc  quadraverimus,  protiit,  quod  eft  dccinu.  lepeimx : Hoc 
^ uem  quadrato^  prodibit  quod  efl  cricclmue  urux : atque  hoc  qiuonto,  prodit 
quod  Jt  [ loa  ] lcxagcfimi*quinu : Unde  fi  imuatcm  lubcraxcnmus;  reliquum, 

^dl  Tuimna  Klius  quod  efl  in  areolis  omnibus  ufquc  ad  fc-vagdimam  quartam. 

^^Qtiod  U,  amc  liibdu^bm  unitatem,  dimidtavcnmus;  ent  femi^  id  quod  pro- 
^^dit  m areola  fexag-dlma  quarta.  Aeque  hac  praxi  prodit  duplicatio  aiWi  ^c- 
**  chorum,  quinque  operationibus.  — - 

Dicitur,  ex  qmbus  excdlunt  Indi,  qutbulque  reliquis  homiaihus  prxiverunt, 

“tria 
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'^triacfic-  viz.  XAhv\xm  Gokiiah  Scacchoiuu;  attjuc  np^cm 

“ Figuras  tmmcTarias.  ^ ^ . 

Cum  autem  tn  liipcrtorlbuS)  laudatus  lU  /’^6'Ar4rr<r/;;- gravis  ^dTuosauthor, 
& magni  nominis;  kvlori  ibi^ian  non  ingritiui)  erit  <)ux  apud  ipluuv  14 
jubi  habemur,  rcciure:  cuue,  latino  reddita,  lic*  ibnaac  . ^ 

*Vidi  multos  md  AJitii  Soacchoruniiffiye  &iruucuhufji\\^Km 

inveniUc.  Quod  error  clt  Ejus  emm  Auihor  Irntife; 

Re^tjuc,  cujus  gratia  illuni  invenit,  nomen  SSc/irim.  Siquidem  />#/ 

'/ideCf  primus  Rcgimi  Fcriix  polleriorum,  ludum  Coculorum  mveherut,  { 

Jbir  inde  dkhiBi,  ab  Authore  ic.  denominatum : ) quo  n)undi,.cjuiquc  incdU* 
rum,  ipccimcn  exhibuit;  dum  Alveum  in  duodaim  domos  ddtmxii,  rnuilium 
anni  numero;  calculos  tiighita,  numero  dierum  cujuHiltu  mcidis,  iiatuuis;  ta- 
lus auiun,  deleti  Divini,  & nuiiationum  quibus  mvndi  incolas  agnai,  loco  po* 
iint*  In  (uninu ; longus  efl^t  his  de  rebus  iermo^  & proMftto  noflro  alienus. 
Gloriantibus  ei^o  PerSis,  ludi  calculorum  mvcniioao;  in  Regis  Indoruiij- gra- 
tiam, Scacchorum  ludum  oompoluit : Quem  calculorum  [iudo^  longe  un- 
tcccliere  ceiifueruni  iibus  temporis  lapiuucs,  ob  multa  quz  enarrare  ionguiu  Jlci. 
Fcnim  autem,  quod,  ubi  Sfjja  iddum  illum,  i !c  inventu^  Ri^i  jskihMm 
prxdido  cxpuluiflct,  ille  de  hoc  miratus,  valdeque  Letatus,  julfit  m in  l<auo> 
cinaiorum  cuolellibus  uliiipetur ; oi^niumque  qux  nodet  pixibmillirmim  juili- 
cavit;  uipt^  qui  bello  imbumcmuin‘c{Ict/rJigioni  vitxquc  communi  lUbili- 
niemum,  oninilquc  cohimenu^fundamcnium  j atque  ie  gratum  olLcndit  de  Utitia 
adxcluin,  ob  inligne  quod  (ibi  in  regno  luo  hic  ratione  comigiilcc  hcndkium. 
Julliiquc*  Sfjfum^  ut,  quiequid  libi  libuerit,  peteret.  Qui  ergy.  Opto,  luquit, 
ut  trnia  granum  prima  oomo  fareola]  pomunh  conunuc  dupiiceiar,  donec 
ad  ultimam  pcrveimim  luent;  imidque  quiequid  fucni,  mihi  conceiias,^Rtx  au- 
tem ilKid,  ut  parum  quid,  contemptu  accepit;  &maietuiic,  qiuJ  ilie  exiguum 
quid  & tenue  propoliitliet,  cum  iplc  magnum  aliquod  auitno  coiiccpiflct.  Cui 
lUc,  Nolo,  inquit,  aliud  quam  h«c;  atque  in  ea  petitione  pertevciavn;  donec 
ipliusvoto  annuens  [.A^arJ  id  ipii  dan  jullit.  ubi  cumpuuibs  niis  dt- 

aum  edet;  illi,  fadto  computo,  retulerunt,  non  dlk  pcnesjplos  hunientum^ 
quod  fummam  iRam  xquarec,  vei  ad  eam  prope  accedercL  Qi^  eum  Regi 
minetatum  edet,  ipieque  didis  ailenfum  haud  praeberet,  computilu^  aecerli  judit. 
Qiii,  ab  illo  interrogati,  rel|x>nderunc ; li  comporurctur  totum  quod  in  mundo 
edet  frumentum,  id  lummam  illam  haudquaquam  xquauirum.  iploque  libi  rtm 
demonltrari  petente;  cum  conlidentes eomputum  lectdem,  am)Aruit  id  fuiflc  re- 
rum. Rex  ergo  dixiq  Magis  te  miror,  ob  cara  quam  fccilli  optionem,  quam 
ob  Scacchorum  quem  invcnifh  ludum. 

^ Raao  autem  duplicationis ilUus  ed,  ut  in  domo  prima,  ponatur  eranum  unum; 
in  iecunda,  duo ; in  tertia,  qiiacuor ; m quana,  oao ; atque  ita  deinceps  ulque 
ad  ulnmara;  dequoueieonque  ad  xUam  domum  tranleamr,  duplum  ejus  quod  m 
priori  pofituiD  nierat  Ibtuatnr. 

^ Eram  autem  animo  (blidtus  de  liac  fumma,  donec  computHlam  qucndain  A- 
Icxandnx  convemdem ; qui  duos  mihi  modos  ollendit  quibus  dicU  verius  pa- 
teret: ehartamque  mihi  exhibuit,  qiu  illud  delincatum  fuit.  1^  Icd.  ratione, 
uc,  cum  numeros  duplicaliec  ufque  ad  domum  decimam  lexiam,  latuerct  ibi  gra- 
na 3x7^8:  quam,  xnquir,  iummam,  nienluram Ratuas;  quod  miiu  per- 
CKnuenti  ita  le  habere  vifum  eft.  — — Dcin , yti  Ktd«h  domo  dearea 

Icptuna  duplicans,  eo  modo  perrexit  donec  areola  vicclima  ff^aibab  hobeitc. 
Dciv\ff'<ubas  duplicare  pergens,  ad  Atkb*s  pervenit:  Quos  duplicare  nun  de- 
liir,  donec  domo  quadragefima  Aidobus  haberet  174762  curo  duabus  tertus. 
Tum  dixit,  lime  fiimnum  ibituamus  ; neque  enim  plus  ea  contine- 

bit Grananum.  Dem  Granaria  dia,  ulque  ad  domum  quinquagelinum  dupli- 
cata, erane  1014.  Atque  haec  inquit.  Urbem  conliciant  Neque  cmr.i  urbs  plura 
Granaria  cx^ntincSit ; de  qtiK  undem  Urbs  tot  m le  continebit  gituiaru  ? Dem, 
Urbts  duplicaue  ulbue  ad  cbmum  iexagdimam  quarum,  quse  in  Scaahorum 
Abaco  \iltuna-cll,  aa  nuineruAi  16384  pcrtigcnmL  Saaiquc^  inquit,  noneile 
m toto  mundo  piurcsquani  tot  urbes:  biqtuuoD  bphzrz  terrae  ciaimus,  prout 
ex  Geometria  conILii,  ell  Paralangarum  8000  ; adeo  ut  fi  quocunqiic  lerra: 
loco  poncreuir  fuius  extremitas,  quo  totaui  tcir.e  (phaciam  cingeremus,  duiKc. 

X 2 alteram 
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‘alteram^fimis  extrcmiujcni  ad  eundem  loarni  perduceremus,  ita  ut  occurrerent 
‘urraque^ extremios,  hmis  iflius  menllira  dlct  longitudmis  millurium  2.4000, 
‘quae  Parafangas  $000,  xquani.  Aique  hoc  dcniormrauve  verum  dt  iine  du- 
‘ bio.  ■■  - Notum  amem  dl,  partem  terrx  Kibitabilcm  cirener  quartam 

‘eiua  ^haene  paneiu  efie*  Atque  hxc  funt  quae  de  hoc  negotio  habet  Ehn 
Cbalecarty  loco  citato. 

Hxc  autem  fulitts  recitare  operx  pretium  duxi,  Qiioniam,  prxter  elegans  prx< 
Hmqs  negotii  exemplum^  idque  admodum  vetuUum,  & Ibrte  omnium  primum; 

' Habemus  etiam  or^mem  cum  ludi  Calculorum  (Alvei  aleatorii,)  tum  latrun- 
aJorum  (Schacchii,)  tum  etiam  Fwurarum  Numeralium.  Nomina  vero,  qui- 
bus Latruoculurum  ludus  vulgo  a^^latur,  Chcjfcy  Efebes  &c  ab  ipib  Authoris 
nomine  videntur  deduio.  Schacchii  vero  nomen,  ^ Shah^  quod  Regem 
fignjHcat.  Unde  & GirCiCibu  Shacb\  quo,  inter  ludendum,  fiegi  cavetu/um 
mdicamus:  ik,Shachmiti  (hoc  dl  Sbd)  mity  rex  moritur,)  quo,  ^dverloRcge 
plane  viflo,  vidoriam  proiiumiur. 

Quod  autem  ad  Calculum,  in  atatis  Auihoribus  rccenlitum,  attinet : cfl  qui- 
ilem  ille  per  Ic  fata  clarus,  ut  raulu  explicatione  non  indigeat.  Id  uuerim 
• ^ obfervetur,  quod  ex  calculo  paic^  poni  nempe,  quoad  menfuram  capacitatis, 

527^8  Grana  tritici  = Kadah. 

16  Kadah  ^ = Waibah. 

6 Waibah^  zrArdob. 

■ i747d2|  Ardob  =Granario. 

1024  Granaria  ==Urbi. 

, 32"^/  Urbes  =Sumnir. 

Item,  quoad  pondus,  i 

Ardob 
Rota! 

Drachma 


yel 

327^8, 
JiOtem 
uno  fT4h-l 

no  mtnui. 


= 204  Rotal 
144  Drachmis 
=rtf4  Granis.  ' ^ 

- r , Demque,  quoad  meuluram  longitudinis, 

^ ParaCinga  =3  Militaribus. 

• *%■:.  MiUiare  ^=4000  Cubitis. 

Cubitus'  =r  3 Spithamis. 

Ardob  = Cubito  cubico. 

Ut  autem  mcnflirae  ift*  cum  noftris  Anglkanismelins  comparemur:  libet  fla- 
tutum  de  mcnGiris  Anglicanis  rcccnlere,  Anno  31®  Edwardi  primi  fancitum,  hoc 
dl,  Anno  Domini  1302. 

- tFnlety  Cotijenjit  toitM  Regni  j^ngltay  mcnfwaregia  Jic  conflit  ut  a <Ji  \ ut  'Denanus 
Argon-  ^ ^ “^atur  Sfcrliugujy  rotundm  fme  ahafioue,  pentieat  tripnta  eiuo 

cx/iCcatAy  (fy  ex  metfio  Ipka  coUcSIa  : ^ vi^tt  'penmity 
'‘narios  conflitUiUif  Unciam  -.  ^ tfuoJechn  Uncne/cot^ttuant  Libram  \ ^^0  Uhtccofi- 
moneta:  Jlituant  * Congumi  vini : ^ oLh  Congit  vim,  conjlituant  ’ Modium  L/mdnenJem : 
Ane/ita-  (pn  e fi  oLfava  pats  ^junterii. 

natodi-  (uxta  hanc  itaquc  cunfbuitionem,  32  Grana  tritici  pendent  Denarium:  6^0 
. Grana,  pendent  Undam;  -7580  grana,  pendciu  Libram,  (adeoque  conllituunc 

menrurmi  Pmix,  =i  Congii:)  61440  grana,  conilituunt  vini  Congium  : & 
%abm-  conilituunt  Modium. 

jhtl  Videtur  iuque  Modius  nollcr,  cui  afTignantur  grana  491520,  prxter  propter  z- 

qualis  die  illortun  Waibx,  cui  nempe  implendx  fatis  luperque  iuHiciant  grana 
loci  vicelimi,  hoc  cfl,  grana  524288.  Item  eorum  Kadah  (nempe  ,|Waibz) 
cui  implcndz  latis  liipcrque  fuiHciaut  ^na  lod  decimi  iexti , hoc  eR,"‘grana 
32768  ; perinde  fere  videtur  atque  Scinicongius  noRcr  , coi  nempe  conveniunt 
grana  30':io,  qoippctoii  congio  convcniuntgrana  61440.  Similiter  eorum  Ar- 
, dob  = 6 Waibis,  continebit  propterea  6 modios  .^ngllcano5  dreifer.  ► 

Similiter ; cum  eorum  Ardob  peadae  didoir  204  Rotabs ; adeoque  Waibah, 
’ Rotab*  34,  hcc  ctt,  Duchma.s^^,  five  Grana  pondcrii  313344-  Patet  vd 

eorum  Grana  ponderi^  graviora  Rulle  triticigranis;  vd  Iid>c«i  gl^  tmid  qux 
^ habentur 
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habcncvir  loco  vk^Gmo^  nempe  J24288,  rauUo  plura  cflc  quam  comiueat  Waibali, 
quT  autem  loco  cieVimo  nono  babeaujr,  pauciora^  nempe 

'Si  amem  poruntur*illurum  grana  ponderis,  hoflcis  reqtralia,  iliorum  Roiala , 

( hoc  cit  grana  9^I5 ) lujxffabtt  libmmnoflnun  (eam  nempe  'Tto/.v/um 

vocant,  granorum  7680  ) duabus  uncii$  & IcniiUcferc,  adetx^iie  pio^x;  acctdrt  ad 
'libram  quam  vocamus  ^va^potSj  qua:  xquatur  unciis  Trojanis  14 1,  ( nouipc  li- 
bra: Trojanz,  & duabus" uiid»  cum  luotH^  & jnfupei'  dtiobus denariis ; live  unciis 
14  &denunisi2.  ) Si  veroe-orum  §1.104  majora^  lint ; iit  nempe  eorum  Waibab 
vaatqiiet  v^upcftt  Modium  noi&im,  tum  RotabilJoatmkrc  duas  libras,  qujj> 
vocamus,  Trojianas  x*quabic;  Ultun  54.  ( pondus  Waibx  ) arquabunt 

'libras  TVujanas^  oenipc  inodti  noltri  pondus.  Accuratam  vero  incnlurarum 
\cj 'ponderum  illonimcum  noitri^  compo^atio^m  hinc  inlHuierc  minmH;  vale- 
mib;  proptcrca  quod  (ubi  omnium  fundan^tum  ponitur)  grana  loci  dccinit  iexti 
*non  ilattiumurnicnldramiiidi  prowlc^m^re,  icd  laltcui  impiae,  de  potius  lu- 
pfrare  qmmiddiccrci 

^Si  autem  libeat  etiani  totam  emergit  mnorum  molem,  ad  menfur.un  imllia- 
ris  Ang^icani  redigere ^ dUidqhud  magm^jlu^ic  liet  Cumemtn  conlUt, ex  1,:- 
penus ditliis,  'grana  Fbci  viceluni,  laltem  x^piare  vel  potius  liiperare  mo- 

dium .^iiglicanQm : erit  modiorum  in  tou,  molciiumerus  (utdiviGune  paicb.c) 
3^184372088832  ( ialum  uno  grant^  minus ) nempe  quantus  cll  numerus  grano- 
rum m Iwco  ^6. 

Conunet''auu;m  quibbet  modius  Congios  o<5lo,  quilibet  anurm  congius  poliiccs 
cubicos  231,  ( de  Vim  Coii^o  iiKclUgo,  nam  Oangius  ccrviGx  conunct  pullicei 
cub.cos27zJ  nempe  tot  cubicos  pollices;  quot  fuat,  in  quadrau  Pertica,  P.dcs 
quadrarf;  lum  i(S.i  = 271! ) quod  accurate  fe  oblcrvallc  lelbiur  D.O/^/r- 
/rc^/is  inhbro^iicm  !Df  QrcuJ/s  1^/^7/eww  mleriplic,  Cap  p.  kt  proptaca  in 
Modio  Auglkano'  comincnuir  pollices  cubici  1848 ; atque  inicx  Modus  Anglica- 
nis  pollices  11088;  em  cum  prcrcrpropieT  aequalis  Giille  colligitur  Ardoba /!•'.- 
gvput,  qusc  iUonim  cubio)  Rubico  xquala  pomtur,  em  tllorum  cubitus  ciib.cui 
pollicibus  Anglicanis  1 1088  xqualis adeoqueeubm longitudo,  em  polUcum  An- 
glicanoruni22t5  circiter.  : ' 

Mi'fiarc  auxm  Anglicacuhi  continet  8 Ihdia,  quorum  quodlibet  continet  40 
perticas,  harumque quxlibcc -pedes  16.1 ; adeoquelbdii longitudo,  dl  pedum  <s6o; 
niilliaris  autem,  pedum  5280.  Etpropterea,  miliuie  .cubicum  ^continebit  p.d;i 
cubicos  I47isr:9f20oo ; hoc  cft,  pollices  cubicos  2^43^0610511000.  ( qu  ppc 
pes  cummet  12  {^Ilices  , sdcoque  pes  cubicus  pollices  cubicus  1718:=  12  x 

12X12.) 

Cum  mqiic,  mdidum  di,  modius  contineat  pollices  cubicos  i848,divi(b  per  hiinc 
numerum  numero  pollicum  cubioumm, unius  mmrariscubici,prodibici37d3p643428^ 
numerus  modiorum  in  milljari  cubico.^.  Per  quem  luquc  numerum  fi  dividamus 
351^3X1088832  numerum  modiorum  iniotamole,  prodibit  255  {61673  numerus 
mllhariuni  ciibicorum.  Cum  autem  Pjhamis  Gt  I,  P^rallelcuipedi , ( juper  eadem 
baf&,  xquealii;)  fi  triplicetur  numerus  miUiarium  in  expouu  pyramioc,  h.ibcbi> 
tur  Paraildepi{x:dum  lupor  eadem  baie  xque  altum,  nempe  766^8019  , cujus  nu- 
meri latus  cubicum  dt  gli5  326.  Adec^ue  fummx  triplum,  luperat  corpus  cubicum 
CUJUS  latus  9 milHtria.  tapropterea  ipfa  fumma  ( nempe  cubi  triens  ) luperabit 
Pyramidtm  CUJUS  tum  longitudo,  tum  latitudo,  tum  altitudo,  cfl  millianum  An- 
glicanofurap. 

Dum  vero  in  commentatio  /UJcphdJiy  dicitur  srquare  Pyramidem  longam  latam 
& aliam  milliaria  66 ; maniteftum  mendum  videtur  : vel  enim  uieus  me  fallit  calcu- 
Jus,vel  repooencium  di  tf . Cumemm  iiacuitur  eorum  Ardoba  cubito  cnbico  xqualis : 
Totenmc  in  toumole  cubiti  cubici,  quot  Ardobx ; nempe  58^4c^aoi48o5), 

( nimirum  ^ numeri  modiorum,  five  Waioaruro ; ponitor  enim  Ardoba  xqualis  fex 
W^bis.  ) Cum  Itaque  fiacuitur  eorum  milliare  aequale  cubitis  4000 ; adeoque  mil- 
liart^  cubicum,  cubitis  cubicis  d4000hodboo ; Sl  ^r  hunc  numerum  dividitur 
numerus  cubitorum  cubworum,  Uve  Ardobarum,  in  tota  mole  pyr.imjd.ali,  prodi- 
bit numerus  milliarium  cubicorum  ;n  pyramide  gii6i49dRg8« ; cjulque  tnplura 
274l‘-779c8«y5  numerus  mtllianum  in  Cubo  fuper  eadem  oaii : cujus  latus  cubicum 
“ 'cll  6(1^  pioxime.  Adeoque  PjTamis  ( quipffc  Cubi  meus  ) cujus  tum  longitudo^  * 
tuniliuiudo,  tum  aluuido,  Iit  iliorum  nulliaricuh  6\  prdximc  xquabit  locinf* 
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Cianorum  fimiinam.  Illorum  iuouc  mUlLina  6 vidtfnrur  xquarc  circircr  p cx  no- 
Rris.  Unumquc  cK  corura  railiiaribus  , jcquabit  fcrc  unum  cum  Icmiflc  cx  no- 


ftris 


IS. 

Atque  hjcc  fumqux  de  Menfuris  comparandis,  hic  lod,  dicenda  videbantur. 

Quo  quis  autcn^dc  incredibili  hoc  augmento , iLians  dubitet ; placuit  totius 
operationis  procdliim  , ad  locum  ulijuc  Icxagdimum  quartum  coiuimic  duplan- 
do apppncre;  tcrmmi  autem  ultimi  duplum,  unitate  mmutnra,  cU  omnium  ag- 
gregatum: quod,  fiquis  dubitet,  continue  addendo  conihre  poterit. 
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Noa  autem,  Indices  in  polbnmo  hoc  exemplo  appofitos  verum  locorum  or- 
dinem (knsnarc,  nempe  ab  i mchoatos ; non  autem,  diibnu  m)  ^ primo,  qiiod 
l^um  Indices  Exemplorum  alinuot  prxcedemium.  inchoati  ab  o : quod  uiudeni 
illic  fa^luni  dl  ob  eam  quam  tradidimus  Rc^ulam^  de  Tenniiio  ultimo  , ycl  alio 
qui  aliquanto^  Primo  diltet,  omilTis  mtermemis.  inveniendo. 

Aeque  ha£lcnus  de  Progrdlione  Geometrica  me di^lum  dio.  Fufior  autem  hu- 
'u(ce  rei  tradado  habetur  deinceps  capite  XXXllI.  Unde  & jam  dictorum  de- 
inUrauooes  fune  peteadx. 
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C A P.  XXXIl. 

'De  LogarithtnorwnOrigtKe  ^ Ufu. 

Est  autem  ea,  tjuini  ftrperiori  capicc  tradidimus,  ReguJa,  ( dc icmiinis  temo- 

norlbus  intcrmcdiH,  quaii  pctlaltum,  invemcndis,)  nvucimi  quidem  nio-  ^ 

lucnu  Kcgvla : non  um  obeum,  quem  jao)  oftiendunus^  tllius  ulum  ; quam  ob  in- 
In^nioni  qux  inde  dcHuxcrunr  commoda.  Kx  hoc  enim  iiindamcnto,  dcncndtt , 
Mtcdicum  lilitd  Lfigatithm/a^um  inventum  : Quod  inchoavit  quidem  Nobuinmius 
jtibannes  Mtrt:biji9nti  apud  Scotos  Biro  : perfecit  autem  & conlumtna- 

vir,  Egregins  lUc  Geometra Pracc^r  oUra  meus  meritilTimus, 
Profeliorum  Guumctrix  Suvth.^o}Km  primns ; occ  hujus  tantum  lubfcihi , iol  & 
tocitis  Aqpiicmix  decus  de  ornamemai». 

Totuml,  inquam,  illud  Lc^ithuiorum  negotium  hoc  fundamento  nidtur.  Sunt 
enim  numen  Amhmeiicc  proportionalei^  totidem  Geometrice  pro-  r$tL  mo- 

puruoiuUum,  Indices.  Horum  autem  Indicum,  five  Logarichmonmi,  op^  per 
A<Mifioacm&  Subdut^ioncm  magna  facilitate  id  perficitur,  quod  in  veris  Nume-^'* 
ris  uon  ciUpcr  Muluplic«uioik:ni  &Divi(ionem  tenendum  erat  Item,  per  Bi> 
jxirtjtioncm,  TTipartiaoiicnj,  Quadripartitionem,  &c.  id  perficitur,  quod  nactirali 
methodo  pcrt.sinidioncm  Radtcii  Q^raucat,Cubicx,  Biqiudracicx,  &c.  perii- 
cicnduni  dt  , . 

S^aiernot  quippe  illi,  Logarithmorum  (com- 

municatis coniiJiis, ) numerorum  Gcomarice  proportio- 
nalium I,  ib,  loo,  looo,  &c.  Indices,  five  Loeanthmos, 

Arithmetice  proportionales,  o,  i,  a,  5.  &C.  Ad  numeros 
amem  ifhs  micrmcdtos,  his  item  imerraedios  Logarith- 
luos,  debiu  ratione  interjectos,  aptaram.  Indicibus  nem- 
pe, live  Logarithmis,  integris,  partium  dccimahum  adje- 
ctione ita  au^ts,  ut  linguiorum  mieijcitonim  numerorum 
iides  poftuianmt,  finguTis  interjectis  numeris  fbos  Loea- 
rithmos , bboriofo  t^culu,  ^mdeidlis  vigiliis,  invdti- 
garum  ad  hanc  iere  formam. 
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&c. 


l 

•f 

s 

6 
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V-  ^ - r.  ' 
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7\  0,87504 
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'^  7 ^ "O  ' 

ro'r . 00000 

fooo  3 • tffi8p7 
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7rooh-87yo<» 

■ 1^  ‘ 
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1000014  • 00000 

7y  I . Z7^o6 
looja. 00000^ 


ajooo  4.  ^919^ 
jroooo'4-tfp8^' 

7Tooo|4 

loooooi^  • 00000 


Atque  eadem  methodo  omnibus  etiam  hiice  intermediis  numeris,  nempe  ab  i 
ad  ic  aptttos  habemus  i^rithnwfe  jamjam  mvcfBgatos,  in  D.  A- 

rithrnciK»  fjivtntbmkit  confpicicndos ; nempe  ^ ufque  centena  miflia ; qut  etiam, 
non  fflagno  t^rc,  ( iumptis  naope  proportionalibus  mtermediis ) ad  ulque  cen- 
. tics  mdten.i  mdha,  fine  notabili  errore,  accommodari  poterunt . Sed  &,  ibidem 
Canones  Sinuum,  Tangcnthim,  & Secantium,  Logarithmicc  computatos  habemus. 
Qiiorum  omaium  fufiorem  craditionem  qui  p^hilat  tum  ibidem  quxrac,  tum  in 
ep.fdcm  li  tfjMomctnA  Brttmnica ; ab  Hetmeo  ( Aftronomu  in  Coi- 

;lcgio  Grdhamcnfi  apud  Loudmenfis  tiun  ProRiflorc  ) cdua  ^ auub 

i Loga- 
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De  Logarithmis,  Cup.XXX//. 

Logarithmoruni  autem  ufum  (]uod  attinet.  'Dumum  rjumurmii,  ( «M  etiam 
fhBtmn, ) ^Jumeraum  Logaritbmi,  fimul  aiUiti,  cmjiiliamt  JjegaiUhmtm,  mi 
numero  ex  ^nmptorum  numerorum  cSiitinua  nthUi- 
Nimi.  flicatioae  fiho  convenit.  Atlcoque  invento  faSi 
0.S  Logarithmo,  habetur  ip(e  numerus  laaus,  ut'  Ca- 
«loo  none.  Puta  fi  numeri  ayj  Loganthnio  i,js>7P4, 
adjiciatur  numeri  i go,-L<^arithinus  2 ; Iturum  as-, 
gvegatum  2-f-i,39749  =3?i5>75'+,  <.*ft  Log^niiL 
mui  mitueri  a^x  xoo=:ifoo.  Paiiui*,  fi  i^mneri 
Lourithrao  1,39754,  aditciatur  nopicri  "y, 
Logariinnuis  1,87^06;  hofuinaggrcgimtn  2,27^00 
cIbLogariihmus  aii  in  canoiie  convenit^niuDcrus  ' 
1875-  Eodem  modo;  in  comlmic  proporriouaUbu^' 

1,  ^ 4,  &Ca  cum  ad  inveniendum  locum 
mura  guamim,  numerus  i,  continue  multiplicandus  cft  in  a,  fewigfCs  & ter;  fi 
nuxAcri  t Logarithmo  0,00000,  adjiciatur  numeri  2,  laOgamhmus  oj  30103, 
Icxagici  & tcc,^(hoc  dt,  65x0,30103)  prodibit  18, 9648^;  cui,  juxta  Can^ 
nein  Logarithmicuiq  convenibt  numerus  912330000000005)0000,  ciroirtr; 
falicm  9225400000000000000 ; vcl  potius  imer  otrunxju^ : neque  cmm  m lam 
va(t^  numens  c\’pc£bmduin  eU  ut  Canon  Logarithmicus  majori  iMuCtis  rem 
pro^C- 

Similiter;  S/  ex  numeri  T)ivt<kn£  Iji^ithtnQy^  . 
auferatur  L^aritbtnm  7}hiftfiiSi  firoSbtt  ■, 

mus  ^iimientts.  Si  antem  plurcs  continue  facienda:  ^ 
fmt  divdiooes ; ex  propolin  numeri  dividendi  Lq> 
garithmo,  auferendi  funi  Logoriihmi  omnium  cort- 
unue'dividenuum.  Puta,  ii  ex  numeu  100,  Loga<  ' 
rithmo  2,00000,  auferatur  numeri  p Loganihmus,  ' 
manebit  0,30105  Logarithmus  Qiiotien- 
tisa.  Si  ex  numeri  fo  Logarithiuo  t,  69897  auic-  ^ 
rauir  o. 698(^7  Logarithmus  numeri  y,  inaucbit 
Logariihnms  numeri  10.  Iicm  fi  ex  numeri  dib7^ 
Lo^ithmo  4,79151  auferamur  tum  1,397941^- 
gamhmus  numeri  27;  cum  1,8-506  i^garitnmus 
numeri  »75  , (ex  canone  depromendi ; ) lUsinebit 
1,71851  Loeanchmus  mimen  35,  duabus  divifio-  .. 
mbus  per  27  & 75  conunue  provcmentis.  Et 
fixmliter  alihi. 

Atque  hinc  fimiliter  fequicur;  Si  numen  cujhf- 
vis  Lo^anthrms  efupktttr^  tribletto-.,  t^utuirupIetNr, 

Sv-  firweniet  Legant bmus  ^atkatiy  Cuhi, 
autu&a/iy  efcpojita:  radias.  Puta  numeri  7 

Logvicmnus  inplatus,  nempe  2,09691 

= 3x0, 69891  — o,  69897  H-  o,  69897  -|-  o,  69897, 
efi  I-vOgarithmus  numeri  115  = 7x7x7. 


Logar. 
2,‘oootJo 
— 1^69897 
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1,69891 
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Logar. 
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— 1,39794 
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1, 51871^ 
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-\-0y  69^97 
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*S 
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jnpailt--  Etj  viceverfa;  ^nunieti  cujufyis  Lgaiitbmus  fueiit  bifanam  y ^tnfariamy 
<um  ex-  ^uadrifanafrufyc.  dnnjus  \ prodibit  Lgantberuis  radicis  quadialKeey  €nbic.t' y bi 


mnm  ZA- 

gdritJrmi. 


truiHene.  ^f^a^atic^e,  Pua  3)2, 09691  ( o,  69897,  erit  logamhmus  numeri  7=^*  1 25. 
Pruthn-r  Quoties  autem  occurrit  numerus  minor  per  majorem  dividendus  unde  oritur  nu- 

merus  fra6^  qui  unitate  mmordl;  prodibit  Lo- 
Mum.  garithmus  Negativus  five  Abiatitius,  quippe  minor 
quam  0)00000  Logarithmus  uniouis.  Puu  3)2(1 
numerus,  logamhmum  poitulabit  — o,  17609.  qui 
nempe  provenit  ftibdudio  logarithmo  numen  3,  ex 
li^amhmo  numeri  2. 

Qui  plura  petit  de  Logarithroici  CanonisUveConitruiflioncfiveUru,  aiithoreSj 
adeat  fupra  laudatos,  Neppcruui,  Briggiuni,  Gelbbrandum,  aliolque  quf  dc  hoc* 
negotio  cx  profdlb  fcriplcmut.  Surn^c  nobis,  operationum  Loganthmiearum 
Qngmem  & Ibntcm  indicalic.  . > < 


Logar. 

,,0,30103 
— o.  4/712 
— o,  17609 
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CapXXXIII.  De  Progression e,&c.  ifTp 


CAR  XXXIII. 


ProgreJ/io  Geometrica  fufms  traditur- 


Sicut  fuperius  Cip.  XXVII  & XXVIII,  Progrdiionis  Ariihincticse  do^Irinatn 
fulius  proiccuti  immis,  libet  eadem  Methodo  & Progreflionem  Geonictricara 
aggredi,  Icquentibiis  propolitionibus  explicandam.  Quod  quo  rcitius  fiat,  hxc 
iumo  qtiibus  liim  uiurus  Symbola. 

Terminus  raiiiimiis,  quem  primiun  appdio,  Iit  A ; maximus  V ; extremorum 
xeihngulum  H = V x A ; maximi  ad  miniruiun  ratio  5 ; Reibagulorum  ( ipli  W 
xqualium)  terminis  reciproce  fumptis  comprchenlbrum  aggr«.^atuin,  2;  numerus 
terminorum,  T ; communis  ratio  R ( Jiitdiige,  Rationis  communis  Exponentem  ) 
dilbntia  termini  cujulVis  kdato,  D ; lumma  progrdiionis,  S.  Termini  ipli,  \ mi- 
nimo inchoando,  dicantur.  4, c,  &c.  i maximo  vero  inchoando,  dicantur 
&X.  Numeros  qui  cujiifque termini  i pruno  di/hntiam  indicam, 
cea  appello  i puuo,  i,  2, 3,  &c.  His  prarrnilTiSjfequumur  propoluiones. 
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niis  in  communem  rationem  dudiis,  producit  terminum  proxime  feqncntem,  per 
defi  Progrellioms  Gcometricx. 

2.  Qiulibcc  ergo  terminus  producitur  ex  multiplicatione  termini  primi  in 
Rationis  communis  potclbtem  Indici  cognominem;  vcl  ( quod  idem  dl  )cogno< 
minem  diltantia:  ipQus  ^ cermmo  pruno,  ipfum  prunum  non  computando.  Nempe 
A R**.  Sequitur  ex  prxced. 

3.  Daus  igitur  Termino  primo  fcu  minimo,  Ratione  communi,  & termini  qux- 
fiti  dilbntia  i primo;  A,  R,  D;  habetur  terminus  quxlitus , nempe  AR'*.  per 
pracced.  Puta  terminus  fextus  fy  cujus  index  live  dilbntia  k primo  y,  fit  ex  duclu 
primi  in  rationis  communis  potdbiem  y*"»  dilbntijc  D = y cognominem. 

/=AR’. 

‘ V 

4.  Si  terminus  maximus  live  ultimus  fit  V,  erit  penultimus  — vel  R ) V ; an- 

R 

V . . 

tepenulumus  — vel  R ^ ) V ; hinc  proxime  minor  R ’ ) V ; & Cc  deinceps ; V 


R)V=/3,  R* ) V=>,  R’)V  = ^.  &c.  Quilibet  enim  termmusper  rationem 
communem  divifus,  dat  terminum  proxime  minorem,  per  def  progr.  Geom. 

y.  Qiiilibet  igitur  terminus  scqiialiselt,  termino  maximo  per  rationis  conumi- 
nis  potdbtem  dilbnti*  ab  ultmio  cognominem  divilb.  Nempe  R*^)  V.  perprxced. 

6.  Dato  ergo  termino  Maximo,  cum  Ratione  communi,  & Dilbnua  termini 
quzGti  ^ maximo ; V,  R,  D;  habetur  terminus  quxfitus.  Puta  Icxcus  i fine,  five 
ance  ultimum  quintus,  J = R')V.  perpraxed. 

7.  Datu  termino  quovis,  ( ut/^)  cum  ratione  communi , & cujufvis  aflignati 
majoris  dilbntia  i dato  ; /,  R,  D ; invenitur  terminus  allignatus  ( puta  /. ) nempe, 
multiplicando  terminum  ^tum  in  Rationis  communis  potelbtem  diltamix  cogno- 
minem. Hoc  ell /2=yR'^=/‘R’.  Nam  per  deK  vel  prop.  i.  pro  lingulis  di- 

Y Ibntiic 
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i<7o  De  Progressione  Cap.XXXIlL 

{hmi«e  gradibus,  Exponens  potcibiis  Rationis  cotnimmis  unitate  augetur  j ergo, 
pro  omnibus  gradibus,  tot  unitatibus  quot  fune  ipfidiilantue  gradus. 

8.  Datotermmo  quoviiL  cura  Ratione  comraunL  & ciijufvjs  aflignati  minoris 

difianua  i dato  ; ( puu  /,  R,  D ; ) invenitur  aiTignatus.  ( ut  e.  ) Nempe  divi- 
dendo datum  per  Rationis  poteRatem  diftantisc  cognominem.  Puta 
hoceitR’)/=f.  Vel  R^)  = Sequitur  ex  dcli  vel  prop.^ 

9.  Data  igitur  duorum  quorumvis  termmorum  ab  invicem  dill^cia,  cum  Ratio- 
ne coramum;  D,  R;  datur  eorundem  ad  invicem  ratio.  (Puta/ady^;  vel  ^ ad/) 
nempe  per  7 & 8 ; majorisad  minorem  ratio  elfc  R^,  & hujus  reciproca,  dt  mi- 
noris ad  Majorem.  Puta  — = R"^=:R’ ; & iimilitcr  — = R = R * ; vel 
= Rd  = RK 

10.  Datavero  terminorum  quorumvis  ad  invicem  Ratione,  cum  eorundem  ab 
invicem  diihntia ; ( puta  r ad/,  D)  datur  communis  Ratio.  R.  EU  enim  (per 
prxccd.  ) datorum  terminorum  ratio  ad  invicem,  R**,  rationis  communis  potdtas 
orlbntia;  cognominis  : extrada  igitur  analoga  radice,  habetur  communis  ratio. 
Nempe  R — V^R*^- 

11.  ItcmData  terminorum  quorumvis  ad  invicem  ratione  ,(  R per  prop.  9.  ) 
cum  ratione  communi  (R,)  datur  eorum  ab  invicem  diUamia.  D. Qu*rendo 
nempe  quota  potelbs  R^^iltipUus  R. 

12.  Porro;  Termini  duo  quilibet,  cum  duobus  aliis  ejiifdem  progreflionis  qiii- 
biiflibct,  in  eadem  ab  invicem  diUanua  politi  ; Tum  & in  eadem  ad  invicem  ra- 
tione cunUiiuci.  Cura  enim  ( per  prop.  9.  ) termini  majoris  ad  minorem  rado  iit 

li  utrobiuuc  squalis  iit  tum  R,  cumD;  ent  & utrobique  zqualis  R<^.  puta 
( propter  aequalem  utrobique  diftantiam  ) / 

15.  Eteontra;  Si eadem  Ot  utrobique  eorundem  majorisad  minorem  rado,  ea- 
dem dt  & utrobique  dilbntia.  Nam  li  lic  utrobique  aequalis  tum  R,  tum  R** ; em 
& utrobique  squalis  D.  Puta  fi  / ^ . erit  & utrobique  aequalis  diibmia. 

14.  Ergo  etiom : Si  ex  tcrmmis  quotvis  continue  proportionalibus , icligantur 

:aciem  continue  ab  invicem  di- 


a .b .c .J.e .f.g .b.i .i,  45. 
4».  r.  I 
b.  d. 
a.  d. 


QuotUbet  in  ead 

(cantia  ; erunt  & illi  in  contmua  progref- 
. ^ fionc  Geometrica conltUud.  Puta,fi/».^. 

/.  b.  i.-tr  c . d . c f.g  h .i  . ~ erunt  item  tum 

g.  >^  -fr  b .d .f.h 

a.  c,  ” tum tf. 4/.^  .it:  4f,  tum  /». e./. 4^  conti- 

nue proponionaies.  Nam  aequalibus  conti- 
nue radonibus  progrediimcur  per  prop.  12. 

ly.  Eteontra:  ii  ex  terminis  iu  continue  proportionalibus  felcdli  quotlibetfmt 
item  continue  proponionaies ; xqualibus  ab  invKcra  dilbndis  furapei  funt.  Per 

P^oP-  ^ . 

16.  Data  ratione  communi,  cum  numero  termmorum ; R,T;  mvcnitur  extre- 
miorum ad  invicem  rado.  EileniraT>-i  =D,  (extremorum  diibnda,  uni- 
tate minor  quam  eft  numerus  terminorum.  ) Ideoque  X = R ^ = R *“*'• 

17.  Et,  Data  extremorum  ratione,  cum terminorura  numero;  habetur 

communis  ratio.  R.  Eft  enim  T — x = D;  & )^=:R*^:  Ergo  ( extrai^b  radice 
analoga  — — 

18.  Et,  Dau  extremorum  ratione,  cum  ratione  communi  R;  habetur  nu- 
merus terminorum.  T.  Cum  enim  )^=Rd;  quaerendo  quota  potcfbs  elt  vel 
R iplius  R,  habetur  extremorum  diibnda  D ; adeoque  & T = D -|-  i. 

Tjj.  Dato  termino  primo,  cum  ratione  communi,  & numero  tenninorum ; 
A,  K, T;  habetur  ultimus.  V.  Cura  enim,  per  prop.  16.  X^R*^-  Erit  AR‘*  = 
Ax^  = V. 

Nota  interim.  ob  commodiorem  notationem,  tum  hic  tum  poftea,  pro  T — i, 
poni  D,  vel  d. 

20.  Dato  termino  uldmo,  cum  ratione  communi,  & numero  terminorum; 
V,  R,  T;  habetur  primus  A.  Nam  ( propter  R**  = X ) crit  R*^)  V = )5)  V 
= A. 

21.  Continue  proportionalium ; fi  tiuorum  quorumvis  redbngulum  per  ter- 
imnuni  primum  dividatur^  pfodibit  terminus  cujus  index  (live  diltantia  ^ 

primo) 
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pnmu  ) xquanir  illorum  indicibus  fimul 

iuinpus.  Su  cnim,  vcrbi  gracii,  tcrmi-  ..ARRR=rAR’ 

norum  invicem  muiiiplicatoruin  unius  in-  ' x A R R = A R* 

AA  R R R R R =“A^  . „ 

A R™  oc  A R“  ; per  prop.  2.  honmi  ergo — =r  A 

rcibmgiiium  Al\‘®  x AR“  = ^ 

quod,  per  A divifum,  exhibet  Ak"»t“, 

hoc  cR  (per  prop.  2.)  lemiinum  illmn  cujus  index  efl  indicum  iliorum 

aggregato  xqualis. 

22.  E<.)dem  modo  ; Si  termini  tres , quaiuor,  quinque,  aut  plures,  coniimic 

multiplicentur,  produdum  tot  vicibus  una  nrnius  divillim  per  terminum  primum 
( live  ea  primi  peiteibre  diviUun  qux  tmo  gradu  mmor  cR  quam  numerus  umii' 
noriim  lic  contmuc  niultipIicacoVum,)  exhibet  terminum  cujus  index  illorum 
indicum  aggregato  xquattir.  Pma,  li  continue  mulctpitcatorum  mdiccs  iim  /, ;//, 
icrraini  erunt  AR‘,  AU"*,  A R",  qui  invicem  diiCii  tacicm  AAARitmi*»; 
quodli  dividantur  per  A A,  vel  A*,  prodibit  AR't«ntn,  tenrnm;s  nempe  cujus 
index  per  prop.  2. 

23.  Si  uamic  conuime  proportionalium  pnmus  terminus  fit  1;  (quod  m ta- 
bulis L.ogamnmtcis  punitur;)  duobus,  pluribulve,  continue  inultipl.catis,  pro- 
Ver.ict  term.niis  cujus  indeX  illorum  indiuim  aggregato  xquatur.  Sequitur  cx  . 
piup  21,  & 22  Quia  nempe  qux  illic  unjiciatur  divifio  per  terminum  primum 
(lt\‘c  icmcl  uve  Ixpms  lacienda)  hoc  caiu  (cum  primus  terminus  ponitur  i,) 
ninu  immutabit.  Nam  ixixixR=:ixixR  = ixK  = R. 

24;  Item;  numerorum  ab  I continue  proportionalium;  erit  quilibet  terminus, 
ipia  potclLs  rationis  comminus,  qua:  lemiini  lUius  indici  cR  cognominis,  per 
prop.  2.  Nuni  li  A = 1,  erit  A = i R**  = 

A:quc  hinc  pendet  Regula  de  Muluplicatione  Logariihmica.  Nempe  'D>Jtcf  um 
iutmao)um  L/^<attbmt  Jitnul  additi^  iC^uaMtur  iagui  i/hmo  numeri  ex  datouim 
irnuem  muliifiuiUmie  per  pr.  23.  Sunt  enim  Logarithmi,  numero- 

rum a\>  I continue  proporuoualium  Indices. 

2j.  GjiKjnue  proportionalium,  ii  duorum  alter  peraltorum  dividatur,  & quo- 
tiens 111  terminum  prunum  ducatur ; prodibit  terminus  cujus  index  xquatur  dilie- 
remix  indicum  terminorum  e.xpolitonim.  Sit  majoris  index  -|- at,  minoris 
adeoque  torum  dittercmia  «;  erum  per  pr.  2.  ipfi  termini  AR™t",  & A R™  ; 
fadta  itaque  divifione,  AR®)  AR®tn  {]  quotiens  ducatur  in  A,  habetur 
A R",  tenninus  cujus  index  « per  pr.  2. 

2<S.  Si  Itaque  continue  proportionalium  primus  terminus  fic  i ; quotiens  cu- 
jufvis  termini  perqucmvjs  alium  divifi,  eR  iplc  terminus  cujus  index  xquatur 
illorum  indieuni  diij^entix.  (Imellige,  cxcdliu  indicis  divill  lupra  indiccm 
dividentis;  dc  propWca  li  hic  major  luerit,  quonemis  mdex  em  negativus.)  Se- 
quitur cx  prxccd.  quia  fi  A = x erit  R^^  = A R". 

27.  Item ; numerorum  ab  i continue  proportionalium ; fi  alter  per  alterum 
dividatur,  erit  quotiens,  ipfa  potclbs  rationis  communis,  dil^rcntix  indicum  da- 
torum numerorum  cognominis,  nempe  R".  per  prxced. 

Atque  hinc  pendet  Regula  Divilionis  Loganthmicx.  Nempe  Si  ex  Logo- 
rith>m  'Dhiidendi  auferatm  L/jgariibrmts  2)ivijons,  quod  rehquum  ejly  e/i  L/y- 
gMitbtnui  ^!^tientis.  Quippe  Lc^arithmi  Ium  munerorum  ab  1 continue  pro- 
portionalium indices. 

Alix  propoliiioncs  dc  operationibus  Logarubmicis;  puta,  dc  cxtra<Rionc  Ra- 
dicis Quadraticx,  per  bipartitionem  Logarithipi ; & Cudk»,  per  ejuldem  tripar- 
titionem, 6cc.  alixque  conlimiles ; ex  propofitionibus  Jam  traditis  dependent. 

Nec  opus  erit  illis  fufius  explicandis  jam  immorari,  ne  mmis  digredi  videamur. 

SuHicit  digito  fontem  indicalie. 

28.  In  quantiuium  continue  proportionalium  quotcunque  progredione ; Quod 
fic  ex  duiRu  termini  pruni  in  ultimum,  xquatur  fado  ex  mutuo  duiliiu  duorum 
qoorumv.s  terminorum  ab  extremis  xqualiter  uirinquc  remotorum.  Vel,  Rcibn- 
gulum  fiib  extremis,  xquatur  rc^bngulq  fub  duobus  quibuRibct  intermediis  ab  ex- 
tremis utrinque  xqualiter  dilhimibus.  (InteUige;  quorimi  unus  tot  pi^xcile  gra- 
dibus ab  uno  extremo,  quot  reliquus  3i  rciiquo,  diibt.  ) Cum  enim  fit  termino- 
rum alter  A R perprop.  i.  alter R*^)  V, per  prop.  y.  fitquediRantiaD  uirobiqiie 

Y 2 eadem; 


h 
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■cadcin ; erit  reibngulunj  RJ)VxAR‘*  = VA=W=(j«=^5  = £'>==(/i' 
&c.  Atque  hxc  liint  illa  reibi^ula  quorum  omnium  aggregatum  Symbclo  Z dc- 
iignatum  volumus ; Et  qux  (impliciter  Jiefittn^ulcrutn  a^re^alum  detneeps  ap- 
pellabimus. 

25».  Sm  terminus  omnium  mcduis  ab  utroque  extremo  sequaliter  diRct,  ( quod 
, tum  contuiget  quum  termmorum  numerus  elt  impar  ; ) Qi^iadratum  medii  aequa- 
tur extremorum redangulo.  Nara  propter  R‘*)V=M  = AR‘*,  ( & dilhmiam 
D utrobique  aqualem,  ) ent  R**)VxAR*^  = M»M=:Mq. 

ao.  Similiter,  In  quatuor  terminis  uuii  dilcontinuc  proportionalibiis,  Rcdan- 
gulum  extremorum  xquatur  rcibngulo  mediorum.  Puta  A.M::N.V.  Cum 
enim  f 

R)V 

dicitur  Airta,  live  Bfiula  Trium.  Nempe 

31.  Quatuor  proportionalium  , datis  tribus  qui- 
bullibet,  datur  & reliquus.  Cum  enim  (it,  per  prxced. 
AxV  = MxN,  cnt  ( a:qualiKrr  utrmque  dividendo  ) 

V=  — ,A  = -y-.N=  ,N=  -J-.  Eftquehxc 

Regula  infiniti  pene  ufus  per  totam  MaihcIIn,  idcoque  me- 
rito ./Citrea  didb. 

32.  Ex  tribus  autem  contmuc  proportionalibus,  Re£bngulum  extremorum 
jcquatur  quadrato  medii.  Puta  A . AI  • V . 4;-.  Nam,  propter  aequalem  utrobique  ra- 
tionem, cltAR=M,  &MR=V;  ergoR)V  = M.  Ideoque R) V x A R= VA 
=MxM=Mq. 

33.  Trium  ergo  continue  proportionalium  , datis  duo- 
bus quibulvis,  ^tur  & reliquus.  Cumenmi,  perprseced. 
AV=Mq.  EritA)Mq(  V,  &V)MqCA,  &VAV  = 
VMq^Al; 


Datis.  Datur. 
A)  MxN(V 
V)MxN(A 
M)A  xV(N 

K)AxV(m 


Datis  Datur. 
A)Mq  {V 
V)Mq  (A 
v'AV  = iM 


34.  Atque  ide*m  valet  de  tribus  quatuor\'e  terminis  pro- 
lioi 


greilioius  continux,  utut  non  immediate  proximis,  modo  «e- 
qualibus  intcrx'aJlis  dilTantibus.  Puta  fi  4 . ^ . c . </ . e cnt  a e =c  *;  nam 

& 4 .c  .e 41  per  14.  Itcm4/'z=:e</;  & =:  /'g  ; & fic  aliti.  Nam  a.c.  -.d.f. 

vcl  4 . </;  :r.  / . & i» . : e . vel  i . e : : &c.  per  12. 

3^.  Sed  & prxcedentium  aliquot  converlx  pariter  demonllrantur.  Puta  con- 
verla  prop.  28.  In  continue  proportionalibus,  ( excepta  tantum  xqualium  pro- 
ereflione,  ut  1. 1.  1. 1.  &c  47  , qux&  deinceps  aliquoties  excepta  hueliigatur  ; ) 
li  duorum  terminorum  intermediorum  redbngulum  rc«!;bngulo  extremorum  xque- 
tur  ; funt  illi  ab  extremis  xqualiter  utnnque  remoti,  ( hoc  cll,  ouot  gradibus  eo- 
rum alteruter  ab  altautro  extremorum  dilbt,  tot& reliquulil  reliquo.)  Puu,  fi 
lint  4 ./» . f .//.  e . 4f,  fitque  ce  = 4^  ; totidem  gradibus  difbmt  4,  r,  atque 
e,gy  item  4, e,  atquee,^.  Cum  aiim duorum  e,e,  alter  iit  4 R , alter  R*^)^; 
adeoque  R<*  ) ^x  4 R‘*  = (cez=  )4g  ; sequalis  cnt  utrobique  R'*  (ut  divifio  & 
multiplicatio  Ic  mutuo  deRruant,  ) adeoque  & diibntia  D utrobique  «qualis  per 
prop.  13. 

3<5.  Et  converfa  prop.  ip.  Si  continue  proportionalium,  intermedii  alicujus 
quadratum  «quetur  revbngulo  extremorum ; «qualiter  ille  ab  utroque  extremo 
diltat.  Probatur  m prxcedens. 

37.  Itera  converfa  Prop.  32.  Si  unius  termini  quadratum  «quetur  duonim  re- 
^tangulo,  erit  iJlc  medius  inter  hos  Geometricus.  Si  cnira  A V=jVlq  = MAI,  Erit 

M M A AI 

( a^ualtter  utrinque  dividendo  ) A = — A.  M.  V ^ 

38.  Similiter  & converfa  Prop.  30.  Si  ex  terminis  quatuor,  duorum  refbngu- 
Ium,  redbngulo  reliquorum  sequetur ; funt  illi  quatuor  pruportionalcs.  Puta,  Si 

M N A N 

A V = M N,  erit  ( «qualiter  utrinque  dividendo ) A = — , & — = — vd  c- 
A M 

liam  jq  — ^ i A.  M : : N.  V.  ^ A.  N : : AL  V.  Item , quia , ut  prius, 


AV 
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, . AlN  „ . M 

A V = M N,  em  ^ - — V,  : 


V - hk  V 
■irr  j vel  etiam  — = — : hoc  t(l  M.  A : : 
N A M 


V.  N.  & N.  A : : V-  M.  Nam  fingulis  his  modis  proportio  concluditur. 

39.  Hmc  Icqiutur;  Si  quatuor  tcnmni  (iiit  proportionales,  lunt  & inverfe 

( ) proportionales.  Piua  li  A.  M : ; N.  V.  Erit  ( per.  pr.  30.)  AV  = MN; 

idcoque,  ( ut  oltcnfum  ell,  Prop.  pneced  ) M . A ; ; V . N* 

40.  Item;  li  quatuor  termini  lint  proportionales,  liint&  alterne  ( pcmnitatini, 

victilim,  ) proportionales.  Puta  liA.M.rN.V.  adeoque  AV  = i\1N, 

em  A N t : M.  V.ut  ell  ollcnium  pr.  38.  Item,  N.  A : : V.  M.  utibid.  & Pr.  39. 


41.  Porro,  li  quatuor  proiwruonalium  vel  primus  & tertius,  veWecunctus  & 
quartus,  «qualiter  vel  multiplicentur  vcl  dividantur,  manent  adhuc  proportiona- 
les. Puta  li  A . M ; : N . V , noc  cll  A . A R ; : N . N R ; (ubi  communis  ravo  tll 


R : ) erit  &.  A.  MB : : N . VB,  hoc  elt  A.  A R B : : N.  N R B.  ( ubi  communis  ratio 
cll  RB  ) Item,  A . B)M::  N .B  ) V.  hoc  ell:  A.  B )R  A ;:N.  B )R  N.  ubi  commu- 
nis ratio  elt  B ) R.  Similiter  li  A . M : : N.  V.  hoc  di  R ) M . M >;  Ji  ) V.  V.  erit 

B)  A.  M ; : B)  N.  V.  hoc  dt  B R ) M . M : ; B R ) V . V &c.  Vd  fie.  Si  A ™ ^ tum 
^ B = ^ B . & B ) =r  . Sive  ( quod  t-mtundoni  cft  ) ~ 


= VactiamC)^-?  = C)  "(f , five  AB.CM::NB. 

CV.&c. 

41.  Itw,  fi  proportionales  fuerint  tum  A . M : : N . V • tum  « ./x : : j- . «».  tum 
a.  m : . 11^4.  (tum,  ii  placcc  quaterni,  piures  quothbct;)  erunt  itcm  tnm  iadi, 
tum  dividendo  oru,  ( tcrmmis  relative  fumpus  ) termini  proportionales.  Elto 
cnim  in  primis  rauo  R,  in  Iccund.s  f,  in  leruis  r.  Adeoque  A M = A R : ; N.  V 
=:NR.  = Exa.m  = ar  : :n.u  = nr.  Ergo  ( per  Prop. 

41.)  A ct<i.  Mfiw  = A Nr«.  R»'? « r.  hoc  elfc  A*a. 

. A tf  M ix 

A«rtRfr:;NK#/.Nr>7R{r.  ubiconimunjsrauodtRfr.Pamer&  . = 


A - ^ . Nj;  Vj; 

a r “ n ’ u 


NrRf 

ur 


communis  utrobique  ratio  cft — vclr)Rf.  Vel  fic 
A.  M = AR::  N- 

a . m ^ ar  \ \ » . 


Cvc  *r  ) A « . <o)  A«Rp: : «)  N> . «r)  N r Rf.  ubi 
RP_ 


V = NR. 

t>  zzzr  p. 


A « « . M w = A«fl  Rjr.:  N»’« . V v « = N r « R p 

A«t  A«R?  Vm NkRp 

a t»  ar  ' n u nr 

4}.  Sed&  idem  obtinet  in  continue  proportionalibus.  Quod  iimiliter  pro- 
bandum erit.  Puta, 

Si  A.B.C.D.E^^  velA.AR.AR“-AR*.AR*4f 
Et  tf./lVy.  ^ vel  <».  «p.  «p*.«p’. 

vd  A«.  A«Rp.  AeiR^*.  A«Ry.  A«RV-rr 

Ycl—  ™ 

« tfp  af  erp^  «p<  " 


Erunt  A*.  B0.  C>.  Di*.  Ei 
E 


^ B £ 

tt  & y i 


44.  Et  quidem,  licet  altera  progrcfllo  crefccns  fuerit,  altera  deerdeens.  Ut  fi 
tum  A.AR.AR*.AR*.AR^.4l  tum  «p)»?*)®?*)**?*)*-!-”  etiam 

A«.p)«AR.f*)«AR*.p^)«ARVp*)«AR*.4fut  patet;  quippe  communis  ra- 
iiodtp)R. 

Atque  hujulinodi  complures  proportionalium  immutationes  & comparationes 

Y 3 litcile 
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facile  fdct  tum  comminifci  tum  demonflrarc.  Verum  illud  haud  cfl  ncceflu,  itd 
cujullibet  potius  arbitrio  permittendum,  ui  id,  prout  opus  fucne,  pro  rc  nxa  cu- 
ret, fuifque  ulibiis  accommodet.  Qus  autem  nuc  fpeiftant  non  p:iuca  infra,  ubi 
Euclidis  Elementum  quintum  explicaturus  fum,  tradentur. 

4j.  In  continue  proportionalibus,  extremorum  Rcitangulum  dudlum  in  nume- 
rum terminorum,  arquatur  aggn^aio  Ucdbngulorum  omnium  aequalium  (itnfu 
quo  pr.aS.)  cum  cnim  per  pr.  aP.  QtW  = aa=:hl3=:cy=:i/S'z=et  Imt- 
que  haec  loiidcm  quot  termini ; ( nam  finguli  termini  ordine  diroito  iunipti  m 
reipe^tivos  terminos  ordinis  retrogradi  duci  fupponuntur;  adeoque  tot  erunt  rc<ii- 
angula  quot  tcmiini;)  em  TVi  = a «-j-^ /3-^ c>-|- &c. 

Noundum  autem  ell  re^UnguJum  &.  /(,*,  (fi  nempe  i ponatur  terminus 
ultimus)  & in  reliquis  finiilitcr,  revera  idem  ellc  redlangulum  (nam  a&  r,  lum 
»&.i,  lunt  idcm  termmus, ) fcd  cum  id  non  ftatim  appareat,  atque  aim  itero  de 
caulis,  commodius  putavimus  taiiquam  fi  ellenc  dillindu  bis  numerare;  (adeoque 
tot  reputare  rUUngula  quot  fum  termini : ) cum  tamen  fi  a<i  & itu  ( & fimui- 
ter  do  reliquis  ) pro  eodem  habeamus  rcdlangulo,  erit  numerus  redlangulorum  di- 
vcrfbrum  \ T,  ubi  termini  fum  numero  pares;  at  | T ubi  numero  impares; 
nam  hoc  calu,  ne  nollro  quidem  computo  quadratum  medii  bis  ponitur.  Qiiod 
raomulie  luBiciat.  Nos  itaque  priorem  loquendi  formulam  potius  fclegimus  : 
quo  fcnfu  & deinceps  loqui  inrclUgamur. 

^6.  Idem  valet  in  quacuor  dilcontinue  proportionalibus.  Puta  A.M::N.V, 
Nam  AV  4" ^'1  VA  = 4 W Fer  Pr. ^o. 

47.  Daio  itaque  in  continue  proportionalibus  quotlzbct,  extremorum  redbn- 

gulo,  & numero  terminorum  VI,  T;  datur  RedUneulorum  augreiiaium.  Z. 
Nempe  Z = T\A.  per  prop.  4^.  f 

48.  Item  dato  extremorum  redhngulo,  & redangulorura  Aggregate?;  Vi,Z- 

datur  numeros  terminorum.  T.  Nam,  quia  Z=TVi,  erit  W)  Z = T.  * ’ 

4p.  Et  Dato  numero  terminorum,  cum  redbngulorum  aggregato;  7,Z-  datur 
rcetanguium  c.xtremorum.  VI.  Cum  enim  Iit  Z=TW.  cniT)  Z = V1.* 

yo.  Datis  numero  terrainorura,  redhnguloruni  aggregato,  & termmo  minimo* 
T,  Z,  A ; datur  maximus.  V.  Nam  per  praeced.  T)  Z = V\.  Eigo  AT)Z 

yi.  Datis  iildem;  datur  extremorum  ad  invicem  ratio.  X.  Nam  per  praxred. 
AT)Z  = V.  ErgoA>T)Z  = ^. 

ya.  Datis  numero  termmorom,  redlangulorum  aggregato,  & termino  maximo • 
T,  Z,  V ; datur  minimus.  A.  Nam  per  prop.  49.  T)  Z=  \4.  ErgoVT)£ 
= A. 

Datis iifdera ; datur  extremorum  ratio.  Nam,  per  pneced.  VT)  Z=A, 
ErgoX=!y4^  = -^--  Vd  etiam  Z)V>T  (X.  vel  V T .Z; : V.  A. 

f4-  Datis  extremorum  tum  ratione,  tuni  reilangulo  VA;  datur  terminus 
minimus  A.  Nam  X ) VA  ( A’,  Cujus  radix,  A. 

y;,  Datis  iifdem;  datur  terminus  maximus  V.  NamVAxX=V’.  Ereo  t/- 
MxX:=V. 

yiS.  Datis  extremis  ( vel  eorundem  ratione,  & redangulo ) cum  communi  ra- 
tione; X,VA,  R;  habetur  redangulorum aggregatum.  Z.  Nam  per  prou.  i8.  har 
betur  T.  ergo  & ( per  prop.  47. ) Z = T VA. 

,7.  Datis  extremis  (vel  eorundem  ratione  & reitangiilo, ) cum  recbngulo- 
rnm  aggregato;  \A,  Z;  habetur  communis  ratio.  R.  Nam  per  prop.  48.  ha- 
betur T ; ergo  & R.  per  prop.  17. 

y8.  Datis  termino  minimo,  numero  terminorum,  & ratione  communi ; A,T,R; 
datur  reilangulorum  aggregatum.  Z.  Nam  per  pr.  15.  V = ARA  Ergo  per  pr.a-t. 
TVA  = Z=TA-RA  (pCTi/intdlige  T— 1.) 

SS-  Datis  termino  minimo,  numero  terminorum,  & rcdangulorum  aggregato ; 

' Z 

A,  T,  Z;  datur  ratio  communis.  R Nam  per  prop.  yi.  habetur  ^ Elrgo 

A*  X 
Z 

perpr.  i-j. 

to.  Datis 
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60.  Dacis  termino  maximo,  numero  terminorum,  & communi  ratione ; V,  T,  R ; 
datur  rcibngulorum  aggregatum.  Z.  Nam  per  prop.20.  A=R»^)  V.  Ergo  per 
prop.47-  TVA=Z  = R‘‘)  TV*. 

61.  Datis  termino  maximo,  numero  terminorum,  tt6bngiilorum  aggregato; 

V,  T,  Z;  datur  commium  ratio  K.  Nam,  per  prop.  ) V^'1'.  Ergo 

V*T  

per  prop.  1*7.  R = V*  — ^ • 

dz.  Datis  numero  terminorum,  ratione  communi,  & rc6languloruni  aggregato; 

T,  R,  Z;  datur  terminus  minimus.  A.  Nam  per  in-.  16.  ^ = Rd.  Et  per  pr.  49. 

T ) Z = V\.  Ergo  per  pr.  54.  T R** ) Z = ^ ) VI  =:  A*.  ldcoi]iie  A = 

V TR'* 

dj.  Datis  iiniem;  datur  terminus  nnximus.  V.  Nam  perpr.  id&4p.  haben- 

Z 

tur  ^&V\,  ut  prius.  Ergo  ^xrr  pr.  yy.  V = V:VAx^:  rry'— 

d4.  Datis  termino  minimo,  ratione  communi,  & rci^Unguloruro  aggregato; 

A.  R,Z;  invenitur  termmonim  numerus  T.  Nam  per  pr.  4J,  vel  47-  Z=  l'V\. 
atleoquc  A)  Z = TV  item  per  pi.  19.  V=AR‘^.  adeoque  (cum  lit  D -{- 1 =T) 
em  kV  = ARR'i  = AR*.  Ei  R VT  = T AR' = A)  ZR.  (quia  nempe 
A)  Z = TV.)  Idcoquc  TR*  = A*)  ZR.  Qiuercndum  igitur,  quou  potdta.s 
daue  rationis  communis  R,  dui5b  in  iiium  indicem  live  exponentem  poicUatis, 
xquabiuir  quantitati  daix  A')  ZR.  quippe  potella^s  iRius  index  iive  exponens 
clt  T,  numerus  terminorum. 

6s-  Iifdcm  datis;  repcriiur  terminus  maximus.  V.  nam  per  prxccd.  habetur  T. 
adeoque  V per  pr.  19. 

66’  Datis  termmo  maximo,  ratione  communi,  & reiSanguIorum  aggregato ; 

V,  R,  Z ; invenitur  numerus  terminorum,  T.  ER  enim  per  pr.  45-  vei  4'7- 
Z=TW.  adeoque  V)  Z=TA  Item  perpr.ao.  A = R‘‘)  V.  adcoqueR)A 
= R')  V.  Et  R)  AT  = R')  VT  = RV)  Z,  nempe,  quia  V)  Z = TA. 

Et  R' ) T=RV’)  Z.  Quaerendum  igitur  quota  potelbs  iplius  R,  exponen- 
tem iuum  dividens,  exhibebit  quantitatem  aatam  RV’)  Z.  quippe  potelbtis 
illius  exponens  five  index  db  T,  numerus  terminorum  quacfmis.  Vel  etiam  (nam 
eodem  recidit)  mutatis  ledibus,  T)  R»  = Z)  RV^  Ut  quaTendum  Iit,  quota 
potefbs  iplius  R per  ilium  indicem  Gve  exponentem  'diviia,  exhibebit  quantita- 
tem cogniam  Z)  RV*.  quippe  potelbtis  iltius  exponens  eft  T,  quselitus  nume- 
rus cemimonim. 

67.  Datis  iililem,  reperitur  terminus  minimus,  A.  nam  per  prxccd.  habetur  T. 
adeoque  A,  per  pr.  20. 

Atque  hx  quidem  propontiones  omnes  ha^lenus  tradicx,  refpondcnt  totidem 
propoiitionibus  Gap.  XaVII.  de  Progrelfionc  Arithmetica ; iinguJi  lingulis  eo- 
aetn  ordine. 

Sequitur  Theorema,  quo,  in  Geometriese  progrdlionis  fumim  invelbiganda , 
utuntur  fde  omnes  Arithmetici.  Nempe, 

<S8.  Si  terminus  maximus  in  communem  multiplicatorem  ducatur,  dc  cx  produ- 
ilo  auferatur  terminus  minunus , relidiiumquc  per  tmiluplicatorem  communem 
unitate  minutum  dividatur ; quotkns  exhibet  progrdTionis  totius  fummam.  Hoc 

R — 

Quis  hanc  primus  invenerit  regulam,  aut  quibus  mediis,  ego  plane  ignoro ; & 
quidem,  utut  ea  plerique  utantur,  non  memini  tamen  me  illam  iifpiam  demonllra- 
tam  vidillc;  cum  tamen  vel  maxime  demonitraiione  indigeat.  Nobis  itaque  hanc 
libuit  dcmonftrationcra  comminilci. 

Cura  Iit,  perpr.  np.  V = AR'^,  adeoque ( propter  T=D-l-i,)  V R = AR',& 

VR-A  AR‘-A  p . ..  .p  ad.  a 

propierea — - = — racb  divilionc quantitatis  A R*  — A,  per  quan- 
titatem R — I,  (eo  modo  quo  fupra  ollendimus  dum  divilionem  Syrobolicam  do- 
cuimus,) qiiotientis  loco  prodibit  feries  expolita  A-|-AR-i“AR“&c.  hoc  eft, 
quauutas  S,  live  terminorum  omnium  llinuoa. 

Exempli. 


/ 
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R — i)AR‘— A(**’4-AR*+AR  + A 
AR*  — AR’.^,..i 
AR’— A 
AR3— AR> 

All*  — A • 

AR*  — AR 
AR  — A 
AR— A 


Elxempli  gratia.  Ponamus  noineruni  terminorum  T = 4.  adeoque  A R < = A R ^ 
Et  dividenda  proponatur  A R*  — A,perR — i.  Cumigitiir  fit  R)A  R*(  AR’; 

Eiit  quoticotis  membrum  pri< 
nnim  AR’,  quod  in  divifo. 
rem  ductura  dat  AR*  — AR’. 
hoc  ex  dividendo  fubductuin 
relinquit  AR’ — A.  Deinde 
cum  m R ) AR’  ( A R’ : ent 
quoticniisracrabrum  Icciindum 
4-  A R ’ quod  dudtum  in  divi- 
forem  dat  A R ’ — A R *.  hoc 
ex  dividendo  fubdudlum  relin- 
Q nuit  AR*  — A.  Eodem  mo- 

do, quodentis  membrum  terti- 
um erit  4“  A R.  adeoque  faila  tum  multiplicatione  tum  fubduitione,  manebit 
AR  — A.  Denique  quodentis  membrum  quartum,  eodem  modo  repertum  , cll: 
4- A.  Et  pcrafta  tum  multiplicadonc  tum  fubdu<Rione  ut  prius,  nfiul  reftabiL 

A R * — A 

Totaque  operauonc  fic  pcra£b,  habetur  quodens  — = A R’4- A R*4“ 

R — I 

AR4- A=-S.  Et fmnliter  continget  qiiamufcunquc ponatur  numerus  terminorum; 

ncmpcquodensfii^los  exhibebit.  Adeoq;  univerlaliter  ~=  A 

R — I R — 1 

+ A R -1-  A R ’ &c.  = S-  quod  erat  denionftrandum. 

Id  iofuni  pariter  oftendetur,  C juxta  prop,  20.  exponamus  A = R <*  ) V.  A- 
VR  — A VR— R'*)V  VR'  — V „ , V , V . V „ 


deoque 


R— I 


Rt RJ  B ■!"  


R*-Rt)VR»-V(V  + ^+J  + |; 

VR*  — VR* 

— ' VR’  — V 

VR’— VR* 


VR'— V 
VR*  — VR 


VR— V 

— V 


R ' R*^R’ 

ex  adjun£la  divilionis  operatione 
manitelhim  cib 

Libet  autem  aliam  methodum 
fummam  progrefiionis  Geometricx 
colligendi,  cx  D.  Ou^btredo  ad- 
jungere , poflquam  hoc  lemma 
ollendcro.  Nempe 
6p.  Si  hiu  quotlibet  termini 
propordonaies ; erit  ut  unus  ante- 
cedentium ad  fuum  conlcquenteni, 
Hc  antecedentium  omnium  aggre- 
gatum , ad  aggregatum  omnium 
confequemiiun.  ( cll  i2e  ?.) 
Pma  ii  A.«;:B.^::C.>;:D.J‘.  &c.  hoc  eft  A .R  A ::B.  RB: : C.RC: : a 
RD.  &c.  Erit  A : A 4-B4“C4"D4"^-  hoceftA.RA:: 

A4-B4"C4”D^-  r A4’RB+ RC4-RD  &c.  propter  communem  utrobi- 
que  rationem  R. 

70.  Ideoque ; In  continue  proportionalibus,  ut  terminus  primus,  ad  iecundum, 
( hoc  dl,  ut  I ad  rationis  communis  exponentem  R ; ) lie  fumma  terminorum 
omnium  prxtcr  ultimum,  ad  fummam  omnium prxter  prunum.  Puta  liA.B.C. 
D.V-:fhoc  dl  A.B:;B.C::C  D::D.V.  Erunt  A4-B4-C4-D=rS  — V, 
omnes  antecedentes ; & B4"C4“D4“V  = S — A,  omnes  conlequentes.  Ergo 
|>cr  piuTud.  A.B(::  i .R)::S  — V - S — -A. 

-71.  Et  confequenier ; Si  cx  re»Sangulo  Iccundi  & ultimi,  aufcratiu:  quadratum 
primi ; rdiduumque  dividatur  per  termuuim  fecundum  dempto  primo  ; prodibit 
iumma lerrainorura omnium.  Cumenim  per  prxced.  fit  A.B::S — V.S  — A. 
adedque  per  pr.  30.  S B — V B = S A — A q,  & tranlponendo , SB  — SA  = VB 

— A q.  t^rit  ( Htrinque  dividendo  ) S = — ^ . 

Sed  & ex  eodem  lemmate  deraonlliatur  Prop.  68.  cum  enim  fit  per  Prop.  73. 
S — V .S— A:  ;(A  - B::  A.  AR::)  I - R.  adeotjuc  per  prop.  jo.  SR — VR:=S— A- 

Et 
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Et,tranfixmcmIo,  SR  — S = VR  — A : erit  (utrinque  dividendo)  S =; 

r e VB-Aq  VAR  — Aq  V R -- A 
Vel  fic,  per  pr^fentem,  S=  - — ^ . 

■jz.  Datis  kmir  extremis  & ratione  communi;  A,  V,R,  habetur  terminorum 
VR—  A 

omnium  fumma  S.  Nempe  S=  — ^ . ^>erprop.  <78.  vcl  71. 

* K — I 

73. Idem  hah"tur,  fi, pro  extremis  A,V,  darentur  A, V\.  Nempe 
Natn  A ) \A=  V. 

74.  Vel  A,  Nempe  S = — ~ - Nam  A = V. 

R — I 

VR  — 

7S-  VelV,\A.  NcmpeS=  — ^ KamV)Vi  = A. 

7«.  Vel  V,  X-  Nempe  S = , Nam  X ) V = A. 

K — I 

— 1/;¥  1VA 

77.  V'el  denique  VA,  X.  Nfmpe  S = — — ^ . Nara  X VI  = V”. 

EtX)Vi  = A-. 

78.  Et , datis  extremis,  cum  terminorum  omnium  fumma ; A,  V,  S ; habetur 

VR  — A 


communis  ratia.  R.  Nain  per  prop.  68,  vel  qa.  S= 


= VR  — A;  adeoque  SR  — VR  = S — A,& 

S— A B R „ 
prop.  70. ;;  — = R. 


R 
S;^A 
S — V 


- . hoc  cfl,  S R — S 
=:  R Vel  brevius;  per 


S-V  A I 
7p.  Idem  habetur,  fi,  pro  A,  V,  darentur  A,  W.  Nempe  Re 

80.  Vel,A,X-  Nempe  R=|5~-. 

81.  Vcl, V, VA.  NonpeR=^ — 


S — A 

'S-.A)\A' 


82.  Vel,V,  X-  Nempe  R = 


-SjriJV 


S— V 


s V¥1\A 

83.  Vel  denique,  \A,  X-  Nempe  R . 

8+.  Item  , datis  termino  minimo , ratione  communi,  & terminorum  omnium 
fumoia  ; A,  R,S  ; datur  maximus.  V.  Nam  (ut  in  Prop.  78.)  SR  — S = VR  — A. 

ErgoSR  — S-i"A  = VR,& — — V. 

87.  Et,  datis  termino  maximo,  ratione  communi,  & terminorum  omnium  fum- 
ma ; V,RS;  datur  minimus.  A Cum  enim  (ut  in  ptaced.)  SR -S-(-A  r=VR; 
erit  ( iranl^ncndo  )VR  — SR-(-S  = A. 

86.  Item,  datis  termino  minimo,ratione  communi,  & terminorum  numero;  A,R,T; 
datur  terminorum  omnium  fumma.  S.  Nara,  per  Pr.  ip.  V = A R'*,  & V R = AR> ; 

„ VR  — A ARi- A 

Ergo  per  Prop.  63.  S — —5;^—  = — . 

87.  Eq  datis  termino  minimo,  ratione  communi , & progrcHionis  fumma;  A, 
R,  S ; datur  numerus  terminorum.  T.  Eft  enim  ( ut  in  Prop.  84. ) S R — S + A 

SR  — S-4-  A 

= V R=A  R‘(  per  Pr.  19. ) Adeoque = Rt.  Quserendum  igitur 

quota  poieibs  Exponentis  rationis  communis  R,  aquatur  quantitati  cognita: 
SR  — S 


-S  + A 


83.  Et, 
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88.  Et,  Datis  termino  rainimo,  progreflionis  fiimnu,  & numero  terminorum  ; 
A,  S,  T ; datur  communis  ratio.  R.  mm  ( ut  in  praKed.)  SR  — S-f*A  = AR', 

* S— “ A S 

adeoque  SR  — AR'  = S — A.  Et  “ A"  ^ ' Cujus xquationis  radix 

dl  R,  quxfita. 

8p.  Et  datis  ratione  communi,  numero  terminorum,  & fumma  progreilloms ; 
R,  T,  S ; datur  terminus  minimus.  A.  Cura  ciiim  { ut  in  pnecal ) S R — S -j-  A 

SR— S R — I 

=AR'.  adeoque  SR — S = AR‘— A.  EntA  = *^ = S. 

^ R'  — i R'  — I 

po.  Pari  modo;  Dato  termino  maximo,  cum  ratione  comnuni,  & numero 
terminorum;  V,R,T;  datur  fumma  proerelTionis.  S.  Nam  per  pr.  20.  A=R‘*)V. 

VR  — A VR-R*i)V  VR‘  — V 

Ergo  per  pr.6S.  S = = 

pi.  Et;  Dato  termino  maximo,  cum  ratione  communi,  & progrcflion is  fumma; 
V,  R,  S;  Atnir  numerus  terminorum.  T.  Na  «i  per  pr.  8y.  A=VR-f-S  — SR; 

adeoque  per  pr.  16.  y a — Quxrendum  iuque  quota  po- 

tcfbs  exponentis  datx  rationis  R,  xquatur  daex  quantitati.  Quippe  illius  potcfla< 
lis  index  unitate  auitus,  eflquxiitus  numerus  terminorum  T=:D-j-i. 

p2.  Et ; Datis  termino  maximo,  progrcflioms  fumma,  & numero  terminorum ; 

VRf—  V 

V,  S,T;  datur  communis  ratio.  R.  Eft  enim,  per  pr.po.  S=z- adeo- 

K*  — R® 

queSR— SRJ  = VR>-V,  & V=SR'*-SR>  + VRs = ~ R'* 
*~R(.  Cujus  iEquationis  radix  R,  cR  Exponens  communis  rationis  quxfitx. 

P}.  Et;  Datis  ratione  communi,  numero  terminorum,  & progreilionis  fumma ; 
R,T, S;  datur  terminus  maximus.  V.  Eil  enim,  (ut  in  prxccd. ) SR»  — SR** 

= VR'-V.  Ergo^“~  = V, 

Iv*  t 

P4.  Porro;  (\it  compendio  utar,)  Datis  A,  V,  S;  datur  T.  Nam,  per  pr.*}8. 
5 A 

^—y  ~ E.  Et,  per  pr.  i tf  ^ = R***  Quxrendum  itaque,  quota  potclbs  R cogni- 
ta^ xquatur  coguitx  R**.  ut  habeatur  D=T  — i,  adeoque  D-j“  i = T. 

P j.  Idem  habetur,  fi  pro  A,  V,  daremur  A,  VI.  Nam  habetur  R,  per  pr.  7p. 
Et  T ut  prius. 

p6.  Vel  A,  Nam  habetur  R,  per  pr.  80.  & T,  ut  priiis. 

P".  Vel  V,  Nam  habetur  R,  per  pr.  81.  & T,  ut  prius. 

P8.  Vel  V,  Nempe  R,  per  pr.  82.  & T,  ut  prius. 

pp.  Vel  denique  Vi,  Nempe  R,  per  pr.  8j.  Et  T,  ut  prius. 

100.  Datis  A,  V,  T,  datur  S.  Nam  per  pr.  I7-  habetur  R= V**  Ergo  per 

A)Mv'‘*;A»)W:— A 
v'‘*:A“)  W1  — I 


101.  Idem  habetur,  fi,  pro  A,  V,  daremur  A,  VE  Neippe 

=S.  Nam  A)M(V.  Et  A>)  VA(X- 
¥ Av'‘>^r  A 

102.  Vel  A,X-  N™!*  = 

105.  Vel  V,  W.  Nempe  = S.  Nam  W ) V=  ( X- 

EtV)W(A. 

104.  Vel  V,X.  Nempe  = Nam  X)V(A. 

loj.  Ve) 
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v'»!  \r  v'-  ^ v\  • — v'  • ^ VI  • 

lOf.  Vel  dciiique  W,  X-  — ' = S.  Na» 

/XVV:=V.  Et  V:X)Vl:=A. 

io5.  Datis  A,  T,  S;  datur  V.  Nam  habetur  R,  per  pr,  88.  adtoqiic  V',  per 
prop.  19. 

107.  Datis  V,  T,  S ; datur  A.  Nam  habetur  R,  per  pr.  91.  Et  A,  per  pr.  20. 

108.  DarisA,  V,  Z:  datur  S.  Nam  per  pr.  48.  habetur  T = W)Z.  Et  deinde 
S per  pr.  100. 

rop.  Idtin  habetur,  fi  pro  A,  V,  dentur  A,  VI.  per  prop.  48,  loi. 

110.  velA,  X per  pr.  48, 102. 
irr.  vel  V,  VV.  per  pr.  48,  loj. 

111.  velV,  X-  perpr.48,  104. 

113.  velVAjX-  per  pr.  48,  lof. 

S ^ 

114.  DatisA,  V,S;  datur  Z.  Nam  per  pr.  qS.  habetur  R = „ — .adeoqueZ 

o ^ V 

per  pr.  jd. 


jif.  Idem  habetur,  fi,  pro  A,V,  dentur.  A,\A,perpr.  qp,  fC. 
iitS.  vel  A,  X-  perpr.  80,  jd. 

117.  vcl  V,  V\,  per  pr.  81, 7d. 

1 18.  vel  V,  X)  per  pr.  82,  fd. 

119.  vel  denique  V4,  X-  per  pr.  83,  rd. 

110.  Datis  A,  R,  Z ; datur  S.  Quippe  habetur  T,  per  pr.  d4-  & deinde  S,  per 
prop.  8d. 

121.  DatisA, R,Si  datur  Z.  Nam  per  prop.  84  habetur  V.  adeoqueZper 
prop.  fd. 

122.  Datis  A,T,  Z i datur  S.  Nam  per  prop.  t9-  habetur  R.  adeoque  S per 
prop.  8fi. 

123.  Datis  A,  T,  S ; datur  Z.  Nempe  R per  pr.  88.  adeoq  le  Z per  pr  f 8. 

, 124.'  Datis  V,  R,  Z ; datur  S.  Nempe  T per  pr.  66.  adeoque  S per  pr.po. 

I2f.  Datis  V,  R,  S ; datur  Z.  Nempe  A per  pr.  8j.  & Z per  pr.  jd. 

iiiS.  Datis  V,  T,  Z;  datur  S.  Nempe  R per  pr.  di.  & S perpr.  90. 

127.  Datis  V,  T,  S;  datur  Z.  Nerafe  R per  pr.  92.  & Z per  pr.  do.. 

128.  D.10S  R,  T,  V4;  datur  A.  Nempe  X pet  pr-  id.  & A per  pr.  f4_ 

119.  Datis  iildera;  datur  V.  Nempe  X per  pr.  id.  &V  perpr.  ff. 

130.  Datis  iildem;  datur  S.  Nempe  A per  pr.  128.  & S per  pr.  8d. 

131.  Datis  \A,R,Z;  datur  A.  Nempe  T perpr.48,  &A  per  pr.  118. 

132.  Datis  iildem;  daturV.  Nempe  Tutprius.  &V  per  pr.  129. 

133.  Datis  iildem;  datur  S.  Nempe  T,  ut  prius,  & S per  pr.  130. 

1 34  Datis  VA,  R,  S ; datur  A.  Eli enun  per  pr.68.  R~i)  VR — A (S.  ideoque 
SR— S=VR— A.  EtSRA  — SA=V1R— A*,  adeoque  A’ 4-SRA  — SA  = WR 


Cujus  sequatioris  radix  ell  A = 


ViS-R’— 2S‘R-|-S‘  + 4WR:— SR  + S. 


i3f.  Datis  iildem;  datur  V.  Nam  (nt in  prstced.lSR — S=VR  — A.  .adeoque 
SRV-SV=V'R— VI  EtVl=RV^— SRV+SV.  Et  R)VA=V’a-.SV+R)  W. 

. , „ V:S*R>^2S‘R+S'+4VVR:  +SR-S 

Cujus  xquationis  radix  elt  ; 

i3d.  Datis  iifdem;  datur  xK  Nempe  per  pr.  134,  habemr-A;  adeoqueT  per 
prop.  87.  -'i 

137.  Datis  iifdera,  datur  Nempe  per  piseced.  habetur  T;  adeoque  Z per 
prop.  47. 

138.  Datis  Xj  RjZ;  datur  A.  Nam  per  pr.  18.  habetur  T;  adeoque  A per 
prop.  d2. 

Z i 139.  Datis 


179 
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159.  Datis  iifdem;  datur  V.  Nempe  T ut  in  prjcced.  & V per  prop.<53. 

140.  Datis  iildem ; datur  S.  Nempe  A & V per  duas  prxcedcnies,  adcoqiie 
S per  pr. 

141.  Dads  R,S;  datur  A.  Nam  per  pr.  18.  habetur  T.  adeoque  A per 
prop.  8p. 

143.  Datis  iifdem ; datur  V.  Nempe  T ut  in  prseced.  & V per  prop. 

I4J.  Datis  iildem;  datur  Z.  Nempe  T ut  prius,  & A,  V,  pa  dius  prxee- 
deutes;  & tandem  Z per  pr.  47. 

144.  Datis  , T,  Z ; datur  A.  Nam  habetur  R per  pr*  17.  & H per  pr.  4p. 
adeoque  A per  pr.  ^4. 

14J  Datis  iifdem  ; datur  V.  Nempe  W ut  in  pneced.  adeoque  V per 
prop.  SS- 

146.  Datis  iifdem;  datur  S.  Nempe  inventis  R per  pr.  17.  & A,  V,  per  duas 
pnecedenies  ; habetur  S per  pr.  71. 

147.  Datis  T,  S;  dauir  A.  Nempe  habetur  R per  pr.  17;  adeoque  A 
per  pr.  89. 

148.  Datis  ufdcm;  datur  V.  Nempe  R ut  prius;  & V per  pr.  95. 

149.  Datis  iifdem ; datur  Z.  Nempe  inventu  A,  V,  per  duas  prxcedcntes, 
habetur  Z per  pr.  47. 

1^0.  Datis  R,  T,  2 ; datur  .S.  Nempe  A per  pr.  6i.  adeoque  S per  pr.  85. 

ifi.  Dads  R,T,S;  datur  Z.  Nempe  A & V per  pr.  8p,&9j.  adeoque  2 
per  pr.  47. 

Atque  hadtenus  Progreflionem  Geometricam  Fufius  explicavimus;  & Proble- 
mata, pleraque  faltem,  eo  fpe^nua  expedivimus.  Libet  autem  lequeme  capite 
(quod  de  Prt^rcllione  Arithmetica  fiipra  faflum  cfl  Cap.  XXVlII. ) in  bre- 
viorem fynoplin,  qux  jam  tradidunus,  prscipua  problenuta  compingere. 


CAP.  XXXIV. 

Trogrejffionis  Geometrica  brevior  Sj/nopfts. 

Q\5z  in  prxcedente  Capite  fuiius  tradidimus,  de  ProgrefTione  Geometrica,  Pro- 
blemata; libet  hic  in  breviorem  tbrmam,  fcd  & Sio  ordine,  redigere:  Re- 
tentis tamen  iifdem  quibus  ibidem  ufi  fumus  Symbolis. 


Proble- 
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Cap.XXXIV.  Geometrica. 


i8i 


s-.|T,R:X-; 

ioT,X:R. 
11  X,R:T.: 

■NjniX  = R'‘ 

I2\A,T:Z 
tj  Vi,  Z:T 
I4T,Z:V1 

11  II  II 
^s:hi 

i ?l 

l-’iobknuia. 


Data.  Qusefiu. 

A,  V:  V\  = VA. 

5=A)V. 

IA,  V\:  V = A)W. 

y pcrx 

A,V:V=XA. 

W per  I. 

V,H:  A = V)V\. 

X *• 

V,X:A  = S)V^ 

W per  I. 

V%X:.V  = X)VA. 


16 


A,V,R:S  = ^-i- 


A,V,T<  W. 


n A,V,Z:V1. 


R 

VL 

X 

T: 

Z. 

I 

Z. 

s. 


i8 


S 


A,V,S:  V4,. 


«f: 

R. 

S. 

X-. 

R = 


A,M,R:V, 


AjVi,TtV.- 


A,VA,Z:V. 


T. 

Z. 

X- 

T. 

Z. 

S. 

X- 

R. 
4 

S. 

l 

R. 

S. 


per  I. 
per  2. 
per  it. 
per  12. 
pen. 
per  2. 
per  IO. 
per  12. 
perij. 
pen. 
per  2. 
perig. 
per  lo. 
periy. 
peri, 
per  2. 
S— A 

s-v 

per  n. 
per  12. 
peri, 
per  2. 
per  n. 
per  12. 
periy. 
P«5.  - 
per  2. 
per  IO. 
per  12. 
perj; 
per  3. 
per  2. 
per  13. 
per  IO. 
per  13., 


1 

D.UJ.  Quxliu. 

122 

A,  W,  S;  V. 

per  j. 

X- 

j)cr  2. 

K. 

ptr  iS. 

T. 

per  II. 

Z 

ptr  12. 

»3 

A,X,R:V. 

per  4. 

V\. 

per  1. 

T 

per  II. 

/.. 

ptr  12. 

S. 

per  15 

*4  A,X,T:  V 

per  4. 

M. 

l>cr  i. 

R. 

per  IO. 

/. 

{KT  1 2. 

S. 

per  1 y. 

A,X,ZiV. 

per  4. 

VA. 

per  1. 

T. 

per  15. 

R. 

ptr  ID. 

S. 

per  I y. 

zC\A,'^S:V. 

pt  r 4. 

v\ 

{KT'  1. 

R. 

ptr  i8. 

T 

per  1 1 . 

z. 

ptr  12. 

27 

V,  M,  R : A. 

per  f. 

V 

A 

per  2. 

T. 

ptr  I I. 

Z 

per  12. 

S 

per  ly. 

18 

V,Vi,T  . A. 

per  f. 

t 

per  2. 

R. 

per  10. 

Z. 

per  12. 

s. 

per  13. 

2? 

V,  M,  Z ; A. 

pery. 

i- 

per  2. 

T. 

pcrij. 

W~ 

i 

. R. 

per  IO. 

s. 

pcriy. 

30 

V,W,S:A. 

(x:r  3. 

■-  .'  - X* 

per  2. 

^ ‘ 

; ' V 

per  18. 

f-  - T. 

per  II. 

' r,  .■  'Z. 

per  12. 

31 

V,feR:A- 

per  <5.  » 

. M. 

peri. 

• ;•  T4 

per  11. 

■ ' .4 

per  12 

S. 

per  jy. 

3» 

V.XiT-.a. 

per  (1. 

V\. 

peri", 

•R. 

per  10, 

4- 

per  I2‘.  • 

'T' 

- - .'-S. 

per  13. 

• A»  - 

Zi 
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De  Progressione  Cap.XXXlV. 


33 


j5Vi,X,R:A, 


't  A)  ' 


Dia.  QuxCu. 

Z:A.  pertf.  . 

W.  per  I.  ^ 
T.  per  ij. 

R.  per  IO. 

S.  per  IJ. 
34V,X,S:A,  peri 

VI.  per  I. 

R.  per  i8. 

T.  perii. 
Z.  per  12. 

per  7. 

V.  per  8. 

T.  per  1 1. 

Z.  fa  12. 

S.  per  IJ. 
j6VA,X,T:A.  per7- 

V.  per  8. 

R.  per  IO. 
Z.  per  12. 

S.  per  IJ. 
37W,  X»Z:A.  per> 

V.  per  8. 

T.  per  ij. 

R.  per  IO. 

S.  per  IJ. 
j8VA,X,S:A.  per.  7. 

I V.  per  8. 

R.  per  18. 

T.  pern. 
Z.  per  12. 

A,R,T:V  = AR'f 

VA;  per  I. 

X-  peri>-.«‘ 
Z.  pern. 

S.  pefij. 


3» 


+0 


R)  Z - 'I'.  m ■ f ' 

. pcrij. 

- ,,ii'’*Si_A  + SR— S 


vtiperi 
X-  pera- 

T.  per  II. 

’'IaL  i*rr*. 

i^,Z:V=AT)Z.‘ 

Uh**  VI.  per  14.  • 

X-  peri-*»',  -.jp; 
R perio,- 
<1  S.  perij, 

«Ia,T,S:R  .• 

RS-S+A, 

NaaiR>  = — 

A r> 


Data.  Qux(iu. . 

44  V,R,T:A  = R-‘)V. 

W per  I. 


if 


W per  1 

X-  Perp. 

Z.  per  12. 
S.  pa  ij. 

',R,Z:T. 

V T Z 
N-n-^=Vi- 


A.  per  44. 
VA.  per  14. 

X-  per  9. 

S:  perij. 

4«  V,  R,S  :‘A  rrVR  + S — 'S  R 

W per  I. 

X-  per  a. 

t.  pern. 
Z.  pcT  12. 
^lV,T,Z;Vi.  ptri4. 

A.  per  j. 

X-  a- 

R.  per  IO. 

taV;T,S:R 

t A.  per  44. 
^ • Vi.  peri. 

. . ;X..  Perp. 

' i £*  .4Z.  per  11. 

pers>- 

if  r-  ,■*  A.  per  7. 

-V.  per  8. 

IV-  i':  '■  ;S.  per;j, 


joRT,S:£  per 9, 

V a'"*  — 

♦ iii?s  . A = 57 -S. 


R‘  — 1 
'M 

VA.  per  I. 
Z.  per  12, 


a.,  per  II 

X-Jp'  *per9- 
' y^^2  -V.  ..  per8. 

S.'*perif. 
^-/per  13. 

P ; /X*  perp. 

r A.  per  7. 

’ v'  > ■ V V.-  per  8. 

vl»,-wAi:*«iriSfAtSViR 


Gnn  ;ll 
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Cap.  XXXV.  GeoxMEtrica. 


[Data.  Viiixlita. 
S,R,Z:T. 

Vi. 

1 A. 

I V. 

S. 


;X,R.S:T. 


\,T,Z:R. 


A, 

V. 
M. 
Z. 

VI. 
A. 
V. 
S. 


per  II. 
pcri+. 
per  7. 
per  8. 
per  if. 
per  II. 
per  jo. 
per  + 
ptr  I. 
per  II. 
per  IO. 
per  i+. 
per  1- 
per  8. 
pei  If. 


Uata. 

Quxlita. 

R. 

per  10. 

A, 

per  yo. 

V. 

per  f 

u. 

per  I. 

z. 

per  la. 

Reliqui  fere  cafus,  parum 

aut  nihil 
datum  ei 

pandum, 

ultra  quod 

i8? 


CAP.  XXXV. 

Eticlidis  Elementum  quintum  jfirithmetke  demon- 
Jiratur. 

PRiufquam  Raiioniim  duc(rinam  dimittam,  libet  & Euclidis  Elementum  quin- 
tum, quod  dc  Rationibus  & Proportionibus  agit  breviter  explicare.  Cujus  qui- 
dena  uuluas  in  tou  palTuD  Maihcli,  nemini  vel  leviter  cxerciuto  non  inno- 
teicir. 

Hlfc  autem  illud  Elementum  quintum,  ut  & tota  rationum  Doflrina,  Arith- 
metica potius  quam  Geometrica,  ( rilcem  prout  Arithmetices  Hnes  nunc  dierum 
ampliari  lulcnt,  ut  non  Iblos  numeros  integros,  & Iratilos,  & lurdos  rcci- 

f liant,  totamque  Algebrz,  dc  Arithmetica:  (ut  loquuntur)  Speciofec  vei  Syn>bo- 
icx  praxin. ) Quid  quod  & ipfa  Arithmetica  tota,  ii  itridius  fpewletur,  vix 
aliud  videatur  quam  Rationum  doclrina.  Iplique  Numeri  rationum  totidem  in- 
dicia quarum  communis  confequens  cil  i,  Unita^.  Ubi  enun  i,  iive  Unitas, 
habetur  pro  quantitate  ex^Jita  \ reliqui  omnes  numeri  ( live  ini^ri,  live  fraili, 
iive  etiam  Turdi ) Tunt  rationum  totiaem  alarum  ad  expolitam  quamiucem  indi- 
ces iive  exponentes- 

Cur  autem  t^incis  quam  Numeris  ^rationum  dodlrinam  tradere  maluerint  ve- 
teres; cauia  fuit  non  una.  Partim  fcilicec  , quod  illi,  vix  alios  numeros  quam 
Integros  admdlnnt;  (nec  enim  macerianr  Arithmeticam  licut  Geometricam,  in 
inlinnum  divifibdem  admiicrunt,  lcd*in  unitate  fillendum  voluere;)  adeoque 
non  pariter  Numeris  atque  Lineis  rationes  omnes  denotari  polle  perfpcxerim  f Et 
propcerca  doi^trmx  alioqui  univcrialis,  fpecimen  laltem  in  lineis  tradere  malue- 
runt, taraque  prout  opus  fuerit,  indc  in  aliam  quamvis  materiam  rationum  ca- 
pacem pro  re  nata  transferre.  Maxime  autem  uti  mihi  ialtera  videtur,  quia  non 
modo  methodus  Symbolica  nondum  obtinuerat,  fed  ne  quidem  figurx  numeraris^ 
quz  jum  padim  ufitatx  funt,  ab  Indis  inventse,  fucrum  introducbe ; ut  non  uiu 
difficulter  admodum  numeronun  praxm  exercere  valuerim.  Licct  revera,  mia 
iive  lincarunif  iive  figurarum  planarum^  vel  eciam  iblidarum,  aliarumvc  qudmi-. 
utum,  per  Ineras  alpnabeticas  defignatio,  (puta  A,  B,  dcc.  quibus  defignantur* 
in  te.vtu  anguli  lincxve  &c.  fchemate  confpei^ ) (ymbolica  ddignauu  non 
minus  dici  poterit,  quam  uH  iWlibus  fymbqlis  quantitates  ( non  tam  in  charta 
confpofhc>  quam  ) mente  conceptx  indicantur. 

Utut  fuerit;  nihil  impedit  quin  nos,  ut  reliquam  Rationum  do&inaro,  ita 
fpeciatim  tutum  illud  quod  Elemeflto  quinto  de  rationibus  traditur^^uhmeiice 
(adeoque  iimpliciier  & Univerialker  } tradamus,  quod  opus  fb<Tit‘( Geue  & 
Arithmetica  univerla ) cuivis  fubje^  poterit  accoiiiniudari. 

4 , Dcfi- 
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S 


1 

i 


Digitized  by  Googie 


Elementi  Qjjinti  Cap.XXXV. 

Definitiones  autem  t|tias  illic  prainillas  habemus,  hic  libet  iiitaihs  tranfire; 
oiioniam  ill*,  panini  liipcniis,  Cap.  XXV,  XXIX,  XXX , explicantur,  partim 
etiam  eum  ipla  propofiiioiuim  traditione,  ubi  opus  fiitrit,  obiter  exponentiu'. 

Id  loltcm  monendum  erit  de  definitione  s‘,  five  juxta  Clavium  6‘,  qua:  ell 
mA^uittUmum,  five  quantitatum,  in  laJem  ratime  connituiaruni : quam  Euclides 
his'^vclbi5  effert,  'Er  iJ  aimi  aijtru  11).  •t?’»'  <>(•'  i^  lantf 

oO'  TtrvfTO'  l™»  ni  ? % velr«  'um^<  7l»>X«i*dma,  jfl'  f e»  TVnipre 

i««it  wS’  'mmiy  irjmefr  «etvif»’  " badT»,  1 Hjui 

ira  S,  > ifue  varix"  niratxaau.  /»  ratime  mtgniiuiimcs  ejfe  di- 

cuntur,  prima  ad  Itaindam  if  tertia  ad  quartam,  qfandt  prima  ^ tatia  atque 
mtdtiplkes,  Jecundat  ^ qim  ta  aqtte  muUipfices,  juxta  qaantuis  muItipHcattonem, 
utraque  utramque  ve/  una  fuperant^  vel  una  aquales  Junt,  vel  una  dejiciunt,  in- 
ter Je  comparata.  Nos  hanc  defimtionem,  quamvis  veram  quidem  <Sc  Euclidis 
lufcepto  Imis  accommodam,  in  nolbris  dcraqrnlrationibus  omittendam  duximus ; 
neque  ad  hoc  «eirator  proportionalia:  examinamus.  Quippe  quod  (lerplexius  vi- 
denir,  nec  adeo  tbiliui,  tironibus  prilerum,  peripicuum.  Nec  quidem  tam  pro- 
portionidium  naturam  immediate  refpicit,  quam  eorundem  al^ionem  aliquam 
latis  remotam.  Nobis  autem,  qui  Rationes  fuperius  docuimus  ^to  atftunandai 
ad  rationiuii  five  xqualitatera  live  identitatem  probandam  fufticere  videtur,  fi 

' ti  b 

fuerit  aojualitas  five  identitas  quotorum.  Puu  fi  ,fit  - = fff  & u . « ; ; i . 

Et  contra,  Quod  nobis  erit,  definitionis  loco,  ejuldem  squalifve  raiiotis.  Ubi 
autem  quotus  major  dl,  ibi  & major  ratio ; ubi  minor,  minor.  Puta,  fi 

a fi 

erit  illa  ratio  major;  C hac  major  erit,  illa  minor.  Siquis  tamen  mal- 

« p a 

kt  affeiSionis  alicujus  opem  in  auxilium  advocare,  quo  dcmonltationcs  commo- 
dius proadant ; ^o  nullam  potiorem  novi  quam  qu*  b nobis  prop.  30.  Cap. 
XXXIIl.  demonllrata  ell ; Et  quidem  (fpeciatim  de  lineis)  ab  ipfo  Euclide  ifi  e d. 
Nempe  Si  qmtuor  quantitates  fuet  int  proportionales,  faBam  ab  esetremis  aquatur 
faBo  a mediis ; ^ contra.  Puta  fi  A . « : : B . S ; erit  A E = « B,  & contra,  Quod 

fic  ofknditui.  Cum  fit  A.«::B.^.  hoc  cft  — = — , erit  («qualiter utrin- 

<*  (5 

«B 

que  multiplicando ) ScAfi=aR.  Contra  vero;  fi  Afi=aB,  erit  (s- 

« B A B 

qualiter  utnnquc  dividendo  ) A=— hoc  ell,  A . a : : B . jS . Atque 

CaX  hoc  LemmatCy  fiicilius  quam  ex  dia  Euclidis  dcBnitione  memorata,  demon* 
flraii  polkm  omnes  ilia;  propofitiones  ubi  illam  adhibet  Euclides : quod  itaque 
aon  incommode  pro  illa  Euclidis  definitione  rubftuui  poterit.'* 

,His  pncmonitis,  ^politiones  a^redior:  poflquam  monugro,  qtibd,  pro  Jffagni^ 
/iK^/^(de  quibusEpeciatim  agitEucUde^)  nos  umpliciiar  ubique  lub* 

Qftippe  de  quantitatibus  aliis  non  minus  tum  propofitiones 

■«twt  dunonliratioaes  quam  cic  magnitudmibus.  Imo  & Euclides  ipfe,  per  Ma^i~ 
nomen,  non  ram  m:igniiudincs  proprie  dtdbs,  feu  Ibidle  furopus,  (qua* 
lui-Eont  Sttperlicics,  & Corpus,)  voiuiHe  videtur  mtelligcnaas;  quam 

oiuiiia  oujulcunquc  fiiennt  genens,  quae  vel  Magna  dici  poliunt,  aut  etiam  aliud 
Quo  lenfu  nos  $!^ntitatis  vocem  intcJJigimus;  nempe 
ei^' dt' qua  quarri  folet,  ^antum  fit. 

> 4^.,  Si  fupmt  fitalcunatts  quantitates^  quotcunque  quantitatum  f^iUatim  aque 
yrmlmU  \ rquitf^  tjt  Hna^unmsy  totupla  enmt  omnes  ommum.  Puta  fi 
.><  ^=z  B = Mj3,  c = M>,  &c.  Erunt  A -[-  B 


►V 


+ C &C-  ( = M«  -J-  Mj34*M>&c. )=Min 

d *}-  /3  &c.  ut  multiplicando  patebit.  Idem  igi- 

tur elt  communis  multiplicator  M,  quod  erat  pro- 
bandum. .Hoc  idem  demonfiratur  univcrfidicer  pr.ix 
de  ratione  qualibet,  non  minus  quam  multiplici. 

2.  Si  prima  fecunda  aque  multipla  faeiit^  ^ ieuia  quarta^  (A=  M «,  B=:MiS,) 
* fltqu! 


M iS  «l*  M 7 
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Cap.XXX\''.  Euclidis  Declaratio. 

fU<jM  qumlA  jeciwJa:  jUcmuifipU  ac  [exta  quarta:  ; ^C=N<«,  D = N/3:J 

erunt  Jtem  pama  munta  Jiwul,  fecunda: ; atque  tertia  ^ Jexta  Jimalj  mm  ta\ 
^eqae  tftultipBces.  Nempe  A-^C  = Me«-|-N«,  = M-}-N:  m «.  & B + D 
= M;3  -|-  ^ = M 4“  N : ia  Communis  iuquc  utrobique  muhipiicator, 

• M 4“  N.  Idem  olWndiuir  in  quacunque  raciooe,  utuc  nou  mtiitiplici.  prop.  24. 

3.  Si  fuerit  pruna  fecunda  >xqu€  multipla  atque  tertia  quarta^  ( A = Ntc<, 
B = M ^, ) fumantio  atque  multiplices  p»itnx‘  ^ terti.c  (NA,  N B ; hoc  efl 
NMtf,  NM/3,)  euwt  ^ aque  mulfiplicesy  illa  Jecunda^  atque  hac  qtunta:. 
Qiiip|x  utrobique  dl  NM  communis  raulupiicator.  Eftque  hxc  utia  fpectes  ar- 
gumentationis ex  itqttOy  live  ex  xqnali^  11  m. 

4.  Si  pi  tma  ad  feawdamj  eandem  habeat  rationem^  atque  tertia  ad  qua)  tam, 
( A . c« : : c . ^ ) Eandem  item  rationem  habebunt  atque  multipfncs  pnm.e  ^ ter- 
tia ad  atquemultiplkes  Jeamd,e  qUiV  t.ey  juxta  quamlibtt  multiphcatiwem. 
refpeUive  Jumptat.  Puu  AM . «ft BM . Si  enim  A.tf;:B.ii.  hoc  dc 

A B V , . I AM  ,B  _ 

— =-j.;  asquauter  utrmque  muhiphcando  ( — xM,vel)—  - *=(-xM 

r j 4 xAM  , AM  BM 

vel)  — — ; o£j  zqualiter  utnuqucdivjoendo/^)  ■ vcl  ~~p)  vcl 


— . aJcoquc  Quod  erat  dcmonflrandunr  Vd  in, vius, 

per  Lemma  nofinmi,  Si  A : B ./3,  erit  (AjS=:«B,  ad  oque  AAMf*e=:aBM^* 
vcl  AM^#*  = «/*BM,  & propterea)  AM.«#*::BM./3«. 

Euclides  Corollarium  hoc  ( ut  in  demonitraticnis  fux  curriculo  d.monllia- 
tum  ) adjungit  ; Si'  quatuor  quantitates  pf  opor tionaies  Jint , junt  ^ inverfe 
(«i^ctntA/p)  ptopoftmales.  Hoc  elt,  Ii  ent  «,A::i8.B.  ( PrAter- 

qaira  quod  ex  Ic  videtur  manilcilum,  puta  It  utrobique  eadem  Iit  Keluoruni  ad 
corrdata,  tadem  erit  & Correlatorom  ad  illa,  rdpeitive  fiimpta,  relatio : vcl, 
verbj  gratia,  ii  quoties  A continet  «,  toties  6c  B contineat  i2  • vice  yeria,  quoties 
« coQuncuir  m A,  toties  & /3  in  B. ) Sequitur  direilc'  ex  lemmate  noBio.  Sive 
enim  A ^ iintextrenrf,  &a  B medix;  live  hx  extremx,  & iilx  medix;  ent  utro- 
que modo,  Ii  utro  vis,  Ai8  = «B;  adeoque  utrobique  proportionahras. 

Hxc  aigumcnutio  ab  Euclide  delinitur  13  d y ( juxu  Clavium  ;J  /nveyja  ra- 
tio ejl  fumptio  conJequeniiSj  Jeu  antecedentis^  ad  antecedentem  velut  ad  emfe- 
quentem. 

S-  Si  quantitas  quantitatis  atque  multipla  Jit,  atque  ablata  ablatat ; et  it 
rehjua  r^qua:  atque  mtihipla  atque  tota  totius. 

Puu  Ii  A 4-B=rM  in  =M«4‘^Ij3  j fit-  A4-B  = M‘*"i-M^ 

qu'^  A = M««;  erit  dc  Nam,  propter  mi:  A = M«  i 

aequalia  xqoalibus  ablata,  erunt  dc  reliqua  xqualia.  B 

Idem  Univerfaliter  cUcnditiir  pr.  ip.  de  quacunque 
ratione,  utut  non  multiplici. 

6.  .Si  diut  qtuwth.ites  (A4-B,  Jint  i&tarum  quantitatum  (<»,&>,) 

atque  inultiplotj  (puu  per  fintque  ablata  quofdan»  (A,C,)  ear undeni 

(«t,  >,)  AQue  muitipUf  (puta  per  M:)  erunt  ify  reliquae  (B,  D,)  t;r/  eijdem 
aquales  I fi  nempe  u = i)  vel  ipjarum  eeque  multipU ; ( nempe  per  #* ) Prop- 
ter aequalia  xqualibus  ablata;  ut  patec. 


A4-B  = Met4-ft«  *C+D  = M>  + /a> 

ini:A=:M«  niiiC^My 

B = f*< 


7.  K^quaks'  ad  eandem^  eandem  habent  rationem^  eadem  ad  eequaks. 
Putafi  Az=B,  erit  (aequaliter  dividendo)  — = — ^ adeoque  A.«::B.«.  Itera 

™ = — , adeoque  «.A:;«.B.  Vcl  fic  (fi  opus)  per  lemma  noftrumj  Quia  fi 
A=B  erit  & Aa=:«(B.  4 


Elementi  Qu IN Ti  Cap.XXXV. 

8.  /tuejtulmm  nujor  ad  emdtttt,  majorem  bahtt  ratimem  quam  minor.  Et 
eadem  ad  minorem,  majorem  bahet  rationem  quam  ad  majorem.  Nam  — 


Item — C^ippe  crefccmc  Dividendo  crcicit 
A -j-  E A 


quotui  icd  crefeente  Divilbre,  minuitur. 

p.  ad  eandem  eandem  habent  ratumenty  f/mt  inter  fe  aquales : ^ ad  quas 

A B 

eadem  eandem  habet  rationem,  ij>fa  item  tequales  funt-  Nam  fi  — = erunt 

(multiplicando  pcr«)  B=A.  Item,  fi  adeoqiic  (per  coroU.  pr.4.) 

— = — j erunt  & A = B,  ut  prius.  Vel,  per  lemma  nofiruro,  fi 
vel  <(.A::«.B.  erit  A«=etB,  adeoqucA  = B. 

10.  ^lUMtitatwn  rationem  ad  eandem  habentium,  qua  majoretn  habet  ra- 
tionem ejt  tnajor  j ad  quam  vero  eadem  majorem  habet  rationem,  illa  minor  eji. 


Nam  C ~ major  quam  4- j puta  a:qualis 

B B 


; erit,  xqualltcr  multiplicando, 


A (=K-|-i)  >«.  Item  fi  ™ minor  fit  quam  — , puta  xqualis  ^ (per 
A g I I 

pr.  8.)  erit  per  cor.  pr.  4.  — - = adeoque  A > «. 

B B 

ABC 

11.  eidem  eaedem  fimt  rationes,  inter fe  funt  eeedem.  Nam  fi  — = — = — 

. A C 

em — = — . 

« > 

12.  Si  ftnt  qnoteimque  quantitates  proportionales,  ut  eft  una  antecedentium  ad 
fuam  confequentem , ita  ^ omnes  antecedentes  ad  omnes  conjequentes.  £fio 
A fi  C 

— =— = — &c.  =R.  Erit  igitur  A=R«,  B=Rff,  C=Ry  &t.  adeoque 
A+B+C6ec.  = R«-t-R^+R>&c.  = Rin  Idcoque  (aequali- 
ter dividendo  ) = R = —.  VelCc  A.RA::  A-t-B-t-C&c.  (R 

<*  + /3  ri*  > &c.  « 

in  A+B+C&c.=  ) RA-|- RB  + RC.  utpatet.  Aut  per  lemma nofirum,  quia 
A in  RA  + RB+RC&c  = (ARA+ARB-l-ARC  &c.  = ) RA  in  A-f 
B-f^Cdcc.  £11  autem  luee  univerlalis propofitid  ad  prop.  i.  Quod  enim  iUkofien* 
ditur  /peciatim  de  Ratione  Multipla ; hic  ollenditur  univerl^cer  de  qualibet  ra* 
tione. 

1 3.  S prima  A,  ad Jecundam  ««  eandem  ^beat  rationem  quam  tertia  B,  adqtuar- 
tam  & \ tertia  autem  ad  quartam  majorem  habeat  rationem  quam  quinta  C ad  fex- 
tam  > : habebit  ^ prima  ad  fecimdam  majerem  rationem  quam  qtunta  ad  fextam. 

xT  A,  _ B.  C,.  C+E  KQ 

Nam  — ( = -^  )>  — . Vel  fic, ! — =— >— 
a P y ^ y ' 7 * y 

14.  Si  pr/ma  ad  Jecundam  eandemiabeai  rationem,  quam  tertia  ad  quartam,  fit- 

que prmamayj  quamtertia  \ fecunda  quam  quarta major  erit : fi  aqualis, xqua- 

A B • Ab  b 

lis\Ji  mmoi  , minor.  Elio— . Si  autem  A B,  erh & — > — , ergo  & — 
a p a a 0 

A B 

( =1:  — )>•-“>  adeoque  per  pr.  lo.  Vel  fic , quia  A . B : : « . /8.  ut  in- 
a * •—  r 

fia  oftenditur  prop.  t6.  " 1 “ '• 

ij.  Tortes  ( aliquou  ) 'mter  Je  comparata,  eandem  habent  rationem  quam  ha- 

, I • r A^A^A  &c.  MA 

bent  earum  aque  multipaces  mter  fe.  Hoc  elt  — = — ; ^ per 

^ ^ &c.  M« 

pr.  12.  Vel,  per  lemma  nofirum,  A .«::M  A.M«:  quia  AxM«=«xMA. 

16.  Si 
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16.  Si  fuatttor  quantitates  proportionales  ./int , ftmt  ^ alterne  ( pcrmiuatim» 

vfciiiim,  ) proportionales.  Hoc  dl,  A . « : 1 B . erit  & A . B : ; « . 5,  Per 

]cmma  noltruDi)  nam  utroque  modo,  (i  utrovis,  erit  A ^ B. 

Eltque  h<cc  ea  argumenuiio  quam  delinit  Euclides  12  </5.  /Uterna  ratio  eji 
Jumptto  anteeedenUs  Zi  anteeedeutemy  fy  conjeQuentis  ad  confeqt^tem. 

Notandum  autem  dl,  hanc  propolitioncm  fbiummodo  illic  ootinere,  ubi  quatuor 
ciuantiutcs  funt  invicem  homogeneo.  ; non  autem  ubi  bina  binis  hetcrogciica. 

Puta,  ii  fit,  ut  pondus  A,  ad  pondus  iic  linea  B ad  lineam  ^ non  tamen  dicen< 
dum  erit,  ut  pondus  A,  ad  lineam  B \ fic  pondus  ad  lineam  Quia  jxmdcris  ad 
lineam,  quippe  quantitatem  illi  hctcrogcncani,  nulla  cfl  Ratio ; ut  qux  inter  Ko- 
fflogeneas  folas  conliftit.  Atque  eadem  dccauf^prop.  14.  dc  Iblis  homogencis 
procedit ; ut  & prop.  i.  y.  7-  8.  9.  10. 12.  if.  19.  if.  27. 35.  34- proprie  loquendo. 

Verum  liquando  alternatione  opus  luerit,  ubi  dequaniitaubus  invicem  netero- 
geneis  agitur:  poterit  utraque  ratio  aliis  exponi  terminis  invicem  homogends  ; in 
quibus  alternatione  inflituta,  aliiliuic  ut  opus  luerit  operationibus  jvimcIis  , nova 
luternatione  redituendi  funt  in  prulinum  ordinem  termini  mutuati,  &dciiulede- 
ponendi,  refumptis  ^ principio  ^lius.  Ut  ad  prop.  ip.  mox  ullciuictur. 

17.  ^quantitates  cotnpojiite  ( wyrMitxm  ) proportionales Jinty  erunt  ^ di- 

vif^e  ( proportionales.  Puu  fi  fit  A-f"®*  + erit  &.  A 

B.jS.  Manilefbum  enim  efl  tum  quantitatem  A una  vice  phirics  continere 
quantiutem  quam  eandem  continet  A : & iimilitcr  una  vice  pluiies 

quam^,  continere /3:  Et  propierca  ab  xqualibus  quotientibus  detraeb  uirobiquc 

imitate,  manet  adhuc xqualitas.  Vdfic.  Quia^i-=^+ i,&2y-r=-?-|-i. 

A 1 j ^ P I fl  g 

Silit— ^five — = erit  ( dctraila  utrinque  uniute  ) 

Vclfic,  fi^=-l , em — i =r  — — i, hoc 
A « 'A  a ' 

Vel  etiam  per  lemma  noflrum,  Si 

erit  (A^-|"*^==“B-(-«?,  adeoque  Aj8=dB,&)A.«::B./3. 

Dclimtur  autem  hic  arguraenatio  i%dy.  Divijio  rationis  ( 
fumptio  excej^Sy  quo  antecedens  juperat  confequentemy  ad  ipjum  conjequentem. 

Adjungit  mc  Clavius  duas  alias  7)rviftonis  Rationis  Ioxto3&  \ Primam  vocat  Z)/- 
vijionem  rationis  converfam  \ quando  confequens  ad  excejfum  quo  confequentem  Jit- 
'y  per  at  antecedens  refertur.  SiA.«::B.iS.  Erit «.  A — ; 0.  B — /S.  C^ix  non 
V alia*  eft,  quam  prop.  17*  Euclidis  inverfio.  Nam  per  illam  ent  A — — /3. /3. 

adeoque  mvcrle  ( per  cor.  prop.  4.  )«.A  — — $.  Velfic  ; fi  A ;B . A 

Errt  ( A0=:«B,  &«B — «]8=sA0— hoc  cf^  «*inB— i3:=A  — «rin/?. 
&propterea)  «.A  — «::$.B — H. 

Alteram  vocat  IDrwfionem  Rationis  contrariam^  quando  cimfertur  antecedens 
cum  excejfu  quo  confequens  antecedentem  Juperat.  Si  A . « : : B . |8 . Em  A . a — A : : 

B . /3  — B.  Qtix  continet  Euclidis,  divifionem  rauonis,  duafque  mverfiones.  Naih 
primo  invertendo  erit  a . A ^ .B.  tumdividendo,  live  per  divifionem  rationis, 

« — A.A::i0  — B.B.  Et  tandem  iterum  invenendo  A. a — A:;B.j3  — B.  Vcl 
fic^  per  lemma  nolfcrum,  Si  A.a<  erit  ( A i6=aB,  & A^ — AB=aB  — 

AB,  hoceil,  Ainj4  — B:  — a — A:inB.  adeoque)  A. a — A::B.4  — B. 

18.  ^ quantitates  dhijd  ( )pnportionaks  Jiat , erunt  fy  compo- 

Jitre  ( #ui/7i3ir7K  ) pr^rrtionr^s.  Si  A . « : : B . |3 , erit  item  A-|-a.a::B-l-iS.^. 

Nam  cum  fit— , erit  item  ( addendo  utrobique  i,)^  4"  r ==-4- 1-  hoc 


— hoceftA.i 


efk) 


T — A 


= - + i,hocett)— . 
Tj+-jA_ 

A ■■ 


; idcoque  Tdlic;Si^  = — 

' A a ' A 


Imo  vero,  & — (-»= K fi'’* 

Et  quidem  univerfim.  Sifit  ^ = ,eriteti!ira  J ±M  = 
Aa  1 T 
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" — ± M,  fivc 


T+MA  r+M*  ' 


Quomodo  tum  hxc  tum  prxcedens  & 


univerfaliter  demonftranuir.  Sed  & per  Lemma  noftrum,  hxc  juniiim  cum  pracc- 
deme,  fk  demonfoatur  ; Si  A + « erit  ( A(3±«^=«B  & 

— idcoquc)A.«::B.^. 

Definitur  hic  arguracnundi  modus , prxfentc  propofitione  demonftratus,  ab 
Euclide  14  d i-.  Compcjitio  rationis  ( suujwf  hir/* ) efijumptio  antaedentis  cttm 
confi^unte  tanfuarn  uniusy  ad  ipjam  conjequentem. 

Atque  hic  etiam  Cia  vius  duas  alias  Radoois  compofitiones  adjungit.  Primam 
appellat  Compernem  rationis  converjam  \ ^ndojumitur  antecedens^  conje- 
^uens  vehiti  una,  fwc  cum  antecedente  conferatur.  Puta  ii  A . « : : B . i3 . eni  A 4* 
A::B-|-^  B.  Qux duas  involvit  Euclicus  operationes.  Nam  invertendo,  erit 
« . A : : /3 . B.  & componendo  « A . A : : ^ + B . B.  vel  A + « . «t : : B j8 . Vel 
fic  ; fi  A :B.j8.  erit  (A^=«B,  &,  AB-j-A^^AB  + ^B)  hocdt,  A-|-* 
in  B = A in  adeoque  ) A-|-ce.A::B-l-i8.B.'^ 

Alleram  vocat  Compojitionem  rationis  contrariam ; ^uanrdo  refertur  eadem  ante- 
cedens  ad  antecedentem  ^ conjejuentem  ceuadunam.  Puta  fiA.«::B.A  erit 
A .A4-«::B.B-|-A  Eitque  hxc  prxcedends  inveriio;  & tres  Euclidis  opera- 
tiones conjungit.  Nam  invertendo  ent «.  A : B.  dteomponendo 

B-j-iS  B.  iierumque  invertendo  A . A-|-«::B  Vel  etiam  per  Lemma 

nollrum  ; Si  A :B  .l3.  erit  ( A/3  = <tB,  adeoque  A B-f*  A|3=:  AB-|-«B,  hoc 
cftA  inB-|-^  = A-|-«in  B,  ideoque) A.A-l-ei::B.B4-A 

19.  Si  fit  ut  tota  ad  totam,  Jic  ablata  ad  ablatam ; erit  relicua  ad  reUquam 

ut  tota  ad  totam.  Elio  emm  = — = R.  Erit  itaque  lum  A4-B=: 

- ^ 

Rintf-j-i8=R<4-R.^^  tuinA=:R«.  adeoque& 
refiduum  B = Rj8.  Et  ^mriuquc  arqualitcr  divi- 
dendo ) — =R  = • Elhjue  hxc  propoU- 

tio  univeHgiis  ad  prop.  f.  Euclides  illam  fic  de- 
luonfhat.  Qiioniam  ut  A 4-B  . •'  A . «.  erit  alterne  ^leu  permutando  ) 

A-I-B.A::*-^"^**-  dividendo  ( fivc  per  divifionem  rationis ) B . A : : |8 . « . 
iterumque  permutando,  B.^::A.«::A-f-B.«-^0. 

Atque  colligit  hoc  -Afistut.  Icu  corollariuiD,  S compofita  ma^nitiuAnes  fint^o- 
po!tioHales  \ per  converjionem  rationis  proportionales  erutuT  Cum  enim  ofun- 
dem  A-|-B  . . /S.  Erit  permutando  A-f-B  . funt 

quantiutes  compoiitx  pruporuonalci:  lc4  & oUeniiuQ  efi 
adeoque  penoutando  A-f-B.  converfio  laiionis.  Quippe 

16  d j,  definitur  Converfio  rationis  hiy* ) Jmnptso  antecedentis  ad -ex- 

cejjum,  quo  antecedens  ipjam  conjequentem  Juperat. 

Qavius  hanc  demonlfarauonem  improbat,  propter  adhibitam  alcernationeiii,  qux 
in  (blis  homogencis  obtinet,  cum  tamen  conveiiio  rationis  euam  ubi  bina  binis 
fiuit  hcterogcnca  locum  habet  \ adeoque  hanc  fiibfiituiL  SiA4~B.B::«4-/3.A 
erit  (dividendo)  A.B::a.^.  £c  (invertendo)  B.A:':|3.4C.  &tandcm  (compo- 
nendo) A -j"B.  A cft  converfio  rationis.  Nempe  fi  ut  tota 

prima  ad  fui  panem  abitam,  fic  toa  fecunda  ad  fiu  ablatam ; em  ut  tota  prima 
ad  fui  reliquam,  fic  tou  fecunda  ad  fiu  reliquam.  Vcl  brevius,  fi  ut  tota  ad 


A + B = R-+Ri8 
— A=— R« 


B = R> 


ablaum,  fic  toa  ad  ablatam;  ait  & toa  ad  reliquam,  ct  toa  ad  reliquam. 

-+i;) 


More  noRro  fic  dcmonllrabitur;  Si  ^ (=  ^ -f- 1 ) = ? (=  r ■" 


erit  (y=^>  a<lE09ue  + hoceft)  = 


Vel,  fi  libet,  fic;  Si^=^,  etit  — i - 
A A 


■ I,  hoc  cft 


T — A T-, 


adeoque 


T — T— a 


1 = 1- 1 , hoc  ell 


A « 

A + T — A 


T — A 


= « + T 


1 
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= — - , vd)  — = • Et  Hmiliicr  infiitui  poterunt  dcnionlfcra-- 

T-~*t  I A T « * 


tiones  non  modo  prop  17,  & ut  fiipra,  fcd  &cariim  quas  illis  fubjungit  Civ 
VIUS.  Quod  obiter  didum  dio. 

Vel  etiam  per  kroma  noilrum;  Si  A -f"  5.0,  erit  (A5  B5 

= B«  B5,  adeoque  A5  = B«,  & A«  -|>  B«=A«-(-A0,  idcoque)  A-^-B. 

A ; : « d"  • 

Sed  & reUitui  poterit  eadem  hujul^e  propoliiioiiis  demonllraiio  quam  modo 
. repudiavit  Clavius,  eo  adhibuo  remedio  quod  ad  piop.  16.  innuinuis.  Pma,  li 
fir,  verbi  gratia,  ut  A -{-B  numerus  pedum  in  liriea  tou,  ad  B numerum  |x:dnm 
in  ablau;  (ic  <-|-0  numerus  unciarum  in  toto  pondere,  ad  5 numerum  uncia- 
rum m ablato  \ ( ut  Symbola  jam  non  lineas  & pondera,  quantitates  heterogeneas, 
imnKdiaie  figniHcenc,  Icd  utrobiquc  numeros,  Jtdeoquc  homogeneas:)  erit  per- 
mutando Ad-B.ct-j-iSiiB.^.  tu  numerus  totus  ad  totum,  lic ablatus  ad  abla- 
tiim;  ideoque  &,  per  pr.  19.  lic  reliquus  ad  rdiquuin,  nempe  A -f-  B - “ + ^ 
(::B-5);tA.«t.  iteruraqiie  permutando  A-J-B.A::«t-^i8.«.  ut  pedum  nume- 
rus totus  ad  reliquum,  lic  unciarum  mirocnis  totus  ad  reliquum;  & proptcrca 
* etiam,  ut  linea  tota  ad  rcliqu.im,  (ic  pondus  totum  ad  reliquum,  (^lod  erat  pro- 
bandum. Vcl  lic;  li  (it  Imca  tou  ad  ablatam,  ut  numerus  T ad  A,  & pondus 
totum  ad  ablatum,  ut  numerus  t ad  «;  litquc  eadem  utrobiquc  ratio;  liocclt' 
T . A : ;t.  <* ; adeoque  permutando  ( quippe  jam  de  numeris  agitur  ) T .t;  : A . 
ideoquc  per  pr.19.  T.t;:T — A -r— *.  iicrumquc  permuundo  T.T  — A:: 
T.T — it.  Ei^o  & (quia  ponuntur  numeri  illic  irneis,  hic  ponderibus  propor-  / 
tibnalcs)  ut  Imea  tota  ad  rdiduam,  lic  & pondus  totum  ad  rc(iduuni.  Qiiotl 
erat  probandum-  Atque  hoc  pa^k)  licebit  aicernationem  adhibere  etiam  in  pip- 
portionalibus  non  homogcneis.  Ubi  nempe  Idrunda  permutatione  rciliiuicur  quod 
prima  Heturbatum  erat:  aut  etiam,  li  plures,  modo  item  quarta  rdlituatur  quod 
tertia  deturbatur;  &(ic  toiics  quoties-  Hoc  enim  fi  caveatur,  nihil  ablurdi  (e- 
quiiur  in  quantitatibus,  utut  heterogeneis,  alternandis.  , 

20-  Siftnttres  fMntitcUcs,  A,  B,C;  ahiCque  ipfis  num^a  aquales  , > ; 

q$u'bm4Uunfun^tai  Jiunt  in  eaitcm  rattane^  (puta  A.B::«.S.  & B.C::5.>.) 
tx  ^quaji  ( «Airt  ) auum  fu  ima  major  Jit  quam  tertia  ; quarta  quam  fexta  tnajor 
erit  : Esji  mqmJis  ^ teqtuihs  : Jinminmy  mnior.  Nam  A .C;;«.7.  ut  ollcnde- 
mus  ad  prop.  21. 

21.  Si/inttresquantiiiiieS  y A,  B,C;  aii^eque  ipjis  numero  requaUr^  >; 
qtoe  binaiim  Jumptat  fint  in  eadem  ratione ; Jit  autem  pei  tur  bata  earum  propeu  tio 
^ puta  A.B::/3.>.  & B.C:;«t.0.  ) pque  ex  A-juali  prima  major  quam  tettia  ; 
ent  ^quarta  quam Jex ta major  : Ji a'qualts^  aqualis Jin minor 

& hic  A .C  ut  joftendemus  prop.  23.  , 

Sunt  enim  hae  duse  propolitioncs  , Lemmata  ad  duas  fequentes;  quas  ciini  nos 
line  harum  ope  demonliraturi  limus,  erunt  eodem  opx:ra  & hac  i loTiion  de- 
mondrats.  Quid  autem  (ignificcntillx  voces liveear  aquoy  Septopor-  \ 
tio  peiturbata  ; oflenditur  17,  iK,  19,  dei.  y. 

£x  tequalitate  rathy  (fiveex  a^oali,  vel  ex  aequo,  A dl,  ubt  plur  es  funi 
quantitates  , Jumptto  extremorum  per  Jubtraffionem  mediorum  \ live,  omillis  me- 
diis. 17  dy. 


Ordinata proportio  ( <br<u,e7»«t  ) quando  e fi  ut  antecedens  ad  eonjir^ 
quentemy  fic  antecedis  ad  conJequentem  \ ut  autem  confequens  ad  altam  quam- 
piatHy  Jic  conjefuens  ad  aUam  quampiam.  18  dy.  Cujus  exemplum  habemus  pr. 
20,  & 22. 

T* er  turbata  vero j/roportio  {'rnm^yfurn  arayoyU  ) ejiy  quando,  cum  tres  Jint  quan- 
titates abtf  que  iHts  numero  xqualesy  eji,  ut  m primis  quantitatibus  antecedens  ad 
conjeqiientemy  ita  in  fecundis  quantitatibus  antecedens  m cwfequentem ; ut  autem 
in  pnrms  quantitatibus  coniequeHS  ad  atmm  quafrMamy  itam  jecundis  alia  quar- 
tam ad  antecedentem.  i9oy.  Cujus  exemplum  Mbetur  prop.  21,  & 23.  Vcl 
lic ; li  ut  in  primoribus  prima  ad  fecandam,  lic  in  alteris  Iccunda  ad  tcrt^im ; ut 
autem  in  primoribus  fecunda  ad  tertiam,  lic  in  altens  prima  ad  fecundam. 

22.  Sijmt  quotemqm  aumstitates  A,B,C,dcc.  aliaque  tpfis  numero  .^quales , 
«» 5, 7,  Hk.  qna  bmatun Jmtspta  Jmt  m eadem  rationa,  ( puta  A . B : : « • & B . C : : 

• A a 3 5-7. 
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Exempli  grada.  Ponamus  numenun  terminorum  T = 4-  adeoouc  A R ' = A R *. 
Etdivideiida  proponatur  A R*  — A,  per  R — r.  CumigiturljtR)AR*(AR’; 


.i)AR*. 

AR*. 


-A{itfi^4-AR*+AR-f  A 

.AR^V'.•' 


AR5  —A 
AR’— AR* 


AR»— A 
AR*  — AR 


AR~A 
AR  — A 


Erit  quotientis  membrum  pri- 
mum AR’,  quod  in  divifb- 
rem  duclum  dat  AR^  — AR’. 
hoc  cx  dividendo  lubduclum 
relinquit  AR’ — A.  Deinde 
cum  m R ) A R’  ( A R * : erit 
quotientismembrum  iccundum 
4*  A R * quod  dudum  m divi- 
forem  dat  A R ’ — A R hoc 
ex  dividendo  iubdudlum  relin- 
o J"-odcm  mo- 

do, quotientis  membrum  terti- 
um erit-{-AR*  adeoqne  fa6b  tum  multiplicatione  tum  fubdudtione,  manebit 

AR A.  Denique  quotientis  membrum  quartum,  eodem  modo  repertum,  eil 

4- A.  £t  pera^la  tum  muluplicatione  tum  fubdu^onc  ut  prius,  nihii  reltibit. 

^ A R * — A 

Touque  operatione  fic  pera£la,  habetur  quotiens  — — ^ = A R ’ -f*  A R ’ + 

AR  + A =^S.  Et  Irrailiter  continget  quantulcunquc  ponatur  numerus  terminorum ; 

ncropequoticnafii^pilos exhibebit.  Adeoq;  univerfaliter  ”~R “ ^ 

-|-  A R+  A R * &c.  = S.  quod  erat  demonftrandum. 

Id  ipfura  pariter  oRendetur,  G juxu  prop.  20.  exponamus  A = R **  ) V.  A- 
Vr-A  VR-R<»)V_VRt-V_,^  . V V , V „ 

dcoque-^j-  — R,_Rd-'^+R  +R.  + R!  S 

ex  adjundla  diviEonis  operatione 
V . V . V 


R*-R>)VR*-V(V  + ^-i-^-{-- 


VR*— VR’ 


VR’— V 
VRs  — VR’ 


VR^— V 
VR»  — VR 
VR— V 
VR  — V 


raaniteihim  cii. 

Libet  autem  aliam  methodum  , 
fummam  progrdlionis  Geometricx 
colligendi,  cx  D.  Ou^btredo  ad- 
jungere , poRquam  hoc  lemma 
oftendero.  Nempe 

Cg.  Si  Ent  quotlibet  termini 
proportionales ; erit  ut  unus  ante- 
cedentium ad  fuum  coniequeiueni, 
fic  antecedentium  omnium  aggre- 
gatum , ad  a^regatum  ommum 
confequentiiun.  ( Qua;  cR  1 2 e 5.) 
Puta  E A.«;;B.^::C.>;:D.J^.  &c.  hoc  eR  A .R  A : ;B.  RB: : C.RC: : 
RD.  &c.  Erit  A . « ; A B C-^D &c.  J'&c.  hoceRA.RA;i 

A-fB+C-f-D  &c.  RA  + RB-jpRC-^RD  &c.  propter  communem  utrobi- 
que  rationem  R. 

70.  ideoque ; In  continue  proportionalibus,  ut  terminus  primus,  ad  lecundum, 
( hoc  cft,  ut  1 ad  rationis  communis  exponentem  R ; ) lic  fumma  terminorum 
omniuth  prxtcr  ultimum,  ad  fummam  omnium  prxter  primum.  PutafiA.B.C. 
D.V  hoc  cR  A.B;:B.C::C.D::D.V.  Erunt  A-f  B-f  C-fD  = S — V, 
omncsjmtcccdcmes;  dcB-|-C-i-U+ V=S — A,  omnes  confequentes.  Ergo 
per  praxed-  A.B(::  i .R)::S  — V .S  — A. 

71.  Et  confequenter ; Si  ex  rcibngulo  fecundi  Sc  ultimi,  auferatur  quadranim 
primi ; rdidinmique  dividatur  per  teiminum  fecundum  dempto  primo  ; prodibit 
liimma  temnnorum  omnium.  Cumenim  per  pRcced.  Et  A.B::S — V.S  — A. 
adeoque  per  pr.  ?o.  S B — V B = S A — A q,  & traulbonendo  , SB  — SA  = VB 

, , ...  VB  — Aq 

^ A q.  Ent  ( utrinque  dividendo ) S =:  • 

Scd&cx  eodem  lemmate  demonfbatur  Prop.  68.  cumeaim  fit  per  Prop  73. 
S V .S— A:  :(A . B::  A.  AR:;)  1 - R.  adewjue  per  prop.  jo.  SR — VR=S — A. 

Ec 
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VR  — A 

Etjtranfponcndo,  SR  — S = VR  — A : erit  (utrinque  dividendo)  S =1  ^ . 

r e VB-Aq  VAR  — Aq  VR  — A 
Vel  Gc,  per  prxfente™,  J - • 

•ji.  Dalis  igitur  extremis  & ratione  communi;  A,  V,R,  habetur  terminorum 
VR—  A 


R — 1 


- . per  ptop.  58.  vcl  71. 


omnium  Gimma  S.  Nempe  S= 

75.  Idem  habsturj  fi,  pro  extremis  A,V,  darentur  A,  \A.  Nempe  S=  — ^ ^ . 

Nam  A ) W=  V. 

74.  VclA,^.  Nempe  S=^-^ — NamXA  = V- 

K — I 

VR  — V^\A 

7j“.  VciV,\A.  NcmpeS=  — — NamV)VA  = A. 

R — I 

VR  — «W 

76.  VelV,X-  Nempe  S=-~ 5II . Nam  X)V=A. 

K — I 


77.  \tel  denique  VA,  X-  Nv’mpeS  = 


R— I 


. NamXVA  = V». 


EtX)Vl  = A-. 

78.  Et , datis  extremis,  cum  terminorum  omnium  fumma ; A,  V,  S ; habetur 

VR-A 


communis  ratta.  R.  Nain  per  prop.  68,  vcl  qa.  S=  - 


— . hoc  cH,  S R — S 


R—  I 

c ^ 

= VR  — A;  adeoque  SR  — VR^S — A,&g — = R.  Vel  brevius;  per 
S— A B R „ 

prop.7o.^y  = ^ = - = R. 

S — A 

7p.  Idem  habetur,  fi,  pro  A,  V,  darentur  A,  Vi.  Nempe  R=  ■„ — ■. 

o — Aj  V\ 

80.  Vel,  A,  X-  Nempe  R = I^^^A ' 

81.  Vel,  V,  VI.  NemptR=®— 

Sa.  Vel,  V,  S-  Nempe  R = • 

8j.  Vel  denique;  Vi,  X Nempe  R = g _ ^ • 

84.  Item  , datis  termino  minimo , ratione  communi,  & terminorura  omnium 
fumo)3  ; A,  R,  S ; datur  maximus.  V.  Nam  (ut  in  Prop.  78.)  SR  — S=VR  — A. 

Ergo  SR  — S4"  A = V R,  & — = V. 

85*.  Et,  dans  termino  maximo,  ratione  communi,  & terminorum  onmium  fum- 
nu  I V,  ^ S i dauir  minimus.  A.  Cum  enim  (ut  in  pracced)  SR  — S-f-A  = VR; 
erit  ( uanl^nendd ) Y R — S R -|- S = A. 

8d.  Itcm^  datis  termino  minimo/ationc  communi,  & terminorum  numero;  A,R,T; 
datur  terminorum  omnium  liimma.  S.  Nam,pcr  Pr.ip.  V = AR'^,&  VR=:AR‘; 

VR  — A AR«  — A 
Ergo  per  Prop.  tf 8.  S = - “ — rUT  ' 

87.  Et,  datis  termino  minimo,  , ratione  communi , & progreOionis  fuinma;  A, 
R,  S:  datur  numerus  terminorum.  T.  Eftcnim  (ut  in  Prop.  84.)  SR  — S + A 

= VR=AR'(  per  Pr.  tj. ) Adeoque =R<.  Qu*rcnduiii  igitur 

quou  potefias  Exponentis  rationis  communis  R,  aquatur  quantiuti  cognitx 
^ . • Z 88.  Et, 
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88.  Et,  Datis  termino  minimo,  proerdTionis  fumma,  & numero  terminorum ; 
A,  S,  T ; datur  communis  ratio.  R.  f«m  ( ut  in  praxed.)  SR  — S + A = AR'. 

' ^ 5 AS 

adeoque  SR— AR'  = S — A.  Et  — -^-=  — R — R‘.  Cujus  aequationis  radix 

tU  R,  quaefita. 

89.  Et  datis  ratione  communi,  numero  terminorum,  & fumma  progrefllonis  ; 
R,  T,  S ; datur  terminus  minimus.  A.  Cum  enim.  ( ut  in  ptacccd. ) S R — S + A 

SR— S R — 

= AR‘.  adeoque  SR — S = AR'  — A.  Ent  A = = 5; S. 

K‘  — “ I K'  — I 

po.  Pari  modo;  Dato  termino  maximo,  cum  ratione  communi,  & numero 
terminorum ; V,  R,  T;  datur  fumma  progrelfionis.  S.  Nam  per  pr.  10.  A=R'*)  V. 

. VR— A VR-R^ijV  VR'  — V 

Ergo  per  pr.dS.  S = F^Rd-- 

Et  ; Dato  termino  aira  ratione  communi,  & progreflionU  fumma; 

V,  R, S;  itur  numerus  terminorum.  T.  Na  .)  perpr.  8y.  A = VR4-S  — SR: 
j ^ • y 

adeoque  per  pr,  itf.  ^ = X = Quxrcndum  iuquc  quota  po- 

teftas  exponentis  datx  rationis  xquacur  datx  quantitati.  Quippe  iilius  poteiU> 
lis  index  unitate  auitus,  eftquxmus  numerus  terminorum  T=D  + i. 

02.  Et ; Datis  termino  maximo,  progrcflioms  fumma,  & numero  terminorum : 

V R'  — V 

V,  S,T;  datur  communis  ratio.  R.  Eft  enim,  per  pr.^.  S= -^padeo- 

queSR— SRJrzVRi-V,  & V=SR'‘-SR-  + V R',  R* 

Rc.  Cujus  aEquationis  radix  R,  eft  txponens  communis  radonis  quiefiti. 

93.  Et;  Datis  ratione  communi,  numero  terminorum,  & progreflionis  fumma; 
R,  T,  S ; datur  terminus  maximus.  V.  Eft  enim,  ( ut  in  prxra. ) S R‘  — S R"* 

= V R-  - V.  Ergo  = V. 

X-  Porro ; ( pt  compendio  utar, ) Datis  A,  V,  S ; datur  T Nam,  per  pr.  q8. 
^ ^ = R.  Et,  per  pr.  itf  ^ =R^.  Qiixrendum  itaque,  quota  poteftas  R cogni- 
te, atquatur  cognitae  K<  ut  habeatur  D=T  — i,  adeoque  D+ 1 = T. 

py.  Idem  habetur,  fi  pro  A,  V,  darentur  A,  V\.  Nam  habetur  R,  per  pr.  /p. 
Et  T ut  prius. 

p6.  Vel  A,  Nam  habetur  R,  per  pr.  8o.  & T,  ut  priiis. 

P*].  Vel  V,  Nam  habetur  R,  per  pr.  8i.  & T,  ut  prius. 

p8.  Vel  V,  Nempe  R,  per  pr.  82.  & T,  ut  prius. 

pp.  Vel  denique  V\,  Nempe  R,  per  pr.  83.  Et  T,  ut  prius. 

100.  DatisA,V,T,  daturS.  Nam  per  pr.  17.  habetur  R=V‘^^.  Ergoper 

A)  ■ A’I  V\ ' — \ 

101.  idemhabetur,  fi,  pro  A,V,  darenturA,M.  Neiqpe  ~~  ^ 

= S.  NamA)\A(V.  EtA")M(X- 
K A v'd  It  • A 

loa.  Vel  A,X-  Nempe  _ =S.  Nam  XA  = V. 


103  Vel  V,  VA.  Nempe 
Et  V)  W (A. 


*. 

VV':V1)  V’:  — V)W 
V''*:V1)  V:— I 


= S.  Nam  W ) V-  { 5E- 


10+.  Vel  V,X.  Nempe  e 


:S.  NamX)V(A. 

% 


loj.  Vc> 
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Vi;  — W; 

los-  Vel  denique  Vi,  Nenqx = S.  Naft 

✓;5W:z=V.  EtV:S)Vi:=A. 

io5.  Datis  A,  T,  S;  datur  V.  Nam  habetur  R,  per  pr.  88.  adeoque  V,  per  ^ 
prop.  tp. 

107.  Datis  V,T,  S ; datur  A.  Nam  habetur  R,  per  pr.  pi.  Et  A,  per  pr.  20. 

to8.  Da:is  A,  V,Z:  daiurS-  Naniperpr.  q.8.  habetur  T = Vi ) Z.  Etdcinde 
S per  pr.  100. 

lop.  Idem  habetur,  fi  pro  A,  V,  dentur  A,  Vi.  perptop.  4.8,  101. 

no.  velA,  X-  per  pr.  48, 102. 

III.  vel  VjVi.  per  pr.  48, 103.  ’ 

iia.  velV,  X-  perpr.48, 104. 

III.  vel  vi,  X.  perpr.  48,  10;. 

5 

114.  Datis  A,  V,S  ; datur  Z.  Nam  per  pr.  78.  habetur  R = „ — adeoque  Z 
per  pr.  3«. 


iif.  Idem  habetur,  fi,  pro  A,  V,  dentur.  A, Vi,  perpr.  '^s,  f6. 

116.  vel  A,  X-  perpr.  80,  j8. 

117.  vel  V,  Vi,  per  pr.  8r, 3S. 

118.  vel  V,  X,  per  pr-  82,  {d. 

Iip.  vel  denique  Vi,  X-  perpr.  83,38. 

120.  Datis  A,  R,  Z ; datur  S.  Quippe  habetur  T,  per  pr.  «4.  & deinde  S,  per 
prop.  8S. 

121.  DatisA,R,Si  datur  Z.  Nam  per  prop.  84.  habetur  V.  adeoqueZper 
prop.  }d. 

laa.  Datis  A,T,  Z ; datur  S.  Nam  per  prop  f9-  habetur  R.  adeoque  S per 
prop.  85. 

123.  Datis  A,  T,  S ; datur  Z.  Nempe  R per  pr.  88.  adeoq  le  Z per  pr,{8. 

124.  Datis  V,  R,  Z;  datur  S.  Nempe  T per  pr.  56.  adeoque  S per  pr.yo. 
123.  Datis  V,  R,  S ; datur  Z.  Nempe  A per  pr.  8j.  & Z per  pr.  35. 

116.  Datis  V,  T,  Z;  datur  S.  Nempe  R per  pr.  61.  & S per  pr.  90. 

127.  Dads  V,  T,  S ; datur  Z.  Nemfe  R per  pr.  pi  & Z per  pr.  5o.. 

128.  Datis  R,  T,  Vi;  datur  A.  Nempe  X per  P'-  & A per  pr.  34. 

129.  Datis  iifdem;  damr  V.  Nempe  X P«f  F-  & V per  pr.  33. 

130.  Datis  iifdem;  datur  S.  Nempe  A per  pr.  128.  & S per  pr.  85. 

131.  Datis  vi,  R,  Z ; datur  A.  Nempe  T per  pr.  48,  & A per  pt.  128. 

132.  Datis  iifdem ; datur  V.  Nempe  T ut  prius.  & V per  pr.  129. 

133.  Datis  iildem;  datur  S.  Nempe  T,  ut  prius,  & S per  93.13-0.  , 

114  U.itis  Vi,  R,  S ; datur  A.  Eift  enim  per  pr.68.  R— i)  VR — A (S.  idcoque 

SR-S=VR- A.  Et  SRA  - SA  = W R— A*,  adeoque  A>  -f  SRA  - SA  = Vi  R 

. v':S-R--2S*R  + S’  + 4WR:-SR  + S 

Cujus  jeqiiationis  radix  elt  A = ^ . 

1 1 c Datis  iifdem ; datur  V.  Nam  (ut  in  prseecd.)  SR  — Sa=VR  — A.  adeoque 
SrV_SV  t=  V*  R-Vi.  Et  Vi  = RV'-SRV+SV.  Et  R)  -SV+R)  SV. 

„ „ V:S’R’  — 2S’R+S’  + 4ViR:  +SR  — S. 
Cujus  sequationis  radix  cll  V ^ 

135.  Datis  iifdem ; datur  T;  Nempe  per  pr.  1 34,  habetur  A ; adeoque  T per 
prop.  87 

137.  Datis  iifdem,  datur  Z.  Nempe  per  praxsd.  habetur  T;  adeoque  Z per 
prop.  47. 

138.  Datis  x>  R)  Z;  «iitur  A.  Nam  per  pr.  18.  habetur  T ; adeoque  A per 

prop.  52.  . 

Z 1 13P.  Datu 


Digillzed  by  Google 


i8o  De  Progressione  Cap.XXXlV. 

139.  Datis  uTdem ; datur  V.  Nempe  T ut  in  prjcccd.  & V per  prop. 

140.  Dacis  iildem ; dacur  S.  Nempe  A & V per  duas  proccedemes.  adeogue 
S per  pr.  ^2. 

141.  Datis  R,S;  datur  A.  Nam  per  pr.  18.  habetur  T.  adeoque  A per 
prop.  8p. 

142.  Datis  iiidem;  dator  V.  Nempe  T ut  in  pneoed.  & V per  prop.i>3. 

143.  Datis  hldcm;  datur  Z.  Nempe  T ut  pnus,  & A,  V,  per  duas  praecc* 

dentes;  & tandem  Z per  pr. 47. 

144.  Dacis  5lt>T,  Z;  datur  A.  Nam  habetur  R perpr.  17.  & VAperpr.4p. 
adeoque  A per  pr.  ^4. 

i4y.  Datis  iifdem  ; datur  V.  Nempe  W ut  in  prjcced.  adeoque  V per 
prop. 

146.  Datis  iifaera;  datur  S.  Nempe  inventis  R per  pr.  17.  & A,  V,  per  duas 
pnecedemes;  habetur  S per  pr.  71. 

147.  Datis  T,  S;  datur  A.  Nempe  habetur  R per  pr.  17;  adeoque  A 
per  pr.  89. 

148.  Datis  iirdem;  datur  V-  Nempe  R ut  prius;  & V per  pr.  93. 

149.  Datis  iifdem ; datur  Z.  Nempe  inventis  A,  V,  per  duas  praecedentes, 

habetur  Z per  pr.  47. 

1^0.  Datis  R,  T,  2 ; datur  .S.  Nempe  A per  pr.  6i.  adeoque  S per  pr.  85. 

lyi.  Datis  R,T,S;  datur  Z.  Nempe  A & V per  pr.  Spj&pg.  adcoqucZ 
per  pr.  47. 

Atque  ha£lenus  Progreffionem  Geometricam  fiifius  explicavimus;  & Proble- 
mata, pleraque  faliem,  eo  fpe^ntia  expedivimus.  Libet  autem  i^uente  capite 
(quod  dc  PrMrcUione  Arithmetica  fupra  fiuftum  cft  Cap.  XXVIII.)  in  bre- 
viorem iynopilii,  quae  jam  iradidimus,  praecipua  problemata  compingere. 


CAP.  XXXIV. 

TrogreJ/iottk  Ceometrkee  brevior  Synopfts. 

QUx  in  prxcedente  Capite  fuGus  tradidimus,  de  Proereflione  Geometrica,  Pro- 
blemata; hbethic  in  breviorem  formam,  («1  & uio  ordine,  redigere:  Re- 
tentis umen  iifdem  quibus  ibidem  ufi  fumus  Symbolis. 


i -Theoremata. 

y R— R%' 

i 

■ t 

1 

8 

9 

JR.-I 

SR— S = VR  — A. 
S-A  < 

R-5_V- 

4 

'TV* 

Z=TVl  = TA'R'<  = i’-. 

• 

iolA  = VR+S  — SR. 

II  VR=AR'=A  + SR— S. 

^ VR  — A AR*-A 

,,  A+SR— S 

S 

R-i  ~ R— I 
R'— I VR  — ;R'‘)V 

— R-I  " R— 1 

ij 

H 

R~r- 

SR'— SR‘‘=VR‘  — V. 
V^SRJ— SR'  + VR'. 

V I 

VR‘  — V R‘  — I „ 
“ R‘  — RJ~R-— R<>  ■ 

«S 

= Rd^Rt 

S-V  s— V 

R I 

6 

A = „ -S. 

Ri—  I 

I^oblu* 
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i8( 


Probkimu. 
IDat:i.  QiiJcliu. 

'a,  V:  W = VA. 

X = A)V. 
tA,  M:  V = A)\A. 

! X 

A,V;V=5'A 
I VI  per  I. 

V,M:  A=V)V\. 

1«  |v,X;a=X)vT”’ 

' VA  per  I. 

[Vl,X:A=  = X)Vl. 
V=SV1. 


S,|T,R:X.J 

ioT,X:R. 

iiX.R:T.- 

|■NanlX  = R'‘ 

12  VA,  T ; Z 
I3|W,Z:T 
i+'T,Z:VA 

II  II  II 
|H;gH 

A,V,R;S= 


n 


i8 


ly 


A,V,TrM. 


A,V,Z:VA. 


Ia,V,S;  W, 


X 

T: 

Z. 

X- 

R. 

Z. 

s. 


;A,W,R:V, 


A,V%T:V. 


A,V\,Z:  V. 


R —1  ‘ 

VL  per  I. 
per  2. 
per  n. 
per  II. 
per  I. 
per  2. 
per  IO. 
per  12. 
per  15. 
per  i. 

j.jpCT2. 

perig.^ 

R.  per  10. 

S.  per  if. 
per  I. 

X-. 

s— a _ 

4 ^V 
T.  per  II. 
per  II. 
per  3. 
per  2. 
per  II. 
per  12. 
peny. 
per  5. 
per  2. 
per  IO. 
Z.  per  ii.|5 
S.  perij/y 

' 3; 

perx 
per  15.* 
per  IO. 
per  ij.*. 


Z. 

X- 

T. 

Z. 

S, 

y 

A' 

R. 


T. 

R. 

S. 


23 


lUiu.  Quxliu. 
A,\A,S:V. 

X- 

R. 
T. 
Z. 

A,5?iR:V. 

\A. 
T. 
Z. 

S. 

24;A,X,T:  V. 

\A. 

R. 
Z. 

S. 

A,X,Z:V. 

vv. 

T. 

R. 

S. 

|26[A,X,S:V.  ^ 

R. 

T. 
Z. 

V,M,R:A. 


27 


T. 

Z. 

S. 


28 


»9, 


3° 


V,U,T:  A. 


V,  \A,S:  ,A. 


V,  \A,Z:A 


t 


K. 

T. 

Z, 


iV,X>R-A- 

IA. 
T. 
Z. 
S. 

j2lV,^T:A. 

vA. 

R. 

Z 

S, 

Z3 


perj- 

per  2. 
per  18. 
JKT  II. 

per  12. 
per  4. 
per  1. 
per  II. 
per  12. 
per  ly. 
per  4. 
per  t. 
per  lo. 
j)cr  12. 
per  I y. 
per  4. 
per  I. 
per  13. 
per  10» 
pcriy. 

pev'4. 
per  1. 
per  18. 
per  II. 
per  12. 
pery. 
per  2. 
per  II. 
per  12. 
per  ly. 
per/, 
per  2. 
per  IO. 
per  12. 
per  I/. 

pery. 

2. 

pcrij. 
per  IO. 
pcriy. 
per  /. 
peri, 
per  18. 
per  II. 
per  12. 
per  6.  ■ 
peri. 

pei  II. 

per  12. 
per  ly.- 
per  6. 
per  I. 
per  13. 
per  12. 
per  I/. 


33* 


pigitized 
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3JV; 


) ‘A>  * 


h!V,X>S:  A, 


38  \A,X,S:A. 


iData.  QuxUu. 

''  Z:A.  pcrtf. 

Vi.  per  I.  , 
T.  pcrij. 

R.  per  IO. 

S.  per  ly. 
pertf. 

W.  per  I. 

R.  per  18, 

T.  perii. 
Z.  per  12. 

35V^XJR:A.  per7. 

V.  per  8. 
T.  per  1 1. 
Z.  per  12. 

S.  per  ij. 
j6Vi,X,T:A.  per  7. 

! V.  per  8. 

R.  per  IO. 
Z.  per  12. 

S.  per  IJ-. 

VA,X,Z:A.  pern. 

V.-  per  8. 

T.  per  13. 

R.  per  10. 

S.  per  is- 
per.  ■). 

V.  per  8. 

R.  per  18. 

T.  per  II. 
Z.  per  II. 

S»  A,R,T:V  = AR'*. 

VA.  per  I. 

X-  perp- 

Z.  per  IX 

S.  per  if. 

A,  R,  Z;  T. 
NamA’)ZR=TR'. 

V.  per  i9. 
Vi.  per  14. 

X-  pe>S- 

S.  per  IJ-. 
4.  A,R,S^  V=^^=| 

VA.  peri. 

X-  P«2- 

T.  per  II. 
Z.  per  IX 

lia  A,T,Z:  V = AT)  Z. 

vi  per  14. 

X-  peri- 

R per  IO. 
S.  perij. 

RS--S+A 


40 


t-3  A,  T,  S : R 

N2mR‘= 

A 


‘A 
V.  perjp. 
Vi.  per  I. 

IX-  Perp- 

Z.  per  12. 


A-7 


48 


IDau. 

V, 


Quxtiia. 

R,T:  A = R'i)V. 

Vi.  per  I. 

X pe  r P 
Z per  12. 
S.  pa  ly. 


Nam 


R,Z:T. 

T Z 


Rd  — V“’ 

A.  per  44. 
VA.  pa'  14. 

X-  per  P 

s.  per  IJ-. 
4«y,R,S:A  = VR  + S— -SR, 
Vi.  peri. 

X-  per  2. 

T.  perji. 

Z.  per  1 2. 

V,  T,  Z : Vi.  per  14. 

A.  pery. 

X-  Perx 

R.  per  10. 

V,T,S:R 

A.  per  44. 
Vi.  per  I. 

X-  Perp 

Z.  per  II. 

+9;R»T)Z:X.  perp. 

Vi.  per  14. 

A.  per  7. 

V.  per  8. 

S.  per  ts- 
yo  R,  T,  S : X-  per  p. 

A-5-^S 

V.  per  4. 

Vi.  per  i. 

Z.  per, IX 
yiM,R,T:X-,  'perp- 
* A.  per  7. 

V.  per  8. 

Z.  per  12. 

S.  periy. 
yi  VijR, Z; T.  per  13. 

X-  per  p. 

A.  ^r  7. 

V.  per  8, 

S.  per  IJ. 

J3Vi,R,S:A. 

Nam  A*+  SiRA— SA=Vi  R 
V.  per  3. 


V.  per  3 
X per  2, 
T.  per 


II. 


- r— 

Z.  per  12. 
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iData.  Qiiifiu 

• 

Data.  QueliLi. 

H 

X,R,Z:T.  ^ 

per  II. 

n 

X,  T,  S:R.  per  IO. 

per  14. 

A.  . per  yo. 

A. 

per  7. 

, V.  per  4. 

V. 

per  8. 

' \A.  per  r. 

S. 

per  ly. 
per  II. 

Z.  per  12. 

%S 

'i,R,s.r. 

• 

« 

A. 

per  jo. 
per  4. 

V. 

» ■ M. 

pjrr. 

• 

s 

Z. 

per  12. 

Reliqui  fere  cafus,  parum 
aut  nihil  pandum,  ultra  quod 
datum  eit 

X,T,Z;R. 

per  10. 
pcri+. 

• 

. - t 

per  7. 

• 

per  8. 

^ S- 

pea  tj. 

A 

GAP.  XXXV. 

Euclidis  Elementum  quintum  Arithmetice  demon- 
Jlratur. 

PRiufquani  Raiioniim  doilrinam  dimittam,  libet  & Euclidis  Elementum  quin- 
tum, quod  dc  Rationibus  & Projxjriionibus  agit  breviter  explicare.  Cujus  qui- 
dem uuluas  in  tota  palTun  Mathdi,  nemini  vel  leviter  exercitato  non  iiino- 
tefeir. 

EU  autem  illud  Elementum  quintum,  ut  & tota  rationum  Doflrina,  Arith- 
metica potius  quam  Geometrica,  (idtem  prout  Arithmetices  Hnes  nunc  dierum 
ampliari  iblent,  ut  non  fblos  numeros  integros,  icd  & fhdtos,  & lurdos  reci- 
piant, totanKjuc  Algebrx,  dc  Arithmeticx  (ut  loquuntur)  Spcciolx  vel  Symbo- 
lice praxin. ) Quid  quod  & ipla  Arithmetica  tota,  li  Rri^lius  fpcfletur,  vix 
aliud  videatur  quam  Rationum  doclrma.  Iplique  Numeri  rationum  tutidem  in- 
dicia quarum  communis  conrequcns  eR  1,  Onitai;.  Ubi  enim  i,  live  Unitas, 
hal)ctur  pro  quantitate  ex^jita\  reliqui  omnes  numeri  ( tive  imegn,  live  Iradli, 
live  ctEun  liirdi  ) iunt  rationum  totiaem  aliarum  ad  expolitam  quantitatem  indi- 
ces live  exponentes- 

Cur  autem  Lineis  quam  Numeris  rationum  dodrinam  tradere  maluerint  ve- 
teres; caula  fuit  non  una.  Parum  Icilicec , quod  ilii,  vix  alios  numeros  quam 
Integros  adniilcrint;  (nec  enim  materiam  Arithmeticam  licut  Geometricam,  in 
inhimum  divifibilem  admiferunt,  lld  *in  imitate  fillcndum  voluere;)  adeoque 
non  pariter  Numeris  atque  Lineis  rauonts  omnes  denotari  polle  perfpexcTim;  Et 
propterea  doitrmx  alloqui  univerlalis,  Ijjccimcn  laltem  in  lineis  tradere  malue- 
runt, eamque  prout  opus  fuerit,  inde  in  aliam  quamvis  materiam  rationum  ca- 
pacem pro  re  nata  transferre.  Maxime  autem  uti  raihi  faltem  videtur,  quia  non 
modo  methodus  Symbolica  nondum  obtinuerat,  fed  ne  quidem  figura;  numerarix, 
quz  jam  palltm  untatx  funt,  ab  Indis  mvemx,  fuemnt  mtroduche ; ut  non  nili 
aiflicultcr  admodum  numerorum  praxin  exercere  valuerim.  Licet  revera,  ipla 
live  Imearunif  live  figurarum  planarum,  vel  etiam  folidanim,  aJiarnmve  quanti- 
tatum, pci'  lueras  aiphabeticas  delignatio,  ( puu  A,  B,  &c.  quibus  defignantur 
in  textu  anguli  lincxvc  &c-  m fchemate  confpedb, ) lymboiica  delignatio  non 
minus  dici  poterit,  quam  ubi  limiiibus  fymbulis  quantitates  ( non  um  in  charta 
confjx.-<fb:i  quam  ) mente  concepez  indicantur. 

Utut  lueiit ; nihil  impedit  quin  nos,  ut  reliquam  Rationum  do&inam,  ita 
rpecutim  tutum  illud  quod  Elemento  quinto  de  rationibus  tradxtur^^uhmeticc 
(adeoque  limpliciter  & Univcrbliter ) tradamus,  quod  ut  opus  fuerit  (Geue  & 
Arithmetica  univcrfii ) cuivis  fubjeilo  poterit  accoinmudau. 

. Deti- 
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Elementi  Qjj  i n t i Cap.XXXV. 

Definitiones  autem  quas  illjc  pr^nuOas  habemus,  hic  libet  intadbs  tranfire; 
quoniam  illae,  partim  mperius,  Cap.  XXV,XX1X,  XXX,  explicantur,  partim 
etiam  cum  ipla  propofuionum  traditione,  ubi  opus  fiicrit,  obiter  exponennu-. 

Id  laltem  monendum  erit  de  definitione  j»,  five  juxta  Clavium  6>,  qua:  dt 
vw^uinuiinwny  five  quantitatum,  in  ciuiem  ratione  conllitutarum  : quam  Euclides 
hrs  verbis  effert,  ’B/  •c.*”»'  ^ 

«3f)c  TfTBfTW  'OTVtf  TK  T Tei?»  T 7t7Kp« 

i7xJU>'  ixjTtCft  tx^Ttpi»  ■ «u« 

tm  f»  « itaot  \sSf^y(H  Jui7»>X)iAtf.  /^n  cadcifi  vatiotie  magnuuiimes  effe  <7?* 


utraaue  utranupte  vel  tma  Juperant^  vei  una  <equaies  junt^  vei  mna  tkpaunty 
ter  Je  cormuraU’.  Nos  hinc  ddiniiioneni,  qiurayis  veram  quidem  & Euclidis 
fufctpto  mis  accommodam,  in  nolbis  dcmqnllraiionibus  omittendam  duximus ; 
neque  ad  hoc  xemif»  proportionalia  cxammainiis.  Quippe  quod  pci-pkxius  vi- 
detur, nec  adeo  forlim,  tironibus  pratlerum,  pcrlpicunm.  Nec  quidem  lani  pro- 
poriioiulium  naturam  immediate  refpicit,  quam  eorundem  aHeitionem  aliquam 


ionem  aliquam 


laus  i-cmotam.  Nobis  autem,  qui  Rationes  fuperius  docuimus  xiliniandas, 
ad  rationum  (ive  wjualiiateni  live  identitatem  probandam  fufticcre  videtur,  fi 

• 4 ly 

fuerit  squalitas  five  idcnmas  quotorum.  Puu  fi  ,fit  - = 

Et  contra.  Qood  nobis  erit,  detiniuonis  loco,  ejufdem  tcqualifve  ratio.;i.s.  Ubi 

* ah 

autem  quotus  major  Jt,  ibi  & major  ratio ; ubi  minor,  minor. . Puta,  fi  > - , 
ah 

erit  illa  ratio  major;  fi  -<r)  b*c  major  erit,  illa  minor.  Siquis  tamen  mal- 

*t  p p 

iet  afibSionis  alicujus  opem  in  auxilium  advocare,  quo  dcraonflrationes  commo- 
dius procedant ; ego  nullam  potiorem  novi  quam  qusc  \ nobis  prop.  30.  Cap. 
XXXIII.  deraonflrata  elt ; Et  quidem  (fpeciatim  dc  lineis)  ab  ipfb  Euclide  16  e d. 
Ncnqx:  Si  quatuor  qmntitutes  fuei  int  proptrtionahsy  faBum  ab  extremis  aquatur 
faBo  a me(iiis\  contra.  Puta  fi  A . « : : B . S ; erit  A ^ « B,  & contra,  Quod 

♦ A B 

lic  oftendiiur.  Cum  Cc  A.«::B.^.  hoc  efl  — ““Tj  ( xqualitcr utrin- 
«B 

qirc  multiplicando ) A=—  & A/3=«B.  Contra  vero;  fi  A^=:*tB,  erit  (i- 

qualitcr  titnoquc  divid&do)*  A=  — = hoc  cft,  A.«::B.^.  Atque 

ex  hoc  LemmatCt  facilius  quam  cx  illa  Euclidis  definitione  memorata,  deraon- 
IlraiT  polient  omnes  ili*  propofitioncs  ubi  illam  adhibet  Euclides : quod  itaque 
non  incommode  pro  illa  Euclidis  definitione  fubftmii  potem. 

His  prxmoniijs,  Propofitioncs  a^redior:  poflquam  monuero,  quod,  pro  Ma^i- 
/M^^r(de  quibus  fpcciatim  agit Euclidef)  nos  fimpliciter  ^^ntitates  ubique  fiib- 
•ftituinius.  Quippe  dc  qiiantiuiibus  aliis  non  minus  procedunt  tum  propofitioncs 
tum  dcmonitrationes  quam  de  magnimdmibus.  Imo  & Euclides  ipfe,  per  Magni- 
iutiinis  nomen,  non  tam  magnitudines  proprie  didlas,  fcu  llridc  fumpias,  (qua- 
lia lunt  Linea,  Superficies,  & Corpus,)  voluilic  videtur  mtelligcnoas;  quam 
omnia  CTijulcunqiie  luerint  genens,  quae  vel  Magna  dici  polTunt,  aut  etiam  aliud 
alio  Majus  Minusst : Quo  Icafii  nos  ^i^ntitatis  vocem  intclJigimus ; nempe 
dc  omni  eo  dc  quo  quaeri  folct,  ^antum  fit. 

1.  Si  fimmt  qisotcunque  quantitates,  quotcunque  quantitatum  /fgiUattm  aque 
multsplx  ; quotupla  ejt  una  untus,  totupla  erunt  ^ omnes  omnrnm.  Puta  Ii 

-v‘-  -A  = M«,  B = M^,  C = M>,  &c.  EruntA-f-B 
* ^ (=  M*  + M>&c.)  =M  in 

^ M ^ 0-|->  &c.  m multiplicando  patebit.  Idem  igi- 

tur  elt  communis  multiplicator  M,  quod  erat  pro- 

M « -^,^1  ^ -f- M > banduin.  Hoc  idem  demonllratur  univcrlaliter  pr.12. 

dc  ratione  qualibet,  non  minus  quam  multiplici. 

2.  Si  prima  fecunt/a  aque  multipla  fueiit,  ^ fei  tia  quarta,  (A  = M «,  B=M5,) 

•"  Jitque 


CjHIlil/Mci  \-'i  Cjt  •'  1'vlc 


Cap.XXXN^  Euclidis  Declaratio.  i8t 

fuque  quinta  fectmJa  ^MmultipU  ac  fexta  qmrtat  \ (C  = N«,  D = N5:) 
erunt  ttcm  prima  ^ qiuntu  Jecum^tc^  atque  tertia  Jexta  Jimul^  quarU’^ 

<cqus  muitwtices.  Nempe  A + C = = M“f-N:  in  «.  & B-}-D 

= M;3  N J3  = M -f"  N : in  .3.  Commums  iuque  utrobique  inuhiplicau.r, 

• M oik-ndm«r  in  quacunque  ratione,  utut  non  muJtipIici.  prop.  24. 

3.  Si  fuerit  piima  fecmdat  atque  multipla  atque  tertia  quarta:^  ( A = Ma, 

B = M /*, ) ist  jumantM  atque  multiplices  ptimat  tertie  (NA,  N B ; hoc  cft 
NM«,  NMj3,)  eiunt  aque  multipliceSy  illa  JecunJtCf  atque  hate  qtuutat- 
Qiiip|x  lurobiqiicdfc  NM  communis  multiplicator.  Eibjuc  hxc  una  I^kx-ics  ar- 
gumentationis ex  atquOf  live  ex  atquali^  "tn. 

4.  Si  pi  ima  ad  jeeundamy  eandem  habeat  rationeirty  atque  tertia  ad  qua)  tanty 

( A . : : B . /3 . ) Eandem  item  rationem  habebunt  teque  multiplices  pmnx  fy  ter- 
tiiC  ad  atquemultipUces  JecundtC  ^ quartat,  juxta  quamlibet  multiplicationem, 
refpeblive  Jumptut.  Euu  A M.  : B M . J#* . Si  cnim  hoc  d£ 

A B , I • 1 j / A , AM  ,, 

— = *J'»  xquautcr  utrmquc  multiplicando  ( — xM,  vci)  -=  (^  xM 

, BM  , ..  ..  .AM  , AM  BM 

vd)  «qualiter  utrmquc  dividendo  M ) vel-  vcl 

^ «t  « ft  ■ /> 

— — . adcociue  Quod  erat  cWmonflrandum  Vd  bi.-viiis, 

fi  H * 

per  Lemma  noflrum,  Si  A . « : 1 B . |3,  erit  (A^=«B,  ad  oque  = 

vcl  &proptcrca)  AM.«h:;BM.j3/a. 

Euclides  Corollarium  hoc  ( ut  in  demunllraticnis  luae  curriculo  djmonitra- 
tum)  adjungit  ; qmtuar  quantitates  piopqrtionaics  Jint , /uni  ^ inverfe 
(«y^TOAir)  piopQitionales.  Hoc  ell^  fi  ent  ( Pneter- 

quam  qued  ex  le  videtur  maniicllum,  puta  (i  utrobiquc  eadem  lit  Kela.urum  .id 
corrdau,  tailcm  erit  & Corrclacomm  ad  illa,  rerpettive  furapta,  relatio : vel, 
verbi  gratia,  ii  quoties  A continet  a,  toties  & B contineat  jS;  vice  yerfa,  quoties 
« contineuir  m A,  toties  & /3  in  B. ) Sequitur  diredlc'  ex  lemmate  nolh  o.  Sive 
enim  A ^ Ii nt extrema^  & « Bmedix;  live hx  cxtrenix,  & ilix  medix;  erit  utro- 
que modo,  li  utrovis,  A^  = «B;  adeoque  utrobiqiie  proportion.ilitas. 

Hxc  aigumtmatio  ab  Euclide  delinitur  13  d f (}uxu  Cbvium;)  /nveiju  ra- 
tio ejl  Juf/ptio  conJequenttSy  Jeu  antecedentisy  ad  antecedentem  velut  ad  confe- 
quentem. 

q.  Si  quantitas  quantitatis  ecque  multipla  Jitj  atque  ablata  ablata;  \ ait 
reUqua  raiquat  teque  multipla  atque  tota  totius. 

Puu  li  A-j-Bc=Min  + 

que  A = M‘*;  erit  dc  B = M^.  Nam,  propter 
xqualia  xqualibus  ablata,  erunt  & reliqua  xqualia. 

Idem  itnivcrfalm.r  ertendimr  pr.  ip.  de  quacunque 
ratione,  utut  non  multiplici. 

6.  .&  dutc  quantitates  (A-f-B,  & C-|-D,)  Jint  duarum  quantitatum  (<»,&>,) 
teque  multiptXy  (puu  per  fintque  matte  qutedam  1A,C,)  earundetn 

(«,>,)  a.que  muUipIaty  ( puta  per  M : ) aunt  ^ reliqute  ( ^ D, ) vel  eijdem 
ecquales  ( li  nempe  /<  = i ) vel  ipjaium  teque  multipU ; ( nempe  per  |m  ) Prop- 
ter xqualia  xqualibus  ablau;  ut  patet 


A4-B  = M«-f 
: A=rM«  T- 


b'*=mT 


A + B = M*t+f*« 
mi:  A = M « 


*C  + D = M>  + f,> 
mi : C r=  M > • 


B =r  p GC 


D=(i> 


7.  ^yEjmlcs  aJ  emdem,  eandern  bthent  rttimem,  eaJim  aJ  aquaks. 
Pua  fi  A=B,  erit  (aequaliter  dividendo)  — = — , adeoque  A. «::B. a.  Item 


— = — , adeoque  u.A:;a.B.  Vcl fic  (fi  opus)  perleiram  noftrum;  Quia  fi 
A=B  erit  & Au=:<B.  . 


A a 


8.  /».e- 
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i8ff  Elementi  Quinti  Cap.XXXV. 

8.  InapuBum  major  ad  eandem,  majorem  habet  rationem  quam  minor.  Et 
eadem  ad  minarem,  majorem  habet  rationem  quam  ad  majorem.  Nam  — 


( = T+r)>T 


Quippe  CTclcente  Dividendo  creicit 


quotus,  (ed  crelceme  Divifore,  minuitur. 

p.  ad  tandem  eandem  habent  rationemy  pmt  inter  fe  aquales : ^ ad  quas 

AH 

eadem  eandem  habet  rationem^  ipj'<e  item  aquales  funA  Nam  fi  enint 

(multiplicando  pcr«)  B = A.  Iccni,  ^ ^ = Y coroH.  pr.4.) 

-=-5-,  erunt  & A = B,  ut  prius.  Vel,  per  lemma  noitxum,  fi 
vel  <e . A : : « • B . erit  A « = ec  B,  adeoque  A = B. 

10.  ^^titatum  rationem  ad  eandem  habentium^  qudc  majoretn  habet  ra- 
tionem ejt  major  ^ ad  quam  vero  eadem  majorem  habet  rationem,  tUa  minor  eji. 

Nam  fi  ^ major  quam-^,  puu  aequalis  erit,  arqualiter  multiplicando, 

B . B 1 B , 

— , puu  aequalis  - ^ (pet 

, A « 1 

pr.  8.)  erit  per  cor.  pr.  4.  ~ = — adeoque  A > «. 

B B 

ABC 

11.  S(Qit  eidem  eadem  fmt  rationes,  inter  fe  funt  eadem.  Nam  fi  — = — = — ■ 

AC  ^ 

crit  — = — - 
« > 

12.  Si fint  qmteunque  quantitates  proportionales,  ut  eft  ima  antecedentium  ad 
fuam  confequentem , ita  ^ omnes  antecedentes  ad  omnes  conjequentes.  Elio 
ABC 

&c.  =R.  Erit  igitur  A=Ret,  B=R/3,  C=Ry  &t.  adeoque 

« p > 

A“i“B-)-C^^  = ~ B in  Ideoque  (aequali- 

ter  dividendo  ) — R = — . Vel  fic  A.RA::  A-f-B+C  &c.  (R 

' « -j-  &c.  « ' 

in  A4»B-}-C&c.=  ) RA-j-RB-l-RC  utpatet.  Aut  per  lemma  noftnim,  qi 
A in_RA+_RB+RC&c  = (ARA+ ARB  + ARC  &c  = ) RA  in  A 


A (=«+•)  >*•  Rem  fi  ™ minor  lii  quam 


B+C&c. 
diuir 
tione. 


U12 

&c.  Elt  autem  haec  univerf^  propofiud  ad  prop.  i . Quod  enim  illic oHen* 
fpeciatim  dc  Ratione  Multipla ; hicoflendiuir  imivcrl^ter  de  qualibet  ra- 

xj.  Stprima  K,adjecundam^eh  eand^  ^eat  rationem  quam  tertia  H,  ad  qtsar- 
tam  fi ; tertia  autem  ad  quartam  majoren^baheat  taiiof^  quam  quinta  Cjjex- 
tarny'  habebit  fyprrma  ad  fecundam  r^jor em  rationom  quam  qmnta  adjextam. 
„ A.  B.  C_.,„  B^^C..  C+E  A^C 

Nam  — ( = -T- )>—-.Velfic, --(>  — ) = = — . 

a fi  y y y * y 

14.  Sipnmaadfecmdameandemhabeat  rationem,  quam  tertia  ad  quartam, 
que  prma  major  quam  tertia ; ^ fecunda  quam  quarta  major  et  it : /i  aqualis,  tequa- 

A B * Ab  b 

lis  \ ft  minor,  minor.  Eflo — = . Si  autem  A B,  erit  & — > — , ergo  & — 

ct  fi  a ti  fi 

( =r  ^)>- — j adcoque«>^  per  pr.  10.  Vel  fic,  quia  A.B::«./3.  ut  in- 
fra ofienditur  pron.  id. 

15.  *P artes  (aliquotae)  'mter  je  comparata,  eandem  habent  rationem  quam  ba- 

, , r r u aA  A-HA4-A&C.  MA 

bent  earum  aque  multiplices  inter  fe.  Hoc  elt  — = - ; ^ per 

^ « tf  -f-  <t  « &c.  M« 

pr.  12.  Vel,  per  lemma noRrum,  A : M A.  M^.  quia  AxM«=«xMA. 

Id.  Si 
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Cap.XXXV.  Euclidis  Declaratio. 

16.  Si  qmtmr  t^uantitatu  firopcrtionales  ^fint , funt  ^ alterne  ( pcimiuaum» 

vicillim,  ) ^roporticnaJes.  Hoc  c(t,  A . «t : : B . erit  & A . B : ; « . Per 

lemma  nofirum,  nam  utroque  modo,  fi  utrovis,  erit  A $ =«  6. 

Elique  hxc  ca  argumentatio  quam  definit  Euclides  ylhmia  ratio  ejl 

Jumptio  antetedentis  antecedeu/em,  eonfequetttts  ad  confequentem. 

Notandum  autem  eft,  hanc  propofitionem  Iblummudo  illic  oBtinere,  ubi  quatuor 
quantiutes  firni  invicem  homoecnca’ ; non  autem  ubi  bina  binis  hctcrogenca. 
ruta,  ii  fit,  ut  pondus  A,  ad  pondus «;  lic  linea  B ad  lineam /3,  non  tamen  diccU' 
dum  erit,  ut  pondus  A,  ad  lineam  B ; Gc  pondus  «,  ad  lineam  i?.  Quia  ponderis  ad 
lineam,  quippe  quantitatem  illi hctcrogcncam,  nulla cll Ratio;  ut  qux  imer  Ko- 
mogencas  folas  conGliit.  Atque  eadem  dc  caul^  pi*t)p.  14.  de  Iblis  homogeneis 
proadit  ;ut  & prop.  i.  j-.  7 8.  9.  10. 12,  if.  ip.  ly.  27.  jj.  ^4. proprie  loquendo. 

Verum  liquando  alternatione  opus  fuerit,  ubi  dequantitaubus  invicem  netero' 
geneis  agitur  : poterit  utraque  rauo  aliis  exponi  terminis  invicem  homogeneis  ; in 
quibus  alternatione  inlliiuta,  aliilime  ut  opus  fucru  operationibus  pi-r.u^tis , nova 
alternatione  redituendi  fuue  in  prulmum  ordinem  termini  mutuati,  & deinde  dc- 
ponendi,  rcfumpds  ^ principio  poGtis.  Ut  ad  prop.  xp.  mox  oflcndctur. 

17.  ^quantitates  eompoJitte\itA^^  «Twifiiret  ) proportionales /inty  erunt  ^ di- 

vifc  ( ) proportionales.  Puta  fi  Iit  A + erit  & A 

B.j3.  Afanifeltum  enim  eft  tum  quantitatem  A -f- « una  vice  pluries  continere 
quantitatem  quam  eandem  continet  A : & limilitcr  una  vice  pluries 

quamB,  contineret:  Et  propterca  ab  xqualibus  qiioticntibus  dctracb  utrobique 

unitate,  manet  adhuc  xqualitas.  Vclfic.  Quia 


A-j-«  ..  A , r ® I • / j • \ 

Si  lit  — ^ live f- 1 = — live  * i ent  { detraita  utrmquc  unnaic  ) 

— = -V'  hoceft Velfic,  fi^=— , erit (7- — 1 = — — i, hoc 
* 0 A « 'A  a ’ 

T — A T *n 

ell)  — ^ — = . Vel  etiam  per  lemma  noltrum,  Si  + 


erit  ( A = adeoque  Ai8  = «iB,&)A.tf::B./S. 

Definitur  autem  argumentatio  lydy.  'Divijio  ratioms  ( Aufwif 
fumptio  exceSsUj  quo  antecedens Juper  at  confequentetny  ad  ipjum  conjequentem. 

Adjungit  mc  Clavius  duas  alias  7)njiJionis  Jiationisiornx3&  \ Prunam  vocat  2)/- 
vjiotum  rationis  converfam  \ quando  confequens  adexcejfam  quo  confequentem  fit- 
\ perat  antecedens  refertur.  SiA.«::B.i3.  Elrit « . A — « ; : t. B — t.  Qux  non 
\ alia  quam  prop.  17-  Euclidis  inverfio.  Nam  per  illam  erit  A — « . tf : : B — t . t* 
adeoque  invcrlc  ( per  cor.  prop.  4.)«. A — — t.  Vel  fic  ; fi  A . « : : B . t. 

Eril  ( At=«B,  ocaB  — 4ct=:At  — «t,  hoc  ell,  «in  B~>t:=:A  — «:  int. 
& propterca  ) «.A  — — t. 

Alteram  vocat  IDhifionem  Ratioms  contrariam  \ quando  confertur  antecedens 
cum  excejfu  quo  confequens  antecedentem Juperat.  Si  A . « : : B . t . Erit  A . « — A : : 
B.t  — B.  concinet  Euclidis,  diviuonem  rationis,  dualque  inverfiones.  Nath 

primo  invertendoeric  «.  A:;t-B.  tum  dividendo,  five  per  divifionem  rationis, 
« — A.A:;t  — B.B.  Et  tandem  iterum  invertendo  A. a — A::B.t  — B.  Vel 


fic,  per  lemma  noltrum,  Sj  A.««:  :B.  t.  erit  ( A & A/3 — AB  = «B  — 

AB,  hoccll,  Ain^ — B:=« — A:inB.  ade^uc  ) A.«  — A::B.^ — B. 

18.  Si  quantitates  dhijd  {ftMyi^Jhi*iura'ynoportiona/es  Jint  y erunt  compo- 
Jita  ( «umdtfT» ) pr^trtiott^s.  Si  A . « : : B . j3 , erit  item 

Nam  cum  lit“=™,  erit  item  { addendoutrobique  i,)— -|- 1 =— -f  i,  hoc 

cft  ; ideoque  velfic;Si^  = — crit{^^^i 

8 P A 8 ' A 

t= |-i,  hoceft) — ~ — =— i— . ImoverojOc  ~4-a= 1-  2,  five 

T-|-*A  t4-2<«  j • ^ e r T T . T ... 

— — =g  • — . Et  quidem  umvcnim.  Si  m — = ~ ,critcoara  — iM  = 

Aa  a T 
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Elementi  Quinti  Cap.XXXV. 


~ — ± M,  fivc 


T±MA  t±M- 


. Quomodo  tum  hxc  tum  pnectrdcns  jun^im  & 


univerfalitcr  demonffcrarttur.  Sed&perLcmiiunoftrom,  haccjundiimcum  prxoe- 
dente,  fic  demonf^tur  ; Si  erit  ( A^ = «8  ±4*^,  & 

A jS  = ei  Bj  idco<5ue ) A . « : : B . 

Danitur  hic  argumcnuodi  modus , przfente  propofidone  demonfVratus,  ab 
Euclide  14  d^.  Com^juio  rationis  ) cftjumptio  antecedentis  am 

cottfeqnente  tanquamunius^  ad  ipfam  conjequentem. 

Atque  hic  etiam  Clavius  duas  alia.s  Rationis  compoficiones  adjungit.  Primam 
appellat  Competitionem  rationis  convetjsm ; quando Jumitur  antecedens  conje- 
quens  vehtti  una,  qua  cum  antecedente  conflatur.  Puta  ii  A . « : : B . i8 . ent  A -f- 
A::B«^/3.E  Quz  duas  involvit  Euclidis  operationes.  Nam  invertendo,  erit 
« . A : : jS . B.  & componendo  <-4*A.A::/34-B.B.  velA  + ^^-B  + Z^./S.  Vel 
Cc;  fiA.«::B.A  erit  (A4=«^  &,  AB  + A^=AB-|-«B,  hocell,  A-|-< 
in  B = A in  B -|- 18,  adeoque  ) A + et.A::B-}-^-B'^ 

Alteram  vocat  Compcjitionem  rationis  contrariam  \ quando  refertur  eaderri  ante- 
cedens  ad  antecedentem  ^ confequentem  ceuadunam.  Puta  fiA.«::B.A  erit 
A . A 4*  ■ B . B 4*  Elique  nxc  praecedentis  inveriio ; dc  tres  Euclidis  opera* 

tiones  conjungit.  Nam  invertendo  crii  «*.  A ::  |8.  B.  dccomponendo  A-)-*. A:: 
B + /S.B.  Jterumque  invertendo  A.A4“*-B.B-|-^.  Vel  etiam  per  Lemma 
noftrum  ; Si  A erit  ( A/3=*B,  adeoque  AB4-A^=AB4-«B,  hoc 

cflA  in B4“^“ B,  ideoque)  A.A4“»^B.B  + l8. 

ip.  Si  Jit  ui  tota  ad  totamyjic  ablata  adablatam\  erit  ^ reliqua  ad  reliquem 

ut  tota  ad  totam.  Efto  enim  — = R.  Em  iuque  tura  A-|-B  = 

Rin«4"^=B«H“R^,  iumA=:R«.  adeoque& 
reiiduum  Br=RP.  £t  (mripque  aequaliter  divi* 


A + B = R«  + R^ 
— A = — Rtf 


B = R^ 


jj\B  _ A^B 

dcndo)-z=R=^. 


Eltque  haec  propoli* 


tio  univerlalis  ad  prop.  y.  Euclides  illam  fic  dc- 
monflrat.  Quoniam  ut  A -j-  B ^ •*  A . erit  alterne  ^Icu  permutando  ) 

A4~B.  dividendo  (live  per  diviGonem  rationis)  B.A::jS.<t. 

iterumque  permuuodo.  B.^::A.«::A*j-B.ct4'i8- 
Atque  collieit  hoc  ‘Aftsfui  feu  cofollariuni,  Si  compofita  magnitudines  fintprth 
pot  tionales ; (y  per  converjionem  rationis  proportionales  erutu^  Cum  enim  oltcn- 
dent  A-f-B  ./5.  Krii  permutando  A-|-B  . B::«4-0  • fi.  qua:  funt 

quaautaies  compoiitae  proporuonali^:  114  & ollenTum  cil  AHrB-<*4~^' 
Mcoque  permutando  A4~ B. A mue  ell  convcrlto  rationis.  Qmppe 
idd  y,  definitur  OtmjerJh  rationis  («rc^po^  hiyt)  Jumpm  antecedentis  ad-ex^ 
cejfum,  quo  antecedens  ipjam  confequentem  fuperat. 

Ciavius  hanc  demoiiftrauonem  im^obat,  propter  adhibitam  alcernationeni,  quae 
in  (blis  homogcncis  obtinet,  cum  tamen  convciiio  rationis  etiam  ubi  bina  binis 
lunt  hctcrc^cnca  loaim  haba;  ^eqque  hanc  lufcAituk.  Si  A4-B.B::<4~^'^ 
erit  (dividendo ) \.B::a.fi.  & (iavenendo)  B.A;':i8.<c.  dteandem  (compo* 
nendo)  A 4~B.  A : t « -j*^  ***  ^ converao  nuionis.  Nempe  H ut  tota 

prima  ad  fui  partem  abieram,  lic  tota  fecunda  ad  fui  ablatam ; erit  ut  tota  pruna 
ad  fui  reliquam,  fic  tota  fecunda  ad  fut  reliqui.  Vel  brevius,  G ut  tota  ad 
ablatam,  Gc  tota  ad  ablatam ; erit  dc  tota  ad  reliquam,  nt  toita  ad  reliquam. 

(=:-+x;) 


Moie  noftro  Cc  dcmonllnliiiur;  S ^ ^ 


■ ,A  « , B /!.B,  t , , B + A #+. 

(b-=^>  adeoque  — = -,&  — + ! = - + i,  hoceft) —^  = ^. 

vririL  r v /T  't  „T  — A t — m 

Vel,  G libet,  Gc;  ^ — i>hoc  cft — ~ — = 

j A • o A , * 1 1.  n.A-|-T  — A 

adeoque  = 


T — A 

= « + T 
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= -il — vcl)  Et  fimiliier  inilitui  poterant  dcnionllra-" 

T— < '1  A T — Ct  ^ 


tiones  non  modo  prop.  17,  &j8.  iic  fupra,  fcd  &cariiin  quas  illis  fubjungit  Ch' 
vius.  Quod  obiter  dictum  dio. 

Vel  etiam  per  kmma  noibrum ; Si  ( A/9  + B|8 

= B«  Bl8,  adeoque  A/3=:Bc*,  & «t=:  A«-|- A/3,  idcotjuc ) A 4«  B . 

A : : « 4~  ^ ■ 

Sed  & reilttui  poterit  cadem  hujul^  propolitioiiis  demonllratio  quam  modo 
I repudiavit  Gavius,  eo  adhibito  runedio  qued  ad  piup.  id.  innuimus.  Puta,  li 
iir,  verbi  gratia,  ut  A -f~B  numerus  pedum  in  Imca  tota,  ad  B numerum  (xrJiim 
in  ablau;  iic  numerus  unciarum  in  toto  pondere,  ad  ^numerum  uncia- 
rum m ablato ; (ut  Symbola  jam  non  lineas  depondera,  quantitates  Keterogencas, 
imnKdiate  ligniHcent,  led  utrobique  numeros,  adenque  homogeneas:)  erit  per> 
muundo  ut  numerus  totus  ad  totum,  licablatus  ad  abla- 

tum; ideoqiie  &,  per  pr.  19.  lic  reliquus  ad  reliquum,  nempe  A + B.  « + 0 
(::B  i8)  ::  A iteruniquc  permucanao  A 4- B.  A |8 . ut  pedum  nume- 
rus totus  ad  reliquum,  iic  unciarum  numerus  totus  ad  reliquum;  & propterea 
* etiam,  ut  linea  tota  ad  reliquam,  Iic  pondus  totum  ad  rciiquipa.  (^lod  ei*at  pro- 
bandum. Vcl  lic;  ii  Iit  Itnca  tota  ad  ablatam,  ut  nutnerus  X ad  A,  & pondus 
totum  ad  ablatum,  ut  numerus  r ad  «;  litquc  cadenv^^obique  ratio;  noc  cll 
T . A : ; T . « ; adeoque  permutando  ( quippe  jam  de  numcn^igitur ) T . t ; : A . * ; 
idcoque  per  pr.19.  T.t:;T — A-t  — «.  iterumque  pemuiiando  T.T  — A:; 
T.7 — it.  Eigo  dt  (quia  ponuntur  numeri  illic  lineis,  hic  ponderibus  propor-  « 
tiOnales)  ut  linea  tota  ad  reiidu:un,  lic  dc  pondus  touim  ad  rcliduum.  QiiOil 
erat  probandum.  Atque  hoc  pai^lo  licebit  alternationem  adhibere  etiam  in  pro- 
portionalibus non  homogeoeis.  Ubi  nempe  lecunda  permuutione  rJbinutur  quod 
pnnu  deturbatum  erat:  aut  etiam,  fi  plures,  modo  item  quaru  rdiituatur  quod 
tertia  deturbatur;  dclic  toties  quoties  Hoc  enim  fi  caveatur,  nihil  abluidi  le- 
quitur  in  quantiutibus,  utut  hcterogcneis,  alternandis.  . 

20.  Sifmttres  A,B,C  ; alUqueipfis  numao  aquaks  ^ <»,%>; 

qua:  buuuim  fuuiptai  Jtmt  in  eadem  rationcy  (puta  A.B::«.S.  d:  B.C::^.>.) 
ex  aequali  ( ) ‘autem  prima  major  Jit  quam  tertia ; ^ quarta  quam  fexta  tnajor 

etu  : Elji  aequalis , tequahs'.  JinminWy  mmor.  Nam  A. C ut  olUnde- 
mus  ad  prop.  22. 

21.  St  Jiat  tres  quantitates^  A,B,C;  ahaque  ipjis  numero  aquales, 

qua  binatim  Jumpta  Jint  in  eaelent  ratione ; Jit  autem  pei  tta  bata  earum  proportio 
{ puta  A,B::/3.y.  &B.C::«.0.  ) ^/que  ex  aquah  prima  major  quam  tertia  ; 
eut  ^quarta  quam Jexta  major  Jiatqualis,  aequalis Jinmhiorymmor.^sm 
dc  hic  A ut  oitendemus  prop.  23.  . 

Sunt  enim  hx  dux  propofiuones , Lemmata  ad  duas  lequentcs;  quas  cum  nos 
line  harum  ope  dco^nllraturi  lim^  erunt  cadem  opera  dc  hx  ^ loTtlon  de- 
monftratx.  Quid  aucon  (ignificcntillx  \oq^  ex  aquali,  livcear  a quo,  Sip  opor-  \ 
tio  perturbata  \ oftenditur  17, 18,  19,  dcK  y. 

£x  requalitate  ratio,  (fivccx  xquali,  velexxquo,  /««)  til , «^/  phaes  funi 
quantitates  yfumpito  extiemarumpei  jiibtra^mem  mediorum  \ live,  utuillis  me- 
diis. 17  dy. 

Ordmataproporlio{^-n‘nt-^}^tn  eji,  quando  efl  ut  anteoedens  ad  ecnfc- 

quentem,  JK  antecedens  ad  coujequenlem  \ ut  autem  confequens  ad  altam  quam- 
piam,  Jk  coujequeus  ad  abam  quampiam.  iSdy.  Cujus  cxcmj>lum  habemus  pr. 
20,  & 22. 

'Periiabata  vero proportio  ('nntayfiim  iroMyU  ) e/i,  quando,  cum  tres  Jint  quan- 
titates abaque  tiiis  numero  ecquales,  eJi,  ut  mprhms  quantitatHms  antecedens  ad 
conjequentem,  ita  tn  fecundis  quantitatibus  antecedens  ad  emfequentern ; ut  autem 
m pirms  qwmtitatiiut  confequens  ad  aliam  qtumpUm,  itamjecundis  alta  qtuc- 
ptam ad  antecedentem.  I9«r  Cmus  exemplum  nabetur  prop.  21,  & 23.  Vcl 
Uc;  B ut  iti  primoribus  prima  ad  Kcnndam,  licia  alteris  hxuoda  adieriiOm;  us 
autem  m primoribus  leamda  ad  tertiam,  lic  in  alteris  prima  ad  fecundam. 

22.  Sijmt  quotemque  quautttases  A,B,C,dcc.  abasque  tpfis  numeto  .nquaies , 
m A 7»  dK.  qua;  kmatim jrnnpu: Jmt  m eadem ratieno, ( puu  A 

. A a ^ 6.7 ■ 


ipo  Elementi  QJli  i n t i Cap.XXXV. 

/ . y.  &C. ) ifcx  teotuJi  in  eadan  ratione  erunt ; Nempe  A . C : : « . > Nait^  quia 
A /8  A B,  AB  A « ^ « 

B =7  * c = 7 ""  B - c (=BC-C  >=7* 

que,  K.Qy.a.y.  £t  fimiliter  quotcimque  fuerint  utrobique quantitates.  Habetur 
autem  hic  exemplum  rationis  compotit* ; ut  & prop- requente.  ^ 
a^.  Si  Jint  ires  quantitates  A,  B,C,  aiiafque  ipjis  numero  aquales 
qua  bmatim  fumpta  fmt  in  eadem  ratione^  Jit  autem  perturbata  eas  mn  pi  oportio  \ 

1 nempe  & B.C::«.iS.  ) aquali  in  eadem  ratione  erunt.  Nempe 

^ vT  A « . AB,  ABA, 

A.C:-...x  Nan.su«-=-,&^  = _;cru^x-(=:~  = --.  ) = 

0 ^ Ct  * 

— X — (=3  — = — .)  adeoque  A • C : : y. 

14.  Siprima  odjeamdam,  eandem  haimertt  rationem^  quam  tertia  ad  quartam  ; 
A . « : : B . A quinta  item  ad  Jecundam  eandem  habueut  rationem  quam  Jexta  ad  ■ 
quartam  : C ■ «: : D . /3.  habebit  etiam  compojita  ex  prima  ^ quinta  ad  Jecundam  , 
eandem  rationem  quam  teitia  cum  fexta  m quartam.  A-j-C.cciB-l-b.jS.  Nam  H 

A B C D A ,C,  A + C.  B D, 

7 = 7’ *7  = 7^'"‘T+T(=-r-)=7  + T^  = -T- 

quc- A C . : B D . i8.  Vel  fic,  fi  opus,  per  lemma  nofbiim ; Si  A . a : : B . C.  & 
&C.a:  :D  0.  erit  ( tum  A C = «B,  tiimCt=:aD,  cr^o  AC  -^CC  = aB^-  aD, 
ideotjiie  ) A-|-C.«:;B-|-D.C.  Elfquc  h*c  propofitio  univcrialis  ad  prop.  2. 

' ly.  Si  quatuor  ma^nitudinespioportiona/es  fuerint  .a-^C::  A .a.  (fitqup 

A + B omnium  maxima,  adeoque  & a minima;  ) maxima  minima  leliquis 
duabus  majores  erunt.  ( A -|‘B-t“a>-a-j-C^  A.  ) Nara  per  prop.  ip.  A-f-B. 
a-|-C(«::A.a);:B.C.  adcoquc,  ex  hypothefi , B>-C.  Idcoque  A-j-a-j-B^ 
A -|-  a-^  C. 

Atque  hadlenus  propofuiones  Euclidis  tradidimus.  Sequuntiiraliiqu*  Ji  Ck- 
\io  aliifque,  his  fubj ungi  Iblent;  eadem  facilitate  deraonftrand* : qu*  & £udi- 
dzis  virtualitcr  coment*  videantur. 

2,6.  Si  prima  A adjecundamhy  majerem  habuerit  rationem^  quam  tertia  a ad 
qumtami\  hahebity  invertendoy  Jecunda  ad  primam  minorem  rationem  quam  quar- 
ta ad  tertiam.  Nara  quo  major  efl  ratio  qu*vis , eo  minor  ipEus  converfa.  Vel 

fic  Quoniam  , efto  per  prop.  8.  •7-  = 5-r-^  i incoque  invertendo 

B c p D b. 

^ B . B C „ „.A  + E_  , A ^ . 

' :)— jcritm- 


e _B  + E, 

A 


B 


B 


27.  Si  prima  aJfecmJatnj  majorem  habeat  rationetrt,  quam  ieitta  aj  quar- 
tam'^ hahehn  vkijjm  prima  ad  tertiam,  majorem  r at  tonem  quam  Jectmda  ad 
^ A a A u . A B -|-  E 

quartam.  Nam  ^ «Im  nTLIT  ~ "F*  viciliim,  — =:  — 


B 


Vd  fic;  Si 


e 

A + E 

B 


B+E  $’  ’ a—  ^ 

,A  A + E_,A 

X B = ) 7 ; -7- > { 7— ) j • 


per  pr.  16. 

28.  Si  prima  ad  fecundamy  majorem  habeat  rathnemy  quam  tertia  ad  qum  - 
tam  y habebit  quoqiu  compojita  prima  cum  Jecunda  ad  Jecundam^  majorem  rath- 

• A a . 

nemy  quam  compojita  tertia  cum  qwuta  ad  quartam.  Nam  li  erit  quo- 

q»'(^  + i>  J + ».  hoceft)  Vel  fic; 

j;  crii  componendo  =) -J~ • I*rpr  *8- 

ap.  Si  compofita  prima  cum  fecunda^  ad  Jecundamy  majorem  habeat  ratumemy 
quam  compojita  tertia  cum  quartay  ad  quartam ; habebit  quaque  dividendo  prima 

ad 


\ 
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aJJtctouiim,majmemratimem,  ju.mtot  'u  ii  quartam.  Nam  fi 

A . _ « . . A _ . A + F.+  B. 

B 

A + B j j j A-|-E  a _ d 

“ ; ent  dividendo  — >(—=)  —.  per  pr.  17.  ' 

• o D . S.,  f 


(hocdt  — crit  quoque— >y.  VelCc;  Si > 

A4-B  « + C , * • 

( — ^r—  = ) • — ; erit  dividendo 

o r. 

JO.  Si  amfdfit»  frima  cum  fecuuja,  ad  fiamdam,  majorem  ralumem  Aifcyi/ 
jmm  cem/xfita  tertia  cum  quarta,  ad  quartam-,  habebit,  per  cp^Jianem  ratio- 
m,  «ima  cum  fecunda  ad  primam,  minorem  rationem  quamteitia  cum  quarta. 

T A B e C 

ad  laliam.  Nam  li  — 3 ~ ^ adeoque  dividendo  {(it  piop.  pr^ced. ) 

ha..  , B C , 

mtinverfe  (perpr.  2«. ) , & componendo  (ut  prop.  28.) 

£+_B  ^ * ,1  .. 

A ■ • .....  , . • 

31.  Si  Jint  ti‘es  quantitates  A,  B,  C;  alixque  ipjis  numa:o  aquales  «,  C,  y; 
fttque  majm  ratio  pi  imx  priorum  ad  fecundam,  quam  'prima;  ptjjieriorum  ad  Je- 
cuiidam-,  Item  fecunda;  pi  ioi  um  ad  teitiaoi  (live  xqualis,  live)  major  quam  fe- 
cunda- poBei  totum  ad  tertiam ; erit  quoque  eje  aquahtate  major  ratio  prpna  prio- 

‘ A ’*«  B ‘C 

rum  ad  tertkmy  quam  pt  ima  pcjleriorum  ad  ter  fiam.  Nam  E — >-,&  — 

.A  B,  AB  A « B .«■  C ' « C . **  V ' 

¥ * "c  ^~BC~'C^^^C  “ "c  — * y ^ ~ ~~y’^ 

A V l<;..  e;  A + E ~.,,A  . B C ' A+E 

— Vcllic,  Si—g— >(—=)-,  & -^= eritexnequali,  -^  > 

A a ■■  ■ , ■ c 

(c=)/  1“" 

32.  Si /int  tres  quantitates  A,  B,C;  dha:que''ipJismmiero  ecquales  «,C,  >.  Sdt- 
que  major  ratio  prmu  prtorum  ad  fecundam,  qu^  fecunda -pojteriorum  ad  ter- 
ti. tm\  item  fecunda' p torum  ad  tertiam  (five  aequalis,  five  ) major  quampirna 
pojtermum  ad  fecundam : erit  quoque  ex  aquajitate  iuajor  ratio  ^ma  piorum 

ad  tertiam,  quam  pima  pqflo  iorum  ad  tertiam.  Nam,’ fi  ; 

— 1 B y C — b 

A B , AB  Avr  c B < «,  Ca  . - 

erit  .g-  X c(=rc=c)>(;  “ 


A + E 


« o 


>(— = )^'  & -g-  — j-;  erit  ra  aBjnali,  — 


A^E 


per 


B 

prop.  *,3-ia  , 0:  ■ ".  (.>■  j_  a 

13.;4Si  Jif  major  ratio  totius pd totam,  quam  ahhta  ad  ablatam-,  erit  ^ reb- 
quee  adtrebquam  major  ratio  quam  totius' ad  totam.  Nam  fi  ^ ^ >.  _ , erit 

' ' • . A + B «4-e  ■'  t ) *:3 

pcrmittando  (per  pr. 27.)  — g — '>—^r  « per  conyerfiooem  rationis,  (per 

A+B  «+«  A + B^A  ',A  A+B 

nr.  10.^  — i — iterumque  permutando,  — +r< — 1™— > — —. 
‘ ' A « (t  C tt  tt  ct4>C 


‘ + 

A + B B , A + B «+C 
Vel  fic;  Quoniam  '^^7^  B — ^ 

B C A + B B A+B  A 

que  — < ~p“  < — >.*  7:|rc-  < r 


‘ a ^ 1 

j adeo. 


Vel  fic; 


A+.E  + B , A + B .E  A+B  , B , A 

si  — .p-  (=¥p+qrc)  > (ThFc  7 (=V 


‘•tt 


Erit 
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A+E+B 

Supered  adhuc  apud  Gavium,  alia  propofitio,  quz  quorfum  hic  loci  iniera- 
tur,  ego  plane  non  video;  Cum  tamen  illic  reperiatn,  euam  & hic  apponam. 

Si  Jint  ^tcunquc  quantitates,  A,  B,  C,  &c.  ahjfque  ipfis  numero  .c^/w- 
kt,  *,  C,  >,  &£.  Jitque  major  ratio  prim^  piorum  ad  p intam  pc/leriormn , 
quam  feamda  ad  fecundam,  iy  h<ec  major  quam  tertU  ad  tertiam,  ^ Jk  de- 
* ABC 

mceps  t ■ — — " &c.  Habebunt  omnes  p iares  Jitnttl,  ad  omnes  pofieiioi  es 

^ a b y 

Jitnul,  majorem  rationem  quam  omnes  priores  relibia  prima,  ad  omnes  pofiei  iores 
reisBa  prima  \ Afrnorem  autem  quam  prima  priorum  ad  primam  pojteriorum ; 
Majorem  denique  etiam,  quam  ultima  ^ioi  um  ad  ultimam  pojiermum. 

, g 

Sunto  primum  utrinque  dux,  A,  B,  & «,  C.  Quoniam  igitur  ad- 

A *o  jA“I-B  1 

coque  pennucando  V*  * componendo  ■ — - — > — ~ ; Em,  permutando, 

& perprop.  33.  Qu3c  erant  probanda.  Et fimiliter  pio- 

bandum  ent  -^(>--)  <j<~.  Item  — _ 

Et  lic  ubivis. 

*.  ABC 

Secundo,  ponantur  utrinque  tres,  — > — > — . Quoniam  per  membrum 

A , B + C , A « - 

primum  — — > e™  permutando  — . ^ >r-; — > oe  compo- 

<1  C ^'ry 

A“|"B‘^C 

nendo — itciuraque  permutando,  & per  membrum  pri- 

^ . A + B + C,  B4-C.  C ■ A 

mura,  &pcrpr.3J.  Brit  ( > -;r-i — >— ) < — • qu*  erant  de- 

^ • + ^ + > ^ + > 7 .* 

raonfhanda.  Et  fimiliter  probabitur  > ~)  C ^ , 

•T>“r®  > *T"*  * C at 

Eodem  mode^  politis  utrobique  quatuor,  — > 4-  > — > ^ . Eritper  mem- 
. , t*"  • * /3  y a 

brum pricedens,  ^ ( > y ) > ■ ideoque  (permutando,  & -compo- 

, , j , A+B+C+D,  B+OfD 

nendo,,  (tetumque  permutando,  &c.  P™s, ) ( > "P^ 

. '*'T7P’Ty  “T* 

5+-?>^X*.  Quae  erant  probanda.  Et  CmUiter 

Et  pari  modo,  poGds  utrobique,  quinque,  lex,  feptem,  &c.  demonflratio  grada- 
timprocedsL  Conlht  itaque  propomuuii 

Atque  hiflenus  Euclidis  Elementum  quintum,  cum  pifipofitionibus  adjun^% 
expoluimus  : fu^m^  quidem,  fed  nec  propterca  mmus  dilucide- 

Si  quem  interim  male  habeaq  quod  m demonfb^tionibus  non  raro,  ea  qux  ad 
Fractionum  Dtvifionero,  Muldphcationcm  &c.  attinent,  adhibuerim quarum  do- 
Clrinara  nondum  ex  proFeflb  tradiderim : Poterit  iHc  totum  hoc  caput,  cumle- 
quente,  FraClionum  craCtadoni  po^ponorc,  vel  lidtcm  qiuQ  eUent  poilpofita  re- 
, putare. 
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puure.  Qiianquam  revera  VL\  quicquam  eorum  hic  allumitur,  quod  non  & in  fu- 
perioribus  exponitur ; prxfenim  ubi  de  Fra^honum  notatione  di^um  efl,  & de 
MultipiicatioQe  Divifioneque  AJgcbrica  (ive  Speaoni. 


C A P.  XXXVI.  ; 

EJementi  §luinti  ^nop/ls. 

QUod  prxcedentc  Capite  fulius  traditura  dl , in  hrevera  SynopGn  ledi- 
^eraus. 

Ubi-^=  — , ibi  A. B : Definitio. 

B £ 


Ergo 


J-prop. 

(=b).5 


A.S(= 


7.  9 


:2%{ 


C 

RA 


D 

RB 


prop.  II.  15. 
prop.  IJ-. 


, A+E  A ^ A A 

Item— Et  ™ < _ . prop.  8.  .0. 

Suntque  hae  propofidoneslntellc^ui  fatis  obvix.  Sequuntur  alix. 


Erit  ■< 


A 

B :: 

K 

• s 

X 

0 — 

B X 

a 

B 

A 

e 

A 

A 

« : 

B 

C 

RA 

B 

Ri 

e 

A 

?B 

« 

!« 

RA 

fB 

R. 

fAi« 

A 

B 

CRAifx. 

RB  + ff 

fB-) 

AiB  . 

u - 

«is  • 

i 

AIb'  :: 

B S 

rf  A) 

dc5 

MA£RB. 

Ib^ 

M.iRf  . 

l 

Lt  bJ 

MAJRB:-. 

c:}  ■ 

M.^RC 

. Lemma. 

. Cor,  pr.  4. 
. pr.  14.  id. 

}prop.3.4 


pr.  17. 18.  cor.  pr. 
19. 


Suntque  & hx  propofitiones,  earumque  convcrlz,  vd  per  f:  latis  obviz,  vel 
per  Lemma  nollrutn  fuilc  dcraonRrantur ; adeoque  fi  de  harum  analogiarum  una 
quavis  conibterit,  conflabit  & de  omnibus.  Sequuntur  alist. 

B b Si 
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B = 

r>i 

Iprop-  2-  24- 

Erit  A i C . B 

. C 5 

Sii  t.  B : 

.-t,. 

C n 

CA  5 

Erit  C . B ; 

C«  J 
y 

C prop.  6. 

Si  AJ«.  Bis  : 
Erit  At«.  BtC(:; 

A 

A.  B); 

j •}•  prop.  f.  ij». 

' 

Si  A . B . C 

« . e . 

> . 

O-y-O 

Vel . A . B . G 

« • f . > • 

• 

Erit  A C 

i • 

y . pr.  20.21. 12. 23. 

'Sinuxima  A . B : 

« . C . 

minini. 

Erit  A + C > 

B + . . 

prop.  zf. 

Harum  icem  propoGxionum  dcaxinflrationes,  vd  ex  fuperiore  Lemmate  y vel 
aliuiKle,  funi  /atisobvise,  velialiem  ex  fupra  traditis  illarum  expofiuoaibus  peti 
polium.  V Adeoque  Euclidis  Elemenium  qumtum,  compendio  traditum  ci\\  l^is 
mterun  aliquammultis  locupletatum. 

Qua  (cquumur,  apud  interpretes,  propolitiones  de  non-proportionalibus ; ad 
alias  ab  Euclide  craduas  lacik  reducamur,  in  quibus  quafi  virrualtter  continen- 
tur. Puta  prop,  2dy  27)2S^2p,3o,  31, 32,  33.  In  Cor.  pr.  4.pr.  16. 17, 18,  ip, 
' 22, 23.  Cor.  pr.  ip.  Oicap.  praced.  oUenium  clL 

ZJe  Miid  Metbomu  7)ialogOy  Momtio. 

De  Mei'  haflenus  perveneram,  iocidi  in  'JMvci  Mahomu,  ^Proportionibus 

IcgMfi  \ anno  luperiori  1^55  cdttuni.  Quo,  novam  de  Proportionibus  dodrinam 
Ditleio.  Ipondcc : Atque  tum  PptiSiJgatatn.y  Euaoxum,  EsecHt^om,  it  unejwon 

Pytho^orici  poruac  \ tum  rhtlnmodem  y ^uonium,  Pappum\  Thctmom  item, 
atque  Eutoaum ; Contmandtnum  denique  &■  Clavium^  omuimnque  Jtiniorum  Ma- 
tbrmAUconmt  filios\  iive,  lummatim,  tum  totam  anti^uttatem , tum  tecentiores 
omnes ; live,  totam  Matbcmattcormn  cobortetn  ad  nojhra  ttfpto  tempora  ; haUuet' 
natos  ejfty  contendit:  Neo  tantutn  tgnorajfe  astthwes  illos  y quid  fit  Ratmum 
Cotnpojitio\fedity  quid  Jit  Ratio  \ Quodque /g/Jr/r/wi»/,  omnem  ei  uditam  vetu- 
Jiateirty  ingenti  inolmuneyjuperuimit ; Plufaque  tradiderit,  quam  ab  uUo  Geometra 
eApeffan  pojfoy  putandum  ei  at.  Quippe /r  inquit,  narrationis  Jcopus 

ejiy  ut  totam  antiquitatem  ignorata  m quibujidam  Elementis  Geometria:  convin- 
cat \ demde  autem  juniorum  pravas  explicatmesy  itmonjlrojas  hallucinationes  de- 
monjiret.  Cum  enim,  tum  veteres,  P/thagoiaSy  EudoxuSyifc.  ad  rei vetitatem 
neti  omnino  penetrarint ; tura,  qua:  veteres  re&e  docuerant , Jmijlra  recentiorum 
mteipctaiiouejint  depravata  : /taquefi\sv\\ii\y  recentunes  omnes  reprehendam  \ 
qui  antiquos  non  inteUexerunf.  iy  anftquos  contgam\  qut  male  qudJam  piodide- 
runt : utiofque  injuper  nova  doJimus.  ' . ^ 

Totius 
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Totius  autem  novae  dodtrinx  fux,  hoc  c(l,  erratorum  fiiorum , originem,  qui 
cMminac,  hanc-cHe  deprehendet;  quod  inter  live.y»"»*»A 

( uc  loquuntur  interpretes  ) imer  ratmiem  du^am^  & ditplkatmi ; vel  neftiar,  vel 
nolit,  oilhnguere.  Qux*  cum  ille  pro  codem  lubere  velit;  tum  Icparanda  perpe- 
ran  commiicec ; tum,  qux  ab  authoribus  de  utrilquc  vere  tradita  iunt,  quali  tneu' 
feptignantia  committit.  Adeoque  Theonem,  aliofquc,  graviter  culpat,  quod  pu- 
taverint Pipli  duplum  ejfe  fixtuplum : Dum  ille,  trtpli  dtipltuny  fmi.-uplttm 
contendit;  quia  nempe,  rationis  triplx,  ratio  duplicata,elt  uonciipLi. 

Dcmdc;  cum  ratio  rationis  1,  iviraliQ  duplkiitd\  qnaiu  lUc  pi  o eodem  ha- 
bet atque  ratiouem  dupUm  ; nec  mitnm  dubuavenc , quin  dupla  u:  major,  quam 
limpla : (buiit,  raimicm  i ad  4,  inajoi  cm  effi  quam  i ad  2. 

Adeoque  rationem  illam  majorem  eifc  vult,  «on  quam  deKnit  Euclides,  8 d y. 
fcd,  qu*  ab  xquahtaic  magis  rcccdit;  livi*,  ut  loquitur  ille,  cujui  ttnmuithn- 
im  inter-  Je  dijiant.  ( Q[ialt  quidem,  idem  dict  liatio , atque  /n<cquaiitas.  \ 
Ipfaoxjuc  (^^ualitatis  rationem,  Rationem  Nihth  appellat ; utpotc  ubi  nulla  dt 
Injcqualitas. 

Et  proptcrca  Tr-op.  8.  dc  10.  c j.  ( & qux  inde  dependent  omnes ) lallas  eHc 
contendit;  quoJ  fxT  eas,  dicenda  cllci^  ratio  1,  major  quam  ratio  i.  Adeoque 
& 8 deK  f . ( cui  innituntur ) lalfamefle. 

Rationes  auiyuf&l,  item  (aque  de  aliis  pariter,)  xqtiales  invicem 

dicend.is  vult.  Tum;  quod  idem  Iit  intervallum  imer  i &;  2,  atque  inter  2 & i ; 
adeoque,  (ccundum  illum,  eadem  ratio:  T'um  quod  utraque,  au  xqualiutis  ra- 
tione xque  recedat.  Sicuii  cn:n>  + i & — i (li  ipli  credaunis)  funi  imer  fe 
aquales;  quia  uterque  ab  o,  leu  nihilo,  (numeri  omnis  imcio, } xqualitcr  dilbt: 
ita  & ratio  xquales  erunt  diccudx' ; cum  utraque  ab  xqualicatis  ( hvc  nihili  ) 
ratione  {,  ax|ue  rccexlat. 

Eilquc  hxc  totius  nov*  fu*  dodrin.e  llimma;  breviter  qiudem,  ftd  fideliter 
reccnfita ; & niagis  forlan  perlpicue  qium  iple  vdlet.  Cujus  quidem  ego  refuta- ' 
tionem,  putaflem,  primo,  nic  loci  inferuillc;  tum  quod  hanc  novam  fuam  doctri- 
nam non  antea  viderim,  quam  pr4xcedcmia  ddcnpta  fuerant,  & prope  omnia 
jam  imprdla ; tum,  quod  locus  hic  fit  fatis  opportunus.  Cum  vero  rcfuutio- 
nem,  quam,  currente  prelo,  paravi,  prolixiorem  videam,  quam  qux  imo  capiti 
commode  inferatur;  toiumque  hoc  de  proportionibus  negotium  jam  lupra  latis 
dilucide  traditum  fit,  ut,  qui  ^ nobis  tradita  intelligac,  non  admodum  Iblicicus  fit 
hicurusdc  nova  ipiius  traditione : I .edtorem  hic  nimia  digrdlionc  detinendum  non 
ceniui.  Adeoque  Refutationem  illam  feorfim  potius,  vel,  fi  opus  fir,  huic  tra- 
dlatm  fubjungendam  reliqui.  Uc  ficui  videatur  illius  nova  dodtrma  quicquam  iti 
fc  habere  ponderis ; videre  polfii,  & quid  nobis  iili  reponendum  cUc  duxi- 
raus. 

Intcrim  vero  dicimus  aliud  plane  elle  quam  Ai>«r  Refufa- 

ut  fupra  oltenfum  elt ; &,  quid  inter  Ic  diltcnt.  a-'.  ASy»/  rationem  du- 

plain,  fiinpla  majorem  clIc,  agnolcimus:  fed  non  ita  femper  /iT^tururA'  (quip- 
pe  quoties  expoliu  ratio,  fi:u  radix,  fupponitur  minor  quam  vvcl  ratio  du- 
plicata, triplicau,  &c.  hoc  ell.  Quadratum,  Cubus,  &c.  perpetuo  decrelcunt.  ) 

5°.  Acleoque  non  inde  fequi  dicimus,  rationem  j majorem  efie  quam  J , utut  liJa 
Iit  hujus  duplicata,  adeoque  tum  8 tum  8 & 10  e y , ( tura  qu*  hinc  depen- 
dent,) lausconftare.  4®,  Aequalitatis  rationem  J,  non  rationem  dicendam 
efle,  Icd  fimplam : quippe,  ut,  ubi  terminus  antecedens  conlcqucmcm  bis  conti- 
net, duplus  dicitur;  ubi  ter,  triplus,  &c.  ita,  ubi  leincl,  limplus  dicendus  cit: 
adeoque  \ ratio  fimpla,  y®.  Negamus  itera,  tum  + i dc  — i,  clle  xquales  nu- 
meros ; lum  \ & |*quales  die  ranones : quippe  1,  binario  major  clt  quam  — r, 

( nam  -|-i  = — 1 + ^)  ^ v rationis  5 (non  inquam , quadruplicata, 
led  ) quadrupla  : nempe  \ = 6®.  Negamus  item.  Rationem  tantunderadic 

atque  /na:qtta!itaiem , (quippe  & xqualium  ad  invicem  dl:  ratio,  non  minus 
quam  inxqualium:)  Aut  etiam  idem  atque  Intervallum.  Uti  etum,  in  ratione, 
ut  loquuntur,  Arithmetica;  eadem  cfl:  DiHfercntia  (qu*  liibdudioncm  {jxi5bt ) 
inter  y & 3,  atque  inter  3 & r;  non  autem  eadem  ratio  Arithmetica,  s ad  3, 

Sc  ^ ad  y ; quippe  illic,  txcdrns- bmani;  hic,  binarii  Ddcilus:  Ita,  in  ratione 
Geometrica;  idcni  cll  intervallum  (divifionc  xlliraandiim ) inter  2 & i,  atque 
inter  1 & 2;  non  autem  eadem  ratio;  fed  illic,  dupla;  hic,  fubdupla:  live, 

B b 2 iliic 
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illic  innuitur  duplo  raajus;  hic,  duplo  minus.  Et  quidum,  ut  illic,  licet  eadem 
’ DiJftremia,  non  omen  idem  ReGduum ; fed  y — 3=-(-a,  3 — y=r  — »;  ita 
& hic,  licet  idem  Imcrralluni,  non  tamen  idem  Quotiens;  i ) 2 (a,  2)  i ( 5. 
Neque  mara  fc^iiur.,  quoniam  inter  j & i,  atque  i & 2,  ell  idra  mtervallun, 
ergo  & eadem  Katio,  Gre  Kclado;  quam,  quoniam  inter  Patrem  & Filium,  it- 
qiie  Filium  & Patrem,  eadem  eil  diltanto.  Ergo  & eadem  Relatio.  Et  quidem, 
ut.  Generatio,  commune  Fundamentum  cit  tum  Patemitans,  tum  KiliatiouiL  re- 
lationum fibi  mutuo  oppofiiuum  1 Ita  & ImerTaJIum  idcm,  ell  commune  Fun- 
damentum Rationis  ( qux  ipla  clt  Relatio  ) tum  Duplz  luro  Subduplz ; quz  in- 
ierim iplic  fnht  Rationes  oppofice,  five  Inverlie.  Sed  de  his  haiWnus. 
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'De  yhtrea  Regula.  Ejujdfm  "Praxis  <i^  DemonUratio.  Kv- 
empla  varia.  Altitudinum  per  umbras  menfuratio. 
Horte  diei,  fuh  diverfis  merudianis,  comparatio.  Ter- 
minorum proportionalium  prteparatoria  Redu&io.  Cau- 
tela, de  non  proportionalibue.  Gravium  defcenjus  ac- 
celeratus. Eluentis  aqute  vis  langue fcens.  Termino- 
rum proportionalium  ordinatio.  Terminorum prtepara- 
tio  j per  Dtvi/ionem : per  Multiplicationem.  Dubii,  de 
qmntitatibm  Heterogeneis,folutio.  Operationis  pro- 
batio. 


Aurea 

Kegtla. 


A^p 

luum,  qi 


^rsxit. 


Proponioimm  do^iium,  (quam  in  fuperioribus  fuiius  tradidimas , ) 
fpeila^-  qux  dicitur,  jiurea  fttguh ; fi^e  JknUTrmtt  ( (fex  oh  inirem 
uum,  quem,  in  tota  Mathcfi,  ufum  habet,  tttrea  ihci  Iblet ) Cfea  nempe,  Tnmi- 
noram  juatmr  prtfortmialmm,  Jatis  Tuims,  SgM/us  mvtjlittuer. 

Si  cnim,  Tntimftr  itemubtm  mtdupUceUa  ( vel  hic  per  dium,)  iy  froAtOam 
JkiJinv  per  primum  \ S^tinu  exhitefit  SgmOim  mefiiimi. 

Demn-  Sunto  enim  quatuor  termini  proportionales  A.  B : :«.f.  Datis  A,B,«,  pttxfi- 

Orrntie.  , ■ A*  ^ i,  ... 

bit  * = «b  « hypotheli,  A.Bin.g.  adeoque  ( invcnimdo) 

B.  A::S.a.^hoc  dL  Utruique  muluplicando  in «,  prodibit — = F.  vel 

A)B«(.«^  ^ 

Velitem  (ab origine)  lic  Cfeomamcll,  ex  hypotheli,  A.B::a./».  hoc  ell 
— =:  j;  inultipiicando  utrmqueinB«,  erit  AP=Ba.  Adeoque,  divxiendo  u- 

trmque  per  A,  erit  ? = — . 

Vei,  ut  tironibus  Gt  magia  adhuc  perlpicuum,  cum  Gt  A . B : : « . F.  hoc  eft 

A € 

( per  def.  propoitionalium,  Gve,  cjnidem  rationis  )-;p=- . Si  .equalia  aqualiter 

IS  3 
A « 

multiplicentur,  prodibunt  xqtialia.  Adeoque  G ‘um-j-,  tura  - , ducantur  in  B, 

B P 

n ^ n I ■ * T,  B* 

hct,illic  -g.xB  = A;  hic,-«B=:-j-.  adeoque  K = -~  . Itcruraqiie,  dtiflis 


B 

utrilque  in  (B ; Get,  ilGc  AxParAS;  liie. 


Ba 


x6*=B_«;  adeoque  A |8=Ba.  (Hoc 
cG; 
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d ; Ex  <|uatuor  proponionalibus,  failum  ab  extremis  aquatur  i mediis  ^ 
auod  & fuperius  aliquoties  demonitravimus. ) Denique^  li  aqualia  xqualitcr  divi- 
danruri  oru  erunt  aqualia.  Adeoque,  U tum  A.S,  tum  B«*,  dividatur  per  A; 

triti  lUic  A ) A 0(0*,  hic,A)B<  adeoque  0 = -- . quod  erat  <lemonltran- 
A A 

dum. 

Per  hanc  Regulam  lolvi  folenthujulinodi  Problemata. 

Si  j poru/o  meremm  conJJant  f fiMSf  quot  jolidis  conHabunt  earuruUm  meret’  Exempla 
1^“.  Quoniam  m qua-ftionc  lupponitur.  merces  cfle  a-que  chara.s ; erit, 
ut  merx  ad  mercem,  fic  precium  ad  precium ; Adeoque  ut  numerus  mercium 
emptarum;  adiy,  numerum cTnendarum  ; ita j* numerus prcui  dau ; ad  numerum 
precii  quaeGti.  NVmipe  pondo,  pondo.  fol.  fol. 

} ij  : f Q 

Vcl,  quia  jam  de  numeris  ubique  agitur,  erit,  altcrmndo,  ut  merr: , ad  prea-  . 
um ; ik  merx,  ad  pretium.  Nem}>e. 

pondo.  fol.  pondo  fol. 

3 • y ::  15  - 

Solvitur  autem  , juxta  prscfcntem  regulam  , ducendo 
terraimim  fecundum  in  tertium,  (live,  quod  perinde  cft, 
tertium  m lorundum,  ) unde  fit  j*  x i y = : & dividen- 

do psr  primum,  3)7^  (ay=Q:„  five’|=2y  = Q^  A- 

deoque  pretium  qu2e(itumdl,2y  lolidorum. 

Item,  .Sr  5 dierum  JiipetidiittHy  _/int  zfoJii&y  dia  t<m  17,  Jitpendmm  quantum 
erit.  Hoccfl  3**.  2‘: : Qi  Multiplircntur  invicem 

3*inxa,  fiet  2x12  = 24.  tum  dividendo  per  j»  prodi- 
bit  3 }z4(  8 = 0^  Dierum  itaque  12,  ilipendiuin  cit 
8 folidorum. 

Pariter,  Si  Acuenti  mcite  dtuv  valeant  ( in  moneta 
Anghcana  ) decem  Jolidos  ; qtueritur ; qttanti  valebunt  unciae  di4odecitn.y  Jhe  una 
Itbra  Argenti  ? Solvitur,  ut  prius  ; invento  termino  quar- 
to Q==tfo.  Adeoque  una  libra  argenti  valere  depre-  2.10::  12. 
hendmir  <5o  folidos  Anglicanos,  live  tres  libras  monetae.  ^ 

Pariter,  Sicui  Uheat^tiiudinemTurriSy  ufjdanoere-  '^:*ii  i)i2o)tfo 
ffa , per  ttmbtatn  ajlmutre  \ id  ita  fiat.  ^%acur  in 
eodem  plano  ( vel  laltcm  parallelo ) palus  Icii  baculum  , notx  longitudinis  A 
( puta  pwum  6 ; \ umbram  fplendentc  Sole  projiciens,  cujus  menfura  Iit  B,  (puta 
praum  2.  ) Eooem  temport^  menlureiur  umbra  Turris,  qu*  lii  0,  ( puta  pedum 
20.)  &quxratur,  Quanta  fic  Turris  altitudo «?  Quoniam  itaque  infimuifitu, 
umbne iint  Altitudinibus  proportionales;  cricB.A::0.a.  hocelt  2 . d: : 20  Et, 
o^xrrauone,  invenitur  =:  60  ped.  Alutudo  T urris. 


j)7X(2J=CL 


3)i+(8  = CL 


Alt  ititet !• 
num  per 


B . A : : 0 . « . 2 . <5 : : 20 . 

A_  6 

A0 

B)A0(  2)120(60=«. 

Similiter,  Si  quxratur.  fit  Ijora  Athenis^  quando  eH  y OxonteCy 

Praelcicnduni  autem  hic elt,  e;?  Geographia,  Athenas  magis  ad  Orientem  politas 
quam  elt  Oxo(^ia,  gradibus  ( plus  nunus  ) triginta.  Ideoque  citius  ad  Athenarum 
Merifiiamim  perventuros  elt  Sol,  ouam  ad  noftrura  Oxonix.  Qoxritur  autem 
quanto  emus  ? Hoc  autem  ut  cxpeciiatur,  Iciendumclt  inluper,  Solem  horis  ( cir- 
citer)  24,  iiucgriini  diurnum  circulum  tranligere,  & ad  eundem  unde  abierat  Me- 
ridianum  redire.  Ponuntur  autem,  in  circulo  integro,  gradus  360.  His  politis,  fic 
inliituiiur  Analogifinus.  Si  Sol,  m horis  24,  peragat ^adus  3^  ; quot  hms pera- 
git gp  adtis  50  ? Adeoque,  cum  eadem  xquabili  celeritate  motum  , tranfigat  (patia 
temporibus  proportionalia  ; erit,  ut  gradus  360.  ad  gradus  30 : : lu  tempus  horarum 
24.  ad  tempus  quxiitum,  nenqx:  horarum  2,  ut  ex  adjunda  operatione  conltabiL 
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gr.  gf.  h.  h. 

3<So  . 30  ::  24  . Q = 2. 

360)720(2  = 0^ 


gr.  h.  gr.  h. 

360  . 24  ::  30.  Qj=2. 

360)720(2  = 0^ 


Horis  iiaque  duabus  (circiter)  ad  meridianum  Athcnienfem  Sol  citius  pervenit, 
qianjad  Oxontcnjemy  adeoque  iliorum  mcndicsttl,  noltro,  duabus  horis  prior. 
Nempe  illic,  meridicsdl,  live  hora  duodecima;  dum  hic,  efl decima.  Adeoque 
illic  hoa  decima,  dum  hico6bvaefl. 

Termifu-  Si  vero  commeat,  Homologos  terminos,  in  quaefbone  propolitos,  non  ejurdem 
rumper  ( Ut  loquuntur)  denominationis  die;  reducendi  prius  erunt  termini  ad  eandem 
Jenouunationcm,  quam  procedat  peailiaris  hujufcc  regulx  praxis.  Puta,  Si  pro* 
Tumfre-  ponatur  hujufinodi  quadlio ; ^PofitOy  qtiod  tres  smeia.'  mgentt  "ioleani  qumdedm 
paratio.^  ^,igHcanoSy  quanti  valebunt  argenti  potido  quatnor}  lup- 

'ponantur  ternum  proportionales,  quorum  duo,  pondus  relpiciuflt ; reliqui  duo, 
valorem;  qui  autem  pondus  rcfpiciunt,  non  eandem  Ibrtianinr  denominationem ; 
led  dc  unens,  ille  ; hic,  de  libris  leu  pondo,  pronunciac ; Reducendi  lunt  hi  duo 
termini  adcandcmdeDominationeni;  priufquam  inliituatur  praxis  hac  regula  im- 
perata. Adeoque;  vel,  pro  3 unciis,  rubflicucndiim  J libnE  ; (quippe,  cum  libra 
contineat  duodecim  uncias ; erunt  tres  uncis,  libra:  quadrans ; ) ut  qua:lho  lic 
initituauir ; Ut  | lihio;,  ad  a,  libras  ; fte  is  jolsdt,  ad  vallem  quJjiti  m.  Vcl,  pro 
4 libris,  fublhtuendum,  48  uncias;  ( quippe,  cum  libra  commeat  12  uncias,  4U- 
brx continebunt  4x12  = 48  uncias,)  utquxilio  lic  inftiruatur;  Ut  3 unciae^  ad 
48  undas  \ Jic  ly  Jolidi^  ad  vah  em  qua:fitum.  Utrovis  nxxlo,  pr^ibit  valor 
quxlitus,  240  Iblidorum ; hocdl,  12  librarum  raonctje  Anglicaiuc,  ut  cx  opera- 
tione patet. 


Ir-isQi. 

4 

1)  60(240  = 0 


3.48::u.QL 

3)710(240  = 0. 


Cautela 

denen 

prepvrti- 

enaldna. 

Graviutn 

dejcenpu 

actelera- 

tus. 


Quomodo  autem  hujulmodi  inUiiuend;ie  line  redu(!;Uones,  fuperius  onenTum  ell, 
ubi  dc  Multiplicatione  & Divifionc  verbti  fecimus  : ncc  opus  eft  hic  repetere. 

Verurahic  cavendum  elt,  nequando  fraudi  Iit,  indequc  error  liiboriatur ; quod 
ea  tanquam  proportionalia  habeantur,  qux  proportionalia  jion  funt. 

Exempli  graua  ; Si,  /w/i/tf,  qmd pondus  ^avttate  fua  motutn^  du<d>us  temporis 
momentis  20  pedes  dejeendat ; qtunatui , quot  pe- 

^ ^ A dejcenjwurnjit  mofnentis  io.  SiHatmcmul- 

z.iottao.O,— tiplicatio  numen  tertu  per  fecundum,  atque  pro- 
.12,  dudli  diviijoper  primum,  prodibit  quartus  lop.  Ac 

' 2)  200  (100  = 0.  tlienumeitt^iqtiaBf^non  facisfacii.  Quamvis  cnim 

ewteB»  velocitate  motum, 

loo  pedes,  pinSurtmirtlna,  aopeSittj  iitK^mis  peragebat;  quia 

tribus  datis  2 /f^Tio.  quartus  proportionalis  cft  100  : attamen  haud  rede  fic 
relponlum  iri  dicimus;  quia  grave delecndens,  non  xquabili  procedit  motu,  Icd 
motu  accclcraco  ; aeque  eo  quidem  celerius  quo  diutius  fiicnc  in  motu.  Dico, 
qm-dmtins  fueiit  in  motUj  non  autem,  ( quod  vulgo  aiunt  Phyftci,  ) qm Jit  antro 
propius.  Non  emm  propinquaiio  ad  centrum,  ftd  ab  initio  motus  elongatio,  leu 
potius  continuatio  motus,  efl  caula  audlx  ctleriiaiis.  Kara  Ii  grave 
|A  dcnudiim  ^ pundo  C,  cadat  ad  pundum  D ; atque  idem  grave  k 

I pundo  A demiilum  cadat  item  ad  pundum  D,  ( per  Irneam  A 11 C Dt  ) 

] 'utroque  cafu  tranlibit  ijxuiumCD,  led  non  eadem  celeriute  ; Icgni- 
|B  us  enim  per  illud  fpatium  movebitur,  fi  moveri  incipiat^  pundo  C, 

I quam  li  motus,  per  fpatium  ACmchoauis,  pei  reliquum  CD  coup- 

I nuetur.  Ac  vero  ^tium  Ulud  CD,  eadem uiltamia  abdi  ik  centro, 

C live  ab  A,  fiveic,  motus  inchoetur,^  .Porro,  Ii  ponantur  «qualia 

I ipaua,  AB,  BC,  CD  : Pondus  per  1'panum  AB  jam  delapium,  conci- 

j miabit  motum  per  fpatium  B C,  majbri  velocitate,  quam  per  rpatiuin 

jD  CD  moveretur,  Ii  motuoi^  pundo  C inchoaverit.  Propius  tamen  i* 

cxmro 
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centro  abdt  fpatium  CD,  qiiajn  BC:  verum  illud  (BC)  ab  initio  motus  (k 
puofto  A iiKhoati, ) magis  dilUc,  quam  ab  initio  motus  ( inchoati  i C ) diitac 
fpauuniCD.  Qiia  omnia  tum  exorienti  erunt  comprobata,  cum  ab  iis  tradita 
qui  tie  motuum  accclerauone  acutilUroe  /cripfcrunt.  Omnes  itaque  rationes  ill* , 
qux  apud  Phylicos  pallim  occurrunt,  de  motus  naturalis  edentate  au4b,  i pro- 
pinquitate ad  centrum  duibe,  penitus  cvanercunt  Quippe  non  tam  terminus  ad 
quem,  quam  terminus  ^ quo,  in  motuum  acceleratione  Ipcmndus  ent. 

Idem  peccabitur,  li  hujuiinodi  proponatur  problema  quali  hac  regula  folvcn- 
dum;*5>vtfJi2  cmgiarum  capax^  afua  impleatur  \ at^ue , aperto  tn  fmdo  fora- 
miHCy  exeant  in  elucus  hwoi  minutis  tres  congii  • <ju<xratw  autem,  quanto  tempot  e 
tota  exibit  aqua  ? Propofita  quippe  quxiiionc,  li  3 congii  effluant  in  a minutis,  12 
congii  in  quot  minutis  exiount.  Kcfpondeiidum  eflet, 
juxta  hujulcc  regube  tenorem,  totam  exituram  aquam  3 ■ ^ «Q* 

minuiisoclo;  quia  3. 2::  12. 8.  Atque  hoc  quidem  ^ 

verum  ellet ; modo  aqua  eadem  pergeret  velocitate  = 

exire  qua  cccperat.  At  larus  omnmo  Ic  res  habet.  Si- 
quidem contmuc  darrdeit  exeuntis  aqua:  celeritas,  & quo  minus  fupcrdl  exhau- 
riendum aquae,  eo  Icgnius  t.xit  Majore  nempe  & violentia  & velocitate  effluet 
aqua  vale  pleno,  quam  lemipleno ; quoniam  aqua  inlerius  exitura  majore  mole 
fuperioris  aqux  premitur.  ( Non  obitamc,  quod  vulgo  admitti  folct,  principio, 
7>e gravi  in  hxojuo,  hoc  cfl,  in  rem  vd  «que  vel  minime gravitante.) 

Cui  Hdem  facient  ipii  oculi,  fi  attendatur  quanto  majore  vi  & vdocicate,  ex  do- 
lio ccrvifia:  pleno,  per  eundem  canalem  exeat  ccrvilia,  quam  cum  propemodura 
evacuatur. 

Quibus  autem  gradibus  vel  crelcii  velocitas  cadentis  ponderis , vd  dccrefcii 
vclodcas  per  canalem  exeuntis  2qux  non  hujus  loci  eft  inquirere.  Sufficit  impra:- 
Initiarum  monuiHc , hanc,  quam  prx  manibus  habemus,  regulam,  non  nili  de 
quahumtibus  vere  proportionalibus  procedere.  Docet  enim,  ^ata:  quantitati  ali- 
am in  data  ratione  ponere.  Nempe  quatiitur  quantitas  quaru , qux,  ad  tertiam 
datam,  eandem  habeat  rationem,  quam  habet  launda  ad  primam;  vd,  ad  quam 
tenia  data,  eandem  habeat  rationem,  quam  habet  prima  ad  fecundam. 

Givendum  porro , ut  datarum  tnum  quantitatum,  quaelibet  fuo  loco  ponatur. 
, Non  enim  promilcuc  quaelibet  in  quolibet  loco  ponenda  dl,  led  in  fuo  fingular. 
Neque  edam  illi  lempcr.priraus  debetur^  qiiaein  quxflione  propofita,  primo  occur- 
rit. Sxpc  cnimquadho  propofita  variis  ambagibus  dc  involucris  fhvolvicur  ; qux 
prius  tollenda  funt,  quam  proportio  rite  conlucuu  appareat : Ut  in  ea  quam  mo- 
do expofuimus  de  difhrrenda  meridianorum  Athcnienlis& O.xonienlis.  Sxpe  etiam 
quarfiio  minus  dircilc  proponitur.  Utili  expolita  de  Argenti  valorc  quadlio,  lu 
proponeretur,  Si  \o  Jclidi  yfr^licani  tantundem  valeant  atque  2 uncia:  ai  genti  \ 
quanti  valebunt  uncia  12  ? Non  enim  hic  10,  2,  cll  proportionis  terminus  pri- 

mus ; utut  ilic  in  quaeltionc  primum  audiatur. 

Ut  igitur  luo  ponantur  loco  finguli  termini ; curandum  clt,  ut  quacuor  quan- 
titates ( nempe  tres  data;  & quarta  quxlita  ) ica  diljxmantur  ut  prima  fuppoiutur 
eam  habere  radonem  ad  reliquarum  alteram,  quam  habet  reliqua  ad  quartani.  .Se- 
cus enhn  non  erunt  quatnor  propordonalcs.  Adeoque , in  quxlhonc  proxime 
expolita,  primus  terminus  nec  ent  10,  nec  12.  led  2»  Secundus  autem,  pio  Ubitu, 
erit  vel  10,  vel  12.  Nempe,  Ut  2 uncix,  ,, 

ad  IO  Iblidos;  lic  12  uncix,  ad  Iblidos  • Q®  ■ 

quot?  Nam  ut  numerus  ponderis  prioris,  2““«=  . 12““';:  . 

ad  numerum  valoris  fui  dad ; fic  /upponi- 

tur  numerus  ponderis  pollerioris  ^ ad  valorun  luum  qiixfitum  P Vel  etiam,  ut  2 
uncix,  ad  12  uncias;  Sic  lofolidq  ad  folidosquot?  Nam  qux  ratio  ell; ponderis 
ad  pondus,  er^lupponitur  & valoris  ad  valorem.  Atque  hate  de  terminis  ordinan- 
dis iufHciant. 

Terminis  ita  rite  ordtiatis;  perinde  omnino  eft  (qucnl  & jam  diximus)  live 
terminum  tertium  in  fecundum , fivc  hunc  in  illum  clueamus.  Non  modo,  quia 
( quod  modo  diftuni  cfl ) perinde  ell  utrum  doorum  fecundo  tertiove  loco  po- 
namus; 1^  maxime,  quia  duorum  invit^cm  ducendorum,  perinde  ell  utrum  duo- 
rum muldpiicatorem  dic  faciamus,  aut  mulnplicandtim  : quod  de  multiplicatione 
liipcrius  univerfmi  diiSumclt. 

Sed 


199 


fiffutntis 

vit 

Jftnt. 


De  Per- 
portiouH 
terminv 
ritetrdi- 


Dtfra- 
xios  va- 
rietaU. 


Digitized  by  Coogie 


200 


« 


Tevmiif~ 
rum  fra- 
far  at  io  y 
fer  Di- 
\-tftonem. 


De  Regula^  Cap.XXXVlL 

Sed  perinde  ell,  five  Miiltiplicaiioncin,  iive  Divifionem  , prius  infUtuamus. 
Sive  ennn  tcrnunorum  ikundi  tertnquc  iiiviccm  dudorum  produilum  per  pri- 
mum dividamus  ; live  mcdioriun  ( Itxmidi  & temi ) .utrovis  per  primum  divifb, 
quotiemem  m reliquum  ducamus ; perinde  omnmocll: : Idem  enim  utcunque  proi 
dibit  terminus  quarrus.  ( Quod  & liipenus  de  multiplicauoiic  & Divilionc  tra- 
didmius  univerlim : Nenl^,  quorits  plurcs  contmue  facienda:  liint  Multiplicatio- 
nes & Divifiones,  perinde  dl  quo  oramc  inftituantur. ) Nara  li  A . B : : « . /5,  erit 

omniiio  ~ = -^=r-~«=  — B=:^.  VeJ , Ipociatim  in  numeris,  fi  Iit  verbi 

A A A A 

gratia,  3 p;_:(!.i8.  em  « ) = |«  tf  ( = 3 «6 ) = |xp(=r;2xp) 

= 18.  Adcoqiie  cujufvis  arbitrio  permittitur,  ut,  prorciuta,  co  ordine  inflituat 
operationes,  quo  magis  pro  hic  & nunc  ( utloquuntur  ) videbituraccummoduni. 

interini  vero  , in  tradenda  regula,  nos  (cum aliis  ) multiplicationem  potius 
prxpoUiimus,  qua  fi^ailionum  incommodum  melius  evitetur.  Si  cnira  verbi  gra- 
tia, mliituatur  proportio  2 . y : : 8 . vclim  autem  fecundum  |x:r  primum  divi- 
dere, prodibit  2 ) y ( 2 adeoque  terminus  ternus  8 |x:r  2 1 ,(  numerum  frailio- 
nis  adjectione  impeditum  ) multiplicandus  ; Si  vero  mediorum  produchim  ; x 8 
=r.^o,  dividam  per  primum,  2)40(20,  prodibit  utrobique  numerus  integer ; co-  , 
dem  amem  fuccdlu,  ( utut  minori  labore,  ) nam  tum  8x2  , = 20^  tum  = 20 
= 0;^  Itemii  inUituaiur  proponio  2 . y :: 7 .Q^  Et  velim  iccundura  per  priimmi 
dividere,  2)y(2j-,  adeoque  multiplicare  7x2j;  vel  cuam  tertium  jxr  pnmum 
dividere,  2)7(35,  adeoque  multiplicare  y * 3 1 : operatio  utrovis  modo  impe- 
ditior erit,  quam  fi  prius  niultipheatis  mediis,  yx7=rgy,  fiat  tandem  divifio- 
per  primum  2 ) jy  ( i"  v Quamvis  enim  & hic  tandem  prodeat  Iradio,  tamen 

J[u.irulteriorem  difKcultatem  non  procreabit;  quippe  lUic  hllcndum  dl , nec  alia 
tcuuira  operatio  qux  per  fiaclionis  adje^Uonem  reddatur  perplexior. 

Si  quando  ameni,  jam  ante  peradbs  operationem  profpiciat  quis  nKdIorum  alte- 
rum polle  per  primum  na  dividi  ut  nulb  fuperlit  fraclio;  commodum  eritdivi- 
fionem  illam  prxmitiere ; ita  enim  operationes  minoribus  mimcris  exercebuntur. 
Puta  in  analogia  jam  diila  2 • y : : 0 . commodum  effc  poterit , ( non  qui- 
dem fecundum,  (ed  ) tertium,  per  primum  dividere , 2)8(4;  & quotiemem  in 
reliquum  ducere,  4 x y r=  20  = Q. 

Nonnunquamiicm commodum  erit,  pnccedanea  termmorum  expolitorum  di- 
, nmiutiunc,  operationem  expeditiorem  reddere. 

23  ‘Fit  autem  illud  vcl  terminum  primum  & lecun- 

6.9:18.  Q==ii.  dum,  vel  primum  & tertium,  ubi  id  fieri  poile 
perfpicitur,  per  communem  diviforeni  dividcn- 
3 4 do : vcl  etiam  eorum  ucrumque  nonnunquam 

6 . j>  : : 8 . Q=  iz.  faciendo.  Puta  in  proportione  d.  9;  :8 . Si  * 
primum  dc  fecundum,  per  3 dividamus  ; (eorum- 
I que  loco  quotkntes  Aibfhtuamus ; ) habebitur 

i 3 4 *•  ^proportto  a.  |:ni.Q^Sin  primum  dc  tertium 

6.9:  8 . Q=  la.  H • «lividamiw  per  a j^pr^SiWt  3 . p . 4 • Q:.  Si  deni- 
que utrumque  fiat;  puta  tum  primo  primum  dc 
fecundum  dividamus  per  3,  tura  primum  (Jam  abbreviatum  ) & tertium  pera  ; 
prodibit  i 3:;4.Qj  Eodem  ubique  fucceflu  : £rit  cnim  ubique  terminus  quar- 
tus qu.e(itus  Q=:i2. 

Smniiicr  in  l|x:cjebiis,  live  fymbolis  : Si  exponatur 

Analogifmus  A BC.  AD  E: : BE  F . Q 
fiibBituatur  BC.  DE:;BEF.Q. 

vel  etiam  ACADE:;EF,  • 

vel  denique  C D E ; ; E F . ^ 

Idem  enim  utcunque  prodibit  terminus  quarius,  vcl  qui  taiuunJem  valent  ;puia 
ADExBEF  DExBEF  ADExEF  DHxEF  = DEqF  _ ^ 

— B‘r-  = -“BC~  = -*A^  = --C = 


alibi. 


Aliquando 
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Alkjunndo  itan,  imiltiplicationc,  fiet  accommoda  icrminoiuin  prxpaniio. 
aiempc  vel  primus  &.fi.ciindu^  vel  primuj&  tertius,  eodem  communi  multipli- 
catort  nniltipliceiuur ; ( vel  etiam  utrumijuc  fiat : ) quo  paito  lixiifionum  molcllia 
faciie  evitatur.  Puuli  exponatur  analogilmus  , 3 .Q,^ commode  liiblUtua- 

mus  vel  primi  & fieundi,  vel  primi  & tertii  duplum ; puta  . Q,  vel 

Itempro  j rubllituamus  vel  J.  a : ; 5 . Q,.  vel  J . J;:  i . Q,. 

vel  etiam  ; . 2 : : I . biroiliier  in  lymbolis  pro 


AnJogifIno 

nE 
■ BF 

GH  „ 

' c 'f  ^ 

Suhflituamus  ( du^is)  A q 

DK 

GH  ^ 

*primo  & tcruo  111  C ) J ‘ jj 

■ BF 

^ K -, 

vcl  ( du^U  primo  A q 

DE 

GH  „ 

Icxivndo  in  B ) 

■ F 

■ CF  ■ ^ 

1 

vel  potius  ( mroque> 
h^io)  ‘ ' fAq 

DE 

F 

vel  ( du^fis  item  primo  i _ 

& lecundo  in  F ) j ^ ■ 

DE 

GH 

::  p-.(L 

vcl  demque  ( dudtis  ad  | 
hucpriroodtj^in  F ) 

DE  :: 

Aq  Fq 

Oimmunc  harum  mxparationum  fundamentum  eU,  quod  Multiplorum  ad  x- 
quimuliipla^  eadem  eu  ratio  atque  limplorum  ad  limpia.  Puta  2 « a . 4 x a : : 3 . .y. 

Itcmj.irig.^.  Itcni3  A.4A::3,4-  Et  B A.C  A;  iB.CEt  — . : B . C.  Et 

A A 

liiDilitcr  alibi. 

Unus  adhuc  fupcrcft,  qui  nonmiUum  morari  poflit,  laupulns.  Nempe  cuui  _ 
certum  Iit  analogias  non  raro  inflitui  inter  quantitates  hctertwcncis , ( puta  ut 
jmca  A}  ad  biK^m  B;  fic  pondus  ad  pondus |0;)  qut  poiht  unam  alteram 
muluplican,  autpercam  dividi?  item,  quid  Ut,  verbi  gr.uia,  pondus* in  bneam 
B multiplicare,  aui  per  lineam  A dividere?  Quale  enim  lacUun  illud  erit  cujus 
longituao  clt  Lioca  ; latitudo  Pondus  ? aut  qualis  quotiens,  ubi  qmeniur  quoties 
pondus  « cononcat  lineam  A ? 

Dicimus  luque,  non  hieram  comparari  Irneam  ad  pondus;  qux  quidem  pbnu  E)ufd< 
hctert^cnca  iunt,  nec  invicem  comparanda  : ied  rationem  duarunimtcr  (c  linea* 
ruro,  M rationem  duorum  inviccro  pundenun:  Qjic  quidem  rationes  iuviccm 
honiogcnea;  Tunt,  puta  dupla,  tripla,  lelquialtcra;  fumpunonpe  denominatione 
h quotieiue  antecedentis  ^conrcqiiemem  divifx.  £lt  autem  quotiens  ilji,  ut 
lupenus  traditum  eft,  vel  numerus,  vel  faliem  m geneie  numerofb  aliquid  , i^iG 
que  numeris  homogeneum ; puu  numerus  frat^his,  aut  iiirdus,  aut  tale  quid. 

Adcoquc  quum  dicitur  A.B::«.j8.  hoc  tantum  innuimr,  rationem  AadBfive 

~ , icqualem  cfle  rationi  « ad  five  ~ . Vcl  quod  tantundem  valet , oaotien- 
B p 

tem  quantitatis  A per  bomogeneam  B divif^  aequalem  eHequotiemi  quantitatis  * 
per  ^1  homogeneam  ( utut  pporibus  heterogencam  ) divilx.  Puta,  (i  A Bc  li- 
nea bipcdabs ; B,  pedalb  ; erit  illa  hujus  dupla,  ftve  ut  z ad  i.  Item,  Ii«  iit 
quadripondium  ; js,  bipondium,  erit  illiia  hujus  duplum,  live  ut  2 ad  i.  Quippe 

A * 

erit,  tura  B )A(x,tumP)*(2.  Adeoque  *~= -^=2  = 1“ J&c.  Cum  ita- 

que  mhil  'luc  abud  Tpet^letur , ouam ratio  , Cvc  etiam  quotiens:  licebit  , pro 
cxpdlitis  quautiuubus»  alias  nijulcunque  generis  fublbcuere,  qux  io  eadem  iint  % 

ratioiic  coniUtuix,  five  eundem  quotiemem  exhibeant ; utut  expolitis  iint  hete- 
rogeuex.  Arithmeticus  iiaqiie,  quo  operationes  fux  regiius  conitent , pio  expo- 
iius  quanmatibus  cujulcunque  geners,  quarum  tantum  ratio  confidcratur,  nume- 
ros fubftituic  ( fiycouqd  numen  inlbrcil)  m eadem  ratione  conilitutos.  Puu, 
pro  Uncis  A,  B,  bipedali  & pedali,  bmos  quolvis  in  eadem  ratione  numeros,  pma 

Cc  2,  i;,  ^ 
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a,  1 ; vcl4,2;  vc\6,^\Sk-  quia  utcunque  ? = ? = | = ; Et,  pro  cxpofitis, 

zqualu  fubftiuicndo,  qiunutas  non  immutatur ; utrobiimc  amundcm  c(E 
Promdc  luqiiccll  itve  meat,  uthnea  bipcdtli:»  A,  adpuUlcin  n;  live,  ut  numc< 
rus  2 ad  I ; live  ut  4 ad  2 i &c.  propter  Quoriemem,  adeoque  & Rationem,  ( quae' 
hk  IbUim  fpo^tur,)  utrobique  xqualcm.  Kt  quamvis,  pro  numeris  his,  nun- 
nunquam  & lymbola  iterum  fumbiuai,  vel  eiiam  quz  linearum  erane  retineat ; ea 
tamen  quali  pro  numeris  habet,  caqucmimcrqrum  jnltartra^bt  verlaique.  Nec 
tam  lineas  & pondera^  quam  numerus,  m iildcm,  cum  Irneis  & ponderibus , ra- 
tionibus, conllitutos,  le  vcrl^  cogitat  luquc  m exemplo  expolito , li  A , B , 

fupponatur  fignificare  4,  a : ( quia  nempe  =;  ^ ) manenubiis  imermi  li  placet  <<, 

ut  ponderum  fymbolis:  tantundon  cni dicere  A .B:  atque  4.2::  «t.0. 

Adeoque  ItKundi  & lerui  rediangulom  fix«,  cib2x«,  live  ponderis « duplum : Et 

- — ,eft— — , live  ilHus  dupli  quadrans.  At  vero,  pondus  duplare,  iterum- 
A 4 

qne  quadrilarum  partiri,  nihil  abfurdi  Ibnut 

Vel  etiam  iimplicius  rem  ita  explicemus.  Quoniam  ponuntur  tum  A,  tum 
quanctiaces  iitrobique  homogencc,  ( utut  h.c  ad  ilUs  heiaoscnex;  ) divila 
qiuinucatcBpcr  A,  quotiens  ent  numerus  (live  quod  numeri  milar  eU  ) ratio- 
nem dcnoniiuans  ; puuN  = — . Adeoque—-  hoctll^xtf,  tantnndcm  dl  ac- 
A A A 

g 

que  N X «.  Et  propterea  •pxtf^jSvel  Nxa=/B:  fignilicai quantitatem  « ( cu- 

julcunque  fuerit  generis  ) du^  in  N numerum  qui  denominat  rationem  B ad  A, 
(quantitatem  autem  quamlibet,  per  numerum  multiplicari,  nihii  eA  abliirdi, ) 
quod  aequabitur  quanuuti  /S : vel  quod  tantundem  cli;,  quantitatis  « totuplum  , 
qiiotupluro  BeA  7«  A,  ( vel  etiam  tanuiplum  quamuplum  ccc.)  annuatur  quanti- 
tati $. 

: $o)ent  hic  nonnulli  Arithmetices  pra^icx  Magifbri,  oumdonis  hujus  examen 

adjiare;  uc  nempe  melius  conflet,  li  quod  oriatur  dubium,  num  probe  penkla 
Iit  operatio.  Rotell  autem  id  varus  modis  Eeri- 

Nonnulli  lic  inllituunt.  Dudis  tum  termino  primo  in  quartum , tum  l^tmdo 
in  tertium,  li  uirobiquc  idem  produdum  emergat,  indicio  dlr^m  probe  perai5lam 
dfc.  ( Ruta  li  propolttis  ^ • j : : p . Q^  prodeat  quartus  Q=  i s cafto  examine,*, 
repcrieiur  3 x i y (=  ) rs  y x p.  adeoque  5 y : : p . i j . proportionales  cllc,  aiouc 

o|KTacionem  rede  ialotuuun.  ) Nam  li,  quatuor  terminorum,  ladlum  ex  mediis 
xquetur  lai^lo  ab  extremis,  1'unt  ilii  quatuor  termini  proportionales.  Cujus  Demon- 
fhatio  lupcriusaliquoties  addudaelt 

Vel  lic  Si  terminus  quartus,  modo  inventus,  jam  Hat  primus,  atque  operatio  in- 
verlc  iiillituatur  : Nempe  ut  qui  quanus  erat  ao  tertium,  iu  qui  fecundus  erat,  ad 
quaeCtum;  hdaque  opcrauonc  prodeat  qui  fuerat  pnmus,  rede  procellit  opera- 
tio ; lin  minus,  alicubi  erratum  clt  Puta,  fi,  m prius,  cvpotins  3 • f - P Q , & 
prodeat  quartus  Qj=r  ly.  adeoque  3 . y : : p . Jj.  Exanx-o  iiiAicuo  invenendo  pro- 
portionem ip.p::y.Q;^  ( Nam  li  quantitates  lint  proportionales,  erunt  & in- 
verfe  propqnionalcs ; utfupra  oileniumeA. ) Et  quoniam,  lic  fa&  oi)crauone, 
prodit  quaelitus  { qui  prius  luerat  terminus  pnmus,  jam  autem  quarius,) 

patet  t^erationou  rei^te  pi^lam  ellc. 

Vei  lic  potius  . j : : ly  . Q=p*  aut- lic,  9 . 3 ::  ly  Q==  y*  Ut  y vel  3,  qui 
prius  fuerat  Multtpliacor,  jam  Hat  Divilbr.  ahis  hujulmodi  multis  modis 
inlbtui  potdl  hoc  examen : Nec  tamen  tanti  cA  ut  plurcs  recaleam. 

Atque  hadenus  de  ^trea  Re^uk  qus  dicitur  didum  cAo.  De  ReguiA 

tnvcrjA  dicctui'  Capite  Icquczue- 


CAP. 
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De  (lAurea  Regula  reciproca.  Eittfdem  a Dire&a,  dif- 
crimen.  'Praxis,  Demonjiratio.  Su/eftiones  per 
hanc  regulam  folvendie.  De  operationum  compendiis 
probationibus.  Redu&io  hujus  ad  regulam  Dtredatn. 

I 

A Ut  ea  qfediaiur  inverfa  , live  Jlni/irKa,  eft  ubi  exfapiti  ^nilms 

jt44tnUkr  ^kartn  rectpt  oce  properthnahs.  Dicimiis  nutem 
cijnoce  Tropof  thftaiid^  tjuanth  Rutmum  Cemparmarum  ^ nempe  primi  ad  teru- ‘*’'^‘** 
um,  & fecundi  aci  qujg^um  ) altentyttft  aherius  inverja.  UtJ,?;  veU,J.  Adcn«pk, 
verbi  ^ruia,  4. 184  erum  Rtciprdcc  preiportionalia  ; propter  t ^ v&w— 1- 
5Viquc  in  aUiS  limiJifer.  ■ 

D1tli.1t  autem quam  pracedeme  capite  expofuimus,  rpipd pt 
illic  Ipv^tur  xquaitcas  Uniiunum,  vei Quotorum ; ita  hic.  aajualitas  Koitangp- 
lorum  live  Fadtorora.  Nempc  illic,  ut  terminus  prirausad  fecundum,  fjc  teruus'**^"'*’ 
ad  quartum  qujcfitum  : adeoqueidem  eniergie  Qiiotiens  tum  . ubi  primus  per  Iccun* 
dum,  tum  tertius  per  quaaura4ividjiur,  ( quod  cU  xqualium  live  caruadem  ni- 
cionum  genuinum  & limplicinimum  cnterion.)  Hic  autem,  ro^Ungulum  five  fit- 
dium  ^ primo  in  l^undum  dudb,  zquaiur  Redlangulo  live  Fadlo  ia  leruo  in  quar* 
lum  quxlitum  dudto.  / 

Exempli  gratia  fSi  kiigus  p^ticaj  40, 

latus  coNtineat  ji^erum  tarA’f  (Aeram,  vul^ 

- go  dicimus:)  ^ucentui,  quam  htus fit  optRtet^ 
qui  Homifi  20  jvrtkas  hngns  ejl , ut  etuiem 
terrae  quantitas  habiaturl  iVUmfeiium  hiccfl^ 
cum  mrobiquc  xoualis  terrae  qtuntiias  fpc^ 
tur,  qux  cx  latmidinp  dc  longitudine  compaiP 
us emergit  ; quo  inaltero  longitudo  major  lii, 

. eo  minor  Hr  lacicudp  neccfftd^  & contra;  m ' 

^ «alterius  dcloilum alterius  cxcdlus  coiiipliat.  A-  . \ 

^deoque,  ut  prioris  longitudo  ad  latitudinem 
fuam  , lic  poficrioris  lon^cudo  ( non  diredb, 


JT" 


,,  nam  lic  prodiret  figura  limilis,  non  *quafis , 

Icd)  recifnrocc  aa  luam  latuiidinem.  Sivc,  ut 
- longitudo  Iccundi  ad  longitudinem  primi,  fic 
primi  latinido  ad  latitudinem  l<x'undi.  Nam 
hoccfl,  reciproce  prcpcrttonales  ejfey^t.ziief  .6. 

Adeoque  fi  priosns  longitudo  ponatur  A,  uii-  ^ 
tudoB  ; fecundi  longitudo  «,  iacitgdo  erit' 
five  C.B::A.«e  ut  fic  AxB=  «x C. 

HujulccRegulsc  praxis  hxc  cfL  Si^  tumn  terminmtm  y quod  Jit  ex  pntmtn^^^ 

. Jecmdum  dfdloy  dtvtdatw  jir  tertium  y prodibit  quurtus  renprxe  prcportionalis.  Jtxit. 
Adeoque,  cum  in  expofito  exemplo,  ^lors  agn  Jongi- 
^du  A,  dudla  in<iuam  laucudiocm  fi,  f^ac  ro^angu- 
lum  AB;  fa^  diViTione  per  « fkundi.  longitudinem, 

A B 

prodibit  hujus  latitudo  qua:fitaiS=-—.  Vel  ’-,  in  nuroe- 


VT. 


ris,  cum  prioris  longitudo  40,  du^  in  latitudinem  fuam 
4,1111^0  = 40x4.  fatU'divifioM  per  datam  fwumli 
longHuJincni  20,  prodibit  hujus JaflKido  8=1^.  Inlioc 
iaque  ditfcrt  .praxis  hac , i praxi  prxcedent»  r^ulx , 
dia-dx  ; quod  dJic,  cermiaus  primus  citdivifbr;  hic,tcrAus. 

- ’ C c 2 


A 

■ _xB 

«)AB(Cr 

-40 

*__4 

20  ) 160  ( 8 
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Dfmo»-  Demonllfatio  praxcos  hjec  erit.  Quoniam,  hypothefi,  ponkur  rei5hngu' 
fixatio.  Ium  primi  in  i^nduni,  xquale  rc^ngulo  tercii  in  quartum ; h(k  clt  A x B = 


AB  . 


■=/s. 


itx^  CvcAB  = «5;  erit utrinquc dividendo  pcr«,- 

Quafiia-  Qusdbonoj»  hanc  regulam  folvend*,  abiisqnx  (olvcnds  funt  per  prsece. 
dcmcra;  fic  dulmguant  Tirones-  Si,  ex  nanin  quxlhonis,  quo  maior  Iit  ter- 


ftet/ter  , - ' i*  j o ' * V'  — 

minus  terdus,  eo  major  requiratur  qiunus;  rc^lx  direcue  opus  dt^v^in,  quo 
l^uhm  major  tertius  co  minor  requiritur  quartus,  iive  quo'  minor  icrtiiu,  eo  major  quar- 
ya/«wr4tf.  jyg . inv^(jg  rcgul*  opus  erit.  ^ 

• Verbi  giatia;  Si  tftus  ix  horis  a,njkut  mtUimuiV^\ 

12 . lo; : tf . 0 = 10.  iJemhcits  6,  qmt  confart.  Quoniam,  hic  mamfeftunj 
^ dl,  longiori  tanpore  j>lura  conHcicnda  nnlliaria^  quo 

12)  120  (lo  = Q_  nttjordi  terminus  icrtius  ( niinkrus  horanim)  eo  ma- 
jor erit  & quartus,  aunienis  milli^ium  *qua;l]tus.  £c 
propterea,  per  auream  reculam  dircilani,’ invcimuMcnninus  quartus  qiuclinis,  lo. 

Contra  vero;  Opus  d vnts  jz,  Mus  xo'tctJkientium\ 

la.zoio.Q,— 40.  ji  iiggrediantur  vhi  d,  qmi  ^illi  diebus  o6c  ptijkimt} 
• Quoniam  hquee,  ex  qaxlbonis  naCura^  pauciores  viros 
d)  240  (40=0.  nonnih  pluribus  diebus  idem  opus  coidcduros;  adeoque 
quo  minor  dl  rermimis  tcrtuis,  ( virorum  numerus;)  eo 
major futunis  fic  terminus  qaanus,'( numerus  dicruin  requilitus;)  per  regulam 
Itaque,  invcrlam,  quxreudus  cfl  terminus  quartus,  40. 

Eodem  modo:  i//  fapo/i  lato  pedes  p,  kngo  20,  obducendus  pmnus  vilior y qui 

totum  tegat y latus  pe^s  3 ; quuxnwr  quot  pedes  iomus  ejfc 

i debeat.^  ut  negotio  fuffkiat^  Quomam  hic  manileftum  lic, 

quo  minorem  nnbcat  iaucudincin  pannus  hic,  co  majorein 
requiri  longitudinem,  qua  latiuidmis  defedus  luppleacor; 
. per  regulam  invcrlam,  rcpcnciur  longitudo  qujkiu,  pe- 

dum do.  Atque  in  alus,  parit^. 

De  ofo^  autem  operationum  compendia,  de  Regula  direcla,  in  Capite  pnecedeme 

raiimum  oftcndimus,  (live  quoad  ordinem  operationum  perheiendarum,  <ive  etiam  ter- 
rnmpe/i’  mmorum  prxcedaneam  reductionem,)  cnam  hic,  mutatis  mutandis,  locum  ha- 
bent.  Nec  opus  cU  ut  ea  ligiDaA  hic  repetam ; fcd  potius  ut  Iciloris  fagacitaii 
%omhts  qtre  illic  dicLt  fune  liWaptarc.  Quod  &:  de  Probationibus iiiic  tra- 

ditis, mtcUcdlum  vdim;  quas,  qui  canu  dic  putet,  cuam  huc,  'rautaus  muundis, 
non  difficulter  transferat,  * > ' 

ReJoHio  Notandum  denique,  Tropoittonem  /iecifaocauiy  m^DheSam  converfum  hi, 

m recipiocu  eH  terminus  teriiuSy  jiatuatm  iu  direffa  pthuus.  t^empe  li  iit 

dtre&am.  proportionc  reciproca  9 . ao  1 3 . Q = do. 


9.20:3. 

9 

3)  180  (do=Q. 


Erit  in  proportionc  direi5U  3 . 20 : : 9 . Qc=da 


Reciproce,  t 

p.ao:3.Q5F 


do. 


Dircdc.  ^ 
p.Qj=do. 


3)  180  (do  =Q^ 


.20 

3)  180  (do  = Q. 


Atque ha^enus  de  Aiirca  Regula  liniplici;  livc^Rcgula  Trium;  tam  dircib, 
quam  Reciproca-  Sequitur  ut  de  Multiplwi  verba  Udam;  ubi  ncuipc  plurcs 
quam  tres  occurnmt.icpnim,  ipfaqnc  Proponionis  Regula  Ixpiits  repettoda.  Efi- 
que  ea,  vel,  qux  voatur  yhtrea  ReguU  compoJita\  vel  qux  Reguk  Societatis* 
dicitur.  Ik  quibus  m icqucncibus  Capitibus  dicetur.  , 


■ , 


■\ 


.'"M  i 
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■SM'" 


C A P.  XXXIX. 

De  Aurea  Regula  compoftta.  Tum  ttbi  omnes  Analogia 
componentes,  funt  direclee:  tumuhi  altera,  vel  etiam 
plures,  Junt  reciproca. 

oux  dicitur  CmipnfiUy  cx  duabus  vel  ^)lurtbus  AujJo^h  con- 

Hat.  Adcoquc  Rcgiilx  fimplicts  opt^uuucm  aliquodcti  iccriiKlini  clfe  ( fal- 
icra  virtualitcr)  poilulac.  lifdem  autem'  nititur  pnndpus  Regulx  cwnixjlitx, 
atque  fuuplkis  'procellus:'  ut  nonik  opus  longa  prxparutionc,  cxcmjuis 
quot  operandi  methodum  exhibere- 
^E^b  hoc  Exemplum.  St  \ Acatkmkt-,  in  3 Ahttfthtts^  ex~  ^ 
pendant  10  libras  ; tjmt  hbras . expandent  Academici  6,  in  3 . i a . Q.  ^ 

tnenlibus  17.^  Jive  anno  tnfegi  o}  . * : - 

htanilcfhim  cll,  ii>  hac  quzftiunc,  duplicem  Analogiam  repcriii.  l ompurau- 
•tur  enim,  tum  perkinx  perionis,  eunt  tempus  tempori,  ut  cx  aunlquc  colbtis  re- . 
^pcriaair  ratw  cxpuifaitmi.  * i? 

^ Kdbluta  itaque  liac  Analogu  compoiita  in  duasfimpli- 
fecs  i Dicunus  Primo.  S/  4 Academht , expendant  10  ti- 
has ; tfuot  lih  as  expendent  6 Academici  e^em  tempore  ? 

(Adeoque  reponimus  paulifpcr  divcrlorum  in  quzibone 
temporum  conlidcrationem. ) Et,  operatione  peracU,  pa- 
tebit, 30  libras,  it  6 Academicis,  expendendas  eodem  tempore  qno  A.cademict  4 
q|^-ndunt  libras  10:  hoc  eR,  ex  hypothdi,  in  3 mcnlibus. 

^^inde,  ( refumpta.  jam  temporis  conlideratione ) 

Sr  fex  tlH  Acadetruci  cxpetidant  ( uti  jam  inventum 
cll ) m 3 menjiius,  30  ithas ; juot  lihas  expendent 
in  men/tbtts  17}  ^Ubi  terminus  quinus,  priori  ana- 
logia inventus  ht,  in  lecundu  analogia,  lecundus  ; 

m tandem  habeatur  tennimis  ultimo  quxrendus. ) Fa.^  iaqiic  opemione,  pro- 
dibit Q=i20,  aunKrus  quxlitus  principalis. 

Expolita  Itaque  analogia  compoiita  rdolvitur  in  has  binas  (implices. 


3 


. 10  : : 6 . 

C 

4)  lifl  (30  = Q. 


. 3o';;ii.Q. 


:Q^ 


Compoiita. 


4.10 

3 


\6. 

IX. Q^. 


Simplices. 
4.2o::tf  .q. 
3..ci;:i2,Cl. 


r Idem  autem  omnino  tandem  prodiret,  fi  prius  temporis,  deinde  aiiteni  piild- 
ranim  colUuo  mllitucretur.  Puta  ptmio,  li  ^qiutnor  expofiti  Academici ) ex- 
pendant, menjihes  3 hhap'3a-,  ndem  menjihus  la  expendent  <juot  liiias'  Re- 
tpondendun^  80.  Deinde,  Ji  (in  12  mcnCbus)  4 Aademiii  expetid^mt  (ut 
'.Jiun  eX  priori  quailito.fiquec)  io  hiras \ peot  hiras  (eodem  nanporc)  expendent 
d ^ Kcl^iidendum  ( ut  ex  opitrauanc.  (Kia^  liquet ) ‘libras  lad^ 


3. 20 i2.q  = 8o. 
12 

3)240(80  = 0^ 


4q=8o:;(S-Q.=  l2o. 

6 

4)4fc(i2o  = CL-  • 


Udbluta  nempe  analogia  compoiita ; ( Si  3 menfibus,  a.  viri ; expendant  li- 
bras 10;  menfibus  1 2,  viri  iS,  quot  |€XiKndcm  ? J 'in  binas  limplices;  , alteram  de' 
temponun,  alteram  de  perfonarum,  collatione. 


r 

'v£' 


C.c  3 


Oan- 


& 


a 
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slttrs. 


CompolicL 
3.10:: IX 

4 6.CL 


Simplices. 

5.20:  :i2.  q = 8o. 

4.  q = 8o::tf .Q==I20. 


; yi  , 


Totius  proceffus  ratio,  ex  ie  fatis  patet ; cum  non  aliud  fit  quam  opeiatio  Hm*. 
plex  bis  peradia;  nec  nova  indigebit  dcmonlbratione. 

Quod  autem  binis  Aurcjc  Regula*  operationibus  jam  pcradlum  cU,  lii. 
*ipfum  una  Gperatknc  CotnpoJiU  poag^t  '■  St  nempe  utriuf^ue  analqgU'  Jimplicu 
ptrm  termini  invicem  tm&i^  httbeantw  pte  ta  mmo  primo  anak^tte  c<ttnfKjJu<e\ 
fimiUter  JimpUcittm  termini  tertiiy  tnvtcem  duciiy  pro  tettio  cumpojitte-, 
mtmu  nutem  alter ^ <jweJito  homologusy  pro  Jectmtlo. 

Verbi  grada  ; in  exemplo  prius  expolito  : Si^  vh  i,  3 menfibm , expendant  /r- 
hrasxo\  6vtr/,  iimenjihusy  expendent ^mtb^ns} 

Pro  termmo  primo  analogrjc  corapofit*,  fimutur  i2=r4x3  , ( rffcmpc  qui  fit 
ex  numero  virorum  primorum  in  numerum  pnmonnp  menlium  dudto;)  pro* 
tertio,  7x=tfxi2,  (quiHtex  numero  fecundorum  virorum,  in  mimcroni  fuo- 
rum  roemium  dudlo  ;)  pro  fecundo  autem,  20,  numerus  nempe  librarum,  hoc 
eR,  terminus  quseijto  homologus.  Adeoque  totus  proccUus  iic  conUabit 

4-^**  ^ ' "r,- 

X 3 XlX.  Qj.  ^ 

12  . 20  : : 72 . Qj=  120. 

12)1440(120  = 0;^ 

Similiter  in  Symbolis : -55  perfonx  ?,  tempote  7",  expendant  libras  Z,,  perfonx 
T,  tetnporcTy  expendent  auot}  puuA,  numerum  quxlmim.  Dico,  erit  ut  PT 
( =PxT  ) aa  L;  fic  ‘tt(  = ^xt)  ad/  , numerum  qusefitiun.  Nempe 
P T) » T X L ( A.  Procelliis  hic  erit. ' 


P L : : T 
X T XT.  A. 

T ttxL 

PT : L.‘ 

PT* 


3. 


PT)^VxL(.p.^  L='a. 


Ejupiem 

dfme»- 

/hatio. 


Operationis  hujus  compofiue  Ratio,  fiveDemonftratio,  dependet  ab  ^ufdenj 
cum  przcedcme  conveniemia.  Cum  enim  ut  fupra  oficnlum  efi,  Analogia  com- 
poCta,  ttfolviiur  in bims  fimpliccs  ' 


F-A- 


P.L::» 

T m.1.  A 


Erit  pruno  q Adeoque  2“,  a: 


;p.L:;.».q. 

T.  q : t T„  A.. 

T X q Tx<rlj  "3 


vTip  XxP  " PT  ' crai 

dcmonfli^aitduni 

Eodem  plancmodo  (Uniendum  eft,  (i.exponaiur  Analogia  etiam  adhuc  magis 
f Corapoiia.  Pina  Si  trahis  hgnea:,  cujus  imgttsu/o,  /leaii»»  4 = A ; laliliu/Offet/um 
, 3 a=B  ; altituJti,  peJutn  a = C ; pmdus  ftt  libimum  i4o=:D  ; trahs  aha  Itmffi 
■ pe&s  10^ a;  lata,  pedes  4 = S ; alta,  pedens  i =v;  juasstt  erit  pendes 

( irataj.  libi  arum  i“.)  Dico,  iuAxBkC,  ad-D;  (ic»»Sxy,  adf,  = /^D.'Hoc  * 

dt  . zia = 400.  Quod  paiet,  relbluta  analogia  cenopofira,  in  tres 

4,3x2  = 14  , ■ 

limplices.  , . . ,,  .1 
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A. D::« 

B.  ^ 

C. 


A*. 


A . D : : « . q . 

B. qr:0.Q^ 


4 . 240 : : IO . tfoo. 
^ . 6qo  • : 4 . 800. 
2 • 800 : : I . 400. 


*?« 


Nam  primo  q = — D.  adeoque  lecundo  Q=  ^ q = 
Qriod  erae  demonfhandum. 


D.  Er  tertio 


• /8  y ^ 

■Q=  -~^  D 


C ABC 

Notandum  autem,  quod  quem  nos  in  precedentlbus  fccundiim  appellavimus  ter- 
minum, fieri  pqttll  tertius  ; adeoque  quem  tertium  appellavimus,  fecundos  : hos 
enim  duos  terminos,  in  Proportione  directa,  pro  arbitrio  Icdes  mutare  polle, jani 
fupra  univerlaliter  diximus  Adeoque  perinde  omnino  eft  five  dicamus  PT. 
Lii^T.a.  fivcPT.TT  iiL.a.  Item  perinde  elHive  dicamus  ABC.D::a#>. 
J'.  live  ABC-aSy ; ;D . Quod  monuifle  fuiSciac. 

Atque  hzc  quidem  dixille  fulEciat  de  Proportionum  Regula  compotita,  diun- 
modo  linguia  Analogia:  comMnentes  Cntdirefla:. 

Fieri  autem  poteit  ut  Analogiarum  componentium  altera  diredfa  fit , altera 
Reciproca. 

Exempli  gratia.  Si  3«= A lihie  faais , fi^iimt  tniBtihu  3 = 6,1»  Vier 
g=eC;  iltA-.e  l8o  = «,  mihtihus  n = ^,m  met  tSesJufficiml'!  fvxi  \n  i\tsy. 

Elt  quidem  hic  analoguriim  altera  duredbi,  nempe  Si  hktt  i6—K,Ji^ittit 
in  Jies  d=C;  thra  180=«,  fstfficient  m e6es  jmt^  puuq  = ]o.  At  altera 
cft  Reciproca,  nempe  Si  militibus  d = B ji^ktiml  in  Jies  30  = q;  militibus 
p = e , Jugieient  M Jtes  mot  > certe  non  nili  in  dies  pauciores,  propter  plures  mi- 
libs,  nempe,  in  dies  10.  Adeoque  illic,  regula  diiedb  elladhibeiMa  j hic  reciproca. 


V 


'4 

■ I A 


Nempe  36.6;:  180  3d .6 ::  i8o.q  = |t x 180=  30. 

3.  : p.Q^  3 q ; 9 .Q=|  xq=|x30  = I0. 

A C.:a.  q. 

B .q  ; /3 . >. 

- ^ r-  B 

Adeoque  q = ^C.  Et  >=  — x q=-j-^C. 


Item  A. 
B 


C::« 


• >» 


Si  autem  libeat  pro  duabus  his  operationibus,  unam  compfitam  rubflitucrc  ; 
fiiffus  ex  Jut^  Jhijmbus  ( puta  termino  primo  analogia:  diredbe,  & tertio  re- 
ciproca: ) erU  cemfejitus  Jiuijer ; ( ejeojue  in  mahpn  Jireble,  terminus  jnimus  : ) 
fnHuJfue  ex  mu/ti^atcribus,  cempefitus  multiplicata  ; ( adeofue,  in  eajem  ana- . 
' lotia  terminus  tertius,  mjecunjmn  JucenJus. ) Hoc  el^  ( in  expolia  quadlionc, ) 
« B 

AS.C::«B-.>=^-jC.  utprius 
A C::  « 


Et  quidem,  quotcunque fuerint  analogu:  componentes,  five  diredbe  item  firei;,^^ 
reciproca;,  id  univerlaliter  dicendum : & omnibus  "Dmiforibus  ( nempe  terminis  {rninfir. 
primis  analogianim  dircdlarum  de  tertiis  reciprocarum, ) continue  Jsiats,  fiat  ‘Di- 
viJor\  ex  reliquis  omnibus  continue  JuSlis,  DnnJenJus  -,  ajeoque  9gotiens  exhibe- 
bit terminum  jux/itum. 

Atque  hableniis  de  R^ula  Aurea  Compotita,  fequitur  Socielalis,iiiSbi. 
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'De  Regula  Societatis : Tum  Jme  Tempore  j tum 
cum  Tanpore. 

T)  Egula  quz  dicitur  Socictttits ; cum  oihil  aliud  (It  quam  regula  Aurea  plu- 
XV  rics  repenta:  non  opus  erit  ut  longa  dilqmliuonc  diam  exponam  aut  cuam 
novas  exquiram  operationum  denionlirauoncs. 

EU  amem  ca  hujulroodi ; l/H  </«/«  in  tiuohus  terminis  rattowy  tertio  loco 
hbety  ut  res  fnaty  poJUtSy  totiaem  qmcruntta  qutrrti  proportiomUs , dici  hacc  Co- 
let ReguU  focietatts : Nomen  iuum  inde  ibrlan  iortita)  quod  in  Mercatorum  coa- 
(bmts,  Hve  ibcictaubus  maximi  ufus  c(Ie  (oleat. 

Exemplum  cfl  Si  tres  mercatores  /ocietatem  meutites  jertem  Ha  componanty 
ut  primus  A conferat  Itln  as  tfo ; Jecundus  B,  bbras  jo  \ teutiu  C,  hh  as  40 ; ( A- 
deoque  onmium  aggregatum,  lib.  ijo.  = do-f“  yo  + 40.)  istcrum  veto  negotiando 
conqwfuum  (it  Ub.  30.  S(f*eritw',  quantum  inde  cuique  debeatur^ 

^o  autem  huic  quxlito  latismc,  nihil  aliud  requiritur  quam  ut  Aurez  regulx 
praxu  toties  r^‘taair  quoties  res  ipla  pofluiar.  Nempe  li  totius  1'ortls  ilimmae  lib. 
i;o,  lucrum  (u  lib.  50.  quantum  erit  lucrum  partis  A,  ieu  qp  ? quantum  partis 
B ku  so  ’ quantum  Cfcu  40  ? Etbdta  toties  aure*  regula  operauonc  , pani  A 
convenire  comperientur  lib.  12.  paruDlib.  10.  parti  Clib  8.  Nam  lU  ijo,  ad  30; 
(k  60, ad  12^  & fo,  ad  10;  &.40,  ad  8.  Vei,  inlyrobolis,  ut  conjunilim  A + 

LA  LB  LC 

B-fC=Z,  adJL;  fic,  iigdIauin,A,B,C,ad-^— 


60  / 

cCiy/.  12. 

A?  ^ , 

(a. 

LA 

Z 

LB 

jo>  = 150  . }0  ■ : 

<SO.  IO. 

b5.=Z.L;: 

V 

7 

40J 

^40.  8. 

LC 

Cutatm- 
fore. 


Atque  hac  e(t  quam  vocam  Jlegtdam  Societatis  fute  tempot ei 
Si  amem,  prater  divcrdiatero  fortis  congeita,  accedat  ctian  diverfitas  temjioris, 
vocan  (olet  Re^la  Jocietatis  cum  Tempote.  Et  (icuti,  prius,  repetenda  erat 
.eiurea  Recula  Jtmpkx  : Ita  hic,  Amea  Kegula  Cctnpojita  cric  repetenda. 

Puta  li  coilaia  (bis  prima  do  = A,  pcf  mcnlH  4=«;  Iccnnda  yo=iJ,  per 
mcnlcs  3=/S;  terua,  Jo  = C,  per  mciilcs  2==>:  fiiqnc  lotius  negotiationis  Tu- 
cnuii  3o=:L:  quaritur  quamuni  cuique  debetur? 

Cuin  itaque  hic  compoliu  ratio  (it,  nempe  cx  ratione  fortie  ad  ibrtem,  A:  tem- 
poris ad  tempus:  Multiplicanda  (bircs  lingula  in  (itum  tempus,  pua  A n«=:6ox4 
= 240.  = *fo.  Cx>:=  30 *2=:6o.  Et  niime-ri  (ic  cx>n- 

jundlim  fumpii,  coidlitucnt  ternnnum  prmium,  A«-f-B^  + C^-=r24o-j-ijo 
+ lidemquc  Ikillatira,  toude*m  temiinos  ternus:  ip(tmi<jiic  lu- 

crum, teiminnra  fecundum,  adeoqiic  convenient  primo,  id;  fecundo,  »6;  ter- 
no 4.  "* 


Et  m lymbolis  panter. 

60x4  = 240 


60x4  = 240^  r 

jox3  = ifo>=4;o.  jo  :;  < 
30x2=  60  J C 


. i6. 

. 10. 


240. 

IfO. 

do.  4,* 
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Atque  ad  eandem  formam  de  aliis  hmulinodi  quxflionibus  Ibtuendum  erit. 
Qua’  cum  cuivis  laus  obvia  lint,  non  elt 'cur  lUis  diutius  inimoremur. 

Jlcgukis  quas  vocant  & Falj^  pojitimis,  intailas  pnetereo:  tum 

aliis  de  cailfis ; tum  quod  illa  non  adeo  frequentis  ufiis  fit;  haec  autem  fine  magno 
difpcndio,  poft  imrofliifbm  Aritluncticam  (peciolam,  careri  poflit ; qu«  emm  per 
eam  luivi  lolcbimt  quadlioncs,  dlx  quidem  omnes,  aliaeque  plures  tum  facilius, 
tum  magis  perlpicue,  folvuntut  per  Arithmeticam  IjKciolam.  Eas  autem  'fiqois 
fore  expetat,  cx  vulgaribus  Aritnmetica:  Prafficx  Magilfris,  «ut  licet, 

Sed  & ahx  etiam  apud  eofdem  praiflicos  Arithmeticos  palUm  exDant 
quas  Traxns  vocant.  Qu*  compendio  inferyiunt  in  Monetis,  Ponderibus,  Men- 
luns,  &c.  reducendis ; & Mercatorum  n»otiationibus  maxime  inlerviuni.  Cum 
vero  illas  pro  variis  variarum  gentium  Monetis,  Ponderibus,  Mcnfurifbuc,  eo- 
runiquc  ligiltium  ratiombus,  omnino  varias  eUe  necelle  Iit : Non  exlpeituidum 
eft,  ut  eas  ego,  dumquxin  Arithmetica  fimi  communia  trado,  omnino  atungam ; 
sfeJ  qux  cuique  genu  fiint  «cnliaria,  luis  cujulipie  (criptoribus  tradenda  perniit-" 
'jam.  Nec  quidem  etiam  eu  necelle,  cum  carum  omnium  Regularum  fundamenta, 
non  aliunde  quam  cx  iis  qux  jam  tradidmtus  petenda  fim ; & unicuique  mtcrim, 
ut,  pro  ii^enii  fui  fagacitate,  & pro  re  nau,  permittendum  fit,  qux  fius  negotiis 
'niaxiine  lint  .accommoda,  Rigulanim  ' hujnlracdi  compendia  tum  exquirere,  tum 
«lam  exercere. 

His  iuque  ominis,  ad  Fraftionum  live  Minutiarum  doiWnara  feftinabo.  Sed 
hoc  prius  monito ; Qux  luperius  de  Rationthus  five  Proportionibus  di6b  fiint, 
quaxiue  inde  ortx  Regulx  jam  fuerant  traditx ; non  minus  in  numeris  fraflis, 
five  eriain  furdis,  ( de  quibus  alibi  dicetur, ) locum  habent,  quam  in  Numeris  In- 
tegris. . Siait  enim  numeri  integri,  invicem  Addi,  Subduci,  Multiplicari,  Dividi- 
que  folent,  variifquc  nudo  Rationes  five  Analogias  fubire ; iu  & Fraf ti.  Sur- 


ique, comimilcs  Uibeunt“opetationes,  & eafdcm  leges.  Quo  pafto  autem  opera- 
tiones tllx  Ariihmencx,  puta  .Additio,  Subduifho,  Multi^icatio,  & Divifio,  io 


Fraftis  & Surdis  lint  adininillrandx;  Jam  dicendum  erit 
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“De  Fra£liomhm  five  Minutiis.  Fradionum  origo.  Nu- 
meri ftaRi,  an  veri  numeri'.  FraSiionum  Explicatio 
Notatio.  ‘Denominator.  Numerator.  Fra&iones  Pro- 
prias j Impropria.  FraQionum  explicatio  altera.  Divi- 
f tonum  iluptientes  indicant.  Explicatio  terttaj  qua 
^ IrrationaUhus  conveniat.  FraUionum  aquipollen- 
tta.  Earumque  cum  Rationibus  comparatio. 
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FRaStimunu,  fivc  Mmuttarum  doftrina,  qui  & Kwncri  frafii  dici  folenr,  poit  FratU*- 

....  « • r.t  r...,.  


abibiiuom  Rationum  tradidonem,  &cUc  abfolvitur. 

Fri^ionum  Originem,  in  fuperioribus  jam  ante  tradidimus.  Nimirum,  cnro£^- 
fuj>poMt  Arithmetica  Unitatemy  five  Uuumy  nummorum  prumim  dfc,  niinimum- 
«iw  (Vuod  Udo  Paucius,  dici  non  poflit  0 rcliquofquc  omnes  Uniaiura  col- 
^ Dd  Ic^ionc 
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Kumtri 

no»  <vrri 
Humeri. 


TrafiiO' 
aum  ex- 
plicatio. 


Fraffio- 
aam  no 

latio. 


Detiotni- 

aator. 

Hamera- 

ter. 


FraSio^ 
MOi  pro- 

pfiie. 


Integro 

tainoret. 


lc6lionc  componi : Sinuando  rupponendum  Ht  (quod  non  raroHt)  uliquid  Uno 
minus,  five  Unum  aliquod  in  prtes  dirimendum ; quoniam  "illud  vero  aliquo  nu- 
mero dcii^ari  non  poicit,  Numetis  (ut  loquuntur)  FtoffiSy  illud  uicunuitc 
ddi^narc  liuagum.  (Puta,  Ii  fupponatur  Unum  aliquod bilccandum,  totius^- 
millcm  Gc  delinant,  |. ) Quod  ipium  euam  laciunt,  liquando  duobus  quibulVis 
numeris  invicem  proximis  intermedium  aliquod  defignandum  cfl.  Puta,  ii  nu- 
merus  Ternarius  5,  fupponatur  bifecari;  quoniam  hujus  .^miHis,  Uniiau;  major 
eil,  & Binario  mmor,  nec  tamen  inter  hos  numerus  ( Unitatem  de  Buiarium  ) 
alius  intercedat  mtcimcdius  verus  numerus^  fcmilfem  ilUiin  utcunque  iic  dc< 
fignanc  5,  vel  edam  ij.  Et  fimJiter  ab^ 

Adeoque  numeri  diili^  pro  veris  . Numeris  haberi  non  folent,  nieque 

fub  Nronai  appclhikine  apud  Euclidi^' aliofquc  cenientur;  (apud  quos  niunc- 
rorum  appelladone  non  mfi  Integri  inligniuntur. ) Quippe  revera  qui  verbi 
gratia,  HoitC  Setnijfon  five  J,  dicit;  non  tam  ille  dicH^  quain^<ra- 

tum  borig::  adeoque  ex  campo  AritlinKcko,  in  Ccomanctim'  uanlit.  Quamvis 
enim,  in  Arithmetica,  non  rcperiatur  Tauuuz  Um\  repetitur  tamen,  in  Gc*onK*- 
iria^  Almus  Integro  ■ Et  quidem  quemadmodum  fiipponU;  Ariihmene.i,  Unitatem 
in  mtiniuim  MuTiiplicabdcm;  ^ita  Geometria,  Inc^ruin  in  iiiHnaum  Divifibile  : 
live,  ut  Unum  Ariihmcucum  di  uulupUeabiL,  iic  Unum  GeomecTiaim,  divili- 
bilc,  in  infinitum. 

Hanc  autem  infinitam  Geometris  divifibiliutem,  cum  qubdauimodo  imitari  ve- 
lit. Arithmetica;  iuj^mt  UnuatcD)  live  Unum,  quafi  jatu  quid  integrum,  m 
quotvis  Partes  diviiioJ^;.  eaiquc  demum  Panes  nun^ra^cs,  adeoque  luae  conii- 
detatiuni  Jubje^tas.  Quamvis  enim  illa  Integri  in  paruis  Divilio,  Geometricum 
quiddam  rite  ccnfeatur,  Parttum  tamen  illarum,  in  quas  dividituiyNtuncratio,  dl: 
pianc  Arithmetica. 

Cum  itaque  in  fi^Uonibus,  fivc  nunKris  Fradis,  omnino  duo  'defignanda  ve- 
niant; Puta,  Unius  live  inu^ri,  in  partes  dircmpdo;  (nunc  plurcs,  none  pao- 
ciorti;)  Earumque  partium,  unius  pturiumve  ailiimptionem:  Quo  utnimquc  in- 
dicetur, Duobus  proptcrca  numeris  Fradio  fignart  Iblet,  ^ttero  lupeme,  «Itero 
iaicriu^,  politis;  ad  hanc  &c.  Quorum  Inicrior  indicat,  ut 

quoi  xquales  jurtes  Integrum  aliq^uod  fivc  Unum,  dirimi  fupponimus;  & ‘De~ 
uoutinutov  dici  confncvit:  Superior,  quot  earum  aflumi  volmnus;  diciqutf  Iolce 
Kumaat9\  Adeoque  Fradlio  unius  alicujus  Integri,  iu  ires  xquales  paiti,^ 
dirempti,  duas  ailiimcndas  inniiiL,. 

'Demt»iu.7t9r  .oMitm  ille  dicitur,  quia  partes  in  quas  diruimur  integrum  Deno- 
mina^ Icu  quales  dicit;  puia.Seqiillcm,  Trientem,  Quadrantem,  SexQntcfn,  &c. 
five  panem  Dimidiam,  Tertiam,  Quanain,  Sexum,  &c  prout  irailkmis  duiomh 
nator  dl  2,3,  4, 

Namerntor'  vero  dicitur  hic  alicr,  qiiia  partium  ( lic  denominatarum ) alTu- 
mendarum  numerum  indicat;  ptiu,  duos  trientes ; tresquadrames;  quin- 

que Icxumes,  fivc  mnes  Icxus;  tres  quinta^  dx. 

Ellque  hsce  Umplicinima  Fndlmnum  expolitio,  carumvc  naturx  explicatio; 
qux  Frafiiombm  troprtisy  uu  dici  ibient,  hvc  propne  di£tts,  apprime  quadrat  : 
Qpx  nempe  quid  Uniute  minus  innuunt 

In  his  itaque  Fra«^lionibu$  propriis,  Numerator  Icmper  DenomuKorc  minov 
erit.  Cum  enim  Ucnonunator  ulleqdat  quot  omnino  line  vel  fupponantur  iiHuF- 
modt,  in  Integro,  partes  xquales;  fi Numeiutor  Denomimton  xqualis  fuerit,  in- 
dicabit ille  tot  ejufmodi  allumendas  partes,  quot  omnino  in  integro  con\inentur; 
adcoijuc  oiuim  integrum,  non  jpfius  aliquaiu  portionem,  afiumpeum  in (quippe 
partes  firoul  omnes ; tantundem  fune  atque  iplum  imegrum:)  ^nUcnominatore 
major  dict  Numerator,'  innueret  illud  jam  plurcs  illius  Integri  ranes  ejurmodi 
allumcnda^  quam  inim  omnino  contineantur;  quod  elld  iropoliibilc:  &iperdl 
it^ue  ut  Numerator,  five  partium  allumendanim  numerus,  mutor  iit  quam  Deno- 
minator, fivc  numerus  partium  omnium  in-.intcgro  cootencarum. 

Si  quando  imque  confpiciatur  I quod  tamtn  ulii  non  raro  obvenire  folet ) Nu- 
merator vel  Deaommatori  xqualis,  vel  ipfb  maior;  Ht^ufniodi  Fra^lio  JmatF 
pria^aSi  folet;  ut  qux quid  Uniuti.  ^ualc vei  etiam ipD  m^us indicet.  Sunt 
enim  hujuihiodi  Fhifliones  &c 'tantundem  atquei^a  Critas  i.  Nempe 
tumdu,orcmillb,  uuuttci  tocmes,  tum  quaaioc  quaarantes,  &c.  ipfum  prxu.ie 
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integrom  abio^vimc.  At  &c.  etiam  duo  intcgrn ; ^uijOpe  bii  loc  partes  au- 
mciac  iradlip,  ‘quut  denunmucor  mdurac  integro  conuueri.  Item  i,  t^u- 

uindcni  vaUint«n]uc  (ive  tria  integra.  Et  in  reliquis  pariter.  Similiter  ck 
ikc.  ^udiciiidu^i.  ^luu  enim  |,  duo  lannmdcm  iint  uiquc  1 ; crum|, 

eres  icouUC^  untundem  atquc.i  (7  unitas  cum  feniiffe.  Item  cum  jf,  fex  mentes^ 
tanumdem  valeant  atque  a;  efunt',  0^  trientes,  untundcni  atque  af,  duo  ^ 
cuuiduobus  mcmibiis  Et  limilucr  m :dii« , ubi  Numerator  Denonmiatorc  ma- 
jor, nec  tamen  hiciUius  diquota  prs.  Si  euru  Ikitomuutor  Ut  NuiiKraiqns 
paqsaliqauu,  fra^o  liax  impropria  .equivalct  mtmcrp  integro : Sin  miopr,  nec 
umen  jxirs  aliquDU  ; seqmvalet  impropria  ira^lio  numero  imcgro  c^m  adjunela 
jurnaih  ftu  (nclione  proprb 

Cum  vero  prior  liJaVradiomiin  ci^ddu  , per  Unius  Innari  in  xqtules  ali-  vrj^Jff- 
«uot  partes  dirunpiionem,  utut  lra«^cionibin  propriis  ejtpllcandis  fati^  accdinmo- »- 
(la,  impropriis  tahicnhaiid  ufqueadco convenut,  (quippe  Unius  Imcgn  \ihnscs ^ 
aflimii  panes  nonpolfiihtj  qu;im  iniptobmiuno  comincmur ; quod  ex^rc  yj. 
deotur  im^Xopru  EnuHionis  numerator  denomtnatore  nujur:)  Puicij^TCcundo 
modo  fiaclionum  natura,  commodius  huic  negotio,  explicari,'  per  diivumrioncin, 

^on  unius  untiim,  Icdpluciuin  limul  Integrorum  (quot  mdiSt  NuiiK.Ta- 
tor  ) in  {urtes  'aliquot  xqoalcs,  f tot  nempe  quot  Dcnomiiuibr  poiluiar,  ) qua- 
rum unam  aliuuam  allumenddhi  tra^o  indicat.  Perinde  enim  cit  (iv:  dicamus 
£‘adiomrm|,  Unius  integri  l>iios  cnemc^  five  Duorum  mi^ropiin  Umun  cricn- 
ccoi  iigaificare;  Tantuudaa^tm. utrovis  modo  indicatur.  Exempli  graffa.  Ciin 
Solidus  Atiglicanus  cbntmcat  la  Denarios ; Unius  (olidi  triens  lunrdcnaHi  q.; 
adeoijuc  ejuldemdu^  chemes,  bis  Quatuor,  Hve  Sdeniu  ii  Sed  &,  cum  lolidus 
unus  cxmuiieat  denarios  11;  cominebunc  folidi  Duo  , denarios  bis  duodecim, 
hoc  dt  14:  atdenanomm  xq.  pars  leiti.i,  liint  item  8 denarii,  uc  pnus>  Per- 
inde luqnc  ciUive  (beamus  i (ol.  mdicarc  duos  tn^tes  unius. Solidi,  (ivc  duorum  ' 
i‘olid(^um  tricpttm  unum. 

Atque  hac  quidem  expofiuo  pciindc  quadrat  propriis  atque  impropriis  b*;Kiia- 
«nibus  : Nempe  %(,  ),&c.  nil  aliud  indicam,  quam  nunicrorum  1, 3 , 4 , &e.  iri- 
emes  i Nec  (um  quam  totidem  Quotkmes  numerorum  a,  3, 4>  «Scc- 
numerum  3 divifbrum;  qiiod&  tuperius,  dum  Divifioiiem  tradidimus,  dkluiii^^^,!^ 
cfi.  Et  qukicm,  (icut  siX . imperfiib  Uve  etiam  impollibiii  «rubdudioiie  , ouumm  nt€s. 
nuxn^ri  ncganvi,(i-^x,2 — 3,  dee. ) luex  impciib^u  liyceuain  loipoiiibiii  D.vilio- 
I ne,  oriuntur  numeri  fr^U,  (j,  iicuteuani«^  imperlctHa  impollibiliq  ic  > <• 

{.diciim  extraclione,  oiiuinur^numcri  ibrdi,  ( v' 3nV4,  y,&c. ) ut  poiUU_?i ». 

Verum  adhuc  noundum  ell ; cum  Arithnicticx  Frailit^cs  , Gfebmutiea5-(iik 
dkhiincd)  OjntinmDiviliones  xmulcntur,  qux  non  Icmpcr  in  pjri.i,p- 
monule's,  led  (aus  nounnnquam  irra^una^  ; <.^uo  huic  incoiun^u. 
tui‘,  tertiu;  jadhuc  Fru^Uoncscxplicafidi  modus,  pnoribus  univtiblioi,  tradi,  po- 
'teli.  Cunicuini,  verbi  gratia,  Ihklio  ^ indicet  ( tu  priiis  cb^m  dt.).  Umus  m 
f tegr^  m tres  partes  aquali  ledi  partes  duas ; mamicrtum  cfl,  huc.  lr;udiunv  in-  cImm 
'dican'cani  integri  partem,  quae  .id  intcgnim  illud  eandem  liabca^  ratioocinquaiii 
;xad  3 Q^iip|K  cum  totum  commeat  panes  3,  quales  .aHurapta  ilUus  portio  ha-*^^- 
'Ki  partes  2 ; eiit  porcioms  ad  integrum  ea  rauo  qux  dt  purtium  duarum,  9^ 

;junt.s  tres;  hoedt,  nmnerta,  ad  numerum j.  Unimus luquc,  (/«Vj 

' priu)  camifuitcan  «wwj  a//c«/iiw ( vel cxpoiiw  quanuuus 
ati  totuWy  illam  i ationm  habeat^  ^uam^et  frat9ioms  ad 

J^mWsiem.  Vd  edam  univerlaliter  Ftoclione  ( live  propria  .iive  ioiprupria  ) tau- 
Ctuktdcm  quantitatis  Hcmogene£  deJ%nmiy  quantum  ad  mam  Inu^  utny 
ifQjitam  jiuwtitatcfn,  namratiotum  habeat  quam  hahet  fia^mts^’umoam  a<i 
^3)fnoimHafc*em.  Pota,  li  dkai^us. circuli  iOdium  dUsDiamcui ; cantundem  dt 
adi  diceremus,  circuli  Radiunir  eamdlc  DunKtri  p^tem,  quae  ad  lotam  habeat 
lationem  ladi:  vel,  JRadium  ’ dntum  efle,  ut  ad  diametrum  habeat  laiioiiem  1 

ad  2.  Et  pariter,  cum  Latus  quadraucflediciinus^Diagoiiii,  t^randcmdtac-;j 

n diceremus,  Latus  quadrati  tantum  efle  «t  ad  illius  Diagonium  rationem  diabcat 

»adV^  Item,  Quadraiiamticum,  efle  ^:Diagopuj  taniundcmdl  atque,  Ani- 
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binim  quadrati  tamum  cHe  uc  ad  ipiq^  di  tgoiiium  ncidttcm  hgb^c  ^adVs. 
(Quopafto,  latis  conjmodc  exponuntur- thidtK^ncs  illae  .irfit«onrtIc?,lictt  s^rque 
^ jiku  uicthodiuu  pimuni,  ncquccii^i  Icxiindara,  co4unio«le  dici  pjlflt,  vel  i vel 
’ V 4dtagonia,  in  V a partes  aajualcs  dividi , quo  carum  uiu-alTtnnatffi.  ) Atque 
eodem  modd,  fumpus-duobus  vel  minieris,  vcMincts,  vel  aliw  quibiifvi.-qquaimii- 

ubus  inviccni  homogencis,  by  frailio  -7- , vd  Dj  id  innmt  quod  ad’  Unuin' 

' \j  ^ ^ q.  . 

Intcgruiii>  vel  allignatam  ali(}naiii  quamiuum  0,  um  rautmuii  habeat  qu^  ha^ 
bet  aod/-;  iiveiitca  raiio^uonaltsfivcjmtiqnalis. 

Vra&ie-  Atque  hinc  quidem  fuoa^/  vtiA$em  fiuffJmenf  ^ phtii’ 

bns'  p9(P<-,  (j  ^Wfiem  h^ttu  mo<j)Sj  Jefi^nati'.  T\,\m  fraf<fioms  tasmnnes^  qna- 
pikmmxtarfs  ad Juos  rejpeiihx  eandem  babent  iu- 

viceiH  «cquaks  fhk  tc^mpolUntes . effe.  Quippe  cum  nih^  dmd,  mnoat  Fri^io^ 
quam  Kajttmefn  delignaiufec  quantttatif  a^expiditam.  Hopiogenearq , li^c  imum 
Integrum:  dummodo  eadem  rat^o,  quibulcunqac  id  jEFat^,quamitatil^,  deb^ 

:ur,  eandem  & ('^oad  valorem)  FradUonem  ddignari,  imclligcndimi  dli.  A- 
d^uc,  verbi  graii^  5»»1»  eandem,  quoad  valorcw,  Fradioncm  de- 

lignant,  ( pbta  IcmiUcni, ) quia*tad«m  di  in  lingulis  Niiihcralons  ail  D£nomuu- 
torcni  Rauo;  (quippe,  ea  qtticdi  i ad  2;)  Quod  qu^ii  nori  de  .jinmcris  au- 
^ tum,  Ibd  quibufvisetiam  quamtutibiis  mvicemhoniqguiut,  inoilciuira  veUm.  Puta 

“ (^fitdi^6^^1itdiiplinu"qttantita^^^  A:) 

U — - {jvc  niiTuai  iint,  five  Linex,  five  etiam  SuperHcies,  Corpora, 

Pondera,  Tempora,  &c.  »qux  Symbolis  A , B , dciignantur. 
*pQtido  Hipedai.  - r.  vv  A A -l^wdo 

W Aticcuain  Sic,*D, |D,,‘- ^.0,  — D,  D, 

^ Bipovd.  ^adnped.  . ^ te  i g Btpond.  ’ ■ - 


tamundem  dcfignam;  Nempe  id  quod  ad  c.vpoiiuui  qiiamitaieni  D (q^  pro 
uno*  Integro  habetur  ) eam  rationem  habeat^  quaiu  habet  2,  vel  Shif  4, 
vel  A ad  A-j-A,  vclAadB,  vel  Pondo  ad  Bqiondmm,  &c.qiix  quidtin  fatioues*. 
^ omnes  ex^lou  liint,  {i\*b^ittlcs. 

Sed  dchmectiam  patet,  Ratiunifm  & Fndiommi,  Hvc  identitas,  fiveaHinitas 
inaNima.  Cum  enim  <vnnino  |ieriudc  (if,  live  dicaiaiis,*  vtfbi  gratia  indicare 
unius  ime^i  tres  quadrante:^  (juxta  prunam  fhuJtionis  e^hcanoncra;  ) five 
vum^>  tuum  inter, i orum  quadrantem  unum,  aut  nuhieri  j per  4divinquodeiuem}(qua; 
fufat-  cx^caTip  lecunda;)  five  demqueranonera  5 304,  ar.c  eamiu;cgri  pbnioneni:, 
qux  natorum  eam  rationem  habeat,  (qiiicli  tcniuscxpiicandi  modus :)  manife- 
Uum  elieadem  opera  nun  FiaMionuifj  cum  divifioms  Quo^fdtftn , nun  Ratio* 
nem, 'vel  Ciltcm  Uaiiouis  DcnomiuatiAcf^lJ  dcltoari  ’ * 

Adeoque,  tjftix  de  Fn^iomim  Additione,' Subdu^Ione,  ^jylultiplicadonc,  Di> 
vilionc,  aut  ettam  Proportione,  &c  dicenda  erunt : PaJemettain  ' 


. live  Rauonum  potius  Denniuma$)ribus , intelligeiida  velim.  Qmppc  iul*ali^^ 
.iT^  1 Ibni  Fratbones  (fiycproMu:,'^  five  improprix,  livceuim  irraiionJes, ) quam  Ra- 
rinmim  Denominitdrcsi 





,2;^Wl^u>d  quidem  fi  latis' attenderat  O^crifts  de  SanBc  J^dKfntK^  non  erat  cor 
me  totum  ipfius  de  Ramntg^  "j^opottjomhuy  aut  ctilm  TrhpcrtknaiiatibttSj  do« 


ilrinam,  ut  planc*'novaro  vc10itirec:  \ye:  HAiionum  tH*v^i[rmn  cbmjiararionem, 
quali  rem  incognitam'& ttiaiiditani  plane. cxh^fahrd  vidcitrur.  Herniis  enim  nejciu 
/Recidam  jitaeam/ht  IraSfmtbus  exercere,;  ml  abud-dlcj^quam  Rniv.num  Ratt^ 
invicem  compai-are?  J£c  Geut  idem  di.omjfint^bpife  Afithrociidini,^(1hniTim 
iThnmam  ( addendo ) collfr^^  aiquttumdianim  fummam ; na  c^hd.iu 
fiionum  doilrij^rtngSfcu,  five"KonicjteiabJ,’T4^vrum.-ficc;,iaci^^^ 
AniRatronum^ratwneSj  XOntonpJcfturp^  <^i6d  amem  iflc  quamtturum  ablblut^- 
run^’ ratione^  ^<3/«wj  .fimplxitct^ippcIIttt*rairqnuni*autcm  n4^n4ic^ 

^ves\  &.  ?Voy>5»//flWrtW  rationes,  9*i,^)trudtabia/es^.^ui  etiam,  li  laitoniL^.  |)ro- 
jx>rt^iiaiiutu^  novunr^ipdHliilc^^ULi^  & lic  demaps quoiitquc  liba:)  lici* 

I tum  oroumo  SE,  fi  iia  vnlebuur,  :m  pldimrem  ^qi^(iDrcnK{uFV.ubi  res  polbilut^* 
difiin^ionan,  lu  loqui,  6:'yiundx  confiinonisc^i  Atimerim  non  inde  nov.t 
dicimda  cik  in  Ar^riiccicanr  ( vel,  fi  libet/ ^dh»«fdn),)‘'nitroduwla  l^-* 
cuLiioj  quam  li  . in  Atklitionc  ( ob^obotinius  ixjK  repciwtlTs  0 libeat 

^ ...  ^•politas 
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mumcis  qiianDcatcs  ((iiilmfiioim  gnfta)  VujtKtdns  app.l!^; 
par:  Ci  fartlni  autem  coJVcbonig,  iP/ir/e.r;  & colloc^Uono  paiuiiui,  i iruc- 

troruV.i  4U^i  (ficjikcboncs,  ii^mmus  \ & filmmanun  ckmK|uc,  lufUt  m. 

^don^^artarum  prttcuUriim  m Purtes,  lum  partium  iii  Integra)  & m- 
jfgrorum^i(i  Sun>rua^'&c.  .collcd^o  iLibcuitur  : & coiiccboncs  omnes  imermeJia;, 
^/jiiano^ni  prjKcdcnttum  fefpo^i,  fim  A^egau;  l^ucniiimi  .tamen,  pid^AIau- 
plL^  Eodem  roo^  pci'"  omni  a/ pliinc  principiis' eadcmtjue  ane 

proctdcAciini  ciii)  tum  in  limplicium  live. aMb!uurun}iiuanutatun)  rationibus  con-  '~ 
Tcmplaodis,  tti&i  ia  rationum  tuuonibuS)  Hvc  propornonibu^  harum^ue  propor* 
creiitlir|bbi>S| fk*  dcuic^ : & 'l|^dom  Hett  inccrmcdix  rationes  {tvceom|»n- 
tloncs,  ndjx-c^  quantiutum  a^ifoluurum  primo  cxpolitamni^'  l^^I^uoik^  (i\  e Kc- 
fpc^hyift^uaniiiatcs.rmariw  habunWl^  :ila-  ipfe  nunen,  oimnivieon  ctmiittraodx' 
finr,  in  n^coabus^lBcotuparatioaibus,  pro^^iunfs  quii /ImplKtbus  live  ablu- 
lviiis'1tmL«hjbchd.^',  ip^i^  rcbtioa^cum  invuxirt^coipparantii^  j«in  fiunc,-caji 
^cdiDpatafionc,  novx  rclanonii  rerniim,  ad  inibridiuraiti^^utjn)  pl^c  ablcJuio- 
runb  Ntuuc  aiiud;  cado,  cil,  qood  iu  coLt  ilU  cn^uone  fatag;t*  V.  CI.  Sed 
de  his  hitacnus. 

r Aiqtte  ha^mis  de  Fradtiomun  tum  Naftira,  ium  .^'.quipotleiitia>  ditllumcf^Q; 
uim  de  itlamm  cum  R:uiombus  allinitatc. 


f>T' 


e A P.  XLII. 


! f i;-  - 'De  (J^ddtiione  ^ Snbdu6lione  Fradiontmi ; t%n  Cogno- 
mimm^  Jwn  non-Cognommim.  Fra&ionum  ad  com- 
nmnem  Denominatore^n  Fedu&io.  Mintmm  ,commit- 
' " .l(|r  nis  Denominator,  z^idaximus  communis  Dmjor. 


EXpofiii^  in  praoedente  Capite,  iia-c  ad  wram  Fruibonum  naturam  imelli 
giniini  neceltaria.vidcfantur : Ad  operationes  Arithnju^s  iu  uuintris  th- 
i.i»  ttrcreendas  aocedendum  efl.  Qu*  ipiidcni  cstdcm  ipla.  funt  qnx  in  numeris 

Puta  Additio,  SuWo.Sib,-.Vulti- 


vcii»,  hoc  eil,  I*icgtK,  hjjsrius  cxponuntni, 
piicuio,  Ujvilio,.  &c  ' . -4 

Ab  Addiqonc  & .Subdildidhp^  ordiaDuTT 


mjp4i 

‘efUh:  ^'ittfionum  ex^^^uht.  ^ 

Sic  11  Addeiute  Une  frtriiones  J & J , prodibit  lumma  J . 


Quippe  numeri  a 

liniul  additi  coiiftttuunt  f,  qusecunque  lUx.lmtqux  numerantur:  puta, 

- live  iiuegr*,  live  partes.  Et  qua  ratione  a & 5 homines,  iunt  5 Uoniines;  aut  2' 

: j cqi^  .5  equi ; yel  2 & j integra,  j intc»rac&c.  Eadtin'p£thc  rmionei  & 5 
i linrtcs,  (ant  y pirtcs ; 2 & 3 fetniiles,  ff’  limilfe : 2 & 3 iotames,  j fexiantes ; 

f^cli  S + S— i=’?-  ‘ 

V*ilu,  fi  ex  },  auterannir  l,  manebum^e  Qiiippe  uniyerialiter-.yerum  di, 
K-  — J =2  2 ; Cve  t«  niuneratx-inicgTX  iii^  (ivc  partes.  Sicut  enim  y — : 3 Jto-. 
l minesi /uiit  2 hoininq;  & j — 3decades,'2  decafc;  &y  — 3 centuria:,  2cen- 

turi:  ita  T— 3 fcxfantcs,  funt  2 fextanus ; hoc  cft  . 

Et  iifliilitCT  faciendum 'cfl- nbi  plitrcs  atffiuc  Frailiones  ooghpmines,  continue^ 
- xuWcrtdx  fuiii,  aut  iubducend*.  ■ Puta  f4-J+|  = ; q^a  2+'3  4-4=9.  -Sic' 
qnia  2 + 3— 4=  I.  Et  limilitcr  alibi.' 

'Ahtw^lcm  plane  modo  in  fhSibnurn  AiUitione  & SubduAione  Speciola,^(ivc 
~ ..ne-  A+B+C  _.<?,»  C A+B-^ 


Syrabolnia.  , 


B 


■+ u.+  6'=- 


jj—.Etp  + y ^r=- 


— , &c. 


Dd  J 


Si 


^ ‘ 


rm,  ^ 
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De  Fractionum  . Cap.XLII. 


Si  vero  Fra^lioncs  mvicem  AtkicuJ^  njt  Sulxfucciidx,  non  iim  cx>gnominc5; 


nt$maon  adhibenda  prius  dl  prxparacio,  <]ua  aii  idcin  nomcii  reducamur,  quare  Addiefo^ 
(ogntmi-  ,Ua  Ygi  Subductio  infliuumir.  Ce  uun  demum,  t»^hhjcad  idemNomea  iive  Dc-^ 


nominatorem  rcdu(^lion<^  Additio  Subdu^lioveiniUtiKJub  dl,  lu  priuti.  . P^uili 
addcndscjint  Tractiones  aut  ctiaip ' iixc ab  jllA  ipbJucenda;  pro,|,  fuMH- 


tuatur  ipfixquipolleos|,  ( cum  cnini  eadem  iit  >rauo  i ad  2, , atque  i atl  q.,«olicn- 
liiui  edteap.  prxccd.  huwtiuncs  \ de  f a^uipollcmcs  die  ' ) adeoqi^  5-4*1=]  + 


I EiJ  — j — SkJ  + j.— ts  + h-7-is-  — fi  — h-?-  + 

Eodem  modo,  ii  numero-},  |ivc  u ( qusr  xquipollcnt ; nam  diviCo  peri,  nep- 


tiquam  inimuut  diviii  quanbtatcm*)  addatur  IraClio  | , poidi  quidem  id  heri 
non  mutatis  tcrmm»,  iic  j + vel  ettam  }|:  fcd  cuam  (quod  nonnunquam 
fieri  convcmi  ) m iraC^tooieni  impropriam  coole£;unt,  puta  } + |=?|+|:^p 
' ‘—J*:  fubibtuto  fcilictt  , pro  x vel  },  (tribus  , hoc  cfl,quinde- 

n qiunus,  quip})c  uncundem  valent ; cum  enim  s ^umw  conilituam  imum  in- 


•,cim 

tegrum,  I y qiiimi,  hqc  cll  ter  y qiim.ta^  confiiiuent  inu^ra  ma. 

Itera  ii  ex  j anijrrc  oporteat  i ; pro  3 , Integris  fublhiuaiifrp,  vdcuam  a(, 
aut  lacU  demum  fubauCtionc  , erit  3 — |=.p— |=s]’.  Vel  ctum 

3 — |=ra+|  — 1 = 2+3:+ nam  quibiisli  pt.qioDamu\ 2,  liet  2 + ^ 

velaj.) 

Rn/uffh  Reducuntur  autem  tiaCliones  quxhbet  dux’  diix , ad  iliis  invicem  cc^nomi- . 
nes,  datis  zquales,  fi  prioris  tum  Nuuieiator.tuniDuiomiaator , ducatur  iu 
nnf^rinrts  Dcnnminaioreifi  t &cnntra:  nollfViorK  mm  N^nitvratnr  rum 


i;'' 


Dmmi  Dcnominaiorem ; dccontra^  poilcrioris  tum  Niiracraior  tum  Denoini- 

natvrrm  in  Dcooimnatorcm  prioris.  Cum  enim  utrobique  iro^ionis  uicrquc  ter- 

inimts  pcrconiniuncra  multiplicatnroti  miUtipIieetur,  terminorum  ad  mviccran> 
tio  non  tmnf^Katur,  ( quippe  dtipluium  ad  dupla,  triplorum  ad  ti^plo,  dee.  eadem 
^ clt  ratio  qux  iimploruni  <id  limpla  ^ ) dum  novus  mtcrmi  eineigcq^  iXnominator, 
K iit  uI^^queco^lraUlu^,  (qmppe  Qut  fit  ^datanmi  Dcnoonni||{^bus  invicem  dtti^lis.) 

i Sic  in  liodo:  exhibitis,  5 & | : ii  prioris  utcfquc  terminus  ducatur  in  4,  fiet  J ; 

item,  ii  pdflcrwris  uTniinus  utcnjuc  dticaiurin  3,  fiet  tI  = |;  adcCKpic  jnnitim 
|s±f,=5±i.  Sie,  pnij&f,  vc)J& ] j i^iluiitnduradl 
dcoque  p ± I = 3 Et  iic  ubique.  ‘ ; 

Et  pariter  in  SymboIS:  pro  — ,-^;fubllituantttr^^,^-;  Eritqiie 

ft* 


\9 


■ . < A^' B«t  A -r*-  , 

tnm  ..“7  = — , tum  — = rr- , tum  denique  ;rr-  r^=Tr  ii'~' 
^ ^ <3  ’ * R'?  » R ff  R a 


'b 


B "■'*  (8 


Atque  eatiem  plane  methodo  urfndum  cib;-  fi  pli^^guotcuiigue  fradliones  oc- , 
curram  ad  communem  Dcnominiitdr^  r^ncdfc.  Kempe  flngularum  tum  Nu-v 


■ - 


Denique  2x2x5  = 12,  2^  3 = 30,'  ade^ue  | = ^ Et  propierw- 

'juntlim  3 + |±|=^+|8d^^  Et^lfiper  mS>mboIispto,4s,4*)“» 

...  . . , . • 

Intuantur— — s,-—  -r, — rt,r  v • quz  tum  expolitis  ;funt  ucillatim  xqua-v 

' les,  tum  invKem  .cognomines;  ( n.^jS^orainatorcs«^>J, 

lunt  invicem  leqnale^  quippe  ex lifHcm  laboribus  compofiii ; altOTauo.cnim  fi-' 

. nis  zquaJhiticni  non  immutat,  chm  in  continuis  multiplicationibus  periode  omni- 
no dl  quo  ordme  fiam,  ut  fiipt^us  iitu  loco  traditum  clf.  ) Et  pariter  ulibr.  ■ '* 
Aiincermi  verum  eit  ( ntque  id  vel  dilTimulandum  vel  ^noiandum)  mmoran  . 
nonnunquani  Denominamrcm  conununem  aiiumi  pode,  quam  qui  hoc  pado  ex' 
^j^^^^^datoniro  Denominatorum  omnium  commoo  dudu  emercir.  ^4^lpequot^csiDc- 
nominatores  dati  non  liim /«rrryir  «/«i/,  hocdf,  in  caora -ratione  .miniini,  ied 
/i>.  cummutaem  aliquem  Divilorcm  adrait^ot  Sic  m pridem  expofios,.  ! qme^ 
rcdoci  poliunt,  non  modood  communem  denomuiocorcm  8 = 2x4  (oc  datkde-'  ' 
nominatoribus  faduim ) puta  1 { ;j|red.etjam  ad  miiuiruii,  nempe  4,  puta  | , j ' ut 
fupra  oilcnTuiu  cfl  rCujus  rei  caiiia  d^’quod  denonuoatoVes,  nati,  a,+  non  fudt 
numeri  inter  fe  prinu,  five  io  cad^  ratione  mioinu,  fixi  uterque  per  communem** 

' * % *.-  diviibr^ 


- 


Digitized  by  Googfe  ' 


Cap.XLlI.  Additione, &c.  2ij 

diviibrem  i,  pracife  dividi  poterit ; Eli  enim  i ) 2(  i . & i ) 4 ( i.  Sic  frablio- 
nc8 dua;  ,3 , l reduci  polium,  non  luodo  ad  fcd etiam  ad  tjuU  tum 

la,  timi  3,  'communem  admittunt  divilurcm  j.  nam  3 ) ri  ( 4.  .&  3 ) 3 ( t.  Et 

^ L 1 A E , , , aC  EBC  . 

paritet  lu  Symbolis;  — Te",  ■'«lucuntur  non  nnxio  ad fed  & ad 

A B £ 

- ; quia  naupemm  BC,  tura  C,  communem  admiuum diviforcm  C;  nam 
B e B e 

C)BC(B,&C)C(r. 

Sed  neque  lioc  iemper  fit ; ( liint  enim  non  raro  dcnominatoi^  dati  , inter  fe 
pruni : ) neque  etiam  tanti  cft,  ut  niinunum  iemper  dcnominatorcin  communem 
ftudiofiiis  prmu  vice  invcitigeimis ; Icd  potius»  fi  opus  fit,  fradionum  taiidcm  fum-, 
ina  vel  diHcreniia  ad  minimosternunos  reducatur.  ( Nam  revera  cuainfi  illud  prius 
prarlbium  fiicrit,  hoc  alterum  nihilominus  deinceps  aliquando  prxfbndum  crir. 

Puu,  fi  ex  fia^lione  auferenda  lic  \ ; nec  acquklcamus  in  xquipollcmibus  ^ j 
fcd  ad  minores  adhuc  deprimere  ciipiauius  : minimi  ad  quos  r^uci  pofiunt  icr> 
mim,  communem  dcnominatorem  habentes,  limi  de  d l^efiduum  itaque  ^ — \ 

=:^  — Atvero  refiduum  hoc  nondum  cU  iii  minimis  terminis,  1^  ad 
imnuies  adhuc  reduci  poterit , nempe  Si  autem , omilfa  dcprdfionc  nnma , 
fumptis,  pro  xquipollcntdnis  uthubeatur  rdiduum  ^ ; oepriini 

tandem,  live  abbreviari,  Icmel  potent  noc  refiduum  ad  terminos  in  eadem  ra< 
tione  minimos  ) Si  tamen  Ic  Ijiootc  oBccac  ejulmodi  communis  denominator, 
qui  minor  fit  quam  qui  ex  datorum  continua  muliiplicauone  emergit;  poterit 
quidem  ille  iion  incommode  aliunii ; £a  tamen  l^e,  ut  quotupluicunque  fit  vel 
quamcunque  habe.u  rationem,  denoimnator  ille  communis,  ad  cu|ufiiuc  fui^tionis 
dau  dcnominatorcin,  coruplus  omnino  (ii,  five  eandem  rationem  obtineat,  afiii* 
mendus  Numerator  ad  niuneraiorcm  datum  : ne  fradionum  Icilicet  valor  immu- 
tetur. Puta  li  Fra^iones  t1>  fi  ad  eundem  denominatprem  12,  reduccodx  lim  ; fi* 
cut  pro  i,  poilcnorisfmitmnis  denominatore,  lublFituiiur  11,  ipiiusquadrAplus; 
ita  pro  numeratore  i,  ponendus  erit  numerator  4,  dati  quadruplus;  utri  ean- 
dem renneam  terminorum  ad  invicem  rationem. 

Si  vero,  antequam  udbtuaiur  Addioo  vel  SubduiUio,  libeat  frai^Uones  expofitas 
non  modo  ad  communem  aliquem  denominatorem,  Icd  ad  communem  dcnomi- 
natorem  minimum  rctlucerc : iil  fiet  hac  regula.  EjcpaJiuoum  timvttm 
num  IDcnotnitiutoreSf  per  tnaxunum  comtnunefn  drutjorem  <iruidintw  ; po'  iti- 
ta nos  quotientes^  M$*ltt^licentm  idrmfjue  uiapte  tertninus  : prodthtmt  termi- 

ni Frahionnm  cognommum , datis  tc^nahum.  Exemplum  elfo  m Symbolis,  id 
A E 

spfum  quodamea  expofuimus;  ^/,>77  ‘ Denominatorum  BC,  & C,  maximus 
o C 0 

communis  Divifor,  ( ililicm  quantum  ex  Symbolis  licmci,)  cllC:  per  hoc  fi  divi- 
ditur Denominator  prior,  quqciemefiB;  namC)BC.(fi;  per  quem  funiiltipli- 

B E E 

cemur  pofterioris  fh^lionis  uterque  tcrmim«,  prodibir^-  = *^  : Si  per  cun* 

\ B C C 

\dcdiC,  diviroreni  communem,  dividitur  denominator  poflerior,  C;  quotiens  cft 
1 ; nam  C)C(  I ; per  quaii  quoticntonli  praecedentis  fhtbtionis  uterque  urmi- 

nus  multiplicetur,  prodibit  eadem qux  prius  fiaaio,£--",  (quippe  i , multipli- 

• D C 

A B E 

caiido  nihil  immuat ; ) adeoque  fraftiones  inventae  cognomines  =— , —e  , datis 

B C o C 

funt  aequales ; & quidem  in  minimis  terminis.  Pariter  in  numeris ; Si  frailionum 
J , I , dcnominatotcs d,  4,  perconninnem  maximUni  divifbrem  adividantur,  pro- 
dibunt quuilemcs  3,  2;  Si  aucein  per  poderiorera  2,  inulupliceniur  tm^ionis 
priorisuterque  teimmui  prodibit,  j5=J;  deperquotiemem  priorem  3,  fimulti- 
plicemur  potterioris bfawonis  terminus  uterque,  prodibit  (radtio  i|=|:  adeoque 
, pro  expoCtis  i , I,  habcnmt  aequales  minunac  cognomines  ,§ , j}.  Eodem  modo,  pro 
.jV, J,  tiabentui' rainimx  cognomines,  illis  aequales^ , ,}.  Et  fimilitcr  alibi. 

' Duorum  autem  nunKrorum  mucimus  ernmmi!  IUmJer,  hae  methodo  inve-  nijxiviut 
nieiur.  S major  jxr  mimrem  dhidaiat,  ^ Jeimle  diuijar  bte  fer  liivifmn  Ji  to<omunt 
jtad  fu  rejijman ; ^ Jk  Jemcefis,  konn  eo  tmJem  perestaatur  «t  refiduum  nui-  Drafir 

Ium 


•V 


Diuiii*" 


,f«gk 
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2i6  De  Fractionum  Cap.XLII. 

^ufM  JU ; Jtvtjar  ille  uUttnuSy  eH  datorum  nmnerontm  maxmms  communis  drvi/or. 

( Uti  aJj  Euclide  ofleuium  eil,  2 e 7.)  Si  xucem  non  prius  iilUcur  quam  ad  Uni-  Z- 
utem  deveniatur;  ai^gumcnto  eft  expofitos  numeros  in  cadem  lauonc  mmunos 
elle  : quippe  i,  utrumque  dividendo*  non  minuit.  Sic  numerorum  12  6c  )* 
maximus  communis  divjfor  (intellige^  qui  dividendos  numeros  ita  dividae,  ut 
nullum  luperiic  refiduum,)  invenitur  3 ; quia  nempe  3)  12(4  iine  ullo  refiduo. 

Sic  numerorum  12  & 34,  maximus  communis  divilor  dt  2 : Nam  ta  in  34  bis 
continentur,  & fuperfunt  10;  Deinde  10  m 12  concinentur  iemcl,  & ruperlunt 
2;  Tandem  2 in  10  continentur  quinquies  przcile:  poibremus  itaque  hic  diviior 
2;  cfl  duorum  expofitorum  12,  34^  maximus  communis  divifor.  Numerorum 
autem  13  & 34,  maximus  communis  diviior  e(t  x;  (adeoque  ipfi  jam  inter  le 
primi,  Gve  in  mem  ratione  minimi ; ) ut  ex  adjunctis  o()crauombu$  patet. 

o 2 xo 

^)  t^)  ti)  jjt  (2  (I  (f 
Z0  10 

i 2 » > 8 16 

Atque  haec  ipla  methodus"  nonnunqusra  etiam  in  Symbolicis  commode  adhibe- 
tur. Kxcmpli  gratia;  «’ — e\  &a* — e‘ : fi  quantitas  illa  per  hanc  dividatur, 

Srodibit  quotiens  a ( cujus  tamen  in  hoc  n«otio  nulla  rauo  habetur, ) & reli- 
uum  ae'  — e’  Si  per  hoc  reliduum  dividatur  ille  Divilor  «’  — e‘,  prodibit 

(quotiens^,  &)  Reliduum  ae — e'.  Denique  fi  per  hoc  Reliduum  ae — e*, 

dividatur  proximus  Divifor  ae‘—c',  prodibit  quotiens  e,  & nihil  relbbit.  Ut 
ex  adjunfta  operatione  pateL 


e— e’)  ac'  — e‘)  a‘  — e)  < 


ae’  — f’  4’ — ae  a’  — «f* 


00.  ae  — e’,  ae’ — e’ 

Atque  hinc  liquet,  poftremum  hunc  divilbrem  4 e — e’,  expofiianun  quantia- 
tiim  a’ — e>,  a" — e’,  communem  dt  Divilbrem.  Qgoa  & experimento  fa6lo 
patebit. 

4C  — C')4>  — f’(-^-|-4-|-f. 

— a*e 


ai’e — e* 

4*f— 4e“ 


ae'—  e’ 
4«*— e’ 


4C  — e")  4*— ’ 

4*  — ae 
ae—e’ 

• 4e— e» 


Adeoque  communis  hujus  divilbris  ope,  reducantur  expolitae  quantitates 
4>  — e\et‘ — e”,  ad  fimpUciotes  in  eadem  ratione,  -f  4 -f-  e,  - 1 ; vel  etiam 

(tolkndp  fioflionem)  l^•^-ae■^•e’,  4-)-f.  Etpropicrea  ^ 

Atque  hujufmodi  exempla  jalurinu  facile  aaneili  poliunt. 

Verum  hoc  in  Symbohs  neque  ia  prompte,  nec  univerlaliter  expedm  poteft 
atque  in  numeris.  Exempli  gratia;  quantiutum  a‘-{-ac — A* — Ac,  &ai-^-aJ' 
haud  ita  bciie,  cominua  hac  divifione,'^mmunis  divilor  innoicfcit : 
cum  intemn  commuiiem  habeant  diyifbicm  4 — A ; ut  ex  adjunihs  operatiombtis 
patet  ■ ' 4_i) 
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Cap.XLllI.  Multiplicatione, &c. 


a^b{^a*  — 

a * — ab 

ab-];-  ac  b^  — bc 

ab b * 

ac bc 

ac bc 

00 


a — b)ab-^af — b"*  — bf{  b^f 

ab ~b^ 

a/ bf 

-/ H 

00 


Adeoquc  communis  illius  Diviforis  ope  reducemur  expofitae  quantitates 
— — bCf&.  ab’\-af  b*  — bf^  ad  terminos  in  eadem  rauonc  minores  a-\-b 

I o 1 • / Aj  a*  -^ac  — b^--bc  + ^ + c 
4-C,  &i+/.  Ad.oqt,C-._^— = — 

In  hujufmodi  itaque  cadbusj  atque  hilce  umilibiis,  fagaciDie  opus  erit,  & con- 
lUium  m arena  capiendum,  utexpolitx  quantitates  compoiiia;,  ad  limplicillimas  m 
t;adem  ratione  reducamur. 

Sed  de  Additione  & Subdu^ionc  haclenus. 


N 


C A P.  XLIII. 


Fradionum  dMultiplicatio^^Divi/io:  per  numerum  In- 
tegrum  j per  numerum  fradum-  Multiplicationis,  ^ 
‘Divifionis  inverjte,  cequipollentia.  Trodudi,  ^ po- 
tientis, in  minimis  terminis  exhibitio.  Operationum 
prtecedentium  ( Additionis , Subdudionis , zMultipli-  ^ 
cationis,  ^'Div^ionis)  brevis  ^nop/ts. 


Fra&io- 


QEquitur  Fra^lionum  Multiplicatio  ficD  vilio. 

^ %\Numtnns  fra&us  per  /nteirwn  mulnphciindus  fit,  nihil  hic  difficultatis 
ineft:  Quippe  \ojola  Ntmieratms  mt*ltipJicatione  peragitur.  Sic|x2=:|.  Nam 
bis  duo  fimt  quatuor,*qua:cunque  demum  ci  fint  qux  numerantur;  five  mtt^ra 
fuit,  five  partes.  Qiia  enim  rauonc,  bis  duo  hommes,  funt  quatuor  homines ; bis 
duo  corpora,  quatuor  corpora;  bis  duo  integra,  qiiaiuor  integra;  bis  duo  milUa,^'^^ 
qiiatuor iDillia, dcc  (nempe,  quia  bis  duo  limpliciter,  fum  quatuor:  ) eadem,  & 
bii  du£  partes,  quatuor  panes ; bis  duo  quadrantes,  quatuor  quadrantes ; bis  duo 
quinufites,  quatuor  quintantc^  ( live  partes  quinta:.  ) &c.  SicfxA,  vellA,  crit 
1 A A A A A D 

— .Sic  O « , vel,  -5-  X D,  vei  — D,  erit  -z,- . Et  fic  in  aliis. 

5 UDO  D 

Vcl  etiam,  quoties  idcommodeficri  poteft,,pro  Mulupbcatme  Nume^att^iSy 
fubftimi  potent  7>tnomniatcris  Dhtjio.  Quippe  idem  omnino  fit,  quoad  fraitio- 
DU  valoiem,  five  multiplicemus  Numeratorem,  five  IXnominatorem  dividamus: 
&conui.  St  enim  verbi  gratia,  duplandus  Iit  numerus  fni6lus|:  pcrindcdtlivc 
dupljcttur  numerator,  ut  hat| ; five  denominator  bifecciuv,  ut  hat  | : eadem  enim 
uuobKjue  prodibit  ifai^honis  quantitas,  f = quoniam  eadem  eff  utrobique  nu- 

E e • meratori? 

4 . 
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2i8  D E Fractionum  Cap.XLlII. 

meratons  ad  dcnominacorcm  ratio,  qutppc  d . 4 : : 3 . 2.  Sic  alibi ; j x 3 = = f = 2. 


i ■ 


\ = 2. 

A 


T|xys=}2  = | &c.  Et  panter  m Symbolis.  Eli 


Divtjh. 


Kt  i > . 

_A  r_BA  __ 

Ftafl/o-  Contra  vero : Si  per  numerum  inteptmt  dtViJeudus  fit  numerus  fraflus  : 
nisfn  Jo  numeratore  per  dnaihim  datuirt,  ttividiUtr  fraflio.  Puta  ii  dividenda  Iit  frailio 
**"»"’*“  I , per  2 : proaibit quotiens  f.  quia  ncmpc2)4(  2.  Cum  cmm  univcrialiter  le- 
inttpum  numeri  4,  fit  1 ; quxcunquc  lini  qux  numerantur : qua  ratione  Icmifiis 
Quacuor  integrorum,  iiim  duo  integra  ; & remillis  quaiuor  decadum,  du»  deca- 
des ^&c-  cadem  & lumllis quaiuor  panium,  fum  duje  partes;  lenullis  qiiatuor 
quintamuni,  duo  qumianccs,  &c. 

Vel  etiam,  ii  ejufniodi  divilio  commode  iicri  non  polTit ; ( puta  , cum  divifor 
datus,  non  cft  Numeratoris  ahquoia  pars,  adeoque  non  iJlum  prscife  metiatur 
iine  reiiduo  : ) pro  Divifione  numeratoris^  fubiliiuaiur  , 7>enom!nato^  is  multipli- 
catio \ lantundcm  fiquidem  valet,  ut  modo’di6lum  tib  Quoemm  major  cil  de- 
nominator , eo  minores  fupponuntur  integri  panes ; adeoque , manente  eodem 
numeratore,  minuitur  fradlio.  Et  perinde  cft  live  fumatur  pardum  numei  us , 
verbi  giaiia,  duplo  minor,  hoc  cft,  icmiilis;  live  idem  numeius  partium  duplo 
minorum,  hoc  cft,  dimidiatarum  : utrobique  enim  alfumitur  dciignatae  quanuca- 
tis  dimidium.  Sic  2 ) | (|  = 4 Et  1 ) | ( i|.  Et  fi  Symbolis  iimilitcr  A ) 


AB AB 

C-^CTXC  ■ B 'bC  ■ ^AB  = B 

dem  pofterior  hvec  methodus  ( per  denominatoris  multiplicationem  ) iat  com- 
mode ubivis  adhiberi : prior  autem  illa  (per  numeratoris  diviiionem  ) haud  ita 
commode  nili  cura  divilor  cft  numeratoris  aliquota  jxirs. 

Cum  vero  Fragio  proponitur,  five  Multiplkanda  jtve  ‘Dividenda^  non  per  nu- 
merum mce-crum,  fcd  per  aliam  frallionem : operatio  paulo  magis  intricau  cft, 
nec  nifi  du3)us  operationibus  diflinilisabfolvitur.  Nempe , per  dati 

, Multiplicatoris  vel  U)ivil(nis  Numerataem,  tan^mpa  nttmeium  integrutn  (ut 
oftcnfum  cft  ) fuerit  multiplicata  vel  divija  \ quantitas  inde  prodiens 
per  dati  multipiicatons  aut  diviforis  2)enotninatore»i , contraria  opei  aticne  ajjicien- 
da  ejl.  Quippe  hacc  pofterior  operatio  quali  corrieic  priorem,  quz  numeratorem 
fradtionis,  unquam  ii  cilh  numerus  integer,  ailuraplerat. 

Sic  li  multiplicvtur  | in  2,  prodibit  | ; at  fi  m | ( nempe  prioris  multiplicatoris 
trientem  ) prodibit  3 )*(i5,  (nemw  prioris prodiidh  triens,)  adeoque  = 
Ratio  iatis  patet.  Nam  qui  multiplicat  per  2,  petit  duplum  ; at  qui  multiplicat 
per  \y  petit  dupli  trientem  (five  trientis  duplum,)  adeoque  quod  ex  duplic.i-' 

iione  prodit,  cft  mlccandim],  ut  habeatur  dupli  triens.  Sic  ,&D) 

B B 

A £_  AC 
B*  U~BD 

Eodem  modo,  fit  fiadlio  | per  Divifa  prius  | per  diviibns  Nu- 
meratorem 2 ; ^ f (■*“  : qu*  provenit  fradlio  j vel  ^ : multiplicanda 

erit  in  diviforis  DeQdminatorcra  3 ; puu  ||x3  = l§=:f=:|x3 ; adeoque  |)< 
f II = I = I f Ratio  patet.  Nam  qui  dividit  per  2,  pait  qifafi  quoties  in  munero 
dividendo  conuneatur  numerus  2:  quod  ubi  ex  quotiente  rclcivcrit,  multipli- 
casdo  porro  per  3,  cognoftet  quoties  contineatur  | . nempe  numeri  2 triens ; quip- 
pe numerus  trientum  bmarii,  triplo  major  fit  necclle  cft  quam  binariorum  uuroe- 

A A 

rus,  cura  quilibet  binarim  contineat  fui  tres  trientes.  Sicin  Symbolis,  D)  — (~ 

- A _ AC  D, A AC 
c = „ , ergo  J 


I.cn,  C)-(, 


^-4(-aV 


Et  poteftqui- 


Fragio- 
rtit  per 
frtSlie- 


Dnijie. 


£C  A£ 
B 'BD 


BD 


BD  ’ 


C'  B 'BD 


Mukifli-  Atque  hiDC  ftatim  conflat,  ( quod  apprime  notandum  eft,)  Idetn  omnmofieti 
tationis  * Q D 

& Divi’-  Jiw  multiplicemus  per  ~ , Jhe  dividamus  per  - quippe  eadem  utrobique  pro- 

famiitn-  V C 

vnffy  dibit  quantitas.  Item  five  raulapUcemes  per| , five  dividamus  per  2 vel  f ; quippe 
utrobique  ouxritur  expofitx  quantiv^us  iemiffis.  Item,  five  per  | multiijbcemus, 

. five 


Digitize^  by  C 


Cap.XLIII.  Multipl icATio NE,&c. 

iive  per  j dividamus.  Et  (ic  ubique;  Iit  licet  quantius  ( fit  dividenda  a ut  multi- 
plicanda ) vel  integrum  quid,  vel  Iraitiun. 


C 

D 


C ^ ' D D B ^ BD  “ B 

J)AD(^“  = AC  = AD,§. 

D A A£_A ^ C 

C ^CD  “D  “ C * 

n4(l  = 4«l-  vel  j)Hl  = }x|. 

n3(1  = ? = tf  = 9x|.  J)?(i  = « = ?«|. 

Breviter;  Multiplicationis  &Divinoiiis(  inFrat^lionibiis)  doilrina,  hujufraodi 
cft  ( ut  cx  pticdjdlis  liquet : ) 


Numeratoris 


Dcnoniinatoris 


rMultiplicatio,  Muluplicat^ 
^Divifio,  dividit 
rMultiplicatio,  dividit 
^Divilio,  multiplicat 


Fra£Uonem. 


f Quia  vero  numerus  quilibet  per  quemlibet  multiplicari  potell  commode,  at 
non-iu  per  quemlibet  aividi  (ut  nempe  nullum  fit  refiduum:)  utraque  igitur 
operatio,  tum  Muluplicauo  Icilicet,  tum  Divifio  Fra6ljonis>  per  folam  Mulnpli- 
cationem  ^ plcrilquc  iiiilitui  (blct;  illic  quidem  Numeratons,  hic  Dcnoniinatoris. 
Adeoque 

f Numeratorem,  inultjplicantj 
Multiplicando  % >Fra£Uonem. 

^Dciiominatorcm,  dividunt  ^ 

Si  itaque  cjufdcm  alicujus  Irailionis  ( vel  etiam  quantitatis  intcgrjc)  tum  Mul- 
tiplicatio tum  Uivifto  fimul  inilituenda  fit,  (quod  quidem,  ubi  expolitus  multi- 
piicator  aut  divifor  efi:  fia^lio,  cqptingit, ) utrumque  faciendum  efl.  Nempe  qui 
multiplicat  per  | ; ille  revera  multiplicat  per  ^ & dividit  per  3 : qui  autem  per  \ 
dividit;  ille  divMit  per  2,  & per  3 mufuplicat  Et  proptcrca,  nlic  numerator 
( quantitatis  expofita:)  hic  Denominator  elt  2 multiplicandus  : atque  etiam  De- 
nominator illic,  hic  Numerator,  multiplicandus  per  5.  (Eodem  plane  modo, 
atque  in  Additione  tk  Subdu<51ionc  eonungit : Puta  qui  addit  z — 3 ; liJe  revera 
addit  2,  dc  3 demit;  & qui  Tubducit  2 — 3;  illc  revera  x tollit,  & addit  3.) 
Atque  hate  quidem  ad  fhdtionum  tum  Multiplicationem  tum  Divilionem  rite  in- 
telligcndam,  didb  fuiheiant. 

Si  autem  id  expetat  aliquis,  non  modo  verum  ut  habeat  five  ProdudUim  Mul- 
tiplicationis, live  Divifionis^ioticntem;  icd  in  minimis  tenninis : Poteft  quidem 
illud  obtineri,  vcl  ProdudUim  aut  Quotientan- jam  inventura  reducendo;  (eo 
nempe  modo  quem  m prxcedeatc  capitc  indicavimus ; puta  tum  numeratorem, 
tum  denominatorem  maxmu  communi  raeiifura  dividendo:  ) vel  etiam,  fi  id  po- 
tius expetatur,  prxparatione  facta  antcctdanca : nempe  hoc  modo»  Reducantur 
pruno,  expoiitz  fraCtiones  ad  terminos  fiios  mmimos ; Numeratores  fcilicet  fingu- 
los,  luofque  rerpeClive  Denominatores  communi  menliira  maxima  dividendo. 
Deinde  vero,  in  Multiplicatione,  Niuncratores  finguli,  cum  Denominaioribus  al- 
ternis, fic  comparentur  & reducantur;  at,  in  Divifionc,  tum  Numeratores  invi- 
cem, tum  etiam  Denominatores  invicem,  lic  comparentur  & reducamur : Et  prz- 
parauoae  fic  faCta,  tum  tandem  fiat  ea  quz  praecipitur  terminorum  i 

£ e 2 Nempe 
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De  Fractionum  Cap. XLIV- 

t4cmpc  fra^lionit  Multiplicaodx^  Numerator  in  Numeratorem^  & Denominator 
in  Denominatorem  Multiplicantis  ducatur;  firailionis  autem  Dividcndse,  Nume- 
rator in  dividentis  Denominatorem,  & Denominator  in  Numeratorem.  (Quod 
Cc  breviter  enuncwt  Oi^tredus,  MuUipUcatia  Ci^mparat  hetnclogos  termmosj  ^ 
tntJtiplkat  homologas &viJio  amparaS  homol^osy  ^ muiiiplkai  hcterohgos.  ) 
Sic  Ii  fractio  tl  H ducenda  fit;  Reduib  prius  i4ad|;  comparo  adhuc  2 nu- 
meratorem prioris,  & 32  denominatorem  pofierioris,  proque  diis  liibftinio  1 & id : 
tum  etiam  pro  5)  denominatore  prioris,  & ly  numeratore  poficnoris,  fubftiiuo 
iSc  $.  Ad^ue  tandem  prodibit 


1 I 

2^8  48  ab  a p i p 

16  b 1 

. 3 

Similiter,  fi  dividenda  frailio  pcr2.T?=i|:  operatio  fic  procedet. 


Oftfatio- 
num  rn 
nun.erii 
froBiSt 
Sjno^fts. 


5 « * 

Totum  itaque  tum  Additionis  & Subduilionis,  tura  Multiplicationis  & Divilio- 
nis  negotium,  in  numeris  Frailis;  duobus  his  capitibus  abfalvimus.  Quod  brevi 
hac  Synopli  confpicicndum  fubjicimus. 

j ± - = — - Additio  &.  Siibduiilio 

ia  ha 


b'a"^Ta 


s a aS 

Dtvifio. 


CAP.  XLIV. 

De  FraSiomm  FeduSionihm  variis.  Impropria  fraHio- 
ais  ad  numerum  integrum  vel  miflum  redudio  : 
contra.  Fe ducito  ad  minimos  terminos:  '-..Adeommu- 
nem  Denominatorem  ; Ad  Denominatorem  datnm : 
Ad  communem  datunvoe  Numeratorem  ‘De  fr aci  to- 
num fradionihus  reducendis.  De  fra&tonilns  b>e.vage- 
nariis  Decintalibus,  tum  ad  tnvtcem,  tum  ad  fra- 
diones  ordinarias  reducendis. 

CUm  eadem  quoad  valorem  frafbo,  mille  modis  ddignari  poffic,  uti  fiiperius 
tiadiuimeii:  Expedit  nonnunquaia  cx  ima  in  aliam  formoin  fradion^rs  tranl^ 

mutare  J 
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Cap.XLIV.  Reductionibus.  2.21 

tnutarc;  variaf^uc  illarum  Redu«:hones  inlUtucre:  quarum  prxcipuas  hoc  fumus 
capite  tradituri. 

Krailioncm  Impropriam,  ad  Numerum  Int^um,  vcl  laltem  Miftum  reduci  FraS/o^ 
polle;  ex  fuperiortbus  patef.  Nempe,  Numeratorem  per  Dcnominatorem  divi-»« 
dciido.  Sic  ’|  = 4,  quia  6)  24  (4.  Et  = quia  *;)  24  {^f. 

4.4  4.4  . AB  adnume^ 

2— = 4,  quia  a)  44  (4.  Et  — =2.  quia  24)  44  (2.  Sic  —r  = B. 

4 /TXT  1 /T\  firum  w 

24 + ^ 3 nw/?a« 

= 2 + &C.  Cura  enim  ( ut  fuperius  diilum  cll ) Frailio,  ( five  pro-  ItfdufUo 

44  ^ ^ ^ tm. 

pria  (ive  impropria,)  non  Ht  niO  Divilionis  impcrtccbc  indicium:  Divilio  lib^tra. 
a^u  pndlica,  id  iplum  cfiicit^  quod  Frawbo  indicabat  laciendum. 

Et  Contra,  Numerus  quihbet  vcl  Integer  vcl  Miltus,  ad  Fraihonem  impro- 
priam reducitur.  Nempe  multiplicando  numerum  integrum,  in  datum  dcnomi- 
natorem. Sic  j = 2 = |.  &c  (quianenipc  3*4=12.  & 2x3  = d.)  Cura 

enim  m fingtilis  integris,  contineantur y/M/Mo;  oiuctramcs;  m tribus  intcgru  con- 
tinebuntur quadrantes  /tr  qu.it nor  ^ hoc  ell  auodecim  : iic  de  cartens.  Iceni 
= = = Sx.  eadem  plane  de  caula.  Et  in  Symbolis 

A c _i_^  iac-\^b  4*  ac-\-u^ 

pariter  A = —.  Et  34-1--= — -J — — = ■ — &c.  Aique 

hxc  quidem  numeri  imeeri  miflivc  m IVai^Iionis  Ibrmam  rcdu6tio  non  raro  ufui 
dl,  pnefertim  m addendis,  (ubducendis,  comparandis,  hifce  numu'i.%  Iracbionilnis 
immiltis : Sicut,  c contra,  fi^tioms  imprppnx  ad  numerum  integrum  milUimve 
redubho,  ad  earundem  xUimauoncra  j^cilius  dc  clarius  mente  aliequendam  maxime 
conducit. 

Fra£liqni$ad  mimmos  terminos  rcdudlio,  cx  didis  Cap.  XLII.  fatis  mnotcfcit. 

Divifb  nempe  utroque  termino  per  niaximam  communem  menfuram  (qu*ex  ibi-»^ 
dem  traditis  inveniatur,)  prodeunt  termini  in  eadem  ratione  minimi,  fivc  inter 
primi:  adeoque  minimi  qui  eundem  fradionis  valorem  c.vhiberc  poterunt, 

^nrl,  divilo  fcil.  tum  numeratore  tum  denorainatore  per  3.  Et  s?=|,  & 

H=(,  ( diviiis  nempe  tum  numeratore,  timr denorainatore,  illic  per  j,  hic  per/.) 

AB  A AB  A 

SicIl  = |=U&c. 


mntimet 

trrmtnos. 


DC 


per  B.) 

= 44*^*  Item 


“ ^ divifionc  laib  per  C. ) Et  - 


— =A.  (dividendo  utriiiquc 
ab-\-hh — ac~^b 

^ y uivAuuuc  j.^1  V».  ^ A..C  • ■ ^ — 

1 (bita  utrobiqiic  divifionc  per  ^r.) 

— 6*  b-^^c 

Et  Gmiliter  in  aliis.  Efique  hxc  fiaidionum  ad  mimmos  terminos  redudio,  ad 
faciliorem  valoris  zfliraationero  apprime  utilis.  Ecquis  cnun  non  facilius  intcllU 
git  & mente  concipit  fradilonem  fivc  rationem  J,  vcl  i ad  2;  quam  ^||,  vcl 
783  ad  is66}  Adeoque  cum  haibUoncs  tum  Rationes  commodius  exprimuntur 
(exteris  paril^)  in  minoribus  quam  in  majoribus  terminis;  & proptcrc.i,  (iiifi 

3uid  fheciatim  liquando  altions  momenti  impediat, ) ad  terminos  minimos  re* 
uccndx.  • 

Fraihonum  duanun  pluriumve  ad  communem  denomihatorem  redu^fio,  ( qux  Tradio. 
quam  ad  Additionem  & Subdudionem  ncccfiaria  fit,  jam  fupra  di£Uimefi,)oficn-»vw  rf- 
mtur  Cap.XLlI.  Nempe  denominatoribus  omnibus  continue  duclis,  habeturcora-'^»^^ 
munis  Denominator;  cui  conveniant  Numeratores,  ex  numeratorum  expolitorum'’'’”’*^ 
finguiis,  in  reliquorum  omnium  denominatores  continue  dudis,  emergentes. 

« A h c . j n c a0yb<tyc*$  torem 

Puta,-.  fic  reduicc,  fiunt  ---  . 

'tt  $ y et$yu0yct0y 

Item  s , f , j , reducuntur  ad  g , g , JS- 

St  autem  non  modo  ad  communem  falcem  aliqnem,  ad  minimum  commu- 
nem dcnominatorem,  reducendae  fint  expofice  quodibet  fradtones  : Habetur  com- 
munis die  denominator , fi  datorum  denominatorum  illi  omnes  qui  communem 
aliquam  menfuram  patiuntur,  per  illam  dividantur , & , pro  ipfis  dcnoinmatori-, 
bus,  quotientes  ex  ea  divifionc  emergemes  atrumamur ; ut  exiturum  quouexitum, 
rcliquoniiDqu&  iiqui  fiuit  denonunvorum,  ipfinfque  ccmuminis  diviibris  maxum 
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De  Fractionum  Cap. XLIV. 

(autetian)  maximorum  omnium,  ii  plures  Hant  comparationes, ) continua  multi- 
plicatione habeatur  communis  denominator nihiiraus:  (ad  qucni  quxremii  Nu< 
mcraioics  congrui,  modo  mox  of tendendo. ) Sic  in  modo  expolitis,  * , | ; quia 

1 & 4 communan  patiuntur  diviforcm  a ; uterque  per  a div  idatui  2)  2 ( i , 2)  4 (2 ; 
& quotientcseadivifionc  emerentes,  i,  2,  cura  tertio  denominaiore  iplbque 
communi  diviibrca,  continue  multiplicari,  exhibent  mmimitm  communem  deno> 
minatorem  xx2>t5“x2  = 20.  Cui  denommatores  congrui  (modo  mox  oltcn- 
dendo)  allunipii  10,  ij,8,  exhibent  expolitis  squales  cognomines  55,11,51, 

& quidem  imnimuui  communem  dcnominatorem  habentes. 

Sic|,x|,  divifis  turai&;  10  per  communem  menfurara  2,  prodibunt  quotien- 
tcsijj;  tumiterum  y (quotientumjam  inventorum  altero,  qui  propteica  etiam 
eliminandus  erit,  cjulquc  loco  novus  per  lajuemcni  divilionem  iubltitucndus, ) &. 
y ( denominatore  tertio)  pCr  communem  divilbrem  y,  unde  prodibunt  quoiicn- 
tcsi,  i,&  ( cx  prioribus  duobus ) rcliimendus  1,  qui  in  duos  communes  diviibres 
2, f,  continue dudti,  dant  ixixix2x^  = io  communem  dcnominatorem  mini- 
mum; quibus  relpondcnt  denommatores  congrui  y,  3,  8;  adeoque  frailiombus 
expolitis  5,1^  aequalesliint,  cognomines  .{2,  J. 


Sic  — r,— T , reducuntur  ad  cognomines  minimos 

a^yS- 

Invento  autem  communi  denominatore  minimo,  Numeratores  congrui  inve- 
niantur, hoc  cll,  lhi6lioncs  expoCta;  ad  datum  Denoininaiorem  reducuntur , hoc 
modo : 


'Ad  datum  dcnominatorem  reducitur  data  Iraclio,  li  novus  adumatur  Numera- 
tor, qui,  ad  datum  Dcnominatorem,  eam  habeat  rationem,  quam  habet  fra^ionis 
datx  numerator  ad  denorainatorem  ilium.  ( Ratio  manilclta  ell ; quonTam  dum 
Icrvatur  eadem  Numeratoris  ad  Denominatoreni  ratio,  eadem  manet  fradlionis 
quantitas.)  Sic  li  fraibonem  j , reducere  velim  adxqualem  aliam,  qua;  denomi- 
natorem  habeat  10;  quaircndus  clb  Numerator,  qui  iit  ad  10,  ut  di  1 ad  2.  Sive, 
ad  quem,  eam  habeat  rationem  zo,  quam  2 adi.  Quodper  auream  regulam  per- 
agitur: Puu  2 . I : : 10.  q = **=:  y.  Adeoque^o^i-  Pariter  fi  ad  eundem  deno- 
nunatorem  10,  reducere  velim  fra^ionem|;  liimcndus  di  Numerator  8 : (quia 
y.4::  10.8.  ) Adeoque  ,|=|.  Et  propterca  (quod  modo  diilum  erat)  fra- 
6boncs  I, ,1)1»  3d  communem  denommatorem  IO  redu^be , erunt  tS,!!,,*.  Eo- 
dem modo,  tr.u^boncs  ad  communem  denorainatorem  20  reduttx,  erunt 

»7  2..  1 ::  20 . IO.  Item 4. 3 :ao  : ly.  Iitm  y . 2 : :2o  . 8.)  Sic  fradlio 

ft  . ac  ahc 

— - , ad  dcnominatorem  b c redueb , em  . ( Quia  b .a'.:bc . — , — = c,  ) & 
•b  ’bc  b ' 


fra«ilio r-  * ad  dcnomin.ttorcra  b reduila,  erit  ~ . ( quia  bc  * ac  \ . b . -7- 
bc  b * bi 

Et  lic  ubique. 


: 4.  ) 


Atque  hujus  rcdu^bonis  magna  eli  utilitas,  (utaiibi,  fic  ) in  pacibus  expolitis 
alicujus  integri,  ad  panes  nobis  notiores,  vel  uficatiores,  reducendis.  Exempli 
gratia  ; fi  exponatur  \ Soht/t  Anglicim  ; & feire  velim,  quot  ea  fradio  valeat  num- 
mos 'Denarios  diitos , live  partes  duodecimas.  Reducenda  quippe  erit  expofita 
tradio|,  ad  xqualcm  aliam  qux  dcnominatorem  habeat  12.  Adeoque  (quia  5. 
2 : 12 . 8.  ) invenio  bellem,  live  duos  trientes,  tantundem  valere  atque  if,  cx^to 
duodecimas,  hocefi,  oao  denarios. 


Verum  hic  intdligcndum  eli ; quod  non  polTii  ita  iemper  ad  daaim  denomina- 
torem  reduci  fra^bo  data,  quin  pro  quslito  numeratore  emergat  aonnunquam  vel 
fradio  vel  numerus  milhis ; adeoque  non  poilit  fractione  fimplici,  qua-  datum  ha- 
beat dcnominatorem,  data  irndbo  defignan , led  Ira^iione  conipolita  opus  eni. 
Puta  fi  fra^iioneni  ad  partes  duodecimas  reducere  velim,  ( hoc  cli,  ad  iraulio- 
acm  xqualcm,  CUJUS  denominator  iit  la ) quoniam  eli  y . 1: : 12  ^r=  4},qux- 

fita  fraiilio  ellet  ^ . Hoccil,  4 duodecimx,  atque  infuper  | unius  duodecirax,  A- 

deoque,  verbi  graiia,  | (olidi  Anglicani,  valebit  denarios  AngUe^ds  4I;  hoc  di 

quatuor 
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Cap.XLI  V.  Reductionibus. 

quatuor  denarios,  aeque  inliipcr  * unius  denarii.  SiCjfraiStio  4- , ad  aliam  redii- 

ccoda  quat  denoiuinatorcm  habeat  r,  erit  . 

Qu«  autem  jam  tradita  fmudc  Fradlionis  ad  datum  Denominatorem  rcduftio-  Fraffi»^ 
ne  i vel  etiam  plurium  fradlionura  reduiUone  ad  Denominatorem  communem  : 

Eadem  non  diifiaikcr  de  roJudhoaibusad  Numeratorem  datum,  atque  ad  numera- 
torem  communem,  expoai  polfuni.  Vix  enim  alhid  ad  hoc  fitu  opus  cfi,  quam 
ut  pro  Xifttwuna/o!  is  voce  iubltnuatur  NMKrratoiHs , & contra.  Sic  fradhones  toirm  i/ 
tcquipollciuhilce|,|.  liaulradionibus|,5,  aiquipollait  »,  j|.  Eifnt-NtfwrVa- 

rt-  L ^ II  ^ a , , foten* 

ttionibus  -,“p, — , xqmpollcnt  , - Sic  tracho  , ad  ahara 

« 0 y 9-bc  &ac  yab  b ^ 

reducenda  qux  numeratorem  habeat,  e,  erit  , ■ = 4-*  Et  lic  alibi. 

’ a)bc  tJ 

DeFnidionum  fradionibus,  five  minutiarum  minutiis,  reducendis;  nonnihil  lufra- 
ctiam  dicendum  clt.  Quippe  nonnunquam  iradionem  aliquam  ulterius  frangi 
conungit;  cujus,  lanquam Integri,  partes,  Minuti* minutiarum,  five 
ftadionesdici  Iblcnt.  Puta  trientis  lemis,  vel  bcHisdodrans,  &c.  quos  fic  iiouie^"'/'^"* 
folcnt,  J J . 1 1 . &c.  vel  lic,  j ex  i.  | cx  &c.  Mallem  ego  fic  1 x ^ x f . dc.  (quip- 
pe  mhii  aliud  elt  hujulmodi  Iradionis  ira^bo,  quam  tiadio  ex  diubus  invicem 
multiplicatis  commifita.  ) Uti  enim  j A vel  s x A , cfl  fcmillis  quantitatis  A ; & 
t,  vclgxi,  Icmilib  umus  integri;  3x2,  lemillis  duorum ; |xj,  lemiiTis  trium: 
iu|x|,  dt  femiUts  trientis ; |x|,  dodrans  befiis,  five  tres  quart*  duarum  tertia* 
mra,  dc. 

Atque  hinc  ftatim  patet  methodus,  cjulinodi  fradioncs  compofitas  ad  fimplices 
reducendi.  Nempe  multiplicatione  fbla  id  peragitur.  Pu;a  dudts  inviecm  |d|, 
erit  ( per  tradita  m lupenore  capite)  |x|=Yi  = 5*  Sic|xJ=|.  dc.  Similiter 
ii  pluries  adhuc  componatur ; puta  fenus  dodrantis  duarum  tertiarum  ,|x|x|  = j| 

= i.  Eificalibi' 

A 4 

Eodem  plane  modo  reducenda dl,  hujufraodi  fnidio  ",  bocefi  4|xts,  five  . 

X 3J- = =*  |.  aliax]ue  fimiles  ubi  Numerator  fradionem  adjundlam  habtt. 

(^odeuam  lic  tradi  pollit : Dudi.s  tum  numeratore  4«,  umi  Denominatore  12, 
in  communem  multipUc.Tiorem  y,  prodibit ( non  mutata  quantitate)  U,  vel  *. 

Nec  diliiimiis  ent  rcditdho  lr.telionis  hujulinodi  (cujus  Daumiinatori  adjun- 
gitur fiailio  ) — , =4'  Dudis  nempe  tura  Numeratore  tuni  Denominatore, 
in  communem  muluplicaioiem  2,  non  immutatur  quantiuu. 

Sic  ^ = jlf ; dudis  nempe  tum  numeratore  tura  dcnomin.itorc,  m 10  =:  c x a. 

12J 

Eademque  plane  methodo  utendum  erit,  in  fradionibus  ( fi  id  obtingat ) etiam 
adhuc  ulterius  fiadis,  five  in  Numeratore,  five  Denominatore,  five  etiam  utro- 
que. Ut  non  fit  opus  hifce  diutius  uiimorarL 

Superell  ut  de  Fraihonibus  Sexagenariis,  & Dccimalibus  verba  faciamus ; ca-^-^ 
rumquetumad  invicem,  tum  ad  fradiones  ordinarias  redudione;  atque  harum 
ad  illas.  Ex  omnibus  enim  fiadionum  Redudionibu^  hac  duae  pr*  reliquis  ccle-  sexage- 
bres  fum;  nempe  redudio  ad  partes  Sexcenarias,  oc  ad  partes  Dcciraaics : 

VKC  verfx  Illa  veteribus  admodum  familiaris  erat  & frequens;  haec  maxime 
Rccemionbiis. 

In  fradionibus  Sexagenarus,  fupponitur  integrum  quodvis  in  partes  60  dividi, 
quas  vocant  minuta  primo,  Icrupulos  primos;  Et  eorum  quodlibet  m do 
roinua  fecunda;  & quodvis  horum  m totidem  imnuta  tertia;  & lic  deincc^>>, 
in continua  ratione  futfexagecupla.  Sic,  verbi  gratia:  Hora  dividitur  In  60  mi- 
nuta prima,  & quodlibet  minutura  prunum  mbo  fecunda;  dc  quodlibet  fecun- 
dum in  totidem  tertia,  &c.  Item  circuli,  five  quadrantis,  aut  etiam  Signi  Grados 
quilibet  eadem  ratione  dividitur  in  Minuia  pruna,  fix'uuda,  tertia,  &c. 

Id  Recentiorum  partibus  Dccimabbns,  fupponitur  Integrum  quodvis  dividi  in 

10  par- 
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De  Fractionum  Cap.XLIV; 

IO  partes  decimas ; & decima  qiuelibet,  in  lo  Centclimas;  qusclibtt  ccntcHma  in 
IO  Millcfimas;  & iic  deinceps;  m cnntinlta  ratione  rubdeciipla  intra  Unitatis  lo- 
cum ddeendendo,  ficut  liipra  Uniutis  locum  continua  ratione  decupla  alcendi- 
tur,  ad  decades,  centurias,  millu,  &c.  Quae  quidem  ratio  dividendi  integrum, 
multo  atconimodatior  clt,  quam  veterum  Sexagenaria;  quia  fradionts  decmulcs 
codan  plane  modo  tradhntur,  quo  numen  integri,  ( ut  iiio  loco  dictum  Jt,)  riul- 
iamque  calculi  dilHcultatem  involvunt;  cum  ^‘xagenaria  illa  progrcllio  j^rplexa 
nimium  Iit,  variatque  redudioncs  poUulct.  De  utrifqtie  autem  leorlim  ditetur. 

Reducitur  tra^lio  qusclibet  ordinaria  ad  partes  dccimmes,  fi  numeratorem  (ad- 
ditis poli  linearo  leparatricenf  quot  opus  eft  ciphris,  quae  gradus  inlh  Unitatem 
delccndentes  delienent,)  j)cr  dcnominatorem  dividamus.  (Quippe  hoc  ptlo 
divifio,  quam  indicat  h-aiiiionis  notario,  ailu  peragitur : Qiioinodo  autem  eain- 
ftituenda  elfc  per  locos  delccndentes  diviILo,  jam  lupia  luo  loco  olFnlum  dt,  ubi 
de  integrorum  divifionc  verba  fecimus.)  Sic  f = oj^.  | = ut  diviiionc 
patebit.  * 

5)  00  (o,  8.  8)  j,000o  (o,  37y. 

888 

Si  au;eni  (quod  non  raro  contingit)  ejufinodi  occurrat  fractio,  qux  vel  non 
omnino,  vel  noii  nili  longiori  operatione,  accur.tre  poilit  partibus  dccimalibus 
exprimi:  polliimus  operationem  quoulique  libet  mftitucre,  donec  quod  fupvriit 
tam  fit  exiguum  ut  tuto  ncgligi  poflit.  Sic  \ = &c.  | = &c. 

&c  (^In  quibus  omnibus,  aliiiquc  iimilibus  oblervare  licet  eorundem  nuujcroiuiti 
rccui Ium,  quoufoue  libet  contmuandurfi.)  Itenf  010937^.  ^j  = criy9>Ty.  (In 

3 u ibus,  ilulque  umilibus,  exhauritur  quidem,  Icd  leio,  expolita  fractio  partibus 
ecunalibiis. ) Ut  dividendo  patebit. 


m r 

Tj  0000  (o,  533  &c. 


t,  00  00  (o,  166  &C. 

6,666 


65^6  J 

000000  (o,4^4)'&C. 
t i z t 


ii 

.1146 

3,0  0P00  (o,op37f- 
3a,iiaa3L 
? a 1 ? 5 


In  his,  mquain^  aliiiquc  ejtirmodi  calibus,  ubi  parte-s  deeimalcs  vel  m longum 
nimis,  vel  in  infinitum  excurrunt;  fuHicit  vero  proximum  pro  vero  accipere; 
adeoque  operatione  quoulquc  libet  coutmuata,  quod  liipereft  negligc^c.  Puta, 
pro  funiatur  018333.  0(90909  ■ o N?7  • Vcl  etiam 

oj33^  ■ oj83S . o|^.  0^4 . Vcl  forte  C[3^.  q?3 . o^.  c^og.  prout  major  mi- 
norve  accuratio  requiratur. 

Fra6liones  autem  Decimaies,  ubi  opus  cit,  eodem  plane  modo  ad  alias  redu- 
cuntur, quo  rcliqux  fraitioncs  ab  una  ad  aliam  denomuuiioncm.  Puu  o^;  hoc 
adf,  dividendo  tum  Kunicratorcm  tum  Dcnominatorem,  per  maximum 
communem  divifbrem  Sic  c(0937y=:^l?^-r=:^  j nempe  dividendo  per  maxi- 
mam communem  menruram  Et  dc  m reliquis.  Si  autem  ea  reperiatur 

jncnfura  qux  non  quidem  accurate,  at  lalicm  quam  proxime  utrunxjue  terminum 
mcnlurct;  poterit  lihus  ope  aflumi  fradlio  ordinwia,  qux,  licet  non  accurate, 
quam  proxime  Limen  xquabitur  cxpolitx  Decimali ; adeoque  pro  hac  adumi 
poilit;  prxleitim  fi  (iipponauir  ffadio  illa  dccimalis  (quod  non  raro  fit,  prx- 
Icrtim  in  tabulis  Altrononiicis,  Trigonomcuicis,  &c. ) non  prxcilc  Geometricam 
Veritatem,  fed  vero  proximum,  defignare.  Sk,  pro  o(333n,  hoc  efl  alfiimi 
potent  tanquam  xqjualis  (,  cum  lamcn  hxc  aliquanto  major  fit,  (qiuppe  xquaJis 
huic  ^,)  1^  tandllo  ut  ca  djHcremia  tuto  ncgligi  polfu,  ul>i  Geumetrica 
«+4riC<«  non  exigitur. 

Si 
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Cap.XLlV.  Reductionibus.  22  j- 

Si  Fraiftio  ordinaria  quxvis,  ad  panes  Scxagcfimalcs  reducenda  fit : ReJyaia 

Numeratore  in  tfo,  per  Denominaiorcm  fiat  Divilio ; & Qiiotiens  indicabit 
nua  : Rcfiduiim  autem  divifionis,  fi  quod  fi^  indo  dudum,  &.  per  Denomina- 
torem  (fractionis  daw)  divifum,  exhibebit  in  Quotiente  Minuta  fecunda: 
fic  deinceps  minuta  tertia,  quarta,  &c.  prodibunt,  fi  divifionum  refidua  lonpcr^^'^^. 
in  60  ducantur,  & produCta  per  communem  fractionis  dane  Denominatorem  di-  maks.Et 
vidantur : Quod  coufquc  faciendum  erit,  donec  vel  nullum  fuperfit  refiduuni,  ««tra. 
vel  quod  { w operationem  jam  fatis  continuatam ) negligi  polTit.  Qiiod  enim 
de  DecimaLbus  modo  diClum  eft,  idem  & in  Sexagenariis  fractionibus  fxpilfirac 
fit ; nempe  nunc  in  infinitum,  nunc  laltcra  in  nimis  longum  procedendum  etic, 
priufquam  tou  fhClio  exjpolita  plane  exhauriatur : quo  cafii,  pro  accurate  vero, 
ialtem  vero  proximum  auiunendum  erit. 

Sic  4 = 3^'*-  pf3ccilc.  Ut  calculo  patet.  Hoc  modo. 


S 
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H)  3°o 


Vel  etiam. 
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24)  jco  2)  do  (50". 

Sic  Min.  38'.  10".  ^4'".  32"".  &c.  = Min.  38'.  n".  tere.  Nara 


7 

X 60 

ii)  410  (s8'i?. 

IO 
X do 

11)  «00 


2 

x5o 

ii)  120  (lo"  t|. 
d 

X 5o 

ii)  3<S°  (3*""n- 


Partes  autem  Sexagelimales  ad  frailiones  ordinarias,  reducuntur : fi  reduitis 
omnibus  ad  fcnipulorum  ulcmam  denominationem,  eorumque  numero  pro  nu- 
meratore fumpio,  congr.ms  Icnbatur  Denominator;  nem^  mmKrus  ille  qui 
oficndit  quot  iftius  ordinis  fcrupuli  in  uno  integro  continentur.  Sic  12’.  30".  re- 
ducuntur ad  fiai^oncra  ordinariam  d . Hoc  modo 

12' 
xdo 

7To" 


xdo 

do' 

^ — M • 

3doo" 


Cum  enim  fingula  minuta  prima  contineant  do  fecunda , 12  prima  continebunt 
<720  f^unda,  quibus  additis  aliis  fandis  30,  erit  fecundorum  numerus  7C0.  At 
vero  in  uno  Integro  continentur  Minuta  pnroa  do,adcoquemmutafaunu3doo: 

Sunt  ergo  illa  ad  unum  integrum  ; ut  75-0  ad  3doo,  hoc  eif  (redudfione  fada 
ad  minimos  lerminos  ) ut  f ad  24,  Adeoque  12'.  30".  jJ.  Dedma- 

£ft  autem  ufus  partium  decimaliura  incredibili  fore  differentia  magis  compen- 
diofus,  quam  partium  fcxagefimalium.  Quod  vel  unico  hoc  exemplo  fatis  indi-  ^am 
Cabltur.  Stxageji- 

Pofito  quod  Solis  curfiis  annuus , per  integrum  Zodiaci  circulum,  abfblvatur 
diebus  3df,  horis  y,  minutis  49’,  i6",  4d"':  quantur  quantus  fit  illius  motus  di- 
umusmedius.  Hocell,  juxta  leges  Rcgubc  aurcz ; Ut  tempus  annuum,  3dy**,  sStior/ 
4p',id",4d"' ; ad  tempus  diurnum,  24^:  fic  motus  annuus  medius,  gr^uum  360; 
ad  motum  diurnum,  graduum  quot  ? 

F f , Quoaiam 
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De  Fractionum  Cap.XLIV 

Quoniam  autem  hic  terminus  primus,  qui  futurus  e{l  divifor,  cx  pluribus  dc- 
•nominationibus  confbt;  quo  OKlius  inlfciiuatur  divifio,  reducendus  df  illc  primo 
ad  unam  denominationem.  In  queintinem,  numerus  dierum  , l>er  24  (nu- 
merum horarum  in  (ingulis  diebus ) muliipltcandus , atque  adjiciendae  inluper 
horx  f ( in  quxfhone  adjundle  ) ut  habeatur  numerus  horarum  in  tempore  ex- 
^>olito,  nempe  ; Ha  horx  in  minuta  prima  reduibe  ( multiplicando  per  do) 
adjuni^  inilipcr  49'  expolitis;  exhibent  minuta  prima,  5*2^94«^  : His  autem  mi- 
nutis primis  in  fecunda  reduitis,  ( multiplicando  per  do ,)  & adjunilis  infuper 
j6"  expofitis,  habemur  minuta  fecunda  5 1^-56956  : His  denique  in  tertia  pariter 
redudtis,  5:  adjundis  Item  4d"',  habentur  minuta  tertia  1893417406 : qiix  expofi- 
tum  tempus  xquant. 

Reductu  autem  tempore  annuo  m horaria  minuta  tertia  ; in  eadem  etiam  redu- 
cendum erit  tempus  diurnum;  nempe  primum  in  24,  & deinde  m do  ter,  conti- 
nue multiplicando  , adeoque  dies  unus  repenetur  minutis  tertiis  ^184000  aqua- 
lis. 

Atque  hac  prxparatione  fa«5b ; conflmiamr  quaUio  ad  hanc  formam.  Si  in 
anno  integro,  hoc  efl  in  mimitis  tertiis  horariis  1893417406,,  abfolvatiir  integer 
circulus,  hoedt  gndns  360;  in  uno  die,  hoc  ell,raiiiiuis  tertiis  horariis  ^184000, 
ablblvciuur  quot  gradus.'  Et,  operationibus  Aiucx  regule  rite  peradtis  , rcpcric- 
tur,  ncimum  quidem  gradum  imegrum  uno  dicablblvi ; ftd  unius  gra- 

dus.  Ut  cx  adjuinilo  totius  proccHus  t)*po  patet. 
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3U04 

155J2  / 1866240000, 

1893417406)  18^6240000'  1893417406 


Denique,  ut  inventus  motus  diurnus  medius,  ordinaria  fractione  defignlitbs , 
nempe  grad:  o , partibus  Icxagcfimalibus  exhibeatur ; reducenda  dt  fragio 

modo  l;;perius  u&nio,  multiplicando  Numeratorem  per  6<x  & produitum  per 
datura  denommaiorem  dividendo  : atque  hoc  continue  quoufque  opus  erit.  *Sivc 
etiam  ( quodtotlem  recidet)  repetitis  Aurex  regulx  operationibus;  Nempe,  ut 
Denominator  fnnilionis  datx,  ad  fuura  Numeratorem,  fic60  Denominatov  fra^Uo- 
nis  quxfiix,  ad  Numeratorem  quxlititm  ; hoc  clt  ad  numerum  panium  fc.xagdi- 
maliura  loci  proxime  inferioris.  Adeoque  tandem  multiplici  calculo  compene- 
, tur,  motum  Iblis diormuu  medium,  clle,grad:  olS5gf^=grad:  0,  yp',  8',  19"'. 
li"\  proxime.  . 

- 1893417406- 
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Cap.XLlV.  Reductionibus.  ! 

i8?J4J74o(S  . i86<J400oo  : : «o  . fj>'  ii|^^ 

' i8;]4I74o<  . 3i6x-n}<^6  ; : 4o  . 8" 
i8j)34iT4otf  . «ijKHJfi»  : : 60.  ip" 
i8p34i74o<  . n«7«8ooo6  ::  tfo.  37"" 

Totum  autcin  boc  negodum,  per  parus  dedtnales,  leviOnno  Hatipi  hbore  pena, 
nir.  Polito  nempe  quod  Sdm  curliis  Annuus,  per  integrum  Zodiaci  circulum  £- 
folvaiur,  didius  WrIHsyrr  ; motus  diurnus,  unica  divilionis  opencione  pcra^b, 
tqsjitnir.  erad.  ogi»tM373t  proxime.  Quod  calculus  ipdiabii. 

}6s  i>4^yyy  • jSo  : t I • ° I98yii4<l:3y . 
r 

3«j  P4tyfy ) i«o  locoooo  ( o pSyMn^r . 

Hioc  autem  qusdlionis  tum  propoGiionem  tum  refolutioncin  in  partibus  Deciinu- 
libus,  untun»m  plane  valere,  atque  opcroliun  illam  in  partibus  Scxagclimalibus ; 

Ibiim  appai^it,  ubiolbmderomcmodam  basad  iUas,  &viccvcrra,  reducendi. 

Keducuntur  autem  partes  Sexacdimales,  (&  quidem  eadem  nictliodu  , mutatis 
mutandis,  aliz  item  qiiamitaies  puribus  denominationibus  delignatae, ) ad  partes ptriim 
Dccimalcs  hac  methodo.  Quoniam,  verbi  gratia,  quodvis  Miminim  Tenisiin,  ell  Statt/!- 
^ unius  fecundi,  & quodvis  lecunduit^  ^ unius  pruni,  4e  quodvis  minutum  pri- 
muni  d unius  hora;  « hora  quavis  d unius  dici : Erunt,  ( in  expolita  SU»nt‘tatc 
annua,  dierum  363,  hor.y,Mm.  4p',i6",4«".  ) minura  tertia  46",  axjualia  J|  a- 
nius  ikundi;  hoc  cA  (dividendo  411  per  do  ) fecund.  0|7<idd &c.  adeoque  i6‘, 

^",  = l6\l666" . Cumque  hac  Secund^  lint  totidem  Se.\agelima  unius  Primi; 
£vidcndo  id n6666"  per  do;  reperietur  16  l7W"=oiyj4'  &proptcreu4p',  id  ", 

4d"',=  40',  16  iTjdd"  — 4011794'.  Etfimiliter,  cum  minuta  prima  Cnr  totidem 
(exagdinia  uniinliara ; dividendo  iterum  pur  do  ; erunt  Min.  prima  49  ;s794' 

= 0 (Ihy  hora : adeoque  y*’,  4P,  16",  44'",  = j |8si3  hora.  Et,  quia  hora  3(4 
diei;  dividendo  per  24  reperienturhora  j Pn?  =d : o Nat ; adeoque  adj'1, 

^Sh'  4d"’,= diebus  idylM^y  proxime.  Operationis  proedTum  hsc  fubjecimus. 


do ) 4d,  0000  ( o,  7dddd  &C. 
do  ) I d,  7dddd{o,  279444  &«■ 
do  ) 49, 27944(0,  821314074  &C. 
24)9,82132407(0,14233114573.  dec. 


I«r*i  l‘.4S>',  l«',4d" 

ifi  i7dddd  fccund. 
4*  P794444  prim 
3 811324074  hor*. 
3dyts4syyyid97y  dies. 


Contra  vero  ; Parces  Decimales,  ad  Sexagefimalcs  ( aliaTve  hilix  Gmiles  ) me- 
thodo contraria  reducuntur.  Nonpe  rcliduas  ubique  frafliones  decimales  multi- 
plicando perdo,  ( aut  per  alium,  quicunque  fiierii,  quzlita:  fradtionis  denomina, 
torem.  ) Sic,  venu  gratia.  Motus  Solis  diurnus , 
grad.  oi98yd^i7iy,  reducitur  ad  partes  Icxagcli-  0 9896^3739 
malcs  39',  8 ',  19  ",  37"".  quam  proxime.  Ut  ex  99'lr387824 
ad/iindta  operatione  patet. 

Atque  hoc  p^lo  prtes  SexaKlunales,  alixqiie 
pluribus  denominationibus  conltanies,  ad  DkI- 
males  reduci  pt^nt;  &rurfo  ( ubi  opin  fiicrit) 
bx  ad  iliax.  Et  quidiem  de  FnBionuin  Redu^ionibiis  hailenui. 
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GAP.  XLV. 

De  FraSionum,  ^ Rationum  Rationibus.  Tetius 
operis  Epikgus.  ■ 

ATquc  haScnus  quidem  cum  FradUonum,  Cve  niam  Rationum,  (quippe 
perinde  eft  utra  iub  notione  conCdcrentur,)  Addittontui,  Subdudhonct^ 
Multiplicationem,  & Divilionem,  varialquc  etiam  Redudbones,  quantum  opus  vi- 
detur, tradidunus  : Non  erit  opus,  ut  qua:  de  Aurea  Regula  { ut  loquuntur ) 
aliave  de  Rationum  aut  Proportionum  doctrina  liiperius  tradita  iunt  univerlali- 
ler,  jam  iterum  de  FraitiomW  1'pedadm  repetantur.  Quippe  nihil  hic  novi 
occurrit  de  Fradtionum,  live  etiam  Rationum,  1 funt  enim  & illie  quantitates  ) 
rauonibus  dicendum  ; pneter  ea  iniz  unrrewiter  de  Quantitatum  fimpliciter 
( cujufcunquc  liqt  genens ) Ratkmibus  jam  font  tradita.  Et  quidem  ut  numeri 
inti^ri  (puta  &c.)  lunt  Rabonum  Multiplicium  (dupla,  triplan  &c.)  de- 
nominatorcs;  (k  Iradliones  },  &c.  funt  denominatores  rationum  (ubmultipli- 

cium  (fubdupi*,  fubtriplz,  &c. ) rdiquzqtK  fhidlionc:^  li  }>  li  |>  &c.  aliarW 
item  rabonum  denominatores.  Et  quidem,  ficut  dupli  id  triplum,  puta  a A ad 
j A,  eadem  ell  rabo  que  denominatorum  iuonim  a,  ad  j.  Icfquialterius  ad 
leiquiterbura,  | A ad  j A,  eadem  eft  tabo  que  denominatorum  fuorum  j ad  » . 
Item  fubduplum  ad  fuhtriphim;  fubleiquialterum  ad  (iibfelqoiteruum,  &c.  ea- 
dem omnino  ratio  atque  iuonim  tcfpe&ive  denominatorum. 

, Dupl.  Tripi  ::zA.  3 A::a . j . 

■ Subdupl. Subtripl::  ; A . 5 A::  J . j : : 3 .2. 

Scfquiak  Sefquitert  ::|A.|A:; 

SubfefquialL  Subfcfquitcr 


Itera ; DupL  Tripi 
Hocclt;  2 . 3 

Et,  Subdupla.  SubtripI 
Hoc  eft,  i , i 


Qpadrupl.  Sexnipl. 
4 • 0 
Subquadri.  Sublext. 


Atque  haec  quidem,  ciim  apettiflima  fint;  mirum  mihi  plane  videtur  Rectn- 
boruni  ahquos,  dodhanam  de  Rabonum  Rationibus,  quaC  jam  plane  novam  ven- 
ditare, atque  i fejam  primum  in  MatheOn  introdudl^  ; cum  tamen  Auree  Re- 
gule ( ut  vocant ) praxis  in  numeris  fraflis,  nil  aliud  pime  fit  quam  illa  de  Ra- 
tionum rabonibus  dodlnna,  eaque  omnibus  nobOima ; l^tcm  fi  fpecierum  live 
Symbolorum  ufus  euam  adhibeatur ; que  non  minus  quanbtates  Irrabonales  quam 
rabonales  rcfpiciimt.  Qpique  eafdcm  plane  leges  de  rabonibus  addendis,  com- 
ponendis, dividendis,  altcinandis,  &c.  in  numeris  fradlis  valere  docent,  atque  in 
muneris  integris ; eadem  opera  docent  etiam  Rationum  rabones  cafdem  fubire  le- 
ges, atque  rationes  Ablolutarum  quanbtatum. 

Superell  adhuc  ad  perledhm  Arithmebci  negotii  tradibonem,  do- 

. arina.  Quam  quidem  llatucraro  praefenb  operi  adjunxilic.  Verum  cum  vidiam 
jam  ultra  quam  fperaycrara  molon  crevifle;  nec  interim  polle  totum  illud  ne- 
gotium ita  in  compendium  redigi,  ut  huic  commode  liibjungi  poHit : Placuit  po- 
tius rem  illam  totam  hic  inodlara  przterire;  adcoqiie  & Poidbtum  Analylin, 
live  ( ut  loquuntur  ) Radiaim  exuactionem,  qirnjue  huic  comunCta  ell  de  Ra- 
dicibus Surdis  dodlrinam.  Qusc  omnia  aliquando  fbrian,  inooo  Deus  ita  volue- 
rit, peculiari  leorliin  volumine  ablblvcnda  Ijicro.  Adeoque  pedem  hic  ligo. 

Quz  hic  lecutura  erat  pars  altera,  Algcbram  Ppedtans,  prop*cr  alia  qua:  inter- 
Geflerunt  negotiaj  non  nili  Iero  poli  plnres  annos  prodiit. 
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MARCI  MEIBOMII, 


De  Proportionibus  Dialogum, 
Tranatus  Elen^icus. 
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Honoratillimo  Domino, 

D.  Guilielmo  Brouncf^r 

Equiti  Aurato,  \'icecomiti  Broimck^ 
de  Lions,  Baroni  Brouncker  de 
Nevvcaltlc. 


JA  M quinius  agitur  Mcnfis,  Honoracininie  Domine,  Ex  quo  quam  ofluo 
iradacioncni  ab(blvcruiu  operar.  Ciiiain  ideo  Tibi  potius  offerendam  duxi, 
(^0(1  probe  ipic  imcUigas,  tum  quanti  dt  ad  Matncfiii  rite  inalligcndain 
jiiUimes  caUerc,  tum  quam  nihili  dl  qucni  refutandum  fulecpimus,  ‘Dui- 
h^tis  Mtibomit. 

Sub  id  temporis,  cura  CiarilTimuiii  quendam  Virum  & Marheimuciim  Oxonix 
convenire  contigerit,  cx  Dania  oriundum,  ( qiu  Angiiam  tranftens,  Oxoniae  nos 
inviferc  & falutarc  (lignatus  dl,)  lafto  dc  hoc  MciDoniii  ircidatii  fermonc,  in- 
tellexi, non  iibi  loli  iexi  & t),  Anzotk  cuidam,  Gallo,  hanc  novam  placuiffc 
do6lrinam ; Et  quidem  eo  ulquc  ut  vix  mter  fe  convenerit,  aijus  illud  inven- 
tum ccnicatur,  aiu  quo  vulgante*  primo  rdcilcar  Orbts-  Quip^x-  cum  Auzoiius 
fcipiura  1’uum  editurus  in  Sdgium  ininffct,  idque  Mciboniio  mature  laus  inno- 
tuerit; haud  a^uo  animo  tuhc  hic,  ut  iub  Auzotii  nomine  nova  Eec  prodiret 
dotlrlrina,  quam  iibi  iplc  vendicavir,  (ibique  jam  ante  aliquot  annos  originem  dc- 
binffc  contendit;  Et  Heri  quidem  j>otc/t  ur  non  minori  zelo  erga  proLm  luam, 
(juam  & (ibi  genuinam  tiiiffc  prx  le  tuht,  affcijlus  fuerit  Auzotius:  quem  partum 
iuuni  non  m^nus  depcrillir,  putandum  dl. 

Utut  ht,  Mcibomii  laltcm  Dialogus  prius  prodiit,  &,  credo,  adhuc  folus. 

Ex  eo  autem  tcnqx)re  prodiit  etiam,  laltcm  ad  manis  meas  pervenit,  Xa^yit 
Amjcombef  Jeluitat,  Frailatus,  hoc  iplb  anno  editus ; qui  .1  S.  l^mccntio 

ictragonilhium  ilabilirc  frultra  tatageoj^  ejnltleiu  laltem  dc  Rauombus  & Projvjr- 
tiombus  doilrinam  latis,  AleibomuttHy  dclcndic;  led  & Auzotinm  etiam 

( cujus  ille  opus  MS  naclus  erat ) jun^lim  refelliL 
Nos  autem,  qui  tum  Auzotii  opus  non  vidimus,  tum  Ainleomii  iLifccpruin 
ignoravimus,  Mcibomii  laltem  Dialogum,  quia  ncfeio  quid  fk  Novi  dc  «Magni 
pne  le  terre  videbatur,  examinavimus  & refutavimus. 

Qiiam  autem  jam  tum  ablblveranc  operae,  nunc  lerius  ca  prodit  in  publicum 
Rdutatioi  p.utira  quod  cui  fubjungitur  opus  nondum  perfedum  erat  pcnituiqiie 
ab  operis  ablolutum;  panim  etiam  quod  interca  temporis  occurrebat  Hobbim 
fecundo  colligandus,  ob  convitia  dc  maledidlaqux  Icripto  Anglicano  in  mc  effu- 
tivit ob  Klencbutft  meum  quo  iplius  Geomcinam  rcriitaveram.  ^uc  qmdem 
Hobbii  calligatio,  tum  iik  tum  Typographos  (qui,  cum  vcl  mmime  impediti, 
iimt  latis  urdi)  aliquandiu  occupatos  tenuit;  ne  hoc  cum  opere  procedente  ci- 
tius prodircL  in  iplo  fere  parcus  momento  impeditum. 

Atque  ha«enus  quidem  expolita  prolentis  operis  ratione,  tacere  pollcm,  neque 
ulterius  Dominationi  Vcltrx  moldhis  effe;  nili  quod  alia  nonnulla  linr,  qux  li- 
cet i prolemi  negotio  latis  lint  aliena,  nequaquam  tamen  ahena  D“*  Veltra^ 
quaeque  hic  loci  rainmic  reticenda  duxi.  , 

Dignata  ell  D.  V.  pro  ea  qua  polles  humaniate  atque  in  me  benevolentia, 
fcnpia  mea  non  modo  fupra  quam  ipla  mereantur  xllimare,  fed  d:  ritnari  cu- 
noiius,  atque  etiam  ultra  quam  ipfe  fecerim  inventa  nofha  promovere.  Hinc 
fiidtimi  elt  IU  quantitatis  latis  quidem  irrationalis,  quam  ad  Tctngonilimim  nxum 
commode  explicandum  ddignandam  habui,  proter  cam  quam  iple  cxhibuci'ani 
dclignaiioDcm,  aliam  adhuc  invenit  D.  V.  accuratam  quidem  & 1'ubtiiillimam ; 
quam  ad  mentem  tuam,  quam  potui  proxime,  ad  prop.  ipi.  yhUhuict.  ft/finit. 
expofui.  Neque  hoc  concentus,  ex  principiis  nollns,  qux  ud  Cnx^uli  quadraturam 

deiigiun- 
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delignandam  adhibueram,  talem  etiam  quadraturam  Hypcrbolz  dedulcifli,  quatn 
Don  methodo  dignari  polle  docuifli : quod  ex  tc  undem,  uu  Ipero, 

aliquando  diicet  Orbis  liceratus. 

* Verum  aliud  clt:  quod  impnel^tia- 

rum  adhuc  diccodiim  habea  Propo- 
fitionc  47*  ( cm  aHinjs  & prop,  4p. ) 
tra6lacus  niei  de  S^Biotiibuj  &Htcis , 
hanc  ego  PropolitionuD  , /n  Tatab»- 
heidc  Cubkait , dJiametri  Junt  invi- 
cem f!MnlkU  \ iy  cujtijcunftte  dia- 
metri  adhiattfn-applicatx,  Jmt  refla 
in  ipjius  vertice  contingenti  parallela  : 
aiulycicc  examinandam  propolucraoi.; 
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Tentau  autem  Ana^iis,  in  hanc  de> 
linit  aequationem  Cui 

ullo  paralbgilmo,  vel  p^r. 
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ventum  eff.  Concludebam  itaque, 
(quod quidem  inde  omnino  conclu- 
dendum videbatur,)  /ftius  ' 

timis  radix  %Jiqm  modo  reperiri pp- 
terity  monfirahit  fuajita  punfia  D , 

D ; adioque  propofiti  ventatem»  At- 
que hac  afltftionc  hypothetica  con- 
tentus, ( adjunib  quje  huic  hypo- 
iheii  conveniat  demonllranone  Syn- 

thctica  , ) uheriori  dilquifitioni  ( ne- 
gotiis aliquot  tum  temporis  ex  improvifb  fuperveniemibus  impeditus  quominus 
nuic  vacare ‘tum  licuerit,)  fuperl^bam;  nec  eoulque  examen  deducebam,  ut 
inquirerem  l^ununto  medo  p^jk  ejufmodt  radix  fin^daris  exbiberi:  An  potius 
impoffibiUs  pUneiit,  &caluniimpolImil€m  innuat;  «tdeouue  & propofiti  impofC- 

biiitatcra:«VeifaltemAVw,  nec  utro- 
bique  eadem;  ut  non  squales  fint  p0 
furfum,  & pD  deorium,  nimendie; 
adeoque  propofiti  falfitatem. 

Ex  eo  tempore  (monente  quidem^  ex 
^ Gallia , ied  line  ulla  in  contrarium 
demonltracionc,  D*  Robcrvallio ) pro- 
pofitionem  illam  accuratius  ad  exa- 
men revocans,  inveni  quidem  , utut 
verum  fit  quod  hypothetice  affirznave-  . 
ram , propofitionem  tamen  haud  ita 
veram  efle. 

Et  quidem  quod  finc  Detqpnfbatio- 
ne  innuit  D.  Kobcrvallius ; Tu  julla ' 
d^monitrationc^VieUh.  Rcienu  Jj- 
quidem  conibnoione  noftra;  fumpta- 
/ , q«c  ea  parallela  quae  per  verticem  A. 

tranfic,  ( ut  ponm  C A coinadant,  adeoque  & D O fuperiwa  ) rem  tic  abfolvis 
breviter.  . ‘ - ^ i _ 

£JI  AP(=jFP)e=^A;>y'  " ^ 'i':  * .vrr  - - > 

Ei  kp  =jAD.(*wfciyiW'pw,DO.:':i^2.)  ''  ‘ 

AP  =«AD.(<a4!wyii(f  PfcD6\:Vc,i.V;f 
Sed  prt  isrP.it.  * Vv  • . ^ 

* Effetideox^-feC.  9lfpd efirnipoffi^.  j A ' T - 

Hoc  autem  cum  non  aliunde  evenire  pofle  vidcbawr,  ^Mmob  radicem  sequa-.,^ 
tionis  n^tra  guaerCTo^^,  impoflibilcp^  vel  (altem  variam:, Utrum  horum 
inquucndujD  pgtabam.  elulla  oian^  cubica  qu* 
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Dedicatio. 

tcni  ahqium  non  habeat  radicem  poflibjlcm  : aitrtmcn  interea  iiui  polle  putabam, 
ut  radicum  illa  quam . noflrurn  t:<igat  negotium  inipcllibiiis  ibret.  Si  uuton  non 
impcnibilis,  lahcm  ut  varia  Ut,  puundum  videbatur;  &propccrua  propoUuonem 
Uiam  haudeile  veram,  urpotc  qua:  lupponit  Jincam  D D bilccLun  m p,  ( a- 
dcoqiic  ix  mlcrpumi  O O miccari  m t;  ) quod  fipU  lurfum,  & pDdcorliim  , 
Uimcnux  (qi  ^fum  inditlercmer  uiraque  raaioi  ^ Jclignator  ) non  lint  invicem 
aequales;  n^.quc  ent  DI)  bilccbinp,  nceOOul»;  adeoquencc  vera  erit  pio- 
politjo. 

Ra.'-tetn  itaque  lUam  more  meo  inquirendam  Uilcipicbam;  ut  viderem  mim 
in  exiret  ; vei  aiiud  aliquod  quod  nondum  oblcrvavcram  myllcruim  pan- 

deret. ( Q,.ij>pe  non  raro  conungu,  ur  ipla  xquataoms  rdblutio  , mc.slpcilaium 
quid  ex  improvitb  prodat.  ) Quod  lic  aggredior. 

aEquatio  expunta 

five  y = 
fiiblticuto  r + 5 y , 

adeoque  ^*=rr*  + 9 + 

Erit  = — 27d'®r±y4</’=:±27/^*£^ 

live  r*  — 

£t  quidem  iu  cafu  tuo,  ( ubi  G A coincidunt,  adeoque^=24) 
rl  — i'7<7*r=r  + 2*7</*^  + j4</’  = oo 
adeoque  r’=27</*r. 

& r*  = 27d'’. 

& rz=i*j  l. 

adeoque  y = r 43  </=5 <7/ 3 4 

Atque  hinc  quidem  conchidcndum  lUttm  videatur  radicem  non  utrobique 
eandem  cllc  ; icd  quoad  punctum  D mlerjus,  p D = \d'j  j — 3 d\  quoad  liipc- 

rius  vero,  pD  = 3 j -|- 3 </,  adeoque  redam  D D non  cHe  bilc^Um  in  p. 
Atque  id  tpiuiu  concludi  eiiaui  (x>lle  videatur,  ex  xquatione  prunum  propolita 
= ; cum  enim  iit  cura  9eiq^  — q^zr^2.7d*gf  tum  *-j- 

= 27  non  polle  hoc  omnino  fieri  videatur,  nili  vel  lic  y = o,  vel  non  eadem 
«itrobiquc  quantitas. 

Verum  lubrkus  adhuc  cfl  hic  locus,  nccci  temere  fidcnduni;  quique  ralhi  jam 
Icfflcl  impoluit,  caute  prolpicicndum  cll  ne  nobis  imponat  denuo.  Et  quidem, 
uuit  id  verum  Ut  quod  concluditur , non  tamen  inde  tam  facile  concludi  pootit 
Utrobique  emmconllqucntia  haud  fatis  firma  ell,  nec  nili  aliunde  fumpus  indiciis 
Ibbtliri  potclt. 

Non  enim  exeo  quod  litr^  = 27r/*,  flatim  fcquiturponendum  el!er=3</V3; 
airo  non  ramus  cile  poJiii  1= — \\  utrovis  enim  polito,  critr’=  27//'. 
(Nam  radix  quailraci  affirmativi,  poteff  quidem  cllc  afiirmativa;  Icd  & potelt 
die  negativa,  cum  enim  Iit  ea  xquatio  quadracica , utut  fimplex  nec  omnino  aite- 
da,  geminam  tamen  propurca  radicem  habet,  alteram  aHimiativam,  alteram  nega- 
tivam: utra  autem  fumenda  fit,  lanquam  przfean  negotio  accome^a,  an  etiam 
indidcrcnter  uiravis,  non  Ibtim  ex  iplii  xquatione  rclblvcnda,  Icd  ex  aliis  pri- 
marii quxiici  circu^fcantiis  determinandum  erit.  ) Et  quidem  utraque  hic  loci 
radix  elt  genuina,  ( utut  non  plane  indilifercntcr  & promifeue  utravis  pro  libitu 
adhibenda  Iit,  Icd  nane  hxc  nunc  illa  prout  res  pollulat,  ut  infra  rettius  pate- 
bit, ubi  totum  quod  hic  latet  myfleriuiD  expoiuero  : ) atque  hoc  quidem  eo  magis 
fuij>icandum  erat,  quia  ex  xquationc  expolita  duplici  huc  deventum  db  Cum  fit 
itaque  r==±3</V3,  quidra  &r43(/=±3//v'3434vcl  r + 43^V3 

4 3</,  ut  nempe  radix  furfum  acdeorliini  xltimanda,  quod  mutata  figna  indi- 
cant, fit  utrobique  vel  eadem  fumma  vel  eadem  differentia  quantitatum  3</V3> 
& i d.  Quid  enim  hic  ibtuendum  fir,  non  nili  ex  collatis  aliunde  rei  circum 
Itamiis,  eoque  quo  huc  deventum  dl  procdfii,  dtimandumen. 
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Sed  & altera  confequtmia  non  minus  lubrica  dl.  Non  caiin  exeo  quod  fit 
tum  turapi/#^  — cidem  quantitati  xqualis,  concludendum  dl, 

qiunutaccm  q vd  nihil  dte,  vel  non  uuobique  eadem  ^ cum  ad  hoc  nii  alidd  re- 
quiratur quam  ut  alibi  aHirmetur  alibi  negetur  eadem  quantius,  ( quod  ipfiim  in 
pivdcmi  quxihonc  cxfpodbndum  magisquam  metuendum  videatur  ; ) Nara,  ver- 
bi gratia,  pofito«=s±2i/,  ent  = 44<^’.  Cum  dum  fit  utrobique 

9«^q.<y*=:3(5</*,  perinde  erit  five  audamiis  -{-84'^=  C: -j-z  i/,  (ive  auferamus 

— — iH.  Non  intcriro  ignoro  quid  huie  rcplicauoni  Ibhdc  reponi 
poHit,  fi  rem  prdlius  perpendamus,  ( nempe,  radices  utrobique  affirmativas  mVi- 
cem  dic  comparandos,  de  xquales  dic  debere  ut  confice  propoficum ; non  xqua-  * 
tiouis  unius  afiinnativam,  ncgauvxaltcrius  ; ) Nec  enim  negamus  i^uationibus 
illis  id  lubdic  qucxl  rem  prxlcmcm  dcici minet;  Icd  accuratius  adhuc  illas  con- 
templandas dfe  dicimus,  quo  illud  qmcquki  litcLuatur.  Quod  & nosfatfiuri 

i unius. 

Ut  itaque  de  prxfciui  negotio  ro6luis  fiatuatur , Icparabimus , qu.is  hadenus 
conjun«^bm  traciavimus  , duas  xquauoncs;  nempe,  9rfy*  + y’  = 27  qut 
rdpicit  pD  dcorfiira  lumcndam  ; = fiu*  rdpicit  pD 

furliim  lumcndam,  ( ut  ex  propofitsequzfiionisanalvfi  liquet ,)  Et  quidem  in  se- 
quationc  illa  rdolvenda  ponitur  r— m Iiac  Utrobique, 

autem  ( polito  ^ = provenicr^=r  2*71/*,  adeoque  rr=±  3 /«'v' Riprop- 

tcrca  iliic  r — id=z^z=z±xd^  i — }</  , hic  vao  r-|- 3 </=^  = ±3 /«'V  3 
-f~3</  Hocefi,  fi  de  pD  ocoiium  quxratur,  dux  provemunt  radices,  altera 
afiirmaiiva,  + J 3 ~ 3 propccrca  revera  dcorlum  prout  lupponuur 
lumcnda  dt ; altera  negativa,  — — 3^^;  qux  propterea  m panem  iiip- 
politioni  contrariam  tendit,  ( nam  deorliuu  — 3 — lantundcm  dl  at- 
que furfum  + Contra  vero,  li  (juxta  Iccimdam  xquationem  ) 

quaratur  depU  lurlum  ;dux  lunt  & hic  radices;  altera  affirmativa  4'3<^V3 
4-3^,  qux  propterea  resera  furfum  tendit;  altera  nc^tiva — 3o'v'3+3<»', 
qux,  m contrariam  partem  drponcoda  , revera  deorfum  tendit;  (quippe  (iirliim 

— 3 «/v'  3 +•  3 1/,  tantuhdcm  ell  atque,  deorfum  + 3</v'3— 3^)  Adeoque 
utnunvis  xquatioitcm  refolvamus,  perinde  ommno  eil,  quippe  ezdcm  utrobique 
proveniunt  radices : cum  hoc  (blo  difcnmme,  quod  qux  in  una  xquatione  radix 
cU  afiirmaciva,  eadem  inaltera  efl  negativa,  & contra.  Utrovis  modo,  id  con- 
fiat, pUfiirfum  fumendam,  dfe4-3i/V  3 + 3<^i  deorfum  vero, -f"  3 <«'v'3 — ld\ 
adeoque  nec DDbifcdlam  diem  p,  nec  OOin  «;  & propterea  «t,  diametro 
A V jxiraliclam,  non  & ipfani  die  diametrum. 

Atque  haClcnus  videamur  xquationis  nodum  (atis  folvifie.  Ne  tamen  ea  de  re 
nimu  fecuri  fimus;  en  nova  fbtiim  hinc  prodit  dtiliculos.  Annon  enim  quam 
iiaifienus  confideravimus  re^  DD,  eadem  plane  dl,  m cafti  ^ te  polito,  atque 
A Omnino,  inquies;  quippe,  cum  infcripu  OO  per  venicem  cranfeat,  eo- 
dem iplb  vercicii  pundp  confunduntur,  tum  pundum  G,  tum  etiam  pundla 
D,  O,  fup^us  fumenda.'  Bene  dt  Ac,  inquai^  ergo  p A,  eadem  dl  at* 
que  pD  furliim  lumcnda.  Qiudni,  inquies,  elfet ? Ergo,  inquam,  (utut de  pD 
deoriura  fumenda  fecuri  limus, ) em  fiJtem-  liirlura  pA=pD=o=4'3<^v'3 

id'.  id  enun  mventa  medo  docet  xquationis  radix,  fatis,  uu  vitxbatur,  flatu- 
minata.  Omnino,  inquies;  &quidni?  At,  inquam,  dl  Ap=j  AP=3y,  (hoc 
enim  afiiimit  tua  demonfiratio  ; aeque  efl  vcnlliimim : ) fi  itaque  fit  e^cni 

= quod  jam  obtendi  videatur;  erit 

noc  efl  i = /3-^i,  quod  dl  impollibilc.  Videntur  imque  necdum  omnia  fa^ 
tis  inter  fc  cohxrere,  aut  cxvods  noflris  finxedere.  Quippe  aliud  adhuc  latet, 
quod  forte  ne  fulpiceiis  quidcm,*^myficnum  adhuc  detegendum. 

Dura  hoc  ago;  fupervenit  fecunda  tua  deroonflratio.  Qua;,  rem  ulterius  pro* 
fccuta,  non  o^o  oltcndin  Kc^lam  «7  quz  infcripiam  AO  bifecat,  non  ^ 
diamccco  A P parallelam ; fed,  ipfi  aliquando  occuriiiram,  ipfuinque  tandem  con* 
curfiis  pumfturo  C:  aifi^ce  & veram  diametrum  polliceri  viontur;  f^tem  ii 
Hilia  omnino  rci^la,  ad  punaum  « perungens,  ilHiis  curvz  diameter  die  polfit. 
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St!mi‘‘>»eSi  AP.PF::i.j. 

.Sgo  6“  PR.P« 

£r  ^^0  PR.DO::i.a. 

En/  P«  .DO::j  .«::  1.5«. 

St^  vero  P«  . DO::^f  AP  VfAD::  VfPR-VcDO- 
Eii/  P«  .DO;;Vc  i .Vc«::i-Vc«- 
E/  propterea  j4=Vc«.  <&•  a = j v'c<«  = Vf  2T« 

tukoqtu  «’  = 27«  . «*  = 27.  6"*=^  27=  SV^J- 
Netqtte  P«  . DO : ; } . : : i . Vj. 

JSt  AP.AD::PR.DO::i.jv'j. 

yomi;  ^ AP.AD::i.  jv'}. 

AP 

E/  AP.Pi::i.}^j  — I. 
jEt  m«  P « . DO ; : I . Vj. 

Sj»  P«  .pv 

Tum  jmo  S«  . pu  ::S'r . pC. 
hoc  ejl  P« — pv  .pviiPp.pC' 

er£o  >— W3  W3::iVi  — «•  yC. 

/deome  AP.*C:;i.ii^i. 

i — Wi 

Et  AP.PC;;i.iv'j— i + 

I — iVj 

■ 1-W5  ■ 

::i  — Wj-JVj  — I. 

Et  propterea  AP.  AC:;i  — -Vj ::  i .4Vj  + fi- 
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Et  Jimih  dcmonBratime^  in  TmMoctdibtis  relicuis,  adbibita ; reperhtttr. 


In  Tarabol  \ 

§t^adratic.  \ 

Qtbk.  I 

Biquadtat. 

1 Surdejol.  j 

P«.DO::| 

1.2 

1 j ■ vj  1 

\ ■ ■Jci,  1 

1 • • \^- 

AP.AD:: 

I . 2x2| 

I • 3^} 

I . 4V'C4  j 

» • j 

AP.  AC::| 

I — Jx2.  5X2] 

li— iVj.lv'?! 

i— V??fl 

Atque  hadlenus  acutillime  & fubtiliiliiuc  procedit  Dominationis  Vedne  demon- 
Ibatio.  Qi^  quidem  haec  duo  evincis;  Tum  rcdbun  quae  inlcripiom  AO 
bilecat,  diametro  occurrere  in  {HindbC;  (quod  quidem  ahud  atque  aliud  elt, 
prout  pundlum  P propius  aut  remotius  i vertice  dillat;  quippe  lanpcr  AP. 
AC::i — ) Tum,  ii  omnino  ulla  fit  redb  qux  aa  verticem  « dia- 
meter elicpoflic,  r^tamtxC  eam  cilc,  ut  qu*  infcriptam  AO  bitot. 

At  imerim,  cum  ad  Diametri  rationem  ipct^eu  non  modo  ut  unam  aliquam 
ce  infaiptis  bifecet,  & omnes  eidem  parallelas : quxrendum  infuper  rdbt, 
an  & hoc  feciat  eadem  A C rcdla.  Fieri  enim  omnino  potell,  non  obfiante  jam 
allata  demonltradone,  ut  nulla  omnino  redla  id  &ciat,  Icd  linea  potius  aliquo- 
modo  iocurvau. 

Huic  itaque  ut  fatisfacias  fcrupulo,  adeoque  tomra  ablblvas  negotium;  ad- 
jundh  tema  demonltrationc,  oflcndis;  non  modo  non  redbm  illam  «C,  ied  nec 
ullam  quidem  redlam,  imo  ncc  (uti  vidcnir)  regularem  aliquam  curvam,  dia- 
metri nujufmodi  vices  fupplere  poile.  Nempe  hoc  modo» 
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ii>,7«rfPR.AR::BP(=:P«).BG::A.V:iH' + 

Erit  AP.BG:;i.3^:^*4-r 

P R . P « ::  I . 

Erit  P « . R a : ; 3 . 2. 

Et  B <*  .R«;:6.2::3.i. 

Er^o^tfa B B(  .Rat::Ttf.Tet:;X«.S«“P«— p-». 
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I Eth  BtfrriPa.Xa^gSa::!^ — W 

£/ B « . BX  ;:2  . JV  3 . I. 

j&£0  P«  .PXiM.lv^J  — — 6B. 

TJeo^ne  PA.PX::i.|^v^3  — ^b. 

Trtw^ywdPR.  AR;:GY=PX.GT::^.V':^*H-i. 

— 6b.\^/ 1 — 6 

Ideo  AP.GT;:i.|V i—6-.my/\b^'\-i. 

Ergo  AP.BT(=:BG4-GT  ) :;  1 . 3 i :/>/.|v^3  — d:w 

X/c-flfWf  AP.Go(  = BT  + GT);:  1 .9^1  — + 
r«OT^«/<iPR.PA::BX(=rP«-i-PX).XT:: 

::^.x::|^V3  — 3^.?V3  — 3. 

B‘it  AP.XT:;i.|^3  — 3. 

Et  AP.PD(  = 2XT)::i.pv^3— 6. 

Et  AP.  AD;:i.pv'3  — j. 

Et  quta  AR.PR;:Go.Do:;y':4*-[-i,i:: 

: 9 V 3 — P : /»  V : ^ + I ■ 9 ^ 3 — 9 A 

Ergo  AP.Do  :;i.p^V3  — 9b. 

Sed  eJlV  a JXD  ::v'fAP.V£‘AD::Vc*Vc:9V'3  — S- 

. v'c:M3^’>^3  — 13^^’ 

AP.DO"*  Vc:H3^V3  — i33fr*- 

/itveroydc''o^ib^d  l — eft  minus  qmm 

9b^  l — 9b'=z^ c\ 4374 ^ V 3 — 7290 ^ 

Z43v'3  — isy< 4*574^3— 7290* 

243Vj<4374  V3  — 7iyr- 

hoceji  243  v'3^-7xyJ•<4374V3■ 

A^^  7irT<+i3*  V'3- 

✓yiip402y  <^31193+83. 

Ergo  D O D a 

Adeotfue  punBum  medmm  infcripta  noti  eft  ipjum  T punEtan , fedalmd 
abjmdmter  B^T. 

Sed  ne<fue  medium  injcysptte  E Ely  e/i  in  puttBo  C,  {fid  intetC  ^ M\)  cum 
enim  K E nunus  Jit  jmm  L Afy  erit  /y  E C minus  quam  C M. 

Non  itaque  vel 1 etia  « C,  vel  quidem  ada  ulla  re/la  ( qmppe  nulla  alia  reSla  tran- 
Jit  per  pun/ia  t.  ) diameter  ejfe poteji  ad  verticem  a. 

Sed  neque  ( ut  videtur  ) regwaiis  cmva  ; J'ed quxreB^  avTC  occmrat  tum  in 
«,  tum  iterum  m t,  poHea  inter  /"(fy  C,  ( incidit  enim  Jupra  T ^ vetjus  B\  at  \ 
^a  punflum  C,  vei/us  M ; ) adeoque  reBatn  « C fatptus  fecet  necefje  efi. 
cum  admodum  in  egutaris  videatur ^ utpote  circa  reBam  « C tortuofe  mcedens , »0« 
videtw  operte pi  etium  m ilhusnatm  am  JludioJius  inquiret  e. 

IRius  autem  ciirvse  ( quahfcunque  dcmiira  hierit  J litus  cli  hiijufmodi;  Nemjj^ 

Reib:  *C  occurrens  in «,  hme  lubtus  tendit  ad  uique  t (pdnaum  metiium  lu- 
(cripue  per  veruara);  tranliens autem  retilamin-x,  demcepsliipra  incedit  ulijue 
dum  prxtcrivcrit  puritlum  T ; tum  demum  non  procul  ab  illo  pundo  T re^bm 
jam  teruo  tranliens,  deinceps deorfum  tendit ; neque poRea  vel  regiam  lUam  «C 
anineit  ulquam,  vcl  etiam  diametrum  AP.  Quo  enim  argumento  concludit  tua  de- 
nxmltratio,  <ul  pundlumC  non  attingere  curvam  illam,  codem  condiidi  poterit, 
neque  ad  ullum  aliud  diametri  pum^tum  pertingere,  nedum  ad  eam  re^te  «C  pai- 
tem  quxeit  ultra  C 

Nc  autem  id  gratis  didhun  videawr,  quod,  ab«  adT  (pundiun  uiedium  rci:b: 
per  verticem  inlcnpcse ) curva  llibfus  tendat ; fecit  dcmonltracio  uia  quarta,  qux 
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hoc  evincit;  Ubi  fupponitur  re£U  non  jam  incedere,  Icd  ad  dia- 

mccrum  convergere , cique  tandem  occurrere , ut  in  fignrh  duabus  praecedenti- 
bus, in  pun^  £ Pun^um  autem  D inferius  ( quod  ontundem  deorfiun  ^ P 
liare  fupponitur  quantum  inde  dilbt  D alterum  lurfum  ) appello , diftinaionii 
ergo,!'-  Eiqueordinatimapplicata  ^0^  occurrere  fnpponitur  curvz in  Qi  re^- 
que  O O in  O,  quod  intra  curvam  cadere  eviixit  haec  demonllcatio- 


AP.Dp(  = DP+Pp);:i.(i.j-li: 
AP  nr  — -.nn  -i  + 
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GD.GJ'::DO.  ^0::!.^^^-^-^?. 

p..^O::3.i^5+£:;.,^ili+il. 

’ iS  i(S 

/Mn  P«.i'Q:;v'cAP.V'rAJ(  = v'c:AD  + DJ':) 

Sed  cjl  V . ±-y = V . 

i<5  . 10 

' 4optf  409^ 

«SVw  3840  Vi +yi2o>3jiy  ^ j + y8i4. 

//«*  cjlj  yay  Vi  > 774* 

' yel  V 8i687f  > V 

J'O>J'0. 

AieoqtK  T « > tO. 

£/  popterca  ptmffntn  biJeSUionis  inicript.e  ejl  infra  punfium  t.  S^cV  eru/ 
•jiatdenaum.  Ec  (imiliter  odenditur  de  aiia  quavis  infcnpca,  qiix  fuperior  In 
ca  qux  per  verciCem  tranfit 

Cumque  hxc  omma  fint  legitime  demondrata;  Quid  iiucrmi}  mquies,  de  A\ 
quaciono  nofb^  dicendum  enc,  qux  dcmondraiiombus  hilce  tuis  lubvcni  piam* 
videatur.  Quamvis  cnim  utrobique  conveniat  propolitioncm  examinandam  fal- 
Jam  ede : At  tomen  dc  litu  puniti  U lupcnoris,  pugnare  mutuo  videantur  Qiiip- 
pc  per  i!*i,quat]onis  nodrx  radicem  fiipra  inventam,  edet  pD  lupcnus  =*  j <//3 
-{•  lii\  at  m dtmonltrotione  tua  prima,  habetur  p A ( hoc  cd  p D lurfum)  = 3 V. 
liem  cum  Iit  p D rupemis  =aj</V3"i"i<*^>  &pD  inferius  = jWi~iV, 
edet  umufquc  aggregatum,  hoc  cd,  rcwb  DD  = 6</Vi'  at  in  dcmondrationc 
tua  fecunda,  cd  AD  (hoc  di:,  in  prxfcnti  cafu,  DD)  ad  AP,  ut  i ad  3V3; 
adeoque  cum  Iit  AP:::*/,  erit  AD  = DD  = 3VVj>  non  6d^y 

Quid  itaque  dicemus;  Num  utraque  vera  die?  ( tum  Anal^lio  nodram,  tum 
dcmondr.niones  tuas?)  Atqui  illud  Heri  poiTit?  liquidem  Kura 

Itaque  vel  has  vel  illam  hufi  aocolidnmus  ? atque  dicubi  erratum  die  diccmii.s? 

Sed  neque  videtur  hoc  dicendum.  Eantbi  emm?  Num  igitur  dicemus  randera 
(quod  tamen  ut  dicam  non  nili  extrema  neceditate  adigar)  Analyieos  leges  non 
latis  ratas  habendas  ede  ? adeoque  Analyticen  ipiam  (quod  f^iiint  nomuiUi, 
ipdiis  parum  gnari,)  acculabimus,  quaQ  quid  fiuTum  doceat?  At  ab  hoc  ego 
D.  V.  laus  abhorrere  non  dubito ; quipj^  quo  Aiulylia  accuratius  nemo,  nemo 
lubtiliu^  excreet.  Fateor  equidem  Heri  nonnunquam  polle  1 quod  tamen  nemo 
iiicm  Icio  Analylb  hadenus  prodidit,)  ut  m cafu  impqlTibili,  non  cam  liatim 
lecegat  analylis  impollibilitatem,  fcd  rem  quali  podibilis  dict  folvat;  & 'vice 
vcrla,  videatur  aliquando  analylis  in  ijUuam  exire,  quum  interim  res  expolita  non 
lic  plane  impollibilis : At  nihil  ^o  talc  hoc  in  cafu  dicendum  autumo.  ^ 

Ne  autem  ego  temere  illud  l^iis  videar,  Sc  cui  Tu  Ibrlan  haud  Ihtun  aden-  / 

tiendum  clle  putaveris;  non  abs  re  fore  autumo,  utut  videatur,  eorum 

iitruroque  exemplo  indicare. 

Si  luppoiiatur  Triangulum  cujus  duo  crura  fint  BC  = 2,  CD  = i,  &balis 
BD  = 4,  peuuir  autem,  li  k vertia  C demittatur  ad  balin  per- 
pendiculans  C A,  quodnam  illa  balis  pun<^lum  dclignet ; live, 
quanta  futura  Iit  rct^ta  BA<  Analylis  fic  procedit.  £d  CBq 

— BAq  = CAq  = (CDq  — ADq  = CDq  — Q:  BD— BA: 

— )CDq  — BDq  + iBDxBA  — BAq.  Adeoque  CBq 
rsCDq— 'BDq+iBDxB A.  HoceliCBq  — CDq-f"BDq 

=,BD.BA.  Idcoquc?ii:r£|5+££5=BA.  Hoceft^— 

s t..  iBD  8 

=:iJ=B  A.  quod  ciat  inquirendum.  Quin  cafui  autem  ille  fit  impoUibdis,  ec- 


3; 


B 


A D 


quis 
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quis  (Ittbitct?  quippe  ponitur  Bafis  ntrifquc  fimul  cruribus  m^or.  Tentata  ta- 
mcii  Analyiis  non  i^us  procedit  quam  ii  caiiis  eila  maxime  pofiibiiis. 

At  alteram  concellionis  panem  quodactioet;  Nempe  quod  Analyiis  aliquando 
ad  quid  impoilibilc  nos  deducere  videatur,  cum  intenm  caius  expolitus  minime 
Ht  impollibilis : Qyo  hoc  rcdlius  oiicndam,  opus  erit  dc  ^lEqiutionibus  Cubicis  re- 
iblvendis  pauca  prxmictere;  qux  tum  huic  negotio,  tum  etiam  inquiUuoni  no- 
ilrx  priraariic  fiibicrviant. 

Aquationes  omnes  cubicas  vel  tales  cile  vel  ad  tales  (^cem  reduci  pofle,  quae 
non  mii  fub  Radice  (ut  loquuntur)  fine  alfei^,  notum  eft.  (C^ippe  11  fub 
quadrato  iit  affixa  aequatio,  gradum  iiiprcmo  proximum  tolli  pofle  aocuit  Car- 
tefiLis,  atque  amc  ilJum  Vicu,  Harriotus,  aliique.)  Pofliint  autem  illae  omnes 
vcl  ad  hanc  fbrmiim  Ac  — BqA  = ±Dc,  vclad  hanc  reduci  Ac  + Bq  A=±Dc. 

Hujufmodi  vero  ego  Aquationes  Cubicas,  adeoque  Iblutu  difliciIioa“S,  me- 
mini mc  olim  conatum  (exercitii  gratia,  poitquam  Analyticcs  rudimenta  imbibe- 
ram ) ad  quadraticas  reduarc.  Idque  hac  methodo. 

Politis,  Z = A-1-E.  A=:AE.  ^zrAc  + Ec. 

Erit,  Zc  = Ac-|-Ec-f-5  A AE-^-5  AEE  = 2^-1-  3 A 2. 

Adeoque,  Z c — 3 A Z = '£• 

Item  politis  X=A~E.  «xzrAc— Ec. 

Erit  Xc  = Ac  — Ec  — 3*AAE-1-  3 AEK=:*x  — 3 ^ 

Adeoque  Xc  -|-  3 A X = 


In  Aquationibus  itaque  cubicis  ad  hanc  formam  conftitutis,  Z c ^ 3 A Z = 
aninudvcricb.am,  Aquattmis  radkem  Z,  fjfe  fumrrutm  ditatum  <juantitatnm  A,  E, 
piarum  reff angulum  A {tertia  /wrr  coepientis  tntennedit  termini \)  cubo- 
rum i^rcgatum  terminus  abjolutus. 

Item,  in  Aquationibus  Cubicis  ad  hanc  formam  conlbtutis,  Xc-|-3AX='X; 
esi  eCpMttonis  radix  X,  dtun  urn  quantitatum  diff  erentia^  quarum  reSianguhtm  ejl 
A ( tertia  pars  coe^cientis  \ ) cuborum  diprentia^  termmus  ahfoiutus. 

Adeoque  rcH.t)^ta  cft  illam m Aequationum  dmiailias,  ad  hoc  problema;  ‘Datis 
duarum  quantUiUum^  tum  J^e^anguhy  tum  Othot  um  jumtua  t\7  differentia*  ipfa- 
rttm  quantitatum  vel  Jummam  vel  differentiam  aut  i^fas  etiam  quantitates  in- 
ve/ligaie.  Quotl  lic  cllicitiir, 


Elt  ~ = E.  •'^-  = Ec. 

A Ac 

yR  c 

Ergo  Ac  + = A c-|- 

Et  Acc-{- Ac  = ^ Ac. 

Sive  — Acc  = Ac. 

^ A . Ac 
Similiter  rr  = A.  - ~=:Ac. 

E Ec 

Adeoque  +Rc=^r=Ac-f-Ec. 

Et  ^Ec  — Ecc  = Ac. 

Relblutis  iuquc  zquatlonibus  ( quadratids  quidem,  cx  radice  Iblida  ortis,) 

^Ac  — Acc=Ac=2Ec — Ecc. 

fAc. 

Erit  12  + /:  JZq  — /tc,  =< 

Ce  c. 

Adeoque  v^c.|2  + v':i2q  — -lEc. ; 


+ v'ci<2  — V:jzq  — iEc. 


:A  + E = Z. 


Ad 
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Dedicatio. 

Ad  quam  regulam  exigendi  fune  Aquationes  CubiCi  hujus  forni*  7;  e — » A.7 
= +Z'  ('''^  Zc — 3 A'.'/=  — 2,  qu*  ab  illa  hoc  ibio  cfitfm, 

quoti  qu*  illic  aliitniativc  exponendi  fitu  quantitates  -f  A + E,  = Z;  h c inter- 
pretandi fine  negative,  — A — E = — Z. ) Quam,  frinunn  jam  ap- 

pellabimus. 

Ave 

Eodem  modo,  cum  fic  Ac  - — .—  — Ac  — Ecaror. 

Ac 

Erit  4 ce — iEc=e<xAc.  • 

live  Acc — <xAc  = /Kc. 
uEc 


24.1 


Itera 


Ec 


E e r=Ac  — Ec=x 


& uEc — Ecc^txEc. 
hoc  ell  Ecc -f-ixEcer  Aie. 

Rdoliitis  itaque  zquationibus 

Acc  — «xAc^tAicrrEcc  + txhc. 

e A e 

Erit  V:iOCq  + -^-c:±S'X:='^ 


Adeoque  + 


Ec 

A — Er=X. 


Atque  ad  hanc  regiam  exigende  funt  hujus  fdrrrne  Xc-f*  3 Xzr-j-tx  x- 
quationes  omnes.  VeJ  ctiara  nujusXc4*3-^X  = — <x*  cum  hoc  Iblo^dilcri- 
roinc , cjuod  cum  illic  quantitas  major  A , iit  afhimmva ; minor  H , nc^uuva ; & 
X = A — E quantitas  alhrmativa  ; hk,  major  A erit  negativa,  minor  E affirma- 
tiva, adcoqiic  & X=r  — A-f*E  quantitas  negativa.  Atque  hanc  jam  appellabimus 
jReptiam  ScamJam. 

Exemplum  pollerioris  Regulae  hoc  efto  Xc-|-iiX  = 63.  Hoc  dt,  inquam, 


M 


Xc-|-3iEX  = x.  Ergo ‘I  = 4 = iE.  “ = •—  = £.  EtAc  — -^-=:Ac — Ec 

A A Ac 

= Adeoque  Acc — tf4=r63Ac.  velAcc  — 63Ac  = d4.  (Et  Ji* 

militer  ;^  = Ac  6c  — Ec=Ac  — Ecc='Y=6a.  Adeoque  ^4  — Ecc 

h e E e 

= (S3Ec.  vel  d4  = Ecc -j- 63 Ec.  ) Ergo  V: = 
r^4  = Ac. 

(-1  =Ec. 

Et  propterea  yc<54— *\^ci=4— t = 3 =X  = A — E.  Vel  etiam,  (fi  prin- 
cipio politura  eliet  — 63)  rauutis  ubiqut  f^is  numen  63,  proveniret  — 4+1 
r=  — 3=:X  = — A-j-E. 

Vclfic  ( immediate  ad  regulam  exigendo)  >£quatio  cft  Xc-|- iiX=±53- 
Ergo  3 ) ii(  4 = iE.  adeoque^4=^c.  Et  ^ = adeoque  ’’f*=i^q.  & 
propterea, 

Ci  =Ec 

Adeoque  iVc<)4  + Vci==±4+I=:±3=X. 

Exemplum  prioris  hoc  cflo,  Zc^^iiZ^df.  Hoc  dl, inquam,  Zc->-3iEZ=:2! 

Ergo  3)i2(4=zE.  & ^ = E.  & Ac  + — — Ac-|-Ec  = (2  = )<5yEE  Acc 
A Ac 

-j- 64=65  Ac.  vel  64  = 6j Ac  — Acc.  { & limilitcr  -^-j-Ec=  Ac+Ec= 

=^=6y.  adeoque64  = 6 5EC — Ecc)  Ergo 
f64= Ac. 

= ‘>  + ‘1  = .) 

Cl  =Ec. 


H h 


Et 
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Etprt)ptercav'c^4  + v^ci=44-*  = y=:Z.  Vcl etiam,  ( fi  principio  po- 
fituffl  ef&t  — 6y, ) mutatis  ubique  fignis  numeri  <5y,  prorenilfn  -*-4— 1 = 
— j=—Z. 

Vel  fic  ( immediate  ad  regulam  exigendo  ; ) i£quatio  propolin  ell  Z c — 12  Z 
= ±dX.  Ergoj  ) ia(  4 = /£.  adcoque tf4=iEc.  = adcoquc*^»=r 
J^q.  Et  proptcrca 

^($4  = Ac.  • 

• Ct  =Bc. 

Adeoque  ±Vctf4±Vci=i4±i  = ij  = Z- 


Pofiquam  has  ego  Regulas  inveneram;nec  illis  limile  quidquam  apud  eos  quos  tum 
videram  Analyltas  notaveram  ( Cardanum  liquidem  non  tum  videram,)  apud  quos 
de  Aquationibus  Cubicis  refolvcndis  altum  erat  filentimn : In  CorteGi  Geome- 
triam, (qiixlub  id  temporis  aut  paulo  lerius,  Gallice  primum  produt,  necdum 
enim  tunc  ^mporis  exitabat  Latme,  led  polt  annos  aliquot,  ) incidebam.  Apud 
quem  duas  itidem  inveni  regulas,  quas  Curdant  Regulas  .'ippclla^  ealdem  plane  cum 
noltris,  utut  paulo  aliter  defignatas,  nulla  tamen  demonftratione  munitas,  nec  vel 
levillimo  dato  indicio . quo  de  illarum  fundamento  conlhre  polIic.  CardanufiL 
undem  nadus,  ( qui  illas  cuidam  Fmeti  acceptas  refert,)  ealdem  apud 

cum  inveni  aiia  quidem  meinodo  demonllratas,  (.  lon^  latis  & perplexa,  qua:que 
rei  originem  ncuciquam  explicat,  ) quas  ego  ex  Analyfeos  principiis,  ui  diaum  cll 
collegeram.  C^ix  quidem  inveihgatio,  fi  nihil  aliud  novi  in  ic  contineat,  l^ieiii 
eo  nomine  D"*  Veitrx  non  ingrata  forfiin  cH  futura,  quod  earum  originem  pa- 
tefaciac 

fam  itaque  pofiu  xquatione  refolvenda  , r’-|‘2*;r  = i';2:  Qponiam  r’,  & 
eodem  figno  notantur,  pertinebit  ea  ad  regulam  fecundam.  Adeoque  cum 
lic  3)ii(  9*5x9  = 729,  item  a)  172  ( = 86,  & 86x86  = 7396; 


rAc. 

Em  V;"39tf+729:  ±86  = V8i2yi86  = J 

iEc. 

CA. 

Adeoque  Vc:  V 8125  ± 86:  = V13  ±21=  < 

CE, 

Adeoque  A — E = r = 4. 

r’4’*77= 


2)172(86 

3)i'?(9 

X 86 

xp 

yid 

81 

<8S 

*9 

779 

+72» 

_ C 

Vc:2y  V i3(=v^  8i2i-)±86:  = -J 

^✓i3  + 2 = A. 

t 

13 — i = E. 

Ergo  yEquJtionis  r’+vr=  +i rt-pA-  r 4 = A — E. 

Et  jEquationisr'4-*~''  = — iT^i  rad.r=  — 4 = — A + E. 

Et  eodem  modo  de  iE^uationibus  hujul«  fbrmz  omnibus  flatticndnm ; Nulla 
enim  omnino  cE  illius  fbrmx  sequatio,  quse  non  unam  aliquam  radicem  habet 
realem : Sed  & unicam  j nam  quas  expila  diue  rcliqus,  funt  tantum  imaginaiix, 

& impqflibiles. 

Pari  methodo  ; Si  exponatur  aquatio  relblvenda r’  — ix  r = 134.  Qiue,  prop- 
ter duarum  poteiUtum  contraria  ligna,  ad  regulam  primam  exigenda  cil.  Ade^  * 
que  cum  fit  a)  1J4  (77,  & »"7  = J9ap;  «em  3)  27(p,&  js9>p=7zp:Erit 

fKc. 

77  ty/  ' 797}  — 729:  =77t  s' J-100=  4 

CEc. 

Adeoque 
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D’edicatio. 

rA. 

AdecKjue  \/c:77iV^ioo:=J±‘^i5  = J 

dK. 

Adeoque  A -j-  E = 7 = r 


r’  — 27r: 
z)  IJ4(77 
«77 

ns> 

_f59_ 

7?Z9 

719 


■'f+ 

,3)^1  {9 
J‘Z. 

81 

«9 

' 1 '19 


,!+SVi3=A. 

Vc-.77±  (Vfzoo  = ) iov't3:='i  ' 

- ?}-;Vi3!=E. 

Ergo  aequationis  r ’ — 27  r = 1^4,  wi/r.r  r = 7 = A + E. 

Lt  squationis  r*  — 2^r  = — 15-4  , r/W?2*  » =’ — /=r  — A- 


24? 


Sic  aequationis  r»  — 2Tr  = ±2p6,  invenietur  radix  + 8;  funt  cnun  Ac,  Ec, 
= I48  + ( ^^2117^  = )yy  V 7-  adcoqiic  A,  £,  = 4 ±^7.  & A + E = 8 = r.  At- 
que ad  huiK  formanncquaiiuncs  ali*  iimumer*  rclblvend* , radicem  exhibebunt 
rcaleinunam;  & quidem  unicam.  Nam  quas  exfpe^lcs  duse  reliquae  erunt  tantum 
imaginanx ; unicum  faltcin  Ii  excipias  cafum,  nempe  quando  quadratum  fcmilTrs 
termini  abfblutc  cogmti,  xqiiaturcubo  trientis  coefficientis  termini  medii ; tunc 
enim  tum  ± A tum  ± K,  ( qux  crimt  invuxm  xqiuilcs,)  tum  ± A ± E , erunt  ra- 
dices rcalcs.  Puui  ’ — 27r=s±  fiU  cujus  radices  funt  ±d, + 5,  + 5. 

Verum  Ii  exponatur  aequatio  relbfvenda  — 27r  = ±44,  ejuldem cum  illis 
fbrmz;  caque  ad  eandem  regulam  primiun  exigatur:  res  Itatim tranlibit ad  impol- 
'fibile.  Cum  Cium,  ex  methodo  dliusregulx,  cubus  trientis  coeHicientis,  auferen- 
dus Iit  ex  quadrato  iemiilis  termini  abfoluti,  atque  refrdui  latus  quadratiaim  tum 
«ddendum  tura  auferendum  icmilTi  termini  abibluti,  ut  habeantur  Ac,Ec,  hoceft 
4 ^ ± V : { 2 0‘nmno  nequit ; quia  729  ( j'E  c cubus  trientis  co- 

ehicccnt.s ) «4^4(12;^  quadrato  iemiHis  termini  abibluti)  non  poidt  auferri 
( major  ex  minon,  ) vel  lalicm  ( ii  utcunque  auferatur)  reiiduum  {484  — 72p 
= — 24^  ) ent  negativa  quantitas,  aijus  itaque  nulla  pqteli  eiic  radix  quadmtica. 
( quippe  quadratum  omne,  live  ex  radice  anirmaiiva,  five  negativa , femper  m 

alHrnuiivura, ) adeoqueeum  *1^”^  inipollibile, 

erunt  etiam  (propeer  iplius  radicis  imponibilitateni ) s2  - ^ • r (nempe 

22  ±V  — 24^, ) iioc  dt,  Ac,Ec,  impodibilia. 


r’  — 27  r = ± 44. 
z)44(zz  3)z"(9 

X 22  X 9 

~44  sT 

44  «9 

+ 484  729 

_^729 

22±(V'  — 245=)  7 y — y-  ImpoflTibile. 


(Atque  idem  continget  quoticlcimquc  cubus  trientis  coefficientis,  major  cft 
quam  quadratum  tenmni  abloliiti.  Sicut  in  «quaiione quadratica  — Aq  + BA 
quoties  contingit  iE  majus  elfe' quam  ; B q,  quod  illic  femper  putatur  indi- 
cium callis  impoliibiits.) 

Quid  autem?  Num  itaque  dicemus  xquationem  r’  — 277==:  ±44,  plane  im- 
polTibikm  dfc  ? nullaraque  omnino  habere  radicem?  Nullo  modo.  Habet  Equi- 
dem omnino  tres  radices,  nempe,  +4;  hoc  cU,  aquatio- 

nis rl  — 27  r=+44,  radices  funt,  + ^1^+2,  — ^ aequa- 
tionis r’  — 27  r = — 44,  radices  funt  —V  ly  — 2>  + 15  — 2,  +4. 

H h 2 Eodem 
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Eodem  modo  , aquationis  — a7r  = ±io  , radices  (unt  ±|Vj3+|, 

+ W33-5>+^'  ,, 

Item,  aquationis  r’— 27  r=±a«,  radices  funt,  ±}v'iof  ±|,  + iv'ios-±‘, 
^ Sic,  aequationis  r’  — 17  r = ±4« , radices  lunt  ±2V6±i,+2V<S±i, 


4 

Item,  aquationis  r*  — 7 r = ± <,  radices  funt  + i,  2,  + 3. 

Atque  in  aliis  pariter.  Non  itaque,  e.c  eo  quod  Atulyfis  nos  ducat  aliqii.tii- 
do  ad  impoflibilc,  concludendum  protinus  erit,  & cafum  eife  irapolTibilcm  ; Sive, 
(quod  untundra  valeu)  quod  ollendtt  AtuMis  |uxta  unam  aliquam  luppoliiio- 
nem  impolTibile  efle,  efle  propterea  impolllbile  (impliciter. 

Porro  (iib  id  ipfum  tempus,  quo  Rc^as  illas  duas  inTcsicbam ; De  Angulo- 
rum fcUionibus  ( exercitii  cauCi ) nonnulla  commentatus  eram.  Atque  illic,  in- 
ter jia,  ad  Anguli  Trilcilionem  has  oWervabam  aqoxtiencs;  }KqA  — Ac 
= 1IqC=:3RqE  — Ec  = — jRqZ-f-Zc;  quarum  Radices  recepto  aliquo 
notationis  modo  explicare  fruRta  conatus,  noo  aptiorem  ridtdxtm  modum  lUud 
exprimendi ; ( fed  nec  Cattelius,  qui,  ut  poflea  rc^i,  eandem  libi  rem  trailan- 
dam  propollieiat,  ) quam  quod,  “P^/o  R circuli 
TgtiiOj  7f/?a  C erreuh  tnjeripta  pnipberiam  totam  in 
Jm  fipneuta  Hmderct,  ^mtan  miais  trientem  juli- 
ten^et  /i,  tUeiius  {e^Jiim  ofuaimiu  ihiie 
radices^  (y  radix  tertia  Z,  juiterukret  totim  ^i- 
fberiie  trientem  un  nis  anuum  A nel  E athum, 
( nmn  ^ hujus  urens  tnpium  Juliteniiit  C-)  Eu 
tamen  hge,  ut  uhi  A,  E,  funt  manlitates  affirmt- 
thue,  tertia  Z fit  utrifue  Jimnl  ajauafn,  Jed  nega- 
tive mterpretundu  : uhi  autem  Z a^mativa,  tbi 
A,  E negativa:.  (Quippe  illud  li&que  olxuiet, 
in  xqrationibus  cujurcunque  gradus ; li  omnino 
dedt  potefbs  fiipretine  proxima,  radices  omnes  alnrmauirac  limul  fnmptz,  nega- 
tivis omnibus  flmul  fumptis,  negleilis  lignis,  zqu^es  erunt,  five  radices  illx  rca- 
Ics  fmt  live  l^tem  imaginar» ; adeoque  fervatis  lignis,  le  mutuo  dellruuni : 
unde  Iit  quod  potellas  ma  fupremz  proxima,  cujus  coe&iens  femper  elt  radi- 
cum limul  omnium  mutatis  lignis,  aggregatura  j hoc  cafu,  propter  radices  affir- 
mativas & negativas  Ic  mutuo  perimentes,  prprfus  excidat. ) Puta  r£quationis 
hujus  jRqL  — Lc=:RqC,  vel  Lc  — jRqL  = — RqC:  exponitur  ra- 
dix, L,  de  tribus  radicibus  puta  -(-A,  -(-£,  & — Z = — A — E.  Hujus  au- 
tem -(-Lc  — }RqL=:RqC,vel-4-3RqL  — Lc  = — RqC,  radix  L,  de 
tribus  radicibus  exponetur  — A,  — E,-(-Z  = -(-A-|-E.  Atque  hanc  Regu- 
bm  teitiam  jam  appellabimus. 

Quo  padio  ad  hanc  regulam  perveneram,  non  opus  elt  ut  jam  oRendani; 
quippe  longius  illud  edet  quam  ut  hic  commode  inferatur,  quodque  alibi  forlan 
aliquando  lumus  dcmonllraturi. 

Inierim ; li  ad  hanc  regulam  exigatur  hujulhiodi  mjuaiio,  r’  — 17  r = + 44 
hoc  eft , inquam  , L c — 3 R q L = ± R q C.  Erit  triens  coelficientis  ^ = 9 
= R q,  ergo  3 = R.  Item  quia  44  z=  R q C,  erit  *(  = C.  Scribatur  itaque  cir- 
culus cujus  radius  R = 3,  eique  aptetur  redta  C = *},  peripheriam  dirimens  in 
duo  f^iciita;  quorum  majoris  trienti  fiibtendat  A,  minoris  trienti  E,  atque 
his  limul  ^uJis  fiunatiir  Z.  Erunt,  per  expolitam  Regulam,  aSquationis  ex- 
politx  radices  ± Z,  + A,  4 E. 


r’— 27r  = ±44  Lc  — 3RqL  = +RqC 
3)27(9  =Rq.  •/9  = 3 = R. 
9)44(44=0,  fubtenla  arcus  tripli. 

4 A,  4 E,  ± Z,  ( fubtenlie  Gmpli ) radices. 

+ ds  +Vlf±»r  ±VtS±l. 


Et  codem  modo,  -£quationesH  — a7r=±io,  r’  — i7r=  + 25,  r’~2*)r 
= + 4<5,  'j  r = ± 6,  alizque  ioRumera:,  /oivi  poffimt  per  trilcdlioncni  arcus. 

• Veruin 
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Dedicatio.  a\,f 

Venim  fi  ad  eandem  regulam  exigatur  xquacio^  1^4:  reslb> 

tiro  ad  impolTibilc  deveniet:  Qiiippc  j) 27^(p^:;=Rq,  adeoque  y^^srrjrrK. 

Atque  9}  ij'4(i7;  = C.  Ac  circuio  cu^  Radiu»  eR  fton  potc^rit  inltribi 
fubceala  cum  bax  iit  ckmbus  radii^  noc  eCtdi%CK!Cro,  major. 

Suiuliter  ii  ad  eandem  regulam  exigatur  acquatw  ^7  r ==  + 456,;  om- 
nino idcin  obtinger.  Quippe  p)  296  (^32  | = C major  eflet  quam  duplum  R=j. 
Adeoque  rc^h  ub  huic  circulo  non  infortptihuiB. 


r»  — 2*7  r = ± 1^4.  r = t ifld. 

3)27(9=  Rq.  3)a-:(?=Rq. 

Vp=3  = R.  VP  = j = R. 

9)  IJ4  (J7;=C.  p)  aptf  (32I— C. 
JubtfnJte  impo/philfs. 


Qmd  autem?  num  zquack>ncs  has  (&  mille  alus ) omHino  impodl- 

biles  dicemus?  Nullo  m^.  Habet ecenim  ilia  radicem)  =3^7;  hac,  radteun 
r 3=  ± 8 ; Ut  modo  ollenfum  elt,  cardem  »d  Regulam  primam  exigeadu. 

Et  quidem  xquationes  omnes  hujuice  Rirnix,  qux  ad  regulam  pruii.tm  qx^tni* 
nat«  radicem  reajera  habent  (vel  aHiripativam,  veUaltem  nc^tiv^up^)  iltc  ad 
hanc  regulam  ii  exigantur,  ad  inipollibilc  nos  diducunt;  (hoc  di,  ilb;  omnes  211 
quibus  quadratum  Icmillis  quantitatis  abfblutai,  majus  cll  cubo  trienus  codficicn- 
tis  termini  medii : ) contra  vero,  qux  videbantur  illic  impoflibiles,  (pempe  ubi 

3uadratuin  temiilis  quanmaus  abtoima^  minus  dl  cubo  tricmis  cocHicicnu-s,)  ra- 
iccs  hic  habebunt  reaies.  Nec  ulla  iiuerim  atquacio  uirobique  exhibebit  radices 
rcalcs,  mii  lUx  folx  ubi  quadratum  lemilRs  termini  ablqluti,  xqiiatur  cubo  tricRr 
tis  coclKcientis.  Qyalis  tJl  r’ — 27r=a±J4;  la)’^  ± id.  (quippe 

illic  9 X 9 »p  7J9  « 27  X 27 ; hic  4 x 4 X4  =r  (^4  =s  8 x ?. ) alixque  iiimles. 

Cujus  quidcni  ratio  cll,  quia  conciens  m<^i  termini  in  prima  regula  hipponuur 
3 ^ (triplum  roAlanguli  duarum  auandwtum  ^ i ) in  fecunda  vero,  ( non 
^ii^i^jRq  boccit)  Aq-|-Ai-hiiS>(*^a  circulo,  3Rq3=Tq  = Aq 
-^iE-f^Eq,  quod  nos  alibi  demonibravirnus,  eRque  cognitu  non  mmilc  ; ) adeo- 
Que  quoties  comicgit  srauales  invicem  elle  A,  £,  ( quod  tunc  evenit  quando  di- 
aum  Qiodratum  du^lo  Cubo  aequatur,  nec  alus  unquam, ) perinde  ent  live  dica- 
tur cocmcicns  3 Ai,  five  AqHr  Ai-d"  Eq ; adeoque  perinde  erit  ad  utram  exiga 
tur  rutilam  aequatio  illa  ; Secus  autem,  ubi  non  zquancur.  Atque  hzc  quidem 
lUut  digna  (int  quA'  fufius  explicentur;  non  tamen  id  erit  hujus  loci ; cura  videoiu 
foc  jam  iiuis  nc  dicam  rumium ) prolixuin  clle. 

At  quorfum,  inquies,  tendunt  1^  omnia  ? Num  ut  Analyticen  fallacem  oRen- 
dam  ? ( ut  qus  nec  calus  impoilibiles  detegat,  & polTibiles  mtcrim  tanquam  impol- 
flbdes  pcrhioeac.  ) NuUo  modo  : Sed,  caute  tranandam  ; ne  nos  ipios  decipiamus 
dum  ca  quali  inde  tradiu  reputemus  qux  non  funt;  & pro  determinatis  habea- 
mus qux  Analy^  in  ambmuo  relinquit,  & indeterminata. 

At  quid,  inquies,  de  iCquationc  noilra  dicendum  efl?  aut  quomodo  fulvenda 
iil  m il  ta  ?s 

Dicam  brevi.  Nempe  vexanda  adhuc  eu  scqtutio  illa,  quz  nos  vexavit  haAle- 
nue;  ut  tandem  quid  cera  prodat.  Quif^Klii:^  omnmonon  raro  patitur  Ae- 
quatio Ankytica,  atque  Proteus  HomerKus,  (OdyffA  ) 

— 

'Adcenem  XiftntdK  U 71  axAienf 

fUflK  e<A. 

Unit  enim  iir»  nec  plane  fidem  fallat ; fitas  tamen  habet  infidios^ 

I — xlyr 

J£i  fumMiks 

ux  nifi  fortius  tandem  prefl^  verum  fatebitur.  Comprimendus  itaque  cll  Proteus, 
At  pmoi^us  ^ruus,  ne  elabatur. 

H h g rir 
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T«>  ^ irrUii  /i  '^fZn 

Koi  m*  ivtfT  ifJifur  /uAit»  tTi  ti* 

AvOf  S"'  *^*u  {saCfitiir  m( 

Et  varias  licet  formas  induat  vcrOpellis,  variaf^ue  fubire  tcntet  latebras  & veliQ' 
fidias  Ibiiere;  quo  fe  ftibducac  incautis,  vclcuam  imponat; 

rUtTTtt  ^ jfyi/JfiQr'*  'TtfiffWTmt  ur'  ?«7<av  j \ 

jimjth  vi  iAift  19  3Mn<Aur  Tny 


premendus  tamen  adhuc,  & quidem  fortiter 

*Tfu7r  i^uirt  /M^r  7f 

nec  prius  hic  dimittendus  eft  ' 

I yifufr  oXs^i«  tiJdJf* 


quam,  latebris  exutus  omnibus,  palam  eloquatur,  toturaque  pandat  negotium  ; 
Tify  {i  Jiumto  Ao5yn*4d^'«  AiA«j3t^cu»"  ; 

*Slf  xif  Tw  tiTUfir  19  X4Ad£3Kii  . *! 


1 


Kec  quidem  Aiialydccn  Homerus  rcitigs' depinge  potuiffet , 'fi  vcl  fuaxime  fii^ 
Eflo  itaque  quod  nobis  ba^^enus  moleftus  hterii  hic  Proteus  noffer ; 

— — — W"’  5 >*fa0.  AAiBf  ImAiStT» 

*A>a'  Stw  ^Cfivsa.  Afcw  yirtr  nijirintf. 

'AirjUf  tTtrm  J^ijcar,  19  i/i  f*A}o.t  nf> 

Tirtn  y vAf^t  19  J>pmTVAor.  . . 

Ke  tamen  animum  defpondcamus.  Quippe  dum  ^ , 

'Hju/tr  ^TAtin  • f.i 


non  dubitandum  cll , quin,  vi  tandem  ada£lus , id  eloquatur,  quod  forte  qui*- 
liille  non  pigebiL  ' ^ 


Refumamus  iuque 


l 


(ut,  (juidfaaum  fit,  (fiftinile  per- 
pendaratts;)  pa'j"±y’z=i- J*>, 
noc  eft  y ’ ± 9 </y  ’ = ± .7 
liatis  nempe  fignis  + , — , prout 
jD  veldcorfuni  vel  iiirfum,  i pun^ 
ito  p,  fiunenda  fupponatur. ) Eara 
autem  in  hanc  protinus  aiquationem 
mutavimus  r'  — 17  a"  r = + 27 
+ 5-4  n'»  : fubftituta  nova  radice 
r = j±}J  (quod  quidem  p D,  qua- 
tenus fupponimus  deorfum  fiimen- 
dam,  auget;  furliim  vero,  minuit, 
quantitate  1 ) QjJoJ  quidem  tan- 
tundem  eit,  atque,  pro  piinSop, 
aliud  diametri  punthun  fomere  quod 
fit  tribus  diametris  altius  quam  eft 
pundhira  ; ( quippe  hoc  tanto 
tum  auget  pD  dMnum  fumendam 
tuln  pD  furfiim  Itirocndam  iti- 
nuit. ) PunSum  autem  lic  fumcii- 
dum,  id  iplura  eft  quod  haiftenus  G 
diximus,  ( communis  loterlciftio  Dia- 
metri A P,  & info-ip»  00,  faltem 
produilarum;)  quippe  pG=ePF=i(d, 
adeoque  GD  = pU±pG=ry±jV 
=r.  ( Adeoque  jam  licebit,  li  libe- 
at, qiamum  ad  puniSa  D defignan- 
da,  pumftum  p.  negligere  ; adeoque 
linearum  «t,  »-n,  coaltrudHoncm  , 
ou*  ad  dcfignandnro  fpuriiftura  iij'- 
Itituta  eft;  cum  "lion  mimis  polfik 
punctum 
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punitum  D per  ipHus  ^ puruilo  G dlfl^ntiam  deCigiuri,  qiuoi  per  difbntlam  ^ pun- 
itio p.)  Ncc  interim  hinc  aliquid  maU  metuendum  quod  nonnunquam  j d major  iic 
quam^.  Nam  ubi  hocaccidu^  GD=^ — idz=.r  (hoc  efl, quatenus  fuj^nitur  fur- 
fumenda)  ell  quanutas  negauva,  adc<^ue  pun<^tum  D (quod  fupponicur  fupra) 
cadit  intra  G.  Quod  quidem,  quoad  D intimum^  temper  contudit,  quoad  aliud  D 
tum  quum  G eU  1'upra  A.  Adeoque  priori  cafu  xquatio  qux  retpicic  D iiirfuni;  unam 
habet  radicem  n^auvaro,  poitenori,  duas ; ( nempe  quoad  radicem  r ; nam  harum 
una,  adje^ionc  3 a,  ut  habetur  f = j dj  evadia  affirmativa  ; puta  H r = 4^, 

erit  — d^j-  ^ d:s=-^-2d=f.  adeoque,  licet  r fit  hoc  cafu  quanutas 

negativa,  erit  ^poficiva;  hocefl,  pundlum  Derit  infra  G,  fed  fupra  p)  contra 
vero  in  «quaiionc  qux  refpicit  U deorfum,  ut  poli  patebit.  Sed  hoc  obiter. 

Porro,  cum  m r’  — i-^d^r^stzyd^^  + ^4.d^=i7d‘ /d:±^:^2d:  == 
i 2-/d‘^{ pofito  fcilicct  i6  — a d:)  quoues  contingit  cft  ^ =z  2 d (quod  tunc  Hc 
cum  puniltumG  pun£io  A coinctdic,  qui 
tuus  cafus  eti;  quippe  tum  FG  = FA 
= a</;)erit  — id=:o.  Adeo* 
que,  »■’— 27</*r=±2'7<i'*^+J4</» 

= ±2“d^xo  = io.  Ei  propterca i’= 

I7<y*r,  dc  r*=27</*  , adeoque  f = 

±d  ^7  d'=2tl  dd  j . ( potell  enim  qua- 
drati limphcis  radnt  exponi  tura  alHrnia- 
tive  tura  negative.  ) Adeoque  five  fur- 
fum  live  deorfum  1'umacur,  ent  G D = 
idd  Et  propicrea  utriulquc  aggre- 
gatum, DD  = d<^v'3- 

Verum,  inquies,  cum  ex  hypothcli  in- 
Icripta  00,  noc  di,  in  prarlcnti  calli, 

A O,  occurrat  curvae  in  A,  erit  & iplum 
piindum  A,  pundorum  D alterum,  nem- 
pe fuperius : cumque  eidem  pundo  A,  coincidat  etiam  pundum  G,  qui  fieri  po* 
tcft,  m GD  lupcnus,  hoc  cftAA,  Id»  potius  ipfum  A pundhim,  xquari  poflit 
3 3 ^ laltem  Iit  </=o.  quod  non  fuppomtur.  J Et  quidem,  cum  antea 

demonliratum  fit,  AD  (hoceltDD)  = j</V3;  quShcripotcftutj^m)  fit  DD 
= 64'V3? 

Dicam  brevi  quS  hoc  fiat.  Nempe;  aequationis  r*  = 27  </*•  radices  duas  (nec 
enim  plures  hab«  ) , —%dd\y  duo  dignare pundla  D (nempe  re- 

das G D,  GD,  terminantia, ) quorum  alterum  tanto  fup>criusell,  quanto  alterum 
cft  inferius  pundo  Gjvcl  ( in  praefemicafu  ) A:  verum  aliud  adhuc  etlepundiuu 
D quod  ipfi  A coincidit,  prxeer  duo  illa  D,  hac  cquatione  ddignau.  Quod  ne 
miremur,  animadvertendum  cfi,  utut  xquaao  r*  — 27<^’quadratica  cpra  iit,  non 
nifi  duas  habeat  radices,  eam  umen  unde  huc  deventumdL  p</y  *±^’=Z7</*^, 
cubica  cum  fuerit,  omnino  tres  habuill^  ( vel  realesvel  faltem  imaginarias;  ) qua- 
rum cum  in  procdlu  perierit  una,  non  tamen  ea  propterea  prorfus  ncgl^enda  ^ 
fdl  Iblicite  potius  inquirenda.  Non  autem  ea  prius  perierat,  quam  politum  fue- 
rit tum  q±id—Ty  tum  etiam  ( nam  nifi  & hoc  etiam  ponatur  noimum  periit  ) 
g^2d.  Cum  iuquc,  tum  m aequatione  9dj*±y^  = 27d*^,  tum' etiam  in 

2r)d^T'=^t.27  d*g\^\d^  ( extra  prxlenKm  cafum  ) radices  omnino  tres 

fini ; ex  tribus  autem  rSlicibus  r,  r,  r,  cum  ( pofito  r = 2 tf, ) evanefeat  una,  erit 
harum  laltera  una  r=o.  ( Qu^  quidem  l^per  ootinec  in  aRjuacionibas  cujuf- 
cunque  gradus,  quando  ablmuta  quamitasevanelcit,  five  fit  = o;  nempe  radi- 
cum laltem  unamefleso:  rcliquz  autem  radices,  deprellione  fada  per  commu- 
nem, partium  omnium  divifionem,  in  ea  qux  prodit  inferioris  gradus  aequatione 
canebunt  involutae.  ) Cum  enim  in  aequationibus  omnmo  omnibus  id  univerfa- 
luer  verum  fu,  quod  actitas  abfolut^  aequalis  fit  fado  ex  omnibus  radicibus 
invicem  duilis,  ( ncgleife  ftliem  ucrobique  fignis  — , ) fieri  non  potelt,  ut  fit 
i27</’^±  f4</’=:±27</*iJ=rxrxr=o,  mfi  cxtribiwr,  fit  laltem  una  r=o ; 
adnque,  quoadhanc,  o,hoc efty=5: 3«^.  Hoceft;  fi fuppona- 

InrpD  deorfum  llimenda,  erit  ( praeter  duas  alias  ) radix  una  3 </;  adeo- 

. < ooe  u^pta  in  contrarias  panes  ( nempe  furfum  ) pD=  j ^ habebitur  puncliun 
mid^X'('iffuodprop(era  pun^  A coincidu,  cum  fit  etiam  pA=id.)  ii  vero 

^ fupponatur 
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fuppoiutur  pD  furfum  (iimenda,  erit  radix  una  y = d ( quod  duorum  Cg> 
nonim  infenus  dcnorac  , ) adeooue  fumpta  tn  ealdem  panes  ( hoc  dt  furfum  J 
p D = 2 1/,  habebitur  iierum  pandtufn  illud  D,  idem  cum  A.  <^oad  autem  rcli< 
<jua  duo  pundla  D ; cum  (h  r=t  ^dVhi^  nvc  fupponanir  D furlum  Cvc  debr- 
fum  poni,  quippe  utrobique  dux  iunt  radices  altera  afhrmatiTa,  ahera  negativa,) 
& (y±5</=rr,  live)  r:p3</=ry,  (rtempclifupponatur  pD  deorfum,  r — 34?' 

fi  Ibrliim,  r4“J<^=fO  enc,  qnx  fiipponitur  deoribm,  — 3^ 

= f •— pD;  quxfuruiw,  (utrobique  fctlicet.duz 

radices  ; aHrnnativa,  qux juxta fupporaonero  contingit,  «negativa,  qux  in  par- 
tes fuppoliiioni  contrarias,  qux  igitur  eadem  e(l  cum  contrarix  fLippcutionis  aIRr- 
roartva.  ) 

Ut  dn5b  igitur  recolligam.  Pofita  xquatione  p</f*  + y’  ==  five 

tf  (qux  liipponit  pimihiiD  D dcor£im,  adeoque  ipGus  ra- 

dicxs  ulhrmaavx  delignanc  i)  deorfum,  negativz  furfura;J^pofico 
erit  — 27  r = 4*  ^7  g — 5^d^\  adeoque  ( fi  g = 2<r')  cft  r*  — 27  d‘r 

= 0;  CUJUS  tres  radices 4- 3 «/V 3 j — (quibus  defignamur  GD, 
G D,  GD,  five  AD,  AD,  A A.  hoc  cll  A D = 3 <yV3  deorfum,  A D=2  3 dVl 
lurlum,  & AD  = A A = o)  & propterea,  xquaiionis  y’4“P<^y*“  ^7 

( cum  Iit  r = f 4“  3 boc  clt  y = r — 3 </)  erunt  tres  radices  4"  3 dV  $ 

— } df  — \ ds  i dj  o — xd\  quibus defignantur  tres  rofbr  p D,  pD,  pD; 
hoc  dt  pD=3</^3  — : 3</ dcorliim,  pD  = 3^/ V3  4*  3 ibrliim,  itenKjue 
p D = 3 (urium  =r  p A. 

Atque  id  iplum  plane  eveniet,  pofita  xquatione  s></y* — vel 
y’  — p</y*  = — 27  (qux  (uppunii  pun^luin  D furfum,  adeoque  hujus  ra- 
dices alHrmativx  ddignam  D iurfiim,  negativx  deorfum. ) Pofito  r = y — 3 d^ 
hoc  elt  y = >4' 3®>  erit  r»  — 2-</*r  = — 2-,  d^  i d' \ adeoque  ( fi 
g = 2*4 ) ‘■Tit  — 27  /j'*  I = 0 : CUJUS  xqiiaiionis  tres  radices  funt  4-  l d^u 

— l d^l^  ±0;  quibus  defignantur  G D,  GD,  GD,  five  AD,  AD,  AD  = AA; 
hoc  dt  A D = 3 rt'  y 3 furlum,  A D = 3 dd  3 deorfum,  & AD  = AA  = o. 
Ei  propterea,  cura  fit  y = r 4“  3 ^nmt  xquatbnis  y» — p//y‘=r — ^7d*f 
tres  radices  y = 4"3«>^3+3‘^>  y = — - 3 ddi  4“34f=0'i"3‘^;  boc  cft 
pD=3<^v'3  4“3<^  iur(um,  pD  = 3</^3  — deonum,  & pD  = 3 ^ (br- 
liim  = p A. 

Habemus  iraquc  in  utraque  xquatione  ( qux  nempe  fuppnnic  D deorfum,  & 
qux  lupjxinit  D (urium)  trcsndic'es  caique  utiles  omnes,  led&  (mutatis  f^nis 
ob  fuppolitioncs  contrarias)  ealdcm  utrooiquc.  Fil  enim  1 hoc  eU  GD,  id  eCl 
(hoccalu)  AD.  Nempe 


Adeoque  (cum  fit  pD,  hoc  dl  y furfum  st  r 4“  3<^>  & y deorfum  =r 
— 3*^,)  erit 

^ fuprema  = furfum  4“3<*'V34‘3<^“  deorfum  — 3 ddi 


'•infima  = furfum  — 3 dd  3 4*  3 — deorfum  4-  3 </y'3  — 3-d.  » 

Vides  Itaque  jain  probe  convenire  oninu.  Nempe  tum  p A = 3 r/  quod  (up- 
ponit  f na  prima  demonfhatio ; tum  A p 4”  P ^ deonlim  ^ A D doo^im  =3  dd$ 
— idy  fd\  4'W=3  dd\y  quod  haoet  dcmonfiratio  «w  fecunda ; tura  reCbtm 
A D non  elle  oifc<ihim  m p,  ( ncoi  quidciB  Quia  3 dd\  4~3<*^^3<^V3^3tf^ 
uti  primum  videbatur,  («i)  quia  -^d>  30V3  Ec  propccrca  neque  re- 
giam «T  dic  diametrum.  « • 

Verum  adhuc  inquies^  nova  hic.  emergit  diificohas,  ( quali'  nos  um  Proreta  fie 


pD  <inedL*i  = p A = furlum  o 4*  3 ^ = deorfum  o — 3 


quam 
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quam  Hydra* qukiira  nunc  aganir. ) Cum  cnimD  {nuftunL  £t,  per  conltruf^io' 
nem,  diameta  pun^m  illim  Cai  ordinadm  applicatur  reax  O I)  in  curva  « A 
tennmaa : qui  omnino  fieri  poflit.  ut  ejufinodi  ullum  reperiacur  punduin  lupfli 
verticem  A ? quod  teimn  inlinuat  hzc  equatio  : cujus  fiquidem  faitcm  uni  ratfix, 
lurlum  fumeada,  fupra  veniccm  excurrit,  ( nam  p D =:  j V 3 3 ^ rurfum, 

major eil quam  pA  = 3</,  adeoque  vertioem  fupcrac  rc6b  AU  = 3«/ Vi) 

Dicendum  itaque  (quod  quidem  haec  evincit inlbanua)  curvam  Rira^ioeidis 
Cubicalis  « A,  fupponeiidam  cfie  ulca  vertkem  A non  deorlura  Hedi  ad  B,  fed 
fiirfum  potius  od  a:  Adeoque  ipfius  geouinuo  filum  cfie  (quod  parum  loriatt 
putaveris  ) non  «AB,  i^«Aa.  ( Atque  hoc  illud  ell  mylotriam  quod  pridem 
vdiouabam  pofi  detegeadum. ) Ciu  quidem  coirx  oGcunit  ro6U  O O in  uibui 


omnino  pun^;  nempe  0,  A,  O:  unde  ordinatim*applicataej  diametro  occurrunt 
ia  punflis  D,  A,  D ; coincidemibus  fiquidem  O D medii%  ipfi  puhfto  A,  quo* 
ties  icilicet  per  ipfum  verticem  cranfit  ea  re£la : ( Similiter,  mutatis  rauundis, 
re^  ««,  occumt  curvx  in  pun£lis  tribus  «,•,«;  quibus  in  diametro  rcfpon- 
dent  i',  tf  ^.)  Quz  tria  pun61a,  tribus  atquationis  cubicae  radicibus  indi- 
cantur. * • 

Ne  autem  hunc  (inexpc6latunt  fotfan)  ciiryx  ficum  miteria  nimium;  cua- 
dfetn  phoR-  poftuiac,  fi  p^o  accuratius  perpendatur,  ip(a  I^bolocideos  CubU* 
Gafimtmx';  utpote  cujus  ordiiiatim-appUcacx,  ponuntur,  in  diametrorum  ratione' 
ilii^dicxia  ; adeoque  diaiqetri  in  ardinatim-appUcatarum  ratione  triplicas* 
Cyp^fle  colligimus.  ^ r 

v^i  gratia,  ordhattm  appfibta  DQ^  auz defignat  pun^  O'  ^diametro 
diitantiam  dexcrorlUra,  dicatur  -)-  a ; difiantu  nuic  zqualis  (iniUrorfum,  dicenda 
erit— « atque  harum  cubi,  k-|-«  — «’s=  — 4 x — 4*x — a. 
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sdeoque  diametri  AD,  AD,  quibus  conveniunt  hx  ordinatim  applicatae,  erunt 
ut  -|-  «Jj  — ( quippe  in  ordinatim-applicaorum  rauone  triplicata, ) hoc  cft, 

ut  quantitas  aHirmativa,  cique  sequalis  negativa,  live  ut  A D deorfum,  & huic 
xqualis  AD  furfum.  Adeoque  u curvae  pun^un  O dextrorfum,  rdjxmdcat 
diametri  pundlo  D deorfum ; ejuldem  curvae  pundlum  O linilirorrum,  relpon< 
debil  diametri  pun^io  D furfum.  Unde  fequitur  curvx  fitus  ille  quem  indica- 
vimus ccAa. 

Quod  autem  in  Parabola  fe  res  lecus  habeat  ( qux  (itum  huic  liroilem  non  po- 
flubt)  rado  eft;  quia  parabolx  ordinadm-applicau  D O dextrorfum  & 

D O i^borfum  = — a,  eundem  plane  diametri  litum  pollolabunt : cum  utriul- 
quetum-b<>)  tum  — tf,  quadratum  Iit -|- «*,  (quippe  +4  x ^ * 
— 4,)  erunt  diametri  AD,  AD,' quibus  1» conveniunt  ordinatim-appUcatx,  ut 
a,  a \ adeoque  tum  magnitudine  aquales,  tum  in  eodem  litu ; adeoque  idem 
utrobique  pun6lum  D : non  autem,  ut  in  Paraboloeide  cubic^ali,  aequales  magni- 
tudine fed  contrario  litu.  ( ^od  autem  de  Parabola  jam  di^m  cA,  pariter  ob- 
tinet ui  Paraboloeidibus,  Biquadradcali,  aliilque  li  potelhte  fexta,  ^tava,  deci- 
0»)  &c.  doaominads;  nempe  qtumdo  dimenfionum  numerus  eH  Par : licuc  ex 


adverlb,  quod  de  Paraboloeide  Cubicali  di^him  ell,  perinde  edam  obtinet  ia 
Paraboloeide  Surdefolidali,  aliil^  ^ stellate  l^dma,  nona,  &c.‘denpninad$;, 
nempe  quando  dimenlionum  numerus  cfi  Impar ; imo,  inquam,  eadem  de  caiib,t 
etiam  in  linea  re^  qux  haberi  po^ric  linea  Paraboloeidis  Lateralis,  ab  una  di- 
mcnlione  di^la,  hoc  cll,  Trianguli ; quippe  & hxc  ad  verticem  ui^e  du6b,  fi 
continuetur,  continuabitur  furato.  Qux  monuifle  fuffidat. ) 

Sin  porro  urgeas^  AnnonpofliceacurvacA,  ubi  ad  A perventum  efl,  etiam 

deorfum 
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tieorfum  flaEliad  B,  «eque  ac  furium  ad  a ? Poteft,  inquam  : fi  cIIci  Pa* 

rabola,  puiicE  nonmmui»  luifiim  flcAi  ad  a,  quam  deorium  adB;  nam  utejui* 
modi  du.i:  lincx  Paraboiicz  ite  componantur  nihdimpcdu.  An  vero,  dtcc$?  li 
idhai)  annon ciki  eaiinea  «AB,  curva  Paraboiocidcoscubicalis ? Ellct,  inquam; 
eodem  leniit  quo  Unca  Parabolica  dici  pollit,  qux  ad  miUr  «Aa  recurvata  iit. 
Verun^  acciirattus  loquendo,  diccndx  videamur  (i^iemquodad  hoc  negotium) 
tum  bic  dux  icmiparaboix,  tum  liiic  dux  icmiparaboloeiacus  curvx.  <^iippe> 
cum  ikus  ille  iubcomrariui»  « A a ( ob  jam  diih  ) iit  non  minus  Paraboloeidcos 
Cubicali:»  curvx  genuinus,  quam  Parabola-  genuinus  fit  iiius  iuus  « A B ad  ejufdem 
rd:UAB  panes  oppolitas:  non  minus  judicandus  cllet  et  A B fitus  Paraboloeidcos 
cubiculis  prxiecnaturaiis,  uuamcilei  litus « AaprxtcrnatiiraJis  Parabolx. 

Verum,  ututlit,  ( live  litu  naturali,  live  prxtcrnaturali  ;)  cum  utcunque  non 
incommode  iiipponi  pcflic  hujuimodi  curva  BA  cique  inlcnbi  rc^la  B«,  tan- 
genti F « praileia  ; annon  xquanone  aliqua  indagari  poliunt,  diamein  puni^la  , 
puta  ad  qux,  pertingant  ordinatim-applicaia:  Poliunt  inquam.  Ec 

quidem  quod  od«A,  ea  quam  ha^ciuis  tra^bviraus  xuuationc _invcuigabitur , 
(uumox  videbitur,  ) quoad  autem  Ba  nunquam  haaenus  verfavimus  xqua- 
tionc,  ied  longe  alia.  Quippe  ad  xquationem  lUani  ponendum  cll,  non  AP. 
Aa::P«c.a6c  ( quod  prxlentis  indaginis  Kindanxnium  cll,  ) ied  A P , — A a : : 
Pac.^^Bc.  Verum  cum  ilJa  indagatio  a pndenti  negotio  Iit  ^iena  ; micnnitten- 
dam  liiam  hic  loci  ieutio,  donec  eam  quam  hadtenus  tru^vimus  xquationem  pe- 
mtius  abtolvero. 

Cum  luquc  hadenus  xquationis  r’  — = + , adeoque 

= radices,  unico  ialicm  caludctcrmixuvinu»s,cicilicet,cum 

^ = hoc  clt  cuminlcnpu  per  verticem  iranfii : Super«.ll,  ut  altos  adhuc  car 
lib  perpenoiuuus;  nempe,  cum^<C2</,  ( hoc  dl  cum  inccrlo^lionis  pundum  G 
cii;  lupra  veruceni ; ) a,  cuiu^>2</i  aaeoquc  G mira  verticem.  Pnori  cafu, 
crit-j-|;  — 2 quantitas  negativa  ; polteriori,  quantitas  alfirmaiiva. 

Ne  autem  xquaiioms  geminx  r’  — 27<i'^r  = ±i7^*^+ conli- 
dcratio  conhifionem'  pariat,  Teparare  libet ; eamqiic  leorlim  perpendere  qux  pun- 
dimi  Ddeorium  IjjCiibc  .r’  — 27 = cujus  propierca  ra- 

dices negaiivx  mteipreiandx  erum  in  contrarias  partes,  hoc  clt  rurfum  ( qux  au- 
tem dc  nac  dicentur  omnu  , eadem  mutatis  mutandis  de  altera  qux  D furrum 
rpc^tai  incelligantur,  cum  hoc  (blo  difcrimine,  quod  qux  in  una  llint  radices  af- 
lirmanvx,  cxdcm  in  altera  lunt  iicgativx,  & contra.  ) Tum  pro  dificrcntia  dua- 
rum^, 2</,  liiblticuo  h\  adeoque  g — 7.Jz=:±hy  nempe  deorfum , 

hocdl,  li^>2<^  hocell,  FG>FA,  adeoque  G mha  verticem  : & — ^6=AG 
lurliim,  li  fit  hoc  dl  FG<F  A,  adeoque  G fupra  vertitxan,  ( non 

modo  fi  meer  h & A,  ubi  ialtcm  FG  crit  quanutas  aitirmativa,  ied  multo  ma^ 
lifit  lupra  F,  ubi  ipia  FG  crit  peric  quanutas  negativa,  ( fupponitur  enim  G 
inlra  F ) adeoque  g — 2 </  erit  multo  magis  negauva,  (nempe  — i'  G — F A.  ) 
denique,  pono  4^=  i ( licet  enim  diametrum  quocunque  numero  delignare, adeo- 
que reliquas  quantitates  ad  hunc  numerum  comparare,)  ut  liceat,  tum<^  tum 
iplius  omnes  poirlbtes  omittere.  Adeoque  xquatio  pundtum  D deorfum  Ijxrdkn^ 
€nt r*  — 2-r  = ±27>&( prout  Icilicet G conui^at inlhi  fuprave  vertiarm.  ) 

Hispolins,  ut  xquationem  expolitam  7’  — 277=127^6,  refoivamus;  Viden- 
dum primo  num  b=x>  \ quippe  fi  hoc  coiitingat,  tum  res  jamjam  abfoluu  elt; 
nempe  evanelccntc  ± 27  <6,  ent  r ’ — 27  r = o,  ( adeoque  radicum  altera  r = o ) 
&»*n=27,  (adeoque  radices  dux  reliqux,  r = -|-V27,  r = — V 27.)  quippe  ca- 
las hic,  lilc  elt  quem  hadlcnus  trai^vimus ; ubi  nempe  inicnpta  per  vemcem 
tranfic. 

Sin  illud  non  contingat,  fed  ^ quantitatem  habeat  ( live  addendam  five  auferen- 
dam;) Videndum  fecundo;  utrum  Quadratum 
femilTis  numen  27^6;  majus  fit,  an  nunus,  an 
xqualf,  Cubo  Trientis  numen  27  : Hoc  eft,  -u- 
trum  plus  Iit,  an  minus,  quam  72p,  aut 

etiam  xquale.  Hoc  dl,  utrum  b * fit  majus,  mi- 
nus, anxquale,4:  Sive  ^6  majus,  minus,  an  x- 
qualc  2. 

Si  quadratum  minus  fit,  exigenda  dl  xqtutio  ad  ( fupra  memoratarum  } Regu- 
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lam  Tertiam  : Si  majus,  ad  Primam ; Sin  aequale,  ad  utramvis;  (cilicet  indiHe- 
renter  vel  ad  Tertiam  vel  ad  Pruuam. 

Efto  itaque  primo,  hujulinodi  aequatio  r’  — 27  r = — 2<>.  (Hoc  clt,  lit  26—2~hf 
adeoque  = n = AG  , & qukieni  AG  furliim , propter  lignum  — :adcoquc 
FG=^=:i  — 51=15^.)  qu3c  re(jx)ndet  inlcrijxx  »G  ««.  Haec  cum  exigenda 
fit  ad  Rallam  tertiani  ( cll  enim  13x13  = 169, 
minus  quam  9x9x9=729,)  Scribatur  circulus 
cujus  radius  fit  3 ( radix  quadratica  trientis  coet- 
ficientis  27  ) lioc  cit,  Icribatur  circulus  cu]us  radi- 
us aequetur  redx  P F = 3 Huic  circulo  aptetur 
rcdla  C = ^ = z|  ( quod  emergit  ex  dmfiooc 
quantiutis  abfblut«  per  trientem  coefficientis,  )hoc 
afc,  fit  C = Trilu:tis  itaque  duobus  aivnbus 
quibus  lubtendituvC,  eamttnumim  fubieniie  A, 
E,  aequationis  dux  radice&aHirn»tivx;(ncznpc  G I', 
GJ',  dcorfum;)& — Z = — A — E,  raiiix  nega- 
tiva , ( hoc  elt  G ^ furfum.  ) Ec  quidem  A = 
y 103'  — 1 = G i'  inHmxjE  = i — G dcorlum  roedix,  — Z = — J loy  — 5 = 
Gi"  liirfum.  . 

Et  qiiidem  idem  omnino  accidcrctfi  polita  eflet aquatio  r*  — i7r=4'^j(^^^o^ 
fieret  fi  redh  tranfiiflfct  tanto  infra  verticem  quanto  illic  fiipra,  lioc  clt  prope 
pitnchim  P,  cuiinlcripce  litcras  Tuas  non  appofui  uc  niraia  foret  contufio,  ) nili 
quod  ume  ladiccs  quie  prius  erant  aftirinativx  jam  Ulent  ntgativx  , Qc.  comia; 
adeoque  inum  radicum,  live  rediarum  G i,  G i , G i",  maxima,  & quidan  ea  ibla, 
deoi  Ium  tenderet,  reliquae  dux  fiirlum. 

Atque  hax  quidem  comuigunt,  qiKuies  /j  minuseflquam  2</;  hoc  elt,  quoties 
e kicidit  vel  inter  A F,  vel  imer,  A ♦.  Polito  lolicet,  A ♦ =:  A F = 2 r/. 

Elto  tum  xquaiio  hujufnKxlir* — 2'7r=+jy4  (hoc  elt  ^ = yl^=AG  de- 
orium,  puta  A g.)  Exigenda  elt  hxc  xouatio  ad  regulam  primam ; (propter  quadra- 
tum lenullis  termini  ablbluti,  majus  Cubo  trientis  voeiiicientis  termini  medii,  nempe 
72xqz  = 9i84>- 729  = 9x9x9.)  Hujus  aiUcra  xquationis,  clt  radix  «rutu 
pollibdisartirmaiiva ; ncmpe7~g<^  deorfura  (utiupra  oftenlura  dl;)  rcliqux 
dux  unpollibiies.  Quoii  argumento  dt  redlare  «B  non  nili  in  uno  pundto  cx- 
poliixcurvx  occurrere.  Quamvis  enim  verum  fit  quod  redla  «g  occurrat  etiam 
in  B,  ciirvx  A B ; non  umen  illud  ad  prxfcns  negotium  ommno  IjxidUt:  quippe 
hxc  aequatio  non  ipcdht  curvam*  AB,  led  curvam  «Aa,  ut  llipra  didlum  dh 
Atque  idcm  intcUigendum  crit  de  pundo-  h,  iilijuc  omnibus  quibus  intcrfccacur 
BA,  etiam  ultra  verticem  cx  altera  parte  Ibrlum  contituuita. 

Panmodo,  fi  poliu  dlct  xqiiatio  r’— Z7r=:  — tJ4.  niliquod  illic  radix qux 
unica  clt  polHbilis,  dlct  negativa,  adeoque  furfuni  lumenda  : & conveniret  hxc 
«Bv|uatio  recia;  per  K dubl*  j fi  nempe  A K,  five  AG  lurlura, ponatur  5^. 

Atque  hoc  contingit  quoties  h,  vcl  A G ( live  furliim  five  dcoifum  ) nujor  cfl 
quam  z = AF.  Hoc  cil,  quoties  c vd  dt  minus  quam  o,  vcl  plus  quam  ^d: 
cQjnppc  fi  illud,  triiG  fupia  F ; fi  noc,cric  infra  -fr. 

Denique;  li  ponatur  aequatio  r*  — 27r=  ± f4.  ( adeoque  A=  + 2.  ) perinde 
dt  ad  utramvis  regulam  exigatur ; ,(  q\iia  quadratum  fcuiilfis  termini  ablbluti , 
sequatur  cubo  trienus coedicicQ^  z/xz7  = 9x9'x9=;'729.)  Si  ad  tertiam  exi- 
gatur ; Icripto  circulo  cujus  radius  3 ( = ^ = V p>  ) inCcribatur  rcbla  qux  fit  6 
( = •-4;)  hxc  aLKera(  cum  fit  diameter,  quippe  6 = 3-f*3)  dirimet  circtilum  irt 
duos  EmiiicucuIos  ; utriulvis  autem  lemipenpnerix  trienti  lubtcndic  reda  radio 
xqualis;  adeoque  tum  A = 3,  tumE=:3;  itctn  Z(  = A + E)=6.  Hoc  elt, 
lir’  — 27  r= 54,  ( polito  nempe  G,  in*,)  radix  alHrraativa 6 deorfum  fu* 
menda  ; & negaiivx  — 3 , — 3,  ( liimen^  furfum,  ) qu<e  propter  xqualica^i 
iliam  coinciduiu,  adeoque  pro  duabus  curvx  interledionibus  mdicant  unumcon- 
udura,  nempe  a.  Si  vero  fit  r*  — 27  r= — 54,  ( polito  nempe  G in  F, ) radi- 
cum maxima  6 erit  ncgatjva,  furfum  iumchda  ; & dux  minores  3 > 3 , affiroiativx, 
fumendx  deorfum,  & (propter  squalitatem,  adeoque  coincidenciara  , ) indicabunt 
puodtuni  contadus,  *. 

( Inventis  autem  omnibus  radicibus  r ; fi  itlis  figillaiim  auferatur  (qnippe  jam 
inca  fala  vcrlamur  xquatione  qux  fuppouit  D deorfiim  poni  ) 3 habentur  to- 
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ddcraradiccs  — ji/rrpD.  p«ia,  fi  fint  radices  r,  ut  in  exemplo  primo, 
— — crumtotjdcmradices^j-f^^/Vxoj- 

— IO/  — Edinuiitcrm  reliquis.  Uhi  interim  noian- 
6m  dt,  quod  hac  iubduclionc  fieri  potdl,  ut  qua  fuerat  radix  aflirmativa  trau- 
frtiinncguuvaai.  Puw,  quoties punduui  D,  dt  infra  G,  fcd  liipra  p.  ) 
Adcoquchujufcejequaiionis  cafus  omnes  fblvimus.  Atque  eadem  opera,  Iu:- 
julfflodi  curva  ope,  nKthodura  ofLndimus  aquauones cubtcis , hujufS  fbim.i: 
omnes  r^  — #«r  = ±«,  Geonicirice  folvcndi.  Nempe  fumpu diametro  fltAP= 
(cui  ordinatim-applicata  Iit  P«;  adeoque  , fumpta  PF  = 3PA  = V-4w, 

Fatangens,)  &AG=-^  = A ( dexjrfuni  quidem  fi  fu-}-»,  fudum  verofi  — «;) 

duaiur  per  G redb,  tangenti  F « parallela , occurrens  'airva:  in  pundo  ( uno, 
aur pluribus,  prout  contigerit, ) O ; dubtaordinatmi-applicaia  OD  , determinabit 
aquationis  radiocmGD=r;  &quidem,  fi occurfus puncta  Oplurafinr,  totidem 
erunt  &punila  D,  tidcotjue  aF.quationi8  totidem  radices  pollibilcs ; affirmativae 
quxdeomim,  negauvx  quat- furUmi,  tendunt. 

Tandem,  ut  lourai  afiquando  abfbivamus  negotium ; Quoniam  jam  fida  di: 
menuo  puniti  B,  aiiorumque  limilium,  in  curva  B A,  etiam  furfiim  conumiamia ; 
adeoque  & punilorumdiaraccriqux  his  rdpondeam:  Libet  & cum  rem  aiiqua- 
tenns  imuen.*  Djximusjam  fupra ; fiP«  dextrorfum  fit ejufhxidi  reib  fi- 
ntftrorfum  erit  — p \ adeoque  ut  illius  cubus fic  hujus — p*\  &proptcrca, 
fi  diametri  fitiis  deorfum,  puta  A P dicatur-^*/,  flirfiimcrit — :idcoque  licct 
fit^.rf:  non  umen  ( fumptis  ordinarim  applicans  in  contrariam  par- 
tem 1 -f-/’  • — P ’ • Icd  -y»*.  Hoc  dt,  licet  Iit  (quoad 

infcTius  )AP.AA:P«c.a»c,  non  tamen  ( quoad  fupenus)  A P . A a : ; P « c . 
aBc.  IdAP.  — A^:;P«ec.ABc. 


His  autem  confideraus ; eadem  methodo  qua  ufi  fumus  ( rauiati.s  mutandis  ) 
ad  prop.  47.  Con.  Scit,  rem  ad  scquatioucm  perducemus.  NcmpcAP=<i^  Aa  = 
— <j  (nam  a fuperius  mquinmus  ; ) adeoque  — Aa  = — d — 

P«t=p>.  ergo, propter anaiogiam^ndicatam,  d.-^d — 

d 

~ ^ Bc. 


2f? 


Sed  etiam  cft  F P . P « ; : g a B.  hoc  clt,  ( ut  ibidem  oliendititr, ) \d  p 
! d~ 


-f 


^ ^ p — l^Vi.  ubi  B efl  quantitas  negativa,  licut  ipli  id — quippe 


q major  c(l,  hoccafu,  quam  j d.  jejtiiquc  cubus 


27 — 3.7  d'*  q-\~9dq*  — 
3~]d^ 


P' 


Adeoque  *(  faiU  reductione)  37  d^  — 27rt'*f  + P^f*  — — 37  d^^ 

^7  d^^-\-37  d*  Hucdt,  — = + 

flib/tiuiendo  r-j-j  reducitur .id  xquauoncmhanc  r^-^3']d^r^37 d*g 

— S^d^.  Nam 


r » -}- 5>(/r  * 27 r 4- 27  tf'’ = y ’. 

— — S^d^r  — 81  </’  = — 9dq*. 

^ 4-  j4  V 4“  I (^2  = 4"  H * f ‘ 

r*-{-37d^r’\-  J08  d^  = 2q d^£^  yq d^. 
tt  r’  '\-%7d^r^37d^g — 


Atque  idem  plane  eveniet,  fi  punitum  B flicrit  in  curve  A B continuatione 
flirfum  ultra  vcniccm  A,  (nam,  ut  nunc  ordinatini-applic'2ta  negativa,  nempe 
finifbrorium,  applicatur  diamecio  affirmativa:,  puta  deorfum : lu,  cafu  ifto,  or- 
diaatim-a^plicata  affiimativa , hoc  dt  dextrorlum,  applicabitur  diametro  nega- 
tiva:, puta  furliim  \ applicabitur  enim  fupra  vcniccm  A ; adeoque  utrobiqiic  mu- 
tanda erunt  diametri  A a figna,  ut  analogia  rite  inftituatur : ) cum  hoc  unico 
«iilcr^ine,  quod  cum  illtc  h=g  — AG  Iit  quaauias  ^rmaciva  (deor- 
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fiim  rumcnda:  ) adeotjuc  iquationis  quantitas  abfoluu,  affirmauva  \-\-i.?  h'. 

hic  crit  negativa  (furlum  iiimenda)  adcoquc  abioluta  quantitas  ne- 

gativa : ( illic  enim  gy  major  crit,  hic  minor  quam,  2 </.  ) Et  proinde  qux  lUic 
cil  radix  aifirniativa,  g furlum,  fiippolitioni  confon^^  ( nara  dc  4 furlum  infli- 
tuebatur  hxc  inquihuo : ) hic  erit  negativa,  gA  deorfum,  fitppoliciom  contraria. 
Nempe  illic  Ci.  altius  crit  quam  g,  hic  inferius.  Qui  omnia  latis  imclhgcntur,  li 
lupponaiur  curva  B A continuari  ultra  verticem  lurllim,  ( co  modo  quo  «A  con- 
tinuatur ad  a,)  quara  ego  continuationem,  in  Ichemate,  coniuito  omdi  ne  reli- 
qua turbaret,  led  imaginatione  facile  liipplebis.  Ut  enim  curvam  B A intra  ver- 
ucem  lecant  rc6l«  « g , H ♦,  in  punctis  B , h ; quae  punita  fpeiUt  aequatio 
r = ^ 27  d^  h'.  'fic  continuationem  illam  lupi*a  verticem  Itcabim^ 
in  aliis  punitis  reila:  « G,  ■ F i qui  punita  fpeitabit  iquauo  r*-t»27  = 

— 27  d^b. 

Hujus  autem  aequationis  x^id^r^  ± x?d^by  radix  (unica  quidem; 
quippe  rcliquz  quas  exfpeitcs  dux  non  fum,  aifi  unaginanx;  quod  indicio  dt 
rectaro  quamlibet  ungenu  F « parallelam^  non  polle  curvx  BA,  utut  ficut  diitum 
dl  furlum  continuatam,  nifi  m uno  foio  punito  occurrere,)  Arithmetice  m- 
vdligatur  per  regulam  noltram  fecundam,  lupenus  allatam : Geometrice  vero 
(fi  iaJtcm  permittas  ut  hanc  curvam  appellem  Geometricam)  hujus  curvx  bene- 
ficio. Nempe,  conftruilis  reliquis  ut  prius,  ficut  rcctx  per  G tranleuntis  punita, 
curvx  tf  A a occurrentia  ( five  plura  lini  (ive  unicum ) delignant  radices  xqua- 
tionis  hujus  r*  — d'  2.7  d^ b (duitis  nempe  a punitis  illisad  diamc- 
uiim  ordinaura  applicatis;  ) ita  cjufdem  reitx  occurlus  curvx  BA  (li  opus, 
conttiiuaix, ) delignat  xquanonis  r* -|- 27  = ± 27  radicem  (polfibilcra 

unicum ) nempe  duib  inde  ad  diametrum  urdinaum-applicata. 

Inventa  autem  hac  radice  r = g*a,  addendo  3 habtbiuir  radix  y=r-|-3</ 
= p ^ : fi  & hanc  libeat  inquirere. 

Sm  libeat  adhuc  conjunila  xquatione  utrumque  r^5tx  B<v  terminum  indicare; 
f vel  etiam  Scitionum  punita  B,  O,  omnia,  ejufdcm  reitx  occurfii  faib : ) id 
lic  faciendum  erit  27  -j-27  >6,  li  nempe  punitum  B fit  in  curva 

AB  infra  verticem,  (hoc  dl,  li  punctura  Gjj.it  inh‘%  verticem  A;)  fi  autem  in 
ejus  continuatione  fupra  verticem  (hoc  dl,  fi  G fupra  A ;)  erit  + </*r  = 

— x-d^b.  Qiiippe  xqiiatio  r’  — 2.7  d^r•=^t.X'"^d*  b rcfpicit  omnia  punita  O;  ■ 

ii  reliqua  27  = ± 27  punita  B. 

j£quanoiics  luque  omnes  utrtuique  fbrmx,  (adeoque  xquaiioncs  cubicx  ad 
imam  omnes,  quipjie  ad  harum  alleram  xquationes  omnes  ciioicx  facile  reducun- 
tur,) r*  — XT  =±2T  </*  A,  & r *-^27  </’r  = ±27  Unius  hujus  curvx 
ope  facile  relblvuntur.  Quippe  prioris  radices  omnes  oorurfii  reitx  GO  curvx- 
que  *Aa,  indicamur;  ut  Ib^nus  oftxnlWn  tlt:  Poflcrioris,  occurfu  ejuftlein 
reclx,  curvxquc  BA  (continuati)  radix  innotelcic,  uti  Jam  oftendimus. 

Et  quanuuam  fatendum  fit,  ealdcm  omnes  Conifeitionum  ope  folvi  pofT^  cum 
iiuerim  fit  nxe  nofira  curva  uno  *dhuc  gradu  magis  compofiu,  ( adeoque  videa- 
mur ex  problemate,  ut  loquuntur,  ^lido,  leciOe  Lineare;)  cum  tamen  hxc  ipfa 
curva  lib  ex  ita  compofitis  iimphcilliroa,  & quidem  vix  difhcilior  (ne  dicam  fit- 
cilior  ) laihi  quam  Conifedionum  aliqux  (puta  Hyperbola,  vd  edam  Ellipfis ; ) 
caque  Itmcl  duila,  quodeunuue  habeat  latus  rcitum  ( aijus  hic  nulla  habetur 
ratio,)  ad  xquationes  mille  diverfiifimas  ( ne  dicam  omnes)  una  inferviai;  nec  , 
aliud  inlupcr  poUuIct  ad  lotum  nt^otiura  abfolvendum,  quam  parallelarum  ali- 
rcitarum  duitum ; fi  non  limplicior,  faltem  expeditior  metliodus  videri  pof- 
1k,  quam  qux  per  Sciliones  Conicas  adhibetur. 

Eodem  tere  modo ‘unius  Parabolx,  ciufque  inverfionis,  ope,  folvi  poflent  xqua- 
tiones omnes  quadraticx-  Et  Paraboioeidium  fuperioris  ordmis  ope,  xquationes 
aluores,  (fi  non  omnes,  mulix  faltem,)  folvi  poterunt;  verum  hxc  omnia  profe- 
qui,  non  efl  hujus  ioct. 

Verum  fi  Jib^t  adhuc,  menfuras  in  diametro  jam  inventas,  ad  ipf^  inferiptas 
transferre,  adeoque  reilarum  GO,  GO,  GO,  vel  etiam  GO,  GB,  (fuinpto  ubi- 
vis m diamutio,  punito  G)  iplis  GD,  GD,  GD,  vel  etiam  GD,  Ga,  (fig. 
prxccd. ) proportionalium,  quantirates  habere ; Id  facili  n^otio  obtinebitur. 
Nempe  liimptiB  PF.  F«t;t  ( A P . T*  : : G A . GT  : :)  d.ewb.k  (adeoque) 
::r.i6: ;G0.GO,  Predibunt  pro  xquaiionibus  jam  exhibitis  r * — x'^d^r 

Z=:ii7 
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hx  omnino  fimiles  i’  — ^7e'b=z 
+ r + 17  P =5  4: 27  f’  i;  quarum  prioris  radices  indicabunt  inicripnu  lo» 
parallelarum  fegmema  puniilo  G & curva  «Aa  intercepta;  pollcriofis  vero  ea- 
rundem  i^menu  eodem  puncto  G & curva  B A &c.  intercepta. 


Atque  hinc  quidem  licebit  ip(^  quam  fupra  indicavimus,  diametrum  curvam 
( & enim  libeat  dicesc ) qux  re<5las  parallelas  curvx  B A « inlcriptas  bifecat  (quz 
toti  huic  n^otio  anliun  porrexit ) ulterius  eXplioure,  ejulque  pundla  lingula  per 
eorum  ^ diametro  AD  diibmiam  G^  in  iplis GO  parallelis  menfurandam  exhibere. 

Siquidem  inicripta  oO,  vel  «O,  (pun&um  inferius  diflindlionis  gratia,  dici- 
imis  0;  fupenus,  fi  in  curva  A«^  o;  fi  in  AB,  «:)  vel  ellGO — Go,  vel 
GO>j-G«.  Adeoque,  quoties  G dt  fupra  A,  efl  oO  diHerentia  duarum  radicum 
affirmativarum  aequationis  hujus  — 2*7 — 271^,  puta  byhy  (quas  radices 
difluidtionis  iicm  giaua  dicemus  B^GO,  & b=Go:)  Qiioties  amem  G dk  in* 
fra  A,  elk  »0  fumma  duarum  radicum  ( afiirnutivarum  ) aequationum  27  ^ 
= 27 i,  (quarum  alteram  B,  alteram  /3‘dicemus,)  nempe,. aequationis  b^ — z~jb 
= 27  r^ix  ( vel  pollibilis,  vel  lalten^  affirmativa  unica  B = G O,  & aquatio* 
rus  27  ^ = 27  radbt  unica  pollibilis  0 = Et  propeerea  lemillisin- 
fcnjptae  oO  = G0  — Go=B  — b,  ent,  j B — Jb;  dcinlcriptae  wO  = G 0-|-G« 
= femiflis  s Adeoque  diihmtia  pundfi  G a pun£lo  inlcnptae 

nicdio,  erit  4Uic  joO-l-oG  = sB  — = hic  vero,  | » O — « G 

= — 0 = jB  — Quod  vel  ex  ipfo  fchcmatis  infpe<flu  liquet. 

Cognitis  itaque,  ex  fupra  traditis,  tum  iliic;  'cum  B, /3,  hic;  habetur  di< 
/bnua  diametri  curvae,  \ diametro  rei6h,  in  iplis  GO  parallelis  menfuranda; 
(quod  pariter  etiam  obtinet  in  aliis  cujulcunqiic  gradus  Faraboloeidibus- inventis, 
fuo  in  lingiiLis  modo,  fi,  bj  $ ut  mox  docebitur : ) adeoque  verus  illius  curvx  li- 
tus linuoliis  quoad  iplius  lingula  pimda.  Quae  quidem  primo  partem  fuam  con- 
cavam (i  pundlo  * aliquoulque  deorfum)  ad  re^am  AP  diametrum  obverfam 
habet ; deinde  vero,  iiexione  in  contrarias  partes  1^«^,  partem  convexam : Et 
quidem  hoc  eo  pa^to  fit,  ut  non  modo  ad  robiam  eam  non  perdngac  imqiiam ; fcd 
dc  Ita  inccrim  appropinquet,  ut  omni  aiiignabiii  dillantia  propius  accedat;  ;ideo- 
que  eam  libi  hao^t  vere  Afymptoton.  Quod  fic  ollenduur. 

I . Cum  Iit  ( quod  modo  diaum  cll ) inicripta  «O=«G  + GO=:04'®»  ht- 
que  (quod  jam  liipra olleufiun  ell)  GO  majoraibique  quam  G«;  manifelhim  ell 
iiediuni  inlcriptz,  ^ purnflo  G,  ad  partes  O lemper  vergere,  nec  ad  punifluin 
pfum  G auc  redlam  AG  ulpiaro  accedere.  (Qux  quidem  intelligenda  limt,  ut 
^ fequentia,  ubi  G incidit  infra  punctum  A:  ubi  enim  fupra  illud  pundlum  con- 
mgit^  non  cll  quod  fimus  Ibliciti ; quippe  tum,  non  modo  inlcriptaeoO  pundtum 
iicdium,  fed  & ipla  tota  ad  caldem  partes  polita  clL ) 
a.  Manifellum  item  ell,  diflanuam  punifh  G,  ^ pundlo  medio,  xqualcm  efie 
.uii-djtterenuz  redlarum  GO,  G»;  live  B, /3,  (Qiiippc  fi  linea  fecetur  tum  in 

partes 
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(nrtcs  duas  seqiialc'^  tum  in  totidem  inzmules,  imer-lcgmentum  erit  foni-diRereti- 
tia  partium  ii^ualium : ut  notum  eft, ) Hoc  dt  Gi"— iB— JA  Adeotjue  dccrcf- 
ceme  vel  etiam  evanclccnte  illa  ditterentia,  dccrclist  pariter,  vel  evanefat  ea 
ddiantia. 

}.  PpCto  autem  e = i erit  B axjintionis  hujus  i’ ~ i-}  b = z-,  i radix  affirma- 
tiva ; ut  oflenfum  eft;  ade^uc  per  regulam  nolbani  primam  ( laltem  quoad  pa^ 
rallelamGa  omnelque  ipli  info-iores  ut  tWlumefl,  de  fuperioribus  autem  non 
e(t  cur  dubitemus. ). 

— 7ip;  -l-Vc.’Ji  — s/ — 725. 
hoeeft  i : + ✓€.=>;(.  — aiViiiP—  i. 

hoceft  3 Vc.ji-|-v^:  J i* — I ;-j-3  Vc.  j/1  — V ; — i. 

Et  fimilitet  cura  fit  S aequationis  hujus  i*  -|-  27  i = 27  f radix  polfibilis  unica,erit 
( per  R^ulam  lecundam  luperius  traditam, ) 

hoceflVc. -t-’U,+  Vl/:iI’+  i Vc.  — ’2il-i-27^:Ji’-f  i. 
hocell3Vc.+Sl +v':J  i’-|-  i : — gv^e.  — 1 
Qtio  autem  harum  quamitaium  ab  invicem  diHerentiam  , (adeoque  & fenii- 
dittuemiara  quas  eil  ipla  de  qua  agitur  dillantia,  ) tura  fcnfim  dccveiccre,  tum  tan- 
dem litn  inhnitum  procedatur  evanelcereoflcndam;  3lliinio(  quod& notifliraum' 
tli  jiEqualcm  Quadratorum  differentum  ( quod  & de  alus  poteflatibus  verum  erit) 
m quadratis  majoribus,  minorem  quam  in  minoribus,  radiciun  differentiam  pollu- 
lare.  (Puta  1/2  — V 1 majus  01121111^3  — V a,  &c.  ut  notum  elt  ;)& quidem  eoufi 
que  augeri  polle  qiiadraia,  ut  data  illorum  ditterenna  diHerentiam  ratlicum  pollu- 
let  miiiorera  quavis  allignata.  (Quorf  & tum  alibi,  tura  ubi  de-Hyperbola:  Afympto 
tisagitur,Con  Sedf.  piop.  3p.  mouuinAis.)  ■ 

j.  Adeoque diHcrentia  duarum  2 1,  hocclt,  VJI’,  v' ij/C  ± 1,  ere- 
icente  quantiute  ( adeoque  aeleenubus  quadratis,  dum  interim  eadem  manet 
quadratorum  ditterentu  I,)  tum  perpetuo  decidcit , tum  , tandem  allignata  qua- 
vis minor  esiudit.' 

6.  Eiproptcrea,  tum  (i— — i;  tum  — ; crefecnte 
ut  didiun  cli/(,  dccrcfcunt  fenlim  dtevanelcunt ; adwqiic  & eoriiui  laicra cubica, 
& horum  tripla  ; hoc  eft,  quamiutum  B,  0 membra  polfcriora. 

r.  Sed  dt,  iiidem  de  caulis,  in  iplartith  membris  prioribus  dcerefcii  pariter  at- 
que fenlim  evanelcit,  diHcrenua  duarum  & v' : 1 , (crdcenii. 

t)iis  Icilica  ut  didium  eft,  quadratis,  eadem  iurcrim  manente  quadratorum  differeit- 
tia  2.  ) eaque  ajme  hiuc  uependet  nwmbrorum  item  primonim  differentia;  Et 
nropterea  iplarum  item  quantitatum  B,  $,  differentia ; ad^ue  & puniti  G ab  in- 
Icripix  medio  dillautia.  Quod  erat  oltendcndum. 

Sed  & eadem  punita  omnia,  tum  O,  o, «,  tura  J“,  f,  &c.  non  minus  defignari  pofi 
fimt  per  liiam  a reila  T T oillantiam,  quam  a G G ; nempe  addita,  ablauve,  prout' 
res  exigat,  reita  G T = A • 

hi  reliquis  autem  cujiilcunque  gradus  Paraboloeidibus , habentur  Aim  B, 

( quando  G lupra  A ) tum  B,  fl,  ( quando  U iiilia  A,  ) ordinando  & refblvcndo  ha» 
aquationes-  Nempe 


In  Parab. 

Quadrat. 

Cubic. 

Biquadr.  ; 

i(proB,b,)= 
l>  ( pio  JJ,  /3, ) = 

^Vq;*— A: 

a^qiit  + A: 

3 v'c:A  — .4,; 
SVciit+A: 

qyqqri-^.: 

qVqq:*!*; 

&c. 

Quod  probabitur  eodem  fere  modo  cum  dcmonflratione  tua  fecunda. 

Atque  li2’  lunt  landeni,  Illullrilfime  Dojnuic,  per  quas  deduXft  nos  ambages  sE- 
quatio  illa  Supercll  ut  HonqratilHmara  Dominationem  Vellrmn  pauenlia:  vcltr» 
^m  nimium  laifce  veniam  exoremus:  (inquam  quidem  eo  peccavi  audaciu»,  non 
modo  quod  noverinrquam  tu  lis  ad  condonandum  f.icdlS3  faciltfque  petenti  j verun» 
eo  maxime  quod  neque  hie  libi  forlan  ingraia  fore  autumaverim ; ) Atque  ut  me 
digneris  ultra  repitare, 

» IKitflt  iJJinK ‘Ommae, 

Oxu/ii’J3tc.s-  ’ In  D.  V- oblequium  Paratilluhura,  ^ 

r«y«-  JOH.  lyALLIS. 


f 
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Proportionibus,  Dialogi; 


Marco  Metbomio 

Confcripti;  Refutatio. 

CU  M,  currente  prelo,  ad  Operis  Arithmcnci  Gap.  XXXVII  perveneram, 
incidi  in  Mtrci  Aleikotmi  De  Proportionibus  anno  fupe- 

rion  Hafnia  magna  quidem  cum  poniM  infeliciter  emeum : Ciun< 
que  illius  Kefutauoncm  aliquam  illic  naud  incommode  inferendam 
putaveram,  adeoque  hanc  quae  iequitur  meditatus  eram  ; vidi  molem  eoufque  cx> 
crevifle  ut  vix  <^portune  uno  Capite  coerceri  pollet;  hcc  etiam,  citra  injuriam, 
Le<^ris  j^tienoam  nimia  digrcHione  detineri  polle.  Adeoqne,  levi  lilic  com- 
moncfaClionc  habita,  integram  ejuldem  Refutationem,  in  hunc  loaun,  leorfum  re- 
jicieadom  putavL 

Virum  equidem  autumo  haud  indodlum ; Adeoque  mim  qm  illic  edidit  ferio 
lirotulent,  an  joco  p6uus,  & quali  ludendo,  dubitandum  forlan  ent  Novimus 
enim  & magnos  vims  nunnunquam  ludendo  quali,  & tanquam  ironice,  illud  pro> 
ftfre,  quod  nc  quidem  ipli  per  omnu  verum  putant.  \i\y  o^w  Encwnium 
i^plit,  vir  tpfe  iniaim  prudentillimus ; Item,  Umbra  Afmi  ; qui,/MZiaK 
Atm  Todt^a: ; & qux  limila.  Quo  referenda  fum  K^m jQtnntum ; miulque  Je 
^ow  Orlcy  (Uve Incolis  Lunx,  ) tnh^tus  ; & quse  umt  hujulraodi.  Ubi  inge> 
niofe  multa  di£b  Umt , & quidem  non  parum  lubefl  veri ; at  imertm  nemo  lo' 
bnus  autbores  lUos  per  omnia  Icrio  loquutos  fuipicabitur,  redfaltem  feru  ludis 
imimlcuine. 

£c  quidem lihocpa^lo fe  imelledlum velit  Qarinimus  Vir;  exiguum ell  admo- 
dum quod  ego  in  cuuirarium  dicendum  habeo : Nili  quod  nollem  iacraiilEmum 
IXi  nomen,  quod  in  Prx&tione  fua  aliquoties  ufurpatum  video,  ludendo  ulur- 
pari.  Quippe  lacratius  illud  cflquam  ut  jocis  noRns  ironicc  unniilceatiir.  Caecera 
ouod  fpc<^t.;  polium  quidem  ego  Uve  ludos  liios,  live  joco*ieria,  atque  ingcniole 
di«5b  in  re  ludicra,  zquo  animo  ferre.  Ncc enim  ego  quicquam  video,  quidm  & 
in  iVIathemattea,  luuc  ievera  dtfciplina,  etiam  ludere  qtumiiper  liceat;  &,  reliquo- 
rum alpcricatem,  lepide,  facctequc  traditi^  nonnunquam  tumulccrc. 

Verum  ii  omnino  ferio  ag^t  Vii  CIarinimus,  ( quod  nonnullos  arbitrari  video,  ) 
feroique  Ic  de  Pythagora , Eudoxo , Euclide,  Ptolemaeo,  Archimede,  Apollonio, 
^I^cone,  Pappo,  Eutocio  rebquifque  ex  veteribus  Choragis  ( ne  & recentiores  no- 
ainem  Mam<^ticos,)  triumj^os  agere  cenien  velit:  Duo  omnino  fum  quae  me 
papedimu  nc  ipH  poliim  hac  ex  parte  confenure.  Alterum,  quod  quicquid  ipfe  veri 
habet,  mimme  novum  Rt;  ied  & veteribus  olim  cc^nitum,  & recen- 
^ribus  ctiatnnuni  Mathematicis  probe  pcrrpo^lum.  Alterum,  quod  qux  iple  in 
^thclin  Videtur  inuodudurus  nova:  ea  plane  tidia  Ent,  & res  nihili. 

iiuerim  ignoro,  quamde  hoc  invento fuo altum  fenure  videatur.  Quod 
in  imitne  cuivis  obvium  cll.  Tum  ex  cis  quae  ad  Regem  habet,  EpjR.  pag.  y. 
If  rraJitis  autem  iUis  ( de  Rationum  do^rina  ) Elcmaith  ^uanquam  *£>rvmi 
tSy  *Pjyfha^orA5y  Eudoxusy  ExtcUdeSy  <(y  ejuotquot  unquam  *Pjftha^m  fltruete , 
fut^Mzoit  ; primus  mmimn  eruditam  -jetufiatem , quantum  ex  jmptis  iUtm 
'%sxry  in^zrftti  moliminCy  quod  pratfilaui  dtxerim , fup.ravi.  Tum  ex  ipfius  ad 
I^Lurera  pncfaiionc,  quam  ( quali  univcrlus  orbis  ipli  gratulari  debeat ) nis  ver- 
(orduur  ; S^ModOrhi  literatm laudcat  i Pojioiw  trata  ffanuna  recordetur  \ 
^ » -V.  . Hk  ' Primi 
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*Primi  n(ms  Gfwttiricojtm  rafmum  leges  tn  mtura  Jctexirrms  \ iy  fti^us  p>-epe- 
Jititmes  in  eo  libro  invenimus,  ^uem  uluma  entKjuitatis  ^Divini  vn  i , *Pjtb^ns, 
EmJoxus  , EucliJes . ex  xypgyptimtm  Patrtisrch^wn  inventu  emxtderuttt, 
wtnium  otaem  JeaJorum  praetpa  Phthjopbi  ^ ppientes  legendo  exnminxruns. 

( Quod  <]u idem  quot  pandangis  inventum  Xoliimbi  y novum  orbem  indicuuDs , 
antecellit;  deinceps  multis  exponit. ) Egregium  equidem  facinus!  &Virodgmim! 

Cui,  li  libcL  Prologum  Sciamus,  Magna  petis  'Pbaeton  — Metuo  enim  nc  &. . 

congruum  fortiaiur  Epilogiun, 

Magnis  tamen  excidit  aufis.  . 

Quid  amem  tanti  moliminis  opus  ndeepturo  aniihos  fecerit, Ti  dubitanus; 
expomi  ipfe,  psgim  : nempe  quod  nihil  litt  ardfrom  tore  aut  inacccl- 

fura,  cxpcTimcnto  jam  Isepiusedoilus  fuerit!  Qinppchuc  ipoihrc  videntur  qua: 
illichabct:  neoi^,ysmjUo  tempmy  tot  locmtnnin  Acfpemsis  atdioi  ibus  rejUtu- 
tione,  juaji  perpetws  viSoriis,  animatus,  nibtl  tam  arduum,  ntbil  ita  intricatum 
injcien/its,  ^uaf  fttidem  ratione  abqua  cmTlitiit.e  ejent^  inveniri  arbitrabar,  ut, 
Ji  ingenii  nervos  contendere  vellem,  explicatum  iUuddare  dijjiderem.  Virum  jta- 
que  )am  videtis  Eidnori  parem.  • 

Hoc  anun^fretus,  ( quod  prxfau  pag.  5.  indicat, ) Trmajria  qteeeham  Geoirtc- 
trica  convelfeiefi^eptr.  Et  quidtm,  ut  fciolum  vidgus,  etiam  inteUigends  difi- 
eultaic,  ab  bis  arceret;  breviter  preJle  orrrnia  prnnum  concepaat.  Et  quan- 
quam,  mutata  deinde  jententia,  mterpolata  midta  fuer  int  iy  late  explkat a,  Quat 
ad  mteUrgendam  dolhinam  ipfam  per  tinere  viderentur : Ut  tamen Jciolos  acfhuc 
torquer  et,  multa  concinne  admodum  fy  juamde  excogitata,  ctiamnum  olmjit. 

Nequis  autem,  auditemes  rp\n  fieri  botmnes,  nen  Japtentiorrs,  czviiexvx,  qui  ve- 
terum tradita,  adamantinis  fundamentis  luttiilu , atiiinc  tbilicitare;  if^umque , 
uugts  filis  animatum,  dtfypht  laxo' majus  vohere^  ivdpVLtwxc;  adeoque  vet  ^fe- 
pM  Scabgeri  intortunio  monitum,  qm  impotenti  animo  divini  eirchimedis  nomini 
injititatat,  ab  his  incepus  deterreri  polle,  vel  etiam  debere : IKe  potius,  bnmor^ 
tahtatem  ex  nmds  Juis  in  hoc  pulver  e inventis  conjeqw  anhelans , orHnem ' fihi 
pofieritatem  demereri  poffe,  conHdit ; Neque  tamuiu  EucUdis^rffr))ja  qtuedtm 
Geometria:  EJemenSa  convulfum  iri  ; lea  & fimul  Archimedis  ; veterumque 
omnium,  famam,  ^ doltrina  foBditaSem,  ineluBabili  quodam  fato,  hoc  'tempore 
ruitwam.  Nempe  huc  Ipcdbne,  iibri  fui  pt^inx  primores  ieptein. 

Qiium  iaqucsoii  bkkIo,  Pythi^eras,  pjtdoxus,  ad  rei  veritatem  non  omni- 
no penetrarunt,  Icd  & quadam  , fUiC  veteres  re&e  docuerant,  finijira  recentic- 
rum  inter pretutione  juut  depravata  \ Umque  malo  luccurrendumlbicuit.  pag.  51. 
Itaque  6*  recenti» es  omnes,  inquit,  repreh^am,  qm  antiquos  non  mteuexertmt; 

antiquos  corrigam,  qui  mak  quadam  prodiderunt  \ utrofque  mjuper  nova  dc- 
liiaus.  Atque !ha:c  quidem  clt  lulcxrpti  ratio. 

Quanta  vero  hoc  cura  praitimra  tocrit,  fucccflii  quanto;  non  itera  gravabitur 
indicare.  Quamvis  emm,*  proco  quo  erat  acumine,  & l^ciute,  duarum  hora- 
riun  Jpacio  tUms  didirime  fundamenta  excogitaverit,  exesei\\xm\t,t~ 

emniores  omnes  hadenus  ignorarunt:  attamen,  nc,  nimis  idhnans,  aut  cecos 
' parturiret  catulos,  aut  informet;  Lmbendo,  dcrelaro^ndo,  faus  proif^it : quip> 
pc  in  qstibus  deinde  examinandis  iutegro'quinquenniofuit  occupatus-»  Prrfiu.  p.  2. 
quod  & fubmde  mdem  monet  pag.  feq.  SucccHu  auicm  eo  fa6him  ell  y ut  & d>eo 
opt.  rnax.  humiliiotas,  inquit,  gratias  agere  deieretn,  qui,  ad  imxrder.dum , inge- 
mum  fifffecit;  dtfciplmis  Mathematicis  gyatidun,  quod  certior  a tn  pifierum  tva- 
dere  p^nt : Idcoquc  co  magis,  quo  ma/us  e fi  faljum  mveui/fe  , 'quod  ornneT  /4- 
pientes  verum  credebant ; quark  nov  abquid  tn  eo  rcperijje,  de  quo  multi  ante  du- 
bitat ant,  quod  monet piacf  p.  i.  Ht  propicrea,  non  cantura  Eutoernm,  Theonem, 
totamque  antiquitatem,  r^c<^\stu  f»loereselmes,  cranHIimac  inculat  ignorantia:,- pag. 
88,Sp,pp,  10^101,127,  itft,  i<5r,  i<5<5,  id7,  iiSp,  Verum  &,  ut  £tuS- 
des,  tanqtiato  rn  hac  caufa  ubfus,  circinum  ^ regulam  Itbi  tr  adat,  moddhis  pettt. 
pag.  148.  Atque,  Icjudicc,  immortalem  fibi  invenjronis  gloriam  comparavit,  pag. 
ulc. 

Quontim  auion,  utut  jticlum  vufgyts  arceat,  quid  tamen  leBor  candidus  ^ 
eruditus  judicaverit,  audire  non  relugtat;  pia:K  pag.  l»is  Ihrlan  iccuni*:,  Iu 
album  inde  calculum  repoctatuninv;  nec  advcTfam  mccucoa-  iememiaro,  quod,  in- 
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quif,  /ifc//r/«w  cwtra  qnuiquennAle  examen  magno  molimine  in/erceilef  : Non  abs 
re  lore  judicavi,  hanc  novam  ipiiiis  doilriuam  ad  examen  vocare  ; ne  fibi  opus 
fit,  (]uai  fa^iturus  videtur,  EJetnentorum  hbrum  editione  jnay  coimna- 

cilarc.  Quippe  ego  me  Leporem  candidum  Ijxindcrc  aulira,  quam  mtcriiu  e/a- 
penes  alics  cUo  judicium. 

Et  quoniam,  Harmonicorum  ignoratione,  recentimwn  etrores  fucaeviffe  (ibi- 
dem) iufpicatur ; quod  & fubmdc  aliquoties  repetit:  prxfeiuin  p*ig.  ipd, 
nm^Jmiores,  quod  rerum  naturam  m Canonicis  nunquam  cmfideraJjAit,  adeO' 
que,  quid  Ratio  ejjety  ignorm  ent,  mon/b  ofamy  ^ conii  a natura;  decreta  natam, 
Ratmii  Compojitimem,  cxcogiiatlc  : Et  pag.  lot.  inquit,  etrores,  oh  ne~ 

gkilm  Mujices  /ludium,  Hatbemanas  "Deus  nnmi/U  \ uti  ohm  IDcliis  y^llo 
pejfcm,  quod  Geometria'  uuliam  lUi  operam  darent.  Et  cjux  Icquumur.  ( Qiafi 
quidem  « Harmonice  llaiummanda  dlct  Geometria,  pomis  quam,  cx  hac,  lila. ) 
Et  proinde  { ut  ait,'^ra;f-  pag.  3.  ) Hx  maxime  optaret,  tam  fua  quam  JLaSlo- 
ris  /p alta,  qui  ad  hac  legenaa  ^ examinanda  accede/,  ut  antequam  ctnjouavir' 
gula  quidquam  damnare  Jt^cipiat,  exempla  hujus  nova'  doGritta',  qua'  in  Hai  rno- 
nkis  natura  tmnfhavu,  piohe  perpendat,  fyc.  Sciat,  velim,  cuam  Iwc  cx  parte 
optiom  llur  iatisiaduni  iri.  Neque  mc  ab  Harmonicis  couique  abliorrtrc,  quin 
qux  inde  protulerit  probe  uucllexerim,  & quantum  latis  elt  pcrpciidermi.  utot 

initTiin  nihil  ex  Harmonicis  productum  video,  quod  vcl  profundi  admodum 
hi  l}K-cubtionis,  vcl  Icnfis  liiis  impcnle  faveat. 

Pnuiquam  autem  novi  hujus  doiltrinx  medullam  attingam,  occurrit  in  limine, 
quod  monet,  piit.  p.  6.  de  Autborum  heis  aliquot,  qui  Giare  ^ Latme  edenda 
cenfuit.  §l^antum,  inquit,  in  vertendis  illis  ^^emaculandis  ( utinam  non  & 
commaculandis  aliquoties)  praejUterim,  lUi  dernutn  cognojeent,  qui  almum  ver- 
Jmes  mjpexerint.  Nam  ^ (quod  quidem  verum  clt,  vel  iple  Itac  cx  pane 
CXculandus  clt ) doGiJJinit  quidem  viri,  m his  inteidum  ballucinaii  Junt. 

enim,  inquit,  turpe  eji,  quod  ^oj.  Scaliger,  vir  tn  Giacis  (y  Latinis  li- 
teris fummuj,  -vj»!  A ^ B i',  interpretatus  fit,  Clavium  ahofque,  etiam 

ddios  viros,  Jequendo,  [ Redtmguluni  l'ub  AB,  BC,j  cum  vertendum  ejfet  [Rc- 
<%uigulum  ab  AB,  BC,  j nempe  contentum,  Quod  quidem,  utut, 

cenfuram  forte  aliquam  mereri  pollit,  ( nam  revera,  7»  A B,  B r,  vel  ut  bre- 
vius dici  non  raro  Iblet,  7»^  ABI'»  latinius  dicendum  ellec,  quod  reGis  AB, 
BC,  vel  (impliciter,  quod  ab  ABC,  continetur  reGangulum \)  umen  ucc  adeo 
turpe  clt  hoc  Sphalma,  (cum  lenium  haud  omnino  immutaverit,)  ncc  etiam  ab 
iplo  primo  detectum.  Id  enim  jam  olini,  ame  annos  plus  triginta  nauverat 
Honoratillimus  D.  Hetrricus  Satnlius,  (k  me  non  line  honore  nommandus,)  in 
fuis  ad  Euclidem  prxledlioiiibus.  zz  . , 

Verum  id  omnino  turpius  cR,  quod  ab  hoc  authore  fipillime  peccatur;  dum 
nempe,  (illud  Scaiigeri  mendum  vicue  volens,)  9i  vavt.de>?»  ^ (quz  apud 
Euclidem,  reliq^lbiie,  arxiincfiune  diftiiigueada  funt,  qubpe  diverii  admodum 
ligniEcatus, ) ille  pLane  confundit;  utramque  exponens  per  Latinoriun  a,  vel  ab. 
Exemplum  ello,  pag.  48. 1. 17.  a^iui  /»» 077  ^ 79  loi  a 0 Ivt  dd*  0 u»  79 1!»  r d 

Titii  0 7,,  fui^ota  hkyif  *X**'  79  Seri  A O to  voi  BQF'  'TVTKi,  7o  A 0 

tIw  0H»  todf  78  v»D  B0r,  ^ Tiw  0H.  Ubi  ni  accuratiilime  diliinguantur 
78  iffs»  & 79  'inii  ( quorum  illud  Quadratum  uinuit,  hoc  Redangulum, ) nmil  inde 
lenfiis  elicietur,  1^  confundentur  omnia.  At  horum  ille  iimimque  per  a,  vcl 
ab  indilcnminatim  reddit;  nili  ex  abundanti  lupplevillet  voces  S^^pdraturn 
& ReGangultim,  qui  in  Grxeo  textu  non  habennir,  confudiliet  omnia.  Sic  enim 
rcddic  ( neglc^fa  plane  pnpoOuonum  vi,)  Atque  hinc  quoque  dico,  quadratum  a b 
A M in  HG,  ad  quadratum  4 CH  in  H F,  majorem  rationem  habere,  quasn 
quadratum  ah  AH  ad  redtangnluma  BHC\  hoc  cll,  Qiudiatum  ab  AH  in 
/-IG,  aA  Rc^langulum4  BHQ  tn  HG-  ( Et  lic  multocies  tum  illic,  tum  alibi 
palTiin.  ) At  omnino  potius  eflet  ( quod  fecerunt  quos  illeculmt)  ut  vb®  fub, 

Ik.  ab,  reddatur,  (utut  minus  Latine  forlan,  at  magis  diltin&,  quod  quidem 
hic  IpcOlandum  crar,)  quam  ut  utrumque  per  «i»  efferatur.  Vel  faltem,  E (ut 
genuina  vis  pripolicionis  v»*' retineatur ) 79  v*9  Ber,  hoc  cR,  79 
0 r,  cf395<^»/w,  reddatur  quod  \jeGis,  vel)  a reGis  BH,  HC,  conti- 

nettar  JieHangtdurn,  (nam  -auit  cum  Genitivo  conRru«Rum,  agentem  ut  plurimum 
ndicat,  licut  apud  Latinos  ah : ) tum  nuUo  modo  comm<^um  di:,  ut  & ^ lic 

K k 2 reddatur ; 
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reddatur;  puta,  a©,  hoc  cft7»>o9  a©  -nttiyon,  reddaiur  ^uoJ 

arcSfa  AH  delcribitur  quadratum.  At  inquiet,  Annon  ^ fignilicac  ab}  Om- 
nino, inquam,  ( liciit  & v«c  lignihcat  Jub. ) At  non,  ficut  qmd  re^is  BH  HC 
continetur  reban^tlmn^  ill«  re£be  continent ; (ic  quod  refla  AH  deji-ribititr 
quadratum,  dia  ddcnbit  reda;  led  potius  Geometra  <*</ illam  reibm,  \d  fuper 
eam.  Vertendum  igitur  cl?«  7»  a ©»  qnod  ad,  vel  juper,  AH  dejeribitur, 
aut  fir,  quadratum  : Ycl  etiam  per  ex,  ut  w i*i  ) Latine  dicitur, 

quod  ex  (f^o  fit  \ vel  denique,  citra  prxpolitioncm,  quadratum  rcitz  AH;  Non 
ailtcm,  quod  nic  author  ubique  facit,  quadratum  ^ A H,  (da  catifam  jam  fupra 
dicbm.  Atque  hoc  quidem  ad  iplius  Cnticilimimcriticc  reponendum  duxi. 

At  intcrim  non  nego  quin  hac  ex  parce  laudandam  nonmmuuam  pr^lliterit 
operam.  Sed  & non  raro,  qux  vcl  maxime  erant  emendanda,  ille  mimme  anim- 
advertit. Non  raro  etiam,  qme  prius  erant  iat  rcdlc  conllituta,  reddidit  de- 
pravata. 

Ejulmodi  quidem  ego  ipfius  reputo,  quod,  dum  in  rationu»  defini- 
tione, 3 ^ y.  ^ kiuyatiy  i «cir  <OAaA.a 

magna  dilquifiiionc  inquirit,  quid  fit  illud  i x?  rmkiMimn-  (de quo  poft  vide- 
bitur. ) quid  imerim  illud  rn/a  fignificet,  neiuiquam  clt  foiicitus.  Svd  (alios, 
bteor  Icquutus)  txpomt  qiucdam  re/atio p.  p. /.  2.^..  vcl,  ad  1'ummum,  certa  qux- 
dam  relatk,  p.  10.  /.  27.  ti  alibi,  ( ut  6c  limilcm  Ariiloxeai  definiiionem pa^.  8 j. 
/.  20. ) qiiafi  quidem  'mi.  lantundciii  fignificet  atque  •ne  qtuedam,  vcl  certa  qux~ 
dam.  ( Sic  in  Euclidis  Introduci.  Harmonica ; pa^.  i,  2, 45, 4p. ) Cum  certum 
fit  ex  perpetuo  iltius  vocis  ulii,  m/or,  qualitatem  rcipicerc:  neque  lam  indeh- 
niie  tibqnam,  quam  aliqmlemj  fcu  pouus  quabtatjvam  habitudinem  hic  innuat; 
qux  nempe  prxdicamcntum  Qualitatis  fpectet.  Et  quidem  in  accurate  defimente, 
nullo  modo  Icrcnduin  videtur,  ut  ratio  definiatur  indefinite  relatio  quxtdam,  fcd 
•detc‘rminandum  erat ; qiuenatn  rdacio.  Cum  enim  ut  clt  noiiUimum.  vana  lint 
adnKidum  relatiom^m  live  habitudinum  genera,  deterramandum  erat  (fiquid  de- 
finite proteiTc  vellet)  quod  genus  rdacionis  hic  (peiStetiir. 

Ncc  quidem  fudicit,  quod  dixerit  Euclides  * xp  •wWwtu  fecundum  quantita- 
trm  \ nam  vel  ^ 'xXKixirtm  funt  etiam  varia  genera.  Atque  hoc  qui- 

dem pouiiliet  ilfe  (ni  maliiillet  depravare)  ex  fcholialfce  didicill^  tjucm  citat 
pag.  II.  /.  25‘.  ■$  xj  «>X»  {^kge  £fi 

autem  afra  ( mquit ) qtue  dicitur  relatio,  fecundum  excejjum  ^ defectum. 
Nempe,  praeter  eam,  de  qua  illic  agitur,  rebtionem,  qux  Ratio  appdiaiur,  eft 
& alla^inqiiit,  Relatio  five  habitudo,  qu*  l^fferentiam  fj)c«tbt,  live  exedium 
dc  dde^m ; qux  & ipfa  quidem  eft  » ^nAueoTirni  ( prout  hic  ille  lotelligit 
^TH^jxcT^rm, ) ftd  non  -mi  : quippe  illic  fblumm^o  exccfliis,  quantitas  Ipo^- 
tur,  non  qualitas;  five,  quanto  iit  hoc  illo  majus,  non  qmntupio.  Dum  autem 
hic  Author,  pro  «m»  legendum  vult  prorfus  hallucinatur.  Non  enim 

(quod  ille  potat)  de  qua  agitur  relatio,  qux  Ratio  dia  iblct,  eadem  & alio 
nomine  dicitur  Rektio  fectmdum  cxcejfum  ^ defeftum  ; led  plane  alia.  Eltque 
hoc  filorum  tinum. 

Sm  quxramr,  Ecquid  hic  Qualitatum  iit,  in  Ratione  five  Proportione?  Notif^ 
limum  cene  eft,  ut  figurarum  Magnitudinem  ad  Quantitatem  fpeebre,  ita  & figu- 
rarum Spectem  ad  Pra-dioameniuin  Qiialitatis,  nempe  ipfius  ( ut  loquuntur  ) Ipc- 
ciem  quartam.  Conlbt  autem  Figuratio,  five  Ipeacrum  figurx  determinatio , 
duabus  potiflimum  partium  ad  invicem  habitudinibus ; puta  Ratione,  & Incli- 
natione. Quarum  itaque  utraque  dt  m qux  Quantitatis  Qualiutem,  puta 

Figuram  determinant.  Illa  quidem  x?»*W7ir7«,  hxc  autem  quippe  ex 

comparatorum  Qiiamirate  ( fecundum  Quotientem  xlbnunda  ) dependet  illa,  hax 
exSnu.  Atque  hxc  quidem  fi  probe  iiuellexiliec  hic  Author,  non  umum  libi 
lacellcrc  negotium  opus  haberet,  ut,  quid  Gt  » x?  ^nkiKi-nm  m»  magno  raoii- 
minc  exponeret. 

Alterum  cjufikm { quo pa^.ii.l.  2.  pro«f<3f4wr  perperam fub- 
Ihtuiflet  riryuf, ) cum  ipfe  in  erratorum  catalogo  rcvocaverir,  ego  pro  rcltimto 
habeo,  adeoque  prxccfco. 

Dum  vero  pag.  10.  & ii.  (&  atibi  pafiim.  ) pro  Slp^to  fublbtuk  ; Sc 

pro  S^antitafe,  Q^t/tarem ; id  admodum  abfurde  iaCtum  videtur.  F.cquis  enim 
mortalium  t»  p.  10.  /.  i (quod  in  nu/i^  & mox  dl  diltribucudum) 

interpre- 
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mccrpntauis  dic:  Sluo/urn  ? Kt  quis,  quxlo,  non  plane  mirabitur,  dum  lijcc  ver- 
ba, (i/aaj.)  a»(\iJco7»r  7»  £?i  ri  9Ui^y’Zr  «««•  i^mwrwf  7»  exponi  videar, 

S^nlius  ejl  lamtuus  continm  quoti,  '^  quotttas dijcreti}  Cui  & Ittiiiic  mox  oc- 
curri^  (^jg.  II.  /.  5.  ) 'M)iJf^uht’T%’nhi)ui  quod tq  T^iJotr,  ad qtKititatcm 

cciUmumuferatw.  ad diferetam.  D;c,  o bone,  quis  unquam  ita  couti^ 

$UM  p-xam,  duxerit,  aut  qmtuatem  emtintuan}  Solemus  quidem  non  mro 
tum  de  continuo,  tum  de  ddcrcto  dicere;  de  magnitudine,  inqu.un, 
ptrinJc  aiquede  raulcitudmc.  Atqiuita  ^////t/rw3  dixerit,  lu  certe  primus  es 
itwrialiuni.  nwnctus,  interrogabit  quilibet ; at  quot  magnitudo , quxrit 

nemo;  Itd  quantum  maguttudinis. 

At,inijiiu,  ‘mnrvet/i  quotum  po/ius  quam  quantum,  ue  cum  ffxXfwr  id  coufun- 
doem.  ‘Diffuffutt  enim  tnatiiematicis  t*  ^\iKir  ^ to  vmr , quod  to  cmAiw/,  mi 
qua>itttatcnt,  Jeu potius  quotttaiem,  continuam  referatur  \ t#  rmniy  ad  dijiretam  '. 
qttomxio  ^ m Ijac  SeboUo  accipiuntur  sn^ijdivf  ^ rexumf ; adeoque  hoc  ultimum  novo 
vocihulo,  necejf itate  adduSfus,  verti  Qiiotitas. 

Miror  equidem  , quam  hxc  parum  criuce,  ^ viro  Critico,  lim  prolata!  De 
qmtitatt  cantinua,  modo  didum  dl  Si  enim,  quod  lUe  vult,  ad  dilcic- 

um  tantummodo  fpcubt  quantitatem,  qui  potent  ille  fineablurdo  dicere  quotita- 
tem  Continuam}  Deinde,  dum  inuuit,  "n  ad  diferetam  quantitatem  referen- 
dum, non  item  ad  continuam  ; iteriNii  liaiiucinatur.  Non  enim  7»  tPiai*  ( quan- 
tum,) led-mwiiw  {quot,)  de  quantitate  dilcrcta  (jxxiacim  dicitur.  nwv¥  autem  , 
vel  de  quantitate  in  genere,  prout  utnquc  Ipcclci  ( coiumux  & ddereue  ) indilie- 
renter  le  habet,  vel  etiam  Ipcciatim  de  continua  dici  Iblet.  Et  ‘nonmf  in  IchoEo 
( prout  a»ojww7j  opponitur,  & ad  dilcretam  quantitatem  rcilrmgitur ) l'at  quidem 
r<itc  quotitas  vertitur ; non  autem  tam  i mei»,  quam  i msn,  dici  imcliigendum  cft. 

Quod  autem  ille  imeiTtniiJMr  & 7i*ww  dilcrimcnallignat,  omnino  Itium  cll,  non 
Mathemaucorum.  Sunt  enim  vel  plane  idem,  (quouts  nempe  ■rt  Trws»  de  conti- 
nuo l|x;ciatmi  dicitur  ;.)  vel  laloeni  t«  hww  tanquam  genus  tum  de  continua  tum 
dilcreto  indifferenter  dicitur;  t5  wimw»»,  ipeciatimde  continuo.  Dum  vero  fc 
«•w,  quotum  veniffe  dicit,  necum  rwiiur  id  confunderet;  admodum  hoc  im- 
prudenter faiflum  eit ; vcrtillet  liquidein  ( luo  leniit ) mTcr  quantum  , & ■xtoaxAv 
quam  magnum,  (ut genuina  mnulquc  vocis  vu  conlcrvaretur  ; ) demque 
quam  nmlta>  ^ippetv  uocv  dux  iunt  lisecies,  enrim  quam  magnum,  & 

quam' m$du.  Vel,  ii  abltrablis  potius  uti  placear,  ^t^titatis  dux  tum  liie- 
cics,  Magnitudo  ^K^mnudo.  Sin  metuam  ne  hinc  confun- 

damur ; Dko,  prime^  non  magnum  iUud  eUe  incommodum  , ii  ( quod  contendit 
hic  author, /.  8(). /.  p.  & alibi  ) tantundem  lignificent.  Deinde,  ut  accuratius 
refjx>ndeamus,  dico  vocem  nonnunqu.im  Icnfu  concieto  figniHcare  rem 

magnam,  nonnunquam  feofu  abUrado  rei  magnitudioem,  feu  grandoris  meiifu- 
ram  ; pnori  ibnfu,  per  exponi  potent ; poiberiori,  plane  idem  elle  atque 

cnMMTwla  icxi  9tf<inort  mngM/t$idinemy  Ctivquammagnttm.  Denique,  lin  adhuc  dua- 
bus vocibus  Grxeis.  ucutlynonymis,  duas  Latinas  aptare  volet,  poterit  alteram, 
magnitudinem  appellare  ; dicrara,  grandirem.  Ut  nullo  modo  opus  Iit  quoti  aul 
quotitatis  vocem,  pTo  quanto  aut  quantitate,  prxier  omne  exemplum, .rubffitucre, 
ubi  vei  quantitate  comimxi,  vel  etiam  quantitate  m gcncrc,  veiba  liant.  Ubi 
verp,  quod  non  raro  Ht,  t#  ««r»  generis  appellatio,  attribuitur  quaniiuu  dilcre-  . 
tas,  (quofenfu  JEquus  dicitur  ««/rW,  aut  etiam ycw/zcffj, ) 1'erri  quidem  poteff  , 
uc  fuoU  voce  venatur : Nec  tamen  intenm  neccli^io  fit ; nam  & quantus  nume- 
rus, Hc  quanta  multitudo,  fine  fbloeciloioxiici  confuevit ; dc  quxiem  melius  quam 
quotus  nuf Herus,  quota  nmltttudo  \ quippe  pouus  ad  numerus  ( ut  loquun- 

tur ) Ordinales  quam  Cantimdes  relpidt;  &quxrcnti  quotus}  rdpondendum 
ponus  pri»nus,jecuudus,tertms^iyc.  ouam  unus,'dm,  tres,  Et  quidem  vcl 
magnitudinum  voces  omnc%  edam  Multitudini  non  raro  attribuuntur ; puta  dum 
numerus  alius  alio  oiemu^- aut  mmor  , ittm  maximiis  , & minimus  -,  lol 
ik,  magnus,  parvus,^,  uc  nullo  modo  muandum  fit,  numerum  dici,  mni  quan- 
tum ; ncc  opus  fit  ut  quotum  fuUlituamus.  j».. 

E j u fliem  commatis  cfl,  quod  fqg.  iy.  /.  p.  'EimAr  t»  t«  /ur  Siry  ir  7Uf  auu\^ 

rzi/iuw,  o tti$  {uey^Qt  VXciTVt*  4ifel  • fUiaoci  i ytufu^ia  ro  j ii  Difnuuj  Ofi9ftQ'  9- 

HenxMt  tinsJi  or  i afSfdInui  itfrjmydrru,  ^tpnnit,  S^ti  aHudefi  in  co» potibus 

ontinuis,  quod  Magnitudo  vocatur,  firca  quam  m^nmis  verjatotr  Geometria  ; abud 
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m (Hfa  etis , (juoJ  Numnm  exiJUt , chca  quem  A ithmetka  occupatu».  Qiiafi 
quidem  quotum  genus  ellcc  ad  quam  magnum^  dc  qttam  multa.  Neque  Iulo  me- 
lior cll,  quam  lubjungiq  correaiO)  Itn.  17.  kefhus  forte  verteretur  h\i’ 

quotum,  qum  Ttinr  eU  §*^tum.  Imo  , inquam,  redius  verteretur  A//quu»tum  , 
quia  non  qmtitas^  fed  quantitas.,  genus  eltad  magnitudinem  & raulcmidinem. 

Sed  nimius  ellun  ii  ipiius  omnia  vel  7a^piu«7«  vel  7af!(/»p3»^7a,  qu£  pallim  ad- 
miiic,  notare  vcUem.  Utut  enim  Criticus  admodum  videri  velit,  aut  aiam  Hy- 
percnticus^  (aliilque  ignorantiam  dc  negkfiam  Graea  hterattaa  culturam,  quafi 
ipfc  folus  micUigat,  multoties  exprobret ;)  quin  potius  non  raro  haben- 

dus Iit,  ego  nullus  dubito ; nec,  credo,  dubitabunt  alii,  li  vel  cenfurasejus  critice 
expendant,  l^o,  omiUts  aliis,  eorum  unum  aut  alterum,  qus  ad  prarlcns  (peiblcnt 
negotium,  adhuc  expendam. 

Horum  alterum,  Archimedis  pop.  ^.hb.7,.  de  fphara  dc  c>Iindfo,  i(x:dhc,cum 
Eutocii  in  illam  commemams,  p.  41.  dc  ieqq.  Cum  enim  Ic  alibi^  in  librariorum 
mendis  expurgandis,  diligcntillimum  ollendit;  & laudandam  aliquando  operam 
impendit:  hic,  vel  data  opera,  neghgens  videtur.  Nam  ^.41. /.27.  pro 
( quod  librariorum  incuria  irrcplerat ) reUituendum  erat  ( Sic  Euclid. 

Seiil.  Canonis,  p.  28.  66.)  Quod  quidem  librarii  mendum  eife,  vcl  hinc  patet,  quod 
in  hujus‘propoliuonis,  tum  42./.  4.  tum  p.  4;.  /.  16.  ( ubi 

ipla  propoiitionis  verba  erant  iccitand^  ) legmir non^-:A<W^  quod  in- 
dicio cli,  ita  in  ipPa  propoiitione  leclum  fuiHc  Sed dclic  legitur  lipius  in  de- 
inonllrationis  curriculo,  44. /.  6,  p,  11.  dc  in  commentariis  fcuiocii,/».  49.  /29. 
dc/*.  yy. /.  22.  &.p.6o.  /.  18.  29,  ikp.62.1.  ly.zj/dc  ‘nrOMJiovcip.^f,  /,  ip.  Simi- 
liter />,43./.  9.  ubi  item  mendole  legitur  /noAatr,  rdiituendum  erat  JhAeuritr». 
Qtiod  quin  librarii  mendum  Iit,  minime  dubitandum  elt;  quoniam  ubi  hic  iple 
textus  ab  Euiocio  recitatur  p.^p.  /.  2>  redle  legitur  Atque  eao^ 

etiam  adhibenda  eratcorreiho, />.43.  /.3.  dc^.  45.  /.  2p.  dcj».  5o. /.  13.  Similiter 
ubi  in  editione  Baiileenfi  mendofe  legeretur  a«^  ille  non  minus  men- 

dole lublliiuit,  JiToJanty,  p.  ^^.1.6.  cum  omnino  fubllituendumeifct  xiycr 
ititKsL^y,  quod  quidem  vcl  ex /.  p.  littiseflmanilelbmubi /nAamn*  legitur,  ut  dc 
/>.64.  /.  4.  Eodem  modo  ubi  alibi  in  eadem  cdmone  Bafilccnli,  corrupte  legitur 
J>sAj^er>'lublUtuit  ille«/>^^.  p.  4*7. /.14.  cum  potius  fubfliiuendum  clTct  JhoxZtru, 
Sed  dc  alibi  pro  /W^isr,  lublhtucndum  iAsA^sW.  p.  60.  /.  32.  dc  p.  92.  /.  ii.de p.6i. 
l 7.  Et  pro  HfUMmry  p.  53,  i IO,  dc ^.<54.  /.  9.  & pro  J>aAa<wr<e, 

/>.  34.  / ly.  Qiianquam  enim,  huic  quidem  authori,  p^inde  fbrlan  fint  x4>«f  ^ 
^ non  tamen  veteribus  Geometricis  perinde  lignifkant:  quod 

live  illc  neget,  live  ignorer,  probe  norunt  alii. 

Parem  emendationem  deOdero,  Scholii./»/?^.  30.  Nempe  /.  31.  pro  JmJuiu  ; 
lubllituendum  31./.  33.  pro  dc  contra  / j6. 

pro  -ifi-TAtffwtf,  rub/biueudum -Tf/sAi^sr.  Sed  dc  ibidem  0 <x  /Jo,  expofuiifet 
poiius  rationem  ex  hints  compofitam,  quam  rationem  ex  bmis  conjlantem.  Adeo- 
que  fenlUs,  qui^  jam  plane  turbidus  c^,  perlpicuus  eflet ; oi  in/^iiyun  frdr 
H9T  T»7®  fjSu  S iU-Jur  Ji»y  /hkeew tfh.  Hoc cll,  AW  <jf- 

c// Euclides  ( to k S ) kuaj . rationes  urnas  ( puu  |-|- J = |x2=s|,) 

qued  etiam  verum  : Jed  rationem  , ex  binis  compojitam  ejfe  dupkatam ; puta 
5 X 1=1  dic  duplicaram  rationis  |.  quo  quid  elTe  potcll  magis  pcrfpicuum  ? Hoc 
autem,  dum  lilc  fic  exponit,  Nondiat,  duas  rationes  totius  ejj e duplas  \ quod  eti- 
am verum : Jed  rationem  ex  bmis  conjiantem  ejk  duplam  \ ecquis  indc  lafum  ul- 
lum commodum  cliciec  ? ( quam  frigida  autem  hoc  interpretetur  Mcibomius  pag. 
171.  l IO.  5U1  volet,  videat.  ) Sed  dc  fequcatcAjg^.Z33.  pro  legendum 

7et70.wet*y  dc  contra  /.  13.  pro  TU'7kadt»<t,  legendum 

SupercU  adhuc  aliud,  quod  dc  omnium  turpillimum  ell , quo  per- 

petuo peccat;  d:  quidem  data  opera.  Nempe,  cura  apud  Euclidem,  rcliquofquc, 
//aAitfisf,  dcc.  atque  >irf>e  itOMUWy  ninSMty  -nnmrkadmy 

dcc.  hnroanc  quantum  dilcrepcm ; lilc  Iwec  ubique,  venendo,  conhindit ; nec  ali- 
ter h*c  quam  illa  exponit.  Neque  Iblum  ipfc  ncgligit,  fcd  nccabaliis  obfervan 
dilcrirocn  patietur.  Adcoqiie  cura  interpretes  Latinos  videat,  Campanum  , (ins- 
um, dcc.  ( quo  dilcrcpanuani  illam  utcunque  retineant ) illic  rationem  duplam, 
triplam,  dcc.  dixille ; hK  dtipticatam,ty  iplicatam,  quadiutdicatam,(fjc.  quam  de- 
inde ( ut  ait  pag.  17  i ) hqtundt  forrntUam  omnes  Mathematici  ufwpaiunt : cx- 
* clamat 
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cham  ilis,  ( quafi  hoircndum  aliquod  lacinus  accidillcc, ) QJlupcuii.im  Gvtv.f 
L^jumiAautiam  \ ( quod  Dcmpc  ndcivcrinc  homines  tb  ^ & tb  iilduu 
vociOus  Latinis  clfcrrc  : neque  contundere ; ) ut- 

! ( quod  nenipc  inaiiiu  dittinclius  loqui : ) qm  von  vuhus 
Mubd/^^tiartmy  Jcd  'Dibcs  atque  "Punapes  iuclattierufU  \ Ncinjx;  non  iu<  do  m- 
(crpreiisLaiini,  lcd&  ipli  Graxi,  luicL^Jcs , Theo,  Eutocms,  «Isx.  qiiibua  divci- 
fa  loiunt  itroJistif  & quijq>c  nelcicbuiu  pariter,  tum  hi^  Gnecc  loqui ; 

rara  illi,  uiLcIligcrc : mpote  Ji;{lhymio^  lle^tmtmovyxK: , ( qux  libi  lecit 
TxiMimums')  nondum cducli. 

Dfcci  to.rulic  i fi  Etymon  fptikimis,  paimk*  fignificarc; 

ncc  dic  cur  hac  vox  magis  quam  ilia  reddatur  dup.'/iufus.  l onatle  qu;d^.m.  Sed 
ncc,  inquam,  ii  dcnvauonuii  lixttcmus,  udene  videbuntur  dup//:s  ^ uujlhu- 
/f«j,  (aique  alibi tbflan,  extra  nunc  catum,  promilcuc  uturpaiuur,)  at  Dliem 
uliididcrunq  imn  >i>«f  dt  tum  ra/io  dup/.i  & <//fp/.xa/,t. 

Dicet  jx>rro,  Lcxicographos,  & ilomiii.ujm  Stephauum,  pro  Syuonynua  luUro. 
Nec  mirum,  inquam,  Ltxicographos,  ( utut  viros  dodos,  ikGucx  Lingux  jK.ri- 
tos,  li  non  & peritos  Mathematicos  , ) haud  femper  J^yncco»  cllc  in  voeabitlw 
^lathcmadcisiutcrprctandis-c  ( pndcrnm dum  quid  cxulu  Mathematicis  jKculian, 
magjsquam  ex  vocis  Etymo,  dependeat:)  Neque  cniiuum  i /.xxieogiaphonun 
UKcrprcuuonibus,  quamiiMathemaucorum  ddiniuonibus^  [xitendx  iuntcjulinodi 
vocuinmtcrpretationcs.  Ec  quidem,  iitdcm  Lexicograpliis , &. 

tanuindcm  ligniHcant : Nec  tamen  mrerim  volet,  eredo,  Meilioituus,  uc 
fufiff  & apud  M.itheniaticos,  promilcuc  ururpemur. 

Mdlis  autem  his  cntxtrmis,  ( qui  ad  Grammaticam  magjs  p.:rtincnc  , quam 
Qeomeuiam, ) tplius  dc  Nationibus  & Prupprtionibus  iiuvaiQ  duclruuin  perpen- 
daniiis. 

£u!19,  inquit,  qu4.' Crucis  dicitur^  jecundum  qtum  hoc  ad  illud  ratmutn 
hdbire  adjirmimm5y'Di'Uitimcjujd!m generis  terminorum  inter  fe  ierta  reLitio  ^ 
definitur,  pag.  9.  At,  iiiquam,  mutila  ell  hxc  ddinitio  ? Annon  enim  Pater  & 
Fuiii-s,  funt ejujdcm generis}  Annon  eorum  inter  le  relatio,  puta  Pater- 
niws  &Ediatid,  eiicerta  relatio}  Atea  certe  non  efi,  de  qua  jam  agaur. 
CLuJicat  luquc  hxc  definitio.  sci  A^Ugnitudinum  invicem  } elatio  ^ aut 
tuam  certa  relatio,  non  omnis,  clt  Ratio  ; nam  xij+tw  com  7^  ^ 

iiydi-TtiVt  ut  ex  Scholiali:e  modo  audivimus ; qiix  ipla  non  minus  cit  certa  reU' 
tioy  quam  quae  Ratio  dicitur. 

Deinde  Rationem  dilEibuens,  pag.  13.  dcc.  aliam  vult  effe  Rdtumem<,/Eqtia}em  \ 
aliam  Iti4.'qualem  \ & quidem  vd  Majmeniy  xd  Minotem.  Cum  dixillei  poiius, 
• Rationem  xquahtatisy  JneequalitatiSyViajorHaiiSyininoritatis\  vel  etiam  RaUAi.m 
A‘quahum,  in*eqnaliuiny  majcnSytmnoris.  Kcinpe  hoc  vellet,  loquitur  tamen  mi- 
nus. acenirate.  Quipj>c  Rationum  nulla  non  cit  tum  aequalis,  tum  marqualis,  & 
c|iiidcm  tum  ma]or,  cumminor,  prout  illa  cum  alus  aliilque  compaiatur.  Puta 
rauo  3 ad  xquahseRrationi  6 ad  4,  major  autem  ratione  <5  ad  y,  minor  ta- 
men quam  6oAi-  Rationem  autem  majorem  ( iotcUigc  , rationem  oujoritari^  ) 
iubdividic  in  multiplicemj  Jupeiparticularemj  ( ruperpartientem,  live,  ut  ille  lo- 
qui malit,)  fupcrpertemy  mtdtiplicemjuperpaitkukrcmy  (multiplicem  fuperparti- 
eiucm,  live  ) jmutiplicemjitpei potem  ; rcccpto  more.  Ec  rationem  minerem  (Icu 
potius,  minoriutis;  liiniliterin  Jubmultiplicemy  Jubjupet particularem  eoJem 

modo  quo  a|ii.  Gtiubus  dum  ille  catiora  tradi pofie  mfmuac ; metuo  nc  qox  iile 
pro  certioribus  habet,  pro  magis  incerusfint  habenda,quod  luo  furian  loco,  cum 
ipla  protulerit,  videbitur.  • 

Dum  autem  huic  dillributioni  hoc  fubjungit  ( p.iy.  ) Toiro  ^ hoc  mmendum  , 
j.  umeri  ad  numerum  rationem  dici  , quando  major  ad  minorem  in  nulla  fuerit 
pa.vdriiarnm  rationum  ',  cujus  rationis  eji  limma  m f{ai monicis,  contentum  bis 
minimis  numeris^  2^6  ad  24 j : Omnino  foumiaUe  videtur.  Nam  neque  id  verum 
.it;  iitc  quiuu  adtere  inlhntia  bujufinodi  quicquam  fuadet.  Elfccmm  ratio  ^96 
ul  2^45,  luperpanicns ; Jiempc  fiipcrtredccupanicns  ducemefimas  quadragdiinas 
,rtias  : ut  dividendo  patet.  Nempe  243)2^6(15^.  Verum  quidem  ell;  in 
jiJantitatibtis  Irratmiaubus  ( ut  loquuntur  ) Kauones.elfe  inmimcnis  qux  ad  hxc 
,-iicira  non  reducuntur.  At  innumeris,  (live  integris,  fivee;<aai  fraclL,)  qui 
'idem  iunc  rationales  uitcr  fe  omne.s  nulla  dlqux  ad  illortuugeiiernm  aliquod 
on  reducatur.  Sed, 
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Seti,  bbiniiTu,  ad  ea  41»  fibi  pouilimum  indenda  ful«pR  properabimus.  Sani 
autem  caCdtcm  hsecquatuor.  i.  Euiocium,  cactcrofquc,  non  mtcJlexifle  quid  iit 
•MA/MTVf : & ratmum  Tn>jK»m*s  male  per  divifionum  quoiientes  zlliniaile.  Ade(v 
que  quid  iit  ratiottmn  compofith  parum  latcliexiOe.  2.  Non  aliam  die  rationis 
{halUKMem^  tripktiwem,  &c  quanl^quse definitur  Jttplkatio^  triplicatio^  &c.  iotl$. 
Adeoque  perperam  locutum  Theonem,  aliofquc,  qui  fextuphm  cflc  volunt  tri^t 
r/uplutn.  EttiQAninobihipend^GrzccLingmc  ignorantiam,  alio  fenin  uhir> 
pari  rationem  trtplicatamySu:.  atque //v^/aw,  5cc. quo  nerape 

-:c(TM(0iMr,  6cc.  & 7er7Aii«*3<t  dx.  dKluiguantun  3.  Non  cam  iem* 

per  rationem  majorem  dicendam  efl^  qox  majorem  quantitatem  innuit,  ( puu  | 
quam  \y)  eam  qu*  ab  «qualitate  magis  rc^ii,  fcu  cujus  termini  magis  inter 


minorem  habmtquam  \ ; tum  Eudidis  aliorumque  nonnullas,  tura  Cregoru  k ^n- 
dio  Vincentio,p/«a  centum^  triginta  propofitiones  hoc  notaxnt  faljas  cHe  clamitat. 

His^  ut  yiamllcrnar,  conunuisjj  pagmis  (nempe  i pag.i6,adp.  uiclufivc.) 
Ex  EiitociojEudide,  Archimede,  *«c.  loca  quicdara  Orxccdc  Latine  rcciut,  qux 
lecuturx  tradlationi  maienam  adnuniflrcnt. 

Tum  p.  70*  7t..  rationem  inquit,  Cor/tmatis  ratmem  yeccntmcs fa- 

ciuHfy  itie  centies  dc  duodeci(9  componit;  hoc  dt,|Q  toties  politam  continue  mul- 
tiplicat ; live,  quod  tantuudun  elt,  radicis  S^,  tot  continue  kquemes  potdbtes  m- 
vdligat.  Cui  bono;  ipft  viderit.  . .. 

Demde,  cotis  conticuis  quatuor  paginis,  dodet,  in  Minutiis,  | + 3=i|  + ti= 
(quod  qujs  ncfcit?)  Item  |4’l+^=TJ+n  + d=Tl  = 2.  Std  & 

— + = Qua:  liquis  antea nclcivcrit,  ab  Euihy^ 

mio,  per  lae  lkcc,dilcat. 

y^ernm  ( mquic  p.  66.  ) fiUatkmmt  ma^itudo  fit  exphrantla  , illa  majn  ejly 
cujus  ternioa  longius  mtcrje  Jijiant.  Pulc&a  quidem  doiniiio  I atque  Eyihymu) 
digna ! 

Ac  iitterim  longe  aliud  cfiruaiTM^or  r4/70,  quam  Euclidis  exterorum  omni- 
um. C^ippcilli,  '^ratimnntnajaremy  eam  intelliguac,  qua'  expojita  quanttta- 
tts  plus  indicat.  ( Prout  e.\  perpetuo  illius  appellationis  ulu,  facis  abunde  conllat.) 
Adeoque  triplum  duplo  majus  die  volunt,  non  quod  3,1,  magis  dilbmc  quam  2^ 

I ; ( quanquam  & illud  verum  Itt ; ) fed  quia  3 A plus  indicat  quam  2 A.  Et  pari 
de  cavfa  fcmillcm  quadrante  maiorem  efle  volunt,  ( hoc  fuMuplum  fubqua- 
druplo, ) non  quod  1,2,  plusdiilent,  quam  1,4,  (quod  talfum  ell,)  fed  quia 
JA  plusadignat  quamlA.  Et  quidem,  iicut  integrum  dl  Idnillls  duplum,  Cc  & ' 
icmis  dl  du|^um  quadrantis ; quod  quidem  ( ame  Mcibomium  ) omnes  luii  feii' 
leiunt. 

Idcoque  Meibomius  vel  perperam  nova  fua  definitione  explicat  quod  dii 
jorisratmis  nomine  volucre,  quippe  definitio  ddmito  non  congruet ; vel,  li  iplc 
iifddn  vodbus  aliud  quid  incelie^m  vxlit  quam  quod  dli  innuebant , non  lo- 
quitur ad  idun ; adeoque  aUTurde  admodum  eorum  propofiuones  faiiicatis  incuTac, 
quod  novx  fuje  nomenclaturae  non  conveniant,  (de  qua  nemo  fobrius  antehac  co- 
gitaverit,} lliiverim  verx  iim  ( quod  vel  ipie  nulla  fronte  negabit)  eo  fdifu 
quo  cum  jpfos  loquutos  clfe  conflat,  tum  lam  omnes  illos  intelligebam.  Loque- 
bantur Itquidcm  eo  fenfu  quem  voces  ilJx  tunc  temporis  obiinc&nt,  & t]iuocm 
per  omnia  retro  fixula  hucufque  obtinuerunt,  ncc  dio  fenfu  imclligcbantur,  aut 
etiamnum  ^ fobriis  intclligumur : quo  ieniu  u vera  fim  qux  protulerunt,  fallitam 
imnirae  liiQt  accufanda  ; quis  enim  illud juflepo/lule^  ut  Euclides^  ante  bis  mille 
ibrlan  anno&  conjKcret  quo  novo  fenfu  nas  voces  ulurpaturus  dlet  Meibomius, 
eiqucfua  dicU  accommodaret. 

Qito  autem  fenlu  loquuius  Ut  Eudides,  ( rdiquique , ) nequis  dubitet ; illud 
7*dctimuonc  V>,  ( quam ipfe  refert Mcibomitis  p« 30.  !•  4.)  determinatur.  Ea  fi- 
quidein  ddinitio,  utut  aliis  verbis,  eodem  unicn  quoad  rem  fenfu  quo  noe  jam 
diximus,  qux  ratio  Ut  apud  illos  habenda  mdor,  ollendit. 

^od  autem  ille  pag.  ii6^-  ii.jaljamcj^e  contendat  illam  libri  quinti  deUni- 
lionem  /cptimain  ; omnino  udicuuiiu  dt  DdiaitioniUis  cnim  fuis  Mubematici 
hoc  tantum  volunt,  ui  IciatLc^r  quo  icnlU  hxc  aut  dU  noinina  apud  fc  mtelli- 

genda 
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genda  velint.  DcHnition.;m  itaque  illam  falf^  dicere,  perinde  e(l  atque  dicere, 
Euclidem  nolle  ut  eo  feniu  vox  illa  intelligatur,  quo  iniclligcndam  le  velle  di< 
cit.  Quot!  nc  qmdein  Meibomms  dicere  luUmeuii.  Sed  neque  dicere  pocelb, 
verbis  ica  imelict^tis,  ut  ea  mtelligcnda  le  velle  dicit  Euclides,  Propofitiones  iit- 
qucntcs  hllas  c(lc.  Hoc  tantum  aic ; majwis  rationis  appellatione  fe  quidem  aliud 
qiud  imclligcrc  quam  quod  intellexerat  Euclides,  ^ aut  etiam  alius  quilpiam  live 
Veterum  live  Recemionmi,)  quod  nec  Euclidis  definitioni,  ncc  propouuoiubus  huic 
definitioni  conlenuneis  congruit ; & propterea  cum  Euclidis  definitio  & propofi- 
tiones utut  inter  le  iacis  coiifcntanex,  ipfique  (co  (cnfu  ) veriuti,  non  tamen 
confentiant  nove Meibomii nomenclaturx  (de  qua  quidem  illinc  per  fomnium 
cogiurunt,  aut  cogicailc  debuerunt, ) tallx  omnino  ( per  logicam  Meioomii  ) fuiit 
dicenda;.  Nempe  licut  (quantum  ad  rationes  minoris,  ut  loquuntur^  mxqualita- 
tis  ) per  ratmem  majorem  id  ille  intelligit,  quod  alii  per  minorem  j fic  & fortafHs 
per  propojitimem  faijam^  id  iplc  imelligit,  quod  per  veram  alii. 

Sed  exempla  videamus  quibus  hanc  fiiam  do^nnam  exponit.  inquit, 

f.  •'fi.  /.  3.  ) ratio  2 major  eji  ratione  j ; ( Rctilc.  ) juia  nempe  inter  9 majus 
efl  fpatitmty  nempe  ternarii ; ^uam  inter  6,  nimirum  binarii.  Non,  inquam, 

Ideo.  Sed  potius  quia  illic  antecedens  fuperat  confequentem  majore  fiii  parte  , 
puu  feniilic ; hic  autem  minore,  nempe  incntc.  ( Saltem  fl  per  Mcibomium  liceat, 

Scmiilcm  majorem  dicere , quam  Trientem. ) Non  enim  exceflus  ternarii,  deter- 
minat rationem  9 ad  d ; aut  binarii,  rationem  8 & d,  ( Nam  in  10  ad  7,  & 1 1 ad 
p,  comparatis,  id  ipfum  cernitur;)  led illic excelTus feminis ; hic, trientis.  Porro, 

8 & d,  longius  invicem  abfunt,  quam  1 & i ; at  non  item  ratio  | major  cil  ra- 
tione 

Dicii ; intclligendum  illud  de  rationibus  tantum  ad  communem  con(^uemenl 
reduviis : vel  faltem  ad  communem  antecedentem.  Puta  | & '|.  Vel  | &| , non 
autem  | Eflo. 

At,  inquam,  1°.  Cur  non  igitur  hujus  conditionis  ia^efl  mentio  m definitione? 

Nempe  nihil  illic  dxitum  de  communi  vel  antecedente  vcl  confequeme.  2^.  Etiam 
ante  illam  rediu^lionem,  non  minus  limt  illx  rationes,  xquales  aut  mxquates,  quam 
ubi  ad  eundem  terminum  confluentem  rcducuntur.3‘'.  Fieri  etiam  omnino  potdt  ut 
ad  communem  vel  confequeniem  vel  antecedentem  minime  reduci  pollint  rationes 
compaandx;  puu,  quaftdo termini  rationis  unius  ad  rationis  alterius  terminos 
ilint  hetcrogenci.  Verbi  gratia;  fi  ratio  ponderis  ad  pondus,  comparetur  ad  ra- 
tionem lincx  ad  lineam : poliunt  quidem  rationes  illx,  ( nc  refracte,  credo,  Mci- 
bomio, ) vel  xquales  efle,  vcl  inxquales;  & quidem  vd  hxc  vd  ilia  major : qiu  **" 
autem  ponint  ad  eundem  confluentem  reduci,  nondum  offendit  dodillimus  vir : 
neque  facile  eff  offenfurus.  Si  enim  volet  vd  alterius  vd  utriufque  terminos 
commutandos  in  alios  alius  generis  ; exempli  gratia  m ratio  ponderis  ad  pondus, 
puta  quadripondii  ad  bipondium,  numeris  exprimatur,  ut  4 ad  2 ; & ratio  item 
lincx  ad  lineam,  puta  tripedalis  ad  bipedalem,  ut  3 ad  2 ; atque  has  demum  ratio- 
nes comparanda^  ut  confiet,  utra  major : Hoc , inquam , eli  petere  principium ; 
nam  ctiamnum  imcrro^bitur,  quo  enterio juxta  hanc  do^innam  innoedeet  ra- 
tionem 4 ad  2 eandem  efle  vcl  xqualem  rationi  quadripondii  ad  bipondium,  an 
majorem,  minorerave.  Nam,  propter  numeros  & pondera  invicem  neterogenea, 
comparatio  ad  eundem  terminum  confluentem  non  poterit  infiitui,  quod  fblum 
di  ( juxta  Meibomii  detiniuonem  ) rationis  xqualis,  majoris , minorilve  criteri- 
um.  4**.  Sunt,  credo,  Semifri$,*Tricns,  (^tadrans,  &c.  Sive  fubduplum,  fubtripluni, 
lubquadniplum,  &c.  non  minus  Rationum  nomina  quam  duplum,  triplum,  qua- 
druplum, &C.  Semiffem  vero  Quadrante  majorem  efle,  nemo  fobrius  n^are  deoer, 
quippe  qui  duobus  quadrantibus  xquanir ; Omnes  autem  homines  totum  ptavis 
Jua  paste  majus  ejfey  communi  ratione  percipimty  ( vel  MeibomioJudiccp«^.X4i. 
i.  16.)  adeoque  kmiflem  Quadrante,  utpqtefui  pane.  At  vero,  per  hanc  Mci- 
bomii  defimuonem,  fubquadruplum  | , fubduplo  j vd  | , (hoed^  quadrans  fe- 
mdle, ) majus  eflet,  cum  1 & 4 plus  ^iem  quam  1 & 2,  vd  2 & 4.  Quod  qui- 
dem utut  Meibomio  haud  ablurdum  videatur  ; vix  umen  alii,  crra9,  di^u  com- 
modum jtidiabunL  Sed  progrediamur.  « 

3>ifferentia  autemy  inquit,  illarum  (!,*,)  eJi ratio  \ qu4C in utrmjpte  rationis 
antecedentibus  JpeSiatur . Nempe  quia  |)|({,  quod  fuo  fenfa  admitti  potdi : 

Icilicct,  fi  de  divifionali,  fcu  intdligacur.  At  interiin  non  mi- 
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nus  £ne,  alio  fcnlii,  dicetur  djHcremiara  elTe  J quia  nemjK  | — S = Suitlc 

hoc  dubitet ; velim  ut  exponat  niiiu  hos  Horatii  verticulos,  tic  Art.  ‘J^ocf. 

Romam  puet  i longis  rationibus  ajfon 
*Otjatn1  tn  partes  ventum  dieluceTe  : /licat 
Filius  Albam f Si  de  quinamce  remota  eji 
Unaa,  quid juperat  ? potei  as  dixiJJej  ti  iens:  Euy 
Rem  poteris  Jervare  tuam  . redit  tmua:  quid  Jit} 

Semis.  — - - 

Quod,  (iQuidcgo  mtelligo,  hoc  cfl  — il  = tI  — t + Ai.&- 

milfemy  Trtentemy  Unctam^  ^mcuncetn^c.  non  magts  negabu,  credo,  Kauo- 
minj  dic  nomina,  quam  ‘Duplum.  Triplum^  DuodecuplutMy  Duplum  juperhiptotiens  ■ 
quintas  ^c.  nempe  illorum  corrclatL  ■ • 

Eadem 76. /.  penult.  Meujw a lationibus  applnatida,  nonnifi ratto  eJSe pokjiy 
(Reclc.  ) Uttenimmgtiudmes  menfuranms  longiludim^  \ iitperjicies  y Jupeiji- 
eiehus  \ corporuy  coipcaibusy^.  ( Rcdic.  Scd&  Raqombus.  Piiu,  linea  tripeda* 
lis  pedalem  fiiperat,  linea  quidem  bipedali,  fed  in  ratione  tripla.  ) Sie  rationes  ra- 
tionibus. Omnino.  Puu  ratio  Icxtupla  f,  iliperac  triplam  rauone  triplaf,  (quia 
= ioi  m ratione  dupla;  quu  Eodem  plane  modo  quo  Imua 

lex  pedum,  ti  P,  Ibjierai  Itaeom  trium  pedum,  3 P,lincu  irium  jxdiira,  3 P,  ( quia 
6P  — 3p5=3P.)  Itd  in  rauone  dupU,  quia  nempe  3p)6P(avdx. 

Siraiiito*,  quod^/i^.  77>  78.  colligit.  DiCO  igifMyiatior;em\y  mqtta  tonus  major 
Jpeflaikiy  tniwaemejfe  dixem  eommaiis:  majorem  vomnuuis  novem:  liio  leniti 
verum  cil,  ( fumpu  commaus  quanutate  ; ) quia  nempe  novem  commata,  hoc 
eil  ratio  novies  compotita  , ( nuiltiplicando  ; ) live  raJiUS  ^ potcllas  nona  , 

( hityoi  fynar^^y  ) rmnureii  quara  l ; at  ejuidem  poedtas  decima,  mv 
jorqiiam  Sive  in  continua  progrdlione Geometrica,  . |ix|l . &c.  4f  icrmiqus 
nonus  minor  eU  quam  decimus  autem  ) major.  Si  quid  autem 

aliud  hic  veiit  Mcibomius ; tirulha  eii 

JHfts  pidimij/is  { m^mipag.T^- ) ad  Rati0fum  compofitionem  accedimus.  Et 
longa  dilijuiluionc,  per  mulus  deinceps  paginas,  inquirit,  quid ^»A/xer</V  voex^ 
imelliguKlum  iit.  Et  quitiem  qiud muu-nK  effet , ex  mt^prettbus  milium  perce- 
pijjby  contuidit/?.  87. /.  20.  { Ximimm  ex6r<cca;  bteiatKrA‘y  m Grxeis  difaplfnit 
cognolcendis,  negk^ia  cultui ay  quid mnubiqucy  \Xi<\\\\Kyeyroium  eH enatum}  p.%^. 
l.  y.  ) Imo  ne  quidem  Fjtiocmm  Tlwoueiny  ( utut  Grxci  tiieriin  ) p.  / la. 
Imo,  inquit  p.  169.  l.  24.  pcyjpkuutn  e/ly  non  tantum  tgimafje  illos  autboresy  qtud 
Jit  lationum  compojuto  ; qwd /it  Ratio. 

Adeo(|uc  mulus  oUcudit,  p.  79, 80,  bi,  82, 83.  dc  quantitate 

conunua,  tive  magnitudine  dici,  ( qui^  nemo  nefeit,  fed  non  dc  iiac  Ibla  ; ) tmv 
autem  &.  iroairuff  uc  multitudine,  live  quamitatcdilcrcca. 

Uiduiiis  nos,  verum  quidem  dic,  quod  ibJcant  proprie  & 

prinu  tignihcaiiunc,  rcrpiccre  qu.anuutcfD  couunuam,  & quidem  localiter  exten- 
tam; puu  quoad  longitudinem,  lautudinem,  proiiinditatcm;  quse  dl  proprk 
di6U  magnitudo  : Vel  lolcem,  id  quod- ad  indar  magiutudinis  conlideraiur,  utut 
revera  ( proprie  loquendo  ) magnitudo  non  tii;  iibi  nempe  qusemur  Simatum  \ 
iioii  Ql!0  ciiuu  fuiiu,  non  modo  proprie  <ii«da  magmtudoy  hoc  ed,  quan- 

titas localiter  cxtcnla,  (cd  & ttmpuSy  pondusy  & iplc  numeius  dici  lolent 
HMgnuiHy  paivum,  ma/us,  mtttusy  Eodem  cttain  dc  horum  quolibet, 
quantum  leu  quam  magnuuty  dici  poterit.  Sed  & timiiitcr  haud  luconcmne  di- 
cuur  qmuia  eiuditioy  quantus  calor,  quanta  oitate,  qmnto  boHore,  quanta- autbort- 
2atc  Wy  quanta  muititudo  non  nunus  quam  eiuditio  magna,  parva,  fnajoi  , 
HUitcmia^.  iiciu  mtigna,  magnus  mmieius,  Sed  \k  Ratio  majo', 

tfwfo)',  adeoque  & quanta  ratio.  Et  quidem  univerliro,  quicquid  tanquam  men- 
iurx  capax  propotutur,  de  illo  haud  inconuuoJc  interrogamus  non  medo 
quantum  Jit,  kd  dc  nai/jn,  quam  magnum.  Qiiod  conlinnabunt,  fiquis  dubitet, 
tum  auchorvs  Grxci  pailim,  uim  LexicograpKi ; in  vocibus  «ritutt  :nriK»(y  tvmW» 
TfXf-.Ixef  &c.  * Sed  ncc  iplc,  credo,  relragabuur  Meiiioniius,  quippe  qin  de’  o^iyyuf-, 
Ibnis,  Tje-iwniiK  J^uiJicanter  aduioduiH  dtet,  ailirnm  ^.83.  l.\6,%o.  Ubi  autem 
non  menfuranda,  Icd  nunKranda  pixi^ionumur  aliqua  ; non  quidem  quam 

ifu^num  quxnnms  ; neque  -^bnf,  quantum  ; icd  fmt. 

'*•'  Et 
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Ec  <}uideni  numerus  utrovis  modo  confiderari  potcfL  Ubi  enim,  verbi  gratia 
dicuur,  Numnam  tnaatiuny  tfu/siem  cfie  hmmtg\  atqiie  Tria,  fUira  ejjt  yuaut 
f)m ; untundcm  utrobiquc,  quoad  retu,  dicitur : At  Ulic,  cooltderatur  utcrvis 
numerus  ut  Unum  quid ; & dicitur,  Quantum  illud ; ad  mjHar  quanutatis  con- 
ciniue : Hic  veto,  ut  plura ; & dicitur  Quot  funt ; ad  inliar  Qwnutatis  dd- 
ociae. 

Quod  aiuuQ  ille,  •Ktn»  ad  quanticatem  dilcretam,  icii  zuimerum  reilriogcre 
vclit;  quod  laccre  videtur,  pag.  1 1.  i y.  i 2.  pagsS’  /aj.  item p.%6.  Tig. 

& p.  87.  /.  4.  dc  alibi : Admodum  incaute  &ti\m  eil ; cum  certum  iit,  Wr,  non 
sunus  de  continuo  dici.  Tclior  enim  quos  ipfe  citut  auUionts  {^Vun.  Imo 
1'ci^um  tcflor,  qui  87.  / y.  id  ipliim  dileriis  verbis  iaceiur,  Nempe,  genet aie 
tjjc  vxaMum  n t#*r.  ifuo^  ^ nMgtiUttdtnem^  ^ muliUtUinem  eortiptcheM^ui. 

Ctir  Igitur,  ejurdero  paginx  / 4.  & prxccdcntis  lin.  pwult.  contendat  n rnait  dici 
jiMT  poffe  uki  raiio  eji  tneffukiUs^  jna  numero  tnex^a}nhs\  Itera,  mu 

mji  ct»m  ratnms  magmtnJines  jmt  C9mnenjwra{iles\  iane  non  intelligo: 
prxicrum  cum  proximis  verbu  y.  agnofeat,  'tnev  mrique  quantitati  com> 
mune  cUc ; & hn.  1 2.  r«  to?*»  ulmd  eJJ e ht  corporibus  conttnmSy  tjmd  r/iqgw/- 

tudo  vocmWy  — — ahud  m dtferttis.  (^uicquui  enim  de  iit,  ( qux  fua 
Tox  cil, ) aTtc  T«««r,  quantumy  dc  quantitate  continua  dici,  perinde  atque  diicre- 
ta,  nemo  iobrms  negabit.  Et  ipTc  quidem  omnium  mimme  negare  dtfbec,  qui 
contmm  qmti  & ^wattatis  continu^y  ( pro  conlimta  quMUtatCy ) lat  ixpe  meini- 
lut;  & quidem  primus. 

ne  diiticiies  iimus ; Ego  quidem  concedo,  quod  ilk  ( ni  fallor  ^ hic  con- 
tendit, ( quod  ioltcm  contendere  debet ; ) nempe,  & ^jwTirm,  vel  de  quan- 
titate continua  dici,  vel  iklcem  de  eo  quod  ad  inlbir  concinux  mianutaus  con- 
fideratur:  icUicet,  ubi  quid  conlideratur  uc  %^tuMy  non  ut  (Sed  & 

#m)«9v  eadem,  credo,  latitudine  fumendum  em  : Nam  qux  de  magnitudinibus  hic 
habet  Eocbcks  Propoiitiones,  non  iblis  proprie  di£hs  magnitudinibus,  lixi  etiam 
aliis  non  raro  Quantis  applicantur. ) At  quid  porro  i* 

Jomy  inquit  pag.  83.  •t^oanm  fuomodo  m ra/imis  d^mltone  boc  vocakuU  h* 
cum  habei  : nempe  /je  i ‘mo^nitoTtk  ufst 

Qiud  nobis  hac  in  re  videatur,  luperiiis  diilum  cfl ; oenqie  eam  hic  innui  ha- 
bitudinem qualitativam^  qux  ht  ex  quantitate  oriunda ; iive  qux  magnitudinibus 
cofDpetit  non  um  iecunoum  quod  muUe  funt,  vel  etiam  limpikiter  magm»y  &c. 
quam  fecundum  quod  iive  magna,  iint ; vel  potius  S^mtt^la. 

Videamus  quid  alii. 

Scbo&^es  (inquit  p.  84.)  bac  voce,  mjimtas  magutiudiues  exdufas  ejfe,  pu- 
tat. Eoitalie  quidem.  Neque  male.  N^un«li^4R«)',  non  hmpucircr 

ms^guum  didt,  ied  magni  determinatam  magnitudmemy  Ove  magnitudtms  men- 
Juram ; quippe  dc  infimus  non  dici  potefl  quam  magna  fint  r adeoque 

nec  iiltt  attribuemU  i ^ 9R^M•7rw>  qiuc  ipiis  fandum  titrminm  convenut. 
(Scholialfat  verba  habcnnirp^f.  10.  / 21.  n inquit,  m Rationis 

dcfinuionc  additur,  ^ ) Quem  autem  hic  exercet  Meibo- 

mius,  criticifmus,  /.  84.  /.  27.  /n  eo  graviter  peccajia  Seboboften,  quod  has  vxes, 

^ TiAijtfirxt,  cum  nu^nitndtnum  notione  conjungendas  putat,  cum  EncUdes  tpje 
rektionis  notioni  iUas  adjnnxerat ; qmd  articuius  f in  Grarca  Edithne  indicat ; 
gfjht  quidem  nullius  momenti  videtur.  Neque  enim  Scholialles  ia  f^uraq  quin 
irticuliis » refpiciat  vocem  ^ : ( nempe  ea  relatio  qux  efl  fecundum  qu.inua- 
tem ; ) neque  Euclides  la  conjungit  cum  notione  relationis,  quin  vox  •vix/mtvtk 
jBs^mtudincs  ^cibiciat.  Non  enim  mteUigendum  ^ rti^uurva, 

quod  videtur  velle  Meibomius.  (Quali  dixili^  Euclid^  K^iagmtudinum  relatio 
ea  quaC  relationis  quantitatem  jpeBat, ) c^uis  enim  hic  lenius  efict  ? fed  » xj* 

T uiruf  fo)*^  'nMxbnrm;  nemp^  ea  magnitudinnm  tn/er  fe  relatio,  quse  ipjarum 
( non,  ipjinsy ) quantitatem  jp^at.  Et  propterea  etiam,  quod  obiter  moneo, 
qmim  oixilleT  ipk  Meibomius  p.  80.  / 1.  magnittubnum  ejufdetn  generis,  fectutr 
dum  quantitatem  Jpeflatarnm  relktio  *,  fat  illud  commode  dx^m  fuerat,  nec  opus 
erat,  ut,  m emendandorum  caulogo,  pro  /pedatarum,  liiWbtuerct  JpeSlata\ 
mramvis  enim  dicatur  perinde  cfL 

Tura  a.  87. 1 13.  hanc  Commandmi  explicationem  taxat,  Eide  ne  hoc  potius 

L I 1 . difltun 
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difittm  /ity  ut  mtcUiiAtta'  proportio,  aihein  auatuitate,  non  item  qtue  in  tcjhm a- 
ttons  cmfifiit.  . Cui  anfamfrcit  SchonafU  illud  iin.  penutt.  4 ^ 

(#  6 5 iy  Te^‘  duplex  fiqtudem  eH  ra/io\  altera  quoad  ttjlimatmnem,  live 

valorem;  altera  quoad  quantitatem.  Ptiu,  Vini  congius,  congium  Aqu;e,  ra- 
tione dignitatis  live  scllimaiionis,  multo  liiperat ; non  aurem,  ratione  qiumntaiis. 
Vult  itaque  Coranundmus,  & rede,  vocibuy,  ■ x?  'Tw?-iJwwT«r,  excludi  hic  ns^m- 
tudinimi  quoad  dignitatem,  aliamve  ejulmodi,  coniiderationcm  ; eamque  indteari, 
quK  cft  quoad  quantitatem.  Quippe  non  hic  conlidcranir,  num,  comparatarum 
magnitudinum,  nxc  illa  melior  lij,  vel  rcilior,  aut  regulatior,  &c.  (qu«  &ipf* 
lime  magiuiudinum  «8««  ; ) Std,  num  major,  &c.  Et  quidem  quantuplo  ma- 
jor mmorve;  qux  folad^  1 - 

fiutic  (jnqujt  jecutus  Clavmsy  [ Iccundum  quantitatem]  explicat,  fe> 

eundum  quod  una  majo*'  ejiqttam  aiteia,  vel  minor,  vel  ,e^Uiil:s.  Rcitc  quidem, 
& quidni?  Ac,  n\c^\rx,  hoc  <cque  veiuw  ej/et;  fi  pro  xp 'noaxom-m,  Euclides  mxijfet, 
Fonalie  quidem,  (nempe  fi  mtdligatur 'raocrar,  tauquam  k ttww,  non 
tanquam  i dici:)  &tpiid  li.^  ^linimo,  inquit,  y//4wre  Aec  verha  omifi^ci^ 
ntljihminus  b*ec  eonjiderauo  locum  babmjict.  Foitalle  quidem ; Ii  nerape  ita 
omilidei  ut  interim  lubmteiligcnda  vdit:  At  fi  plane  abdic  velit,  ne  quidem 
fubimdlccb , ca  conlidcracio  locum  non  haberet;  quippe  reliqua  defininoms 
etiam  iibi  locum  habent.  Si  enim  dicitur,  "Diametrum  periphnii  minus  cur^ 
vam  ejje\  aut  t^Equio  mum  Scaleno  re^u/atius  ; crit:  ntrobiquc  «usyi- 

r»r  dt‘f  a»jOjei  -raa  duarum  ma^nitudmmn  ad  urateem  relaito  qualitativa^ 
( hoc  dl,!  ^ (hter  je  habent : ) at  intenm  Ratio  non  eat,  quia  non  » tp  tijum- 
•nrof-  DtjfumUttulsnem  quippe  illa  dicunt';  Hatmem  non  dicunt,  nedum 

/NA^qfiahlatem.  * 

Curu  autem  horum  11^11!  Mcibomio  placeat.;  ftd,  ex  mteipetilms  nudum, 
quid  'Txuwnt  ejfet,  percepijfe,  contendat  p.  87.  /.  2.  atque  mines  inde  haliucmatosy 
quod  Vim  vocatmli  nnoaMvu  tgnm  ai  ent : videamus  quid  iple  velit,  his  vocibus  p 
rrrKiXA-nno.,  mlinuari.  Nempe,  in  hunc  finem  addiu  vult  p.%i.  l 27.  ut  relatio- 
nem illam  duarum  magnitudinum  jpcBandam  mnuei  et  *tn  quantitate  ^ magni- 
tudine ; mn  autem  in  quotitate  ^ multitudine.  Omnino  quidem.  Quippe,  qui 
lineam  biptdalem  pedalis  duplam  efie  allerit;  non  dicit  ^pt  Iit  ilia,  Icd  ^t^ant^ 
lic,  Idi  ^antupla  ’■  non  emni  duas  die  dicic,  ied  duplam.  An  vero  hoc  illud 
dl^  quod  nemo  Interpretum  percepit  unquam?  Sed  ignorarunt  omoes?  Haud 
equidem  cadidenra.  Qiiis  enim  illud  ndcit?  * 

Vei‘uni  hoc  torian  addendum  vdit ; nempe,  non  omnem  rationem  numero  de- 
nominari polle;  puta  integro,  (ut  Dupla,  Tripla,  aJiaque  Multipla,)  vei  criara 
Frado,  (ut  iefquiaitcra,  lequitcnia,  fuptrbiparticns  ternas,  &c.)  fed  eas  cHe polle 
magnitudinis  ad  magnmuimcm  rationes,  qux  numeris  explicabiles  non  lunt ; 
ut  { in  Quadrato  ) Diametri  ad  Latus ; aliacque  ejulinodi  irrationales : quibus 
Igitur  non  um  ^otuplum,  ( nuod,  ftnde  loqiiendo,  vix  de  alus  quam  Multipli* 
Uicitur  ) quam  §^intuplum  lic  noc  illius  ollendicur.  ( Qiod  etiam  nemo  neicit.  ) 
Atque  huc,  credo,  ffieilaiit  qu*  habet  p.  84.  1.  21.  Eocahuhm  «nuwwf  hoc  Jme 
adhibuit,  ne  fcilicet  JiniJlrew  numa  o iOa  ratio  jpeSfcnetwr.  (/nherfalior  enim  ejl 
ratio  in  quantitate  jpellata,  eaqwefpeSlaturm  numero:  quod  non  0nnts  ratio  tn 
quantitate jpeElata,  numeris  explican  poffit.  Hoc  autem  quamvis  ita  verum  fit  , 
utnihil  verius:  tamen,  quid  fomincat  novi,  ego  plane  non  video-:  quippe  quod 
tmilfinnim  dt,  &ncmini  ignotnm.  Sed  & perinde  verum  dl,  neque  pm  pri- 
mitus cogiiituiii,  hac  ipla  (iiucr  alias)  ratione,  tum  Quid  fit  tum  Qiiid  fit 
Eadem  ratio,  uiuverlaliusdc  magnitudinibus  univerlim,  ihc^dd%.  quam  Tpecia- 
tim  dc  numeris,  ixodC.  definiri.  MuJuc  fiquidem  Magnitudinibus cpnveniuiit  Ra- 
tiones, qux  numens  non  conveniunL 

Dum  vero  addi^  p.  8f  /.  ip.  Et  hac  de cauja  tertia  dejinitioni  jiatim  quartam 
Jubjmigit,  qua:  hoc  melius  explicaret  \ nempe,  omnes  ejusdem  generis  magnitudi- 
nes, rationem  hitet  fe  habere,  qtix,  fi  multtpihcentur,  je  invicem  ftiper are  pojjunt  \ 
Minime  allcquicurin  ea  re  Euclidis  mentem  : Atque  illud,  ejujdemgcneiis,}pe\\ic- 
ram  inldicinEuclidis  definnionetn.  Non  enini  id  illic  agit  Euclides,  ut  ollcndat, 
quxnam  horaogencz  quantitates,  habeant  ad  invicem  rauones  ; { qiiafi  quidem,  ex 
homoguicis.  afixlabeant,  alix  noahabeant:^  fid,cimidefc  prxccd.  homogcncas 
quantiuucs  nabcre  ad  invicem  rationem  ofienacrat;  donthaedd'  quxnam  quan- 
titates 
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tiutes  dicenda  erunt  invicem  homogene» , adeoque  rationem  habere  : nempe 
iiJa:  multipJic.iix,  Ic  mutuo  poilint  fuperare  : contra  vero  ; quibus  illud  non 

contingit,  haud  cnmt  pro  horoogcncis  habendx.  Verbi  gratia,  Irnea  & liiperlicics, 
heitrogenex  fimt,  quia  linea,  utcunque  multiplicata,  nunquam  xquabit  fiiperfi- 
ciem,  nedum  fuperabit ; Curvam  autem,  & rcdluni ; puta  diametrum,  & penme- 
truin  circuli;  homogcncas  quidem  dic  magnitudines,  (adeoque  ad  invicem  ratio- 
nem habere, ) utut  diilimiles  ; quia  tiun  perimerer  diametrum  ter  fiimpiam  iu- 
perat,  tum  diameter  quater  liimpta  (iiperat^Tinictrum. 

Nec  melioris  commatis  dfquod  latira  lubjungit,  lin.  23.  Sixattonem  in  A- 
rithnttka  definire  volur/fet  EftcltdeSy  ne  quidem  additra  us  ejjct  -awTJiilac,  (credo 
equidem;  icd  potius^  illic,  'jnr^jwnrTet , nam&.hxc  ipla  definitio  numeris 
etiam  convenit ; qui  quidem  eodem  Icnfu  dici  pofTunt  quo  vocantur 
Sed  interim  quidm  additurus  edet  ? Non,  inquit,  additurus  d!ct  ^(weT)r)«,  Se- 
cundum qtumiiiiitem,  dmrumnmneiWHm^  aut  etiam  ^ numerata)  um  rerum^nt' 
ter fe  relationem  Jpefiari'.  quod  numeras  am  numero  comparari  nequeafy  nijifi- 
eundum  numerum^  quo  major  fuperat  mimrem,  &c.  ( Imo,  inquam,  & iccundura 
Rationem  qua  major  fuperat  imnorcm-;  ) ve/ contra^  minor  a majore  juperatitr  \ 
vei  etiam^  alter  alteri  ejt  aqualis.  Nempe  Senarius  binarium  fiiperaC,  numero 
quidem  naatemario ; fcd  ratione  tripla.  Nec  quidem.  nunKri  ad  numerum  ratio, 
magis  dc  numerus,  quam,  linex  ad  lineam  ratio,  cft  linea  ; Sin  hociim  mrumque 
dicendum  vclit  Mciboraius  ( nempe  alteram  Numerum  elie,  alteram  Laneam  ; ) 
velim  ut  ulterius  dicat,  qui  poUit  ratio  .linw  bipedalis  ad  pedalem,  atque  numtii 
binarii  ad  unitatem,  eadem  dic  vcl  aequalis  ratio  ; cum  altera  numerus  Iit,  altera 
linea,  hoc  cll,  quantitates  invicem  microgcnex.  Revera,  neque  ratio  eft  ilhc 
numerus,  necpie  hic  linea,  fcd  utrobique  tertium  quid,  nempe  w«//^//c<i//o 
merumj  vel  falcem  in  aliquid  generis  numerofi,  numeris  homogencum.  Quippe 
*DHphrn  (five  in  numeris,  livcin  lincis&c. ) eft,non  tam  2, quam  x2,fivc  xf 
>cd,  hismilTis;  concedimus  in  magnitudinibus  lecnndum  rationem  comparan- 
dis, Ipeilanduin  dic  non  tam  Numerum  , leii  Quotitatem,  quam  Quantitatem  ; 
nempe,  non  quxnturS^r,  fed  §lp/mtum  hoc  fic  ad  illud  comparatum  ; hoc  dt 
St^tuplum  , vel  liiltem  §^ntuplum.  Concedimus  etiam  , Rauonem  hanc  non 
Icmpcr  veris  numeris  e.vplicabucm  dTe;  Icd  nonnunquam  & indiabiltm. 

Sed  negamus,  hoc  omnibus  interpretibus  fiiilfe  ignoratum. 

Atque  hadenns  dc  duarum  priori  definitione,  3 qux  dkerat  Meibomius 
perpendimus ; & , quam  nulla  ac  caula  ignorantix  ompes  inculaveric,  vidimus. 
Viucamusquid  dcaltcra  (entiae,  ncmpcf</6.  ubi  definitur  quid  fit,  Rationem  cx 
rationibus  componi. 

Atqui,  Majori,  inquit,  cum^  admiratione  me  de  altera  d finitione  dtjfer entem 
audies.  Nam  ^ clart  r3fathematid , 6*  Graci  reprehenjionem  incurrent ; £jtto- 
cms  fc.  ^Theo.p.^^.l.^.  Mirum  hoc  fateor.  Quippe  cum  & fiat  jURihe- 
waiki,  dici,  credo,  vixpotdt,  hoc  ex  Qhetie  citi- 

tura  enatum  ejfe,  ncc,  quod  vim  vocabuli  •xioaM-m  ignorar  ent , Viride  tiuncn  eas 
omnes  hallucinationes  puliukUje  modo  dixerat  p.  88.  /.  26.  & p.  85).  /.  6.  Verum 
hinc  aiilara  captat  mnqu«  mliiltandi,  dum  Euclidem  inducit  quali  dc  Eutocio  lo- 

Stcm  p.  8p;  / 22.  Hoc  equidem  rnibi perfuadere  nequeo  , adeo  inconjideratum 
r mJtTvm  Fjttocium,  'virum  eximium,  quem  omnes  ex  editis  in  libros  divini 
i Ar  chimedis  commentariis  fjta^fjLowumtTvr  judicant.  Et  de  Theone  p.  pp.  / 
a8.  Hac  nanatiene  percellor,  nec,  quid  dicam,  habeo.  AnTbeo,nofier  Theo,  dixit 
rationem  fextuplam  efie  duplam  rationis  triplae?  adeone  ratiomni  jam  illo  tempore 
fme  ratione  Mathematki  conjideraiunt}  nec  0‘teca  verba  tum  horrunesinteuexe- 
rtmil  ^'c.  Videamus  itaque,  quid  Iit,  de  quo  hic  triumphus  agitur. 

Definitionem  illam;  ^d^.  ex  editione  Grxcarecenfet^.  "78.  /18.  U 
yur  «7flrai  7 \iyur  wninxaTJfltf  rT3?XaxX{Cc7«^<jB/,  TfllSji  7TrJ.<'  ubl  pro 

•mif,  legendum  cenfet  Tiri,  nempe  Neque  enim,  quantita- 
tes, facile  jttppkbis^.  _ 

Mihi  qmaem,  (utut  podofcm  Ic^Honem  putem,  quam  & lo^uutos  video 
inicrprcu-s,  ^ penmie  fere  videtur  umimvis  dicatur.  Si  legatur  -nthy  interprctandx 
cruDt  •sn?AJx/7jj7tf>  ipfx  quantitates  comparatx,  five  rationum  termini,  qui  propterca 
erunt  invicem  ducendi , ut  faciant  ttw  ( ) terminos  alios.  Non  qui- 

dem Antecedens  uniusinfiiuraconlequcniem,  & alterius  item 'in  iuum  ; (quod 

Li  3 ^ fatis 
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fatis  abfurde  fuppojiit  Mcibomius /i.  90.  /.  ij.  &c.  ) fed  antecedens  unius  in  ante- 
cedentem alterius,  ut  proveniat  antecedens  tenius;  & Cmiljter  confetjuens  incon- 

A * 

fequentero,  ut  proveniat  confluens.  Puta,  fi  cbmponcndx  rationes  fint— & 

erittfxit  corapofiix  antecedens,  compofitx  confequens,  ipfaque  propterea 

ratio  corapofita  — . Sin  legendum  w*»  ( quod  pomis  crediderim  ) per  rationis 

‘T»Aix0Tir1e(  intelligcodum  erit  quod  ex  antecedentis  ad  conlequontero  applicatione 
emergit,  puu  quotiens  autfrailio;  Quam  ego  veram  dic  exifiuno^«i*Ttf  figni- 
» a , - a . « 

ficaiioncm.  Adeoque  ratioms i velpouusx—  , quantitas  em  ~ cfc  ratio- 

iiis vcl  X , quantitas  qux^^a-v  'rttfjMTKV,  mviccmdu£lx, tk- 

mjwwt*  id  enim  fupplendum  malim  quam  ) elHciunt , inquam , compo- 

a cc  4 a 

fu*  rationis  quaniiutcm,  (vel,  fidibsr,  compofitam  rationem,)  ~ x — = — . 

Atque  hunc  pofteriorem  Icnfura  fequuncur  Euiocius,  Theo,  aliique  tura  anti- 
quiores , tum  rccemiores  Mathematici ; fatente  Mcibomio  pp-  8p.  & alibi. 
Nempe  Rationis  §l^ntUatetft^  dicunt,  Nutnerum  ( fcu  ouou  infiar  numeri  clt ) 
AQuo datartuio  dcHomirnUar  p.  i-q.  i >.  & lic^.  12.  /.  i.  oc  12.  Nempe  numeuwi 
illum  ( IcH  quodinliar  numeri  cll,  ut  ibidem  fulius  explicatur)  qui  fiinjequcn- 
tem  rationis  tei  rnmwn  muUiplicetuTy  eJficitU  antecedentem,  p.  17*  /•  *7-  & 30.  qua: 
quidem  quantitas  mvenitur>  dnnja  pa  opoJit<c  ratumis  antecedente  magnitudine  pn 
confequentem  p.  "jp-  /•  la-  Diviltonis  igitur  quotiens  ( live  fii  numerus  integer,  live 
fradus,  five  etiam  Turdus  &c.)  erit  Rationis  Denonunator , cjufquu  quantitau:m 
determinabit* 

Si  autem  quxratur  , cur  Quotiens  ille,  five  Rationis  Denominator,  rationis 
Quantitas  diceretur : res  non-obfcura  dl  Cumenin^  verbi  grada,  vox  duplum 
live  raoo  dupla,  lantundem plane  fignificet  atque xx  vel  xf:  Signum  multijilica- 
lionis  X indicat,  Rationem  cue ; & amundus  Denonunator  2 vel  f,  Quanta  lit  illa 
ratio.  Sive,  quod  tantundem  valet,  fignura  x indicat  Multiplum  (intdlige  lenfu 
laxiori ) vel,  Ii  libci,  /iliqtmatuplum,  & a vd  1 ^lasn  muitiplum  , live  ^l^ntu'^ 

i 

phm.  Et  fimiliter  intdligcndum  erit,  quantacunque  fit  ratio,  puta  x — five  ratio- 
nalis five  irrationalis  j nam  mamque  indicabic.quoucntem  qui  oritur  cx  quan- 
titate 4 per  quantitatem  h divii^  adeoque  dauHsinabit  rationem  quam  habet  4 
quantitas  ad  quancitaiem  A Quum  enim  ait  ille,  pi. /.  28.  nonvidfjleiHoSy  voca- 
Itdiun  “nnidmf  njpexi/se  numeris  meabiles  rationes ; omnino  Ircus  elt  Nam  non 
minus  quantitas  rauonis  d z ad  r,  (noc  efi,  Diagoniiad  Latus  quadrati,)  l>ivi- 

fioms  quotieate  vel  V 2,  ukbcatiu’ ; quam  radonisf  a ad  x,  quantitas  indica- 
tur quotiente  { vel  2.  Nec  qaidem  hoc  negatur  Eutocii 
verbis  p.pi.i  zs-  citatis  \ (quod  tamen  infmuat  Mei* 
bomius  im.  18. ) Id  tantum  negatur,  Qyodemem  il- 
lum vere  Numerum  die.  Non  negat  rauonis  quanu- 
tatem  hujurmodi  five  divifionefive  applicatione,  indi- 
cari: Et  multo  minus  quidem  negat^  rationes  fnjgnitfp 
ditium  numeris  ineffahksy  fic  cmwompojfe.  Efioenim  verbi  gratia,  tum  Qua- 
drad  tum  Cubi  latus  4,  C^a^ad  Diagomum  Diagonium  Cuoi  r,  qu*  quidem 
funt  quaadtaics  inviam  ^5»rsi  j nempe  m i,V2,  Vj.  Rauonis  c ad  i,  quanut.ts 

c d \ \ b ^z 

dl  — =r  — e=Vai  raiionis^ad4, quantitas ell  — = ~- =^2, ; cx  his  invicem 
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du^ts,  emerget -r  X — = 7--  = — jhocdl  x — — = v j,  qinnrius  laiio- 

^ ^ b a ba  a Vi  i l 
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Mcibomium  interim  id  forfan  in  toto  hoc  ucgotio  deccpis , ^nod  puavehc 
eandtm  in  Utraque  cicHnitionc  ( 5 -rMiJM7j^<*dcfig«an  5 cum  haac 

iila  admodum  Ut  divcrta,  Kcmpcm  altera  TiiMjMr-Tii  maitera 

( 5 </'y)  ^rl^A^«Tlrf  T rnnumir.  Dclinirur  cmm  ^ 

rm  A irnA/«T?7<  (ncmpc  «fcfir,  non  w nedum  n \iy% 

In  altera  vtro  dcK  (^^/6)  dilcttc  dic;tur  ai -rm  h7f^?  TNAAun^i^.  llijc, 
tna^nitudo  delignatur  : hic,  qt4anta  ratio.  . • ; ; .r:, 

Kili  hoc  potius  diccndnm  mtilic,  ( quod  & ego  quidtn»  jod/co,)  in 

priore  definitione  intclhgr  de  Quantitate  imoQnoticntc,  tpii  nsmpc  et 

unius  rationis  anceccifcntc' {TerfciaiirconlcqLicntem  dtvih)  oritw^  unde  Ula  rau« 
denominetur : ) in  altera  vero  inA/jbT»;«  diti  de  Qiianmatifcies  ( Ju»  Qijorxntiljcs  ) 
pluribus  ( plurium  rationum  cspolitanim  ) ti  qtrrbus  inviam  ititiUipiscatis  01  iuir 
nova  Quamiui  ( (eu  Qgotrens  ) unde  denominetur  laao  ex  iat,onibu&  cfr  potiiis; 
compofiia. 

Ac  inquit,  pag.  pi.^ir.4.  InfuIJa  ilh  i]fet raumumcorHpnjin'}  ^x.  qiM«l  i 

'ri\9i  qumtitat^i,  velit  qnulitutes  \ atqni  qHHniiMii'x<xth^ 

num  intei  jr  MulttplicauSas  dart  Punitdcs  \ nuth^roi  ht4f*»^inciii,qut- 

hus  ratmhm  effabilium  anleceeientes , ad  tmnatcm , tanqumn  confa- 

quentem^  rdahc  exphceirttxr  qmd  hoc  modo  taliones  nutftoo  intrff^ks  costiposa 
nequeant.  Et^.  8p. /.  12,  'Di(trtCy  incpiir,  uterqne  ( Emocius  & 1'hco ) jter 
nis  TfAjitiwja  quantitatem^  tnteln^t  mat  quotitatem^  jeu^  ut  ipdt  loqimn- 

tur^  numerum  a qi40  ratio  denommutttr.  ■ 4 

Dc  rationibus,  numero  inefHibilibus  componendis ; modo  ditium  cfl.  Vctquitif 
titates  autem  Eutocium  & Theonem  dicere,  mtcliigendas  cHc  quotitutes  ; nemi-  • 
quam  concedendum  eft  Qui  enim  dicit,  non  dicit  ^iMt , lol  fini- 

tum. Nec,  quia  , verbi  gratia,  Ratio  'Duph^  \ binario  denominationem  lumu  , 
ideo,  qui  'Duplum  dicit,  tnultitudinem  dicit,  led  poiius  Mogfutttdukmj  ieii  'OtojKa^ 

^ui  cmm  lineam  bipedalem  pedalis  duplam  dicit,  non  illam  duas  clfc  di- 
cit, Icil  numero  unicam , magnitudine  vero  tantam  quanu  ellcnt  pedales  duae.  ‘ 
Kerajv  Dup/um,  non  ^/rodicir,  fcd  tantmidem  atque  din.  Etqoid^  jpk  Mei- 
bomiusm  fallor,^.  83./ 2.  utut  i numero  denominatos,  pro  magni- 

tudine habet,  & Imiihteraiibi. 

At  inquit,  p.  ^6.  J.  p.  hac  tnultip/icatigne  quantitatum,  tantum  unam  quMitita^ 
tem  uancijiatnur ; ( nile  quidem  \ ncmpc  quanutatera  rationis  compoljtac,  qu* 
quxritiir : ) adeoque  nonrarmetny  qmderat  propojhum.  Imo,  inquam  & Ratio- 
nem; nempe,  cujus  hxc  cR  quantitas:  ficut&  exhiberi  dicimus  , 

quando  exhibetur,  ^^v/tffitilJa  magnitudo  Hmc  tatmn  fcntenthiminfigm qua- 
dam mierpretationeje  jtrjaie ^jie  ehcH  ( quati  quisamca  hococlcivcrit;  ) 
ut  dicamus  cenlequentem  ratumts  terminum  utique  ejie  umtaiem  \ ( fi  nemj>e  ra- 
tionis denominator  habeatur  pro  termino  aatecedeme. ) Ac  quis  .quaelb  ndeie, 
taniundem  etle  csnoneza dttpkm  dicere,  atque  rationem  aad  1 StytripUm^  atque 
3 ad  1 ? At,  aiip.  p7.  / 13.  Cum  Eutocius,  de  conjequente  ratimis  termmOyJcM 
unitatCf  mentionem  no»  injecerit ; ita  denominatm  es  Juos  conjtderat , aeji  uno  lUo 
antecedente  teiminOy  ratimis  quantitas  effentialis  exprimatur  \ quc-dpUnc  eji  im- 
pcjjibile.  Imo  vero,  ut  qui  <//15  diar,  «m/u/e/ diccrc  (iuis  imciiigiiur;  ira 
& qui  duplum  dicit  ( live,  rationem  a7.denominatamy  ) dicere  fimpli  duplum  liaris 
imelljgitur  ; ali  ncc  illk  umtatisy  ncc  hic,//>«pi4r,  mentionem  laciar. 

Non  Itaque  e(l,  quantum  ego  quidem  adhuc  video,  ex  haiflenus  didhsquid- 
qtiam,  cur  ( quod  vult  Meibomius,  p.  P3.I.  j.  ) Explofa  Jit  Fjetoaiy  ^ reliquo. 

Tum  Jententia,  de  quantitate  ratioms  numero  (autlaltem,  qui  numen  inlbr  til, 
divifioms  Quocieme  ) exhibenda.  Interea  tamen,  dum  hanc  qumuitans  rationum  * 

xHimatioiKin,  ex  divifionis  Quonence  laciendam,  repudiat ; nullam  nobis  aliam 
iftius  Joco  tradit,  qua  conflet  quanta  qurevis  ratio  dicenda  Iit.  Si  iiaque  non 
hoc,  dicat  velmi,  quo  alio  critcrio  crit  xdimanda  ? "1»«,^- 

.juuflxc  auteviy  ait,  omniay  qu<f  de  rationum  compojitione  y ^ verbis  quibus  tUa 
^adita  ejiy  nmraty  nunquam  fe  moturum  fuijley  mji  fal/ijjmum  dogma  y ^ quod 
maximam  arandi  anfam  aliis prtebuit,  inde  fuiffet  fabricatum,  p.  pp.  i.  13.  Vi- 
• icamus,  qiixio,  quidlic.  ///«reww,  inquit,  denominatorum  mler  fe  muitipticattone 
fultuSy  Theo  j^XfndrtuuSy  geometra  ^oqni  eximius  y quod  ex  Coftmentarns  in 
^toUmxi  Magnam  Conjiru&ioncm  mdererfit  adf^uity  ( horrendum  diilu  ! ) tri- 


Meibomii  Dialogus 

pld!  dt^Um  efo Jextupfatrtj  leu  ( quod  ipHus  verba  magis  (boant ) tripli  duplum 
e(fe  jcxtuphtm.  Atque  (quod  certe  videtur  dolcudiun  ) buncjfcuti  reccuiio>es\ 
vobtmim  Jua  bis  parali^ijmis  impUverunt : Idque  adeo  ut  ( ii  Mcibumio  cretiu* 
mus)  hac Hun attine pcrcuifus EucftdcSy  ^uiddkat,  non  habeat^  &c.  Et  quidem 
(p.  loo.  1. 12.  ) covique  hunc  etrerem  amphavit  Gregonus  aS^i^lo  VincentiOy  ui 
( numerante  Metbomio  ) in  Jolo  c^anjo  libro^  centum  jeptendtdm  faljk  ptupojittones 
contineantur.  i 

Gravis  equidem  hate,  inquam,  cft  accufacio ; & non  paucos  tangit.  At,interim, 
quidni  ik,  uii  loquutus  eft  Theo,  (oquiliccat  ? Si  autem  iic  loqui  liceat,  tota 
hxc  vel  1'ua  (ponte  ruit  accuiatio.  Nempe  (k  locuti  funu  vel  Mcilwmio  fatente, 
lum  Veteres,  nim  Recentiores,  fi  non  oinne%  pleriqiie  (alicm  ; cene  nano  omni- 
um hailenus  eam  loquendi  formam  rcpudiavit,  utut  fbrian  aliquando  ipii  etiam 
aliter  locuti  fuerint.  Nec  enim  ita  iblusloquitur  Tbeo  Alexandt  inus  \ (ed  ^bunc 
fecutifnnt  CarJanuSy  Rodulphus  yolumniusy  OaviuSj  ^ . p 167. 1.  10.  Clavium^ 
<pue  fecutaejl  { non  modo  G>«2er/«j  a Sanlfo  ^incentio  , modo  didtus,  Icd  ) tota 
Matbemattearum  cobors  adnojhaujme  tempora.  Un.  14.  Similiter,  p.  161  L8. 
Tbeo  tota  d^^aibematicorumpofieritas.  Item  p.  i6j.  I.17.  Hoc  Tbeo  vult  ^ 
EjitoauSy  omniumque juniorum  Alatbematicot  um  filii.  Sed  dtaiue  hos,  Nic horna- 
cbttsGeraJenuSj  ^ HeronaSy  ut  liquet  p.  17.  L 5.  & Meiboraius  fatetur  p.  jdj, 
L ult.  dc  p.  166.  1.  5.  Sed  & fitolenuxuSy  utliquet  p.  ipo.  L 8.  & fatetur  Meibomius 
p.  ipi.  1. 1.  ^ifiorpljnjusy  ut  liquet  p.  ipi.  1.21,  ap.  Cumnutemiot  produxerit 
Meibomius,  qui  ita  fintloquuti,  tum  Veteres  tum  Recentiores : ne  unum  quidem 
(quod  notandum efi)  produxit  vel cx Veteribus  vel  cx  Rccenuorlbus^  qui  hanc 
loquendi  formam  vel  repudiaverit,  vel  etiam  culpaverit.  Adeoque  , li  Iit  error, 
iikem  communis  error  dl;  & ( liJuriJtis  credimus  ) communis  cuorfac/t  jus 'y 
pneiemm  m vocabulorum  fignihcationibus , & loquendi  formulis ; quibus  non 
.ilia  prxlcnbt  Iblet  norma,  quam  mos  loquendi. 

Quicunquc  autem  fint,  qui  i(a  fuerint  locuti  j omnmo  tamen  falfum  cfie  prxdi- 
cat  Meibomius;  Tripli  duplum  dlclextuplum  ; five  ui  loquitur  Theon  p.2^.  L28. 
ikr  ThntuJaikwQr  a^v  /i  tiipium  alicujus  duplaveri- 

musy  fiet  ifijiusjextuplum  ; Etqux  fumhujufmodi.  f^erum  , inquit,  ei?,  temo- 
riumy  rationis  tripU  antecedentem  ( duxiflet  potius,  cknominaiorcm,  ) dupticatumy 
Juni  j€nartum\jed  faljmny  illud  quod  triplum  abcujtts  esi  y duplicatumy  Jieri Jex- 
tnplutn. 

At  ego  inquam,  nihil  video,  cur  iliud  dicatur  falfum  : imo  omnino  judico  ve- 
nnimum.  Nec  ita  tantum  loquutos  die  per  omnia,  quantum  liquet,  fecula  Ma- 
thematicos; fed  & vere  loquutos.  Elxponantur,  fi  libet,  tres  quantitates  inatqua- 
ies.  A,  C,  F : Sitque  C triplum  •«  A ; & F duplum  ■«  C : Annon  F,  quod  efl  du- 
plum t5C,  hoc  clt,  (exhypoihcfi  ) duplum  tripli ‘iv  A,  dl  ipfius  A Icxcuplum? 
Nemo  certe  fanus  nt^abit.  Vel  fk,  C=3A,  & F = 20  = 1x3  A = 6 A.  Vel, 
nifi  hoc  per  fe Jam  laus  fit  pcrfpicuum,  afiuraamus,  ex  Euclide  , Axioma  iextum, 
£juidem  duMtetaJunt  intei  fe  aequalia.  Adeoque  & ( per  Axioma  primum  ) /£• 
qualium  du^kiajunt  inter je  aqualia.  Unde  fic  argumentamur.  Te  C xquatur  tri- 
plo A;  exnypothefi:  Ergo,  Mr  Axionoa  citatum,  Duplum  tvC,  zquatur  duplo 
TK  tripli  A.  At  Duplum  t5C,  (vel  fatente,  credo,  Meibomio,)  eft  Sextuplum  tS 
A:  ergo  &,  Duplum  tripli  A,  dt  lextuplum  A.  Si  autem  nec  dum  fit  fatis 
pcrfpicuum ; id  ipfum  fic  quarto  aggrediamur.  *Duphtmy  communi  Jententiay  omnes 
hommes  judtcanty  quod  bts  habet  fimplum  ; triplumyqmd  triajhnpla  aqmt\  cen- 
tuplumy  quod  ce.  ’*m\  (&,  ni  fallor,  (extupium,  quod  lex  : ) allcrencc  Meibomio 
p.  170. 1.  I j.  E^o  cum  C fit,  ex  hypotheli , triplum  A ; cric  C xqualc  od  A ter 
pofito ; hocefl^  C=3A  = A-f-A-|-A.  Item,  cum  F Iit,  ex  nypotheli,  du- 
plum T*  Cy  erit  F aequale  ’nS  C bis  pofito,  adeoque  6c  3 A bis  pofito,  hoc  efi  , ipfis 
A -f"  A -f-  A bis  politis,  hoc  clt,  A A + A plus  A A A,  hoc  cft  A -f-  A A 
-f-A-j- A-|-A,  hoc  eft,  A fexies  pofito^  hoc  dl,  IcxtupIoT»  A.  Quod  erat  de- 
monArandum.  Verum  itaque  dt  quod  aihrmat  Theon,  1«)'  ntor 

ynrru  oirn  »^«TAjwter,  fi  tripium  obcujus  duplaverimusy  fiet  ipfius  Jextupbtm. 

Verum  quidem  eft,  ncc  nos  inficias  imus,  quod  longe  alio  feafu  dicatur.  ra//b- 
nis  tripla  ratio  duplicata  {i  terhoAui  ) efi  nottcupla  \ quia  ncmpc|x?  = f;  obeonti- 
nuam  mulupUcationem.  At  interim  non  miuus  verum  dt , Sc*ttiph  duplum  ejfe 

fex/U’ 
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= - ,„odalE™.atTl.eo,  &cuu,iU„,  ...ptoMu- 

Atque  e.tden,  ratione  tripli  femUTem , (ive  femillii  triplum,  Uicinms  Idquial- 

Quieonmia  cum  ita  clara  lint  ut  nihJ  magis,  non  cit  air  aut  e.,7.«,/  ea  Met- 
bomius,  aut,  li  explodat,  vel  maxime  nos  illud  moveat.  P2t  quidemi.  Ii  ( niial  ait 
Meiboniius  p.  yp.  1.  ig.  ) ijiit^ne  Eucltitu,  ajjn.tfujt  An  n.uih/it  Ch- 

oiwr,  non  efl  tamen,  cur  id,  vel  nos,  vel 

iplum  Euclidem  male  Icibcai;  qe.ppecu.  Euclides  nulpiam  relragatur. 

Q..0d  autem  Archimedes  utn.  rot.  1.  p, ) ra^rn/ -J 

dmlam  licu  potius  dupkatam,  lic enim  reituB  «rtenda  clleti  vox  | 
!/v»|jrs  mhd  movet  , quippc  & nos  idem  dicmm.  Eli  liqmtkin 
, X 1 , ( adeoque  i — V I i ) & ‘J  ~ | x J x | = v':  J x ! x |.  Hoc  clt,  quantitas  | elt 

h quantitatnji  Et  quaii- 

t tas  J elt  Cubus  ( livc  potelhs  terti . Iivc  ratio  criplicatii,  ) quantitatis  | , qiee 
elt  radix  quadratica  ( Ikc  potelbs  lubreciinda,  live  ratio  iu.WupIicata,  ) quaiiuta- 
as2  ^od  autem  mc  1 heo  hoc  mtclUxmt,  ncc  ex pojiamibm  MatkwMas,  ad 
m/bxujjueremj>ma,  h«„s  -,  miror  equidem,  qua  frome  Mcibomius  aliirmare  luili- 
net.  Nam,  tjuis  non  ? 

Tota  controvcrlia:  cardo  m hoc  verfatur, quod  Mcibomius  vel  neliiat,  vel  nolit 
diltingucre.  Ulter  raiionis  duphumicm,  tnpbtnnem,  <)Mmupknomm,{yc.\mcM 
multiplicationem  in  2,3,1,  &c.  unde  oritur «exufcxs-  &tl 

^t^^\omsanpltuitmi(m)t}'iplicati(/»(;mjqiuiihupliiettioficm.^c.  iindc  oritnr  aW 
d)asxs»r.  TwMxXxr»,.  qua:  Jit  continuo  dudu  quantitatis  in  eundem 

multiplicatorem  bis,  ter,  quater,  &c.  Qiii  quidem  imer  Ic  plane  diverfa  elld 
ciiamli  Mcibomius  millits  neget,  non  tamen  eapropu  r cll  minus  veruia  Qtiipiie  ali- 
ud omnino  ell  quantitatem  A,  bis  multiplicare  in  numerum  3,  & labia  addere  • unde 
proveniunt  duo  iripla,  hoc  clb,  duplum  tripli,  nempe  3 A + 3 A vel  3 A x 2,  nempe 
<5A:  aliud  vero,quantuateni  A in  3,  bis  continue  multipbcare,  hoc  elt,  in  i7i  (non 
ut  pmes,  m 3 + 3,)  unde  oritur  tripli  triplum,  live  A X3  X3  = A x o vel  9 A ’ 

Dicet  tortalie,  eodem  lenEu,  in  Arehim.  8.  /.  2.  deSpli.  & Cvlmd,  atque  Euto- 
cii  in  eum  coramentarus ; de  eadem  diei  Jlasdm,.  & tiryd  Asadsr»  Fateor 
equidem  id  «eri.  Sed,  librariorum  id  incuril  «qri  non  dubito  ( ut  fuperiiis  di- 
itum  elt,)  qui  cum  Mathefeos  lortalfe  minus  luerint  gnari,  neque  xk. 

& /:*«.»■©'  difcrimen  latis  accurate  intelle.xcnnt,  errorem  lUum,  vel  etiam  eo 
majores,  tacite  admiicrint.  Sed  crfi  demus,  eadem  voce  (Cve  Jhtlna-  ca  lit,  Cve 
) utrumque  innui  (quod,  de  voce  fatendum  videtur:  ob  ^ocum’ 

penuriam,  admillum  dic;)  Non  tamen  inde  fcquitur,  res  clle  confundendas- 
led  eo  accuratius  prolpieiendum,  utro  feiifu  vox  ambigua  ufurpctiir-  ne  lecus’ 
error  obrepat.  Nam  & vocabula  Geomanca,  non  femper  eodem  Ibnili  ufurpan- 
tur.  Quippe  nemo  dubitat,  qum  alio  fcnfu  occurrat  vox  Kt£.r  p a.v  r alio  vero 
idf.  nempe  lUic,  panem  quamcunque  innuit;  hic,  nonnili  partem  aliqiiotani’ 
Item  sfo-x»".  IO  C.V  1,  & I dx.  Illic,  duabus  reblis  commeri  fpatiura  negatur  •' 
hK,  duabus  recUs  contineri  dicitur  reilanguJum.  Et  «militer  atibi  ’ 

Sed  videamus  qua:  fint  hic  Meibomii  nova  tradna. 

Polito  quod  Septuuius  & Oblavius  adera  celeriutc  incedant;  Scptmm  inquit' 
edentas  ad  celeritatem  Odavtt  eft  in  ratnne  titida,  (p.  ro2.  i.  pcmilt’)  Imo’ 
vero,  inquam,  in  ratione  Simpla,  live  A-quaiitaus,  nempe,  ut  i ad  t,  ut  latetur 
ipfc  p.  103.  / 2.  Ac  iUe,  inquit,  tcqnakm  rationeiny  nihili  jcu  nuUam  vxat. 

( p.  103. 1.  7- ) At,  inquam,  quo  Magillro?  qua  vel  ratione  vel  authomate  fre- 
tus? qua:  illum  vel  Grammatica,  vel  Mathematica,  fic  loqui  docuit  ? Si  Mathc 
fin  Ipeaciiius;  Elt  qmd<™  A-inualium  inter  le  nulla  Instqualitas,  nullus  ExedTus. 
mulus  Derectus;  at,  nuibni  elic  Rationem,  nemo  prudens  dixem  Mathematicus. 
Si  Grammaticam  Ipcaemus;  qliod  bis  tantimdem  atque  alterum  continet,  duplum 
dicitur . quod  ter,  triplum  ; quod  quater,  quadruplum ; adeoque,  quod  Rme! 
limplum ; & non  nili  quod  nuUies  contineat  ( adeoque  nihii  clt ) m nulla  ra- 
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ttone  dici  potell  conftiuitiim.  Jam  vero,  qucxl  xqualc  eft,  continet  ndtem  feind. 
• umundem  ; adeoqiic  Simplum  cU ; hoc  el^  in  ratione  Suupla  conflitutum ; tion, 
niillecuplum  , live  in  nulla  ratione.  Nulla  itaque  ratione  aderit,  xqiulium 
rationem  nullam  elle.  Sed  videamus  utcunque  quid  obtendat. 

Omnes  (inquit  p.  U}.  1.  <?•)  nihili  raiiones  (intelligit,  rationes  luuplas  five 
xquales  ) uti  Junt  1,  |,  \,Junt  inter J'e  arquales  ■.  (omnino.  Addo,  itera  omnes 
dupli,  ut!  ?,  5,  Vel  etiam  omnes  uipli,  uti,  J,  ?.)  ^t^nadmadum  in 
Logijiica  mta;  nuUtCf  o,  o,  o,  inta  fe,  tauqmm  ntbili  resy  tfquales  exijiunt. 
( Addo;  vel  etiam  omnes  notx  unitatis,  i,  i ; vel  etiam  binaru,  a,  2, 2,  &c.) 
At,  inquam,  nullo  modo  hinc  iequitur,  Rauones  Simplas  ede  rationes  nihili, 
magis  quam,  Rationes  duplas,  triplas,  alialve,  rauones  nibili  cUc.  Sed  proce- 
damus. Quid  porro  ? 

inquit  p.  104. 1. 20.  ratio  dupla  a ratione  nthiU  (dmplani,  intelligit) 
tanto  alKfly  quanto  ab  endetn  ratione  nihili  m alteram  partem  abejl  t atio  Jub- 
dupla  i . Rollc  quidem.  Quippe  ea  duplo  major  di:,  hic  duplo  minor,  quam 
ratio  limpla.  Itaque^  inquit,  ratio  i atqualis  esi  rationi  f . KuUo  modo.  Non 
enim  qu.c  ab  eodem  aequaliter  in  oppolitas  partes  diderum  funt  ideo  protinus 
iqualu.  Non  utique,  inquam,  Icquitur ; quod,  fi  numerus  oilonaritis,  fit,  quam 
quaternarius,  duplo  major ; & binarius,  eodem,  duplo  minor ; propterea  binarius 
iquabmir  o^lonano.  Et  quidem,  cur  hoc  minime  admittendum  iit,  ab  eodem 
ipib  mox  .ludiemus  argumenta.  At,  inquit,  ideo  autem  ratio  j , aequalis  ejl  ra- 
tioni \y  quod  inter  illius  tennimSy  i ^ i,  tantum  intervallum  fit,  quantum  in- 
ter hujus  terminoSy  1 Verum,  inquam,  neque  hoc  fequitur.  Non  enim 

ex  terminorum  mverfe  lumptorura  iquali  intervallo,  fed  ab  eorum  direfte  fumpto- 
rura  iquali  Qiiotiente,  colligitur  xqualis  Ratio.  At  vero,  fi  i per  2 dividamus, 
& 2 indem  per  i,  eundem  utrobique  quotiemem  provenire,  nos  negamus;  nec 
iple,  credo,  affirmabit.  Sed  pergat, 

/niervaUum  auteiUy  inquit  p.  lof.  I.  2.  jeu  dijiantia  inter  duas  has  rationes 
f,  I,  eji  ratio  bis  duphy  Jeu  \ . Egregie  quidem,  atque : Nempe, 
duorum  invicem  xquahura;  alterum  alterius  dt  bis  duplum.  Siquidem  hic  cum 
pnccdentibus  cohirent  optime.  Sed  videamus,  qui  probet. 

^^niam  euit/iy  inquit,  ratio  \jjuperat  rationem  ratione  \\Jed  rationem  \y 
juperat  ratio  \y  ratione  \\  Ergo  ratio  dupla  \ y Jitpei  at  rationem  jubduplam  j,  ra- 
tione bis  duphy  id  ejly  quaehupla.  Omnino  recte.  Verum  hinc  ego  fic  difputo. 

Qiiorum  alterum  alterius  quadruplum  dt,  ca  non  funt  inter  fe  iqualia : fed, 
rationum  t>  altera  alterius  quadrupla  efl:  jEquales  itaque  non  lunt.  Vel, 
fi  illa  loquendi  formula  difpliccat,  iic  accipiat ; Quorum  hoc  illud  ratione  qua- 
drupla fiiperat,  ea  non  iime  inter  fe  iqualia:  Sed  ratio  ?,  rationem  1,  raaone 
quadrupla  fuperat.  >EquaIcs  itaque  non  iiint.  Sed  pergit. 

^od  etiam  ex  additione  ( Icu  compofiiione  ) planum  Jit.  Si  enim , rationi 
fubduploiy  addatur  ratio  quadrupUy  mde  fit.  Jeu  componitur  ratio  dupla.  Atque 
hoc  etiam’ reile.  quippe  |x?=r|=:?.  Argumentamur  itaque  ut  prius ; Ratio- 
nes | non  elic  iquaJes ; cum  hxc  illam  fliperet  ratione  quadrupla. 

Atque  his  habet  limilia,  de  'rationibus  ftlquialtcra  & Tubfulquialtera,  p.  io5. 
1.  19.  &c.  Nempe  Ratio  fefquialtera  5,  JubfeJquialtera  quamvis  non  ea- 
dem Jinty  Junt  intei  je  aquales  -.  At  intcrun,  inter  J'e  dijiant  ratione  bis-Jefquial- 
• teray  jeu  dupla  Juperquaita.  Qni  quam  bene  inter  fe  cohireant,  ipfe  viderit. 

Multa  habet  nis  intcrmifla  cxeuipia ; i motu  in  contrarias  parces  defumpea : 
qui  ncc  pnfenti  luo  negotio  admodum  favent,  dc  funt  aliis  nominibus  vitiola : 
fcd  qui  non  tanti  funt  ut  ea  curiofius  expendam.  Hoc  autem  pede  fereclau- 
^ dicam  omnia : Nempe,  quod,  cum  duplum  acceflum  fic  ddignaverit?,  duplum 
receiriim  ddignandum  putet  H ( ut  p.  104.  J.  ip.  & alibi  pallim  : ) quafi  quidem, 
inverfio  rationis,  indicaret  motum  contrarium.  At,  inquam,  contrarietas  motus, 
indicanda  erat,  non  inverfione  rationis,  (nam  fi  f acceihim  indicet,  etiam  | in- 
dicabit item  accdfum,  utut  minorem : ) fcd,  mutatione  fignorum -J : Puta  fi 

-j- I duplum  accdlum  indicer,  duplum  receiliim  indicabit  — non  autem -{- s • 
Hoc  autem  cum  ille  non  fatis  intellexerit,  fibi  fraudi  fuit.  Qiiamvis  enim  verum 
omnino  iit,  quod  exemplo  iuo  ibidem  it  probatum  ; nempe,  reccOhm  partium 
duarum,  non  minus  duplum  elle  rcceilus  partis  unius,  quam  db  duarum  partium 
accdliis,  duplus  accdfus  panis  unius ; adeoque  eaiidcra  five  iqiialem  rationem : 

Cum 
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Cimi  tamen  hinc  intere;  propterea,  rationem xqualem  ette rationi omnino 
hallucinatur  Infcrerdum  cnim  erat;  — ? ad  — {,  candem  vcl  «qualem  ctic 
rationem,  atque  ad  -|*t*  Q^od  quidem  verum  cti;  ^ fiiis  lentis  facis 
remotum. 

Eadem  tere  temper  oberrat  chorda,  in  exemplis  tive  intbmiis  fuis  p^Him  aliatis : 
quod  cum  ei  tiaudi  hicrit  non  lanci,  nobis  laltcra  temel  indicafle  liiHiciat;  nec 
opus  fit Tseptus  repetere,  cum  quilibet»  paulo  attentior,  tadJe deprehendat.  . 

Potuiitcc  quidem  Meibomius,  hujus  arons  iaus  moneri,  cum  vident  Lucium  & 
Tinum,  cum,  ex  hypotjpeli,  cademceleritate  moveri ; cum,  luxu  1'uum  iptiuscal- 
xruium,  alterum  milliaria  8 1 eodem  contecillc  tempore  quo  alter  non  niti  itf  confe- 
cerit. Undedum  le  extricare  conatur,  p.  107. 1. 14..  omnino  nihil  agit. 

Qu«,  dc  Divitiis  6c  Paupertate  comparandis,  habet,  p.  110.  item  de  Mitiorum 
viribus,  p.  111.  dcc.  neque  admodum  pcrtpicuc  tradita  funr,  dt  parum  accurate  : 
Sed  qua:  ruto  omitti  potiunt,  cum  nihil  inde  magni  colligere  pollit  quo  iraten> 
tiam  luamtkabiliat;  necadiingulasminutias,  leniorem  deuuendum  putem.  Qiiod 
vcTo,  ut  aitp.  18  j.  I.  aj-.  mirari  Jbkat,  antiqmrum  nuUum  ad  utilifftmatn  banc ^ 
de  mijlarum  viriaus  in  data  ratione  ai^endts^  aut  minuendis , contemplationem  ac- 
ceJiUCy  ut  ^oujque  m hts  pr<^  edi  poJtmuSf  deter  minaret : Si  vcl  Pharmacopccos 
coululuillet,  vd  Aurifabros,  mirari  lorlandeGiltet : quippe  in  componendis  medi* 
camentis,  illi ; metallis,  hi ; non  fuis  illos  artibus  carere  deprehendat,  quibus  de 
mitiorum  viribus  augendis,  mmuendis,  xilimandisjiidiccnt.  Et  quidem  co  fpedae 
totum  illud,  dc  Ji^uk  qtix  dicitur  jiUigationis.,  apud  Arithmeiicos,  negotium. 

Qux  de  Rationum  Gimpotiiione  &c.  habentur  p.  ^8.  &c.  itcruiDque  p.  1 14.  dcc. 
tatis  tum  proltxe  tum  perplexe  ( <fua  qmdem , inquit , rationes  componendi  me- 
tbodoy  reumt  natura  nuUam  hevmemadmittitf  mtllam  confinniorem 
CUI  illa  bono  inlerviant,  ego  plane  non  video.  Cum  enim  per  s d6y  ratio  cx  ra- 
tionibus compoliUjfit  ~x-^.  quid  longa  narratione  opus  fit,  ut  intel- 

ligamus  rationi rationem —-componendam,  ducendo-^  in  — ; adeoque  di- 

® b p p 


. .1-  1 '**  . a a 

vifionc,  adunendam.  Ut  nempe  iJhc  prodeat  ~ , quia  v — = 


: hic  *vcro . 


— , quia  — )— f — . Cujus  item  cffoSionein  Geometricam  nemo  nclcit  Annon 
^ ’ b b”. 

autem  h*c  miilto  brevior  & concinna  magis  liierit  operati^  quam  qui  ille  nullam 
aut  breviorem  aut  concinuiorem  in  rerum  natura  admitti  poue  judicat  j penes  lecto- 
res Iit  judicium. 

Ciiin  vero,  tum  p.  1-  ■)-  P;  'n-  *•  "'*■  "linorem  rationem  ma- 

jori auferendam  putet : non  latis  videtur  rationum  dircraptionefu  imclligerc  ; qux 
non  «ani  fubduittionu,  quamdivilionis,  opus  ell:  polle  amem  frailioncm  mino- 
rem per  majorem  dividi,  nemo  nclcit.  Ciim  cnim,  (ut  loquitur  p.  1 16. 1.  7.  )ra- 
tmies  I (fv  j aMl^,  faciant  rattmnn\  \ quidni  pariter  excoinpoCta  |,  deropu 
} luperellc  dicamus  ? ; atque  ex  eadem  | , dempta  J , lupcrelle  i ? ( utut  J , hoc  ell,  { , 
majorem  dfe  quam  I,  ne  quidem  Mcibomius  negaverit  ) quippe,  duarum  compo- 
nentium, uiravisderapu, lupciellreliqua.  ' 

Sed  videamus  qii*  lequuntur.  Quippe,  cum  haileniis,  nonnifi  per  nebu- 
lam veritatis  ahqued  lumen  cimjpexmius  ; jam  deinceps,  clarijfimum^  nuUattb- 
jemitatis  nebnla  interceptum  veritatis  fo/em  vijuros,  pollietur,  p.  118. 1.  7.  &c. 

Satmus,  inquit,  { p.  118, 1.  13.  ) natura  jy  efintia  coiifijiit  in  Juabns  ejufJem 
generis  rebus,  JecuntUm  certam  magnituilinein  ( addo,  dtvilionc , non  liibduitio- 
ne,  xftimandam  ) inter fe  comparatis  ; feu  potius,  in  carum  comparatione.  Sjut 
dijUmtia  cum  infinita:  Jit  aut  parattaUs,  aut  nugniluJims  ; hinc  , inquit,  coBiei- 
mus,  f navis  ratione  mjinite  minarem,  aut  majorem,  Jaltem  potentia  , Jaii  pojfe. 
Et  rc6tc  quidem  hoc  colligitur,  tpod fieri  pojfe,  multi,  inqmt,  ( p.  iip.  L «. ) yai 
hax  penitus  perJpeSa  non  habent,  nigarmt.  At,  quxfo,  quinam  illi  ? qiuppe  ego 
lUud  nulli  ( niliqui  plane  fit  »,u»3iit«  ) dubium  ellc  polle  putaveram. 

fono,  inquit,  ( p.  118.  L ij.)  rationem  qtuc  in  aqualibus  magniluiBmbus  Jpe- 
datttr,  rasionem  qmJem  ejfejlatuhtms,  { & ReSe  quidem  : ) JeJ nullius  quanstta- 
tss  \ { at  hoc  perperam : ) quod  nihili  jiftanlia  magnitudmes  tlhus , antecedens  & 
. . M m a conjequens. 


) Mbibomh  Dialogus 

tuitr Jt  iiiJimU  Ixoo,  inquam,  d^Untia  Unttads.  Uci  enim  in  rationi* 
bust>i>!>  aluique  duplis, anteccckmium  & conl^ueimum  dillancia  ( divdione 
quxrenoa  ) binario  {cdunatur,  ( quancacunque  intcrim  Iit  earum  diferentia,  fub- 
auctione  quxretida,  qux  quidem  non  omnino  attenditur,)  unde  & denmmnaao- 
nem  oblinent:  ita  in  rationibus abilque  limpUs,  arramomm  diilami^di- 
viiione  patefadb,  unitaumenluraiur.  Quippe,  utillic quouens elt 2,  ik^hic,  1. 

I ( utut  diderentia,  iubdiiilionequxfita,  ayusWnulIa  habciurratio,  Iit  o.  ) » 

^(^cuitfue  autem  aJtOy  magnay  parvoy  ( quidni  icem  dc  ipla,)  unitatis  kc9  accipi 
pct^.  ;^.  iip.i.  2p.  ^ocelt,  ( quamvis iJie  Videatur  hoc  nelcire)  JUdix  dia  po- 
tero, vel  aut  etiam  Ratio  expejita  \ qux  aliquoties  conttenara^ 

hoc  dfc,  in  le  dikb,  ejuldem  ^i^diatum^  Oibum,  B^uadratumy  6cc.  exhibebit : 
vel  'Potejiatem  jecundamj  tertiam.,  quartamy  i;tc.  vcl  euam  (nam  & hoc  untuadem 
valet)  Rationem  dupheatanty  niplicatamy  fuadrupiicatamy  (^.  TaaXamyae, 

•jvttaiaudii*^  &c.  Nempe  hoc  fuadent  qux  poU  occurrunt , p.  120.  / 4.  Cauterum 
cum  omnis  ratio  uniiatts  loco  cmjiderari  jnjjit  ( nempe  ut  potelbs  pruna,  iui  Ra- 


dix, puta  ex  ea  his  compojita  dupla  effiaiitr  piimx  feu  fimpla  , ( doplicaam, 

imclligtt,  aut  pgtdlatcm  lecundam,  icu  quadratum,  compih 

fitajJimpU’  tupluy  (Icu  potius  niplicata  poidlas  tertia,  cubus,  nempe 

^ w/M  eompojitay  fimple  vtgecuploy  (hocdt  potdbs  vi- 

ccHiua  — . ) Jei  autx^n  Lompifitayfeu  triphy  ( triplicaum  imelligit,  — ,)_/%«/4/- 

0 * 

4*  4S  4*  4* 

/«■«  eji  his  cmftfUd:,jeH  potius  duplicat*  ^ : Nam — = — « V p ■ ) 

4 * 4 t 4 S 

quater  compefila,jupei  tertia  eJi  tripU' ; ( nempe  ^ ^ ) 


ManiRdhim  itaque  clt  per  rationis  expofitx  duplam,  triplam  &c.  cum  hic  in- 
telligiKe,  duplicatam,  triplicAtam  &c.  cftux<w»r<t,  tero^uKia,  &c.  quas  definit  Euclida 
\ods-  hocdt,  expofiix  rationis  potdhtcm  lecundam,  tertiam,  &c.  icu  ab,  expo- 
fitx  rationis,  denominaionsquadrato,  cubo,  &c.  denominatam. 

Atque  harum  rdpedu  vcnmi  dt  { vel  etiam  r,  quxeunque  fuerit  expofia  ratio, 
loco  nihili  habendam,  hocdt,  tiiius  potdbtera  nullam  dic.  (Saltem  nili  ipfa ra- 
tio expolita,  fit  cuom  | , quo  caib  iplnis  etiam  quotacunque  potdtas  dt  \ .)  X!^iippe 
nouimdl,  1 . 2g  . 7^ . &c  ”,fivc  1 . ,a*.  &c. -rf,  hoc  dl,  «//;- 

tatemy  radicem^  ^uadraiamy  cubum  , Inqnadratumy  &c.  die  continue  pro^rtio- 
oalia  : &quotacunquecxpoiitx  radicis  potdbts  Ut  eurum  quodlibet , -toties  iuppq- 
nitur  j iii  radiccni  illam  conunoc  multiplicari,  puta  1 x4  dt  prima  potdbs  .radi- 
cisj, &IX4X4  cjufdcm  potdtas  fecunda  ; 1 x4X4x4,tertu  drc.  adeoque  1 Um- 
plicitex  poUia,  ejufdem  r^cis  a potdtas  nulb,  quippe  in  quam  nullies  ducitur : 

Ai  poteftas  prima  privativa,  fcu  inverfa,  denominanda  puta  ab — i:  Item  v' 4, 

potdtas  dimidiata  ; quippemedia  proportionalis  inter  nullam  & primamj  dc  d a^ 
vel  4^4,  potdbs  dimidiata  tenix,  leu  qux  dimidiata  potdbte  fuperat  primam  ; 
puta  a ^ vd  2 5 denominanda.  Eclic  ubivis.  Quod  autem  de  radice  a didum  dt, 
puta,  dum  ponuur4  = ^;  perinde intelhgcndum  em  dc  radicc  quavis  alio,  puta 


fi  ponatur  -r-  = 2g : quippe  rem  hoc  ne  hilum  variabit. 

b ^ 

Sed  & hinc  etiam  manifellc  rcquitiir,  ( quod  & norunt  omnes, ) quod,  quoties 
radix  ponitur  major  quam  i \ fingulx  potdbtcs  condnue  augentur^  ( puta  fi 
2g  s=2,  em  = 4.,  = 8,  &c.)  ubi  enim  in  continua  multiplicatione,  mul- 

tiplicator (qux  radix  dt)  cft  unitate  nujor,  multiplicandus  pluiquam  iemel  po- 
nitur, ut  ha^tur  produihim  : Quoties  autem  radix,  ( hoc  dl,  coniinuus  miilti- 
pbcator ) dl  minor  quam  i ; potdbies  cominuc  deerdeunt  { ^uu  fi  ^ =r  j , 
erit  ^ = i,  '2?  ^ i)  multiplicandus  pomtur  mmus  quam  kmcl; 

nempe  ipfius  aliquanta  pars;  & propterca  Icqucns  potdbs  prxccdencc  Icmper 
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smorerit:  Si  autem  radix  Hci;  aut  etiam  poteflates  omnes  nec 'audiar  erunt 
nec  diminuta ; ied  & ipix,  i : ( nam  (i  ^ = i , erit  = 

£=ixixi  = i.  Sk.  ) quia  aim  mulupUcator  cll  i,  mahrplicandiu  pneciic  Ic- 
mcl  ponuur. 

Quod  aiucm  hic  de  poielhtibus  umverftm  cx  quacunque  radice  didlum  efl ; id 
& ipociadm  in  rationibus  valet : puta,  ii  expolia  ratio,  feu  radot,  iit  major 
quam  { ; ratio  duplicata,  triplicau,  &c.  hoc  di,  potclius  icenda,  tertia,  &c.  con-  1 
unue  crclcunc ; Im  minor;  decretcuoc:  ii  denique  icquaiis ; squales.  ^lod  qui* 
dem  U advcruQ^  Mcibomius,  non  fuiUcc  miratus,  ( p.  iti-  l.  aa,  & p.  s'73. 1.  t> 
& oltbi,)  rationem  mmorun,  majoris  duplicatam,  aut  rriplicataiu,  dtc.  dici  po(7e. 
Hujus  quidem  rei  ignorationem,  errorum  luoriun  prapc  omnium  originem  <Sc  Ibn* 
leiu  judicamus. 

Ciis  autem  ait,  pag.  izil.pcnuJi.  /n  A B C' 

Jiiigrummatiy  A ut  ua  dteam^  nuUa  ejt  ■■■  - 

^/t«r  C B : o/  CB  fcu  DE  dupJa  r//  tp/ius  D K F G 

F G.  Mirum  cit  quam  ie,  ambigua,  vo*  ■ 

cis  diala,  iigitiiicanone  inopinato  conhin* 

diL  Verum  quidem  eil,  uti  modo  diximus,  rationem  iimplam|,  rationis  diipts 
(vel  alienus  cujufvis  expolitx,)  poujiatem  nuUan  eile,  (live,  potdiatem  ^ 
mhilo  feu  o denominandam, ) quo  lolo  ienlu  squaliatis  rauo,  reljxrdtu  alterius 
cujuTvis,  mbih  ratn  dici  pottrlt,  hoc  eil,  illius  poteibs  nulla;  nerope,  nec  rano* 
IUS  expolitx  ratio  dimicata,  trtphcatay  ( hve,  ut  ille  loquitur,  nipla^  aliave 
ulla  potdlas.  At  vero  hic  tui  alc  agmir.  Non  enim,  dum  dicit  D £ duplam 
ejfc  tpjius  FG,  vult  iliam  hujus  iolumeni  duplicatam  cHe;  ( quippe,  ncc  DE, 
ncc  FG,  ratio  cft,  ied  linea,)  l«i  ImcaiirDE,  bis  tamundem  continere  atque  FG. 
Adeoque  quo  ienlu  Unea  D ^jeji  dupla  Imcaf  F G,  ut  qux  bis  antundem  continet ; 
eodem  & 1'mca  AB,  cjl  (non  nuua^  i^A)Jimpla  linea  BC,  ut  qux  raiiiundcm 
( non  nuUieSy  ied  ) iemel  continet. 

Schema  pag.  112.  cjulque  m ieq.  c.^licatiooem,  ego  ut  wftpvflr  omitto.  Qiiippe 
ad  prxlcns  negotium  vix  quicquam  ipedat. 

At,  Ex  htSy  inquit,  p.  125.  i.  ay.  punctas  omnia  lu*i  di^matay  tam  tfua  vete- 
rumy  tUujtuum  Geometuo  umy  pimdpia  comalktnty  ^faljuath  cotramcunt  \ouam 
qua  lecenimmn  ballHCtnationcs  i^iendunt,  deductmtm  . ratimts  Geome- 

trica  naturam  ^ ejfcnttam  in  magtutudmumy  tpta  rationem  conjiitumty  intei  je 
dijtantia  {quod  in  Atithmetua  ratione  omnes  atbAitrunt ) oena  aliter  ejje  confli- 
tutam  : uti  abfolutorum  numerorum  ejlentia  tn  dijlwtia  a ftiii/o /pellatur.  (Adeo- 
que p.  121.  1. 10.  Effentia  jua  juhdupla  ratm  aqualis  efl  rationi  duplxy  quia  di- 
Jiantta  magnitudinis  utriufque  rationis  eft  aqmtuis : at  vero  cum  in  dtverjus pates 
ha  rationes  tendant ; dnpta  adjcendendoy  dejeendendo  juhdupla ; ratio  dupla  jupe- 
rat  rationem  luhdupUw  latioue  quadiuplaf)  Ex  psute  lui/ir/// ( mquii  p.  ixd. 
ly^.)  <6w  principium  Enc&Jes  admifity  nemp  in  rationibus  excejffivis ; Jed  gene- 
raliler  in  omnibus  rationibus y etiam  defeftsvis  ( lic  appellat  rationes,  ut  loquun- 
tur, niinons  inxqualiwtis, ) hujus  dogmatis  'acritatem  ipfe  ( inquit ) prunus  o/len- 
dit.  Uti  enhn  ( inquit  pag.  14.1. 1.  22. ) .//  a 12  ^ 10  auferam  i r,  re/idm  funt 
4-  4 & ^ 1,  qut  inter  fe  aqu^s  exijiunt ; fed  alter  excejjrwsy  alte>-  defeSirius  \ 
fic  ft  a ratmibus  & | aufetam  ratnnem  },  re/iduajunt  | iy  3 nitei  fe  aqua- 
les \ fed  una  ebtceffrwiy  alta  a defeSiva.  Atque  hac  (mquit)  ultima  doShmam 
Juam  valde  confirmant,  p.  I41. 1.  2d.  & p.  1+2.  l 17.  &c-  f^aum  igitur  eBy  (in- 
quit p.  129. 1.  }.  ) 7 ad  4 majoiem  rationem  baberCy  quam  ^ ad  ^ : At  faljumy 
ad  q majofem  rationem  baberty  quam^aJ^\  aut  cti.tm  (ut  p.127. 1.4.)  ib 
ad  24,  minorem  hahae  ratmem  quam  21  ad  ji;  Cum  contra  fiatuendum  fUy 
ad  hoc  eft  21  ad  ii\y  majorem  habere  rationem  quam  habeat  21  31 ; 

quoniam  major  efi  tOjlantia  mta  21  ^ Jlj,  quaminta  2*1  <^31.  falja  igitur 
( inquit ) eft  offava  propofitio  bbii  quinti  Elementorum  Enclij^y  fyc.  p*  b 8. 
Ellque  bxc  argurocmationis  fux  fumma,  fideliter  (quod  ncc  i^e,  credo,  diffitebi- 
tur) coliebb,  iiiiique  ipfius  verbis  cxprelU. 

Nolo  ego  ad  hax  reponere,  quod  jpfe  Euclidem  repon^dtem  introduat  rp,  129. 
L18.  unquam  mepttXy  w/rr  mortales  degerem,  ^ ex  quo 

hac  beata  quiete  tmbi  fiui  licrnty  fando  ad  ames  meas  pejvenerty  mter  illas  eerte 
has  piimo  loco  cenjae  pojjum.  ^,.qux  ad  argumenutioaii  vires  dicenda  fum, 
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rcpcmam  : *quippe  & mulu  perpeijum  Itippomt,  & jufb  <kcil  nmlcotics  conf^ 
queniia.  , ' ' 

Dicunus  itaque  t^.  ut  loquitur,  in  terminorum  ab  in> 

vicem  (iiilanda,  live  diflereniia,  Hindatam,  Subductioni»  ope  colligendam.  Sic 
tripondii  & bipondu,  aut  ctuun  quadripondii  & tripondii,  dttierentia,  cll,  unum 
pomio ; Imcz  tripedi  & bipodaiis  diHercntia,  eft,  linea  pedalis : numeri  qoma* 
ru  & ternarii,  vei  etiam  denam  & odonarti,  diHcrenua,  elt  binarius. 

Didcrendam  illam  dicunus,  non  quidem  Arithmeticam  rarionera  die,  (pit>* 
pne  loqaendo, ) aut  cciaro  ipiius  rationis  Hilcnriam ; ied  Fundamentum  iitutsrda* 
tionis,  qu«  dicitur  Ratio  Aruhraaica ; qtne  tamen  alia  atqoe  a)ia  elt:,  prout  ad 
hunc  aut  iUunt  terminum  rdertur. . Sic  numeras  binarius  non  dt  relatio,  nedura 
ratio  vel  Arithmetia  vel  Geometrica,  quam  habet  vel  quinarios  ad  cemartum, 
vel  hic  ad  lUum ; idl  quinarii  ad  ternarium  ratio,  eil:  rxtrjhs  bingni\  Icu  bina- 
rio mam  die ; ternarii  ad  quinarium  rauo  dt,  tieff^us  hmarti^  live  binano  mi- 
nor di&  Qu£  quidem  rationes  five  rdationes,  ntut  eodem  hindamente  abib- 
luto  nucx,  non  eadem  Cunt  relatio,  nec  quidem  aequales  ; ied  & fatis  diverfx, 
atque  hac  illa  major:  Sicut  & Fauts  ad  Filmm,  6c  Filii  ad  Patrem,  eadem  rela- 
tio non  eil,  ( nec  quidem  aequalis,  icd  hac  ilia  fuperior ) utut  umuique  funda- 
mentum iit  eadem  generandi  a6tio, 

3^.  Omnino  igitur  mconfulte  di^him  dl,  & admodum  inconcinne,  + i ~ i, 
tcfuaJts  eU'e  \ dc  quod  nemo  fobnus  dixeriL  Qitippe  ille  huic  sequaiis  non  ell 
numerus;  Icd  innaro  binario  major.  (Elt  enim  i+^)  Neque 

cnini,  quod  i & x tanumJem  lint,  ideo  6t  aequari  dicendum  erit  ? 

luU  iniuper,  antiindem  die,  dicamus,  euttierc  & d^erf.  Nec  quidcni  meliore 
ratione  dicet  o-f^i  &c — x tanuindem  ellc,  quu  utrobique  aequaliter  ab  o re- 
ceditur; quam  tantiindcm  clie  4 i & 4 ^ 1,  quxa  utrobique  a^uajiter  recedi- 
tur h 4.  Quodque  aii,  p.  141. 1.  8.  tnafas  ejxy  ^ttod hr^iiu  ab  imtio  Ju$,  hac  <fty 
a nlhihy  djjlat\  Verum  quidem  clt,  dummodo  erdeendo  dillent:  at  vero  quod,' 
dccrelcendo,  k principio  luo  longius  diftaq  id  minus  dt  £tficuti4— 2,  mmus 
cll  quam  4''-  I,  quia,  a communi  principio  4,  id  longius  dilbt  dccrelcen^’^ 
Ik  & ob  eandem  caulam,  o — 2,  minus  eit  quam  o->i,  quoniam  magis,  ^prin- 
cipio fuo  o,  dccrcfcendo  ddbt.  Qiu;^v  quod  magis  deheit,  id  minus  clt 

4^  Dicimus  rariter,*  .^4r/cv7/i  item  fundamentum  die,  terminorum 

ab  invicem  tbifantiwi\  non  autem,  ut  prius,  StthduUmCy  1^  ‘Dhijtone  sdbi- 
maiidam.  Non  enim,  quia  2,  atque  4 &d,  binano  pariter  dilbnc,  eigo& 
eandem  utrobique  dabneiam,  qiue  nempe  rauonrai  fpedet,  dicet  Meibomius. 
Quoquam  enim  tum  4^2  =2,  tum  6 — 4=2;  non  tamen  rationem  2 ad  4, 
atque  4 ad  d,  vel  tf  ad  4;  eandem  dl^  aut  aequalem,  reputat : Sed  4 ad  2,  atque 
8 ad  4,  eandem  ede  rationem  dicet,  atque  eandem  ab  invicem  terminorum  ddian- 
tiam,  nempe  divtlionalcm;  quia  tun>$=  2,  tum  }r=:2.  Nec  quidem  alio  fenfu 
verum  erir,  rationis  duplx  & iubdnpix  magnitu^ies  xquiliter  inviccra  dilbrc. 
Peto  enim,  Amion  cadem  Jit  rauo,  quadripondii  ad  bipondium,  atque  quadripes 
(iaiis  lincsc  ad  bipedalem?  AHirmabit,  credo.  Ergo,  inquan^  Dilbntix  luiu  uuo. 
biquc  xquales.  Quod  iulum,  ;:rcdo,  bkbitur ; certe  inliciari  non  ^bet.  Ve- 
rum hoc  de  ddbntia  refiduah  ( fubdu£lio&e  quxrenda ) dici  non  poteiL  Quippe 
rdiduuD,  illic  Ponchis  efl;  hic,  Unca:  at  pondus  linex  nemo  Ibbrius  xquuc 
dixerit,  aim  iim  hccerogenea*  Ue  diltamia  itaque  Divifionali  inuJligendura  erit : 
nempe  linea  quadripedalis  bipedaicm  lineam  toties  pixeife  continet,  quoties  qua- 
ilripondium  continet  bipondium.  Quij^  ut  iL)4L(2,ita  iP)4p(2. 
Porro,  cUo  verbi  gratia  qiianuias  A,  quadripondium : erit  hujus  ouplum  a A, 
odipqodium  ; fubauplum  f A,  bipondium : £rit  quidem  dilbniia  diVifionalis, 
utrobique  zqualis ; nam  tura  A)  a A (2,  tum  ^ A)  A (2 : at  in  fubdudiioue  fccus 
clt,  qui|^  2A  — A==A,  atA  — 5A  = tA.  Non  igitur,  hoc  fenfu,  eadem 
cllet  utrobique  terminorum  dilbntia.  Neque  iiuerim  dicerc  potcli,  redudionem 
fkiendam  etk  ad  rammunem  vel  antecedentem  vcl  confluentem,  prhilquam 
h.Tc  comparatio : nam  neque  ille  hoc  bat,  cum  dicit  rationes ! & * , (aut  etiam 
invicem  arquaHnq  quod  termini  a'quahtcr  utrobique  ab  mvicem  diflent. 
Nain  rationes  } & \y  ad  cummunein  conlcquentcm  reduebe,  erunt  il  & If;  ad 
commimcm  vero  amcccdcnt^i  rcdudbc,  erunt  JJ  & it  neutro  modo  erunt 
lequalcs  icrminonnn diHercmix,  fi^miltera  in  altera  x6— -xapsq. 
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Ii^ligendum  igitur  cfir,  vci  ad  mentem  (iiam,  dc  dilUntia  diviGonoli ; cx  di< 
vmoms  quoTicmc  xilinunda:  quam  & nos  agnolcimus  hicionis  Geumeuka;  tuu* 
damenium  dl'^ 

Ncganuis  taimii«  h^c  divifionulcm  tUfUmitam,  dic  ip(^  nuonem,  Gve  (nt 
loquitur)  naturam  ejjentiamrattonh  GttmutTka:'.  Sicuc&ame  uegavimus  re- 
‘ iiHuiJem  ditlCTcntiani  e(jc  rauonem  Arithmeticam.*  £fl  quippe  ratio,  ca  qux  ex 
hacdilbuuabriiur  Relatio,  qux  mierim^. prout  hunc  iUumve  terminum  relpidt, 
/dt.olia  'atquealia;  puta isr;rf/;a,  & minus.  Aiquehoc  didicilfc 

potuerat  ab  co  quem  citat  p.  167.  L Wi/rnato;  cujus  nxe  verba  pro- 

• lert  \ ^ «clr  -n  «r»  >9  ^ <o^t  /7«  /js»  hi^uta  'ir  rn« 

^{'  JiuaOf 'kift  -n 'ihk,  ^acf*  n /iiH  ^ binario  ati  unita- 

tem\  ^ ab  unitate  aii  binarium  unum  i Jem^m  ejiinterva/iiim,  (de  intervallo  di- 
'v/Honali,  fuin  intervalla  mufica  ; ) Ratio  autem  Jivtrja  -.  binarii 

ad  unitatem  dupla  unitatis  adbinaimm^  annidia.  Eodem  pUne  modo,  quo  Ra- 
iris  ^ Kilio,  & Fila  ^ Patre,  idem  eU  iatcrvalium  \ ac  divcrla  ratio  \ nempe  hxc 
illii)s  invcrla ; 'uiraque  ab  ieodem  iunilamenio  octav 
6'^  ll^diimc  itaque  infertur,  ob  idem  utrobique  intervallum  , Uve  aequalem  di- 
(lantiam  (divUionalem, ) acqu:des  cllc  rationes  duplam  & lubduplam.  Q.uippc 
ratio  dupla  I,  relatum  dKit  corrchio  Uio  ^ majus  \ at  liibduplal;  duplo 
iruHuseJje  \ Eodem  pbne  modo  quo,  binam  excdliis -f- 2,  indicat  biuano  majus 
cjje ; « binam  defo^tus  — i,  binario  mmus  ejfe.  At  nemo  fbbriu^  duplo  majus 
efif  Se.  duplo  minus  ej/e  \ vcl  etiam  binario  majus  ejfe^  Se.  bhunio  minus  ejje  \ pro 
eodem  vcl  aequali  habebit:  niii  qui&ma/Mf,  acm////cr, untuodem dic  velit..  Kaa 
uoat^n  auu;m,  Relationem  nornAS\\.\.\m  Relationis  fundamentuMy  ex  iplade- 
Unitione  patet,  qux  nex' Meil^mio  diiplicet ; dicitur  enim  quoddl,  ipfoln-- 
terprete,  Relatio. 

•p  Quod  Itaque  contendit,  rationem  4 ad  ^ymajoreme^e  fuam  rationum  4-ad^y 
( atcjuc  hisUmilu  : ) quippe,  quia  nujor  terminorum  ab  uivtcem  diltancia:  (quo 
Iblo  nomine  tallas  die  contendit  pfopp.  8.  fic  10  c j Eudidis,  cjufijue  'jdf.  & 
<J^»nlirationes  tum  prop.  14, 20,  zi,  e y.  tum  Archimedis  2/1  deSpnxra  Se  Cy- 
lindro, atque  EutoAi  in  lilam  commentationes,  multas  item  Pappi  ^propoUtiones  m 
lib.  7-  Collcdbiicorum  ; alialque  ^ Theone  & alus  traduas;  ut  liquet  p.  126.  &c. 
itera  Clavh^  Gregom,  aliorumquc  plurimas.  Et  quidem,  tum  totam  antiquitatem 
i^furatitin  quibujdam"£/ementts  Geometri.ef  tum  juniorum  pravas  eA^icattones 
moujhojas  ballucmationesSc  inde  demonjlratuium  Ipdraqp.  127. 1.24)omnino 
Utlliimell.  Adeoqtie  qux  firac  dependeat  omnia,  (hoc  cu,  tota  dobtriiia  fua 
nova,)  Tpome  corruunt  Verum  quidem  elt,' 4« -7  defuere,  quam  4Hf, 
adeutjue  rationem  'mnucKtna^is  ‘d^eBHiam  : quod  iple  contendit  p.  14J.  1. 11. 
At*vcro,  quod  cft  mugis  deftl/raum,  five  magis  exiguam,  id,  nobis -videtur,,  mi- 
nus ejfe,  non  majus  \ adeoque  Se  Rationem  maffs  defyientem,  af^idlabiiqus  mi- 
norem-, Ccuttum  vetcr6,  tum  (excepto  Mciwimio)  rcccmiores  omnes.  Si  au-v 
tera  Mcibomius  per  majus,  iuteUccliim  vclir,  inagis  exiguum  ; fecum  loquatur  li- 
cet, cumque  Hermotirao  fuo,  atque  Euthymio ; ( fuumque  illis  przdicet  xumen 
dic  maximum-,)  liquidem  rcliqm  hoc  non  intelligent 

8®  Nos  itaque  nec  explojum  iri  patimur  , occ  antiquatum,  veterem  loquendi 
i morem,  ( ^tiod  vult  Meibomius  p.  93>  Se  no. ) Neccai^  guamhabet  p.  i J4.  L14. 
confequenuam  admittimus,  St  ratio\major  ejl  ratione  \feu,  quod  idem  eji,  jl ratio 
Itrdnor  eji  ratione  etiam  revertendo,  ratio  J minor  eji  ratione  Rationem  uti- 
que f/M/VcM  dicimus,  non  qux  utcunque  Icd  quxtr/ 

aequalitatem  magis  Juprrat,  vel  ab  ea  minus  deficit ; qux  autem  vel  minus  Juperat, 

„ tW  magis  dejicit,  eam  nos  minorem  radonem  ( anuqua  nomenclatura  ) appella- 
mus. Siquidem  rayoncm  mplanj?,  dupla^,  majorem  dicimus  j qu»  3 A.  plus 
cR  quam  2 A.  Item  rauonem  fuUuplam  J,  majorem  di^  quam  rubtripiam|, 

( utuchzcab  xqualiute  magis  recedat,)  quia  1 A,  plusdl,  quam  ^ A.  £c  quanquam 
ille  multis  contendat,  aliter  de  mmums,  aliter  de  rationibus  judicandum,  pag.igt. 
&c.  quippe,  ( ut  ait  p.  ^3.1.  IO:)  ratto\,  aqualis  eji  duabus  \ it ai  minutu 
$,  nos  utrobique  idcm  dicendum  non  dubitamus,  nempe  cura 

miriuuam,  tum  rationem,  JsrjxS;  & non  minus  tum  minutum,  tum  ra'tionera 
Et  quidem  nil  aliud  lunt  minutix.  live fradliones,  quam  rationum  in- 
dicia. Ecquid  cnim  efl  \ A,  quam  qbod  dl  ad  A,-  ut  i ad  1 ? & 1 A , quam  quod 
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eil  ad  A,  ut  j ad  2 &c.  &lic  ubique-  Sive  enim  dicaoHts  \ quantitq^  A dimidi- 
five  fubduplum,pcr»mie€U.  (^od  nec  Mdboinwiis  negare  debet,  qui  p. 

166.  V 2/.  raimem  Jimidiafnx  fuktiuplamy  prpeodem  habec.  ^ 

autem  difiddium  we  {ii^  mapis  iU  quam  triens  five  (ubtri- 

pluni , ( & dc  rciiquis  ittnili^,  ) fi  dubitet,  llc  probaoms.  Omnes  botnines  totum 
fuavis  fua paiie  mt jus  ejfe  ’c<mmumimti9ne peH}p7uut,<{^  A\diAiM  Meibomio,p. 

141.  1.  16,)  At,^  rubtrifjiim  fubditpii  pars  dt : ci^o,  hoc  iilo  niajuselt. Minorem 
boc  exemplo  probamot.  Subtnplutrhlibrz,  iiint4  uncis;  ( iicuu  iibn  dl  ha- 
rum triplum : ) ejoidein  librx  Subduplum  fune  uncis  d;  (licuti  libra  dUiarum 
duplum  : ) Suntaut^  4 uncis,  unctarum  6,  pars  aliqua  ; iiibiripluifi  itaque  fub- 
dupli  pars  cfl,  adeoque  minus,  quod  erat  probandum.  Vel  lic  aJiicr,  ad  loeptcm 
fuam.  Ratio I,  per  ipOus  doctrinam  , componitur cx  duabus  additis  adeo- 

que  fua  parte  | , major  eft;  quod  erat  pro^ndum.  ( Sed,  ad  hominem  , hoc  ul- 
timum divUim  dio,  mag's  quam  ad  rem ; non  enim  ego  proptcrca  cxillirao , 
quicquid  ipie  putaverit,  rationem  | aut  minorem  elle  quam  1 , aui  edam  huic  s- 

?iialcm : utut  dilbntia  terminorum,  li  divilionem  fpeftcmns,  Iit  illic  minor;  li 
iibduclioncm,,»qitaUs.  Nam  j — 2=1  = 2 — ^,1;  itcm  2)3(15,  011)2(2. 
iid  ad  hominem  valet  argumentum  pollerius;  ad  rem  laltem  prius.  ) Vd  ik  ter- 
tio adverfus  eundem  argumcmaimir.  A/  n^iabbus  a^taita  adJAntitr^  a^e^ata 
ermt  A‘^uaha-  per  2 a.\  i.  At,  li  rationibus^  & | addantur  ( Meibomii  Idilu)  sequa- 
iia,  ( puta  mrobique  ratio,  ^ , ) a^regata  non  erunt  axjualia;  ( quippe  iUic  '|  = 

^ X < , hic  vero  I = | = | x f , ne  quidem  Meibomio  relragante: ) Non  itaque  squaks 
limi  rationes  l&l,  quod  vult  Mciboraius.  Item  quarto.  St  <e<juahhus  ttuiqualta 
addantur  tota  nunt  wayualia  ; ( per  4 ax.  i ) & quidem  iUttd  mapts,  ubi  t/utjus 
additur:  ( quod, credo,  nec iVlcihomius  negabit,  ) • At,  (i  rationibus | & 3 addan- 
tur macquaha  ; illic  t = ^|j  hic‘^;  aggregata  erunt  iwjuaJia,  nempe  uirobique 
Non  itaque  iqualcs lunt  rationes ^ | , quod  vult  Meibomuis. 

Iton,  li  ranouibus  xqiulibusf, &•>  addantur ( Mciboniii lenfu  ) rationcsf&^; 
aggregatum  illud  ubt  addmir|,  ( jicmpe’|=|x^,)  majus  erit  eo  ubi  additur 
(nempe  3^  = ? x^  ; ) ratio  itaque  5 major  efl: quam rauo*;  no^auccra  minor,  quod 
vuItMcibomius.  liemquiiito.  ab. o;qnamusa:quaUa  adimantur y rejidua  erunt 

tcquaHa\  jx-rjax.  j.  Atii  a rationibiis  1,^,  auferantur  aequalia,  ( puta  utrobique 
rauo I , ) refidua  non  erunt  a'qualia  ( fed illic  f feu  ‘f ; hiq  vero  J ; quippe  |) ^ f 
= 'l?  ^5) l( I > fenfu. ) Non  igitur  tcqualcs  limt  expoGiaera- 

tiones  |,|,  quod  vult iMetbomiu^  Tandemlexto.  Si ab tejualibns  inofqmltd^ 
fnaHUfTy  rejidita  erunt ina-quatur^X  per  j-.  ax  i.  J ^^d\^\:xri  ilbid  minus 
jus  aufertur  ^.(  quodn«:.jnHciabrtur,  endo,  hjeibomius. ) At  fi  rationibus}  & 

I , auferantur  mxqual^. i^quiiom^ario  *|V  hic  autem  racioi;  relidua  erauie- 
qualia  , nempe  utrobique  nrtio  f , nam )j(g=  5*  atque  etiam  5)|(S=^7'>t  k,  , 
pater  Non ' jgi^r  .«qualis  flint  rationes  I & | , quod  vult  Mcibomius.  Ion),  fl  }(,’ 
abxqualibns  atidni&us^,f , auferantur  ( item  Meibomii  leniu,)  radonesl&^; 
reliduum  illic  vKiftihus  erit,  hic  majus;  quippe  f )*  (*|= ‘t ; 2*!)i(’|  = -t;  ut 
patet.  Erg^  ; jUic  aufertur  ratio  f , major  di  quam  qux  hic  aulCTtur  | : Noa 
autem  vult  Meib^  Et  quidem,  hxcabu{^k^l)ilkatn 

pblfent  infinita,  quibus  conflare^  quam  ^llirde  dkhun^ui , t^iohes  | > f 

itcm  invicem  a-quales ; aut  euam  rationem  ^ majorem  d&  quam  f ^ & qu^  X; 

helimiba.  ^ ^ ^ '-fS 

IO.  lObue  quz  adverfus  prop.  8^5;  Euclidis,  ( aliaque  qux  ab  hac  depeu-  * 
dent),  draucit  Nleibomius,  a p,  124.  ad  inJulive ; nuic  niuntur  omnia  , 

'ouod  rado  ^ majorfit  quam  raao  j (fic^olhupfe  ait  p.  136.  Lj.  Octevton  omms 
hicc  raticcmatio , ftta  FMclideiTitoi^a^s  fiiifuatem  demmjbtamusy  piatcis  verbis 
inciudi  jaaeji.  ^i^niam  enrmrat»l  m^eji  qiiamratio\^jft^ mi/la'ijhpra  4 
majoti /patio  afeendat  quam  ^Jtdpmemtdem  4 ; idcirct^fy  ratk  ^ major, etl  amtn 
ratio  I,  'quod^mfra'7  nttgjts-^ipJbAsAa  quamittfra  e. ) quod  quam  abluet  di- 
fhim  Iit  jam  oReniEii||dl^.I9coUctifl&  manet  Eucli  dei#»  veritas;  adeoque  & 
quz  inde  rite  dedutfB^’<XD  Eutocioi  Archiiaed^.Pappo,  Theone,  aut 
etiam  •r^ndbiSbi».  'dum  necdie  ^upd  dontaidic  illep.  148. 1.  i6. ) ut  ^ 
EucRdes.  ck^eri^fy\m  b^euk  •^SkJgi^aim  fytT^iitmiJtetbomio  tradant. 

Qux-oeiactms^de  EiicttlKs  i^ucncibos 

ad  p.  141.  inciuiire, ) partim  par^afRg^ld^mtuiv  Nan;  1«  Dum 

''  H ' . . ' ' t p.  137- 
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p.  1 37.  1. 8.  ait  8 eief.  $.  cui  illa  innititur  dcmonftratio  : hoc  tantum 

vult;  JiUforis  ratroius  eam  Euclidis  dcfimtioncni , ei,  quam  appellat  Mcibomias 
majorem  rationem,  minime  convenire.  Q^iiod  quidem  verum  eil.  Siquidem  i>a 
witmitm  majwan  .-Uiud  vult  Eudid«,  aliud  Mcibomius.  Doiiim  autem  Euclides, 
non  quid  Mcibomius,  Icd  quid  ipfe  per  AUjais  Ruticmis  appclUcionem  intel- 
lexit. Etquidem  rede.  Qiiippccodcm  IdiCu  ubique  ii»  fiiis  propolirionibus  miel- 
ligitur  mnjn  rtithy  quo  in  illa  ddimcionc  imclligcndam  cllc  dixerat.  Qiiod  ne- 
que Mcibomius  pegare  potent : ut  ncc  , Euclidis  propoliuoncs  omnes,  co  Icnlh 
inicllecUs,  veras  dfc  : hoc  clt,  quo  leiilu  fc  intelicdum  vult  Euclides , eo  lenfu 
qua:  dixit  vera  ellc.  2®Dumpag.  iqi.  perhibet  demonltrationem  illam  ex  8 
peiium  iufptumcii^  : videtur  haud  latis  intcilcxillc,  quid  lic,  apudCeomctr.is,ex 
dciiniuonedemonltrare.  Polito  enim,  quod  ea  lit  w7f7/!;r/T  dehnitio,  qua: 

habetur  8 */y;  non  aliter  dcmonltrarc  debuit,  raiioneiir,  de  qua  8ey  .igitur, m.i- 
jovem  ellc;  quanioltendendo,  majoris  rationis  definitionem  huicconvemre:  quod 
ibidem  ab  Euclide  faitumdt ; ncc  ( fi  demonllrationcrn  eam  fatis  intcllig.u  ) Mci- 
bomius  id  iiiHciabmir.  Qiiod  autem  habet,  ij7.  /.10.  Nempe  , «/  mafort 
iatitu<iine  ornum  ilarejianty  Je  novum  a({hUc fmm  jwt/t/am  de  ratmttbtu  G>'ome’ 
/rk/s  inventum  mhu  nou  invijurumy  ex  Ji^uid  tamen  certi  a tnoj/alitim  com- 
paebenditw  y e^jidentiJJhnatn  docirmam  de  rationum  magnitudinibus  exphandis 
haw  iamks  -.  cujus  quidem  inventi  WxmmA  \\xc  fi  rationis  antecedentem  /enni- 
uum  muiupUainusy  rationis  addi  tioy  adeoque  ratio  augetur,  hocelt,Hc  major; 

• /inconfeifuentemy  rationis  ahlatiOy  adeoque  ratio  nunuitur,  hoc  ell,  fit  minor. 
Hoc,  inquara,y«/i;A»  fbrtaflc  cfle  potent ; ac  certe  novum  non  cft  inventum ; quippe 
nemo  hoc  non  novit,  ( id  ipliim  nempe  tradit  caquamilie  oppugnatum  it  prop. 

8 e y. ) led  & ipfi  Meibomio  adverfatur  vel  maxime.  Kam,  juxta  hanc  regiilan>, 
£i  rationis J , conlcquemcm  y raultiphceimis  in  i ^ = 2,  ut  fiat  rat:o  * (nam 
^ X 1 1 ==  7, ) minuitur  ratio  ^ ; ablatione  rationis  1 . Non  luque  major  cru  \ quam 
^ ( quod  ville  Mcibomius,)  Icd  inmorcric.  Item  fi  rationis^  five^?,  anteceden- 
tem 10,  multiplicemus  in  1 1 = | , ut  fiat  ratio  ( nam  20  x 1 1 = 28  ) hoc  cU  ^ , 
augebitur  ratio  adjecta  ratione  ^ ; adeoque  ratio  hoc  eit  major  crit  quam 
^ noc  eft  ^ ; non  autem  ( quod  vult  Mcibomius ) minor  ent. 

Deinde  vero  ipag.  141.  ad  p.  148.  mclufive,  vuc  quicquam  occurrit  novi : 1«1 
cadem  fubinde  canitur  caiuilaia.  Quod  enim  p.  147.  ex  Harmonica  producitur, 
parum  ad  rem  fpcclat:  quippe  de  Intervallis  tancumagit,  non  de  Rationibus : 
(aliud  autem  cflc  Intervallum,  aliud  Rationem,  i>.v>w  ex  Theone  Smvniteo 

modo  diitum  eft  : quod  cum  non  latis  animadverterit  Mcibomius,  quie  cx  tfarmo- 
nicis  libi  favere  putaverit,  revera  thudi  funt.  ) Ecquis  enim  dubitat,  quin  imer 

& 3,  atque  mter  3 & d,  idem  fit  intervallum  ? ( aut  ctiam-inicr  Patrem  & Fili- 
um, atque  Filium  Cc  Patrem  ? ) ac  inicrm  eandem  autasqualcni  ellc  rttioncm  (hoc 
eft,  Relationem,)  6 ad  3,  aujuc  3add,  live  Arithmeticam,  five  Geometricam, 
haud  quHhuam  dixerit,  (nili  qui  & relationem  Patris  ad  Filium,  & Filii  ad  Pa- 
trem, eandem  efle  dixerit.)  Nara,  quod  ad  rationem  ut  loquuntur  Arithme- 
ticam, 6 cft  urnario  major  quam  3 ; at  3 ternario  minor  quam  <y  ; Quis  autem 
teinario  majus  ejky  & ter  nano  minus  ejky  untundem  ellc  «lixerit  ? Qiiod  autem 
ad  rationem  attinet  Geonjctricam , eft:  6 duplum  «3,  at  3 cft  fubdupiuin  : 
nempe  illud,  duplo  majus;  hoc, ■duplo  minus;  Quis  autem, //«y»/o  majusy  ditph 
minusy  taiuundcm  elle  dixerit? 

Quod  autem  p.  i\6.  1.  3.  infinuatur;  Catte) umfacikqw^ue  ex  his  eoHi^tm , 
sRverJi  generis  ralionesy  exccjjrvam  ^ de fe^mamy  inter  Je,  quatenus  wia  (dtera 
majet  ejly  aut  minor y comparari  non  pejk  ; quoA  comparatio  ejujdem  generis  no- 
mina reouaat  \ Etp.  1^5. 1. 17.  ExceRivas  rationes  cum  exceJJratSy  ^ defe^rvas 
cum  dqe^ivis  folum  comparari poj/c.  -.  Et  firailicer  p.  rap.  1.  rq.  p.  148.  li.  Et 
alibi.  Mirum  e/t  qui  dixilfenoilit.  Nam  & ipfe  hujuiinodi  compaiadoncs  multo- 
licsmftuuit.  Puta  p.  140. 1.  21.  Ce)tiJJvfU4mj  m(\\myeJiymajorem  e fk  rationem 
J quam  fit  ratio  J , quoniam  dum  uti  iqui  eadem  addita  ejiy  ( nenq>c  raiiol,  ) ^ 
eadem  ah  tUiaque  ablata,  ( nempe  \ , ) macorem  refiduam  relinquit  ratio  J quam  J ; 
iSuy  rationem  ; beecy  ne  quidem  nihih  ( xquahtacis,  intclligit  ) rationem  , jed 
defeflrvam  IJ.  Ubi  manifti te  comparat  rationem  ( ut  loquitur ) cxcdfivam  |J ; at- 
que defcilivam  J2 , eamque  hac  majorem  appellat.  Sicp.  loj,  1.4.  ^wiiamy  in- 
quit, ratio  xjupeiat  rationem  |,  ratione  | \ Jed  rationem  {funerat  ratio ratione  I; 
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£rgo  ratio  ( exccHiva  ) \fupnat  rationem  ( defo^tivam  ) 5,  ratione  hts  dupla,  id 
efl,  ^uadmpla.  Si  autem  txccHiva  defeilivam  fuperct,  hoc  elt,  major  Iit;  cur  in- 
tcrim,  quatenus  una  altera  major  eji  aut  minor,  compar  axi  non  pojje,  dixerat  Sed 
&,  firnililer,  inquii^r<i//o  | majn  eJl  quam  ratio  \ , ratione  . p.  io“.  I.  6.  Iicm 
p.  lotf.J*  27.  & p.  144-  14-  ratio  , inquit , fejquialtera  a ratione fubjejqtualtera  , 
dijiat  ratione  bis  felquialtera  ; ne  autem  dubitemus  utra  major  iit,  addit  p.  144. 1-  p. 
x3iUor\iimjejqHiaitinamexcel]ivam(\) Juperare  rationem  JeJquialteram  defe^iruam 
(hoceft,  fuhfelquialteranil  ) ratione  bis jejqmahera. 

Qitod  ipli  hac  in  rp  videtur  Iraudi  Kufk,  hoc  eil : Viderat  illc,  cxpofiiac  ratio- 
nis rationes  duplicatam,  triplicatam,  quadruplicatam,  &c.  quas  appellat  lUe  du- 
plam, triplam,  quadruplam^  &c.  ita  coniticutas  cilc,  ut  fi  earum  aliqua  iit  ratio 
excelliva,  hocclt,  ratione iinipla  ({)  major,  etiam  reliqux erunt cxcellivx;  fidc- 
tci^tiva,  defei^v*;  ( Qiiod  quidem  verum  dl:  quippe  lilud  univeriaUtcr  obtinet, 
fi  radix  (it  unitate  major,  ejus  Item  poiclbies  omnes  erunt  unitate  majores ; li  mi- 
nor, minores;  fixquahs,  aequales:)  Adeoque  rauones  excellivam  & dcfeilivam  , 
ejuldem  expoiitx  rationis  (ive  radicis  potcibttes  non  cdc.  Cum  itaque  nullo  ille 
refpedlu  rationem  ratione  majorem  auf  minorem  putandam  ellc  vcli^  niG  quate- 
nus expoiitx  alicujus  pluries  pauciufve  multiplicata  dici  poilii,  huc  eft,  radicis 
alicujus  altior  inferiorve  petdus  ; qux  ejuidem  radicis  iive  expoiitx  rationis  po- 
teitaces  clTc  non  pollint,  cas  imer  fe , quatenus  una  altera  major  iit  aut  minor, 
comparari  non  polic  puuvic.  (Oblicus  incerim,  fe  ipfum,  ne  alios  dicam,  bnge  aliam 
nia  juris  minoriiVc  rationis  xUimattoncmpaniiu  adhibere, ut  modo  d(^um€if.)Quaii 
quidem  nonalia  de  caufi  numerum  16  numero  4 majortm  cenieamus,  quam  quod 
hic,  numen  2 Iit  potclbs  lecunda,  iive  Quadratum ; ille,  quarta,  iive  Biquadratum : 
Et,  eadem  de  caula,  numerum  tr^lum  ri  majorem  quam  quia  radicis  f,  hic  qui- 
dem quadratum,  ille  biquadratum  : Duorum  vero,  iiradi  nempe  ^ , dc  mccgri  4 ; 
aut  etiam  frai^ti  & imcgri  i5  ; neutrum  maiorem  elfe|  aut  minorem,  .putandum 
iit;  quia  nullius  radicis,  live imegrx  live  fraox,  uterque  poilit  poteilas  elie.  Qux 
omnia  quam  abi urdcdiiia  Gnt  nemo  non  videt.  Nam  ( prxterquam  quod  ialfuin 
iit,  numerum is  majorem  cllc quam  J panem  toto  ; item,  numerorum  4 & vel  | 
&id,  neutrum  majorem  minoremve  elle  ; ) coniiderationis  c(l  omnino  extranese 
ad  numerorum  inter  le  majoriiatem,  aut  minoritatem,  nvecxccilum&  defe^um, 
xibmandum,  quod  iint  tertii  alicujus,  fbriniccus  aiTiimendi,  poteilas  aliqua;  Et 
quidem  non  magis  di  cilcntiale  numero  64,  ut  CtpqtdUs  fecunda,  putaradicis  8; 
quam  ut  iit  potdlas  tertia  puta  radias  4 ; aut  etiam  iexca,  radicis  2 ; ied  & quarta, 
radicis  V S iive  2^2;  & quinta,  radicis  V ^ <^4 ; 2Ut  duodecima,  radicis  d 2 ; item 
prima,  radicis  6^;  &.iuhiccuiida,  radicis405X$ ; & fubtertia,  radicis  2^1144  ; & 
potdbs  lubrdquialtera,  Gvefub&mitertia,  radicis  ;I2  : &ierquitercia,  iive  quartae 
lubtcrtia  radicis,  16  V 2.  Etlic  in  iiifiniMm.  Quodque  de  radicis  numerolxpo- 
tdtatibiis  duplum  dl,  id  univeriim  valet  de  cujuicunque  generis  aliis,  & fpecia- 
tim,  dc  Rationibus,  gradatim  multiplicatis.  Adeoque  omnino  ineptiiGmum  eil^ 
earum  magnitudines,  abeo  quem  habent  poceibuis  gradu  xibmare.  Addo  infuper^ 
fuperiorem  potdlatem  Gve  gradum  nonnunquam  minoris  dic  magnitudinis  : Nec 
quidem  fumptis  untum  variis  radicibus,  puta  16^  quadratum  numen  4,  majorem 
eiie  quam  dt  8,  cubus  numeri  a ; ied  & eadem  iumpta  radice  , qux  puta  minor 
Gtqiiami.  Nam  radicis,,  potefias  tertia,  ieucubus,^,  minor  dt  quam  ejuldem 
qiumratuinl:  Eodem  plane  modo  quo  radicis  iive  rationis  expoiitx  | ( iubduplx  ) 
ratio  Ariplicata  (ive  poteitas  tertia  |(ilibodupla, ) minor  dt  quam  ejuldem  ratio 
duplicau,  live  poidbs  fecunda  1 f fubquadrupla  ; ) utut  itia  fupenoris  gradu^ 
Gvc  (ienuminauonis,  poteitas  iit ; iixc  inierioris.  Qux  quia  non  iatis  peripexie 
Meiboraius,  id  ei  novx  iiix  dodrinxmalc  fundatx  anlaui  porrexit.  --  > 

Quod  vero  ait,  p.  148.  1.  de  prop.  10.  e.  y 'Deama  autem  pri^fitio  cum 
(dlava,  cui  ut  fundamento  juperJiruBa  eJl,  caruit ; & iimilia  de  aliis  ibidem,  & 
demceps  ad  paginam  i6i.  cum  non  alio  venantur  cardine,  quam  quod  putaverit 
ie  odavam  qumii  cveniilc : non  dt  ut  de  iis  admodum  limus  foliciti.  Quippe 
eadem  opera  Ibtummaniur  & illa.  Nec  opus  ut  eadau  ixpius  repetamus.  Nam 
nec  ipic,  crcdix  Meilroraius  n^abit,  quin,  coiicdia  veritate  prop.  8.  r*.  7,  reliqua, 
ab  authonbus  luis  Arc^mede,  Apollonio,  Eutocio,  Pxppo,  Soc.  legitima  laus  con- 
lequeniu  lode  iint  deducta.  . . 

Qux  deinde,  p.  iCi.  dee.  ad  p.  j'^4.  iiuaio  habentur ; dc  -nOJiiiTin^e  voce;  de 
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nnon\iiii  iJtmomrnatoribiis ; dc  tripfi  dai^o,  aequali  ftxniillo,  &c.  dc  Theone  & 
Kutocio  Ita  toqncnnbus;  Clavio  ilciD,  aliifqne,  ipfbs  fccvm;  atque  his  Hmilibus ; 
non  cft  m iis  ulterius  infirtam.  Quippe  quibus  lam  fiipca  latisla&im  cil.  Neque 
aHus  gloriationi  iux  locus  relinquitur,  quam  hafw  pag.  169.  L 14.  Ex  bts per- 
jfkuHm  ejl^  nvn  tantum  ignvr»Jfe  illos  oMtbores.  ( Nichom:ichuni  Gmlenum, 
Meronam,  Theonem,  Eutoaum,  Cardmum,  Rodulphum  Volumniam,  Clavium, 
«Soc. ) Jit  raumum  ctmpojitio\  Jed  ifs‘>  h Ciim  potius  dicen- 

dum videatur,  nec  qmd  Iit  eorum  aitcrutaiin,  intclicxifle  Metbomium,  ncc  quid 
libi  vcltut  authores  citati. 

Quod  au  cero  habet  p.  171. 1.  zz.  §tgpretex  veterum  Jentent  iu,  ut  ratio  tfmdru- 
pU  eji  dupU  rationis  dupk  ( intelligic,  Ustpbcatam^)  Jk  rutn  Jubqmdrupk  eji 
Jubdupia  juhdupla  ( non,  inquam , fed  Juplkata  \ ) Similiter  jubcentupla  rattOy 
jubdeeu^tC  ratienis  ^ fish^pioy  ( nullo  modo,  Icd,  dupluata  \ ) iterumque  p- 173. 
i.  tp.  uti  ante  dtHum  eji^  ratio  ^ , ratioms  rj  ( vel  | ) nm  eji  tripk,  Jed 

jubtripk  \ Jen^  ratio  3^  ad  raiumem  ^ejl  ex  Eucfidis  jententia.,  fuam  offava  fidnti 
tradidft^  ut  I ad  5.  non  ataem,  qmd  Ommandinus  ^ Cfavrus  putavit,  ut  t ad  i. 
Omnino  lailum  Ut : tocumque  illud  negotiiim  h Mcrbomio  pcrjwam  iiitellcduin, 
& depravatum  milerc.  Nt'quaquam  cnim  dicendum  tll,  rationem  j,  rationis  J; 
& ntionem  rationis  di  luoduplicatan  dfe,  Idl  duplicatam ; (nam|=^xl, 
^ noque  rationem  ,5>  rationis  |,  fubcriplicaLim,  led  triplicatam 

dlc' (nam  yf  = * x|.  j Id  cnim  cxprdTis  verbis  delinit  Euclides,  10  d x- 

Cum  tres  ma^f^tMn/es  {continue) propouionales  Jint,  ( puta  1, 2,4,  vel  i,  10, 100,) 
pnma  ad  tei  tiam  ( i ad  4,  vcl  i aa  100)  Mq>lkatam  rationem  habere 

dicitur  ejuSy  quam  habet  ad  Jecimdam  ( i ad  2,  vcl  i ad  10.  ) j4t  cum  quatuor 
magnitudmes  {continue  ) proportmaks  fuerint y (puu  8,  11, 18,27,  ) prima  ad 
^urtam  (8  ad  17)  tripUcathn  rationem  habere  dkitur  ejnSy  quam  habet  ad 
Jecsmdamy  ( 8 ad  ii.J  Eli  itaque  ratio  duplicata  rationis^;  & duplicata 
rationis  d;  (non  fubouplicata,  fivc,  ut  Mcibomius  loquitur,  lubdupla:)  & 
trmlicaia  (non  lubtriplicata)  rationis  d live  Quod  amem  ille  hic  habet  dc 
e£uva  quinti,  c(l  nihil  ad  rhombum.  Quippe  ea  propofitio,  ( qu3c  nempe  ratio- 
nem i imnorcra  dicllatuicquami;  atque  minorem  quam  di  & denique  5*, 
mmorem  quam  t|>)  nihil  habet  commune  cum  d^ima  definitione  quinti,  (ubi 
definitur  qux  ratio  dicenda  erit  duplicata,  triplicata,  Scc.)  Non 

enim  quia  ratio  rationis  duplicata  aut  triplicata  dicitur ideo  & major  dicenda  erit : 
nec,  li  mmot  lii ; duplicata , aut  triplicata,  dici  non  poterit  Sed  ad  hoc,  ut 
ratio  rationis  duplicata,  aut  triplicata  Iit,  vcl  etiam  fubduplicata,  fubtriplicaca,  &c. 
omnino  accideyianum  ell  ut  Iit  mmor,  aut  minor.  £11  quidem  ratio  dupla, 
tripla,  &c.  &c.  raajor  Icmper  quam  (impia : ( puta  2 A, 

3 A)  &c.  major  quam  z A : ) ac  vero  rauo  rauonis  duplicata,  triplicata, 

«ion',  &c.  nunc  'nttjol  eft  nunc  minor : Hoc  cft  «*,  a»,  &c.  nunc  major 

quam  a \ It  nempe  « major  quam  1 : nunc  autem  mmor;  U nempe  a minor 
quam  I . Ut  & iuperius  oflenlum  eft.  Quum  iaque  illic  fiibjimgit,  p.  i'73.  j.  23. 
^jMTe,  Jecundum  Euclidis  doShinamy  prima  ad Jecundamy  % ad  iZy  majorem  ra- 
tionem bahety  quam  ad  quartamj  8 ad  2';.  omnino  verum  tll,  per  8 e c.  Dum 
autem  addit,  ^ ratis  i ad  Jubtriph{  eji  ratioms  % ad  11.  hoc  falfum  ell. 
Nara  & ratio  ^ Icu  | raajor  cft  quam  3^;  per  8 e y ; & haec  imerim  illius  tripU- 
caa,  adeoque  pocdl^  fupenor,  per  10  d s-  Cumque  ilie  rationem  rationis  tn- 
plKaam,  nr^^uony  ita  ( Im.  2i> ) adi  fit  A/  3 ii</ 1 ; & rubtriplicaam, 

ut  \ ad  i'.  itcriim  hallucinatur.  Dixilld  enim,  non  ut  3 ad  i,  fed 
ut  aibus  ad  nidicem,  Icai  ut  ^ ad  2p,  vel  R’  ad  R ; item  non  ut  i 3 ; 1«1  ut 
radix  ad  cubum,  ieu  ut  ^ ad  vel  R ad  R^  Adeoque  ad  Euclidis  nK-ntem  pul- 
chre conflarent  omnia,  qux  Mcibomius  perperam  interpreando  luxavit  milerc. 

Qux  pag  l"4.  & deinceps  ad  findn,  de  Rationum  intei  je  Rationibus  habet; 
haud  exteris  limiora  exfilbnt  Verlantiir  autem  ca  partim  in  evertendis  e(s  qu* 

\ Grtgorio  i S.  Vinamio  hac  de  rc  traduntur;  partim  in  nova  fua  dodrma 
eruenda.  . ' 

^Gregorium  ille  multoties  loHicitat;  Pua,  *Pr<rf. pag.  y.  l 9.  Hujus,  inquit,  <r- 
mreSy  qmd  plane  injtgnes  fint,  totum^ie  0bem  /rretitum  teneant,  clarius  demon- 
Jiranaos  <luxiy  ut  omnes  videi  ent  in  l ircnh  quadratw  a perjictenda,  non  plus  novi 
quam  falfi  abipjo  ejfe  repeitum.  Entmveio  ab, inventa’  mathejeos  tempore  ntd- 
«af  "i  ' N n 2 Ium 
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iumfwjfe  /w/o,  fui  pks  centutn  ^ trigiuH  faffas  frcpojumej  ex  tm&  enmee 
principio  deduxwet-  Gatiam  itaque  a Mat/xmaticis' ine  initurum  cretiufi\  Ji 
qu^atmam  lUam  ab  if{o  funda^nento  everterem.  Iterumque  hbri  pag.  loo.  l.  n. 
Mune  vero  errorem  (Inconis,  EuiocU  &c.  dc  rationum  Dcnominawribus ) am- 
pliavii  G‘eeoriuj  a S.  yincentiOf  qui  ^ ande  illud  opus  Geomenicumy  de  ^fturbru- 
tura  QicuUy  ante  feptem  annos  edidit^  Ji  ejjecfum  JpeJtemus,  emotu  Joio  Imdn^ 
bile,  Mk,  Ht  Jcopum  feriret^  de  rationum  proportHmibuSy  JeUy  ut  ipje  cum  Boe- 
thio vocat  proportumalitatibus  Geometiicisj  wotulit  nova  inventa  ^ reveta  autem 
multa  nava  errata.  Mam^^ue  in  joh  ofiavo  hin  oy  qui  hufus  dofhinx  fundamenta 
continet y centum  Jeptemdeeim  faijas  propofitmes  numer  avit  Estti^mitu  : tot  m- 
mirum  quot  EucuJeis  fundamentis  carent.  leerumquc  p.  2^5. 1.  i.  Falf^  igitur 
Junt  in  oBavo  de ^adatura  Qrculi  Jikoy  propojiiiones  ix/.  quibuty  ex  libro  de* 
amoy  1*3  adju%emus  \ ut  falfio  um  tn  opofitioHumy  ^ quidem  elementammy  em* 
merus  exaejeat  ad  ijf  Et  Iin.  p.  Cx^teras  in  quibus  demonJirandiSy  has  fa^at 
EJementares  ujurpavity  operoje  tecenfere  n$/ui\  quod  rerum  Geometricarum  piurmt 
Jciaty  cum  fundamento  male  jaBo  ruere  qukfuia  ipfi  fuerit  JuperBruBum.*  Met 
Ita  omnia  ipfius  nova  hnenta  cenjuiy  ut  adjuma^  e Ju/lmeaiHy  nuUum  cuiqwtm 
JpiaJegium  ejfe  reliBum.  Item  pag.  itfi.  L 27.  Ri^o  itaque  voSy  ut  pauca  etiam 
de  ijits  me  nan  aniem  audiatis ; eoque  magisy  qmm  novum  quoque  p oporthnum 
geuuSy  ab  uno,  tm  infimi  Jnhfellii  Geometra^  nupei  fit  inventi^  emus  adrmni* 
culo  Circuit  quadt  aturamy  toties  irrito  conatu  a vobis  teniatan^  JpiJpt  volumini- 
bus Je  demonjirajfe  opinatu»'.  Qiiinam  autem  lini  illi  um  inG^es  errores,  de- 
monllrandum  aggreditur,  p.  i88.  l ad.  & deinceps  ad  Knon  libn. 

Gregonum  hunc  quod  attinet;  fateor  equidem  illum  eam,  quam  ambigat,  cir- 
culi Quadraturam  minime  attigillc.  Quocl  in  liia,  ante  tres  annos,  offen- 

dit Chrijliatius  Ht^ewus  \ & nos,  fi  opus  fit,  parati  funuis  itidem  offendere.  Ve- 
rum iiuerim  haud  pauca  mmime  contemnenda  prodidit,  fiiamque  in  Geometricis 
peritiam  oftendit : Kcc  omnmo,  co  nomine,  culpandus  videtur,  quo  iLlura  foUi- 
ciut  Mciboniius.  Et  quidem,  ni  fallor,  vcl  Meibbraim  ipfe  propofitiones  iUas 
plus  centum  triginta,  e]uas.illc  ut  filfas  inculat,  fatebitur,  co  quo  illas  protulit 
Gre^orius  Icnfu,  veras  cUe.,  Nec.  alio,  quantum  ego  video,  nomine  eas  culpat 
Mcibomius,  quam  quod  alio  Icnfu  nonnullas  loquendi  formulas  ufurpaveric 
(Theonem,  Eutocium,  Clavium,  aliofque  lecutus, ) quam  quo  oas  ufurpari  vnli 
Meibomius,  & quidem  fblus.  • 

Qant&  paralogijmo  ( inquit  p.  188.  L 26.  ) lapfus  ejl  Giegvms  a S.  Vincentio, 
qui  Clavii  de  'Demmmatoribui  doSh  inam  fecutus,  rationum  proportionem  in  bnjtd- 
modi  numei  is  conjlituity  ut\ad  \y  ita\ad\  . aut  permutando  ut\ad\,  ita  | aa  |. 
Hoc  ef^  ( neque  enim  aliter  hic  vult  Gregorius  ) ut  | Quadruplum,  ad  \ Du- 
plum; fie  I Triplum,  ad  | Scfquialierum : & permutando,  ut  (^adruplum,  ad 
Triplum ; lic  Duplum,  ad  Sefquialterum  ; quippe  tum  illic  lurobiquc  ut  2 ad  1 ; 
hic  autem,  mrobique  ut  ad  i.  Atque  hoc  quidem  q^um  verum  fit,  c»o  mhil 
video.  Effco  emm  expotuum  pondus  A.  hujus  quadruplum  tlt  + A,  duplum  2 A, 
Triplum  3 A,  fcfquialterum  | A.  Annon  autem  proportionalia  f um  * A = 4 A, 
§A=iiA::|A=3A.  |A::8,4::  <S.3;;i.i?  Item  permutando  |A  = 4 A. 
I A=  3 A; : f A=  2A.|A;:8.d::4.3?  Si  itaque  hoc  verum  fit  ( quod 
ne  quidem  Meibomium  negaturum ‘credo ; imo  inqu.im,  difertis  veibii  fatetur 
p.  rp8. 1-  4. ) neque  aliud  Gregorius  hk  intelleitum  velit,  ( quod  ne  quidem  Mei- 
oomius  ^norat:  nam  fe,  didiniiionc  fua,  fe  explicantem  introducit  Mcibonnus 
p.  192. 1. 16.  & p.  1.  8.  ) Quorfiun  eiun  falfiutis  inculat?  At  imcrim  ni  hoc 
talium  fit,  neque  falla;  erunt  illz  134  quas  lile  condemnat  propofitiones ; vel  la- 
tente iVfeibomio,  p iy8. 1.4.  Q iod  quidem  Gregorio,  hac  ex  parte,  vindicando, 
abunde  fufliciat.  . ^ 

Sed  &ficloquutum  Pcolemseiim, — Harmonicorum  lib.  i.cap.d.  fatetur  Meifao- 
miUS  p.  tpo.  L 8.  T»  2^-  utu(  n ?ni*7f  Tttc&r'  T«7^r,  o 

TWJwrtiwi©'  T “Ttr^-ievir  if  {dnit  70  2/5  -maHr  <oest  7»  TnW  Tirripr»  5 Ji* 

leti'  «fet^ucr  •7et‘!AAfio<  Tt  m/Jr 

-p  JiTirJcuf  ih-mtr -mnffi  e Jwd^ 

fijf  o£#f  T ut  T»«»y  9Vju9s*«t:£."  ^ Ttt  maZv  T»  2/«  Tii^Tty  nrvT»  r..up»rht- 

e^f  yttuitu  lau  ndtt  2f«i  nxnir  ra  jnLnf  Qua'  vel  Mcibomio  inter.* 

prete,  lic  fbnant  Latine.  Bis  diapajon  eonjonantia  ( nempe  |x|  = ^)  ita  Je  habet 

ad 
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•i/Jn  penlefy  Jia  ( nempe  Jx}={, ) hoc  efi  amirufln  rtthaj  triplam  ■ 

Ut  jola  diapajm  ( f ) aJJihm  dia  petite  (| ; ) idcB,  dupia  ratio,  adjejaidatteram. 
Si  enmi  unms  ^ ejujdem  numeri  ( puta  4 ) jmumtur  triplus  0 miai&uplut 
(nempe  ia&i6;)  rurjus Jejijuialter  duplus,  ( nempetf&8;)  Ji^- terti- 

am  ratnuem  (*  ) facium  ^ tpuadmptus  ad  tiiplum  ('iS  ad  la,  ) ^ «£/)/iW  ad 
Jejjnialteijua  { 8 ad  6.  ) yUeo  ut,  quanto  conjmautior  eji  diapajott  conjimantia  ipfa 
diapente,  tanta  fitcmjonanlimbis  dta  pajim  quam  diapajm^  dia  pente.  Adeo- 
quenon  veteribus  tantum,  ieti  & Harmonicis,  ( quo  toties  provocat  Mcibomius ; 
qittliJii  ioii  ii*  rationum  gnari ; aliique  faitcm  ^swofVf-r , quod  rerum  naturam 
m antmis  nunquam  eonjiderufent,  quid  ratio  ejfet,  innat  arent,  p.  156.  1.  i.  & 
aiibi  pallim,  ) latis  receptum  vidcmifs  hunc  loquendi  morem.  Siquidem,  tirai  ra- 
tiones, Ptolemaio,  fiiof  denommuorihus  luiaqiroponionales , (quod  vult  Crego- 
rius;)  nempe  ( . 14 . 3 . contra  quam  vult  Meibomius  : Tumetiam,  ut  ex* 

Poiphyru  jn  hunc  lotjiiq  Commenario  liquet,  p.  ipi.  1.  ap.  tnOaeiaUiit  i ^ 

4»wO'.  T TOvsdimr  m»,  i 3 JuaJaiQr,  ♦ luItaUem  19  7«r  airm  3 riyn  iyi  i -mfcoadi. 

u»  aci<  f tiitJmn,  asu  i ■locrUmi  aie)r  tw  i/aiiair.  Etenmt  aup/xatus  fefquiaiter, 
faat  I'  iplurn ; 6"  duplus,  quadi  nplmn : tdeoque  eandem  rationem  habet  quadi  upUs 
ud  dupnum,  quam  triplus  ad  jelquialtet  um.  Quod,  quid  aliud  Iit,  quam  quod,  in 
-Theone,  unto  Itrepitu,  damnat  Meibomius,  ( liti'  n aeertJudtv  mu  JnOaatianiJfu  jut- 
■m  elni  , ) ego  lime  non  imetligo.  Sed  & ejtilinodi  pallim  apud  alios 

Juqdendi  tormulas  c.Niare,  non  admodum  videtur  dubiiandum,  limodo  id  operx 
pretium  cllet  inquirere. 

Imo,  inquam,  & iple  Meil)pniius  nonniinquam,  incautus,  perinde  loquitur.  Cum 
, •1'’ 
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nihikmtj{9  , infij^uialta  a ratimeJcbUius  eJi  tn/~ 
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,nveut6ad4?  Quod  vult  Gregorius.  Sic  p.113. 1.ia. 
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eaun  ait,  p.  112.  1. 

Sium  * Hoc  ell,  miTlum  illud  ubi  ratio  vini  ad  aquam  efl  \ , fortius  dic  quam 

miltum  illud  in  quo  vini  ad  aquam  ratio  dl|,  (Gvc^hoc  illo  debilius  die,)  in 
rauonc  (clquialtera.  Hoc  clt,  ratio  vini  ad  aquam  ( quippe,  ex  hac,  sllimanda 
cQ  fortitudo  milii  ) major  dl  ratione  J , ( non  ait,  ratione,  five  per  rationem , 
c^uali  hac  cllct  differentia,  iid  \ m rafioue  JeJ^uial/era  \ Hoc  eff,  ia  ratione  3 ad  2. 
live  ut  3 ad  2.  (quippe,  dic  ao  alterum  in  ratione  le(i]uialcera,  dt,  die  ut  3 ad  2.) 
Quid  hoc  aliud  dfc,  quam  rationem  (puu  vini  ad  aquam)  | , live  | die  ad  rationem 

l-.utjad: 

JefifuiaUcra  ratione  fortms  eSl  miBo  . Hoc  eft,  vini  ad  aquam  ratio  $ , dt  ad 
rationem  \ , in  ratione  3 ad  2.  Sive  P'  ^ 2<f- 

Fa'tius  ff?  mtjhtm  - , quam  miflum  ratione  *quaUr  fefqmaltera  , 

^ = Hoc  dt,  roniuido  illius  milii, live  ratio  vini  ad  aquam  in  illo  niifto, 

1^,  cUad  rationem  in  hoc,  in  ratione  fl ; five  ut  81  ad  iC.  adcoqiie  ratio 
rai.  ^::Si . itf-  Omnino  prout  vult  Gr^omts.  ( Et  limtlitcr  alibi,  ut,  (i  opus 
iii,  olbmdt  polerit. ) Non  eiliuquc,  cur  noc  tam  acriter  condemnet  Meibomius, 
cum  & ipic  ( li  cruuen  iit ) eodem  teneatur  criminc. 

Quod  m contrarium,  nujuicc  loquendi  fbroiulx,  adducit  Meibomius,  plane  ni- 
hili dt  Nempe  p.  i8p.  1. 1.  non  die,  n/ 1 1 ,*  i/4  $ 4<^  | , quia  non  quanadmo- 
duan  ra:hnis\  dupla  eB ratio\q_fic  rationis  \dui>laexJt/litraiio\.  Si,  rationem 

duplam,  iriciiigit  JfiOtAOKty  Uvexi;  dicimus,  omnino  ita  dic  ; ut  lUic^  lic 
hic;  nam&|x2=|,  &|xi=:|.  Sin, /vr  rationem  duplam^  mtcUigi:  duplica- 
bam, lii&tdmiya*  tivc  potdbtem  lecundam  : Neg^us  conlequentiaro  ; quippe, 
quia  non  Ht  lurobique  ergo  non  utrobiquecadeig  ratio  nullo 

roodo  lequitur.  Peiindc  cnimdfacfi  argueret,  nondid  ut  2 ad  4,  lic  3 ad  6, 
quia  non,  quemadmodum  4 dl  quadratum  2,  ita  quadratum  3,  Sive,  non  efle 
Z.4::  5 .6.  hoc dl  1=1,  quia  non  eft  3 X3=s4,6cuc  cft2x2=4-  Atque cjnf- 
dem  tarn^mis  iunt  rehqua  quz  in  hunc  finem  producit  omnia. 

Hujulmodiitcm.funtquasMofcndemonftrationcs.  Nempe  p.  Cete- 

rum ^quit,  rationem  | non  ejse  ratmas  | ejujdem  duplam ; dupitd  dei/mjira- 

Nn  3 tione 
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/me  oBcndemus.  Siper rationcnuiupUto, ^riplam,  hicimdligat , 

( quas  definit  Eiididcs  IO// j,)  dos  hoc  concedimus ; nec  quifpum  eft 
qui  contrarium  contendit:  Sin  intclligat;  videamus  de« 

monltraaones.  Trima  inquit,  boc  aJJtmto  lemmate  ; 3>upiomm  tHtplos  ejfe  ex- 
ceJJuj  \ tuii^^iriplmumy  tTipks  \ leJ‘jmalteraumj'eJ^umUercs.  Nos  hoc  lemna 
concedimus,  ii,  per  exceJsujj  imellign,  jubduSii<mum  refidua  \ fin  autem  dhjijiomi 
fue/iextes  tmdligit,  negamus.  Qiuppc  4. — *=a.8  — 4 = 4.  ix  — 6 = tf. 

(At|  = j=: ‘1  = 1 = 1.)  Dum  nutem  idiUu  \ Jicfadoites^i^  ^ in/er /i 
dffenmt  ratiwe  | ; jam  tranfit  m nen^  pro  fubdudioois  rcliduo,  fub*  * 

ihtuit  divifionis  quotientcin  ; nonenim  dl  f = f,  fcdf)?(J.  Item,  dum 
pergit;  bmumdttpU^fy  ‘f,  ra/iotu  wter  je  thjiant.  Non  cnim  intionum 
dupl*;  f’edduplicatat,(non«/>fl»«^jis/»  fed  ).func : qu«que 

'emergit  rauo  ( rationis  | , non  fed  non  (iibaucendo  oncur, 

fcxidividcndo;  non  enim  •*— t®=?s,  fed  ) f ‘ . Sed  procedat  denionltraiiq. 

Cum  itaque^  inquit,  /mplorumrattonum  | ) <liffcrentialis  ra/h  ( nempe  divi- 

fioiic  orta ) fit  quia  Icilicct t ) K I • ) du^btruter^  if  * , /MnentiaUs  ratio,  erit 
. JimpU  diffhentialis  rationis  dupla,  nempe  |j . Nullo  modo  inquam.  Sed  eadem 
ipla?.  Nara  jam  deditfcreniiadiviffonali  agitur,  (de  qua  lemma  non  procedit,) 
non  de  liibdudionali.  Sin  vehi  lemmati  liio  exemplum  aptare  fic  potius  dixiflei;  ^ 
Quoniam  firoplarura  rationum  diffa-cmia  ( lubdudlione  qtwtrenda ) fit  . 

J=^— ^=|-“|;  ofit  duplarum  1 = ^x1,  & f = |xa,  difTercnua  f — 1 = '|  — 
=:|=Jxi,  ncinj^e  dupla  diScrentix  limplarum.  Quodquldem  vcnimef^  ud 
kmma  poflulat  • 

Altera,  inquit,  dcmonflratione  idem  offendimus,  noc  fumpto  lemmate  ; Aitb- 
meticoi  progrcjfmis  numeros,  quorum  fecmdus  primi  duplus  eji,  eodem excejfu 
proximos  binos  Jie  invicem  fttprrare  ( feu  potius,  eorum  unum  fuperarc  reliquum; 
non  enimferautuo  iiijKranr,  fed  alter  fuperat,  alter  fuperatur ) pso  primus  fu-^ 
peiat  nihilum.  Efb., Quid  deinde.  Cum  itaque,  inquit,  in  hac  rationum  pf  ogpef- 
fione  |,|,!,|)5S  (dic  potiusf,!,!,  &c.  f&us enim  non  ent  progreffio  Arim- 
metica;)  ratio  Iftmpla  Jit,  ^ unitatis  loco  (hoc  dl  primo)  ponatur  \ cujus'  dx- 
pia  eJi  I;  tripla,  | ; ipc.  continebit  dupla  f , his  Jimplam  | , ( rcite  qaidem,  nara 
5 = |x2.)  yitqui  in<\\x\x,  dux  Jimplx  additx,  efficiunt  \ . Nullo  modo:  Icd  potitis, 
multiplicando conipofitjr,  non  cmm|-f-|,  f^  jx|,  fiints.  Sunt  autem  = 
quam  & progrcllio  exhi^t,  & lemma  pomilat.  Neutra  itaque  dcraonlfratio  pro- 
cedit. Ea  vero  quam  appellat  ille  fefquiaiteix  progrejfmem^.i^, 

vel  {-.f  .J. ’S . occ.  Non  eft  proerellio  Arithmetica,  quam  lemma  fup 
pomt ; led  Geometrica  ; adeoque  nihil  ad  rnoinbum.  Atque  cfe  reliquis  'luflantijs, 
par  cflo judicium.  - 

Sed  nec  felicius  fiiam  exponit  de  Rationum  Ratione  dodrinam : quam  fic  defi- 
nit, p.  174.1. 12.  Jialio  rationum  ejtduas  tmt  rationum  ejujdem  Jei  iei,  a fmdana 
ratione  Jecundmn  naturales  numeios  progredientis,  fecundum  rationem  certa  qux^ 
dam  inter  ipfas  relatio.  Qtm  emm,  inquit,  ratio  aliqua  alterius  duj>la,  tripU , 
JeJqmaltera,  (duplicata,  triplicata,  &c.  ) dicitur  \ latio  ftmdana  ^ Jimpia  (noc 
A,  radix, ) Jecmdum  naturalem'  numerm  am  Jeriem  excrevijfe  , Isoc  eB,  contimt» 

Jui  odpoJitntK  major  fa&a,  mtelUiitur  ; ( hoc  cft  continua  multiplicatione  fiunt 
^ potclutcs  rcliqux : ) ha  Ji  quamcunque  rationem  (ibi  tpfi  ad^onam,Jit  ratio  prioris, 
nemje  fimpU-  ^fuudanx,  dupla,  ( duplicata  ; ) fi  hanc  cum  fundana  componam, 
fit  fundanx  tnpla  triplaautem  ad  duplam  (triplicata  ad  duplicatam  ) 
ad  z { ut  porcftas  tertia  an  fecundam,  (eu  ut  cubus  ad  quadratura, ) &c.  Torre pofi 
Jiitnus  quamcunque  rationem,  ftmdanx  ^ fimple  rationis,  hoc  eji,  unitatis  { raaic» 

Icu  potcftaiis  pnmx ) loco  collxaie.  Unde  mnsmter^rathnum pregrejpiones  exjur- 
gunt,  quarum  aliquot exemplmtms  locoexpofui.  ♦ 
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inquit,  progre£to  cB  rationis  \ altera  ^ triplae  ; tet  tiay  qHaibupite  ; 

quarta  decuba: ; qutnta  Jejqutalteya’ , Per  rationem  itaijue  fundanam, 

lodicem  jntelligH>  Uve  potdbtem  pnniam,  mi  manitcihim  dt:  con- 
tra quam  ipfe  alibi  p.  137.  I.  ij.  rationem  aequalitatis -J  (non  autem  iic  nunc, 
Radicem  Icn  potelbatcm  primam, ) appellat  rationum  omnium  Fundamentum  ^ 
ptincipium.  &d  aliter  adnuc  p.  ij.l.  13.  eodem  r<a//w/j  nomine,  imclli- 

git  rationis  in  minimis  numeris  deUgnationem ; Sic^  inquit,  ex  | | | *|.  ftue 
omnes  junt  m ratione  fefqwaltera  ; fundus  eji  , fu  » 

fundata  ( lege  fundana ) r«//o,  l qua pnmis  inter  fe  numeris  comprehenditur.  Et 
Jkdeeatteiis.  Et  limiliter  p.’ itfy.  1.  io.  Adeo  Ubi  inconlbns  cft  m Inorum  termi- 
Domm  atccptauonc.  At,  inquam,  quicqiiid  Ut  quod  hac  appellatione  alibi  velit, 
manifeltum  cfh  eum  per  rationem  fundamm^  hic  imelligerc,  radicem  Uve  poiclta- 
tem  primam.  Hinc  autem  continua  multiplicatione  (live  ut  ille  loqui  malit, 
continua  radicis  fundana:  adpolitione  ) emergit  Icries  Geometrice  proportiona- 
lium ab  1 leu4  inchoata;  hocell,  continua  potclbuim  feries;  Quarum  Radix, 
prmu  elt ; quadratum , feu  ratio  duplicata , fecunda  ; ( rcliquaquc  juxta  numeros 
naturales  deinceps  denominanda  ; ) ratio  autem  qualitatis  { , potcfbs  nulla.  ( Et 
quidem  ii  latis  intellexi(fet  Meibomms,  hoc  nihil  aliud  ellc  quam  quod  univer- 
um  tradi  Iblet , nempe  t • ^ • V • • W • i.a.aa.aaa.  aaaa.  &c.  auc 

" i . a . a’ . 4’ . rt* . &c.  ellc  Geometrice  proportionalia ; corumqiic  indices,  live  expo- 
nentes potcibiura,  o.  I . 2.3 . 4.  f . &c.  Arithmetice  proportionales  : Non  cllet 
cur  ilic , perplexa  lita  rei  faciliimst  traditione  hanc  fihi  & ^iis  molelbani  crearet.  ) 
P,a^- rationum  rationem  nihil  aliud  hic  intelligit  Meibomius  (utut  illud  de- 
finitione lua  fadsoblcure  tradiderit ) quam  mutuum  ad  invicem  litum  feu  ordi- 
nem quciD  inter  E*  habent  duo  plurcfvc  temuni  cjufdem  progrellionis  Geomctricx 
ab  I inchoatx.  Adeoque  rauonem  niplam  ad  duplam  efe  ut  i adXy  hoc  eJi,  in 
ratione Jefquialtera  ; ml  aliud  lignificat,  quam  cjufdcm  ratioilis  rationem  triplica- 
tam aa  duplicatam,  cQe  ut  ejuidem  radicis  potdtas  tertia  ad  iecundam,  cujus  in- 
dices five  exponentes  a,  2,  funt  in  ratione  i^quiaitera  |. 

8ed&  ultra  noanaumell,  fe  m (eriem  fuam  nullos  alios  terminos  admittere, 
quam  qiu  Hunt  continua  appofidone  rationis  fundanoe : adeoque,  m expoGtarum 
luarom  fdricrum  qualibet,  rauones  expofitis  intermedia:  nifUum  in  fuis  ierA.bus  lo- 
cum habent.  Quamvis  enim  nonnunquam  de  ratione  Iclqnialtera  loquatur,  ( qute 
rideri  polTk  inteonedia  imer  poteAaoem  primam  & fecundam, ) non  tamen  ait 
rauonem  ullam  efie  iundanxlw  li^jd^iefquialterain^  Ed  faltcni  triplam  fecun- 
dae lefquialteram  die.  'd  ■ 

Quod  fbrlan, non  unti  cflec  m notatu  dignum  videatur,  nifi  propter  (eqiicntia. 
Kempe  p.  17^.  1-  27.  lUudatttem  nove  hic  ohjervandum  ^itj  cujuf^ue  ex  his  ra- 
tionum ptopejjiottibus  rationem  cum  Ju^e  Jeriei  fypro^ejjjoms  ratione johtm  com- 
parari pojje,  tta  mt  fetatur y quam  rationem  hoK  ratio  ad  iUamratumemy  ^‘vkif- 
JbUy  ohitneat ; &p  176.!.  15.  Ntdh  autem  modo  dherjat  proirejjvmis  rationes 
inter  fe  compaiari  pojjunt  ut  ^uam  inter  fe  rationem  habent  definiatur.  , 

inquit,  rat!o\  qtut  prhnttjerrei prima  eBf  mfiabilem  rationem  habety  non  tantum 
ad\y  qua  pnmaeji  fei  iei  fecundaty  fedfy  ad  omnes  alias  fettei  Jetundofy  urttay 
qumtaty  ^ ceeteraum  m infinitumy  rationes.  Hoc  autem  inde  quoque  evidens 
ejiy  quod  duas  diverjarum progrefftonum  rationes  per  quamcunque  aham  minorem 
m^ia  aturiy  nullam  plane  ttjvenn  e qieeamusy  quar  utramque  exoBe  metiatur.  Cui 
Cmile  occurrit  p.  13  j.  1.  17.  IDiveiJi fundi  ratiwes  nullam  communem  menjuram 
admitttmty  ideoque  nec  rationem  intei  fe  bahenK^abilem.  Qiiod  quidem  nc  pu- 
temus cumde  ratione  veris  numeris  eltabili  hoiMUltelhgere ; admittere  autem  ra- 
tionem utcunque  Imeisexplicabilcm;  quale efl  diametn  ad  lanis  quadrati,  alise- 
que  pailira  rationes  : Etiam  & has  exdtl3as  le  velle,  ^let,  p.  ip2.  I. 
2)emonJlratumy  inquit,  eJi  jupermSy  ejufdemduntaxat pe (^efjimis  rationes  inter 
feejfe  ( non  inquit,  ut  numerum  ad  numerum,  fcd)  ut  Irneam  ad  lineam. 

At,  inquam  hoc  plane  lalfiim  cfl,  non  modo  aliorum  Icnlii,  fed  & fuo.  Nam 
rationes  diverfi  ( ut  loquitur  ) fundi,  rationem  ad  inviam  nabem,  etiam  fuo 
fenfu,  fatis  explicabilem;  nempe  (ut  nos  loqui  folemus)  dici  potcil,  quota  fit 

roteibs  hxc  illuis.  Eaque  rauo  (acis  dl  effabilis,  non  modo  ut  linea  ad  lineam 
quod  ipfc  negat, ) fed  ( quod  m^is  dl  ^ non  raro,  ut  numerus  ad  niiineruni 
Ec  quidem,  ne  longius  abeamus,  (uam  iplius  infbntiam,  jam  prolatam,  examina- 

biipus. 
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bmiii:».  RiittOy  inquit,  qu£  prmiu;  fmei  jaima  <■/?,  w^ffabihn  rationem  ba~ 
het,  nm  tantum  ad  rationem  J,  pue  pnm.i  esi  Jertet  Jeawdatf  jed  ^ ad  omnes 
altas  jhiei  leeund<L\  tertiati  ^uattA\^\  Do  rauonc  quam  habet  ratio  allignau, 
ad  rationem  aliquam  Imci  lecundx,  non  admodum  ero  Iblicitus;  quoniam  qui- 
dem ea,  utut  lincis  explicabilis  Iit  (quod  (i  opus  dict,  utut  lile  nc^cu  facile  iu- 
mus  dcmonllraturi ; ) numeris  tamen  (feniu  fuo)  explicabilis  noneit:  Verum, 
quam  habet  rationem  ratio  expoliu  ad  rationes  ieriei  icnix  ( vel  fuo  Icnlii, ) e(t^ 
& numeris  explicabile.  Quippe  ex^xiliia  ratio  cit  ad  linei  tercix  rationem 
( ut  ille  loquitur ) ut  lada;  live  (ut  loquuntur  ahi  ) ratio  iubduplicata ; ea- 
dem expolita  ratio  ad  rationem  (ejuidem  ieriei  tertia: ) ‘f,  elt  ut  i ad  4.,  Hve 
lubquadniplicata : nem  rationis  raiio  fubolkuplicaia,  five  ( ut  ille  loquitur) 
ut  1 ad  8-  Et  dc  reliquis  pmer.  Quod  quidem  adeo  perfpicuuni  dl  & obvium, 
uc  mirum  lic,  qui  iHe  pollit  non  vidcrc  \ cum  manifeltum  lit,  nullam  non  ratio- 
nem Ieriei  tema;,  ctum  & in  Icrle  prima  ( latis  continuata  ) reperiri  \ utut  non 
viceveria.  Sed  & nulla  non  ratio  ieriei  primz,  ad  primam  certix  f (aliomve 
tei  ti£  Icnci  quamvis ) utut  lu  lene  cerua  nulpiam  ledem  habeat,  rauoncra  habe- 
bit (vel  liio  leniu  ) numeris  explicabilem.  Puta,  ad  rationem  i,  ratio  f,  elk 
(Meibomii  Icnlu  ) ut  1 ad  2;  ratio  f , clk  ad  eandem,  uc  j ad  2;  ratio  uc 
5 ad  2 i lic  dc  reliquis  \ ( quamvis  internn  rationes  f , f , > nec  in  ferie  ter- 

tia repenamur,  nec  ex  rationis  liindana;  f'cantinua  adpoUuone  fiant:)  Qux 
omnia  adeo  & vera  luat  dc  per  l'e  perlpicua,  & nemmi  non  nota,  uc  ne  quidem 
Mcibomius,  ubi  Iccundas  cogitationes  adhibuerit,  lit  negaturus.  Ubi  autem  ille, 
ex  uno  aut  altero  exemplo  concludit  pag.  177-  i.  25.  eadem  ratiocinatione  quaf^ 
ctmque  alias  dwerja  feriet  rationes  f quacunque  alia  communi  menfura  menjuraias 
meffabdem  tnter  je  rationem  habere  co^ofcemus  \ iterumque  p.  178.  i.  3.  planum 
Itaque  ejiy  omnes  dtverf^  ferieiy  feu  non  ab  eadem  fundatus  ratione  aidcendenteSi 
rationes  inter  fe  efje  wcomtnenfurabiles.  Dicimus  non  fufficicncem  fadbm  efic 
indudtionem.  Non  enim  H ratio  » non  lit  rationum  | ^ communis  menfura; 

ergo  nullarum  diverlx  Ieriei  radunuin,  ulla  erit  communis  menTura.  Qnippe 
nos  m contrarium  initandas  ollendiinu;,  quas  oe  quidem  Mcibomius  negare 
nebit. 

Falfum  itaque  elt  ( edam  fuo  fenfu ) que^  hSc  uduroat  Mcibomius,  IDnierJi 

fundi  rationes,  rationem  inter  Je  eff  abilem  non  habet  e. 

Fallum  item  elt,  ( ut  fupra  ollendimus ) Tripfi  duplum  non  effe  ( fenfu  Theo- 
nis) fe.\tMplum.  Et  quz  funt  hujufmodi,  quzque  hinc  dependent  omnia.  Adeoque 

Falfum  eil^  quod  contra  Gregurium  contendit  Mcibomius-  effe  ut  \ ad  \ 
ita  \ad\-.  oaxcGregorti  ptopof itiones  plus  centum  ttigtnta  f tufas  effe  \ aut  denique 
Eutocii,  Theonis,  Clavit,  aittrumque  de  rationum  denotnmatonbus  dcEhrhtam,  fal- 
Jam  e^.  s 

FalltHn  item  ( ut  fupra  ollen  fu  m elt)  Rationem  duplam  ^ fubdtqdam  invicem 
uquales  effe.  Aiu  edam  Ratmem\majorem  effe  qiusm  Et  quz  hifce  lunc 
funilia.  Adeoque 

Falfum  ell ; Offavam  aut  decimam  qmnti  Euclidis,  aut  ejufdetn  libri  d^nitkh 
nem  feptnnam,  faifas  ejk  \ aiu  quz  hinc  dependent.  Et  propterea,  Archimedes, 
Eutocius,  Theo,  Pappus,  aliique,  quod  ea  pro  veris  habuerint,  i Meibomio,  &lfo 
iniiibulantur  criminis. 

Falla  denique  funi  ea  omnia,  qux,  in  fuo  de  'Proportionibus  dialogo,  nove 
protulit  Meibomius. 
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CvUM  prxccdcntcm  Tra<!htum  ha^lcnus  abfolverant  opcrse,  res  fuas  ita 
•di/poncntibus  Typothecis,  utolioqui  vacuar  fuperfuiHcnt  hac  piginx  : 
Haud  abs  re  fore  judicavi  c3/(r>/tw?/ locum,  qui  praefationt  G'c- 
4 nerali  ad  lua  Tbylko  Math^tfiancay  Titulo  "£k  Ratmibus 

TroportioaibttSy  numeris  tx,  14,  habetur,  breviter  expendere:  ubi  in  cundciu 
cum  •jMeilwmo  errorem  lapfus  videtur. 

Nempe  cum  Qavius,  ad  finem  1.  p.  Euclidis,  notaverat  Cor^Jitionem  ratioms 
( de  qua  y dCy  agitur^  )«a«  tjfe  tm^uam  Totius  ex  Tartibus^  qutxi  Ad- 

ditimis  ( (cd  unquam  Fadi  ex  Fa>ltoribus,  Multiplicando;) 

Jecus  totum  efat  minus  fuapartCy  (nanit»,  qua:  componitur  ex  rs^W)  utravis 
componente  minor  clt ; qux  compoadur  ex|  & altera  quidem  componen- 
tium minor  cU,  utut  reliqua  major.  ) Rdpondet  Mcrlennus,  id  ettam  evenne^ 
ht  addendis  quantitatibus  negativis  ; ( nam  cx  partibus  — a & — 3,  totum  — y, 
efi  uiravis  minus  ; & ex  panibus  — a & -|-  4,  totum  vel  aggregatum  2,  eft  al- 
tera quidem  majus,  utut  altera  minus.)  Ut  igitur  fe  expediat,  ipfum  lupponit 
quod  oc  Meibomius,  ( & quidem  Heri  potell,  m Meibomius  ninc  anfam  nadus  fit,  ) 
Troportio  , inquit,  a;quahtatis  Nibiti  fimihiudinem  refer t \ Troportio  Majwis  in- 
aequalitatiSy  attoditw  Jupranihihtm  \ Troportio  ^itmris  inxqualitatiSy  deprimitur 
mfianilxlsim.  Atque  hmc  colligit  ; Prout  adjei^lione  vel  ablatione  o niMli,  nihil 
accedit  vcl  demitur  quantitati ; ita  nec  act^llione  proportionis  xqualiiatis,  augetur 
vel  minuitur  proportio.  Qiicmadmodum  autem  adjei!:lione  Quaniitain  politivar 
( Uve  ut  loquitur,  Ejitisy ) augetur ; Negativ«e  autem  live  Ablativx  ( live  ut  lo- 
quitur, Anti-entis)  minuitur quaimtas  : Itaaccellio  proportionis nujoris inxquali- 
atis,  auget;  Minoris  autem,  minuit  proportionem. 

Verum  hic  fibi  perperam  aliiimir,  Proportionem  nihili  inlbrcllc; 

JAinais  autem  in:equalitaus,  minoris  quam  nihili,  live  inlbr  quantitatis  negativx  ; 
eununterim  Hlx  fint  non  minus  pofitiva:  rationes,  utut  minores,  quam  qux  majo- 
ris inxqualuatis.  Quippe  qu>y&»/A<m  dicit,  non  iilx  rem  iW/rer  apponi  intelligit, 
fetnel.  Et  qui/i^i/tf^^m  pom  dicit,  non  aliquid  4^<rr/ dicit,  led  bltcm  fc- 
taiSem  potti.  Et  quidem  tanquam  .£«// five  quantitati  pofmvx,  non  oppo- 

nitur, tanquam  ^// vel  quantitas  ablaatia,  Suid^lum,  Icd  T)upii  dejefius. 
Quippe -^2  A & — a A,  funt  oppolit*  quantitates  amrmativa  & negativa  ; non 

aucem-i-zA&-FsA,five4'Ax2&-^ , quorum  utraque cfl  policiva. 

Et  quidem  infcalapoufiatum  juxta  quam  rationes  dici  folem  Duplicata,  Tri- 
plicata, &c.  puta  , &c.  quanquam  rado  «qualitatis  {,  erit  nullius giadusy  five 

ut  loqui  liceat,  Nullana  potclbs ; leu  potefbs  a o denominanda ; & proinde  1,  l, 
&c.  gradus  dclbcndcntcs  , adeoque  i — i,  — a,  — j denominandi;  non  tamen 
propccrca  quantitates  ilix  dicendx  fimt  abbtitix,  magis  quam  fnidiones  decunales 
( quorum  loci  Icu  gradus  infn  unitatis  lucum  confufunt,  adeoque  indices  habent 
negativos,)  dicendx  negati  vx  quantitates  ; aut  etiam  fractiones  |,|,  4,  &c.  dicendx 
fune  quantitates  ncgativx,  quia  radicis  2,  potelbtes  continue  conlequentes  lunt 
4,8,16,  &c.  adeoque  I ejufdem  potefbs  nullana,  & propterea,  5,j,5,  ejuldcm  ra- 
dicis a,  potclUtes  aJhuc  inferiores,  adeoque  ab  iinlicibus  negativis  denominandx. 

A' Sed  cum  rationum  Compofitio,  Muldplicationis  fit,  non  Additionis,  opus;  ut 
ex  y ^6  patet:  Dixi(I«{)oiius  radonem  xqualiudsb  efie  infUr  i Uniutis ; qux 
quanutatem  multiplicans  reddit  quantkaiem  Faibm  ruiqux  Fadtrici  xqualem : ra-> 
tioDcs  aucem  Majoris  inxqualitatis,  f ,4 , 1 , &c.  inibr  numerorum  unitate  Majorum, 
qui  quanuuicm  E'a6bm  exhibeat  reliqua  Fadhice,  ibi  multiplicata,  Majorem : Ra- 

O o ‘ tiones 


ticuies  autem  Minoris  loaMualitatis,  eOe  indar  numerorum  ( non  negativorum  feu 
minorum  quam  o fed  ) poudvorum minorum  tamen  quam  x;  puta  tradorum.qui 
inter  i & o intercedunt : quippe  qui,  multiplicant^  Fadam  exhibent  quantitatem, 
non  quidem  negativam,  fra  muldplicata  tamen  minorem.  Qua  lege  pulchre  con* 
darent  omnia. 

Et  quidem  quod  mirandum  cuipiam  fodan  videbitur.  Rationem  ti^pBcatamy  ex^ 
pojita  nmnunquam  minorem  ejfe  ; &c.  nihil  in  fe  habet  incommodi : >Jil  enim  ali- 
ud fonat,  ^^xxsi^ifut^atvmvelCMbnmvel R^mdratumy  Ra^ejua  minus 
eJfe  pcjfe ; nempe  quoties  Radix  ed  numerus  unitate  minor. 
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I ' r ■ ■ 

Quid  novi  ferat  ( C^iflimt  Viri ) LibcHus  ifte,  ab  ipfb  fbcim  quem  pra:- 
fart  titulo  innotclat  Nempe  SeAiones  Cunicas  ( rem  veterem ) nova 
methcMio  tradit.  Erat  fcilicet  Conicorum  traditio  Veteribus  jam  olim 
ct^nica^  Apollonio  Pergxo  vetultior,  & quidem  in  methodum  jam  tum  redaihj 
vt  nec  iple  diiHtetur  Apollonius,  & ^iuode  conflat : ( Nam  Archimedes  ipic  A- 
pollonio  antiquior,  EJanenu  Omica  fsepius  membrat : ) fed  ab  Apollonio,  ( cu- 
jus Conjoorum  libri  qiBiuor  luperfunt,)  m meliorem  formam  redab^  & infigni- 
ter  au^b,  ( qiiod  in  caufa  fuUic  credimus  cur  pribra  illa  Elementa  Conica  pe- 
jierunt ) Antiquiores  enim  ilh^  Coni  folius  Re«&  ( quem  (bluin  Euclides  delmir 
verat)  coatempl^onem  aggrefli,  non  aliam  videntur  ipHus  fb^ionem  confide^ 
railc  Qwun  quz  fit  apiano  quod  ipHus  lateri  alicui  reaum  fit;  quod  propterea 
in  Cono  JlMangulo  (eo  nempe  cujus- -oppofica^bilera  angulum  m coni  vertice 
redluin  coaqnxhendunt ) oppoW  lat^i -maneret  parall^um ; Ih  Cono  Acutan- 
ffulo,  lateri  oppoGto  oocurremt;  in  Cono  autem  Obcuf^milo,  ab  eo  recedere;. 
Atque  iunc  cufvas  tribus  illik'fe£libhibUs  emergentes,  appdlaban^  Coni, 
guli,  Coni  Acutanguli,  & Cbni  Obcu&ngnli,  Se^fionem^  quibus  edam  noiqini- 
&JS  utitur  Archimedes.  ^- Sed ^'propcereaCpaifeftionUid  'illarumpom(mbu^  fp- 
las  ere^  imcUigebai^  imn  item  Scalenas;'  (ut  & Diametri  nQmme,  fbjum in- 
tclligebant  Axem;  Verocsi  Se^lionn 'nomtfie,  axis  verticem 

r:  Scaenas,  five  inclinatas,  i«w«  aMar  rmftiiiiuK  «mam' ut  F.recurum  portioni; 

quod  &dcCo*»idibuj  pamter  intelligcnduto  enLj  Apollonius  autem, 
Conum  .Ro^m,  :ctiam  Scalenum  intrbdui^ii/(&'forf^  prirau^j  & 


quambbet  adtttiMi;  adeoqiie  Coni- cujellibet  f five  rebh  ttve'Kal'cmi  fciliortem 
quam^Kt  plano  utcunque  potito  iabtani;^  cbnliicreravic.  Adcoqu^'&  {e^lionqnj  no- 
mina.pfi»»  itcepa  noitie labuit  irarainare/f  qiiippc  t'  ^bonlbus  tribus  quara- 
Lbct  Oononeiie,  prbwplafmm  Iccans  klfo  atw  po- 

Ctiim  inielligacur,)  quas  igitur  alii,  Coili  RiS^uIi,  *Cbhi'  Acbtanguli,  Coni 
ObtufangulL  feftionem,  appellaverant  ; lUe  Parabolam,  Elliplera,  Hypcrbolam, 
dicendas  voluit:  qux  nomina  ab  lUius  prop.  ii,  12,  ij,  libri  primi,  onginem 
duxerunt;  atque  hailenus  k Geometris  retinentur.  Sw  & eidem  ScbUoni  plurcs 
Diamecros,  inefle  voluit,  prout  hujus  illiufvc  coni  fedione  f^h  imcUigatur; 
quarum  fingulx  fibi  peculiares  habent  & vertices,  & Ordmatim-applicatas,  & La- 
At  Utendum  inierim  eit  horum  etiam  non  pauca,  ntut  aliis  nomini- 
Imil  ai^  antea,  falcem  Archimedi,  innotuifle : hoc  umen  difcnminc,  quod  qux 
SEr  S^ff/arfs  ( nempe  indinaex)  ab  Apollonio  ^cuntur,  ea:d(;:m  ab  Archimede 
(ere&)  Tortiones  dia  videantur;  (^  fimilitcr  de  Conoidibus:)  ut 
^ libro  de  Re^anguli  Coni  Segnis  qauratura  ( cui  de  qmJmsoM  p.i- 
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TabdU  recentiorcs  nomen  fibrum,)  & in  libris  Je  Ccmidibm  & Spharmdibm^  paf- 
fim  cll  videre. 

H*c  aiucm  Cbnicoriuii  doi5lrina,  quamvis  ab  Apollonio  latis  Geomecrice  tra- 
dita, luode&C^<f«/  G<otneir<eTiofOfai  cfl  adeptu^)  afpcm  umcn  adhuc  manlic 

& diincilts,  ur,  qin  illam  aufus  attingere,  iit  e ^laucis  unus.  Unde  & nimis 
neglecta  hm,  unquam  inCuperabilis  diihculucis  plena : (Quod  quidem  eatenus 
obtinuit,  uc  ex  libris  quos  Icriplcrat  Apollonius,  non  |idi  primi  quatuor 

ad  noftras  mamis  pervwrim  \ ) Maxiou  qmppe  Geometrarum  pars  vel  eo  non  ac- 
cedebant plane,  vel  unquam  canis  ad  Nilum.  Emnque  diJiicuha^  quamvis 
aiiquaiso  miituetc  conati  Irae  Midorgius,  aliique,  minime  umen  fulluicrunt. 
Qium  Igitur  pleriqne  cane  pejus  ^ angue  Conicorum  Dodlrinani, 

nos  ■dcnmilccndaiti  iiifccpimus  & levigandam,  ut  deinceps  non  mmus  tradlabilis 
evadat  quam  ipla  Euclidis  Elcraeiua ; nec  Iit  cAr  quis  ih  pollerum  ipfius  aggref- 
fum  metuat.  Qiiod  quidem  quoulque  prxltitenm,  non  eit  cur  alios  quam  vos 
iplbs  aiquiores  putem  judices;  qui  j)to  ea  qua  p^etis^  utinrdiqua  litcratura, 
iia  ^KCiatim  in  Mathefi  pecitia  proviiiaam  quam  ibicepifbfs  ornans  maxime. 

Opus  ipllim  quod  attinet ; videbitis  me,  fbtim  ab  initio,  Cavallerii  Metk^m 
IndhiiJibUiumy  quafi  jimi  ^ Geometris*  p^im  receptam,'  tam  huic  quam  tra^btui 
icqucmi  (qui  huic  gemellus  dk)  rublbrncrc;  (ut  multiplici  figurarum  inlcriptioni 
& circunilcripuoni,  quibus  in  aliAs  umndum  fiepius  eild,  {upaledere 

liceat;)  ied  i nobis  aliquatepus  live  tuneudatam  five  ialtem  immutatam:  pro  re- 
plis numero  infiuuis,  totidem  rubditutis  parallelogaammis  (altitudinis  -iofinite- 
exigine;)  ut  & pfo  planis,  totidau  vel  priiiaatis  vd  cyiindrulis;  & limiliter 
alibi.  ' 

Schemau  a<!Unbiii  quam  potui  fiuiplici^  ne  inuifiuiores  linearam  dudus  con- 
fuEonem  infdast : & dpidem  iiidem  ubi  fieri  commode  poilce  repentis,  vel  pa- 
rum immutatis,  uti  mallem  quam  ubique  novis ; quo  i^t  Ip^ri  familU- 
ria.  In  quem  etiam  finem,  iildem  ut  plqfunum  littftf  od^  ( per  totum  fere  tra- 
ibeum)  pun6b  ddiguamus,  utiif  ichemata  luerintiiqmuuua;  atque  atldcm  fym- 
holis  caldem  ddigQamuli  ubique  qiiaa^(a;es:  fed  noqiwidlfi^fdituito  tHumpea,  (cd 
plerumque  cum  ddei^b  Ut  iplc  yiei  M^^imi.veV  lymbolt^u^  incuitfas  rem  de- 
ftgnatam  aliuuaccnus  'ie{dat;,qu$'qi^vas,uonraBC«iMrj|  videri  poffit  curiofitas, 
cum  omen  ^ phamatia:  dc  mcnmxue  adprv^udx  ;iA^CKUUv  aonnutlK  fbrbn  erit 
non  ingrata,  rcijquifqgc  faltcm  InolIeqU..-  Ia  rlyrnbalis  adhibendis,  fecuti  fumus 
p^rtim  D.  Oii^trediort  ii6i\i3Jj:my  D.  velitis  potius  uc 

V.  flmhtttm  npllratchj,  i)oniincn:^\<jyi^yj«dem.te*^  IX  Carkfio 
lidnniinquam  mnunque  j proui  vel  hu^ps;y^  ilfiiis  v^iutriuf^:  xiotatio  praefemi 
n^otto  cxpllcbndo  magis  vjdcbajji^^oinmc>da<^>  A- 

rkhmericx  f^mbolica;  calculo  su«vfhKntati  limiii:  atque- 'perlplt 

cuiuti  inferviunt  max^b^  q>ia^ue,,fipj)  minus  legiim^  die  quam  q^  vario  li-^ 
neatum  implexu  fiunt,  bon  efl  c^ir  qpUquam  dubuev.  Ia  toto  dei^e  operiA 
decurfu  euWviiate  itudiiinius  j)i^bre  non  officiat. 

Prolixum  itaque 'de  Cynicis  tu^tuin.non  exhifaemm;  odeoqiie dnuica  ab  alris 
tradita,  nos  coniulto  omifiious,  qtue -fapiei^  iiopuSTidebmur,  poflicquiltbkmon 
magno  neeotio  itipplere,  vd  cx  noikris  didiioert;;;  Poli  eoun  pnocipua 
inema  tradita^  ^noii  ent  difficUe  iv^li^^quaTi  totidem  in^  conlcdbn^ 
re.  Eritqtic  forulle  tjj^iSbtuji  db  bevitaiegtitioc,  quap»- fi  miputiora 

fedando  fiukhis  ellet  prolixior.  Qu^uid  • fit,  vdifl»  iUud  d«m  oliorumque  Ma- 
thematkx?ium  judicio  pernu.ct^m  •- n-jj.  ^ ,c  ao;.n.;:';r  mi;.-; 
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Sedionibus  Conicis 

Tractatus. 

- - 


Procemium. 


Quum  Seftionnm  Conicarum  ( qux  dici  fblent ) doilrinam  { prout 
vulgo  tmdi  confucvii,)  latjs  obfcurani  animadverteram  , atque  perplexis 
admodum  Demonllrationibus  involutam:  totum  illud  negotium  paulo 
atnoiuus  apud  me  perpendendum  Ibmii ; ut  fiqua  pollcm  arte  rem  fatis  intrica- 
tsKn  quadaotenus  extricadorem  darem.  Quod  & in  fluentibus  ( Divmo  favente 
auxdio  ) me  aliquatenus  ailequutum  elle  confido.  • 

Iu  ilium  finem.  Ornum  iplum  primo  ( unde,  qux  dicuntur  , Coni-feS/iones  or> 
lura  trahere  cxilbmantur  ) accuratius  paulo  confiderandum  duxi;  ut  indc  Coni- 
iedioDum  onginem  repeterem , earuraque  affcclioncs  canquam  ^ vero  fbmc  de- 
ducerem ; Memodi  laltcra  qua  & Apollonius  Pcrgacus,  Ala^nus  Geometra  didus^ 
& poil  illum  tam  Veteres  quam  Kecendores  incedunt , fontes  ^nrem ; qui 
in  iplis  Demonflrauonibus  non  ita  leraper  eminent  ut  futim  pcrfpicianiur , & 
fbrt^Iis  etiam  nonnunqua^  Uudio  occultantur.  Non  tamen  ea  methodo  toum 
Goni-feiitiomim  dodrinam  profequor ; fcd  coulque  fMtein  procedo  donec  .prima- 
rias atque  ellentiales  earum  affectiones  detexerim,  ut  ipfarum  natura  atque  ef- 
lentiales  charaderes  innotefeant,  ut  inde  reliqux  demceps  afieiiEbones  calculo 
dcduci  polline ; (Quod  etiam  in  icqueniibus  fadum  clt  ) Atque  hoc  quidem 
prxltuura  eft  in  propolidombus,  live  Sedionibus  vigmti  primoribus.  Infercis  in- 
ierim obiter  nonnullis  de  Conoidibus  & Pyranudoidibus  ( quatenus  iinc  nimia 
digrclTionc  comnode  fieri  pocok  j ) & praetnifCs  aliquot  quail  Lenunatibus  iic- 
ccU^us. 

Deinde,  f^fitis  quae  \ Cono  dependent  mcafuris,  afiifque  in  eorum  locum 
iubihtutjs,  qux  Coni-fedionem  ubique  (live  m Cono,  (ive  extra  Conum,  ) co- 
mitemur; Coni-fectiones  ( vulgo  dibl^)  Cono  liberatas  atque  exemptas,  abfolute 
( nullo  ad  Conum  reTpedu  habito  ) conliderandas  iufeipio,  ( totam  iradacioncm 
quaii  de  novo  exorliis,  ) tanquain  loudem  lineas  ( five  figuras  ) curvas  in  plano 
wlcnputs,  qox  vel  Semone  Coni,  vel  etiam  aliis  modis  inhnitis  cHici  pufTent.  Nc- 

2UC  enuD  Parabola,  Ellipfis^  aut  Hypcrbola,  k Cono  ledo  magis  neceiiario  depen- 
ent,  quam  vcl  Peripheria  vel  etiam  Triangulum,  ( qiue  quidem  & fvdo  Cono, 
& aliis  miUc  modis  produci  poliunt : ) Ideoque  limplicius  atque  univei'faltus  tradi 
dt  pofTiint  & debent. 

Deotque,  Appendicis  loco,  i^'imen  e.xhibere  libuit  ampliandx  Curvaium  do- 
drinx;  ( ficuc  &,  m progrellii,  ConoideA>n  6c  Pyram  idoidcun  , tam  credorum 
quam  {caienoruai,  quod  tamen  nemo,  quod  Iciam,  antea  fecerat,  doblrinam  atti- 
geram ; cum  antea  Conoidt^n  non  nili  redorum,  nec  quidem  Pyramidoidewn  omni- 
no, racio  ullahabita  fuerit : ) adjun«^h  ad  calcem  nova,  nec  ab  ullo  ( credo  ) ante- 
hac tenuta  ParaboloidcAMi  f(Kculatione. 

Atque  hxciunc  aiu:  iu  (cqueniibus  cxfpeiiler  Lenior  , brevi  quantum 

pociu  methodo  tradita,  nec  tamen  ea  propter  obfcinitacc  involuU.  Ideoque 

prolixam, 
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prolixam,  quam  nonnulli  aHcihre  videntur,  numero&  Lemmauira  & PropoCcio- 
num  fcrid,  linearibus  ubique  deinonllrationibus,  lat  quidem  loqgis  nonminquam 
atque  involutis,  comprobatorum,  pompam  ditni^ens;  iplas  ut  plurimum  non 
m^  fed  & ( nbi  id  levi  commonitione  tanquam  in  tranlitu  pne- 

ftari  podit,  nec  PropoCtionis  feriem  nimis  conturbet  ) iplia  Proporitionibqs  in- 
ferni, br^itati  Cmor& perfpicuiatloonridefls : Dejht^ratynibiis  ctiam<  eadem, 
de  caulis)  -podusex  Atiuimetico  calculo  petilis  ( Amhme^m j^w^yWibieUige  ) 
rem  ageiis,  quam  linearibus;  cum  ille  nec  minus  feiemifiese  liiii,  demagis  perlpi- 
cue,  kd  & Cropliciores  funt  atque  magis  univerfales,  nec  quilquam  cU  ( quod 
fciam)  qui  Demonfhationes  Amhmeqcas  in  Geometria  admittendas  negaverit; 
& quidem  ( preteTqi»niubi  de  Ai^lis.auf  Inclina tiombas a Ar.  aliovealinuo 
litu  locali,  aut  qnx  rnwiediate  hinc  dependent , ) non  video  i^orfum  linearibus 
duilibus  in  deraonlhando  admodum  opus  fit , cura  ea  omnia  que  ex  Rationibus 
live  Proportionibus  ordinandis,  alternandis,  invertendis,  convertendis,  compo- 
nendis, dividendis,  addendis,  auferendis,  6cc.  dependent,  non  nugis  Geomcaiia 
linr  quam  Arithmetica,  ne  dicam  potinsptire  Arithmetica ; -<manqnanr(Tll  ^th- 
raetica  omnia ) rei  Geometrica;  quam  aliis  etiam  dilciplinis  Mathematicis  Ise- 
piflime  unmilceantur.  _ 
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...  P R O P.  I. 

De  Ftgurts  plauis  juxta  IiidiviJibiUum  methodum 
confiderandu. 

Suppono  in  limine  ( juxta  BonaventuriE  Cavallerii  Geometriam 
Indtvtjibilium)  Planum  quodlibet  quafi  ex  infinitis  lineis  paralle- 
lis conflari : VcljKitius  ( quod  ego  mallem ) ex  infinitis  Paralle- 
logrammis  seque  altis;  quomm  quidem  finguloiiun  altitudo  fit 

totius  altitudinis  — , five  aliquota  pars  infinite  parva ; ( efto  enim  » 

nota  numeri  infiniti;)  adeoque  omnium fimul  altitudo  aequalis  alti- 
tudini figurse. 


I JTrovis  amem  moflo  res  cxpliwtur  (five  per  infinitas  lineas  parallelas,  five 
txT  infiniu  paralIclogranim:i  alta  infinitis  illis  lineis  mterje^  ) eodem 
res  redibit.  Nara  Parallelogrammuni  cujus  altitudo  fiippoflitur  infinite  parva, 
Ikk  cil , milia , ( nam  quantitas  infinite  parva  perinde  ell  atque  non-quanta, ) 
VIX  aliud  dl  quam  linea.  ( In  hoc  laltcm  differunt,  quod  linea  hzc  fiippomtur 
dilatabilis  cfle,  iive  cantilbra  faltcm  rpillitudinem  habere  ut  infinita  nuiltiplica> 

I tionc  certam  tandem  altitudinem  five  latitudinem  poflit  acquirere,  tantam  nempe 
quanta  efl:  figurae  altmido.  ) Nos  igitur  in  liquentibus  ( parcim‘quod  ille  mos  ^ 
loquendi  in  Cavalk-rii  methodo  de  Indtvifibthbus  videatur  obtinuille,  partim 
etiam  lu  brevitati  conlulamns,)  Linearum  potius  quam  Parallelogrammorum  no- 
<nuu  pines  illas  ficurarum  infinite  exiguas  (five  alucudims  infinite  exiguae) 
nonnunqium  appellabimus,  quando  laliem  detcrmmatx  altitudinis  confider^tio 
oon  habetur;  Ubi  autem  actcrminatae  altitudinis  inflitueeur  confideratio  (quod 
aliquando  fiet,)  exiguae  illius  altitudinis  eoufque  rauo  habenda  erit,  uc  ea  infi- 
nuics  roulaplicata  totam  figurae  altitudinem  fupponatur  adaequare. 


^^md  autem  de  Uneis  ^ FaraiUiogi  ammis  perinde  nominandis^  diSium  eji, 
rnt^igeudum  etiam  erit  de  Circitlis  ^ C/tmdruliSf  vel  etiam  de  Flanis  qmbujvis 
^ 'Frijmatibus  Juper  illa  plana  conjlitutis  • dummodo  fupponantur  tantam  Jhe 

cr^tiem  five  altitudinem  habere  quanta  esi  ^ altitudinis  illius  ffftra  quam 

coTifiituunt.  Nam  Cylindrus  nullius  altitudinis,  vel  infinite  exiguae,  quid  aliud 
eli  quam  Circulus  ? & Prifraa,  altitudinis  vel  nullius  vel  mfinite  exigux,  perinde 
atque  planum  tra6lari  poterit.  Atque  hoc  iam  flatiro  ab  initio  monendum  efle 
duxi,  ne  ixpius  lilud  'aeinceps  repetere  necelle  foret. 
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. P R O P.  II. 

De  .TrUfigitlo. 

SI  Triane-ulum  re<!Ia,  bafi  paiallcla,  fecctur,  erit  abfciflum  Trian- 
gulum  iofto  fimile  i & proptcrea  latera  habebit  proportionalia 
( ut  notum  eft. ) Adeoque,  h TriangulimTquodvis  V B S,  redtis  quot- 
cunque  rtrt,  )3/3,  yy,  &c.  bafi  BS  parallelis,  & aequaliter  ab  invicem 
diffitis,  (icturi  quae  propterca  Crurum  utrum  vis  ( adeoque  &ntrum- 
que)  dividant  in  fegmenta  aequalia,  (&  proptcrca  etiam  totum  Trian- 
gulum in  icgmcnta  aeque  alta : ) erunt  illae  rediae  a a,  |3  0,  y y,  A- 
rithnicticc  proportionales  : ( funt  enim  inter  Ic  6t<t, /30,yy,  &a  ut 
Vrt,V<3,  Vy,  &e.  hoc  eft,  ut  1,2,3,  propter  aequales  exceflus  V 
«t /3, /3 y, &c.)  Idcoque li rectae  illa:  lupponantur  numero  infinitae,  erit  , 


omnium  feries,  (hoc eft,  totum Tria^igulum,  (x;r  prop.  praeced. aggre- 
gatum redtarum  numero  infinitarum  Arithmetice  proportionalium, 
quarum  minima  eft  pundtum  V (verticis  nimirum,)  maxima  eft  BS 
bafis  Trianguli. 

^Vtqiic  idem  continget  fi  infinitis  illis  rcwlis  fiipponainus  toti<lera  Parallclo- 

granima  incodem  plano  imcijici,  quorum  iingtilwiini  alumdo  fit  ^ altitudint. ' 

Trianguli:  Erunt  fcilicct  & illa  Anilimaice  proportionalia.  Cum  enim  a:quc*  * 
alia  fint,  funt  &.  bafibus  proportion.nJui. 

H«c  amem  omma  Varallclograimna  limul  fiimpta,  figuram  coiiftitucnt  Trian- 
gulo illi  live  inlcriptibilcm  live  ctrcumfcnpubilem,  (cum  onmium  bales  fnppo- 
iiantur  Triangulo  aptari :)  quo  autem  plura  Ium  (in  cjulmodi  figura  inlcripta 
vel  circumlcripta ) ParaUclogramma,  eo  minori  live  cxccllu  live  detctlu  diHert 
Hglira  illa  ^ Triangulo  cui  adlcribiuir ; adeoque,  cum  fupponanuir  numero  in- 
Hniia,  ent  differentia  illa  infinite  exigua,  boc  clt,  nulla;  atque  propterea  luppo- 
nenda  ea  figura  fic  adlcnpta  fex  Paralfclogramniis  infinitis  Arithmetice  propor- 
tionalibus conHata  ) Triangulo  tequalis,  fcu  potius  eadem:  Eadem  qmdem  lege^' 
qua  Polygonum  regulare  infinitonim  numero  laterum,  ( live  infcnbi  fupponatui* 
uve  ctrciimlcribi ) pro  Circulo  haberi  lolct,  * - 

Qiiod  fi  quilpiam  fit  qui  noluerit  hoc  concedere,  potent  ille  gotiilima  methodo 
Apagogica  cogi : multipltcatis  nempe  eoufquc  Parallelogramniis,  ut  differentia 
undem  quavis  allignata  quantitate  minor  fit.  Ego  vcro^ejuftnodi  i-ntye^e  fu- 
perfedendum  encexifUmo,  panim  ne  Ledlori  nauleam  crearem  e]ufmodi  cramben 
l.epius  iterando,  pamm  quia  nono  df  in  Mathematicis  paulo  excrciutior,  qui  non 
potent  ( fi  ipfi  opus  die  videatur,  tautique  fupcrlii  otii ) fupplere,  cum  ea  Mc- 
tlKxius  demonftrandi  tam  apud  Veteres  quam  Kccennores  palJim  occurrat.  , 
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autem  <ie  TrianguJo  Jam  dtBtm  eft^  illud  nempe  J^to  a ex  infinitis  P4- 
radeloff  ammis  conJUita  { Jive  'injetiptx  ^e  crrcusnjcriptx  ) aquale  ejje^  Jeu  jxh 
tius  eandem  figuram  \ intelligendiim  erit  de  qaavis  alta  j^sra  plana  \ cum  cadem 
fit' in  omnibus  demondrandi  ratio.  Nec  qutdem  Tlanis  Jolumrmdo^  fed  fy  ^u- 
rts  Sdidis  illud  convemt : Ji  nempe  pn  ^PataUeio^af/tmis  JubJiituamus  Trijmata : 
( qn»  voce  etiam  Cylindrulos  comprehendi  volo,  aut  etiam  e|ufmodi  quafvis  Hgu- 
inter  parallela  plada  linnlia)  fiv«  e^itinea  fint  live  curviiin^  liyf  mutOt 
ac^uabili^  polius;  &c  longis  verborum  ilmh^bus  Utendum  fit.)  Aeque  hon 
f^el  mdheo,  ne  quis  deinceps  no\'as  Demodfirauones  ex/pc^ct  quoties  njcm  dc 
aliis  figuris  dicendum  occurret.  ' ' 

P R O P.  III. 

De  Arta  Trian^i. 

C^Um  Triangulum  conftet  ex  infinitis  five  lineis,  five  Parallelo- 
; grammis,  Arithmetice  proportionaiib^ , a punAo  inchoatis 
ad  bafin  continuatis,  (ut  patet  ex  jam  dii^is: ) Erit  Area  Trianguli 
a»]ualis  Bafi  in  Altitudinis  feminem  dudbe.  • 

• £11  enim  notillima  apud  Arithmeticos  regula ; Summam  Arithmetica  pro^ejfio- 
niSf  ftve  omntum  qmteunque  terminorum  a^e^atum^  aquati  a^egato  extremo- 


rum  in  feminem  numeri  terminorum  duffo.  Adeoque,  fi  terminus  minimus  fup- 
ponauTr  o;  (prout  hic  fupponitur,  cantundem  enim  valet  pundum  in  magnitu- 
dine atque  o Ciphra  in  numero;)  idem  erit  extremorum  a^regatum  atque  iple 
terminus  maximus.  Aliinidinem  vero  figur*,  pro  numero  terminorum  in  Pro- 
grdlionc,  fubflituo,  hac  de  caula,  Qiioniam  cum  numerus  terminorum  fuppona- 

tur  oe,  cm omnium  longitudinum  a^regatum  ^ Bafis,  (quia  Bafis  jam  cft  ex- 
tremorum a^regatum. ) Cum  autem  cujiillibec  ( linez  vel  parallelogrammi ) 
crafiities  five  Altitudo  fupponatur  Altitudinis  trianguli;  in  illam  tota  lon- 

gteudinum  fiiiimia  ducenda  cfl ; adeoque  A in  B erh  area.  Eil  autem 

— Ax^B  = lAB.  Adeo  ut  A (figurae  altitudo)  non  fblum  longitudinum 

numetum,  fid  eundem  in  communem  omnium  altitudinem  dudum,  exhibeat. 

?[Uae  quidem  communis  altitudo  tanto  minor  (upponenda  elt,  quanto  termim  Icu* 
oimitiidino»  funt  plures. 

* ^Notandum  autem  cf^  Noc  non  fobtmmodo  in  veris  TrianguTts  (reffihneis)  va- 
lere ; fed  idem  pariter  evenire  quamvis  crura  fmt  vel  cttrviBnea^  vel  quomo- 

doctmque  a reShtutfine  dijiorta^  moao  refla  omnes  baji  parallela  fmt  fisis  a vertice 
Affiantm  propmtmales^  aoeoque  inter  fe  Arithmetice  proparttonales.  Ejufnwdi 
vero  figuraro,  cum  fit  Trianguli  inli^,  Triangukm  rafartum^  luxatum^  aut 
A^onnaium^  Ucet  appellare. 

P p X P R 0 P. 


Digilized  by  Google 


900 


De  Sectionibus  Prop.IV. 


P R O P.  IV. 

De  Triangdis  «que  altu. 

T_J  Inc  lenitor ; Triangula  luper  aequalibus  bafibus  aeque-alta,  ( five 
1 1 redfcingula  fint  five  obliquangula,  five  item  fint  £t|uicrura  fivc 

l^ena,  five  quocunque  modo  luxata, ) efle  inter  le  aequalia. 

Cum  enim  in  calculo  nulla  angubrura  litufve  habeatur  ratio,  fed  Balis  Iblum- 


modo  & Altitudinis ; modo  de  his  conlkt,  conllabit  etiam  de  area  Tnanguli. 

SmJ  autem  de  C&juabtate  AHum  ejl,  facile  feteji  emm  TrcperUmaUtati  ac- 
cemmedari.  Quod  & lacpius  deinceps  erit  intelligendum. 

Hiis  veto  duas  de  Area  Trianguli  Propofitiones,  non  ideo  hic  inferendas  ju- 
dicavi acli  novum  quid  aut  inaudinim  in  fe  contineant,  ( quis  enim  hstc  nelcit?) 
fed  ut’via  llcrnatot  conliraili  argumentationi  m aliis  liguris  five  planis  five  (oli- 
dis Si  enim  aquales  fmt  tam  hafes  quam  altitudines,  miniaque  intersnedia  {Jive 
'ParaUel^  amtm  five  Tnjmata  ) eadem  ratime  ve!  crejcant  ve!  decrejcant,  aqua- 
les etiam  erunt  Jkura,  quamvis  earum  altera  ereSa  fit,  altera  ve!  inclmaU  vel 
quacunque  mada  mxata.  Nam  cum  mfinit*  pariK  unius  infinitis  parubus  altenus 
figillatim  aquemur,  (quanquam  fottalfisin  alio  litu  rcpcnantur, ).  erunt  & aggrc- 

Araue^  quidem  femel  & univerfaliter  nionllralle  fufliciat,  ne  varias  dein- 
ceps propofitiones  particulares,  citra  neceffitaiem,  multiplicare  cogar. 

P R O P.  V. 


De  Cora. 

SI  infinitae  Redae  parallel®  ex  quibus  conflaii  fupponitur  Trian- 
gulum, fiant  totidem  Circulorum  parallelonun  diametri  ;■  forma- 
bitur figura  (olida  qui  Canus  dicitui'. 

Rcdaquc  4 Trianguli  vertice  V ( qui  & CmiTer/e*  eft)  ad  Bafis  BS 
ptintftuin  medium  dtitfta,  puta  VC,  (quam  Trianguli  Diametrum  vcl 
dxem  libet  appellare,)  bilccabit  etiam  reliquas  Triangub  redas  bafi 
parallelas  ( totumque  triangulum,)  adcoque  per  fingulorum  circulorum  ' 
rarallelorum  centra  tranfibit;  critque  propterea  alxis  Coni;  Triangu- 
lumque expofituin,  V BS,  per  Axem  Coni  tcanfiens,  ipfum  Conum  cjul^ 
que  parallelos  Circulos  bilccabit:  Circulufque  ille  cujus  diameter  cft 
balis  Trianguli,  Cimi  bt^  dicetur. 

‘ Conus 
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Conusautemfic  formatus,  fi  tam  expofiti  Trianguli  Crura  fint  aequa- 
lia, quam  circulorum  plana  plano  Triangjul i redia  , erif  Comit  J^Ais  , 
(utpote  CUJUS  Axis  eft  Bafi  perpendicularis,  qui  propterea  ^xis  l^Hus 
dici  Iblct;)  fi  vero  vel  altera  vel  alterutra  illarum  condicionum  defit, 
( puta  fi  vel  expolitum  Triangulum  fit  iaaequicrurum,  vel  plana  circu- 
lorum plano  Trianguli  oblique  infiftant, ) erit  Conus  ScalemiSy  hoc  eft  in- 
clinatus vel  obliquatus,  ( cujus  nempe  Axis  Baji  oblique  infiftit,  atque 
jlxts  Obliquus  dici  folet : ) fi  vero  Triangulum  Diftortum  fuerit , net 
& Conus  Difortusy  non  verus  Conus. 

Prout  autem  Triangulum  potell  ( produ<5lis  infra  bafin  cruribus ) 
in  infinitum  continuari»  ita  & Conus  pari,  modo  continuandus  fuppo- 
nitiir.  • 

' 'Atque  etiam,  ficut  (continuatis,  poftdeculTationem,  Trianguli  cru- 
ribus lupra  verticem ) aliud  formari  pqteft  xemi  r9^v^lw  Triangulum 
opjwjiium  appellamus,  ita  ^Oppojltum  Conum  formari 
lupponendum  eft.  » 

Pleraque  m’ propofitione  (prxterquam  quod  Definitiones  fint)  per  Ic  fiitis 
patent,  ncc  iihenon  cficnc  Ikmonflratione.  Unicum  opiis  eft,  in  oftendam,  nempe 
F/^ttram  fic  formatam,  (fi  Conum  Dillortini  eximas, ) talem  Conum  eJJ e 

qmkm  definit  y1polionins : Vcl,  quod  idem  eft,  Parallelos  circulos  coni  noltri  pa- 
rallelis Circulis  coni  Apollonii  congruere.  Quod  quidem  verum  eft. 

Nam  1 propter  paraUelifnium  Circulorum,  adeoque  & eorum  Diametrorum  in 
eodem  plano  cxillcntium^  ilhfquc  Diametros  diftantiis  i vcnice  proportionalis,) 
fi  latus  alterutrum,  expoliti  Trianguli  per  axem,  puta  B circumfcTauir  lecun- 
dimi  circuli  unius  ( pota  Rilis ) Peripheriarn,  tranfibi:  etiam  per  Pehpherias  reli- 
quorum, Radiorum  extremitates  lambens  ( qui  ubique  liini  dilbntiis  -i  vertice 
proportionalis  6c  b^ifis  radio  paralleli,  adeoque,  durdnte  tota  circumdui^lionc, 
triangulo  quod  Ave  trianguli  expoliti,  redla  circumduiU,  & bafis  radio  compre- 
henditur, ubique  accomm^atur,)  totamque  figuram  delcnbet:  Qiix  eft  Apollonir 
conftruclio  Coni.  Conus  igitur  ^ nobis  formatus  idem  eft  cum  Apollonii  Cono: 
Qiiod  erat  olbndendum. 

Atque  hmc  etiam  Icquitur,  yf  vertice  ad  quodvis  fuperjiciei  Cmictc  pHuSlumre- 
Siam  duci  polfe. 

Recordanoum  interimeft,  (quod  fupra  imiverlaliter  monuimus,)  fiait  lineis 
trianguli,  ita  planis  Coni,  aliqualem  aatritienii concedendam  cfic,  quanta  nempe 
eft  ^ altitudinis  Coni : vel,  quod  idem  eltj  Circulorum  app!dlaiionc,  cylindru- 
ios  numero  infinitos,  tantae  quidem  altitudinis,  Ibper  circulis  iUis  conilirutos  in- 
telligendos  cile;  qui  igitur  lolidiim  ex  infimus  cylindrulis  cono  vel  iiileriptuiu 
vJ  circumlcripcum  luppomintur  conftituere;  quo^  Ibbdum  idem  die  cum  cono, 
codem  argumento  concluditur  quo  ufi  fumus  dc  Triangulo,  Prop.  2. 

Coni  autem  Altitudo^  meofuratur  perpendiculo  \ Vertice  ad  planum  Bafis  de- 
* p P 5 i 
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miflo ; adeoque  eadem  cum  almudinc  Trianguli,  fi  circuli  fint  triangulo  redi, 

( ent  enim  per^ndiculum  illud  in  ip(b  trianguh  plano,  adeoque  ipfius  etiam  bafi, 
laiicm  procludar,  pcrpcAdicularis,  ejus  altitudinem  meuens  \ ) fm  f^us,  minor 
erit;  tunc  enim  perpendiculum  ad  baGii  trianguli  demiduni,  erit  ad  Coni  bafin 
obliquum,  adeoque  majus  perpendiculo  altitudinem  Coni  metiente. 

Notandum  tamen  intuper  clt,  Conum  formari  poife,  uon  modo  fi  expofiti  Tri- 
anguli redhc  parallelx,  lint  circulorum  Diametri,  verum  etiam  ii  circulis  ( vcl 
quidem  limilibus  Elliplibus)  alio  quovis  modo  fimiliter  aptentur  ; (quod,  fi  opus 
lit,  facile  elt  demonitratu ; nos  autem  obiter  tantum  monemus; ) Verum,  eo  cafu, 
Triangulum  illud  non  neccHario  per  Axem  Coni  incedet,  neque  ea  omnia  confe- 
qucntiir  fymptomata  qua:  hinc  dependent. 

Si  vero,  pro  Circulis,  rubftiniancur  totidem  Figurae  redilinesc,  ( alisve  vel  cur- 
dlincx  vel  miflae,  pneter  circulos  & EJliples, ) non  quidem  Conus,  led  fahem 
*Fyramis  emerget:  Cui&caomma  facile  accommodari  pofTunt  (mutatis  mutan- 
dis ) quae  de  Cono  ( hoc  eft.  Pyramide  rotunda  ) diximus.  Pyramidis  autem  no- 
men hic  latiori  ichlii  accipiendum  volo,  quam  ut  fblis  figuris  reflilineas  bafts  ha- 
bentibus conveniat;  ira  nempe  ut  bales  planas  quafcunque  admittat,  (liau  & de 
Prilmatc  fupra  diaum  eft  ad  Prop.  2. ) ne  fciliat  longis  verborum  Ambagibus 
utendum  clfcc.  Adeoque 

P R O P.  VI. 

Dt  Pyramide» 

PTramidu  \occ  (fubqua  & Conum  comprehendo)  Intelligct, Figu- 
ram fblidam  ex  innnitis  planis  circa  eundem  A^em  redilmcum'' 
ordinatim-pofitis  conflatam } quorum  omnium  craiiQties  (upponuntur 
invicem  squales  (neippc  ^ alcicudinis  flgurs  fblids,)  diametri  vero 
( vcl'  homologa  latera , aut  etum  re^s  qusvis  fimilicer  poiits ) di- 
ftantiis  ^vertice  proportionales;  adeoque  ipfa  plana  in  duplicata  ra- 
tione diitanciarum  k vertice,  ( ficut  & Prifmatie  nomine  intcliigo  ejuA 
modi  planorum  aggregatum  invicem  squalium. ) 

Si  autem  Pyramis  plano  per  verticem  fecetur  ; manifeftum  eft  plana 
fimilia  ( parallela ) fimiliter  fecari ; communes  ergo  fetftiones  ( plano- 
rum ftxantis  St  ledorum ) funt  infinits  reds  Arithmetice  proportio- 
nales, ^ nempe  in fubduplicata  ratione figuranim,  hoc  eft,  ih  ratione 
diftanciarum  k vertice,)  adeoque  omnium  aggregatum  erit  triangu- 
lum; per  Prop.  2.  * 

Axem  vero  Pyramidis  { ut  & Prifinatis ) appello,  Lineam  vertice 
dudam,  fimilium  planorum  p^allelorum  omnium  centra  conjungen- 
tem. PUma  vero  ad  Axem  or^mtim-pojita^  appello,  qus  parallela , & 
limilia  fimiliterque  poftta,  centra  habent  in  axe. 

Si  vero,  vel  quod  triangulum,  unde  formari  fiii^nitur  Pyramis,  non  (it  re^i- 
■lineum,  (fed  curvilineum,  (eu  quocunque  mooo  deformatum,)  aiu  ob  aliam 
qjamlibec  rationem.  Planorum,  centra  non  flm  in  eadem  re^la;  vcl  ipfa  plana 
circa  eundem  Axem  non  fint  (iiniliier  polita,  ( fed  fpirali  puu,  vel  alio  quovis 
modo  diftona  ;)  modo  imerim  plana  Itm  fimilia  & aequaliter  cralla,  debitaiuquc 
ad  invicem  rationem  retineant ; Pyramis  luxata,  dijiortay  vel  deformata  dici  po- 
tefl  ( Qui  etiam  de  Prifmatc,  alurque  figuris  fohdis,  pariter  imdligenda  lunt.) 
Lineaque  omnium  centra  conjungais  ( u rc6la  non  (it ) Axis  dislortus  dici 
potdt 


PROP. 
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P R O P.  VII. 

' . ^ De  Coni~SeBione, 

SI  i.  pundq  quovi^  ut  A,  in  Trianguli  VBS  (per  Axem  coni  in- 
colentis, & (prea  quod  liipponitur  Conus  formari ) utrovis  Crure, 
redta  ducatur  Triangulum  (ccans  (puta  AP,  AE,  AH;)  fuper  quam 
intelligatur  Planum  plano  Trianguli  ita  inlifterc',  ut  aliquem  ex  pa- 
rallelis Coni  circulis  (lilaltem  iplis  parallelum  non  fit)  lecet  fecun- 
dum redtam  OU,  qux  fit  illius  circuli  diametro  puta  BS,  ( in  trian- 
gulo VBS  exfiftenti ) perpendicularis,  ( adeoque  & reliquos  quos  le- 
cat  circulos  illi  parallelos  lecet  leamdum  rcdlas  iplbrum  diametris  in 
eodem  triangulo  oxfillentibus  perpendiculari^  quae  proptcrca  St  ipfi 
OO  parallela;  cnint;  ut  llatini  dcmonllrabitur ; ) communis  Sc-dlio 
Icperficicrum  Coni,  planique  lecantis  (puta  OAO,)  Sefhe-Comca ye\ 
Coni-ieHio^  dici  Iblet;  Et  quidem  vel  Fai'abola,  vel  Ellipfis,  velHy- 
perbola:  Nempe  Parabola^  fi  redia  fic  dudla  fit  reliquo  cruri  pand- 
lela,  (adeoque  nulquam  ipfi, quantumvis  utrinque  producatur,  occur- 
rens,) ut  AP  : EHipJis  vero,  fi  redla  fic  dui3:a  ad  crus  oppofitum  ver- 
gat, ( adeoque  ipfi,  laltem  produfto,  fit  infra  verticem  occurliira, ) ut 
, AEa:  Hyperbola  denique  fi  redla  fic  dudla  ab  oppofito  crure  rece-  . 
dat,  ut  AH,  (qu2  igitur  ex  contraria  parte  produdla  oppofito  cru- 
ri, 1'upra  verticem  continuato,  occurret,  puta  in  a.) 


Fun&um  autem  A,  coni-Sedionis  Vertex  dicitur;  St  quidem  A,  a, 
( in  ElbpG  St  Hyperbola ) Verticer  appofii.  Redbeque  AP,  A E,  A H, 
coni-le<aionum  Diametri,  (nempe  AP  Parabolx,  A E Ellipfis,  AH 
Hyperbol*  ; ) iplaque  A a (ElLplcos  vel  Hyperbolarum)  Diameter  tranf- 
tierfa:  (idem  nempe  planum  quod  Hyperbolam  in  uno  aliquo  cono 
, efficit. 
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efficit,  cum  cciam  ad  (^pofitum  Conum  pertingat,  Oppojkam  Hyper- 
bolam  ibidem  efficit.)  Rectam  autem  OO,  rcliqualque  ipfi  in  eadem 
Coni-{e<aionc  parallelas,  (totidem  jvarallelis  in  Cono  circulis,  & Coni- 
lc<^ioni  communes,)  Ordwattm^fubtenfas^  live  Ordinattm  injeriptas^  ap-  * 
pello : quae,  cum  fint  circulorum  diametris  perpendiculares,  ( ut  con- 
ilru^io  poltulat,)  ab  iplis  bdecantur,  adeoque  & i,Coni-l^^ionis 
Diametro,  ( quae  nempe’ per  eadem  biledliomim  puqtila  tranfiti)  Ea- 
rumque  lemidcs,  ut  DO,  diametro  Coni-lctlionis  Ordinatim-applicnta 
dicuntur;  luntque  inter  bina  diametri  cirailaris  (cui  pci-pcndiculai-i- 
ter  infiftunt)  lamenta,  BD,  DS,  mediae  proportionales:  Quae  qui- 
dem li  diametro  Coni-le<^ionis  A D,  ad  angulos  redlos  inliftaiit,  Dia- 
meter illa  Axis  dici  Iblct  (qui  fuis  ordinatim-applicatis  c(t  perpen- 
dicularis;) lin  minus,  ialtem  Diameter,  ycI  Diameter  Obliqua  vel  tr> 
clmata  dici  Iblet.  , 

Ut  autem  Conus  iple,  fic  & Coni-leftioncs  (Parabolam  intelliee 
& Hypcrbolam,  nam  de  Eliipli  lecus  eft, ) fiinul  cum  Cono  in  infi- 
nitum continuand£  flipponuntur. 

Quod  auteni  Tlanum  Canhft^ionem  ejjkiensy  fi  unam  ex  parallelis  Coni  chru- 
li{  ficet  jeetmduw  reHatn  OO,  ipfius  diametro  BS  perpendtcularemy  etiam  re^ 
lituos  tllt  tarallelos  quos Jecat  cneuhs  Jecabit  Jecundum  reBas  qtuc  \pJ^orum  dia- 
metris  ipjt  BS  parallelis  fint  perpendiculares'.  Sic  dcnmnUrabiiur.  Cum  circuli 
* iiippunaiuur  paralleli,  erunt  & eurum  {oblipnes  00,  00,  ( eodem  plano  iadlx  ) ‘ 
parallelae,  (per  i6  c ii.)  (]ux  propterea  cum  parallelis  circulorum  diametris 
( BS,  BS,)  eofdein  angulos  hciuut,  ( per  lo  c ii.)  ponitur  autem,  angulos  ad 
diainctrorum  parallelarum  unam  rei^los  clle  ; ergo  & ad  omnes;  Quod  erat  dc- 
monllrandum.  • 

Reliqua  in  Propolitione  vel  Definitiones  funt,  vel  ex  propofitionis  curriculo 
fatis  patent. 

Monendum  autem  dt  Tasabol^Cy  EUipfisy  & Hyperbola  appellationibus,  apud 
Geometras,  ( qua  igitur  libertate  & nos  abquando  ufuri  fumus, ) nonnunquam  ^ 
airvas  lineas  in  fuperHcie  cunica  fugias,  (quos  in  propofitione  definivimus.) 
nonnunquam  vero  figuras  planas  ejulinudi  curvis  terminatas,  iiuclligi.  Siquaodp 
autem  de  ambiguitate  figuificaiionis  metuatur,  non  ^incommodum  em  linea  vel 
piam  vocem  adjungere ; ut  lineaTarabohay  planum  Taiahoheumy 

Monendum  dt  etiam,  EUipjeos  nomine  (quodumen  alii  non  fblenc)  me 
, etiam  comprehendere,  ( vel  etiam  ipfuiii  Circulum.)  Circu- 

lus eiiim  ab  Eliipii  (figuram  intcUige  linea  Elliptica  comprchcnlam,)  non  alin;r 
differt  quam  ut  Quadratum  4 ParaJIclogrammo.  Nam  ut  Voi  allelogramtnum  cu- 
jus latera  funt  xqiialia  anguliuue  recli,  vel  ( fi  libet ) cujus  diametri  conjugats 
fiim  aequales  & ad  angulos  reitos,  ( habent  cniin  & hgur£  rcdlilinea;  fuas  diame- 
tros, quanquam  non  ut  curvilineae  numero  infinitas,  fuifque  diametris  ordioa- 
tim-applicatas  ; & quidem  Paralldograinmum  diametrorum  habet  duo  paria , 
nempe  duas  diagonales,  & duas  lateribus  uoraUclas  le  mutuo  bifccantcs ; tam* 
illae  autem  quam  hae  iiint  conjugaor:)  eft  ^adtaturn  : Sic  EUip/is  y cujus 
diametri  conjugatx  funt  xqu:iles  ^ ad  angulos  regios,  Chadtts  db  £t  qui- 
dem ca  omnia  quae  Elliplibus  iinivcrlaliter  conveniun^  conveniunt  etiam  cir- 
culis, ( iion  minus  quam  qus  Paraliciogrammis  conveniunt,  conveniunt  Qua- 
dratis, ) nifi  quod  Eilipleos  appellatio  non  fblcai  illis  attribui.  Siciii  n^ra 
hxc  ^raliologia  non  pbccac,  ihiatur  fuo  fenAi ; nxido  fciat,  quid  apud  me 
EUiplc*os  nomine  figniheeeur;  quod  necdlario  monendum  crat^  ne  di*Sta  «noflra 
perperam  incelligantqr. 

Monendum  infupcreft,  Quod  ca  omnia  quae  jam  cxpofuimus  dc  unoTrian- 
gulo-per-axcin,  unae  Conum  formari  fupponimus,  pariter  intelJigenda  fum  de 
infiniti»  alib  Triangulis  Conum  per  axem  dividentibus.  Poicft  enim  fuper  eo- 
rum quodvis  ejufinodi  formatio  C5iu  fuppouL  Manentibus  enim  eiidem  cen- 
tris, diAantus,  & planis,  fideiu  fornantur  circuli,  quamvis  alisc  atque  aliae  fu- 
mantur 
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nnntur  Diametri,  hoc  eft,  ouamvis  alio  acejue  alio 
triangulo  Conus  per  axera  aividacur.  Verbt  gratia, 

Tnaoguio  ViS«'(pcr  axem  cciam*  tranfeunu ) ea* 
dem  conveniunt  qua;  iplt  VBS  convenire  dixi* 
mus.  • * 

Non.  tamen  hzc  ita  intelligenda  fimt,  acTi  quo- 
cunque Triangulo-per-axem  acoepeo,  eadem  numerica 
Com-lu:Uo,  methodo  jam  dh^b,  Ibmuretur : Sed  ial- 
tem  quocunque  Triangulo-per-axem  accepto,  puta 
V fkh.  potcU  ut  illi  accommodentur  coni-i<xtjo- 
nes  eodcni  modo  quo  ipli  VBS.  Qiiamvis  enim  vc- 
r.mi  Ut,  quod  Coiu-fci^lionis  OAO,  aliquod  pun- 
Aum,  ut  «,  fit  in  crure  attamen  planorum 
O A 0,  O fi  O,  communis  fei^lio  O O,  non  erit  trian- 
guli \ bafi  ^9  perpendicularis,  ( quod  in  Coni-feclionis  eenefi,  in  propofitione 
tadiu  fupponitur ; ) fupponitur  emm  perpendicularis  alii  ejumem  circuli 
Diametro  BS,  rc6bin  /3?  Iccanti;  non  igitur  & ipli  09  perpendicularis  ellc  po- 
tcU. 

Ac  interrogabit  Fortade  quifpiam,  Quid  caufie  fit,  cur  illud  pofiuleiur  ut  re£b 
00  (circulo  & G)ni-rc£tioni  communis ) fit  circuli  diametro  BS  (in  tfiangulo 
VBS  exifiemi  ) perpendicularis?  Annonenim,  Ii  planum  fecans ad  triangulum- 
per-axem  aliter  inclinaretur,  fecaret  liiperficiem  Coni?  Omnino.  An  vero  ea 
ledlio  non  una  efictex  cis  quas  definivimus?  Ellec  omnino.  Cur  igitur  illa  Ibla 
anclinacio  plani-lecamis  ad  triangulum  per-axem  admittitur,  quz  redbm  O O re- 
^he  BS  perpendicularem  efiiciat?  ReFpondeoj  Quod  alia  quaevis  inclinatio  non 
minus  quidem  luHiceret  ad  Cont-fe^lionem  aliquam  cfiiciendam ; fed  minus  apta 
ellec  ad  Demonllradones  infiicuendas ; cum  ha  plerumque  liipponanc  rebbm  O O, 
cique  parallelas,  ^ circulorum  diametris  bilecari,  quod  non  nerec*nifi  diametris 
iliis  Client  per}x;ndicalares.  Ideoque  cum  Planum  Coni-le6lionem  elliciens  ad 
vana  triangula-pcr-axem  variam  inclinationem  habeat,  illud  ex  omnibus  triangu- 
lum (eligunt  Conicorum  (criptores  ad  cujus  bafin  rc6tx  illa  O O funt  perpendi- 
culares. Unum  enim  aliquod  triangulum  per-axem  (&  quidem  unicum)  illud 
patitur,  ( nili  forfan  poni-le^io  propofiu  unus  fit  ex  circuus  bafi  parallelis,)  quo- 
modocunque  Conus  ^ plano  lececiir. 

autem  ex  omnibus  illud  fit.  fic  invefiigacur ; fi,  verbi  gratia,  Conus 
y BO,  plano  (ececur  fiiciente  Coni  feClionem^O  AO,  unum  aliquem  ex  paralle- 
lis circulis  060  fecante  in  0 0 : Ducatur  in  O B O circulo,  diameter  ipfi  O O 
porpcndicuiaris,  quse  fit  B.S,  & compleatur  Triangulum  VBS.  Patet  enim  Pla- 
num Coni-ie^ioncm  eiiiciens,  triangulo  VBS  ita  infidere,  (puta. in  AD,  quz 
propterea  Coni-fc6tiooi$  diameter  erit,)  ut  circulum  OBO  lecet  Fecundum  re- 
ctam O O ipfius  Diametro  B S ( quz  & Trianguli  VBS  bafis  ed,)  perp^idicii- 
laicm,  Quod  erat  faciendum.  Triangulum  igitur  VBS  illud  cd,  lecundum  quod 
Com-ib^tionis  O A O natura  & proprietates  fimt  perpendenda*,  ( fi  autem  non 
ipia  BS,  led  alia  aliqua,  puta  09,  fuiilcc  ipli  00  perpendicularis ; tum  non 
Triangulum  V BS,  (cd  Vi3<r,  (eligendum  c(fet.)  ‘ 

Kt  quamvis  aliunde  quidem  verum  fit  ( ut  Fuo  loco  dicetun)  alias  Diametros 
( aliofque  propterea  vemces ) conile^lioni  OAO  convenire;  (ola  tamen  AD  ea 
eft  quz  dici  lolct  T^iameter  ex  generatione ; intellige,  prout  jam  huic  Cono  ap- 
plicatur : Nam  revera  eadem  Gnni-leidio  poted  vel  alu  Fomn  Cono , vel  e- 
tiam  huic  m alio  (itu,  ita  accommodari,  ut  alias  habeat  Diamecros-ex-gene- 
ratione. 

Atque  hxc  quidem  ad  pleniorem  propofitiunis  intclligcntiam  monenda  duxi. 

Sed  & ulterius  moneadutn  ed;  Quoa,  ^uum  diximus  'PunSlum  A in  utravis 
T yian^uli  crure,  puta  V B,  ubivis  ajjignau  pojfe ; f^el  excipiendum  ertt  punSium 
f^erticis  V\  vel,  pro  Com-jeSiione  exjpeaata,  prodibit  aliquid  fimpheius  ; eo 
nempe  quod  liha  (utem  quantitatum  ex  quibus  Coni-(ebtio  dependet,  evaneicet 
in  nihilum  leu  non-quamum.  Nam,  veH^i  grada/  fi  pim<5lum  A aBignctur.  tn  cru- 
V B punido  V,  & velim  Parabolam  delcribere ; rebla  A P ( qux  ducenda 
erat  par^eU)  cum  ipia  VS  roincidet;  adeoque  re^beSD  evaocuxnt,  &pro- 
pterca  eyancicent  ordinatim  applicaoe  DO,  (nam  fi  altera  multipliCanuum  iit  o 

Q q ciphia, 


J 


5o5  ' pE  Sectionibus  Prop.Vll. 

ciphra,  erit  & quanutas  produ^  o cipbra : ) adeoque  Parabola  prodiret  nuilins 
latitu^is^  hoc  dl,  linea  terminata  Quidem  ex  patte  A vel  V>  mHnia  vero 
ex  parte  P,  vel  O : ( coincident  enim  puneb  !>,  O,  propter  nullhatem  ordinauni- 
applicacarum  P O,  vel  DO.)  Eodem  modo  H dclcnbenda  Iit  EllipOs ; Polito 
pun^o  A in  V,  ( ubicunque  in  crure  V S fupponatur  ) pro]ker  coincidentiam 

Suadorum  A,  V|  coinciaem  etuun  re^be  A a,  V a : id^ue,  evaneicendbus  re* 

:is  DS>  evandeent  edam  DO;  eritque  proptcrca  EUipfis  nullius  ladtudin^  ^ 
hoc  cd,  linea  reda,  utrinque  quidem,  terminata;  ( IMceni  mfi  & pundum  a in 
cruris  V S raindo  V aflignetur ; quo  cafu,  propter  coincidentiam  pundorum  A,  a, 
reda  illa  cfegenerabit  in  uniaim  pun^iro. ) Pari  modo,  fi  dclcribeoda  dlet  Hy«  * 
perhola ; pouto,  ut  prius,  pundo  A in  V,  (ubicunque  alTigiicnir  H,)  rc^  H A a 
crus  utrumque  V B,  V i eodem  punilo  V,  fecabit ; adeoque  tranfverla  diaroe-^ 

‘ tcT  A a ( propter  coincidentiam  pundorum  a,  V,  J evandoet ; adeoque  Hy-’ 
perboli  m Triangulum  degenerabit,  ( ut  ex  mpcrbol*  do6lrma  pollea  tradenda  ^ 
colligi  potent , interun  idem  fatis  patet  cx  didis  Prop.  ) Sute  nifi  fcda  " . 


A H eoufipie  recedat  ^ crure  V ^ ut  ipfi  V B coincidat;  quo  cafii.  1 five  A 
allignenir  in  vertice  V,  five  ubivis  alias  m crure  V B, ) evanelixm  re^  D R 
ade^uc  & D O ; & pro  Triangulo  vel  etiam  Hyperbola  OVO  vel  O A O, 
prodibit  Lnea  reda,  ex  una  quidem  pane  terminau,  ex  reliqua  vero  in- 
rioita. 

PROP.  vni. 

/ 

De  Paraiola,  SeStene  Ceni  fo8a. 


IN  Parabola,  Q^drata  Ordinatini-applicatarum  (iuit  interceptis 
Diametris  proportionalia. 

• Qnadrata  nempe  ordinatim-applicatarum  PO,  DO,  &c.  limt  re- 
ftis  PB,  DB,  &c.  (in  triangiuo' APB  parallelis)  proportionalia*,  • 
(adeoque  & intereefta  Diametris,  hoc  eft,  diametrorum  lamentis 

inter 
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inter  ipias  ordinatim-applicatas  & verticem  in- 
terceptis, P A,  D A,  £k.  ) 'xqualia  quippe  re- 
dangulis  BP^  BDS,  &c.  qua:  prapter  aequa- 
les PS,  DS,  &c.  (inparallelogTammo  APSS) 
funt  aeque  alta,  & propterea  bafibus  (PB,  DB, 
tic.*)  proportionalia. 

Adooquc  iplie  ordinatim-applicata:  fimt  in 
(iibduplicata  ratione  Uiamctrortim  intercepta- 
rum: nempe  in  fubduplicata  ratione  filorum 
quadratorum. 

Si  igitur  ordinatim-applicatz  quotlibet  aequa- 
libus ab  invicem  diltantiis  fumantur ; erunt  earum  quadrata  in  con- 
tinua progreffione  Arithmetica,  ( ut  patet  ex  di&is  ad  Prop.  2, ) 

Conltabit  igitur  (per  Prop.  i.)  femiparabote  planmn  (adeoque  & 
totius  Paraboli)  e;c  in6nitis  numero  lateribus  quadratorum  Arithme- 
tice proportionalium. 

'prop.  IX. 

De  Comeuie,  Gf  Pyranadoeide  Parabtheo. 

Hlm  feqmtar  -.  Si  ex  omnium  in  Parabola  o'cdinatim-applicatarum 
quadratis,  ad  communem  axem  ordinatim  politis,  formetur  P^- 
ramidaeidei  ParatoUeum  ^eo  modo  quo  Prop.  St6-  formavimus  Pyra- 
ihidem  & Conum,)  erit  illud  infinitorum  numero  planorum  Arithme- 
tice pro  portionaUum  a^jregatunq  ( ficut  Triangulum  reiffarum,)  ab 
o incipiendo  & continue  progrediendo  ad  balin  uique. 

A 


Adeoque  fi  Bafis  figurse  fic  conftru(3x  in  lemillem  Altitudinis  du-. 
catur,  prodibit  totius  figura:  Ibliditas : ( eodem  argumento  quo  ufi 
fumus  de  triangulo  Prop.  3. ) 

Cumque  ulem  (eodem  aigumento)  valeat  de  circulis,  aliilVe  figu- 
ris planis  fimilibus  quibulainque,  ( fimt  enim  ad  invicem,  ut  dume- 
trorum,  vel  redtarum  quarumhbet  fimiliter  dudlarum,  qnadraUi)  erk 
imivcrfaliter  Conoeidti  vel  Pyramukeides  Parabolicum , quacunque  bafe, 
( live  etiam  eredum  fit,  five  loilcnum,  dive  etiam  quocunqiic  modo 
' luxatum,  per  ea  quse  dida  fimt  Pr.  4.)  eeytude  hafi  m feminem  atttta- 
dinis  USee-,  hoc  eft,  Semijfu  Pnfmatii  (ut  parallelogrammi  Triangu- 
him,iyi/)fr  eadem  hafi  leque-edti. 

Elfenim  (ex  didis)  Pyramidoeidei  Paraiolifum  (fiib  quo  & Conoei- 
des  comprehendo)  A^regatum  planorum  fimilium  qumero  infinito- 
rum Arithmetice  proportionalium  (ab  o continue  pre^rediendo, ) 

Ci.q  2 circa 
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circa  eundem  axem  reiflilineum  ordinatiip-pofitorum ; quorum  qui- 
dem imiorum  crafiities  fupponitur  squalis  db  altitudinis  totius  fi- 
gurs  ibUds, 

Q^ux  (iipra  Prop.  De  Pyramide  & Cono,  conim^e  altitudinibus,  axifau^ 
daniique  ordiaacira>app)icatis ; item  de  Pyramidibus  ^nifquc  rcftis,  IcaJ^ois, 
luxatis,  &c.  dida  funt;  eadem  fere  Pyiamidoeidibus&Conoeidibus  accommodan- 
da funt. 

Ego  vero  hanc  Conoeidis,  (adeoque  & Pyramidoeidis)  Parabolid  formationem 
potius  adhibeo,  quam  quz  ^ vaeribus  aliilque  adhiberi  folita  eff,  j[  nempe,  cir- 
cumduda  Semi-p^bola  reda,  manente  Axe ; ) quoniam  ea  formatio  non  omni- 
bus Conoeidibus  ( fed  folummodo  redis  ) nec  Pyramidoeidibus  omnino  convente. 
Atque  hoc  eadem  ratione  facto,  qua  Apollonius  Euciidcam  Coni  fonnaiioncm, 
(circumdudo  nempe  Triangulo  redangulo,  manente  laterum  circa  angulum  re- 
dum  alterutro, ) in  aliam  commutavit  ( circumduda  nempe  per  circuli  pcriphe- 
liam  linea  re£^  manente  ipfius  uno  aliquo  pundo  extra  circuli  planum  exfiUen- 
te ; ) qiua  fcilicet  Euclidea  ifta  folis  Coms  redis  conveniebat,  nxc  autem  qui- 
btifvis  five  redis  live  fi^enis.  Non  igitur  mirari  debet  quifpiam,  fi  prout  ilk 
Euciidcam  Coni,  Gc  ego  Archimedearo  Conocideos,  formationem  Ipecmem,  in  aliam 
magis  untverlidem,  commutaverim:  qux  etiam  & Pyramidoeidibus  aliis  (dc  qui- 
bus nulla  hadenus,  qnantum  feio,  confideratio  habita  fiiit ) pariter  conveniat. 

Qux  autem,  de  Conoeidibus  & Pyramidoeidibus  Parabolicis  formandis,  jam  dixi- 
mus; eadem  dc  Ellipticis  & Hyperbolicis  deinceps  intclligenda  erunt. 

PROP.  X. 

De  Conoeideos  & Pyramidoeideos  ParaboUH  feBione» 


SI  Fyramidoeides  ( vel  Conoeides ) Parabolicum  plano  per  axem  fe- 
cctor ; cum  matiifefhun  fit  ipfitis  infinita  numero  plana  fimilia  fi- 
millter  fecari,  & quidem  per  centris  erunt  ea  fimiliter  bifedbi ; atque 
communes  eorum  cum  plano  fecante  fed^iones  erunt  propeerea  in  fi- 
gurarum fiiarum,  (quae  quidem  Arithmetice  proportionales *funtj 


adeoqiK  & diiVantiarum  i vertice,  fobduplicata  ratione,  3t,  propterea, 
ut  or^natim-applicats  in  Parabola.  Cemmumt  igitur  JeBio  (Pyram- 
doeuhs  Parabdtei^  plamque  per  axem  fecantu^)  ^ Parabola, 

, Dc  aliis  vero  Conoeideos  Parabolici  miionibus  ( non  per  axem ) non  libet  hic 
fpeciaum  dificrcrc:  muemiU^e  omnet  (vel  circuli,  vel)  EUtpfes.  . 

Nota  tamen,  ut  ejufdcm  Farabolx  infinita:  lunt  numero  Diametri,  { ut  fuo  loco 
dicetur ; ) iu  & Conocuicos  Parahoia  mfiuitoi  c(lf  ( live  Diametros  dicas,  five  ) 
^es ; qw  f^dem  emues  ( ut  Parabolarum  Diametri ) funt  itrjkem  paMeli : 
onnci  jua  plxna  habent  •Oidinatim-opplnata. 

Vcnim  hxc  monuiflc  fufiiciat,  cura  non  fii  hujus  loci  ei  fiifins  profeqni. 

PROP. 


Dv”-!byC' 


Prop.  XI. 


Conicis. 
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PROP.  XI. 

De  Cuna  Parabolia, 

SEd  & libet  hoc  (ubjun^c  dc  Pyramidoeide  Parabolico.  Qaoniam 
(in  Cono)  Redangu^  BDS  aequalia  (ont  Qiudratis  DO  i fi  om- 
nes redae  B D ducantur  in  omnes  DS,  (hoc  eft,  fi  luper  Trian^o 
APB,  erigatur  Prifina  cujus  altitudo  fit  AS,  vel  DS,)  fient  inuiita 


numero  Parallelogramma  BDS  aequalia  totidem  Quadratis  DO: 
Hoc  eft,  Pyramidoeides  Farabolicum  (cujus  bafis  fit  Quadratum  PO) 
aequatur  Cuneo  (euPrilmati  APBS,  (quemOuKum  ParMicum  libet, 
appellare.)  Omnia  enim, BDS  reiftangula  in  Cuneo  (ipfi  BPS  pa- 
r^lela)  fiint  ipla  reftangula  BDS  in  Cono  defignata.  Ideoque  & 
totum  toti  aequatur,  & quidem  lamenta  illius  atialogis  legmentia 
liujus. 

InccUigcndam  autem  cfi.  Altitudinem  Cunei  ( perpendiculari  ab  acie  A S ad 
oppofiiani  balin  BPS  demilla  xltinundam  ) canoem  efle  debere  atque  Altitu- 
dinem Conoideos. 

PROP.  XII. 

De  Paratolt  Latefe-H^e, 

MAnileftum  eft,  ( per  ea  quae  di&a  lunt,)  datis  reiftis  DB,  DA, 
hoc  eft,  DB,  ASi  dari  etiam  DO  (ordinatim-applicatam  ad 
diametri  puniam  D ) ut  quae  eft  inter  ill^  media  proportionalis: 
-At  non  contrai  Nam  & manifeftum.eft,  menfiuas.illas  prorfiis extra- 
neas efle  ( extra  Parabolae  planum  conftitutas ) & omnino  accidenta- 
rias,  ( non  minus  quam,  in  multiplicatione,  numeri  Fa&ores  ad  nu- 
merum FaAum,  qui  ab  aliis  etiam  Fa&oribus,  infinitis  modis  varia- 
tis, produci  polfit : ) Poliunt  enim  binae  reiftae  D B,  DS,  infinitis  mo- 
dis variari,  iilclem  interim  manentibus  tam  Diimetro  Parabola  quam 
ad  illam  ordinatim-applicatis ; ( fi  nempe  qua  ratione  augetur  vel  di- 
minuitur PS  vel  A5s  latus  Parallelt^ammi  APS,  eadem  i contra 
minuatiu-  vel  aiucatur  P B latus  trianguli  APB.)  Quod  quidem 
eoulque  veruiri  el^  ut  quaelibet  Parabola  cuilibet  Cono  accommodari 
poifit:  (quod  mox,  ex  fundanti,  dcmonftrabimus. ) 

Ne  igitur  nulla  fit  determinata  menlura,  lineis  ad  iplam  Parabo- 
lam peculiariter  pertinentibus  exprimenda,  qua  ordinatim-applicata- 
rum  magnitudo  explicetur:  Locoreiftarum  DB,  DS,  hoc  eft  DB,  AS, 
(^q  5 ' (quarum 


/ 


Di.  .'l.lOgll 


o 
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(quarum  haec  invariata  manet,  illa  perpetuo  variatur,  prout  propius 
aut  remotius  abeft  ii  Farabobe  vertice)  duas  alias  jam  olim  fubllitue- 
runt  Coni-ledtionum  contemplatores  j Quarum  altera  eft  Diameter  in- 
tercefta,  AD,  qua:  intra  Parabolam  reperitur,  eftque  femper  ic£tx 
DB  (cujus  vices  fupplet)  proportionalis,  (utraque  nempe  eadem  ra- 
tione fimulAc  crefcunt  & decrdcunt  pro  vario  fitu  pmiSi-apblicatm- 
nrD.)  Reliqua  vero,  quod  Latui  reSum  vocatur,  (vel  redta  dia- 
meter, vel  reda  juxta  quam  polfimt  ordmatiut-applicata:,  vel  etiam, 
apud  Midoigium,  Paraineter,)  non  ulpiam 
vel  in  Coni-iedione,  vel  in  iplb  Cono,  rea- 
liter  exliftit ; led  Ibla  imaginatione  luppletur, 
ut  vices  fubeat  redae  D S,  vel  AS:  Idcoque 
quantuplo  major  eft  vel  minor  AD  quam 
D B,  tantuplo  b contra  mmus  vel  majus  lup- 
ponitur  Latus  redum,  (puta  LA,)  qium 
DS  vel  AS:  Adeoque tribus  DB,  D^  DA, 
vel  DB,  AS,  DA,  erit  quarta  reciproce- 
proportionalis  LAi  ut  aequalia  fint  rcdan- 
gula  DA « AL,  iplis  DB  « DS,  vel  DB « AS, 
fioceft,  quadratis  DO.  Vel,  ( lubftitntis  ido- 
neis fymbolis,  puta  A = D B,  a = A S,  </— AD, 
/=LA,^— DO,)  erit  ubique  Quamratum  ordinatim-applicatte  in 
Parabola  pf—  • 


Eftque  hoc  quidem  edentiale  Parabolz  fymptoira,  unde  reliqua  omnia  depen- 
dent, & calculo  deduci  polfimt.  ' Ut  autem  feilione  Coni  Kat,  omnino  acciden- 
arium  eft.  Idcoque,  genuino  ftmptoniate  fie  reperto,  Conum  dimittere  licet 
adeoque  ulteriorem  m iplius  atl^ones  inquilitionem  dideremus  donec  ad  ah- 
Iblutam  Parabolx  traiftauoncm  ( line  relpeau  ad  Conum  habito ) pen'eniamus, 
(quam  Prop. 21.  & lequentibus  aggrediemur : ) Interim  limilia  Eilipleos  & Hy- 
perboli genuina  fymptomata  inquiremus,  ut  omnium  tandem  abfolutam  natu- 
ram ieoriim  perpendamus. 

Monendum  tamen  eft  de  Latere  Reflo;  non  idem  Latus  Reflutn  omnibus  ejuf- 
dfln  Parabolx  Diametris  convenire ; ( Quod  etiam  de  Ellipfims  Sc  Hypetbolx 
'Latere  Reflo  poftea  intelligenduin  cdt:).  Sed  ( ut  habet  quxiibet  Parabola  in- 
finitas numero  Diametros,  ut  poft  dicetur,  ita ) quxiibec  D^eter  fuas  habet 
oVdinaum-applicatas,  luumque  Latu$  Roftuiii : Qux  quidem  linea  imaginaria,  cer- 
ta! tamen  longitudittu;  ( quamvis  vel  ubivis  alias  Icribi  pqflit,  vel  etiam  non 
ictibi,  led  filia  imaginatione  ftipplcri,)  duci  Iblet  b Diametri  Vertice  ordinatiin- 
applicacis  parallela. 

Qux  autem  de  Pambolz  Imtere-reflo  difla  fiiqt,  ea  fere  Lateribus-reflis  EI- 
lipIcDs  & Hyperbolae  infia  accommodanda  erunt. 

Quod  autem  itipra  poUicki  fiupus,  ex  abundanti,  demonftrarc ; nempe,  ^uam- 
^t  TiaMim  emUiet  Cato  aptari ^ffe\  lic'  oftendinu'.  , 

Stt  propolita  Parabola  ( cinufcusque  Coiti ) a»,  cujus  axis  a e-,  ejulquepun- 
flo  cuilibet  7 ordinatim-qppueata  (Qu^  autem  quxiibet  Parabola  Axem 
habeat,*&  quomodo  in  data  Parabola  reperiatur,  poft  oftendetur ; jmerira  illud 
hoebit,  line  viobna  methodo,  quali  conccIKim  aluimere,  cum  tota  hxc  Demon- 
ftratio  Iit  ex  abundanti : ) Dico  Panbolam  illam  cmlibei  Cono;  puta  V B S, 
aptari  poi&. 

Sccetur  enim  per  axem  Conus  propolitus  plano  ad  faaliu  reflo;  fitque  Trian- 
gulum illa  ieflioneiaflum  VBDS.  In  hujus  alteruuo  crure  puta  VS,  ftuna- 
tur  b vertice  V 1 xqualis  ipli  <7  diametro  Parabolx  propoliix ; & mtelligatur 
refla  duci  7|3  parallela  boli  6S.  Tum  reflis  7^  7hl  quxratur  tertia  pruixir- 
tionalis,  cui  imaalb  fumatur  (in  telc  Trianguli)  refla  SD;  &,  per  punflum 
D,  ducatur  refla  D A , lateri  V S parallela , reiiqnoque  cruri  V B occurrens 

in 


Prop-XU. 


Conicis. 


V 


m A.  Dico  rc6bm  A D djamemmi  dic  Parabolae  in  Cono  cui  Parabola  pro- 
pufi:a  conerucr.  Quod  lic  oltendo. 

Super  Triangulo  VBDS,  redbque  in  illo  AD,  (quae  efl,  ex  conftrudiione, 
cruri  VS  parallela»)  ad  angulos  rcdlos  erigatur  Planum,  DAO.  Cimi  amem 
tam  planum  lic  crtaum,  quam  Balis  Coni  BOSD  (ex  conftrudtionc, ) fint  tri- 
angulo VBS  redb;  erit  eorum  communis  DO,  eidem  Triangulo  reib 

five  perpendicularis  (per  ip  c ii,)  adeoque  tam  redtae  AD  quam  (diametro  ba- 
lis Coni)  BS  perpendicularis  (perjdii()  idcoque  ( per  q hujus)  AO,  leclio 
in  liipcrHcic  Coni  Plano  fic  ercdlo  hila,  erit  Paralia,  ejufque  Axis  A 

Tum  m Axe  A D liumtiu  rciila  A P,  redbe  V (Jioe  clt  « t,  ) jccmalis  : du- 
dlaquc  SPB,  rcdl*  SDB  parallela;  ent  (propter  limilia  triangula)  PB  aequa- 
lis redb:  T0:.lcd&SP  ( propter  parallelas ) aequalis  r^lx  Sl3:  laeoquc  ordi- 
natim-applicata  PO  (media  proportionalis  inter  SP,.PB,  hoc  eft,  inter  SD,  t^) 
acqu:dis  dt  redlsc  (qu*  iplis  SD,  ^/1,  medm  proporuonalis  cft,  ex  con-* 
ftnictione.  ) ^ . 

Cum  Igitur  tam  AP,  «t,  quam  PO,  lint  a:quales  redbe ; atque  angulus 
comprehenfus  A P O,  angulo  comprehcnlb  xquahs,  ( quoniam  uccrquc  re- 

dius ; ) piindta  «,  't,  ®,  punclis  A,  P,  O,  applicata  congruent ; (rcdbuque  A P,  P O, 
redis  <1  '7  «, ) Atque  idem  eodem  modo  probari  potdl  de  reliquis  pundis.  Tou 

igitur  toti  parabolae  A O congruit  Quod  fieri  polle  probandum  erat  Adeo- 
que  datam  Parabolam  dato  Cono  aptavimus:  Quodxr^t  &aendum. 

Jdem  Analytke  Jtc  poterit  inve/itgari.  Propolitum  fit  datam  Parabolam  a » (cu- 
jus Axis  ordmatim-applicata  7-«,)  dato  Cono  VfiOS  adaptare.  Et  fuppo- 
namus  prsdlitum  elle  quod  imperatur,  licque  ea  parabola  Cono  aptata  AO,  cujus 
Axis  AP  = «t,  eique  ordinatim-applicata  POerr-Tw.  Adeoque  rei^fca  PO  per- 
pcodiculans  tam  reoz  BPS  bafi  TriaoguJi-per-Axcm,  aut  ei  paraliclx,  (propter 
Coni-ldlionem , ) quam  redlx  AP  (propter  Axem;)  ideoquc  redla  PO  plano 
* A P B ( quod  trianguli  planum  e(l ) redh,  ( per  4 e 1 1.)  &:  propterea  tam  planum 
circuli  BOP,  quam  Parabolae  AOP,  (quorum  communis  kdio  dlPO)  udem 
Trianguli  plano  rc6lum  erit,  ( per  18  e ii.  ) Atque  hme  quidem  conlht,  Tri- 
i^ulum-per-axem-Coni  in  quo  quxrehdus  elt  Axis  Parabolae,  illud  elicj  qu<^  Co- 
^Tali  rtdumdl;  Atque  infuper,  Planum-fccans  quod  Parabolam  clficit  (adeo- 
que  d Parabolx  planum)  ilh  Triangulo  redum  fore.  Quae  dl  prima  pars  m- 
quilitioms. 

Deinde  (reperto  jam  quodnam  fit  Triangulum  per  Axem  Coni  in  quo  queren- 
dus di  Axis  quefitx  Parabole;  & quam  indinationem  habituntm  eli  planum 
fecans  ad  illud  Triangulum : ut  fiius  Axis  Parabole  111  lUo  Triangulo  reperiatur, 
fic  progrediendum;)  luppolito,  ut  prius,  rem  fadam  efle  que  imperatur;  & Pa- 
rabole Axem  APin  TrianguJo-pcr-Axcm  VBS  jacerer  Em  AP  ( propter  pa^ 
rabolam)  alceriuri  Crurum,  puta  VS,  parallela.  Ideoque  (ii  per  punda  A,  P, 
dud  intclligantur  in  triangulo  per  Axem  rcite  AS,  BPS,  bafi  parailde,)  ^o- 

portionales  erunt  (propter  funilia  triangula)  .V  B . BS::  VA.  AS  = PS=  -yg—- 

B S X A P 

Itan  VS.SB::AP.  PB  = “'^5 — ' Coni-feitionem ) 

SP. 
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SP.PO  PB-H-,  hocefl  .PO.— y---  continue  proportionales. 

Ergo  POq  = BSq.  hoc  c«,  »"4=^7^  x V A x «t.  & 

.Idcoque  proportionalia  BSq.  VBxV S:: — ~ . VA. 

Habetur  ergo  r©3a  VA,  adeoque  Parabola  vertex  A,  in  crure  VB,  unde  duAa 
AP  cmri  VS  parallela,  e(l  oiameter  Parabola  quzlttx. 

Hoc  cIL  Si  Conus  Trobofitus  Jecetur  plano  Axem,  juod  Bafi  Coni  reSium 
Jitj  titan^ulum  faciente  k BS\  ^ Jiaty  ut  BSq  'qmihatwn  hajis  trian^uliy  ad 

•x  O Q 

yBtf^S  reBangulum  auribus  contentum \ fic (quadratum  ordinatira- 

applicatz  in  Parabola  propofiia,  per  Axem  divifum,  hoc  eft ) Ijkttis  reffutn  Ta- 
rahoLe  propojita  Axi  conveniens ; ad  VA  difiantiam  va  ticis  Parabola  a vertice 
Trtanguhy  in  utrovrs  ipjitts  erme  tnenfurandam ; Et  denujue  a vertice  A reBa 
ducatur  A'P  oppoJUo  crun  parallela ; ei<fM  Planttm  erigatur  plano  trianguli  f^BS 
reBnm : Planum  boc  in  Jupeijkie  Coni  faaet  Paraholamy  cui  Pat  abola  propojita 
congruet. 

Dcmonflratio,  per  repetita  Analyfcos  velligla  6cilc  inflituetur. 

Pari  Iere  meth^o  demoniirari  potent,  'Datam  EUipfin  vel  Hf/perholam  ( de 
quibus  podea  dicendum  erit,)  non  quidem  Cono  cmlibety  Jed  Jaltem  Conis  quotli~ 
iet  jpecie  dijfneniibusy  aptait  pojje.  Cujus  Propofitionis  & Demonftrationem 
& Determinationem  lubens  praetereo,  parcimne  t^io  iim,  nec  vclun  tironibus 
inanium  fmim  exercendi  ^niam  praa‘jpcre,  paitim  etiam  quoniam  illud  lolhtuto 
ni^ro  non  eit  nccellarium. 

PjR  O P.  XIII. 

De  EBtpJly  /eSione  Com  foBa. 

IN  ellipfi,  Quadrata  ordinatim-applicatarum  aequalia  Ivuit  differen- 
tiis binorum  retftangulorum  j quorum  quidem  illa  ( majora ) firnt 
interceptis-Diametris  proportionaLa ; haec  vero  (minora)  in  eorun- 
dem ratione  duplicata. 

Sunt  enim  Qiiadrau  DO  aqualia  Re£lan*milis 
B D X DS^  ( per  prop.  7. ) Duda  vero  re^b  SF.F, 
ipfi  A a parallela,  & continuatis  retatis  BDS  adF; 
erunt  ubique  redbe  DS  = DF  — FS.  Et  Re6bn<? 
gula BDxDS  = BDxDF  — BDxFS.  Sunt  au- 
tem (propter  aequales  rcidas  DF)  Ke<5bngub  BD  x DF , 
re^s  B D proportionalia,  ideoque  & rc6lis  D A dia- 
metris interceptis  ( propter  Hmilia  triangula  A D B. ) 
Re^bngula  vero  BDxFS  ( quoniam  tam  B D quam 
FS  reda  funt  redlis  DA  proportionales)  funt  in 
duplicata  ratione  diametrorum  interceptarum  DA. 
Cum  igitur  iit  ubique  DOq=  (b6xDS=)  BD 
xDF  — BDxFS^  conlbt  propolitum. 

PROP.  XIV. 

De  Elliptico  Pyramdoeidcy  Comeidey  (feu  Spharoeide)  ^ Cuneo' 

SI  (ut  Prop.  f,  fi.  formavimus  Pyramidemvel  Conum,  & Prop.j’ 
PyramidoeidcsParabolicum,)  cx  omnibus  quadratis  DO  ordina* 
tim-applicatarum  in  cUipfi,  formetur  Pyramidoeidcs  ellipticum  bicufpe 
» (hoc 


V 
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(hoc  eft,  Pyramidoides  gcminmn  Aiper  communi  bafe,  Ycrtices  ha- 
b>;ns  o^^K>nios,)  aequabitur  illud  cnnco  cuidam  bicuneato  (nempe  bi- 
nas opjxilitas  acies  h xbcnti,  ild  fitu  fubcontrario  & quafi  decuflato) 
hoc  eit,  corpori  Iblido  fuper  bafi  triangulari  aBA  ere^o^  altitudi- 


V 


nem  habenti  fuper  pundo  A aequalem  redae  A&  led  asqoabiliter  de- 
crefcentem  donec  fuper  reda  aB  tandem  evanelut  & nulla  fit.  Et 
quidem  fegmenu  illius,  Analogis  iegmcntis  hujus.  Adeoque  & notae 
menfurs. 


Maniklhim  cnira  eft,  quod,  fi  Cuneus  ille  bicuneatus  ( quem  Cuneum  EUipti- 
cum  libet  appellare  ) plano  .<d  planum  trianguli  a B A reoo  ( ficut  & A $ 1'uppo- 
nitur  ad  iaem  planum  recla  e(E  leu  peipendicitlaris ) ubivis  i^tur  lecundum 
Tciibini  DB  qux  lic  aB  redtx  parallela,  fe^io  illa  prafiabit  re^tangulum  BDS, 
cujus  duo  latera  erunt  redx  aB  parallela,  reliquaque  duo  re^be  AS,  totumque 
rectingulum  BDS  in  Ciinco,  Analogo  re^langulo  BDS  in  Cono  delignato, 
zqualc  erit : Adeoqiie  re^ngula  omnia  B DB  in  cuneo,  zqii^a  erunt  redm- 
gulis  omnibus  BDS  in  Cono  delignans,  hoc  elt,  omnibus  quadratis  DO;  hoc 
efi,  totus  Cuneus  toti  Pyramidoeidi  biculpidi  zqualis  erit,  & quidem  Ic^menta  hu- 
jus analogis  feeraenus  illius.  Qybd  erat  oftendendum.  Ita  tamen  ut  eadem  re- 
tineatur altitudo  Pyramidoeidis,  & Cunei,  ut  Qyadrata  unius  & Rechngula  alte- 
rius zque  craila.  intelligontur. 

Cunuts  autem  ille  bicuneatus,  (quem  Ellipticum  diximus)  efi  Pyramis  fuper 
hafi  aBA,  altitudinem  habens  AS,  adeoque  notzmenfurz. 

Quod  autem  de  Pyramidoeidc  Elliptico  ex  omnibus  Qtiadratis  DO,  di^ura  c(l; 
periude  valeret,  fi  pro  qiudraus  DO,  fubfiituerentur  quadrata  00  (oedmatim 
infcripcarum ; ) nifi  quod  Pyiamidoeides  hoc  efiet  illius  quadruplum. 

Cogoju  vero  menlura  Pyramidoeidis  Elliptici  fuper  bali  quadrata»  adeoque  & 
ratione  quam  habet  ad  Pardtelepipedum  luper  eadem  bafizque-altum:  cognolcx- 
tur  etiam  rado  Cooocideos  EUtptici  ( vel,  ut  dici  folec,  Sphzroeideos ) ad  Cylin- 
drum fuper  eadem  bafi  zque-altum ; vel  etiam  Pyramidoeideos  fuper  quacunque 
bafi  plana  ( puta  triangulari,  quinquangulari,  Ac  vel  etiam  curvilinca,  aut  mi- 
Ib,)  ad  Pnlma  fuper  eadem  bw  zquc-altum:  (fi  nempe  pro  omnibus  quadratis 
iiiUtituantur  totidero  circuli,  triangula,  alizve  firailes  hgurx. ) Per  Bajm  autem 
hk  intelligo  medium  illud  planum  qu^  duobus  illis  five  Pyramidoeidibus  five 
Conoeidibus  elt  hofis  oonoiunis.  . 

£11  autem  EUipikus  dk  ( quem  didmus ) canens»  cu- 
nei Partbolici  fegmentum.  Si  enim  cuneus  Parabolicus 
A1P»  ieoetur  Plano  aSB;  erit  aSBA  cuneus  Ellipticus 
Bve  Pyramis  fuper  triangulari  bafi  a B A ; reliquum  vero 
figmen  tam  aBSPP  eft  Pyramis  fnpcr  bafi  quadrilatera 
a&PP;  utdufque  vero  Pynuaitfii cuplis  communis  S Si 
ex  Priiniate  ( cuoco  nempe  PaffboUoe  ) A P,  aufi- 
ratn^  Pyramis  aBSPP,  relhbit  Cuom  Ellipticus  (vel 

) a ^ apqnalf  Mk  Klfiptirnm.  T 

Sed  & idem  immediate  colligi  potui  ex  propofitioms  pnecedemis  calculo.  Cum 
, • R r • «lim 
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enim  omnia  reaai^uh  B D x D S,  hoc  ell.  omnia  quadrau  DO,  xoiiamiir  om- 
nibus  reflangulit  B U x D F,  demptis  omnibus  B D x F S,  TOtct  propofitura.  Om- 
nia enim  mSangula  B D x D F conftituunt  cuneum  Parabolicum,  ( per  prop.  1 1. ) 
Omnia  vero  BDx  FS,  Pyramidem  ( per  prop.  6. ) Eorum  iginir  differentia  i- 
quatur  vel  Cuneo  EUipdco,  vel  etiam  Elliptico  Pyramidoeidl 

P R O P.  XV. 

De  Cmoeideos  a Pyramidoeidets  ESiptici  SeSiime. 

SI  Pyramidoeides  vel  Conoeides  Ellipticum  plano  per  Axem  ( vel,  • 
fi  mavis,  Diametrum ) fecetur  s ledio  erit  ( vel  circulus,  vel  fal- 
tem)  EllipfiL 

Probatio  ejufmodi  inftituenda  eft,  qualis  prop.  <S,  Se  lo.  ubi  SeSlio  Pyramidis 
per-axem  oftcndiiur  ede  Triangulum ; Se  Pyramidoeidis  Parabolici  Parabolam. 

Alias  vero  ledliones  non  per-Axem,  non  libet  hic  fpeciatim  aningere.  Moneo 
tsxaea  OmoeiJms  EMptki  (hoc  ell,  Sphacroeideos ) /ixts  (nifi  Diametros  malis 
appellare)  numero  ejk  in  communi  centro  ( ut  EllipGum  Diametri)  coean-'  - 

tes ; nui  omnes  fm  plana  h^nt  ort&natim-app^ata.  Nota  etiam  Omoeideos  El- 
. liotici  ( vel  Sphjcroeidtds ) Sefliones  omnes  plano facias  (live  per  axem,  adeoqiie 
& centrum,  tranleunte,  live  non, ) efe  ( vd  circulos,  vel  faltem  ) EUipfes. 

His  autem  diutius  inliltere  non  ell  hujus  loci.  Suiiicit  monuillc. 

.PROP.  XVI. 

De  EBpJu  Latere-EpSe. 

CUM  manifeftum  fit  ex  didis,  (^drata  DO,  (Redangulis 
BD«DS  aequalia,)  ex  cognitis  redis  BD,  DS,  cognofei  polle; 
non  autem,  e contra,  ex  cognitis  DO,  cognolci  redas  BD,  DS; 

(polTunt  enim  redangula  BD  x DS  infinitis 
modis  variari,  dummodo  eadem  maneat  ordi- 
natim-applicatarum  quantitas,  adeoque  eadem 
Ellipfis  in  conis  dilumillimis  rcperiri : ut  pa- 
tere poterit  ex  eis  quas  fiipra  de  parabola  dida 
fiint  ad  Prop.  1 a.)  Placuit  igitur  Conicorum 
Icriptoribus  (ut  in  Parabola,  fic)  in  EUipfi  aliis 
menfiiris.  ordinatim-applicatarum  quantitatem 
determinare,  qiue  eandem  Ellipfin  ubique  co-  - 
mitentur. 

Nempe  pro  lingulis  redis  BD,  fiibftituunt 
fingulas  A D,  diametros  interceptas ; qux  qui- 
dem illis  fimt  proportionales.  . 

Pro  reda  vero  AS,  fiibllituunt  aUam,  puta  LA,  imaginariam, 
(quod  Lattu  BpSum  appellant)  quas  tribus  AS,  BD,  DA,  fit  quarta 
reciproce  proportionalis ; ut  fit'  ubique  BDxAS  = DA«LA.  Ad- 
DB  DA  ' 

eoque  Latus  redum  LA  = -jj^x  AS,  SAS=-^gxLA. 

Tum  (continuata  Diametro  AD  donec  oppofito  Trianguli-per- 
axem  cruri  occurrat  in  a,  ut  habeatur  Diamcter-tranlverra  Aa  ; ) erit 

Da 

(propter  fimilia  triangula)  A a.  ASiiDa.  DS= -j — xAS.  Idoo- 

A 3 

• que 
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que  BD«DS  ( = DOq)  = xAS»BD  = »LA«DA.  (quia 

nempe  BU^AS^DA^LA,  ut  didum  cft. ) 

Hoc  ctt  (fiibUitutii  idoneis  lymbolis,  nempe  t — Aa,  d = DA, 
t—d=  lia,  l = LA,  & e = DO)  QUadratuin  qrdinatim-applican 

^ in  Ellipli  /’  = — ~ — ld=  — ^ — l=,dl  — - dl  = !d — -d'.  (omnes 

enim  hi  notationes  tantundcm  valent. ) Et  ‘quidem  ( repetita  figura 

• / ' , 
propsi}.)  tam  leparatim  / = F D « B D,  &-a’  = FS«DB,  quam 

l' 

conjundtim  /</  — ^-(/‘  = FD«DB  — FS>DB  = SD»DB  = DOq. 


Dcnionllrauonc  non  opus  efi  alii  quam  qoi  propofitionis  cutiiculo  ')ullini  in- 
terlcricur. 

Eilq  ic  hoc  quidem  dlciuialc  Elliplcos  Symptoma  ; unde  reliqua  dependent 
& calculo  deduci  polliint.  Ut  jam  non  opus  fit  reliquarum  alledionnm  m iplb 
Cono  invcfleaiio;  fed  melius  & clarius  intra  in  abloluu  Elliplis  confiderationc 
( fine  nilo  ad  Conum  refpc^tu  habito  ) initituetur : quam  prop.  ad.  aggrediemur. 

P R O P..  XVII.  • 

Dt  Hyperbolo,  SeSione  Coni-faSa. 

IN  Hyperbola  ; Quadrata  Ordinatim-applicatarum , sequalla  fiint 
aggregatis  binorum  recIanguloAun ; quorum  quidem  altera  funt 
interceptis-Diametris  proportionalia,  altera  vero  in  earundem  ratione 
duplicata.  » 

Sunt  enim  Quadrata  DO,  aequalia  Reifiangulis  BD 
X DS  (per  prop.  r.  ) Duda  vero  reda  S F F ipli  A H 
parallela,  ( quae  Trapezium  SSHA  in  Parali clogram- 
mnm  SFHA  & Triangulum  SFS,  dirimat)  erunt 
ubique  redbe  DS  = DF+FS,  & Reihngula  BD 
xDS=:BD«DF  + BDxFS.  Sunt  autem  (prop- 
ter aequales  D F ) Rcdangula  B D x D F,  redis  B D 
proportionalia,  idcoque  & redis  DA  Diainctris-inter- 
ceptis.  Red.ingiila  vero  B D x F S ( quoniam  tam 
B D quam  F S reda;  funt  redis  D A proportiona- 
les ) in  duplicata  ratione  rcdlantm‘DA  diaractrorum- 
intercepiaruni.  Cum  igitur  fit  ubique  DOq  = (BD 
xDSa=)BDxDF-{-BDxFS;  cotilhit  propolitum. 

PROP.  xviri..' 


. De  HyperboUco  Pyrairddoeide,  Omoeide,  d Cuneo. 

SI  (ut  Prop.  9.  & 14.  formavimus  Pyramidoeides  Paipbolicuni  & 
Ellipticum)  ex  omnibus  Quadratis  DO  ordinatim-applicatarum 
in  Hyperbola,  formetur  Pyramidoetdee  Hyperbolicum ; aequabitur  illud 
- CuptJo  cuidam,  quem  Cuneum  Hyperbolicum  libet  appellares  nempe  Ib- 
lido  (iiper  bafi  triangulari  AHB  eredio,  altitudinem  habenti  fiiper 
punAo  A aequalent  reAae  AS,  fed  continue  crefeentem  aequabiliter 
donec  fuper  rcAa  H B qualis  evadat  rcAs  H S.  Ec  quidem  1^- 

Rr  2 . menta 
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menta  illius  Pyramidoeidis,  fegmentis  hujus  Cunei  analogis  erum  x- 
qualia.  Adeoque  tam  Pyramidoeides  totum  quam  illius  fcgmcma 
nbtte  erunt  menlune. 

Si  enim  Cuneus  ille  Hypedx>lic»s  plano  ubivis  (ecetur,  quod  pljuio  Trianguli 
AHB  rciUim  fii . (ficut  & AS  fupnonitur  eidem  triangulo  refla  ede,)  & 
(duo  HBS  parallelum:  Rcflangula  liigula  hujufmodi  fcflione &fla,  putaBDS, 


aqualia  erunt  lingulis  BDS.inconoddignatis,  hoc  eft,  fingulis  quadratis  D 0 
adeoque  aggregatura  eorum  aggregato  horum ; hc«  cll,  totum  Pyramidoeides 
toti  Cuneo ; atque  f eadem  ratione ) legmenta  illius  aniilogis  Icgmeniis  hujus. 
Modo  imerim  curetur  ut  eadem  retinmtur  Pyramidoeidis  & Cunei  Altitudo ; ut 
Qpadrata  unius  & Reflangula  alterius  xjualcm  ftiopnaiuBr  crallitiem  habete. 

Cuneus  autem  ille  Hyperbolicus,  di  frultum  PriT 
( plano  abIcilTum ) fupee  boli  AHB  erefli  i 
altitudinem  habens  ftiper  puuflo  A zquakm  redb; 

A S,  1'uper  punflis  autem  H,  B,  xqualcm  reflx  H S. 
Adeoque  noce  meiifuti. 

£11  autem  hic  Cuneus,  Ajmregaium  Cunei  Parabo* 
liei  HBASPF,  & Pyramidis  SPFS.  Qiiod  pate- 
bit li  lecari  intclligatuc  plano  SFP  parallelo  trian- 
gulo A H B ' 

Quod  ipfum  etiam  concludi  potdl  ex  calculo.  Cum 
enim  lingula  Qiiadrata  DO,  vel  reiibngula  B U S in 
<a>no,  aqiieiitur  (ingului  .aggregatis  BD«DF-j-BO 
5FS{  manildlum  elt  omnia  B D«DF^(  per  Prop.u.) 
scquari Cuneo  ftnraboj ico,  atque  omna  BD«FS'(p«r 
Prop.  6. ) Pyramidi.  % _ i 

Cuneus  .autem  ille,  live  confiderenir  ut  fridhin 
Pnlmatis,  live  ut  aggregatum  Pyramidis  & Prjlmaus 
(Cuueive  Paraboiia, ) ccit  luuc  menfura;;  Adeoque 
& Pyramidoeides  HyperboUeum  ( hiiKT  zquale*)  erit  , 
nota'  luenhiix  '* 

‘“Quod  autem  de  Pyaamidteid^cx  quadratis  DO  di- 
fluai  elt,pariter  etiam  coilvcnirc!  ^tamidocidi  ex  Qia- 
dratis  OO  (ordinatim-inicriptaruhl)  nili  quod  hoc  eJlct 
iliiusquadrupiuiii.  Iiem 
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Prap.XIX.  Conicis.  ^i 

. liem  1 ijuooiam  (imilcs  figuix  pimix  fum  ad  invicem  (icuc  homologorum  laie- 
drum,  vd  etiam  rcfbrum  cjuarunilibec  noiiliier  aifoipurum,  ijiudiata ; ) Cum 
cognoicatuc  mapliira  Pynmiducidis  Hypcrbolici  fupcr  baC  quadrata,  adeoque  & 
rano  iplius  ad  Parallelepipedtim  iiiper  tadero  vel  xq^li  bali  xqoc^tum;  cogiiol-  Jk 
CMur  etiam  ratio  cujuDihct  alius  i^ramidoeideos  vel  Conocideos  Hypcrbolici  lii- 
pcr  quacunque  bali  plana  ad  Prdma  vel  Cylmdnim  1'upcr  eadem  vel  xquali  bali 
xquc^altum.  Si  nempe  pro  fiugulis  quadraih  futlbtuanmr  vd  Ciauli  vel  Tri- 
ai^ula,  vel  quxvn  ajix  ligmx  planx  limdes.-  ' . 

P R O P.  XIX.  • • ■ 

De  Omoeidtos-,  & fyramdoeideos  Hyperholtci  Selhtme. 

SI  Pynunidoeides  vcl  Conoeides  Hyperbolicum  pkno-per  Axem 
(vd,  fi  mavis,  Diametrum)  leecoiri  Se^io  cnc  Hyberbtala. 

• 

Probatur  eodem  argumento  quo  ufi  fumus  de  Pyramide  & Cono  prop.  6.  ae- 
que de  Pyraraidocidibus  & Conoeidibus  Parabolicd  & Elliptico,  prop.  lo.  s ly. 

" Hehet  amem  Ctpeeiiks  j-fyperbolkam  Axes  ( irifi  Diametros  malis  appellare  ) 
mmeto  mjmites,  commimi  centro  (Icd  exua  Conoeides)  neu«tes\  §i/u  fy  Jm 
^bavent  ptasia  vnbntitmt-applscata. 

S vero  fecetur  Gmoeiaes  Hyperbolicum  pLoo  per  Axem  ( vel  Diametrum  po- 
tius ) non  tranjemte ; poteji  ea  Seffio  vel  ejfe  Hyperhok,  ve!  Tm  abok,  vel  lU- 
bpjis  ( eircululvc. ) ' . 

Et  quidcin  de  ( 1’yramidoeidibus  & prxlertim)  Conoeidibus,  Parabolicis,  El- 
lipticis, &*Hyperbolieis;  eurumque  Axibus  five  Diametris,  interceptis  &tranfvcr- 
lis;  Planilque  urdinatira-apjilicatis,  Iccaniibuik  & ungentibus  j Centris,  item‘& 
I^ieribiis-Keiltis,  aliilque  ejuitnodi:  lacile  eflet  novam  quidem  nec  injucundam 
' di^iiiiitionem  ii.-llitucn: ; (ad  quod  etiam  fatis  proclivis  furo,  cum  totam  fere 
illius  lugotii  diihculQcem  jam  liiperavcrim,  nec  qui^qnani  fere  ftiperfit  aliud  ^ 
quam  ut  qux  mente  concepi  verbis  exprimam : ) Verum  illud  non  ett  hujus  loci; 
neque  jam  licet  nimium  divagari.  Et  fbrian  alii  cuidam  non  ingratum  erit,  ex 
ea  methodo  quam  nos'  in  Coni-le{tionum  brailationc  calcamus,  anfam  arripere 
tale  quid  in  Conoqidibtis  exercendi  Kobis  interim  & monuillc  & ihnnillc  hic 
loci  fuiliciat : aliud  enim  dt  quod  prx  manibus  habemus. 

. PROP.  XX. 

De  HyperboU  Latere-l^So. 

C'Um  fit  in  Hyperbolo,  ut  didum  eft,  DOq  = BD*DSi  adeo-_ 
i que  quantitas  ordinatim-applicatanjm  DO,  ex  cognitis  redtfs’ 
BD,  DS,  cc^nolci  poffit;  non  contra:  (cum  poffintreifts  BD,  DS, 
Mnitis  modis  variari,  pro  cono.nun  variorum  diverlitate,  aut  etiam 
varia  ad  eundem  conum  applicatione,  dum  interim  reiiiarum  DO 
quantitas  eadem  maneat;  licut  de  Parabola  S Ellipfi  fupra  JiiSam 
cIl  prop.  la,  & Id.)  .Commodum  jgitur  vifiim  eft  Conicorum  Scripto-  ,• 
ribns,  harum  locoi  alias  menforas  fubftituere,  quibus  Ordinatim-ap- 
plicatarum  quantitatem  exprimant,  qui  caiidcm  Hy)ierbolam  ubique 
comitentur  in  quocunque  demum  cono,  aut- quocunque  ad -illum 
modo  applicetur,  aut  etiam  extra  conum  conllituatur.  ( Quod  St  de 
Parabola  St  Ellipfi  fetftum  elTc  fupra  declaratum  eft. ) 

Nempe,  pro  lingulis  reiftis  BD,  fubftituunt  fmgulas  AD  diame- 
tros-interceptas,  qui  quidem  illis  fimt  proportionales. 

• Pri)  reifta  vero  AS,  fubftituunt  aliam,  puta  EA,  imaginariam, 
(quod  appellanti)  qui  tribus  DB,  AS,  DA,  fit  quarta 

Rr  j ■ reciproce  ’ 
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De  Sectionibus  Prop.XX: 


reciproce  proportionalis ; tit  fit  ubique  1)  B » A S — DA » A L ; adeo-^ 
que  Latus  reduin  LA  = jj^«AS,  & 


Denique  ^produ(!ia  prius  diametro  DA,  extra  HyperboEm,  donec 
• ~ ;ulo  ■ " . . ^ 


OppoCto  vel  Triangulo  vcl  Cpno  occurrat  in  a,  ut  habeatur  Diame- 
tcr-tranlverfa  A a,)  erit  (propter  limilia  triangula)' Aa . AS  ::  D^ 

DS  = ^*«AS;  ideoque  B D«  DS  (=DOq)=r-,  »AS«  BD 

Da 

= xLA»DA,  (quia  nempe  BDxAS^^DAxLA  ut  didum 

A 1 • . ' X • . 

cft. ) . 

Hoc  cftj  ( (ubftitutis  idoneis  Symbolis,  nempe  < = //^DA, 

#-bi/  = Da,  /=LA,  & A = DO,)  Quadratum  ordinatim-applicataB- 

in  Hypcrbola*^’ = -y— / — y- — /=<//+-  dl=U-\^^  d*  (om- 


nes enim  hx  notationes  tantundem  valent. ) £t  quidem  tam  Icpar^ 
tim  /^^=£0x03,  & ^<^’i=FSxDB,  quamconjundlim/(/-h^i*^ 
= FDxDB  + FSxDB  = SD*DB^DOq. 


Eflque  hoc  quidem  prumriun)  atque  eflcntialc  Hypei^>oLe  fympcohia,  unde  r 
lo  com^bun  poilunt  Reliquas  Hv^rbolx  a 


j re- 
liqua dependent  omnia  & calculo  c»m^bari  poilunt  Reliquas  Hy^rbolx 
Itjlioncs  polt  ^nveRigabimus,  ubi  ablc^utam  ipRus  ira^buioncm  ( line  rcfpe^ ' 
habito  ad  Conum  ) inlHtuenius. 

Atque  hadenus  quidem  Cmi-jc^iotus  vulgo  didas,  Parabolam,  Ellipfln,  atque 
Hypcrbolam,  infpeclo  Cono  coonderavimus ; ut  qux-  ^ Cono-iedo  (quod&  no- 
^incn  inauic)  origmem  traxifle  reputantur.  Adccmuc  primaria*  Uiaruro  fyropto- 
mata  ab'  ipio  deduxi quod*  & dc  alys  i|larum  anconibus  fecifle  ( li  iq  opus 
dlet ) non  adeo  diet  dinicile.  Quoniam  autem  earum  iQtura  mag»  abfoluia  eil, 
quam  ut  ad  Conum  Iblum  pertinere  videamur;  priorem  comanplacioricm  coufquc 
prolecmus  iiim,  ut  & fbna-s  aperirem  unde  Veteres  do^lrinam  fiiam  haupde^vi- 


• ^ 


etiam  ( U Ubci ) de  Cpno  in  Conum  transferre ; cum  carum  afiediones  rdiqux  cx 


jam  traditis  ( euam 
Noi 


Non  autem  earum  a 
nim  traditio  ex  abfolut^  quz  fcqui 
'lacilius  peragi  pbOic,  nec  opus  ut  rem  eandem  iterato  agere. 


e; 


PARS 


_ed  by  l -ci;  i!'. 


Prop.XXI. 


Conicis. 


PARS  SECUNDA. 

C'VM  Hadita  fmt  in  prtcedenttbus  Parabolae,  Ellipfis,  atque  Hy» 
perbola:,  [quas  Coni-ftdiones  appellant,)  effenttalta  fympta- 
tnata,  ab  tpjo  feBo  Cmo  (unde  Ormnem  traxiJSe  exijhmantur ) 
defumpta ; qute  ipfarum  naturam  ayolutam  ita  intenm  exponunt, 
ut  five  d SeHo  Cono,  five  aliunde  fenejin  Jorttanlur,  eadem  natura  abjoluta 
eifdem  charaBertbut  defi^nda  effeti  Licebit  in  fequentibus  idos  {five  li- 
neas five  figuras ) fecundum  abjolutam  quam  in  fe  habent  naturam  contem- 
plari,  fine  refpcHu  ad  genejff  habito,  qtue  vel  et  SeHione  Coni,  vel  etiam  ali- 
unde contingere  poffit ; Et  quidem  undecunque  contingat,  abjolutam  'earum 
conten^lationem  neutiquam  conturbet. 

P R O P.  XXI. 

De  Parabola,  abfolute  confiderata. 

CUm  fit  in  Parabola  Q^dratum  Ordinatixn-applicat*  cujnllibet 
(pi‘  = ld)  aequale  re(2angulo  quod  imercepta-Diametro  & La- 
tere-redo  comprehenditur,  ( ut,  inlpe<fto  Cono  fiipra  deprehendimus, 
prop.  iz.)  Licebit  Jam  Paraix)lam,  eo  charadtere  ornatam,  fiio  Cono 
cxiniciiz  atque  aWolute  quidem  & Univerlabter  definire. 

Parabolam  igitur  appello  eam  (five  lineam  curvam  in  plano  dc- 
firiptam , five  figuram  planam  , ejufinodi  curva  terminatam , puta 
OAO,)  cujus  ordinatim-appbcatarum  quadrata  fiint  interceptis-dia- 
metris  proportionalia. 

RcUam  vero  (imaginariam)  qu*  cnm  interceptis-diametris  (tan- 
quam  communis  altitudo)  continebit  ret&angnla  ( ipfis  quidem  dia- 
mctris-interceptis  proportionalia)  Quadratis  illis  Ordinatim-apphea» 
tarum  aequalia,  appello  Latus- J(e8um ; puta  L A. 

Ordinatim-applicatas  vero  appello,  (DO,  P O, ) fanifies  parallela- 
rum reftarum,  (OO,  OO,)  Parabola  utrinque  terminatarum  (quas 
Ordinatim-infer^tas,  vel  Ordinatim-fubtenfeu  appello ) una  linea  reda 
(puta  ADP,  quam  appello  Diametrum)  bifidarum. 


Fundum  autem  illud  biledionis,  (D  velP,)  PunBum  e^licatiomi 
appello : 'ttt  quo  quippe  Diametro  lua:  appbcatur  ea  quam  Ordinatim- 
applicatam  diximus. 

Diametri  vero  legmentum,  pnndo-appbcationis  it  curva  Parabo- 
lica  comprehenium,  (AD,  AP,)  Diametrum-mterceptam  appello. 

Pundumque  Diametri  in  curva  illa  exiftens  (puw  A)  appello 
• Verticem, 


) De  Sectionibus  Prop.XXI. 

Vertuem^  ( tam  Diametri)  quam  ipfius  FaraboUe,  lecundum  illam  Dia- 
metrum coniiderats. ) 

OrduuUim-peJkas  a{^llo  non  modo  eas,  quas  fupra  Ordinatim-in- 
fcrtptaSj  atque  Ordinatim-i^pUcatas  dixi,  ( quae  vel  utrmque  vel  ab  al- 
tera laltem  parte  Parabola  terminantor,)  fed  alias  quafVis  ipfis  pa- 
rallelas ((^uanUt vis  longitudinis)  Diametro  Iknilker  &pro- 

pterea  e^dem  cum  dtametro  angulos  facientes. 

Atque  hinc  quidem,  fi  fuiflh  res  integra,  neque  Coiucx  S^ones,  ut  vocan- 
tur, Originem  a Coro  traxifle  vulgo  reputarentur,  (quare  & mihi  neceQc  erat  cas, 
l^undum  illan)  etiam  hypothelin  exponere,  ne  videar  novas  quaidam  hguras 
comminilci,  poCins  quam  » aliis  rectas  explicare:)  licuiHet  tonus  hajufcc  tra- 
dlaeionis  ininuuRpoluifl^  ooiiifis  cis  omnibus  qwc  fnpcnus  in  parte  prima  exhi- 
burtrms;  aut  ea  laltem  (fiHbaiflet  adjungere)  hinequaG  ^ vero  fonte  demon- 
ftralicl  (Adeoque  novas  terminorum  aljqnot  definitiones  necefle  eft  & hic& 
deinceps  aliquoties  adjungere,  omifla  Coni  mentione,  ne  opus  fk  ad  pfxctxlentia 
recurrere,  aut  Coni  auxilium  in  definiuonibus  poUulare. ) 

Non  enim  eil  ‘ParaboLe  magis  elknciale,  ut  liac  SeSiione  Coni  Plano  lateri  pa- 
raUclo\  quam  Circuh^  ut  fiat  SeBime  Coni  plano  baji  paraUelo\  aut  Triangu!oy  ut 
fiat  ScBtme  Coni  per  Verticem.  Neque  illud  volunt  alii : Quamvis  enim  Para- 
bolam ( quod  & de  aliis  Coni  ScAioniW  limiliter  intelHgendum  eft ) fe£loCono 

fenerari  definiant;  non  tamen  folas  illas,  quz  legione  Coni  Hun^  pro  Parabolis 
abent.  ( nara  & alios  agnofeunt  Parabolam  in  plauo  defcribcndi  modos ; ) 
tales  etie  volunt  ( live  figuras  five  lineas  curvas)  quales  ejufmodi  fe^one  Coni 
fieri  pofiunt. 

parabolam  autem  \ nobis  defimtttm  eandem  ejfe  cum  Parabola  j^>oU<mi/y  & alio- 
rum ; ulem  nempe,  qualis  ict^lione  Coni  effici  poflit : Sic  demonflro. 

Efio  Parabola  quzlibet  ^ nobis  defimu  ««,  (ejufque  Ordinatim-applicata  quz- 
libet  cr«,  cum  diametro  a-jr  angulum  a-r»  quemcunque  faciens;  Gtque  et\  latus 
re^um. ) Dico  hanc  Parabolam  talem  cGe  qualis  Icdionc  Coni  effici  poflh. 

Fiant  enim  reibe  APrsPB^ree-jr;  fitque  angulus  APB  redlus  & (conti- 
nuata BP)  fiat  PS=«^;  & jungatur  rc«^u  BA,  quz  (continuata)  concurrat 
cum  reda  S V ( ipfi  P A parallela ) in  V,  ut  compleatur  triangulum  V B S ; l'a- 
per  quod  erigatur  circulus  diametrum  ha^ns  6 S,  qui  cum  triangulo  V B S an- 
ellum inclinationis  faciat  zquakm  angulo  «t»;  eique  paralleli  circuli  alii  nq- 


fttero  infi&iti  fuppOfttBtur,  (diametros  habemes  in  tiungtilo  VBS  ipfi  BS  pa- 
rallelas) qui  crmum  VBOS  compleant  (per  pn^.  5^. ) per  cujus  atem  incttfit 
VBS  Triangulum,  (quippe  in  quo  repemmtur  omnium  circulorum  parallelorum 
diametri.)  Tum  erigatur  planum  APO  triangulo  VBS  redum,  quod  igitur 
fixabit  circulum  S 0 B fecundum  rei^lam  P O,  quz  ( propter  angulum  etiam  APB 
redimi)  perpendicularis  erit  reilz  BS,  per  3 & 4dd  11,  (angulumque  APO 
confbtuet  zquaiem  iBclinationi  planorum,  per  6d  tj,  adeoque  angulo  «7«*, ) 

Planum 
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Prop.XXII.  Conicis. 

Planum  igiuir  APO,  conifciSlionem  cHicit  AO:  cumque  iplius  diaraeicr  AP 
ixuallcla  lit  V S oppolito  cruri  u ianguli-pcr-axem ; (ecbo  illa  erit  Parabola,  qua- 
lem ddcri}niuuis  prop. *7.  (ut  inde  patet;)  hoc  cll,  qualtiu  dcHnit  Apollonius 
prop.  1 1.  hb.  I.  Conicorum. 

Sed  & cideni  congaift  Parabola  propolita,  k nobis  defimta.  Nam  quadatum 
PO  (rrBPxPS)  acqraoir quadrato  Tfv  (sj-raxax,)  eum  Iit  (ex cohftru^bone) 
cra^Pb,  dc«\  = PS;  adeoque  &.  rceli  P U = » •.  Sed  & ( ex  conllru^tionc) 
AP  = «^,  & angulus  4 (ut  oih,njutn  dl;)  congruum  ergo  roiUe 
A P,  P U,  rtcbs  « T,  T «,  ( & angulus  compicbcnrus  ai^alo  t^mprcHcnlo : ) At- 
que caduii  ratione  rcliqux  ord<nacini-abpIicat«  DO  reliquis  congruunt,  ai 
coque  & Parabola  ParalwU  coiigmit; ' Parabola  igmir  ^ nobis  dchnita,  PavabOlx 
lei^boiic  coni  hiita;  congruit,  adeoque  talis  dt  qualis  IcdUonc  coni  effici  pollet. 
Quod  emi  primo  detnonibrandnm.  ' ' 

Comia  vero,  Parabolam  le<Hrone  Com  tacUm  talciircflc  qualem  nos  defcripli- 
raus,  (ucmpequadratja  ordinaura-applicaiarum  habere  diametris  interceptis  propor- 
tionalia,) iupra  demonltratum  ell  prop.  8.  dc  12. 

Kadun  Igitur  dk  Parabola  qux  ab  A|>ollonio  ( aliilque  ) & qux  k nobis  deli- 
nitur. Quod  olbrndiile  par,  erat. 

Sed  it  eadem  opera  docuunui,  Cjtimn  conjltwre,  ciquc  datam  Paraiolatn  ita  , 
aptart^^  ut  data  ipjtus  diamdtr  Jiat  'Diameter-ex-p^a-alionc.  Atque  etiam  Theo- 
remacicc  verum  ciie,  Tarabole,  eitametium  ^mrmibet  Ju>rt  pejje  ( in  aliqm  f altem 
Cmo)  (iitMietrum-ex-gett€fati<me\  ^ quontodo  ittud Jiat,  (quamvis  & liluJ  aliis 
millc  modb  Heri  poilit.  ) 

An  vero  univerraUicr  verum  fit,  'Datam  F<uahlam  dato  Cono  ita  aptari  PoJJCy 
ut  data  ipjuts^  diameter  Jiat  diame/et-ex-^entaatione,  dl  alia  diiquifitio.  Eli  au? 
tcm&  illud  verum,  modo  datae  diametri  ad 'fuas  ordmatim-appheatos*  obliquitas 
major  non  iit  cuam  obliquitas  Axis  allignati  Coni  ad  balin  luam.  $i  Iccus  aur 
tem;  iHiiJ  non  liet  dummodo  rolumctrcuiuro  pro  Coni  bale  agnolcimus.  Sivero 
admittatur,  ut  non  modo  Circulus,  Icd  & Ellipus  quxlibct,, pro  bafc  Coni  repute- 
tur; etiam  imiveiliJiter  illud  verum  erit,  neque  dcierrainaiione  indigebit  Theo- 
rema. Hoc  autem  obiter  tantum  Unc  Demoiulratione  moneo;  quomam  ncc  illud 
ell  hujus  loci,  nec  mihi  ammns  cll  ad  lingulas  minutias  delccndcre.  Ad  reliquas 
igitur  Parabolx  aHcihones  calailo  comprobandas  lelUno. 

PROP.  XXH. 

I * , 

Corollaria. 


PAtet  ex  diSisi  Quod  cum  fit  (ut  oftenfiim  eft)  p'=  Idi  erunt, 
in  Parabola,  Diameter-intercepta,  Ordinatim-applicata,  (f.  Latus- 
Redum,  continue  proportionalia. 

Adeoque,  Datis  eorum  duobus  quibufvis,  etiam  reliquum  (magni- 
tudine) datur.  Nempe, 

'■Ordinatim-applicata,  p'  = d Id. 
ejulquc  quadratum,  p'  = ld. 


la  Parabola  •/Latus  Reftum, 


i = J- 
p: 


Diameter-intercepta,  d 

fatet  etiam-,  Ordinatim-applicatas,  prout  longius  ^ vertice  appli- 
cantur, ita  femper  augeri,  (cum  ipurum  quadrata  fint  interceptis 
diametris,  hoc  clt,  diftantiis,pundorum-applicationis  i vertice,  pro- 
portionalia.) 

Et  propterea.  Parabolam'  cjufmodi  curvam  effe,  quat  pc;r  le  figuram 
non  comprehendet ; cum  crura  perpetuo  magis  divaricentur,  nec  fint 
unquam  (extra  punctum  verticis)  coitura. 

sr 
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De  Sectionibus  Prop.XXlII. 
p R o p.  xxm. 

De  ParaioUm  contingente. 


SI,  fumpto  ubivis  in  Parabole  diametro  pun(^  P,  cui  ordiuatim- 
applicemr  Pa,  diameter  PA  extra  Parabolam  continuetur  ut  fiat 
continuatio  AF,  i^  AP  diametro  intercepte  eqoalis;  redla  F»  du- 
fla,  Parabolam  in  punfto  • continget.  Et  contra  j fi  Paiabolam  in 
<t  contingat  reAa  «F,  diametro  produdte  occurrens  in  F;  erit  A F 
(continuatio)  ipli  A P ( diamctro-inteicepte ) equalis. 

Nara  liirapto,  in  eadem  diametro,  pundlo  quovis  D,  cui  ordinatiin-ap^icetur 
D O,  quae  ad  redlam  F « pertingat  in  T ; Dico  punflum  T vel  idem  elle  cirat 
pundlo  «,  vel  extra  Parabolam  cadere;  hoc  ell,  rcdlam  DT  vel  xqualera  elle 
redbcDO  (C nempe  pundla  D,  P,  coincidant, ) vel  (fi  alibi  fumatur  D)  lon- 

Ello  enim  (ob  commodiorem  calculum)  P « = n, 
P A = a/ (ideoque  PF  = Z(/, ) PDc=a,  (ideqque 
D.A  = i^±a,  DF=i//±it,  variatis  nempe  lignis 
— , prout  fiippqnitur  puudlum  D infira  vel  fu- 
pra  punaum  P lumi. ) 

Erit  igitur  ( propter  Parabolam  ) P A . D A ; ; 

, d/  ^ <1 

. DOq . hoc  ^:=DOq. 

Et  (propter  Hmilia  triangula)  PF.DF:iP<». 
DT.  hoc  cft,  />  = DT. 


gtorem, 

F 


4 i 4 </4  ^ * 

hujuique  quadratum  = D T q. 

4^ 


Eli  igitur  diflerentia  quadratorum  DTq  — DOq  = 
d±a 


t 4 dd  4’ 


f 


j"  P‘— QH®  qnidem  vel  aliqua  cll,  Ii  pundb  P,  D,  dillent, 

d 4 d* 

(ijtque  piopterca  a quaiuius  realis;)  vel  omnino  nulia,  G coincidant  punda 

' 

vel  i , . . . 

alibi  kiinatur  D.  Et  proptcrca,  cum  redae  «F  ( quantumvis  utriaque  produi^  ) 
Gnguli  punda  ipib  « txcepto,  Gnc  extra  parabolam  ; ea  Parabolam  in  unico  pun- 
do  4 contingat.  Quod  erat  Demonftrandum. 

Eflqiic/bBc  nofira  demonlbaiio  multo  expeditior,  quam  qus  ab  Apollonio 
aliifquir^  (adhibito  Cono,  variifque  lemmatis  przmiflis)  afferuntur. 

Si  vero  propoliuo  h.rc  non  hiHlet  antehac  excogitata,  ied  ^ nobis  jam  que- 
renda : JlUd  Anaiytkn  Jk  Jiiri  pojjet.  • 

Supponamus  rem  quafi  jam  faaom;  contingentem  kF,  diametro  produdz  oc- 
currere m F : & quxrenda  fic  longitudo  reos  P F. 

Retineatur  eadem  qu£  prius  *Ggura;  cademgue  ^mbola,  mG  quod  pro  PF 
( nondum  cognita  ) fumtituatur  /,  adeoque  pro  D F,  / i 4.  Erunt  igitiu*  ( ut 

prius)  PA.DA;:P«q.DOq  = ~j-/d.  Et  P F . DF : : P» . DT.  hoc  e{L 
d 

Eft  item  (propter  tangentem)  DT>DO^hocert:,  DT  xqualis  vel  major 
quam  D O ; illud  quidem  G D,  P,  coinadam ; hoc,‘  G fecus ) & DTq>>DOq, 
+ — y + 4 ■ , , 

hoc  eft  j-~ — & (utnimque  multiplicando  in  dfT.  & 

d 


divi- 


Diij ^zed  by  ^ ^otigle 


Prop.XXlV.  C o N I G I 


s. 


dividendo  pct  /i’ ) ent  4:  & (auferendo  utrin- 

que  <//'■,  atque  dividendo  per±«)  erit 

Demque  ponendo  DP  idera  punftum  (ut  cvaticlcat  quantitas 4,  adedqqc  & 
Ja,)  ent  xtf/=/',  hoc  elt  Quod  di  ipium  "Acorema  quod  mvefti- 

ganduni  erat,  quodque  modo  demonltravimus. 

Converla  Piopohtionis  propoCt* ; nempe  farMa;  tang^mtem  « F iBmntin 
7 A praJuHx  occarfuiam,  ^ guijem  iu  ut  uijemjat  «(tam  AF  ipji  AT  xqua- 
tem  \ -ix  didbs  latis  patet,  vel  inde  f^tem  tacile  deduci  potclL 
Atque  etiam ; Seliam  « F Tarahalam  iu  umeo puuSto  contingere. 

Item,  Ai)  eoJem  puallo  F,  atjru  ad  eafdem  pariet,  rectam  abam  y«.i  Tarabo- 
lam  coutmgat  duci  non  pojfe. 


Et.  Farakolam  in  eodem  puuSio  a nott  m/i  umeam  reflam  contingere  pojfe. 
Atteoque  Iu  locum  rnter  curvam  aA  reliamijue  contingentem  a F,  aham  reciam 
cadere  non  pojfe : ( Hoc  cll,  prout  iqjo  alibi  peculiari  tnratu  fufius  de- 


P R O P.  XXIV. 


hntam  C4dcre  J ^ ^ , 

monflravi,  qm  Coftsaffuj  j ejie  mitium  nuUius  ma^mtudtms^ 

Jive  Hw-y^gwum.  ) 

Verum  cum  ea  non  difiicukcc  calculo  demonllrari  polline  ( demonltrauonibus 
pneoedenti  non  ablimilibus,)  ego,  parcim  ut  inonibus  4U0  Ic  exerceam  relinquam, 
parum  ne  aliis  txdio  Cm,  eis  ligillbcin]  dcroonltrandis  fuperlcdco.  * 


De  Parabola  Diametrif, 

SI  d piindo  quovis  a in  Parabolas  curva  A <t,  ducatur  reAa  <t  x pa- 
rallela diametro  A P:  Erit  esx  fic  dudia  ejuidem  Parabolas  diame- 
ter i verticem  habens  & Ordinatim-applicatas  x O redbe  * F (Pa- 
rabolam in  vertice  a.  contingenti ) parallelos. 


Libet  hanc  Piopojit tonem  pttmo  Anahtice  examinare , deinde  Sc  Synthetice 
demon  Ibace. 

Supponamus  igitur  ita  cHc  ut  perhibetur:  adeoque  inlcriptam  00,  rc^bc 
« F parallelam,  atque  in  x bilc6tam : untque  ro£lx  O D,  0 D,  « P,  damcuo  AP, 


ordinatim-applictue,  adeoque  invicem  parallelx;  quibus  etiam  paratkla  ducitur 
X p,  «quae  igitur  ( propter  pralkUs)  bilecabic  (utro^am  00,  hc)  redam  DD. 
Demque  reda  0 O ( proouda  ii  opus  ) occurrat  diamecro  A P ( I3dtem  produ^) 
in  G.  (occurfuram  autem  certum  el^  cum  ipfi  parallela  «F  eidem  diametro  oc- 
currat, puta  in  F,  per  procedentem.)  Eruntque  (propter  paralHis)  Pprs«7 
= FG: &proptcrca  PF  = pG. 

S r i Tura 


L 

! / 

1 ' :nql( 


De  Sectionibus  Prop.XXlV. 


Tura  fuUbtutis  (ob  coramodiorcni  calculum)  idoneis  fyrabolis,  clloP«=^- 
PA=</  (ideoquc  per praccd-  PF  = pG  = a</.)  Pp=«i  = FG=^.  (ergo 
pA  = PA  + pP=:</+g.)  pD  = y.  (idcoque  DA  = pA  ± pD  = «^^+  <f. 
& DG=rpGlpD  = iyif.) 

Erit  igitur  •( propter  Paraoolam ) P A . D A P«q .DOq.  Koc  cil  </. 

/— V=DOq. 

Itera  (propter  Gmilia uianeula)  PF.P«::DG-DO.  hoc cfl  i 7. 

t a 4-</’  i 4 </?  ”1”  Q* 

— -^3. ^ =r  DO.  Et  ( lumendo  quadrata  ) — — ^ = D O q 


Ergo  ( utrmquc  dividendo  ner^&  multiplicando  per  4 </• ) 

= </7.  hocert  (iuhiatis  utnnquc  a.‘<niabbiis)'7*  = 4</^.  Adeo- 

que  inventa  dl  quantitas  7,  adeoque  & puniila  D,  u,  quibus  Ordinanm  appli- 
cantur DO,  DO.  Vera  igitur  dl  propoutio. 

/>5W  Sjfntbetke  Jk  {iemonjirabimtts^  paincndo  Analyf^  vdligta. 

DiaoTctro ,A P ducatur  parallela  per  cujus  pundum  quodvb  (intra  pa> 
rabolam ) 't,  ducatur  redU  « G diametro  occurrens  in  G,  & parallela  tingoui  « P 
occurrenti  diametro  in  F,  Dico  *;r  cjiildcm  Parabolae  diametrum  cUcciqneor- 
dinaiim  pom  <r  G. 

Diametro  APordinatmi  applicetur  «P,  eique  parallela  ducatur ‘^rp  diametro 
occurrens  in  p.  Et  funto  f^bola  P«=r^, ‘P  FG=«‘»*c=Pp=^. 

T um  fumannir  in  diametro  uirinque  i pundo  p,  jcquales  reftx  p D = ( V4 

Ojoc  dif  duplum  nKdiz  proporcjunalis  inter  AP^  mr,  rcibL)  atque 
puniti?  D,',P;  oidinati4-ptmantur  DO,  DO,  jrcihc  »G  occurrentes  in  0,0; 
qn»  ctrtn  jHralfelsc  (Int  reftx  irp,  ficui  rcibi  UD  (ex  cbnftruilionc ) bifeci- 
tur  in  p,  erit  jde6  ^ OO  ( propter  parallelas ) bifcila  iri  -r. 

Rdlat  ut  oliendam  reilanr  ilbm  00  (bileitam  in  t)  Parabolat  mferiptam 
cHe,  (ut  «T  reda  btfdans fitdiamcter, ) hocdt,  punib  00  clii;  in  ParaWs 
Curva.  Quod  fic  probatur,  , 


Eft  pAr=PA-f  Pp=i^+£.  DAspA  + pDrrj^+gliV^^.  pG=PF 

DG=pG;J;pD  = X4^2V^^. 

,Tum  ( propter  Parabolam  ) ut  P A,  ad  D A ; fic  I^«q  quadraturo  ordinatiip- 
apj^cata:  punoo  P,  ad  quadratum  ordinatim-applicatac  puncto  D ; hoc  dl 

± 2 ^ p'.  quod  igitur  dl  quadratum  brdinaiim-applicata! 


punito,  D. 

Sed  & tamundetn  eft  quadratum  rcitx  D 0.  Nani  ( propter  fiimlu  ui.uigpU) 
\ Pl> 


Prop.XXV.  Conicis. 

PK.P.::DC.DO.  hoc  tft,  id  ~ /=PO-  E|uf- 


qiie  quadauim  DOq 


</+i-±2V^ 


Eli  )£icurqitadra(um  rc^be  DO  xquale  quadrato  ordiiiatim-applicatx  puuvio 
D;  adeoqiie  rcdbDO  ipfi  ordinatmi  applicatacxqualis.  Scd&  puiu^b  D ordi- 
natim-pomiur  rc6bUO  (cx  conlinidionc,)  ergo  ordinatu»  applicjca  dt:  pun* 
4^uc  00  propterta  fune  in  ipfa  Parabolx  curva,  adeoqueOO  rc<^  Paraoolx 
infaipta.  Sm  & cam  (atque  c^cm  ratione  ipii  paraDclas  inicriptas  omnes)  bi- 
Iccat  rccb  « Eli  igitur  ( per  def )* « t diameter,  eique  ordinatim  applicaia  r 0, 
(ordinatim^inicripce  Icmiliis. ) Quod  erat  demondrandum. 

Monendum  autem  hic  di,  quod  cum  ( tam  in  Analyli  quam  in  SyntheO ) di- 
amu^  duorum  redUrum  DG,  aduram  quidem  aequalem  die  pG  « p O,  hoc  eii, 
ditfcrcnijx  rectarum  pG,  pD,  lien  quidem  potdi  ut  quandoque  pG  (nempe 
quoues  rctfli  OO  diametrum  AH  non  tranlit,)  quandoque  pD  (nempe  ubi 00 
trande  AP)  major  dic:  Adeoque  pG«»pD,  nunc  per  pG  — pD,  nunc  per 
pl^..~pG,  interpretandum  erit.  Verum  hoccalcuJum  non  omniiiu  pcruirbai; 
quoniam  ea  quantitas  in  operationis  progrellii  quadranda  uccurne:  quo  cofii, 
uirumvis  conungat , eadem  quadrata  pr^ikint.  Kempe  cum  Iit  in  Analyli 

^?^=Db,  iive  exponatur  * ^-^  ^p=DO  (ut  ubi  OO  non  traiiGt  AP,) 


^ i.  4 d*  ^ 4 

five  ^ ^ = D0  (ut  ubi  uanlii,)  uirovis  modo  erit  ~ — Lp* 

= DOq.  Et  pariter  contingit  m IXaiouRrationc  Syntlietica.  Quod  monudlc 
liilficic. 

Polluit  hic  alia  Theoremau  mulu  figillaum  oflcndi,  puta, 

^^^pdiibet  Curv-e  ‘Parabolica:  ptmButn  (tba^us  ^Diametri  vcrtkem  effe. 

Adeoque  In  qualibet  ParaMa  infinitos  ejjc  P^otkeSy  '£>s4me/ros  in^ 

finitAs  numero. 

Item;  PasaicU'  'Diametros  omnes  efie  inucem  ParalLias. 

Et ; Q^miibet  reHam  ( m eodem  pkno ) cuiBbet  Parnbolte  Diametro  paraUe- 
ei'uj.i.-m‘PadahoU:  DUtnetium  etiam  ejfe\  ei<pue  in  tmo  abefko,  qiadem 
untee^  puTidto  occurrere. 

Item ; ' S^nbbet  in  eodem  platto  reSiamy  per  ab^ttod  inn  a Parabo/am  punBum 
tranfeuntem^  Diametro  non  paraUeUm.,  in  binis  pungis  Pasaboltc  occun  et  e\  ^ 
aikttt  Diametio  Ordinatim  jpofitdm  ejfe. 

Et;  yel  alkui  PkfMx  DUamepro  Ordinalkn-pofita  eSij  vel  Dnunctrwn 
atKjuam  tpwkkn^e  modo  fecarfi^  ParMitm  (ecat  (a«/  rpfi  cccuh  ft)  i» 
bnus  punfhs\  nec  illtus  PtoaboU  Dsamchutn  e(fe^  nec  ipitus  Dtameno  uiB  pa-> 
raUelam.  • ’ • - , 

hem;  Ptuabole  Dkmeho  abau  m votke  occwrit  adinatm-appheatis 

pajollcla,  HarMam  m ilio  puttSo  contudere. 

•£t;  Patttbolam  contift^itp  Diametri  po  toutaSus  ptmffitm  trahjeuntis 
(hdinatim  apicatis parailebtM  e adeoque  eidem  Diametio  Oiditmttm  pojiiam. 

His  autem,  alnique  coniimiUbus,  ligillaum  demonlirandi^  non  .immouiulum 
efle  fentio;  Cum  cavcl  in  )>rogrdiu  pra-cedentium  Demornlsatiuniim  faus  jam 
Qltcola  iint;.vcl  ex  eirdem  principiis  iaede  demonlirari  poilint. 


tKOV,  XXV. 
Eff^ioms  Geometrica. 


% 


EX  praecedentibus,  non  erit  difficile  Geometricas  Efibdlioncs  cbl- 
ligerc.  PuU, 

Data  pMoboU  DiametTiOH  'mvenne.  Nam  rcvli,  quallibec  duas  inicriptas 
parallelas  bil^ns,  dt  DianK*rcr. 

Item,  Per  datum  qtuuhis  in  esd-^n.  plano  umSiunt.  ieS/.tm  ducerb  mu:  fit 

S r 2 ParaboliC 


De  Sectionibus  Prop.XXVl. 

‘PMoboUe  tkta  'Dianetcr.  Inventa  enim  ( nt  prius ) una  qualibet  diametro,  re^ta 
buie  parallela  per  datum  pumlturo  duilb,  c(l  Diameter  quzliia. 

Item,  'PtraboU  Axem  reperire.  Inicripia  nempe  refla  quae  Diametrum  quam- 
libet ad  angulos  reflos  leeet;  ea  quae  per  hujus  medium  pimflum  tranfit  Dia- 
meter, ell  Parabolae  Axis. 

Item,  'Datec  'Diametri  ariimatim-apjjicatiu  mjitnme  imeaire.  Vel,  quod  un- 
lundcm  ell,  Anpilam  mcSaatioms  imemre.  iWlii  nempe  binis  diametro  datx' 
parallelis  r^tis,  utrinque  ab  illa  aeqtialiter  remotis,  ouae  Parabolam  lixent ; refla 
leflionum  punila  conjungens  ell  aatx  diametro  ortunatim-applicata,  ndiquzquc 
omnes  huie  parallclz. 

Itero,  Ijuas-SeHian  muem  e Jatee  m Jata  Parahia  Diametro  conemem.  Eli 
cmm  Latns-reflura,  Diunctro  intciceptz  & Oidinatini-appbcatz  tertia  continue 
proportionalis. 

Item,  Ad  datum  data;  diametri  /muffum  trdmatim-atpicatam  in  data  Para- 
hola  ducere.  £11  enim  interceptx-dutroetro  & laicri-rdlo  media  proportionali;, 
Diametro,  juxta  inclinationis  angulum,  applicanda. 

Item,  ald  datam  diametrum,  datumjue  ZaUus  reffum,  Parabolam  in  dato  m- 
clmatioaij  angulo  ducere.  Nam  politis  ad  datam  Diametrum  in  dato  angulo 

3uotlibet  ordin.atim-applicatis,  curva  per  earum  omnium  extremitates  zquabUiter 
uib  ell  Parabola.  * 

ycriim  wo  harum  omnium  eSoflionum  demonflrationes  omitto ; prtim  ut 
tzdio  non  Imi,  pttini  ut  Iit  quo  fe  exerceant  tirones,  praelertim  cura  illx  cx  pne- 
diflis  tiicilc  poflmt  clici.  Atque  eildem  dc  caulis  multa  alia  & Theoremata  & 
Problenuu  lubens  pnetereo ; cum  nobis  non  Iit  animus  vel  lingulis  minutiis  ina 
lillendi,  vel  propoiitioncs  citra  ncccITitatflh  multiplicandi.  Qpod  ctum  de  le- 
queniibus  intclbgcndum  erit. 


P R O P.  XXVI. 


De  Edifji  abfolute  xonJUerata. 

GUm  Ut  in  Ellipli  (ut  oftoifum  eft,  prop.  i6.)  Quadratum  or- 
dinatim-applicatSE  e"  — Id — - d'.  Licebit  jam  ( ut  prius  Para- 
bolam, lic)  EUiplin  cocharat^re  infignitam,  fuo  Cono  eximere,  at- 
que ablblute  quidem  & univerlaliter  contemplari,  aefi  nulbm  omnino 
ad  Conum  relationem  haberet;  ut  nec  drculus  (quse  quidem  una  eft 
EUipleos  Ipccks)  certleri  (olet  habere. 

tiliffin  igitur  appello  eam  ( live  lineam  curvam  in  plano  dela'iptam, 
live  tiguram  planam  ejulmodi  curva  terminatam,)  cujus  ordinatmi- 
applicatarum  lingularum  quadrata,  xquantur  differentiis  binorum  re- 
iftangulorum ; quorum  quidem  Majora  funt  interceptis-Diametris,  Mi- 
nora vero  canmdem  quadratis,  ptopoitionalia.  (Nenipee’  = /rf— - d'. 
Sunt  enim  redtangula  Id,  iplis  d diametris  interceptis  proportiona- 
lia, propter  communem  altitudinem  /:  ipla  vero  - d'  diametrorum 
interceptarum  quadratis  d'  proportionalia,  propter  communem  ra- 
tionem - . ) 

Diametrum,  Diametroc-interceptas,  Verticem,  Ordtitectim-pofitBS,  Ordmo^ 
tim-mferiptas , (live  Ordinalim-fubtei^iu,)  Ordiiuttim-appUcatas,  atque 
PunBum  applicatiimu ; eodem  lenlii  hic  accipio  quo  liipra  de  Parabola 
iildem  ullis  Ium. 

Redbun 


Digitized  by  Coogie 
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Redam  nota  / infignitam,  (li- 
neam puta  imaginariam,  quae  cum 
interceptistliametris  , continere 
liipixinitur  redangula  Majora , 
diametris-interceptis  proportiona- 
lia,) appello  Latus-K^Sum. 

Redam  vero  alteram,  qua;  no- 
ta t delignatur,  (quam  quidem 
lupponimus  Diametri  legmentum 
die,  ^ vertice  verfus  concavam 
Curvae  partem  dudam  ; quaeque 
ita  fe  habet  ad  latus  redum  ut  diametrorum-interceptarunr  quadrata 
ad  redangula  Minora,  illis  quadratis  proportionalia,)  Diametrum  tranj- 
verfam  appello ; ( ut  quae  oppofitos  vertices  conjungit,  puta  A a,  ut 
mox  dicetur:)  ejulque  pundum  medium,  (quod  m ipla  Diametro 
intra  Elliplin  jacere  lupponimus,  nempe  intra  oppofitos  vertices,) 
appello  dtttrum. 


O/  X 
\ xt  ^ I 

V'/x\r 


EUtpJin  4 nobis  definitam  eandem  effe  cum  ea  ^am  defisut  ApoUonmSy  ( nifi 
quod  nos  etiam  circulum,  ieu  circuli  Peripheriam,  cadetn  voce  indudaraiis,  quam 
excludit  Ajx)Uonius;)  eodem  fere  progrclFu  demonftrari  potefl;,  quo  fupra  offen- 
dimus Paraoolam  noftram  eandem  ellc  atque  illius. 

Nempe,  Ellipfi  Apollonians,  Se&ione  Coni  hibe  (qiue  ab  Apollonio  deferi- 
bitur  p.  I).  lib.  I.  Con. ) univerfaliter  convenire  definitionem  nofnam ; jam  pro- 
batum eft  prop.X3.  & 

• Elliplin  H nonis  definitam  quamlibet  ( modo  circulum  feu  Peripheriam  excipias, 
quam  ego  fub  ca  voce  comprehendo,  contra  quam  Apollonius, ) ita  Cono  aptari 
polle  ut  conditiones  eas  hab^c  quas  pollulat  Ellipfis  Apolloniana;  Ec  probatur. 

Exponatur  EUipGs  quaelibet  ^ nonis  definita,  ««,  cujus  ordinatiro-applicatanim 

quadrata  fint  e*  = /</ — jd*.  Dico  hanc  Cono  ita  apuri  polle  ut  poftuJauir. 

Ducantur  enim  re£be  Aa=/,  AS=/,  continentes  angulum  SAa  quemcun- 
que acutum,  (modo  major  Et  complemento  anguli  inclinationis  in  EUipfe  expo- 
hta,  quem  faciunt  ordinatim-applicatae  cum  expofiu  diametro ; ) ipfique  A S pz- 
rall^  ponatur  aB=Aa=rr,  angulum  Sciens  AaB=:SAa:  (faltem  lantz 
fint  longitudinis  AS,  aB,  ut  fitASxaB  = /r;  modo  interim  non  fint  AS,  aB, 
invicem  sequales;  eo  enim  cafu  non  Conus,' fed  Cylindrus  prodiret : ) Et  jungan- 
tur re^  a S,  B A,  quz  contihuatae  coeam  in  V,  complentes  triaz^ulum  V a B, 
(E  nempe  aB  major  fit  quam  AS,  prout  jam  lupponimus;  tcI,  n fe^  trian- 
gulum vAS:)  quod  efto  trianguliun  per  axem  Com  mox  conflruendi. 


V 


Deinde  fuper  reflas  Aa,  aB,  duo  plana  iu  erigantur  ut  communis  earum  fe- 
flio  a » fadat  com  refb  a B ^gulum  refhiro,  cum  refb  vero  A a angulum  zqua- 
Jem  angulo  inclinationis  EUipl^  propofitz.  Hoc  enim  omnino  fieri  pofie  con- 
fiat: Si  enim  erigatur  in  punfb  a refia  a«,  qux  fit  refb  plano  trianguli, 

( adeoque 
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(adeoque  utrofque  angulos  «a  A,  «aB,  rcdos  fkiac  per  3 d ir.)  circumvolva- 
tur circa  iv^^Uni  a B ui  axem,  invariato  angulo  « a B,  donec  ad  fitum  plani  V a B 
perveniat,  taciatquein  plano  trianguli  angulum  a» a A acutum;  qui  inmor  erit  an- 
gulo (acuto,  intelligt^  nifi  uterque  redus  Iit,)  inclinationis  EUipIcos  expolitae, 
(cura  Iit.  ex  conltruaione,  angulus  AaB  complemento  indinaiioms  major;) 
nccclle  cll  ut  in  iranfiiu  aliquan^  Iccerii  angulum,  indinaiioms  angulo  aequalem, 

( ladiis  enim  cll  tranCcus  ab  angulo  redo,  adcoqiie  debito  majori,  yd  laltcra 
.equili,  ad  anguliun  debito  mmorem;  ) adeoque  tunc  Fuerh  in  litujebito,  ut  Iit 
duorum  planorum  communis  leclio  qualis  imperatur.  . 

In  plano  aiucm  «aB  fic  poGio,  Icnbi  intelligatur  circulus  d-ataerrum  habens 
aB,  tjiu  Iit  balis  Coni;  aliiquc  huic  paralleli  conum  compiemes,  juxta  prop.  y ; 
qui  plano  A»a  fedus  Elliplin  exhibebit,  per  prop.  7.. cujus  ordmaum-applicatx- 
eandem  ad.  Diametrum  inclinationem  habebunt,  quam  qus  in  Elhpli  expolita, 
adeoque  limiiiier  politsc  lunt ; eruntque  etiam  longitudine  aiquales, , ut  probari 
potent  per  prop.  13.  & i<5.  Congruum  igiuir  Elliiilis  expolita,  dc  quiae  in  Cono 
exhibetur.  Adeoque,  eadem  dt  Etliplis  & nobis  dcHnita  (nili  quod  nos' etiam 
drculum  ea  dehnitione  comprehendamus)  atque  EUiplis  Apollonii.  Qiiod  erat 
demoiiihandura.  / ■ 

Sed  & eadem  opera  docuimus,  Conum  confiruo  Cy  ctque  dutam  EJitpfin.  ita  ap- 
tare, ut  data  EMipfeos  ^Diameter  fiat  ^Diametei-ex-generatiotie.  Atque  etiam 
Theorcmatjcc  verum  c^le,  EUipfeos  diatnetrum  tpmnhbetyfieu  pojle,  in  ah^m 
fahem  Cono,  ^Diamctrum-ex-geueraime.  • 

PROP.  XXVII. 

De  EUipfeos  Diamctrthtranfverfa  (tf  yertiabus-OppoJk», 

Ol  EUiplojs  Diameter-intercepta  A D intelligatur  (i  vertice  Aver- 
is fus  concavam  curv;e  paitem ) tanta  alTumi,  ut  reda:  quam  t dixi- 
mus iit  aequalis,  (hoc  eft,  ita  ic  habeat  ad  latus  redum,  ut  inter> 
ceptarum-diametrorum  quadrata  ad  Redan^a  quae  diximus  Minora) 
erit  & reliquus  ipfius , terminus  D in  EUipleos  curva.  (Namli 

erit  jd'  — Idi  'xdiQoc^Q  e^^ld— -d^  = ld— ld=^  o,  hoc 

cft,  Oidinatim-applicata  evaneicit,  pundo  nimirum  perimetri  gum 
pundo  diametri  coincidente. ) 

^nde  patet -f  Quamlibet  EUipfeos  Diametrum  binos  habere  vertices, 

(ut  quiE  in  binis  pundis  perimetio  occurrit  i)  quos  Vertttes  Oppofitos 
appellamus.  Diameter  vero  binis  illis  verticibus  terminata,  ilia  e(t 
quam  Diametrum-tranjverfam  jam  diximus. 

Sed  & inde  Itquet^  EUiphn  ex  earum  curvarum  numero  elle  quas  in  , 
fe  recurrunt,  adeoque  figuram  comprehendunt. 

EUipleos  autem  Diameter-inicrccpta,  diametro-tranrverfa,  longior  die  non  po- 

ccll;  tunc  cuim  - d^,  quod  binorum  rcdhngulorum  minus  die  Tuppomiur,  ma- 

, jusdlct  quam  !d,  quod  fupponitur  eorum  majus  elle.  Si  autem  tale  quid  fuppo- 
neretur;  pro  Ellipli,  prodiret  Hyperbola,  eandem  habens  diametrura-tranlvcrlam, 
verneem  vero  cum  qui  eft  alliimpto  (lu  FJlipIcos  diainciro-tranlvcrla ) vertex 
oppolitus;  quique  lupponiiur  EUipleos  diameter  intercepta  ( tranfierfa  major ) 
ent  aggregatum  diametrorum  iranlvcrHe  & intercepue  in  Hyperbola.  Prout  ex 
Hypcibol*  dodrina,  poft-tradenda,  colligi  poterit. 


PROP. 
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p R o p.  xxviir.  •, 

Corollaria.  •. 

PAut  ex  frxmijfu i Cum  fit  /rf— ^ : Horum  in  Eilipfi 

quatuor,  Dianutri-tfanfverfa , Diametri-intercepta , LaUris-J^eUi, 

Se  OriimaUm-applicatie  i datis  tribus  quibufvis,  etiam  & reliquum  {ma- 
gnitudine) dari.  Nempe  ( dilponendo  2r  rcfolvendo  xquationes ) erit. 

* / td — d^ 

Ordinatim-applicata,  e=d:ld—.-d‘:  = V /..  1 


In  Eilipfi 


/ td—d‘ 

Ejulque  quadratum,  'e‘  = ld d^= l,  ‘ 


Latus  redum,  l = *■ 


dA 


Diameter-tranfverla,,  t = 

^ Diameter- intercepta,  d=  —je\ 

Et  propurea , Diftantia  pundi  applicationis  ^ Centro,  c=d  ) s’ 


Patft  etiam ; Ut  Diameter-tranfverla  ad  Diametmm-interceptam, 
fic  cin.-  Rcdangula  qiix  diximus  Majora  {diametris  interceptis  pro- 
portionalia,) ad  Redangula  qiue  diximus  Minora  (earum  quadratis 

proportionaKa,)  nempe,  t.A-.-.ld ,-d\ 

Item  -,  Ut  Diameter-tranfverla  ad  Latus-redum,  fic  quadrata  Dia- 
metrorum-interceptarum  ad  Redangula  Minora,  ( quadratis  illis  pro- 
* l * 

portionalia. ) Nempe  t.l-.-.d'  ,-d'.  • 

hem  i Ut  Diameter-tranlverla,  ad  interceptam  i fic  tranfverfie  re- 
fiduum , ad  quartam ; qua; , duda  m Latus-redum , Redangulum 
efficit  asquale  Quadrato  Ordinatim-applicatx.  'Sempe  t . d::  t~d, 
t — d , td — d‘  fd-^d'  , 

d=— .Et--- — / = e“. 

t t t. 

/terni  Ut  Diameter-tranfverla,  ad  Latus-redum ; fic  Redangulum 
tranlvcrlx,  ad  Quadratum  Ordinatim-applicatse.  Nem- 
■ td—d’ 

pet,l::td  — d' . — /=«“. 

Veli  Ut  Redangulum  legmentorum  Diametri-tranfverfic,  ad  Qua- 
dratum Ordinatim-appUeat^i-fie  elfe  Diametrum-traofverlam  ad  La-' 
tus-Redum.  ( Unde  cujullibet  EUipleos  Latus-Redum  cominode  re- 

e* 

peritur.)  Nempe  td—d'.e‘-.  :t.l—--^ — -^^t. 

Inde  fe^mtur  i Quadrata  Ordinatim-applicatarum  efle  Redangulis 
It^cntomm  Diametri-tranfverlx  proportionalia.  Sunt  enim  ubi- 
que ut  / ad  /. 

• . T t Adeoqae, 
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ytdeoqui.  Omnium  ad  eandem  Diametium-applicatarum , eam  eflc- 
maximam  qus  dfametri-tranfverfe  pundto  medio  (quod  Centrum  dixi- 
mus) applicatu!  ut  Ca.  (Quoniam  nempe  omnium  rc<aangulorum 
ejuwem  reda:  li^mentis  comprehenlbrum,  illud  maximum  eft  quod 
bilcgmentis  comprehenditur ; hoc  eft,  quadratmn  iemiffis. ) Nempe, 
. t d-^ 

v!oid=z\t  = t — d,  mttd—d'  = \f.  iduoquee’  (= — ^ — 1)^*1, 


quadratum  Ordinatim-applicatic  maximae. 

Reliquarum  vero  Ordinatim-applicatarum  qiia- 

Sdrata  (adeoque  & ipla:  Osdinatim-applicatac)  qus 
cenuo  propius  applicantur  (imt  remotioribus  ma- 
jora^ qux  autem  habent  applicationum  punifta  a 
o centro  ^ualjter  remota  lunt  invicem  zqualia. 
Q Efto  enim  diftantia  pmiifti  applicationis  ^ centi-o 
quaelibet  CD=c,  ideoque lamenta  diametri-tranC 
*■  verlae  J a-|-  r,  s t—c ; erit  eorum  reiftangulum  j f—c' 
td—d-  'e  — c‘ 

(^td-d'i)  0 = --7-  /=ad- 


eoque  prout  quantitas  c augetur,  ordinatim-applicata  minuitur  (non 
quidem  proportionaliter,  ininuituf  tamen,  ut  patet;)  & contra; 
omnium  vero  maxima  qux  centro  applicatui'  (ut  diiftum  eft,)  ubi  c 
evanelcit  propter  coincidentiam  pun&ohim  C,  D. 

Quodque  de  Ordinatim-Applicatis  diiftum  eft,  idem  & de  Ordina- 
• tim-in(criptis  (utpote applicatarum (fuplis)  intelligendum  eft;  nempe 
eam  efle  maximam  qiue  per  centrum  ordinatim-mlcribitur ; & reli- 
quarum quidem  centro  propiores  remotioribus  majores ; & aequaliter 
' utrinque  a centro  remotas  aequales  efle.  . , 


P R O P.  XXIX. 

De  EUipJeos  Diametri  conjugatis. 

REifta  Diametro  Parallela,  ut  « T,  per  illius  qux  diametri-tranC- 
* veilk  punifto  medio  leu  centro  Ordinatim-applicatur  ( qux 
omnium  maxima  eft,  utoftenfumeft;  eftquead  ealdem  partes  unica, 
ut  patet,)  extremitatem  duiSa;  Elliplin  in  illo 
punifto  (&  quidem  Iblo)  contingit,  (liecus 
enim  non  eflet  illa  omnium,  verius  ealdem  par- 
tes, Ordinatim-appheatarum  maxima. ) 

Omnq  autem,  huic  contingenti  parallelae, 
(puta  OdO)  eidem  Ellipli  finfoiptae,  ab  illa 
( quam  diximus ) ordinatim-applicata  maxima 
( ^ perimetrum  utrinque  connnuata,  ut  <tCa) 
bilecantur ; adeoque  jt  ipla  eft  ( per  def. ) e- 
juldem  EUiplixjs  diameter:  oppoutos;vertices 

habens  a a.  , • ■ »- '> 

• • 'j!  ■oiv 

Cum  enim  Ordiiutim-applicuac  DO  DO  lini  (propter  parallelas)  aquales, 
xqualiier  d liabunt  il  Centro  applieaiionum-piin^  U D ( ut  modo  oltenrum  eft,) 
adeoque  bilecantur  tam  D D in  C,  quam  00  in  ( propter  parallelas : ) eftque 
diameter,  eique  ordinatim-applieantur  ^O,  CA. 

Duas  vero  hujufmodi  (ejurdem  Elliplkis)  diametros,  (puta  A a, 
et  a ) libi  mutuo  ordinatim-politas.  Diametros  Conjugatas  dicimus,  ( qux 

• ' fe 
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fe  mutpo  bifecant  in  communi  centro  Cf)  pundlaqne  vel  a a, 
conjugatos  vertices  ( in  Conjugatis  quippe  diametris  repertos)  appel- 
lamus. , . . j . 

miipHn  autem  binis  Diametris  Conjugatis,  carumque  quatuor  verticibus  fic  iit- 
Itruc^m,  poUimius  qLudem  quufi  pro, quatuor  fivv  Eilipribus  Cvc  Sei^bonibns  ha- 
bere, quarum  miselibrt  fuum  habet  verticem,  fuamque  Diametrum,  ciquc  Ordina- 
tim-applfcatas  & l^atus-rc^lum.  Quarum  quidem  quatuor,  binas  «Atf,  ea«,  Ofh 
pojitas  dicas,  ( ut  & A a a,  a «A,')  qiiartjm  nempe  verrievs  fpnt  oppofitii  binas 
vero  <A«,  A ««a,  vel  A«a,  «a«,  (quarum  vertices  fime  conjugati,  utpoie  in 
conjugatis  diametris  pofiti, ) Cvtjtt^uas  dicas. 

Quamvis  enim  SeSimum  Opp^junrutn  & Conjt^otarwtt  nomine,  Hyperbolo:  ut 
plurimum  intelligi  folcaiu:  ninil  umen  impedit  quo  minus  ( uc-Hypei{x>las,  lic) 
EJUpjes  Oppofitas  & 'Conjugatas  dicamus:  vel  (altem  (fi  id  nominis  diipliceat) 
ElJiplin  dicamus  Oppofito  ik.  fiiu  confideratam.  Id  faliem  interclL  in- 

ter  quatuor  Sceliones  Hyperbolicas,  totidcmque  Elliptica.s,.:,(  conjugatis  Diametris 
accommodatas,)  quod  ha:quidai>  (prudu^lx)  le  mutuo  c^nunuant,  (adeoque  El- 
lipfis  tota  ad  quemvis  q^uatuor  vcniciim  rcfcrri  poterit,,)  illae  autem  non  ita.  Ve- 
rum hxc  melius  fbrtaUc  percipiemur  quum  deinceps  qe  Hyperbolis  Oppoiitis  & 
Conjugatis  di61um  erit.  ^ - - » . 

Intenra  notandum  eft,  Oppofimrum  -five  Ellipfe»n  fiye  Verticum  (perinde 
emm  elt  utrum  dicatur,)  Diamctruni  tranfvcrliun  communem  eife,  quidem 
Laicra-ruita  xqualia,  (vcl,  limavis^  idan;  nos  enim  de  btens-re^lt  litu  iiuilam 
prorliis  conllderaixoncn»  habemus,  Icd  folummodo  de  iplius  magnitudine,  neque 
enim  omnino  refert  vcl  ubi,  vc)  an  omnino  Icribaiur  aut  fcribi  ■imelligatur,  ) & 
quidun  eafdem  Ordinatim-applicatas;  Diametros-interceptas  vero  oppofitas  ha- 
Kut,  qux  quidem  fimul  aequantur  diamctro-tranrverfs. 

PROP.  XXX. 

« De  reSa  EllipJtn^Contingente, 

REdka  Ellipfin  contingens  in  conjugatarum  Diametrorum  alteru- 
trius Vertice,  cum  reliqua  (quantumvis  utraque  producatur) 
nunquam  concurret,  ( utpote  qax  ipfi  parallela  elt,  ut  modo  often- 
lum  erat. ) Quse  vero  Ellipfin  contingit  retiia,  alibi  quam  in  con- 
‘ jugato  vertice,  cum  diametro  ( produi^a)  concurret  quidem.  Fundum 
autem  concudus  fk  inquiremus. 


Supponatur  Tangens  «F,  occurrens  in  F,  prodoilx 
diametro  EA,  cui  ordinatimapplicata  fit  E«.  Suppo- 
natur etiam  ubivis  Ordinaum-applicau  .DO,  Tangenti 
occurrens  in  T.  Sitque  centrum  C;  & Oppoliti  vertices 
A a;  quorum  Tuppoaatui  A pundto  E propior,  a re- 
motior. 

Dicantur  autem  (ob  commodiorem  calculum)  E«=c, 

E A = <4  A a = /,  (ideoque  Ea  = / — «/,  EC  = J/ — </,) 

EF=/i  E D = «,  (ideoque  DF=^±  <»,  D A = 

Da=/ — ^ + 

Tum  ( quia  quadrata  ordinatim-applicatarum  fiint  re- 
ibmgulis  fegmentorum  Diametri-tranrvcrfx  proportiona- 
lia, ut  oflcnliim  efl  prop.  28. ) erit  E A * E a , DA  x D a 
::E«q.DOq.  hoc  eft,  ta  — d^.td — d'^  — 

+ 1 tf-.; : ^ D 0 q. 

Item  (propter  fimiiia  triangula)  E F.  E«: : DF . DT.  hoc  eft, /.e: 
/■+  a , /*4*a*  ± aA 

€ = DT,  ejulquc  quadramm-^ — — ~ 

T t z 


-e*  = 0Tq. 


/±a. 

Tum 


I 
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Tum  (propter  T»«g“^W)  t>Tq>-DOq  (nempe  aqualia,  G DE  pun- 

fla  comcidant  ; vel , G fecus , . illud  majus , )<  hoc  eft , •’ ■ e‘ 

— . „ , . , , , — 

>— - — e*.  & ( umnque  mulnpucanao  per  — / ■ ) 

erit  pt  d —P  d'-\-td*'  — d'<f±-Lftda-L  ifd'  a >/*  td—P  d‘  -/• «» 
±p  dn.  Et  ( deletis  utrinque  j'  td — f'  d’,  atque  dividendo  per  + *) 

erit  ±tda-^d^a-^iftd—xfd‘>:i.p»-^p{-~if‘d. 

Denique,  ponendo  D E idem  eile  pun3um,  (ut  evanefeat  quantitas  4 = G D, 
adeoqiie  & iplius  multiplicia  / 1/4,  d‘a,f'atxa  xftd — xfd'<=pt — xp  d. 
Et(dividenao  pera/')  td—d‘=\ft—fd.  (hoc  ell,  D AEa=  0 CEF) 
vel  ir  — d.t — hoc eft,  EC, Ea;: EA. EF.  vel  (alternando)  EC. 
EA::Ea.EF.  Quod  erat  inquirendum. 

Thearema  Jie  inventum  hoe  efi.  Si  Gc  Ordinatim-applicata  in 
' EUipfi  E a,  atque  ab  applicationis  pundo  E EUipfeos  diameter  per 
propiorem  verticem  A continuetur  ad  F;  fitque,  ut  diftantia  pundi- 
^plicationis  i Centro  E ^ ad  diametrum  interceptam  £ A,  Gc  re- 
(jdmim  tranTver&-diametri  E a,  ad  diametrum-interceptam  contiima- 
tam  EF:  redU  «F  ElUpGn  in  punfto  a continget. 

Deinonllratio  ( fi  opus ) inltinii  poterit  repetitis  Analyfoos  velbgiis. 

Sed  & hinc  concludi  ^tell  quod  modo  aliunde  ollcmum  erat ; nempe  quod 
£e3a  EJhpfin  in  dkmeirt  vertice  emtingens  diametro  comugatee  paraUek  ejj,  eiaue 
noHijium  Kcmjura  Nam,  cum  fit  E C . E A ; : E a . E F.  li  ( ^opter  coinciden- 
tiani  punilomm  E C)  prima  E C nulla  fit  (live  nullius  magnitudinis,)  quarta  E F 
(vd  CF)  erit  infinita  (ex  vtiavis  parte  Inpponatur  diameter  produci,. five  per 
A,  five  per  a,  indifferenter  enim  le  Tangens  habet  ad  utrumque  verticem  propter 
appUeauonem  in  centro,)  hpeeft,  EP  4 F.  nunquam  concurrent  ( propter  infi- 
nitam diftantiam  fuppofiti  pundti  concurfus  F,)  adeoque  funt  parallela. 

etiam,  Irttetce^un-dtaraettum  E A ( inter  ap- 
' idicatioriis  pvmdlqm  & verticem  peiorem ) ipfim  con-  • 
tinmtione  AF  (inter  verticem  illum  & ungenuscum 
diametro  concurfum,)  tumorem  ejfe.  Cura  enim  fit, 
EC.  Ear=EC-)-Ca;:EA.ET=EA.FAF:  Erit 
etiam  ( dividendo)  E C . C a : : E A . A F.  At  E C minor’ 
elt  quam  Ca  vel  CA  (pars toto,)  ergo  & EA  minor 
quam  A F. 

Sed  & (ponendo CA=j/=r,  &CE  = 5< — d=e, 
l^ideoque  E k=:d  =:  s — r,  & Ea  = r — ,/=j-)-r,) 

^ 'eritEF='-^~  = ^!^‘’,  &CF  ( = EF-t-EC) 

5/ d f • 

hoc  ell  CE.CAr.CA.CF. 

C 

Sed  & hinc  docemur  Reliam  a F ducere  mar  EBif/m  in  dato  femffo  a rc»- 
tingat.  Nempe,  du&  Qrdinatim-applicau  a E,  fiat  ut  EC  ad  Ea  lic  EA  ad 
E F.  Jnn&  enun  F a EllipGn  in  a contingit. 

Item.  A dato  extra  punSo  F reSam  ducere  Fa  quee  EJhpfm  corUmgat.  Nem- 
pe, jundb  FC,  & conuniiaia,  ( qua  EUipli  in  A a pundlis  occurrat,)  ut  habea- 
tur F pundlum  in  diametri  A a contmuationc ; Quoniam  eft  (ut  modo  didum 
etl)  EC.Ca  = CA::EA.AF.  ideoque  FA.AC::AE.EC;  Si  dividatur  AC 
in  E Ccut  dividitur  FCin  A;  & ducatur  Ordinatira  applicata  Ea;  rcdti  Fa 
iundk  EllipCn  contingit,  , „ , , . 

Alia  liceret  h!c  Corqllar ia  adjungere,  qualia  de  Parabola  innuimus  prop.  13. 
Sed  ea  brevitatis  ergo  omittenda  judico. 


PROP. 
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Conicis. 

P R O P.  XXXI. 

De  EUipfeos  Diametris, 


SI  i puado  quovis  4 in  Ellipfcos  curva  A <*,  ducatur  ad  Centruiu 
C rcd:a  a.  C ; erit  h*c  cjpidcm  EUipfeos  diameter,  cujus  vertex 
ejufque  OrUmatim-applicatx  tfsGtK  ipn  a F>  EUipfin  in  puni^  <« 
coacingeuu,  paraUela;, 

* Libet  hanc  propofteionem  ( ut  prius  prop.  24. ) pri- 
010  Aiiaiyticc  examinare,  deinde  & Symheiice  denwn- 
ftrare.  , 

Supponamus  igitur  rem  efle  ut  perhibetur ; adeoque 
. tnfcriptam  quamlibet  O O tangenu  n F parallelam , ^ 
recb  «C  (^r  comadum  & centrum  tranfeunte)  bi- 
fedam  in  ^ Sintque  redx  OD,  OD,  «E,  diametro 
A E ordinatirp-applicatx , adeoque  invicem  parallela:  ; 
quibus  etiam  parallela  ducatur  le  eidem  diametro  in  e 
occurrens»  qua:  prqpterea  ( ob  pmllclas ) bilecabit  ( ut 
00  in  »,  iic)  DD  ine*'  Denique  re^b  0 0,  diame- 
tro A E,  ‘( utnfqtie  G opus  eft  produdii, ) occurrat  m 
G.  (Saltem  G parallela  Iit,  ut  non  pollit  occurrere;  res 
ipfa  jam  demonflrata  efl,  Prop.  39. ) 

Supponemus  etiam  imprzfcntiarum, verticum  A a (dia- 
metri A E, ) verticem  A propiorem,  a remuuorem,  Pundo  E : Item  pundum  • 
intra  punib  tfC  incidere;  redamque  00  diametro  A E produdtse  extra  Ellip- 
Gn  occurrere : $i  autem  horum  alicui  contrarium  contingat  ( quod  quidem  Heri 

potcU,)  nihilo  tamen  minus  res  luccedct»  mutatis  tantum  aliquodes  figais  -| ^ 

quod  operationis  progreQiim  neutiquara  turbabit. 

Dicamur  autem  (ob  commodiorem  calculum)  E<t=:e,  EA  = 4i^  Aa  = /, 
Ea(=/  — <a')  = x,  EC(=i/— = cD=y, 
tC  (=Tff  — ) =>.  V 

Tum  (per  pracced  ) EC.EA::Ea.EF.  hoc  = EF.  Et 

( propter  parallelas,  & Gmilia  triangub  ) C«.(<c:C£.eE.  hoc  efl  J*::  c. 


— cE.  £tCcc.Ci::Ec(.e(::£F. eC 


=:eG.  idcoque  DG  ( = cG±cD) 


= ± 


=d+^,  &ea: 

Di=x  — ^ 5 

+ 4“  • 

— 


— iv» 


»»— = 


Deinde,  (quia,  propter  EllipCn,  Quadrata  oidlnatiin-applicaaniin.runt  leiian. 
fegmemorom  dianKcri-tranfverlc proporbonalia)  EAxii=Jx.  DAxDa 


::E«q=«'.  D"Oq  - 


<^Jx- 


^dx- 


Tti 


Item 


u -n  y^x 

hoc  cll,  t.y.-.e =et:: — — 

' ~ ec 


j.  Item  eA  ( = eE  + EA) 


tc  tc 

-X — — , ideoque  DA  (=eA±eD)  = J-\ ±y,  & 

9*  J X C*  ^ 9^  X t9 

Et  redlangulum  DA  « Da  = 1 i 


( vel , quia  x — d = 


(vel,  quia  »— & 
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^54.  De  Sectionibus  Prop.XXXl. 

Item  ( propter  Cmilia  ) EF.E«::DG.DO.  hoc  ^ ~ • r : ^ — -J-  ■ 

.yjxttcq  „„  r , y‘J'x'  ■‘r  '^c‘f±y.cyJxcq 

i ^ i(f=:DO.  ejulque  quadratum  — 

=DO 

: Ideoquc  (utrinquc  multiplicando  pet  x*  & dividendo  per  e*)  >*<^*jf* 

f It  x<t-y d X € q-=.^ — o^dx<^‘txvydxcq-\‘^^dxc^.-  Et  (de- 
lendo utrinquc  txtydxc^y  ^ tranlponendo)  ^c*  cr“</>;e 

~~y^  d^x^-\-^^dxc^.  Et  (quia  t^—y^  — ^^j  per  j ^ x)  dxf 

— ^^d^  3c^\^%dx^*  Et  (dividendo  utrinque  p^x  dx-^c^=-lf)B^q'  — i^dx. 


hoc  efl 


ii^  — 


= ^.  Conflat  ergo  propofium 


lUud  Syntbetke  fic  demonjiratWy  ( repetitis  AnalyfoDS  veftigiis. ) Ab  ElIip/w5S 
centro  C ducatur  r^la  Q*y  atque  EHipHn  m pundo  * contingat  reda  «F,  dia- 
metro cuilibet  CA  occurrens  in  F;  ipfique  parallela  quxlibet  00  rc£tx  C« 
(intra  Ellipfm)  occurrens  in  »,  diainetroque  CA  raGj  Diametro  autem  CA 
ordiiutim  applKXtur  «E,  cique parallela  *Cy  diametro  occunensme.  Eademque 
maneant  lynibola' qu*  prius  <■,</,/,  ar,  c,  i'»  <7,  5,  y.  • 

Sumantur  autem  in  diametro  utrinque  i pundlo  c xquales  re£be  c D = V ; 


bil^ntur  tam  D D in  e (per  conliructionem ) quam  O 0 ( propter  paralie- 


atque  ordinadm-ponamur  D O,  DO,  rc6be  00  occurrentes  in  0 0.'  Adeo^ue 
bil^ntur  tam  DD  ' ’ ' / 

las)  in  f. 

Dico  redam  illam  quamlibet  0 0 (i  reda  C«  bifedam  in  »)  EllipH  in. 
Icriptam  efle;  hoc  cfl  punda  O 0 die  m penmctro.  Quod  fic  probatur. 

dx  y d X 

Quoniam  funt  ( ut  in  Analyfi  dcmonflravimus ) EF  = — , eG  = ■ — — , 

cA  = ^+  — & ea  : Erit  DG  (=cG±eD)  = — ±/~; 

. ^c'  ,S(,dx.  „ ,f£ifx  • 

& DA  = J4 ±V~  — ,&Da=jf + V-  — ; atque  horum  re- 

9 9 9^ 

JLI^  1 r.  * r\  ^dx-^S^^(^  — S‘^5‘x±xycV^^dx  . 
ctangulum  DAxDa  = 2 ■ — . (nempe,  pro  y 

d dx  t P d X 

in  analyfi  j fubdituendo  — — & — - — .)  vel  (quia  ff*  — i'g=>*pcr 


y c 2 ) eritD  A xDa 


_y^dx±^^c‘±xyc^^^x' 


dx 


Tum  ( propter  fimilia triangula ) erit  £F.£ec:DG>DO.  hoc eft,  — . e : : 

ydxtc^^ldx  ydxtc-^&^dx  y^  d^  X* 

t- — . e = D O . e ulquc  quadratum 

9C  9dx  »11 

<^d^X^  ^ a^dx 

Scd&  untundem  cU  quadratum  Ordinatim-applicaix  pundo  D.  Nam  (pro- 
pter Ellipfin)  ut  reibngulum  E A x E a,  ad  redbngulum  DA  xDa;  fic  (Eaq)  qua- 
dratt^m  Ordinatim-appheatz  in  E,  ad  quadratum  ordmatim-applicaue  in  pundo 

INC  /1/  y\dx-\-^^e±zycy/^kdx  ^'/dx-\r^ic^±xyp^t^dx  ^ 

D.  nocdl</ar. * ::r.  : — e*. 

«'  <^dx  '• 

^ quod  igitur  j;ll  quadratum  ord.inaiim-appncatx  pundo  D,  dlque'(iit  modo  ollen- 
Jiim  elt)  ipfum  DOq.  ■ . ^ • 

■ • Et 
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Prop.XXXI.  Conicis. 

, Et  propterea  D O,  D O,  ( quar,  cx  conltruiHone,  fimt  punftis  D D Or4iiu- 
lira-policc ) funt  & Ordinaum  applicatis  wjuaija,  adeoque  punda  00,  funt  m 
perimetro;  rei^bque  00  cfl  Elhpfi  mfcrtpta : fed  & lUa  (eique  parallela?,  ea- 
dem^ ratione,)  ^eila  «C  bifecatnr,  adeoque  ordinatiro-inicripu  eu,  cjufque 
minis  «O  diametro  <tC  ordioatiro-appUcaca.  Quod  erat  demonllr^dum. 


Notandum  autem  eH;  (tam  quoad  Analyfm  quam Synthelin ) fieri  quandoque 
poik,  (ubi  re^  0 O longius  abeli  ^ tangente  «F ) uc  pundlum  G vel  mtra  £l> 
lipOn  accidat  vei  etiam  ultra  oppofitum  verticem  : ScA  hinc  continget  quod 
operationis  progrcllum  multum  perturbet;  tantum  mutanda  forfan  erunt  aliquo- 
ties ligna  d , aut  aliqux  falcem  quantitates  occurrent  negative  interpretanda;. 

Sed  hoc  non  unti  eli:,  ut  eapropter  operationem  ilbs  caimus  accommodandam 
/epeum.  Illud  autem  ^ quovis  vel  parum  exercitato  (iicui  id  operx  pretium 
videbitur  ) facilc  pndlari  polfit. 

Imcnm  non  crit  incommodum  Corollaria  quxdam  hic  fubjungere,  (qualia 
fubiunximus  Prop.  iq*  de  ParaboLf,)  puta. 

Terhtum  EJiipfeos  pun&um  aheujus  diametri  verticem  ejfe. 

Adeoijuc,  'In  'qualibet  ^ipfi  ttumero-lr^mitos  eJfe  Fertkesy  atque  Hiametros 
mjimuis. 

Item,  EJiipfeos  diametros  omnes  m Centro  convenire. 

Et,  Rc^am  quamlibet  per  centrum  tranfetmtemy  Hiametrum  e fle. 

/licm,  '^pamubet  in  eodem  plano  reUam  per  aliquod  intra  EJitpfin  pmBum 
tranfamletn  alicui  diametro  Ordiuatim-pojitam  efie. 

Item,  diametro  alicui  m vertice  occumty  ipjius  Ordinatim-applicatis  pa~ 
ralleUy  FMipJin  in  illo  punBo  contingere. 

Ec,  ^«4.'  EJlipfin  emtin^tj  reBam  diametro  per  contaBus  punBum  tranjeunti 
Ordtnatiinpolitam  ^ey-ejujque  Ordinaiim-applicatis  paralleli- 

Denique;  EJlipJmy  qu^  diametros  conjugatas  aquales  atque  ad  an^ks  reBos 
pojitas  habety  Cnculttm  efie.  . ' ^ * 

Hxc  auiegi,^liaquc  innumera,  vel  fatis  in  przcedcndbus  demonllrantur,  vel 
inde  fMtcm  lacilc  demonitrari  poterunt  • 

P R O.  P.  XXXII. 

EfftBimts  Geometrica, 

ATque  ex  didis  fatis  intelligere  licet  Geometricam  Problematum 
efedioncm.  Puta, 

FJiipjeos  'Diametrum  invehe.  Qu*  enim  duas  quaflibcc  infcriptas  parallelas 
clt  diameter. 

^tpjeos  Centrum  invenire.  Nempe  in  duarum  quarumlibet  diametrorum  con- 
curiii. 

^ EUipfeos  diametrum  invenire^  qua  per  datum  punBum  tranjeat.  Rectam  nem- 
pe, qux  datum  pundum  & censum  conjungit.  Data 


5^5  De  Sectionibus  Prop.XXXII. 

^4/4  m EUtpfi  diametro  ^uakbety  diameti  um  eonjugaiam  lavenae.  Vel  ge- 
ner^ter, 

2)a/a  mfcripta  ^ualikety  diametrum  invenire  cui  itia  crdifiatim-ponitur.  Nempe 
rci^Um  qux  daura  inlcripcam  aliamque  ipH  prallcbm  bdcca.t:«Vel  (fi  dianiaer 
non  iit)  qux  ipGus  pundum  medium,  & EUipleos  centrum  conjun^t. 

• IDatA'  EUipjeos  Axes  invenire.  Nempe  dclcribatur  Periphena  EUipH  concen- 
trica, ipfamque  lal^m  ui  binis  punclis  fecans : Ro^Um  enim  bma  puii6U  proxima 
conjungentem  qux  bii^t  diameter,  ell  Axium  alter;  rcliquufque  c(l  huic  con- 
jugatus- 

Nota  tamen ; In  ch  culo  omnes  Diametros  Axes  ejfcy  ^ quidem  aquales  ; ^ 
conjugatas  ipjius  diametros  omnes  ejje  conjugatos  Axes.  In  alus  autem  JUljpJi- 
bus  quibuJviSy  non  niji  duos  Axes  rtpertn.i  eofque  Conjugatosy  Jed  ^ inaqiuiles\ 
^ quidem  conjugataium-diametrorum  omnium  maxime  inaquales\  quare  D:a- 
mctri-Extreone  dics  Joknt : Sicut^e  contra,  Diamctros-Medias  dicere  licet,  quajiint 
conjugata  aquales  '.  Suntque  inter  extiemas  media  proportionales. 

Data  Elupjeos  erdinatim^applicatas  {^pojitme^  invenire,  qua  data  ipfius  dia- 
metro conveniunt.  Inventa  nempe  Djametro  conjugata,  qux  buic  xquidirUnc 
funi  diametro  datx  ordinatim-pofitz. 

Ellipjin  ad  datam  diametutm  datum  latus  relium  dejeribere,  qua  datum 
habeat  inclinationis  angulum.  Nempe  inventis  (magnitudine)  ad  quotiibet  ciu- 
metri  pun<^a  Ordmatim-applicatis,  ( per  prop.  a8. ) applicentur  ad  iua  rdpechve 
puncla  in  angulo  imperato : Per  earum  enim  extrema  pimdb,  curva  xquabiiitcr 
dudU,  c(l  EUiplis.  Vel  etiam  (quxencin  praxi  commo^  conlirudlio ) Ddcnpco 
Cireuio,  cujus  Diameter  ihxquaLis  diametro  quxeil,  m Eiiipfi,  datx  con|.:g^; 
Atque  inventis  quotiibet  Ordinatim-applicaus  ad  illam  Circiili  Diametrum,  (*iioc 
dt,  quotiibet  Siuubus  redtis: ) Hx  ipix,  cum  Diametro  data  Elhpfcos  prdcnptum 
angulum  facientes  (Ec  divifa  ut  dividitur  illa  Cuculi  Diameter,)  fum  ad  reipcdiva 
Diametri  Ellipieos  pundla,  Ordinatim-applicatx.  * 

. Atqui  ego  brevitatis  caufa  ( prxfenim  cum  ex  didUs  Hicile  deduci  queant  )■ 
harum  cHedhonum  demonltraiiones,  aliaquc  tam  Problemata  quam  Theoremata 

* plurima  lubens  omitto. 


PROP.  xxxm. 

De  Hyperbola  abJoluU  conjiderata» 


GUm  fit  in  Hyperbola  ( ut  oftendimus  Prop.  20.  inf^(Sbo’Cond.) 

Quadratum  ordinatim-applicat»  A*  = i/’.  Licebit  hic 

(ut  P.irabolam&  Ellipfin  fupra.)  Hyperbolam  eo  charadberc  infigni- 
tani,  Cono  eximere,  at^ue  abfblute  & univerlaliter  contemplari,  aefi 
nullam  ad  Conum  relationem  haberet. 

H>*|)erbolam  igitur  appdlo  cam.(fivc  lineam  airvam  in  plano  de- 
fcriptam,  five*  figuram  planam  ejufinodi  curva  terminatam, ) cujus 
ordmatim-applicatanun  mgularum  aiiadrata,  ax^uantur  aggregatis  bi- 
norum redan^orum  i quorum  quidem  altera  fiiut  interceptis-diame- 

tris,  altera  earum  quadratis,  proportionalia.  (Nenqx;  = 

. , t ■ 

Sunt  enim  redlangula  Id^  ipfis  d diamctris-iuterccptis  proportiona-  ‘ 

lia,  propter  communem  altitudinem  /j  redtangula  vero  j d*  diame- 


trorum-intcrceptarum quadratis  d^  fiint  proportionalia,  propter  cap- 

dem  ubique  rationem,  puta  t . l:  .d* , ~d'.  Utrum  vero  reiSkangu-. 

lorum  majus  fit,  non  referti  (ed  modo  lioc,  modo  illud.) 

Diametrum., 
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Dtametrum,  Diametroi-inttrceftM,  Verticem,  Ordinatim-pofitas,  Ordina- 
lim-infcriptoj,  Crdinatim-(Mtuatas,  acque  PunSum-applicationis  ■,  eodem 
hic  accipio  quo  iiklem  fupra  de  Parabola  & EUipfi  uilis  fum. 

Bediam  nota  / infignium,  ( lineam  puta  im^inariain,  qu<e  cum  in- 
terceptis diametris,  binorum  re&angulorum  illa  continet  qua:  (iint 
ipfis  diametris-interccptis  proportionalia, ) appello  Latiu-J^aum. 

Redam  vero  alteram,  qua: 
nota  t dehgnatur  , ( quam 
quidem  fupponimus  Diame- 
tri fupra  verticem  continua- 
tionem , verius  convexam 
curva:  partem  dudam  i quae- 
que ita  (e  habet  ad  Latus-re- 
aum  ut  diametrorum-inter- 
ceptarum  quadrata  ad  bino- 
rum Redan^lorum  illa  qua» 
quadratis  illis  funt  propor- 
tionalia:) Diametrum  tranf- 
verfam  appello,  { ut  quae  Op 
politis  Oppofitarum  Hyper- 
bolarum  vertices  conjungit, 
ut  poft  dicefur ;)  ejulque  pun- 
dum  medium,  (quod  qui- 
dem extra  Hyprbolam  jacet,  ftd  inter  Hyperbolas  Oppolitas,  ut  poft 
patebit)  appello  Centrum. 


Hyperbokm  k nebis  definitam  eandem  ejfie  cum  illa  jsum  defimt  jlpeUmisis, 
fimih  fere  progreflii  oftendemus,  atque  fupra  de  Parabola  & Ellipfi  uli  lumus 
prop.  II,  & 16. 

Hyperbolae  nempe,  ( qualem  dehnit  Apollonius  Conic.  lib.  i.  prop.  12.)  Se- 
dione  coni  faitse,  univerfaliier  convenire  definitionem  b nobis  propofitam ; jam 
probatum  ell  prop.  17,  & 20. 

Contra  vero,  Hypcrbolara  ll  nobis  deferiptam  ita  Cono  aptari  poHe,  ut  eas  ha- 
beat conditiones  quas  pollulat  Hyperbola  Apolloniana;  lic  probatur; 


Exponatur  Hyperbola  quaelibet  i nobis  definita  a*,  cujus  Oidinatim-applich- 
tarum  quadram  Cot  d‘.  Dico  hanc  Cono  ia  ut  poftulatur  apuri 

polle. 


vv 


Ducatur 


De  Sectionibus  Prop.XXXlV. 

Ducatur  a A (in  commuatione ) K\iz=zd:  Atque  ad 

rccUm  A H ponamur  (ad  oppo/Has  partes)  dux  rdibe  invicem  paraUidx;  A S =:  4 
& = tamsc  lim  lonniiudmis  AS,  HB,  ut  fi?  ASxHB^:/*/;) 

Sitqnc  anculus  SAH^AHB  qumbct  acutus,  (modo  major  Ih  complemento 
aneiUi  mdinationis  m Hypcrbola  expoli».)  Junih  vero  a S producatur  ut  cum 
rcSa  B H produtta  coeat  in  S;  & jun6b  B A Producatur  ut  occurrat  ipli  a S in 
V;  ut  compleaiitf  trianguiiun  VBS;  quod  efto  Tnangulum-pcr-axera  in  Cono 
conllruendo. 

Di;inde  lupcr  rciilis  AH,  B H S,  duo  pbna  ita  cngantur,  m communis  eorum 
Icilio  HO,  laciat  ad  roil^  HB  anjguios  reilos,  ad  reilam  vero  AH  angulum 
AHO  srqualera  angulo. inclinationis  m Hy^^erbola  propolita. 

Hoc  cnim  omnino  Heri  potle  coniht:  Si  enim  rccla  quxlibet  HO  perpendi- 
culanter  inliltens  |^ano  Trianguli  V B S ( adeoque  angulos  laciens  utrolque  OHA, 
OHB,  rcclos)  circumvolvatur  circa  reitam  BHS  ut  axem  (invaviato  angulo 
OHB,)  donec  ad  litura  plani  perveniat  m H»,  faciatquc  in  pkno  trianguli  angu- 
lum HA  acutum,  qui  minor  erit  angulo  inciinatmnis  in  Hypcrbola,  (cllcnim, 
ex  conltruihonc,  amgulus  AHB  illius  inclinationis  oomplunenio  major;)  nc> 
celle  cll  ut,  in  tranliiu,  aliquando  Icccrit  angulimi  jnclinaiionis>ai^ulo  xquaicni; 
( lailus  enim  dl  tranHtus  ab  angulo  reilo,  adeoque  debito  majorL  vel  laitem  xquali, 
ad  angulum  debito  minorem  ; ) adeotjue  runc  luerit  tn  (itu  debito  ut  dt  duorum 
planorum  prout  requiricur.concunenuuni  communis  Icilio. 

In  plano  autuu  BOSik  polito  icnbi  intelligatur  circulus,' diametrum  habens 
BH&  qui  fit  balisconi;  aliiquc  huic  paralleli  diametros  habentes  BDS,  comim 
complentes,  (per  prop- f. ) qui  plano  AHO  Ibihis  exhibebit  Hyperbolam  (per 
prop.  7 ) cujus  ordmaum-applicatx  omnes  (quarumHO  ell  una)  ad  diocictrum 
AH  angulum  facient  squalem  angulo  inchnatioais  ordinatira-applicaarum  m Hy> 
perbola  expoTua  ad  diametrum  Itum;  Icd  Hc  cifdem  fum reCp^ive  xquales  (uc 
patebit  ex  demonllratiouc  prop,  t';,  &20. ) ideoque  lingulae  lii^ulis  congruunt, 
adeoque  & Hyperbola  expolita  Hypcrbola:  (eilionc  coni  bilx.  (^od  erat  fecien- 
dum.  Adeoque  Hypcrbola  ^ nobis  definita  eadem  di  cum  ea  quam  definit  Apob 
Ionius.  Qu(M  erat  dcmonllrandum. 

Sed  & eadem  opera  docuimus  Conum  conjhune  ci^uc  ^atam  Hjfohoiam  ita 
afture^  ut  datu  ipjius  diameter  Jit  diameterex-geneiatione : Atque  cuam  Theore- 
maticc  verum  die,  iJ^peibdoi  diaiwtrum  quamlibet  Jvni  pojfe^  in  aliquo  falte^ 
ConOf  Tfiamt  trum-ex-gaiei  at  tone. 

PROP.  XXXIV. 

De  Diametro  tranfverfa.^  (S  Hyperbolis  oppofttis, 

SI  ad  eandem  diametrum  duae  HPyperboke  opjxjfito  fitu  ponan- 
tur, communem  habentes^  diamctnim-tranfvcrlam,  idemque  la- 
tus reitumi  toque  ad  il- 
lam diametrum  ordinatim- 
applicatas  unius,  ordiiutim- 
applicatis  alterius  parallela: 
dicentur  illa  HyperboU-oppo~ 
pt<e  i earumque  veitices,  ean- 
dem diamccrum-tranlvcrlam 
terminantes,  Vertices  Oppopti ; 
Pundlunique  inter  pppofitos 
vertices  medium,  elt  utrique 
Hyjx:rbola  ccntium  com- 
mune. 

Hx  autem  HvperboI.\*  Oppofi* 
relpoodent  Hyperbolis  Oppo- 
fitorum  conorum  eodem  plano  Ic- 
ilorum. 

PROP. 
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Prop.XXXV.  C o N I e 1 s. 

P R 6 P.  xxx^. 

■ Corollaria. 

PAut  ex  diSis  i Cum  Gt  h'-=  Exhorum  intfyper- 

boU  quatnor,  DiamAro-tranfverJA , Diametro-interceptA , Latere- 
J^8o,  S/.  Ordinatim-applicata ; Datis  trib^  quibuTvis,  etiam  reliquum 
(magnitudine)  dari.  Nempe  (difponcndo  & refolvendo  aequatio- 
nes) erit, 

Ordinatun-applicata,  h=  ^ : Id-^j  1. 

' l ■ td+d'  ■ 

Ejulque  quadratum,  A-  = / -d‘~  — ^ — l. 

In  Hyper-  i * 


In  Hyper- 
bola, 


Latus  redum,  l - 


Diametcr-tranfverla , t = y — jy. 

, t 

t 

Diameter-intercepta,  A’:  — It. 

Adeogue-y  Diametrorum  tranfverfe  & interceptae  aggregatum,  a-f-rf 
= i/:»a"  + y 

t 

Diftantia  pundi  applicationis  a Centro,  c = V:  A". 

Patet  etiam  j tJt  Diaraeter-tranfverfa,  ad  interceptam ; Gc  efle  bi- 
norum Redangulorum  ea  qu£  diametris  interceptis  proportionalia,  ad 

Redangula  earum  quadratis  proportionalia.  Nempe,  t.d::ld  ,-d’. 

Item-y  Ut  Diameter-tranfverfi  ad  Latus-redum;  ita  quadrata  dia- 
metrorum-interccptarum  ad  Redangula  quadratis  illis  proportionalia. 

Nempe  r. yrf’. 

Ium  i Ut  Diameter-tranfverla,  ad  interceptam;  ita  utriuCjue  ag- 
gregatum, ad  quartam  j qu£,  duda  in  Latus-redum,  Redangulum 
efficit  aequale  Quadrato  Ordiuatim-applicace.  Nempe  t . d-.-.  t -\-d. 

Et --±^/=A^=(rf+-;/-. 

t ■ t t t 

Adeoque-y  Ut  Diametd-ttanlVerl^  ad  Latus-redum;  Gc  Redangu- 
lum Gib  Diamctro-intercepta  & aggr^ato  diametrorum  tranlVerGe  & 
intercept$,Jad  quadratum  Ordinatim-applicatae.  Nempe  t .l-.-.td  + d’ . 

l=h‘=zld-Y^-d‘.  . . 

t t ' 

Vel,  Ut  Redangulunr  Diametro  intercepta;  S aggregato  Diame- 
trorum tranfvcrGe  & intercepta:  comprehenGim,  adquadratum  Or- 
dinatim-applicatae : Gc  efle  Dumetnim-tranfverfam  ad  Latus-Rcdum. 
(Unde  Hyperbolffi  Latus-Rcdum  commode  reperitur.)  Nempe, 

td+d‘.h'::t.l=j^yj,t. 
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De  Sectionibus  ]’rop.XXXV. 

Imie  feqiutur;  Quadrata  Ordinatim-Applicatarum  Rcctangulis  Dia- 
metro intercepta.  & aggregato  diamLlroi  um-traiifvedx  & intercepta: 
comprehenfis,  efle  proportionalia.  Sunt  enim  ubique  ut  t.  ad  /. 

Aicoque^  rrout  lot^ius  i vertice  removetur  pundtum-applicatio- 
nis,  ita  femper  augeri  Ordinatim-applicatas.  Nemfx:  quia  (ic  tam  d 
quam  t-\-d  (diameter  intercepta,  & aggregatum  uanfverlx  & inter- 
ceptx)  augentur,  adeoque  & eoium  rediangula,  &propterea  quadrata 
Ordiiutiili-applicatarum  his  reiitangulis  proportionalia,  adexxjue  S 
ipfx  Ordinatun-applicatx. 

Et  propterea-,  Hyperbolam  CK  earum  bncarum  numero  ede,  qux  fi- 
guram non  claudiuiti  Cum  Ordinatim-implicatx  (i  vertice  inchoan- 
do ) perpetuo  crelcant,  adeOque  & crclcat  cnii-um  divaricatio,  qux 
idcirco  ■ nunquam  funt  deinceps  coitura. 

IrUoque  (£  Hypcrbolx  diametrum  quamlibet  non  nili  in  unico  Ver- 
ticis punclo  eidem  Hyperbolx  occurrere;  Quoniam  nempe  crelcen- 
tibus  continuo  Ordinatim-applieatis  Hyperbolx  curva  a diametro  ma- 
gis continuo  refiUat,  nunquam  ideo  deinceps  coitura.  V^ertices  enim 
Oppofiti,  quanquam  in  eadem  diametro,  non  tamen  fiint  in  e'adcm 
Hyperbola,  led  in  Opuofitis. 

P R O P.  XXXVI. 


Dc  reda  Hyperbolam  contingente. 

REdta  Hyperbolam  eontingens  diametro  produdix  inter  verticem 
& centrum  occurret.  Pun&um  vero  concuilas  fic  inquiremus. 

.Siippon.itur  ungens  « F occurrens,  in  F,  dianKtro  H A proiludix,  cique  or- 
dinaumappUc.ua  «H.  Supponatur  edam. ubivis  cidenp  diametro  Ordinatim-ap- 
plicata  DO,  tangenti  Occurrens  in  T.  Sitque  A venex,  C-ccntriim. 

Ditantur  autem  (ob  commodiorem  calculum)  H«=^,  HA  = u',  Aa=r, 
( idtoque  H a = / ^ C = ! ^ + n'i)  HE  =f>  HD  = <i,  ( idcoque  DF  =/+  a, 

Qh—dia,  V>3.  = t-\-dta.)  , ■ , 

■ Tum  (quia,  propter  Hyperbolam,  quadrala  Ordinatmi-applieatarura  Umt  feflan- 
nulis  A Ha  uroportionali.a,  ut  modo  oltenfum  e(l)  erit  HAalla.  DAxDa  ; ; 

T<Al-a'’+a’±/u+id!i 

H « y , DOy  boc  efi,  t d+d'  td-\-d'  -b-i--  + /«  ± a/* : : b\ 
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Prop.^XXV^I.  Conicis. 

T^im'(  jvoprcr  Tangenieni ) DTq>DOq  ( nempe  «qualia,  fi  DH 
coinoTiiinc  ; vcl , fi  ll-cus , Hlnd  nujtiii  j ) hpc  dl , if 

> 1, — & (umnque  multiplicando  per  — / 0 

d't^±.-3.ftda±zfd^a'S^fUd-^pd^-\^f^a^ 

, ±p  fatzf^  da.  ^x.{<i<l\ill\%\\\T\r^\lcf^td’{•f'•d^i)tmtdd’^d^<ft^|^da 
tzfd'*  ta±zf*da.  Et  ( dividendo ‘per  ± « ) ent  ttda^d^a 

7X‘Qiquc^  ponendo  i>  H iocm  d2e  piinoluia,  ( m cyaiiercat  quantitas  a,  adeo- 
qtic  & iplics  multiplicia  /da^  d’a,/^a)  ent  2ffd-\‘ifdis=p/-\-zpd. 

Et  (dividendo  per  ( hoc  dt,  Q Ai-Iat=  Q CHF;) 

k\  + + Hoc  eft,  HC.Ha:;H'A.HF  Quo^ 

ent  incpiircnduin.  ’* 

• 

Qiwd  Theorema -Jic  inventum,  hoc  ^ i Si  fit  Ordinatim-applicau  in 
Hypcrbola  H «,  alJ^uciab  applicationis  punfto  H continuetur  diame- 
ter HA  ad  F i fitque  ut  diftaiitia  pundti-applicationis  i Centro  II C, 
ad  aggregatum  diametrorum  tnfhfverfic  6c  intercepta:  H a ; fic  dia- 
meter intercepta  HA,  ad  eandem  continuatam  HF;  redta  «F  jundla 
Hyperbolam  m punfto  « continget. 

Vcllic;  fi  refla  « F Hyperbolam  contingat  intermino  ordinatim-appliraix  « ; 

* erit,  ut  dillantia  punfli  applicationis  H k centro  H C,  ad  ejufilera  diuaniiam  k 
vertice  remotiore  H a ; fic  diilaniia  k vertice  propiori  H A,  ad  dilbntiam  k pimflo 
concnrlus  tangentis  & diameui  H F. 

Demon  (Irauo,  fi  fit  opus,'  inliitui  pterit  reptitis  Analyleos  vcftigiis. 

Sed  St  patet,  quod,  eum  fit  H C . H a : ; H A . H F.  hoc  cll  H C . H C -F  C a : i 
H A ,H  A-F  A F..erii  (dividendo)  HC.Ca  = C A:  :H  A . AF.  Adeoque  fi  fu- * 

HAxAC 


matur  (in  diametro  continuata ) AF='-^-~^ — , habetur  punitum  F.  Sed 

HC 

ctbm,  cumliiHC  major  quam  CA,  (pars  toto)  erit  propterea  HA  major qii.ijn 
A F ; hoc  dt,  *l>iatneter  mterceptaj  major  <j%am  ipjius  continuatio  ad  concui  fum 
Tiw^enfrs  \ ( contra  quam  in  EUipit  ubi  minor  ef^  dem  Parabola,  ubi  xqualis ; 
ut  olLcndimuii  prop.  i3,&  jo.)  ' • 

It..aj , ( p<fttenao  C A = J / ==  z,  & CH~CA-|-AH=rj-f'‘*f=t',  jd- 

td+d^  f*  — a» 

coque  H A = c,- — j , & H a^  f + ) cf»  H F = “ — } — “ 

& cv=c—f=:~.  Hoc  eft  CH.CA:;CA.Cf’ 

■*  C 

. Atque  hinc  docemur,  RcSlam  ap  ducae  qua  Hypcrkohtn  tn  dato  pmSh  * 

CMthfgfif  * Sumpta  nempe  CF:=  '*^~,  & quidem  i C vcrfiis  A,  fi  conndus 

requiratur  ad  Hyperbolam  A *,  vcl  (eadem  ratione  ) i C verfm  a,  fi  ad  Hyper- 
bofam  oppolium;  ! 

Atque  ninc  l^uitur  ; ReSiam  contmgntiem  HvpcrMa  diametio  citra  ccutiutn 
occMiocx  puta  inna  centrum  ^verticem:  (nara  quod  ailira  vcriicun  fit,  patet 
cx  pi  :cJi(iis,  cum  Iit  H C . H a : : H A . H F.  eli  enira  H C minor  quam  H a,  idco- 
que  .&  H A . minor  quam  H F.  Quod  autem  fit  dtra  centrum,  patet  etiam,  quia, 
ut  dii-lumdl,  HC.CA::HA.  A F,  adeoque  HC.HA::  AC.AF.  at  HC  ma- 
jor eft  quam  H A,  ergo  A C major  quam  A F. ) • 

item,  A quovh  diametri  pun&oF^  inter  HyperboU  verticem  centium  fum- 
plOy  duci  pofa  rtBam  qua  Hypeibdam  contn^at.  Quo  aqtcm  ounilura  F 
pnndlo  C propius  fit,  co  remotius  aueft  & pundlum  contodlus  «,  & pondliim-ap- 
plicacionis  huic  convciucns  H.  Qiiia  ut  C F . C A : : C A . C H. 

V V J Adeoque 


De  Sectionibus  Prop.XXXVII. 

Adeoque  fi  fupponaSnus  pundlom  F ipfi  C coinaderc,  ut  diibmia  C F = o nuUa 
fit;  erit  proptcrca  CH  infinita;  Hoc  eft,  pun<^tmii  ( adeoque  & punilum  « )' 
fupponendum  eifc  infinite  dilhrc,  adeoque  vd  uufquam  vel  non  mfi  m Hyper- 
bola  adhi  infiniu  reperiri. 

Cumque  punitum  C indiftdenter  fe  habeat  ad  utramane  Hyperbolarum  oppo- 
iitanim)  ca  quat  fupponiiur  Contingens  per  centrum  ducenda,  vjerfus  utramvis 
fxtnem  producatur,  infinita  erit,  adeoque  Hyperbolarum  illarum  neutri  ocairret. 
Qui  propterca  dici/olet,  ut  poit  dicetur. 

Alia  qui  adjungi  pofiem  corollaria  lubens  omitto. 

P R O P.  XXXVIL 


De  HyperboUe  Diametris, 


SI  per  Hyperbolae  Centrum  C,  .punt^mque  in  curva  quodlibet 
tranlbit  C«  ret^a;  erit  illa  ejufdem  Hyperbolie  diameter,  verti- 
cem habens  <t,  atque  ordinatim-applicatas  redae  <tF  Hypcrbolam  in<» 
contingenti  parallelas. 

Libet  hanc  propofiiionem  (ut  prius  z+,  & 51.)  Analyticc  examinare,  de- 
uule  & Synihctice  dtmonfhare. 

Supi^onaraus  igitur  rem  elic  ut  perbibetur,  adeoque  inlcriptam  quamlibet  00 
tangenti  <«F  parallelam  h redla  C«  (pcr$centnim  & coniailum  tranleunte) 
bikdtam  in  ■.  Smtque  rcibiE  OD,  OD,  «H,  diametro  HA  ordinaiim-applicau:, 
&.  propterca  invicem  parallelae;  quibus  etiam  parallela  ducatur  »h  eidem  dia- 
metro m h occurrens ; quar  propterca  ( propter  parallelas)  bilecabi^  ( ut  O O in  f, 
lic)  DD  in  h.  Denique redb  0 0,  (produdlali  opus)  diaraefro  HA  occurrat 
in  G : Occurfuram  enim  omnino  eilc  patet,  quoniam  « F ipfi  parallela  eidem  dia- 
metro occurrit,  per  pnced. 

Supponemus  etiam  imprarfentiarum,  occnrfus  punrium  G contingere  fupra  ver- 
' ticem  A,  extra  Hypcrbolam.  Si  autem  fccus  contingat,  ( uti  fien  potdq  Ii  in- 
icripta  00  remotius  i tangente  fumatur,  ita  ut  diametrum  tranfeat, ) non  tamen 

Lrks  operationis  variabitur  ahter  quam  vel  muunda  aliquando  ligna  , vel 

quantitatem  aliquando  negative  interpretandam  fore,  adeoque  ex  parte  luppofi- 
uoni  contraria,  inteUigendam.  , 

Dicamur  autem  ( ob  commodiorem  calculum  ) H«  = <6,  HA=<j^,  Aar;=/ 

H a (=  / -|- tf')  = a,  HC  (==.l  / -|- </)  = e,  h D = y, « » = i',  C = ?,  • C (=  +J') 

Tum  ( per priced.)  HC.Ha::HA.HF.  hoc/fl  c.z-:  = H F . Et 

f 

(propter  parallelas,  & fimilia  triangula)  Cft.ccniiCHHh.  hoc  ell 
— = Hh.  EtC».C.::H».h»::HF.hG.hoceft,^.v:;i.  — = h».;  — .ii! 

<r  ^ C (Tf  . 

=;hG.  idtoque  DG  (=hG±hD)  = Item  hA  ( = AH4-Hh) 

=V+  y,  & ha(=:/  + ./+^)r=a+.^.  ideoque  D A =./-1-  — + y , & 
Da=s-1-—  + 


t’  zf 


ij.  Et  reilangulum  DA  x D a = 

i.  ^ dq  i zsicq zc'-\-  dc  i*  C‘  , , . , 

' (vel  qma  a 4-  a'  = I r ) 

= ' i-y i (vel  quia  v + & 

+ e=!l^±lf:i;il^-?±iii  = DA«Da. 

Deiode 
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Prop.XXXVIT.  C o N i c i s. 


Deinde,  ( quia,  propter  Hyperbolam,  Quadrata  Ordinaum-appUcatanim  funt 
rcdtangulis  diametro  imerccpu  & aggregato  diametrorum  iranTycriae  & imercept* 
compichenfis  propornonalia)  erit  H A xHa  = i/«.  DAxDa::H«q  = i6’'.  DOq 


Itera  { propter  fimilia  Tri^mgul^)  HF,  H* 


. ejuique  quadraumt  Z-— — — , — 

“ ^ dz. 

ideexjue  (utrinqiie  muluplicando  per  »"(/•  aP  & dividendo  per  )/"</' a' 
(t“c*  I vyi/af y 2f7</ary ^ Et  (de- 

ndo  utrinque  "ti-zydzc^j  atque  tranfponendo)  ^ — 

■ 7' </"a“-f Et  (quia  y — ir‘=J'^,  per  Cei,)dc‘f  — t‘dzf 
■i^dzt‘->fi{d^z‘.  Et  (dividendo  utrinque  per  r’  — dz~it‘)  erit  idf’ 

: hoceft  — Confiat  ergo  propofinimj 

lUud 
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:j44  Sectionibus  Prop.XXXVII. 

lUud  Synshctice  fic  demottfiratur^  ( repetitis  Analyfcos  vefligiis.  ) A centro  C 
ducatur  ad  Hyperbolam  C «.  Ai^ue  in  punilo  « Hypcrbolam  contingat  « F,  dia- 
metro cuilibet  HA  occurrens  in  F;  jpliquc  parallela  quxlibct  00, ‘ eidem  dia- 
metro HA  occurrens  in  G,  & rei^  C«  (produ^be^  in*.  Diametro  autem  HA 
ordinatim-applicetur  « H,  cique  parallela  *h,  eidem  diametro  occurrat  in  h.  Ea- 
demque  qux  prius  maneant  lymbola  dy  /,  2,  r,  o%  {■ 

Sumantur  autem  in  diametro  utrinque  ^ punfto  h xquales  recbe  h D r=  ^ . 

atque  ordinatim-ponantur  D O,  DO,  re£bc  00  occurrentes  in  0 0.  Adeoque 
bilecantur  tam  DD  in  h (per  conflrudtioncm, ) quam  0 0 (propter  paralle- 
las) in  *. 

Dico  reilam  0 0 (i  reila  C*»  bife^bm  in  *)  Hypcrbolx  inferipum efle; 
hoc  dl  punfla  O O die  m ipla  Hyperbole  curva.  Quod  fic  probatur ; 

' Quoniam  fune  ( ut  in  Analyfi  demonllravimus ) HF  = — , hG=r  ? 

c ffc 

hA  = ,/  + — ,&  ha^=«+— ; EntDG  (=hG±hD) 

9 9 9C  ff*  ' 

item  DA  ( = hA±hD)  =./+  — + Da =*-(-—  ±*V  — 

9 <r  9 0^' 


dcredUngulum  DAxDa: 


^(dzf.  zyc  V ^(dz 


(nempe  pro 


analyfi,  fiiblUtuendo  m fynthefi  — & y' . ) vel  (quia 
+ = per  5 e » ) =D A , Da. 

Tum  ( propter  limilia triangula ) erit  HF.H«:;DG.DO.  hoc dt,  — . i : : 

ejufque  quadratum 

•}’S'(dzc^t^ydz^:V^(^^  ^ _pn 

9^d^‘z^  ” 9^dz~ 

Sed  & uncundem  dt  quadratum  Ordinatim-applicatx  pundo  D.  Nam  ( pro- 
pter Hyperbolam)  ut  re^Ungulum  H A x Ha,  ad  rcdlangulum  DA  xDa;  fic  Hceq 
quadratum  ordinatira  applica^  pun£to  H,  ad  quartum , quod  erit  quadratum 

■/,dz-\-^{c^±^yc^^^dz  , 


ordinatim-appUcatiC  punfio  D.  hoc,  cft  dz 
y'  dz-\-^(c^t^ycy/  ^{dz 


<^dz 


quod  aquale  dl  ipfi  D O q,  ut  modo  oltcndimus.  • 

F.i  propterea  DO,  DO,  (qua,  ex  conllruftione,  funt  pundis  DD  ordinatim 
pofitx,)  ilint  & ordmatim-apphcatis  xquales,  adeoque  pun^b  OO  fum  in  Hyper-  ' 
bola:  curva,  reibque  O O dt  Hypcrbolx  mlcripta.  Sed  & illa  ( cique  paralldx, 
eadem  ratione,)  i reda  C**»  biK'catar;  adeoque  ordinatira-inlcripu  ejufque 
lemiilis  *0  diametro  C«*  Ordinatim-applicau.  Qttod  erat  dcmonllraiidum. 

Noundum  autem  cd  (quod  & prius  monui ) fieri  quidem  polle  ut  mlcripta 
O O diametrum  cranfeat  in  G intra  hyperbolam.  Qued  tamen  operationis  pro- 
grdTum  non  aliter  immutabit  quam  variando  nonnunquam  ligna  — , aut  quan- 

uutem  n^ative  interpretandam  exhibendo.  Ut  experienti  patehic. 

autem  iSa  a.C  quam  Hypa’bo}a;  Diametrum  ejje  ojiendimusy  iifdem  oy- 
pajUis  H/perbobs  cottrjemf  qutbus  fy  AC\  Jpjaquc  *C  dt^Ucata  ait  eorundem 
Diameter-tranjverja*  Sumatur  enim  in  oppolita  Hyperbola  ad  =:  A H,  hoc  cft 
Cd=CH,  & ordinatim-applicetur  ( litu  contrario  ) do,  auxerit  ipfi  H«ixqua- 
lis  & parallela  ( propter  xtjuales  diametros  interceptas,  eandam  tranivcrlbn,  idem 
latus  reatum,  atque  ficum  paraltdum,  per  prop.  34.)  adeoque  anguli  alterni 
xquSles,  nempeCdo=rCH«;  depropeerea  (jun^boC)  triangula  CHo,  Cdo, 
fimilia  &squdia;  ideoque  ( propter  angulos  ad  C xquales)  ent  «Co 
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Prop.  XXXVIII.  Conicis. 

una  re£h ; atque  illa  quidem  in  C bileiila ; qua;  igitur  ciun  ad  OppoGtaa  Hypcr- 
bolas  lemilDetur,  erit  illarum  tranrverla-diameter,  ejulque  medauin  puniitum  C 
earundcm  centrum. 

Unde  etiam  • liquet,  HyperitUe  ‘Dimutros  omnes  in  eodem  commmi  centro 
canienire. 

Sed  & ea  omnia  Corollarii  ( uldrao  excepto  ) qua;  ad  prop.  de  Ellipli  me- 
noiamur ; iirdem  fere  verbis  etiam  Hyperbole  conveniunt  Ut  non  iit  oput  ea 
repetere. 

PROP.  XXXVIII. 

I^eSionts  Ceometritn, 

PRoblematum  efie&iones  <qux  de  Etlipii  memorantur  prop.  32. 

exdem  fere  totidem  verbis  etiam  Hyperbolae  conveniunt.  Nec 
opus  eft  ut  repetantur. 

PROP.  XXXIX. 

De  HyperboUe  AfymptntU.  , ’ 

SI  fumatur  in  Hyperbols  diametro  ( extra  centrum  C ) punAum 
qurxlvis  N,  eique  ordinatim-ponatur  NM:  fiatque  (./:;CNq. 
NMq.  (hoc  eft,  ut  diameter  tranfverla,  ad  latus  reftumi  fic  qua- 
dratum diftantiz  pontorum  CN,  ad  qua- 
dratum retftae  NM,)  jun^  CM  erit  il- 
lius Hyperbolae  AJymftati-.  Nempe  quae 
(continuata)  Hypertoue  (quantumvis  pro- 
ducte ) nunquam  occurret,  ita  tamen  con- 
tinuo propius  accedet  ut  diftantia  tandem 
evadat  quavis  aifignata  minor. 

• Nam  i”.  Sumpto  (intra  HyperboLim  .AO) 
diametri  punCo  quovis  H,  cui  ordinatim.appbce- 
tur  H O,  roSbe  C M occurrens  in  M.  Erit  (prop- 
ter limilia  triangula  ) CN.NM;:CH.HM. 
Adeoque  CNq.NMq::  (/./::)  CHq  = c*. 

/ C* 

HMq  = -c’  = — -/  Sed  ( propter  Hypcrl^ 
c*  — j* 

lam ) erit  H 0 q ^ ■ / ( ponendo  nempe 

ideoque  d-=.c  — x,  = 

E^o  HOq  minus  eft  quam  HMq,  & re^h  HO  minor  quam  re^bHM,  & 
propeerea  M erit  extra  Hyperbolam.  Reib  igitur  CMM^quamumVaprodu^) 
Hyperbobe  nunquam  occurrit  Quod  erat  primo  demonft^duin. 

f»  f» ^ 

z®.  Cum  fit  0 M(=HM-jHO)  = V j ^ — V — ^ fimque  x,4  quan- 
titates ftabiles^  at  c variabilis,  & quidem  tanto  major  quanto  remotius  abeft  pun- 

* f * f*  — X* 

\ centro  C : Differentia  re£hrum  V j-  4 V — j' — 4 ef^  redtarum 

HM,  HO,  perpatuo  minuetur  prout  r,  hoc  eft,  CH,  augetur.  Nam  in  .najori- 
bus  quadratis  zqualc  augmentum  (retenta  ffgurx  ipecie)  minorem  poftulac  la- 
teris produdioncm  quam  m' quadratis  minoribus,  ( ut  notum  eit ) Ideoque  prout 
longius  abdi;  \ centro  pundlum  H,  adeoque  ^ majus  ef^  ( reliquis  intenm  immu- 

f * * 

tatis  ) ica  femper  mmuctur  O M,  differentia  laterum  V y-  4 V — j Et  con- 

X X iequenter 
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D E Sectionibus  Prop. XXXIX. 

<c<]uaiter  difhntu  ttStx  CMM  ab  Hypcibalx  curva  A 0,  continue  decrdcit. 
(^uod  erat  fecundo  dcmonltrandum. 

Stc  ailignaa  diltanda  quzlibet  quantumvis  exigua,  puta  Dico  Hy- 
perbolam  AO  reSamque  CM  eo  produci  poQe,  ut  carum  dilbiiKia  minor  evadat 
quam  ell  allignaia  2 a.  Sumatur  enim  Imca  r^la  aliquanto  minor,  puta  «,  cui 
atqualem  eilc  volumus  rectam  OM;  & quxrendum  Ih  pun<ltum  H (cui  ordinatim- 
poneada  6t  HOM)  <eu  longitudo  redlz  CH;,  Quoniam  igitur  fupponimus 

4 = 0 M=V — / — V ;/j  erit  ( tran(jx)ncado ) V — ^ — /=  v'—  /—4; 


& ( utrinque  quadrando ) 


^ t t 

1——1  + 4“  — l.  Et  ( tranipo- 

I . . J * . _ - . , . 4 a’  f*  / 


nendo,  atf^uc  reducendo)  2«cV j = <>’ + — ■/■  Et ( quadrando) 

, ...  ' 44*/  • 

= — . Adeoque  (dividendo  per  ) cfu  — — ' 

Habetur  ergo  quantins  (cujus  radix  c=CH,)  adeoque  pun^mH,  cui  fi 
Ordinatim-ponatur  HOM,  erit  OM=tf,  (quod,  fi  opus fiq  fynthetice  demon- 
(trari  pollii,  repetitis  Analyfeos  veltigiis,)  ad^ue  minor  quam  diibntia  afiignata 
aa.' ldeoque*oijUntia  comimintae  redbe  CMM,  ab  Hyperbola  continuau  AO, 
tandem  minor  evadet  difiantia  quavis  allignaca.  Quod  erat  icnio  denionltran- 
diun.  Adeoque  ponibit  propofitum. 

Pofiec  & hic  ofiendi,  Ad  tandem  Hypa  Mam^  nmnifi  duas  j^mptotas  {utrm- 
^ unam^  duci  poffe\fe  vmtm  in  centro  fecanies.  Alia  enim  quxaraque  in 
eodem  plano  redta^  vel  Hypcrbolani  (ecabic,  vei  ad  requilitam  ap{Mopinq\iaaonem 
nort  accedet.  ’ ITt  fiicik  eu  dcmonftratu.  ‘ 

Item,  A[/mfM4s  tmm  HfperboU  effe  etiam  Hyperhdc  oppcftta*  AJ/mptotas. 
Quod  fidiiii  tere'  prapetiu  denonfirabitor  ci  quo  ufus  fum  ad.  Corollanuni 
prop.  j*7.  v/  1 I .1  I 

Ncqm  ilUs  tantum  binis  HjfperhoUs  Oppofiis^  Jed  hhtis  aliis  kifce  conjt^a- 
fis  {de  juibus  pojl  dketur\  eadem  conveniunt  Aj/mptotay  ^ quidem  joUe. 

Patet  Item,  quod  {Ji  ab  eodem  putdio  ffyordmatim-appltcata  HOy  HO^  utrin- 
que  continuentur  tU  Afymptoth  occarrknt  in  My')  erunt y QMyOMy  {utrmque 

fumpta)  aquales.  Cum  enim  tam  HM,  HM,*(V-^4)  HO,  HO, 

(^^i! ^ /)  erunt  & OM,  OM,  (HM — HO)  sequaJes. 

Item;  St  {ad  eandem  quamvis  2)iametrttm).0r^£na/im  ponantur  rpSia  qwU 
Ubet  MO  HMy  ( r^mptotis  occurrentes  in  M Ip^bola  tn  O,  diametro  in  //,) 
omnia  teSiangula  MO  M {Jegtnentis  cortwehenja)  veletiasn  reSiangula  0 MO 
{Jnmptts  0, 0,  in  utroque  erut  e Hypo  boia  ) erunt  tam  inter  Jby  quam  quadrato 
reffa  AM  ( 4^  AJymptota  a/tvertteem  ordmatim-po/ita')  aqu^a.  Nam  ubicun- 
que in  diametro  ( intra  Hyperbolam  ) fumatur  pundlum  applicationis  H ; reclan- 
gulum  MOM,'vel  OMO,  (hoc  HM— HO,  in  HM  + HO;  hoc  cft, 

f * f*  f * j*  j* 

V — - — l,  mVyZ+V — - — /;)  fempererit  y/(ut  multq>]i- 
csmdo  patebit;)  haedi  AMq;  cllcnim  (ex  hypotheli)  r./::CNq.NMq:: 
CAq  ( = r').AMq  = ^/. 

Ajymptota  vero,  qux  jam  dicitur,  eadem  efi  qux  ad  prop.  ^6.  lupponitur  Tan-  ' 
gens  in^itay  ^ Centro  ducenda,  qux  non  nili  pofi  infinitam  difiantum  (hocdl, 
nunquam,)  Hyperbolam  continget. 

Alia  de  Alymptous  & Theoremata  & Problemata  qux  ex*  jam  du^  dedud 
poflent  prxtcrco.  • . . • 


PROP. 
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P R O P.  XL. 

De  HyperboUs  ^fynipMis. 


HYpcfiKilaE  quotlibct  ad  eandem  diametrum  ( verfus  cafilem  par- 
tes) ita  accommodata:,  ut  centrum  idem  habeant,  atque  ca(^ 
dem  (ad  communem  diametrum)  Ordinatim-pqfitas,  vertices  autem- 
( in  eadem  diametro)  varios  quolli- 
bet , puta  A,  a,  a,  ( adeoque  & va- 
rias diamecros-tranlverfas ; ) Si  ea- 
dem (it  in  omnibus  ratio  diametri- 
traniverfe  ad  fuum  refpctaive  la- 
tus-rectum,  (puta  ratio  t ad  / in  om- 
nibus eadem,)  cafdem liabebunt  A- 
fymptotas-re<aas  , (puta  C M,  per 
piaeced. ) Eruntque  iplie  ad  invi- 
cem Hyperbohe  Jfymplotit : Nempe 
ita  ad  invicem  appropinquabunt,  ut  earum  diftantia  tandem  evadat 
qualibet  aflignata  minor,  (quonianj  eariun  quaelibet  ita  prope  ad  re-, 
Cias  Alymptotas  accedit;)  nec  tamen  invicem  oepirrent,  (quoniam' 

e — ^ . 


Ordinatun-applicatarum  quadrata  A'  = - 


- 1 minora  erunt,  caeteris  ' 


paribus,  ubi  s major  cft  ; adeoque  HO  major  quani  Ho,  'atque  jiaii  ' 
major  quam  Ha.) 

Si  vero  non  fit  (in  variis  ejufmodi  Hyperbolis)  ratio  - eadem  : 


Nec  eafdem  habebunt  Afymptotas  redas ; neque  eiaint  ipfie  Af>'mpto- 
ta; ; (cd  vel  ie  mutuo  (ecabunt,  ( nempe  fi  Hyperbola  quae  majorem 
ha^t  diametrum-tranfverfam  minorem  habeat  rationem  r ad  /;)  vel 
(fi  majorem  habeat  rationem  < ad  /)  debitam  appropinquationem  non 
attingent.’  Prout  ex  pra:milfis  non  eft  difficile  demouttratu. 


Illis  aiitcm,  quas  diximus,  Hypeibol/s  j^jympUUs,  refpoiidcnt  Hyperbola:  to- 
tidem ejufdem  Com  planis  parallelis  ledb ; Qua-  quidem  quo  propius  ad  -verti- 
cem Coni  accedunt,  eo  ad  Triangulum  acciunt  propius;  donec  tandem  ( in  iplb 
com  vertice, ) cvanefccnte  diametro  tranfyeria,  Hyperbola  in  Triangulum  (vel, 
li  placet,  Tnpnguli  crura)  degeneret;  cujus  quidem  Trianguli  crura repra-lcn- 
unt  bina  Afymptouc  reiSa. 


P R O P.  XLI. 

■ ■ De  Hyperbola  Diametris  Conjugatis. 

SI  oppofitarum  Hypcrbolarum  diameuo-tranfvcrlx  A a Ordina- 
tiin-ponatur  reda  per  centrum  iCi,  dicetur  illa  Diameter-con- 
jugata  : qux  quidem  redas  omnes  diametro  A a parallelas,  oppofitis 
fedionibus  terminatas , puta  O o,  bifariam  iecabit ; qua:  propterea  . 
diametro  i i ordinatim-pofitse  funt,  quas  Ordinatm-tranjcnptas  di- 
cere licet. 

X X I • Nam 
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De  SECTioNiBys  Prop.XLII, 


Nam  U ordinatim-appliccntur 
OD,  od,  diamcao  Aa  («vcrfus 
eafdem  panes;)  crunc  lilx  ( pa- 
raltelz  parallelis  termmacx,  ideo« 
que  ) xquales ; & proptcrea  C D, 
Cd,  etiam  xquales  cnmt  (pro« 
pter  communem  oppofitarum  Hy> 
perbolarum  diametrum  • cranfver' 
lam,  & zqualia  laten-rei^;*)  id- 
coque  & 4'  O,  i'  o,  (propter  paralv 
leiis)  aequali  crun^ 

Sunt  auicm  ro^tx  4*  0,  hoc  efl 
CD,  ca  quantitas  quam  iupra  dixi- 
mus C = J + 


\ 

'v  " 

\ • 



/mN 

V * 

\ \ 

Conicis. 

p 

PROP.  XLIII. 

De  Syjietnate  Hyferholico.  ' ’ 

QUatuor  illie,  quas  diximu^  HyperboliC  conjugatae,  refjwndciit 
totidem  (inKllipfi)  conjugatis  fldiionibus  Ulipticis  (de  qui- 
bus prop.  29.  lUdtum efl : ) cum  hoc  tamen  (inter  alia)  dil- 
criniinc,  quod  quatuor  le&iones  Elliptica:,  centrum  verfus  incurvatae 
le  mutuo  continuanti  at  conjugatae  Hyperbolae,  i centro  recurvatae 
( partem  convexam  centrum  verius  habenta^)  neque  libi  invicem,  ne- 
que fuis  Afymptdtls  rediis,  nifi  poft  infinitam  diftantiam  occurrunt, 
aut  occurilme  fiipponuntur.  Tota  vero  figura  (cfxoA  Syjhma  Hyper- 
bolicum  appellamus)  quae  contineri  fiipponitur  (aut  fupponi  polfit) 
quatuor  convexis  Hyjxirbolis,  (fibi  mutuo,  ut  & Afymptotis  redtis, 
polt  infinitam  diftantiam  concurrentibus,)  toti  figura;  Elliptica;  re- 
ijxindet. 

Qtiauior  autem  illas  Hypcrbolas  conjugatas,  infinite  continuatas,  tandem  con* 
curiurasi  iiipyxino  quidem,  non  quod  vjreapie  concurrent,  vtl  etiam  adlu  po- 
terunt infinite  continuari,  (cum  adlu  infinitum  ejufmudi  dari  non  polliti)  led 
quoniam  qui  alterum  litpponit  fupponerc  debet  & reliquum.  Multa  autem  apud 
Mathematicos  fuppom  quae  auilu  nun  exiltunu  iite  notum  lii ; qua:  veritaxin  ha- 
Rnc  ConJefuenIU'  (ut  loquuntur)  live  Hypotheticam,  licet  non  Confe^Heritis  live 
Abibiutam. 

Atque  hmc  efl,  quod  Polygonum  regulare  infinitorum  laterum  pro  chrtilo  ha- 
beri loleat;  aliaque  ejurmodt  iitmtmeia;  Et  quidem  uiiivtrialiter,  ^eut/i/u/er, 
yea:  rra  di!  invicem  continuo  propius  aceeriimt,  ut  earurft  ( eonthmattiriim  ) ftifian- 
ua  quahbet  njji^nata  mmor  evuaat ; jupponenda  junt  ( in  mpnuam  contwmtie  ) 
-tandem  conwnne.- 

Qjiod  quidem  eodem  modo  dcmonftran  potefl  quo  x*  Archimedis  de  cnculi  di- 
mat/ume,  aliaeque  pallim  apud  Geometras  deraoiiltrari  Ibknt.  Nempe,  fi  in  in- 
fimtum  continuentur;  vel  concurrent  (.quod  afiirmatur, ) vel-  adhuc  dillabtmt; 
'at  hoc  ell  intpoliibilc:  Si  enim  dillent,  cito  ea  ddkinna  live  diilcreiuia  a quan- 
tumvis exigua,  probari  autem  poieft  eas  propius  'accedere  qiuini  ell  ea  diltintia 
allignata,  ( hoc  enim  ponitur ; ) non  iginir  dilum ; coiivaiiuiuergo.  Qiiod  erat 
denioultrandum. 

Ntque  potclt  quidem  hac  dcmonllratio  quovis  medo  eludi,  magis  quam  ilJa 
Archimedis  modo  memorata,  alixqtie  apud  Mathematicos  innumera. 

PROP.  XLIV. 

EUipfeos  (i  Hyperbolte  comparatio. 

PAtet  ex  Ellipleos  & Hyperbolse  dotftrina  ftiperius  tradita;  ea- 
rum ad  invicem  cognationem  magnam  elle,  Nlaximum  autem 
inter  eas  dilcrimen  ( unde  Jc  reliqua  omnia  ortum  ducunt ) hoc 
Quod,  in  EUtpfy^ameter  tranfverfa  atque  intercepta  fuper  fe  mutuo 
replicari  Jupponuatur,^^  Hyperbata  vero,  fe  mutuo  continuare.  Adtoque 
in  Ellipfi  Da  = Aa— AD  = < — </;  in  Hyperbola  vero  Da  = Aa 
+ A D — r-b  Atque  hinc  quidem  oritur  Ellipleos  incurvatio  verius 
centrum,  & Hyperbolae  recurvatio  d centro,  aliaque  omnia  quae,  inter- 
veniunt dilcriinina  : ut  probe  attendenti  patebit.  Adeoque  totam 
fere  Ellipfats  dodlrtnam  Hyperbolae  accontotodavimus  ( confulto  qui- 
dem , ut  earum  cognatio  melius  percipiatur ) totidem  fere  verbis, 
mutatis-taiitum%iiis  + — ,T.  '•Jr.rj 

Atque  hadlcQus  Parabolae,  EUipfeos,  & Hyperbok  Uoilrinam,  Uiccin<2c  qui- 
dem, fcd  Sc  dilucide  tradidimus. 

• Xx  i A P P E N- 


Prop.XLIlI. 


fo  • . • D E S F.CT  ION  1 BU  s Frop.XLV. 

. . A P P E N D I X. 

Tl^^tiimuSy  in  JuperioribuSy  tnum  illarum  {prout  vt/lgo  dicuntur) 
Cont-feciionum^  ParaboIsE,  Ellipfcos,  atqur  Hypeiixilie,  doihi- 
JuccinUe  Jntisy  fid  15  inter im  Jatis  ( ni  f.tllor)  dilucide.  Ea~ 
Tumque  vel  omnes  vel  praapuas  faltem  affefliones  vel  demonfira- 
vimnSy  vel  faltem  demonjlr at iomm  fontes  indicavimus •,  ut  inde  liceat* levi 
negotio  ea  omnta  deducere^  qua  longis  ambagthuSy  at que^  perplexo  variorum 
Lemmatum  Demonjhationum  intricatarum  laborcy  antehac  ojlendi  confue^ 
verunt. 

. jitque  hac  omnia  brevi  admodum  atque  fuccMa  methodo  tradita  funt; 
prafertim  fi  omittantur  ea  omnia  ( qna  quidem  tuto  nec  incommode  omitti 
'po]]'e  videantur  i)  qua  tota  parte  prima  tradidimus  i qua  quidem  Conum’ Jpe-^ 
Hanty  atque  illarum  ad  conum  relationem^  cum  quibus  tamen  prajens  do- 
Urina  {quanquam  [ecus  ohm  creditum  efi)  nullam  habet  necejfariam  con- 
nexionem j fed  fimplicitu  atqtic  wnverfalms  tradi  (5  potefi  (5  debet. 

Sed  intcrim  viam  fimtd  aperuimus  qua  Curvarum  doHrinam  penitius  in- 
timi atque  ulterius  promovere  facile  pojjimus : { quod  & nos  fortaffe  pofl 
aliquanaoy  Deo  favente^  faiiuri  fumuSy  fi  illud  tiecc(fe*videbitury  atque  viris 
doilis  Mathematum  peritis  labores  mflros  gratos  fore  perfptctemus. ) Jnte- 
rim  fpccimen  aliquod  libet  apponercy  de  curvis  aliis  Parabola  affinibuSy  qua- 
rum Diametriy  Ordinatim-applicatay  Latera-reBoy  Tangentesy  t5c.  non  mi- 
nus quam  ia  ipfa  Parabola  repertatUur,  • 

PRO  P.  XLV.  ’ 

De  Paraboloeide  Cubicalt. 

SI  Parabolocides  ita  conftituatur,  ut  Ordinatim-applicatas  hal>cat 
in  iubtriplicata  ratione  Diametrorum  interceptarum  j ( adeoque' 
illarum  Cubos  diametris-intcrccptis  proportionales:)  Parabolocides  Cu- 
bicale.AKi  poterit. 


Latus-reilum  Parabolocidis  cubicalis  ( puta  /, ) appello  rc(5tam  ima- 
ginariam, cujus  quadratum  in  diametrum-interceptam  diu^um/  aqua- 
tur cubo  Ordinatim-applicata:.  Ut  fit  ubique 

PROP. 
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Prop.XLVI.  Conicis.  jyi 

P R O P.  XLVI. 


reBa  ParaboUteides  QtbUaU  contingenti, 

SI  Paraboloeides  Cuhicalc  A «,  in  punito  ouovis  se,  contingat  re-  *, 
^a  a.  F,  diametro  P A occurrens  in  F , utque  eidem  diametro 
ordinatim-applicata  «tP:  erit  reda  AF  (diametri  continuatio)  du- 
pla diametri-mtcrceptae  P A : hoc  cft,  diameter  continuata  P F,  tri- 
pla diametri  PA. 

Nan?,  {irnipto  ubivis  ( in  eadem  diametro  ) pundlo  D,  cui  ordinatim-applice- 
tur  D O,  tangenti « F oaurrens  in  T : Punitum  T ( propter  tangentem  ) veJ  era 
idem  cum  pimdlo  «,  ( G nempe  P,  D,  coincidant ; ) vei  ( G fecus ) crit  T extra 
curvam  : & ( proptcrca ) D T >•  D O ( nempe  xcjuales,  G D,  P,  coincidant  ^ vel, 

G fccus,  D T longior  erit. ) 

Ponamus  autem  ( ob  commodiorem  calculum)  P<t=r^,  PA  = s/,  PFe^/*, 

PD  = «.  Erit  ergo  ( per  det.  prsEced. ) PA.0A::Pflcc.DOc.  bocetl  d.Jta 
dtd 

• • p’  • j p’  = D O c.  Item  ( propter  Gmilia  triangula  ) P F . P « : : DF  . DT . 

a 

fta  /!+ 3/*a-l- + j = 

hoc  eaf.f.  -.f±a--jr-p  — QT.  'Ejorque cubus^ — -—p'  ( = 

— dia 

DTc)  >(DOc  = ) —j — p'.  Ec  ( iitrinque  multiplicando  per  />  </ , & divi- 
dendo per^’)  erit/’ </+ Tum  (aufe- 
rendo utrinque/’</,  & dividendo  per  ±«)erit  j/^i/i  De- 

nique, ponendo  pun^U  P Dcoincidere,  ( ut  evaneteat  quantiuise,  adeoque  & ipli- 
us  multiplicia ± -\-da’,)  erit  ^'d—f',  hoceit  3<f=/  Quod  erat  , 

demonllraadum. 

P R O P.  XLVII. 

De  Paraboloeuiis  Cubicalu  Diametris. 

INjtiirere,  dfn  in  Paraboloeidc  Cubicali  Diameui  fint  invicem  pa- 
rallche:  Et  cujurvis  diametri  Ordinatim-applicaCs,  fint  reda:  in 
ipfius  Vertice  contingenti  parallelae. 


Inquitiiio  tacile  inltinii  poterit  ad  imitationem  illius  qux  de  Parabola  adhibe- 
tur ad  prou,  a-|_  ndi  quod  1’  E,  qu*  illic  dicitur  a d,  hic  dicenda  efl  3 d.  Eam 
nempe  Analytice  fic  inilnuaimis.  Supponamus  (cilicet  rcra  ita  cHe  : Adeoque  re- 
ilam  F"S  quE  paraboloeides  A « in  punflo  « contingat,  diametro  PA  pnidiidhc 
occurrere  in  F ; eique  parallelam  O O Parabolocidi  mferiptam  , quae  ( prodiiila  ) 
eidem  diametro  fupra  verticem  occurrat  in  G,  (adeoque  ii  mira  verticem  diametro 
occurrar,  tum  tara  duarum  DG,  quam  duarum  DO,  de  quibus  mox  dicetur,  al- 
tCTacrit  quantitas  negativa,. quod  tamen  calculum  non  turbabit;  ) iplainquc  OO 
re&  «t(  parallela  diametro  A P)  bilechm  in  » (ut  nempe  r^lk  tO,  lO,  fint 
ipliaT  ordinat im-applic.ata: ; ) denique  diametro  AP  ordinatbn-applicari  OD, 
O D, « P,  ipiique  parallelam  t p eidem  diametro  occurrere  in  p : quare  & (propicr 
parailcias  )Pp=«v  = FG;  & propterca  P F = p G : item  ( propter  parallelas  ) 
5bm  D D bifedbm  in  pi  (icutO  O bifecatur  in  -r.  Quaerendum  autem  cll,  num- 
cubi  repetiri  polfmt  puniti  D,  D ; qu*  quidem  licubi  mveniantur,  conftabit  pro- 
pofitum. 

Subllitutis  igitur  idoneis  fymbolis,  eftoP«=p.  PA  = <f!  (ideoque,per  pra:- 
icd:PF  = pG=3.d)  Pp  = asr  = FG=^.  ( ergo  p A = P A -h  P p = <f+£  ) 
plj  = y.  (adeoqueDA  = pA±pD  = i/-(-£±y.  &DG  = pG±pDe=  idtq.) 
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^f2  De  Sectionibus  Prop.XLVII. 

Erit  igitur  (propter  Paraboloeides  cubicaleper  prop.  4f.  ) PA.DA::P«c. 
D O c.  hoc  efl,  t/.  d ± y : ’ = D O c. 

Itera  ( propter  (irailia  triangula  ) P F . P <t : : DG . D O.  hocefl,  j : : 3 </+ 


ld±i 


y- ^r=DO.  Ejufquc  cubus 


+ =DOc=^^— 


id  ^ 27^’  • ~ d 

Ergo  (utnnque  dividendo  per/>%  & multiplicando  rcr  27  </*)erit  27  d^  ± ^~d^a 
+ = ( u» blatis  utrinque  xqualibus) 

*±^^  = 27<3'*^.  Cujus  quidem  xquationis  radix  fi  vel  ope  Com-lcdlionis 
vel  alio  quovis  modo  rcpcriri  poterit,  monllrabitqiixlita  pundraD,  D,  ( alterum 

?[Uidera  lupra  puntSum  p>  alterum  mira;)  adeoque  propomi  veritatem.  Intellige, 
i binx  radices  f ( furfuni  Hc  deorfum  fumendx  ) fuerint  invicem  aequales. 

Analyli  peradU,  Demon llrauoncm  ryntheticam  fic  liceret  inibtuei-e. 
InParabolocidcaibicali  A«,  diametro  A P,  parallela  ducatur  «t:  per  aijus 
pundlum  quodvis  ( intra  parari  ocides  ) t,  ducatur  reita  tG  (diametro  AP 
occurrens  in  G ) parallela  ungemi  « F ( qux  eidem  diametro  occurrit  in  F.  ) Erit 
«T  ejuldera  Pai^abolocldcos  diameter  , eiqtie  ordinatim  polita  tG. 

Diametro  A P ordinatim-applicetur  «P,  cique  parallela  ducatur ‘rp  ( eidem  dia* 
metro  occuirens  inp. ) Et  lutnofymbolaP«t=^. P A = <^.  F G = «T=r  Pp=:^. 

Tura  lununtur  in  diametro,  utrinque  2l  punito  p,  xquales  reibe  p D = pD  — f; 
uiraque  nempe  tama,  quanta  elfc  radix  hujus  aquationis  9</^*zy’  = 27rt'*^. 
( Nempe  fi  bmx  radices  oppofitx,  fuerint  aquales-  ) Et  pundlis  D,  D,  ordinatim 
ponantur  reilx  DO,  DO,  redlar  rr  G occurrentes  in  O,  O : qux  cum  parallelx 
lint  resSbe  « p,  ficutreibDD  ( cxconllruitione ) bilccacur  in  p,  erit  ideo  00 
( propter  parallelas  ) bileib  in  cr. 

Superdt igitur  ut.oftcndatur  reilam  00  (bifeibm  in -r)  Paraboioeidi  inlcVi- 
ptam  dic,  ( ut  nempe  oct  reib  bifecans  litdwmcter)  hoc  dl,  punib  O,  O,  dfe  in 
Parabolocidcos  curva;  nempe  reilas  DO, DO,  ( diametro  A P ordinatim  pofitas, 
ex  conitruilionc, ) ordmatmi-applicatis(  ad  eadem  diametri  pundb  ) xquales  elfe, 
adeoque  in  curva  terminari.  Quodiic  ofiendi  polle  videatur ; 

EllpA  = PA-|-Pp  = <^+£.  DA  = pA  + pD=^-f-^±y.  pG  = PF  = j</. 
DG  = pG±pD  = 3</±y. 

Tum  (propter  Paraboloeides  cubicalc ) ut  P A,  ad  DA  ; fic  cubus  re- 
ibe  P«  punito  P ordinatim-applicaix,  ad  cubum  ordinatim-applicatx  punilo  D. 


hoc  cfl  rf.  a'+£  ± y ; p p » 


qui  igitur  cubus  eft  ordinatim-applicatx 


pynito  D. 

Sed  & lantundem  ell  cubus  reihe  DO. 


P»::DG.DO.  hoc  clt  }dp:.  i p — D O. 

3 " 


Nam  ( propter  fimilia  triangula  ) PF. 

Ejulque  cubus 


D o c = 

z-.d^ 


Vel  (pro  + fubflitucndo 


confiruilionem  fiim  xqualia, ) 


17  d^±Z?d^  f + 4*1 


27  d^ 


-^/Svcl 


denique  ( abbreviando  Irailionem  pcr27<j'*) — j — ^’  = DOc.  adeoque  rc- 

ibcDO,  DO,  ordinatim-applicarx  funt  punilisD,  D,  ad  Paraboloeide*os  curvam 
cerminaex  in  O,  O ; & propterea  reib  0 O Paraboioeidi  inicripta,  eft  ad  diame- 
trum ordioatim-poiita.  Quod  erat  dcinonllrandum. 

Hxc  autem  difquifitio,  quanquam  'prima  fronte  fpexiola  videatur  ; non  tamen 
concludit:  eo  quod  radix  ^ utriuique  xquaiionis,  fupponitur  ejufdem  magnitudi- 
nis ; quod  revera  non  contingit,  ut  ex  Aquationis  Cubicx  Relolutionc  patebit. 
( De  qua  plura  diximus  in  Epifiola  quxTraibtui  meo  contra  Mcibomii  Dialogum 
prxfigitur. ) £t  propterca  qufmodi  Parallelx  Diametri  ia  Paraboloeidc  Cubical^ 
non  reperiuntur. 


PROP. 


Digitized  by  Googie 


Prop.XLVIII.  Conicis.^  • 

P R O P.  XLVIII. 

De  Area  Paraboloettiis  ; & > Comeidis  VyTamidoeid^ve 
tUi  accommodati. 

‘ . I . . * 

UT  Archimedes  (in  lib.  dc  Quadratura  Parabola ) oftendit  Pa- 
rabolam ( figuram,  plica  linea  ParabolicaSc  te&a  contentam  ) 
efle  ad  Triangulum  (fuper  eadem  vel  xouali  bafe  zque-al- 
tum)  ut  4 ad  3;  Sic  j5c  demonUrari  poteft,  Paraixiloeides  cubicale 
ad  Triangulum  (intellige,  fupit  eadem  bafe  seque-altum)  elTe  ut  3 
ad  z. 

Item,  ut  Conoeides  Parabolicum  ad  Cylindmm  ( vel  Pyramidoei- 
des  Parabolicum  ad  Prifma)  elt  ut  i ad  z:  Sic  dcmonftrari  potelK 
Conoeides  i Paraboloejde  Cubicali  ortum  ad  Cylindrum  (vel  ejuf- 
modi  Pyramidoeides  ad  Prilina ) efle  ut  3 ad  y. 

Hxc  autem  alibi  ( Deo  volente  ) inter  tjulinodi  alia  mulca  aliquando  fumusde- 
monllraturi.  Atque  infuper  generalem  methodum  tradituri  , qua  Paraboloeidca 
quxiibet  ad  Quadrau,  & eorum  Conoeidea  (eu  Pyramidoeidca  ad  Cylindros  aut 
j^ifmata  reduci  polline  non  minusquam  ipla  Parabola  aut  Conoeides  Parabolicum 
redhim,  ( quod  & de  ConoeidtbiU  & Pyramidoeidibus  Ellipticis  & Hyperbolicis,- 
live  redis  live  (calcnis,  intelligendum elfc  volo:)  Qiix  nemo,  quod  Iciam,  ante- 
hac aggrelliis  elb 


P R O P XLIX. 

De  Parabotoeidibus  altu. 

SI  Parabolocides  Ordinatim-appbcatas habeat  in  Diametromm-in- 
terceptarum  ratione  fubquadiuplicata,  vel  fubquintuplicata,  &c. 
( in  quibus  nempe  Diametri-intercepta:  ftint  Ordinatim-applica- 
tarum  biquadratis,  vel  furdcfblidis,  Stc.  proportionales : ) dici  poterit 
Paraboloeides  Biquadraticale,  vel  Surdefolidale,  &c.  (nomine  nempe  ra- 
tioni aptato.) 

Lacus-redhum  ejulmodi  Paraboloeidibus  conveniens,  appello  redtam 
imaginariam ; cujus,  in  Biquadraticalibus,  Cubus  in  diametrum-inter- 
ceptam  dudius  xquatur  Biquadrato  Ordinatim-applicatx ; in  Super- 
Iblidalibus,  Biquanratum  in  diametrum-interceptam  dudlom  aiquatur 
Snpcrfblido  Ordinatim-appbcatae  : (&  fimiliter  in  aliis  Paraboloeidi- 
bus , rcfpedtu  (emper  habito  ad  gradum  Paraboloeidcos. ) Ut  Iit 
(prout  gradus  poftulaverit)  jr=dl‘,  vel  p'~dl\  h lic  deinceps. 

Rcdla  vero  AF  (diametri  continuatio  inter  verticem  & tangen- 
tem intercepta ) eft,  in  Paraboloeide  Biquadraticali  tripla,  in  fuper- 
fblidali  quadrupla,  diametri  interceptae  P A i ( & fimiliter  in  aliis : ) 
Hoc  eft,  continuata  diameter  PF  (applicationis  piindlo  & Tangen- 
tis concurlu  intercepta, ) eft  Diametri-interceptae  P A,  in  Biquadra- 
ticali quadrupla,  in  Superfblidali  quintupla;  & fic  deinceps. 

. Demonftratio  piri  modo  procedet  atque  in  P.arabolocide  Ctibicah  ; aut  etiam 
ipiit  Farabila. 

Adeo  ut  jaraPamboioeidis  Cubicalis,  Biquadraticalts,  fLipcrlblidalis  , aut  aluis 
cuJulVis,  dodrina,  nou  minus  cognita  habeatur,  quam  iplius  Parabolx. 

St  tamen,  poli  Ipccimen  hoc  exhibitum,  operae  pretium  cenlebitur  rem  hanc  f u- 
fius  prolequi,  poterit  illud  it  quolibet  lacillime  (itlri  cui  untum  luppetiioci. 

Y y P R 0 P. 
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De  Sectionibus,&c. 


Prop.  L. 


3S4- 


PROP  L. 

* Hf  EUiptoeidAut  & HjptrbdaeuUms. 

De  Elli^oeidibus  & Hyperboloeidibas  (priter  at^ae  Parabo- 
loeidibus)  in  prompai  erat  noonulla  adjecifle;  ni(i  qood  eo- 
mm  tradatio  aliquanto  imricatior  eflet,  adeoque  fiifius  tuenda, 
quam  brevi  af^tendicolo  conveniret. 

Sufficiat  i^cur  ( fpeciiBine  in  Paiabolocidibus  exhibito ) vel  anlam  aliis  por- 
rcxide,  vel  id  ipliim  rbrl^  peculiari  tradbtu  pollbac  prxliitunim  efle. 

Imerio,  negotium  b me  primitus  iiifctpnim,  me  latis  pizlbtille  non  diffido. 


LAUS  DEO 
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ARITHMETICA 

m 

INFINITORUM, 

S 1 V E 

Nova  Methodus  Inquirendi  in  Curvilineo- 
rum  Quadraturam,  aliaque  difficiliora  Ma- 
• . thefeos  Problemata. 

(^no  i6ss  typis  edita. 
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Clariffimo  Spedlatiflimoque  Viro 

Mathefws  PeritiiSmo , 

D.  Gulklmo  Ou^tredo, 

Eccleiia:  quae  eft  zAldeburue , in  agro 
Surrienli , Redlori.  S. 


En  tibi  tandem  ( VirClariHime)  jam  abfolutum  opus  illud  cujus  fpem 
fecit  Propoiitio  ea  Cydotnctrica,  quam  fub  Pafchatis  fdlo  Typis  excu- 
lam  libi  aicavi.  Quod  cum,  pro  more,  ubi  in  publicum  produ^  alicui 
dicandum  (it,  non  tam  Virum  magnum  quam  magnum  Mathematicum 
quzrcndum  putavi,  cui  illud  oHerrem.  Adeoque  non  alii  cuiquam  quam 
tibi  magis  illud  deberi  lacilc  perfixi;  qui  ^ 4 Matheli  optime  meritus  cs,  &cn» 
jus  (criptis  me  proieciile  lubtrns  agnofco  : quippe  qui  in  tua  Chve  Mubenutkay 
opere  beet  non  magno,  ea  breviter  fimul  & {^picuc  tradidiili,  qua:  magnis  alio* 
rum  voliiramibus  (ruTlra  qusfitemus. 

Opus  hoc  invenies  ( (iquid  ego  judico  ) plane  novum.  Curenimionon  voci< 
tem  nihil  video:  nec  alii  credo  id  inficias  ibunt.  Quamvis  enim  non  dubitan- 
dum fic,  quin  proppfitiones  aliis  cogniue  (parfim  immi(ceantiir/(  quod  neceflario 
faciendum  erat,  partim  ut.indeadaiia  luxalfulgeret^  neque  videar  aliquid  com> 
miniici,  quod  Mathefi  Jam  inventz  atqu;  cxcu&  nihil  habeat  affine ; partim  eti- 
am ne  hoc  ipfum  opus  mutilum  prodiret  & mancum,  cum  iilz  ex  principiis  no- 
Itris  ita  ftatim  coni^uantur  ut  etiamTi  alias  ignotz  fuillenc  neoefie  fit  uc  hinc 
fbum  innoedeant ; «quidem  exearuiq  illufinoribus  plciafque  non  apud  alios 
prius  (civerim  exftare  quam  ad  eas  methodo  hac  pervenerim : ) cum  tamen  & 
nova  multa,  aliis  nec  inventa  nec  cogkau  quidem,  habeat ; atque  omnia  nova 
methodo  ^ nobis  primitus  in  Geometriam  introduc,  tradat;  eaque  (nili  meis 
fortafie  nimis  &veam ) perfpicuitate  qua  iir  abfirufioribus  hilce  proUematis  nemo 
( quodfciam^  ufiis  elt;  Noneficur  Novum  dubitem  appellare. 

Nempe  inde  ortum  (umit  hxc  nofira  methodus  ubi  Civallerii  Methodus  Indi’- 
Unde  etiam  & operi  ip(i,ipfique  titulo,  anfadataefl;  ucenim 
lUe  fiiam,  Geometriam  /ndtvifikihumy  ita  Ego  m^odum  noltram , Aitbmeticam 
Infinitorum^  nominandam  duxi. 

Quomodo  autem  ego  huc  pervenerim ; licet  id  minus  videatur  diflu  necefl^- 
um,  cum  omnia  ea  fere  methodo feripta  fint  qua  inventa;  tamen  , quoniam  id 
tibi  non  ingratum  fore  judico,  iftius  etiam  rei  nifioriam  breviter  contexam. 

Exeunte  Anno  idyo  incidiin  Toniceilii  faipta Mathematica,  ( quz  uy>er  alia 
negotia  licuit,  annofequente  idyi,  evolvi)  uoi  inter  alia,  Cavallerii  Geometri^ 
am  Indhifihilium  exponit  Cavallerium  ipfum  nec  ad  manum  hahui , & apud 
Bibliopolas  aliquoties  fruflra  quzfivi.  Ipfius  autem  methodus,  prout  apud  Torri- 
-cellium  traditur,  mihi  quidem  eo  gratior  erat  quod  ne(cio  quid  ejufincwi,  ex  quo 
primtim  iereMathelin  ialutaverim,  animo  obveriabacur ; quod  enim  de  Circulo 
apud  plerofque  obtinet,  (qui  pro  infinitorum  laterum  polygono  haberi  fole^ 
adeoque  Peripberia  pro  r<^is  numero  infinitis  infinite  brevibus ; ) vifum  erat 
mihi,  mutatis  mutandis,  etiam  abbi  non  inutiliter  accommodari  po(Ie;  & quidem 
eo  fpe^rc  non  p|uca  quz  apud  Euclidem,  Apollonium,  & pizlertim  Archime* 
dem  pafiim  exfiant.  Erant  autem  ea  non  nifi  confufa  adhuc  apud  me  ct^tcata 
quz  nondum  in  ordinem  redieram.  Neque  enim  per  alia  licuit  n^ot^  Mathefi 
animum  ex  prof^fo  applicare,  (edei  (altem  horis  nonnunquam  fu&ifivis  indui- 
gere;  priufquam  aliunde  ad  hanc  quam  jam  fubeo  provinciam  vocatus  fuerim; 
quod  non  Ita  multo  prius  contigerat  . 

Ubi  hujufmodi  jam  obcinuille  methodum  perrenferam ; cogitare  apud  me  coepi, 
num*  non  limc  aliquid  dc*Circuli  Quadratura,  quam  fiunmos  (anper  viros  excicu- 
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Dedicatio. 

dis  ibnnari  poilcnc;  verura  eis  figillatim  lYx^eofcndisioirooranduin  effc  non  duxi, 
Qc  nimis  divagarer,  pi-derura  cum  illud  cjui  fieri  potfit  nemo  nou  ex  iraditis  fuo 
mane  perl^ut. 

De  lencous  autem  lilis  live  auflts  iive  dimmutis  non  iplis  Iblum,  & qux  in 
exrum  ratione  diipiicao,  inplicaca,  aut  uitenus  rouluplicata -procedunt,  eandem 
ioquinoonejn  eodem  rucccllii  connnuavi ; uti  ex  lis  qus  deuceps  il-quuncur  pro- 
polinonibus  videndum  ell.  Ubi  limul  numerorum  figuratorum,  puta  triangula- 
rium, pyianudaiium,  &c.  (quorum  nullus  vel  exiguus  hadenus  ulus  tiicm,  & 
feic  ludicrus,)  uliis  uiligncs  ex  inljxrato  deteguntur. 

\'erum  ufii  de  Icriebus  alus  quae  fiat  in  ifl^um  au«^rum  vd  dimimiunmi  ra- 
tione iubduplicata,  Tubtriplicata,  &c.  proxime  icendum  erat,  (quod  Circuli,  El- 
lipleqs,  & Hyperrolx  qu^racucun  dirc^le  quidem  & immediate  Ipe^^t,  & qu«e 
lula  Jam  luperiuic  difiiculias: ) videbam  illic  aquam  hcrcrc,  neque  me  ita  lacile 
ac  in  prioribus  mc  extricare  pocuille.  Ke  igitur  vanis  modis  temata,  nec  eo  tamen 
exior  votis  omnino  fatisuoercc ; co  devemum  erat  ut  crederem  rauonein  illam 
qiw  quxrcbaturejuiinodi  dfe  utqux  ncc  veris  numeris,  nec  quidem  radicibus  furdis 
(vulgo  di6tn)  alet  explicabilis.  Numerorum  enim  progrcllioncs  aliquot  mveni 
inter  quarum  datos  terminos  alius  erat  interponendum  ut  rationem  quxfium  v.iic- 
rem  exprimere.  Kas  aucem  progreilioncs  ^es  elTc  ut  nec  Arithmetica  dici  pol- 
lini ( ubi  augmenu  continua  liint  aequalia,)  nec  Geometrice  (ubi  numeri  conti- 
nue roultipltcantes  fum  squales,)  Icd  tales  quae  continuos  multiplicatores  ha- 
beam Arithmetice  proponionaJes,  adeoque  magis  adhuc  fine  compolitx  quam  Geu- 
metnez.  Si  autem  iq  Geometrica  progrcllione,  (ubi  continui  nuiltiplicaiores 
Tum  xqualcs,)  quiunvis  aliquando  fieri  pollit  ( verbi  gratia,  in  1,4,  id,  64,&c) 
ut  imcrpolaiiai  terminis  illms  mcdii  lint  numeris  explicabiles ; non  itcm  m omni- 
bus (potam  1,2, 4,8,  &c.)  id  iieri  pollit ; ied  necelfe  fit  ut  numerum  impoDi- 
bilem  utcunque  indicemus,  (puta  V8,  &c. ) inulto  minus  fperandura  fore 
judicavi,  ut  m progrefiione  magis  adhuc  compofita  ( ubi  continui  multiplicatores 
fum  conunue  vcl  crclccntcs  vd  decrelccnics ) id  Icmpcr  heri  pollit ; adeoque 
alium  aliquem  notationis  modum  (quamqui  adhuc  receptus  efi  ) imioducenduio 
potavi,  quo  numerus  ille  impoilibil^  indicetur. 

Atque  hactenus  perveneram  ifbus anni  Id;-!  initio,  tempore  ( Ii  memini  ) qua- 
dragenmali;  quo  tempore  nempe,  per  Academix  noUrzoonflitutiones,  ^ publicis 
pradediombus  feriari  perraiflum  el^  adeoque  privatis  difquifitionibus  magis  va- 
care. 

Dum  autem  hicharrebam,  placuit  rem  cum  aliis  quibus  familiariter  ufos  fum 
viris  Mathematicis  communicare,  ut  viderem  num  illi  auxdio  cile  pollent  in  quz- 
fita  quamitatedefignanda.  Adeoque  ex  variis  quas  apud  mc  conceperam  cjufniodi 
progrdlionibus,  unam  fdegi,  qiue  omnium  videbatur  limplicillima,  ( ut  quz  per 
numeros  mc^ros  procedit ; ) eam  nempe  quz  jam  habetur  prop-  ipi.  nujufcc 
cradacus;  camquead  hancfd‘c  formam  ( non  enim  omnibus  illam  iildem  plane 
verbis,  fed  eodem  tamen  fenfu  pi  ojX>lui ) probleroaiice  concepi ; S/  aqMbilem 
oMtttiatn  curvam  contineat  m vntke  reffa,  unde  ad  curvam  ducantw  reSia:  axi 
^araiiel^,  tcquaiiims  ab  invicctn  dtjUititiis  re/mWy  quarum  prima  Jit  ly  fecunda 
6y  tertia  30,  quai  ta  140,  quinta  6jo,  quanta  eiit  lUa  qiuc  interponenda  ejl 
media  mter  i ^6}  Vcl  etiam  Amhmcucc,  In  ferie  numerorum  1,  o,  50,  140, 
quaritur  termoms  medius ip/is  1^6  interponendus^.  Fieri  autem  hos 
terminos  indicabam,  ex conunua roultiplicatione  numerorum  1x4^x41x41x4! 
J^c.  vel  edam  quorum  tam  numeratores  quam  denommatores 

iunt  Anchmctice  proportionales.  Problema  fic  conceptum  propofui,  menfibus/e- 
quentibus»  ( inter  alios  )*Clarinimis  viris  & Mathematicis,  D.  Setbo  Wardo  Akro- 
nomiz  Prolellbrj  Savilano,  Collegz  meo  mcntifiimo ; J^auratm  Rocky  timc  apud 
Oxonienf«  commoranti,  poU^pud  Londinenfes  in'G)llegioGrcniamenfi  Profef- 
ibri  Altronomico;  6c  Collegii  Reginalis  apud  Oxonicnfcs  So- 

cio; nclcio  annon  etiam  i'ub  eodem  tempore,  (an  aliquanto  ferius)  Roberto 
H^ood Socio  Collegii  LincolnicnGs,  UtCbriJiopbixo  JVren  Collegii  Omnium-Ani- 
inanira  Socio ; ( fra  & aliis  aiam  aliquot,  quibus  nominandis  fupcrltxko  : ) & 
quidem  deteib  iis  ( ni  fallor  ) omnibus  eo  ad  quem  tendebat  fcopo ; nempe,  data 
illa  quz  quzrebacur  quantitate  abiblumm  fore  quadraturam  Circuli.  Non  autem 
vel  e^  mihi  vel  eturo  eocum  quilpiam  ( quibus  nec  erat  obvium  rcfponfiim , 

ncc 


Dedicatio. 

nec  vacabat  Tuis  poflpo(iui>  mcis  admodum  ede  iblicitis,  ) cx  voto  ia- 

Usf-eciL  Momiit  autcra  eorum  aliquis  wi&^e^crit  a SanSlo  yincentio  Opus  Geo- 
uictiTcum  coniulercm,  ( cujus  ne  nomen  quidem  antea  audiveram,  ) ut  qui  magno 
volumine  hujuiinodi  as  qux  ad  circuli  C^adraturam  fpc^lenc  ex^luerit.  Huic 
ego  monito  obtemperabam  ; Jtbrumquc  utut  tanto  erat  volumine  ut  non  imegruxn 
perlegere  vacaverit,  jxrvolvi  utcunque;  fuiicirus  an  inde  qux  ad  rem  no^am 
iactreiu  repcrire  poilem.  Inveni  autem  aliquando  ealdcm  & illi  & mihi  ( quod 
Dihil  mirum  erat  ) rpecoLitiones  obiigidc,  licet  divcrlis  inct.h'xlis  eo  perveneri- 
inns.  Kx^.mpIl  gratia,  quod  appellat  illc^t/v/  tn  planum  duSfuMy  id  ipfum  dl 
quod  nos  &hic-  & in  Tradarude  Comes  Sedionibus  ( qui  huic  gemellus  edco< 
c.iuannoitffz  conceptus  & primitus  lormatus,)  dicitur,  tmirw* 

umutims  pl<mi  m nJiertus  refpeffivas  reflas cur  autcni  ego  plani  in  pla^ 

HKM  non  dixcnm,  incauta  erat,  quod  revera  non  tam  planum  in  planum  ( iic 
eiiiin  prouirccpiano-planuni,  quatiior  nempe  dimeniionum,  nonioliduin, ) Icd  la- 
titudo unais  in  latitudinem  aJterms,  &taCtum  denique  m conumineni  altitudi- 
nem ducitur  ; adeoque  cres  ( non  quatuor  ) emergunt  diinenlioncs.  Et  aiia  tbr- 
taiie  nonnulla.  Ut  autem  ex  fuis  ne  unam  vei  propolitioncm  vel  dcmondrationcni 
in  noUrum  tradatum  adumpli,  quam  egoamea  non  inveneram  ; ita  iiqu*  Ibrlan 
occurrant  utrique  communes,  non  opus  cUc  credidi,  m propicrca  cx  nomis  dele- 
rem, cum  & illud  lxj>iilimc  contingere  Iit  uecdl^  ut  ubi  auo  vel  plurcs  rem  tan- 
dem trji:hndam  luicipiant  in  caldcm  aliquando  incidant  rpcculationes.  Verum 
( utut  ille  multa  habeat  acute  inventa,  methodo  ^ uollra  plane  aliena ) illud  quod 
apud  eum  maxime  quxrcbam  nulquam  invem  ; neque  enim  lile  vel  eoulque  rem 
perduxerat,  nec  etiam  circuli  quadraturam,  quam  le  invcmlic' perhibet,  omnino 
attingit,  icd  ad  propolit.oncm  ncllrx  prop.  ijd.  non  multum  ablirailcm  ubi  per- 
vciicfac,  ratus  inde  lecirciili  quadraturam  mvenilie,  non  lamen  allccutus  ell;  uti 
in  'n|r7K«rw  lua  oltcndit  *D.  Humemus. 

Subejuldcm  anni(  idjz  ) autumno,  ClariHimo  Viro  Framifeo  Scbootenio'^^'^t- 
fcus  Prolcllbri  apud  Liigduni-Baiavos,  inter  alia,  propolin  cuam  hoc  problema  , 
( tedo  tamen  quocollimabatfcopo  ; ) qui,  rellaiim  cum  CJariflimo  Viro  Cbrijiia- 
no  fiu^enio  conimunicata,  rclcnptts  non  na  mulco  polt  literis  intricaram  rei  aiHi- 
cuitatem  ( utut  primo  aipeclu  tiicilior  vila  fuerit ) lubindicavit,  neque  inierim 
Ipcm  fecit  vel  lioi  vcl  Dom.  Huiento  vacaturum  fore  ut  ei  ulterius  exquirendae 
plus  opene  impenderent.  His  coruin  omnium  rcl|x)nlis,  conhrmacior  laetus  Ium 
in  ea  quam  pridem  conceperam  opinione,  nempe  terminum  illum  quxlitum  neque 
numerum  rationalem  cHe,  neque  ex  adhuc  receptis  fordis  aliquem;  Icd  nova  no- 
tatione delignandum  ; &qiudem,  li  libet,  ea  quam  nos  ad  prop.  i<?o  alf^naviimis. 
Sivero  ( prout  verbi  gratia  lit'et  veris  numeris  exprimi  prxcifc  non  poHit, 
poflit  tamen  quam  proxime,  ita)  velimus  hanc  quantitatem  veris  numeris  quam 
proxime  exprimere,  ( tanta  nempe  quanta  quis  vdit,  modo  prxcjlam  non 

velit,)  quomodo  lUud  fiat  docemus  prop.  191.  C^omodo  illud  Geometria:  ut- 
cunque exhibeatur,  oflcntum  c(l  item  propolitionibus  lequcntibus.  Adeoque  cir- 
culi quadi-aturam  eoulque  prolequuti  videmur  quantum  numerorum  natura  pati- 
tur. Qi^ii  vero  ulterius  rem  prxltare  poftulai,  pcrmdccll  adi  pollulet  V2  veris 
mimcns  exprimere;  quod  iniquum dlec  poltulatum.  Kon  inierim  ignoro  quin 
poiTit  & aliis  etiam  modis  inexplicabilis  lUa  quanucas  charadenbus  deiignari , 
atque  ad  numeros  veris  proximos  alus  jtem  methodis  perveniri,  ( ficut  & de  ra- 
dicibus furdis  dici  pollit,  ) qua  in  rc  non  ell  ut  ego  viris  Mathematicis  quicquam 
prarfcribam,  led  quibus  quilquc  malit  uti  liberum  rdinquani. 

Ablbluu  autem  circuli  quadratura,  non  opus  eilc  duxi  cognata  illi  alu  pro- 
bleniau  figillatim  attingere  ; puu  quam  hab^t  rationem  diameter  ad  periphe- 
nam  ; autlbhxra  ad  cubum;  aut  conus  vcl  cylindrus  ad  pyramidem  aut  priima  ; 
aliaquc  fimilia : nemo  cnim  nefcii  hxc  inde  colligc/c. 

Sed  neque  de  quadratura  Eiliplcos  ieorlim  quicquam  dicendum  videbatur ; 
qmppc  qux  )uni5lim  cum  quadratura  circuli  traditur. 

Hypcrbolx  quadraturum  quoufque  fuerim  alleamis,  prop.  \6f.  oflendimus. 

Imeiim  tamen,  niethixli  quam  trado  filum  iecutus , inopinato  incidi  in  qux- 
Uionem  fatis  unrabiicm  de  mcJifurandis  figuris  altera  prte  lerminaiis  altera  in 
infinitum  continuatis.  Adeoque  quod  in  una  figum  iblida  prxflitii  Torncellius, 
id  nos  in  aliis  innumeris,  tam  planis  quam  iolidisfaacndum  oflendimus,  prop.  87. 

& 


Dedicatio.  ^6  i 

& fcq.  ad  10*7.  Etfimul  docemus  quodignofcaiur  criterio  nuni  cjuftnodi  figu- 
IX  p/oiMjHtx  m inHnjcuni  conEinuaoe  fimcam  undem  an.  infiuium  nugnitudi> 
Tirmliiu  uikcuiurx.  Quxquidcro  demiranda  facis,  dc  jucunda  limui,  vidcacur 
rpecuiaiio. 

QtM)d  autem  jam  atre  tresannos  invenerim,  cur  non  citius  in  publicum  dede- 
rim : in  caula  Hist  fSariim  quod  ego  alus  non  raro  n^ocijs  fiicrim  avopaius,  fcd 

Srx.crtim  quod  Typographus,  alus  cdendi.s  occupatior,  non  nifi  ferius  fulccpcrit 
: tardius  c.vfecutus  iit  dc  hujus  & aliorum  qui  cutn  hoc  prodeunt  tra^fauinm  im< 
prcilioncm.  Qi»am  vero,  dum  qu*  jam  prodeunt  fub  Prelo  erant,  placnjt  ( flib 
xquuioclio  verno)  quaOm  aiiteceUiim  emittere,  ptopofitioncra  Cydometneam, 

( quz  dccum  contiiicc,  quaihanie  aliquot  annos  (iiD  problematis  forma,  ut  fupra 
diaum  efi;,  egregiis  aliquot  viris  propofucram,)  invenies  ex  tribus  illis  quzhunc 
trodatura  claudunt  deliimptam  e(Ic.  Ex  eo  autem  tempore,  (mcnlcjam  proxinK* 
prztcrito  ) prodiit  Liber  ; qui  jam  magna  pollicitus  in  GeonKtria,  & 

fpccutunciiculi  quadraturam,  angulique  in  data  ratione  (edioncni , nliaoue  his  • 
ct^nata,  Librum  tandem  fuum  m publicum  cmilit , quoleoflcndit  nccnorum 
j]uicqiiam  pradliuffc,  nec  quidem  prxiUturum  die  ; adeo  enim  turpiHlmis  paralo- 
gifmis  ubique fcatet  Liber  ifle^  ut  raro  aliquando  qmd  fanum  mvemas,  (quod 
noitro  iftius  ElenchOy  qui  dc  jam  fub  Prelo  cft,  manifeftum  fiet ; ) unde  dc  • Au- 
thorem  non  eum  cUc  facilc  dignofeas  ^ quo  hujufmodi  myflxiria  fpcrcnius  re-  ’ * 

texenda* 

Ceterum  vale^  Venerande  Senex : Et  te  Deus  fumme  mifericors  ftlicitcr  fofj)i- 
tet,  tuaque  omnia  fkxit  profpera  : ut  tandem,  poli  Senium  Fcliciterdt  Pic  tranf^ 
a6Uu#,  xrumnofam  quam  vivimus  vitam  vita  commutes  iiK-hor i.  Quod  animitus 
precatur 

Tui  Ohjcrvantifjimus  * 

Dabam  Oxoniac 
Juiiiip.  idff. 

J 0.  W A L L I S. 


quam  tnemerat  Eptji^hy  praicacns  ktc 
ejt  quiC  Jequitar. 
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SPECTATISSIMO  VIRO 


D.  GUILIELMO  OUGHTREDO, 

Machefeos  cc^iiitione  Celeberrimo, 

JOHANNES  WALLISIUS 


Geom.  Prof.  Oxon.^. 


QUem  tihMUbMC  {Cekhcmme  f^rr)  ve/afa /ackt  & 

ma  TrohimaiKa ; itf  «Aw,  9tabujc^  rem  hahui,  <JMatbtmatKis  nom 
paucis  anu  aliquot  anrnsy  ex£ikueram  \ celato  pUrwwue  {^uHis  ta^ 
men  ^SeHo')  in  quem  ifirigehatur  fc^-  ^ tandem  aperta frmte,  jmma  Joco- 
remattcof  eloquentem  {^quam  prius  fubticet^t ) « 


Gradi  ^spaehaiuram.  ^ 


EXpofia  xauabili  curva  VC,  cui 


. occurrat  in  vcrdce  rc^lj  V T, 
in  quodibec  particulas  xqualcs  divi> 
la,  &,  ^ lingulis  divilionum  pundbs, 
totidem  re^us  parallelis  ad  curvam 
«fque  dudlis,  quarum  lecunda  fu  i, 
quara  Icxta  go,  o^va  140,  &c 
&xt,  ut  carum  l^nda  ad  tcrciaio, 
lic  ^micirculus  ad  Quadratum  Oia* 
roctri. 

yely  Si  llt  iecunda  i,  quarta  ij, 
ib:ta  ilr&c-  ut  fecunda  ad 

tertiam,  &Qrculus  ad  Quadracum 
Diametri. 


P^elf  Si  Iit  fecunda  i,*  quuta  2^. 
fexo  4|.  &c.  Erit,  ut  lecunda  ad 


tertiam,  /ic  triplum  Circuit  ad  qua- 
druplum Quamati  ex  Diametro. 

Totum  'Detmnfiratmis  progyef- 
fumy  ipfamque  methodum  qua  tam 
ad  hanc  drcufiy  quam  ad  hmuma  as 
alias  diorum  ctarvilmeortm  quadt  a- 
turas  pervenerim j i^lendet  traSlatus- 
quem  apud  me  jam  ahquaudmper- 
/eSlwn  bakeoy  ^ quidem  w Typo- 
pqphci  um  ujum  ex/cripium,  quem 
m puhhcum  daturus  juniy  quampri- 
mum  per  T/pograplxirum  tnoras  Aeo- 
btty  quorum  otia  per  dms  integyos 
quod  excurta  annos  jamjam  ex- 
JpecsaiM. 


Dal»m  \ Typ^rapheo  Oxomenji 
poflridie  PaiSiaiis,  Auno  Do- 
mini 


D- 


% 


. .jy 


i).  GUILdLM/.6§GJSTM^1)^: 

A J T-j TT-wi-Ci-wJ'/* —a/xt 


’thodo  fenierit/ innotescat 

Venerabili  Viro  S'  Ailiico  ElMioium  Honorando 
*•’  V>.  JOHANNI  WAhLlSIO 


i*  ^ • • 

HAiid  facile  dki  pocdl  (Venerande  Vir)  quanta  cum  Voluptate  perlu- 
ftravi  (prout  per  alia  licuit  Negotia,  per  infirmam  Valetudinem,  pw 
grandem  ^tatem  & ad  finem  propeiantcro,  agenu^  annum  82,)  Eiudi- 
ullima  tua  (dc  pluribus  eximiis  fubulibufquc  argumentis)  (aipta,  ad  rac  milia, 
Deoque  prinnuD,  patri  luminum,  gratias  recognofeo  debitas,  qui  tam  illufiri  tc 
donavit  fiiminc:  Tibique  dein  Gratulor,  cuam  cum  Adniirauone,  tantam  tunx 
perlpicuiucem,  tum  perfpicaciam  mentis  geniique  tui;  qui  novam  non  tantum 
iniveris  ipte,  Icd  & aliis  aperueris  viam,  in  abduillinu  Artis  myiteria  penctran* 
di ; Veteribus  incognium,  &;  ne  cogitatam  quidem.  Eoque  rac  majori  movent 
aficiUi  hsc  inventa  tua,  mylleriis  plena,  quod  .Honorabilis  Eques  ( iciemdfimds 


^(e  & icicntiiruip  patronus  ) D.  Curoius  CavendjJ}}^  jam  ante  annos^viginci,  mon- 
foivii  mAi  Charuihiji  ( 'Parifin  ad  fe  millam ) pauca  quidem,  fcd  egregui  qusc- 
dam  nova  Theoremata  condnemem;  per  CiroaUcru  (credo)  methocLim  cxcogi- 
oia;  qujc  ego  itidem  (methodo  meis  magis  conformi)  «erato  abldlvi,  dt  cum 
pluribus  communicavi;  quonim  aliqui  ex  meo  feripto  fecerunt  fibi  Apographa, 
itd  qu(^  ipfe  nunc  ad  manum  non  habeo.  Quod  repeto,  quia  jam  tum  videre 
mihi  vilus  Cum  tanquam  h longinquo  luboncnten>  lucem,  patcfailiuram  ralra ; quz 
fupremis  hiicc  mundi  lixulis  numanum  genus  olim  idiquando  foret  irradbtura. 

• Quam  <go  lucem,  tunc,  quafi  k longinquo  conTpei^m,  fidutabam ; ^unc,  ut  m 
propinquo  poGtara,  eoAipic^lot ; piofperis  his  initus  effulgentem.  Quod  No- 
men meum,  (criptis  hifce  tuiS  nunquam  empriuiris,  pnefigerc  dignatus  lis,  infigni 
tuo  favori  debeo:  qui  gloriz  tux  nthil  ultrai^nferit  valeo  quam  plaufum  meum; 
Prccclque  ad  Deum,  m velit  ille  perficere  fic  feliciter  incepta,  fuzque  Gloria:  pro- 
movendx  congrua.  Quod  ex  animo  prea^l?> 

^ ^ - ^ "j  - . •'.r  •.  V.  ^ * ■ 


Tui  Araantiffimus  & 


^ Ai^lj/ii  17.  i6,y. 


Admiiator, 

Gmkhfm  Oughtrfd. 


,V*S'  , 

r > , 

‘ ’i3ZZ  '2 
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ADiLECTOREM  MONITIO. 


L Eoiorem  hic  wmtntitoh  ccnjutj  quod  Vir  CkYtJJmus  *D.  Ifmacl  Bullialdus 
itt  brevktdmn  httnc  iraHatum  amj>hs  fcripfit  Commentarios^  el  udito  'qui- 
dem multorum  annorum  opercy  ma^no  yolumine  Anno  1682  Tarijus 
editOy  cui  nomen  fecit  Ad  Arithmeticam  Infioiiorum.  In  quo  multa  eorum  au^ 
Junt  hic  juccindle  tradita^  exponit  iUe  fujius\  phaimaqne  qu*e  hic  latebant  eikit 
'Theoremata^  ^ jpeculationes  feitu  non  indicas,  (/t  Jicui  minus  placeat  mea 
fuccmHa  brevitasy  poterit  tUe  res  eajdem  ibtdem  ampliatas  ip  Jolenmori  pompa 
dedulias  contemplati.  Cui  ydo  ClanJJimo  a me  dAeri  graHas  eo  nomtney 
hem  a^ofeo-  Aem  ipjam  quod  /pellat ; non  video  quin  b<cc  nova  methodus y ( utut 
de  ea  pt  imumy  quod  de  rcwtr  novis /ieri  Jolety  hafitaverint  nonnulli ) fa  apud  Ei- 
ros  S uditos  jam  pajjhn  receptOy  atque  m ujitm  adhibita,  ut  apprime  utilis  ^ 
compendiojay  jed  /A  demonjlrattva : ^t^que  abquando  objella  fuerint y nos 

alibi  diluit/mr,  fU  repetitu  non  Jit  opus,  ju,  LeUoTy  FruerCy  Eale- 


^RITH- 
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ARITHMETICA  INFINITORUM. 

SIVE 

NOVA  METHODUS  INQJJIRENDl 
ia  Curvilincorum  Quadraturam,  aliaque 
JiUtbeJeds  TrobUmat». 

P R O I>.  I. 

Lemma. 

SI  proponatur  feries  Quantitatum  Arithmetice-preportiomtium(&ye 
juxta  naturalem  numerorum  conlccutidncm ) continue  crcfccn- 
tium,  d puniSo  vel  o ( ciphra,  fcu  nihilo)  inchoatarum,  (puta 
ut  o,  I,  2, 3,4,  &c. ) propofituin  fit  inquirere , quam  habeat  ra- 
tionem carum  omnium  aggregatum,  ad  aggregatum  totidem  maximx 
squalium. 

Sirophcilliinus  inveftigandi  modus,  in  hoc  & fequentibus  aliquot  Problematis, 
cll,  rem  iplam  aliquoulquc  pratfhrc,  & rationes  prodeuntes  oblirvarc  atque  invi- 
cem comparare ; ut  inductione  tandem  umverlalis  propolitio  innotefcat. 

-o  I o-pt  o-l-i-l-a,  = 3 , 

Eft  Igitur,  exemph  gratia,  = 

o-bi  + a-H3  = d _ , £ii+i+ 1 ++.=  !£_  ■ 

3-1-5  + 3 + 5 = 11  4 + ++4+  + -i-4  = io 

Mi«+i  + 3+4+3  = U_,  . °+t  + i + 5+4+f  + fi  = »i_. 

r + J+T+3  + 5 + r = 3°  ’ 6 + 6 + 6 + 6 + 6'+6  + 6 = .^z  •' 

£t  pari  modo,  quautiunlibet  progrediamur  , prodibit  l^per  ratio  fubdupla.  A- 
dcoque  


P R-O  P.  II. 
Theorema. 


SI  fumatur  feries  quantitatum  Arithmetice-proportionalium  (five 
juxta  naturalem  nunierorum  confccutionem ) continue  crefeenti- 
um,  d pundio  vel  o inchoatarum,  & numero  quidem  vel  finitarum  vel 
infinitarum  (nulla  enim  difcriminiscaufa  erit,)  erit  illa  ad  feriem  toti- 
dem maximx  squalium,  ut  i ad  a. 


Nempe,  fi  primus  terminus  fit  o,  fecundus  i,  (nam  fi  fecus , moderatio  adhi- 
benda erit, ) & ultimus  /,  erit  fumma  ~~~  l ( dit  enim,  eo  cafii,  numenis  ter- 

minorum/+i.)  Vel,  ( pofito numero  terminorum  m,  quantufeunque Ci  terminus 
fecundus  \\ml 


P R O P.  1 1 1. 

Corollarium, 

Rgo,  Triangulum  ad  ParaUelo^ammum  (fuper  aquali  bafcy  equo 
altuMy )*^  uti  ad 2. 


Triangulum  enim  conftat  qua(i  cx  infinitis  replis  parallelis  Arithmetice  pro- 
portionalibus, ^ piindo  inchoatis,  quarum  imxinia  c(l  bafis,  ( ut  ollcndimus  ad 
pr.  I,  & z.  hbri  nollri  de  Conius  Sectionibus;)  Parallelogrammum  autem  ex  to- 
tidem bdfi  requalibus,  ( ut  patet : ) Ergo  tUud  ad  hoc  dt  ut  i ad  2 ( per  prxccd.  ) 
Quod  erat  demonftrandum. 

P R O P.  IV. 

Corollarium, 

TTem,  Pyramidoeides  vel  Conoeides  Parabolicum  (Jhe  ereFlum  Jit  Jive 
I Mclinatam^ ) ad  Prijma  vel  Cylindrurt^  (fip^  aquali  bafe^  tequf-ahum^ 

^ ut  1 ad  2, 


Conflat  enim  Pyramidoeides^d 'Conoeides 'fcraboficum  quafi  c 
nis  Anihinelice-pfoporiionabbus,  i punClo  inchoatis,  quaium  m: 
( ut  ollcndimus  prop.  9.  Con.  Sed. ) Prifma  vero  vel  Cylindrus 
aequalibus,  ( ut  patet : ) Ergo  iliud  ad  hoc  ut  1 ad  2,  per  prop.  2. 


Corollarium. 

ITcm,  Linea  Spiralis  [quam  Spuriam  dicimus)  qualibet  MT (h  Spi- 
ralis Principio  exorfa ) ad  ctrrcfjvndentcm  Peripneria  arcum  contermi- 
num PT  [h  Principio  circulatumii  exorjum^)  rjl  ut  i ad  2. 


Prop.V.  Infinitorum. 

( Per  Spkahny  hic  intellig^  non  ipfam  Curvam  Archimedeam, 
tum  Actam,  Se^vrum  Jinulittmy  numero  infinitorum,  SpnaU  Archimede  a cm- 
timte  infcrif>tMum,  Fguram  comantium  \ Et  fic  deinceps,  quoties  de  ipla  imea 
agttur.  Quoties  autem  de  Figura  Spirali  adjacente  agitur;  perinde  ell  itve  vc< 
ram  curvam  Archimedeam  imeUigas,  live  hanc  quam  spuriam  dicimus. ) 

Efto  enim  Linea  Spiralis  (unacircubtione  faih  ) MTA,  Principium  Spiralis  M, 
(quod  idem  dio  & centrum  Arcus  Peripheri*,  qucmCorrcfpondentem  voco,) 
Principium  circulationis  reih  MA,  qux  zquabili  moni  ctrcumdiR^la  (manente 
pun^io  M ) ilipponitur  punt^o  fuo* A periphcriam  delcribcre  A O A •(  qui  Orcu^ 
tus  prtmtts  vel  potius  Crrcuit  primi  ^eripberia,  dici  vei  Ibict  vcl  oommode  potdl,) 


dum  interim  punflum  aliquod  (in eadem  redU circum^u^ ) moveri  fupponitui 
( xqtiabiii  ii.m  motu  ) ab  M ad  A,  motu  fuo  lineam  Spiralem  MTA  ddcrilicns : 
Aucoq^iie  recia  quxiibet  MT  (^  principio  Ipiralis  M,  ad  Ipiralem  ubivis  duila) 
erit  ad  redtam  M A,  \it  penphcrix  arcus  A O,  ( eodem  tempore  ddcriptus ) ad  pe- 
riphenam  toum  AOA,  vel  ut  angulus  AMT  ad  quatuuf  rewlos:  Adeoque  & 
rtiljc  MT,  MT,  arcubus  AO,  AO,  proportionales  erunt;  ut  patet. 

Tum,  dudlis  quotlibec  redis  M T,  M T,  &c.  angulos  continuos  AMT, 
T M T,  xquales  invicem  lacientibus  (adeoque  Arithmetice  proponionalibus,) 
iupponamus  (tuper  illis  angulis)  fimiles  Sagiores  totidem  (raitem  uno  minus, 
quia  in  Ipacio  primo  iq^lor  inlcribi  non  poterit)  Ijgurz  MTM  (fpirali  vera 
MT&  reda  TM  comprehenfx)  inlcribi.  Sedores  illi  omnes  conltituent  figu- 
ram (cx  limibbus  fedoribus  compoficam, ) ipfa  figura  MTM  (cui  inlcribitur) 
imnorcm:  Dirterentia  vero  perpetuo  minuetur  prout  latores  lili  (eidem  MTM 
figura;  iMcnpci ) plures iuerinu  (ut  patet,)  adeour,  fi  fcdores  ilii  fupponarKur 
numero  intinui,  figura  lic  ifilcripta  n>li  MTM  figurx  congruet,  (per  ea  qus 
umverlaiiter  monuimus  ad  prop.  2.  Con.  Sedi ) & propterea  ledtorum  illorum 
ommum  arais  ipG  fpirali  (Spunx)  MT  congruent. 

Sunt  autem  illi  Hmilium  fedlorum  arcus  (ficut  eorum  radii)  Arithmetice  pro- 
poruonales,  nempe  ut  o,  i,  x,  &c.  angulus  autem  cujuflibei  icdloris  c(l  ea  pars 
anguli  tocius  AMT  qux  ledtorum  iive  ibaciorum  miroero  cognominis  cft ; ad- 
eoque fi  ledlores  flipponantur  numero  infiniti,  erit  angulus  cujullibet  ^ ( pars 
inhoiteflma,  fcu  infuutc  parva ) anguli  totius  AMT,  na  nempe  ut  omnes  <imul 
xqueiKur  toti  AMT*  ( Liceat  autem  mihi,  tbrfan,  Anguh nomine 

appellare  angulorum  etiam  aggregatum,  quamvis  lortalle  duos  redos  vel  xquee 
vel  etiam  fuperet.) 

Spiralis  igitur  noftra  MT  confiarc  fupponitur  ex  infinitis  filorum  arcubus 
Arimmcace  proportionalibus,  (fubtenfis^  anguli  AMT,)  quorum  minimi  ra- 
llius ell  o,  fcu  pundlum,  #(  nullius  magnitudinis, ) maximi  vero  rcdfa  M*T. 

Correipondens^utcra  arcus  conterminus  PT,  ex  totidem  confiat  fedlorum  ar- 
cubus maximo  xqualibus,  ut  pacet. 

£rgo  acgregaium  illorum  (hoc  cft  linea  Ipiralis^nofira  MT)  ad  a^r^atum 
horum  ( h^  cfi  arcum  conterminum  P T ) eil:  ut  z ad  x.  per  prop.  a. 

PROP.  VI. 

Corollarium. 

Et  propterea,  Litua  Sfiralir  {noftTa)  ISA  una  tirculatione  faSa 
aquatur  JerniJfi  fertphert»  circuli  primi,  A A, 

. . Nam 


1 


^68  Arithmetica  Prop.VX; 

Najn  arcus  conterminus  (jirali  M A,  eft  integra  periphcria  ciraiJi  primi  punfio 
A ddcripta.  Idcoque  &c.  per  prop.  f.  quod  erat  demonllrandum. 


P R O P.  VII. 

* i Corollarium. 

Et  SpiraUs  hac  Hefiripta  cirealattoniiui  duabus,  trdms,  quatstor,  &c, 
inteffis ; aquatur  JemtJi  periphcrit  tirculi  Jecundt,  tertii,  quarti,  (ic. 
bis,  ter,  quater,  (ic.  fumpta. 

Nam  dura  dcicribiuir  Spiralis  MAB  ( duaSis  circulwonibus  iadla,)  Pondhim 
illud  B,  peripheriara  B B bis  dcicribit : & dum  dclcribitur  fpualis  M A peri- 
pheria  CC  ter  delcrihiiur;  & peripheria  DD  quater,  dum  dclaribitur  ^iralis 
M A B C D.  Et  Gc  deinceps,  pro  munero  circulationum  multiplicanda  clt  peri- 
pherla  contermini  circuli,  & multipli  femillis  icquatur  Ipirali  interca  ddcriptx. 

PROP.  VIII. 


Quia  nempe  dum  ftimlis  illa  ddetibitur,  toties  dddibitur  peripheria  conter- 
mina int^a,  atque  inlupcr  additamentum : Hoc  dl,  corrdpqndens  arcus  contennii’ 
nus  continet  totidem  innaro;  dhculi  ambitus  ( quot  funt  int^ne  drculatioiw ) 
cum  additamento.  Ideoque  conltai  propoCtupi,  per  prop. 


PROP. 


iirir^nrn  n 


Prop.X.  Infinitoru 


M. 


1>  R O P.  X. 

Corollarium. 

K Tquc  infopcr,  Ltmet  Spirales  ha  una^  duabus^  tribus^  ifuatttofy  ^c. 
/\  ciTculationibui  foQa^  {puta  MjI,  MJB^  MABC^  MABCDy) 
Je  habent  ad  tftvicem  ut  numerorum  Arithmetue^proportionalium  quadrata  » 
nempe  ut  i,  4,  9,  Sive  funt  in  duplicata  ratione  redarum  MA.  AX5. 

MCy  MD,  eff. 

Sunt  enim  rcdl*  M A,  AB,  BC,  CD,  invicem  aetjualcs  (propter  «cquabilcm 
nrogrdlura  pun«^U  mobilis  in  rcila  MA,  etiam  continuata,  tantum  in  una  circu- 
latione «quabilitcr  progredientis  quantum  in  altera;)  adeoque  tam  radii  MA, 
MB,  MC,  MD,  quam  Periphm»  (lUis  radiis  ddcriptac)  A,  B,  C,  D,  Ium  ad 
invicem  ut  i,2,,3,  4.  Si  igitur  liwwtmur  pcrrphenjc,  prima  (emel,  fecundabis, 
tertia  ter,  quana  quater,  erunt  illa  multipla,  (puta  t A,  2B,  5 C,  4D, ) m nu- 
meri  quaidrau  1, 4,^(4,  Hve  ixi,  a»a,  3x3,  4x4-  Et  propterca  ctiapi  ho> 
rum  ojuluplorum  Icnullcs,  hac  ell  (per  prop-  f ■ ) fpirilcs  M A,  M A B,  M A B C, 

mAbcp.  , ; ‘ . 

Vcl  alitef,  Si  drculi  primi  perjpheriu  ponatur  A=^,  erit  f^ndi  B = ipj 
terta  C=:  3/,  quar.i  0=4^,  & uc  deinceps;  &iA  = ip,  2B^ixip=S4p, 
3 C = 3 X 3^  = 4 D = 4x4#s:  lOp;  &c.  Et  ( per  prop.  f.  ) Spirales 

MA=ip,MAB:F|S=lAMA6C=|G=|p,MABCD  = |D=:‘|/i,&c. 
ideoque  ad  invicem  pc  1,4,9,  itf,  &c.  hoc  cik*in  dupJicau  ratione  r^Urum 
MA,  MB,  MC,  MD,  &£.  (qus  funt  ad  invicem  ut  1, 2, 3, 4,&c.  ) Quod 
erat  demonlhandum. 

P R 6 P.  XI. 

CorolUriunt» 

FT  univeHaliter ; Ejufdem  ( vel  fimiBum ) ^iralu  fermenta  qualibet 
^ ( A principio  Spiredit  exerja ) Jmt  ad  invicem  in  ebflicata  rattene  re* 
Barum  conterminarum. 

Cum  enim  (per  conflroAionem  lineae  fpiralis)  eadem  iit  ratio  rearum  MT^ 
MT,  quae  eft  angulorum  PMT,  PMT,  (anguli  voce  co  icnfu  fumpra  qui 
liipra  innuitur  prop  y.)  ratio  arcuum  PT,  PT,  (^xcx  duabus  illis  rationibus 
componitur,)  ut  & ipiralium  MT,  MT,  (qux  litorum  arcuum  funt  Icmilles,) 
erit  duplicata  rationis  redlanim  MT,  MT,  feu  ut  MTq,  MTq. 

Sic  V.  g.  n rccb  MA  ( unius  circulationis ) dicatur  ir,  & periphtria  circuli 
primi  (eo  radio  deferipu^  i /,  cnc  fpiralis  M A = tgicur,  lu  una  circula- 
tione cum  femiUc,  Hct  recta  contamina  i lr  = Jr,  & peripheria  contermini  cir- 
culi ipj  quz  du^  in  I (numerum  circulationum)  fit  |x|xp=|^:  EJufque 

Teminis  ^^—p=s\p  efl  fpiralis  eodem  tempore  defcripia. 

2x4 

. S.itiUes  mtem  appetto  Spj^aks,  Ji  reS<e  MA,  MB,  MC,  .{s/c.  in  una,  gjm- 
•ks  Jmt  homob^is  redis  in  abero. 

P R O P.  XII. 

CaroUetrium. 

SI  vero  eja/mdi  ^ralmm  eisJumUtm  {poto  fiMB  in  tma,  tanta  fit 
epuanta  MC  m alta ) reSa  eantarmina  fint  aquales  ■,  erustt  Spiralasa  ik 
larum  fegnema  hmoloffs  fuit  reSu  [ptOaMAtnuna,  & MA  »»  altera  ) 
reciproce  preportunales, 

A 3 > Nii» 
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Njim  V.  g.  in  prima , erit  fpiralis  M A B ( duabus  circulationibus  deTcripta  ) 
jrijualis  fcimtii  periphcnz  lux  a,  bis  fumpix  \ & in  («:unda,  Spiralis  M A B C (tri- 
bus circulationibus  dcicripta  ) xqualis  (cmifli  lux  peripherix  G ici  fumpix  : Cum- 
que fupponanuir  xquales  periphcnz  Bin  prima,  &C  m Iccuiida,  ( propter  z- 
(pulcsradros  ; erum  Ipiralcs  M AB  prima,  & MABC  Inunda,  ad  mvtcenuft  i ad  5, 
( nciupc  uc  penpheria  bis  liimpu,  ad  eandem  vel  xqiiaUm  ter  lunipiani ; ) hoc 
clj,  in  recipi^a  ratione  rci^Urum  homologarum  M A,  M A.  Nam  rccb  M A in 
prmia  dl  1 roiVx  M B,  &rc^b  M A m fecunda  clfc  | ( ejuUlciii  vel  zqualis  rc<ils  ) 
MC  r fom  igitur  M A in  fecunda  ad  M A in  prima,  ut^  ad  J , vel  lu  | ad  vel  ut 
2^1:  Ideoquc  Spiralis  prioris  iegmentum  MAB,  ad  Ipualis  poltcrioris  feg- 

mentum  M AB  e,  ut  rcib  M A m iccunda  ad  re6lam  M A in  prima.  . ^ 
Atque  idem  fimiliter  ollendctur,  quxeunque  Iit  ratio  homologarum  rc<^brum  in 
diilimilibus  Ipiralibus. 

P R O P.  XIII. 

CotoUarium,  • 


SI  autem  ejufmdi  ^tralium  diffimilium  reBa  conUrmitue  Jmt  etiam  in- 
aquales ; ertmt  illa  Spiralium  fegmerUa  ad  invicem  in  ea  ratione  qua 
componitur  ex  duplicata,  rattone  reBarumcontertmnarum^  reciprocarattone 
reUarum  homologarum. 

Sequitur  ex  prop.  11.12. 

’ S£  H O L J U M. 


' Notandum  autem  e(l,  in  propofidonibus  prxcedentibus,  quz  de  Spirali  agunt 
( quod  & m fecuturis  aliquot  h^turus  fiiro,)  me  Spiralis  appellacioncin  (ne  longa 
circumlocutione  toties  opus  fu, ) abuiive  uilim  fuiilc.  Nanpe , per  Sptrakm , 
( quoties  ea  ad  Peripheriam  comparatur,  ) inteUedum  vellan  A^egatum  omni- 
um  arcuum  SeUorum  fimiliumy  numao  hi/initorumj  exqtabus  couBat  Jigwa  ilU 
ex  injimtis  numero  SeBoribus  Spirali  vera  lafcrrpta  \ ( qua  Icilicet  & nos  ad 
Prop.  s-  hujus,  dc  Archimedes  ad  Prop.  21.  &c.  tm.  Spir.  uli  lumus : ) ut  ad 
^op.  s-  ionuiinos.  Quod  quidem  Aggregatum  ipfa  linea  Spirali  proprio  fenili 
fumpu,  ptfpepio  mifius  efl,  & maxime  quidem  circa  fpiralis*  initium.  Quamvis 
enim  Sedorum  illorum  numero  infinitorum  gregatum,  ipli  figurx  lineis  reda  dc 
Spirali  terminatx,  ( juxta  methodum  Indivilibuium  ) xquaJe  ponatur;  non  t.imcn 
il)ud  fle  omnium  Arcubus  cum  ipla  linea  Spirali  ( pr^rie  dii!:b  ) comparatis  obti- 
nebit. Tantundem  enim  cllet,  acliquis,  dum  infuiiu  numero  paralldogram- 
ma  triangulo  inferipu  (aut  etiam  circumfcripu  ) toti  triangulo  VBS  x- 


qualb  videat,  inde  concluderet eorom  omnium  latera  redz  V.S  adjacentia  (re- 
^'VB  paralleb ) ipfi  V S ftmul  xqualia  ede,  vel  qux  redx  VB  adjacent  (ipfi 
VS  'parallela  ) xquaSia  (imulcBc  totiVB.  ( Qu^f^uandoyenim  dic  comm- 
rat,  puta  in  triangulo  ifofbeli,  non  tamen  id  univerfalicor  condudeodum  erit.  ) 
Atque  hoc  quidem  eo  pc«us  admanendtun  duxi,  quod  viderui^  etiam  viros  dodoi^ 
nonnunquam  fpeciofa  gufinodi  verifimUitudinc  in  bpfum  |M‘oclivcs  cflc.  Gu;, 


autem 


Prop.XiV.  Infinitorum.  571 

anccm  omifla  Spiiali  linea  genuina,  fpuriam  hanc  Spiralem  Peripherie  compars)- 
verim;  caufa  cl^  quod  huic  polCin,  non  auicm  illi,  xqualemperiphcriamallignare. 

P R 0 _P.  XIV. 

GtroIIarwm. 

Et  propterea  etiam  Segnenta  prolis  bujajmodi  , i principio  Spiralis 
exorfa,  funt  ad  reSas  conterminas,  fient  Parabola  Diametri  intercepta, 
ad  ordinattm-applecatas. 

Nempe  in  ratione  duplicata,  per  prop.  it, 

PROP.  XV. 

Coroll. 

J'  Deo  fi fuppomUur  Spiralis  noflra  MTT  ita 
evol^  at  reUaen  cosfiitaat , (i  reBa  omsus 
fiant  invicem  pariellelai  erit  Hia, 

Diameter,  ha  vero,  ordmsdtsn-applicata  in  Jfa~ 
rabola : Contra  vero,  fi  f apponatur  Parabola  sHa- 
meter  ita  tn  arcus  convomo,  ut  e/r^tusHm-ap- 
pHcata  ad  idem  putoSum  terrtmeenttsr  ; fiet  iUa, 

^nraHe  t"  ^a , reSa  contermina  ■,  hoc  deruqrn, 
principium  Spiralis, 

SC^HOLIUM. 

Atque  hinc  etiara  ulterius  met  illud  quod  poli  prop  13.  indicavimus.  Nempe, 
Spiralem  illam  noltramcx  inrinirisCmilium  ScAorum  arcubus  conflatam,  non  elTe 
genuinam  Spualem  proprie  di3am,  Icd  ip(a  minorem.  Cum  enim  conflet,  in  Pa- 
rabola, ordinatim-applicatas,  quse  vertici  propiores  funt  quam  ea  qui  latcri-reSo 
a»]uatur,  longiores  efle  quam  lunt  diametri-iniercepa ; MCoqUe  non  ita  convolvi 
poUe  Parabolx ^ametnim  (dummodo  inirafla maneat ) ut earuttaordinadmappU- 
caurum  extremiutes  in  iplo  vertice  coeant,  ( quippe  quod,  qus  jam  curvam  iup- 
ponitur,  iuinonefle  non  poUit,  quamreila  contermini  quz  prius eiat  ordinatim- 
applicam  : ) Ncccfle  ell  ut  vera  Spiralis,  qu*  Gc  convoluta  eft,  tnajor  Iit  quam 
eaquz  fupponitur  ex  arcuumaggregato  conflari,  qtum  Parabolx  diametro  con- 
venire jamoflcnfum  clt,  quippe  quzelt  ubique  in  duplicata  ratione  redlarum  con- 
terminanim. 

PROP.  XVL 

Corottarium. 

Psirabola  vero  fic  convolata  (hoc  eji,  fyera  Spirali  noflra  adjacens ) eft 
ejufdem  Parabola  evoluta  femiJIu. 

Etenim  v.g.  Si  fupponamtu  patallclogrammi  P M latus  P P ita  convolvi,  ut  re- 
dtarum  ooiniuia  PM  pnndUMin  eodra  punSo  coe- 
.ant,  fiet  «x  PariUclogrammo  ( pro^r  radios  omnes  i 
coinnumi  centro  M «quales ) circuli  foSor  ( qui  orcula 
integro  vel  minor  erit  vel  major  vel  z^aJis , pro  ea 
ratione  '^am  ad  invicem  habeant  redbe  P P,  P M ; ) qui 
quidem  Sedlor  ( hoc  elt  ParaUeWamnmin  convolutum) 


erit  Pairnllclogrammi  ( evoIutTyScmifris ; ( propterea 

quod  pro  inlimtis  Parallelogrammis  ex  qnihi»  Paralklo- 

eramraum  expolitum  conflare  fiipponitur,  fiunt  totidem  p[  ~]m 

ni  SeAorc  triangula-  btfdiii»  & balo  & abtiidiiNS  ha- 
bentia : ) Pan  nxxb  , .fi-  isa  convoWaiur  PataM*  na  didqm  c8,  ut  ordinatim- 
applieoaium  (pridem  po{alkl(irini ) extreoia  alicra  ia  eodem  pooiilo  coeam ; 

' Aaa  a infinita 


M 

;m 

M 
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infinita  illa  parallelogramraa  ex  quibus  confhre  fupponimus  planum  Parabolx  (per 
ea  qux  dixiiuus  ad  prup.  2.  & 8.  Con,  Sed. ) fient  totidem«tnangula  ealdcm  & 
baio  & altitudines  ( cum  illis  l^rallelogramrois ) habentia : & propterea  Para> 
bola  fic  convoluta  (hocelt,  figura  Spiralis,)  ipiius  cvolutx  lemilfe  erit.  Notan- 
dnio  interiment;  fi  velimus  ut  Ordmaiim-applicaix  in.  Parabola  (Parallelograni< 
ma  ilia  terminantes  ) fiant,  in  Spirali,  cx  rciftz  qux  Sedores  fimilcs  terminant 
f squales  utique  angulos  habentes ; ) Tumenda  ede,  in  Parabola,  continua  Paralie- 
Ibgramma,  non  quidem  arquc-alta,  led  quorum  altitudines  fine  Ariihmetice>pro- 
portitxul^  ( pu^  ut  I,  3,5’,  7,  &c.  ) quo  adjacentes  Ordinadm-applicatx  fint 
Arithmedce-proportionalcs ; ( quod  Spiralis  nofti7  ratio  pofhiiat : ) put%  ut  t,  2, 3, 
4,&c. 

Atque  hoc  quidem  convenit  ciimiis  qux  habet  Torricellius  Exempl.  8.  eorum 

Suz  ipfius  tramtuide  folido  Hyperbolico  pnemifit ; utut  ^ principiis  plane  diver- 
s pe^. 

Notandum  autem  hic  porro  erit;  Sicut  ex  Parabolx  convolutione  hujufinodi , 
( concrada  Diametro  in  unum  pundura  ) fit  Spiralis  Archimedea  ; fic  ex  ahis  Pa- 
raboloeidibus  ( aliiTve  Tnlineis  ifiiuTmodi, ) limili  convolutione  Heri  polle  alia 
Spiralium  genera  mille  modis  variata.  Quorum  nonnulla  poli  confideraoimus. 

PROP.  XVII. 

Coroffarwm, 

INluper,  Se^ntrUa  SpiraUt  bujufmodi  atut  fiunt  ckenUuon^miprimoy  fe~ 
cuttkoy  tertia^  ^uart^  (Sfic  fietneept  i junt  inter  Je  ut  i,  3,  f,  7,  tificdi- 
meprtn^offejlfme  Arithmetica, 

Jf  \ ' 


Sunt  enim  (per  10)  SpiralesMA,MAB,MABG,MABCD,&c. 
i<S,&c.  ergo  TegiDcnta  SpiralhiraMA,  A B ( = M AB  — M A,)BC(= 
— MAB,)CD(=MABCD  — MABC,)&c.  ut  i,(  4 — i =z=)j,( 
p = )7.&c: 

PROP.  XVIII. 

CrroBanum, 

¥"J  T oniverialiter,  DuBir  qustkhet  reSis  MTj  A/T,  tff.  arm 
TUiOs  P MXy  de,  aq$iaies  irwicer^acientibut^  erunt  ^ 

jufmodi  fe^ma  continue  interero,  ( Af  T,  TT^  ut  i,  3, 7, 7,  < 
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Cum  enim  ( propter  sequales  angulos)  ip(ae 
rcitsc  M T,  MT,  &c.  Imt  uc  2, 3 , 4,  &c. 
( pet  a^nitructionem  Spiralis:  ) &propcereaSpi< 
mes  M T , M T , &c  ^ iftis  redis  contermi* 
nse)  lint  m redlanun  ratione  dupUcaca  ( per 
prop  II. ) nempe  ut  i,  4^p,  i6j  &c  erunt  ipfa 
li^meau  continua,  MT,,TT,  &c.  ut  1,4 — i^ 
S) — 4,  16  Quod  erat  demonflrandum. 


Touhzcde  longitudine  lineae  Smralis  dedrina,  continuis  quatuordecim  1 
poGtionibus  jam  tradiu,  ell,  apud  Archimedem  in  libro  de  lineis  Spiralibus, 
nitus  oonfla : Ncfcio  an  ab  alio  quopiam  ex  recentioribus  tradita  fncrir.  ■ 


SI  proponatur  (eries  Qpantitacum  ia  duplicata  ratione  Arithmetice- 
proportionalium,  ( five  juxta  feriem  numerorum  quadraticonim,) 
continue  crefeentium,  i pundo  Vei  o inchoatarum,  (puu  ut  o,  i, 
4?  9, 5tc. ) propofitum  fit  inauirere,  quam  habeat  illa  rationem  ad  ^ 
riem  toddem  maximae  squalium  ? * ' * - 

,v  ,*  •• 

Fiat  invelligatio  per  modum  indufUonis,  (ut  in  prop.  i. ) eritque 

°+*+4=  T . ... 

o+i+4+g=i4_  ■ , o +i  +4  +5»  +r<f=jo  _ , '' 

H-jH-9+p=3«  i«+nH-i<S+i«+rd=*o“'~«"^=rhd. 

o +i  -1-4  +»  +ig  + 2T=  I . 

af+2J  + 2J+if-fzj  + 2T  = IJ0  ^ 

o -t-i  -f4  +9  +i(5+:iS±}6=  J>t_  j • 

3H-3«+-^+jfi  + 3d  + 35-t-j<S^-’^-’+«;  Etficdemoep.. 

Ratio  proveniens  eft  ubique  major  quam  fubtripla,  ftu  J.  ExoeUus  autem 
perpetuo  decreicit  prout  numerus  terminorum  augetur,  puta  J ^ , 5J , d , jJ  &C. 
audo  nimirum  fraibonis  denominatore,  five  conlequeme  rationis,  in  lingAs  lo- 
cis .numero  fenario,  ( ut  patet, ) ut  iit  rationis  provenientis  excefliis  fupra  fub- 
triplum,  ea  quam  habet  unitas  ad  fextuplum  numen  terminorum  poft  o.  Ad- 
eoque  

PROP.  ,XX. 

Theorema. 

SI  proponatur  feri«  quantitatum  in  duplicata  ratione  Arithme- 
ticc-proportionalium  (five  juxta  feriem  numerorum quadratico- 
mm)  continue  crelcentium,  hpunAovelo  inchoatarum;  ratio  qmun 
habet  illa  ad  lenem  totidem  maximx  aequalium,  fiibtriplam  fiipera- 
biti  eritque  exceflus,  ea  ratio  quam  hatet  unitas  ad  ftxtuplum  nu- 
meri terminorum  poft  o;  five,  quam  habet  radix  quadratica  tennini 
primi  poft  o,  ad  lextuplum  radicis  quadraticae  termini  maximi. 
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ArithmetiC'A.  Prop.  XXI.’ 

/4- 1 /-1-  j 

Puta  (Ii  terramus  polt  o primus  ponatur  i,  & ultimi  latus  /,)  ^ "i" 

Vcl  (polito  numero  Icu  multitudine  letiauiorum  m,  & ultimi  latere 


+ 


dw  - 


Patet  ex  Prop.  praced. 

Cum  autem  crefante  numero  terminorum,  exceflus  ille  fum  fubtriplum  ita 
continuo  minuanir,  ut  tandem  quolibet  allignabib  inmor  evadat,  (ut  patet;)  fi 
in  infinitum  procedatur,  prorfus  evamturus  eli  . Adeoque 


PROP.  XXI. 


' ' i Theorema. 

SI  proponatur  feries  infinita  Quantiutum  in  duplicata  ratione  A- 
mhmetice-proportionali(ini,  (five  Juxta,  (criem  numerorum  qua- 
draticonim,)  continue  crefeentium)  i punftd  (eu  o inchoatarum : erit 
illa  ad  leriem  totidem  maxima;  aaqualium,  ut  i ad  }. 

Patet  ex  prxced. 


E k xxu’ 

■ ! ‘1  CtnUtriMm.  ■;  u 


Conilare  enim  fuppdnimus  tam  Conum  quam  Pyramidem  ex  infinitis  planis 
fimilibus  & parallelis,  in  duplicata  ratione  Arithmeticc-proportionaJiura  conlUcu- 
tis,  quorum  minimum  fupponitur  Punriiun,  ma.\'tmum  vero  balis ; (per  ea  quae 
diximus  adftop.  S,  Con.  Seri. ) Cyl^rus  autem  vel  Prifina,  ex  toudem  maxi- 
mo iqualibus  (ut  patet;)  Ratio  igitur  cll  ut  i ad  3.  per  priced.  > 


PROP.  XXIII. 

Corollarium.  • 

ITem  Comfkmtntum  Semi-parabeta , \iatellige  fimtm  AOT qua  cum 
ipfa  ferm-parabola  complet  Pararnoff-aTumum ,)  ejl  ad  Paramoffom- 
rmm  TJ)  (fiper  eadem  vel  aquali  haje  aque-altum)  ut  r ad  i.  {Et  cote- 
fequenter,  ipfa  jem-paraboia  efi  ad  ideni ParaHeloffamrmon,  utz  ad^.) 

' Elio  enim  Figurae  AOT  vertex^  diameter  AT,  bafis  TO,  eiquq parallela: 
qnotiibet  ( bafem  inter  & verticem)  TO,  T O,  &c.  Quoniam  funt  (per  prop.it. 

Con.  SeST  reili  DO,  DO,  &c.  in  rubuupficaia 
ratione. reSatunv  A D,  AD,  &c.  Erunt  6 contra 
Ipfje  A D,  -A  D,  iic.  hoc  elt  T O,  T 0,  &c.  in  ra- 
tione duplicata  ipfarum  D O,  D O,  &c,  hoc  eft  AT, 
AT,  &c.  Tota  igitur  figiira  AOT  (conflans  ex 
itifiaitis  numero  rectis  ’]'0,TO,  &c.  in  dupbcaia  ra- 
tione roSlarum  AT,  AT,  &c-  AtiihoieDce  propor- 
tionaliutn  ) erit  ad  Parallelommmum  aque  altum 
T D ( coiulans  ex  toudem  rcilis  ipli  T O niaximx 
aqualibus)  ut  i ad  3.  per  prop  21.  (Quod  erat 
oftendendum.)  Et  confequenter,  leiiiiparabdia  AOD 
( parailelogranimi  reliduurt)  id  idem  Paralllelognim- 
- munijUpaad  3.  ..•.'ci’;.'' t . ' 1,.  Ktita 

PROP. 


I 
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Prop.  XXIV.,  InFIjN  I"POR  UM. 

PROP.  XXI  v.t  : i ‘ * 

*'  CoroJ^ium. 

ITem,  Fi^a  ^tue  ^irali  MT  (A  pHnc^o  Spiralit M exorfa)  * 

reBa  MT  cmurmtna  continetur  i efi  ad  Seaorem  correj^ondentem 
PMT>  ut  i.  ad  i,  ^ 


Nara  ( ut  diximus  ad  Prop.  ) conflare  fupponimus  Figuram  illaraMTM  cx 

infinitis  Scitioribus  (imilibus,  quorum  radii  funi  Arichraeuce-propordonalcs,  adeo* 
que  Serres  ipfi  in  dupheau  rauonc  Anihmetice^proporiionaiium  ( quippe  Tuo- 
rum iacenuu;)  Sedorem  autem  PMT  ex  totidem  Sedloribus  maximo  squali- 
bus: Eritque  propterea  Figura  illa  ad  hanc,  ut  i ad.3.  per  prop.  ai. 

Se^yris  autem  nomine  nic  appello  etiam  Scitiorum  quombec  aggr^atum,  liat 
lemi-circulum.  ( aut  quidem  circulum  mti^rum  ) aequet  vel  etiam  fuperet  j (Geue 
&de  Anguli  appcUanone  fupra  monuimus,  ad  Prop.  y. ) 

PROP.  XXV. 

Corollarium,  r 

. f 

Et  propterea,  FtffaaMT A qua  Spiralis  circulatume prima  deferibi- 
tuTy  aquatur  trienti  circuli  prifm^  A 

Nam  correfpondens  Se^r  conterminus  efl  ipfe  circulus  iut^;er  A A,  ci^uli 
primi  radio  M A eodem  tempore  deferiptus.  , ^ 

i .PROP.  XXVI. 

Cerarium, 

yevo  f^a  deferihitur  integis  circulationibus  prima  & Jecura 
da ; primOf  Jecanda  tertia ; primOy/ecunda^  tertia^  quarta  j fe 
demcepsi  (qualibet  parte  toties  repetita  y quoties  circulando  dejcribitur  \) 
sequatur  trienti  arcuit  fecundiy  terttiyquartiyidc,  bisy  ter  y quater ytdc,  (juxta 
ftumerum  ctrculationum  )fumpti. 

Nam  dum  dctcriBkur  Soiralis  A B ( duabus  circulationibus  &£la)  li  pun^ 
mobili  abMadB  ( in  rem ciitumdu^  MB)  promoto;  & Hmul  ngiira  plana 
^ reda  ^ lio  continue  crefeente  ) orcumduitla : Eodem  tempore  dcfcnbitur  ( ^ 
ro^  tota  MBcircunxiuda)  circulus  fecundus  bis.  Adeoque  quot  partibus  con- 
unue  erdeentibus  ( in  rauonc  duplicata  Arithmetice  proportionalium  ) confht 
H^ra  lUa  Spirali  terminata , totiaem  maxima;  a^ualious  conlhbit  circulus  ille 
bis  defcripu.s  QiiareGgura  lic  defdipca  Spirali  adjacens,  critad  circulum  con-' 
terromura  BBbis  (iimptum  ut  1 ad  j.  per  prop.  24. 

Et  pariter  Hgura  Spiralis,  quz  cncoutionibus  pruna,  (rcimda&  tertia  defcribi- 
tur,  em  ad  euevium  tertium  ter  iumptum,  ut  1 ad  5.  Et  qu«  d^ibicur  circu- 

btionibus 


?7^ 


^RITHMEtlCA  Prop.XXVII. 

lationibus  prima,  lecunda,  tertia,  & quaria,  ad  circulum  quartum  quater  furaptum, 
liem  uti  ad  j.  Et fc deinceps.  / .. 


pRCfcp.  xxvir.^ 

O>rottarium. 

St  ai^n  ^irala  ultra  ctrculationem  primam  fed  mn  duabtu  inttp-it 
continuetur,  fi^a  Spiralit  pc  defcripta  ( iis  fompto  guoi  bis  defcribuur) 
aquabitur  trtentt  tam  integri  tmuii  contertmm,  quam  epifdem  continuationis 
fupra  circulum  integrum. 

Nam  interea  dum  dcrcribitiir figura  Spiralis M ATM,  defaibitur  enam  figura 
cwcuiatis  auSaPPTM;  nempe  circulus  integer  P P,  cura  adjunilo  etiam  ft^ore 
PMT. 

* : P R O P.  XXVIH. 

^ ' Corollarium. 

Et  pariter,  P Spiratis  continuetur  per  ctrculationes  duas,  tret,  quatuor 
ttutplures  inteffos,  cum  oMtanunto ; figua  Spiralis  fte  liefcripta  ( repe- 
tipi  toties  qualibet  parte  quoties  Jejertbitur,)  aquabitur  tnenti  tam  integi 
circuli  contermini  iis,  Ur,  quater,  aut  Ja^  futnpti  (pro  numero- nempe  inte- 
gar um  circulationum, ) quam  etiam  additamenti JfveJedoris  adjunSi. 

Qiiia  nempedum  figura  illa  Spiralis  ( k circumdufla  re£fa  crcfcaue ) dcfcri? 
bitur,  toties  dcfcribmir,  (k  reelacircumduitaxquabili)  cimiliis  contehninui  at- 
que mruper  adt^eunentum. 

. • . PROP. 
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Infinitorum. 


Prop.XXIX. 

r R o i>.  XXIX. 

CoTolIartum, 


?77 


ATquc  infupcr,  Ftiune  Spiralei^ijwe  prirnti,  «ute  prima  (i /f euntia,  aiue 
frima,  fecuntia  i3  tertia,  qua  prima,  fecunda , tertia  ti  quarta,  { td 
fic  deimepi)  circulationilkis  dejcrtbuntur  , (puta  MAM,  hi  A B M , 
A(  A B C Ai,  AI  A B C D AI,  €^c, ) Je  habent  ad  invuem  ut  numerorum  Arith- 
metice propoflimiahuni  cubi,  i,8,  27,<S4,£?c.  Jive  ia  triplicata  ratione  reda- 
rum Ai  A,  Ai  B,  Ai  C,  Ai  D,  i3c. 


Suni  enim  reil*  M K,  MB,  MC,M  D,  &c.  ut  i,  i.  3, 4,&c.  ( ut  (ipius  diilum 
cfl,)  idcoquc  circuli  primus,  Iccundis,  tertius,  quartus,  &c-  ( his  radiis  ddcripti) 
ut  1,4,  9,16,  &c.  (nempe  in  duplicata  Rtionc  radiorum;)  adeoque  Ii  ponatur 
circulus  primus  A — tc,  erit  fecundus  B =140,  icrtiusC  = pf,  quartus  D=  i6e, 

&e.  & proptcrca  Ii  iumatiir  primus  Icmcl , iteundus  bis,  tertius  ter,  quartus  qua-  ' 
ar,  &c,  erunt  iA=ir,aB  = aK4C  = 8r,  jC=3«})c  = i7r,  4D=r4«i<Sc 
= ti4f,  &c.  adeoque  ad  invicem  innumeri  cubici  1,8, 27,  (14,  &c.  quapropter  & 
horuiiuricntes  |c,*c,  &c  hoc' ell,  ( per  prop.  25,  2<.  ) figurx  Ipiralcs 

M A M,  M A B M,  NI  A B C M,  M A B C D M,  &c.  Ium  etiam  inter  le  Ut  numeri 
cubjci  I,  8,  a/,  64,  &c. 

P R O P.  XXX. 

Coro/Iarium. 

Et  Univ«^Iiter,  figura  Sjnrales  Spiratu  principo  exorfa^  (ica- 

dem vel  Jimili  tinca  Spirat  terminata ) Junt  ad  mvicem  in  triplicat» 
ratione  reUarum  conterminarum. 

Cum  cnfm  ( per  conflrui5lionem  linex  fpiralis  ) eadem  fit  ratio  redarum  M T,  j p- 
MT,  qiw^cft  angulorum  PMT,  PMT,  ( fuinpra  /btguU  voce,  eo  Icnfu  quo 
<i»pra  prop.  f . ut  & Je&ans  voce,  eo  Icrrfu  quo  fupra  prop.  24.)  ledorum  PMT,, 
PMl',  ad  invicem  ratio  (qux  componitur  ex  rauonc  angulonira  & duplicata 
ratione  ndiorum,)  di  redbrura  MT,  MT,  ad  invicem,  ratio  triplicata ; Et 
proptcrca  cadem  ent  etiam  ad  invicem  ratio  figurarum  fpiraimm  MTM,  MTM, 
qux  illorum  Seiiiorum  liuu  trientes,  perpr.  24. 

Sic  V.  g.‘  li  rc^h  M A ( unius  circulationis  ) dicatur  1 r,  & circulus  eo  radio 
dcfcnptus  dicatur  i c ; Hgura  fpiralis  eodem  tempore  dddipta  erit  | c.  Igitur  m 
una  circulatione  cum  lunille  liet  recta  conurrmina  i |r  = |r;  circuluscontcrmi- 
nus  |xJxf  = 2cj  aui  dudus  in  |(numcnim  circulationum)  fit  | x | x | 
cjiilquc  iricns  c-lfc  figura  fpiralis  quae  & circulatione  integra  &.  ii\liipcr  fcoullc 
dcfcrituiur.  Et  fiimlucr  in  quantacunque  circulatione. 

PROP.  XXXI. 

Corollarium,  * 

SI  vero  ejufmodi  fi^a  Spirales^  lineis  ^iralibus  dijjhmlibus^  reBic 
a^uaUbas  terminentur  ',  (puta  fi  MB  in  unaSpiralt^  tanta  fit.^  quanta 
MC  m alia : ) erunt  figura  illa  Sptrales  homologis  Juis  r^is  (puta  MA  in 
una,  tS  MAin  (Utera)  reciproee-praporUoneUes, 

• 

Nam  in  prima  erit  figura  M ABM  (duabus  circulationibus  defcripta)  zqualis 
trienti  circuli  fui  B bis  fumpii;  Et  in  Inunda,  figura  MARCM  ( tribus  circu- 
lat onibus  defdripta  ) sequalis  trienti  circuli  fui  C ter  liirapii.  ( per  prop.  2p,  30.  ) 
cumque  fupponantur  ;^uales  circuli  B in  prhua  & C in  ll-cunda  f propter  rquales 
ndios,)  erunt  figurx  fpirales  MABM  prima,  & MABCM  iWunda,  ad  invi- 

, B b b cem,  ^ 
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Arithmetica  Prop.XXXll. 

ccm,  m 1 ad  nempe  ut  circulus  bis  fumptus  ad  eundem  vcl  xqualcm  rcr  Ium* 
pturo ; ) hoc  in  reciproca  rauone  redtaram  bomologariim  M A,  M A.  Nam 
M A in  prima  cfl  | redlx  M B,  & M A in  (ccrnida  \ ( xtjualis  redU ) M C ; liiiii 
igitur  M A in  lirunda,  ad  M A jn  prima,  ut  ^ ad  vcl  | ad  |,  vcl  2 od  Meo- 
Figura  M A B M in  fpirali  pruna,  ad  Hgurani  MABCM  Iprraii  Inunda, 
utrcdbM’A  in  fecunda  ad. reuun  MA  in  prima.  ^ ' 

Atque  idem  fimilitcr  oflcndetur,  qnxeunque  fit  ratio  homologarum  rccbrcm  in 
diilimd]bu£  fpii'aiibus.  . 

‘ ^ p R o r.  XXXII.  i 

Corollarium, 

SI  autem  ejufmodi  fi^ara  Spirales^  Itfuis  Sptralibtts  HilJtmiltbuSy  ^ reUis 
item  imqualtbus  terminentur  \ erunt  tUa  ad  tnvuem  m ratione  qua  com» 
pofutuf  ex  trtpUcata  ratione  retiarum  terminantium^  reciproca  ratione  re- 
darum homologarum. 

Sequitur  cx  Prop.  30,  31. 

P R O P.  XXXIII. 

CoroUanum. 

POiTO,  Figura  Spirales  qua  circulationibus  prima^  fecunda  ^ tertia  y 
quartOy  t^c.  deferibuntUTy  funt  ad  invicemy  ut  i,  7,  19,  37,  6r, 
nempe  ut  differentia  numerorum  cubicorum^  quorum  latera  funt  Arithmetice- 
proportionalia. 

Nam  ( per  pr.  ap. ) qnx  pnm.a,  qux  prima  & fwun^  quz  prima  fecunda  & 
tertia,  qux  pnma  fecunda  tertia  & quarta,  &c.  deferibuntur : fune  ut  i,  S,  27, 
I2f,  &c.  ergo,  qux  prima,  quz  fcainda,  qux  tcriia,  quz  quana,  &c.  dcicri* 


biimur,  funt  m i,  8 — i,  27  — 8,  64  — 17,  laj  — «4,  &c.  hoceft,  ut  i,  7,  ly, 
}7, 61,  jcc.  ntmpe  ut  diUureniix  numerorum  cubicorum  continue  proximorum; 
Quarum  quidem  diffcrentiarum  cxceilits,  (ive  differentiarum  differentix,  funt 
Arithmetice  proportionales  t Nam  14-6  = 7-  7-t-ii  = iy.  19  + 18  = 37; 
37+24  = «!.  &c. 


PROP 
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Prop.XXXIV.  Infinitorum. 


I7P 


P R O P.  XXXIV. 

Corollartam, 

Et  univei^ftlitcr,  DuBis qmtUbet  retiis  MT, MT,  (ic.  angtlos cositi- 
71U0S  P MT,  T A/T,  (^c.  gquates  invicem  facientiims  i fiffrie  Spirales 
csmtmuxy  his  retiis  inUrpojhse  fuiU  aci  invicem,  ut  r,  7, 19, 37,  tfi,  &c.  ' 

Nnm  ( per  prop.  30.  ) Figurx  fpirjks  ^ principio  ad  has  lineas  conunuatz  fum 
m 1,  8,  ai,  <4,  lajj&c.  Ergo  l^igura:  invicem  cominne  Icqiienics  his  roilts  icfc 
nrnata- Ium  m i,  S — i i=  7,  — 8 = 19,  d+  — 27  = 37,  127  — fi4  = 6i.&c- 

' Vcl  utif, 

PROP.  XXXV. 

Carellarium. 

Dlimque  Ft^ie  Spiralis  portiones,  qute  in  fmgulis  circalatimhu  dt 
novo  defcriiiintur,  (prieter  ittiui  ^uod  in  prgcedente  circulatione  de- 
• Jcnpium  fierat,\  nempe,  quod  intra  prolem  primam  continetur,  quod  ititer 
primam  (S  fecundam,  quod  inter  fecundam  (d  tertiam,  quod  inter  tertiam  <3 
quartam,  (3e.  funt  ad  invicem  ut  i,  d,  12,  18,  24,  £?c.  [addenda  jemper, 
poft  lacum  fecundum,  munerum  fenarium-,)  Nenqie  ut  differentia  dtgeren- 
ttarum  numerorum  cubicorum. 

Sequitur  ex  33.  Quia  i,  7 — 1,  19  — 7,  37  — 19,  it  — }7,  Scc.  funt  ut 
7,6,  12, 18,24,  &C. 

SCHOLIUM. 

Haic  autem  de  area  figurx  Spiralis  doi^rina,  continuis  duodecim  propoGtioni- 
bus  jam  ti^dita,  conlbna  ell  Ulis  qux  tradit  Archimedes  circa  hnem  Ijbri  de  Li- 
neis Spiralibus.  Libet  autem  id  ipfum  paulo  ulterius  prolequi. 

PROP.  XXXVI. 

Corollarium. 

Complementum  figua  ^tralis  ( quod  nempe  cum  ipfa  fetiorem  contermi- 
num complet)  ejl  ad  fetiorem  conterminum,  ut  2 ad  i, 

\ 

Sequiuir  hoc  quidem  cx  prop.  Sed  id  ipfum  aliter  oftendemus  hoc 

modo.  

Conftarc  fupj^namus  figuram  PMTT  (complemcmum  figurx  ipiralis  MTTM) 
cx  iniimus  numero  arcubus  PT,  PT,  clc.  qui  quidem  Ium  m duplicata  ra- 
tione rcdlarum  M P,  M P,  Arithmetice  ^oporiio- 
.aaluim,  (ut  oltei\dimus  ud  prop.  ii.)  f^ur  au- 
tan  conterminus  MPT,  cx  totidem  conlbbit  ar- 
cubus, ipfis  M P,  M P,  proportionalibus,  adeoque 
AntfiDKCtce  proportioi^bus,  ( ut  patet : ) 

autem  ieries  ejtifmodi.  (in  duplicata  ra- 
tione Arithmetice  proportionalium,)  4 lenei  zqua- 
huiD,  (per  prope  21.)  & Icries  A^tnmetice  pro- 
poruonaiium  4 cjuld^  ierict  aequalmm  ( ^r 
prop.  2. ) Ergo  'ilia  ad  hanc  ( hoc  dl , coimue- 
meocum  figune  Spiralis  ad  Sedorem ) ut  | au  4 , 
hoc  elii}  ut  2 ad  3.  ^ 


ny. 
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P R o P.  XXXVII. 

Coroltarium, 

Et  fpeciatim  j Cemjfitmentum  Spiralis  wia  ctrculatione  defcripUe^ 
eft  ad  circulum  primum  (ipji  conterminum)  ut  z ad  i. 

Nam  conibbit  complementum  illud  ex  inHnitis  araibus  PT,  in  ratione  du- 
plicata redbrum  M P Ariihmciicc-prop<jrtioiialiitm  ( (ivc  ut  o,  i,  4,  9,  dkc. ) cjuo- 
«cuni  maximus  dt  integra  peripheria  A;  conll\t  autem  circulus  ille  imcgcr  cx 
totidem  pcnpheriis  Aritnmcticc-proporuonalibus,  ui  o,  i,  a,  5,  &c.  quarum  etiam 
maxuna  dfc  eadem  peripheria  A : ideoque  Compleiuenimn  illud,  ad  hunc  circu- 
lum, ut  ^ ad  hoc  eit,  ut  2 ad  3. 


P R O P.  XXXVIII, 

» Corollarium,  , 

SPatta  vera  qua  figaris  Spiralibus  in  fin^a  ctrculatsmtibus  dejtmt  ad  futs 
rej^e^ive  circulos  complendos  j funt  ut  a,  f,  8, 11, 14,  i3c.  jiritlsmetice 
proporUofiales,  *.  *-* 

Cum  enim  ( poUto  circulo  primo  c ) erunt  ( per  prop.  29  & 33 ) figura:  fpira- 
les  circulatione  pnm.i  dcfcripia  \ e,  fecunda  \ c,  tenia  f,  quarta  c,  &c.  cir- 
culi autem  contermini  primus  i c,  lecundus  4C,  tertius  pc,  quartus  16  r,  Sk. 
ent  excciliis  circulorum,  fupra  Hguras  Spirales  conterminas,  primi  \ c,  fecundi 
\Cj  tertii  • f,  quarti f,  &c.  Nam  i c — \c=z\c.  4f— if=|c.  pc  — ‘|c  = 5r» 
16  c — * = 


SC  HO  Li  U AI 

Et  quidem  faulcXfet  complurtt  propofitiones  alias  hifce  finiiles  adjungere, 
tam  de  iplls  figuris  Spiralibus  quam  earum  complementi;  tam  qux  circubtioni- 
bus  integris  delcnbumur,  quapi  intermediis.  Sedexdiclis  facile  ptiterit  quilibet 
cas,  li  opus  videbitur,  fupplcrc,  uVnon  ncccflc  fit  diutius  hic  morari.  Et  metuo 
ne  jamjain  nimius  fuerim.  Adjun«m  tamen  unum  aut  alicriim  e.x  didtis  Corol- 
larium, (iniorum  graiioni,  qui  duoirant,  an  pollibile  fit  figuram  alfqium  lecU- 
linc<im”drorto  «qiiaicm  eff$: ) Nempe  — 


CX  diCtis  i Circulo  cuilibet  figuram  aliquam  rcHUineam  aqualem 


Cum  enim  patet  (ex  pr.  if.  ) circulo  cuilibet  figuram  aliquam  Spiralem  arqua- 
lem  effe;  tc  (ex  prop.  ii^.)  cuilibet  figureiSpirah  aliquam  Parabolam;  & deni- 
que (ex  pr.  23.)  cuilibet  Parabolz  aliquam  figuram reailrncam ; Icquitur  & cui- 
libet circulo  figuram  aliquam  redilineam  aiqiialcm  efl& 

Non  funt  igitur  vd  rct^lilioeum  & circulus,  vel  linea  reda  & curva,  quantita- « 
tes  adeo  inter  le  hccerogenex,  qum  & invicem  riie  compar.iri,  & quidem  invi- 
cem xqualcs  elfe  pollint:  Quanqium  fieri  polite  ut  circuli  diameter  & pcnmeter 
eoulquc  (int  irrationales,  ut  nec  veris  nutnens,  nec  eti.im  ullo  adhuc  m ufum 
recepto  noutionis  modo,  carum  ad  invicem  ratio  exprimi  pellit. 


I30rro : Ex  jam  traditis  innotcfcit  etiam  methodus  J{ellam  Parabo- 
- Itca  ( vel  etiam  Paraboloeiebca ) aqualem  quam  proxime,,  isivemendi. 


Si  enim,  qu«c  fcmiparabolam  rciibm  m vcnice  contingat  redb  A'l',  in  quocli- 
bet  squales  particulas  divifii ; ( quarum  quxhbec  dicatur  a atque  numerus  uitimuin 
m;)  & in  lingularum  particula um  terminis  ad  ungentem  ilUm  totidem  ordi% 
nautn-appbcemur  re^be,  (Parabolx  diametro  propterea  paiatielz,  £:  facientes 

ad 


Prop.XXXVTlI.  Infinitorum. 

ad  Tangcmcni  angulos  rc£los,)  TO,  TO,  &c.  quarum 
numina  dicatur  i ; erunt  lUic  ad  invicem  per  pn^  i}. 
ut  numen  quadracici  i,  4,  9,  &c.  & earum  diluen- 

tia: ut  i,  3,  5)7j  &c.  numeri  rnipar^  demceps  ab  uni- 
tate; (quarum  diHcremiarum  maxima  erit  2ir«~i.) 

Rc£te  parailelaruffi  illarum  tcrnuno«  (in  linea  Parabo- 
. lica  conUttuios  ) conno5lentes  , ( qux  erunt  propterea 
ipQ  Parabolx  deinceps  inlcnptx,)  erunt  ut  i* 

V:o*-l-9-  + ^:rt*-f-49,  &c.  (quippe  quarum 

quodnu  p*.r  4*7  e 1.  xquannir  quadratis  um  particula- 
rum u,  quam  diHcreiitiarum  imcr  prmiroas  quaique  pa- 
rallelas, hoc  eit,  numerorum  imparium. ) Qux  quidem 
rcC:lx  ( Parabulx  inlcripcx ) quo  plurcs  tiicrint,  eo  pro- 
pius ad  parabohex  men furam  accedet  carum  omnium 
gregatum ; iu  lamen  m ex  omnibus  fic  a^r^ata  re& 
lic  ipla  parabolica  mmor.  ^ 

Sin  VC.I1C  aliquis  re^bm  juila  majorem  (ut  conllet  intra  quos  cancellos  deter- 
minare pollic  paraboltcx  longitudinem;)  neque  diHicilis  crit  hxc  invclligatio, 
' tangentium  ope  pcrHcienda. 

Si  vero  curva  AOO,  non  Tuoponatur  Parabola,  Paraboioeides  Cubicale^ 
Blquadmtical^  &c.  Idem  procciius  erit,  mutatis  muundis,  atque  in  Parabolo. 
Sumendx  enim  pro  parallelarum  diifcreniiis,  non  k 3,^,7,  &c.  differemix  nu- 
merorum Quadraticorum  ; ftd  i,  7, 19,  37,  &c.  diBerencix  numerorum  cubico- 
rum; vel  I,  ij,  df,  &c.  diiRTcniia:  numerorum  Biquadradcorum ; &c.  prout 
Paraboloeideos  cujulquc  natura  pollulci ; adeoque  inicnptx  erunt 
V:  49>  &c.  vel  + + & fic  deinceps.  Ut  ex  inferius 

tradendis  pr.  4y.  patebit. 

EAdem  fere  methodo , Jttvemetttr  rtUa  ^traU  genuina  quam-proxi- 
me  aquaUs* 

Si  enim  (peT  ea  qux  di^h  lunt  prop.  r. ) fiipponatur  inicnbi  figurx  Spirali 
alia  ex  quotubet  fedtoribus  Umiiibus  conilau : Erunt  ( propter  Spiralem ) tam 
lectorum  arcus,  quam  horum  finus  five  rcili  five  verfi,  ut  & radii,  Arithmetice 
proportionules.  Radiorum  autem  continuum  aug-  , 
meatum  dicatur  «.  Si  igitur  k ic^toris  cujufvis  ar- 
cus iniuo  ad  radium  per  ipHus  terminum  ditaum 
demitci  fupponacur  perpendicularis,  erit  illa  lUius 
arcus  iinus  redus,  cu)us  quadratum  Hniul  cum  qua- 
drato linus  verG  communi  augmento  a aui^li,  x- 
quabttur  quadrato  re<^  Spindi  inicriptx : ( per  47 
c I. ) Smus  autem  verfus  ilk  dicarur  v,  & totius 
circuli  iiii  diameter  d\  erit  igitur  quadratum  linus 
rc£li  (ex  dudlu  finus  verfi  v in  diametri  refiduuin 
d'— V hdtum)  vd — ti*;  & quadratum  finus  verfi 
communi  augmento  audb  ( nempe  v + a)  crit 

& propierea quadratum  mlaipcx  (ex  his  conilatum)  vJ-\-zva 
Cum  autem  (propter  xquales  iimilium  Sedtorum  angulos)  eadem  fit  ubique 
iinus  verfi  ad  diametrum  ratio,  dio  ea  quam  habet  1 ^ m { qux  rauo  major 
minorve  reputanda  erit  prout  fingulorum  Icarum  anguli  majores  minorefve  fue- 
rim : ) Adeoque  cum  fit  i . 1» : : v • erit  vm  : & propterea  quadratum  redU 
SpiraU  inicriptx  fk-nique,  cum  lint  fi- 

miiium  lUonim  fediorim  daooepi  pofitorum  arcus,  ad^ue  & finus  verfi,  A- 
rithmetice  proporuonallb,  (ab  o inchoati,)  dicantur  illi  o,  1, 1,  3,  &c.  Erunt 
ergo  inicriptx  illx  V:  o«  + 0« -f '*“•  l/- * *»  + ^'*  + '** 
y ; y:  itf  w-h  -|"tf’.'^&*fic  deinceps.  Qj^autap  plures 

fupponantur  eidem  figline  Spirali  fediores  isferibi,  eo  propius  m Irneam  Spiralem 
accedet  redlarum  fic  inlcriptaridh  i^;regatum : quod  tamen  vera  Spirali  perpetuo 

««u»  «fh.  o , • r . 

^ autem  harum  infalpiarum  prmiR  «^ittaiur,  & tlbus  vice  poli  ultimam  uib- 
B b b 3 iimgatur 
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jungatur  quae  proxime  erat  inlectitura,  ( quod  tantundem  efl  atque  pro  Hgiira  cx 
(eitotibiis  infcripta , circmnleriptani  luWlitucre, ) atque  tandem  addatur  «;  habe- 
bitur ex  omnibus  aggregata  rcch  qux  vera  fpiraii  major  ent;  led  qua:  ad  jultain 
co  propius  accedet  quo  plures  liipponantur  Saloresadlcribi.  * 


PROP.  X X X 1 X. 

Lemma, 

SI  proponatur  feries  quantitatum  in Tri/i/roa/»  ratione  Arithmeticc- 
proportionalium,  { (ive  juxta  feriem  numerorum  Cubicorum,)  con- 
tinue crefeentium,  apunfto  vel  o inchoatarum,  ( puta  ut  o,  i,  8,27, 
d4,&c.)  propofitum  fit  inquirere  quam  habeat  illa  rationem  ad  feri- 
em totidem  maximse  aequabum? 


Fiat  invelbgatio  per  modum  indiullionis  (ut  in  prop.  i.  &ip. ) F.ritquc 
°+‘  + ^ = 9 _j_i  1 . 

8-f  8-1-8  = 

+ i-h  8-1-2-=  ojf  '+  8+»7+?4=i°o_, 

— /C.Xx.j-a.U-x.jJti — '* 


I-l-l=-2  * ‘ 


= S + k- 


27-(-i7-t-*’7+a7=io8  ~ ' ■ S4-l-(S4-l-(S4-l-«4-|-fi4=jio 

o +i -1-8  -1-  2T-1-  <4-l-i2r  = 22y_ 

I2T+  t2J -1-  I2J  -h  raj  -1-  I2J  -1-  12J  = --p~ 
o -f-i  -1-8  -1-  27-I-  64-1-12^  -1-2i6=  441  _ , _ , , , 

21  (S  ^ 21(5 zi6-f  216 -h  2t6  + 2i4 -f- 21«  = j y Ii  “ ” ~ ‘ ■ 

Et  lic  deinceps. 

Ratio  proveniens  cft  ubique  major  quam  (ubquadrup)a,  ieu  J . Exccllus  autem 
perpetuo  decrefeit  prout  numerus  terminorum  augetur,  puta 
• occ.  auiilo  nimirum  tratlionis  denominatote,  live  confcqucnte  rationis,  in  lingulis 
locis,  numero  quaternario,  ( ut  patet ; ) ut  Iit  rationis  provenientis  exceirus  limra 
llibquadruplam,  ea  quam  habet  unitas  ad  quadruplum  numen  terminorum  poit  o. 
Adeoque 

.PROP.  XL. 

Theorema. 


SI  proponatur  feries  quantitatum  in  Triplicata  ratione  Arithmc- 
ticc-proportionalium  ( live  juxta  feriem  numerorum  cubicorum ) 
continue  crefeentium,  i puntfto  vel  o inchoatarum  i ratio,  quam  ha- 
bet illa  ad  feriem  totidem  maxim*  requalium,  fiibquadruplam  fiipcra- 
bit;  eritque  exceflus,  ea  ratio  quam  habet  unitas  ad  quadruplum  nu-  * 
meri  teiuiinorum  pofto;  five,  quam  habet  radix  cubica  termini  pri- 
mi poli  o,  ad  quadruplum  radicis  cubies  termini  maximi. 

l’uta  /®vel  — — />  = t)«/>-)-J«>/’. 

4 4-  4/ 

Patet  ex  pra:cedente. 

Cum  'autem,  crelcentc  numero  terminorum,  exccllus  ille  fupra  rationem  fubqua- 
druplam  ita  continuo,  minuatur,  ut  tandem  quolibet  allignabili  minor  evadat,  (ut 
patet  j ) ft  m infinitum  procedatur,  prorlus  evaniturus  elt.  Adeoque 

, P R O P.  XLI. 

Theorema. 


SI  proponatur  feries  infinita  quantitatum  in  Triplicata  ratione  Arith- 
metice-proportionalium  (five  juxta  feriem  numerorum  cubicormn ) 

continue 
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continue  crefcentium,  h pun<%o(ra  o inchoatarum  j erit  illa  ad leriem 
totidem  raaximz zquaLum,  uti,  ad 4. 

Patet  cx  pr^ccdaitc. 


P R O P.  XLII. 

CiroUarium. 

IDeoque,  Complementum  Jemi-paraboloeidis  cubualis^  AOT^efi  ad  Pa- 
ralltfogrammumTD  (fuper  eadem  vel  aquali  bafe  aque  altum^  ) uti  ad 
4.  ( Et^conJequenter^ipfumJemrpaToboloeides  adidemParaUelo^ammum^  ut 
3 4- ) 

Efto  enim  Seiiiiparabolociciis  cubicalis  AOD, (cu- 
jus diameter  A D,  ordinatira  applicat*  DO,  1)0, 

&c.  ) complementum  A O T ( cujus  diameter  A T , 
ordmaum  applicatx  TO,  TO^  ) Qiioniara  igi- 
tur ( per  pr.  ±s-  Oon.  Skt. ) re^hc  DO,  DO,  o«f. 
vel  iplis  xqiulcs  AT,  AT,  occ.  (Imt  in  (ltbtr'plicata 
ratione  reebrum  AD,  A D,&:c.  vcl  iplis  xqualuun 
T O,  T 0,  &c  Erunt  t contra  ipfx  TO,TO,  5cc. 
in  triplicata  talione  recbuiira  AT,  A T,  &c.  Tota 
igitur  ligun  AOT  { conlbns  cx  inHnitB  reilis 
TO,TO,  Hcc.  in.tnplicau  ratione  reitarum  AT, 

A T,  &c.  Aritiimetice-proportionalium ;)  em  ad  Pa- 
nllelogrammum  TD,  per  pneced.  (conlbns  cx  to- 
tidem ipii  TO  maxim*  xqualibus,)  ut  i ad  4.*(Qiiod 
erat  oflcndendum.)  Etconlequenter,  Seiuipaiaboloei- 
des  AOD  ( parallclograaKvi  rdkluum  ) adidempa- 
rallclogrammum  ut } ad  4. 

P R O P.  XLIII. 

Lemma. 

PAii  methodo  invenietur  ratio  feriei  infinitae  quantitatum  in  ra- 
tione quadruplicata,  quintupheata , iextuplicata , ficc.  Arithme- 
tice proportionalium,  i punAofwo  inchoatarum,  ad  feriem  totidem 
maximae  qualium.  Nempe  in  Qijadruplicata  , erit  ut  i ad  y:  in 
Quintuplicata,  ut  i ad  fi : in  Sextuplicata,  ut  i ad  7.  Et  fic  deinceps. 

Fadlocnhn  experimento  patebit  rationes  indoiSflonc  repertas  ad  has  continue 
propius  accedere,  iia  ut  dincreniia  undem  evadat  quavis  allignabili  mtnor;  adeo- 
que  in  infinitum  continuata  evancfcct. 

Operoios  dcmonftrationcs  lineares  non  adjungo;  quas  tamen,  liqurs  polhilet , 
potent  ille  (modo  vaoit)  tales  exquirere  figurai  uminlcriptione  & circumlcnptio- 
ne,  vei  etiam  alias  prxlbndas ; (quales  habet  Afcbime<ies  pr.  10,  & 1 1,  lin.  fpdal.) 
oitendendo,  quod  ratio  neque  major  neaue  minor  cU  qium  alltgnaa.  At  mihi  liiHi- 
cerc  videntur  iJl*  quas  produxi,  Cavallcrii  Metbodtun  /narvi/ihilmm  (quoniam 
eam  invemo  i Geometris  jam  elTc  receptam,)  Iwucus. 

Nota  tanx.n  eas  quibus  ulus  fum  acmonltrationes,  potius  figuras  inlcribendas 
imitari,  cum  Ilipponant  pnmum  terminum  o.  Si  quis  vero  figuras  circumlcriben- 
das  imitari  tiullct,  fieri  quidem  & illud  potcfl,  moao  primus  terminus  ponatur  i. 

Notandum  etiam,  rationes  indudhone  quxrcndas,  m Icriebus  illis  quarum  pro- 
cellus  eU  in  Arithmetice  proportionalium  ratione  quadruplicata  (&icquentibiis) 
nugis  impiicacos  die  quam  prxcedentiam. 

Putain  Biquadratis  Vel—  /*-|- 

* y 10/^  ‘ 30/»  ‘ 30/*  y ^ 

^ = 1 « + Io h “/-C  pofi™  “'"P' 

termino  primo  o,  fecundo  i,  latere  maximo/,  numero  terminorum  «a=/-|-i.  ) 

In 


D 
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In  Siiperfolidis  autem  "t"  ^ ^ "I"  ~^/r" 

a / ' 12/*  12/* 


fi- 


In  Sextanis,  feu  Cuborum  Qiiadraus,  — ‘ fi- 

T 1+  7 7 

Vel + !>«/>  — »;/.  Et 

42  42 

pariter  in  fcquenubus  : \n  ad  prop.  182.  docebitur. 

Sed  (tjuod  nobis  hic  fu flkit)  ad  debuam  rationem  ita  continue  magis  accedunt, 
ut  tandem  diHiremia  evadat  quavis  aflignabiii  minor. 

S e HO  L / U M 


Si  quis  autem  cupiat  rationeshujnfmodi,  utut  intricatas,  quse  fluentibus  ferie-  • 
bus  Hnitis  quibufcunqucconvj:niat,  ( puta  in  Icpruplicata,  odtuplicata,  &c.  ratione 
Arithmetice  proponionalium  ) invenire : quom^o  illud  Hat  intra  dicetur  in  Schol. 
prop.  182. 

P R O P.  X JL I V. 

• 'Theorema. 


I Deoque  Si  intelligatur  feries  infinita  quantitatum,  k pundto  feu  o in- 
choatarum, & continue  crelcentium  pro  ratione  vel  Arithmetice- 
propbrcionalium,  ( quam  feriem  Lateralium  five  Primanorum  appello, ) 
vel  cxjrum  quadratoium,  cuboram  , biquadratorum , &c.  ( quam  ap~ 
pelio  feriem  Securubmorunty  Tertianorumy  §^tanorumyii:c.)  Erit  totius 
ieriei  ratio,  ad  feriem  totidem  maxims  xqualium,  ea  qu£  fequicur  in 
hac  Tabella.  Nempe 


^•^uahuni 

Primanorum 

Secundanorum 

Tenianorum 

Qiiartanorum 

Quimanorura 

S(.‘Xtanorum 

Septimanorum 

Oebvanorum 

Nonanorum 

Decimanorum 


1 

I 

s 

\ 


I 


Vel  m 1 ad 


2 

3 

4 

T 

. 6 
1 
8 
P 

10 

11 


Et  fic  deinceps.  Ita  ut  fraiflionum  Denominatores,  fiveConlequentes 
rationum,  fmt  ab  unitate  Arithmetice-proportionales  j communis  au- 
tem five  Numerator  live  Antecedens  i. 


PROP.  XLV. 

Corollarium. 

Hinc  dtfeimus  methodum  inveniendi  aream  complementi  Parabola & 

Paraholoeideos  Cuhicalisy  Btquadraticalify  Surdejolidaluy  autfuperio-  a 
ris  cujujhbet  potejlatir ; co?iJequentery  etiam  aream  Paraholay  aut  Para^ 
boloetdeos  cujujcunquepotefiatir.  §lwd  ojlenderc  poUuitm  fumad  prop.  4S. 

Co7i.  Sefl. 

Nempe,  cum  complementum  Parabolae  ( vel  Semiparabolae ) ficfcTics  fcciindano- 
rum,  (ut  diximusad  prop.  25  ;)  complementum  Paraboloeidis  cubicajis  (vel  femi- 
paiabolocidis, ) icries  Tertianorum,  ( ut  dixumis  ad  prop.  42 ; ) atque  ( eadem 

ratione  ) 
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«lione  ) complinicriiuni  1'jraboiocidisBiquadraticalis,  feries  QuaranorOni;  com- 
pLmentum  l’.uaboloc:dis  lupcrlolidalis,  ierirt  Qiiimanonita ; & iic  deinceps; 
Erit  horum  ratio  ,rd  Baralltiogrammimi  cncirmleriptum,  ( fetian  nempe  totiiEm 
maximo  x.)i’alijm,)  eaguselli  ad  j,  i'ad4,  i ad  y,  i ad<S,  & Iic  deinceps:  luxu 
tabellam  propolitionis  praxedemis.  PItconlajuenier,  ipli  Parabola,  Pataboloci- 
des  Cubicale,  Bi<|uadraticale,  Siirdelolidale,  &c.  (iju*  nemjie  ciun  fuis  comple- 
mentis lequamur  Parallelograramis  circumlcriptis,)  Oiiuad  Paralleloeraniimim  cir- 
cuuilcripiuni,  ut  i ad  5,  j aej  4,  + ad  jr,  j ad  6,  &c. 

S C H 0 L r U M. 

Et  hoc  quidem  pailo  licebit  innumeris  liguris  curvilineis  lequales  rciflHineas  con- 
• Uituerc.  Quodque  in  liila  Parabola  ( fumiiia  cum  admiratione  ) pneftitit  Archi- 
medes ( S;  pcll  illum  alii ; )id  nosm  Paraboloeidc  cujulcunqucpotelbusjam  pne- 
Ihumus.  > 

Qu.e  autem  ik' Parabolis  6;  Puraboloeidibiis  hiiculqijctradira  funt  aut  mox  tra- 
denda, pHunc  etiam  Spiralibus  facillimo  negotio  accommodari,  Si  enim  fuppo- 
nanuis  rtihmMT  continue  augen,  non  quidem  m eadem  ratione  cum  ana^o 
PiM  T,  ( ut  m Spirali  Archimcdca,  ) fcd  intjuldem  ratione  dujiicata,  tripli<5ia' 
quadi  unlieata,icc.  vcHubduplicata,  liibtnplicata,  liibquadaiplicaia,  &c.  vei  etiam 
fubduplicatac  triplicata,  quadruplicata,  &c.  lubtriplicat*  duplicata,  quadruplicata 
&c.  aut  alias  utcunque  compofita  : orientur  alia  atque  alia  Spiralium  genera  : qua- 
rum tamen  ad  penphcriam  vcl  arcum  ( co  Icnfiiquo  didum  tll  in&hol  prop 
ij.&ij.)  rauo  non  minus  innotcfcct,  (ut  & figurarum  adjacentium  ratio  ad  cir^ 
culum  vel  ic^lorcni,)  quam  in  illa  Archimedca.  Ex- 
empli gratu.  Si  m%caiur  reSia  kJMT  m tiupljcata 
ratKHc  unguli  AI  T \ trit  linea  Spiralis  ( a ^inci- 
pio ifjchouia')  AlTfaaascumconterminufnV^TfUt 
{ quippe  ent  Spiralis  lUa  , feries  SeAmda- 
noriun  ; arcus  autem,  feries  iEqualuim  : ) Et  Figu- 
ra adj.icens  eiit  a/i  conteikiitium  SeSlm  em,  ut  i ad 
y ; ( nempe  ut  feries  Quartanorum  ad  Tcricm  Mr 
qualium:  ) Et  Jimihtei\Ji  crefiat  reSla  AIT  in 
anguli  AITT  ratione  Triplicata  ^ Q^puirupficata  , 

Et  it  Spiralis  {JenJii  quo  fupra  ) ad  contermi- 
num Acum,  ut  \ ad  ifFifma  adjacens 

ad  fifforem  conte?  minum , ut  i ad  7,  p,  (Jv.  Item, 
jierejeant  ref/a;  AIT  in  angulorumT  M'T  ratione  SubduphcataySubtriphcata,^\ 
eiunt  Spirales  {fenfu  qm  dif/um  ej{)feu  crejcentium  arcuum  Jimilmm  /^ega- 
ti,  ad  conte?  mutos  Arcus  {ex  totidem  aqmhbus  conjlates,')  ut  iadi\, 

EU  Figufa  adjacens  ad  Semrem  contermhwm,  ut  ladijyil,  Hoc  eji  ; //- 
liCy  ulxoAiy  ladu^^c.  hic  uty7.ad  a^i  ad  Elficalibi;  quacunque  fiic- 

ric  ratio  multiplicata,  vd  jubmultiplicau,  vcl  ex  his  utcunque  compolita.  Qiix 
omnia  eodem  modo  ( mutatis  mutandis } demonllrabumur,  quo  prop.  ^,24,  &c. 
(adhibitis  faltem  in  auxilium  propolitionibiis  aliquot  fequentibus. ) Atque  hinc 
quidem  Spiralium  doilrina  in  immenlum  augeri  polfit-.  fum  autem  id  luo  quili- 
bet Marteper  jam  difb  latis  poflit  mtelligere,  neque  nobtsfit  animus  labore  iu- 
pervacanco  hax  ulterius  ampliandi : fufficiacid  mtranlitu  monuiHc, 

Sed  & hinc  etiam  fkiilis  eflec  tranfitus  Id  Spirales  non  tantum  in  plano,  in 
fblido  dderiptas,  puta  in  fupcrHciebus  Coni  & Sphxrx,  five  etiam  conociduim  & 
iphscroeidium,  ntc  confiderandas ; &,  ad  Spiraks  aut  Circulos  ia  Cylindro  compa- 
randas; Figuras  iteni  iiJis  adjiiccntes,  ad  figuras  adjacentes  hifce.  Adhibitis  tamen 
iis,  qux  dc  feriebus  aiidhs  & diminutis  infra  fecuturx  fum,  propofitionibus.  Ha*c 
autem  omnia,  ncnimiusGm,  inuda  prxtereunda judico;  Cum  ea  quiJibtc,  ex  iis 
qiue  hic  tradita  Tunc  vd  infra  tr^enda,  facile  pollit  deducere. 

M Q N I T U Af.  ■ 

Monendum  denique  hic  porro  duxi ; In  horum  Editione  prima,  irrcpfillc  (Ove 
mea  live  typographi  incuria ) Mendum  quoddam  Numerde.  ( 4,  y,  6,  perperam 
fyiptis  pro  y,  7>  9- ) Qtiod  oeadionem  dedit  Cl.  Vuo  Ste^bano  de  Angelis  (dum 
* • C c c non 
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non  animadverterit,  rocrum  fliilfe  vel  CaUmi  vcl  Calculi  lapfuin,  non  ex  Demon- 
Itrationis  vitio  ortum,)  centcndi  (in  liio.</c'  S^haiibus  Tr^Uiu  ) non  rccU* 
procedere  hanc  meam  dc  Spiralibus  doi^unam.  Verum  ubi  reftiiutus  fucne  Cal- 
cuhis  debitus,  Dcmonllrauom  conlormis;  itaiim  pcrfpioerec,  omnia,  (jux  in  ad- 
verfum  objacrat,  fpome  fua  concidere;  (dc  quidem,  quod  audio,  alus  ui  mo- ’ 
nentibus,  etiam  me  uceme,  dudum  perlpcxit:)  Sed  & totam  illam  de  Spirali- 
bus Doilrinam,  quam  ille  fufws  exponit  (detrudite;)  hoc  unoSchoiio  lumma- 
tim  traditam  die ; Et  quidem  univerialiiis,.iitut  hoc  ilk  non  ILitim  animadverte- 
rit; Quod  incaula  fuit,  cur  aliquanto  plura  exempla  jam  enumeraverim  (quam 
prius,)  eadem  generali  mctliodo  compreUenla,  atque  eodem  plane  modo  ( vi  prop. 
44,  ^4,  tf4*,)  Gemonlb^aada.  Qiia:  non  eo  diita  funt,  ut  inventis  ejus  dcrogatuni 
eam ; ( neque  enim  lUi  vitio  dandum  cft,  quod  e^go  ei  in  eadem  re  praeivtrim : ) 
ied  ut  appareat,  quam  Corollariorum  ferax  lic  hxc  nolira  Methodus  geneiiUis; 


cunr  vel  Scholium  unum  (ubi  pariiculaiim  exponatur, j materiam  rubminiitrcc 
jufto  VoluramL  Et  quidem  totam  illam  tlc  ParabolocidiDus  dodlnnam,  propoli- 
uombus  aliquammultis  pnecedcntibus,  & fiiblequtnubus  aliquammultis,  uaduam; 
hoc  uno  Scholio  volebam  Spiralibus  Spatiis  accommodare,  (qux  ex  convolutis 
Paraboloeidibus  oriuntur; ) poiius'quam  totidem  vcl  etiam  pluribus  propoCcioni- 
bus  eadem  de  Spiralibus  repetere,  quf  de  Parabolocidibus  didla  fueram  ; tum,  ne 
nimis  excun'cre  viderer  ; tura,  quia  non  cilet  cuiquam  diificile  illud  facere  qui  ad 
praxxdcncia  fatis  attenderit.  Quod  quidem  eoulquc  verum  ell,  ut  non  modo 
iltiufmodi  Spauorum  Spiralium  rationem  ad  Sedorem  conterminum  exhibere  va- 
leamus; led&  Spiralem  fic  aflignare,  ut  fpatium  ad)acens,  ad  Sedorem  conter- 
mimim,  raciohem  (minoris  ad  ma|iis,  numeris  explicabilem, ) datam  habeat.  Eilo 
utique  ratiO  fic  data,  ut  i ad  4.  Et  ponantur  rcila:  MT,  MT,  &c.  (quie  con- 
tinuos angulos  AMT,  TMT,  &c.  invicem  axjualcs  faciam,)  ab  o contmuc 

a — I 

crefccntes  fecundum  Seriem  cujus*  Index  fic  . Dico,  Spadum  hoc  Spirale 

( ^ prmeipio  exorfora,  & quoufque  libet  coiuimiacum, ) ad  Sei^lorem  contermi-w 
num,  eflc  ut  i ad  Cum  cnim  Radii  (fimiluim  Sei!:lorum)  iint  Series  cujus 
1 

Index  efl ; Sedores  ipfi  (utpote  in  Radiorum  fuorum  ratione  duplicata, ) 

funt  Series  Indicem  habens  a — i : Qiue  itaque  ad  Senem  totiden^  maximo  arqua- 
lium,  (hoc  eft,  Spatium  Spirale,  ad  Scclorcm  coiucrromum  circumfcriptiun, ) 
dl,  ut  ! ad  4 ( fenei  Indicem  unitate  audiira, ) per  prop.  ^4.  Quod  erat  facien- 

4~-  l I 

dum.  Puta,  fit  Ratio  data,  i ad  2;  adeoque  =r-:  Ergo,  reilx  MT,  funt 


Series  Si^ficuniiano} mn.  Su  ratio  data,  1 ad  y ; adeoque  — - =2:  Ergo, 

• - a I 

MT,  Senes  Secundanorum.  Sit  ratio  data,  i ad  5 ; -adeotjuc  i : Ergo, 

M T,  Series  Trimancn um ; ( qu£  cll  Spiralis  Archimcdea. ) Sit  data  ratio,  i ad 
4 — - 1 

hoc  cfl  I ad  5 ; adcoqutf — ^ | : Ergo,  M T,  Senes  Sub^uartam)  um.  Sit  data 

G 1 

ratio,  I ad  4;  adeoque  — = |:  Er^o,  MT,  Senes  Ridicum  ^^draticarmn 

Tntiannmn.  Et  firailiter  alibi,  quacunque  fuerit  fic  data  ratio-  Ipfam  vero 
Curvam  S'pn'4/ew  Archimedeam,  Curva:  7Wviie//c<f  srauakra  clle;  4 me  alibi  de- 
monltratura  cft;  in  Tradlatu  de  Cm-varum  luctuum,  TradUuii  dc  C^Tlocidc  fiib- 
jun^o.  Et  quidem  pari  methodo  cuam  alias  Sphaies , 'PajGboJoeidum  curvis 
xqualcs  olUndere,  iion  eU  difficile.  Sed  neque  dimcilc  cfict  offendere  (nifi  qm^ 
nolim  hic  nimium  excurrere,)  Qua:nam  SpnaJis  cujuam  Paraboloeidi  tyjpmdeat. 
Nempe,  ut  Parabolx  AjKilloruanac  reljxmdet  Spiralis.  Archinicdeii ; ( quippe,  Cur- 
va; Semiparabolac  ciijus bafis aequetur  maximx  rcdbrum  MT,  & Axis  Aggregato 
arcuum  iimiluim  mferiptorum,  numero  zqualiuni;  hoc  cfl,  fcmilli  arcus  conter- 
mini PT ; aequaLsiil  Curva  Spiralis;  & Eigura  Figura;  dimidia :)  Sic,  fi  po- 
nantur MT  (Itimimm  Sciorum  Radu)  crefccntes  m Ratione  Seamdancrum  (W 
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dl,  ut  Numeri  Qiiadr.iiici ;)  Spir<ili  hnfcrefpondx  bic  Paraboiocidcs  Scmicubiwlc ; 

CUJUS  itaque  curvjc  xxjiiabitur,  non  modo  Scmiparaboloeidcos  curva  (cujus  balib 
tctjuetunvcbrum  MT  Axis  at^rcgaio  arcuum  iimiliuiu  Sedorum  m- 

feriptorum,  numero  iiiHnitorum,  Idi  Trienti  arcuscontermini ;)  Icd  & Reda  iinea 
I quam  iitius  Scmiparaboiocidis  Scmicubicalis  curva:  iqualem  oltendimus,  indido 
de 'r:i/>wTi  'rradatu;)  Figura  vero  Spirali  adjacens  j dimidia  figiVx  adjacentis 
Semiparabolocidi.  Et  Gmil  ner  alibi. 

P R O P.  XLVI. 

Lemma. 

? Tem{per prop.i^j^.)  Data  ratione  quam  habet  feries  una,  cujuflibet 
II  fotettatis,  ( ad  ieriem  ecqualium  i ) repentur  ratio  quam  habet  alia  * 
feries  alterius  cujulVis  poteltatis,  (ad  fericni  item  aequalium;)  inve- 
niendo nempe  homologum  terminum  progreflionis  Arithmeticae. 

Ut,  fi  Quadratorum  five  Secundanorum  feries  fit  | ferici  ajqualiuni;  erit  fenes 
Lateralium  five  Primanorum  § Ib‘ici  squalium  ; Qiik,  utldicsPrimanoruranKdia 
^ inter  (eriem  /Kqualium  & ieriem  Secundanorum,  fic  2 ( conlequens  rationis 
j^txfitac  Primanorum  ) cll  media  Arithmetica  imer  i & 3 ( confiquentes  rationum 
yf.qualium  & Secundanorum.  ) Sic  cum  Cuborum  five  Tertianorum  ratio  Iit  J five 
I ad  4,  mterquara  feriem  & feriem  xqualmm,  duarum  potdhtum  feries  iiuer- 
jiciuntiir;  quxrendx  fum  dux  medix  Arithmetica:  inter  1&4,  puta  2 & 5,  qua- 
rum illa  Primanis,  hxc  Secundanis  convenit.  Et  fic  m exteris. 

Et’  fimiliter,  fi  quxrcnda  fit  ratio  Iu{x;riori*s  potcUatis. feriei  conveniens;  id 
repentur  progreUionem  oonnnuando  ad  terminum  quxfitiibi  ufque;  Ut,,  fi  feries  * 
Quartanorum  rationem  habear,  ad  (eriem  xqualium,  eam  qiix  ell  1 ad  f live  i; 
feries  Siextanorum  habebit  rationem  i ad  ** : quia  ui  progrdlionc  Arithmetica  uni 
terminus  ( poR  unitatem  ) quartus  clt  y,  terminus  fcxius  erit  7,  & pariter  m reliquis. 

, P R O P.  XLVII.  i 5 

Lemma. 

ATquehasc  r^ula  non  minus  valebit  fi  exponatur  feries  quantita- 
tum quorunilibet  (non  quidem  juxta  feriem  Primanorum  , fl'd  ) 
juxta  quamvis  aliam  Tabellae  feriem,  & dc  illarum  Quadratis,  Cubis, 

&c.  inquiratur. 

Verbi  gratia.  Si  inielligatur  ejufinodi  feries  quantitatum  quarumlibet  lecun- 
dum  (eriem  Secundanorum  ( quibus  allignatiir  in  Tabella  rauo  i ad  3 ) difpoliu- 
rum  : harum  Quadratis  conveniet  ratio  i ad  j ; ( quia  i.  3,  y,'funt  Arithmctice- 
propqnionales  ; & Cubis  conveniet  ratio  i ad  7 ; & fic  aemcejas ; quia  i,  3,  7, 

&c.  (unt  Arithmcticc-proportionales,  proutUnitas,  Radix,  Quadraium,Ciibus,  &c. 
funt  potelbtes  proxime  fequentes  & Geometrice  proportionales. 

Ncc  hoc  aliud  ell,  quam  quod  habetur  in  Tabella  ; nam  li  quantitates  aflumptx 
fiiit  (enes  Secundanorum,  cujus  ratio  eft  1 ; carum  quadrata  erunt  fenes  Quarta-  ' 

norum,  cujus  ratio  \ ; & earundem  cubi  erunt  (eries  Sextanorum,  cujus  ratio  f ; &c. 
mdiiRumdl. 

P R O P.  XLVIII. 

CoroUarium. 

FT  confequenter,  Conoeides  vel  Pyramidmdes  complemento  Semt-para^ 
boUe  [etrea  ipjms  diametrum)  aptandum^  efi  ad  Cylindrum  vel  Pnjma^ 
fuper  aquali  bafe  aque  altum^  ut  i ad 

Nempe  li  complementum  Icrai-parabolx  reiRx,  AOT,  manente  rc£la  AT, 

Ccc  2 circum- 
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circumvolvatur,  ut  defcribacur  Conoeidcs  rc^um;  vcl,  univcrraiiter,  (i  (juxta 
methodum  ^ nobis  indicatam  prop.  y,  <S,  p.  Con.ik*il.) 
dianuiro  vcl  axi  AI',  ordmatira  apphccntur  circu- 
Ji,  vel  liniilia  quxvis  plano,  quorum  vcl  radji  vcl 
reclx  iiniilitcr  politx  rationem  eandem  habeant  in- 
ter 11*  quam  reda:  TO,T  O,  &c.-  ut  compleatur  Co- 
noctdes  vcl  Pyramidocides  five  redum  live  inclina- 
tum : dico  illud  Conoeidcs  vcl  Pyramidocides  clle 
ad  Cylindrum  vel  Prilma  fuper  eadem  boli  zqueal- 
tum  ut  1 ad  y.  Nam,cumre6lac  omnes  TO,TO, 
&c.  lint  feries  Secundanorum,  ( quibus  convenit  ra- 
tio i ad  2 ; ) limilia  qmelibet  plana  fuper  has  rc^Us 
fimilitcr  conilituta,  erunt  inter  fe  m harum  rc^hnim 
quadrata;  five  in  duplicata  ratione  redarum  TO, 
T O.  Atque  ratio  lerici  redarum  illarum  cuitvcmcns  ( fenei  quippe  Iccundano* 
nim, ) efti  ad  5;  ergo  feriei  planorum  conveniet  ratio  1 ad  5:  quia  nempe  i,  j, 
y,  funt  Amhmefice-proponionales : ( prout  Unitas,  Radix,  & Qiudiarum  fune 
Geomeiricc-proportionalja. ) Et  quidem,  fi  redbc  T 0,T0,  &c.  lint  feries  Se- 
cundanorum ; earum  quadrata  ( vtl  plana  quadratis  projwtionalia  ) erunt  feries 
Quartanorum ; cui  in  Tabella  convenit  .ratio  i ad  y.  ^ 

PROP.  XLIX. 


CoroBarium. 


T fimiliter  ; Si  complemento  Jemiparaboloetdis  cubitalis  aptetur  {/trea 
iplhis  Diametrum ) Conoeidcs  vel  Pyramidoeides ; erit  hoc  ad  Cylindrum 
vel  Prifina  {Juper  eadem  vel  aquali  baje  <eque  altum^)  uti  ad  7, 


Nam,  cum  redae  T O,  T O,  &c  ( m complemento  Semiparabolocjdis  Cubiculis,  ) 
Cnt  feries  Tertianorum,  quibus  in  Tabella  con  venit  ratio  i ad  4;  horum  qua- 
dratorum (vcl  planorum  quadratis  proponiopaiiiun  ) fcrici  conveniet  ratio  1 ad 
quia  1,4,7,  funt  Ariinmetice-pioMmonalcs.  Vcl  eiiain,  quia  plana  funt  le- 
nes Sextanorum,  quibus  in  Tabella  aliignacur  ratio  1 ad  7. 


P R O P.  L. 

* Corollartum, 

Et  pariter } fi femiparaboloeidium  a! iorum  {puta  Biquadraticaliumy  Su^ 
, perfoltdalusm^  ^c. ) complementis  aptetur  ( arca  eorum  diametros ) Cono- 
eides  vel  Pyrtanidoeides  aliquod  \ habemt  iBudad  Cylindrum  vel  Prifma  [fu- 
per  aquali  baje  aque  altum ) rationem  notam  (puta  i ad  ^yi  ad  ^c. ) 

Cura  enim  complementorum  illorum  redz  fim  feries  Qjsarranonim,  Qiumano- 
rura,  &c.  adeoque  rationes  in  Tabeilaanignaiashabeant  j ad  y,  i ad  &e.  lenes 
Qiiadralorum  ( vel  planorum  quadratio  proportionalium  ) raucnem  habebunt  i 
ad  9,  lad  quia  i,y,p,  vcl  i,t^,  ir,  &c.  funt  Arithmctice-jiroportionales. 

Vel  etiam,  quia  fi  reitz  fim  lenes  Quarumorum,  Quimancrum,  dxc.  plana  fimi- 
lia  ad  has  rcilas  firailiter  polita,  erunt  feries  Odbvanorum,  Uccimanomm,  &c. 
quibus  convenit  ratio  i ad  p,  i ad 

SC//0  Z.  /liM 

Atque  hoc  pado  figurarum  fblidarum  fupcrficiebns  airvis  coniprclienfarum 
ingens  multiniao  reduci  pofiunt  ad  alias  niperlic.cbus  planis  compahentas ; & 
(»rpora  noa  modo  conica  ( quod  docuerunt  veteres, ) fed  & alia  qaampfiirima 
conocidica,  ad  cylindrum  rikiuci-  Quod  nefdo  an  quifpiam  alius  antehac  oRcn- 
derit. 

PROP. 
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% 

P R O P.  LI. 

Lemma. 

Jnjxta  eanAem regulam  (prop.^^y.)  Si  exponatur icries quantitatum 
quarumlibet,  juxta  quamlibet  Tabellae  lenem;  de  illarum  radici- 
bus quadraticis,cubicis,  &c.  aut  quibufvis  intermediis  potcllatibus,  pa- 
riter inquirendum  erit. 

Exempli  gratia;  fi  exponamur  infinita  numero  Quadrata  (vcl  quiclibet  plana  fimi- 
lu)juxia  Icncm  Qiiarunorum  ; (cui  allignaiur,  in  TabdJa,  ratio  i ad  5* :)  feries  la- 
terum ( vcl  rcibruni  in  iliis  firoilitcr  politarum ) rauonem  liabtbit  ( ad  Icricm  ar- 
qualiura ) i adj  : quia  i,  3,  y,  lunc  Amhnieticc-proportion:ii!a  : vcl  etiam,  qiua 
ubi  plana  fiuu  feries  Quartanorum,  eorum  latera  crumllrics  fecundanorum,  qui- 
bus  aflignatur  in  Tabella  ratio  i ad  3. 

Sic,  li  exponamur  cubi  numero  inliniii  ( vel  qtudibcc  limilia  folida)  juxu  feriem 
Icxtanorum,  quibus  in  Tabella  congruit  ratio  i ad  7 ; eorum  latcribiiscubicis  (vcl 
rcilis  in  his  fumlitcr  pofiiis  ) conveniet  ratio  i ad  5 ; &.  horiun  laterum  quadratis 
( vel  planis  in  cuhis  lilis  limiiiier  politis  ) ratio  1 ad  y ^ quia  duarum  mediarum 
Arithmeticarum  inter  i rainoreflj,  majory  , ^fimt  cu.m  1,3,  y,  7,  Amh- 
nieticc  proporuonilia  : duas  autem  medias  Anthmcacas  interpono  inicr  i & 7 ; 
quia  totidem  liipponimus  medias  Geometricas  mter  uniuiem  & cubuAi,  nempe  La- 
tus & Qiiadrauim  ; lunt  cnim  Umtas,  Latus,  Quadraturo,  Cubus,  Gconierricc 
proportionalia.  Et  quidem  fi  Cubi  fint  feries  Icxunorum,  Latera  erunt  feries  fe- 
tuiidanoium , & laterum  Qiiadrata,  feries  quartanorum  j quibus  m Tabella  conve- 
ziiuiii  raticwK-s  i ad  3,  i ad  y. 

Si  vero  Guamiiatcs  expolitje  in  eadem  ferie  fextanorum  , cllcnt  Qiiadrata  (vcl 
plana  quicfibct  (imilia, ) eorum  lateribus  conveniret  ratio  i ad  4.  Quia  inter 
7 niedu  Anthractica  c(i  4 ; licut  intcrUniiatcra  & Quadrauiai  media  Geometrica 
tfl  Kadix  vel  Latus.  Et  quidem  fi  Qiiadrau  lint  feries  fextanorum,  eorum  Latera 
erunt  faics  tertianorum  ; quibus  in  Tabella  convenit  ratio  i ad  4. 

PROP.  LII. 

CoroUarium., 

Et  propterea  > Lx  cognitis  rationibus  qua$  habent  Conoeidea  (3  Pyrami’- 
doeidea^  ^0/1.48,49,  fo.  memorata^  ad  Cylindrum  vel  Prifma.,  [fap^ 
aquali  bafe  aque  altum  i)  cognofeentur  rationes  quas  habent  plana  lUa  unde 
conjhuuntuT.^  ad  Parallelo^ammum  etreumferiptum.  ■ Nempe  complementum 
Semiparabolm  ut  \ ad  i '.  complementa  Semtparaboloeidis  Cubtcald , Biqua- 
drattcaliSy  SupcrfolidaltSy  ^c.  ut  i ad  ^ i y,i  ad6^^c. 

Si  enim  Conoeidea  vcl  Pyramideeidea  illa  cognofeantur  clfe  feries  Quartano* 
rutn,  Sextanorum,  Odavanorum,  Decimanorum ; &c.  ufque  convenire  rationes 
I ad  y,  iad7j  ladp,  i adii,&c.  Eorum  lateribus  ( qux propterea  fum  feries 
Secundanorum,  Tertianorum,  ^avtanorum,  Quintanorum,  &c. ) convenient  ra- 
tiones j ad  3,  I ad  4, 1 ad  y,  i ad  6,  &c.  Qiiia  1,  3,  y,  uem  i,  4, 7,  item  i,y,  9, 
item  I,  d,  1 1,  &c  funt  Arithmaicc-propomonales. 

P R O P.  LIII. 

Lemma, 

intcllcftis ; patet  aditus  ad  inveftigationem  rationum  quas 
^ ( ad  leriem  maxima  aequalium ) habere  dicantur  ejulmodi  Icries 
Radicum  Quadraticarum , Cubicarum,  Biquadraticarum , &c.  nume- 
rorum five  quantitatum  Arithinctice-ptoportionalium,  ipiindlovelo 

C c c 5 inchoata- 


Arithmetica  Prop.LT  V . 

irtchoatiirum ; (puta  v^o,  3cc.  vco  j v^c  i ,v^C2  , v^C3,  &c, 

v'qq o,  Vqq  I,  V q S v'  qq  3,  &c. ) Quas  appello  feries  Subfecundano- 
rum,  Subtertianorum,  Subquartanorum,  &c. 


( (ive  2 ad  3 ; ) quia  i , 1 1 , a,  iuiu  Arulimctite-proportionalia. 

Itou  li  liipponamut  e|ulhiodi  infimii  Cubi  Anthmetice-proporcionalcs , five 
juxta  (cfiera  Vrimanonmi ; quibus  convenit  in  Tabella  , ratio  i ad  a ; Illorum 
radicibus  cubicis,  ( boc  cll  ftrici  fubtertianorum  ) conveniet  rauo  i ad  1 1 ( vd 
a ad  4.:  1 &harum  radicum  quadratis,  ratio  i ad  1 1(  vcl  j ad  r \ Quia  iciheet 
^ I > I ? a funt  Arithmetice-proportionalia  ; ficut  Unitas,  radix,  quadraium,& 
cubu”  funt  Geometncc-pioportionaria. 


Et  pati  modo,  li  infinita  Biquadrata,  Superlblida  , &c.  conftituta  inteiligantur 
xta  Icricm  Primanorum,  quibus  convenit  ratio  i ad  2 ; eorum  radicibus  Biqiia- 
cis  Supcrfolidalibus,  &c.  convenient  rationes  4 ad  5,  j ad  <S,  &c.  vel  i ad  1 ;, 
r 1 &c.  quia  nempe  itera  i,Q,t|,  t|, x 1,  a.j  &c.  funt 


juxta  lenem 
draticiS;  ' 

Arithmetice  proportionalia. 


Adeoque ' 

P R O P.  LIV . 

Theorema. 

SI  intellieatur  feries  infinita  quantitatum,  i puntlo  leu  o inchoata- 
rum & continue  crelcentium  pro  ratione  Radicum  quadraticarum, 
cubicarum,  biquadraticarum,  &c.  numerorum  Aritlimctice-proportio- 
nalium  • ( quam  appello  feriem  Subjecumtanorum,  SukertianOrum , Sub- 
quartanlrum,(3c.)  Erit  totius  ratio  ad  fcriem  totidem  maxima  aqua- 
lium, ea  qute  lequitur  in  hac  Tabella : Nempe 

Subfecundanorum  Q f i j 
Subtertianomm  ; x 5 . 

Subquartanorum  ' i J. 

Subquinunorum  j ~ • 5 • 

Subfexunorura  ‘ > 3 •<  xl. 

Subteptinianorum  1 -3  t ( . "• 

SuboiUvanorum  ^ > il- 

Subnonanorum  .1 J . 

Subdeciraanorum  {fj  [xfc. 

Et  Jic  deinceps.  , 

Patet  expracedente. 

P R O P.  LV. 

Corollarium. 

ERoo  Plamm  femi-paraboU  (vel  etiam  Parabola)  efi  ad  Paralleloiram- 
mumcircumferiptum,  ut  a adi-  (Et  coufequenter  tpjius  complementum 

efi  odi^mParcdlelonammumutt  adi.)  e ' 

•*  ° Eli  enim  Planum  Scmipara- 

bolse  (aut etiam Paraboljc)  fe- 
ries infinita  lubrecundanorum 
( per  8 prop.  Con.  Se^l.  ) Pa- 
rallelognmmura  autem  lenes 
totidem  maximo  sequalium:  Er- 
go illud  ad  hoc  ut  i ad  i J,  vel 
ut  2 ad  3.  ( & , conft^uenter , 
ipHus  complementum,  nempe 
Parallelograrorai  refiduum,  uc 
I ad  3 .) 

PROP. 
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Prop.  LVi. 


Infinitorum.  jpi 

P R (5  P.  LVL 

Corollarium, 

ITem,  Vianum  Semi-parabolondss  ( vel  etiam  Paraholeeidu\  tuhualriy 
' efi  ad  Parallelo^amnmn  circumfcriptum^  ut  3 
ad^f.  confequen(er^  ipfius  Complementum^  efi  ad 
idem  Parallelo^ammum^  ^ i ad  ^,) 

Cum  enim  (per  45.  Prop. Con.  Sc\5l.  ) ordinaiim- 
apphcaiz  in  Paraboiocide  cubicali  line  m iubtripli- 
caia  ratione  dwmciroruni  ( live  dillantiarum  ^ ver- 
tice,) erit  plaouin  cx  illis  omnihus  confkcum  Icrics 
ruUertunorum';  quze  le  habet  ad  ferion  toudom 
maxinio  xqualiiim,  ( hoc  efl , ad  Paratlclogrammum 
circumlcripuim,)  ui  1 aii  1 ut  3 ad  4.  ( Et  con- 
Icqucmcr,  ipGus  complementum,  nempe  parallclogram- 
mi  rc-nduum,  eU  ad  idem  Paralklogrammum,  nc  1 
ad  4 . ) 

PROP.  'LVII. 

• Corollarium. 

i^Odem  modo,  Planum  Semi-paraboloeidis  (vel  Paraboloeidis)  Biqua^ 

^ draticalisy  Super foltdaluy  aut  fuperioris  cujujvis  patefiatis^  ratio  ad  Pa~ 
rallelogrammum  etreumferiptum  nota  erit ; puta  ut  4 ad  S ^ 
confequentcTy  ipjorum  etiam  complementa  ad  eadem  Parallelogramma  ratith 
nem  notam  habebunt  •,  puta  ut  1 ad  Sy  ^ od  6y  . 

Sunt  emm  illa  plana  fenes  fubquartanorumy  ful^uintanonim,  &c.  ideoque,  ad 
fenes  i£o.ualium,  ut  4ad  j-,  y ad  6\  &c.  &,  conf^uenter,  eorum  complemenu 
(quiqmaem  fuat  icrics  C^arunorum,  Quintanorum,  &c.)  ut  1 ad  y,  1 ad  d,  &c. 

SCHQLIUM. 

Adcoqtic  & pcnhanc  etiam  Tabellam»  licet  Parabolarum,  & Paraboloeidium 
cubic.ihs,  btqnaaraticalis,  aut  fuperioris  cujunibet  poteflatis,  & eorundem  etiam 
Complementorum,  aream  invemre : quod  pollicitus  Ium  ad  Prop.  48.  Con. 

& lupra  pradHci  ad  Prop.  qj*.  hujus. 

■ PROP.  LVIII. 

Lemma. 

TAndemy  ope  ejujdem  J^ula  4<5.)  Si  proponatur  ejufmodi 
feries  infinita  quantitatum,  ^ pundo  vel  0 inchoatarum,  & 
continue  crefeentium,  pro  ratione  Poteftatis  (non  fimplicis  tantum 
'cujufvii,  compofits:  ratio  quam  habet  illa  ad  feriem  totidem 

maxima;  aequalium,  inveftigatur.  Puta  Quadrata,  Cubi,  Biquadra> 
ta,  &c.  Sublecundanorum , Subteitianorum , Subquartanorum , &c. 
aut  etiam  Scaindancrum,  Tertianorum,  Quartanorum,  &c.  Vel  Ra- 
dices Quadraticas,  Cubicae,  Biquadratiese,  &c.  Secundanorum,  Tertia- 
norum, (^artanorum,  £(C-  aut  Subfecundanorum,  Subteitianorum, 
Subquartanorum,  &c.  Aut  etiam  Series  aliae  quocunque  modo  com- 
politx.  • 

Exempli  graiia,  Cum  knes fubtertianorum  (puu  Veo,  VcijVca,  V'c3,&c) 
racionem  hrb.-ant  ( nd  (eriem  totidem  maxims  xquatium  ) eam  qine  elt  3 ad  4, 
icu  I ad  I)!  Eonim  quadrata  (qu«e  cadem  funt  & radices  cubicz  (ccundano- 
luni,  puta  >/ c o,  Vci,  v^C4,  ^cjj,  &c.)  rat»nem  habebunt  ad  totidem  maxim* 

* ’ , • «qualia, 
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Arithmetica  Prop.LIX. 

artjiialia,  cam  qux  cll  i ad  i ^ , vd  3 ad  5-  Quia  ncmp.e  i,  1 5 , 1 1,  vcl  | , 5 , 
iunt  Arithmetice  proponiorfalia.  . 

Kimcr,  {erici  luUjuarcanonim  cubr,  vfl  (quod  laiuundem  dl)  rad;ccs  bi«|ua- 
draiicx  icriei  cuborum  vd  tertianorum ; rationem  habdniiu  ad  iiATian  d-lquauiim, 
lu  4 ad  -x  Cum  enimJerics  (ubquarcanorum  rationem  habeat  m Tabella  i aj  i 
vel  4 ad  3* : eorum  cubi  rauonon  habebunt  ( ad  lenem  totidem  maximo  «qua- 
lium) ut  1 ad  i|,  vcl4ad7.  Quia  nempe  1,  ij,  ijy  i |,  vd  5, 
llint  Anthmetice-proporiionalia , licut  Unitas,  Radix,  C^adratum,  Cubus,  &c. 
Iunt  Geocnetricc-pr&portionalia.  • 

Et  limiliter  in  potdbmbus  magis  adhuc  coropofiiis;  puta  Radices  quadraticae 
cuborum  lerici  fubquintanorum.  Nam  Icnei  liib<]uinunorum  convenit  ratio  i ad 
1 vel  j ad  5;  ergo  eorum  cubis  conveniet  ratio  i ad  1 1 vd  y ad  8,  (quia  nem- 
pe I,  1 1,  i|,  i|,  vdf,|,l,|,  lime  Arithmetice- proportionalia;)  Ct  eorum 
Radicibus  quadrans,  ratio'  i*ad  1 vel  lo  ad  15,  ( q«ia  nempe*  i ^ di  iiudium 
Arithmeticum imer  i ad  i|,  funtenim  i,  1tI,  vd  TSjr?>^(=5) 

Arithmetice  proportionalia; ) Vel  etiam  cum  radjcej^Qiiadraucar  fubijuiuunormn 
lint  Icries  lubdccimanorum ; cui  convenit  ratioTo  ad  ii,  vd  i ad  Harum 
radicum  Cubi  rationem  habebunt  e*amqu«  dl^io  ad  i3,vd  i ad  i Qma 
*t3>  itljVcliS,  {i,  15,  tJ,  fulu  quaiuor  icimini  Arithmetice  proportionales. 

Atque  codefti  raodo^  in  feriebus  aliarum  PqtJbtum  utcunque*  compoliiarunL 
carundem  ratio  ad  lenem  «qualium  mveibgabitur.  ‘Ade-oque  — — — 


P R O P.  LIX.  . 

'Theorema.  * 

SI  intcliigatur  leries  infinita  quantitatum,  k pundo  leu  o inchoa- 
tarum, & continue  crelcentium  pro  racione  potcRatis  cujulVis 
ex  fimplicibus  (prop.  44  & p4  memoratis)  compolitaci  erit  totius 
rati6  ad  leriem  totidem  maxims  aequalium,  e^  quae  (equitur  in  hac 
Tabella.  Nempe 


PROp. 


Prop.  LX.  I N F I N I T O R U \f. 


?9? 


PROP.  L X. 


ollarium. 


ERgo,  Conondea  G?  Pyramdoeiden  Parabolica  G?  Paraboloeidica ; qua 
nempe  Parabola,  Paraboloetdt  cubicali , Inquadraticali , Juperjoliaaliy 
' aptantur  j funt  qd  Cylindrum  prifma  ctrcumjcnptum,  ( vel 
aliud  quodvis  juper  aquali  bafe  aque  altum,)  ut  z ad  ^ ^ ad  ^ ad  6, 
S ad  7,  (^c. 


Cum  enim  Pjrabol.c,  & Panboloeidium  illorum  plana  fint  lenes  reilarura  in 
ntionc  lubfccundanorum,  fubtertianorum,  fulxjiurunorum,  fubquintanorum^  &c. 
live  uc  radices  quadratici*,  cubicae,  birjuadraiicse,  fupcrfoUd;ic,  &c.  Primanorum: 
Conocidea  & Pyrauiidocidca  lic  aputa,  funt  lenes  planorum  in  duplicata  ratione 
ilhrum  reibruin ; & propterea,  ut  radices  quadraiicae,  cubico:,  biquadraticse  , lu- 
pcrfblidxj&c.  Secundanorum ; quibus  in  tabella  alTignantur rationes  ilia:  2 ad  4, 

3 ad  4 ad  6,  ^ ad  7,  &c. 

PROP.  LXI. 

, Corollarium. 

SEd  hinc  imiotefcit  methodus  quadrandi  non  modo  Parabolam  fed  (3 

Paraboloeidea  omnia,  ( eorumque  complementa, ) non  modo  ea  quorum 
ordinatim-applicata  procedunt  juxta  rationem  janplicis  alisujus  pottfiatis , 
(de  quibus  oiHum  efl  prop.  fs,  yr,  item  prop.  23,  4j-, ) Sed  G?  juxta 
rationem  potejlatis  cujufvii  •ex  fimpltctbus  compofita.  Puta  j 'fi  ordinatim- 
appluata  fiu  in  diametrorum  ratione  di^licata  jubtriplicata,  fubquintupli- 
cata,  fubfeptuplicata,  (3c.  vel  triplicata  fubquadruplicata,  Jubquintuplicata, 
rationem  habebunt  ad  ParaUelogrammum  circumfcrtptum  eam  quam  ha^ 
hent  3 ad  7 ad  7-,  7 nd  9,  tf  ad  7,  % ad  8,  ^c.  Et  eorum  com- 
plementa ( quorusn  ordinatim-applicata  erunt  propterea  in  fuarum  diametro- 
rum ratione  jubdupheata  tripluata,  .qmntuphcata,  feptupheata,  ^c.  item 
fubtriplicata  quadruplicata,  quinti^licata,  (3c. ) rationem  habebunt  z ad  y, 
z ad  7-,  ^ ^ 9y  ^c.  I ad  7,  l ad  8,  iSc.  Et  fimiluer  in  cateris:  juxta 
tenorem  pracedentis  TabtiU,  prop, 

Naro  fi  ordinatini  applicatz  fint  in  diametrorum  luanim  ratione  duplicatx 
fubrripUcata,  «rit  planum  illud  feries  reilariim  qua:  Ic  habent  ad  invicem  ut  qua- 
drata radicum  cubicaniro,  ( vel  radices  cubicx  quadi-atorum ) numerorum  Ariih- 
njctice  proportionalium,  live  ut  radices  cubicae  lecundanorum;  quibus  in  Tabella 
convenit  ratio  3 ad  y. 

Et  hujus  complchicntum  ordinatim-applicatas  habebit  in  diametrorum  fuarum 
nnione  iubduphcaue  triplicata,  (quod  t^i  argumento  probabitur,  quo  ulus  fum, 
ad  Prop.  23.)  & propterea  planum  illud  erit  Icrics  raaicum  quadraucarura  Cu- 
borum live  Tenianorum ; quibus  alTignaiur  in  Tabella  ratio  2ad  y. 

£t  pariter  de  alus  Judicandum. 

SCHOLIUM. 

Atque  hoc  pa£lo  alix  adhuc  figurx  curvilinese  ( prxter  eas  quas  innuimus  ad 
Prop.  4y,  & T7* ) ad  quales  reft^cas  reducuntur.  Nempe  oaraia  cujufcun- 
que  genens  Paralxiloeidea,  Sc  eorum  complementa.  ^ 


Ddd 
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iV  R 1 T H M E T I C A 

P R O P.  LXII. 

Corollariuri^ 

ATque  extruie  etiam  patet  metUus  «(?  aqualia  Cylindros  li  Pnfmata 
reducendi  Conoeidea  PyramidoeuUa’ omnia  ParahoUca  Parabo^ 
heiebcd^  (mmmodo  qualia  memorantur  prop.6<^y  ubi  planorum  ordinatim* 
qppltcsUa  procedunt  juxta  rationem  fimpheit  alicujus  potefiatis^  jed  ^ ) etiam 
qua  aptantur  ejufmodt  Paraboloeidibus^  (qualia  memorantur  prop.  6 1.)  quo- 
rum  ordinatim-applicata  procedunt  juxta  rationem  fenei  alicujus  potejtatif 
compojhie, 

Excnipli  gnJtia  Si  Paraboloeidis  ordiiiaum  applicat*  fim  in  diametrorum  ra- 
tione fubtriplicafae-duplicara,  (vd  lubinphcaca  dupiicatx, ) erit  iftius  planum  rc- 
ibrum  (crics  inHnita  in  ratione  ratlicum  cubicarum  jceundanorum : & propterca 
Conocjdcs  vd  Pyramidocides  erit  ieries  totidem  planorum  in  carundera  rcdargni 
ratione  duplicaa,  ideotjuc  radicum  cubicarum  Qiurtanoiumi  & propierca  (juxu 
ubdlam  Prop.  yy.  ) ad  Cylindrum  vei  Prilina  cu-cumferiptum,  ut  j ad  *7. 

Item,  li  Parabolocidis  ordinatim  applicat*  fint  m diametrorum  ratione  lubqoa- 
druplicata;  inplicara  ; erunt  plana  Conoeidis  vd  Pyramidocidis,  in  earundem  dia- 
metrorum ratione  lubitjuadrupiicatx-fcxtuplicata,  (Uve,  quod  tantundem  valet,  rut>* 
duplicatx-inplicuta,)  idcoque  Conoeides  vd  Pyraraidoeides  illud  ( ex  ifbruin  pla- 
norum ieric  eontlauun  ) ad  Cylindrum  vel  Prilina  circumlcriptum,  ut  4.  ad  10,  vei 
2 ad  y.* 

£c  pariter  in  alus  juxta  tenorem  Tabell*. 

PROP.  LXIII. 

CoroUarittm. 

Eodem  modo ; Eorundem  Semi-Paraboioeidium  complementis  aptata  Conoei^ 
dea(3  Pyramidoeidea^  ad  aqualia  Cylindros  & Pnfmata  reducuntur. 

Exempli  gratia.  Si  Semi-paraboloeidis  complementum  ordinatim  applicatas  ha- 
beat m diametruruni  rauonc  lubduptcat*  triplicata,  erit  planum  illud  rc6brum 
lenes  inHnita  m ratione  radicum  quadraticarum  Cuborum  Uve  Teruanonira,  6c 
proinde  Conoeides  vel  Fyramidoeides  huic  aptatum,  erit  lenes  totidem  Plano- 
rum in  earundem  redarum  ratione  duplicata,  adeoque  in  diametrorum  ratione 
lubduplicatz-lextiiplicau  ( fcu , quod  tantundem  valet,  in  diametrorum  ranone 
uipUcaa:  ) cru  igitur  ad  Cylindrum  vd  Prilina  curcumlcriptum,  miad  B,  vd  r 
ad  4.  0 

Item,  Ii  fcmi-parabolocidis  Complementum  ordinatim-applicatas  habeat  in  dia- 
metrorum ratione  fubtriplicatac-quadruplicata  ; erunt  plana  Conoeidis  vd  Pyrami- 
doeidis  in  earundem  diametrorum  ratione  liibcriplicatx-odupliuu  j & propterea 
ut  radices  cubicaeodavauurum ; adeoque  Conoeides  yei  Pyramidocides  illud,  ad 
X^ylmdrum  vd  Prifma  crrcumlcriptiim,  ut  j ad  ii. 

£t  priter  de  aUis  judicandum  elt  juxta  Tabdlam  przraillam. 

SC  H O L I U M 


Docuimus  igitur,  quo  modo  Parabolx&ParaboIoeidea  omnia  cujulcunque  ge- 
neris, decorum  Complementa,  ad  ParaJlciogramma : Et  eorundem  Conoeidea  dc 
Pvramidoeidea  ad  Cylindros  & Pnlmau ; redua  polTunt.  Adeoque  innumera  Pro- 
^hlemau  Iblvimus qux nemo  (quantum  Icio  ) antea  fulcepit,  nedum  exfequutus 
ell 

Placet  autem  adhuc  ex  Tabellis  omnibus  prxcedcntibus  (Prop.  44,y4,5-p.  ) 
hoc  univerlale  Theorema  colligere,  ( quod  quidem  convenit  cum  R^ula  Prop. 
46.  ) Nempe  ' 


PROP. 
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Infinitorum; 

P R O P.  LXIV. 

. 'Theorema, 

SI  intclligatUL’  ieriesiimnita  quancitatui^  ^ piind^o  {cu  o UKhoa- 
tanun,  & continue  creicentium  pro  ratione  cujufcunque  potefta* 
tis,  fivefimplicis  five  exiimplicibus  compodtaz ; erit  totius  ratio,  ad 
i^iem  totidem  maximae  squalium,  ea  qus  eft  Unitatis  ad  Indicem 
iltius  poteftatis  unitate  aui^um. 


Priimiiorimi,  Scaindaiiorum,  Tertianorum,  Quartanorum,  ( Gve  potcllaos 
Lateralis,  Qiiadraiic.c,  Cubicx,  Biquadraucx,  &c. ) Indices  Ihtuo  1,2,3, 4,  &c. 
lubiccundanorum,  (Libcertianonun,  rubquartanorum,  ( (ive  Radicum  quadra- 
cicarum,  cubiarum,  biquadraticarum,  &c.  'Prunanomm,  five  Anthmccice-propor- 
tionalium ) Indkcs  ibtuoI,|,|,&c.  Pottflatis  cujufvis  compofirz indicem  tacio 
ex  componentium  indicibus  compofinim  f Puta  Sccundanonun  Cubi  ( vel  Tu  tia- 
norum  Quadrata)  indicem  bebent  6 = 2x3  * Subiccuudanorum  Radios  cubiat 
(vcl  fuhtcriianorum  Radices  Qj^raticK)  indicem  habent : Cubi  Radi- 
cum quadraiicarum  Quincanorum,  mdiccm  habebunt  p = 3 x | x ^ . 

Ratipnes  autem  his  poteiUubus  (inTabdlis)  allignauc,  iiini  hujulinodi.  Puta, 
Primanis,  Secundanis,  Tenianis,  (^artanis,  &c.  i ad  i,  i ad  3,  l ad  4, 1 ad  ;,dx. 
hoccR  1 ad  X 4~  x ad  2-p  1,  i ^ 3 -p  i,  x ad  4 -f*  1,  &c.  Subfecundams,  Sub- 
tertianis,  Subquananis,dcc.  a ad  3, 3 ad  ^ 4 ad  ;,&c.  vel  i ad  1 rj  i^ad  x ^ x ^ 

&c.  hoc  cIl  1 ad  1 -f-  X,  i ad  5 -I- 1, 1 ad  j -f- 1,  &c.  Teruanorum  Quadraus  ( five 
SeXQnis ) i ad  7,  hoc  eR,  1 ad  6 i.  Tertianorum  Radicibus  Quadratius  2 ad  f, 
Gve  I ad  I , hoc  cft  i ad  |-|- 1-  Subfecundanorum  radicibus  cubicis  ( five  Sub- 
fexrants  ) 6 ad  7,  five  i ad  I , hoc  efl  1 ad  J 1.  Cubis  radicum  uuadradearuro 
Quintanorum,  ( Gvc  Quindecitnanorum  radiubus  quadracicis, ) 2 ad  17,  five  i ^ 
P,  hocefl I adp-j- 1.  ( Ec  fic de csetcris. ) Qiiod afHrmatTMorcma.  Sin  Index 
1'upponatur  irrationalis,  puta  ^ 3 ; eru  rauo,  ut  i ad  1 -f- V ^ deu 

P R O P,  LXV. 

Tbeorema. 

EX  cognita  ratione  quam  habet  quaelibet  f^ies  ad  (criem  iEquaUam, 
cognoicicor  ratio  quam  habet  quaelibet  ad  quamlibet  aliam. 

Exempli  graiix  Parabola  ad  triangulum,  ( hoc  eil  feries  fubfecuodanprum  ad 
leriem  primanorum,)  ut  | ad  vel  ut  4 ad  3.  Semi-parabola;  complementum  dd 
Triangulum,  vclctimn  Conus  ad  Conoeides  Parabolicum,  ( hoc  cft  feries  Secunda- 
norum adfenem  Primanorum,)  ut  ^ad^,  velut2ad3.  Scmi-parabola  ad  fuum 
complementum,  ( hoc eR  feries  Subfecundanorum  ad  feriem  Secundanorum,)  ut 
I ad  ^ , *vel  jat  2 ad  i . Sic  Parabola  ad  Paraboloeides  cubicale,  uc  | ad  | , vcl  ut  S 
ad  9 : Et  Conoeides  dlius  ad  Conoeides  hujus,  nt|ad|,  vel  ut  jrad  6.  Parabo- 
locides  cubicaiead  Biquadraikalc,  ad|,  velut  xyadid:  Et  Conoeides  ilU- 
usadConoeides  huius,  ut|ad|,  vel  utp,  ad  10.  Et  fk  in  aliis. 

InteUige  ; ft  caldem  vel  zquales  habeant  & bales  & alti- 
tudines ( aut  faltem  reciprocatas : ) Nam  H diverfas  habe- 
ant vel  bafes  vcl  altitudines  vel  utrafque,  ratio  feriei  unius 
ad  aliam,  componitur  ex  rationibus  & oafium  & altitudinum 
& ea  qux  ell  fcnenim  propria.  Puta  fi  Parabolae  baCs  B 
altitudo  A,  Trianguli  bafis  C altitudo  « ; erit  Parabola  illa 
ad  Triangulum,  .ut  |ABadx«^>  vd  4AB  ada«C,&pa- 
hter  in  exteris.  Item,  G I rianguli  B,  altitudo  A ; 

& Parabolx  bafis  altitudo  «,erK  Parabola  ad  Triangulum 
ut|x0 ad  1 AB,  vel 4x^ad  3 AB. 

Demonfhrauo  patet.  Cum  enim  Parabola  A B Gt  f Paral- 
lelogrammi  AB;6c  Triai^uluro«CGc{ParalleIogrammi«C, 
erit  illa  ad  hoc  ut  I A B aoj « C.  £t  Gmilicer  in  alus. 

Ddd  2 


Arithmetica  l’rop  LX^"I . 

P R O P.  LXVI. 

Theorema.  •.  • 

EX  cognita  quantitate  feriei  alicujus  Integra,  cognolcitur  quanti- 
tas ejufdm  (4>tcuncatae. 

* , 

Rita,  Si  A B Tmngufcm  fit } A B Paralklogramtm  ; & «£  Triangulum,  ! «C 
Parallelogrammi : erit  rcfiduuni  Traiezium,  5 AB  — ;«£.  Itcin  AB  Parabola 
2 AB  paiallelocrammi  circumlcripii ; tSca^parabola  parallelogramiui  cirtuni- 
fcripu:  eritrefiduum,  |AB  — |«A  Et  pariter  iit alus.  . 

P R O P.  EXVII. 

CoroBaritm, 

SI  Triangulam  reSis  qaotbbet  fetetur  bafi  paraUelij,  (i  ajualiter  ai  in- 
vicem remolit,  (portumet  aqae  altas  abfctitdentibtu ; ) aijciffa  Trian- 
gula ( verticem  tnter  ti  retias  Jec antes,)  funt 
ut  1,4,  9,  Id,  e’f.  numeri  quadrati.  Spatia 
vero  reBis  illii  interjtSa,  ut  i,  3,  Si  7,  (Ic. 

■ j&ithmetue-proportionales. 

Q^iia  Triangtiloriim  ablcifloriim  tam  altitudi- 
nes quam  hales  funt  AmhuKtice  proportionalcs  ■. 
ergo  plana  in  duplicata  rattonc  Anihtncuce-pro- 
ponionaltum,  live  ut  numeri  quadrati,  1,4,  9,  iC, 
&C.  Et  proptcrca,lpatia  intcrjctla,  1,3  = 4 — i, 
5 = 9 — 4,7=  Id  — 

PROP.  LXVIir. 

Corollarium. 

S I conus  planit  quotliietfecetur  iap  parallelis,  Cl  aqu^tcr  ai  invuem  re- 
motis, (portiones  aque-altas otfcmdentibiis,)  aifcijji  com  (verticem m- 
ter  t£  piana  fecantia)  funt  ut  i,8,J7,  <+,  •‘“meri  aJsict.  Perrt^s 
vero  interjeBa,  ut  1,7,  t»,  37,  «t.  differentia  numerorum  cubicorum , {■£#/(- 
militer  in  fyramide.) 


Quia  cum  conorum  abrcilToriiin  altitudines  fint  ArithrtKtice-proportionr.lcs,  & 
oroptirea  etiam  balium  diametri;  adeoque  bales  in earundem  rauonc  duplicata; 
brit  rado  conorum  ( qu*  ex  alutudinum  & bafium  rauonibus  componitur  ) in  ra- 
tione alritudinum  triplicata,  fcuuii,  8,27,d4,&c,  Et  propterea  portiones  iiitcr- 
jcibe,  ut 1, 7^=8— 1, 19  = 27  — 8,37=d4— 27,&c. 

PROP. 
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Prop.LXiX. 


Infinitorum, 

P R O P.  LXIX, 

Corollarium, 


?P7 


Slf/trMa  reSis  ijuttlHat  fecetur  (bofi paraUeUtfi  nquatiter  ai  imd- 
cem  eque-altM  abjcindm-  ^ . 


tiini,)  trunt  abiciffic  Parabola  [vertuem  inter 
© retias fecantes,  )ut  i V i_,  i ✓ 3 ✓ 3, 4 V 4, 

©c.  ve!  ut  Vi,  V 8,  Vi?',  V44 , ©<■.  radicet 
quadratica  numerorum  cubicorum.  Spatia  vero 
mtrrjecla,  ut  earum  radicum  differentia. 

Sunt  enim  bafes  ( quippe  Ori1inai'm  appIicat« 
in  FunbuLi ) in  alcituainuDi  ratione  ruUupIicata. 


P R O P.  LXX. 

CoroUarvm. 

SlConoetdet  Paraiolicum planis  quotlibct  fecetur  {baf  parallelit,  © aquali- 
ter  ai  invicem  remotu  j portiones  abfcindentibut  aque-altat , ) erum  Co- 
noetdea  pc  aifciffa  ( verticem  inter  IS  plana  fecantia  ) .ut  i,  4,  p,  1 4,  ©f. 
numeri  quadrati : Et  portiones  imerjeaa,  ut  i,  3,  y,  7,  ©c.  Arithmetice- 
preporttoaales.  (Et  ffmditer  in  Pyramidoeide.) 

■ ^ 

o/"t>f\o 


o/..— H.. \o 

lo 


Nempe,  ut  de  Triangulo  diftimicttProp.  funt  enim  conoeidium  abfalibruiii 
balla  in  ratione  duplicata  lem'diametrorum,  hoc  clb  ocdinatim^applicatarum  ui  Pa- 
ratela ; & ptopterea,  alutudinibus  proportionales. 

P R O P.  LXXI. 

Corollarium. 

CI  complementum  femiparabola  retiis  quatlibet  fecetur  ( complementi  beffi paral- 
ii lelis.,  © aqualiter  an  mvicem  remotis,  portiones  abfcimumtbus  aque-altasfj 
erunt  complementa  & aifciffa  ( verticem  tnter  ti  retias  fecantes^  ut  i,  8,  27, 
44,  ©c.  numeri  ruiici : Et  portiones  interjeSa,  ut  i,  7, 19,  37,  ©f.  numero- 
rum cubitorum  differentia. 

Nempe  ut  fupra  de  Cono  didum  cll,  Prop.  68.  funtcnira  bales,  hoc  ell,  comple- 
mentorum  ordrnatim  applicatae,  in  altitudinum  ratione  duplicatx 

PROP.  LXXU. 

CoroUettium, 

SI Conoeidet  etiain  femiparabola  complemento 
aptatum,  planis  quatlibet  fecetur  ( bap parat- 
lelis,  © ab  luvtcem  aqualiter  remotis,  peirtiones 
uifcindentibiis  aque-euteu, ) erunt  aifciffa  conoei- 
dea  ( verticem  inter  © plsma  fecantia,)  ut  i,  30, 

343,  1024,  ©r.  numeri  fuperfolidi ; Et  portio- 
nes inter/ella,  ut  1,31,  ai  1,  7I1,  ©c.  numero- 
rum fisperfolidorum  dfferentia.  ( Et  finiliter  in 
Pytsutttdotide. ), 

Ddd  3 


Digilized  by  Googie 


Arithmetica  Prop.LXXIIl. 

Sutu  enim  hales  conoeidiuin  ablcillbnim,  in  duplicata  ratione  feniidiameiroruin 
ruarum,  ideoque  in  tjnadruplieaia  ratione  almudinum,  (funt  cnun  iplie  lemidia- 
niciri  l^itira,  lini  ordinatim-appllcata:  in  fcmiparahola;  complemento,  in  ^plicata 
ratione  altitudinum.  ) Et  propterca  Hgune  iolidse  ablciusc,  in  altitii^um  ra- 
tione ijumtuplictlu;  quippe  qua;  componitur  rationibus  baitum  &'altitudinum. 


S C H 0 L f C/  M. 


Et  fimiliter  de  aliis tjufmodi  hgiiria  ( live  planisfive  Iblidis)  eo  modo  ledlis , 
ludicandiim  erit : rclpcifu  Icmpcr  habito  ad  gradiira  fcu  pblelbteuiillius  leri^quo 


peronem. 


P R O P.  LXXIII. 

Theofima. 


SI  dua:  qualibet  feries  ( aut  etiam  plurcs ) invicem  refpe&ive-mul- 
tipliccntur,  ( nempe  primus  terminus  unius  in  primum  alterius,  fe- 
cundus in  fecundum , &c. ) prodibit  ejufmodi  aba  feries ; quae  indi- 
cem habebit  ex  multiplicatarum  indicibus  aggregatum  j rationem  au- 
tem, ad  feriem  terminorum  ipflus  maximo  aequalium,  eam  quam  Ta- 
belliB  pnecedentes  ( vel  etiam  Propofitio  «4 ) indicabunt. 

Exempli  gratia  Si  ferits Quadratorum  vel  Secundanorum -( cujus  index  a) 

•“  - ■■■'■■««  J.) 


refpcihve  multiplicetur  in  fenetn  Cubonun  vcl  Tertianorum  (ai)iis  index 
prodibit  fenes  (^untanorum  (cujos  index  t = :)  «iux  propterca  ranon^ 

habebit,  ad  feriem  maximo  i£qua* 
o d,  14,  44,  9 4,  Itf4,  lium,  cam  quam  habet  i ad  6 = 

ob^  i bf  S bf  Z7b,  ^^by  PutaUrcrpcdhvcmuJupIicc- 

oab^i  itf~2zli^2^{ab~j02lJby  Av-  feries  Sccundanonim  in  Icriem 

Tertianorum  prodibit  lenes  C^mt. 
Item,  li  feries  SeciindapQTum  (cojus  index  a)  refocftivc  multiplicetur  in  le- 
nem Subtcruanorum  (cujus  index  \y ) em  produdb  icries,  Radiccscubice  Septi> 
manorum  ( cujus  index  elt  ^ = 2 9 ; ) qux  ell  ad  leriem  totidem  maximse  zqua- 

lium,  ut  1 ad  = J -|-  I,  vcl  ut  5 ad  10.  Puta  fi  refpe^ve  muluplicetur. 

• 

Series  oa,  ia,  4«,  3cc. 

in  fenera  V'ol>,  V*3^,  fice. 

hoc  efl  feries  V’oa’,  v'’!*’,  V’'72p«',  Stc. 

m feriem  V'*oi,  V>it,  V’2*, 

prodibit  feries  V>j28«’i,  v'’2i8q  «>*,  Sx. 

Itera,  fi  ferita Siibfecundsnorort  (cujus  index  l)  refpcdbve  multiplicetur  in 
feriem  Sul^uintsnorum  (cujus  index  j , ) ent  produfla  leries  Radiccs-Decimanat 
Sepomanorura,  ( cujus  index  1 -H  • ) & propterca  rationem  .habebiq  ad  fc- 
riem  roaximac  aequalium,  eam  quam  mibet  i ad  {j  = iJ+ 1>  vel  10  ad  17  Pota 
li  rcfpeilive  multiplicetur. 

Series  V’o«,v"i‘>,V'*2ii,s/’3«,&c. 
in  f«iem  V’ai,  t/’j  i,  &e. 

hoc  efl,  leries  >^“14,41,  &c. 

mfertem  V" « **,  V'“  4*”,  V"  » 

prodibit  feries  V^oati*,  V”i28a’i=,  \/”ai87a’4^,  Sec 

Et  Cmiliier  in  aliis  ejufmodi  midciplicauoiubus  comingei 


% 


PROP 


<4 


Prop.LXXlV.  I>JFJ  NI  TORUM.  ^P5I 

P R O P.  LXXIV. 

CtroUarium. 

1 Deoque,  Dbi  ./^gr^attm  Indicum  fericrum  invicem  r^eSive-multifli‘ 
catarum  idem  e^ t£t  fi  idem  erit  In^x  feriei  prcduSa. 

Excinpl i gratia.  Si  feries  Tcriianorum  in  lenem  Tertianorum,  vel  feries  Se*  , 
cundanorum  in  lericra  Qtiarianoruin,  vel  lenes  Primanorum  in  lericm  Quina- 
iioriim,  vel  lenes  Aquuum  in  terieni  Sextanorum,  refpeilive  nmltiplicetur ; 
Prodibit  feries  Sextanorum.  Quia  nempe  in  lingulis  aggregatum,  lodictim  ell  d, 

(n.im  j 4"  J =^  + 4 = * + = = ) Et  fimuitet  In  aliis. 

P R O P.  LXXV. 

CvrcUarium. 

SI  ADB  Paradel^rammi  reSte  omnes  DB,  in  B/3  reSas  TnanguU 
AD&  (tque-alti)  rej^eSive-ducantur  ■,  reSanffda  preduSa  erunt  &- 
lies  Primanorum,  {qualia  Junt plana  cunei  Paraho- 
lici,  prof.  II.  Con.  &3. ) pro  quibus  J!  fubJKtuan- 
tur  totidem  §uadrata  ( vel  quavis  alta  figtr»  ^ 
plana  finiles)  lUis  aqualia,  confiituetur  Pyrami- 
doeides  Parabolicum : Et  eorum  Quadratorum  {vel 
/gurarum  fimtUum)  latera,  vel  media  proportio- 
noles  inter  redas  fi:  multiplicatae,  DE,  coi^- 
tuent  Parabolam,  vel  Semtparabolam, 

( Intellige,  li  plana  illa,  vel  medix  proportionales, 
qux  fic  emeiguni,  fupironantur  ad  redlm  aliquam 
lu  ordinatim  pofita,  ut  rigurarum  conllituendarum  na- 
tura pofhilat.  Quod  & deinceqK  aliquoties  inieliigen- 
dum  erit.  I 

Nam,  cum  rc6la:  Parallelogrammi,  Cnt  feries  o£qualium,  ( cujus  index  o \)  & 
reihe  Trianguli,  feries  Primanorum,  (cujus  index  i:)  producetur,  multiplican- 
do, leries  item  Primanorum  (ouia  04-1  = 1,)  qualia  lunt  plana  cunei  Parabo]^ 

& Pyramidoeidis  Parabolici,  ( per  Prop..p,  ii.  Con.  Seft  ) & med»  proportio- 
nales ( Icu  latera  Umilium  planorum ) erum  leries  Sublecundanorum,  (quippe  ut 
Radices  quadiatiese  Primanorum,)  qi^es  funt  parabolarum  redbe  per  Prop.  8. 

Con.  Sedt. 

PROP.  LXXVI. 

Corollarium. 

Si  A D ^ ParalUo^ammi  reda  fiD  in 
redae  DS  /etmparaiola  aque-alta  ADB 
re^ed^  ive  ducantur,  redsuigda  produda  e- 
runt  Series  Subjecundanonsm ; fi  media  pro- 
portionales, Series  Sutquartsmorum,  { quales 
funt  reda  Parabolqeidis  Biquadratici  DE.) 

Hoc  ell.  Series  oEqualium  C cnjus.  index  o ) 
in  Senem  Sublecundanorum  (oijus  index })  te- 
fpe&re  dudfai  ellicia  Seriem  item  Snbfccun^- 
lurum,  (quia}-(-,o  = ;,)  & mediat  propor- 
' tionalcs  ( quippe  f^lKundanoniro  radices  qua- 
draucac ) erunt  Seties  fubquaiunoniiii. 
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Arithmetica'  Prop.  LXXVII. 

P R O P.  LXXVII. 


. CeroVarium. 

SI  AU  ^ ParaUelopammi  reiht  D|3  in  reSas  DB  CmpUmtntt  Senu- 
parabola  Tej^Sive-tbuantur ; reSan^uta  proddla  enmt  Serits  Stnmda- 
fre-  «orum : medit  autem  proportionale/,  Sertes  Primanorum,  ( Triangtlum  con- 
r/t.  jhtuentium,  A DE.) 

Nempe,  Series  Aqualium  in  Seriem  Secundanorum  fic  duih,  dat  Seriem  etiam 
Sceundanoriim,-(quiao-|-  i = 2,)  eorumque  radices  quadratiea;  liint  Series  Pri- 
manorum. 

PROP.  LXXVIII. 

Corollarium. 


SI  Triar^uli  reBa  D B rejpeBive  datan- 
tur in  reSas  Jemtparabola  D/3,  reBan- 
fuia  produBa  erunt  Series  radicum  quadra- 
ticarum  Tertianorum,  & media  proportiona- 
les, radices  Biquadratica  Tertianorum,  DE. 

Nempe,  Series  primanorum . in  Seriem  fub- 
.lecundanoriim  lic  diidb,  dabit  Seriem  radicum 
quadraticarum  Tertianorum,  (quia  i = 
quarum  radices  quadratiea;,  funt  radices  biqua- 
dratiez  Tertianorum. 


O P.  LXXIX. 


Corollarium. 


SI  Trianguh  reBa  D B re^eBive  ducantur  in  reBas  Complementi  femi- 
parahota  D&;  produBa  reBangda  funt  Series  Tertianorum  (quia 
1 + 2 = 3.)  ^ media  proportionales^  radicas  quadratiea  Tertianorum, 


Demonllratur  ut  pnecedentes. 


PROP.  LXXX. 
Corollarium. 


A 


C I reBa  Complementi  femiparabola 
in. reBas  femiparabola  re^eBive 
ducantur  i reBanpula  poduBa  erunt 
Series  radicum  quadraticarum  §idn- 
tanorum  (yaia  2+ • =};)  e media 
poporttonsiles.  Series  radicum  biqua- 
dratitarum  §mntanorum.  Ut  patet. 


SCHOLIOM. 

Et  pari  modo  de  figuris  five  planis  five  folidR,  qu*  exejufinodi  raul^lica-  ’ 
tione  provenient,  judicandum  erit.  Ut  fi  trianguli  unius  redbt  in  re&ao  Trian- 
guli alterius  (five  fimilis  five  dilfimilis,  modo  zque  alti, ) refpciSlive  ducantur, 
fiet  Pyramis;  mediz  vero  proportionales  conftituent  etiam  Triangulum.  Semi- 
parabolz  unius  redi*  in  reclas  alterius  refpedlive  dudbe,  efficient  Pyrmnidoeides 
Farabolicum ; mediz  autem  proportionales  femiparabolam.  Et  fic  de  czteris. 

PROP. 
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P R O P.  LXXXI. 

Theorema. 

I unius  Seriei  temilni  omnes  per  terminos  alterius  Seriei  refpediive 
dividantur,  ejuotientes  erunt  Series  alia,  cujus  index  repCTitur 
^ ' fiibducendo  indicem  Seriei  Dividentis  ex  indice  Seriei  Divilk, 
quod  rdtat  enim  elt  index  Seriei  divilione  provenientis,  five  Quo- 
uentis : Ratio  autem  quam  habitura  eft  Series  fic  produda,  ad  Se- 
riem totidem  terminorum  iplius  maximo  aequalium,  ea  erit  quam  Ta- 
bella£_praccedences.  ( vel  propofitio  64)  indicant. 

Exempli  graiia.  Si  Series  Biquadratorum  vel  Quar- 
tanorum ( CUJUS  index  4 ) dividatur  per  Seriem  Cubo- 
rum vel  Tertianorum  (cujus  index  3,)  Qiiotientes  e- 
rujit  Series  Lateralium  fcu  Primanorum , cujus  index 
1=4—3. 

Si  Series  tertianorum  dividatur  per  Seriem  primano- 
rum, provemet  Series  fecundanorum,  cujus  index  z= 

Et  fi  Senes  iecundanonim  per  Seriem  lixuiuianormn 
dividatur,  proveniet  Series  xqualium , cujus  index  o = 
a — 2.  Et  fic  de  czcchs. 

Dcmonftratio  patet  ex  Prop.  Qiiia  nempe  Se- 
ries Tertianorum  m Seriem  Primanorum  retpedfive  du^Ia 
eHicict  Seriem  Quartanorum.  Et  Series  primanorum  in 
Senem  l^undanorum  fic  dudU  cHicict  &riem  tertiano- 
rum. Et  Scrics  fecundanorum  in  Seriem  squalium  fic 
dudta,  producet  Senem  Iccundanonim.  Et  iic  in  reli- 
quis omnibus.  Quod  enim  Muldpbcatione  conficitur,  id 
Diviiione  refolvitur. 

PROP.  LXXXIL 


Tert.  Quan. 

Prim. 
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1 oqq 
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iqq 

i' 
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1 iCqq 

(il 

27  c)  81  QQ 
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&C. 

&C. 

&c. 

Prim.  Tert, 

Seoind. 

ol' 

) oc 

foq 

ll‘ 

) 

(1  q 

al' 

) 8c 

Uq 

iK 

) 27C 

(s>q 

&C. 

Sec. 

Sec. 

^ual. 

oq) 

oq 

(1 

IS) 

1 jq 

(1 

4Sj 

1 4q 

(I 

xq) 

1 5>q 

(1 

&C. 

Corollarium, 

1 Deoque,  ubi  idem  efl  ffoduum  jkt  indicum  exctjfut  Seriei  Dividenda 
fupra  Seriem  Dividentis^  idem  erit  Seriei  §(^ientum  index. 


Exempli  gratia.  Si  Series  Sextanorum  per  Seriem  Quartanorum,  vel  Series 
Quintanorum  per  Seriem  Teruanorum,  vel  S^ies  Quarunorum  per  Senem  Secun- 
danorum, vel  Series  Tertianorum,  per  Seriem  Primanorum,  vei  Series  Secunda- 
norum per  Seiiem  y£qualium,  divitutur;  proveniet  Series  Secundanorum.  Quia 
nempe  in  fingulis  Senes  Divila  Seriem  Dividentem  duobus  gradibus  luperat;  ell 
enim  6 — — i=4  — i = 3 — 1 = 2 — 0 = 1)  Ideoque  (per  prseced.) 
idem  Seriei  provenientis  Index.  Et  pariter  in  aliis. 


PROP.  LXXXIII. 

Corollarium. 

SI  Tsramis  {feriee  nempe  Secundanorum ) ad  Triat^um  ( aque^altum ) 
reJpeBive  applicetuTy  (nempe  PlanaiSuu  adl^Bae  mjus^)  prodibit  Tri- 
an^dum  j ( quia  nempe  2 — i = x. ) Si  vero  applicetur  ad  complementum 
femi-parabeliy  prodilit  ParaUelo^ammum ; ( qma  2 — 2 = 0.  ) Si  ad femi- 
parabolam , planum  prodiens  erit  feries  J^qdicum  quadraticarum  Tertiano- 

£ e rum 
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rm ; ( 4B»a  2 — 5=ii=|.)  , fradibit  complmmr 

tum  fimtfaratth  i ( jwa  2 — 0 = 2.)  Etfo  m aliis. 

Patet  ex  Prop.  8 1. 


PROP.  LXXXIV. 


CaraUarium. 

Vel»  grtJptaivurtaisTriaafiJiprim  jiBDSfemuh  AD  E,  fu- 
mantur  terttss  frafarttmales  \ fradibitTriansdum  tertium  AD  fi:  it 


refpeSivis  reSis  eampkmenti  femiparabak  ADB,  d Trianguli  ADE^pra- 
paraBelmammum  AD  H : Si  vera  Parattelap-ammi  A D^Si  TrianguH 
yfD  E,pradMtcan^ementum  Jtmiparabala  ADB, 


Sequitur  ex  pnecedente.  Quadtan  enim  reflarum  in  Triangulo  conllituunt 
Py^idem.  Et  fimiliter  in  reliquis.  Oftenditur  autem  pars  prima  in  figura  priori ; 

fcunda  & tertia  in  polteriori. 


PROP.  LXXXV. 

CaraUarium. 

S t Pyramidaeides  Paraialitum  (feries  nempe  Primanaram ) odTrianffi- 
Um  (teque-altam  ) refpeStve  applicetur : pr adibit  ParaM^ammum ; 
( jBsfl  1—1  = 0.)  Si  ad  ParaUelaffammum , pradibit  Triangulum  ■, 


( qma  1 — 0 = 1.)  Si  ad  Jeimparabatam,  pradibit  femiparabala  ■,  ( juia 
J _<  = }.)  Si  ad  femiparaklaetdet  cubitale,  ptanumpradienj  canflabit  ex 
fecundanarum  Eadictbus  Cubicis  ■,  (juiai  - ',  = \.)  Et  pariter  in  altis  ejuf- 
tgadi  epplicatiambttt. 


Patet  ex  Prop.  8t. 


PROP 
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Prop.LXXXVI.  Infin  ITOR  UM. 

P R O P.  LXXXVI. 

Corollarium. 

» 

Clmiliter.  Si  refpeaivu  re9is  Trianguli  SomiparidioUe  A 1>  E 

U?  jumaMur  tertia  proOortionalei,  prMu  ParaSeloff-ammum  AD  B : k 
refpeams  reSir  Paralteh^rammi  « SemtparahoU  AD  E,prodi& 

Triangulum  A D&iji  rejpeanis  reSis fenuparabol»  prima  AD  B,tifecmula 
AD  E,  prodibit  femiparabola  tertia  AD  fi-,  fificin  aliis. 

Stquicorexpraix-dente.  Qiiadrata  enim  refliriim  in  femi|arabo]a,  conftituem 

Pynumdocides  Parabolicum.  Ollcnditur,  m tig.  prstced. 

S C HO L f U M 

Et  pari  modo  dc  aliis  figurarum  folidarum  ad  Planas  applicationibus-refpeaivis 
judicium  fiet  Sufficit  paucas  exempli  caula  indicalle,  ad  quarum  inuationem 
poliunt  innumerae  alix. 

P R O P.  LXXXVII. 

. * Tbeorema. 

SI  proponatur  feries  qualibet  prajdiiSarmn  per  aliam  liiperioris 
gradus  feu  poteftaW  dividenda , nulla  jam  memora&rum  feries 
prodire  poterit,  (cum  index  poteftatis  fuperioris  ex  indice  poteftatis 
inferioris,  major  quippe  ex  minore,  auferri  non  polBt ; ) fed  aliulmodi 
plane  Senes,  cujus  nempe  termini  funt  reciproce  proportionales  ho- 
mologis terminis  alterius  Seriei,  qua  indicem  habet  asqualem  exc^ui 
indicis  Seriei  dividentis  liipra  indicem  Seriei  divila. 

Series  autem  fic  provenientes.  Series  Epciproca  appellantor,  finiv- 
antque  Indices  negativos. 

FAcmpli  gratia.  Si  line  Secundorum  dividenda  fit  per  feriem  Terdanio. 
rum,  vel  feries  Primanorum,  per  feriem  Secundanorum,  vel  feries  yEqu^uin  Per 
lenem'  Primanorum,  (ubi  (enes  dividens  eft  uno  gradu  fuperior  lerie  dividenda 
adeoque  index  ftriei  dividentis  unitate  major  quam  index  fcriei  divilz,  puta 
i — z = i — i = i — o — I ; ) termini  leriei  oriunda:  erunt  reciproce-propor- 
tionales  homologis  terminis  feriei  Prunanorum.  Piiu  C relpedbve  dividatur 


feries 

o«*, 

1«’. 

164*, 

&c. 

per  fCTjem 

0«’, 

la’. 

27a>, 

dcc. 

vcl  feries 

oa  , 

la  , 

3*  » 

> 

* &C. 

per  feriem 

o«‘j 

la», 

4«’. 

9*’, 

164’ , 

&C. 

vel  feries 

r . 

I . 

I 1 

I , 

I , 

&c. 

per  feriem 

oa  , 

. 

»»  > 

i»  > 

4«  > 

&c. 

prodibit  ferius 

I 

oa, 

I 

la, 

1 

IT, 

I 

I 

44, 

&c. 

cujus  leriei  termini  funt  reciproce  proportionales  homoltq[is  tenninis  feriei  prima- 

oa  la  2«  3«  4«  I i 

noram  — , — , — , — , — ,ok.  utpaKt.  Nempe  — . — . . . EtCc' 

1***1  2434  II* 

ubique.  * 

Eodem  modo  G feries  primanorum  dividenda  fit  per  feriem  tertianorum  ■ vel 

(quod 


Arithmetica  Prop.LXXXVIlI. 

(quod  tamundem  valet  J feries  Qualium  per  Icriem  Secuiidaiiorum  ; erit  ferici  * 
proveniens  leriei  Secunaanorum-reciproce  proportionahs.  Pu*a 

— - -L^  ^ 

Ecpari  modo  in  omnibus  ejurmodi  divifionibus  coniinge^  ' 

P R O P.  LJ^XVUI. 

Corollarium. 

SI  infinita  numero  plana  (parallela)  P.araUclepipedi^  ad  totidem  reBaslri- 
ar»uli[teque-alti)  appltcetUtar ‘y  {vel fi rejpeaizii reBuTrtan^ult^^^  Pa- 
rallelo^ammi , fumantur  tertia  proportumales  j ) ferm  redarum  prth  * 
veniendum  erit  reciproca feriei  Primanorum , ^ua  quidem  reda  funt  fias  h 
vertice  difiantik  (vel ^ fi Jilacet  y diametris  intereatis reciproce^proportiih 
noles» 

Elio  enim  ParaUclepipedum,  cujus  infinita  plana  zqncntur  quadratis  totidem 
rofbrum  l^railelogrammi  ADE,  quz  ii  appbccntur  ad  rcdlas  Trianguii  ADB, 
prodibunt  r»^be  ( redis  trianguli  & Parallelogrammi  tertiz  proportionales)  f^u- 


ram  A D 0 mixtam  confUtuemes,  quz  reciproce  proportionales  enint  raro  homo- 
logis redis  Trianguli  (quia  nempe  cum  iUis  confutuunt  redangula  axjualia,) 
quam  Diametris  intercus,  feu  difhnriis  k vertice,  quz  ( propter  iimiha  Trian- 
gula ablt^a ) funt  lUis  criai^uli  redis  proportionales. 

P R O P,  LXXXIX. 

Corollarium.  * 

IDem  continget^  fi  Plana  Pyramidis  ( quadratis  redarum  'Trianguli  j4DE 
aqualia ) a^heentur  ad  totidem  ^das  Complementi  Semtparabolmdis 
QdneaUs  A OB  C. 

Patet  ex  Prop.  8-.  Nam  ( ut  in  Prop.  przccd.  ) feries  primanorum  cx  quibus  ' 
condatur  Triangulum,  efl  dno  g^adu  fu^nor,  quam  feries  iKqualium  cx  quibus 
confbi  Paralfclepipcdum : Sic  (in  hac  Prop!)  ieries  Tertianorum  in  complemento 
fbmparaboloeidis  cubicalis  efl  und  gradu  fuperior  qu;un  feries' letrundanorum  ex 
quibus  conflat  Pyramis.  Utrobique  igitur  provenit  fenes  feriei  Priqunorum 
reciproa.  , * 

• P R O P.  X C. 

Corollarium. 

IDem  contingety  fi  Plana  Pyramidoetdis  Paraboltci  ( hoc  ejly  feries  Prt~ 
manorumf)  aqualia  quadratis  redarum  femiparabela  ADE  refitedive 
applicentur  ad  redas  complementi  Jemiparahola  ADBP.  (Sertem  nempe 
^cundanorum. ) , 

Nam  dc  hic  index  feriei  dividentis  unitate  fuperai  indicem  feriei  dtvidendz. 

PROP 
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P R O P.  XCI. 

Corollarium. 

Iptra  piam  ex  ferte  reUaartan  Primams  reciproce  proportionalium  coH' 
jlanaa^  efi  interminabilis.  fimliter  verum  ejl  de  omnibus  fe- 

riebus  I^eciprocis.  ^ * 

Cani  enim  primus  terminus  in  fcric  Primanorum  fic  o,  primus  terminus  in  ^c- 
ric  reciproca  ent  «s  vcl  inHnitus;  ( Ucut,  m .divdionc,  (idivifbr  Ht  o,  qumiens 
enc  jnhnitus.)  AdeiK]uc  recU  AJ',  & curva  0^,  non  ni(i  poli  inHnitam  diibn- 
tiam  (hoc  di,  nudqiiam,)  concurrent. 

Pan  rationu  neque  concurrent  (nili  poft  infinitam  dilbinuam ) cadem  curva 
& redb  AD  (quantumvis  utraque  contmuetur;)  non  prius  enim  cvanelcet 
diilantia  D^quamla^b  luerit  infimu  rc<Sla  D B.  Etpropterea 

P R O P.  XCII. 

Corollarium.  ‘ 

C*Uri;a  00  duas  habet  jlfymptotas  reSas  AD.  ^ ^ 

ejufmodi  Curvis  redarum  feries  reciprocas  urminarttibmy  verum  efi. 

Nempe  ita  perpetuo  propius  accedunt  ad  curvam  rc^bc,  ut  tandem  carum  di- 
(tanua  iit  quavis  affignahili  minor,  ( ut  cx  di<£iis  facile  di  probatu,)  neque  tamen 
unquam  coucurrenr,  ut  jam  oftenium  cit  Atque  idem  de  alus  cjulmodi  cur> 
vis  pariter  oUendi  potent. 

P R O P.  XCIII. 

4 

Corollarium, 

RESte  (D0,  D0,  ) Primanis  reciproce  proportionales  ab  infimta 

(A^=  ao)* continue  decrefeunt^  (eadem  ratione  quarefieUivs  reUx 
D5,  D B.,  tn  ferie  primanorum  h punao  A—o  continue  crejcunty)  donec 
pervenitur  ad  minimamf  (ficut  in  ferte  primanorum  pervenitur  ad  maxi- 
mam. ) ^^tufd  verum  efi  ^ tn  altis  ferielus  reciprocis. 

Patet,  propter  proportionem  reciprocam. 

PROP.  XCIV. 

Corollarium. 

IN  Figura  AD  (i  (i,  ^ex  primanorum  reciprocis ) Paralielogramma  inr 
feripta  AD (6.,  A D^y  funt  invicem  aqualia.  • 

Habent  enim  Lafes  & altitudines  reciprocas  per  Prop.  88. 

. PROP.  XCV. 

\ 

CaroBarium.  ■■ 

Et  proptere?,  Ipfa  atrva  tfi  Hyperbolo ; cupu  centrum  A,  Afym- 
ptota  AD.  Ao.  V 

Pet  Prop.  l^  lib.  2.  Apollonii. 

P R O P.  X C V l. 

CoroBanum. 

SI  chorda  mujica  AD  varie  dividatur  in  pmicHs  DD,  (Sc.  Jonot  edet 
proportionales  reSi  D&.  D^&c. 

E e 3 Nam 
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Nam  ( per  principia  Miifica  ) eadem  chorda  < aequabilis  & aamaliter  icnfa  ) fo- 
ros edit  longitudinibus  reciproce  proportionales.  Ideoqne  li  chorda:  lint  ut 
AD,  AD,  foni  erunt  ut  DS,  Df‘,  &c-  per  Pro(J  88, 

PROP.  XCVII. 

Cerotarium. 

SI  plana  ParaUeteptpedi  (quippe  feries  lequalmpi)  aquatia  quadratis  re- 
aarum  Paralletoffamm  jiD  E ad  rejpeSivas  reidas  Cor^hmentt  Se- 
miparatota  AD  B (Jeriem  fcil.  Secundanerum)  applicentur ; predsbtt 
feries  reaarum  Secundanis  reciproce  propttrtimaiium  : quibus  fi fuppoua- 

tur  conflari  fipura  plana  AD  fi,  erit  ea  interminabilis ; Si  curva  illat  ter- 
minant duas  aabehtt  Afymptotas  reUas  AD,  Ai. 


Probatur  eodem  modo  quo  propolitiones  aliquot  pratcedentes  de  Icric  reci- 
proca litriei  Primanorum, 

PROP.  XCVIII. 

Corollarium.  . 

T Dem  contintet,  fi  ptema  Tyrtmidis  fic  applicentur  ad  reSets  complementi 
I femi-paraboloeuEs  Biquadraticalts ; vel  plana  fyramidoetdis  Parabolici  ^ 
M reSas  Complementi  Paraboloeidis  Cubicalis. 

Nam  & illic  index  feriei  dividentis  binario  fuperat  indicem  lerici  dividenda: 

PROP.  XCIX. 

Corollarium. ' 

IN  ejufmodi  ferie  Secundanis  reciproca,  reSte  Dfi,dfi,  Sic.  fimt  tn  reci- 
proca rationis  Diametrorum  ( vel  diftantiarum  ts  vertice ) ratione  dupli- 
cata,  (fiveut  dA'q,DAq,Sic.) 

st 

Quia  nempe  reciproce-proportionales  fum  redtis  DB,  dB , &c.  qux  fune  m 
diametronim  A 0,  Ad,  &c.  rationis diredhe ratione  duplicata.  Puia 

dAq.DAq:;dB.DB::DAdS, 

P R O P.  C. 

Corollarium. 

IN  Figaa  plana  (AD  fi  fi)  ex  ferie  reRarum  Secundanis  reciprocarum 
cosflma,  ittfcripta  Pqrallelogramma  (ADfi,Adfi,)  fum  interceptis  dia- 
metris (D  AydA,)  reciproce  proportionalia. 

Sunt  enim  ( pa  13.  etS  ) ut  DA«DS  ad  dA  «dA  Eli  ,imem  (perprxced.) 

da 


Prop.CI.  Infinitorum. 

d/!=  EtdAxd«  = 54iDftErgo&DAxD?.d.\«d(!=5A3l>j 

dAq  dA  dA 

;;dAxDAx0«.DAqxDtf;;dA.DA. 

P R O P.  C I. 

CoreHarium. 

SI  vero  fifurtt  fUuui  (^0/3/3)  ^ ex  Jhie  reSarum  Terhams  recipre- 
_ carum  conJUta  ■,  {^ua  nempe  /mtreSts  complementi  Parabeloeidis  cubi- 
ta/ie  ADSi  ^ Parailelo^ammi  A DE,  tertia  preportionalef,)  erunt  reSa 
illa  (D  &,  dB,  dc.)  in  reciproca  rattonis  Diametrorum  (DA,  dA,(ic.) 
ratione  triplicata  (fcil.  ut  d Ac,  D Ac,&c.)  Et  Parallel^amma  injcripta 
(A  DB,AdS,(/c.)  ia  reciproca  rationi  dtametrorum  ratione  dt^licata,  (five 
utd  Aq,D  Aq, dc, ) 


Eli  enim  ( cx conftruilione )D^.d^::dB.DB::dAc.DAc.  Et propterea 
13  iV  0 

etiamd0=  — D^.  Ergo  Parallclogramma  AD^ . Ad.i8::DAxD/3.dAK 
d A c • 

fi  A X t3  A o 13  A c 

V --D^=j-^D0:;dA<jxDAKD^.DAcxD^::dAq.DAq. 

erai  demonitrandutn. 

SC  HO  L / U M. 

Atque  eodem  modo  de  aliis  ejulmodi  Hguris  planis  ex  qualibet  redUruiii  Jhie 
rfcipfoca  cooHatis  judicandum  erit ; ut&  dc  Parallelogrammis  (live  rcdangulis 
five  obliquangulis,  prout  (itus  ligurz  pofiulat,  ) iplis  inlcnptis. 

Quod  ad  Ai'cam  autem  attinet  iltanim  Hgurarum  ex  ienebus  reciprocis  con- 
{bnuum  ; quzrenda  ell  illa  eodem  iere  modo  quo  iupni  in  fericbus  dircchs.  Ubi 
autem  fenes  dirc^  indices  habent  i,  2, 5,  &c.  ut  qiix  fupra  Icncm  i4<!.qualium 
tot  gradibus  alcendunt;  habebunt  hz  quidem  ( illis  rcciprocz)  Itios  indices  con- 
trarios negativos  — i,  — 2,  — 5,  &c.  tanquani  tot  gradibus  infra  lenem  .Aiqua- 
iium  deiccndentcs.  Proucautcra  iUz  ab  o cipbra  velNibdo  continuo  crdcunc,hz 
contra  ab  oe  Infinito  continue  decrelcum ; atque  ut  iJlic  terminus  maximus , hic 
mioirous,  lericm  claudit:  (quz  tamen  & pro  arbitrio  continuanda  fupponitur, 
quoulquc  libet  illic  crelcendo,  hic  decrelcervdo. ) Adeoque,  ut  iliic  figura  Cir- 
cumfchpta  ( parallclogrammuro  puta  vel  prifma ) live  feries  totidem  terminorum 
Maximo  zqualium;  hic^  figura  loicripta,  live  lenes  totidem  terminorum  Minimo 
zqualium,  habenda  eft  pro  communi  menfura  ad  quam  facienda  cfl  comparauo ; 
utrubique  ad  illum  terminum  rdpedtu  habito  qui  iei  icm  claudit. 

Neque imenm  mirum  cuiquara  videatur  (ut  ut  fbrtadis  inpxfpeclatum) ) fi  H- 
gurz  intcrminatz  rationem  ad  datam  aliam  terminatam  inquiram.  Quamvis 
enim  hujufmodi  figurz  AD <3  (ut  ut  ex  parte  D|S  ad  libitum  terminaiz,  uu 
4Qodo  in  his  Icholiis  ditium  ) fupponantur  ex  parte  ^ in  infinitum  tonti- 
nuatz  (per  Prop.  pi.)  non  taiiien  propterca  vel  nullam  vel  Idnper  iofiniuui 
rauonem  habiturz  iunt  ad  datam  Hguram  tcrniinatam,  puta  ad  parallclogrammum 
zque  altum  liiper  eadem  baiaD^  dderiptum.  Quod  co  quidem  facilius  allen- 
Ium  obtinere  polic  videatur,  cum  id  ipfum  in  una  quadam  figura  folida  (quam 
Hypah^lkam  acutam  infimtam  vocat)  jam  oUenderit  TorriccUius  Sed  neque 
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icmper  rationem  habiturx  fum  finitam,  fcd  aliquando  vel  iiiHmiaro,  vel  etiam  (G 
id  fine  fbkecifino  dici  pofTit)  majorem  quam  infinitam.  Nempe,  fi  eadem  ra. 
tione  abbreviantur  tottx  ^0,  qua  prolongantur  re£tz  di3,  erit  ea  ratio  infinita; 
ubi  nempe  prolon^tio  unius  ^uipollct  abbreviaiioni  alterius,  (&  propterea  fi- 
gurae inrinitz  conunuaue  ratio  ex  utraauc  compofita  aequipoJlec  Hgurx  alicui 
;equabilitcr  in  infinitum  continuandae:)  Si  vero  minori  ratione  abbreviantur  re-  * 
^ quam  prolon^ntur  futura  efl  ratio  plufquam  infinita;  tunc  enim  ' 
prolongauo  harum  prxpolkt  ( feu  plufquam  sequipollec ) illarum  abbreviaiioni : 

Si  autem  majon  ratione  decrefeum  re^tz  S‘0  quam  crefciini  roilz  D^,  pnepollcc 
carum  decrementum  incrememo harum;  adeoque  futura  efl  ratio  finita,  minor  fi* 
quidem  quam  infinita.  (Ec  quidem  fecundum  hoc  non  mpdq  de  figuris 

hifce  quas  jam  tradbmus,  f^  dc  aliis  etiam  quibuf  vis  intermuiabilibus,  Ihve  panis 
ilve  folidis,  ad  terminatas  aliquas  comparatis,  judicandum  erit:  quz,  credo,  Ipecu- 
latio  non  videbitur  injucuivU  ) Quz  autem  futura  cfl  in  fingulis  ratio,  iequen- 
tibus  aliquot  propoGtionibus  (r^ulam  Prop-<$4  fecuti)  indicabimus. 

P R O P.  CII. 

Theorema.  , 

SI  figura  AD0|8  verticem  habeat  infinitum,  & perpetuo  la- 
titudine decrefcatad  bafin  ulque  D0,  fecundum  fenemahquam 
reciprocam  feriei  cuilibet  dirciSaE  ( earum  puta  quae  prop.  ^9.  memo- 
rantur, ) quae  indicem  habeat  minorem  quam  i ; habebit  illa  ad  pa- 
rallelogrammum  fuper  eadem  bafi  aeque-altum  rationem  finitam ; eam 
nempe  quam  haba  i ad  iltius  feriei  reciprocae  indicem  unitate 


Exempli  grana ; lunto  feries  dire^  fubfecuhdanorum,  fubtertianorum,  fub- 
quananorum,  &c.  quarum,  indices  1,  &c.  (unitate  minores;)  feries  his 
reciprocx  indices  Habebunt  — i, — — ij,  &c.  (Nam  fi  fupponatur  feries 
qualium,  cujus  index  o,  per  illas  dividi,  feries  divifione  provenientes  habebunt 
indices  o — ^^5,  o — J,  o — 1,  &c.  hoc  cft  — 1,  — |,  — j,  &c  (per  prop.  81. ) 
quibus  ii  (juxu  regulam  Prop.  64.)  addatur  i,  fient — i + 
Ac.  ^oc  eft,  I,  I,  &c.  & propterea  ratiototius  Hguric  aa  parallelogrammum 
infcripnim  f liipcr  ^em  bafe  a^ue-altum,)  ut  i ad  ^ 

3 ad  1,  4 aa  3,  &c. 

£c  pari  mo^,  fi  fumatur  feries  reciproca  feriei  radicum  cubicarum  f^unda- 
norun^  vd  radicum  biquadraticarum  fecundanorum,  aut  tenianorum,  vel  radi- 
cum 1'uperfblidarum  fecundanorum,  tertianorum,  aut  quartanorum,  (quarum  in- 
dices 
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Prop.  CIII.  Infinitorum. 

dicoifunt  5,  I,  J,  I,  ?,|>)  aut  alii  cuivis  firiei,  cujus  index  ert  unii.iie  minor. 
Quia  rcciprotanim  icricrum  ludiccs  ncg.ativi  liis  contrarii  (puta  — 
additione  unitatis  fient  adirmativi,  adeoque  ratio  quam  ha^t  i ad  indices  illos 
lic  au^os,  ent  ratio  finita',  quippe  nunuri  pofitivi  ad  pofitivuni. 

PROP.  CIII. 

Theorema.'  " 

SI  vero  ejufinodi  Figura  AD (3 (3  fic  continue  decrelcat  juxta  (e* 
_ riem  qute  fit  reciproca  dircdla;  indicem  habenti  unitati  aequalem 
(nempe  feriei  Primanorum ;)  habebit  illa  ad  Parallelogrammum  in- 
Icriptum  rationem  infinitam : eam  nempe  qux  eft  i ad  o. 


Cum  eniiii  feries  primanorum  indicem  habeat  i,  feries  huic  i^eciproca  iiidiani 
habebit  — i,  ideoqut  (per  Prop.  64.)  ratio  proveniens  erit  J ad  — i + 1. 
hoc  elt  1 ad  o. 

PROP.  CIV. 

Theorema. 

SI  denique  ejufmodi  Figura  AD/3|3,  fic  continuo  decrefeat  juxta 
Icricm  quae  fit  reciproca  diredta;  indicem  habenti  unitate  majo- 
rem; habebit  illa  ad  Parallelogrammum  infcriptuin  rationem  pluf^ 
quam  infinitam : qualetn  nempe  habere  fiipponatur  numerus  pofiti- 
vus  ad  numei  um  negativum,  five  minorem  nihilo.  Nempe  eam,  quam 
habet  i ad  indicem  unitate  audium. 


Puta  cum  indices  feriei  Secundanorum,  Tertianorum,  C^rtanoruin,  &c.  fint 
2,  3,  4,  &c.  (unitate  majores,)  indices  fcriertim  illis  reciprocarum  erunt  — 2, 
_L  j|  4,  &c.  qui  quamvis  unitate  augeantur  ( juxta  Prop.  dq.. ) manebunt  ta- 

men negativi,  puta — a-|-t  = — i,  --3-l-i—  — a,  — 4.-pi= — J,  &c. 
& proptcrca  ratio  quam  habet  i ad  indices  illos  fic  audios,  puu  i"  ad  — t, 
t 3(J 1,  t ad  — 3,  &c  major  erit  quam  infinita,  fivc  i ad  o ; quia  nempe  ra- 

tionum confequentes  funt  minores  quam  0. 

Atque  idem  continget,  fi  fiimanir  reciproca  feriei  nidicum  Quadraticarum 
Tertianorum,  Quartanorum,  Quintanorum,  fix,  (cujus  indices  funt  |,  j,  },  &c.) 
vel  radiaim  Cubicarum  Qiiarunorum,  Quinianorum,  Sextanorum,  (cujus 
indices  funt },  ),|,&c- ) aut  cuivis  deniquelcriei  cujus  index  eft  uniiatcroajor.  Ut 
patet. 
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P R O P.  CV. 

Theorma. 

Slejufinodi  figura  *AD|(3 /3  verticem  habens  A<?  infinitum  & bafm 
D (3  determinatam,  rationem  habeat  ad  inferiptum  Parallelogram- 
• mum  AD0J  majorem  quam  infinitam  ; eadem  figura  AD00  verti- 
cem habens  A D infinitum  & bafin  S 0 determinatam,  rationem  habe- 
bit ad  inicriptum  Paiallelogrammum  A/0D  minorem  quam  infini- 
tam ( finitam  nempe ; ) Et  contra,  fi  fitu  illo  confiderata  rationem  ha- 
beat minorem  quam  infinitam;  fitn  hoc  habebit  rationem  majorem 
quam  infinitam  r Si  denique  in  fitu  uno  rationem  liabeat  fimpliciter  *• 
infinitam  (puta  neque  majorem  neque  minorem,)  etiam  & fitu  altero 
habebit  rationem  fimpliciter  infinitam. 

Kain  verbi  gratia,  in  feric  Secundanis  reciproca,  cum  fint  ( per  Prop.  pp.  ) 
rtifi.T  D 3,  D i3,  in  diametrorum  AD,  .^D,  ratione  reciproca:  duplicata:  erum  b 
converib  reils  A D,  A O,  hoc  eft  i'  J3, 3“  i3,  in  rectarum  D 3,  D 3,  hoc  .efl,  diame- 
trorum AI',  A!,  ratione reciproci-ltibduplieata;  adeoqiie  ipfacl’^,  JJ,  &c.  fune. 
icries  Sublectindanis  reciproca.  Et  contra.  Atque  (cum  idem  etiam  in  aliis ejuf. 
modi  ieiiebus contingat,)  patet  proptilitum  per  Prop.  loa,  & 104. 

In  lerie  vero  primanis  reciproca ; cura  ( per  Prop.  88.  ) reila:  D^,  D^,  fint  dia- 
metris AD,  AD,  reciproce  proportionales;  crimt etiam  rcibeliS.i'^  diametris 
luis  A I,  A i,  reciproce  proportionales,  ipliqtie  I'  i9,i  g,  feries  item  primanis  reci- 
proca. Conllatergo  propofitum  per  Prop.  roj. 

< 

PROP.  CVI. 

Theorema, 

SI  feries  aliqua  reciproca  per  feriem  aliam  ( five  reciprocam  five 
diredlam)  multiplicetur  aut  dividatur,  vcl  etiam  aUam  multiplicet 
aut  dividat ; eaedem  leges  obfervandae  liuit  qux  in  leriebus  dirediis 
prop.  73  & 81.  ' 

Exempli  gratia.  Si  feries  Secundanis  reciproca  (pnu  {,1,  !,&c.  jaijus  index 
— a rclnedlive  multiplicetur  in  (cricni  Tertianis  reciprocam  (puta),{,),,  &c.) 

. cujus  index-  dt  — 3 ; prodibit  feries  Subquintanis  reciproca  ( t , b > di  > &C. ) cujus 
index  — 5= — X — 3 ut  patet. 

Item  fi  leries Tertianis  reciproca  &c.)  cujus in^x  — 3 ; rcljieave 

multiplicetur  per  feriem  Secundanorum  ( 1,4,  p,S:c. ) cujus  index  x ; prodibit  fe- 
ri“  Primanis  reciproca,  cujus  index  — t = 


I lem  fi  feries  Subfccundanis  reciproca  ( i ■)“  > dic.  ) cujus  index  — ] ; 

}) 

1 

(t=i 

rerpedljvc  rauUipIicetur  in  feriem  Secundano- 

1) 

1 

i 

(3  = 2 

rum  &c. ) cujus  index  2 ; prodibit  fc- 

i) 

1 

1 

&C. 

U = 3 

1 \ 

, 

' ({={ 
U— 1 
u=j 

&c.  vel  1 V jVj,  &c-  vcl  Vi,  V8, 

T ) 
» \ 

• ] 

V a^j&c.  ) radicum  quadracicarum  cuborum  feu 

5 l 
\) 

i 

leruanorum,  cujus  inMX  | = — j -|“  2« 

i) 

&c. 

Porro,  fi  feries  Secundanis  reciproca,  cujus  in- 
dex— 2,  dividat  feriem  Primanis  reciprocam, 

{) 

i) 

z 

(r 

cujus  index  — i ; prodibit  feries  Primanorum , 

4 

(8 

£uju$  index  1= — 14*  2,  nempe — i mmus — 2. 

?) 

9 

&c. 

(27 

Item  fi  lenes  Primanis  reciproca,  cujus  index 
— I,  dividat  feriem  Iccundanis  rcaprocam,  cu- 

‘ jus 

\ 
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L 


(} 

(1 

(ir 


jus  jndcx  — a;  prodibit  feries  Prinunis  recipro* 
ca,  cujus  mdcx  — 1 = — a-j-i ; ncmpc  —2 
ramus — I. 

item,  ii  feries  Primanis  reciproca,  cujus  in« 
dcx  ~ 1,  dividae  feriera  Secundanorum^  cujus 
irtdex  a ; prodibit  ferKS  Tertianorum,  cujus  in- 
dex 5 =a-|- 1,  nempe 2 minus  — t. 

liLOilifericm  Primanis  ropiprocam,  cujus  index  — i,  dividat  feries  Sccundano* 

rum,  cujus  mdex  a;  prodibit  feries  Tchiams  reaproca,  cujus  index  5 = i 

— a,  nonpc  — i minus  2. 

Aujvie  idcm  continget,  in  aliis  quibufvis  hujufraodi  feriebus.  Adeoque  conflat 
propoliuim. 

P R O P.  CVII. 

Corollarium. 

F“'  T propterea;  .fi  t^hujufmodt  ^uramJD^i,  (exmui  perUininji- 
,nUumprodu3am)juxta  quamcmujue  feriem  reciprocam , aptetur  (eo 
moda  quo  9 Prop.  Con.  ieS.  (i  alibi  fi^a  oflencU  j ) Pnamidoeides  vel  Co- 
mades  inverfum,  [Jeu  potius  Calatoeides : ) habebit  iUud  ad  Cylindrum  aut 
Prifma  injeriptum.  (fuper  eadem  bafi  aque-altum)  eam  rationem, Jme  fini-, 
tam  liveinfimtamjneplujquam  mfinitam,  quam  pracedentm  Theoremata  da- 
cebunt. 

Puta,  fi  planum  fit  rc&rum.  feries  Subtertianit  reciproca,  cujus  index  — J 
■dcoque  ratio  quam  habet  ad  paralJclograinnnun  inferiptum  ( per  Pron.  dA,  & 
102  ) utiad|(  = — noc  cfl , ut  j 

ad  a : loiiduiti  cx  'toadem  planis  conll^  in 
re£laruni  carum  ratione  duplicata,  ent  feries 
Quadratis  iubtcrtiipiurum  reciproca,  cujus  in- 
dex (per  Peop.iod. ) — — 5 — i)  vei  — \ 

plus— dc  ratio  iliius  fblidi  ad  inferipuun 
cylindrum  vel  priinu  ( fuper  eadem  baii  zque- 
altum  ) ut  I aci  ^ — I -|-  I,  vel  ut  3 ad  i 

utrobique  ratk)  nnua.  Per  prop.  64  & loi. 

Si  planum,  fit  lenes  Subfbcundanis  recipro- 
ca, cu|usindicx  — 1,  adeoque  ratio  iplius  ad 
Paraikl(^aimDunimlcnptuniut  iad5=-;  + i,  vclutiadi:  (per  Prop  loi,) 

folidjm  ex  toiidon  planis  m roaarum  rauone  dutSicata  conitins,  erit  firiaQua- 

dratis  Siibiecundanorum  reciproca,  vel 
( quod  taniondem  valet  ) feries  Prima- 
nis reciproca,  cujus  index  — vel— i 
— — Ideoqoc*  ratio  hujus  folidi 
ad  CyLndrum  vel  Prilma  ( fuper  eadem 
baii  aeque-ahora )uttad  — 


4.11 


( per  Prop.  lo}.  ) Nempe  lihc  rauo  finita, 
hicfimplK:ucr  inHnita. 

Si  piamim  fit  feries  Quadctps  Subier- 
ttanorum  reciproca , cujus  index  — | , 
ejuique  ratio  ad  ftraHeiognunrauni  tn- 
feqptum  ut  I ad  J=— 1+- 1>  vel  ut  j 

id  T.  (per Prop.  102. ) lolidwm  cx  planis  tocdcni  in  reclarran  diarum  dupligita 
ratione  coniians,  ent  fenes  biqandratis  S^xertianonim  redpioca  , cujos  udm: 
— f,  dcproptcrca  laoo  ipfimndinltTiptumCyljBdhim  vel  Prd^fo- 
per  cadem  baC  ut  j ad— ^-|-i=r  — |,vclut  jad— j(  per  Prop. 

X04.  ) Nerope  illic  ranu  finita,  hic  plulquam  infinita. 

Si  pbtmim  fit  fenes  Primanis  reaproca,  ctuusiadcx  — i,  adeoque  caiio  quam 
labet  adParaUcIograramuniinlcripttim  ut  1211—1  + 1=0:  (per  Prop  loj.)  So- 
lidum exf^ms  m robiarum  illarum  ratioBc  duplicau  coiifiai» , erit  feri^  Qia- 
dratis  Primanorum  (hoccfl,  Scamdanis)  rcciproca,cujus  index  — 2,  dcpro^crca 

F f f 2 ratio 
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ratio  ipfius  ad  Cylindrum  vel  Priima  fuper  eadem  bali  4^iie>altnra,  ut  x ad 
. fcu  ui  I ad  — I.  ( per  Prop.  104.  ) Nempe  illic  ratio  limpliciter  iniiaiu,  hic  plui- 
quam  infinita. 

Si  planum  fitfcricsSccundanis  reciproca,  cujus  index  — 2,adeoque  ratio  quam 
habet  ad  Parallclocranunum  infcriptum  ut  lad — — i.  Soliduin  ex  to- 
tidem planis  in  rcdlarum  illarum  ratione  duplicata  conlbns,  erit  feries  Qtudratis 
Secundimorura,  hoc  cfi Quartanis,  ra*iproca,  cujusindex  —4  = — 2 — 2;  ejol- 
que  ratio  ad  Cylindrum  vel  Priima  debite  uilcnptum,  ut  i ud-~4-|-i=  — 5. 
( per  Prop.  104.)  Nempe  utrobiquc  ratio  plufquam  infioita. 

SC  HO  L I U M. 

Atque  ita  problema  illud  (it^eniofuni  auidem,  & non  paucis  mirandum,) 
quod  Torneemus  m una  figura  folida  praelutit,  ( puu,  SoUdo  Hypabolko  A:uto 
in  infinitum  continuato,  xqualem  cylinorum  conilitucre)  nos  m aliis  innumeris 
figuris  tam  planis  quam  (olidis  ( prxcedenubus  lex  propofitionibus  eorxnnuis) 
prxllitifflus.  Puu,  Fetoris  innumais  f^ecie  dijfereutibus,  tam  pknis  quam  Jo- 
Udis^  mtfrminatis,  aftaks  figuras  tammatas  ( vel  laltcm,  quod  tannindcm  va- 
let, in  cognita  ratione  coniciiuias ) exhibere. 

Confuluus fonalfis  efict,  (fi  tantum  aucupandx  famz  operam  darem,)  celata 
'methodo  qua  huc  pervcnriun  elt,  paucas  aliquot  particulares*propofitioncs  (tan* 

3uam  admirandum  quidpuun  aut  liupendum ) demonllractonibus  apagogicis  ofteo- 
ide.  Quod  veteres  olimoon  raro  fixille,  plane  fufpicor;  qui  iliudlzpius  iiU 
videntur  propofuiif^  ut  iplbs  alii  admiremui  potius  quam  intclligant;  faltem  ut 
illis  eorum  cfiatis  allenluni  coadli  praebeant,  potius  quam  ut  genuinam  problema- 
us  i nvef ligationem  intclligant.  Aiuue  hinc  ia£luro  elle  credo,  nuod  eorum  A- 
nalytice  ( quam  quidem  iplbs  habuiue  ex  multis  ipfius,  in  demonllrationibus  eo- 
rum non  paucis,  vclfigiis  fatis  liquet)  pofleros  fere  penitus  latuerit;  (exigua 
enim  plane  pars  illa  elt  quz  apud  Diophancum  exfbtc,  fi  ad  egregia  1H9  quo 
ipli  pervenerunt  inventa  comparetur : ) Uc  necdle  habuerint  prxientis  xvi  ma- 
tneinatici  {FietUy  Oughtredus.^  Horridus  ^ GhetalduSy  CcrwiUerms  y TarricelliuSy 
CattefmSy  aliique  magni  viri,)  vel  novam  excogitare,  vel  antiquam  faltem  (con- 
clamatam plane  & penitus  ignoratam ) dc  novo  relulcitare ; quod  quidem  eo  fuc- 
cellu  pnmiterunr,  ut  noftrm  nunc  dierum  Analydcen,  veterum  iltam,  tanta  fu- 
periluione  celatam,  aequare  faltem  vel  fuperare  potius  nullus  dubitem.  v 
Verum  ego  mallem  libere  philofophanoo,  fontes  iplbs  aperire,  ut  eadem  opera 
poilit  lector  & propolitionum  dcmonllratioacs  & methedum  qua  illuc  pervene- 
rim 7 unde  & iple  pofih  proprio  marte  ejitlmodi  alias  itmumeras 

inveft^i^iuas  ego  ( ne  tzdio  fim  ) lubens  prztereo,  xontentus  eo  digitum  m- 
tendille,  unde  alii  alia  nollris  fimilia  pro  libitu  depromant. 

Licuiilct  quidem  dc  pramiffis  multa  fubjungere,  &:  multa  paifim  interpolare, 
quz  ex  principiis  jam  traditis  facile  deduci  pollent.  Verum  cum  ea,  quz  jam 
tradidi,  mihi  videantur  abunde  fuflicerc,  ut  & ipfa  perfpicue  fatis  imelligantur, 

' & pertedlam  facis  Jerierum  ( tam  limphaum  quam  compoliiarum  & utriique  Re- 
ciprocarum) uaibtionem  videantur  continere:  ad  leries  Cotifimffas  (live  ad£i- 
nomiorum  uve  Apotomarum  formam  ) explicandas,  fcllinanaum  fentio. 

PROP.  CVIII. 

Thmema, 

SI  feries  Aqualium  (ene  Primanorum  refpedive  mold^etur  (pota, 
IT  primus  terminus  hujus  ^ primo  iUins  auferatur,  fecundus  k fe- 
cundo, &c. ) Refidua  erunt  femiffis  totius : fiii  ita  augeatur  s Aggre- 
gatorum feries  erit  expofits  fenei  iBqualium  fcfquialtera. 

Intellige,  (1  iBqualium  & Primanorum  termimis  ultimus  idem  fit  vel  xqua- 
lis:  (Quod  & in  fluentibus  aliqubtiet  imelligendum  erit ;)  fiu  fuerint  in^uale^ 
non  tamen  erit  difficile  rationes  provehientes  invenire ; quod  monuifle  lulficia^ 
cum  id  qiulibet  fuo  piarte  prziUrc  potem. 

Sic 
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Sit  verbi  gratia  termimit  ae^aliuin  quilibet 
& primanorum  maximus  R ; ejulquc  pan  mtuiite- 

parva  dicatur  4 =—;  numerus  tcrminorum,om- 

nium  ( vel  Kgura:  altitudo  ) A ; li  termini 

continuentur  in  infinitum  ufque  ad  ...  . 
erit  Reliduotum  & .Aggregatorum  lurama  .... 


'R  — 04 

R-1-04 

IR— 14 

R-f- 1 4 

)R— 14 

R-1-24 

^R  — 34 

R+34 

&c. 

R — R 

R -f-R 

AR— }AR 

aR-i-jAr 

Nam  omnium  a£(|iialium  aggrisatum  erit  AR  (ut  patet;)  Primanorum  aggre- 
gatum ejurdem  femillis  JAR,  (per  Prop.a.-)  Ergo  AR  — jAR=:iAR,  & 
AR-)-JAR  = 1AR.  Nempe  fenei  a£qualium  ( A R ) illud  elt ) , hoc  § : prout 
affirmaaur.  Hoc  ell,  erit  illud  ad  fenem  a£qnalium  ut  > ad  i,  vel  ut  i ad  2 ; 
hoc  autem,  ut  ) ad  i,  vel  ut  i ad  | , vel  j ad  a. 


PROP.  CIX. 
CotQUarium. 


ERgo,  & ParaUelc^ammo  atf natur  Tri- 
atiffilum  ijupn  eadem  vel  aquali  tofe 
aque-allum,)  Itfjiduum  (quod  qtddmti  ipfum 
erit  Trtangidum  invnfum)  erit  Paralleltiffam~ 
mi  femijju  ■ Sm  addatur  Triangdum,  erit 
aqffeyuam  ( nempe  Trape:Qum  ) fefqidalte- 
Tum. 

Patet  ex  pnadenti ; eft  enim  Parallelogram- 
muro  Icries  Aqualium ; Triangulum,  Icries  Pri- 
manorum. 


PROP.  CX. 

Corollarium. 


Nempe  fi  ex  Cylindro  ( ferie  nempe  Aqualium ) eximatur  Conoeides  Parabo- 
licum  ( fuper  eadem  bafe  ax]ue  altum  ) quod  quidem  elt  feries  Primanorum  ( p»r 
Prop.  4,  vel  63. ) quod  reliquum  elt  erit  Icitis  totius  per  Prop.  jo8. 

Atque  idem  accidet  fi  Prifraati  eximatur  PyramidoeidM  Paraholicum. 

PROP.  CXI. 

Theorema, 


SI  Series  JEqualium  muliSetur  fcrie  Secundanorum,'  Tertianorum, 
Qoaitanonim,  Sc.  Refidua  erunt  totius  duo  Trientes,  tres  Qua- 
drantes, quatuor  Quintantes,  &c.  Sin  iu  augeatur,  erunt  Aggregata 
ejuTdem  Sefquitertium,  Selquiquartum,  Selquiquintum,  atc. 


Nempe  fi  Termini 


conodiientur  ulque  ad 
erunt  fuinma:  (perProp.4 
Hoc  eft,  Rcfidiiorura  fumma  i — 5 =r 
Aggr^atorum  fumma 


R’  + 04’ 

R’+ 

0 4’ 

R’+ 

04* 

IR’  4 1 4’ 

R’  + 

X 4’ 

R'  + 

14* 

|R’  + 44’ 

R’  + 

8 4’ 

R'  + 

1^4* 

,R’  + 94’ 

R’x 

17  4’ 

R‘? 

81  4* 

&c. 

tx. 

&C. 

R’+  R’ 

R’? 

R» 

R'+ 

R' 

- - J = I 1-5=}^. 

i + S=l  «+i=I  i -H=f  &=■ 

F 1 1 j . 


PROP. 


4H 


Arithmetica  Prop.CXlL 


P R O P.  CXIL 

CariUarmiH. 

S ParaSelotrammo  tuberatur  cemfJiauatMm  &mt~p4aaii/r,  Stmi- 
^ parabolottdis  ciSicalu,  biq^uadraticaUs,  l3c.  P^kbatm  [puta  Smi-pa- 
Ttbola,  Semi-parabtloeuUj  cubi  cale,  biqaadratualt,  de.)  erit  | J 5,  efe. 
tociut  Parallefefpammi : Jm  eidem  Parailelouramma  nmfmadt  camplementioH 
addatur,  erit  agff-ef^atum  i,  t,  dt.  ejujdan  ParaBelaframrm. 

Patet  ex  prKccdentc. 

P R O P.  CXIIL 
CoroOarium. 

ITem,  Cylmdrut  Conice  excavatus , { vd  Prifma  PyramcBce,)  contiaet 
integri  duas  trientes.  Et  fimiiter  de  aliis  excacaiionibtts  {mutatu  mu- 
tandis) fiet  judicium. 

Pjtet  cx  Prop.  m.  fuWuiSh  qnippe  lerie.rccmxhnoran^  ex  ferie  «qualiued. 

PROP.  CXIV. 

Theorema. 

SI  Sdrics  squalium  muldletur  ferie  Tublecuiidanorum,  fabtcrtkao- 
ntiiinn,  rubquartanorum,  &C.  Rdidua  erunt  totius  Triens,  tjya- 
drans,  Quintans,  &c.  Sin  ita  augeatur,  erunt  .Aggregata  ejoldcm  qum- 
"que  Trientes,  ieptem  Quadrantes,  novem  Qumtantes,  Jtc.  vel,  du- 
plum minus  Triente,  Q^drante,  Quintante,  atc. 

..  . . + 

Nempe  h termini.  VR-y-i.,  V'*f +t/*a» 

ia  V'  +P'3‘» 

&c  &C.  &c. 

Continuentur  ad  i/R  + VR  V’ R:pv’’R  y’*R:j:/*R 

Enmt  furam*  (per  prop.f+.)  Av^R+fA/R.  A^iR+fAiTR.  Av'*R+|Av'»R 
Hoc  elt Reliduorum  fumraa  1—5=5  1 — !=«  « — 1=5 

Aggregatorum  furama  *+s  = s i+i=l  • + 5=s 

PROP.  CXV. 

CoroBarium. 

FRgO,  Si  TttrMoffammo  atferatar  Poraheta,  ParaMeeiAs  GtUcale^ 
gifiadraticak,  (ic.  j^ditem  erit  tetms  Trietu,  Quadrans,  ^»w»- 
tans,  Cie.  Sin  addatur,  erit  Aggregatam  ParaltdotTammi  ebsplum  mmu 
Triente,  Sjuadraute,  Quntante,  dc. 

Sequitur  eX  praoced. 

PROP.  CXVI. 

Theorema.  • 

PAri  modo  judicandum  erit  in  feriebus  aliis  foiei  aequalium  fub- 
ducendis  vel  addendis ; quanim  quantitas  innotcleit  ex  prop.  jy. 
vel  d4* 

Puta 
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Prop  CXVII  Infinitorum. 


Puia  fi  termijii 


W R’  + 8 a’ 

ryK’  + y'27  4’ 

&c.  ad 

continuentur  ad  V'  R'  + V R* 
erit  ftinima  Av'R’  + ’ 

Hoc  ell,  Rdidua  i — | ~ | 
Aggregata  i+;  = l ' 


V’  W’  q:  v^r  o 

V'  R’  + V’  4 «■ 
R’  + V’»o- 

&c  ad 


V«R*  + ^’  o«*. 

V'  R^  + ^*  1 r»** 

^!R*+ V'  Ida*. 
V'>R*  + V'=8i«*. 
&c.  ad 


V'^’fv'>R-_  V'R*q:vriR«. 

AysR-tlA^R*  A/>R*  + ?AVI^ 

i-i=* 

I+j  = ! 1+!  = ’? 


Et  liiuUiier  ( muuiis  mutandis  ) in  alits  tjuibiilcunquc. 

PROP.  CXVII. 

'TI)eorema. 

SI  exponatur  ftries  JEqualium  muldata  fcrie  Primanorum ; Refi- 
duorum  Quadrata,  Cubi,  Biquadrata,  &c.  ad  feriem  totidem  eo- 
rum ma.\imo  aequalium,  rationem  ha(>ebunt  cognitam. 

Plaax  autem  pro  notis  i a,  la,  j a,  &c.  (in  pratcedentibus  propofitionibus  ufur- 
patis ) jam  rubllitucte  «,  b,  c,  &£.  quo  radius  operationis  procdliis  perlpiciatur. 


vel 


Seriei 

Quadrata. 

Cubt 

R — o 

R*  — o R -|-oo  . 

R*  — 0 R*-|-ooR — ooo 

R — a 

R*  — a«R  -i-a' 

R’  — 34R*-f-3  4*R 

R-* 

R*— 2*k  +b‘ 

R’  — — 

R — c 

R*  — acR  -f-t* 

Rt_3fRa*j-3e»R  — e» 

&c.  ad 

1 &c.  ad 

&c.  ad 

R — R 

1 R*  — 2RR-1-R*  1 

R>  — jRR^+jR^R  — R* 

AR  — ;ar 

AR’-!AR*-biAR*, 

AR>— |AR>'-H  AR>  — JAR 

pe  1— 5=i 

i-l+l=5 

t ~1  + ! — !=S 

I 1 

, IX2XJ 

i 

1 »'‘J  ] 

i.  2x3x4 

Et  fic  deinceps,  continue  multiplicando  numeros  Arithmetice-proportionales , 
{ prout  potdbtB  gradus  poftulat  ) ab  i & i,  unitate  continue  crcicenus. 

Et  quidem  nihd  iunt  quam  totidem  fcries  Priraanoriun,  Secundanorum,  Ter- 
tianorum, Quananorum,«c.  inverfat 


PROP.  CXVIII. 

Theorema, 

SI  exponatur  feries  AEqualium  mulftata  ferie  Secundanorum : Reli- 
duorum  Quadrat^  Cubi,  Biquadrata,  Sc.  ad  feriem  totidem  eorum 
maximo  aequalium  rationem  habebunt  cognitam.  Nempe 


Seriei 

Qtaadrata 

Cubi 

R * — 00 

R*  — ooR"-(-oo 

R*  — ooR*-(-ooR’  — 00 

R”  — a* 

R‘  — 2a*R*-f  a* 

R*— 3a*R*-f-3a*R*  — a* 

K--b’ 

R‘  — 2i»R’-j“*‘ 

R‘  — ii‘fL>+}b‘R^  — b‘ 

R*  — c* 

R*  — 2c*R’4-r* 

R‘  — 3f>R*-l-3r*R’  — f‘  ‘ 

&C.  ad  i 

&C.  ufque  ad 

Stc.  ufque  ad 

R-  — R’ 

R*  — 2R>R*-(-R* 

R‘  — 3R*R*-1-3R*R'  — R‘ 

fumma  AR* — ^AR* 

AR*  — 5AR*-|-iAR* 

A R ‘ — j TR*-!-  j A R * - ( a r ‘ 

nonpe  i — 5 = 1 

; t— l+i  = U 

*— !+|— ^ 

vd  - 

2x4 

2x4x6  M 

3 1 

1 3»f 

3X5*7 

17» 
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Arithmetica  Prop.  CXIX. 

Et  lic  deinceps , continue  multipUcantlo  numeros  Arithmctice-proporuonales 
( quoulc]ue  gradus  poxlbtis  poftulat ) ^ 2 dc  3 contimie  binario  crclccnccs- 

PROP.  CXIX. 

CoroBarium. 

HT  propterea,  Canotide:  ( tf/  PyramuUetdcj ) SemtfaraboU  ( aut  etiam 
, Parabola  ) circa  ipjiut  ardinatim-applicatam  aptatum  , era  ad  Cylin- 
drum ( vel  Prifma ) ejtijdtm  bafit  ei  altitudmis,  ut  % adi  y. 

Nempe  ut  Quadrata  relkinortim  icriei  atUjualium 
muldtatx  ferie  Secundanorum,  ( ad  totidem  maximo  x- 
qualium.  ) Nam  (i  volvendo  &iniparabolam  A D O cir- 
ca iplios  ordinaiim  applicatam  DO,  ut  axem  ( vcl 
etiam  alias,  ut  Prop.  p.  Con.  Sedi,  diximus,)  formetur 
Conocides  (vcl  Pyraraidoeidcs  ) cujus  vcrte.x  O ; erunt 
plana  illa  Conoeides  (vcl  Pyramidocides ) conftiiuen- 
ua,  iiiQiitdrata  leriei  aEqualium  lericScaindanoruin 
rauldhuc  : ( Nam  rcilx  m Scmiparabola  A D 0 diame- 
tro A D parallela:,  fiint  refidux  Aequalium  ablatis  Se- 
cundanis, in  complemento  ATO  repertis,  ut  patet  cx 
• didlis  Prop.  23. ) ideoque  ad  totidem  maximo  xqualia 
( hoc  cft,  Cylaidrura  vcl  Pi  tlina, ) ut  S ad  ly  per  pnccedcntia. 

S C HO  L I U M. 

Et  pari  modo  de  Conocidibus  vel  Pyramidoeidibus  ad  Paraboloeidis  cujnfvis 
ordinatim  applicatanr  aptatis,  judiaim  fiet,  ope  Itxjuentium  propolitionum.  Pma 
in  Paraboloetde  Cubicali  ratio  erit  ut  9 ad  14  ; in  Biquadraticali,  ut  32  ad  45  ; 
in  Superiblidtdi,  ut  ayad  33,  fice,  ut  in  tab.  Prop.  i2tS. 

PROP.  CXX. 

Corollarium. 

DEindc,  5«  infinita  feriet  rEqualium  midSata  ferie  Primanorum , »ij 
eandem  feriem  Mqualtum  eadem  ferie  Primanorum  auSam,  refpe&ive 
ducatur : P^Bangidorum  ( vel  filuadratarum  aut  etiam  fimilium  quarumvis 
fif^iirarum,  ipfit  aqualium,  aut  quidem  proportionalium)  ri^egatum,  ad 
jlgg^egatum  totidem  maximo  £quahnm,  rationem  habebit  coffiitam. 

Atque  idem  accidet,  fi  Quadrata  feriei  mulBata  ducantur  in  Quadrata  fe- 
nei au8a  i Cubi  illitis  ia  Cubos  hujtu ; (i  fic  deinceps. 

Nempe  exdem  prodibunt  rationes  quae  in  Prop.  1 1 8.  Nam 
R — n Q^:  R — a:  = R*  — 2aR-|-ai’ 

IU  R 4*  « Qj  R 4“  = R * -f-  2 « R 4-  «I  * 

Tacit  fT*  — id'‘R* 4" « ^ 

C:R  — — 3dR"4‘3**’R  — 

Facit  R^  — 3a’R*4"3<**R’  — 

&c. 

& Cic  in  fingulis  terminis  cujufvis  potcftatisi  ut  multiplicando  patebit. 


PROP. 
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Prop.CXXI.  Infinitorum. 

P R O P.  CXXI. 

Corollarium. 

1 Deoque,  Csrculus  ad  §laadratum  Diametri^  ( vel  etiam  FMtpfis  qualibet 
* ad  Parallelo^ ammuin  fift  circumfcriptum^ ) eam  habet  rationem^  quam  ha~ 
bent  Ilices  ^t^r otica  univerfales  l^efiduonwt  feriet  infinita  Aiqualium 
ferte  Secundanorum  muldata^  adfenemHUtmMqualium. 


4-»7 


Nam  n circuli  Radius  po- 
natur R,  ( cujus  pars  iniinuc 

parva  — = a,)cirjue  infillant 

Pcrpcndicubrcsfivc  finus  re- 
ili  numero  iiiKniti  Quadran- 
cfcni  circuli  complcmes;  erunt 
illx  Perpendiculares  medix 
proponjunales  inter  DiaiiKiri 
Segmenta,  ( ut  notum  elt ; ) hoc  efl. 

inter  R +o  , R -(-ij,  R R +J4,&c. 

& R — o , R — 14, R —14,  R — ^4,&c. 

, Quorum  Rcflangula,  R’— oo,  RJ  — 14»,  R*— .p',  R= 

Ipixq;  mal.x  proportionales  ViR’  — txj.  V:R“  — 14”.  ViR’  — 44%  V:R“  _ya",&c.  • 

Qiiara  igitur  rationem  habet  harum  radicum  univerlalium  Aggregatum,” ad 
totidem  maximae  ( Radio  fcil.)  squalium,  eam  habet  Quadrans  Circuli  (ex  illis 
conllans ) ad  Quadratum  Radii  (conltans  ex  his; ) Adeoque  & circulus  integer  ad 
quadratum  Diametri.  Quod  erat  ollcndendum. 

Atque  idem  de  qualibet  Ellipli  ( mutatis  mutandis)  facile  ollendetur ; cum  ipfius 
etiam  ordinatim-applicauc  fint  mexliis  proportionalibus  ( inter  diametri  tranverix 
legroenia)  Proportionales,  & quidem  nonnunquam  squales,  ut  ex  Conicorum  do- 
ctrina notum  elt. 

S C HO  L I U M 

Ratio  autem  quam  innuit  hxc  propontio,(  Circuli  nempe  ad  Quadratum  Dia- 
metri,) caeft,  quam  habet  Unitas  ad  numerum  intermedium  mter  i & | in  (ccun- 
da  icrie  Tranfverfa  Tabellae  Prop.  127  Quomodo  autem  invenietur  numerus 
ille  (vel  alius  quivis  illius  feriei  numeris  interponendus)  ijeinceps  inquirendum  erit. 

PROP.  CXXII. 

Corollarium. 


Et  proinde,  fi ft^ponamus  infinitas  numero  reStts  Semiparabcla  cujufvm 
in  ejufiiem  contmuationis  eque-alta  B fltu  itwerfo  pofua  reilas,  rtJpeHi- 
vt  duci ! quod  provenit  Joltdum  ex  infimtis  illis  l^eHangdis  conflatum,  (aut  ex 
Qnadratit  qua  reSangulis  illis  fiat  aqualia,)  erit  ad  ParalleUptpedum  fuper 
eadem  bafe  aque-altum,  ut  Circulus  ad  Spicatum  Dsametri.  ( Et  qui^ 
media  proportionales  eruntinJubdupUcata  ratione  erdmatim-appltcatarum  in 
Circulo  vel  EUipfi, ) 


Scniiparabolam  quamlibet  APO, 
feceticaa  MO  ( bali  parallela)  in 
duo  legmcnia  xque-alta ; & ReCla 
M O dicaiiir  d R.  Erunt  rcliqux 
ordinatim  - applicaue  in  legmento 
fuperiori  aieendendo  , V-R  o, 
V:R  — 24.  V'.R— 3 
Intmento  inferiori  dcfccndcndo , 
■/;R-t-4.  VtR  + iO'  V;R+3« 
&c.  ( propter  quadrata  ordinaum- 
applicatarum  in  Parabola,  Aritbme* 
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' Arithmetica  Prop.  CXXIII* 

ticC'proportionalU. ) Ideoque  H fupponamus  Icmiparabolain  it?  /^lam  (ic  in  ic 
rc^ari,  ut  pun^m  P A congruat,  totumaue  rcgmemum  MP  O trade- 
ntur m Cciun  MA«,  (ut  ordmatim-applicatz  inferioris  il^mcuti  ordmatim-ap- 
pLcaiis  fuperioris  mvenc  rcfpoodeanc ) RoUangula,  ODo,  ODo,  &c.  crunc 
V:R‘ — o.  V-R* — — 4«*  V : R* —•  P ui  multiplicauone 

patebit 


R —0.  V 
R +0.  V 

R — 4.  V 

R + »■  V 

R —2«  V 
R+2«.  V 

R — %a. 
R+3^. 

R“— 0.  ^ 

R“ — ^ 

R'  — 4«>.  d 

R*  — ptf*,  &c. 

Horum  igitur  omnium  a^r^atun^ad  maximum  (V^R* — o:=v^R’=R) 
toucs  poficum,  (hoc  cll,  iblidum  propofitum  ad  Paralletepipedum  ejurdem  baOs  & 
alticuduiis, ) ut  Circulus  ad  Quadrarom  Diametri'  per  pranxd.  Rt  proptcrca  etiam 
mediz  proporuonales  erunt  in  fubdupUeata  rauone  ordmaum-applicacarum  in 
circulo  vel  cUipli,  ut  patet 

P R O P.  cxxin. 

* Corollarium. 

•• 

I.Tem,  Sj>btera'{vel  Sfbaroeides  aut  etiam  Pyran^eidet  EBipticum,) 
ad  Cylindrum  (vel  Prifma)  circumjer^tum i eji  ut  feries  iufnita  aqua- 
lium rnmRata  jerie  feeuudamirum,  ad  Jertem  tottdem  maximo  aqualium. 
Hoc  efi  ut  X ud  i. 

Sequitur  ex  Prop.  121.  Nim  ft  rocdiz 
proportioiules  inter  diametri  figibenta, 
quadrantem  circuli  ( vel  ellipfcos ) cora- 
^entes,  lien  lupponaniur  totidem 
aliorum  circulorum  invicem  parallelorum 
radii,  lemiflem  Sphatii  (vcl  Spharocideos) 
complentium,  ^ vcl  flmilium  quorumvis 
planorum  rolbc  fimiliter  poliiz  lemi-py-. 
ramidocides  Elliptiaim  cohlticueniiumj  )jk 
erunt  hi  curuli  (vd  planat)  in  diqiU;^' 
cata  rauone  Radiorum  (uorum  ( live  teflarura  Hmilitcr  politarum ; ) Hoc  erf,’ 
ut  R" — o.  R’ — a“.  R’  — + «’■  R’  — p«’,*6ar.  ( funt  enim  rtdhc  illx  R’  — o.’ 

■/iR’  — a'.  v^;R‘ — qa’-  i/;R’  — p«*,  &c.  per  Prop.  iit.)  Ideoque  hunii 
omnium  aggregatum,  ad  aggregatum  omnium  maximo  xqiialium  ut  a ad  }.  per 
Prop.u8. 

PROP.  CXXIV. 

Corollarium. 

¥ Teirii  f Trianguli  ADP  re8a  reAtBive  diuantier  in  reihts  Trajieyt 
1 AD&  (aqur-alti , atque  cum  ipfo  Triangulo  Parattelogrammum  com- 
pentii  i)  qua  prodeunt  reBangula  erunt  aqualia  totidem  fmiltbus  planis  ^ 
Conoeideos  ( vel  Pyramidoetdeos)  EUtptici  : Et  media  proportionales  D E, 
DE,  (ic.  Erunt  ordinatim  applicata  ia  (Cireido,  vel  fedtem)  Eltipji. 


QeiDdn. 
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Prop.  CXXV-  Infinitorum. 

A ' Demonflratio  facile  patet  ex 

- M diilisad  Prop.  lii.  & 123.  Nam 

■ - f^inenu  rea*  B fl  in  hac  figura 

•A  tamundcm  Talcnt  at^ue  f^mea- 

X,^  X X ■ la  Diametri  in  illa  figura. 

^X  'i>  X autem  tam  reif*  A D,  D B, 

X ^X  C”'  attjuales,  quam  a-dhe  AD,  DE, 

nX^  X ' \ ■ ad  invicem  wrpcniliculares,  erunt 

X.  X X,  ipl*  D E,,  D E,  ordinatim-appli- 

X,  ““  ■"  cirCulo ; lin  minus,  fal- 

x^^  tem  in  Ellipli.  Portio  autem  five 

...  « circuli  five  Ellipleos  A E , ma- 

jor elt  aut  minor  quam  Quadrans,  prout  D B major  cft  aut  minor  quam  D 0, 

PROP.  CXXV. 

Thiorema. 

SI  exponatur  feries  «qualium  muldata  ferie  Tertianorum  i Re- 
fiduorum  Quadrata,  Cubi,  Biquadrata,  &c.  ad  feriem  totidem 
eorum  maximo  squabum,  rationem  habebunt  cc^nitam.  * 

. . Nempe, 

^Scnci  Quadrata  Cubi. 

R>  — 000  R‘— ooRi-foo  R’-oo  R‘-foo  R'  — 00 

K’— a’  R‘— aatRiq-a*  R’— i4’R«-j- 1 a‘R’— «» 

R3_f.  R‘--2f’R3-f.cS  R9_,c’R'4-jt^Ri  — r> 

2Q  &c.  uu]ue  ad  3cc.  ufuue  ad 

R’  — R’  — _g!n:»R’R^+.R‘  R’— 3R».Rf-f3  R«R>— R* 

AR‘-|-!AR‘  AR’— JARi^ -f  JAR»  — ,JAR> 


funuiia  AR^ 
nempe  i 

vel 


E.I  iji.  ucmccp,  conunuc  munipncanao  numeros  Arithmetice  proporuonales 
(quouiqiie  cujuUibet  potefhtis  gradus  poRulat)  Jt  ^ & 4,, -urnario  comrnuc 

PROP.  CXXVI. 

Theorema, 

P^i  mo^o^  Si  exponatur  iCTies  iEqualium  muklata  ferie  Quarta- 
noiuiT),  Quintanorum,  Sextanorum,  &c.  Refiduorum  Quadra- 
ta Cubi,  Biquadrata,  &c.  ad  ieriem  totkiem  eonim  maximo  squa- 

illini  rarninpiiri  li3K.»Kiim-  /-nrmimm  | - 


Item  i-l  = J.  l-J-bd-d^riP-  i-i  + if-,H-i}  = Sl,1I 

f yxiojlir  JXI0XIJX20 

<s  dxii  dxiixid  «Sxiixtdxat 

Et  fic  in  aliis  quibuflibet ; nempe  continue  multiplicando  numeros  Arithmoice 
proportionales  (quoufque  ^dus  pqflulat)  i + & f,  vel  j-  & «,  vel  d & 7,  &c. 
quaternario,  vel  quinario,  vel  fenario,  dtc.  ( fecundum  indicem  feriei  fubduibe  ) 
conunue  crercentes.  Prout  indu&ione  patebit.  Ad  hunc  modum, 

Ggg  2 Seriei 


Sctivi  AquJium  moldaneferle 
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lUtk)  quam  habent  ad  (eriein  nuximo  xqualium 


Primanonim 
Secundanorum  I . : 


Quadrata. 

CubL 

Biquadrao. 

Superfolid^ 

ix|  =r| 

I «i=4 

5S  • 

rS  *l=iS 

1*1  =!?• 

n**?  =rS  ■ 

tS*5=Sl  • 

^ *S=,3Sl 

i*?  =5!- 

5»  = ^ • 

3*{!=a  • 

18  *n=la  • 

I*  «!?=SSi^ 

S»S=rS?- 

rjg*s=ais- 

J3S*»=liSS 

Et  & deincepa. 

Nempe,  fi  index  feriei  aUats  ponatur  a ; rationem  habebunt,  ad  ieriem  maxi- 
mo a£quwum,  ipfii 


Refidua, 


Qpadrau. 
la 


Cubi. 

au  3 < 


ad  unita- 
tem. 


vel 


— . ficc.  • 


quam  habent  I7+i  ’ ‘ i7+T  ‘ J7+7 

tf  2 a*  6 

rt-f"  I ^ 3 * "i*  ^ 6 + II  A*  + tf  + * 

Vel  quam  ha-  o+i  i 2.a-\-i  a+  i a-A-f  1 ja-j-t  « 
betUnica&ad  « ' * **  2a  ’ a * 2a  **  3«  ' 

A+I  2a*+2a4'I  aV+ ^ ' o. 

v<;i  — T,? • ^ 

Atque  hoc  idem  valeUt  fi  ahlata  lerics  fit  ieries  Radicum. 

Verbi  gratia.  Si  a (erie  .£quahum  auferatur  feriea  Subfecundanorum  cujus  in- 
. «-t-i  _ u-t- 1 i«  -j-  t 

dex  J.  Nam  fi  ponatur  «= J.  Ent  -- — = 3.  Et  x ■ =3  x 2=tf. 

Et  lii  X X ^*'^-  = 3x2x  I j=  to.  &c.  Sunt  autem,  in  ejufraodi 

A 4 3 ^ 

ablatioDibus,  Relidua,  Quidraa,  Cubi,  &c.  adlbiem  roaximo  sequalium;  ut  i ad 
».  6. 10.  ficc.  , -.V  • . , 

SuoUiterj  fl  auferatur  ieries  $ubqtt^itanormn,  cujus  index fic  ponatur  a=|. 
‘'  44-1  2!A^  I I 4^4“*  o T7 

Erit.Jl.=,j.  -~^=3-  = Etjx3=,y. 

'a  *A  , 34  ^A 

ij  X 2,  = 3f.  3f  X iirrro.  &c.  Sunt  autem,  in  ejufitxidi  Sublationibi^  Re- 
Cdua,  quadrata,  cubi,  biquadrata,  &c.  ut  i ad  j,  13,  3f,70,&c.  Et  pariter  in 
ejufmom  aliis,  ut  infra  eoam  ulterius  patebit 

Imerim  plaixt  propofitiones  aliquot  praecedentes  in  Tabellam  conjicere,  propo- 
Ctioni  lequenti  fubjungendam.  Nempe 


P R O P. 
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Et  fic  deinceps. 
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P R O P.  CXXVII. 

Thevrtma. 

SI  exponatur  (infinita)  (cxies  seqoalium  moldlau  Ibie  (analoga) 
Primanorum,  Secundanorum,  Tertianorum,  &c.  Refidoa  ^>la, 
corumque  Quadrata,  Cubi,  &c.  Eam  rationem  habebunt  ad  expo- 
fitam  ferieni  squalium;  quam  habet  Unitas  ad  numeros  in  fiibjc(2a 
Tabella  indicatos.  Nempe  — 


RefiA  I Q.|Cubi|Biq.  |SuperC|  Sert 


Primanonioi  I j | I I 1 1 'g  | jS  | 


Secundanorum  | } | ■}[  'g  | gj  | 'gg  | 


Tertianorum  | ) | n 
Quarianomm  | j | S | Sj 

Quintanorum  | |TgT'^  I 


il  IKI 


^ tSexanorum  | i | S I I^TT»  | HSm 


Et  fic  deinceps. 
Sequitur  ex  przced. 

SC  HO  L I(J  M. 


Verum  quo  paflo  inveftigabitur,  quam  halseant  rationem  ferierum  Alarum  A- 
poiomamm  Radices  Quadratice,  Cubicat,  &c.  ad  fericm  totidem  earum  ■nov;..y. 
zqualiiim : Hic  labor,  hoc  opus  efi.  Nihd  enim  aliud  deeft  ad  Circuli  & EUipfeos 
quadraturam.  Utex  Prop.  lai.  jam  pateq  & ex  propoCtionibus  aliuot  lecutu- 
ris  ulterius  patebit. 

PROP.  CXXVIII. 

Theorema, 

CI  exponatur  feries  iEqualium  mul<2ata  fixie  SuWaundanomm  • 
t-»  Refiduorum  Quadrata,  Cpbi,  Biquadrata,&c.  ad  feriem  totidem  eo- 
rum maximo  tequahum,  rationem  ubebunt  cognitam. 


Nempe 


Seriei 

VR-V* 
✓R  — Vi 
VR— Vc 
&c.  ad 


Quadrata.  I 
R— aVaR-f-al  RVR 
R-aViR+*|RVR 

D — e*a/r.D  _La.t  D .in 


R — aVcR-t-cl 
&c.  ad 


occ.  aa  occ.  ad 

! R— aVRR+R 


AVR— lAVRl 


l + x 


lAR-jAR+iARARVR 

J 

i+a+i 


RVR- 


Cubi. 

-jRVu-J-jaVR  — «V« 

- J R V i.4-5  iVR  — i Vi 
-jRVf  .+  3cVR  — eVe 

&c.  nlquc  ad 

RVR— 3RVR-f-3RVR— RVR 

'j  ARVR + } ARVR  - f AR;^ 

9'. <-L  > - a — i 

^ 112  s — n 


t+a+J+4 


Et  Ik  deinceps ; nempe  eam  raoonem  quam  babet  rad  numeros  triangulares,  five 
aggregata  numeroram  Arithmetice-proportionalium  ( quouique  g^us  poieib. 
tu  pollulai ) ab  i contuue  uniate  crefcemium.  * . e- 
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Arithmetica  Prop.CXXIX. 


p R o p.  cxxix. 


CoreUarium. 

T^T  propterea,  Cbmeides  (vtl PyramidmiJts)  Comflemmta  SemifarahoUt 
■Ei  arca  iffias  Ordinatim-i^luatam,  efi  ad  Cylindrum  ( velPrifma)  ejuf- 
dm  bajis& altitudimi,  ut  i ad  6, 

Nempe  ut  Qndrata  refldtiorum' lerici  i&jualiiim  mulitaiz  ieric  Subl^ndano- 
ruiQ,  ad  totidem  maximo  aequalium.  Cum  enim  in  Scmiparaboix  complemento 
AOT,  rcdbe  jpltus  diametro  ATparallelz,  ftnt  relidua  Aiiqualium  demptis  Sub> 
Iccundanis  ( ordinatim-applicatis  in  lemi-parabola  A O D ; ) li  volvendo  comple- 
mentum illud  AOT  circa  iplamOT  ut  axem  ( vel  etiam  alias,  ut  alibi  didlum 
ell, ) formetur  Conoeides,  ( 4ut  etiam  Pyramidoeides  analogum, ) cujus  vertex  O ; 
circuli  fic  volvendo  deferipd  ( vel  fimilia  plana  limiliter  pofiia)  erum  in  rea- 
rum illarum  (ipfiAT parallelarum)  ratione  duplicata.  Hoc  ell,  ut  quadrata 
Reiiduorum  ferici  Asqualium  fublatis  Secundanis  ; ideoque  ut  i ad  d per  prxced. 

I SC  HO  LJU  M. 

Et  pariter  judieandbm  erit  de  Coooeidibos  & Pyramidoeidibus  complementi  Se- 
miparaboloeidis  cujufvis  circa  iplius  ordinatim-applicatam  apatis,  juxta  propoli- 
tiones  fcquemes : Nempe,  mutatis  luumndis,  prout  Semiparaboloeidis  gradus  po- 
ftulavetit.  Puta  in  femiparaboloeidc  Cubicali,  ut  tadio;  in  Biquadraucali , ut 
I ad  15  ; in  Superfolidali,  i ad  zi.&c.  juxta  tabellam  Prop.  131. 

P R O P.  CXXX. 


Thearcma, 


CI  exponatur  feries  iEqualiummultftata  lerie  Subtertianonim ; Refi- 
^ duorum  Qiudrata,  Cubi, Biquadrata,&c.  adi 


_ _ Icriem totidem  eorum- 

maximo  aqualium,  rationem  habebunteognitam.  Nempe 

QuadAub. 

✓iR’  — aVriR-j-v^i» 


Seriei 

V>R  — V’* 

: *'»R  ^ i 
&ce»d  ; 
V^iR  — V’R: 
AvnR-jAv'>ft 

1— J=i 

n- 


Cubi 

— 3v'’<iR’  -(-  3^«’R — y/^a> 

✓>R>  — 3y>  ^ R’  -j-jV'  R — yi 


y»  — ayicK:-f.v?e*  y>R’at  ^yie  R*-(.jytf.R_y.ca 
T»1  b.  - abnu,.!  . : ulqnead 

y.)R> — av^j^v^R?  yR’.-^  j V?  R R* + 3 y>R*R‘-  y > r» 
— I A R -t-|AR  — }AR 
• — i+i — i=fe' 

y ■ I 

,a<3^ib=ao 


Av^R’— f Av^R^-HAyR’  A R 
t-|  + i=i. 

- V t . ■ 

■ 7 ' 


1+3=+^;.:,:  4+«-’° ' 

Et  fic  deinceps , continue  addendo  numeros  triar^ulates  foii  aggrt^ta-  numero- 
rum Ahihmetiw-piaportiunalium,  ut  habeatur  coolequemraiioius  cujus  antecedens 


eltl 


PROP.  CXXXI- 

Theorema. 

\\yfri  mode.  Si  erqwnatnr  feries  iEqualium  moldata  lerie  Subquarta- 
I norum,  Sul^uintanorum,  &c.  Reiiduorum  Q^drata,  Cubi,  Biqua- 
^ta,  Sc  ad  leriem  totidem  eorum  maximo  xqu^ium,  rationeni  liabe- 
bont  cognitam.  . 

Nam  ut  in  Subduilione  foriei  Sublecundanoriim,  confluentes  rationum  fiunt 
continua  additione  numerorum  Arithmetice -proportionalium  , i-j-amej. 
i-)-2-b3=3-i-3=:«.  i-bi4-3  + 4 = tf  + 4 = io-  > + a+3  + 4 + J-  = 
lpq^y=iy.  i-J-2-1- j-|-4-t-y-|-d=Tr-{-6  = ai-  &C.  lu  m Subduflionc 
Subtertianorum  confequentes  rationum  fiunt  commua  additione  numerorum  illo- 
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rum  ( 1, 3,  S,  IO,  ij,  ) in  Subduilion^Sublccundanorum  modo  invento- 
nim ; nempe  I + 3 = 4.  44'S  = io-  io+io’=ao.  20+ ly  = 35. 35 + ii  = 
jS.  V3(1i4:I  + » = i+3=4-  4 + ' + i + 3 = i + 3 + <!=iO-  10+  . 

i+i+3  + + ='+3+«‘+'o=»o  ■ ">+1  + 1 + 3+4+3  = 14-3  + 

«+io  + ij  = 3J.  3y  + i.j-2  + 3 + 4+y +<S=i+3+fi+io+ir+2i=ytf. 
ite.  Deinde  ex  numerorum  jam  invenmrum  ( i,  4, 10,  3 y,  y4,  &c.  ) continua 

additione,  fiunt  conlequentes  rationum  in  Subduilione  (criei  Subquartanorum , 
(ncmpei  + 4 = y.  y + io=iy.  iy  + 2o=:3y.  yy +yfi=pi.  &c. ) Et  e» 
horuin  iterum  continua  additione,  fiunt  conlequentes  rationum  is  SubduiUoiie  fe. 
rici  proxima;  ( Subquintanorum  ; ) Et  Cc  deinceps ; ad  hunc  modum. 

. Seriei  xqualium  muliitaDe  lerie  • 


g- 

•+U  +Im  +i 


“^ii  '’ii  '11  II  II  II 

O I M VillM  VwlM  MIm 


+ [■-1  +'H  + M + » 
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r» 

00 
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" +I"  +j"  + 

■ 
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1 g, 
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Arithmetica  Prop.Cir 

(cnmr  ntioncm  habitura  funx  finium,  fed  aliquando  vti  infiniuro,  vcl  etiam  (fi 
id  nne  fbkecifino  dici  pofiic)  majorem  quam  infinitam.  Nempe,  li  eadem  ra. 
tione  abbreviantur  re^tz  ^0,  qua  prolon^ntur  rc6be  erit  ea  ratio  infinita; 
ubi  nempe  prolon^cio  unius  scquipollei  abbrevutioni  alterius,  (&  propterea  fi. 
gunc  iorinita:  cominuatx  ratio  ex  ucraque  compofiu  zquipoilet  figune  aiiaii 
aequabiliter  in  infinitum  continuanda;:)  oi  vero  minori  ratione  abbreviantur  re- 
^ quam  prolongamur  DiS,  futura  cfi  ratio  plufquam  infiniu;  tunc  enim 
prolongacio  harum  pncpollet  (fcu  plufquam  arquii^llec)  illarum  abbreviationi: 
Si  autem  majori  ratione  decreicum  re£be  quam  crelcunt  rc61x  Di3,  pnepoUcc 
carum  decrementum  incrcmcmo  harum ; adeoque  futura  ell  rauo  finita,  minor  fi« 
quidem  quam  infinita.  (£t  quidem  fecundum  hoc non  modo  de  figuris 
nifce  quos  jam  tradlamus,  icd  de  aliis  etiam  qiiibufvis  interminabilibus,  !ive  ^anis 
live  iolidis,  ad  terminatas  aliquas  comparatis,  judicandum  erit : qux,  credo,  i^cu- 
latio  non  videbitur  injucunda. ) Qux  autem  futura  efi  in  fingulis  ratio,  fcquen- 
tibus  aliquot  propofltionibus  (regulam  Prop.  64  fecuti)  indicabimus. 

P R O P.  CII. 

Thmema,  , 

SI  figura  AD18/3  verticem  habeat  A<?  infinitum,  & perpetuo  la- 
titudine decref^tad  bafin  ulque  D0,  fecundum  f^iem  aliquam 
redprocam  feriei  cuilibet  dire^  ( earum  puta  quae  prop.  59.  memo- 
rantur,) quae  indicem  habeat  minorem  quam  i i habebit  ilia  ad  pa* 
rallelogrammum  fiiper  eadem  bafi  aeque-altum  rationem  finitam ; eam 
nempe  quam  hab^  i ad  iftius  feriei  reciprocae  ' indicem  unitate 
aud^. 


Exempli  gratia ; lunto  feries  dire^  fubfecuhdanorum,  fubtertianorum,  fub- 
quaitanorura,  &c.  quarum,  indices  1,  1,  &c.  (unitate  minores;)  feries  his 

reciprocx  indices  habebunt  — 1,  &c.  (Nara  fi  fupponatur  Icries 

qualium,  cujus  index  o,  per  illu  dividi,  feries  divifione  proveniemcs  habebunt 
indices  o — J,  o — o — 1,  &c.  hoc  cft— 1,  — 1,  &c  (per  prop.  81.) 

ouibtis  fi  (juxta  re^ilam Prop.  64.)  addatur  i,  fiene— l-|-x,  — j-Hi,— i+  i, 
tK.  Roc  ell,  J,  I,  I,  6ec.  & propterea  ratio  totius  figurx  ad  parallelogrammum 
inferiptum  ( lup^  eadem  bafe  aque-altum,)  ut  i ad  1,  |,  J,  vcl  tit  2 ad  r, 
j ad  2,  4 ad  &c 

£c  pari  modo,  fi  fumatur  feries  reciproca  feriei  radicum  cubicarum  fecunda- 
norun^  vel  radicum  biquadraticariim  feciindanorum,  aut  tertianorum,  vel  radi- 
cum luperfolidarum  lecundaoorum,  tertianorum,  aut  quaranorum,  (quarum  in- 
dicet 


Prop.  CIII.  Infinitorum.  409 

dices  fum  aiic  alii  cuivis  Icrici,  cujus  indc\'  cft  uniisie  minor. 

Quia  reaproemum  Icricrum  indices  ncgacivi  his  contrarii  (pura  — — Jidec.) 
additione  unitatis  Hent  allirmativi,  adeotjiic  ratio  quam  ha^t  i ad  indices  illos 
lic  audus,  erit  ratio  hnita  , quippe  numeri  politivi  ad  poiitivum. 

PROP.  CIII. 

Theorema.  • 

SI  vero  ejurmodi  Figura  AD /3  0 fic  continue  decrefeae  jujtta  le" 
riem  tjuac  fit  reciproca  diredse  indicem  habenti  unitati  aequalem 
( nenipe  lerici  Primanorum ; ) habebit  illa  ad  Parallelc^rammuin  in- 
Icriptum  rationem  infinitam : eam  nempe  qua:  eft  i ad  o. 


Cum  enim  feries  priraanonim  indicem  habeat  i,  lerics  huic  reciproca  indicem 
habebit  — I,  ideoque  ( per  Prop  64,  ) ratio  proveniens  erit  i ad  — 1 + i. 
hoc  clt  1 ad  o. 

PROP.  CIV. 

Theorema. 

SI  deniiiue  ejufmodi  Figura  AD 00,  fie  continue  decrcftat  juxta 
leriem  qua:  fit  reciproca  diredla;  indicem  habenti  unitate  majo- 
rem; habebit  illa  ad  Parallelogranunum  mlcriptum  rationem  plul^ 
quam  infinitam : qualem  nempe  habere  fupponatur  numerus  pofiti- 
vos  ad  numerum  negativum,  five  minorem  nihilo.  Nempe  eam,  quam 
habet  1 ad  mdicem  unitate  audlum. 


Puta  cum  indices  (eriei  Sqcondiuiocum,  Tertianorum,  Quartanorum,  &c.  fint 
2,  j,  4,  &c.  (unitate  ma|orcs,)  indices  fericrum  illis  redprotarnm erunt  — a, 
j,  — 4,  &c.  qui  quamvis  unitate  augeamur  ( juxta  Prop,  <54. ) manebunt  ta- 
men negativi,  puta  — x-f-i  =— t,  — 3 1 =— 1,  — 4.-!- 1 =— 3,  &c. 
& propterca  ratio  quam  habet  i ad  indices  illos  lic  au^los , ptiu  i"  ad  — t, 
I ad  — 1,  I ad  — 3,  &e.  niiyor  erit  qnam  miimta,  live  i ad  o ; quia  nempe  ra- 
tionum conlequenics  funt  minores  quam  o. 

Atque  idem  continget.  Ii  fi^tur  reciproca  lerici  radicum  Quadraticarum 
Tenianorum,  Quartanorum,  Quinanomm,  &c.  (cujus  indices  funt },  },  J,  &c.) 
vel  radicum  Cubicarum  Quartanorum,  Ciuintanorum,  Sextanorum,  &c.  (cujus 
indices  liint  J,  J ,|,&c.)  aut  euivisdeniqne  lerici  cujus  index  eft  unitate  major.  Ut 

• Fff  PROP. 
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PROP.  CV. 

'Theortma. 

Slejufiiiodi  figura ‘AD |2/3  vcnicem  habens  AJ  infinitum  & bafm 
D 0 determinatam,  rationem  habeat  ad  inferiptum  Parallelograra- 
• mum  AD0J  majorem  quam  infinitam  ; eadem  figura  AD00  verti- 
cem habens  AD  infinitum  & bafin  0 determinatam,  rationem  habe- 
bit ad  inlcriptum  Parallelogrammuin  AJ0D  minorem  quam  infini- 
tam ( finitam  nempe : ) Et  contra,  fi  fitu  illo  confiderata  rationem  ha- 
beat minorem  quam  infinitam  j fitu  hoc  habebit  rationem  majorem 
quam  infinitam  r Si  denique  in  fitu  uiio  rationem  liabeat  fimpliciter  ♦ 
infinitam  (puta  neque  majorem  neque  minorem,)  etiam  & fitu  altero 
habebit  rationem  fimpliciter  infinitam. 

Nam  verbi  graiia,  in  ferie  Seciinilanis  reciproca,  cum  fint  ( per  Prop.  yp.  ) 
r,^lx  [)  .3,  D 3,  in  diametrorum  A D,  A D,  ratione  reciproca;  duplicata : erunt  b 
convcrlb  reibe  A D,  .A  D,  hoceft  J .S,  ^“3,  in  redarum  D 3,  D 3,  hoc  .eft,  diame- 
iroruni  A3,  ki,  ratione reciprocx-fiibduplicau ; .ideoque  tplic33,  J“3,  &c.  fimo 
feries  Subfccundanis  reciproca.  Et  contra.  Atque  ( cum  idem  etiam  io  aliis  ejufi 
modi  lericbus contingat,)  patet  propolitiim  per  Prop.  loa,  &104. 

in  Icrie  vero  priiranis  reciproca ; cum  (per  Prop.  Sii,  ) redbc  D3,  D3,  fint  dia- 
metris AD,  AD,  reciproce  proportionales;  erunt  etiam  reila:  33,  diametris 
fuis  A3,  A3,  reciproce  proportionales,  iplxque3  3,33,  feries  item  primanis  reci- 
proca. Conllatcrgo  propolitum  per  Prop.  103. 

PROP.  CVI. 

Theorema. 

SI  Icries  aliqua  reciproca  per  leriem  aliam  ( five  reciprocam  five 
diredlam)  multiplicetur  aut  dividatur,  vel  etiam  aliam  multiplicet 
aut  dividat;  caedem  leges  obrervandsB  fimt  quae  in  ieriebus  diredis 
prop.  73 & St. 


Kxcmpli  gratia.  Si  feries  &cundanis  reciproca  (puta  {,(,  >,&c. ) cujus  index 
— 2 rcfpeiilivc  multiplicetur  in  feriem  Tertianis  reciprocam  (puaj,I,j, , &c. ) 
cujus  index  cll  — 3 ; prodibit  feries  Siibquintanis  reciproca  { { , h , ij, , &c.  ) cujus 
index  — 5 = — 2 — 3 ut  patet. 

Item  fi  leries  Tertianis  reciproca  ^ ) cujus  index  —3  ; relpedlive 

mulupltcctur  per  leriem  Secundanorum  ( i,  4,9,6«;.)  cujus  index  2 ; prodibit  li- 
rits  i , t , h ) i ) ! 1 1 j Primanis  reciproca,  cuji»  index  — 1 = 

-3  4-2. 


Item  Ii  feries  Subfccundanis  reciproca  ( , &c.  ) cujus  index  — I j 

T ) \ 

(1=1 

rcfpedUvc  multiplicetur  in  (eriem  Sccundano- 

i)  1 

[i  — 2. 

ruin  (i,4,p,  Stc. ) cujus  index  2^  prodibit  fc- 

6ti 

U-3 

> ^ ‘ 

{!={ 
U = { 
U=l 

&c.  vel  1 V 1,2^2,  3 ^ vel  Vi,  V 8, 

w , r 
M *- 

V 27,  &c.  ) radicum  quadmricarum  cuborum  feu 

» I 4 

’ ^ J 

6cc. 

tertianorum,  cujus  mdex  |=:  — 5 + 2. 

Porro,  fi  feries  Secundanis  reciproca,  cujus  in- 
dtx  — 2,  dividat  feriem  Primaim  reciprocam  , 

1)  « 

(1 

cujus  index  — i ; prodibit  ieries  Primanorum , 

1)  4 

(8 

iujusmdcx  1=  — i4*^neinpe — i minus — z. 

6;^.. 

Item  fi  leries  Priimms  reciproca,  cujus  index 
— I,  dividat  leriem  («undanis  reciprocam,  cu- 

JUS 


\ 
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Prop.CVII.  Infinitorum. 


o 

4) 

9) 


ic. 


(i 

(t 


I dividit  ierics  Sccundano* 

= — I 


jus  index  2 ; prodibit  ftries  Primanis  recipro- 
ca, cujus  index  — i = — 2-|-i ; ncropc  — 2 
minus — 1. 

itera,  fi  lerics  Primanis  reciproca , cujus  in- 
dex ~ I,  dividae  lericm  Secundanorum,  cujus 
itidex  2 i prodibit  fcnesTcrtianorum,  cujus  in- 
dex 3 = 2+  X,  nempe  2 minus  — i. 

Item  ii  (enem  Primanis  reciprocam,  cujus  index - 
rura,  CUJUS  mdex  a;  prodibit  lenes  Tertianis  rcaproca,"  cujus  index  • 

— 2,  nanpc — i minus  a. 

Aiijiie  idem  continget,  in  aliis  quibufvis  hujufmodi/cricbus.  Adeoque  conflat 
propolium. 

P R O P.  CVII. 

Corollarium,  * 

T propterea;  Si  i^hujufmodt  figuram  {extma  parleinmfi- 

, ttitum  prodtiSam)  juxta  qiuwKmtque  feriem  reciprocam,  aptetur  (eo 
modo  quo  9 Prop.  ion.  SeU.  £#  alibi  fupra  ofiendi ; ) Pyramidoeides  vel  Co- 
neetdet  inverjum,  (Jeu  pettus  Calatoeides : ) habebtt  lUud  ad  Cylindrum  aut 
Prifma  inferiptum.  (fuper  eadem  bqfi  aque-altum)  eam  rationem , ftve  fiiti^ 
tam  fii/e  infimtam  p/eptttjquam  tnfmtam,  quam  pracedentta  Theoremata  it- 
ce^uni. 

Pota,  fi  planum  fit  refiarumi  feries  Subtenian»  reciproca,  cujus  index  — | 
tdeoQoc  rauo  quam  habet  ad  mrallelogrammum  inferiptum  ( per  Prop.  6eU  & 
102  ) «t  i ad  |(  = --  { -j-  1 ) noc  cfl , ut  3 
ad  2 : lolidum  ex  'toddem  planis  coiifbns  in 
redbrum  carum  ratione  duplicata,  cric  fenes 
Qiudraus  ('ubtcru4norum  reciproca,  cujus  in- 
dex (per  Piop.to<). ) — 1== — \ — vel  — I 

plus-~^,  & ratio  lUius  Idlidi  ad  mferipuim 
cylindrum  vcl  priitna  ( fuper  eadem  bofi  zque- 
altum  ) ut  1 ad  — 54"  V vd  ut  3 ad  i 
utmkique  ratio  hniu.  f^r  ph>p.  $4  Ut  loi. 

Si  pbmum,  fit  imes  Subfecundanis  recipro- 
ca, cujus  mdex —f,  adeoque  ratio  iplius  ad 

Pjtillelogtamroumin^fKmnut  iadj  = -*  + i,  velutiadi;  (perProp lox,) 
fclid.im  oc  totidem  planis  m redarum  rauone  duii icata  conltans,  erit  feri«  Qua- 
dratis  SublccundanorutD  moproca,  vei- 
^(  quod  taUtaodem  valet ) feries  Prima- 
nis reciproca,  cujus mdex  — |,  vel-»  1 
Idcoqoe*  ratio  hujus  fblidi 
ad  CyUndrum  vel  Prifma  ( fuper  eadem 
btfi  3cque-al:um )utiad  — i-|-i=o. 

( per  Prop.  103. ) Nempe  lilic  ratio  fioiu, 

Lclimpliciicr  infinita. 

Si  ptamim  fit  feries  Quadems  Subier- 
«anomm  reciproca , cujus  index  •»  | , 

Mufquc  ratio  ad  ftrallelognwmuar  in- 
feqptuni  ut  X ad  5 = — llhTi  vcl  ut  3 
ad  t.  (^>crProp.  102. ) lolidum  cx  planis  totidem  in  rerfamm  illarum  duplioifa 
rarionc  confiatis,  erit  fenes  tiiquadratis  Suhtemanonim  redpioca  , cujos  kdex 
I,  dc  propterea  raooxpliusadiiritTipiumCylipdnim  velPnfiSfo- 
per  cadtm  bali  wpic-aliuip,  ut  j ad  — 5*f  1 , vei  ut  3 ad — 1 ( pcrl>rop. 

104. ) Ncropc  illic  ratio  finita,  hic  plulquam  infinita. 


4.1  1 


•R  : i , i 

t : 

»/  i 

dratis  Primanorum  (hoccfl,  Secundanis)  reciproca, cujus  index  — 2,  &k^o|Kerca 

P t f 2 -ratio 
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Arithmetica  Prop.CVlII.= 

ratio  ipGus  ad  Cylindrum  vel  Prifma  fuper  eadem  ba(i  zque*alcum,  ut  i ad  — a-i-i) 
fcuutiad  — 1.  (perProp.  104.  ) Nempe  iJlic  ratio  iimpliciter  mtioita,  hic  pUii- 
cjuara  uihnita. 

Si  pbnum  Iit  feries  Secundanis  reciproca,  cujus  index  — 2,adcoque  ratio  quam 
habet  ad Paralldoctammum infcriptum  ut  lad — 2+i  = ~i.  Soliduhi  ex  to- 
tidem planis  in  reoarum  illarum  ratione  duplicata  conitans,  erit  feries  Quadratis 
Scaindanoruni,  hoc  eft  Quartanis,  reciproca,  cujus  index  — 4 = — a — a;  ejul- 
que  ratio  ad  Cylmdrum  vel  Prifma  debite  infcnptiim,  ut  i ad — 44-i=^3. 
(per  Prop.  104.)  Nempe  utrobique  ratio  plulquam  miinita. 

SC  HO  L I U M. 

Atque  ita  problema  illud  ( ingeniofum  auidem,  & non  paucis  mirandum, ) 
quod  Torriccllius  in  una  figura  lolida  prxltiiit,  ( puta.  Solido  tfyp€ibolm  A:uta 
iii  infinitum  continuato,  aequalem  cyl i nefrum  conltuucre)  nos  in  aliis  innumeris 
figuris  tam  plaois  quam  iolidis  ( prxcedenubus  fex  propofitionibus  eommuis) 
prxlUcimus.  Puta,  Figuris  imumeris  fpccie  differentibus,  tam  glanis  quam  Jo- 
udis,  intertfunatis,  aquaies  figuras  teimmatas  ( vcl  f^cem,  quod  tantiindeni  va- 
let, in  cognita  ratione  conltituias ) exhibere. 

Confultius  fbrtaffis  edet,  (fi  tantum  aucupandx  famz  operam  darem,)  celata 
'methodo  qua  huc  perventum  efi,  paucas  aliquot  particularcs  propofitiones  (tan- 
quam  admirandum  quidpiam  aut  Itupendum  ) dcmonllntionibus  apagogicis  often- 
ille.  Quod  veteres  olim  non  raro  idrillc,  plane  fufpicor ; qui  illud  l;»ius  fibi 
videntur  propofuille^  ut  iplbs  alii  admirentur  potius  quam  incelligant ; faltem  ut 
diis  eorum  enatis  aifenluni  coa£li  przbeani,  potins  quam  ut  genuinam  problema- 
us  invelbgationem  imelliganc.  Aunie  hinc  fitdum  eilc  credo,  quod  eorum  A- 
nalytice  ( quam  quidem  ipfos  habuiue  ex  multis  ipfius,  in  dcmonUraiiombus  eo- 
rum non  paucis,  vcfbgiis  fatis  liquet)  pofieros  fere  penitus  latuerit;  (exigua 
enim  plane  pars  illa  elt  quse  apud  Uiophantum  exfiat,  fi  ad  egregia  ill;|  quo 
ipli  pervenerunt  invena  comparetur : ) Ut  neceile  habuerint  prxlcnus  xvi  nu- 
tnemacici  ( Fieta,  Oughtredms , Harriotus , Gbetaidus , Cavallerms , TmiceUius, 
Orrtefms,  aliique  magni  viri,)  vel  novam  excogitam,  vel  antiquam  faltem  (con- 
clamatam plane  & penitus  ignoratam ) de  novo  refulcitare ; quod  quidem  eo  fuc- 
cellii  pn^terum,  ut  noltim  nunc  dierum  Anaiytictn,  veterum  iltam,  tanta  fu- 
perlhtione  celatam,  aequare  ialtem  vel  fuperare  potius  nullus  dubiiem. 

Verum  ego  mallem  libere  philofophando,  fontes  ipfus  apcnrc,  ut  eadem  opera 
pofiit  ledtor  & propolitionum  dcmonflrationcs  & methodum  qua  ifluc  pervene- 
rim perientifixrc ; unde  & ipfe  poUic  proprio  niarte  ejufmodi  alias  innumeras 
inveltigare,  quas  ego  (ne  tzdio  lim)  lubens  praetereo,  xontemus  eo  digitum  in- 
tendilie,  unde  alii  alia  noftris  fimilia  pro  libmi  depromant. 

Ucuiilet  quidem  & przmUlis  multa  fubjungere,  dc  multa  paffim  interpolare, 
quz  ex  pntwpus  jam  traditis  facile  deduci  jxilient.  Verum  cum  ea,  qux  jam 
tradidi,  mihi  videantur  abunde  fufficerc,  ut  oi  ipfa  peripioiie  fatis  inielligantur, 
& perfedbm  fatis  fnierum  ( tam  fimplicium  quam  comjwiitarum  & utrifque  Re- 
ciprocarum) tradUiionem'  videamur  continere:  ad  feries  Ctmjun&as  ( (ive  adfii- 
nomiorum  uve  Apotomarum  ibrmam ) explicandas,  Iclbnandiim  fentio. 

PROP.  CVIII. 

'Theorema, 

SI  leries  Aqualium  ferie  Primanorum  refpedive  moldetur  (puta, 
S primus  t^minus  hujus  ^ primo  illias  auferatur,  fecundus  4 fe- 
cundo, &c. ) Refidua  erunt  femiflis  totius : fin  ita  augeatur  % Aggre- 
gatorum feries  erit  espofitx  (eriei  iEqualium  fefquialtera. 

Intellige,  fi  if^qualium  & Primanorum  terminus  uldmus  idem  fit  vel  aequa- 
lis: (Quod  & in  feqnentibus  aliquoties  intelligendum  erit :)  fin  fuerint  inzquale^ 
non  tamen  erit  difficile  rationes  provehicmcs  invenire;  quod  monuifie  funicia^ 
cum  id  quilibet  ftio  marce  prxlbrc  poterit. 

Sit 
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'R— 0« 

R-fo« 

jR  — I a 

R-(-i« 

|R—  zs 

R-faa 

^R— 3 

R+i« 

fite. 

R — R 

R -H  R 

AR— iAR 

AR-I-JAR 

Prop.  CIX.  Infinitorum.  4.1^ 

sit  verbi  gncia  tenniniis  ic^liuin  quilibet 
& prinunorum  tnaximm  R ; ejulquc  pars  miinite 

parva  dicatur  « = — nutiierijs  terminoruni,om- 

niutn  ( vel  figune  altitudo  ) A : G termini 

conunucntur  in  inGnitum  ufque  ad  .... 
erit  Refiduotum  & Aggregatorum  liimma  .... 

Mam omnium  iSqualium  aggr^atum  erit  AR  (ut  patet;)  Primanorum  aggre- 
gatum cjurdcm  TcmiGis  jAR,  (per  Prop. !.•)  Erm  AR  — }AR=JAR,  & 
AR-f-5AR=|AR.  Nempe  feriei  lEqualium  (AR)  illud  dlj,  hoc};  prout 
affirmasur.  Hoc  ell,  erit  illud  ad  fenem  lEqualium ' ut  } ad  i,  vel  ut  i ad  2 ; 
hoc  autem,  ut  ) ad  t,  vel  ut  i ad  (,  vel  j ad  a. 

PROP.  CIX. 

ComUarium. 

ERgo,  & ParaUeUgrammo  manatur  Tri- 
angunt  ijufer  eadem  vel  eequalt  baje 
aque-altum,)  J{ejidtium  {quod  quidem d ipfian 
erit  Tnanfldum  inverjum)  erit  Paratlelop-at/i- 
mi  femJIit  : addatur  Triatigdum,  erit 

agffegatum  (neripe  Trapeqjum)  /efquialte- 
rum. 

Patet  ex  praecedenti ; eft  enim  Parallclogiam- 
muro  feries  lEqualium ; Triangulum,  Icries  Pri- 
manorum. 

PROP.  CX. 

. Corollarium, 

ITem,  CyHndnu  Parabolice  excavatae,  eft.  pleni  fem^.  (^ad  idem 
verum  eft  de  Prifmate  analoge  excavato. ) 

Nempe  G ex  Cylindro  ( feric  nempe  lEqualium)  eximatur  Conoeidea  Parabo- 
licum  ( fuper  eadem  bafe  aeque  alnun)  quod  quidem  ell  feries  Primanorum  (p»r 
Prop.  4,  vel  <0. ) quod  reliquum  elt  erit  fcmiffis  totius  per  Prop.  jo8. 

Atque  idem  accidet  G Prifraati  eximatur  Pyramidoeides  Paraholicum. 

PROP.  CXI. 

Theorema. 

SI  Series  lEqualium  muldletar  fcrie  Secundanorum,  Tertianorum, 
Quartanorum,  Sc.  Refidua  erunt  totius  duo  Trientes,  tres  Qua- 
drant^ quatuor  QuinUntes,  &c.  Sin  ita  augea^,  erunt  Aggregatt 
ejuliiem  Sefquitertium,  Selquiquartum,  SelquiquinCam,  Atc. 

rR’+o«’ 

)R’  + i«’ 

)R>+4C' 

■ 6tc. 

R*+  R’  

AR»+|AR‘ 


Nempe  fi  Termini 
luentur  ulque  ad 


R’+ 

Ofl’ 

R*4  04* 

R’+ 

X d’ 

R'+  14* 

R’  + 

841 

R*4l«4* 

R’  + 

17 

R*  + 8i4* 

6x. 

&c 

R’+ 

R> 

R‘+  r* 

futnm*(perProp4+.)  AR’+;AR'  AK'  + iAR>  AR«+;a1! 

11,  Refiduorum  fumma  i — 5=|.  • — }=l-  * — j—f  ^ 
gatotum  fumma  i + ! = V ^ 


PROP.' 
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Arithmetica 


Prop.CXlL 


4.14 

PROP.  CXIL 

^ CartUarium. 

FRgo,  fi  FttraUelmalnmo  af natur  comfleuuritam  Stm-faraUa,  Stwa- 
, faraootoeuiii  ci£ica/is,  bi^uadraticalis,  e?f.  FgfJaam  ^fala  Simi-fa- 
r titia,  Semi-partltleatles  cnbtcaU,  biquadratutk,  dc.)  ait  | ; »,  Sf. 
totiut  ParaUeltffammi : fm  eidem  VaraUeh^ammt  e^mtdt  ctmfientBtum 
addatur,  ait  a^egatum  J,  |,  e!f.  ejufeim  ParaBeltpammi. 

Patet  cx  prtcccdenK. 

PROP.  CXIIL 

CatUariam. 

ITem,  Cylindrut  Ctnice  txeavatut,  {vel  Prifma  PyrantuBce,)  cmtimt 
integri  duot  trientes.  Et  fMita  dt  alia  exavatumius  {matatu  mo- 
tandis ) fat  judicium. 

Paret  tx  Prop.  ni.  fubdu(.‘h  qnippe  lerie.rccundanorBii^  dt  fcrie  «qualiitm. 

• '-.V 

PROP.  CXIV. 

Thetrtm». 

! , ' ‘ _ 

SI  Sdrlcs  sequaliam  miiltaetur  ferie  fubfecundanor^  liibteitkno- 
nbrinn,  iubquartanorum,  &(T.  Refidua  enint  totius  Triens,  l^a- 
drans,  Quintans,  &c.  Sin  ita  augeatur,  erunt  .^ogr^taejaltltm  qum- 
que  Trientes,  (eptem  Quadrantes,  novem  Quintantes,  Bcc.  vel,  du- 
plum minus  Triente,  Quadrante,  Quintante,  fite. 


• Nempe  fi  termini. 

CVR  + yi  on 
V R + V'!» 

CVRf  v' 

&c 

R ^0« 

&C. 

V'*R+  v^oa 

V*  i.  + V*  I a 

V'f 

V*‘“ 

&c. 

Continuentur  ad 

VR  + VR 

V’R  + v^R 

v'*R  + v'*R 

Erum  furama:  (per prop ^4.)  A^R  + | A/R. 

Av^’R  + fA/»R. 

AyeR+^Av/rR 

Hoc  elt  Rdiduorum  fumma 

1—1=1 

I -|  = i 

i-|  = J 

Aggrcgacoriun  fumoia 

t+l=i 

t+3=l 

PROP. 

cxv. 

(.  Cirtilarium. 

PRgO,  Si  faraVeltp-ammt  atferatar  Parahla,  PansMeeiJa  GUcalej 
Itifuadrtmiale,  fle.  ludium  erit  Utaa  Triau,  ^mtdrmas,  jen- 
tans, fle.  Sin  addatur,  ah  ylgffrgahim  PandUttrammi  dofkttH  rmmis 
Tritnte,  Quadrante,  QnntanU,  &c. 

Sequitur  ex  praced. 

PROP.  cxvr. 

Theaema. 

PAri  modo  judicandum  erit  in  ftriebus  aliis  foiei  aequalium  fub- 
ducendis  vel  addendis  i quanim  quantitas  innotelcit  ex  prop.  j-y. 
vel  d4- 

Pina 
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Prop.  CXVII  Infinitorum. 


Puta  (i  termini 


oa^ 

+ 1.1^ 

&c  ad 

coniimieniur  ad  VR^  + v^R’ 
erit  fumma  AVR’  + *A>-'R’ 
Hoc  ell,  RcGdua  i—l  = \ 
Aggrcgaa  > +!  = ? ’ 


V"R’  + V^04* 

V'  R’  + V’  + «■ 

&ic.  ad 

V;R’f  V2R‘_ 

A7>R'  + iAV>R- 

'-5=1 

'+l=? 


v^’R*  + V’  o«*. 

R‘  f V’  1 4*. 

i«4*- 

VJR*?^*»!  a*. 

&c.  ad 

v'’R«  + v/»R«. 
A/>R*  + 5Av"ftr 
'-!  = ? 
'+!=■? 


4-ir 


Ei  linniitvr  (rouuiis  oiuandis)  m aliis  quihurcunque. 


PROP.  CXVII. 

^ Theorema. 

SI  exponatur  feries  .Squalium  mul(51ata  ferie  Primanorum  ; Refi- 
duorum  Quadrata,  Cubi,  Biquadrata,  Sc.  ad  feriem  totidem  eo- 
rum maximo  tequalium,  rationem  habebunt  cognitam.  * 


Placet  autem  pro  notis  i a,  a a,  3 a,  &c.  (in  przcedcntibus  proponuonibus  ulur- 
patis)  jam  iubllitucrc  a,  A,  c,  &c  quo  melius  operationis  proce-lliis  perlpiciatur. 


Serici 

1 Quadrau. 

Cubi 

R — 0 

R® — 0 R -|-oo  . 

R*— 0 R*4-ooR — 000 

R-a 

R>  — 2«R  -i-4* 

RJ  — 3«R'-f3«"R  — «t 

R — i 

R>— 2AR  -t-i' 

R>  — 3iR'-(-3i’R  — i' 

R — f 
&c.  ad 

R»— icR  4-c’ 
&c.  ad 

R’  — 3fR»*f-3C*R— c* 
&c.  ad 

R — R 

R>  — xRR  -t-R‘ 

R>— 3RR‘-(-3R’R  — R’ 

AR  — SAR 
nciDpc  1 — j=f 

vel  - 

X 

AR-  — iAR’-t-(AR‘ 

«-H- 1 = ! 

I X i 
axj 

AR>  — iAR>-b|AR>  — iAR' 

1x2x3 

2x3x4 

Et  lic  deinceps,  continue  multiplicando  numeros  Arithmetice  proportioiules , 
{ prout  poteibtis  gnidus  poftulat  ) ab  i & x,  unitate  contmuecreleemts. 

Et  quidem  nihil  lunt  quam  ujudem  tries  Prmunorum,  Secundanorum,  Ter- 
tianorum, Quartanorum,  otc.  inveriie. 


PROP.  CXVIII. 

Theorema. 

SI  exponatur  feries  Aqualium  mul^ta  ferie  Secundanorum : Refi- 
duorum  Quadrata,  Cubi,  Biquadrata,  8tc.  ad  feriem  totidem  eorum 
maximo  squalium  rationem  habebunt  cognitam.  Nempe 


Seriei 
R'  — 00 
R’— «> 
R>  — i* 
R‘— c' 
&c.  ad 
R’  — R’ 


Qtaadrata 

R*  — ooR*-(-oo 
R*  — 2«’R=-j-a‘ 
R*  — 2i‘R‘-f-*‘ 
R‘  — 2r“R=-j-c‘ 
&c.  ufque  ad 
R*  — 2R>R’-1-R‘ 


fumnu  AR’— 5AR*|AR‘  — 5 ARs-t-JAR* 
nempe  = r — (-fjer*; 

2 2«4 


vel 


Cubi 

R‘  — ooR‘-(-ooR’‘  — 00 
R‘— j««  R'  — 
R‘_?i>R*-b3i‘R‘  — 

R‘  — jt^R^-t-Jt^R’— c‘ 

iite.  ufque  ad 

R‘  — jR-R*-1-3R‘R’  — R‘ 

A R ‘ — } a“R  ‘ -b  j A RT‘ — 5 A R 

1+5  — i=4=i 

2x4x4 


3XJX7 


Et 
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4i5  Arithmetica  Prop.  CXIX. 

Et  (ic  dcmceps,  continue  multiplicando  numeros  Ariihmerice-proporuoualcs 
( quoulquc  gradus  poicibtis  podulai ) 2 & 3 contmue  binario  calccnic^. 

PROP.  CXIX. 

CoroUarwm. 

1 T propteica,  Conoetdes  {velPyramidoetfid)  Smtparabola:  {aut  etiam 
1“^  ParaioU  ) circa  ipjtus  ordinatim-abplicatam  aptatum  , erit  ad  Cylin- 
(h  um  ( vel  Prifma ) ejujdem  bajis  ^ altitmimi^  ut  $ ad  ly. 

Nempe  ut  Quadrata  rdiduorum  icrici  /Btpialium 
mukUtx  leric  Secundanorum,  ( ad  totidem  maxinio  s- 
tjualnim.  ) Nam  Ii  volvendo  ^miparabolam  A D O cir- 
ca iplius  ordinaiim  applicatam  DO,  ut  axem  ( vel 
etiam  alias,  utProp-s?.  Con.  Se«it.  diximus,)  Ibrmetur 
Conocides  (vel  Pyramidocidcs ) cujus  vertex  O : erunt 
pbna  illa  Conocides  (vel  P>'ramidoeidcs ) conftituen- 
tia,  utQuidrata  (eriei  ^Equalium  /cne  Sccvmdauorum 
muUtarai  ( Nam  rci^bc  m Scmiparabola  A DO  diame- 
tro AD  paralldx,  funt  refidux  iEqualinm  ablatis  Se- 
cundanis, in  complemento  ATO  repertis,  mpatetex 
• didis  Prop.  23.)  idcoque  ad  totidem  maximo  xqualia 
( hcc  cfl,  Cylindrum  vcl  Pnlina, ) ut  8 ad  ly  per  prascedentia. 

S C //O  L / C/  A/. 

Et  pri  modo  de  Couoeidibus  vel  Pyraraidoeidibus  ad  Paraboloeidis  cujufvis 
ordinatim  applkatanf  aptatis,  judiaim  lier,  ope  fluentium  pro|>ofitionum.  Pma 
in  Parabolocidc  Cubicali  ratio  erit  ut  9 ad  14. ; in  Bxquadraticaii,  ut  32  ad  45-  ; 
in  Supcrtblidjli,  ut  2yad  33,  &c.  ut  in  tab.  Prop.  ixtf. 

PROP.  CXX. 

Corollarium, 

DEinde,  Si  infinita  feries  jEqualtum  mulBata  ferie  Primanorum , in 
eandem  feriem  jEqualtum  eadem  ferie  Primanorum  auBam^  reficBive 
ducatur : P^Hangulorum  ( vel  ^^dratorum  aut  etiam  fimilium  quarumvis 
fipirarum^  tpfis  aqualium , aut  quidem  proportionalium ) y^egatum , ad 
jlg^egatum  totidem  maximo  Mnualtnm^  ratiorum  habebit  cognitam. 

Atque  idem  accidet.^  fi  parata  Jenei  mulHnta  ducantur  in  §uadrata  fe~ 
riei  auBa  i ^ Cubi  tllius  in  Cubos  hujus ; ii  fic  deinceps. 

Nempe  exdem  prodibunt  rationes  qujc  in  Prop.  118.  Nam 
R — a Q^:  R— = — 2tfR-|-d’ 

m R_±5  Q:R-ha:^R^-f-2rtR+tfJ- 

facit  R’ — R*  — 24^R*-|-«* 

C:R  — tfi  — R’  — 3jR’-p3(7“R  — (1^ 
m C : R -p : — R’-|~3‘*R*"l"?'**R“t“'*^ 
facit  R* — 3 4*R^-p  3 
*■  &c. 

& lic  in  lingulis  terminis  cujufvis  pmeflaris ; ut  multiplicando  ptebu 


PROP. 
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F 


Prop.CXXI.  Infinitor  u M. 


P R O P.  CXXI. 

CoroUarium. 


Nam  (i  circuli  Radius  po- 
natur K,  (cujus  pars  inlHiitc 

parva  — =a,)ei<jue  inliilam 


R -f-jaf&c. 
R J4,&C. 


Pcrpcndicularesfivc  finus  re- 
numero  infiniti  Quadran- 
itni  circuli  complentes;  erunt 
aix  Perpendiculares  mediat 
proportionales  inter  Diametri 
Segmenta,  (ut  notum cft;)  hoc  cR. 

inter  R +o  , 

& . R — o , 

^ piorum  ReflanguU,  R* — oo, 

Ipficq;  mediae  proportionales  v':R'  — oo.  v^:R‘ 

Quam  Igitur  rationem  habet  harum  radmim  univerlalium  Aggimtum  'ad 
totidem  maximx  ( Radio  fcil. ) xqualaum,  eam  habet  Quadrans  CmuS  (ex  'illis 
conftans  ) ad  Quadratum  Radii  (conflans  cx  his;  ) Adeoque  & circulus  integer  ad 
Quadratum  Diametri.  Quod  erat  oflendendum. 

Atque  idera  de  qualibet  EUipfi  ( mutatis' muundis)  lacile  oftendetur ; cum  ipfius 
ctiamvOfdinatim-applicatac  Cnt  nialiis  proportionalibus  ( inter  diametri  tianverlie 
Icgmema)  Proportionales,  & quidem  nonnunquara  lequales,  iit  ex  Conicorum  do- 
mina notum  dL 

SC  HQ  L I U M. 


R +1«, 

R — la, 

W,  R*  — 

la".  V.R-  - V:R-  _ 


Ratio  auKm  quam  inpuit  hate  propolitio.  ( Orculi  nempe  ad  Qiiadratum  Dia- 
metri,) ea  eft,  quam  habet  Unitas  ad  numerum  intermedium  inter  i & j m fecun- 
da fcrie  Tranfrerfa  Tabellx  Prop.  la/  Quomodo  autem  invcmetur  numerus 
«ille  (vel  alius  tpiivis  illius  feriei  nnmcris  interponendus)  4einceps  inquirendum  erit. 

PROP.  cxxii. 

CoroUarium. 

Et  proinde,  Jifufpommur  infinitas  numero  reSas  Semiparabohe  cujufvut 
in  ejujdem  contmuationu  aque-altad  frtutm/erfo  pofitareHas,  reJpeSi- 
ve  duci  i quod  provenit  Jolidum  ex  infimtis  illu  HeSan^is  conflatum.,  {aut  ex 
guadratit  qua  reUan^  illis fint aqualia,)  erit  ad  Paralleleptpedum  jMer 
eadem  bafe  aque-altum,  ut  Grculus  ad  Sjmidratum  i)tametri.  ( Et  quidem 
meid*  proportionaUt  erunt  tafubdupluata  ratione  ordtnatim-appluatarum  in 
Circulo  vel  EUipfi. ) 

Scmiparabolam  quamlibet  APO, 
fecetrefia  MO  ( bali  parallela')  in 
duo  legmenta  lequc-alu  ; & Reibt 
AtO  (ucanir  VR  Erunt  reliqux 
Jt  ordniatim  • applicat*  m fegmemo 
fiipcriori  alixndendo  , V:R — o. 
y',R_2a.  ✓iR— 5«.&c..  Etin 
Itcmcnto  inferiori  defeendendo , 

V;R  + *.  V:R  + i«.  v^iR+ja 

dtc.  ( propter  quadrata  ordinatim- 
applicatarum  in  Parabola,  Arithme- 


• '1 


T Deoqae.,  Circulus  ad  Quadratum  Diametri,  ( vel  etiam  Hlipfis  qualibet 
ad  ParaUeloprammum  fibt  circumferiptum, ) eam  habet  rationem,  quam  ha- 
bent I(adicet  Sbuadrattea  univerfalet  ,i(^fiduorum  feriei  infinita  jEqualium 
ferte  Secundanorum  muiclata,  ad feriem  illam /Equalium. 
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' Arithmetica  Prop. CXXIII* 

tice-proportionalia. ) Ideoque  fi  fupponamus  fcmiiuratelam  itx  f^lam  (jc  in  fc 

Al D A /MTm*nr>im  AA  O ^ r<^,lLCi. 


vpwi  UWiiJUi*.  f auw\^li\.  »•  kup^UdUIW.»  I4OT  iw.va4u  uv  W|^  i( 

rc^ar^  ut  pundtum  P puncto  A congruat,  cocumauc  fegmemutn  MPO  trai^c 
racurm  fimii]  MA«,  (ut  ordicaiim-applicatx  inferioris  icginenci  ordmatim^ap- 
plraus  lupcrtoris  invcrlc  rcrpondeant ) RoUaoguIa,  ODo,  OD^  &c.  erunt 
— o.  V:R*— «r*.  — 4«*-  V:R*  — p«*,  ut  multiplicatione 

patebit. 


:R  —0. 

V:R  — «I- 

V:R  — aa. 

d 

R — j 

:R  +0. 

✓ ;R  +a. 

✓ :R  -t-aa. 

d 

R+ju. 

:R'  — 0. 

V-.R‘  — a’. 

v';R‘  — 4a'. 

d 

R'  — 9o‘,  &c. 

Horum  iptur  omnium a^rcgatim^ ad  maximum  (^;R* — o:  = ^R’=R) 
toues  politum,  (hoc  cil,  Ibtidum  propolitum  ad  Parallelepipedum  cjufdem  balis  & 
altitudinis,)  ut  Cnrcolus  ad  (^dramm Diametri' per  pnoced.  Et  proptcrca  etiam 
medue  proportionales  erunt  in  fubduplicata  ratione  ordinatim-apphcatarum  in 
circulo  vel  ellipii,  ut  patet 


PROP.  CXXIII. 
Corollarium. 


I.Tem,  Sj/bara  {vel  ^htroeidei  aut  etiam  Pyramuioeidet  EBiptteam,) 
ad  Cylindrum  \vel  Prifma)  circumjaiptum  ■,  ejl  la  feries  iafnUaaqua- 

r.. Mri  laetam 


■ oa  tyiwarum  ( vei  irrtjma)  nreumjeriptum  i rjr  lu  jmes  lupmta  «qua- 
lium mtuSata  Jerie  feewidaiurum,  ad  Jeriem  totidem  maxima  «qualtstm. 
Hoc  efi  ut  z ad  }. 


Sequitur  ex  Prop.  I2t.  Nam  fi  raedi* 
proportioiules  inter  diametri  Icgtnenta, 
quadrantem  circuli  { vel  ellipii  ) com- 
plentes, jam  fiert  (upponantur  totidem  , 
aliorum  circulorum  invicem  parallelorum 
radii,  (emiliem  SphirJe  (vel  Sphaeroeideos) 
complentium,  ( vel  fimilium  quorumvis 
planorum  icibe  fimiliter  pofitx  icrai-py-  i, 
ramidocides  Ellipticum  conUituentium;  )Jj(: 
erunt  hi  circuli  ( vel  planas)  m dupli;^^ 
cata  ratione  Radiorum  fiiorum  (five  teilarum  fimiliter  politarum.)  Hoc  crf,- 
ut  R’ — o.  R’  — R’ — 4«’.  R’  — s«‘,*&c.  ( funt  enim  reibe  ille  R’ — p. 

■/iR’  — yliR’— 4»’-  t/iR’  — ?«*,  &c.  per  Prop.  tat. ) Ideoque  horiiii 
omnium  aggregatum,  ad  aggregem  omnium  maximo  xqualium  ut  a ad  j.  per 
Prop.u8.  , 


PROP.  CXXIV. 
Carallarium. 


DE,  Uc.  Erunt  ordinntim  applicatte  in  {Ciruida,  vel  follem)  Elltpji. 


'■■■  ■'  'iit 

jJOAn- 


ITem,  fi  Trianguli  ADB  reSie  reJpeSive  ducantur  in  reUas  Trapeyt 
' AD&  {«qut-^ti  s atque  cum  ipfo  Tnangda  ParalUloffamrnum  com- 
plentis ■,)  qnie  prodeunt  reSasigula  erunt  «qualia  totidem  jhmlibut  planis  ^ 
Conoeideas  ■ ( vef  Pytarmdoetdeos)  EMipttci  : Et  rtudix  proportionales  D E, 
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Prop.CXXV.  Infinitorum. 


Dcmonflriiio  facile  patet  ex 
diflisad  Prop.  121.  & 123.  Nam 
l^mcnu  rc^  in  hac  figura 
tantundem  yalcnt  atque  fegmea- 
la  Diametri  in  illa  figura. 

Si  autem  um  reilz  A D,  D B, 
Cnt  arquales,  quam  reitx  AD,  DE, 
ad  invicem  wrpendiculares,  erunt 
iplz  DE,  DE,  ordinatira  appli- 
caue  in  circulo ; fin  minus,  fal. 
tero  in  EUipfL  Portio  autem  iive 
circuli  five  Eiliplcos  A E,  ma- 
jor ell  aut  minor  quam  Quadrans,  prout  D B major  eft  aut  minor  quam  D 0. 

PROP.  CXXV. 

Theorema. 

SI  exponatur  foies  .Squalium  muldata  ferie  Tertianorum  > Re- 
fiduorum  Quadrata,  Cubi,  Biquadraca,  &c.  ad  feriem  totidem 
eorum  maximo  squalium,  rationem  habebunt  cognitam. 


nempe 

vel. 


Nempe, 

..Senei 

Quadrata 

Cubi. 

R’  — 0 0 0 

R‘— 00  R’4-oo 

R’  — 00  F*4-oo  R* — 00 

RV— «> 

R‘  — 2«’Ri4-«‘ 

R’  — 3«’R‘-j-3«‘R’— «’ 

Ri— i» 

R‘-2i’R'+i‘ 

R’— 3*’R‘  + 3i‘R’— i* 

Ri— f» 

R‘— XfiRi-l-c» 

R’  — 3C’R’+3c'R’  — d» 

&c.  ad 

&c.  ulque  ad 

&c.  ufquc  ad 

R»  — R’-. 

R‘  — aR>fo+,R‘ 

R’—  3 R».R‘-|-  3 R‘  R’  — R* 

R*  — 5AR’ 

AR*— |AR‘-l-jAR‘ 

AR’  — }AR»  •+•  iAR’  — iJA 

I —1  = 1 

I -l+i-iJ 

«-i+l-.4=iSS 

3 -a.1 

3*6 

r-  • 3 «a,  9 

,4  —I 

4 4»1 

4 «7  «IO 

Et  fk  deinceps , continue  multiplicando  numeros  Arithmetice  proportionales 
(quoulqiie  cujuQibet  poteflatis  gradus  poliulat)  a 3 & 4, -ternario  continue 
crelbmicx. 

PROP.  CXXVI. 

Theorema. 

PAi  modo,  Si  exponatur  feries  Squalium  mulr!tata  ferie  Quarta- 
noium,  Quinwnorum,  Sextanorum,  &c.  Refiduorum  Qudra- 
Cubi,  Biquadrata,  &c.  ad  feriem  totidem  eorum  maximo  squa- 
lium, rationem  habebunt  cognitam.  ... 

t~{+4=4l' 

4 4xS  « 4s8»I2  - • 4x8x12x16 

Item  i-i  = l i-2  + n"=JS-  + = + + = 

X J'XIO  fxioxij*  ^xioxiyxzo 

6 6xii  6tiini6  6x12x16x21 


rd 


Et  (ic  in  aliis  quibuiUbet ; netnpe  continue  multiplicando  numeros  Arithmetice 
proportionales  (quoufque  gradus  poftiilat)  ^ 4 & vel  t & 6,  vel  6 & 7,  6cc. 
quaiernano,  vel  quinario,  vel  fenario, &c.  (fecundum  indicem  feriei  fubdu^) 
conunue  crercente&  Prout  indu6hone  patebit.  Ad  hunc  modum, 

G g g 1 Seriei 


ogU 


Serici  itqwJiuffi  mnldatcfctie 


420 


Arithmetica  Prop.CXXVI. 


Katk>  qiuiQ  habent  ad  feriem  maximo  zqualium 


Refidua. 

Quadrata. 

-*■ 

CubL 

Biquadrata. 

Superfrolida. 

Primanonim  j. 

—i  ■ 

S«I=4 

53  • 

tS  * 3 — 1» 

Secundanorum  | . 

!»?  =t|. 

t|«?=tS- 

**  • 

S!  «i?=^. 

Tertianorum  J. 

1»?  =55- 

si*i?^n5  • 

Ul  x{|  = -^  . 

5^«S=|S5g. 

Quartanorum 

S»H=iS  • 

««=158  • 

II8«I?=J3^. 

Quimanonim 

SxU=iSS- 

iJg«S=J«S. 

®«a=5?ss. 

Et  lic  deiticepa. 

Nempe,  fi  index  Imci  ablatae  ponatur  4;  rationem  habebunt,  ad  Icricm  maxi- 
mo iEqualium,  ip& 


Ileiidua»  - Q^adrau. 


Cubi- 

2a  34 


quamtebent  x 


.&C.J 


ad  uHIta- 
'tem. 


vcl 


6 4^ 


r — . &C.* 


Vdquim ha-  4+1  4vf-i  aa-j-i  4 + 1 i4+ 1 34  + 1 
betUniusad  s ^ ^ 14  4**  Z4^  i*»* 

4-f"*  ^ II4*-|-d4-f-I  „ 

&C. 

Atque  hoc  idem  valelut  fi  ablata  ieries  fit  feries  Radicum. 

Verbi  gratia.  Si  ^ ferie  -£qualium  auferatur  feries  Subficundanorum  cujus  in- 

_ . 4-|-I  _ 4-J-  I X4'f-  I 

dex  Nam  fi  ponatur  4=j.  Erit  — — = 3.  Et  x — ^^-=3  x2=d. 
4-}-r  14  + 1 34  + 1 


Et  - — X ^ --  X - - - = 3x2x12=10.  &c.  Sunt  autem,  in  cjufhiodi 

a a ia 

ablationibus,  Refidiia,  Qiudrata,  Cubi,  &c.  ad  feriem  maximo  xqualium ; ut  1 ad 
3.  tf.  10.  &c.  , \-.v 

Similiter,  fi  aufwtttr  feries Subquartanormn,  cujus  mdcx|;  «ponatur  4=|. 


Erit  " ^ > =5  f.  ' ' — — 3'  ' ■ ' ' ' S3s a f , — 

^ **  3 4 * ^4 


= i.&c.  £t;x3=if. 


X 2,  = 3;.  3;  X a'^ 70-  Sunt  autem,  in  ejiifroodi  Sublationibus,  Re- 
fidua,  quadrata,  cubi,  biquadrata,  &c.  ut  i ad  ,,  ij,  jy,  70,  &e.  Et  pariter  in 
ejufinom  aliis,  ut  infra  etiam  ultsrius  patebit 

loterim  placet  ptopofitiones  aliquot  priecedenies  in  Tabellam  conjicere,  propo- 
fiuoui  frequenti  fubjungendam.  Nempe 


P R 0 P. 
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£t  fic  deincepi. 


Prop.CXXVII.  Infinitorum. 

P R O P.  CXXVII. 

Thetrema. 

SI  exponatur  (infinita)  feries  sequalinm  muldaa  Ime  (analoga) 
Frioianorum,  Secundarum,  Tertianorum,  &c.  Refidoa  ipla, 
eorumuue  Quadrato,  Cubi,  &c.  Eam  rationem  habebunt  ad  expo- 
litam leriem  aequalium;  quam  habet  Unitas  ad  numeros  in  fubjeda 
Tabella  indicatos.  Nempe 


fi 

9 

e 

s 

'S 


Relid.  I Q.|Cubi|Biq.  |SuperC|  Sext 


Primanorum 

Illi 

'll  ‘SI  SI  « 

Secundanorum 

m-1 

1 '91  »1  '^1  '991 

Teroanorum 

mu 

1^  1 1 HS 1 '1^ 

Quartanorum 

msi  1^1  m 1^1  ^ 

Quintanorum 

\i\n 

'^4 1 1 1 m 

Sextanorum 

iS  1 fsST^  1 «ea 

il 


Sequitur  ezpraeced. 

SCHO  L/V  M. 

Verum  quo  paSo  inveftig^itur,  Quam  habeant  rationem  fcrienim  illamm  A- 
potomarura  Radices  Qptdratiac,  Cubice,  &c  ad  feriem  totidem  earum  manna 
aqualium;  Hic  labor,  hoc  opus  eft.  Nihil  enim  aliud  dceft  ad  Qrculi  &EUipfeos 
quadraturam.  Ut  ex  Prop.  lai.  jam  patet,  & ex  ptopoCtionibus  ahnuoti&utu- 
ris  ulterius  patebit. 

PROP.  CXXVIII. 

Tbtorma. 

CI  exponatur  feries  JEqualium  muldata  ferie  SuWecundanormn : 
RefiduorumQpadrata,  Cpbi,  Biquadrata,&c.  ad  leriem  totidem  et> 
rum  maximo  axjuahum,  rationem  habebunt  agnitam.  Nempe 


Seriei 

VR  — V a 
VR  — Vi 
VR  — Vf 
&c.  ad 
j'R— 

AVR-jAv^I 

1—3—5 

I 

I+I 


Quadrata.  | Cubi. 

R — aVaR-t-a  RVR — jRV«-|-?«VR — 

R — aViR  + il  RVR  — jRVi+jiVR— iyi 
R — 2 VrR -1- c I R V R — 3 R V c 3 c V R — c V f 

&c.  nfque  ad 

RVR-3RVR-I-3RVR  — RVR 


&c  ad 

R-aVRR-Ht| 
AR — |AR-(.|Ar| 

*-!+{=} 

I 

*+»+* 


ARvR — I ARVR -H  AR  VR — I aRVR 
. l-f+l-|={, 


J'  r^ta-|-3-|-4 


Et  fic  deinceps ; nemKcam  lanonem  quam  hqbet  i ad  numeros  trongulares.five 
aggregata  numerorum  Anthmctice.proportioualium  ( quoulque  xiaHus  poielb. 
tu  pottulat ) ab  I contmue  umate  creitxntium.  ^ ^ 


Prop.CXXXI.  Infinitorum.  4,3^ 

niin  ( 1, 3, 6,  IO,  i;,  21,  &c. ) in  Subductione  Sublccundanorum  modo  invento- 
rum; nempe  i 4- 3 == +■  ++6  = io.  io-l-io'=io.  io+if  = 3J-35-(-ii  = 

jS.  &C.  V,it-j;I-J-2=I-|-3=4.  4-Hl-|-2-|-3  = I-(-3-flS=IO.  lO-j- 

I -f-i+3-h4  — t -t-3-t-<*+  • “-(-•  + 2‘f'3+4  + f = *-f'3-r 

6-f  io-t-iJ  = 3f.  33-t-i4-2-t-3-|-4-t-;-f-(S  = i+3-|-<H-iof-iT-}-»i=r«- 
dcc  Deinde  ex  numerorum  pm  inventorum  ( i,  4, 10, 2ce  }f,fiS,Sec.  ) continua 
additione,  Kunt  conlequentes  rationum  in  SubduClione  ieriei  Subquartanonim  , 

( nempe  1-1-4  = J.  J-l-io=iX-  if  4-20  = 33.  35 -(- j5=pt.  &c. ) Et  e» 
horutu  iterum  continua  additione,  fiunt  eonrcquentcs  rationum  in  SubduCtione  fe* 
rici  proxima:  ( Subquinianorum  ; ) Et  Gc  deinceps ; ad  hunc  modum. 

. Seriei  squalium  mulCiatx  ferie  • 
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£t  fic  deinceps. 


SCffO^ 


Seriei  ,£qnalium  tnulSatx  lerie 


4.24. 


Arithmetica  Prop.CXXXII. 

SCHOLrUM. 


Atque  hic  obiter  incidimus  in  numerorum  Figuratorum  (ut  dici  foknt)  fpccu- 
lationem  inircracam.  Sum  enim  numeri  omnes  ( tam  hu]us  quam  fcipiencis  Ta- 
bellae ) hintuinodi  additione  h^i,  Figurati ; puta  Laterales»  Triangulares,  Pyra- 
midales, &C,  Quod,  cum  Iit  cmvjs  obvium,  monuiiic  (iilliciat. 

Patet  etiam,  (in  utraque  Tabella,)  Icries  nunKTorum  lic  inventorum  tranT- 
verfas  eafdem  piane  eile  atque  erectas. 

Ex  di^  autem  licet  propofitionuui  aliquot  prarccdcuuum  fummani  (.nempe 
de  lerie  a:qualium  feric  radicum  mukbta)  m unam  TabcUani  conjicere  quam 
iequenu  propofilioni  fubjungam.  Nciujie 


P R O P.  CXXXII. 

'Theorema, 

SI  exponatur  infinita  Icries  a:qualium  muldbata  analoga  lerie  Pri- 
manorum ( vel  li  libet,  Subprimanonim,  ouod  tantundem  valet,) 
Sublecundanorum,  Subtertianoruni , &c.  Rendua  ipla,  eorumque 
(^adrata,  Cubi,  Bi^uadrata,  &c.  eam  rationem  habebunt  ad  con- 
gruam l^icm  aequalium,  quam  habet  Unitas  ad  nuineros  in  'liibjet^a 
Tabella  indicatos.  Nempe 


1 

lii 

Cubi. 

Mi 

f* 

pq 

Superfol. 

rt 

C 

rt 

X 

•a 

Septimana. 

ra 

S 

n 

0 

Nonana. 

n 

rt 

S 

I 

Nulla 

1 1 1 

I 

Subprimanonim 

21 5 

4 

> 

6 

n 

8 

9 

10 

II 

Sublecundanorum 

10 

-if 

11 

28 

-31. 

+3. 

ss 

66 

Subtertianorum 

I 

4 IO 

io 

3S 

8+ 

110 

idf 

220 

i8d 

Subquaranorum 

I 

i\‘j. 

Jl- 

70 

1X6 

210 

J3?. 

w 

71; 

lOOI 

Subquintanorum 

1 

6 {21 

sS 

Iltf 

IJZ 

4<S2 

*7Pi 

1187 

2002 

3003 

Subfexanorum 

7 1*8 

84 

210 

4<f2 

924 

1716 

300J 

8008 

Sublcpuimnorum 

Sljfi 

120 

330 

19Z 

IZI6 

3437 

<431 

11440 

i«48 

Subo^vanorum 

I 

p'4y 

itfy 

45>J 

1287 

3003 

^431 

12870 

14310 

43'J8 

Subnonanorum 

'ojfJ- 

120 

7Jf 

2001 

jooy 

U44D 

14310 

484X20 

92378 

Subdecimanorum 

I 

III66 

*8< 

lOOX 

JOOJ 

8008 

19448)457X8 

92378 

18473« 

Et  fic  deinceps. 


Sequitur  ex  prxcedentc.  Numerus  autem  Tabella  quilibet  intermedius  cft  ag- 
gregatum  ex  duobus  libi  proximis  altero  furfum  altero  ad  dextram  politis. 

Notandum  cuamell,  eundem  prodire  rationis  conliqucmem  m refiduorum  Qua- 
dratis fi  auferantur  Subtcriiana,  & in  Cubis  fi  auferantur  Subfccumiana  ; itera  in 
Sextanis  fi  auferantur  Subfeptimana,  & in  Septimanis  li  auferantur  Subiextana  ^ & 
fic  ubique,  reciprocatis  quafi  potefUribiis,  ut  ex  mfp<x5b  tabeiia  jxiret 

Sed 
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Prop  CXXXIII.  Infinitorum.  • 4.2 j* 

Sed  de  eciam  dios  idem  aliquando  accidit,  puta  in  Supcrfblidis  Ii  Wmntur  Sub* 
primana,  & m iplts  ReOduis  (i  au^rantur  Subquintana,  ied  & In  Qi^dratis  fi  au- 
ferantur Subfecundana ; Item  in  Nonanis  fi  auferantur  Subprimana,  & in  ipfisRc- 
iiduis  G auferamur  Suhnonana,  fed  & in  Cubis  G auferantur  Sublecundana,  & 

* Quad‘  jtls  fi  auferantur  Subteniana  : Item  in  Oebyanis  fi  auferantur  Subfextana, 

& Sextanis  fi  auferantur  Subo^favana,  fed  & m IXeimanis  G auferantur  Subquio- 
nna,  •&  in  C^untanis  fi  auferantur  Subdecjmana  : & Gc  alibi  ut  ex  tabella  patet. 

PROP.  CXXXIII. 

Theorema» 


e I exponatur  feries  Primanorum  multilata  ferie  Secundanorum  i Re- 
Gduorum  Quadi  ata,  Cl  ji,  Biciuadrata,  &c.  ad  feriem  iEqualium,  ra- 
tionem habebunt  cognitam. 


Puta 


Refidua 

fD—f» 

&c.  ufquc  ad: 


Qitadrata. 

c’  D* — a c’D  d"  t* 
&c.  ufquc  ad 


&c.  ufquc  ad:  dcc.  ufquc  ad 

DD  — uv  liyp^  — aP^D-f  EH 

' ADV;  Al>  _"]aD*  + J Ao4i  AD‘ — j AD‘  + i AD"  — i AD= 


Cubi. 

a'D’— 5.‘D’4-34>D  — 4« 
A’D*  — 34‘D’4-j4’D— 
c’D'— je*D“4:3f’D— c‘ 
&c.  uiqucad 
p’D’  — 3D*D’+  jD^D— D‘ 


}— s — SAD'|—  I + 5 — JsAD* 

1 I I X.Z  1 I 

6 3x4*^  3° 

I I 4 I 

~6  i«3  4«f~30 


1x3 


2x3 


j — 1 + 1 — 5 — qa 

1x2X3_^(5  I 
4x5'xdx*7  840  140 

J_  ^ ^ _9_  _ ^ 

2Xj  4x3-  tfx*7  140 


Et  Gc  deinceps;  continue  multiplicando  Numeratores  per  numeros  qmdratos, 
& dcnommacorcs  per  binos  continue  fequentes  Anthmeuce  proportioriaucs. 


PROP.  CXXXIV. 


Corollarium» 

IDcoque ; Si  Jeries  Qualium  murata  ferie  Primanorum  re^eBive  da^ 
catur  in  Jertem  Primanorum^  “R^an^orum  {aut  ipjis  aqualiunty  vel 
etiam  proportionalium^  Quadratorum  aut  figurarum  quarumvis  fimtUum) 
agffegatumy  ad  aggregatum  totidem  aqualium,  rationem  habebunt  cogrtitam. 
Atque  idem  accidet  fi  Qu^ata  feriei  lUiut  in  Qmdraia  hujus  i Et  Cubi 
illuts  in  Cubos  hujuSy  (3c.  rejpeSive  meantur» 

Nempe  eadem  prodibunt  rationes  qux  in  Prop.  pracced.  Nam  G ducatur 

D — a Q;U — 4 ; = D’ — 24D-|-4*  C:  D — a : = D^ — 3 a P*-|-34®D — 4’ 

in  4 in  4*  in  4’ 

Gci  a D — 4^  4^  D*  — 2 a’  P rf*  * fl’  P*  — 3 4*  b*  3 4’  D — 

&c.  dcc.  &c. 


i 


Hhh 


PROP. 
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Arithmetica  Prop.CXXXV. 

P R O P.  CXXXV. 

CoroSarium, 

I Deoque  SefttirCirctdm  ad  ^^Iratum  Diametri,  { vel  etiam  Semi-EJlipJis 
ad  Parahio^ramPium  Edtpfi  circumjcrtpium, ) eam  habet  rattonem  quam 
habent  Podices  quadratica  untverfales  P^tdmrum  jertet  Primanorum  ferte 
Secundanorum  mulBata,  ad  Jenem  Primanorum  tHorum  maximo  aqualium  : 
'Totus  Itaque  Circulus  \aut  Eutpfis)  ^ ^^^d  ^^iratum  [vel  Parallelo- 
Qrammum  ) rattonem  habebit  illius  duplam. 

Nam  li  diameter  circuli  (vel  etiam 
ellipicos)  ponatur  D,  (cujus  pars  iniinite 

parva  — = <r, ) cique  ofdinatim-appU- 

centur  infiniu  reilsc  («nualiter  ab  in- 
vicem dillantcs)  Icmicircuium  (vd  femi-' 
clliplcm  ) compkntcs  ; erunt  ill*  ( ut 
notum  ell)  mcdiar  proportionales  ( vcl 
faltem  in  ellip'i  medus  illis  proportiona- 
libus proporuonalcs ) inter  diametri  Itg- 
nienta ; Puu 


jntA 

& 


24 
D — 24 


3'^ 
D — l a 


44 

0— 4<i 


>“&C. 


ideoquc  — o*:  V-^aD  — 44*:  ^aD — p4*;  V;44D — i<Su* 

vei  v';4D— '4*:  V-  ^D  — V:cD — r*  V- dD  — ^ 

Adeotjuc  ommum  aggregatum,  hoc  cft  fcmicirciilu^  (vd  femi-cllipfis)  ad  to- 
tidem i|)li  ^ciuaiium,  puu  ad  quadratum  Diametri  ( falxm  ad  diametrum 
in  ahitudincm  duc\am  ) 

ut  Virt  D — 4*;  •\-d-bD  — l^'  — f*:  -|-  &c.  ufquc  ad  \^:DD  — D’, 

ad  /D*  + VD"  -h  VD=  +&c.  =A^/D*=AD 

idcoque  circulus  integer  ad  idem  quadratum,  ut 
z^.aD  — 4*&c.  adAD- 

P R O P.  CXXXVL 
Corollarium. 

JT  proinde,  Si  fupponemas  femiparabola  cujufvt 


§t^ratisy  aut  alm  quidem  figuris  fimihbus,  qua  rcclan^uhs  ilUs  aquenturf) 
ent  ad  aque-altum  ParalleleptpeduJn  con^uum  (nempe  cujus  bafis  aequetur 
'^Mdrato  bajis  femiparabola^)  ut  Semicirculus  ad  Quadratum  Diametri, 
quidem  medue  proporttofudes  erunt  in  jubduplicata  ratione  ordsnatim- 
apptuatarum  in  Circulo  vel  Ed^) 

Sit  eadem  parabola  A P O Ctu  dira5b 
&PA«  fitu  mverfo  polita;  erunt  igitur 
(ex  natura  Paiaboljc)  Quadrata  ordinatim. 
applicatarum  (nempe  rectarum  DO,DO,£fec. 
udeendendo;  vdD®.D»,&c  aietndondo,) 
infinita  ft-ries  Primanorum ; puta  4, 24^ 

&c.  vel  eorum  Joco  4//,&;c.  quorum  ma- 
xiinum  dicatur  D (nempe  qiiaarauim  bafii 
POvcl  A«;)  Et  propterea,  eadem  invcrlb 
fiiu  etunt  D — 4,  I>  — 24,  D— 5 4,&c, 
vcl  etiam  D — 4,  D — D — t , 

( itqualc  Cium  dl  lingulorum  incremen- 
tum, 
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Prop.CXXXV  II.  Infinitorum.  427 

bim,  (t  ^ inipuno  ordiacnor,  atque  dccregKiuum,  it  ordiamur  ^ maxuno.)  £.c 
cunicqucntcr  ipiic  orduuuiro-applicaix  (Aippe  in  quadratorum  ruomm  ratione 
ftfbduplicata,)  il]ic  quidem  ^4,  v^ao,  v 3 &c.  vel  v'4,  hic  au- 

icin^iD  — 4.  V':  D — ae  — 34.  &c.  vj  (eorum  loco)  V.D — a.  V;  D— /» 

V';  D — c.  &C.  Du^lts  igitur  his  iii  lilas,  emergunt  rcdlangula  O D«-  Nuupe 

DudifV;  - V-  D — h,  y';  D — c.  &c. 

In  V a.  ’ V b.  V r.  &c. 

Fient  V:4U™4*^  ~V;cD— ?7“  &c.  ‘ 

Horum  autem  reiSlanguIorum  omnium  aggregatum,  .id  rcilangulum  V:  D — 0. 
in  V.D  — o,  hoc  cfl  y 0^  = 0 cottes  pomum:  hoc  cil,  loliduni  ex  ilh  multi- 
plicatione ortum,  ad  diduni  Paraliciepipedum  : efl  ut  Icmicircullis  ad  quadratum 
bunKtn,  per  pricccduucui. 

Et  propierca  cTiam  mediz  proportionales  inter  contiguas  rc^bs  OD,  D«, 
erunt  in  iubciuplicata  ratione  ordm.itim  applicatarum  in  c:t'cuV>  vei  eliipfi.  Q^iip- 
pe  qina  rcCbngula  luni  illis  ordiiiaum-applicatis  ptoporuonaiia. 

SCHOL/UM 


Nota  tamen,  non  necelfanum  ede  ut  icmi-parabola  inverid  litu  pofiia  Gt  plaiie 
eadem  cum  ea  (jtix  ponitur  Gtu  diredlo  : nam  res  non  mmus  fucccdct  in  qui- 
builibct  duabus  Icmi^rabolis  invcrlb  litu  poGtis,  modo  xque-altis.  Ita  tamen 
ut,  ti  bates  habeant  inxqualcs,  bai»  ParaUclcpipedi  hon  fumatur,  utriui vis  Para- 
bobruin  b.dis  quadrato,  ied  utriui^e  re^bngulo  xqiulis.  puuPOxA*.  Quod 
moniuilc  iuiiicat,  cum  eadem  quae  prxcLlIic  dcmonllratio^  levi  imrmitatioae  iai^b, 
etiam  huc  accommodari  podic.  Vel  etiam  hoc  inde  facile  inferri  podiL 

Fjgui.i  vero  ex  omnibus  mediis  proporuonalibus  (inter  OD,  D»,)  conflans, 
quoddam  Ellipcoad<.s : Ci^us  nempe  ordihatim  applicatarum  quadram  iunc 
ipfis  ordinaum-appficaiis  in  Elhpli  proportionalia,  ut  paut  Sicut  nempe  in  Pa- 
rabolociJc  B.uu^rauro  orduiatim-appiicaurum  quadrau  funt  ordinatim  applica- 
tis  in  Parabola  proportionalia;  Et  quadrata  ordmatim  applicaurum  in  Parabola 
proportionalia  ipfis  in  Triangulo  urcinatim  applioaus. 

P R O P.  CXXXVII. 

Corollarium.  / 


1 Tem,  Sfhmondes  (yel  etiam  Conoeides  aut  Pyramidoeides  Ellipticum.,) 
‘ ^ ad  Cylttidrum  (vel Prtfma)  etreumjeriptum,  rationem  habebunt  eam  quam 
habet  quadrivium  feriet  Primanorum  ferte  Sicundanorttm  mulHata,  ad  fe- 
riem  tottdem  aqualium  maximo  Primanorum.  Nempe  ut  1 ad  3. 


Cum  enim  rc£be  in  Circulo 
vel  Kiiipft  iint  Duplum  ierici 
V;tfD  — 4^,  &c.  Erunt  plana 
in  Cooocide  vel  Pyramidoeide  lu 
Qitadniplum  iplbrum  aD — 4% 
&c.  Ideoque  u Pnlina  vel  Cy- 
lindrum circumicTiptum , iii  4 
ad  6,  vel  1 ad  3.  Per  prop.133. 
Quod  & antea  ofleofum  erat 
prop.  123. 


PROP.  cxxxvnr.  ; 

Corollarium. 

ITem,  Si  ParaBeh^ammum  linea  diagonali  *dtvidatur ; reHaque  unius 
trianguli  in  continuas  reSas  alterius  trian^i  ducantur,  media  ^opw~ 
Uonalss  erutil  totidem  (vel  circuli , vel  faltem)  eUtpfeos  orcltnatim^ 
• H h h 2 appli^ 
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4.28  Arithmetica  Prop.CXXXIX. 

tMticat* } eanmque  quadrata  aut  circuli  ( aut  fywic  quacunque  ^ 
milet)  Pyramidondii  aut  Ctmdeidu  Elliptici 
Plana. 

Sequitur  ex  duabus  przced  Nam  rcdbc  comer- 
minx  funt  inlhr  fixmentoruni  Diametri.  An  au- 
tem ftirculus,  an  Uliplis  prodibit;  judicandum 
erit  eodem  indicio,  quo  in  prop>  124. 

PROP.  CXXXIX. 

Theorema. 

SI  exponatur  feries  Primanorum  muliftata  frrie  Tertianorum;  Re^ 
fiduSram  Quadrata,  Cubi,  Biquadrata,  &c.  ad  leriem  iEqualium, 
rationem  habebiYit  cognitam.  Nfmpe 


ReOdua.  I 

d*D*— 4’ 
&c.ad 

DD^  — D’  ! 

1 * Quadrata. 

4*£>*_  24*D*+4®  I 

1 &c-  ufque  «d  i 

i D>D*  — iD*D'-l-D‘  ! 

1 CubL 

1 — j4’I>4-34’D*— 4» 

1 &c.  utqucad 

iD3D<  — + — D’ 

1 2x4*5 

i-i  = JAD’| 

I ._|-|-}=^AD‘  j 

2*4  1 

I 3->r«T  ' 1 

1 4x5k8*xo 

2 X 4 X d X 8 

yx*7xpxii  X 13 


Et  Cc  deinceps;  puu 
2x4x6x8x10 


2x4X6x8x10x12  ^ 

7xpxii  X 13  xij-x  17  xip' 


6x8x  IO  X 12x14x16 

■ PROP.  CXL. 

Corollarium. 

IDem  accidet , fi  feries  jEqaalium  mulSata  ferie  Seamdotiorum,  ducatur 
in feriem  Primanorum.  EttUius  Quadrata,  Cuti,  &e.  in  S^uidrata,  Gt- 
bos  fSc.  hujut. 

( Puta,  li  reftx  in  Semiparabola,  diametro  paralleli,  ducantur  in  redlas  Trian- 
guli ; nam  earum  continuationes,  in  complemento,  funi  Icrics  Secundanorum.  ) 
Qiiia  nempe  D’— -u^inaeUxD®  — u*.  Scc. 

PROP.  CXLI. 

Theorema. 

SI  exponatur  (eries  Primanorum  muldlata  lerie  Qu^tanorum;  Re- 
fiduorum  Quadrata,  Cubi,  £tc.  ad  feriem  £quaUum,  rationem  lu- 
bebunt  cognitam.  Nempe 


Rei  idua. 

uD’  — <i‘ 
&c. 

Quadrata. 

u = D‘  — 2a>D>+«* 
&c. 

Cubi. 

4»  D*  — 3 4^  D* -|- 3 « » ly  — 4” 

&c. 

4-!  = ?5AD‘ 

i-i+«i=5AB' 

vel  ^ 

3x6 

3x6x5 

2*  J 

3 *6xp’ 

4*7*  lox  X3 

j X 5*  9*  12 

jxtfxpxiixx^  p 

“"‘“'"""'",‘'""yx8xiixi4xi7'  6xpxi2xiyxi8x2i'  ™' 

P.R  O P.  CXLII. 

Corollarium. 


•oDem  continget,  fi Jeriej  /Equalium  mulHata  ferie  Tertiaturum,  ducatur 
X in  feriem  Primanorum.  (Puta, 


Digifeed  by  Googie 


Prop  CXLIII.  Infinitorum.  429 

( PuQ)  n re^  Paraboioeidis  Cubicalis  diametro  ParaUelz , ducantur  in  re^ 
Tnanguh  inicripti : Nam  carum  continuationes  in  Coi^let^nto,  iunt  ichesTer- 
tianorum.  Et  iimiliter  mutatis  mutandi%  in  aliis  propomiombus.) 

Quu  nempe  D’  — <i’in  4,cft  4D’  — 4*. 

S C HO  L r U M.  ^ 

Et  pariter  judicandum  erit , mutatis  mutandis^  in  aliis  (juibufvb  caGbus,  ub^ 
feries  nujufniodi  componitur  cx  duabus  vel  pluribus  aliis  leriebos  invicem  multij 
plicatis.  Ut  patet. 

PROP.  CXLIII. 

Theorema. 

PAriter,  Si  exponatur  feries  Primanorum  muldlata  ferie  C^intano- 
nim , Sextanorum , &c.  Refiduorum  Quadfau,  Cubi,  Biquadrata, 

&c.  adferiem  Aqualium,  rationem  habebunt  cognitam. 


Puta 


item 


2x6 


♦ «8 

3 «7x11" 

3 X to 


4 X 8 X n 
4x8xiix  i6' 
j-xiox  ly 
4x9x14x19 


4x8x  I3.X  16 


y X9X  13  X 


&c. 


yxioxiyx2o 


Sk. 


y X 10  X xy  x2ox2y 


3x8x13 

Et  Gc  deinceps,  ut  potdlas  ftriei  abht*  poftulaverit : Prout  indiiflione  patebit. 
Idcoqiie 

PROP.  eXLIV. 

Tbetrma. 

C I exponatur  feries  Primanorum  muldata  ferie  Secundanorum,  Ter- 
^ tianorum,  Quartanorum,  &c.  Refidua  ipfe,  eorumque  Quanta , 
Cubi,  Bic^ua^ta,  &c.  rationem  habebant,  ad  feriem  i^ualium,  eam' 
quam  indicat  fubjeSa  Tabella : Sive,  quam  habent  numeri  Tabellae, 
ad  Unitatenu  Nempe 


R 

efidua 

Quadrata. 

Cubi 

Biqtiadrata. 

Secundan. 

I 

t X2 

1x2x3 

X XX  X 3 X4 

2x3 

3x4x3 

yx6x7x8x9 

Tertianor. 

2 

2x4 

2x4x<$x  8 

2x4 

JXJX7 

4xtf X 8x  IO 

3x7  xpx  1 1 X 13 

Quarun. 

3««  • 

3x6x9 

3x5x9x12 

1 x<$  xp 

4X7X  lox  13 

3x8x11x14x17 

(^intan. 

4 

4x8 

4x8x12 

'4x8x12x15 

X x5 

3x7x11 

4X  8 xixx itf 

3X9X13XI7XXI 

Sextanor. 

T 

5“x  fo 

3*  TOX13 

3x10x13x20 

2X-3 

3 x8x  13 

4x9x14« 19 

fX  lOX 13  X 20X  23 

Septiman. 

6 

dxI2 

6x12x18 

5x  12x18x24 

XX  8 

3xpxij 

4x10x1^x22 

yxiixi'jxi3xi9 

0£bvait 
•V — n ■■■ 

1- 

7*14 

*7xi4x2t 

7x14x21  X 28 

Xxp 

3 XI0X17 

4X  Il-Xl8 

3 X 12X i9xx5x  33 

Hhh  3 


PROP 
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4.30  Arithmetica  PropCXLV. 

P R O P.  CXLV.  Thtortma. 

Similiter,  Si  exponatur  feries  Secundanorum  muldata  ferie  Tertiano- 
rum, Quartanorum,  Quintanorum,  Sextanorum,  &c.  Refidua  ipfa, 
eorumque  Quadrata,  Cubi,  Biquadrata,  Stc.  rationem  habebunt,  ad 
feriem  iEqu^ium,  fam  quam  indicat  fubjeifia  Tabella.  Nempe 

Ratio  quam  habent  ad  fenem  xqualium 


. 

Rcf. 

Quadrata* 

Cubi. 

Bi'.]uadrata. 

■ 

Tertian. 

* 

I 

1x2 

T XlX  } 

t X 2X  3 X4 

j«+j>  i%6t.7 

7X 8 xpx  IO 

<3xioxllx*i2xi3 

% 

1x4 

Ixlf^tS 

2x4x6  X 8 

3 «f 

■5x7x9 

7X9X11X15 

9x11x13x15x17 

Quiman* 

. 

3 

3x(S 

jx6.x9  j 3x6^9x11 

3'“ 

jx8x  11 

7x  lox  13  X if$ 

9x12x15x18x11  V 

„ 

4_ 

4x8 

4 X 8 X 11 

4x  8 X i2x'i<$ 

3«T 

^xs>x  ij 

7x  M X 15X  19 

9x  13  X 17  X 11  X25 

Septim. 

f 

5x10 

5x  lOX  I5X’20 

9 X 14  X 19  X 24x29 

3x8 

^ X lox  15- 

7x127  17x11 

WUlr;  ■ ■ 

— r-^-r- 

3»j) 

tf  X 11 

X;I2 

■dXMK  18x24 

f Xjll.xiT’ 

7X 

rrjrrrrrr. 

P«i5-«a!i,i«27x33 

P R O P.  CXLVl.  Theorema. 

Tem,  Si  exponatur  lenes  Tertianoram  muldiata  ferie  Qijartano- 
rum.  Quintanorum,  Sextanorum,  &c.  Refidua  ipfa,  eorumque 
Quaidrata,  Cubi,  Biquadrata,  &c.  rationem  habebunt,  ad  f^iem 
iEqualium,  eam  quam  indicat  fubjedta  Tabella.  Nempe  ^ 

Ratio  tiliam  habent  ad  lericm  squalium 


I 


Kcl.*  Qoadr.ua. 

Cubi. 

Biquadrata. 

Qiiaftan. 

I 

1X2 

. I X2«3 

1 X 2 X J X 4 

4«I 

7x8xp 

lOx I X X I2X  13 

17  X 14  X 15  X Itf  X 17 

Quintan. 

2 

• 2x4 

, a«4«d  . 

2X4x6x8 

4x6 

7X9X11 

lOX  12X  I4X  XI5XI7XI9X2I 

j „ 

3 

3«<,- , 

jxdjcp  • j '3x6x9x11 

4«^ 

7x10x13 

JIO  X 13  X 1(5  X ip 

13  X ti5  X Ipxaix 

Sepuman.  - ~ 

•4 

■+x8 

4x  8 X 11 

4x8  X I 2X  l6 

4x8 

7X11X15 

10  x 14  X i3  X 22 

13  X 17  X 21  X 23'  X 19 

O^van. 

_f  j 

4 X 9|  7X1»X  17 

yx  lox  ly 

s X lOX  17X'20 

lOX  15  X 20  X23 

13  X 18  X23  X 28  X 33 

Et  Tk  deinceps,  ut  uiduitioae  patebit 


Sci/0- 
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PropCXLVII.  Infinitorum. 

SC  HO  L I U M. 

cr  ’ »n  fjt' iu' cm  ve!  has  Tabellas  quouf(^ic  libet  continuare,  vul 
ali.  > i.aai  pio  lerjcbus  ictj^k.e4U'biis  componer.  j puta  Icncbus  Qiurtanorunj, 
Qiiin[anovum,  ScxianoruJTi,&c.  mulctatis  Icricbiis  quibuflibet  liiperioris  poieltads. 

PROr  CXLVII. 

Theoremm» 

SI  exponatur  feries  Subleamduuorum  muIAata  ferie  Primanorum : 
Rjftduu.  am  Quadrata,  Cubi,  Biqnadrata,&c.  ad  feriem  ifiqualium 
rationem  habebunt  cognitam. 


Nempe  cam  q«*  exhibeurr  prop.  153.  Puta 


Refidua. 


Qu.idrata. 


Cubi. 


y ^ O _ V«  ’ W tP— 2 V D-K  D’  — 3 CP.-t-  3 v/a’  D — V 


&c.  ad 


Scc.  nique  ad 


&c  ufque  ad 


VD’-)  - VD»  -f-  — v^D* 

JAD’—  |AD’ H-f  AD’  — ;aD’ 

' 1 *—  — . t 

j s — I5W  — q» 

axxx3  I K2XJ 

3x4.  1x3  h-xjxtf  3X4XT  I j-x(Sx7x8  4.X3X6X7  , 


I — |=i»=ij  i 5t5  — ife— ^ 
2x2  1x2 


l^xjxtf  3X4XT 

PROP.  CXLVIIl. 

CuroSariim. 


IDtm  continget  f! feries  .V  nmlium  mulcla:a ferie  Sui/ecundanorum , duc»- 
tur  injdi-  n y--kc-jhn  n-iriou. 

(Pu’2  P D.vi  iuuni-a^.iJicat'  ip  Icini-paribola  ducimtiir  in  carundem  cnimnp». 
tioncsui  r[)(ius  c^nij  .wmcnto  ) N.i;n  VD  — V n ui  V « ticit  — V^«“.=V«U — «. 

&c.  Et  I2CU  ab  corimu]  ..;td..'  .ix,  teqtiamnr  quadratu  horum  &c. 

PROP.  eXLIX 
Corollarium. 

P Acet  etiam  , F fdem  provenire  rattonet,  five  exportatur  feriet  a — a'  dc, 
fniejenes  V a — d a tjc  (veld  a — o : ) 

Ncmlic,  coilatir  Proi>.  133.6414-;. 

SCHOLTUM. 


, Ideoqirc  & rdiqua  quxpollProp.  133.  habentur  Corollaria,  huc  etiam  ( muta- 
tis ntuundis)  non  difficulter  traatKrr  poltuie  Ciuodmonnme  fuflidat. 


PROP.  CL. 


, Theorema. 

SI  exponatur  ffities  SuUeeundanorum  muItRata  ferie  Radicum  Qua- 
dradearum  Tertianorum  3 RefiduorumQ^drata,  Cubi,  Biquadraca, 
2ic.  ad  feriem  rBqualiu.ii  rationem  habebunt  cognitam.  Nempe 


Refidtia. 
V«U’  — Vu’ 
&c. 

~r^i=ir 

AV'»’ 

3 »r 


I Quadrata.  { Cubi. 

V***^)*  — 2V<t*D*  "b  — 3^4'D*  “t*  3V<*’D^  — 

1 &c.  &c 


jM4 

4x6x6 


AVD* 


x4x  (S 


AVD’ 


PROP. 
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4-52  Arithmetica  Prop.CLi. 

P R O P.  CLI.  Corollarium. 

IDem  contmet,^  feries /E^ualiumnmlSataferfe  Primanorum,  ducutur  in 
Jenem  Suijeeunaemorum. 

QuuD — «vel VD"  — ^«"in  V<>  &cit  DV« — « \/«,  vel  — y^a», 

SC  HO  L I a M. 

Ec  Gmilitcr  etiam  alibi  intclligendum  eft,  ubi  feries  expofita  dividi  pollit,  in  duas 
vel  pluriS  componentes. 

P R O P.  CLII.  Theorema. 

i. 

SI  ei^nator  foies  Subl^ndanomm  malAata  fcrie  Secundanorum ; 

Reliduorum  Quadrata  , Cubi,  Biquadrata,  &c.  ad  lenem  Aiquali- 
um,  rationem  haWwnt  cognitam.  Nempe 


Refidcia. 

Quadrata. 

Cubi. 

VaD’— ✓«• 

^«■D*— aV«>D>  + v'«’ 

’ D’  — 3 ✓«*  D"  + j D ’ — Va" 

&c. 

Sk. 

&c. 

a !’• — L i 

3 — ft  — rt  — 3 

5 — bTh  — r — IrJs— Ijfa 

< <$ 

6x6 

6 x<^xp 

3x6 

4x7x10 

; X 8x  11 X 14 

Et  fic  deinceps.  Et  Gmiliter  in  fubduaionc  fcrki  cujiifvis  poiellatis  fuperio- 

ris.  Adeoque 

P R O P.  CLUI.  Theorema. 

SI  exponatur  feries  Subfecundanonim  mulflata  ferie  Primanorum , 
Secundanorum , Tertianorum , &c.  vel  Radicum  Quadraticarum 
Tertianorum,  Qumtanon^  &c.  Relidua  ipla,  eorumque  Qiiadiata , 
Cubi,  Biquadrata,  Stc.  rationem  habebunt,  ad  fcriem  J^uaiiuui,  cara 
qnara  indicat  fubje&a  Tabella.  Nempe 

' Ratio  quam  habent  ad  feriem  lEqualium 


R 

■fidua 

Quadrau 

Cubi  1 

Biquadrata 

Pk‘imanor. 

2 

2X2 

2x2x3  d 

IXIX3X4 

4«f  »« 

yx<Sx7x8  1 

<5x7x8x9x10 

V Tertiao. 

•f 

4«  + 

4x4x6 

4x4x6x8 

3«5 

4X  (S  X 8 

y X7  xpx  II 

(5x8x  lox  i2x  14 

Sccundan. 

6 

6x6 

6x(Sxp 

(Sxtf  xpx  12 

3»« 

4x7x10 

y x8x  11 X 14 

dxpxiixiyxiS 

Quinun. 

8 

8k8 

8x8  X 11 

8x8xizxj6 

3-7 

4X8X12 

yxpxijxiq 

dxlox  14x18x21  p 

Tenianor. 

IO 

TOX  10 

loxiox  ly 

lOx  lox  ly  xio 

3«  8 

♦ «P«H 

yxioxiyxio 

tfx  11  X 1(5x21  X 2(5 

^ Sepum» 

12 

12  X 11 

llx  IIX 18 

12x12x18x14 

3»9 

4x  lox  16 

y X 1 1 X17X23 

5x  I2X 18x14x30 

Qiiarun. 

14x14 

^ 14x14x11 

14x14x11 X28 

3 X IO 

4x11x18 

yxiix  ipxi^ 

^XI3X10X27X34 

Et  Cc  deinceps,  ut  mduthone  patebit. 


P R 0 P. 
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Prop.  CLIV.  Infinitorum. 


+?? 


PROP.  CLIV. 

Heorema. 

Feriter,  Si  exponatur  feries  Subtcrtianomm  muldata  ferie  Prima- 
norum, Secundanorum,  Tertianorum,  &c.  vel  Radicum  Cubica- 
rum Secundanorum,  Quartanorum,  Quinunorum,  Septimanoinm,  &c. 
Refidua  ipfa,  eoruinque  Quadrata,  Cubi,Bi<piadrata,  8cc.  rationem  ha- 
bebunt, ^ feriem  Qualium,  eam  quam  mdicat  liibjedia  Tabella. 
Nempe 

Ratio  quam  habent  ad  feriem  ,£qualiitm 


Rcf 

O^draQ- 

Cubi. 

Biquadrata. 

^c.  Secun. 

3 

3x2 

JXXX  J 

3 X2X3  x4 

+ » 5 

yx<S»7 

<$x7x8x^ 

7x8xpx  lox  it 

Primanor. 

6 

X4 

x4x5 

6x4X4$x8 

4x6 

yx/xp 

x8  X lOx 12 

Txpxxj  X13X  17 

Vc.  Quart. 

9 

px4 

px5xp 

pxtf  K9X12 

4«7 

fx8xti 

dxpxiaxi; 

7x  lOX  13  X Id  X 19 

Vc.  Quint 

12 

iax8 

12x8  X 12 

12  X 8 X 12  X 16 

4x8 

jxpxij 

XIOXI4X  18 

7x11 X lyx 19x23 

lyxio 

ly  X 10  X I j 

ly  X IO  X ty  X20 

4«p 

j-XlOXIf 

6xiIx11Sx2I 

7x 12X 17  X22X  27 

Vc.  Septim. 

.8 

i8xia 

l8x  I2X  18 

18  X I2X  18  XZ4 

4X10 

yxiixi*7 

6t I2x 18  X 24 

7 X 13  X ipx  ly  X 31 

/c.  O^v. 

21 

21  X 14 

21  X 14x21 

21  X 14x21  X 28 

4x11 

y X 12X ip 

(SxI}X20X27 

7x14x21  x28x3y 

Tenianor. 

H 

* 

24X  14$ 

24x16x24 

24  X id  X 24X  32 

4X12 

$XI|X2I 

6x14x22x30 

7x  17x23  X 31  X39 

Et  iic  dcincej»,  ut  induitione  patebit. 


s c Ho L r a M 

Et  (imili  methodo  non  erit  difficile  & has  Tabellas  quoufque  libet  continuare,  < 
& ahas  eiiaih  pro  fenebus  componere ; puu  fenebus  ftibquarunorum,  fub- 
quintanorum,  occ.  ( aut  quidem  tatucum  quadraticarum  fubteiiianorum,  lubquin- 
lanonim,  &c.  vel  radicum  cubicarum  ruofccundanorum,  fubquarunorum,  &c. 
aut  aliarum  linuliun), ) mulfhuis  feriebus  quibullibet  ruperioris  potefbtis. 

Sed  & htcile  eft  nu  Tabelias  ( aliafque  fimUiter  condendas ) mterpolar^  Csl- 
tem  quoad  aldtudmem,  interponendo  fnies  tranTverlas  quotlibet,  ut  ex  ipla  Ta- 
bellarum progrellione  rite  confiderata  patebit 

Verbi  gratia,  m Tabella  Prop.  i.y(.  Si  feries  Primanorum  muUtetur  ferie  Ra- 
dicum quadraticarum  Quintanorum,  interponenda  erit  huic  ablationi  conveniens 
feries  aha  tranfecrfa  inter  prunam  & fecundam  illius  Tabcllz,  ( quia  nuiipe  Radi- 
ces quadratica;  Quintanorum,  quariun  index  eflj,  velaj,  medium  locum  ha- 
bent mter  fecundana  & tertiana,  quorum  indices  a & 3 ; ) eritque  feries  illa, 
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lir 


Refidua. 


Arithmetica  Prop.  CLV- 


Refidua. 

Quadrata. 

Cubi. 

Biquadrata. 

ij 

»i«3«4i«d 

2x3} 

j x45  x6 

+xj{x-7x8i 

f x6|x8xpjxii 

1 _i 

3x6x9 

3 x6 xpx  12 

2X7 

3x9x12 

4X 11  X 14  X 1*7 

y X 13  X Idx  t<)x22 

1 

6x6 

6x6x9 

dxtfxpx  t2 

4x7 

(Expila 

8x  II  X 14.X  17 

lox  13  X i6x  19x12 

Aque  idem  etiam  in  aliis  Tabellis  prxltarc  non  erit  diibcilej  H procdliii  cu- 
jufvis  Tabellae  attendatur. 

At  quo  pailo  licebit  eardem  Tabellas  interpolare  quo^  latitudinem,  Icriebus 
Iciliccc  credtis  alias  interponendo;  (puta  radicum  univcrlalium  Kclkluorum,  Ra- 
dicum quadracicamm  Cuborum,  &c.  vel  Radicum  cubicaniin  Htfiduorum,  Qua- 
dratorum, Biquadratorum,  &c.  vel  funiliuro;)  non  :uieo  iacUis  cU  labor,  fi  qui- 
dem pollibilis.  Illud  autem  deincep^  quoad  potero,  conabor,  & quidem  aliquo- 
ulque  prarilabo,  licet  illud  univcrlaliter  cHicerc  vix  Ipondcrc  aufiin  aliter  quam 
approximando. 

Interim  dc  ierlebus  au61»  aliqua  dicenda  iunr,  nc  videar  cas  penitus  omittere ; 
ied  breviter,  ne  lim  txdio. 

PROP.  CLV. 

'Theorema, 

SI  exponatur  leries  iEqualium  au^  lerie  analoga  Frimanoram ; 
Aggregatorum  Quadrata,  Cubi,  Biquadra»)  &c.  ad  feriem  il- 
lam IEqualium,  rationem  habebant  cognitam.  Nempe 

Aggregata.  Quadrata.  Cubi. 

R-hu  R>-t-3«R=  + 3u’R-i-«> 

&C.  ad  &c.  itltjue  ad  &c.  uitjue  ad 

R-bR R’  + iRR-bR’  Rr-b3RR»-b3R’R-bRr 

A R -b  r*  R [ A R‘ + i A R'  -b|  A R> : AR>  -b  I A Rt -b  I A R> -b  1 

•+r  = i I t + l + l = i I <rbi+5-bi  = 'J 

Ubi  numerator  quilibet  conflat  «.f  prodentis  duplo  unitate  auflo:  Denonii- 
nator  ex  proiccdeme  tuuute  au<^  — 

PROP.  9LVI. 

CoroBarium. 

J Deoque,  Si  Trafe^o  {ex  Par^Btlegr«mm  l^Trumgulo^  xqaalium  b*. 
fiunt  (i  aUittuiumm,  confiat, ) icetur  Omauties  ( tW  Pyramitieeuiei ) 
truncatam  {fine  ettwerfime  circa  axem,  fiee  aiiat;)  erit  tHud  ad  Cy- 
lindrum vel  Prifma  mferiptum,  ut  \ ad  i,  ut’7  wrf  3.  • 

Nempe  ut  quadrata  feriei  aqualium  feric  Primanoruin  atiax,  ad  feriem  aqua- 
lium.  , 

Sin  Parallclogrammi  & Trianguli  bafes  -fitit  inaquate,  diodcramen  adhiber- 
dum  ell. 


PROP. 
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PropCLVII.  iNFINitORUM. 

P R O P.  CLVII. 

CaroUarium, 

SI  autem  Conoeides  vel  Pyramdoeides  iUud  Cylindrice  vel  'Prifmatice  ex- 
cavetur i refidimm  erit  {adexemtum  Cylindrum  vel  Prifma maximum  in- 
Jcriftum ) ut  ^ adi.  . 

Nempe  ut  I' — ^ = i. 

P R O P.  ctviir. 

'Theorema. 

SI  exponatur  feries  Aqualium  autfta  ferie  Secundanorum  j aggrega- 
torum Quadrata,  Cubi,  Biquadrata,  8tc.  ad  feriem  illam  ffiquali- 
nm,  rationem  habebunt  cc^nitam.  ( Puta,  fi  Parallelogrammum  com^ 
plemento  Semiparabola;  augeatur. ) 

Nempe,  pro  quovis  termino  feriei  Primanorum  polito  « ( ad  abbreviandam  ope- 
rationem,) de  propterca  pro  quovis  tertnino  Secundanorum  &c  ” 


Agqrcgata. 

Sex. 


Quadrata. 

dcc. 


Erunt 

Cubi. 

R“+3a>R*  + ja*R'-|-«» 
dcc. 


I R’ + JAR’,  1 AR* -HA R* -h  1 AR'  1 A R ‘ -I- J A R « -f.  j A -I- ! .\  R « 

{+5=5  I {+!+5=;I-  I V+i+!+5=!^* 

SC  HO  L TU  M. 

Et  pari  modo  procedendum  erit,  fi  feries  aEqualium  augeatur  ferie  Tenianorum, 
Qiarunorum,  dcc.  Ut  patet. 

PROP.  CLIX. 

Theorema. 

SI  exponatur  feries  J&qualium  auAa  ferie  Subfecundanofum ; ag- 
gregatorum  Quadrata,  Cubi,  Biquadrata,  &c.  ad  feriem  illam  R- 
qualium,  rationem  habebtinc  cognitam.  (Puta  fi  Parallelogrammum 
augeatur  Semiparabola. ) Nempe 


Aggregata. 
VK  + V« 
Sec. 


Qiiadraia. 

VR^-f  aVaR  + Va* 
dtc 


Cubi. 

VR’  + 3^4  R-  -1-  -f- V»! 

dtc. 


AWf+fAt/R 

5 + | = {"  = fi 


J A/R-  -f-  ^A^R’  + |Av'R>  AVR’  + 5AvlR» + f A v^R’  -H A v^R’ 

•'  l + l+J  = g = P I ! + f-H-l-^=:58=fi 

prop.‘Clx. 

j . ■ . Theorema, 

SI  feries  iEquafium  augentor  f^e  Sobternanorum;  Aggr^ta,  eo- 
rumque  Quadrata,  Cubi,  &c.  ad  iernm  lEquaiium,  rationem  ha- 
bebunt cogai^m.  ^ 

(Puta,  fi  Paiallelogramaium  augeatur  Seoiptualuloeide  Cubicali, ) Nempe. 


Affircgata. 

1 Qua<irata. 

Cubi. 

' V’R  + V’4 

y^R>+2v/’4R-|-^4*| 

R’  + av'’  «R‘  + 3 WR  -1-  V’  4' 

dtc. 

• dcc.  . 

i+J  = i 

1 5+{+5={i  1 

}+J+l  + {=S' 

SCHOLIUM. 

Et  pari  modo  procedendum  ait,  fi  exponatur  ftries  sEqualium  audia  ferie  Stib- 
quarunotum,  $ubquuuanorum,dcc.  vel  etiam  ferie  radicum-quadracicarum  Cubo- 
rum, Superfolidorum,  &c.  vel  radicum  Cubicarum  Secundanorum,  Quartanorum, 
&C.  Et  pariter  in  alus. 

Ilia  P R O P. 


Arithmetica  Prop.CLXl. 

PRO.P.  CLXI. 

Utcrmitt. 

PjAuer,  Si  feries  PrimaBorum  aogeatur  ferie  Secundanorum ; Ag- 
gregata^  eoruraque  Qjiadrata,  Cubi,  tfs.  ad  feriem  iEqualium , 
lauonem  haMbont  cognitam.  Nempe 

Amcgau.  I Q^rao.  | Cubi. 


«K+«“ 

&JC. 


&C. 


!+I=2Ar»!  h-|+5=uaR‘ 


&c. 

{+H-i+;=igAR‘ 


SCHOLIUiL 

Et  piri  modo  procedendum  erit,  fi  exponitur  leries  Primulorum  ( vel  etiam 
Secuodinorum,  Tertianorum,  &e  ) auila  teiie  qualibet  alia  ; ut  non  Iit  opus 
hifce  diutius  itumorari.  In  quibus  omnibus  Conlecutio  Numerorum,  tum  m Nu- 
meratoribus tum  in  ]>enomiiutaribus,  ell  ad  oculum  conrpicua. 

PROP.  CLXII. 

CmreUarium. 

IDeoque,  Ctmeidts  vtl  PyramiduuUs  l^perboUtum adjemiffem  Cytm- 
dri  vdPrifiaatucircumfiriptt^efiut  sadCi  ad  tutum  verabat  ^ ad  ix, 
fMtellige,  ftiiiMttMjueTj*iiamefcr,  amm  dmuter  murcepta  mtximt , fma- 
tur  w^tuths  latcnrt^Q'.  Jccus  entmadiubenda  erit  moderatio. 

' ' Nan,  ii  ponatur  Hyperbolz  latus  re- 

* ttum / vel  R,  traufverla  diameter/ =4 & 

diaiBCtei  intercepta  d,  erunt  quadrata  or- 

13  dinatin»a^lKatariuD<//-b—  dl  (perpr. 

33.  Con.  Scii.)  vel (propter/=/)e!tfi^. 
..y.  „ ..Et propterea  (cum Iit /vcl  R,  certa  quan- 

y ~j  ■ Jr  titas,  ic  d mutabilis  & quidem  atdnidmi 

taX  / . \r,-  ' proportionalis,  pro  qua  igitur  fubftitoi  po- 

■ ' teft  a,  i,  r,  &c.  ) erunt  omnium  Qi^rai^ 
( adeoque  & plana  Conoeida.  Vel  Pytami- 
doeidis, ) feries  infinita  Primanorum  aiiila 


m;  ptiuaR-pii',  *R+4*,  fR-t-c*,dtt  ufquead  R*-J-R*. 
1 ad  feraillem  feriei  totidem  maximo  ( R*-J-  R’  = xR‘)  zqua- 


ferie  Secundanorum; 

Adeoque  feries  illa  a 
lium  ( puQ  ad  A R ’, ) erit  ut  y d,  per  pratced.  Et  propterea  ad  intcgcam*d- 
lam  fcricm aequalium,  ut  y ad  ix.  'Qtioderat  propofitiim. 

SCfiOLIUM. 

Idem  etiam  eveniet,  li  ialtein  luniatut  Diametbr-intcrcepu  maxima  aequalis  Dia- 
metro-tranfverfie.  Ut  colligi  poterit  or  prtipolttionc  lequente. 

PRO>.  CLXMI.  y' 

j i!;  ■■  ! Cdr»Sdrium,'j,-<.^.  -J.i  . 

SI  autem  rum  odft  limtatio  ^op.praeed.  Erit  ratio  Cttioeidti  e/tl  Pyr»- 
mideeidts  adl^hndruta  velrrtjma  cirtumferiptumf  utut  nmt  eadem  quee 
iUitimtmtur,  cegtita  tamen,  1, 

Cum  enim , utcunque  quatdracuifi  ordinatim-applicatac  in  Hyperbola  fit 
dd  • dd  .dT-^dd 

d!  —l,  vel  L,vel  — ~ — L ; fi  pro  diametris  interceptis,  d,  d, 

&C.  ponantur  fuccellivea,  ^,c,  &C.  fitque  omnium  .maxima  0,  adeoque  quadra- 
DT-l-DD  . 

tum  ordinadm-applicatz  ma.\in&: L : Erunt  omnia  «T -J- i T-l-cT 

&c  (uique  adDT)=rj  ADT;  & omnia  ( ad  D*)  = ( A D"; 

quorum  aggregatum  !ADT-|-jAD*li  ducatur  in  L,  & &Sum  illud  divida- 
I tnr 
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tur  per  T ; prodibit L,  vel  etiam— TLt!  aDL,  vci  de- 


4' 


}T+iD, 


nique 


ADL  ; Qum  autem  habet  rationem  --2— DL, 

O 1 ' ^ 


<sT 


aggre- 


gatum Quadratorum  omnium  ordinatim-applicatarum  ; ad  — ^ A L vel 

T -b-D 

— AOL,  Aggregatum  totidem  Quadrato  nmimae' aequalium : eam  habet 
Conocides  vel  Pyramidocides  illud,  ad  Cylindrum  vel  Prifma  circumlcngum  , 
( propter  plana  Quadratis  illis  proportionalia  ; ) nempe,  ut  ad  - > v«l, 

utjT-J-aDadST-b-dD.  vel,  utjT  -l-JDadT4-D.  Adcoijue 


P R O P.  CLXIV. 

Corellarium. 

L]! T faniju  Diametri  Tratytnrfa aoStu triemt  Diametri hurctftee^ ad 
i Tranfverja  (S  Intercepta  j^^atum ; /ea,  ut  Triplam  TranJ^fa  fi- 
mtJ  eam  Di^  Intercepta,  ad  finafutru^que  Sixt^im:  (icefi  Comeides  <W 
Pyraemdaeidet  Hyperhtdteam^  ad  Cylinarum  vtl  Prifma  (fiper  eadem  bafi) 
ttreamjcrtptum. 

Patet  ex  praecedente. 

P R O P.  CLXV. 

CareUariam. 

ITem,  Hyperbtda  adParaUelagrommamcircimfcriptam,  ejl  at  Seriet  I^a- 
dicam-amverjaltam,  re^eStve  aaSa  , ad  friem  tetu/em  Pffdieam  maxi~ 
ma  aquaUam. 

Nempe  fi adiit  limiutio  Prop.  ida,  ut  V :bR+b';-b-V^R-|-£^: 

dcc.  ( ulque  ad,v^:R’-b-R’: ) ad  A t/;  R“-b-R’  : = Ay  iR’=:  A R Va-  Hoc 
e^  utomnes  ordinatim-applicaiae  ad  maximam  toties  politam. 

Si  vero  lUa  limitatio  non  adiit ; faltem  erit  ut  V : — — L : -b*  V i L: 

. . fT-b-f’,  ^ , r s , OT  + jy,.  , ,DT-t-Jy,  „ 

-f-  V : — — L:&c.  (ufque  ad  d- Ijt L:)ad  AV: ^ L:Hoc 

eft,  (dividendo  omnia  per  VL  & multiplicando  in  VT)  ut  ■/:«T-b-«':  + Vt 
if  Jj-i>:-|-^:cT-b-c*&e.  (nfouead  V DT-f  D‘:)  ad  A^iDT+D»: 
nt  patet  ex  dcmonUradone  prop.  |6}. 

SC  HQ  L/ U M. 

At  quo  ptSo  tandem  ratio  Aggregati  Radicum  illarum  Univerlaliiim,  ad  Aggre- 
gatum totidem  maximae  aequalium  , numeris  explicari  potmit , non  iu  &ile 
ollendctur. 

Adeoque&hic  incidimus  in  eandem  diSculutem  in  Quadratura  Hyperbolae, . 
quam  lupra  aliquoties  meminimus  de  Quadratura  Circuli  vel  EUipleos,  ( aliarum- 
que  aliquot  Hgurarum  cumlinearum:  ) nempe  utinquiratur  jam  rauo  quamba- 
Mt  inlinita  lenes  Radicum  univerl^ium  Binoraiorum,  ficut  illic  Apotomarum. 

Et  quidem  aliquaiido  proclivis  eram  ut  crederem  reni  plane  impodibilem  elle 
ut  Radices  furdz  munero  iniioice  & invicem  incommenfurabiles  ita  in  unum  ag- 
gregaturo coire  pollint  ut  illud,  ad  expolitam  aliquam  quandatem  rationalan,  la- 
tionem habeat  explicabilem. 

Atque  hoc  qni^m  eo  magis  adhuc  conlionatum  elle  videbatur,  quoniam  ejuC 
modi  lenes  finita  ad  berioii  totidem  maximx  xqualium  vix  aliam  palla  eli  ratio- 

1 1 1 } ait 


45^ 
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nis  cxplicationcni  quam  omnes  figilhtim  repetendo;  raro  enim  duae  vel  plures 
occurrunt  comnicnlurabUcs  quse  in  unam  aJdmone  collijgi  poiTint 

Verbi  gratia,  fi  ponatur  circuli  Radius  sequaiium  panium  6,  Sinus  re^  leu  Or- 
dinaum-applicatz  in  Qiiadramc  Hngulis  panium  dUrum  terminis  mliUentcs,  crunr, 
V:  — o:  -f-V:  3^  — J : + V'-  — '4  - + V : 30  — p;  + V : itf : -f-v':  3^ 

2j  ; -j-V:  3<i  — 3^  • ( per  ea  qua  d;da  iunt  ad  pr.  121. ) vel  quod  eodem  reci- 

+ + + vel,  ut  irrationalitas 

ad  minimos  terminos  reducatur,  d-l-v'3f  + 4v'i-|-3V3'i"^v'f  + V n + 9* 
Ratio  igitur  quam  habet  illud  radicum  aggregatum  ad  radicem  maximam  toties 
pofitam,  puta  7V-3<5“0*  vel  7^3^  vel  '^f■6  hocdfc42;  non  cxplicauus  cf- 

poait  q.am  i-t-'' 3 3^±^L+Xll±f . A,,„e  ea 

efl  ratio  quam  habent  illi  Smus  reili  fcu  Ordinaiim  applicaCE  in  Quadianic  ad 
cotidun  reibs  Radio  aequales  & paraFlelas  in  Quadrato  ciraimlcripto. 

Paiiter,  Ii  ponatur  radius  panium  lo;  erunt  linus  redi  V-ioo  — oi-j-V 
I oo  — I : + V:  xoo  — 4 : + V : 100  — p : + V:  100  — 1 6 ; + V:  1 oo  — ; -f  V 
loo  — 36:  -f-V:  100  — 4p:  H- V-  loo  — 64:  + V- 100  — 81  ; +V:  100—  loo: 
Hoc  clt  V I00+VPP  + + v'pi  + v'b4-i-v'73'-|-V64  4"V  p + V 
+ v'ip  + ^o.  Vel  euam  10 -f  3 V n + 4 + Vpi  + ^ Vn  ^ v 3 

^ g ^ y- 6 -f- y' ip -f-o.  Quod  aggregatum  non  aliser  abbrcvian  poteit 
quam  pru  ip  +8+6+0  lublticucndu  14 ; ut  ratio  lilius  aggregati  ad  radicem 
uiaxaiiaoi  toties  poliiang  puta  ad  ii  v'  loo  vel  u « lo  vel  rio,  non  explicatius 
24+ J v^n  +4v'6  + Vpi  + iv/ai  + J-v'3  + Vji+v'lp 
cHcrri  poflit  quam  > 

qux  minus  adhuc  videtur  intcliigibilis  quam  ubi  ponitur  radius  partium  paucio- 
rum, puta  6.  ' ... 

Atque  eodem  modo  quo  plures  lupponuntur  radit  partes  eo  intricauor  necelle 
cft  ut  fiat  rationis  explicatio  ; qux  qnidcm  fere  omnium  radiaim  repeutionem  po- 
Itulct,  cum  paucae  admodum,  raro  quidem,  & non  nili  fortuito  quali,  occurruntj 
qif±  vel  rattonales  Gnt  vel  quidem  inVicem  comineniurabilts.  Et  propterea  11 
htpponatut  Mius  partium  numero  inlinitaruro,  ratio  proveniens  etiam  minus  ad- 
huc videatur  expUeabilis. 

Idem  contingeret,  fi,  juxta  tenorem  prop.  ijj.  ponatur  circuli  Diameter  par- 
tium 11.  Ita  enim  Client  Sinus  rcfti  correfpondemes  in  Semicirculo,  ^loxtz 
— o:+V:  I X12—  i .’+v';i«i»  — 4-  + ''  - J ’•>»  — »■•  + ''■4« 

+ v':fx  12  — ly:  +V-6XI2  — 36:  +V:  7X11  — 4p:  + Vi  8x  II  — 64:  ++. 

0x11  — *i  I + v'- 10*  12— ioo;+V:  11X12  — Iiii  + v';  I2X 12  — 144.  Hoc 
tii  Vio  — oi  + V ii—  i:  +V'.  24— 41  + V;  — S’ 4*—'® ■ + v': 
<0  — 2y ; + Vi  "2  — 36:  + V;  84  — 49^  + V:  96  — 64;  + V:  108  — 81 : + V: 
iid— ioo:+V:i3z  — ii‘  - + V:i+4  — 144-  '>1  Vo  + Vh  + Vm 

4,^2^  + V3i-fV3y  + V38  + V 35-f  V3i  + v's-+V20  + Vii  + vo.  Vel 
propter  ealdem  radices  bis  pofitas,  2 Vo+ 1 V 1 1.+  » V»o +2  Vil+i /3* 
+ i J 4*  V3^*  Vel,  reducendo  iiraiionalicatcm  ad  minimos  terminos,  o -|- 1 v 1 1 
T 4 V y + ^ v'3  + 8Vi  + *V3y+^-  Ratio  igitur  quam  habet  hoc  aggrega- 
tum  ad  totidem  radices  roiximx  xquales,  puta  ad  13V36  vel  13x5,  hoc  dt,  ad 
_ . 2Vti+4Vy  + «V3  + 8Va+2V3y-t-6 

78,  non  explicatius  efferri  potent  quam , 

. VM-t-*Vy+3v'3  + 4v'i  + V3S-+I 

vei -j- 

aegresatum  lilorum  Sinuum  rcaorum  in  Semicirculo,  ad  totidem  reflas  Radio 
s^ales  & paralldas  in  Parallelogrammo  huic  femicirculo  circurafcripto,  Si  au- 
tem limis  maximus  V3«  = « fupponatur  bis  poni  (pro  utroque  Icilicet  qua- 
drante femcl  ) atque  eapropter  pro  13  aiqualibus,  ponantur  14;  (puta,  pro 
J3xtf=:78  ponatur  14x6  — 84;)  eadem  erit  hic  rauo  cum  ea  quam  lupra  pro- 
venire diximus  polito  radio  parttum  icx. 

Pariter  fi  Diameter  ponatur  partium  20;  Sinus  leili  in  Semiciratlo  erum 
':oxio-o;+V:  i xio ^ i ; +Vi  1 «lo  — 4^  + v': 3 — 9i  + v': 4« 


Atque  ea  ell  rado  quam  habet 


— i6:  + V:j«*°- 


lif  : + V:fixi3  — 35:.+  Vi7«XO  — 4S>:  + /:8xio  — 64: 

+ Vi 
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+ / 9 * 10—81 : + V'  lO X 20  — 100 : + V:  ii  xio— lai : -|-V-  12x20 — 144: 
ijxio  — i(5p:-|“V'-i4’‘2.o  — 196:  + V:  if  X 20  — iiy : x 20 

— 2jtf : -f- 1*7  xio  — zSy : -J"  V'  18x20  — 324:  -f-  / : tp  x 20  — 361 : + V^: 
20  X 20  — 400.  Hoc  cU  Vo  4-  V 19  + ^ 3<5  4-  V 4“  V<^4  + V84 

4-  V 91  4"^'p^+ Vi)y4"  v'  10^  4"  Vp9  4- v'ptf  4"V9i  4-  V 844*  +>'^4 

4“  V y 1 4" 4“  V »9 4-^o-  Vei 2Vo4‘iV i9  4“1  V j<54- 2\^ ji4"^ v'<54 

4■-V':y4"2V^■4"^V9l4"^V96  4•2V99  4■^  loa  ( Nempe  adenj  ipfi 
lupia  in  quadrante  hatxiuiur  poiico  radio  poruum  10,  bis  hic  po(iu;  nili  quod 
imus  nuxiimis  uinquc  quadranti  communis  non  repeutur.)  Vel  etiam  0 4~  2 V 19 

+ 1^ 4* 2 v'yi4"*^4"*^v'34"4V2i4'2V'9i  + 8V64*^v'u4"'Q‘  Vel 

diui.que  (quia  o 4-  124-16  4"  10  = j8)  j84-2V*94“2v'yi4"loV3  4"  4^2* 
4“2V 9i4“^V 64"6V  n.  Adcotjuc  ratio  quam  habet  aggregatum  lilud  radi- 
cum, ad  maxiinam  cocics  pofitam,  (puta  xt  x 10  = 2x0) 

cfl  194-2  Vyi  4- toV  3 4-4^21 -1-2  V 91  4* 8 ^6-\-6  V II 
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£c  quidem  quo  plures  ponantur  Rada  vel  Diametri  panes,  eo  minus  videtur 
cxphuiuifc»  ratio  iinuuro  onmiura  ad  maximum  toties  fumptum:  adeoque  13  fiip* 
ponamur  radii  vel  diametri  p;irtcs  numero  inHniue,  (quod  ad  Icopum  nullrum 
ticicndum  videtur,)  ratio  linuum  omnium  ad  radium  toties  politum,  hoc  cll,  Qiia- 
druutis  vel  Semiorcuii  ad  Qiiadratum  vel  Farallelogrammum  circumlcrtptum, 
videatur  penitus  inexplicabilis,  faltem  nili  ejulmodi  explicatio  fulficcre  judicanda 
Iit,  quaiein  prop.  121  de  ijf.  exhibuimus 

H)s  Itaque  perpeiilis,  prope  abKiit  ut  rem  quali  penitus  conclamatam  ulterius 
i&vdbgamio  dcliltcrcm.  Id  unicum  quod  ipem  fecit  hoc  erat.  Nempe  quod 
caJv.i)  uaiiculuic  non  obUame,  m radicibus  quadraticis,  cubicis,  biquadratteis,  &c. 
muuK:i.orum  Arithmetice  pioportionaiiiim  res  non  male  iucccllit. 

Nam,  verbi  gtatia,  li  feries  Sabfccimdanorum  aliquoiilque  continuetur,  puta 
^04- Vi  “V*  Vi4"Vi  4‘V'+4"  V^y  4"  Vd,  iplius  ratio  ad  maximum  toties  politum, 

puea  7 Vtf.  no„  vid«ural,as  e.pUcab.U  quan, 

vel,  5 'tityjjtyi , vel  filtem  ( propter  o + 1 + » — 3 ) 

~iV<i 

? 4“  ^ 2 4“  V ? ^ V 6 

i_L U-  ! • nili  forun  placeat  tam  antecedentem  quam  confir- 

IV  6 

quentem  rationis  ducere  in/d,  ut  prodeat  ratio  3V'64“v'ii4*V^^4‘v'30 
-J-V  jtf,  ad  7x6;  vel  pouus  3 V6*r 2 V 3 4*3  V 2 + V^39 4"<^j  ad  7x6  =42. 
tLciinuliter  m alifecjuln^odi  Irtiebut  ' 

Vernm  li  eadem  Icries  luppooaoir  in  mfininun  continuanda,  prodibit  tandem 
rano  vel  2 arf  3,  aut  i ad  i Ut  diduhi  dt  |>rop.  33,  ip(a  quidem  mfini- 
taic  (quod  mirum  videatur)  inrationalitatem  ddliucnce. 

Et  liimiktf  fil>  liibicrtiani^  itibquartanis,  '&c.  comingec,  ut  patet  ex  fuperius 
traditis  piop’y4,4>-  'x;  . 

Cum  iiaqia;,  -.4^  diihculute  non  obHame,  quadratura  Parabolx  & ab  aliis  ante- 
hac 6c  a noois  etiam  nollra  methodo,  de  Parabolpeidcos  cmutifis  quadrati^ 
( tadem  nuiKtitc  diJficultatc  ) \ nobis  in  fopmoribus  laus  fidiciter  tradiu  (it ; 
uon  plane  omnu»  abecae  fpes  rationem  uode^uwcnicndi  quam  Radicum  univcr* 
(iiUiiin  ( jend  vdaud^  vel  raukUut  ) li:rie!i,l)ab9^  ad  Icriem  ^qpalium,  de  qui-, 
dem  Li  non  umverUliter,  m quibuldani  (altem,  'quadamenus  expGcandi  \ lorialiis 
f^inm  m illis  iplis  qiKB  CucuU  vcl  EUipiimt,  de  qiutf  Hyper^ol»  quadraturam  at- 
ungunt  »ohn:iul  protkere. 

Ut  autenr  quid  deinceps  (it  mquireodum  xi-flius  perfpicniBr,  mcminide  licec 
nos  ( inter  alia ) Cioculi  ( vel  ctiam  Eliiproos  cujitfvis ) quadraturam  huc  u/que 
pcrduxiUc. 

Nempe,  per  prop.  n8,  & tai,  (i  raiionura  (eries  illa  tS?> 

interpolari  poterit;  ratio  lila  qux  primx  & (ccundx  ponenda  dl  tatcnnedia,  cU 
ea  quam  haoet  Circoli  Quadcaasad  Quadrauim  Radii,  vcl  Circulus  iplc  ad  Qua- 
dratum Diametri.  ((em, 


4?9 


[.^.o  Arithmetica  Prop.  CLXVI. 

Item,  per  prop.  133,  & 13^,  fi  interpolari  poterit  rationum  feries  ifla  J, 

138»  zlsj  ilJa  qiix  prinix  & Iccundx  ponenda  cll  intermedia,  dt  ea 

qium  halKt  Semicirculus  ad  Quadratum  diametri. 

Sed  & infuper,  li  interpolari  poterunt  numen  diagonialcs  ubellae  prop.  132. 
nempe  i,  2,  6, 20,  70,  &c.  ratio  quam  habet  unitas  ad  numerum  eorundem  pri- 
mo & fecundo  mtcnoedium,  eil  ea  quam  habet  Crculus  ad  Quadratum  Diameui : 
Sc  ElUplis  ad  Parallelogrammum  circumlcnptum.  Ut  probabitur,  ex  prop.  Icq. 

PROP.  CLXVI. 

Theorema, 

SI  feries  infinita  Qualium,  Primanorum  , Secundanorum,  aut  Ter- 
tianorum, &c.  reipedive  ducatur  in  (eipfam  inverfe  pofitam;  at- 
que eadem  etiam  in  leipfamdiret^c  politam  : erit  Aggregatum  re<±an- 
gulorum  illorum,  ad  Aggregatum  horum;  ut  x ad^i,  2,6, 20,70, &c. 
r numeros  diagoni^^ Tabellae  prop.  1 32. 

Nam  ii  leries  jEqualium  in  leipiara  ( fivc  direile  five  invcrle  poGtara  ) rc- 
fpciilive  ducatur,  fit  leries  iEqualium  : cui  convenit  ratio  i ad  t. 

Si  autem  ieries  Primanorum  in  feiplam  direile  pofitam  lic  multiplicetur ; fiet 
lenes  Secundanorum  ; (i  ieries Secunoanorum  iic  ducatur,  fiet  ^rics  Quartano- 
rum ; fi  ieries  Tertianorum,  fiet  ieries  Sextanorum,  &c.  per  prop.  73.  Quibus  con- 
veniunt mdones  | • 5 • 1- 1 • dcc.  per  prop.  44.  vel  t>4. 

Si  autem  Series  Primanorum  rcfpcilivc  ducatur  in  feipfaro  inverlam ; ( puta 
feries  r,  &c  in  fcricm  D— D — ^,  D — r,  &c.  Item  ieries  Secundanorum 

in  fcipiam  inveriara,  (puta leries  4*, c*, &c.  in  feriem  QjD tf.Q:D— 

. (L:D  — f &c.  vell)*--2tf I>*  — D’  — acD-f-r».  &c.  ) 

Item  feries  Tertianorum  in iciplam  inverfam ; (puta  feries 4*,  in  fe- 

riem C;D — 4.  C:D — h.  C:D — c.  &c.  ) Et  lic  de  reli- 
Racioius  ipfis  convcmcnc,  &c.  per  prop. 

Ratio  Igitur  rationum  harum  ad  rationes  illas , ca  eft  quam 
habet  i ad  numeros  t,z,6,zo,70,  &c.  nempe  numeros  diago- 
nialcs tabella;  prop.  ij2.  (ut  ex  caleulo  patet,  ) QiiodSat 
demonllrandum. 


^ SCHOL/UM. 

Notandum  hie,  in  Tcric  rationum  { 'i  1 , 5 , ( , | , &c.  Denontinatores  live  conft- 
qtiaites  iiiiu  Arithmetiee-proportioiiales ; adeoque  li  in  fingulis  intervallis  totidem 
Client  interponenda:  rationes,  ellent  illje 5, 1,5 , J,  &e.  juxta  analogiam  Anthroe- 
tiec  proportionaliuni,  & leges  Pfop  44,  & 6^ 

In  lene  vero  rationum  {,  1,|5,  jj,,  ice. conicquemes  i,iS,  30, 14o,tf30,&e. 

&c  hnnt  continua  multiplicatione  numerorum  1 x ^ 

IX1XJX4’ 

laxaoxiSxjd &c.  , , , 

IX — — ( ubi  tracuonum  tam  numeratores  quam  denominatotes  funt 

2 X 4 o It  U oCC.  t 

Arithraetice-proportionales. ) Et  propterea  (juxta  progreflionis  illius  analogiam  ) 
li  numerus  primo  & ieeundo  interponendus  tueatur  A ; 6ent  reliqui,  reliquis  inter- 

vallis  interponendi,  eoniinna  multiplicatione  numerorum  A x ( £t 

3x;-x7  &c. 

3uidcm  numerus  primo  anteponendus  i A ; juxta  eandem  analogiam.  In  pracce- 
enii  autem,  & propKr»  in  mox  fequenti  ftrie,  numerus  primo  anteponendus 
evanelcit ; nempe,  illic  in  nihil,  illic  ininfinitum.  ) 

In  ferie  denique  rationum  ?,  j,  S,!,,  {s,  &c.  Conlequentes  i,a,«,2o,7o, &c.  fiunt 

continua  multiplicatione  numerorum  i vel  i 

1x2x3x480.  ax 4 X < X 8 8cc.'  ’ 

ut 
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Pfop.  CLXVII.  Infinitorum. 

Ut  liipra,  um  numeratores  quamdenominatores  fnidlionum  funt  Arithmeticc-pfo- 
pornonalcs.  ) Et  propterea  (juxu  progreffionis  analogiam)  Ii  numerus  pnmo& 
iecundo  interponendus  dicatur  fiunt  reliqui  continua  multiplicatione  numero- 
8xf<5x2±&C.  , . ,.1.2  I I ^ 

proptcrJ)^(-  = 

P R O P.  CLXVII.  • 

Theorema. 


I Deoque.,  Si  feries  infmiui  Subfecundanorum  ( puta  V V ^ f,  &c.  ) 
relpeiiivc  ducatur  in  feipfam  inverfam  ( puta  V:D~a.  V:l)  — h. 
V:D— c.  &c. ) atque  eadem  etiam  in  feipfam  diretJic  pofitam  : (puta 
feries  V a,  ^ b,  V r,  &c.  in  feriem  V v'  Vr,  &c. ) erit  aggregatum  re- 
dangulorum  illorum  (puta  — — 

&c. ) ad  aggregatum  horum  ( puta  + &c.  vel  « + ^ + 

r&c. ) ut  unitasad  numerum  intermedium,  nameris  diagonialibus  1,2, 
in  Tabella  prop.  132  interponendum. 


Sequitur  cx  prarccdcme.  Nam  feries  Subfecundaiiorum  dl  fdici./Eqiialium,  & 
Icnci  Primanorum  intermedia,  ( ut  patet  ex  didis  pvop>  64.  ) 

Series  autem  Subf^undanonun  in  leipfam  diredte  politam  (puta  ^ 

&c.  in  ^aj^bjVCjScc)  dl  feries  Primanorum  ( puta  v^4  % v^c*,  &c.  vel 

4,  b,  Cf  &c. ) cui  convenit  ratio  3 per  prop.  44,  vel  6^  Et  propterea,  fi  ratio  qu« 
convenit  fdiei  Primanorum  in  Idpfam  invertam  dudtx  ( intermedia  nempe  rado* 
nibus|,D  dicatur  Ig:  Katio  rationis  hujus  ad  illam  L puta|)^(^,  erit 
( per  praeatl.  ) ea  qiiam  habet  i ad  numerum  inter  i & 2 interponendum,  in  feric 
diagonialiLun  1,  2, 5,20,  70,  &c.  tabellae  prop.  132.  numnits  icitur  mpajlerum 
eUcatur  □.  Efique  fOTilfis  numeri  mter  1 a interponendi  m Tene  i,  d,  30,  140, 
<Jjo,  &c.  * 

PROP.  CLXVIIL 


Corollarium, 


Et  propterea,  Circulus  ad  ^lu^atum  Diametriy  ejl  ut  i ad  immerum 
nempe  inter  interponendum  in Jerie  Diagomalium  1,  2,  d,  20,  70  , 

&e,  tabella  prop,  iiz. 

Cum  enim  (per  prop  Semicirculus  adQ^dratum  diametri  fit  ut  i 

ad  2 □ ( numerum  intermedium  meer  i & d in  feric  i,  d,  30, 1403  d^o,  &c.  ) erit 
circulus  ( quippe  iunidrculi  duplus)  uti  ad  □,  (numerum  intermedium  inter  i 
& 2 in  ferie  i,  1,  d,  20, 70, &c. ) per  prxced. 

Et  quidem  eadem  ratio  □ ; ea  cft,  quae  intermedia  ponenda  efi  inter  | | , in  fe- 
rie prop  il8,  & 121.  ut  & deinceps  edam  ul  tenus  patebit. 


SCHOLIUM. 


Cum  igitur  ( ut  ad  ea  <m*  monuimus  in  Schol.  prop.  idj.  tandem  redeamus ) 
res  eo  reda^  ht,  ut  fi  pommus  rationes  illas  interpolare  ( prop.  118.  memoratas  ) 
l>  &c.  hocef^qiiashabai  ad  i , &c.  (hocefl,  ad  i,  1 1,  x 

>|i>^  ) qui  termini  confluentes  fiunt  cx  continua  rouhiplicadonc  numerorum 

3x7x7*p&c. 

* * z X 4xd  X 85tc. 

Vel  etiam  illas  (Prop.133. ) t>L  |s»  ib » quarum  termini  confeqnentes  r,d, 

[8&C. 


30,140,  &c.  fiunt  ex  condnua  multiplicatione  numerorum  i — r — 

IX2X3X4&C. 

Vel  denique  fi  illas  1 , 1, 1,  ]s,  &c  nempe  quas  habet  t ad  i,^d,20,&c.  (nu- 
meros diagomalestabells  Prop.  132)  qui  fiunt  ex  continua  multiplicatione  nume- 
rorum I x|x|xi®xW&C. 

Kkk  81, 
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Arithmetica  Prop.CLXIX. 

Si  inauam  harum  rationum  fcticm  unam  aliquam  interpolare  polliraus,  habe- 
bitur’ atxVatilUraa  Cuculi  Qt'.*d«‘ura.  Et  quidem  m prima  & tertia  mterpo- 
nenda  erit  ( poli. primam ) ratio  A-  Adeoque  mterpo- 

lirione  in  una  prxltiia,  in  reliquis  ciiam  non  difficulter  fiet- 

Sce  igtmr^ntin^deexorLm  fumamus,  unde  major  elucet  fpes  quxfitum 

It  paulo  accuratius  eLmare  ; quod  liquentibus  aliquot  propol.tlonihus  het. 

P R O P.  C L X I X. 

Theorema. 

Umeri  omnes  Tabelbe  prop.i  52.  funtFigurati  Nempe, qui  in  illi- 
y-  • / r xi..  I iiinr  Mnnadici  : aill 


N' 


umeri  omnes  laocii»  ■ 

i N us  ferieprima  (fiveeredla  fivc  traniveria)  funt  Monadici  i qiu 
in  fecunda,  Laterales  i qui  in  tertia.  Triangulares;  qui  in  quarta,  Py- 
ramidales ; & fic  tleinceps,  puta  Trianguli-triangulares,  Trianguli-pyia- 
midalcs,  Pyramidi-pyramidalcs,  &c. 

. Patet  hoc  infpeib  ubcUa ; & compiratis  ( fi  opus  ) iis,  qua;  de  numeris  figuratis 

apud  Miurolicum  aut  alios  occurrunt.  Nominibus  autem  lilis  utor, 

Dn.  Or<siW«r  nollras  ( Mathematicus  eximius)  m iplius  Clavi  OiUthemaUc^ 

"■Qi  amem  fimt  in  illa  ubella  Prop.  1 31.  leries  prima,  recunda,  «ttia,  &e  jam 
in  adem  hic  repetita  fiunt  ( propter  imemiifla  Ipatia,  numeris,  fi  heri  pofiit,  re- 
plenda ) Iccunda,  quarta,  Icxia,  &c. 


E ■< 

z 


1 

Monadki.  | 

1 

Laterales.  | 

Triangulares.  | 

Pyramidales.  ) 

' 

B 

S' 

3 

OC 

H 

•0 

•-< 

§ 

1 

J 

Monadici. 

1 

1 

t 

I * 

Laterales. 

* 

3 

4 

S 

6 

Triangulares. 

1 

3 

6 

10 

21 

mam. 

J 



_ 





— 



Pyramidales 

— 

I' 

— 

!i 

10 

- 

20 

“ 

33 

— 

Trianguli  tnang. 

I 

T 

u. 

1: 

3J 

70 

1 

latf 

Triangulipyrani 

I 

6 

|II 

s6 

1 IliS 

2{i 

jT'  Et  Ik  deinceps. 


PROP. 
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* P R O P.  CLXX. 

'Thtorema. 

SEries  duae,  in  expofita  Tabella,  nempe  Monadicorum,  & Laterali- 
um, facile  interpolari  poflunt  { locis  interponendis  quotiibet ; ) in- 
terpolitis  1'cii.  illic  quot  opus  ell,  unitatibus ; hic,  totidem  mediis  A- 
ritbneticis. 


Puta,  li  placet  unum  ubique  numerum  interponere ; erit  nionadicorum  feries  in- 
terpolata, j,  r,  1,1,  T,  I,  1,1, 1, 1,1,1.  Lattralii:m  vero  i,i|,  a,  »1,3,35, 

iUtio  patet  \ quoniam  numen  iunt  ^lic  xquales,  hic  Arithmctice-proportionalcs. 

SC  HO  L I a M. 

Reliqua  autem  feries  non  ita  lacilc*  interpolantur,  nifi  invento  prius  cujulque 
(eriei  proprio  charactere  ; quod  (cquemibus  propoiitiombus  invdttgabimus. 

PROP.  CLXXL 
- Lemma, 


pRopofitum  fit  inquirere,  quam  habeant  rationem  numeri  Triangu- 
A lares,  ad  liium  latus, 

lUud  hoc  progreflu  inveltigabimus. 

j.  Si  pun^  tondem,  quot  numerus  aliquis 
triangularis  poRulat,  debra  forma  triangulari 
dirponantur,  & rcCtis  conjungantur,  ut  in  ap- 
polito  ichemate  j manifdlum  cll  totam  figuram 
triangularcni  in  tot  triangula  dividi  (tam  tod, 
quam  inter  fe  fimilia,  ) quot  cH  quadratum  nu- 
meri lateralis  imiutc  minuti,  ( quod  (i  opus  fit, 
dcmonltrari  poteft  ex  19  c tf. ) Aacoque  li  ipfius 
numerus  lateralis  fii  /,  ciic  numerus  triangulorum  parricularium  Q : / — i : = /*  — 
*• 

X Quum  horum  triangulorum  quodlibet  habeat  tres  angulos,  erit  horum  an- 
gulorum numerus  ? /*  — tf  / +•  3. 

3.  Notandum  eii  ad  totius  Hgufx  tria  punCla  angularia,  non  nifi  tot  angulos 
adjacere  (nempe  ad  lingula  unum : ) & proptcrca  Uli  tres  anguli  occupant  tru 
punCU,  fcu  3 P. 

4.  Ad  reliqua  pun^  in  bteribus,  terminantur  anguli  terni ; quorum  igitur 
qumbet  occupat  trientem  punCb.  Sum  autem  intermedia  illa  pundla  lateralia,  in 
quolibet  latere  /—2,  ergo  in  omnibus  3/ — (nempe  propter  tria  latera;)  & 
anguli  ad  hsc  intermedia  punCla  adjacentes  p/ — 18,  (propter  ternos  angulos 
ad  lingula  punCb;)  quorum  quilibet  occupat  trientem  punCli,  feu  | P;  adeoque 

p/— 18 

omnes  occupant — ^ — r. 

$.  Ad  reliqua  quic  fiiperfunt  punCla,  intra  aream  figura,  terminantur  anguli 
feni  (ad  quomibei  nempe  fex,)  qui  prdpierea  occupant  fcxtanteip  punCli.  Quot 
autem  ilii  funt  anguli,  fic  colli|m«r.  Totus  angulorum  numerus  cft  ( ut  dixi- 
mus) 3/* ^ iubducantur  3 (ad  totius  fibrae  angulos  pofiti, ) 

^ p/ — jg  (ad  punCb  lateralia  adjacentes)  manebunt  3/*— qm 
c(l  numerus  angulorum  ad  punCb  imra  aream  terminatorum.  Cum  vero  ho- 
rum quilibet  occupat  fextantem  punffi , five  « P ; occupabunt  hi  omnes 

3/»-i5/+.8p 

6 

K k k a Denique, 
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Arithmetica  Prop.CLXXIL 

Denique,  G Gmul  addamur  puadb  Ce  mvenoi ; nempe  3 P & — — P 

& — torum  aggregatum  ^-i^PunSa;  numerus  pundlo- 

lum  omnium : Hoc  eit,  numerus  uiangularis  cujus  latus  l Ideoque 


P R O P.  CLXXII. 

Theorema. 

LAtas  nomeri  cujurvis  Triangularis  ad  ipfiim  nomeram,  eft  ut 

/ ad  ^ . 

z ^ 

Ut  oftenCim  eG  in  przced. 

Adeoque,  dato  latere  / dabitur  numerus  Triangularis  ilK  lateri  convenien% 
puta  n = ^~~. 

Et  contra.  Dato  numero  Triangulari,  invenietur  ipGus  latus. 

Nempe,  refolvendo  hanc  aEquationtin  z»=/’-J-ir  erit  v':i^a»: ;=:i 


P R O P,  CLXXIII. 

Corollarium. 

SI  Jiyperboht  DtamHer  tranjverfa  fit  1,  & Latito  reStm  ; fiatfti 
diametris  jjmniio  apfluationis  & vertice  interceptis ) i,  2,  3, 4,  p, 
OrSnatm-applicatarum  quadrata  erunt  i,  3,  tf,  10,  i j’,  dc.  nempe  tumeri 
Triangulares,  cuqus  latera  funt  i,  z,  3,4, 

Probatur  per  17  ?el  33  prop.  Con.  Seft.  noft.  Hyperbolam  ipfam  exhibebit  C-  ■ 
gura  prop.  leq. 

•'  PROP.  CLXXIV. 

Corollarium. 

ITem,  & fiaitt  ad  eandem  reSam  AaH  duo  triar^ula  fimilia,  a.D^ 
ADBi  fitque  ut  I add\fic  AB  adDB,(i  aD.ad  DBi 

A tur  aquales  Aa.=  j=:aD=:DD  '8c, 

Hsdangula  BDfi,  BDfi,  (Sc.  erunt 
ad  tnvicem  ut  i,  3>  d,  ro,  &c,  numeri 
Triangulares,  quorum  latera Junt  aD, 
a B,  &c.  Medta  vero  proporttonales  in-  '•  * 
ter  B B,  BB'i  BB,BB,  &c.  funt  or- 
dinatim-applicata  in  Hyperbota  a.BEi 
cujus  diameter  tranfverja  A a,  fg  latue  ■ 
reSum  a.B,  vel  spfi  aquale.  ■ 

Patet  ex  calculo.  Nam  reilangulorum  BDi3,  primum  erit  v'S«zV{  = i. 
Secqndum2Vi«3  V5=3.  Tertium3 y’i«4Vl=«.  Quanum 4v'l« ; v'i=  to! 

Et  Cc  deinceps.  Qux  funt  quadrau  ordinatim-applicaiarum  inHyperbola,  per 
pneced.  Ideoque  Medise  proportionales  puta  V i,  i,  d 6,  Vio,  Sm.  iplie  ordi-  . 
naiim-applicatar. 


SCHOLIUM. 

Si  autem  fumpta  fuillent  AD  = DB,  & «D  = D)!,  tum  redbngula  fuillcnt 
»xz  = i-  zs}  — 6.  3*4=iz.  4«j  = 2o,  &c.  dupla  nunierorumTiiangula- 

, rjum. 
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rrum : & Medi*  proponionalcs  Va,  V V ao,  &c.  efleiic  ordinatim-ap- 

pheae*  in  Hyperoola,  cujus  tam  latus  redtum  quam  latus  tranlVerfura  Iit  i.  ut, 
ex  didis,  conUderami  patebit.  Quod  aliis  rationibus  Latens  Redi  ad  Diametrum 
Trauivcrlam,  iacile  accommodabitur. 


Uf 


P R O P.  CLXXV. 

Theorema, 

SEries  numeronim  Triangularium,  in  pracmifla  tabella,  commode 
interpolari  potent,  fi  iplbrum  numeris  lateralibus  tot  interponan- 
tur iiiedis  Arithmeticx,  quot  opus  eft,  ^ ex  iis  formentur  numeri 
Triniigulares,  juxta  prop.  172. 

Pu  .1  d in  ferie  munerorum  inangiilariuni  1,  3,  tf,  10,  ly,  &c.  unus  ubique 
in  er-  finendus  efi  numerus;  eorum  latera  i,  1,  3,  4,  y,  &c.  medus  Ariihraeucis 
dcb.ia  mtcrpolata,  erunt  i,  1 1,  ^s»  3,  4,  ^ quibus  lateribus 

( per  prop.  171- ) rdjx>iidcnt  mmicri  triangulares,  J,  i,  i J,  3,  4!^,  7 i,  10. 
lal,  ly,  i7l,  21,  6tc.  Vel  1, 1, ‘J,  3,-J,6,^3,  lo,»?,  iy,‘p>ai,  &c.  Vel 
dtiuquc  1,  I,  ‘|,  *t»  *8,  T>  'IS  'f  > &c.  quorum  quidem  diife- 

rentta;  fune  Aritnraaicc-propomonaks. 

Pan  modo,  fi  interponendi  fint  in  fingulis  intervallis  duo  loci;  prodirent  nu- 
mcfi,  I»  I » '9 j 3»  Vel  , j ‘5'^®' 

rum  icon  dincrcnu*  lunt  Arithmeuoe-proponionalcs. 

PROP.  CLXXVL 

Lemma, 

PRopolicum  fit  inquirere  quam  habeant  rationem  numeri  Pyrami- 
dales, ad  latas  mom. 


Liceret  & hanc  propofitionetn  pari  progrelTu  invefligare,  quo  in  prop.  x*}!. 
ufus  fum:  (obitfvato  intenm  dircruninc  quo  difiat  debiu  numeri  Pyramiddis 
dil{x>ntiQ  ^ dilpoiicione  numeri  Triangularis:)  quod  qui  volet  experiri  poterit 
Verum  cum  non  ita  facile  efiet  lepori  concipere  debitum  pundorum  fitum  in  py> 
ramidc,  ( ut  qux  non  omnia  fupponenda  funt  in  eodem  plano,)  dc  angulorum  io- 
fidorum  ad  ca  pun^  pofitipnem : iacius  videtur  illud  nx  quz  fequitur  methodo 
pneliarc.  (Qux  quidem,  nifi  mallem  utnimque  modum  oltcndillc,  adhiberi  po* 
tuillec  etiam  ad  piop.  i";i.) 

1.  Niiipcrus  Pyramidalis  sequatur  aggregato  nomerorum  Triangularium  ( ut  pa- 
tet ex  didhs  ad  prop.  no.  & 1 32.. ) nempe  ab  Unitate  ad  numerum  Triangularon 
fibi  collateralem  incluuve : ( iicut  & numeri  Triangulares  fiunt  aggregatione  La- 
teralium ; & Laterales,  Monadicorum;  ut  & Trianguli-trianguhres,  Pyramida- 
fium ; & fic  deinczps.  ) 

2.  Eil  autem  lateris  /,  numerus  quiUbet  Triangularis  — L_.  per  prop.  i*;t. 


2) 


3.  Ergo,  fumptis  lateribus  1, 2,  3, 4,  &c.  vel  (eorum  loco) 

fumma  horum  ^4*^» 

erit  duplum  aggregati  Triangularium;  ( quorum  numerus 
erit  zquui.s  lateri  maximi:)  & hujus propterca  femiflts,  erit 
numerus  Pyramidalis,  cujus  latus  zquaturLien  maximi  Tri- 
angularium. 

4.  ER  iguur  numerus  Pyramidalis,  (anillis  aggregiti  dua- 

rgra  (encrum ; eou(quc  ab  unitate  commuatarum,  donec  numerus  locorum  seque- 
tur lateri  numen  Pyramidalis  qnscGci,  quod  (iipponatur  /:  Quibus  fi  praeponatur 
locus  alter  (ut  ieries  inteiligantur  ao  o inchoatz, ) fiet  harum  numerus 

/-Ei.  Etutriufque  feriei  fumma  feorfim  innoiefcec  per  prop.  i&  20. 

7.  Nempe,  fumma  iaiei  Primanorum  o-E<-E^+r,  &L  quorum  ulcimum  elt 


-|-4 

c*  -j-c 

&C. 

Num  Pyramid. 


/.  numerus  locorum/-}-  i ; erit  - 


- / per  prop.  1. 

Kkk  3 


6.  Et 
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Arithmetica  PropCLXX\^I. 


€.  Et  fumma  fcrici  Secundanorum  0 + '*’  + ^*+^*^  quorum  ultimum  cft 
y*,  & numerus  locorum  / ; erit  - /*  -f  ^ /■  per , 

Prop.  20.  ^ ^ 

7.  Utriulque  igitur  fiimmx  aggregatum,  ( puta  ~ i ^ ^ /,  ) 


nempe  - 


efl  aggregatum  dua- 


/iXW»-L2/ 

ntm  (erierunt ; cujus  aggregati  ftmiflis ^ cft  numerus  Pyramidalis  cu- 
jus latus/.  Ideoque 

PROP.  CLXXVII.  . Theorema. 

LAtus  numeri  cuiufVis  Pyramidalis  ad  ipfum  numenun  (uuhl  eft  ut 

Ut  oflcnditur  in  przced- 

At,  dato  numero  Pyramidali «,  iion  innotelcit  ipHus  latus,  niH  re lol vendo  JS.- 
quationem  Cubicam  d»=:/’  + 3/’  + 2l. 


PROP.  CLXXVIII. 


Theorema. 


CEries  numerorum  Pyramidalium , in  prsmiila  tabella  commode  in- 
terpolari  poterit ; fi  ipfbrum  numeris  lateralibus  tot  interponan- 
tur medisE  Arithmetipa:  quot  opus  eft,  & ex  .iis  formentur  jiumeri  Py- 
ramidales, juxta  prop.  pra:ced.  ,111  , 

Puta,  Ii  numerorum  Pyramidalium  1,4,10, 20, .33,  y6,  latera  1, 2,  3,4,  y,(J,&c. 
fic  interpolata  lint  |,  i , 1 |,a,  23, 3,3 1 ,4,4} , y,  y J,it , &c.  hilee  lateribus  re- 
fendebit  feries  Pyramidalium  }j,  1,2 ,2,4,« 10, 14  Jj,  20,  ad ft  ,3y,44 
&c.  velctiamjj,i,>J,4,;f,  10, ?J',2o, K’, 3y, &c.  Vel ponusft', i ,!f,4, 
li’  > 10.  U’ . 20|  ‘ir.  3 T,  S6,  &c. 

’ P R O P.  ' CLXXIX.  Lemma. 

PRopofitnm  fit  inquirere, quam  habeant  rationem  numeri  Trianguli- 
triangulares  ad  latus  fiium. 

Pncftabitur  hoc  eadem  methodo  qua  prop.  iqtf.  Nempe, 

I.  Numerus  Trianguli-triancularis  iquaiur  aggregato  numerorum  omnium  Py- 
ramidalium, (intellige  quorum  latera  fum  numeri  integri,  nam  de  interpolatis  hic 
non  agitur,)  ab  unitate  ad  numerum  fibi  collateralem,  inclurive. 

/!  J-  3/’ 4-2/ 

1.  Eft  autem  lateris /,  numerus  Pyramidalis  ' ’ — — — . per  prop.  iqo. 

<s 


j.  Ergo,  fundis  lateribus  1, 2, 5, 4,  &c.  vel  (eorum 


&c.  &c.  ccc.  ficprppierea  hujus  aggregati  ie.xtanserit  numerus  Tri- 

Num-Trianguli-triang.  anguli-triangularis , cujus  latus  idem  ent  cum  latere 
maximi  Pyramidalium. 

4.  Adeoque  numerus  Trianguh*tnangiilaris  cft  fexta  pars  a^egati  trium  ierie- 
rum,  couique  ab  uniute  continuatarum  donec  numerus  termmorutn  ftt  squalis 
laten  numeri  Trianguli-triangularis  propoftti,  quod  dicaturi:  adeoquenipHsprx- 
ponatur  terminus  alter  o’+o*-^o  (ut  feries  intelligamur  abo  inchoaue, ) fiet 
numerus  n:rminorum i.  Etiingularum  imerum  illarum  fumma  leorlim  inno- 
tcfcct  per  Prop.  2, 20.  & 40. 

• y.  Nempe 
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Prop.  CLXXX.  Infinitorum. 

f.  Ntmpe  rimum  duplkacc fcriei  Primanorum,  + + &<■'  cu- 

jus terminus  ultimus  2 4 & numerus  terminorum /-|-i ; erit  j/.  p^,.  pj^p.  j, 

6.  Summa  triplicatu  feriei  Secundanorum,  o4-3n’-4“3^"l"3f’&c.  cujustcr- 

minus  ultimus  j l‘,  & numerus  terminorum  1 ; erit  ~ /’  j P per 

3 

Prop  20 . 

7.  Summa  letiei  Teitianorum,  o-\-a^-^h^-\-c'>  &o:.  cujus  terminus  ultimus 

numerus  tcrminorura /+ 1 ; erit  per  Prop.  40. 

+ 4/ 

J+  r ^ + ' ./«  i_{±J 

/’•  ) ucmpc 

17.  12.!  6 1‘'  6 6 6 i* 

, c(l  Aggregatum  trium  illanmi  lericruni;  cujus  ag- 
gregati fexuns  -^-i^^dlnuracrusTrianguIi-triai^tibriscuJusia. 

tus  /,  IJcoque  — — 

PROP,  CLXXX. 

'Theorema, 

LAtus  numeri  Trianguli-triangnlaris  ad  ipllim  uumermn,  cftut  t ad 

/<  + g/’  + ii/’  + 6/ 

’ H 

Adeonue,Dato  latere /dabitur  numerus  Trianguli-triangubns,  puta 

/«-f<S/»+ii/*-f6/ 

~ 

Dato  autem  numero  Trianguli- triangulari,  non  invenitur  ipfius  latus  nifi  rdbl- 
vendo  hanc  aiquationem  24H2=/*-|-«/’+<>/’  + <S/- 

PROP.  CLXXXI. 

'Iheerema, 

SEries  numerorum  Trianguli-triangularium,  in  pratmiHa  Tabella, 
commode  inteipolari  poterit j 11  iplbrum  numeris  lateralibus,  tot 
interponantur  medii  Arithmetici,  quot  opus  eft,  & ex  ib  formentur 
numeri  Trianguli-triangulares,  per  praecedentem. 


+• 


Puta  lateribus  interpolatis  {,  1, 15,2,21,  3, 3 5>4>4s)f>  f 1>  rcfpondent 
numeri  Trianguli-ttUngulaies  4’,,  1,2^,  D9r?j,  >3,23  i!s,  33,  Soii!,70,  94  Hi, 
1 24,  &c.  vel  etuun  !ii , i,  SJ , 3,  tjP , i J IS' , 3 3,  HIS  30,  ‘gj’ , 1 2(j,  ite.  Vel  potius 

S , I,  llr , 3,  > 3,  ISf , 33,  ‘Ig’ , 70,  >tg> . 124,  eStc. 


PROP.  CLXXXII. 

Lemma. 

PRopofitum  fit  inquirere,  quam  ad  latus  (Irum  rationem  habcdnt 
l^uentium  ferierum  numeri  Figurati,  puta  Trianguli-pyramida- 
les,  Pyramidi-pyramidales,  &c. 

Pollet  quidem  hoc  pr.eflari  eadem  methodo  qua  ufus  Tum  ad  Prop.  l?^,Sc  i"9j 
ope  propoliiiomun  ibidem  memoratarum,  nempe  prop.  2,20,  &40,  firaiil  cum 

prop. 


Arithmetica  Prop.CLXXXIt 

prop.  43.  faltem  (i  prius  ulterius  profecuti  fuerimus  traditionem  vationum  quas 
nabent  Icricsbniix  Qiiarunorum,  Quintanorum.  Sextanorum,  ( cum  (Ruentibus,) 
ad  feries  iEqualium  \ quam  traditionem  non  nili  leviter  innuimus  ad  prop.  43.  Eam 
vcm  iiquis  ulieriuscontinuandam  vdit,  licebit  ipft  vel  alta  quxlibi  maxime  pla- 
ceat methodo  id  prxftare,  vel  etiam  ( nifi  meliora  ipli  occurrant  auxilia)  ope  hu- 
jus ipfuis  quam  jam  prz  manibus  habemus  Tabellz,  podquSm  via  mox  docenda 
olteiiderimus  rauones  numerorum  figuratorum  ad  fuum  cujuOibet  latus  in  fe- 
qtientibiis  leriebus  uivdligarc.  Nam  ut  ad  prop.  ex  cognitis  ratio- 

nibus liniplicium  ferierum  Hnirarum  { puta  Primanorum,  Secundanorum,  Tertia- 
norum, per  prop.  2,10,40.  ad  fenem  itqualiura  ) invefligantur  rationes  huius 
Tabeilz  ( puta  numerorum  Triangularium,  Pyramidalium , Trianguli-triangula- 
num,  ad  fua  refpciShve  latera : ) ita,  vice  veria,  ex  cognitis  his  licebit  & illas  cx- 
pifcan,  adcoqiic  illam  propofitioms  43  trailitioncni  quoufque  libet  continuare. 

<^cniam  autem  illud  ( ut  diximus ) non  nifi  leviter  traditum  eft  ad  prop.  43. 
Nec  quidem  neceffe  fit  ad  przfcns  inflitutum  illud  ulterius  proflui,  cum  ex 
cognitis  paucarum  illius  Tabdlae  ferierum  charailcribus  ( Ove  rationibus  quas  nu- 
men ifb  figurati  habent  ad  fua  rclpedive  latera,)  fluentium  etiam  characlcres 
efligandi  methodus  eluccfcat,  ego  illa  ut  faciliori  jam  utar,  quz  hzc  cU. 

' i 


Patet  ex  prxmiHis,  character  Icriei  numerorum.^ 
Monadicorum  i. 

Lateralium  /. 


^ 1 + ^ 

Trianguianum  . 


Pyramidalium 


/^4-3/»  + 2/ 


Trianguli-triang. 


6 " " 24 

Patet  etiam,  accuratius  intuenti,  diara(^Urcs  hos  Heri  continua  multiplicatione 
harum  quantitatum, 
l /+2^ 

1 3 4 1 in  2 m 3 in  4 

/+o_ 


1 X - X 
I 


< &c.  vel . ‘ 


Nam  I X -i  = /. 

2 2 

i2±i 

. 23  6 

d * 4 “ . . 

ii  continuetur  ulterius  multiplicatio  rationis  ultimo  inventx  in 


{zti  X 5cc.  habebimus  requcniium  ferierum  characteres. 
6 1 


Adeoque 
/±4 
S 

120 

/*  -|- 1 y /’  -|-8y/*4-  22  j 4*  2';4  /’  + 120/ 

720 

/^4-21  + ^^+73T/*4- 

yo+o 

Et  Oc  deinceps,  quoufque  libet. 


Puta. 


Item 


Item 


SC  HO  L f a M. 

Diximus  modo,  ex  rationibus  Ove  charaCleribus  przfaitis  Tabcll*  continuatis, 
deduci  pofle  continuationem  etiam  rationum  illarum  quas  indicat  {xrop.  43.  Qiio- 
niam  vero  illud  fbrtaflc  non  erit  omnibus  obvium : operx  pretium  duxi  paucis  id 
in  tranfitu  ofUnderc.  Quod  quidem  ut  One  incommodo  hic  pofOt  ii^^ri,  ita  qui- 
buidam  iorfan  ingratum  non  erit.  Idcoque,  exempli  gratia, 

Propofituni 
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Prop.CLXXXII.  Infinitorum. 

Propolitum  fit  inquirere)  Qiiam  habeat  rationeiii  (eries  Uiiiu  QLi-uunoium,  (ab 
o inchoata,)  ad  fenetn  tottdem  maximo  y!{qualiiim. 

I.  Chafailer  numeri  Triangiili  rriangulans  , ( per  prgp.  i8o  : ) eft 

EtXr.ang.h  pyram,dal,.^?^5'^+J^+i+' 
14  110  ’ 
per  prop.  ida. 

2.  Eft  amem,  (m  fiepius 
dictum  efl,)  numerus  Figura- 
tus imius  gradus  ( in  pra;lcnu 
tabella)  aggregatum  umnium 
prxe-odentium  in  gradu  iibi 
proximo  : Adeoque  numerus 
Tnanguh-pyrami^lis,  cft  ag- 
grcgauim  Tnangub-triangiila-* 
rium. 

j.  Et  propterca,  fumptis  la- 
teribus j,  2,  5,  &c.  vel  (eorum 
loco  ) a,  hy  e,  &c.  ( quorum  maximum  dicatur  /, ) & formatis  inde  numeris  Tnaii- 
guli-tnangulanbus ; Horum  aggregatum  enc  numerus  Trianguli-pyrainidaiis  ejul- 
. /'-f  loA^jy/J  + yo/^-f  i+/ 

dem  lateris,  nempe . 


34) 


0*+  o’  + o'+  o T 


K-}- 6 -j- 1 1 ^ d ^ I Addira 

c*4-ac’+iif  + tff  f 

&c.  ad 

i_/>  -1^ , 

)*+ioy*4-|y/’-f*yo/*  + 24i^  Aggregatum. 
24xy  = iio 


4.  Sumina  autem  fcrici  o + fi«  + d 


+ 6 e &c.  eft  (per  prop.  a. ) 


j.  Sumnu  feriei  o + ii  «’  + ii  1 ’ -j-  ••  (P«f  Pfop  *<>•  ) 

{+2  , 1 /.  4.  (+i  ,,  i‘—  'jJl+HJl  4.  izfi  + ijf+iil 

3 ~ 6/  3 tf  6 

6.  Summa  feriei  o-j-  64*-|-  6 f’  &c.  cft  ( per  prop.  40.  ) 

4 


4 4/  4 4 

7.  Hx  tres  fummx  in  unam  colle^,  iiim 

6P-\-6l  x2/>-|-3j/’-f-ii/  + p/‘-j-40^-}-(SoA-|-i9/ 

_ ( ^ . 

8.  Si  igitur  ex  vigimiquadiuplo  totius  aggicgati,  auferatur  fumma  iriuin  lerieruni. 

Nempe  fi  ex  f W*4- 

auferatur  6)  + 

Hoc  cft,  Si  ex  30)  6/’-f-rfo/*-i-2io/’-i-3oo/*-f'^44'^ 
auferatur  30)  +4J /'-f  20o/’-|r  + I4T  ^ 

Manebit  fumma 
icrrei  quanae,  qux 
eii  Quarunorum 

Hoc  efl, 


30)  if /*+  io/*  + oo/*  — i/. 


30) 


6/* 

+ i/* 

— l/’ 


Hoc  eft,  '+ll‘+l!±lp+^±l/‘J±l 
s „ l® . . _ 3®  30 


l 


Qiiz  eft  igitur  fumma  feriei  Q^rianorum  cujus  terminus  ultimus  eft  /*  nu- 
merus terminorum 

Vel;  fi  pro  numero  terminorum  /-j-i,  fubftituatur  r/i,  & propterea  feries 
xtjualium  ml^\  ent  feries  Quartanorum  5 ^ (fi 

, xmh  . «/*  mh 

^empe  terminus  primus  fit  o,  fecundus  1 : ) vcl . 

f jo/  ~ 30/*  30  /* 

X- 1 1 9,  Adeoque 


449 
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Arithmetica  Prop.CLXXXIL 

9,  Adcoqae  Teri»  (inia  Quirunorum  ad  Ictwid  totidon  au^imo  Aqualium 

eft  ut  '■  iiujUircndum. 

Et  pari  nx>dp,  his  cognitia,  lado  ^uaiu  habet  ad  (criem  Auqualium  (uica  Qi  rn. 
tanorum,  invenietur  ope  charailetis  in  proxima  pntfcntj»  ubclla;  lene : Pj  deinde, 
quam  habet  icries  Sonanorum,  ope  charaiitcris  Icniei  proxime  lubK^cntjs  ia> 
haetaWb;  & Ce  deinceps  quouique  libet. 

• IO.  Nimmim;  cnmcharailer  numeri  Triangulr-pyramidals  fit 

# IZO 

. ^ 

■ . Trianguli -pyramidalium  , , * , . . . . 

omnium  continue  additorum  1 ° ■ ° *^  **  "1 

aggregauim  ( ut  ollcnium  1 1 " 

ef^  ) eft  correfpoiidens  nu-  •“)*’'+ »o**  + 3J^’  + J°4’  + »4*  > :| 
merui  Pyramidi  - pyramida-  1 . ““i  . ^ S 

1b,  /'+iol'+}ffl+Soi‘+24i  ■> 

I i-Sunt  autem  omnes  144  iay^-(-  i^aA-l-  iioT 

&C.  '-±i  x4/=  .^+  :=>/■  ^ = r«xl 

2 

12.  Er  omnes  ^“0  <1*  &c  Tuai 
C±-’so/’+^-^  jo/=r/*+r/* 

i^.  Item  omnes  35  fum 

i.f  Item  omnes  lo  &c.  ( per  jam  modo  dcmonflrita  ) itint 

. —— — V- loA  — — ^ 10/  • 

5 '10/  ' 50^  30/» 

= 2/»-J-2/* 

+ 3/‘+3/’ 


I-  '.: 


15.  Qusc omnia finuU  addm,('§ir,  11,  ij,  14,  comprehenia , ) funta/>-(- 

uv+vv.+«?+«v,=*l±>>£±iieilt!lLC^^^ 

4 w 

14$.  Hzc  itaque  (i  cx  Aggredi  X20/«(iaukrafitar.  liocefl  ' 

Si  ex  ) y*+iy /»-|-8y/*  + 2i5/’-(-274/*4-i2o/ 

.auferamur  4)  183/’+  80/ 

Hoceftjfi  cx  12  ) 2/*  + 3o/*-t‘*7o/»"f^45o/’-|- 548/’-(-2^o/ 
auferantur  12)  /*+4J0^’  + W/’Hr24o/ 


1*  . ' 

Reibbunt  ta).a/‘-l-  6l'-\-  y/*  — i/’  . 

Qux  itaque  ell  fumma  omnium  d’  &c.  ^ 

Nimirum  a/> 

12)  -i-  +/’-f4/*  V 

4t'. 

1. : 

— I /’  — I . y ; 

A 

' % 

Vd 

. A 

t t ■'  : , ‘ 

© 

t 
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Prop.CLXXXn.  Infinitorum.  4fi 

Vcl  ( poHto  w “/4*  z ; ) w/* — liw/*.  Qn*  luqtiecR 

fumnu  &ru;i  QuiiKanvrmn  ab  o inchoatorum,  quorum  ultimum  dl  & termi- 
norum numerus = t. 

I Ad  eamlem  formam  ; Cum  fit  charadcr  Numeri 
Pyramidi-pyramnlalis  lao)  /“  + ' f + 8j  A + 2iy  />  4- 1-;4  />  4.  no  / 
Triangult-trianguli-pyram.  so4o)/’+it/‘+i7j/i-{-^}fA^uS2^+i76^J‘+726/.  ‘ 
Adeoque  omnes  720) 4"  ij a ’ 4"  « * 4- 12 J « ’ 4- 274 «■  4- 120 « 

lint  1040)  />4-2  ti“-f  1 75/4-73  jA-f-t  «24/4-I7<4/'4-72o/. 

Hoc  dii  a‘-t-z  ya’4-  85d4-i2ja>4-274a’-4- 1 20  *. 

fint  7)/'4-2i/‘4-t7y/'4-733A4-itf24Afi7({4/'-f72o/ 

18.  Suntque  Omnes  120  ixo/=:tfo/'4-do/. 

Omnesi74«’  = ^i-5  274/“4--— i7-)./=pt  \l’‘+9i\l‘ 

lli  /4-z  ++^5/-  + 4f|/. 

Omnes223«’  = — ^ 22f />  4 223 /*= 

4-5<S{/'4-}«i/’. 

Omnes  8 j a • = ^1-*  8f  /*  4-  85  /’  4.  85  /■  - ^±-1 8j  /= 

' f ' ' IO  ' ' 30  ' 30  ' 

= i7/>4-17/‘ 

4-2yJ/*4-23}/> 

4-2j/>4-2j/' 

-2}/--2j/. 

Omnelque  13 a’  (per  jam  modo demonllnta  ) 

= -±-  ^^‘‘= 

= il‘+il'  i 

+f^+4^‘ 

4.5/.4.S/S 

- 

Ip.  Erit  harum  quinque  fummarum  Aggregatum, 

j/‘4-24j/'-(-ior/*4-  232 5 /'-f- 232/*  4-io2|/.  ' ^ 

Hoceft  6)  iy/‘4-z4T/’-t-fi3o/‘-f-i3P3/’ ^ 

Quod  itaque,  una  cum  ommbus  a *,  complet  integrum  - , > 

' 7)/'-f-2i/‘-l-i73^4-733^4-i<24/i-f-i7<S4/*4-72o/.  ' ' 

20.  Si  C2  hoc  itaque  fubducatur  illud,  habetur  omnium  a ‘aggregatum:  vel 
( fiimpto  eommani  dominatore  ) 

Si  ex  42)  fi/'-t-iKS/‘4-zofo/’-f44lo/4-Si744/’-f  10584/^4-4320/., 
Subducanir  42)  lojA-f  i02p/>4-44ioA4-P75i/*-|- 10584/' +431^/ ' 

Reflabit  q.2)d/'-4-  2i^-j-  aiA  — 7A  -f.  r/ 

Quae  itaque  efl  fumma  omnium  a‘,  ab  o inchoatanim,  quorum  maximum  eft/‘,  & 
omnium  numerus  m = l+i. 

Hoc  citf  + 1- 

-fi5/‘4-i5/» 

42)  ^ d/’-|-d/‘  . 

— 6h~6l' 

— 1/>— l/* 

4-z/’ 4-1/ 

Lll  2 


- —I 


Vel 
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Arithmjettica  Prop.CLXXXIl. 

Vel  (pofuofff— /+ij)  ioni  onmcsrt® 

= mJ*  — fc  /*  — mi’ + « wZ 

Et  limiliter  de  aliis  potcffatibus  faciendum  erit. 

Quo  melius  auiem  hoc  inteUigamr,  opersc  fonafle  pretium  cci^  oux  jam  tra- 
dita fun^  |>aulo  djfUncUus  apefjKc  i Ucui  cniin  ca  fatis  ^rte  tradiniUe  nos  no- 
bis videamur^  Heri  tameo  potefl  ut  Icitor  iliis  minus  amtecus  nonnunquam  for- 
hzfitet. 

Noundum  igiair  efl,  nos  hic  (ut  & alibi  femper,  ubi  dc  finita  ^rit  verba 
huiU) ) numerum  terminoruit)  ^ignare  /4*'>  (nempe  li tenninus primus o,  fe- 
cundus (Ucatur  i,j  nimiirum  unitate  majorem  quam  cif  numerus  particularum  ck 
qoibus  conHauir  icrmimis  aujciioys,  hoc  -cft,  omnium  diftacntiarum  terminorum 
continue  pofitorum,  quarum  omnium  aggregato  , tenninus  maximus  aequatur,  live 
differentia  ill«  fint  xqualos,  ut  tn  ferie  primanorum,  ( puta  i,  i,  i,  i,  &c.  diffe- 
rcntix  numerorum  Amhinetice-proportionalium,)  live  crclccnics,  ut  in  fene  fc- 
cundanorum,  tertianorum,  &c.  ( puta  3,  7,  &c.  differentis  numerorum  oua- 

draticorum,  vel  i,  7,  ip,  37,  &c.  dificrentix  numerorum  cubicomm*,  Stc. ) liv^ 
etiam  decrclcemes,  ut  in  ferie  fubfccundanorum,  fubtercianorura,  &c.  ( nam  verbi 
gratia,  ditierentia  — Vi  minor  clt  quam  V * — V*>  atque  haec  minor  quam 
yi — yo;  & fic  in  exteris.)  Harum  omnium  differentianim  ( in  qualib«  fci 
ric)  numerus  /,  unitate  minor  ell  quam  numerus  terminorum,  ut  patet;  earum- 
que  omnium  aggregatum  (propter  termini  primi  o riulliutcm)  cll  ipfe  terminus 
maximus.  Ubi  autem  numerus  Icu  mirfricudo  terminorum  dicmir  w,  numerus 
differentiarum,  fivc  pamculajuniiin  rnaximo,.erit  rrf  — x. 

Exemplum  eltq,  Icries  primanorum,  qoale  cll  AgCTCgatum  Paralldogrammo- 
rum  xquc-altorum  figuram  triangiild  adfcnptam  compienuum  : quorum  fi  primiun 
dicaturo,  (quippe  nullius  latitudinis,  utut  nliitudinis  ejufdem  cum  rebquis;) 


fecundum  1,  &c  omnium  numerus  itf,  cnmt  dilf^cntiae  ip,  ( invicem  «quales» 
nempe  r ubique,)  dt  maximum  propterea  ip.  Adebouc  cum  in  finguiis  paralie- 
iogrammis  altitudo  communis  fit  VB  (infig.  i.)  & lacitudinuni  incrementuB 
continuum  t«  BS:  Omnes  fimul  alntudinet,, hoc  «^  figurat  inlcripce  alticu^ 
VB  = tI  VB;  atemnia  limul  laucudipim  iiicipiensi^  pocefe,  Baiis  figuoB  in- 
fenptx,  non  BS,  ^ BS,  live  BS— ^ BS.  ‘Si  autem  uno  adhuc  gradu  ul- 
terius procedatur,  at^n^  infi^  bafem  uno  qdhiicjpau^etogrammo,  em  quidem 
iHius  latitudo  BSprxcilc,  fed  altitudo  jam  fiet  auflSoip;  rtifempe  VB-{-iiVB.  Si 
vero  (ut  uiHg.s. ) fiimatiir f^nex paiallelograibinis  circumferipea,  erum  tum 
^niqm  finml  p^lidogrararnofom  altBudino^  ho<cil,  iigurx  circumferiper  al- 
titudo VB,  (quam  finge  jam  bafi  pcrpendiicula^ ,)  tum  latitudinum  (imul 
Qpjqps  particula^  hoc  bialis  figurc  circumlaipcx,  BS  prxcife:  at  vero  jam 
nos  ab  o,  fed  i,  feries  inchoatur  r fin  feries  hxc  lupra  verticem  uno  adhuc  gradu  * 
contuiuetur  ( ut  inchoetur  ab  o, ) em  jam  altitudo  fic  au6h  V B •+•  V B,  ut 
patet.  Adeoque  figura  inferipta  uno  ihfra  baiin  gradu  continuata,  & f^ra  cir- 
cumferipu  continuata  uno  gradn  liipra  vcrticcn^  tantundem  valent 

Atque  hoo cotum  in  Triangulo,  (atque  eadem  rauone  m Hgiiris aliis,  nifi  quod 
illic  incrementa  (int  inzqualia,)  1^  dl  manifcUuro.  Nam  (pnererquom  quod 
tfii  jam  di^  latis  pateat ) It  in  Tiriar^uio  ducantur  quotlibct  rc^be  rafi  paral- 
felx  ( in  quarum  cen(U  ^ haOn  ipliun,  & punilum  verucis,  ccnfcn  volumus^ ) 

cifqiie 
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eiiouc  tocidem  adjaceant  parallelogramoia : fi  ilia  omnia  fupponanCur  infra  fuas 
xcdtas  jacere,  erit  eorum  inlimiim  fubtcr  balem;  fiti  fupra,  erit  iiipremiim  fupra 
verticem;  ii  aiuem  fupponamus  rcdbis  illas  neque  in  parallelogrammoruni  fuo> 
lum  fummo  neque  in  uno  jaocre,  (cd  per  jpforiim  media  iiandre,  tum  e*orum  tam 
ilipremum  quam  iniimum  erit  partim  intra  parum  extra  Trungulnm.  Adeoque 
querocunque  fiuira  habere  flipponantur  tllx  reila:  ad  i*ua  parallclogramma,  figura 
illa  ex  parallclogrammis  confhns  (dummodo  ab  o incho^ur,)  hktxibit  vel  bdiin 
fuam  una  parte  minorem,  vel  altitudinem  una  parte  n»jonfm  qt^am  habet  verum 
illud  Triangulum. 

Atque  hic  quidem  five  exccflus  live  defeihis,  qnamdiu  de  finita  ferie  agitur, 
omnino  animadvertendus  clt:  ubi  amem  de  inHnita  agitur,  emo  poterit  ne- 
gligi.  Cum  enim  quo  pliircs  fupponantur  termini  co  minor  illa  evadat  (ive  ba- 
lium  live  altitudinum  diiicrentia,  ubi  in  inHiiitum  proceditur  evanelcct,  quippe 
^ ( pars  infinite  parva ) habenda  erit  pro  nihilo ; (ea  faliem  adhibita  limitatione 
de  qua  mox  dicetur. ) Sic,  verbi  gratia,  fi  Triangulo  cujus  altitudo  A,  balis  B, 
inlchbatur  figura  ex  parallclogrammis  quorum  fingiilorum  altitudo  A,  & lon- 
gitudinum incrementa  erit  inferipta:  altitudo  oq%  ^ A = A,  balis  non  B 
Icd  B — d^B;  cft  enim  alutudinum  numerus  «,  at  diltcrcnuacum  «» — i.  Si 
vero  figura  Ik  inicripta  continuetur  uno  gradu  infra  bafem,  vcl  circumlcripta 
uno  gradu  fupra  verticem,  erit  balis  oo  x Jb  ^ = B,  altitudo  A 4^^  A;  quippe 
jam  numerus  incrementorum  clt  s»,  aliitudinuro  oo-j-i.  Ubi  igitur  dc  ferie 
liniu  agitur  , per  altitudinem  tc  balin  intelbgcndx  funt  altitudo  & 'balis  figiirx  fic 
adferipue  (live  inicripta  iit,  five  circumlcripta, ) non  amem  illius  cui  adlcribmir; 
ac  vero  in  lerie  infinita  perinde  ell  iive  hujus  five  illius  intclligantur,  propter 
differendam  infimee  exiguam,  adeoque  evanefccntem  live  nullam.  Nam  oo, 
ee  -j-*  X)  00  — I,  perinde  funt  £c  quemadmoduid  ubi  pqlygommi  mlimtonim  la- 
terum, pro  circulo  habetur,  perinde  clt  five  inlcripcum  five  circumlcriptura  imel- 
ligatur,  ( hoc  ell,  live  fiippoaatiir  circuli  radius  squalis  ro5he  qux  h centro  ad 
angulos,  five  ilii  qux  k cemro  ad  medium  latens  ducitur,  quarum  differentia, 
propter  latera  numero  infinita,  eff  infinite  exigua:)  fic  in  adicnptionibus nollris 
perinde  clt  (propter  differentiam  infinite  parvam,)  an  inicnpcx  an  circumlcripue 
altitudo  aut  ralis  fumatur  pro  vera.  Et  quidem  ut  in  pol^ono  infinitorum 
laterum  inicripto  & circurolCTipto,  latera  fupponuntiir  invicem  aqualia,  hoc  e(t, 
ejufdem  arcus  finus  re^us  & tangens  «quales  tam  invicem  quam  ipfi  arcui,  ita  & 
hic  iigurar  ex  parallclogrammis  infcriptae  & orcumlcriptx  cam  bales  quam  altitu- 
dines lupponendx  funt  xquales  tara  inter  fu  sfifam  illius  cui  adfcribimtiir ; hoc 
cfl,  fi  accurate  loqui  libeat,  non  nili  infinite  exigua  fui  parte  differre.  - 

Eodem  modo,  m fig.  prop.  y.  Figura  ex  fimilibus  latoribus  Ipirali  inlaipta,  II 
leniorum  numerus  fit  imitus,  cm  leries  finita,  cujus  terminus  j^nus  eif  o,  ulti- 
mus vero  iei^rum  inicripcorum  ultimus,  ( cujus  radius  elt  una  parte  minor  quam 
ultimi  circumicriptorum,)  omniumque  horum  lettorum  arcus  fimui  fumpti,xquan- 
tur  femi0i  arcus  circuli  contermini,  nempe  qui  eO;  figurz  cx  femoribus  connatx 
conterminus,  non  qui  conterminus  df  verx  fptrali ; ac  li  numerus  learum  (prout 
ibi  iuppomtur)  fupponatur  infinitus,  erunt  adhuc  omnium  fedforura  arcus  lin\pl 
iumpu,  xquales  lemilli  arcus  circuli  contermini,  nempe  contermini  figurx  ex  his 
infinitis  Icdoribus  confiacaz,  qui  tamen  vel  ille  ipfe  eff  cum  contermino  verx 
fpirali,  vel  ipfo  faltcm  infinite  exigua  fui  pane  (hoc  eli;,  nihilo,)  minor.  St 
vero  pro  fcaoribus  inferipeis  fumantur  circumfcnpu,  arcus  circuli  contermini 
erit  una  fui  parte  augendus  (five  finiu  live  infinita,  pro  numero  feriorum,)  ut 
ipfius  femillis  xqualis  habeatur  omii^us  le£forum  arcubus  limul  fumptu,  adec^ue 
fupponeodus  eit  incepifie  imo  gradu  ante  iniduni  vene  fpiralis,  ut  primi  Ibi^bns 
arcus  fic  o : nam  in  Anihmecice-proporuonalibus,  nili  prunus  terminus  fit  o, 
aggregatum  omnium  non  erit  xquale  Idnilli  ultimi  in  numerum  terminorum 
dudi. 

Quod  autem  de  his  figuris  ofienfum  efl,  intelligendum  ont  ( mutatis  mutan- 
dis) de  quibufvis  aliis,  nempe  numerum  temmonim  (fi  ub  o incipiatur)  elfe 
unitate  m^orem  quam  efl  numerus  diffinenriarum,  five  particularum  ex  quibus 
maximus  conlbt;  (five  xquales  fint  ilix  ditikrcntix  five  inxquales;)  adeoque  fi 
adfcnptx  figurx  (five  fit  inicripta  five  circumlcripta,)  balis  fumatur  xqualis  bafi 
figurx  propolicx  cui  adicfibicur,  ( five  continuando  inlciipcam  uno  gradu  infra 
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bafin,  vel  ciraimlcriptam  uno  gradu  fiipra  vcrti«m)  erit  iftius  altitudo  una 
pane  major  quam  alutudo  hujus,  (live  pars  illa  finiu  fit  live  infinita;)  ubi  au- 
tem numeros  partium  altitudinis  hujus  iupponiiur  oo , erit  in  illa  » -f  * ; '’cl  fi 
hujus  altitudo  A,  erit  illius  A-j-^  A ; Ct  lUius  A (quod  nos  ponere IbJcmus ) 
erit  hujus  A — Jl,A,  quod  tamen  (in  infinitis)  iantimdcro  valet  ob  difierentiam 
infinite  parvam. 

Dum  vero  diHerenoam  infinin  parvam,  pro  nulla  habendam  dicimus:  caute 
hoc  accipiendum  e(l;..ncq.uc  enun  id  ubique  obtinet,  fed  aliquando  lapfui  occa- 
lionem  pnebet.  Cum  cmm  infinite  parvum  infinitics  multiplicatur,  «flurgit  non- 
nunquam  quantitas  faiis  magna,  nempe  illa  ipla  cujus  illa  iuit  aliquou  pars  utut 
infinite  parva  t Nam  6cJt)A)(Qo  = A. 


Exemplum  ofiendiraus  in  Schol.  prop.  13.  Si  enim  (in  fig.  i & a ) conclude- 
ret quis , quoniam  infinitorum  parallelograromorum  latera  ( redam  V B confit- 
tuentu,)  & trapaiorum  latera  (complentia  re61am  VS)  ligillatim  fumpta  non 
Ulli  dinerentia  infinite  parva  ab  invicem  dilFerant,  (cumumhxc  quam  illa  fuit 
infinite  parva,  quippe  ^ redarum  V B,  V S,  ) eam  igitur  contemnendam  elle  , 
iplaque  (MralJelogrammonim  atque  trapeziorum  latera  dicenda  anjualta,  & propterea 
(cum  ex  arqualium  xqualibus  additione  aggregata  fini  aequalia,)  mfiniu  hxc  in- 
finitis illis  aequalia,  hoc  cfi,  totam  Y S,  aeqi^em  clle  toti  V B : manilefius  efiet 
panUogifmus,  ( m quem  tamen  lapfiis  efi  aoroodum  proclivis,  ni  caveatur:)  Quam- 
vis enim  diHiu‘cnu«  fimfigiUatiroaoiinite-parvae,(  nempe  ^ VS — ^VB)omni- 
um  tamen  ( numero  infinitorum  );iag^regatum  lat  noubilem  habet  magnitudinem, 
nempe  S V — V B.  ‘ty  ; 

At  imerun  eadem  paralJelogramiDa  atque  trapezia  (fi  aream  fpe^temus, ) non 
modo  ligillatim  fumpu  difieremiam  habent  infinite  parvam ; fed  & eorum  aggre- 
gatum  dc  aggregatum  horum,  (hocefiinfiniu  illa  prallclogramma  fimul  fumpta, 
atque  iniinita  haec  trapezia, ) difierentia  non  nifi  infinite  parva  ab  invicem  diile- 
runt ; quod  dc  iplbrum  lateribus  non  obtinet. 

Dilcrimmis  ratio  haec  efi : Quoniam  ubi  de  lateribus  comparandis  agttur,quamvis 
u\  buus  quibuQibcc  rcfpcdive  fumptis  difiercntia  mmor  cfiquo  mafor  efi  omni- 
um numerus,  at  m cadera  iemper  ratione  qua  lingula;  dificrentiae  minuumor,dif- 
ferentiarum  numerus  augetur  ; adeoque  dilfiireouarum  aggregatum  diVldendo 
non  minuitur : Atubi  dc  areis  agitur,  oon  modo  binorum  (trapezii  & paraticlo- 
grammi ) rcfpofiive  fumptorum  diiferenose  fingulae  minuuntur,  fed  & omnium 
aggregatum;  & quidem  quo  pluresfuntdifierennx  eo  minus  cfi  omnium.a^rega- 
tum,  donec  tandem  non  modo  ^ lingulis  lingula,  ( quod  demonfiralle.  non  lutfice- 
rct,)  fed&  ab  omnibus  omnia  difierantfpatio  infimce-parvo,  ut  exdemonfiradoni- 
bus  liquet.  Atque  hiec  aliquanso  fiifius  notafleopeneprcuumduxi,  quoniam  hic 
loci  nonnullos  lapfui  proclives  animadverti. 

Ne  autem  hinc  aliquid  periculi  quis  fufpicetur  dum  nos  alxicudinem  figurae 
cujufiibct  accuratam,  aeque  eandem  aliquou  liii  pane  infinite  parva  auifiam,  per- 
inde  habemus:  boc  unum  faclccuros  reddat,  quod,  exteris  paribus,  audio  alu- 
tiidiois  figurx  cujuflibet  ( five  planx  five  Ibbdx, ) non  nifi  io  eadem  ratione  au- 
get ipGus  aream  iive  magDinidmcm  ; adeoque  ubr  ahmidinisaugmemura  efi  non 
mfi  aliquou  fui  pane  infiniic-parva,  erit  etiam  cotmsfigurx  non  nifi  m eadem 
ratione  audio,  hoc  efi  aliquou  pane  fui  infinjce-parva,five  ^ touus  figurx; 
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' tjuod  ( cura  noii  ii^nidcs.  femcl  tantum  funucur,  ) omni  adignabili  Tpatio  mU  ^ 
nu5  cnt,  adcoquc  pro  nullo  habendum. 

Sm  tandem  quxranrr,  cur  ^o  figurarum  inicnpdonem,  potiusquam  circiif»* 
icripuoncnij  clcgcruii ; adeoque  ab  o Mtius  quam  ab  i,  ubique  ftte  inchoaverim  ? 
pr^dbnra  iigura  ctfCtUDfcnpca  (non  uno  gradu  ilipra  verticem  oominiias^  ^ ' 

ut  ab  o incipiar^  kd  potius  ab  i ) eindcm  habeat  pneciie  & bafin  de  alutodinim 
cum  cacui  adfcribitur,  liv«  in fcric  Frimworum,  live  Secundanorum,  aut  aliofum  « * 

lequcnciuffl;  itera  iivctiniu  Iit  live inliniu  (enes? 

Dicimus  : Pofle  quidem  id  quod  agimus  otrovis  modo  fieri,  nempe  vel  per  (i- 
gurarum  inlcripuonem  vcl  circum(crjpcioncm(  quod  & fupra  monuimus  ad  prop. 

43.  qux  toti  huic  Sebolio  anlam  dedit,  cujus  quidem  pars  niBigna  tradi  ctciiunop 
potuit,  ut  quz  ^ propofiuooe 'proxime  pracedente  dependeat, ) adcoqiic,  verbi  0 , * 

graua,  feries  Prinunorum  indiffi;rcnter  defignari,  per  i,  a, &c.  vcl  per  o,  x,  a, 
dee.  nam  terminus  primus  o reliquorum  quantitati  nihil  a&it.  Et  quidem  ego  * « 

jam  olun  utroque  modo  lemmata  mea  ordmaveram,  ut  ut  altcnunim  deuioullni- 
. nonibus  noUns  lufficcrct,  quapropter  Iq^rcm  utroque  onerandum  non  cenfui ; 

\ orzlcrtim  cura  ego  Senes  Itilinitas  maxime  (pe^hban,  finitis  vut  aliter  quam  Icm- 

Tnatiim  in(br  ad  infinitorum  thcorcmauufiis.  • ^ 

At  interim  hginx  circuralcriptz,  Ii  res  accuratius  perp^datur,  acn  magiioon-  • ^ 

gruunt  figuris  ulis  quibus  circorolcribuntur,  quam  mlcripw  : Nam  verbi  graua,  ^ ^ 

* iplcnpta  cum  expolita  cingruu  aluuidinc  & verticis  latitudine,  ikl  quoad  baiin  ^ 4 

* (hoceft  lamudmcmininio  ) diHert;  ^em  inferipu  uno  inha  bafin  gradu  cod*  f 

K unuai^  ( vcl  circumicripu  (ic  continuata  fupra  verricem  ) convenit  c.xpafitxquo-  #- 

ad  balm&  verticis  lacitiiduiem,l<xl  quoad  airiuidmcm  difitrt;  ciirumlCTlpta  vero 

(non  cdndnuata  ) convenit  quidem  expofitz  quoad  bafm  de  aicioidinero,  fed 
son  quoail  latitudinem  verticis,  quippe  m altera  c(t  oin  altera  1. 

Cum  Itaque  admodum  (e  indinffenter  habebant  ad  negoaum  nolfcrum  figarx 
inlcriptx  & drcumfcripcx ; maikn  ego  feries  noilras «boquam  ab  i inchoare: 
qxirum  quod  illud^  utut  inlcripuonem  potius  referre  videatur,  utnfque  tamen  ' 
accuiumodvi  polht,  ( ut  jam  didhnn  cfL  ) prout  vcl  fupra  vcrticeiD  vel  infra  ba- 
iin lupponanir  continuari : parum  quod  hoc  padlo  ( propter  mimmi  termini  nui-  * ,% 

Luicm ) extremorum  aggregauun  idem  iit  atque  terimmis  maximus : przlertim . _ ... ' 

vero  ut  , line  longo  verborum  ambitu,  (erici  Primanorum  appellatione  • 

* comprehendere  non  modo  2, 3,  &c  fel  &c.  vcl  o,  3,  p,  &c.  ' . 

* vel4, 8, 12,  &c.  iimilciape  alias  ah  0 inchoatas  quicimque  Iit  ternuous  iecua- 

dus ; & iub  lerie  Secuonnonim  nomine,  non  modo  o,  i,  g,  p,  &c.  fcd  & 0,2  ' 

8, 1 8,  &c.  vei  o,  3, 12, 27,  &c.  Cmi55fque : & paater  m ftycbus  l^ucnribus.  • 

0 Siquis  autem  mallet  ab  i,  feries  inchoare,  poterit  ad  hunc  luodum  Icramau  ordi- 
nare. > ‘ 4. ' 


Ad  furiem  Primanorum ; 


>+'  ■.  ■ 

z4-l+X  ^ 

o+i+Hii_. 

3+^  + 3 + 3 ’ 

o+_i  + 

4+++4+4+4  ’ 

° + L+i +idb  ±rtf — ■ 

T+j+f+j+y+y  ‘ 
&c. 


»+»-■ 

3+j“*  ■ 

*T^  + 3 .. 
4+4+4~’ 

l+i+i+i— . 

y+f+f+T  ’ 

ld-l+J±4±£. 

"1“  tf  CJ  5.J- tf 

&c.  ' 


J 


■A' 


Auc 


4?^ 


Arithmetica  Prop  CLXXXIF. 


Aat  etiani . 
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«4  + <4  + <4+44  + d4 

«X. 


Fl+iJ 


t 


-i± 

V + 27  ‘ 

1+  g + l/ 
64  + iS4  + d4 


= { — li» 


i 


r ’ + 8 + a/-t-  <4^.  , 

iip+iif  + iap+iar  * *“ 

■ &c- 


D,g,- 


< 


*.  • 

* 
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Prop.CLXXXII.  Infinitorum,  4. jy 

Et  limiliter  ad  lerica  Tcquentes,  quibus  rcceuluadis  abilinco  ne  fim  prolixus. 

Poterit,  fi  lubei,  leflor  non  magno  nt^otio  vel  h*c  ipli  lemmata  in  Theortraaa 
formare,  vel  aha  his  limilia  lo]ucniibus  feriebus  apure,  fi  ad  ea  quae  jam  tradi, 
dimns  attendefit. 

Sed  & alius  adhuc  cft  •(  fi  varicute  Icilor  delefletur ) leries  has  ordinandi  mo- 
dus, qui  etiam  aliquando  non  minus  ent  accommodus:  Si  nempe  nec  ab  o ( ut 
in  figuris  infcripd^  nec  ab  i ( ut  in  figuris  circuralcriptis,)  led  ab  intermedia 
quantitate,  pura  j , laies  inchoetur,  ( adeoque  figuram  repraclentet  quae  mlcriptx 
& circumlcriptx  ell  intermedia,  live  major  quam  inlcnpta  & minor  quam  circum- 
fcripta : ) Ut  fit,  verbi  gratia,  leries  primanorum  vel  (quod 

eodem  recidit)  i-f-j-j-y-)-/ &c.  Quocalu  Icmiua  lic  erit  ordinandum,  pro 
leric  primanonim. 


i 4~  * I I 

2+a  * 

s+ 1 s+^s  _ , 
3+3+3 


L+i_. 
4+4  * 

i+3_+r_, 
iS-|-<S-j-6  ® 


i+ii+ii+Ji— > »+j+T+)’_, 

4+  + -t-4  + 4~’  8 + 8-j:8+*-> 


Atque  hic  quidem  modus  omnnuiiopcinH;  convemt  prop.  if,  ubi  figuram 
Spirali  adjacentem  cum  Parabolica  com^ranuis.  Nam  fi,  in  Bgura  Ipirali,  duclis 
quo*!ibct  rcclis  MT  ai^ulos  facientibus  continuos  invicem  aequales,  fi  in  fingulis 
Iptfrns  fcilores  iofcribi  fupponamur,  erunt  eorum  arcus,  ut  0,1, 2,3,  &c.  Cn 
ctrcu;n(cnbi,  ut  1, 2,  3, 4.  ok.  fi  vero  ita  adicnbi 
ut  fcililoriim  arcus  i fpir^  bifwntur,  erunt  ut 
I J,  2j,  i J,  &c.  vcl  ut  1, 3,  Sj7,  &C.  (nempe  ut 
dilfcroncis  niimerurum  quadnucorom : ) adeoque  fi 
arcus  iUi  ( five  numero  infiniti  five  fimu.  quamvis 
abidcm  de  infinitis  untummodo  verba  iku  lint, 
adeoque  hanc  curiofitatem  illic  omittendam  duxe< 
rim,)  fupppnantur  in  rc6lum  extendi  & invicem 
continuari,  uc  Hanc  totidem  fegmeau  diametri  para- 
bolae (continue  polita;)  unde  evadant  diaroan  in- 
tcrceptx  i,4,p,  i<5,  &c.  (nam  1 + 3=4,  1^-3 
+ j*=p,  &c. ) quibus  conveniant  ordinatim  appL- 
cacT!  ( quippe  in  diametrortim  ratione  1'ubduplicaca) 
quae  erunt  ad  invicem,  uc  x,  2.  3, 4,  &c  hoc  c(l  uc  ip&  re^  M T,  M T,  dcc. 
xn  figura  fpirali  vera  per  finulium  iet^oriim  termbios  tranleumes. 

Atque  hoc  pado  comjMrare  licet,  non  modo  f^uram  ct  febribus  numero  in- 
finitis (quod  nos  illic  ftcimuO  Iw ecum exnum to  finius conflatam,  Ipirali ad- 
jacentem, cum  figura  ex  totidem  para^lc^ramnus  aifiTCcAlc  pirabolx.  . Quod 
quidem  (fine  nova  figura )‘iad*tiueUigi  p&rit.  Si  ilii  id^n>Ui  arcus  ponan- 
tur itf,  34,  5it,  &C.  radu  vero  (ipfis  proportiorait-s)'2>’,  6»-,  lor,  &c.  erunt 
l^lorci  lar,  par,  25 4 r,  &c  ( nempe  lomfife  parallelqgrammorum  radiis  & ar- 
cubus refpedhvis  concentorum.)  Sumptis  itetn  in  paranobe  liiametro  continuis 
i^memts  14,  34,^4,^.  ad^ucdiamctrisimefccpus  14^44  ( = 14  + 34,) 
p4  ( = 44  + ^4)  &o  & ordinatim-applxntis  qua’ illis  diametris  conveniant  (in 
diametrorum  ratione  fiibdn plicata)  ir,  4r,  &c.  (qiixfpacia  ablcindant non 

cque-alca,  led  quorum  altitudines  iint  Arichmeticc-proportionalcs,  ut  i,  3,  f,  &c. 
ac  patet;)  paiailclogramma  fpadis illis  infcripca  erunt  j4xor,  34xar,  fa*4r, 
&c.  veloar,  6 4 r,  ao 4 r, dcc.  circumlcripta, erunt  1 4 xar,  34X4r,  f 4xdr, 
vel  2 4r»  12  4 r,  30  4r>  &c.  his  autem  intermedia  panim  initripca  pariim  cir- 
aimfcripca,  (qux  nempe  eam  habent  latitudinem  quz  dl  Arithmetice  media  in- 
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4j8  Arithmetica  Prop.CLXXXIlI. 

ter  duas  ordinatira-applkatas  fpatium  terminantes,)  vel  ( quod  umnndcm  vale- 
bit) inicripia  iiapezia,  erunt  laxir,  jaxjr,  &c.  vel  lar,  far, 

a r,  &0.  expoliiis  lenioribus  CgiUatiffi  zqualta : lis  nempe  quorum  arcus  lunt 
paiallclogrammorum  altitudinibus  ( hoc  ell,  legroentis  diametri  pifrabolaE ) qua- 
les, radii  vero  bititudinura  pacallelogrammarum  dupli ; vel,  Ii  lectorum  radii  Cift 
paralleltwrammorum  illorum  latitudinibus  acquale%  erunt  parallelogranmia  lento- 
rum dn^. 

Sed  tempus  ell  ut  prolixo  Scholio  iinem  imponam ; quod,  cnr  in  hunc  locum 
rejecerim,  Uipra  dinium  ell. 

P R O P.  CLXXXIII. 

Theorema. 

LAtus  numeri  Figurati  cujuHibec,  in  qualibet  ferie  Tabelix  expo- 
litx  (prop.  132.)  quoulque  bbet  coiitinuandxi  ad  liium  illum 
numerum  Figuratum:  rationem  habet  cc^nitam. 

Nempe  eam  quam  indicat  prop.  pncced. 


PROP.  CLXXXIV. 

Theorema. 


Et propterea.  Series  lequentes  in  prsemifla  Tabella  quoulque  hbet 
continuata,  non  erit  diSicile  interpolare. 

Nempe,  invento  per  prop.  181.  cujufque  proprio  charantere,  fiat  interpolatio 
ut  m prop.  i7f,  170,  i8r. 


Tabella  vero,  ut^dinium  ell,  interpolau  lio  le  exhibebit. 
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PropCLXXXV.  Infinitorum. 

Vclaliccr  expeditius.  PoAquas  perProp.  170, 17f,  &c.  interpolatio  fcriciiim 
tani  iraniVerlarum  quam  crc<5Urum  aliquoulque  incepu  e/t,  licet  eam  ulterius 
continuare  quouique  libctiblaadditionenuuierorurajam  inventorum;  nam  non 
modo  numeri  tabella;  Prop.  132.  ( pruuc  ibidcm  monuimus,)  icd  & qui  intcrpq* 
latione  immrlccncur,  Hunt  ex  duobus  aliis  additis,  altero  1'upcrius  altero  ad  iini- 
(Iram,  (non  quidem  proximis,  ut  in  Prop.  132.  fed,  propter  loca  jam  imcrpolata,) 
poft  unum  locum  imcrjc«^lum  pofiiis.  Utanimadvcrtcnu  patebit. 

Qiiod  autem  de  inteiqxilatione  unius  in  lingulis  i^uis  loci,  in  propontioni- 
bus  aliquot  pra.-eetleiKibus  jain  dichun  ell,  etiam  ad  duorum  vcl  trium  pluriuinve 
interpolitionctn,  nmutjs  mutandis,  lacile  accommodari  poterunt. 

• SCHQLTUM. 


Notandum  hic,  totum  hoc  interpolationis  rttgotium^  huc  ulquepraflitum,  pa- 
itei  polle  (etiam  hne  inventis  cujulquclcriei  proprirs  charailcribus ) ope  nioni* 
'torum  qiue  habentur  in  Scholus  Prop.  121S:  & 1^4.  Interpolans  nemjx;  piimo  le- 
riebus  ei'c61is,  & iliis  deiiuk*  iincrpolatiombos  111  (eries  item  tranivcrias  lelatib 
Verum  cum  lingularum  fcricriim  charaileres  inveflig.ire,  jcscfletnoa  injucunda, 
& leftori  forliin  non  ingrata:  placuit  ea  potius  ouam  habetis  methodo  incaicre* 
Cum  autem  huc  perventum  p^ttet,  mtercalationc  fada  in  lingulis  ld'ic-bus 
tamereilis  quam  tranlVerBs  Tabdla;  Prop.  132.  novas  jam  eincrlillc  ieries  iplis 
interpofitas:  nondum  xaoien  completas,  led  hiantes.  Et  quidem  locus  illc  (nota 
□ iniignitus  ) quem  quam  maxime  fuppletum  vellem  , nunet  adiiuc  vacuus.  Si 
autem  vel  unus  ex  vacuis  iliis  locis  Tupplcri  datum  Iit,  & reliqui  non  dihicultcr 
iiippleri  poterunt;  ut cx  Prop.  patebit. 

Cumvero  Tabella  Prop.  131.  jam nabetur  novis  imebus  interpolata,  utimer- 
jc^bc  Ieries  1’uos  habeant  Titulos  juxta  tenorem  illius  tabcllx  accomino^tos,  ob- 
iervanda  efl  haec  Icquens  Propofitio, 


PROP.  CLXXXV. 
Thmtma» 


SI  ioriebus  Tabelbe  Prop.  151.  oov£  intederantur  feries,  ut  fuum 
qusque  debitum  fbrtiatur  titulura;  obfervandi  flint  indices  po- 
teftatum  illic  appofitarum ; e^ue  poteftates  funt  interponenda;  qua* 
, rum  indices  cum  lUarum  indicibib  debitam  analogiam  retinent. 


Puta,  cum  potedates,  in  fummitate  Tabcllx  illius  repertx,  indiccshabcam,  o, 
j,  2,3,  4,&c.  Interpolatione  unius  loci  ubivis  jam  fa«^la,  poteihtum  apponenda- 
rum indices eruut  — 5,0,5,  i,  i 2,2^,  3, 3 ^,4.  &c. 

Iitm  cum  poteflauim  illic  ad  marginem  appolirariim  indices  lint 
&c.ieu  I,  I,  ‘ |,|,&c.potefbtum  jam  appolitarum  indices  erunt 

{ velpro  fuUtituas, — |,  vel~|,  vcl — 2,  tantundem enim 

valent. ) 

Adeoque  Tabella  illa  jam  interpolau  lic  fe  habebit. 


Si  infinita  feries  Aqualium  mult^ecur  analoga  ferie  Subprimano* 
rum,  vel  Sabfecundanoruin,  vel  Subtertianorum , &c.  Kefidua,  eo* 
nimque  Quadrata,  Cubi,  &c.  eam  rationem  habebunt  ad  Aqu^iura 
feriem  congruam,  quam  habet  unitas  ad  numeros  Tabeilfe  fequentis. 
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£t  Hc  deinceps. 
SCHOLIS. 


Atque  hic  jam  notare  licet  alteram  etiam  feriem  earum  quarum  in  Scholiis 
Prop.  idf  & i68.  meminimus,  nempe  eam  quam  Prop.118  & iic  prius  tradideram^ 
etiam  m hac  ipfa  Tabella  inexfpefUio  prodire : in  leric  nempe  tranfverla  tertia. 


H 


PROP.  CLXXXVI. 

Theorema. 


Tnc  patet,  ijuod  Series  infinita  radicum  univerfalium,  ad  leriem  to- 
tidem i^ualium,  rationem  habere  poteft  fatis  explicabilem.  * 


Nempe  per  prop.  prf  ced.  erit. 

V f ReOd.  I Refidtia.  | ^ q Cuborum, 

v'»: V R — V R — v'«  v'« ;VR’ — 3^/R’a-l-^VR<I’  — 
^a:VR-Vi.W«-  — VJ>  V»VR’— 3VR’*  + jVR*’  — Vi’ 
VrcVR  — Vr^VR  — Ve  |V«: VR’  — j V R'f d-sVRe'  — Ve’ 
&e.  ad  &c.  ad,  i &c.  ulquead 

v^:  V R - VR  H VR  — [v«:VR’  — 3VR’  +3VR»— VR  > : 

i;AVqqR’ 


SjAVqqR  I fAVR 

Vq  Refiduorum.j  Refidua. 
Vm  V’R  — V^a : V*R  — V*  <* 
V«;  V’R  — V’i  ; ' V’R  — V’  i 
V«:  V’R  — V’e  :|  V’R  — V*  e 
&e.  ad  I &c.  ad 


V q.  Cuborum. 

V«:  VJR’ — 3 V’R’a+ 3 V’R«’ — V’ « ’ : ■ 
V«<:  V’R’ — 3 V’R’i + 3 V’ Ri"  — V ’i  ’ ; 
V«:V’R’  — 3 V’R’e-i-3  V‘Rer  — V’e’: 
&c.  ufque  ad 

VreVR  — VR: y'R  — V’  R;V«:V’  R’  — 3 VR'R4-  3 ^RJ^"  V’R’- 


ftAV‘R 

velf«AV‘R 


J AV’R 


5?,AV‘R’  = rnAVR 

'S,AV‘R’  = il,-AVK 


Et 
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Prop.CLXXXVlI.  Infinitorum. 

Etmriiqpdu  laqaibufvis  aliis  iflius  Tabelbe  Icriebus  in  quibus  intcrpobtio 
perfiibcft. 

Adcoquc  nihil  JceH:  ad  uiem  in  reliquis  ieriehus  perfkicnduin,  ( & fpeciaciin  ad 
quadrandum  circulum,)  nili  uc  methodus  (upplcDdt  loca  vacua  rcpcriatur , vel 
Iquod^odcm recidit^  ut icrkrum  iflarum  proprius  diaradcnnvematur  Et  qui> 
dqn  quamvisnon  oovuim  Hc  laterpoiicartim  lericrum  cbanii^icres  invenire^  tamen, 
quam  ^beutilli  adinvic.m  rationem,  cx  prop.  («}:  innotelcet : ut  liqua  pellimus 
arte^oriim  unum  invenire,  Ibtim  invcnientu;r  & reliqui. 

P R O P.  CLXXXVII. 

Thes^ema. 

IN  Tabella  prop.  1 84.  Ut,  polito  leriei  lecundx  ( hoc  parium 
primae)  chai^ere  i,  reliquarum  (cx  paribus)  characteres  fiunt 

continua  multiplicatione,  numerorum  i k - x * x x &c.  (uc 

I .a  3 4 

a / a / a 

didhitn.eft  prop.  x/J.)  vel  ^quod  tantundem  valet)  i « - - « ^ 

« &t:.  Sic,  polito  leriei  primx  (imparium.)  charadere 

A,  reliquarum  ex  imparibus  charaiileres  fiunt  continua  multiplicatio- 


ne numerorum  A « 


il — I 


ilTl , i‘jri  ,l‘±L  Adeoque  ex 


i/+i  2/4-3 

horum  uno  cognito  innotelcent  datim  & reliqui. 

Nam  id  pqfliilat  analogia  progrilTionis  Ariihmeticz,  qu*  & in  Nunicrawribu» 
& in  Denonilnaionbus  conlpu-iiur.  Atque  id  iplum  comprobat  induAio  locorum 
omnium  qui  complentur ; lu  non  (it  dubium  quin  & idem  qe  vacuis  judicandum  fit. 
Adeoque  ex  imparium  cbaraitcnbus,  uno  cognito  imiotcrcent  etiam  & Reliqui. 

PROP.  CLXXXVIll. 

Thnrema. 

IN  feriebus  Tabellae  prop.  184.  Sx primi  termini  A dicantur  a,  A, 
y,C, iT, D, i,E,  Sc.  lecundx  (hoc  eft,  primi  parium,)  i.  Reliqui 
omnes  (tam  pares  quam  impares)  fiunt  continua  multiplicatione  nu- 
merorum fequentium.  Nempe  . 


In  priqa 
In  fecunda  A x 


Iii  tertia  ^x 
In  quaria  B x 
In  quinta 
In  fcxta 
In  feptima  /‘x 
In  odava 


Impares. 

OX2X  4X  6*  8 &c. 

I X j X 

f X 7 X 9 &c. 

x»3x 

y X 7x  p 

I X J X 

y X 7 X p &c. 

2>4x 

6%  8 X xo  &c. 

1 X } X 

XX  7x  p &c. 

3XJX 

7x  pxii  &c. 

IX3X 

y X 7 X p &c. 

4x5x 

8x10x12  &c. 

I X } X 

y X 7 X p &c. 

5-xTx 

px  It  X Ij  &c. 

' I X)  X 

jx  7»  p &C. 

<x8i 

lOX  X2X  14  &C. 

yx  7x  p &c. 

qxpx  XI  X ij  X &c 

1 X 3 X 

y X 7x  p &c. 

♦ 

IX 

3» 

Pares. 

X * 7 X *P  &C. 

2X 

4* 

£x  8 X to  &C. 

2X 

4* 

dx  8x  to  &C. 

2X 

4» 

dx  8x10  &C. 

3» 

7 X p X 1 1 &C. 

XX 

4« 

6 X 8 X IO  2cc. 

4» 

dx 

8 X IO  ifta  &c. 

2 X 

4« 

dx  8 X 10  &c. 

7* 

pX  II  XI5  &C' 

XX 

4* 

d X 8 X 10  &c. 

6x 

8x 

10  X 12  X 14  &C. 

2X 

4» 

fi  X 8 X 10  &c. 

T* 

S» 

11 X 13  X ly  &c. 

2X 

4* 

dx  8x10  &c. 

8 X IO  X 11 X 14  X Id  &c. 

2X 

4« 

dx  8 X 10  &C. 

Et  fic  deinceps. 
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Probabitur  hsc  cx  procedente.  Vel  etiam  pnecedens ) cx  analogp  pro- 
grellionis  Aiichmeucz.  Et  quidem  inductione  comprobatur  m Ipcis  omnibus  rc* 
• pletis;  nt  non  fic  dubium  num  idem  de  vacuis  etiam  judicandum  (it. 

Si  quis  autem  hscliut  de  imparibus  (crriei  primar,  ( quos  ab  Beri  ex  contintia 
, . oxax4)«^x8  dcc  I . , • ■ 

rauiuplicauouc  numerorum  * ^ ^ ^ 'sT')  ncoc^hraqwci^K 

confpicitur,  totam  continuam  miitiplicationeni,  quaoaamijue  fuerit,  penitus  <5c- 
llruat,  ^atque  omnes  jfliuslerici  terminos  evanefeere  in o ciphram  feu  Nihil: 
Sciendum  cft,  inde  huic  malo  cantum  ^2e  quod  tamioua  A in  lib  (erie  (it  oo  In- 
finitum, ( prout  Ibpcrius  oftendimmio  Senohis  ad  prop.  i66  ) adeoque  mU  ft- 
queretur  o ( ad  iplius  oo  virts  miquendas ) cxcrcviflent  omnes  iftius  liu^ici  ter- 
mini in  ob  Inffmtura.  Sed  cotuId 'alterum  altcrhis  malo  mederni^  comtnbdc. 
Qiumivis  enim  m xo  non  aliquem  decenninace  namerutii  defignet,  (&-  propterea 
i^il  inde  certi  de  reliquis  quantitatibus  concludi  pollit, ) potdf  t^cn  onau  vir- 
tualitcr  cujufvis  numen  vices  fubirc.  Nata  quicfirfqne  numerus  per  oo  aividatur, 
quotiemem  dabit  o,  & tfomra.  Puta  oo)  i (o.o)  i ( co.oo  j i (o . o)  a(  oo. 
oo)j  (o.o)  j ( oe.  Et  ficdcquovisali^i  Etpropterea  (cup»  ia 

du&us  reftuoere  debeat  numerum  'Oivithtdumt)  cllet  00x0  = 1,  vel  00x0=2, 
vel  00x0=3;  quovis  alio  munera 

PROP.  CLXXXIX, 

Uxorema. 

hic  feqmtur , qmd  Si  ex  Tabellae  prop.  1 84.  locis  vacuis  unus 
quilibet  numero  noto  foppleatuc,  erant  J5t  reliqui  omnes  cognhl 

• 

Verbi  gratia;  fi  unmcrus  hac  nota  □ defignatos  fiipponatur  cognitus,  reliqui 
onmes  etiam  cngno(centUr;  qui  nempo  enm  nabent  ad  Hlum  rationem  quae  hic 
fubtus  indicatur. 
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Prop.  CXC.  Infinitorum. 

TH)iu5  proccHui  dcmonftracar  cx  prop.  pneccd. 

Nocandmu  autem  & hic  numerum  quemvis  intermcdiLim  aggr^atum  eflc  €x 
duobus  altero  (nrfum  ahcro  ad  dextram,  ( non  proximis,  Icd  polF  unum  mtcr- 
niillum,)  pofitis. 

Cujufp*'.  Icfici  chan^lerem  ( nuatemis  per  prop.  182  6c  187  innotcfcicj)  libuit 
etiam  adjungere,  quo  melius  perfpiciac  Ici^r  quouique  reo]  perclu.ximus. 

sc//oj:/c/m 


Atque  hailenus  quidem  rem  perduxilfe  videamur  falis  feliciter.  Verum  hic 
tandem  hxrec  aqua.  Neque  enim  video  quo  pa6lo  poiiim  vel  quanticatcni  a repe- 
rire,  vel  charaiterem  feriei  A.  (Et  propterea,  nec  charaileres  iuicrum  impamira 
penitus  allequi,  ficet  eorum  ad  invicem  rationes  cognofcaQiur;  nec  imparium  le< 
ricrum  locos  impares,  quamvis  & horum  etiam  cognofeantur  quas  habent  ad  ni- 
vicem  rationes. ) Qu.anquam  enim  fi  muneri  laterales  fint  magri,  pma  i,  z,  4., 
&c.  noti  fine  iericruin  ilbrun)  terrol^  pnrni;  puui,  non  tamen 

fiiale  eit  deprehendere  quo  patto  horum  munerorum  ad  (uos  re/pedive  numeros 
laterales  ratio  pofiit  una  aliqua  xquatione  explicari : unde  & reliquis  lateribus  (io- 
corum  imparium)  .a9commodari  pollic  lux  cinuluuc  feriei  'primus 

terminus.  Qiianquam  trdni  hinc  fpes’‘riiti  exigua  vila  efi  atfulliflc,  lubncus  • 
omen  quem  prae  manibus  hibernus  Prorrtij'  tam  hic  quam  fuperius  non  mro  elap- 
fus,  IjKm  fefcilit  Qviem  autem  & hic  tbmpnnfentl  vultum<  diendeht,  non  ^it 
ftstaliis  mgracum  appolodlii  Nempe  ^ — -*•' 

PROP.  CXC. 


'Theorema, 

iN  (erie  quarta,  (Rve  parium  lecunda,)  cujus  minari  alterne  fumptii 
(in  locis  paribus)  i,  a,  4,  y,.  &c.  fiunt  continua  multiplicatione 
numerorum  leu  rationum  i x|x|x^,xs,  &c.  leu  iKlx|x|x'g  6cc.  &,  (m 
locis  imparibus,)  &C.  ex  mulfi^licatK  Jxlx|x^x’,  &c.  Si,  propter 

irtterdlationcm  unitis  in  fSngulis  {pa^  numeri,  (ui  ei  locis  tatri  pa- 
ribus quaih  imparibus  iiitermifiis  una  fiatferie^)  qna:libet  ratioiium, 
in  quas  continue  multiplicamur  terminus  omnium  tam  parium  quam 
impariiun  primus,  in  binas  dirimenda  eft,  ( nam,  verbi  gratia,  ratio  i 
ad  2 compofita  ex  ratione  i -ad,j  ! & i |ad  2,)  hoc  modo 

1 X I ’ * * \ * . t'  &c. 

5«fx|x;5,  Hix5»jx|xj  > 
j X ; X ' . i X j X ? I 


In  ftrie  fexta,  ( fi  ve  ,.patiuiti  tertia,)  fi  idem  faciendum  fit;  diftri- 
buenda  eft  quxlibet  ratio  item  ia  Unas)  quarQm  atraque  eft  ex 
duabus  compofita;  ad  hunc  modum. 

j\-.A  f,I 


’’'r*j'2X4  3-X.5-  4x6  8x10 


&c. 


X,-'— ^X &€. 

‘ T-xo  ^ ^ 


— . « - /X  - ' X X ”"7~  1 « „ - - - 

2*4  1x3  2^4  3Xf  4xtf  ’ 5*ic7‘ X»  7-xp 

5 * 1 * • -I  X 


f 


Nempe,  divifii  prius  qualibet  ratione  i a quaternas,  (puta  f ^ 2~7~x~lT* 


3^x4«  fX<) 

t . 

& ; = — ^ & fic  m carteris,)  5t  tum  difti  ibutione  alternatim  fii- 

• 3X4X3XO' 

in  binas  clafiTes.  Iu 
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AtUTHMEtlCA  Prop.CXC 

In  ftrie  Oftava  ( five  parmm  quarta ) diftribuenda  ell  quslibec 
ratio  item  in  binas,  ied  quarum  utraque  eft  ex  ternis  compofita,fic. 

I , . I K &c.  ■ 

2x^x6  ^ X J X ^x6x8  ’yx7xj>  6x8x10  ^ 

2Xif.x8  Ixjxf  2x4x8  jxyxo  4x8x8  rx^xy 


ii  * ? 


! 


&. 


Neiiipe,  divifa  prius  qualibet  ratione  in  fenas,  ( puta 
, 3x4xyx8x7x8  4xrx6x7x8xsi  a j- 

= = 1777^777777  ’ * ^ - 3 xT77r67778  ’ ) «1“*  ‘‘*- 

ftribuendae  (iint  altbrnatim  in  duas  clalles. 

£t  iimiliter  inferie  Decima,  Duodecima,  &c.  dividenda  quxlibet 
ratio  in  OAonas,  Denas,  2tc.  quxalternatim -diftribuenda  funtinduas 
clafles. 

, (Inferie  autem  Secunda  ( live  parium  Prima ) niilla  rationum  divi- 
lione  opuseft,  fedcum  omnes  lint  eadem  squalitatis  ratio,  live  ii  ea- 
dem illa  eft  & ubique  interponen^  nam  { « t = i • ) 

Verum  fi  in  feriebus  Imparibus  illud  t^rediamuri  nempe  ut  quadi- 
bet  ratio  in  duas  ( aequabiliter  progrediendo ) diftribuatur  i res  non 
ita  feliciter  liiccedit.  'i  ^ 


Nam  ( verbi  (patia ) cum  ( cx  analogia  reliquarum  ) rationes  (eriei  Quintz 
iWdebSa:  efleni  lrl  temas,  Se|tdmae  ih  quinis  , &c.  (numero  ftraper  impares,) 
non  poteft  fieri  iita  aajuabilis  earum  diuribotio  , in  .duas  clalles  qua;  ad  debitam 


interpolationem  rcquirinir. 

'i  .Tota  propolitio  ( infixfta  Tabella  ) latis  per  Ic  patet  animadv^tenii. 

. Re^, aliquanto  clarius  fbrianc  pateat  ubi  ferictuin  aliquot  rationes  m buias,Kr- 
HM,  quaternas,  ftc.  ( prout  lenes  qu*Iibet  pqllulat ) divifcro.  Ne>*>pb’'  v 


■!:  ■ I-  TO) 

In  ferie  tertiS. 

■<«I  I 


1 — r 


/.‘i  Vn 


1 = 1 

• s. 
1- 

1 = 1 

- = 
--  ’ ."lul.  j ■ 

In  lerie  quinta 


'Ia (cric  quarta.  ('’•  - 6 
1x2 


ri  ...  ■:  I 

i r-:\  . 


,■  ; 8>P:  tuli., 


5 = 11+12 

2x3x4 

1 =L7+2 

* 4x7x8 

} —HhP 

' “6x7x8: 

■I  — 

* t 8 X px  10 


1x2x3 

t _ 

’ 5x4x4 

^ . 6x7x8 
® ^ yx^x7  , 


■yjiiv 

lii  ferie  fexta. 


T.' 

-■Ji;  V.'.-. 

ii 


jy4*jhrS‘  f =c 

- i-  — 


XX2X5X4 

4xyx6x7 


4xy xtfx7 
7x8x9x10 
6 X7x84(9r 
_ 5>xiOKiixri 
8x9  xto^ti 


j x^xyxS 
2 6x7x8x9 

* yx6x7x8 

flx^r  ibx  If 

’ 7x8xp  xio 


Prop.CXC  Infinitorum. 


4.55” 


1 = 

I = 


'7x8x9x10x11 

6x7x8x9x10 

pxToxiTxrxxi  j 

8x9  XIOXIIX12 


Ia  feiie  icptima. 

g ix  J X4X^xtf' 

IXlXjX^XJ’ 
j 4x^x(?x7x8 
’ 3X4XJX6X7 

6x7x8x9x10 


3x4x5-x6x7  > — j 

2x3  x4x;x6 
9x6x7x8  xp 
4xjx6x7  x8 


7x6x7x8x9^ 
Sxpxfoxiixxz 
7x8x9  xioxi  I 


In  llriebus  hifce  (quantumlibet  continnatis)  & lequeniibus  omnihns,  notaii- 
dumcfl,  Kaxioncs  cojQflibet  ex  paribus  f^ici  dividi  in  alias  numero  pares,  oux' 
proptcrca  commode  diftribui  pofliuu  (utdiflumcU)  induas  Qall«:  cujuIliMC 
autem  ex  lericbus  irapnbus , rationes  dividi  in  alias  numero  impares,  qu£  prop* 
terca  fic  diltnbui  non  poiliinc. 

SC  HO L ru  M 

f?  ' 

Si  quis  autem  putet  huic  malo  medelam  (atis  commode  applicari  Mfle  , divi- 
dendo rationes  /erici  quintx,Tcptimx , &c.  ( non  in  ternas,  quuias,  ied  ) m 
ienas,  denas,  &c.  ( nempe  bis  ternas,  bts  (mmas,&c. ) iititaiationes  ( |am  numero 
mres  ) dillribui  phOint  in  binas  clalies:  Res  neutiquam  cx  voto  fuccedet.  Nam 
noc  quidem  i^tundem  eli  adi  Kadones  fcriei  quanz,  Icxue,  o^lavae,  &c.  divi- 
dkntur  ( non  in  binas,  quaternas,  Ieniu,&(.  fed  ) in  quatern^  o^nas,  duodena^ 
&c  Et  harum  rollca  fiat  alcernatim  diflributio  induascldU^  Quod  quidem  (i 
Herct,  non  ipte  prodirent  rationes  quxfitx,  (quas  fupra  cxhitHiinius, ) Ied  alhe 
ab  ipUs  ians  diverfse,  ut  experienti  patebit. 

Et  quidem  proclivis  fum  ut  crcd.im  ( quod  & ab  initio  furpicacus  fum,)  rationem 
illam  qu^  quxrimus  talem  cfle  ut  quz  non  poterit  numeris  exprimi  juxea  ulhim 
adhuc  reccpcnm  notationis  modum,  ne  quidem  per  latera  furda  ; ( quale  quid  in» 
.nuit  Schooicmus,  de  radicibus  w^^uauonum  quanindam  cubicarum,  in  ipfius' 
yf/>pefuActr  3ifi  tradutum^^  0>gart/ca  Cbmcatwn  Siiiionum  i^tfaipthw  ^ idque  ad 
inemein  Viaxi,  Cartefii,  & Jiorum: ) ut  neodic  videatur  alium  cjulmodi  rado> 
nem  explicandi  modum  incroduccr^  quam  vel  per  miineros  veros,  vel  etiam  per 
recepta  latera  iurda. 

Atque  hxc  quidem  nollra  five  lententia,  live  coojeSufa,  hinc  confirmari  vide- 
tur ; Q^niam,  fi,  ut  fericram' panum  quxlibct  (in  Tabella  ^/0^9184.)  luum 
habet  appofichm  charaderem , ica  & imparium  quxlibet  cjuiiiiont  diaradereui 
nada  dlct ; tum,  ut  per  charaderes  panum,  rationem  invdbgari  docuimus 
quam  habet  leries  finita  Primmorun^'  Secundanorum,  Tenianorum,  Quamho* 
rum,  &c.  adlcricm  totidem  eorum  maximo  aEquaitum,  (m  SchoJus  ad  Prop.  182.) 
Ita  per  cjulmodi  charai^lcres  Icncrulg  imparium , firntlucr  invdb^uida  videre- 
tur ratio  quam  habet  finita  feries  Sublccondanorum , Subtertianorum , &c.  ad 
ieriem  totidem  horum  maximo  iP.quahum  : cur  autem  hoc  non  rpmodum  lir, 
oltcndimus  in  Scholiis  ad  Prop.  169. 

Et  proptcrca,  qood  in  aliis  Arithmedoes  negotiis  fieri  folct ; illud  & ^ic  facien- 
duinent:  nempe, .uhi  ad  «AircTvr  aliouid  pcrVcniuir^  quod  ti^cm  fieri  fuppo- 
nendum  eU,f.ncc  tamen  adii  fienpouil;  excogitant  nioiium  imqdtni  exprimendi 
id  quod  fieri  lupponirurunjtE^luin  non  Iit. 

A^uc  hocquioem  m Arithmttcis  opaauonibus  omnibus  refblutoriis*^ufu  ve- 
nit. V.  g-  In  Subdudlooc;  li  propoiuiur  numerus«major  exm  nori  auferendus, 
puta  3 ex  2,  vcl  1 bx  I ; quonum  id  adii  przlbri  non  potcfl,  excogitantur  nu- 
meri m^ativi  quibus  exprimatur  cjufmodi  luppolitiiia  liibdudio,  puta,  z~3, 
vcl  1 — 2,  vcl  — I.  • 

In  divilione?  fi  proponatur  numerus  per  aluim  dividendus  qui^ipfam  non  mc- 
utur,  puu  3 per  2;  cum  liocadu  pne^ri  non  poflit,  inventus  eu  modus  ejuf" 
modi  ibppolititiam  diviiioncni  indicandi  ad  hanc  tuimam}  vcl  1 


N 11  n 


In 
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Arithmetica  Prop.  CXC. 


In  cxiradlionc  Radicum ; fi  propgnatur  numerus  refoRrendus  qui  non>  fu  fui 
genens  vere  bguratus;  verbi  graua , ii  quxratur.  radLX  quadracica  numen  12; 
quoniam  radix  ilia  non  poieft  ullis  numeris  five  innaris  live  fbilBcxpcmij:^ideo 
inventa  clt  methodus  cjufmodi  Radjccm  fuppofitinan)  utcunque  inmcandi  ad 
hanc  formam,  V 12,  vel  2 V 3. 

Imiter,  m Prt^ellione  Geometria,  puta  5,  ($,  12,  Si  qnxnmir  terminus 
novusmter  3 & ointerponendus,  diccturiile  3 /i,vcl  V 18,  vclV^  3x<5:,vel 
forte  (quodumundem  valet ) quod  idem cU atque cxplkamis  dicere, 

tfrminus  jruJius  inta- 1 Se  6 m prcffeffimc  %y6iiZyd/jc.  aut  rV/era  (5>*  p pfo- 
grejfkme  2,9,40j&c.  Italiimer  3,6,  interponendi  eflent  duo  mcdiiGeomc- 
ma,  cHct  eorum  prior  v'c  r 3 x 3 x6 : vel  Ve  ^4  vel  pouus  3 V e x,  ( nempe  3 
du6ti  in  radicem  cubiam  communis  multiplicatoris  2,)  & lic  in  exteris. 

Si  autem  ProgrdI;o  Geometrica,  qux  luppomtur  heri  ex  continua  muldplia* 
tionc  prmu  termini  in  numeros  qucmibec  invicem  xquale^  ( puta  3,  tf,  la^  24, 
&c  ex  continua  mulcipliatione  3 xaxixi&c.  ) non  icra^  tdmiitac  tecmmo& 
jmermedios  rationales:  non  mirandum  cR  R neque  illud  continet  m progrcilione 
^Li  ex  termini  primi  d)ntinua  multiplicatione  m quotiibet  luccedenus  numeros 
iruajualcs,  Cvccrelccntcsfivc  deerdeentes ; ( puta  x,  2,  24,  6cc-  ex  continue 

nuiltiplicatis  TX2X3X4  &c.  vel  i, ^ commuo  miiltipliatis  ix{ 
xJxJ,&C. 

Quoties  autem  hoc  contingit,  cum  illud  veris  numeris  defignari  non  polTit,  ( & 
ne  quidem  lolis  radicibus  furaisdi^hs, ) quxrendoi  em  modus  aliquis  id  ipliun  ut* 
cunque  cxprhuendi.  Si  igitur  ut  V x • lignifictt  itnfitnummcihutfr  inter  \ 
^6  in pr^rejfstme  Geometika  3,  12,'^.  ('commue  muluphando 

3x2x2  &c  ) na  nr : I f I : ligniheet  tnmwum  medmm  tnter  1 6*  i /*  p^  ^ejjiowp 
Hy^-geometuca  Jeaejceitte  i;  (continue  multiplicando  1 xjxl^c.)  erit 

0*=  tsr  -.i  II : Et  proptf rea draJus  ejh ad^uadraium f/w/tetr/y  nti4u  irr:  r if 
quidem  cni \cra  Circuli  Quadratura  m mmicris,  quatenus  ipla  numerorum 
lutuia  pautur,  explicata. 

£c  quidem,  ficut  in  prt^reflione Geometria  xquobilJ,  3, .12,48,^1^.  quanquam 
qui  tcrrainuiu  imcr3&x2  intermedium  diat  ^^3x12:  non  dicendus  erit  rem 
Utis  expltanc,  quoniam  terminus lilc  cxpliatius dici >po(lit  0,  ( cltcmitf 

intcr3&<S  (in  progrcHionc3,<5,  i2,&c.  ) termmiim 
}&Iignat  intermedium  V : 3 vel  faltem  V aut3V2>  ) rem  iatis  exfdicai& 
dic^duseric,  quoniam  non  potcR  yero  numero  ailigiiari : lu  qui  in  progreOrone 
terminum  intt^  x intermedium  dicit  /nr:i{|^:  non  laus  expli* 
csm  rem  tradit,  dicere  enim  potudErtl;  Atqui  mter  x&|  medium  terminum  af 
Rgnat  rtT : I [i:  latis  rcmcxplicafleHiccndus  ell,  cuni  iilc  terminus  non  polSi  vci 
ris  'numeris  cxprmii : adeoque  lliHicit  Ii  utcunque  indicetur. 

Atque  infq^r,  ut  y ; 3 x <J : (in  progrclfionc  3,  6,  la,  &c.  ) vel  V 18,  vel  3V2, 
quamvis  veris  numeris  expilari  non  potcfEaccuratc,  potell  tamen  quam  proxime 
aengoari ; ( puta  hujor  quam  , minor  tamen  quam  ; item  major  quam 
minor  quam  4*^7 ; item  maior  quam  minor  quam  4114x540 ; 

« iic  deinceps,)  iu&  numerus  a=  nr ; 1 ( | : ddigoan  potdi  veris  iiuaicnsquam 
proxime,  licc-t  non  accurate;  pnta  mafor  quam  1 gr , minor  t^n  quam  i^;itcm 
major  quam  i|a7?a  . dcminorquam  ;*item  major  geum  & minor 

quam  1(2732^;  &ncdcmccps.  prout  vel cx tabella  noilra  ( quod  icquentc  pro- 
poiicione^nfunis  liim  ) vel  etiam  alntn^‘ variis  modis  colligi  potc-it 

Adeo  ut  nihil  videam  cur  non  rauo  Occuli  ad  Quadi^cum  orcumferipeum,  (vel 
etiam  EUipfcos  ad  circumfoiptum  Parailclogrammum,)  nempe  lu  1 aci  o^sat: 
I 1 1 : vcl  □ = I or  I . (hoc  dl,  ut  i ad  terminum  medium  inter  i & | in  progreHio- 
) zqueTfX’Oc^  explicari  dicenda  Iit,  atque  rado  lateris  ad  diaf;oni< 
um  in  quadrato,  nempe  ut  1 ad  i V 2,  vel  ad  V : i x i : { hoc  cft,  ut  1 ad  term  mum 
medium  inter  r & 2 m progre0ione  r,  2^4,  &c. ) nifi  quod  tec  notatio  V t vel 
V.:  1 x2:  jomdiu  fiient  recepea  ( fed  qu2  aliquando  fun  nova  ; ) noflra<  vero 
jam  primitus  introdu^  propter  novum  prbgreflionis  geuusjam  primum  ^ quod 
ipam)  dcteiluui.  Sicucautem  notatio  numen  furdi  (puta  V 2^  ) m Ar/ithme- 
ticani  imirodu.vitmeihod«iniddeiidi^  rubducendi,multiplicaadi,  oivideodi,c$x.  la- 
tera furda  ; ua  non  cm  difficile  ejufmodi  operationes  ad  novum  hunc  n>  aflruro 
noutionis  nxxlum  applicare ; »d. tamen  prxfcntisinlUcud  non  cR.  Non  igooro 


} fitcrim 


Prop.CXCI.  Infinitorum. 


interim  ad  hanc  ipfam  nocauonem  accuratius  pcrficicndaro,  apponcodas  cHc  noue 
rr  dillio&ioncs  iua%  puu  , &S.  prout  indicaverit  vel  mediiun  uni- 

cum^  vcl  primum  duorum,  trium,  &c  ficut  dc  not«  V fieri  folct,  puta  V V * , 
dcc.  prout  deGgnat  radicem  quadraticam,  vid  cubicam,  biquadraticam,  &c  hoc  cll, 
vel  unicum,  vd  prunum  duorum,  trii^  medioruro  proporaonalhim : Item 
alias  apponendas  c0c  didin^tionc»  qiue  ii^iccnt,  au  conanuc  nmltiplicationcs  ( in 
expofia  feric  mterpoiinda  I vcl  unitate,  vel  numero  binario,  ternario,  conti- 
nue creicmt  Verum  ea  omoiir,  & fiqua  funt  fimdi^  remittenda  funt  ad  accura- 
tiorem hmuicx  progrefiioni»  dUquifiuonem  ii  Olam  in  Arithmeticam  admittendam 
ienuam  J^themacict,  ( quod  quo  minus  fiat  nihil  video. ) Prxienti  fuHicit  inlU- 
tuto  illud  quod  voluoHis  utcunque  indicare,  dc  quod  in  ouraiUerc  di^cic  apertis 
verbis  iiippt^  Si  aatcm  ikoaiionis  modus  ille  k nobis  excogitatus  Mathemati- 
cis minus  placuerit;  ego  quam  lubeniiflioie  illum  mutari  pauar  modo  apdorcm 
ofiendant.  . 

Ututlit^Ego  quidem  neeeflc  habeo  ut  latear,  me  nec  durmodi  pro  ferkbus 
imparibus  quaks  pro  panbus  in  Tabella,  ebarafWes;  nec  lukrum  inipanum  lo- 
cos impares,  adhuc  fupplere  polle^  joxfa  aliquem  ( quem/iidhuc  receptum  feio  ) 
notationis  modjua ; ( quailquam  p(^uro  ad  invicem  rationes  jam  oHeadcrim. ) Et 
quanquam  in  luper2oriDUt,«pcr  avia  non  raro,  dc  traxmtcs  nuUi  quod  iciam  antea 
calcatos  perruiapcas,  infpMtos  exitus  aliquoties  mvenerim  : vix  tamen  ( ob  cau- 
, las  jam  expolitas  ) aufim  forare,  & hk:  item  ex  rotoomma  fuqccirura.  Si  lbr6n 
aJius  aliquu  nolua  dehinc  premens  vclligia  eo  tandem  perveniat  quo  mihi  non 
datum  dl  pervenire,  ( nollem  enim  pro  noitri  modulo  aliorum  item  omnium  inge- 
niis terminos  indice^)  & modos  maeis  accommodos  eidem  quantitati  expruoenda: 
inveneri^  ego  ncutiquam  gravatiro  Itfaiiv  Mathematicis  mterim  haud  ingiauma 
fore  autumo  me  novam  aliquam  nec  ( fi  quid  ego  judico  ) prorfus  contemnendam, 
obicuro  latis  de  Circuli  Qpadratara  probfemau,  lucem  pncbuillc  ; eamque  eatenus 
numeris  expiicafic  quatmus  ipfa  nomerorum  natura  ferat 

Quod  autem  jam  inveoimu^  li^t  etiam,  in  (Ruentibus  aliquot  propofitioni- 
bus,  muuta  aliquantulum  forma  proponere.  Et  primo  quidem  qut  id  poffit  nu- 
sner«  ablblous  quam  proxime  defignari,  & deinde  etiam  lineis  reAis. 


autem  i . a : ^ . £t  a . : 4 . ^ . Et  3 . 4 : : 0 . Et  4 . ^ ^ . r.  Et  f . d . ■ 

y.X.  £td.ir::c»4d 


Ideoque  ( cum  radones  oontinuc  multiplicantes  perpetuo  decrefeant,)  erit 


P R O P.  CXCI. 

PrMma, 


Quo  lacibus  res  fuccedat)  prc^rellioais  ( ibidon  repeitx  ) termini 


2x4  3 X r 2X4xtf 

c.  d.  &c. 


dicantur,  u.a.fi.h,  y.  c. 


minor  quam, 

major  quam,  i V } e=  i V 1 1 


% ■- 


4^8 


p 


Arithmetica 

fininor  fi  > 


Prop.Cto 


y \diurum'{'J*1' — "J  —fV  Seminor qu»m,  Vt=V  l.j.. 
Item-T-s  i:  ' 

*/major  = i\ g /major qiiani,  v'J=Vij- 

'-duarujD  l 4 y 


Et  prqjKcrei  h x 


minor  qua^  1 1. 
n&jor  qoun  9 V i ( • 


ut> 


5X1  -- 

Hoc elt,  □ minor  quam  « V ?.i- 


.iiu. 


major  quiua  » V i 


Cmimar  quam 

Et  (panranone)  erit  J = f * - = r^ — □,•/  • 

^ ^majir'quam  i, 

’ ne--  j... 


* 


Hoc  eft,  D minor  quam  ■■;  *!-i7 — 7 V i k • 

^ ’ ix4x.4x<»  * 


major  quam  ^ !■</■> 


Et  («conunuau  ejuiiDodi  pperatkme  juxta  Tabcile  l^es ) invenicfbr 
3*3  xyxy x7X7.xpx  pxn  xn  x 15  x 15 


.minor  quam 


ax4x4.x^i^6x9*^*toxic>x^a)f  X14 


*Vl  I 


roujQt  quam 


jxjxyx^x^^xpx  j>x  II  X n X 13  X 13 


2X4X4.X  6x^x8  r8x  xox  xo»T4x  iix  14 


xTaxllxra.  ^ 


f 

4 

•m* 

l«“ 


£t  ik  deinecp»  quouf^e  libet,  lu  nempe  ot  iratSaoms  Nume^r  fiat  coati^ 
nue  raulaplicando  numeros  impares  3,  j,7)&c*  bis  poQtos ; Denominator  vero, 
continue  multiplica]^  numeroa  |kuc^,  ^ 4,  bxs  item  polito^  cxcepm 


primo  & ultimo,  qm  feraci  ponuntur:  Ei  toademque  rauo  lefl  fradio,  fic  faiia, 
ducatur  in  Radicem-quadraucam  Umtam  aliquota-paice  fui  au£be ; ea  nempe  quz 


doLOminatorem  babeteum  qui  numerori^*  coatif^c  m^fip^forua^ 

impahum,  0 quxramus  numerum  fi^joreoi,  jkiripm,  miqfynpn  . 


Atque  hoc  pa^  coulque  tandem  pervenimur  donec  majoris  & minoris  dtB^ 
rentia  evadat  quav» aiiignata  minor;  ( qi»  propcerca,  0 fupponaturin  ioEmum 
continuanda  operatio,  tandem  evanitura  efi  ) Quod  quidem,  0 opus  0i,  iic  de> 
ihonllrabitnr.  , 


Numerorum,  ita  ut  jam  dj^um  eil,  continue  mhlcipticatoruip,  parium  maxi- 
mus (nempe,  ex  Dcnominatoris &£lonbus  ultimus)  dicatur;?;  ad^ue inipariim. 
maximus  (nempe,  uldmus  ex  fiittoribus  Numerattixj*,')  erit  (quippe  qui 

ab  ilb  unitate  ocficit ) £ni  ^itur  ( propmr  eurtdem  iurobit^  mukipLcatO' 
torem  compoEtum ) numerus  ju0o  majpr  ad  numerum  julb  minorem  ut 


torem  compoEtum ) numerus  ju0o  majpr 

Vi 

z — X z 

.•  z 


adV  1 “j  (nempe,  m terminalis  numerus  fardus  in  lilo  ad  terminaiem 
«— I z 

numerum  fuidum  in  hoc,)  hocdfL  ut  ^ ad^^ii  hocCft,  ut 

,z  ^ *-i-l 


ad  V:  5+ 1:  hoc  eft,  ut  V z?  — 1.‘  Fieri  autem  pooeit  (auila  ^em- 

pc,  quantum  opui  m,  quantitate  f ) ut  diderentia  radicum  ^ & v^:V^  i : 

nem^  z — V’z^ — 1:  minor  evadat  quavis  all^uanda,  (ut  notum  cf^  & alibi 
etiam^  nobbdklumad  prop.  39-CoiuSe^. ) Et  propterea  numerus  juilo  ma-^ 
jor  excedat  numerum  julio  minoren),  fecundum  eam  rationem  quz  mino.r  0t  qua- 
vis alT^ata.*  Quod  erat  oftendendum.  / f- 

Cum  autem,  ut  ex  dklis  patet,  aiuSlo  in  inHnitum  ndi^o  z,  numenn  Julio 
major  numerum  julio  minorem  ea  ranonp^liiperet  qux  minor  (tt  qtiavM  allignaca: 

erit 


1 


Di_  '“IbyGoogk 


Pfop.CXCL  Infinitorum. 

ctit  eorum  ab  invicem  dit&ceaiia  ( & piopterea  mriurvis  ^ Juilo)  iniimee  parva, 
boc  dt,  nulia. 

Ppno ; Coniam,  nuacto  b lic  in  infinitum  aufio,  illa  Unitati  adjuiAi  par* 
fui  alinuijfa,  futiira  c(i  infinite  parva  j erjiquf^  Cve  v'  i five  ■/‘i  — , tan- 

® JB—  1 

tundem  atque  V I,  Cve  ^propter  pvandccnrOT  partem  infinite  prvam,)  qu* 

niultiplicaniio  nihii  muia(  I Dicimu»*  frafiionem  illam  '-^  « } « y » ^ 

^.  urul  2 «4*4« tf xO«8 X otc. 

fifimitom.tjonflinritam,  efle  ipCfimum  qutelitum  nu- 

meram  a pobale;  adqueiii^im  Ic  kafaec  i,  ut  Ciraihisqd  Qitadnium  Diametri  i 
Vel,  ( fi  kI  magis  placeat, ) ut  dl  illius  fiaiilionis  Denominator  ad-  Numeratorem, 
fic  die  dicimus  Cuculum  ad  Dian^  (^u^iy^umt/fit,  ut  Nnmuatbr  ille  ad  De- 
nominaioroh,  fic  Quadratum  lUud  ad  Circulum;  Nempe  ut  hilum  ex  continue 
iqqlcipbfaus  px2f  x4px8i  &<;. t( qu«(irjM|.nunKroruinumparnun, ) ad  tailuiflex 
? <1:.^:«  4^  n 8o  (id/dtpi  qwMatti;  imiaie  roiiuifis)  in  mfinimm  cona- 
nuatis. 

.. fil  quM.amepT uvwr>Wi,«quirati  quw^uefxmunuanik; «titilla  owlu|diatio 
'«qiHHAu^  uvdoifiiaiad  ^[eottanada^^.ifiye apTa  nuponm perveniatur  itNem- 
pe  u(  pumenis  jultq  majoT,  i|umcrum  lufto  miporep^  apl^  parte  quamlibd  exi- 
jiii4.(  4«1  pc  illa  qudeia-)  fijpereti  Jd ^ paodo  invdligabnur.  . . r,- 

. QgapnH«iDap»d,uptmr.ip,,mmar*,  fiique  earum  dmi^tia,  illius  parsquan- 

tin^ryis  .^^a;  puta  ^ ^ufquej^contmuanda  epit 

operatio,  hoc  A quis  fiitursit  eft  onnwnis  a multiplicatorum  ( Gmpliciura  ) maxi- 
mus, utilia  difictenua  ( veHiltem  iph  minor)  ^odeat 

Qponiam  igitur  w-r-nn??»»)  etit»=«a  — &«.«;:». « — ym:-. 
\ ■ e b 

h , h 4 

-m\  ^-7— i V?  a*— I.  ( per  modo  demonflnta. ) Jdcoqiit 
b b 

b^-.a'  — i:=:hz—aM.  Et  (utrinque  quadrando  ) i*.  »*, — t*^"^**’ 

— labsf.  Aque  (delendo  utiinquo-d^ «*,■  * rebqua  trafdpMieade,>-<«d4’ 

i' 


— a"  ad  = i*.  Et  denique  ( utrinque  dividendo  ) ad  e 


Tab — «* 


Hujus  igitur 


numeri  radix  qua^tjp,  ('^  fuerit  nimjcrjg  jer,)  vej[)iilten^  (fi  vel|ra£lus  vel 
fnrdusfitvd  nunKrua  impar,)' par  numefus  illa  radice  proxime  major,  fiiturus 
ell  multiplicatorum  .maximus,  ut  alf^naa  dificrentia,  'vel  iph  faltcm  minor,  pro- 
veniat Qppd  cra(  invdbgandum. 

/Jem  4^iter. 

Poil  haiK  autem  nofiram,  ipfius  quantitata  o de&nationcm ; libet  etiam  aliam 
fiibjungef^  quam  1 Nobilifiimo  .Viro,  aque  acutilTimo  fimul  Geometra,  Doia 
Cullei.  Vieeoom.  & Barone  BnuHcktr^  acocpL 
Cum  illi  progreffioanra  aliqnoi  mearum  piropofuerim,  dcqiudlcge  pnieederent 
indicaverim,  id  intcrim  roganii  ut  qua  forma  quanoutem  illam  commode  de- 
Cgnandam  putaverit,  indicaret ; Nobililfimus  Vir  ille,  re  apSd  (e  perpenia,  roo- 
thodo  item  Infinitorum  libi  peculiari  quanthttcm  ad 
hanc  formam  commodifiime  defignandara  judieavit  6 ~ i ) } ~ 

Nemnc  Ii  unitati  adjungatur  fradio,  quz  denominato-  &c. 

'rem  nabeat  continue  tradum;  ca  lege,  ut  particula- 
rium fiaAionum  Niuneratoccs  lint  i,  9,  ay,  &c.  numeri  quadratici  imparium 
I,  j,  X,  &cl  Denommaioi  vero  ubique  a cum  adjuncta  firadiionc,  & fic  in  infini- 
tum. Hoc  fimul  addin,  ut,  ubicunque,  tandem  placeat  conliliere;  pro  uiriroo 
numero  a conafiadione  deinceps  mfecutura,  ponatur  horum  aliquis  (prout  lo- 
ens  ubi  conlillitur  pofiulavctit ) j,  f , 7,  ?,  &c.  ( deince;»  ab  t,  numero  inicgro, 
Ariihmcuce  proportionalium ; ) nempe  ii  in  primo  loco  lillanir,  j ; li  ui  fixundo, 
, Nn  n 3 f ; 
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I.  jufto  minor. 

I J.  juflo  major. 


• » } . julta  imnot. 
major. 


•|.  minor. 


fi  interdO)  7;  &Gc  deinceps;  poGco  numen  qui  lo- 
cum denominac  duplo  unitaceau^.  Atque  hocp^o^ 
fi  in  fiaflionis  loco  impari  fiihiair,  prodibit  numerus  jufio 
nnjor;  fin  pari,*  Julio  minor.  Quo  longius  autem  pro* 
ceoatur  eo  propius  ocrinque  ad  numerum  jitftnm  sece- 
ditur. 

Atque  ad  eandem  formam  mimeros  reliquet'  tabelJx  no 
ftrac  quzfitoB.dcfignsvit;  siiaiquc  ex  progrdTioiiibos  no- 
iftris,  lis  in  cxpofita  tabella  fiimles,  intcipwric.  Totum 
vero  illii^  methodi  procelfiim  aperire,  longhis  eflet  quam 
utfiic  inlerauir.  ^pendum  aatcmslifluando  &ce  i&t  id 
ipfuro  ab  iUo  in  fonnam  digcIVom  poblice  cxbil^cretaK. 


S C H O Lf  U M. 


Qpiim  vero  Nobilifllmo  Viro  diffiolius  p^uafum  iri  tldeo  ut  illud^  >p(e  fn(^ 
cipere  velit:  conabor-  rem  illam  ad  ipfius  mentem,  quam  poflimrpmxim^ 
breviter  exhibere. 

Animadvertit  fiquidem  Nohilidimus  Vir,  numeros  duos  irftpires  continue  proxi- 
mos, fi  invicem  ducantur,  redbnguhin  facere,  quod  quadrato  interinedir  mimerr 
paris  fit  unitate  minus  (puta  i >i^=r  5=4 — i=Qi — 1.  j x5*=siy  = ttf*^i 
= 04 — I.  &c.  ) £t  fimiliter  duOs  ptfes  proxime  pofitds  r^iteaium  facere 
quod  unipte  minus  fit  quam  quadratum  intermedii  iHrm<rhimj;afis,  (^»ta  0x1=, 
0=1— J=:Ql  = I.  S*4=:8  = P^1=0}  = 1.  4x6 
Qc  — I.  &C.)  Q^xrebat  igitur  qua  ratione  augent  eram.fii£bf^  m prodirent 
rSunguia,  non  quadratis  ilEs  unitate  muuitis,  fed  ipTu  quadraifi  yqtHlis  li^ 
venit  autem  id  fieri  pofl^  fi  utnque  fii^lores  fradkme  augeantur^  qu^  cknpmi- 
nacorem  ^haberet  continue  fra^Uim  in  infinitum,  ad  eam  formam  quam  fuperius  ex- 
hibuimus : Nempe  ut  particularium  fivu^ionuafNumeratni^  fint  quadrata  qdihc- 
rorum  imparium,  Denominator  vem  ubique  interi  duplus  fia^neau^lbs  m in- 
^ finitum.  Ad  hanc  fornum,  quoufqoe  libet  conunuandaou  « : 


»=0*  9^Qa  tt=Q9 

rs-A.^^ 

"”^8. 

4=Qi'  i«=Q4  j6  = (l6  «4=Q8  ioo=Qio 


Faflores  autem  iUi  ficconftituii,  quantumlibet  continuid,  ( modo  de  in  infimi 
tum, ) rc£tanpulum  fiiacnt  debito  quadnio  vel  minui,  (i  numerus  finflionum  m- 
t^to  adjun&rura  fit  par ; vel  majus,  fi  impar ; ita  umen  ut  quo  longius  proce- 
datur eo  propius  ad  quadratam  demtum  acotdat  Quod  hac  demonfirationc  con- 
firmatur. ' ■ ' 

ofte. 


™>rB  ^ ^ j 

ic&ngulumFq^-zF  tninuseft  quam  hujus  quadrarum  rq-{- a 
Jamadjungitur  mrique  firmiori  ha&o  una;  Factores  igitur 


, conltituent  reSangulum 


? ^.‘13.'''  ^ Vq  + ^ ~ - , quod  majus  erit  quam  quadramm 


liones  oinx ; . 


Adjungantur  deinde  fita^nes  oinx ; Taiiores  emergentes 

? , cooftituent  reSangulum' 


aF_,  + 4 + 


4F«-<- 


_y  Gl”  ;',ll 


I 


PropCXCT.  Infinitorum. 

• 4F^+  iiF  4Fc+  xf ^'+  K-tj4_ 

+ +Kq  + i5F+aj 
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r 


i6Foc  + i)itFcq4-28o.Fq44~.48°Fc+tf4yFq-f-;p4F  '_‘- 

l6Fqq  + «4Fc  + i3«  Fq+ I44F  + M}' 
quod  mmus  di  quumquadmura  Fq-f-lF-f  1 = 
idj^cc + yd  F c q + ijo  F q q + 4S0  F c + 549  F q + JP4  F + X xj- 
. i6Fqq4-64Fc-(-i3« Fq-j- i44F  + 2xy 

Et  fic  qiioiiCjue  procedatur,  prodibit  redhngulum  qubd  erit  nunc  rainus  nunc 
majus  ( alterni  vicibus)  quanf  expolitum  quadratum,  (qux  tamen  diflerentia 

“ ^ ■ ) quod  erat  demonttrandura. 

terunt  illa  ad  leries  nollras  ita  accommodari,  ut  inde 


perpetuo  minuitur,  urpateq  ) quod  erat  demonllrandum. 

His  autem  li«  inventis poterunt  illa  ad  feries  nollras  it 
iniiotdcant  termini  in  talxUa  delideraci  juxta  hunc  notauonis  modum  deC^ndi. 


Exempli gratu  ; (polito  A pro  primo  termino  cujufvB  lena.)  Taberia:  nollrx 
leries  pnma  componitur,  ( ut  fupra  ofteofum  ell ) in  locis  imparibus,  ex  conti- 
nua miiltiplitaoone.  Ax;k|xJ»(  &c,  vcl  AxJxfxJjxij&c.  E,t  in  locis  paribus 
ixjxjxjxj&c.  vdrx|x|xiJxU&c.  Hocell 


.oxx)Qp(S  _4x6)Q,4(t  8xio)Q8(!5 


-tjj  +>,5|,  3t|,  fl*?,.  '■ah, 

Ax  — — X —a X X— X — ix xdcc. 

p ' X 4 <5  8 10  la 


xh)^ 


6x8)a«({ 


ipxia)Qio{)f 

Vel  etiam,  ( quod  eodem  plane  recidit, ) ad  hanc  Ibrmao.  . 


Q.i)oxx6 
O X 


Ax- 


QjS)  4x6(1 
4 6 


Q_io)8xio(,; 
8 IO 


3S?,  Trij,  9i*,|,'ixs5^  1 

Q4?0^i 


x&c. 


Q8)6x8({ 


(iia)ibx  ii(( 


Utfovis  modo,  radones  qiiibus  numeri  vcl  paribiis  velimparibiis  locis  ponendi 
conftituuntui4  rcfolvi  poUimt  in  binas  (ut  patet)  quibmT conllituantur  numeri 


t < locis  continua  ponendi;  numeris  nempe  locorum  tum  parium  tum  imparium  in 
^ ■ tinam  lericin'  interpblatione  mutua  rcdaflis. 

Similjtcr  itl  lene  tertia,  cybs  numen  in  locis  imparibus  politi,  conllirauntiir  ex 
continue'  muluplicatis  Axfx(x|x!  Scc.'  vel  Ax|x|x(|x{|&c.  lods  paribus 
1 xjxjxjx  j Sic.  vel  I x|x'5x3x{J  &c.  Hoc  ell  . " > 


2x4)04(1  6x8)Q8({ 

, 3Sj,  y.A,|,  risi^,  iiAi. 


Ax 


4 6 

4«<s)Q«a 


^ 8xio)Qi9('8 


&c. 


>4 


1 2x14)0.14  (S 


Atque  hxc  quidem  abunde  fufHciant  ad  onmcs  ubelix  nodrx  humeros  com- 
plendos, cum  jam  fupra  oAcnfum  Iit  prop.  188.  imo  aliquo  dendcracorum  invenm 
reliquos  ftatira  mnoreftere.  Si  quit  tamen  cupiat,  ui  nos  ferici  pnmx  & tmix 
rationes  refolvintus,  ita  & reliquaroci'^  l^iemm  radones  aem  rdoliaas  habere  : 
poterit  quuicra  & illud  Heri,  ia  tamen  ut  in  fene  qoarta  ( hoc  eft,  poil  uniatum 
leriem  kcunda ) erit  rationuifa  proddmudm  quxhbct  binicmbris.  m quima  tri- 
membri^ & iic  ddneeps. 

Kempe, 


^ . - 


Dk. 


; . CiiTijjU 


t 


#ir 
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Nempe,  in  quarta,  ad  hanc  fornum. 

2R4X4xtf)  Qj4riJ;  (|r=|  tf  x8 x 8 x 10)  Qj  8 x 10 : ( 


\0!r 


3i|.  S>t4,j, 

Ax. — « * T- — ^ &C. 

3x4  4x6  <5x8  8x10. 

4«6xfix8)Ji^(Jx8;({=f 

In  ferie  quinta,  ad  hanc  formam. 

a.x4xtfx4x6x8)  Qj4x<$x8:  (1=1 
« ' " " ^ •••  •"■  . > 

3h.  3x1^, 

Ax X &C. 


1 X 4 X 


4x4x8 


4x4x8x6x8  xIC^Q.  6x8x10: (*f=| 


Ec  Hmilitef  in  {^uentibits  feriebus.  Nempe  lingi^ 'rationes  (erici  quartr,  ^ 
qointx,  fextx,  &c.  componuntur  cx  feriet  tcaia:  rationibus  binis,  ternis,  qua-  ^ 
ternis,  &c 

Cum  autem  in  Hngulis  his  rationum  jam  inventarum  frriebus  (ex  quarum  con- 
tinuo du6tu  conflicuuntur  Tabellx  noflrx  numeri)  commodum  videatne  ut  in 
variis  formis  exhiberi  noflint,  6c  ( prout  opus  videbitur ) 'ab  una  in  aliam  tnmf^ 
formari,  quo  melius  (aiurura  fo£lionunf'inIbr)  op^tiones  Arithniedcas  fufei- 
piam : Potefl  & id  commode  fieri  per  ca  qux  in  hujus  Scholti  initio  tradita  fune. 
Nempe,  rciblutis>(  ut  ibidem  docetur)  quadratis  numerorum  parium  in  refibn- 
gulorum  illis  squalium  latera  illic' indicata,  notentur  lingula  ( ob  coiniDq£oi;eni 
procelTum ) fuis  lymbolis,  hoc  modo, 


Q2  1 Q4  1 Q«l  Q8  1 Qio  1 Qi2  1 Qi+  1 

0 

B 

C D 

E 

F 

G 

H 

I 

‘M. 

3‘K 

S"il. 

’SC 

ao 

SE 

JF 

SG 

1 X ‘Io 

j.yB 

■|xgC 

a«8D 

S«SE 

}x‘|xgD 

|«Sx^B 

■•Mfxsc 

i 

1x‘5xgxj}D 

Cura  enim  fit  D B = 0,2 = 4,  & B C = 0^4  = I « 

Er«4.l4:;QB.BC::a.C  = *|o  = 4U;  . _ 

EtiCta  Iicmo)4(B, &B)4(a 

Et  fimiliter  in  locis  reliquis. 

Adeoque  cum  ratione  nuper  inventz,  iint  in  ferie  .. 

:'i‘b  24  6 8 104  12 

prima  A x— * — x — li—  x — x — - x — — x — r,—  * x &c 

‘.il. 

o i 4 '<S  8 IO'  12  , 

hoccflAx-x-x-x-x-x-^x-x&c. 

. Secunda,  Axjx  5 X 5x?x  gx  g x&c. 


rctKi, 


D, Q, by  Googk 


Prop.CXGl.  I'n  f i n i t o R\i  m. 

E F G H 

K V , 

8 

BC  CD  DE  EF  FG  GH  HI. 


L . B C D 
Tertia,  A » — x •—  x — 


I &c. 

'+ 

„ CD  DE  F.F  FG  „ 

Ruarta,  Ax  x — - * yx  x x x — - x&c. 

a.x^  +x<S.  8x8  8x10  loxia  aixi4  14x16  , ■ 

_ . . BCD  CDE  • DEF  EFG  fGH  . GHI  ‘ ' 

'“^xSxS  *'  8x8x10  8x10x12  10x11x14  * 12x14x1«  * % . ‘ • 

* Et  Gc  in  exteris;  ( ubi  tamen 'imeUigoidum  ell  A non  candemeticubique  quaii' 

'■  titatem,  fed  in  Eric  prima  A <»  vel  potius  » □,  m lixunda  A m:  i r=  »5  □ x in 

tertia  A=Jp=i  x-^  , quaru  Aaxjmrjaxa  , in  quinta  A = |o  — ix'-|-  =■  • 
f * • D*« 

ixjC^jxja  Et  licddnccps.  Rim  feries  prima  ere^la,  eadem  db  cum . pnraa 
transerit ; (ut  fupra  liquet^ ) Follunt  illx/  per  xquipollentiaip  piodb  derooniira- 
iic  exHibcfi,  ut  uon  nili  .unp  ajiqpo  numerorum  horunr  imcnninatflliuni 
opus  fii  in  fingtiiis  exprimendis  ; & fxpe  quidem  netmo.  Ebceinpl)  gratia,  In  lene 

• * ’ CDE  . jtfB  64G  40  id.  C *ii*  3E0 

qumu,ra.t.o  Secunda^  = ~ = - = Je=J=p-  - 

' hac  i^t^r  ratione,  quolijjei  mo^oaun  iijprirm  defigoau,  'du^  in  illius  feriat  ter- 
minum {^unduffl  ■ I , ( jn  tabella  nolim  . repertum  ) bkhecyr  terminus  tertius 

i 3 B '3  D itf  , * ^ • * 

'Tertiift  aui%m  hic  termmus,  du^s  in  raponem  fluentem 


.DEF  _ d4 F ^ 
tdx^xio  6x8kio 


looD  _pcoB__  ifB i;-  40  ^ 

dx8xlO*~  Ip20  $□*  }2  ” ,/24  . 3E 


exhibebit  ^fdem  feriei  tenninum  quartum  ^ = eandem  nen^  quem  exhi> 
h^tXahelijix  ; ( Sed  & idem  ceipiinus  pariter  cxhij)ebirur  ex  dudbu  frundi  termini 
'in  raiiondn  ex  l^upda  '& tertia  compoOtam.  J Atque  ad  hunc  modum  jidebic 
fuigulos  'tabellat  noHcc  terminos  indicare,  adhibito  nonnimquam  uno  quovis*, 
'*  depius  autem  ne  imo  qiiideni,  numeforupiiUorum  mterminabuiunl;  quOrum  qm* . 
< dem  nos  primum,  haonota  odeftgnacum,  in  ubella  noflra  adhibuimus. 

Eli  igitur*  ratio  CircAli  ad  Quathatum  Diametri,  ( per  jam  di6k)  l/n/ 

’ 4 C ii  pE  22V  • ayG»  , ^ ^ 

• I .□  :=  = — TT-  ==  — ii  — — :r&d.  Etiuniliter  (cura'  iic ratio 

- B 4 *D  ■ 64  • idF  . ipd.  . ^ 

. perimetri  ad  diaihetrum  quadrupla  raifonis  circuli  ad  .quadrarum  , *qui&  nempe 
ratio  perimetri  ad  dUqieirum />.<!';:  4.  □:  & djtmcth  adpe- 
rimemtm  :>  • , . * 

■'  ■"  B— — — 

~ C“  » ■ pE 2is  ' , 

Nanpe  /a  : Gc  Circulus  ad  Qs}2draiumDiani<tri  #.•  i'" 

• ut  JB:  fic  Circuli  Diameter  ad Perimtuiiiii. ' .,1 

, . iimr^xiu  rationem  oftendam  cur  In  aflignamlo  valorem ’quamiutis'(^  fpK 
inafiixeria^  pro  GraAsonis  edtatinuefradbe  denomuutorc.uldino  ( uiticimqnc  ni- 
■ fle^uol  quis  relit  ) ponendum  efle,'  non  2,.  fcd  vel,  3,  f,  ~ 9,  prout  locus 
uMconfifhtnr  Sollulaveiit,  ( mi*d non  tam  necelU^teq -quam  pedpkpu-ttis  caufa 
hxoeft.  ' ^ 

^3um  fupponatut  ( juxta  jam ' tradita, ) □xB=2Qz=^4‘  fitque  u=f  i jj  &* 


• lB  = 3' i|  ^ . Adeoqub  G_  numeriiSi  4= Q_2  dividamus  per  p ( tailorem^  polfcrio- 
^ repl  ) prodibit  □.  Si  quantitas  B-jdiper^ite  Giipat^  non  piodibit*i|4  ^^t«as 
•,  '*ji,  'IM  alia  qux  major  Gr  vel  nj(6^.prom  Bimporfe^  Gijip^  flt  ipfi  Baceft- 
rate,  minor  vel  major. . Nempe  fi  jrojniidCire  B nimaiut’},  «mote-  H£ta,  pro 


□ prodibit  i|r  G^rodivifore  3]. 

deinc£pi;'iirex-i^  calculopatebit.  ^ 

. Bt  ficinBxe  JS.,  tu.  fitgjdndiiim erk.  Nempe  inl^ 

'tif-  * , ‘ ,0.0  o * , denpiui- 


5 1 , (ffodibU  1 Et.  fic 

'*  ■ 'V' 


* * ■ . . • • 
Arithmeti‘ca'  Prop.GXGL 

detv^minator  ultimus  erit  «mJs  ex  his  7, i r j &c.  ( is  nempe  quem  locus  u1^ 
filtitur  poftulavcm ; ) quia  J (^lirocrg  im^io  unde  quantitatis  B deligiado  in- 
choatur) in  pr<^ieflione  Anihmaica  binario  contmuc  crcfoint.-  E:  limilitcr,  in- 
C,  unu$extiis7f9,  13»  &c.  Et,  in  D,  iulus  ex  illis  p,  ii,  13,  ly,  &c  (qui 
nanpe  illic  a y,nic  a ■>?,  m Anthmetiu  pfogrellione  continua,  binario,  crefomt : ) 
Et  m fcqueniibus  fimiliter : quod  iplc  calculus  irtdicabit.  * • . • . 

' . , ^deoque  tmiverialuer  ; in  earam  quantitatum  qualtbdt  defi^i^da,  ( quocuuquc 
tandem  loco  liibae  nbiierit,)  pro  denonMnatore  iitumo  fbafeodus  erit  uumeri  qui  ^a- 
dipnum  locumdefiominat  doplus  mimi.ro  mt^ru  qux  defignationtam  inchoat  au&us. 

Si  qui» autem  quzrat,  ‘cur  m hqc  proalfu  fin  dcnoipinatore  ultimo  defignando) 
per  factorem  porfcriorem  potius qosm  priof(;m. divifigncm  friamus;  Rano  eft,- 
* quia  ii£  res  commodius  procedit.  Nam  oti  jam  denominatores  ilU . ab  inchoante 
•numero  integro  Arithmetice ^irocedunt  crclando.;  li  per  laitorcm  .priorem  fieret 
diviilo,  denqtninatores  ilii  ab  lachoanK  numero  integro  retrocederent  decrescende^ 
donec  .tandem  perueniatur  ad  numeros  negativos  ( qui -ddigitauboem  magis  tur- 
babunt) ut  expeVimento  tailo  parebit.  , Adeoque  ad  illam  legem,  li*(  verbi  gra>- 
tia)  defignanda  fit  quantitas  % diviHendo.Q.io“ibo  per  E,  denominatpres  dii 
fiepeodeuntes  foturi  fiimp,7,5,  3,  — i,&c  Si  autem  ad  methodum  prioreor 

dividatur  012=144  G,  liuilaif  13,  ly,  i",  ip,  21,2^3,  2y,  &c  .nempe  & 
numero  ii  lUiedecrefcendo,  hic  cre^ndd  : ubuiutcm  haurocihodo  tota  quanti- 
tas prodit  jufla  major^  illa  prodibit  etiam  iulli  maior,. & contra. . Unde  etiairt 
pitet,  priorem  .illam  iAeihoduin  defignandi  ultimum  dcnoniin^torem-  non  medo  mi- 
nus turbautn,  Itd  oc  magis  ;accui«itam  cfie,- quam  cA  poftenoV.  Cum  enimexceP 
fos  & detet^us  fit  iemp^  p^ics  ultimam  fradiioncm,  (cujus  nempe  adjeflioDe  quan- 
titas quicprnVs  erat  julb  major  fit  julli  minor,*  aut  contra, ) ubi  dcnmninator  e(l. 
major  ( cixiun,  manente  mimeraiore*)  firaflio  minpr  dt,  adeoque  five  excefTus 
five  ddedu^  minor,  quam  fi  denomiqator  ille  foifid  major  . ^epquedenofiiina-. 
torum  illorum  ^mipuo  j)cr  contiiluuni  augmentum  «viuiit,  at  q*ux  per  mqrC 
nuum  decrementum  auget  errorem.  Qnod  quidcin  eoiifque  verum  eft,  ut  ne 
quidem  illa  nofira  cmeifdat|o,  qux  per  fondnuam  denominatorum  incrementum 
procedit,. quicquamadfert  cQinmodi  ( fed  incomipodi  potius  ob  diitasu  Tatiobem,^ 
donec' ooulque  procedatur  utdenominatoriHeaudtusoj^jor  fit  dcnomjnatorc  confi 
mum*,  ( eo  nempe  qui  xquatpr  duplpincboantis  numeri  infegri, ) nam,  donec*  00 
perveniatur,*  mutauo  illa  ccmmunis  deponiihiKoris  indenonunatopepHudantem , ^ 
non  minui^  .lol  auget  adjui^^tamillapi  fractionem,  adeoque  dctfrorem.  * 

Hoc  unicum*  adnuc  leftarc  videtusi  d^mpeut  oftenjlam  'qual^  Rradipnes 
hujofmodi  conunue  fra^  td  .ftadiones.  ordinarias  commode  reducantur. 

' Cum  amem  id  Hen  poflit  metho^  n«mihfignota,  inchoando  i fine,  & itcc- 
dendo  donec  ad  pnnqipjupi  tandeO)  deveoiatur : Optandud  intariiTi  videtu^  ut  id. 
Heri  poflit  inthuando  ji  principio  & prokxdcndo  qooulqoc  Hbet.  Hoc  igkur  qu^ 
Heri  poflit  jam  fumus 'olVenluri.  , » ^ ^ . 


Eilo' igitur  fj-a&ib.ejufinddi 
contimx  fra^  qiizlilict , lic  . 
delignata-  , * ,1 


. Cubi  igittii;  couTtet,  recepta 
methodo,  • "reductionem  inftisui 
pofle  ad  hutic  modum,  • 


• 4 * 4 
' « . « 


^ ac-taey  *'  ' . , 


a0t/-j~ncl^  4jSyJ  ** 

■ ^ . ;.E.. 


Prop.CXCI.  Infinitorum,  4.75- 

Et  fic  dcincept»,  auannim  opus  erit.  Nos  inde  hanc  -coHigimus  r^uIaiD)  cujus  * 
ope  ii  prlQcipK)  rcau^MoeiO  inchoemus  quou^^ue  libet  coutmuandani ; 


Hoc  e(l ; Si  ( trium  conuttue  fajucntium  frailiomim  ) tam  Numerator  temnir 
propofiius  ducatur  in  Ntuocratorem  primum  Jamjam  qusnitum)  quam  Denomina- 
tor tertius  propolicus  in  Numeratorem  fecundum  jamjam  qua^tuoi^  aggregatum 
erit  NuttKncor  terdus  quxiicus.  Et  Ii  tam  Numciator  tertius  propoE* 

tus  ducatur  iu  Denominatorem  primum  jamiam  quxUtum,  quam  Denonmiator 
teruus  propoOtus  in  Denominatoicm  iixunauai  jamjam  qoxiitura,  aggrt^uium 
erit  Dciiomiiutor  quadittis. 

Exemplo  ros  fiet  nstnifelb. 

Sit  hadtio  reducentu  5 1 • 

* II 

Operatio  Ce  inibtuetur.  Inventa  Ihiclione  iccundu  modo  ufitato*,  tertia  & 
quae  deinceps  lic  rcpericntui. 


2.; 


49 


49 


X 1 = 27  l 
X 2=  4 5 

X x^fo  9 
X IJ  = 2(S  5 


ap 


7(> 


2 = 98  J 

aP=,8  i 

T'''  i ^«9 

76  = 1,2  5 


tI=M 


81  [ X 29  = 23+0) 


XIJ<=  17165  ^ ' 

X 76=61(6}  . 

x28^  = 8679^ 


% : 


Et  fic  deideeps  anoulque  opus  crh.  Ratio  operationis  cx  jam  didis 
Siquis  autem  adnuc  miretur,  unde  iadum  iit  quod  fntdiones  hz  continue 
fradxi  (prout  hic  vei  iliic  cuiquara  fiRere  placuerit)  fint  altcrnathn  nuilt  nu- 
jores  nunc  minores  quantitate  debita : hujus  rei  caul^  lic  breviter  accipiat.  Cum 
certum  (it  numerum  integrum  (ine  ulla  adjundu  fra^liooe  juflo  minorem  e(le; 
fi^io  pruna,  huic  integro  adjunda,  quantitatem  auget:  fed  co  minus  ^oget  quo 
ipfa  minor  fucru.  Haec  igitur  prima  (radio  quantitatem  ai^et,  6c  quidem  eou(^ 
que  ut  jam,  qiuc- fuerat  juilammor,  fiat  jufb  major.  Hujus  autem  fradibnis, 
eodem  manente  numeratore,  fi  denominator  augeatur,  (quod  Headje^b  fradione 
iecunda,)  fradio  prima,  a^oque  & tou  quantitas,  ^jedione  fecunda;  minuitur. 
Usc-aucem dtimnuuo  eo  minorent,  (adeoque  Sc  tota  quantitas ma]or,)  quo  ipfius 
Ittundx  fradionts  (manente  numeratore)  denominator  augetur;  quoo  fit  ad- 
|e6rione  tenix  fradionis.  Tcnia  ^cur  fradio  fecundam  minuit,  adeoque  pri- 
mam auget,  ut  & totam  igioir  quantitatem.  £c  fimiliter  in  fcquentibus.  Pura 
quartx  adjedio  minuit  tcniam,  hoc  cf^  auget  fecundam,  adeoque  minuit  prunan^ 
totamque  quanthatem.  Quinta  minuit  quarum,  adeoque  auget  tertiam,  minuit 
fecundam,  augetque  primam  toomque  quantiutem.  Adeoque  fradiunum  ad- 
jedio m Locis  impuibus  auget,  in  paribus  minuit  quantiutem ; Qiiod  non  dc  his 
tantum,  f^  dc  quibufVis  auis  fradionibus  na  ( quoad  denominatores  conunue 
frailis,  intelligcndum  erit.  “ • 

O o o 2 , Atque 
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Arithmetica  Prop.CXCII. 

Aeque  haitenus  NobililliUu  Viri  im-ntem,  quanta  potui  brcviiate  (iraul  atque 
peripicuitate  expolui ; quarque  de  iptius  methodo  dicenda  habui  ba-viier  indicavi. 

* P R O P.  CXCII. 

Theorema. 

SI  Iit  squabilis  Curva  ( non  hinc  indeliiblultans ) V C,  cujus  Axis 
VX,  S Tai^ens  in  vertice  V T : unde  dudis  ad  curvam  redlis  axi 
paralleli^  5t  ab  invicem  aequalibus  diftantiis  remotis,  harum  Secunda, 
Quarta,  Sexta, Od^va,&c.‘  (in  locis  paribu^)  lint  ut  i,  d,  30,  140, 
Sc.  (qui  numeri  fiunt  ex  continua  multiplicatione  horum,  i x{x*Jx4k'5, 
&c. ) Erit,  ut  Secunda  ad  Tertiam  (hoceft,  uti  ad  numerum  ipfis  i, 
<S,  interponendum,  ) lic  Semicirculus  ad  Quadratum  Diametri. 

Sequitur  ex  Ptop.  135,  & 133:. 

P R O P.  CXCIII. 

Theorema. 

SI  exponatur  xquabilis  curva  VC,  cui  occurrat  in  vertice  VT, 
unefe  duftis  ad  curvam  quotlibet  redtis  parallelis  & axjualiter  ab 
invicem  remo^  liarum  Secunda,  Quarta,  Sexta,  Odlava,  Decima,  &c. 
(in  locis  paribus,)  fint  ut  1, 1> 'i,  ft,  ltl,&c.  (qui  numeri  fiunt  ex 
continua  multiplicatione  horum,  i jtc. ) Erit,  ut  Secunda 

ad  Tertiam,  (hoc  eft,  mt  1 ad  numerum  ipfis i,j,  interponendum,) 
fic  Circulus  ad  Quadratmn  Diametri.  ( Ut  autem  Secunda  ad  Quin- 
tam, lic  Triplum  Circuli  ad  Quadruplum  iftius  Quadiati,  &c. ) 
Sequitur  ex  Propi  118, 121,  & i8y. 

P R O P.  CXCIV. 

Theorema. 

SI  fit  aequabilis  curvae  VC,  axis  VX,  tangens  in  vertice  VT,  un- 
de re&ae  ad  curvam  dudbe  ( axi  parallela:  & axjualibus  interftitiis 
difiitat ) fecunda,  quana,  fexta,  odava,  decima,  &c.  ( in  lods  paribus ) 
fint  ut  t,l,’i,’tii  lil,  Stc.  (qui  numeri  fiunt  ex  continua  miutiplica- 
tione  horum  i &c.)  Erit,  utfccunda  adterti^  (hoceft, 

ut  I ad  numeruny ipfis I, ! , interponendum:)  ficCirculus  ad  jQua-' 
dratiicircumlcripti(fivet^drati  ex  Diametro:)  Sive  Trifdum Circuli 
ad  Quadruplum  Quadrati  circumlcripti.  ( Ut  autem  Secunda  ad  Quin- 
tam, fic  Triplum  Circuli  ad  O&uplum  iftius  Quadrati,  Stc.) 

Patet  ex  prxced.  & Tabella  prop  i8p. 

S C H O L r U M. 

Et  quidem  hujiiGnodi  alhc  propofitiones  innumerx  cx  eadem  Tabella  ([aop.^8p.) 
deduci  poiliim : formatis  feilicet  aliis  atque  alus  ejufinodi  curvis  juxta  ^iu«T(> 
belix  tenorem. 

Q^ialea  autem  futurx  fint  iftx.  omnes  curvx  non  adeo  fitcile  erit  jiidicarc. 
Hoc  interim  de  quibufdam  oblervare licet.  Nempe;. In  lene  lexta,  numeri  (Tri- 
angulares) I,  3,  6,  IO,  &c.  (qui  fiunt  cx  continua  mulnplicationc  horum 
ix|x5x'2fiec.)  Sunt  ut  quadrata  ordinatmi.applicatah!m  in  Hyperbola ; ut  di- 
tium cft  prop.  173. 

In  feric  Quarta,  numeri  ( Arithmetice  proporuoiules  ) i,  a,  3,4,  &t .(  qui  fi- 
uiit  cx  continua  nuiltiplicacionc  horum  tx(i|x!  &c. ) limi  ut  quadrata  oidin» 
thu  applotarum  in  Parabola : live  ut  rettx  in  Triangulo : utpaici- 

lA 


Prop.CXClV.  Infinitorum. 

Io  inie  Secunda,  nurneri  (squales)  i,  i,  i,  i,&c.  ( qui  Hunc  cxcoounua 
mulciplicacionc  horum,  ix|x|x|  &c.  ) linit  ut  quadrata rcdUrum  ( vel  etiam 
ipfsre^be)  m PanUelogrammo,  ut  patet.  Adeoque  in  Secunda  & Quarta  lixie. 


pro  curvis  prodeunt  revera  re£bt,  Litus,  nempe  hic  Trianguli,  illic  Parallelo* 
•gramini. 

In  (eriebos  iexta,  o^bva,  decimo,  &c.  ( alcematiiu  fumptis, ) prodibunt  curvx 
magis  adhuc  compoCtae,  {^auarum  charaeu*res  non  nuous  accurate  delignamur 
in  tabella,  tpiaro  Porabols,  Hyperbols  aut  l^llipf^  chara^res  noti. 

in  reliquis  autem  ieriebus  incerjmis,  prinia,  tertia,  quinta,  &c.  (iniocisim* 
puibus, ) provenient  item  squabiles  curvs  & r<%blares  f quales  puta  pro  Geotne* 
tricis  agholceret  Cartefius, ) quamvis  earum  characteres  dimeilius  explicari  pollint, 
nequi  ex^fitis  (b^ierum,  in  locis  panbiis  pofitaruln,  charaderibus  iunt  interme* 
dii  Juxu  ulam  quam  exhibuimus  progreilionis  formaro  in  Prop.  tSr- 
Qpalitcr  autem  ad  aCpeflum  (e  prAcnt  expolita:  curvz,  ( tam  qur  lods  pvibus 
quam  .quz  imparibus  conveniant,)  Ungulis  tabella  iiricbusindicacz,  ollendic  ap* 
poliea  ngura,  qusefigiUatim  illas depiCus exhibe^  debitisliiU  menruris  cx  eadem 
( ut  loquuntur  } deliimptis.  r* 

Noundum  interim  eli  ( quod  6c  ipfe  afpoAiis  indicat, ) quod  convexitas  curva: 
VC(  redam  V T verfusobver^  ) quae  in  curvarum  ultimat  nuxima  , ( H retro 
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computemus, ) in  anterioribus  lenlini  dccrcfcit ; donoc  in  loco  i^uafto  curva  ilia  in 
rc^m'  ( iecautcm  ) tranlbc  ( (]^ux  inurr  convexam  & concavam  dl  media,)  deinde 
loco  tertio  in  concavam,  fecundo  autem  in  parallebun,  & in  primo  denique  m 're- 
curvam, ( qiix  nempe  ex  iis  panibus  ad  rccl^  comiiiuc  appropinquat  quibus  rc> 
liqux  inde  recedunt. ) Item  re<lb  V X,  qux  m qumta  & fequemibus  dl  tangens, 
in  quarta  rectam  fecat,  in  tertu  iit  curvx  diameter,  iniccundaiic  parallela,  & in 
prima  denique  Afymptou. 

Quxiiam  autem  ism  curvaram  harum  omnium  af^Hones,  & quibus  modis  com- 
inodiUimedelcribaiitur,  non  libet  mihi  ( icllb  jam,  vanoaue  & impedito  itinere 
fatis  laiiaio  ) curioiius  impradcndarum  inquirere;  ut  nec  Hypcrbolx  quadraturam 
ulterius  ( quam  fupra  ia^um  di ) attingac.  £t  quidem,  heri  poidt  ut  gratum 
nonnullis  negotium, ve!  ca  taccnao  prxltiturus  fim,  quo  liceat  ipfis,  indicaujam 
iTKthodo,  eiidem  ioveitigandisobledvi. 

Eas  autem  omnes  tales  dic  quales  pro  GVtWc/r/r/a  haberi  vdit  Cartelius,  quo^ 
niimis  dubitent  id  facit,  quod  de  loas  paribus  Jam  ikis  confbr,  detedis  jamjam 
eurum  chah^benbus,  adeoque  & dc  locis  imparibus  ( quamvis  eorum  charaderes 
lumita  commode  delignari  pofiint ) non  aiiter  cciifcndum  cft  Qual<s  amem- 
illx  fint  y^^uaciones.qux Ungulis  conveniam,  ex  ipio  ordme  patebit.  Cum  ennn 
Idiei  quar^  conveniat  xquano  Latcialis,  fexix  Quadratica , odbvx  Cubica,  &c. 

( puta  quarum  luprema  potdbsdl,  Latus,  Quadratum,  Cubus,  &c.  )”ad  lenes  in- 
icrjeibs  tales  uecefle  eft  «quationes  pertinere  qux  fini  his  imcrmedtx  ( puta, 
quintae,  talis  qux  Et  quadraucx  & laterali  intermedia  ; & de  exteris  pariter  judi- 
candum. ) An  autem  ejufnxKii  iEqaationcs  lat commode  polline  recepto  more  de- 
lignari,  dubitandum' fonbi  enc.  ^ 

Milii  intenm  fufficiat  ( ncc  quideiii  fufccpionim  laborum  pceniiet ) rem  habe- 
ntis perduxillc  ; novamque  ingfdio  Icmitam,  eandem  alus  aperuifle  ; qux  quidem 
quo  mc  duceret,  in  principio  non  adeo  bcile  erat  hariolari,  fed  qux  ad  curvilinea- 
rum  ( faltan  quarundam  ) quadraturam,  aliaque  ejufmodi  ablbultora  problemata, 
rcba  iciidcre  videbatur.  Nccquidcm  fjxim  fdellit-  Ututcnmi  in  Circulo,  mio 
ea  quam  habet  ille  ad  Quadratum  ( quam  mihi  prx  oculis  etiam  ib  initio  faiuc  non 
nego  ) non  ita  plane  cx  voto  fe  prodat,  m in  altis  aliquot  curvilinets,  recepto  ali- 
quo notanonis  modo  explicanda,  (fcd  per  varios  Ma-andros  me  deduxeri^  &tan- 
acin  in  quiddam  clejinae : ) Operx  tamen  pretimn  cfl  ca  tenus  eam  mdicafle 
quatenus  ipla  numerorum  natura  patitur  ; ut  nihil  infiiperreliqutmi  fit  quam  ut 
inter  Mathematicos  convejiiat  qua  vclmt  noqitionc  (Eve  mea  Eve  alia  adhuc  ad  ar- 
bitrium excogitanda  ) rationem  illam  indicare.  In  aliis  autem  curvilincis 
non  paucis  ita  cx  voto  fucccfldrirnt  omnia  ( & quidem  fupra  l^i  non  raro,  ) ut 
innumeras  Curviiiocorum  quadraturas,  parum  antehac  plane  incognitas,  panim 
etiam  cognios  quidem  antea,  fcd  nova  jam  & faciUori  metnodo  traditas,  mdicave- 
nm  ; Aliamic  innumera  ex  intricauoribus  Madiefeos  |»oblemacis,(  puta  dePyrami- 
doeidibus,  ^uoeidibus,  & Sphxroetdibus,  dc  linea  Spirali,  dcSpatiis  ipli  adjacenti- 
bus, dc  Paraboloekijbus,  aliilque  paHim, ) vel  primus  detexerim,  vel  multum  duci» 
daverim  : Figuras  iicm  in  infinitum  continuatas ( non  unam  aliquam,  quod  tamen 
^ Toricellio  tabum,  latis  vidcbaair  mirandum,,  led  varias ) tam  planas  qiiam  ibli- 
dis,  ad  menfuram  notam  & Enitam  reduxerim. 

Facile  quidem  fuifict  ( modo  libuiflct ) innumeras  p^iTim  propoEtienes  alias  in- 
lerqillc,  ( quod  nemini  harum  rerum  perito  dubium  cllc  potel^  ) cura  Et  ea  quam 
trado  dodlrina  confebariorum  Ettis  ferax.  Et  quidem  in  primoribus  hLyufce  tra- 
ctus partibus  copioEus  hujuEno^i  contebana  inorierui,  ideo  pradertim  ut  quo 
tenderet  hxc  dodmna  indicarem.  Verum  in  fequentibus  illud  parcius  profecutus 
Eim,  |»rtim  quod  jara  ex  prxbcdcntibuseoutquc  pterce  meihoaus  noEra,  ejuf^e 
utintas,  acjamfiio  Mane  pdTit  qiuiibet  id  ipfeprxfbre;  pardm  etiam  ne  propoE- 
tiomun  numerus  ( qui  jam  turgere  videbatur ) adeoque  totius  tiarahis  moles  nhnis 
cxcrcfccrct.  Adeoque  multa  paftim  iniranfitn  leviter  indicata  funt;  qux^  fi  Ebu- 
ifici  curiofius  proflui,  impiam  potius  difquifition^  Ebi  Egillatim  poftularent. 

Quod  rcliquumcE;  orandi  Eint  harum remm peritij  ut  qood nos prxEare Va- 
luimus candide  dj^^jjehtur  acceptare,  &Equid  ipEs  rebius  obtigit  in  publicum  Ma- 
tliefcos  augmentum  irapotire. 
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Oit  iUud  agitur  hifce  Iheris  [ytr  IBuJhts).  ut  juaiita  Tua  fufi- 
rit  in  rebus  Mathematicis  firitia,  quanta  iiuhfiria,  aut  tjuan-  • 
tum  etiam  'iph  TcUthtjps  Jeduistati  Tua  elebeat,  literata  Orbi 
~ mnetefiat.  sl^ufquijque  etiim  efl  qui  tUa  nefciti  \Aut  qui-*;  - 
• denu,  p nefciretur^  quis  ego  fmn  ut  ea  mihi  de  Te  pradicqtiti  major  quam' 
ipps  tuis  operibus  debeatur  fidu  } ffon  patiantur  autem  egregia  iHa  qua 
tuis  exfiant  opera,  non  patitur  mmims  tui  ■ celebritas,  nec  h/bthemati- 
corum  omnium  tn  te  converfi  ocuk patiantur,  ut  HKVELll  nomen  ab 
eruchto  Orbe  ve!  inoretur ^ vel:  amplis  laudibus  undique  nm  ejcrattfdp 
Siuifquis  enim  UmatifftrmmiUud  Ilus  Selenographicum,  \ uf  ,catera  taurnn^  ^ 
quod  ' Te  .authorem  pradicat,  in/pnUrit  -,  fi,  quanta  cura,  quantis  &uptiu 
tus quantis  vigiUis , quanto  deqsquc  .( ut  uno  vbrbo  omnia _ con^aar ) ' 

' f'iro  opus  fit,  ut,  eg^tgjum  illud  0p&  iiiRruattlr,  Jjptlk  perpetiJerit  i'  tidn  po- 
. ierit  itte  non  in  admirationem  enim  illum  vel  tacere  poterit, 

vel  fiatis  eloqui,  qui  unus  ifibaei  omnia  fipregerit ! Ego  ^quidem  non  fiatis  . 
lirari  valeo,  fiummam  virum,  tam  rebus  domefl^,  quantgegctiit  publicisqif.  ■ 
obeundo  mogiflra^,  occtqtiKifi^aum  , feoujqua  tttefiltbus  mjervationpms 
ivacofi  pojfo,  ttfique'  tanta  cpm  Je^itatej'  tmtol & temporis  tv  fruultatum 
,{?  valetudsmr  etiam,  impendio , tam.  pertinilfUer  intngi/art.  Tanto  enim 
qpparatu,  tanto  molirrdne,  (aettis  fiurfitibus,  m conficiendis  iufilrumenlit,Jn 
vitris  excolendis,  aptifique  pOMadu  obfiervatpmi  locis,  in  tot-anfiuper  Luna 
pbafibus  • oliihue  Cmli  Pmeniner^ .,  accurate-^olandis,  delineandis,  tri- 
que  infidendis,  opus  effe.  nem»  non  fatebitur,  ut  ea  non  unum  ahquem,  • 
beet  fiummum  virum  , pd  fiat  nbdtos  potius , Aros  effogtot  pofifuiare  vi- 
deantur. ^ 

Cum  autem  mihi  con^gerit,  non  modo-Tms  qux  publico  txtant  fieriptit, 
fod  a bumanifiimis  ad  me  literis  Wf/ie  atiquotief  puii  it  gratitiuidir-ofi- 
cio  netdiquam  alienum  duxi,  qiue  nobis  nuper  ojpervare'  licuit  tuum  com-  • 
municare.  Quamvis  enim  hujufmodi  conatiph  v^ri,  tanti  non  fitU  ut  cum 
Tuif  ^Jlos  (omparandos  velim,  {.cum  neque  tantus  mihi  fuppetat  injhumen- 
torum  deledas,  vec  eam  mihi  umlicem,  uumis  exercitato,  in  oSfiervando 
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attanunTibt  mn  iti^atum  fore  faeile  jadicoy  ^uid  ab  aliis  ob' 
fcrvatum  furrit  iutelligere:  prf^tm  cum  ea  qua  h Luminarium  EcUpfi- 
bus  addtfci  fa/enty  non  tam  ab  una  aiiqua^  utut  accu^atOy  tmo  in  loco  fnf^ 
Jlita  obJert'attonCy  quam  ex  coVatis  variis^  ih  variis  Terra  locis  peraQts , 
vuiotcjcaiit.  /iicoque  hanc  nojtram  qualentqtsalcm  deficientis  Solis  Obferva^ 
tioiitm  C^xonii  liai/itam^  fice  eh/ervantucy  five  .gratituditits  ergo^  Tuis  ocu^ 
lis  , f abfuere  l ifttht  fimul  cum  ea  qua  ufiis  Jum  objervandi  methodo,  Si^ 

qmd  auteqt  inde  vk  adulationis  vel  commodi  percepieisy  omnino  mihi  gra^ 
' t’iTtmsim  ertt  ahquid  prafiitijfe  tanto^  viro  non  innatum,  Superefiy  ut  It 
i)eo  Oft.  *l<la.x.  omnia  Tibi  felicia  preentusy  'Tuiq^  obfervantsjfimum 
nirJroJMs^  ralerc:  jubeam,  Vabam  Qxonii , ipjis  Calendis  Januarii  y 
jdmio  '16^  r,  \ 
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Ephemeridum  indicio  moniti,  ^Iclipfin  Solarem  fitis  quidem  am- 
. ^m  Iccundo  die  MeniU  Augulh  (llylo  veteri)  Anno  Aitx  Chri* 


fi  cceIo  protHiio 

ik.  Cameram  nempe  curavi  probe  oblcunmdaml  ut  merx  cHhu  tenebne  \ in 
quam  per  Telefcopium  fatis  limatum  Sol;d’es  radui  intromilH  m adveifa 
reciperentur,  quam  ita  Telefcopio  a(^mmodaverara,  ul  ubi  ad  Solem  illud  di- 
rdium  foent,  bzc  femper  ^lari  difeo  maneret  parallela : eodem  ipfb  initru> 
mento  ufus,  quo  ante  bieanium  eodem  in  loco  Eclipfin  (qaantum  per  ccelum 
nubdum  tunc  licuit)  obfefvaveram. 

miic  tabclls,  iive  a^rculo  ligneo,  chartam  affixenm,  au«  circulum  conitne» 
hat  taiKx  magnitudinis  ut  illum  exaoe  impleret  «r  Telcicopium  intromh^  So- 
laris corporis  elSgies.  Hunc  orculam  ( duabus  oiametris  decufiatim  poGtis  di- 
vilum,  quarum  utera  lineam  vemcalem,  altera  honzbntalan  oftenocret,)  ha 
dividebant  alii  ICirculi  concentrici  ut  m qualibet  diametro  digiti  & digitorum 
quadrantes  (fifhnguebantur.  Et  perpendiculum  edam  appenTum  erat,  cujus  um- 
ora  moneret  Gquando  linea  vorucalis  a debito  Iku  defleoeret. 

Habui  autem  obfovadonis  comites  duos  egregios  viros,  Artium  MagiAros,  & 
rerum  Mathematicarum  peritiffimos,  D.  Hkb((r£tm  Rafwlmfm  Coll^ii  R^ina- 
lii  Sodum,  dc  D.  Cbrifi^fimwn  fVren  Socium  Collegii  Ommum-Ammarum,  quo- 
rum etiam  alterius  ope  m aere  incidendo  ufus  fum. 

UIn  dies  advencra^  metuebam  primo  mane  ne  nubilum  c^um  afpe^ura  So- 
lis penitus  impedirec  Sed  nubes  paulatim  dii^rBr,  ance  E^pfcps  initium,  coe- 
lum 'iiidum  olteiidebanc,  6c  n^oao  noAro  fatis  accommodum. 

Ifrfum  Eclipf%?pnncipium  non  obfervavi,  quippe  quod  paulo  citius  conti- 
git quam  cjdpedbveram ; fid  cx  i^uenubus  obforvauonibus  aliquammultis  faus 
illua  colligi  poterit:  inciddie  nempe  (apud  nos)  hor.  4y'.  (enciter)  ^pore 
matutino  : in  limbi  Solaris  gradu  22^  2 pun«^  veni^i  Occidentem  verfus. 

Detndc  vero  phali»  umbre  crefccntcs  notavi  fex,  prout  illas  habes  in  Typo 
dcimeatas ; ut  & decrefcences  quindecim. 

Maximam  vero  Solif  oblcnradoncm  omnino  non  vidi,  non  tam  injuria  Coeli 
quam  loci  ubi  fueram  impeditus.  Camera  enim  ubi  habita  elt  oblervauo  cum 
habuit  fitum  ut  non  per  unam  aliquam  fencAram  tota  potuem  Eclipfis  obAr- 
vari ; Ad  prmeipium  qutdem  per  unam,  Hnis  autem  per  aliam.  Maxima  autem 
omnium  obfcuratio  tum  contigit  cura  inArumentum  ab  lyc  ad  illam  movendo  fui- 
mus occupati,  dum  neutra  AneAra  fatis  eipit  Commoda : Sol  enim  ah  una  dmreflos 
nopdum  ad  alteram  pervenerat  Quanta  autem  illa  fiierit,  ex  reliquis  pmdibus 
collaris  faos  coUigicur*  Erat  nempe  illa<  ( juxta  eam  quam  exhibemus  'obArva- 
tioocm)  decem  intqpDsdigius  paulo  minor.  Incidit  autem  (apud  nos ) hora  8. 
yS'l.  larciter,  paulo  ante  OTfervadonem  noAram  feptimara. 

Ubi  denique  Eclipfis  ad  Gneih  vegebat,  caravimus  tam  momentum  exitus,  quam 
pundlum  maiginis  flaris  quod  uidroum  umbram  palium  «A  fath  curiofe  oofo:- 
vare.  -Incidit  nempe ( apud  nos) hora  10.  14.  ( ante  meridiem :)  in  limbi  Solaris 
gradu  4J®,  i pundlo  infimo  Oricptcm  verfus.  Uaravingiair  Ecjipfis  per  horas 
duas  interas  cum  femifie,  circiter.  « 

Quem  autem  in  Angulis  pbalibus  fitum  habuerim  lues  cornua,  & quem  Solaris 
lio^i  gradum  tetigerint,  in  ipfb  quem  vides  Typo  exprefiiun  habdsv  ut  non  At 
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Opus  mullis  illud  verbis  c^licare.  In  omnibus  autem  illis  quas  notavimus  phji-  . 
npus;  conlenTus  ipie  iads  indicio  enevKl(.iur)  totam  oblcrvationon  lausacQBraf^ 
fuilE  n^adlain,  fijtcm  errors  fiqi^  non  adeo  magnos  clie. 

Diametrum  Sol^  vHibilcm  deprehradimus  in  hac' Eclmli  minoTenrtcn»^^m 
in  ea  quz  accidit  duobus  abhinc  annis,  ( Manaap.  i6jx.  il  vec.  ) quod.eoflltiia 
ind^io  patuit,  quod  idem  Circulus  Obfcrvatorius  quem  tunc  atfiiibui  nonmii  in  k- 
moaori  ^ Perlpicillo  diAamia  implebatur. 

DiametramLunx  vilibilein,  quamvis  illam  exhibcar^Tabulae  Diamecro  Solari 
paulo  majoiem,  invenimus  TOdussequakam  e(i^  abeauUem  vix  notabili  q^iaou* 
'tatedilhtxc.  (^od  hoc indimo  deprehenlumcU^  Circulos  habebam almuotchar- ' 
taceoe  antea  paratos,  diverlx  paujp  ab  invicem  mignicudnus,  Cuculo  Obfttvato- 
rio  ( qui  diicum  Starem  exhibuit*)  ^rtini  giajores  partim  minores  ^ut  squales; 
q^  iigillatim  umbrx  tn  Solari  di<co'vilxa|>plicanao  illum  inveni  arem  lucem 
^ umbra  Icparamiop^^  convenire,  qui  ciroiito  Obiervatorio  coogruelst.  . 

Atque  hoc  quidem  circulo  chartaceo  ufu$  lluB  in  fii^ulis^^^iibus  obiervandii. 
^Gum  entmcelcnor  mouisumbrx  non  pafliis.cfl  noubOem  moram  in  una  aliqua 
phaO  delineanda ; circulo  chartaceo  umbi^  applicato,  per  ipGuslbium  marginem 
arcus  eos  plumbo  de^criphmus  quos  in  ipibTypq^vides  cxprdlbs.  Hoc  enim  pai^io^ 
& expeditioni  meiitft  profpc^um,  dccbnfulionicautum,  in  judicavi,  quam 
gulos  arcus  ternis  pundis  indicatos  circino  tandem  poil^  oblervauonem  perat^t^ 
delmeandos  reliquerim.  ^ 

Cum  autem  vil^cm  Lunx  Diametrum  reTpei5hi  Diametri  Solaris^paulo  mino- 
rem nobis  apparuifle  di£Uim  ell  quam  uidicabiuK  TaSilae:  non  tamen  propserea 
Tabulas  lilas  cb  nonaine  ibfpe^as  (htiminlinuo  aut  erroris  incuft^  cum  & ulva 
Tabularum  hde  laus  illud  contingere  polCt.  Corpus  enim  lucidum,  dum^diin 
fuis  corpus  opacum  kmbic,  iplius  marginem  ita  pcritdngcre  folitum  adi  non- 
nihil inde  abraderet,  & corpus  opacum  pujo  mmus  apparere  quam/e  vera 
cU.  Quod  humlian  inlbmtia  contueri  licet.  Si  ehim  bacillum  t^  oculum  ;pter 
/ & lucenam  tranfvcdim  coUoocs,  ut  lucerna  hamma  portim  fupra  badium  pardm 
fubnis  conlpiciatur;  videbitor  rotundim  iJlbd  baciHuraco  loa  uU  radiis  peiitrin- 
gitur  aliquanto  minus  quam  alibi  ubi  radiis  hammulx  liberatur  ; quah  utrin- 
que  aiiquid  -radiis  perfiringenubns  ablatum  edet  Quod  quidem  de  corpore  Lu- 
. nari  G concedattr,  Solem  mter  & oculum  polito ; ncccflc  ed  ut  ipiius  dildis,  ra- 
diis Solaribus  quau  detbrfus,  minor  aliquanto  appareat,  quam  vcl  revera  Gi,  vel 
in  alio  Gru  vidcatusidle  (^od  quidem  animadvcrtillc,  in  Solaribus  £x.Ii]^us 
alGmandis,  noalcvis  crit  momentL  Hmc  enim  eveniet  ut  Ediple  Solares  fem^ 

rrr  videantur  paulo  minores  quam  Luminarium  proportio  & Gt^  podolant  £t 
eadera.de  cauia  ) Edipib  Lunares  ttiam  juGo  minores  apparere  poltiint,  dimi- 
nnio  Idlicet  umbrx  terredris  cono  ( abraGs  quali  lumine  '^lari  ipliu^.  panicdis 
exterioribus,)  unde  ncailc  erit  ut  & minuatur  Limans  dilci  oblcuia^.  Qpan< 
tumautem,  in ucraque  KdtpG,  kmc ob  caufam  dectlc  judidudum  erijg  accurayori 
indagine  non  indignum  videatur.  ^ 

Temporis  momenca  quod  anmtt;  ca  indicio  Horologu  ambulatorii,  Gn^la 
minuus^iroa  & fecunda  monlbrantis,  xllmuvi;  pmut*iUi  habes  in  adjunda  Ta- 
bella indicau.  Qpamvis  coim  jGhxc  automata,  imirai  tihaole  lai^  nomiu  pla- 
ne’ xquabiG  motu  procctbuHui  Mathematicam  ibytfrwir attingant ; 6 tnmco  minuto 
forian  inu^ro  ( vel  etiam  altero)  aliquando ' peccatum  fiicrit,  non  capmpier  cdv 
nim  uiuie&tcontemnetvdin-  Sra  & altitudmcm  CcntnSolaris  aliquoties  mteris 
ifcneo  Qiiadrantc  obicrvavi,  non  quidem  adeo  magno,  ied  accurate  mviib^  & Gdc- 
liter,  etiam  tradato.  £x  quibus  comparatis  liquet,  Horologium,  in  principio 
Eqliplcbs,  potius  fcquijudum  tempus,  led  properanter ; inGne  vao,  pneiir^  iod 
& ieCTcfccre.  . ^ ' 

EJora  teporis  mcafurandi  media  non  adhibui,  partim  quod  ad  manum  alia  non 
erant,  partim  cuam  quod  non  totidem  adjutores  hanui,  illarum  rerum  peritos,  quot 
plunbusaucnn  ellc  poilmc. 

Tota  Obirationis  IcricGcperada:  curo  tandem  eflct  xre  mcidbada,  non  ulla 
placuit  croendauone  uu,  nccorrefhonisprxicxoi  depravare  videar:  Ccd  bbfcrva- 
tioncm  integram,  Geut  inprotographo  pnminis  dcpida  fiferat,  Gdclitcr  in  xneam 
bminam  transferre.  ScH^tis  tam^  totius  Gnim  mverfum,  ex  radiorum  decui- 
fatione  ortum,  in  iniegrum  reU|tuendum  duxi,  (quodibla  charta;  convertipne 
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pnrfticumefl^)  quo  xnchus  appircntizcceltili  congi^bict.  Totum  ^iain  in  mino- 
rem aliquanto  iormarn  redigere  coa6lu5  fam  ^ quia  circulus,  quoufus  enun^  Ob- 
iervatorius  aliquanto  nujor  fueitt  quam  ut  uqa  pagina, conmode  ronaneri  poRic. 

Centri  <ktiique  Lunfrjs  tranQnim,  per  difeum' Solis,  depi^um  habes ; quatenus 
«Ablervatorum  arcinim  centris  diligitur.  Qux  quamvis  linea  non  iu  plane 
lequabilis,  quin  aliquantulum  hinc  indefiu^iet  ^ ^cillum  tamen  abemtum  ^ 
ut  vix  majorem  Sutft$*iar  fperare  aultis  diem  ; cum  in  accuratilUmis  quas  videre 
o^ntigit  Oblervafiohiblu,  non  minorem  deprehendi  centrorum  divaricanoneni^ 
Bonnunqtiam  etam  dedonge  ampliorem ; quod  dequivis  alius  deprehendere  pote- . 
nc,'Cm  libet  in  aliommOblervauonibus  arcuum  obiervatorum  Oemra  exammare.  * 
Nequcmirum  9ud  ili»  videbmi^qui  rebus  hujttfinodi  funt  exercitati : Norunt 
enim  levtllimipi  ih  obfervandis  umbrae  arcubus  ( pnrcipue  minoribus  ) aberra- 
uonem,  iatis  notabilem  honnnnquam  cenni  divancauooem  acare  polle  j prxfcr- 
tim  li  acce^dac  ici  leviuletila  inlvonxiui  titubatio , vel  perpendiculi  luo  iicu 
. deHexio  : quid  quod -dciplum  ilicis  dt  umbrxconHnium  non  adeo  accurate,  quali 
linea  Mathematica,  determinare  datum  elt,  quin^aliqua  latitudo' concedar  ih 
neceflc  non  nifi  conjedamis  oculi 'xilimationedetcnniaanda.  Neaum  Ht  linea 
plane  impedire  d^ni  mutata  Tubindc  m Hngulis  momentis  tam  Luminaritifai 
rafallaxmquam  Solaris  Difci  punda  Vcrticjli4i  • ^ 

Tandem  przdpuas  aliquot  phaies  (eorfum  placuit  in  minori  forma  deferibere 
non  quidem  cas  iplu  quas  lo  Obfarvadoiih  cenaculo  notavimus  Icd  quz  int^is 
potiys  diametri  Solaris  digitis  refpondeant,  prout  eas  ex  majori  &hemate  colligere 
k:uk. 

Quis  aueem  fvcrh  Zodiaci  litas  in  lingulis  obfervatis  phalibus,  nec  erat  oecellc, 
nec  quidem  conveniens  adnoiare;  adeoqiie  oec  nodi  Eciiptid  ^itionem.  Ctun 
enim  Zodiaci  ad  Horizontem  inciduo;  non  eadem  permaneat,  ied  in  lingulis  iub- 
ipde rnoocniis  immvitecur;'opus(fIctZodjacum velnohomninooofi^re,  vcltotiel 
<|^t  liiJtt  ipix  obiratae  phalb,  unde  linearum  confiiBo  nunia' oriretur  Iit  ne- 
cwc.  Nec  amen  caj^opter  placate  obidva^onis  Typum  primarium  (quem  nempe 
tbmporc  ObIh’vaaonis  ddcriplimus  ) tmmuare,  ur  omnes  obl^atx  pialis  ad 
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laliguod  perpendiculum  rcdua'rchcur,  ciqus  Zodiacus  in  eodem  fem- 

, erfiitat  litu.  Sed  mallem  rem  ipfam  fimpUaicr  ut  laifai  ^ exhibere,  & 
:jidtnodi  caKruluni  feu  rdbturioncm  ctljufvs  aroitrio.,permittere.  ^ 

Atque  hzc  funt  qux  de  prxlenti  Obler\*aiione  monenda  duxi.  Reliqua  ex  ipfa  ' 
Ty^i,  qui  fcquiuir;-  iarpe^ione  Ikri  pHcbunt. 


.r- 

•% 

1 W 


Ohferiiotio  Echpjeos  Solaris 

OXONII  habita  i 


'Jbmo  /Bt»  Chrifhamt  its^  Oie  i fi.  vet.  Elaiatto 
Ptli  fi%  4«'  circiter. 


PhaCum 
OUervan- 
riun  ordo. 


.V 


7".- 


■* 

ii 


• - i '.* 


Dim 

Eclipci* 

.Teni 

dura 

pus  . fecun- 
Horoloetum 

Altitudi- 
nes centri 

Terapus  ex  al- 
titudine Solis 

ci. 

ambulatorium 

SbUris 

erutum 

Hor 

Gr.  Mi. 

Hor. 

' 

H 

•aJD. 

S 

2' 

20". 

4C2TC. 

s. 

9- 

30. 

ydrc. 

g. 

IX- 

»3 

8. 

8. 

21. 

0. 

33- 

34 

13- 

7. 

«l 

8. 

a8. 

2p. 

Jl 

9. 

J4- 

*+ 

8. 

39- 

3«- 

sil 

8. 

S9- 

4* 

‘9i 

S> 

'3' 

fo- 

9i 

9- 

0* 

34 

«J 

9- 

'21. 

4J 

9- 

•f- 

IT- 

40. 

34- 

9- 

«3 

3«- 

«1 

9- 

17. 

2p. 

7S 

9' 

34- 

«i 

9- 

28. 

3^■ 

<*s 

9- 

33- 

1«. 

sl 

9- 

3?. 

7- 

9- 

4»- 

30' 

43- 

43- 

9- 

3«- 

33- 

}i 

9- 

33' 

27. 

i aic.. 

9- 

3<S- 

»4- 

9- 

S9- 

14. 

IO. 

2. 

Sl- 

•1  . 

20. 

6. 

rj 

•i 

10. 

7. 

fS 

nais. 

10.^ 

0. 

to. 

10. 

33- 

V' 

fS 

20. 

17. 

3» 

Speciaks  aliquot  Phafes  ad  anahgiatn 
Schematis  Utiiverfalis. 


Cref^tes 


Dccrefccntcs 


• '%'r  . 


■'  ;:o-- 


- 


Initmm. 

Hor.  Min. 

ihor. 

Mta. 

7* 

43 

2S'8- 

Sh 

II. 

iDig. 

7. 

fi 

8Dig. 

9 

rp{. 

aPig. 

7. 

Sl- 

7Dlg. 

9- 

25  t. 

30*8 

8. 

3 i- 

6Dig. 

P. 

34- 

4Pig.  • 

8. 

IO. 

j-Dig. 

9- 

3l>!g- 

8. 

l6r 

9 

48. 

6Dig. 

8. 

*3- 

3j«B- 

9- 

33- 

/D*. 

8. 

• ay{- 

zpg. 

10. 

2 r 

8Dtg. 

8.. 

3«1- 

iDig. 

20. 

8. 

pDie. 
10  Fere. 

8. 

8. 

si- 

Fiim. 

20. 

14- 

F / 

N 

/ * 

a 

4-^ 


•W' 


I..-;  iiy 


\ . 


Oimus  idinsivs  yoLtrU,nf  anmtmit 


1 SHiuiu^i,  ib~s.  (infc  merf(jt\>nio 


» 


Diy;:--'«d  G-  ■-  >!^k 


Digitized  by  Google 


TRACTATUS  DUO. 

Prior, 

DE  CYCLOIDE 

Et  corporibus  inde  geaitin 

Pofterior,  EPISTOLARI  Si 

In  qua  agitur, 

DE  CISSOIDE, 

Et  Corporibus  inde  genitis: 

Et 

DE  CURVARUM, 

TomXjnearumKvdwwM,  tum  SuperficienimnAttib^jv^. 


Anno  Editi. 


Monitum  ad  Le&orem. 

MOnendus  eft  Le6lor,  plurima  eorum  quae  de  Cy- 
cloicfe  Habentur”’ in  hoc  Traftatu  Cqn>,  propter 
Dettonvilii  traftatum  interea  prodeuntem  , reliftus 
erat  imperfedhis  ) fufius  haberi,  & plenius  tradita  ( fed 
alio  ordine)  inTra6latu  ( poft  plures  annos  edito)  de 
Mechanicis,  five  de  Motu.  Quae  erant  ibidem  repe- 
tenda, ne  Tractus  ille  ( feparatim  editus  ) foret  mu- 
tilatus. 
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HiiiVjrahili  Do^iffimdque  Viro, 

D.  ROBERTO'  BOYLE 

ARMIGERO, 

Tum  illuilri  Familia,  Tum  magnis 
Virtutibus  Nobili. 

QX)UM,  Scimtiam  mtUns  habitaram  mimico t,  prirtrr  ignorantes , 
jam  olim  ftt  fcitijfimum  : Nrmo,  credo,  aut  tnieiiie  aut  imprudenter  i 
n^fuHum  exifiimabit , juod  Seieiiti£imum  Virum  opiilculo  husc  no- 
■T'  fin  patronum  adiocauenm.  ^i  prater  tuam  in  1'beolopctf  tum 
tagaitUHem  tum  praxm  i atijue  in  Linguis,  tum  /acris,  anti^uifque,  tum  mo- 
derna etiam  penttam  i in  Lohucis  item,  (uiiegpUis  ptiblicn,' & rerum  & per- 
Jonarum,  dorrn  pereprcque,  ttutmam  natitismi  ’ j. 

Qui  mores  liominum  multorum  n6r1s& urbes; 

Jn  Phy/cts  etiam,  'ti  verx  Fhilqfophix  venatione,  ita  perpetua  fubtilijpmu 
Experimentis,  b/Iedicts,  Cbymicis  , Anatomica,  alujque  omne  genus,  Nasu- 
ram  qtu^  ferro  (S  ine  projequera,  (nedum  per  omnes  fubti/ierum  m quacun- 
que arte  (spificum  o^iiiea, ) in  Jecretos  abditiffimefque  jequeris  receffus  , (t 
que/i  in  vtjcera  penetras  -,  ut  mirum  ni  tibi  tandem  Je  in  prxdam  dedat, 
Qmque  flatur  em,  tanquam  equuleo  impofaam,  Jevera  faltem,  ne  crudelt  di- 
cam , quxjhene , torquendo  vexas  & retorquendo,  quo  verum  tandem  faj/a 
fecreta  pandat  omnia  : idem,  in  Matheji , jEquattones  Analyltcas  ( Equu- 
leum ‘Mathematicum ) verfas ; quo  vix  fiditilius  aliud  injlrumentum  abdsta 
perquirendi,  aut  extricandi  involuta. 

^uanquam  enim  tam  perfpicaeu  ingenii  Virum,  atque  /ubaSi  judicii,  re- 
formidare debere  videar,  qui  de  nofirisjententiam  feras-,  ut  qui,  vel  leviora 
•nafof-ibfsa-m  aut  cucunaa,  vel  ausiSoC sas  ettam,  / qua  deviatum  ejl,p>otis  es 
dt^feere  -,  'I  u tamen,  qui  extera  noris,  etiam  noris  quam  in  fejlino  jeripto  mul- 
ta fat  eondonanda,  quamque ommno  arduam fit,omium  unguis  critici  jcalptu- 
ram  devitare. 

Invemes  autem,  cxjubtilijftmis  prxfentisjeculi  inventis,/ non  omnia,  prx- 
ctpua  faltem,  vel  ex  profejfo  tradita,  vel  obiter  infinuata : Eaque , utut  non 
nova  omnia,  aut  nulli  hadeims  reperta,  at  novu  fedtem  demonjtratiombut  or- 
nata, a methodis  noflris  accommodata.  Et  quidem  ab  altu  noroalla  per 
Itagjorei  ambages  d particulatim  inventa,  mtrabereforfan  tam  facile  ex  prin- 
eiptis  mfiris,  (d  usuverfaltter  traditis,fimplicuu  d fpqnte fiuere. 

Tu  vero,  ut /oles,  C3  doliis  favere  pergas , 8 fludia  promoveret  nec  aver- 
Jerit  taterim, 

VI\  NOBILISSIME, 

Tui  obfervantilEmam 
& amantilSmum, 

JOHANNEM  WALLIS. 
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PR^FATIO. 

QUOy  quid  m Jfquentihus  agatuty  recfius  pafcntifcat  quaque 

anji»  data  hac  fuerim  memaiux  \ praviam  hanc  totius  rd  ^cjlaif  qua- 
tenus  ea  me  fpeSleu  nat  rationem  promittere  vifum  ejl , quoque  ad 
id  operis  me  impmermt  caufas  b\  eviter,  aperire.  Cum  /liujhijjimi 
- 'Equitis  Di^bzi  hteiis  {.^uiii  17,  't*arijvs  datis  ) duas  litnul 

inclujas  cbartfdaSy  pridie  Cal.  y^u^jHy  jlplo  nojho , bx  eJl  Au^y  10.  Jiyh  novoy 
Oxottii  accepi.  S^um  prior  , htve  continebat  T^  oblemata  ; ( TanJiiSy  quod  au- 
dhy  ineunte  menfe  Junio  primum  divulgata  ) 

Dato,  m Cycloidc  quacunque  ABCD  lig.  1.  quolibet  pim<^o  Z,  cx  quo  duib 
Z Y retia,  bali  A D parallela,  axem  CF  in  punito  Y Icect:  Q^iaruntur; 
Dimenfio  (patii  CZY;  Ejufquc  centrum  gravitatis  : 

Solidaque  cx  cjuldcra  C 2 Y coiiverlione,  tum  circa  ZY,  tum  circa  CY,  g-ni- 
u;  &■  horum  Solidorum  Cemra  graviutis. 

(^lod  li  cadem  folida,  tum  quod  circa  ZY,  tnm  quod  circa  CY,  plano  per 
axem  bilariam  Hx^nnir:  Horum  item  lomiblidoruni  -quxruncur  centra  gravi* 
utis.  * 

. florum  quidem  Trob/ematum  folutloncm,  ^ |H^bnti(!imis  toto  orbe  Geome- 

tris, liipplex  fK)(liiIat  AmnqmuSy  propojito  ftmul px^\xi\Q  in  hoc  verba^  ^uijquis 
fliperius  propofira,  intra  pnmain  diem  Mcnlis  Octobris  anni  i^fSlblverit  &de- 
moudravcrit,  magnus  cm  nobis  Apollo.  Et  prmuis  quidem  conicquetur  valorem 
uuadraAinu  duplorum  aureorum  Hirpanicorum,  quos  ipH  Hifpani  ^Dublonesy 
(izWx^Ftfivlies  vocant:  Secundus  vero  viginci  ejtiimodi  duplos  aureos:  Si  unua 
tantum  lulvcrit,  (cxaginu  (olus  habebit. 

Cbarta  pojlenory  indtcat\  Per  [Cydoidem  quamcunque]  non  aliam  ab  ip(d. 
jmeibgi,  quam  Cycloidcm  primariam  TornielLio  delcnptam;  cujus  nempe  Ba> 
lis  perimetro  circuli  generantis  axjuatur;  Seque  rationem  quam  lubet  Cy<i 
cloidis  ad  altitudinem,  (ive  ad  diametrum  circuli  generantis,  pru  data  repuure: 
Bemittit  denique  nonnihil  de  ptoppfilioHum  procedeniium  nempe  multorum 
caluum  calculum,  & ablblutam  ioiutionum  coiiii:fipuontm\  .^eoque  bis  tandem 
verbis  conditiones  Juas  exponity  Qui  publico  Inllrumemo,  intra  pr^flicutum  tem- 
pus, liluUrilTimo  D.  dc  Carcavi  ligniHcavcrit,  eonim  qux  quxlita  (ime  demon- 
iirationcm  penes  (e  habere;  & aut  iplammct  deinonllrauoncm  quantumvis  com- 
pcndiolam  ad  ipliim  miferit;  autli  chartx  mandare  nondum  per  otium  licuerit^ 
(altem  ad  confirmandam  fux  ailertionis  veritatet^  cailis  quem  mox  delignabiraos 
calculum  dederit ; (eque  paratum  clle  prolcfTus  fuerit  omnu  omnino  demonArare 
ad  iplius  D.  de  Carcavi  nutiim,  hunc  nobis  fatisfccide  declaramus : Et  con/cn- 
titmis,  prirmim  <]ui  hsec  Icccric  pruno,  fecundum  (ccundo.  prxmio  donandum^  li 
iua  folutio  ab  ipToD.  de  Carcavi  virifquead  id  fecum  aahibitis,  cum  ipfi  vifum 
fuerit,  (StoAictrtca  ac  vert  judicetur : Salvo  fcmpcrerroru  caicino, 

errore  oJcuU. ) Cafus  autem  cujus  (blius  fufficiet  calculus  ille  cA.  >Si  iemi^ 
clois  ACF  orca  bafiu-  A F convertatur,  & Ibliduni  inde  genitum  fbcetur  plami 
per  ipfam  AF  (41^  hujus,  foi^  axis  c(l)  du^lo.  quM  quidem  Iqlidura  di- 
videt in  duo  fchii^lida  pana.  Alterius  honun  femilblidorum  cemrpq  ^ravipitis 
ailignari  poftubmus.  ‘ . , 

His  acceptis  Hteus  cum  mde  perjpexerim  lUnjirtffimo  Equiti  in  iw/s  ejfcy  u/ 
(^0  huic  me  inquijitiom  accin^em  \ id  ftathn  fecty  non  tam  expoftU  piomn 
( quod  quidem  ad  pompam  facere  vifum  ejl ) quam  /Ilujlrijfmi  Equitis  dejiderio 
xnduQus.  Fidebam  autem  non  parum  temporis  propofiti  ( mediam  faitem  partem  ) 
jam  effluxijje : Et  quidem  ( quod  tnteliexi  pofiea  j non  exiguum  etiam  a calce 
am^andum  erat  \ quantum  fahem  exfcribendts,  tranfmittendis  ^ tradendis  li- 
teris fulciat',  {^^^enim  r»  charta  pnma  di^um  e/ly  qui  intra  primam  diem 
OAobris  folvcnt  & demonAravcrit ; id  tn  fecunda  fonaty  qui  publico  Inllrumemo, 
intra  pradlitutum  tempus  D.  Carcavio  (igniHcavcrit;  tandem  exponunt  *Paf- 
cAii  ad  fFrennum  literOy  fi  intra  diiium  tempus  Carcavjus  id  acccpcni.)  Iu 
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anit^ias  itaque  ttmpmis  cwjrffus  eram  \ ( ijt  quantas  quidem  tam  pcrplextc  dif- 
quif itioni  vtx  fufficere  vel  untbor  ipfe  judkabit  \ ) Trxler  tim  aim  rudis  e^  ad  i4 
operis  aecejjenm^  quod  ipfumy  ^ ^Uos  Juos,  jam  pei  viiiuti  annos  inulti  Uy  ne> 
aum  qud^ra^mtay  cxctiuif.  i^neque  enim  e^o  de  Cyehide  quidptofn  ante  medita- 
tus eiam  qmm  bis  'Probk matis  fueiim  exatatus.  ) §l^oduaqHe  tempoiis  an^ufiiie 
pejUtiabanty  nec  abnuebant  oblata  conditiones  y rem  e^o  Jammatim  aper  undam  duxi, 
adeofue  literis  ip.  Oxonii  datisy  pttragraphis  yj,  {e/Jdem  foe  verbis  cum 
totidem  trrtClatusjnfeqHentis  primmbuSy ) ad  V.  Curcavium  amunaabum ; qidbus 
totius  methoui  jumrna  cmtinetui : rejervata  mihij  quam  oblatx  ionditiows 
tiunha  , hbeitatty  ia/das  {Ji  qui  fuite  fuamt)  emendandi.  {^Non  enim  tam 
tpjum  calculum  qmm  ctdiun  meth^um  tum  exponere  Jata^ebam  ) dJ  quoniam 
Inl^fiimenn  publjci  mentionem  f offam  vtdeiamy  quamfkum  quu^  fd,e  voces  ibi- 
dem innuebant  non  jatis  pa  (piciebamy  ne  tamen  ^ bat  ex  parte  qmdquam  d^ 
ceiety  Nourii  p'.jblici  jubjniptione  rem  conjinnaudam  cusabom. 

Has  meas  h teras y ad  'J^.  Caicavium  io  Septcmb.  pei veniae  intelligo  \ vel  fal- 
tem  abjente)  ad  i fum  'P.ijiafimn  : qui  tum  ea  ‘Problemata,  qwsd  jam  m- 
t&UigmiHSy  Anor^mus  ' ptopofuerat,  tum  'D  Canavto  peimit tente  ahoium  Jcripta 
litei  ajque  ad  eum  ea  de  re  datas  accepit  ^ perlu/h  av/t,  ui  enim  in  juis  ad  'D. 
H'  icn  Uteris  tj  Sept-  datis  muuity  bts  verbis.  Ablcntis  communis  amici  noilri 
D.  de  Carcavi  ijui  tuas  ad  nic  milit  KpiRolos,  caula  cur  non  jIIc  icd  cgo'quan)< 
VIS  igrunus  audeam  rc<pt>ndcrc.  Et  tandim  {pojt  aha  multa)  Umun  iibi,  m- 
quit,  diCere  habeo,  fcdiccihic  receptas  ellc  ab  exiimo  cx  vdtris  Geometra  epiib- 
las  ji  quibus  omnium  quf  de  Cycloidc  problcmatuni  iunt  propoiita  ibluuonum 
tradit.  Et  ipli  Ilium  ordinem  religiole  fervandum  ab  ilUdic  lalicet  quo  recepta 
faerunt,  nempe  ^ decimo  dic  hujus  inenlis  Itilo  novo.  Sic  emm  habetur  inten- 
tio Anonymi  proponentis,  ut  qua  die  D.  de  Caicavi  e.xcipit  iolutionem  alicujus  eo 
dieortio  ejus  fumatur.  K:  quidem  conlormiu.s  fuifia  Anonymi  iplius  mtentiont 
m ptr  Notarios  ParifienJt-s  aitcllatio  tadhi  fuilfct  quam  j;cr  Oxoniciifi.?.  Paritien- 
Icsenim  Hdcm  facerent  receptionis  D.  de  Carcavi,  unde  ordo  liimiturj  Oxonien* 
fes  vero  nihil  ad  hoc  fecere  poliimL  ( 7'anta  fiquidetn  (olennitate  res  tran/igenda 
crat\  quidem  nefcirxrit  Car  cavius,  fine  Notarm  um  plurium  Publicorum 

tejUmomoy  fc  (u  cepij/e ; vel  etiam die  acceper  it. ) Ne  autem  ijthxc  non  fatis 
inteBigfMtur  \ Ad  eaverba  imfref^  cIsarluLe  pcjlcrmis.  ^ui  publico  inlfrumcmo 
af|^  prxUitutum  tempu$,  liluuriiiuno  D.  de  Oucavi  hgnlHcaverit;  hanc  adjcriptam 
trast^fit  notam  masynolem,  id  eli^  per  Notarios  PafiHenics,  per  extraneos  enim 
mhl!  Ii^hcari  puteit  D.  de  Carcavi:  Kt  in  hoc  cft  aliquantulum  plus  graiiz  in 
OaliosL  quam  m alius  Geometras;  fic  autem  voluit  Anonymus,  fus  legis  domi- 
nus: Itaque  quia]uid  ante  Calendas  Oclob.  ad  D>  de  Circavi  mittetur,  ordmem 
obtinebit,  quod  akitem  [Kiffca,  non  recipietur  quamvis  piobarciur  aduni  fiuHc 
amc  Calendas  O^brrs:  hgnificatio  enim  facfa  ad  U.  dc  Carcavi^  fcu  ejus  re- 
cepeioy  Ibla  valet  ad  ordinem  prjemii.  Et  fiquis  e regione  magis  remota  jam  mit- 
tat lolutionctti  abtun  ante  29  AuguIFi  ( qua  die  ada  ^ ibluuu  vdtri  diCti  Geo- 
metra:;) ipla  quamvis  prior,  poltcnor  habebitur,  mpote  poftenus  recepta.  At- 
que bxc  /utit  qtue  ad  ‘D.  Wren  de  me  jcripjnat.  !De  quibus  mibi  nihil  quicquam 
cdktra  tbfputare  m mimo  ell.  Ad  prxmium  enim  quod  attmet,  de  quo  videtur 
t0e  Wbttiaum  JoUcitus,  id  me  omnium  minime  Jblicitum  tenet.  Rem  ipfam  quod 
fpffki  y Geometranim  iRud  jndkio  permittendum  eff.  d)e  lujlrumento  publico 
qmd n^icittu puiasim  ‘qpadtm  ego,  vel  eo  hx  opus  ejfe  ut  ‘D.Oacavio  fidem  fa- 
terA,  quo  tempore  foktio  qu^cbbet  nbbi  faffa  fuer  it ; vel  non  otmim  opus  effe : us 
enim  jiai  fe  acceptjfe  confiet,  vel  quo  die  acceperit,  quid  fnjbumento  pubHco  vel 
putdicis  notariis  opus  effet  mn  videbam  Sed  ajfiyn  quam  vekt  suentem  juis  ver- 
btSy  fy  de  pr  aimm  qtiod  kbet  Jiatuat,  non  repuytd\  6lUlifqm  fiAt  free  aliis  favo- 
rem quem  vebt  largiatur,  ruffi  Jiquidem  ego  tem  Yifero,  uon  de  jure  ittiga- 
turm.  ^ ' 

'Interea  vero  temporis,  literis  fecundis  j Septemb.  datis,  mmuthra  quadam  in  Ute^ 
ris  prxcedenfitms  contenta,  partim  explicabam  partim  immutabam  {refervata  tamen 
qua  prius  libertate, ) adeoque  in  eundem  plane  flatum  quojam  : 

Nfiquod, etiam  tum,  non  fatis  attentus, % lo.jalfos  adhuc  numeros  aptofmiriur,  ( ^ 
fiai0fer  ^ ^s  ) utique  numeris  tmtefiigandiSy  trikifcumCiY hfig.t,  hoc 

AC  F kfig.  7-  ( quf  faci  iis  lapfus  eH ) «tfei  tkffMnf  A F conver  teram,  quodetrta 

Q^qq  < CF 
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C F UftvertenJum  erat.,  ( /</  § 77y  ttbi  calculus  injUtuitur,  vfdetx  eji, ) nempe  ut 
habeatur  ag^-e^aturn  omutum  FY,y/W  /«  Z z AiUbnifltee  proptfrtuh 

nales  Jucimmn.  qturtein  ojutant/am  ubi  antmudijotci em  \^mtiqt4e  uni- 

cum  m jam  troaitis  emeudaijhniii  ) ultimis  tandon  liteiis , eodem  datfS 

if\finuabam  i iupercllc,  uempe^  in  pnoiibus  nonnihil  imim:caR4ucn,  & jpfls, 
ni  nondum  ad  examen  redegerint,  perfpo!:tuu)  elle  poflii : cum  auteiq  ipfis  a^uc 
plura  Ytdcn  tone  polline  itkpplcnda,  ad  julbin  eorum  dcmonllrationcm  vcl 
ih')<^tlra  inlinuavcnm,  vcl  ut  pro  coiicdik  habuerim,  cxlpeiliUtii^un)  ox;  okehamy 
iioni.-c  quid  iptis  videretur  intdiiguem,  m eadem  opera  immuurem  immutanda, 
luppleuda  fupplerem,  ik.  lupremani  adjicerem  manum.  Atffte  h*tx  fuidem  ego 
ipjmurn  conditionibus  eoti/onnia  ejur  duxi,  {^ut  nonniji  dcunnltrauoncn)  quan* 
tunn  is  corapendiolam  petet  ent,  vel  ne  hanc  <jwdem,  modo  numeros  um  eajut  ac- 
commodos ^uts*exbibnet,')  id^ue  laivo  leiiipcr  errore  calculi-  modo  {altem  {^<ptod 
in  literis  ad  'D.  Wren  aditnum  eji ) paiati  jlmus  rehqtia  exhibere  ubi  fueri- 
mus a 'D.Cafcavio  ad  hoc  moniti. 

LapjHS  autem  ille  quis  f uet  it  quem  emendafta  us  eram,  Jpeciatim  Utens  iliis  non 
mdii  aaam  \ quia  jam  tmiu  Jubolebat  lupus  m f abula.  Conjiciebam  enim  ex  literis 
, adX^.lVieit  jcnptiSy  {^me  entm  nullis  Oaeienus  dignati  Junt,')  7afcbatmm  uuue  cui 

\H.Oircavtus ntetas  accipiendi,  peilnjtrandi,  eijquc refpondendi copiam feciJSedkrre- 
iw,  {JortafJe  fjjJententtam  ferendi  num  conditionibus fatisjiut,)  eundem  efje  qui 
Lee  problemata  ^nofi/muj  ptopo/uetat.  Cui  cur  ego  mea  u/teiius  aperrrem  non 
vukaam.  Accedebat,  quod  jam  eaoSius  fueram,  quocunque  tempore  quidptam  alibi 
Jactum  fuilje  conflet,  mjitd  ‘/^uti/iis  ante  tndsdlam  diem  Carcaviu  trudatui  , ( quo- 
cunque  id  fato  Jiat,  ) noo  admittendum  fae  , adeoque  cum  non  jpeiandum  viaebu- 
tta  Ht  quuquid ego  tum  jeriberem  {exeunte  Septemkt)  ante pi tmum  diem  0<f?3- 
his  eo  acceuerei  ; idjaitem  injinuare  vifumeji,  tum  deprebendijje  tne  etrorem  fi- 
lum calculi,  iumpasatum  cjfe  veli  Ilum  emendate,  vel  etiam,  qu<e  ultra  dejideren- 
tur,  ad  ea  um  nutum  Jupplere. 

Cum  vero  ego  per  ahquot  tnenjes,  ut  monitus  eram,  {Jive  D Carcavii,  Jhe  po- 
tius ) 'Pajchalii  nutus  expeefaveram,  quid  ultr  a pcjtuiai  ent , aut  quid  {uppietum 
• adhuc  vellent ; nec  qutequam  Utermum  acceper  im,  ( licet  Isieias  mnu  ternus  ad 
Q. 'b^ujehahum  ntejuijj e traditas  ahunde  intelJigam  \)  Tandem  prodiit,  qimjirei 
• Jbianatio,  Hiitone  de  ia  Roulcttc  ; quam  exeunte  men/e  Ntreemhi  primum 

vtdi.  In  qua,  utut  de  Jolutionibus  a me  exhibitis  (^quod^  de  almum  item  cv:  ■»# 
conjicio)  altum fuerit  filentium  \ tamen  etiam  adhuc  exjpeclanuum  mfimiatum  erat 
dum  ahi  wjcio  qui  a D.  Canavto  ad  id  defignatt  ( fiqui  jaltem  dej^mn, ) judiauen 
tulenut  de  jeripns  Jive  nojiris,  Jive  ^ altoium,  quorwn  etiam  nomma  reticere  vo- 
luit. , ■ 

/nnuit  quidem  hux  htsiorhU  , Conjiderationem  C/doidis,  Merjenm  proponente, 
jam  ab  anno  idiy  {dum  ege  nondum  natus  eram)  Cal/os  exercuijje\  Jiobervallium 
vero  <i;yvo  1634  deimuflriffe pnmumiJl^il^TAmQydoi6dir:mciSQv\li  gcnuoris  tri- 
plam elle  : quod  poji  Illum  demon^eae  dicuntur  Fermatrus  ^ Cathfms,  fed 
quorum  demonjbattones,  pr\e  ilk  Robervdm,  extenuatum itm  . {Earum  vero  nemo, 
qmdfciam,  detncmfifpiimem  Jitam  t/pis  vulgari  ba^enus  curavit.)  Toniielfius 
deinde,  qui  anno  hmitm  rerum  nefcius,  vu^avit  fuas  {omnium,  credo,  pri- 
mus, ) mjimuhtttr ne^n  candide,  non  inquiro  \ 
percomphmtf.  mmef  jit  demortuus  ; ) non  qtad  Robervaliti  demonjtrarionem 
venditaverit,  jed  fmd  {Jic  utique jujptcantur)  inter  GaliUi jcbediajmata  vidtje 
forte  potuerit  jtropofUioms  t^ius  demonjirattonem  a D.  Beaugrand  ad  GrmUum 
oUm  tra^fmaam.  Cmfrmileqmdde  Lalouerajejuita  videntur  fufpicartf  qui  eo- 
rum nommua  protulerat  quxjAi  peculiaria  putaverit  RobervalUus.  Fatalis  etiam 
^ nosq^jdkm  mjimulandi,  ubi  vidait  eadem  ^7  a nobis  inveniri.  Inveniri,  in- 
quam  J non  enm  Ji  je  prius  hac  jetvifie  contendat,  utut  id  verum  ejfe  p^it,  nos 
ideo  minus  mvenifo  dtcendi  jumus,  dummodo  clam  nobis  Jhqmd  ipje  fecent  y qui 
nec  vel  jer  inia  ejus  veljcripta  conflavimus,  nec  ab  illo  quidfpmm  fuimus  edcdli. 
tOidkeram  quidem  a Tmcell/o,  ( a Tonceliio,  inquam,  nant  Robetvahium  de  re- 
but  k^ce  qofpiam  meditatum  eJfe,  qua-  mea  erat  ir^eikitas,  ne  per  jomnia  cogi- 
tabam;) didneram,  inquam,  abtllo,  timCjloidis  meam  diitdt  triplam  efje  \ tum 
Tangentes  defer tbetuh  methodum . lura  veto  de  Cycloide,  fmmpuem  excogitajse , 
mfaebam plane  \ ut  ^{  quantum  baflenus  intell^o)  nojhi juxta  mecum  ignarabqf/t 

omnes : 
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ofHttes  : quidem  ulh  jwe  cenjendi Jumns  cognavijfe  ; cum  illud  omne  qmd  fe 

mvenilje  ontmdity  vel  intra  piivifajita  fer  inia  recondidit^  velfamihjrUmsjaltem 
aliqm.  \.o  /■munxavit  ^ tn pubfteum  ce) te  {jnavtum  mihi  haf fenus  affejui  Hcuit ) 
rnntiajrt  edidit.  , 

‘Per^il  deinde  eadem  hi/loriola  edijiertie^  quid  fi^ibervallius,  quid  aathor  tpfe  tnve- 
nmt.  \Se johs  autem  eadem  invrHtJjcymn  dicent  ^oedol)  ^./ud  autem  mvenermt  alii^ 
fubticuijle  tnh  andum  non  efiy  cum  palam  pa  ^iteaho'  peculiarem  fe  Gallis  fius  favo- 
rem exbtbere  vduiJSe.  No»  diffitetm  interim  Hurenium  Baterjum^  ^ U^renntum 
nojirum Portionem  Cycloidis  quam  ablcindic  rcfta  ad  «xemordtnafim-ap- 
plicau,  cjuldciu -axis  panem  quanam  vertici  pj‘oxihiam  ablcindens,  xqualent  dic 
Ijxuiu  rcailmeo:  [^^od  quidem  ve)umcfl\  .equat  utique  \R^V  $’■  ut  ex  ca/oth 
^iiTiquet;  uti^  tr/lmeumChh^g.  i.  vel'jy  ,eqwneR^  quadratum  i adit  \ Et 
ftilmiitis  oblique jeQi  portiotiemy  Jtve  momentum  ejufdem  C b B trilmei  tejpeBu 
cB,  aqua) e cubum  radii  \ item  ejujmodi  pmtionem^  ftve  momentum  triiinei 

Ciy  Jive  refpeBuc^y  Iheref^BultR  y aquae  ‘i.K\  dms  cubos  radii  cheulige- 
ner  antis : quot  nos  in  feqneuttbus  demmjiravnnus  : ) Eimdemque  H''rennjum  no- 
jirum Cycloiciis  ciirvx,  cjulque  partibus , xquales  re6bs  mvcnilic.  .Atque  hinc  , 
denique  anfan  dejmmit  novas p)oponetidi  qtucJiioneSy  Dc  centro  gravitaus  tum  li- 
nea; curvx  Cycloidis,  tum  partium  ejuldcnij  deque  luperfidebus  cjuldcm  curv»  tunt 
converlione  tura  lemiconverlionc,  tam  circa  balim,  quam  circa  axem,  delcriptis,  & 
harum  fiipcrficicrumccmro  gi^avltatis.  Nos  autem  ( nudius  nominis  m nasratme 
fua  ) qwd  pr.ejlitimusy  patebit  m Jequentibus. 

^xfpeelanaum  autem  ahqitandtu  videhatm  ( prout  jt^  ius  infinmtum  dtxmius^ 
numquid  aliquando  nobis  injunBum  foret  a Carcavio  ad  detnonfirationes  mjhas  jum- 
matim  traditas  pro  libitu  fuo  pofteiendas.  Atque  interea  quxfiiones  de  novo  pt  o- 
pojitas  Johebamy  ( qued  quidem  poft  folutas  pt  ^cedentes  nm  erat  faSiu  dijfictle.  ) 

Tandem  veroj  cum  nihil  prorjm  acceper  im j nec  noverim  qmd  aceretur  \ quaadjo* 
htiones  meas  qua  prioreSy  qua  pofiertoreSy  elitdrUndaSy  vifa  funt  neceffariay  { qiue 
nempe  poFi  § y y mfequutitm  y ) Jc holiorum  mjla-  fttbjmixty  eaqne  prout  nunc  funt 
adV>  yicecomitem  mounksr  Menje  dMartio  tranjmiji ; neque  ex  eo  tempore  quic- 

^ Bcm  autem  ip^n  quod  attinet ; Td  animo  propofiuan  hahui,  quam  facanBe 
omniay  Jed  ^ pet  fpicue  proponere Non  tamen  qua  Jubmde  occurrunt  /xmmata 
Jit^ula  jeorjim  jemper  demunFirarey  i^idetiim /t  Jeciffemy  nimis  mcrevijiet  operif 
m^Sy  ) jed  ea  faltem  qua-  videbantur  objem  tora  \ reliquorum  fontes  ve!  digito  indi-‘ 
caffe  Jaiis  e[fe  ratus.  Sed^  eadem  non  raroy  variis  in  loctSy  variis  etiam  modts 
demonjirata  repesiantm.  Nec  eandem  femper  d&nonFhandi  methodum  Jecufus 
JumJed  nunc  ad  morem  veter  umy  nunc  ex  Geometria  Indmfihtlmmy  nunc  etiam  ^ 
ex  /ufmitorwrt  Arithmetica  noftra  petitis  demonjlrationibus.  Non  quidem  quod 
ilhdneceffe  habui  \ fedquomam  id LeBwiy  ^miuisutilcy  nec  rninus  gratnm  fote 
eretSdiy  quam  eandem  jaipe  cramben  recoquere,  ^^d  moneo  y ne  tmreim  fiifan 
oBqms  /i  in  fe  quidem  ftmiiiay  dijfjimili  nonnunquam  demonFlrandt  methodo  p obata 
axMot.  Non  raro' etiam  a nunutioribnsnonumbs  demonfirandis  corruito  a^lmm  \ ■ 
nec  ad  fingulos  forfan  cafus  poJJibtUs  ubique  defcendt  \ fatis  id  ratus  y fi  viam  dembn  - 
Brandt  palam  ojlendeiimj  Jtnguks  mtentn  apices  {Ji  illud  lf>4^*7tu  pojiuleat ) para- 
tus exhwere. 

Atque  hax  funt  qua:  LxBorem  pramonendum  putabam.  quidem  paulo  fu- 

Jms  expofuiy  uty  qui  jup  a tnemtxatos  chartas  non  viderinty  earumfaltem  fumnituny 
adeoqueret  gefliC  narr  attonemy  hinc  mtelUgant  \ fy  cattam  Jimul  cur  hac  methodo 
mea  difponantiUy  qua: Jecus  ahafarfan  methodo  reBms  dif ponenda  ej/by  Ji  res  ejfet 
hstegray  exijimare  poj&nt. 

Libet  hic  Tubjungerc  Anonymi  duo  (aipta,  ad  me  mina,  qux  huc  fpei^Unr. 
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U M ab  aliquot  mcnfibus,  quzdaih  circa  Cydoeidcm  cjufqiie  centra  gra* 
vitatis  metiitarcmur)  In  propoUtjoncs  fatis  arduas  ac  difhciks^  nt  nobis 

viium  eft,  incidimus,  quarum  Iblucionem  ^ prxllantillimis  poto  orbe 

Geometris  fuppl^  polhilamus , propofiio  iplis  praemio,  non  mercedis  gratia , 
quod  abG^  fea  in  omcqnii  oolGi,  aut  potius  meriti  eorum  qui  hacc  invenenn^ 
publicum  argumentum.  • 

Q}xc  vero  proponimus  iimt  ejuiraodi.  * ^ 

Dato  pundo  quoUbet  Z iu  quacunque Cycloeide  A BCD,  ex  quo  du6bfk  Z¥ 
baG  AD  paxdkla  mix  axem  C F 'leoet  in  pundo  Y.  Qitsrunus. 

Dimenno  fpatii  CZ  Y.  Ejuldcmque centrum  gravitatis.  Solida  ^niu  ex  cir* 
cumvolutiooe  dicli  (puiiCZ  Y,  ram  circa  ZY  quam  circa  CY.  Et  horom  fqli- 
. dorum  centra  gravitatis. 

Quod  G eadem  folida,  pUno  per  axem  dudo  fc-centur,  dc  Gc  liant  utrinque 
* duo  Iblida,  duo  fcilicet  ex  folido  circa  baiem  Z Y,  & duo  cx  folido  circa  axem 
C Y gemto.  Cajufque  horum  folidorum  quinmus  euaiu  ccrura  gravitatis. 

Qua  vero  quxGtorum  dcmonUracio  lurian  adeo  prolixa  evadet  ut  vix  imra 
prxiijtutum  tempus  cxequi  faus  commode  polTk,  genio  6c  otio  dofHlTimorum 
Geometrarum  confidentes,  ab  his  nmtuin  poltulamus,  ut  demonllrcnt,  vel  more 
antiquorum,  vcl  certe  per  dodtrioam  indtviiibilium  (hanc  enim  dcmonilrandt 
viam  amplct^limuT ) omna  uux  quaelita  fimt,  data  die:  Ita  ut  facile  cx  demon* 
Ibaus,  quxlihct  piim^U  qusmta  ex  datis  m hypoihciibus  pqfiiru  inveniri. 

£c  iit  apertius  mentem  meam  cxpUccm,  nec  fubUt  aliquid  ambiguum,  exentplo 
rem  iUuflro.  Proponatur,  verbi  gratia,  parabola  ABC,  cujus  axis  AB,  bafts 
AC,  tangens  BD>  parallela  axi  CD.,  Inveniendum  centrum  gravitatis  crilinci 
DCB.  ^tisladum  dic  problemati  cchicrcm,  G dcmonflretur,  datum  die  cen- 
trum gravitatis  parabolx  ABC,  nec  non  & centrum  gravitatis  i^bnguli  CDBA^ 
& proportionem  hujus  rc^nguli  aim  parabob  CBA,  ideoque  & datum  dic 
centrum  graviutis  quadicum  trtlinei  CDB;  nam  ctli  prxcilc  pimdluni  in  quo 
repentur  centrum  graviutis  non  exhibeatur,  dcraonlbatum  tamen  dl  datum  clTc, 
cum  ea  ex  quibus  invenitur  dau  Gnc ; rcique  eo  deduda  erit  ut  nihil  aliud  fu- 
perlit  prxter  calculam,  m quo  nec  vis  ingcmi,  nec  peritu  artiGds  requiruntur, 
ideoque  non  is  I nobis  calculus  exigitur ; cur  cnim  in  iis  immoraremur?  Icd  tan- 
tummodo peumus  dcmonlLrai^  res  qua;  proponuntur  datas  ellc. 

Verum  do^hllimi  Geometne,  prorius  ncoeGarium  judicabunt  & ab  his  poGula- 
mus,  duarum  propoGtionum,  vcl  duorum  cafuum  imegram  ccnllrudioncm,  leu 
integrum  calculum. 

Prunus  calus  dt,  cum  poudhm  Z conilituitur  in  A. 

Secundus  cum  idcm  pundum  Z datur  in  B,  m quod  tranlit  parallela  G B du;3U 
I puncto  G centro  circuli  guitoris  Cydoeidis. 

Quod  ii  aliquis  error  cakuli  iu  hit  duobus  caGbus  fiibreplerit,  eum  libenter  con- 
donamus, & veniam  quam  ipG  peteremus  iiuulc  momerebuntur. 

Quilquis  fuperius  propoliu,  intra  primam  diem  menGs  Odobris  anni  i6sB. 
Iblverit  & demonllxavcrit,  magnus  erit  nohis  Apollo. 

Et  primus  quidem  consuetur  valorero  quadragmea  duplorum  aureorum  hiipa* 
nicorum  quos  ipG  Hi^oi  dokkhes  & galli  pijhu^s  vocant,  vel  certe,  G mavult, 
ipfos  duplos  aureos.  ^ 

Secundus  vero  vig^ti  ejuGnodi  duplos  aureos.  Si  unus  tantum  folveri^  Icxa^ 
ginta  fblus  habebit. 

£t  quia  icrio  rem  aginnis,  didos  sexagima  duplos  aureos  lUuGrifllaio  Domino 
de  Caitavy  H^k>  ConGliario  Parifiis  commoranti,  apud  CelGGimum  dominum 
ducem  dc  Liencourc  deponi  curavimus,  qui  eos  exlolvct  Ihcim  ac  demonihaiio- 
nes  quz  ad  ipfum  mittentur,  verx  ac  Geometrice,  ^ viris  ab  iplb  ad  id  deputatis 

tudicabuntur.  £t  cum  lUullriGimum  confiliarium,  jam  a multK  annis  virum  pro* 
lum,  d inadieleos  amantilGmuin,  agnoverimus,  auaa61er  pollicemur  ron  lineare 
& a^uc  fallacia  exequendam. 

Quod  G his  circiter  tribus  elapfls  menGbus  nullus  htveniatur  qui  quxfita 

^ * nodra 
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noftra  folverit,  non  denegabimus  ipti  iavenimus,  nec  aliis  invidebimus  node 
majora  jam  mvenus  nanciicuatur,  & ex  quibus  fbrfan  apud  pofteros  gratiam  ini-^ 
bimus.  I . 

Hoc  unum  refhc  ut  lineae  Cycloidis  doferipckmCT  exhibeamus,  ^ qua  brevia- 
ns caula  abllinendum  aibitrabamur,  cum  haec  irnea  jampridem  Galii^  Toricellio, 

& aliis  innotuerit,  fed  quia  eorum  libri  omnibus  non  funt  obnoxii,  ideo  hanc  ex 
ToriccUio  damus. 

^fct  iptio  QKloiiiu.  -> 

Concipiatur  fuper  manente  redta  linea  AD,  circulus  DL  contingens  rei^lam 
DA  in  pmu^o  D.  notcturque  pundlum  D tanquam  Hxum  in  peripheria  circuli 
D L : tum  imclligatur  iliper  manente  reda  D A conveni  circulum  D L motu  oir* 
culari  funul  & progrellivo  verfus  panes  A,  ita  ut  fubinde  aliquo  fui  pun6lo  red^ 
lirieam  A D lemper  contingat,  quoulque  fixum  pundum  D iterum  ad  contadum 
revcrucur,  pua  m A.  Certum  eft  quod  pim^lum  D fixum  in  peripheria  circuli 
rotantis  Av^  aliquam  lineam  deferibee,  iuigenieffl  primo  a fuojcda  linea  AD, 
deinde  ctilmioancem  verius  C,  poflremo  pronam  deicendeotemgue  verius  pundUun 
A.  Et  talis  linea  vodita  eft  Cydois. 


SCRIPTORUM  POSTERIUS. 

CU  M cina  ca  quz  de  Cydoidc  piomiuimus  duo  orta  eile  dubia,  nobis 
lUuitrilTunus  D.  D.  De  Caicary  lignincaverii,  his  Itadm  occurrendum  duxi- 
mus & ita  occurrimus. 

Prius  inde  oritur,  quod  in  proponendis  noflris  de  Cydoide  problematis  hac 
voce  ufi  fuerimus,  m jtacmjue  C/chiA,  cum  tamen  unius  tantum  fpeciei  Cycloi- 
dis definitionem  attulerimus.  Verum  mhil  aliud  intelleximus  prxtcr  lolam  illaro 
iiinplicem  naturalem  ac  primariam  Cycloidem  cujus  ex  Toricdlio  deferiptionem 
dedimus,  cum  enim  qiise  « illa  refolvuntur  fiuile  fit  ad  omnes  alias  fpecies  pro- . 
trahere,  qui  nolba  proUenuiade  hac  Ibla  folverit,  nobis  omnino  fiitisRcerit 
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.^PdfatnusiA  eo'  conftiiic,  quodk  nobis  aon  Otpraecffe  poTutun  an  Tup^naimis  ^ 
datam efk  rationeoi  ba<s  Cycloiciis  A cum  fua  aUnuoinc,  feu  cum  diametro 
circuli  genitoris  FC  Sed  ipiam  datam  cllc  rationem  pro  conccllo  ufurpandunt 
arbitrabamur^  dc  ua  oabiioo  cq^mn  irtMatam  cHe  (tipponimlis.  ' 

Kdul  ergo  jain  (bpeiieft  ob^uritacis.  ' Unam  tamen  rdbi^  videtur' ot  do^tlTi-' 
moi  geometras  ad  propoGtiones  noifcnfe  commodius  & libentius  inveftigandits^  in- 
vitemus: (cilicet  ea  omnia  removere  qux  ^ perfpicaciute  ingenii,  qUiun-fblam 
magni  facimus dc  explorare  ac  coronare  inibuumus,  funt  aliena,  qualia  funteam 
calculus  integer  multorum  qrfuumqiteffl  pcltulabamus,  quam  abfolma  foliicionum 
conferiptio,  cum  ea  non  ^ viribus  mgenii«  fed  ab  aliiscircumilaiitiis  pead(;^t,  Ijoc 
itaque  tarttummocte jaiW  inflitoimus  ut  lola  problematum  difficultas  remanat 
peranda-  Nempe  ‘ ' 

publico  initromentO;  intra  przltirutuni  tempus , lUullnflrimQ  Dothino  4F 
'Ifgny^vbri^  doT^  quxliu  funt  deoionllrationem  penes  (c  habere  ^ 
But  iplammer  demoMlfationem  quantumvis  compcndiolam  ad  ipfum  milent ; 
auefieartx  mandare  itonduiW  per  otium  licuerit,  lalian  ad  conHrnm^ani  liii^ 
affbrtionis  ventaccnij  cafus  quem  mox  daignabinius  caiculum  dederit.;.  loquc  para^^ 
CiimeffeproftdTuifbcmomnia  omnino 'd<.'monltraA;  ^ ipfius  D.  de.Carcauf  nur 
tum,  hunc  nobis  iacislccillc  declaramus,  &con(bitimu$,  primum  qut  hxc  "f^eric 
primo^  fecundum  fecundo,  praemio  donandum,  fi  iiia  foliitio  ab  ipio  D’  de  Carcaui 
viriae,  ad  id  fecum  adhibitis,  cumipli  vifum  fuerit,  exhibita,  Geometrica  ac  vera  ' » 
judicetur,  faTyolempcr  erroris  calculo. 

Cafus  autem  cujus  Iblius  fufficiet calculus  ille  elh  Si  Semicyclois  ACF  circa 
baCm  AF  convertatur,  & Solidiuninde  genitum  fecetur  plano  per  ip6m  A F (quae 
jam  hujus  (olidi  axis  ell ) du6lo,  quod  quidem,  (olidum  dividet  in  duo  Seijulblida 
paria.  Alterutrius  horum  Semifolidornm  centrum  gravitatis  aflignan  pothjlamus. 
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CORPORIBUS 

Inde  genitis  , Problematum  Solutio. 


Pars  Prior. 


$1.  M Anifcflnm  efl,  in  conllruflioiie  Cydoidis^Peripheriam  Circuli  ge> 

|\  /I  ncramis,  propter  commuam  fui  qiue  fupponicur  ad  redtam 

applicationem,  huic  sequalem  cHe:  Adeoque  & iemiHem  feimiri, zr. 

2.  £t  quidem , particulatim  , dum  Grculus  Genitor,  baOn  in  ^ condngens , 


piin<5lo  ftio  lineante  deGenat  Cycloidis  pun^um  Z,  manifcflum  e(t  ( propter  can- 
ocm  continuam  } rectam  { A congruere  curvz  ( Z , hoc  eil  ( nuda  Z Z 

baG  parallela,  qiue  occurrat  m z circulo  CzF  circa  Cycloidis  axem  ) curva:  Fz; 
Adc^c  &rehquam  reliquae:  nempe  {F,  hoc  eltZz,  ipG  zC  EiGc  ubique. 

3.  kecla  igitur  Z Y sequat  ubique  aggregatum  Arcus  & Sinus  redi,  Sinui  verlb 
C Y convenientium. 

4.  Si  fuper  circulo  CzF  circa  Cydoidis  Axem 

conllituto,  aut  huic  ^uali,  erigatur  Cylindrus  re- 
dus  FzCr,  altitudinem  habens Cr,  diametro  Ba- 
fis  aequalem : Tota  fuperticies  hujus  Cylindri  ( cum 
bofibuO  dupla  Cycloidis  ACDF;  (nempe 
duas baks Cylindri hg.  2.  funt  duplae  circuli  CzF 
fig.  1.  &.  Cylindrica  ruperhcies  curva,  dupla  reli> 
quorum  {hgmentoruro  : ) Atque  G eadep  fuperHcies 
C inquam  ; non  Cylindrus,  ne  novz  (u* 

perfKies  fccando emergant)  plano F C r per  axem 
pifdxtur  : SemifuperHcies  Cylindri  erit  dupla  Semi- 
cycloidis  A F C ; (nempe  duie  fimiibale^  funt  du- 
plae lanicirculiCzF  Gg.  1 ; dc  Semicylindrica  fu- 
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perHcks  curva,  dupla  trilinei  C A F z : ) Et  denique  Ii  ca  S<.nufuper6des  bi/Kc- 
tur  adhuc  plano dlipucoF^ri/ quod  plano  FCr  redumiit;  Setuifuperficiei lUius 
IdniiTjs  r ^ F z C Y F aequabit  Scmicycloidem  C A F ; ( nempe  Semicirculus  balis 
CzFHg.2.  xquabit  SemicircLiluoi  C z F Hg.  i.  dc  iupeiiicies  curva  r^FzCr  ae- 
quabit tcilineum  C A F z: ) 

f.  Nam,  fumpto  ubivis  in  Cycloidis  axe  pundo  Y',  unde  panliela  ducatur 
Y zZ  : redbeC  Y in  axe  Cycloidis  fumatur  C Y aequalis  in  diametro  bafis  Cylin- 
driez,  unde  ducatur  Y V lateri  Cr  parallela,  diagonali  Fr  occurrens  in  v;  & per 
puodumi',  plano bafiFzC  parallelo,  puu  «^c,  iecetur  fuperiicics  Cylmdrica 
l^ionqn  exhibens  ^c  arcun  circuli,  qipe  (propsr  ]»rallelas)  congruet  arcui 
z C in  hafe  Cylindri,  hoc  e(b  arcui  z C circuli  genitori^  ad^ue  z Z rc-dtz  xqua- 
lis,  ( Heut  V ^ congruit  re<^lz  Y z iive  in  bale  Cylindri  Ove  in  circulo  generante.  ) 
<^od  cum  ubique  Hat,  erunt  omnes  curvz  in  fuperHcie  Cylindrica  r { F z C r,  ipli 
{cporallelzjaequalcsn^isomnibus  ipO^Z parallelis  in TriJineo  CycloidisC  A Fz, 
& Angulz  (ingulis,  & limiltter  poOtz  ( in  etldem  puu  Ove  k bale  Ove  a vertice 
dilbiuiis: ) Adeoque,  propter  zquale:ii  etiam  utriufquc  Ogurz  altitudinem,  Bgura 
figurz  xqualis : fuperiicies  Cylindrica,  plano  Trilineo;  (Icd  dtl^mcnu  illius  re- 
fpcdlivis  fomentis  hujus,  ut  patet : ) £t  0 addantur  utrobique  zquales  Semicir* 
culi  CzF,  erit  a^^atum  a^regato  zquale,  & duplum  duplo,  quadruplum  qua- 
druplo, &c.  Hoc  ell,  fupe^cies  r ^ F z C Y F,  Scmicycloidi  A C F ; & SemiOipcr- 
Ocies  Cylindri  ( quippe  illius  dupla  } Cycloidi  A C D F ; & tota  Oiperficics,  hujus 
dvipht  Quod  erat  propoOtum. 

6.  Eft  Igitur  Cyclois  ACDF,  circuli  genitoris  tripla.  QuodOc  colLgitur. 
Cylindri  integri  m^o  expoGii  OiperHcies  airva,  zquacur  lailo  ex  altitudine  ( quz 
nqualis  elt  diametro  Balis  ) in  bafis  Circumlerentam ; adeoque  eltquadrtmla  Cir- 
culi baiis:  Cui  fi  bafis  utraque  adjicucur,  a^egacum  erit,  baltms  ( noc  e(t  circuli 
genitoris)  fcxtuplum.  Kfl  autem,  ut  fupra  oltenfum  eft,  duplum  Cycloidis  : Ergo 
Cyclois  ipla  elt  circuli  Genitoris  Tripla.  Nempe  TrilineumC  A Fz  Semicirculi 
CzF  duplum. 

7.  Porro,  (i  expofita  quz  prius  OiperOcics  ( nempe  Semifuperficei  Cylindrica; 
lemiOis  ) r(FzC  YF,  fletur  adhuc  plano  z>  Y,  quod  fit  plai^o  elliptico  F^rv 
parallelum:  Superficies  abfcifla  >zCYz,  axjuabit legmentiun  Cycloidis  CYZ< 
Nam,  propter  Cylindricae  luperficiei  fcdliones  paralleli,  congruet  > z C ipO  r^c, 
hoc  ai  Trilineo  C z Z Cycloidis ; f^  & C Y z utrobique  zqualis  j Ergo  aggr^- 
tum  aggregato  zquale: 

8.  Si  fuper  Cycloide  ACD  erigatur  Semicylindrus  redhis,  five  Prifnia,  ( utro- 
vis  enim  nomine  dicatur  perinde  efi ) altitu* 
dmem  habens  C*^  duplam  re^lz  AD;  quod 
per  axem  Icccc  FC*  planum,  feiUonem  in 
latere  faciens  C<^a'(^taia;  cui  pbno  iutelli' 
gatiir  planum  aliud  rct^le  inlif lens,  per  rc^m 
r 4>tran(iens,  (olidum  abfeindere  DA^CD: 
Huic  Iblido  aequatiur  fbhdum  bdlura  cx  con- 
verlione  Cycloidis  A C D circa  reihm  AD. 
Cum  enim  ut  AD  sequalisperiphenz  diame- 
tri PC;  erit  ipfius  dupla  a-qual»  peri- 
pherizScrnidiametnKC;  adeoque  ( propter 
angulum  FC4  replum)  triangulum  FC» 
zquatur  circulo  ex  con  verlione  radii  FC 
fiido.  Et  fimiiiter  ofiendetur  triangulum 
XZ^  zquale  circulo  radii  XZ;  & fic  obi- 
qu^.  Eigo  omnia  Triangula  omnibos  cir« 
culis,  adeoque  folidum  mlido  zquatur^  & 
fomenta  Tegmentis  refpeftive  furap;» : Pua, 

folidum  XZ^A,  fblido  ex  converfione  ^ni  XZAfa^;  & fic  ubique:  Ittra 
PrifmaXZg»YF  fblido  cx  converfione  Parallelogrammi  XZYF;  adeoque  & 
folidum  Z Y C ♦ fblido  Cylindrice  excavato  converfione  plani  Z Y C circa  repara 

A F fa^.  Sin  adhuc  iecetur  plano  ^ « bafi  parallelo,  fegmentum  » | v » zquabi- 
tur  fblido  cx  converfione  piam  Z Y C circa  reftam  2 Y lifto.  Nara  & hic  eo- 
dem modo  ofiendetur,  triangulum » x * zquale  circulo  radii  0 « ; & de  reliquis  fimi* 
liUT.  9.  Simili* 
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p.  Similiter,  nfiiper  Scmicycloide  AFC  crigaair 
Palma,  live  Cylifldn  ro^U  qu^rans,  altitudinem  ha* 
bens  A V,  qu*  iit  ad  A F,  uc  4 A F ad  FC ; ( nem^ 
ut  circuli  Pcrmeicr  ad  Radium;  ) (<K£tur  auicm  pla- 
no FCV  ; bkilido  FVCZA  aequatur  Iblidura  cx 
convcrlionc  plaiu  F C Z A tirca  rcbbm  F C ; & /cg- 
menta  Icgmemis  rdpeCUve  lumptis  ; puta  Ic-gmcntum 
Y Z C legmento  convcrlionc  plani  Z C Y 
Nam  & hic  triangulum  FAV  aequatur  circulo  ndii 
F A ; de  Triangulum  Y Z 't'  circulo  radii  Y Z : Et  lic 
ubique. 

10  Atque  ha«^cnu3  quidem  mut  tum  planorum 
uim  Iblidorum  oranuim  expolitorum  dimenfionem 
aliquatenus  lue  methodo  tradidtilc  videamur : Cum 
umende  Gmvitaus  Ccmris  mhilhmc  conUet,  libet 
in  lequ<mtibus,  relumpto  iterum  loto  iKgotio,  rem  ali- 
ter expedire,  hoc  modo. 

II.  Ut  lupra  oltcndirous  rcflamzZ  fig.  i.  xqualem  arcui  z C : ita  ollendetur,  ^4,;,/«, 
angulum  ZCA,  hocdtzFA,  arcui  Z J live  zF,  hot:  clt  rc£b:  A(,  proportio- 2 i;' 
iuiu.nitllt  ; t nempe,  ut  arcus  F z,  hoc  elt  A<  reita,  ad  arcum  F z hoc  dl  re- pj™ 
Ctam  A F,  lic  die  angulum  Z ^ A vel  z F A,  ad  C F A reilum  ; ) propter  angulum 
z G F Inguli  z F A ubique  duplum,  & propterea  utrumque  arcui  F z ubique  pro- 
|x>rtioaal<rm. 

la-  Adeoque,  divila  rcita  A F in  prtes  quotiibet  xquales,  in  ptmilis 
&c.  dudtilquc  ociis  aL,  uM,  &c.  i pundto  contadus  ad  punitum  li- 

neans, ( quibus  parallela;  txifhmt  in  arculoF  l,  Fm,  F b,  F z,  &c.  ) anguliL^  A, 

B-JA,  Z^Ajdcc  funt  Arithmence-proponionales ; quorum  continuus 
exedius  primo  xqualis  dl,  nempe  angulo  LaA. 

13  Uu«!;tis  Itaque  tum  in  Cycloidc  roilis  xL,uM,|9B,^Z,  &c.  tum  mfis  re- 
fpondentibus  in  circulo  F J,  F m,  F b,  F z,  &c.  diflrihucntur  Semicyclois  & Semi- 
circulus m feginenia  numero  xquaiia  ; nngula  lingulis  ^ rclpcilivc  ) corrcfpon- 
dentu. 

14.  Dui^lis  itemin  Cycloide  , k punflis  &c.  rdlis  f-r.  ^ p,  0r,  &c.  qux 

parallela;  iint  redis  (Z,  w.  Erunt  anguli  omnes  NrTjZ^p,  B 5 «r,  occ. 

xquales  tum  inter  Ic,  tum  angulo  L ^ A,  tum  etiam  cuilibet  angulonim  A F 1, ! F ra, 
mFb,&c.  qui  Itera  (propter  xquaJcs  arais  FI,  1 m,  m b, &c.  ) fune  inter  fe  x- 
quales. 

tf.  Dudis porro  tum  in Cycloidc  redis  NO,  ZP,  BR,  &c.  tum  in  circulo 
n 0, 2.  p,  b r ; dee.  infcnbatur  tum  Cycloidi  figura  cx  Trapezus,  tum  circulo  figura 
ex  Triangulis  corrcljxindentibus  conllans. 

16.  Erum  autem  illa  Trapezia,  Triangulorum  horum  refpctUve  fumptorum', 
ubique  plulquam  tripla.  CoiiUat  enim  quodlibct  Trapeziorum,  ex  Triangulo  fi- 
niul  & Parallelogrammo  : quorum  lilud,  triangulo  correl^ndenu  in  circulo  l uc 
cx  didis  lacile  colligitur  ) ubique  xqualedl;  nociilius(  utjatu  oliendetur  ) pluf- 
quam  duplum. 

17.  Nam,  verbi  gratia,  in  Trapezio  ON»F,  Triangulum  O n F dl  luriqucfi- 
gui^x  commune ; & Parallclogfammum  NnFr  (xqutaltum)  plulquam  duplum 
TYiar^uli,  propter  redam  Nn,  hoctUcurvam  n C,  majorem  n O re^ta. 

18.  Sin  aliud  fumatur  Trapezium,  putaPZC»;  Ent  inibi  Triangulum  Pt-ir, 
Triangulo  pFz  xqualc i & l^nillelogiaramniiiZ {!»*»■  pluftjuam  duplum,  propter 
reilam  Z-r,  hoceU,  ^ hoc  dt  curvam  zn,  ns^orem  quam  zp,  vci»P.  Nam 
liaptemr  chorda  zn;  crh  angulus  pFY  (propter  tum  femiperipheriam  CzF, 
tuni  angulum  rediim  C F A,  m (ex  panes  arqoalcs  divifura  ) J anguli  redi ; adeo- 
que  ^gulus  Y p F,  hoc  dl  zpn,  fredi;  cui  11  addatur  angulus  nzp,  quidl{ 
rc£lL  ( fubtcnciit  utique  duplo  arais  z C,  minus  z n ; ) aggregatum  * rcdi  ex  2 rc- 
6its  fuMu^lum,  relmquet  angulirai  znp,  |re^li.  Major  luque  dl  angulus  zpn 
angulo  z n p,  ( nempe  ut  y ad  4, ) adeoqw  latus  oppofmim  z n reda,  major  quam 
z p ; ideoqiie  ^ IbniorL  z n curv^  hoc  reda  Z 'inulto  major  erit  quam  reda 
zp,  hocdl;*'?.  Et  nmiliicr  oltendetiff  (inferipu  chorda  bz  ) angulum  brz 
majorem  cfle  angulo  b z r,  ( nempe  ut  4 ad  3, ) & fic  alibi.  Nempe, umverladitcn 

R rr  j d 


Digitized  by  Googie 


5-02  De  Cycloide. 

ii  ponamus  arcum  femicirculi  C F,  adeoque  angulum  redlum  C F A, dividi  in  panes 
ecquales  numero  r;  quarum  arcus  z C,  adeoque  Cc  angulus  z F C,  coniioeac  panes  mi* 
incrow,  f adeoque  angulus  pFC  partesw— -i,  & propicrea  angulus  hoc 

elt  z p n,  *pancs  J — «+*;)  eritangulusnz  p partium  2«  — i ; qui  ii  addatur 
angulo  zpn,  & ucriuique  aggregatum  ex  duobus  rei^tis,  hoc  eil  ex  aj,  au- 
feratur; manebit  angulus  znppvcmm  j*— minor  angulo  zpnparuum  j — «-f-i. 

ip.  Sin  iihuirnoi^  figursetum  Cycloidi  cum  Circulo  circumlcribantur;  erunt 
lingula  Cycloidis  Trapezia,  reipe^tivorum  Cuculi  Triangulorum,  mimis  quam  tn- 
p.  1 pia.  ^ Triangula  (iquidem  erunt  in  utraque  figura  xoua[(a;  Paralidagramnia  mi- 
' nusquam  dupla  Triangulorum ; cum  seque  alu  lint,  (ed  fuper  minore  baie. 

20.  Nam,  verbi  gratia,  In  Trapezio  CQ^r  F,  reila  Qq,  hoccflrF  rolbi,  hoc 
df  arcus  n C,  minor  efl  ui^cnte  qC  Utut  enim  iccans  1*  q,  non  ^ centro  G,  fcd 
ab  oppoiito  diametri  termino  F ducatur,  adeoque  miuor  lit  q C quam  Tangens 
vulgu  di<^b  qux  reclx  k G centro  per  arcus  terminum  n tranleunti  occurrat ; dt  ta- 
men jpfo  arcu  n C mu;or  ; Nam  li  intclligatur  ^ centro  G duci  rc6b  redhe  F q pa- 
r.iilcla;  biiccabic  iJla  cum  arcum  nC,  tum  redtam  qC;  adeoque  erit qC  sequaiis 
duabus  Tangentibus  Scmiarcus,  quas  limul  ipfoarcu  majores  dic  coniht. 

21.  Atque  codcni  fere  modo  oltcndcuir,  nT,hoccllNt,  majorem  die  quam  efe 
nz  curva,  hoc  dl  redb  T t ; itemz»',  hoccilZu,  majorem  quam  zb  curva,  hoc 
dtredaVu;  &m  rcliqms  pariter.  £c  quidem  quo  longius  i pundo  C rccclliim 
efl,  co  mlignior  erit  exedTus.  Nam,  incjulmodi  Triangulo  quovis,  utz  F «»,  fig.i. 
vd  arcum  zb  intercipiente;  comiiiuata </Z, donccoccurrat DiaraeiroCFin  Y ; 
dudifquc  tura  fubtenia  oC,  tum  bx  Tangente  qux  occurrat  redz  vz  (extra 
Fcriphcrium ) in  x : Manifeitum  dt,  propter  xquales  angulos  x bC,  # F C,(com- 
immem  arcum  b C intercipientes ; ) eorum  item  ad  rcdhim  rdiduos  x b v , Fv  Y ^ 
aqualem  Jic  ; idcoque  & redas  xb,  xv,  invicem  aequales : Et,  propterea,  rc£bm 
KZ,  xqualem  duabus  bx,  X 2,  majorem  curva  bx.  Etfic  ubique. 

Semiey-  12.  Quouiiin  igitur  figura  lic  circumferipta  ScmicycLotdi  CZ  A,  aut  ipfius 
(.'ais /e-  parte  CZ,  ( utrobique  enim  eodem  modo  proi^it deraonitiatio,  )minor  dtqiiam 
fnttmult  tripla  figurx  Semicirculo  C Z F,  aut  ipfius  parti  Cz,  circumfcripiz,  (quotcuimue 
trtfia.  dlic  Trapezia,  hic  Triangula  ;)  infcripta  vero  infenptx  major  quam  Tri- 

pla ; Kc  quidem  augendo  illic  numerum  Trapeziorum,  hic  Triangulorum,  co  un- 
deni devenietur  utrobique,  ut  differentia  figursc  inicriptae  ^ circurofcnpu  minor 
Tutura  fli  quavis  allignata,  ( adeoque  in  inhnmim  procraendo  evandeae : ) erunt 
/ tum  ^urx  fingulx  quadrilinez(  qualis  B /3  ) fingularum  rcfpedive  runmtarnoi 

Trilineanuu  ( qualis  b F z, ) tum  omnes  omnium,  1'riplx.  Hoc  dl,  tum  &micy- 
dois  C Z A F Semicirculi  C z F,  tum  iltius  Tegmentum  B i?  ^ Z fcdoris  hujus  b F z, 
tum  Segmentum  Z A C Tegmenti  xFz,  tum  Tegmentum  F C fedtoris  zFC,  ( & 
fic  ubique  ) triplum. 

Stgmat-  25  Jam  vero,  ex  dudu  Semiradii  (JGz)  in  arcum  zC,  hoc  eft  redam  Zz, 
/•«tCXl". GzC;  atque  ex  dudu lemiradii  (|GF)  in  altitudinem  z Y,  ha- 
Ix  tiir  Triangulum  GzF;  E^o  ex  dudu  Scmiradii  in  totam  ZY,  habetur  ledoc 
F zC ; Atque  ex  dudlu  Sdquiradii  in  eandem  Z Y,  habetur  fegmentum  ^ Z C F : 
Unde,  fi  auferatur  ^ Z Y F trapezium,  habetur  dimenlio  figmenti  CZ  Y quxiita: 
Vel  etiam,  liilxiudo  inlupu"  CzY,  habetur  CzZ  tnlineum. 

Solidum  2-j..  l’orro,  Qnomam  fi  ponamus  Icmicirculum  ex  infinitis  trilineisc  qualia  C n F, 
• nzF,  &c.  vd  ctum  (nam  & hoc,  propter  infinitatem,  adeoque  « approxima- 

i tionem  in  infimium,  taimindem  valet, ) ex  infinitis  triangulis,  qualia  OnF,  pzF, 
&c.  conlbre:  poncndiim  & lemkydocidern  coniUre  ex  totidem  quadrilineu,  ut 
C N » F,  N Z C &c.  vel  etiam^tiapexiis  n umero  infinitis,  ut  O N r F, 

(piorum  quodvis  exhibeat  tum  '^iahgulum  cum  Parallelcgramraum  iltius  duplum^ 
Ex  convcrlione  autem  Paralleltgramtm,  ut  NF,  circa  axem  A F,  fiet  Cylindrus, 
Taltcm  dilbrtiis ; & ex  fimdi  converfione  Triiuquli,  ut  OnF,  in  hoc  litu,  fiet 
fimilis  Cylindrus  cxmice  excavatus,  qui  erit|  cylindri  pleni : Ex  converfione  igi- 
tur Trapezii,  ex  prallclogrimmo  finnil  & triangulo  conibntis,  fic  fblidum  quod 
ad  fblidum  converfione  Trianguli  eit  ut  i f>  fiveTic  c od  2.  Quod  cum 

ubique  fiat ; erit  Iblidum  ex  converfione  cycloidis , ad  fblidum  ex  converfione 
circuli  circa  redam  A F,  ut  y ad  2.  ( QikxI  ipTum  cuam  fic  colligitur.  Cen- 
trum gravitatis  Trapezii  PZ^»  difbt  ab  A F,  per  | rciticFY;  oencrum  autem 
gravitatis  Trianguli  pzF  ab  eadem  AF  rcib,  diftat|  vd  | ejuldero  F Y : Ce^ 
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trorun]  itaque  ab  A F diibntbe  fiint  m 5^  ad  ; Et  magnitudines  oftenfx  (unt  ut 
I ad  I.  qu*  ex  illis  componitur,  fivc  momentorum  refbcdlu  A F redae,  fivc 
tolidorum  ciiva  eandem  A F convcrlionc  factorum,  ratio,  dt  ut  ^ ad  a.  Nempe 

2f.  Ex  ea  veroconverfionc  circuli,  Hct  annulus  (ut  loquuntur)  claufos,  zqua> 
lis  Cylindro  cnjus  Ixilfs  eli  iilc  circulus,  & alutudo  scqualis  illius  circuli  creumie* 
lentt^  hoc  eil  reche  AD,  He.  i.  Solidum  itaque  ex  ea  convcrfione  Cycloidis, 
xquatur  Cylindro  cujus  balis  elt  idem  circulus  CF,  & altitudo  sraualis  re6^  quz 
fii  ad  ilhus  circumteremiam  m 5'adx;  hoc  dl,  dupla  lefqui  altera  rc<^  AD. 

(fili:  utique  annulus  ille  ; & Iblidum  illud  Cycloidicuoi  \ 2)'P*. 

intelligcndo  (cilicet  per  */>,  diametrum,  &,  per  pcnpheriam  circuli  generantis : 
ut  & deinceps  alibi  pallim. ) 

atf.  Sed  & pari  argumento  de  partibus  judicandum  eriL  Nempe  tum  Iblidum  Setmenu 
ex  convcrlionc  lamenti  CZA,  ad  Iblidum  ex  convcrlionc  legnicmi  FzF;  tura 
iblidum  ex  conventone  Quadrilinet  (ZCF,  ad  iblidum  ex  convcrlionc  le<ttoris 
PzC;  tum  iblidum  cx  converiionc  Quadrilioei  «3  BZ^,  ad  Iblidum  ex  convcr<. 
iione  icdoris  b F z ; cfl  ut  ^ ad  1.  Damur  autem  hxc,  ergo  & illa. 

27-  SeddciniiipcT,  li  ex  Iblido  ex  converiione  quadrilmci  C'^CF,  auferatur 
iblidum  ex  convcrlionc  trapezii  ^ZYF,  manebk' annulus  convcrfione  iegmenti 
CZY  circa  axem  AF  fusius;  qiii  itaque  dauis  efl. 

28.  Eli  auicm  Annulus  ille,  aqualis  IblidoZY lig.  3.  (ut  § 8.  oftendi-  Fig.  3 
tnr;)  unde  fi  auh;ra:ur  datum  prilma  YZ;v«C  (cujus  Udis  ell  icgnKimim 
modo  repertum  CZY,  altitudo  Y quz  cH:  ad  C*  five  2 A D,  m K Y ad  F C; ) 
quod  fupercll  Iblidum  4>;vx  zquatur  (olidu  cx  convcrlionc  Iegmenti  CZY  circa 
rci^lam  Z Y liidto. 

xp.  Ut  vero  habeamus  iblidum  cx  converiione  Scmicycloidis  circa  redlam  C F,  SofiJtm 
eju/que  folidi  fcgmenia,  libet  paulo  immutare conllrudioncm,  (nulla  necdlitate,  Cf. 
ied  phantafiz  juvandz  gratia. ) Nempe  cum  prius  oflendtmus.  in  figura  circuiU' 
feripta,  Xrap«Mi  ParalklogramaHjm  minus  ellequam  Trianguli  dupuim,'  Icd  ina*  Fig-i* 
jus  in  figura  inlcripta ; dinercniiam  vero  urrobique  ( Ib^tione  m miinitum  conti> 
nuata)  evancicere;  adeoque  reaple  perinde  cfle  fivc  inlcriptz  iive  circumfcriptz 
figurz  Trapezia  perpendamus,  (&  de  Triangulis  fimiliter : ) Cunimodum  jam  vi- 
detur viam  inter  utramqtic  mediam  le£bn,  adeoque  tum  Trapezu  Cycloidis,  cum 
Triangula  circub,  pc^m  arcnmrcribcre,jp3niro  inlcribcrc;  pota  pro  Trapezio 
ZCrrfig  l-  Trapezium  V/B»P;  &,  proTiiangolo  z Fp,  Triangulum  vFplitb- 
fiiiiicndo;  netum  illic  re^  Z^  Trapninm,  tum  hic  rci^ta  z F Triangulum,  ouafi 
medium  ftcct.  (Unit  emm  in  fcaione  definita  VZ  major  fit  quam  ZP,  & vz 
quam  z p,  hxc  tamen  differentia,  fedione  m iidinituro  comintiau,  cvaneicit ; ad- 
eoque in  figuris  infinite  exigitis,  tum  Trapeziis  tum  triangulis,  fupponenda  efl 
«qualitas. ) Sed  & infiiper,  liLbet,  liwbit  (duHa  redh  ) Trapezu  Triangu- 
lom  nC'*'  parallelogrammo  medium  interponere;  adeoque  iubllituerc,  pro  uno 
parafieiogrammo  inti^ro,  dno  ^farallelogramma  dimidia  V ^ { P ( liipponirur 

. ttciqnc,  propter  continoaam  in  infinitum  le£lionem,  tum  Z -r  P,  tura  C r,  « P, 
invicem  «quales  efie ; ) qux  dno  parallclogramma  dimidia  tantundeffi  circumvol- 
vendo prxitam  fivc  rc6bc  Z C utrinquc  conugua,  fivc  znualiicr  mrinqnc  remota 
fuerint : cum  fit  idem  ntrobique  centrum  gravitatis.  ( supponimus  enim,  quod 
& facile  fi  opus  fit  probabitur,  planum  quodvis  tznrundcdi  hiuufinodi  cunvcrftoue 
producere  quantum  efl  quod  fit  ex  eodem  plano  m li.ieam  ipnus  centro  gravitatis 
deferiptaro  dudo;  quod  & de  Irnea  quavis  fivc  rei^  five  curva  in  eo  ^ano  de- 
ieripea  pariter  imeUigendum  cH  Quod  quidem  quum  iplc  olim  me  pnmnm  m- 
vemfie  putaverim,  monitus  mox  eram  nonnihil  apud  Guldtnum  cxlbrc  quod  huc 
fbc^tat.  Id  aiuem  fi  animadvercHla  Tacquetus,  dum  tk  QfBtu&krs  iy  Annulm- 
tms  acucitra  opus  conicrtpfit,  non  parum  ilii  futllet  adjumemo;  multaqUe  quz  il- 
lic exfhnt  tum  univerla|His  tum  & contra^us  forte  htilTent  tradita.  [ 

Tat^uctus  tanJem  deprehendit.,  ut  p0et  ex  ejus  khro  Anno  lC^9  tdit», 

prtmorihus  Si^afuer  Anno  editis^  addendo  3 

30.  Re  fic conilniila ; Ratio Solkn  cx  convcrfione  Trapezii  V0rP,  ad  /oli- 
dum ex  convcrfione  Trianguli  vFp;  componitur  ex  ratione  Traoezii  ad  Trian- 
|mlum,  ( hoc  efi,  foSione  in  infinitum  continuata,  ut  3 ad  i ; ) atque  cx  ratione 
Sftanuaruro  centn  gravitam  in  utraqoe  figura  k converfionis  ate;  Nempe,  in 

Trapezio, 
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Trapezio,  K,  quod  iu  dividit  redam  ZC»  ut  (it  ad  ZC>  ut  f ad  jr; 

(adeoque  diftantiaKk  eritzZ-f-lzY;)  In  Triangulo,  pundi  H,  quod  ita  di^ 
vidit  rc6bm  Fz,  ut  (it  F H ad  F z ut  2 ad  j ; ( adeoque  dillaotia  Hh  cft  |z  Y.j 
Ratio  itaque  diftantiarum  efl,  ut  zZ -F|zY  ad  | zY;  five  ut  jzZ-f|zY  ad 
2 z Y ; qux  (i  cum  ratione  planorum  9 ad  i componatur^  emergit  iblidorum  rado 
ad  invicem  utpzZ  + jzY  adazY;  five,  ut  j zY  ad  2Z Y (hoc  clt,  ut 
ad  z,)  atque infDper  ut  pzZ  ad  izY-  Quod  quidem  curo  ubique  iiat,  (itque 
eadem  ubique  ratto  f z Y ad  2 z Y,  adeoque  & omnium  ad  omnes ; non  autem  ea- 
dem ubique  rado  pzZ  ad  2zY,  fed  neque  aequalia  ubique  tiianeula  vFp  cir- 
cumduda,  (quorum  (i  uirumvis  eflet,  pro  omnibus  pzXad  iza,  ponendum 
cilei  18  adi;  quia  nempe  omnes  zZ  ad  omnes  zY,  hoc  ed  trilineum  CAFx 
ad  femicirculum  CzF,  eil  ut  2 ad  1 ; quum  autem  eorum  neutrum  fit,  non  licet 
fic  aiguere;)  praeter  rationem  illam  s ad  2,  quxrenda  efi  alia  ratio;  nempe  quam 
habeat  noncuplum  omnium  zZ  (five  zC  arcuum  Arithmetice  propornooalium ) 
in  refpefdva  Triangula  V F p,  ad  duplum  omnium  z Y (finuum  rearum  eorun^ 
dem  arcuum)  in  eadem  refpedive  triangula.  Hoc  ell  (propter  tiianguloruni 


Sftmnta 

fifiJt  Cir-  Nam 


ba(^  xquales)  noncuplum  arcuum  Arithmetice  proportionalium,  in  refiduorum 
finus  verfbs  oudorum  (utpote  Triangulorum  aldtudines;)  ad  duplum  finuum 
redorum  in  eofdem  fimis  verfbs.  Hoc  dt  (ut  deince^  flifius  ofiendetur  ^ ^ ) 

ut  difierentia  quadratorum  bafis  A F & alutudmis  CF,  ad  | quadrad  C P,  five  ut 
pAFq  — pCFqadiCFq.  Cui  fi  adjungatur  rado  J'  ad  ^ hoc  dl  f CFq  ad 
zCFq;  HetpAFq  — 4CFqadiCFq,  rado  folidj  cx  f^icydoicm  conver- 
lione  circa  C F,  ad  Ipbxram  circuli  genitoris.  j,.  ^ 

31.  Eodem  fere  modo  etiam  de  fbJidis  ex  converfione  fegmentorum  ^guendom. 
. im  & hic  omnia  minuta  Trapezia  f^menu,  verbi,  gratia  ([ZCF,  circumduci 
ad  omnia  minuta  Triangula  feifloris  FzC  fic  circumdut^la,  circa  eandem  redam 
CF:  lunt  ut  f ad  1,  atque  infuper,  ilt  noncuplum  omnium  zZ  m refpediva 
Triangula,  ad  duplum  omnium  z Y m eadem  triangula : fin  cx  hoc  demum  (olido, 
auferatur  (olidum  cx  converfione  Trapezii  ^ Z Y F circa  redam  C F fadum;  ma* 
nebit  Iblidura  cx  converiione  (egmend  CZ  Y circa  redlam  CY. 

32.  Et  pari  fere  procdlii,  fi  dCilla  ZX  redx  CF  parallela  abfeiodi  in* 
tdligatur  Icgmencum  Z X A ; illius  fegnicnti  tum  dimenfio,  tum  d folidi  inde  Eidi, 
five  converfione  circa  rcdlam  CF,  five  circa  redam  ZX,  facile  colligitur. 


Sed 


hxc  in«r  quxfiia  non  funt. 


Ctntruni  33-  Ad  ccntrum  graviutk  inveniendum,  fupponimus  ob  datas  C F,  AD,  fig.  i. 
Grttvita-  datam  cile  circuli  quadraturam;  adeoque  & centrum  gravitatis  io  fomentis.  Nam 
/M  Sp«;.  ut,  CX  dato  centro  craviatis  in  circuli  fegroentis,  colligi  pofle  circuli  quadratu* 
cytteidis.  jam  ab  aliis  ol^fum  e(l ; fic  vice  verfa,  ex  dau  quadratura  fecile  colligitur 
centrum  gravitatis  in  (i^memis-  (Quod,  fi  opus  fit,  deinceps  oflcndctur  %67. 
& fcqq  ) 

34.  Ponamus  itaque  primo  ccntrum  librx  in  G,  d rcibm  C F lineam  xquilibrii 
( librx  tranfVerlam : ) (itque  utriufvis  femicirculi  C F centrum  graviutis  pundum 
E circuli  diametro  bafi  Cycloidis  pcuatiela. ) Quoniam  vero  momentum  fe- 
micycloidis  ad  momentum  femicirculi,  rcfpct^lu  lincx  C F ; c(l  in  ratione  compofita 
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ex  rationibus  magnitudinum,  & difbnciarum  centri  gravitatis  ab  eadem  aequilibrii 
linea  CF;  atque  exeddem  rationibus  componatur  ratio  fblidorumex  eorundetn 
planorum  circa  C F converlione  genitorum,  ( ut  fiipra  inlinuatum  cfl  § 2p. ) ea- 
dem crit  momentorum  ratio,  atque  ratio  folidorum  lic  genitorum.  Nempe,  ut 
pAFq  — 4CFqadiCFa  Uc§jo.  divtiiin  clt 

37.  Du<51a  Itaque  G e bali  Cycloidis  parallela,  qua;  Iit  ad  GE,  ucpAFq — 4CFq 
adaCFq^:  Si  imelligatur  ex  puncto  e rufpendi  vqualis  fcmicirculus,  aequiponde- 
rabit  ille  kmicycloidi  oppoliue  in  fuo  /itu.  Quoniam  vero  magnitudo  femicycloi- 
dis  eit  ad  magnitudinem  (emicirculi,  ut  3 ad  i i ii  fumatur  ( m utravis  femicy- 
cloidc  ) rc^^la  G r ( bali  parallela  ) qux  lit  ad  G c,  ut  i ad  3 ; & ducatur  redla  r > 
rcdbe  C F parallela;  erit  centrum  gravitatis  iflius  fcmicycloidis  in  redta  r>. 

3d.  Ponamus  deinde  Centrum  iibrx  in  F,  & redbm  A D Imcam  xquilibrii. 
Quoniam  momentum  Itmicycloidis ad  momentum  iemicirculi,  rclpedlu  icdbc  AD, 
e(t  in  ratione  compolita  ex  rationibus  magnitudinum,  & ddlantiarum  cemri  gra*/'^^^ 
vitatis  ab  eadem  A D;  adeoque  in  eadem  ratione  cum  Iblidis  ex  converlione  urca 
redlam  A D fodlis,  hoc  cll  ( ut  rupradiiTium  clt  § 24.  ) ut  y ad  2;  Si  in  continuata 
G F,  fumatur  F tj  qux  fit  ad  F G ut  y ad  1 ; Icmicirculus  in  pundto  f,  xquipon- 
derabit  Icmicycloidi  in  fuo  litu : Cumque  fcmicyclois  fit  ad  lemicirculum  ut  5 ad  i; 
fi  fumatur  ( m redla  F G ) rcdla  F a,  qux  fit  ad  F f ut  i ad  3 ; atque  ^ pundto  ^ 
ducatur  bali  Cycloidis  parallela  Lt  (redlz  r>  occurrens  m i',)  crit  c'enirum  gra- 
vitatis Icmicycfoidis  inrcitatiJ';  adeoque  in  illius  pundto  <T.  ^ 

37.  Atque  cx  iildem  principiis,  eodem  Iere  procellu,  colligetur  Centrum  Gravi- 
tatis  lamenti  C Z Y>  Erit  enim  momentum  Icgmcmu  C Z Y ad  momentum  leg- 
roemiCzY  relpedu  linez  xquilibrii  C F,  ut  Iblidum  ifbus  ad  Iblidum  hujus  con- fit' 
verlionc  circa  eandem  C F faaum ; Icd  haw:  ratio  dari  liipponinircx  ^ j i ; ergo  &. 
ilia:  £lto  ut  aadC.  Sed  & data  eit  ratio  magnitudinis  ad  magnitudinem,  per  ^ 

^23:  Kllo  hacc  ut  c ad  >.  Daturicem  legmenti  Cz  Y centrum  gravitaus  ( ut  § 33. 
fupponicur,& § <^7.  deinceps ollendctur ; ) adeoque&ipfius  dilUntuab  xqui- 


Lbrii  linea  CF:  Elio  eat.  Erit  itaque,  propter  — )-(-^,D;lhntia  centri  gra- 

viutis  Tc^menii  C Z Y ab  eadem  C F reda,  od  dilbntiam  >,  ut  > ad  ( Nempe 
in  ratione  qux  componitur  cx  ratione  momentorum,  « ad  d ; atque  reciproca 


magnitudinum,  > ad  c ) pua-—  . 


38.  Similiter  momentum  fegmemi  CZY  ad  momentum  fegmenti  CzY,re- 
fpebiu  linex  Z Y,  ell  ut  Iblidum  ifi:iusad  folidum  hujus  converlione  circa  rectam 
ZYfit^bm.  Sed  hzc  ratio  fuperiusdata  ell,  p>er^28;  Ergo  & illa.  Elio  ut  * 
ad^.  Magnitudinum  autem  ratio  (ut  prius)  ut  « ad  y.  Dilbntia  vero  centri 
gravitatis  iegmenti  C z Y k rei^ta  Z x , fit  Erit  dilbntia  centri  gravitatis  fegmenti 

yC 

C Z Y ad  dilbmtiam  ut  > ad  Nempe  — . 

3p.  Cum  itaque  data  fit  illius  dilbntia  tum  ^ re<^b  C F,  tum  ^ re<^  Z Y,  (at- 
que intra  ipfum  legmentum  elle conflet,)  datur  & ipfum gravitatis  centrum  qux- 
utum. 

40.  Deinde,  ad  inveniendum  centrum  gravitatis  in  Iblidis ; Supponimus  ut  fu-  CeMrtm 

pra  in  legmentis  circularibus,  ita  in  Iphxralibus^fegroentis  centrum  gravitatis/^^^ 
datum  cllc:  vel,  fi  exigatur,  parati  fumus  exhibere,  ut  infra  ^ & feqq.  <mAF. 

41.  Ponamus  jam  folidum  fircum  ex  converlione  Semicycloidis  CAF  circa  rc- 
A F,  Iccari  plano  quod  plano  CAF  rcifle  infifbt  m A F lemiiblidum 

abfeindens ; cujus  propeerea  centrum  gravitatis  io  pbno  CAF  eUe  manilellum 
efl 

42.  Deinde,  cura  Iblidum  five  ex  converlione,  fiveex  Icmiconverfionc  Trape- 
zii V ^ » P ( circa  rcil^  A F,  J ad  folidum  ex  fimili  converlione  vel  lemiconver- 
fione  trianguli » F p,  lit  ut  ; ad  2,  ( ut  § 24  oUenfum  ell ; ) quxrantur  utriulque 
centra  gravitatis,  ut  habeatur  ratio  diltantiarum  tum  \ rcdbAF  tum  ^ re^b 
CF. 

43.  Habetur  autem  Iblidi  cx  lemiconverfione  Trapezii  centrum  gravitatis,  fi  in 
re^  C ^ intelligacur  punctum  K ablciodere  refbm  C K qux  iit  ad  ( Z ut  7 ad  10 
(quod  quidem  centrum  gravitatis  ellet  ficurvaturafigurx  demeretur;  puu,  fi  pro 
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ilngiilis  idmcirculis  fivc  fupcrficiebus  fcniicylmdricis  circa  ax£m  A F imclligait- 
tur  totidem  linea:  rcitx  vel  iupcrficicsplanx  plaoo  CAF  ad  angulos  rcdlos  politx 
atque  ab  eo  biiottx;  ) atque  ucinde  in  redb  K *■  qux  Iit  bait  Al)  perpendicularis, 
1'uiuatur  ( propter  curvaturam  ) ut  CF  ad  F A,  ( hoccU,  ui  Diameter  ad  Seniipc’ 
riphcriam  circuli,  ) lic  » ad  »K,  ( qua  ntoipc  r.uione  dividendus  tU  axis  ienn- 
circuli  uc  habeatur  SemipcBpheftt  centrum  gr:i>'itatis : ) Erit  » antrum  gravitatis 
(blidi  ex  feniicoavcrlioac  TVapezii  V ^ » P circa  recUm  A F. 

44.  Centrum^tem  gravitatis  fblidi  ex  IcmiconvcrfioneTnanguii,  habetur,  (i 
^ redite  quod  jam  intclligauir  abicindeic  redtam  FH,  qux  Iit  ad 

Fz,  ut  a ad  4,  (quod  nempe  centrum  gravitatis  elice  ii  demeretur  curvatura,) 
pcrpenciiculans  H « ititclligatur  (proprer  curvaturam)  ua  dividi  in  # ut  modo  w- 
vilimus  K K m ♦.  Erit  uuque  centrum  gnvitatis  lolidi  cir  icmiconveriione  Tri- 
anguli ► Fp  circa  redlamAF.  ( Quamquam  revera  perinde  omnmo  cil  ad  hoc 
negotium  an  omnmo  rcpcriamur  pundla  aii  lamum  ptindb  K,  H : Nam  ea- 
dem cll  diibmia,  quantum  ad  rcdiamCF,  pundlorum  K&*,  item  pundtoruni  H 
&,  quantum  ad  rediam  A F,  eadem  laitcm  dilbntiarunr  rauo  , iivc  pundia. 
K,  H,livc  f,  conlidercncur.  ) * . 

4?-  igitur  rauo  dilbmiarum  iivc  pundlorum  K,  H^Gvc  ♦,  p,  i reeb  A F, 
*n7t  ai  ^ I » 14  ad  ly  1 & magnitudinum,  ut  y ad  a : Hnt, 

quae  ex  hise’ompomtur,  raiio  monicnioruni,  ut 'jo  ad  30,  five7ad3,  Qjod  cum 
ubique  fiat;  eadem  crit&  ratio  momenti  lolidorum  ex  iem  converlionc  Trape- 
ziorum omnium  ad  oramum  Triangulorum  fic  converlbrum  niomcinuro,  htK:eit:, 
momenti  Ibiidi  ex  ieraiconveriionc  iemicycloidis,  ad  momemum  fbiidi  ex  icmi- 
convei-fionc  icmicucuJi,  ( circa  rcdlani  A F,  ) rd|Kclu  rtdbc  A F : Keinpe  ut  7 ad 
. 3.  Unde  colhgciUBT  punita,  f’  ut  iupra.  Kempe  ii  imclligatur  G antrum 
graviuius  ibiidi  cx  Icmiconverfionc  circuli  circa  rechim  A F,  (quod  punctum  (/ 
dari  lupponimus,  vel,  ii  exigatur,  deinajw  exhibebimus  § ; ) & fiat,  ut  3 ad  7, 

iic  FGad  Ff  ; &dcujdc,  ut  s ad  2,  lic  F t adF^a  ; atque  ducatur  ^a/^hafi  paral- 
lela ; crit  centrum  gravitatis  ibiidi  ex  femiconverfione  iemicycloidis  circa  recbm 
A D,  in  redb  ». 

Qu/ih-  46.  Cum  vero  difbntia  pundli  fiye  K fivct-i  rcdbCFfit  zZ-|~?a'^V*  atque 
dilbntja  pundli  H vel  * ab  eadem  redb  fit  |z  Y ; ( quorum  utrumque  ex  dictis 
patet:)  ent  difbniiaium  ratio,  ut  zZ  + ^ z Y ad|  z Y,  five  ut  20  z2 -j- 14Z  Y 
ad  ly  z Y ; Qiia:  ii  cum  ratione  inagnitudiiiLira  y ad  2 componatur,  habetur  roo- 
mencorum  ratio  ioozZ-f-70zY  ad  jozY,  livciozZ-|-7Z  Y ad  ^zY.  Quod 
cum  ubique  fiat  ; pro  ratione  momenti  iolidicx  converfione(  vel  lemiconvcrfioiic  ) 
femicycioidis,  ad  momentum  fblidi  ex  converfione  ( vd  femiconvcriionc)  ferai- 
ciiculi  circa  redbm  A F,  refpcdlu  line*  aequilibrii  CF,  fumenda  erit  turn  ratio  7 
ad  3 (prop[cr7zY  ad3zY)  tum  (propter  lOzZ  ad  3zY)  ea  ratio  quam 
habet dexiiplura  momenti  fblidorum  ex  converfioncTriangulorum  « F p circa  A F, 
fufjxjiibrum  m dilbntiiszZ  refpcdlive,  ad  triplum  momenti  eorundcih  Ibiniorum 
litfpenlorum  m diibntiis  zY;  Nempe  ur^jRP’  — |®R’Pad|R*P,  iive  ut 
IjAFq  — ^zoCFq  ad4CFq.  ( Quod  § 87  & fl-qq.  fiiiius  dcdarauir.  ) Qu« 
quidem  ratio  ii  cum  ratione  7 ad  3 conjimgaiur,  habetur  rauo  momenti  ( refjx^tu 
rcdfce  CF)  lolidi  cxconverfionc  ( vcl  femiconverfione  ) femicycioidis  circa  rc- 
dtam  AF,  ad  momentum  lolidi  ex  fimjliconverfione(  vcl  femiconverfione ) femu 
circuli  :^Nempe  ^R  P*  — *P  ad  | R’P,  fivc  ut  4^  P*  — y 12R  *ad  i^iiR*, 
Hoctfl,  ut  4y  A Fq  — 32CPq  ad  ixCFq. 

47.  Si  itaque  ponamus  G E difbociam  antri  graviutis  folidi  cx  ea  converfione 
vcl  lemiconvciiionc  lemicirculi,  ( i rc£b  C F;)  & Hat,  ut  iiCFq ad  4J’  AFq — 
jiCFq,  lic  (?  E ad  G c;  ittfumoue,  ut  f ad  2,  fic  Gc  ad  G r ; & ducatur  r> 
parallcb  rcilxCF  : Ent  icmilbiidi  cx  converfione  (hoc  tll  foIidi  cx  femicon- 
verlione  ) Scmic)xloxii$  circa  rc^bm  A F,  cemrum  gravitatis  in  rc6b  r > ; adeo- 
que  m iplius  eo.  pundo  ubi  occurritur  rei^la:  ^ «T  mt^o  invenuc  § 4; . ( Deligna- 
mus  auum  m febemate  centrum  gravitaus  in  ea  iemicydoidc,  ubi  minor  hitura 
antrum  dlct  iincaruivcQithifio ; permde  e-nimad  icmell,  m utra  ddignecur) 
folii,  ia^  4B.  Habito^u^  antro  gravitatis  m femifolido,  i tbniori  m loiido  integro 

rF^/,r/r- haberi  cenuk  cil:  puta  in  Axic  puth^lo?- 

ca  AF.  rpirm'  f II  procella  (mnans  muuiidis,  ut  fiipra  $ 31.)  colligirur  cen- 

trum gravitatis  ferailblidi  ex  converfione  fcgmciui  ^ZCF  circa  rccbm  AF;  & 

’ ’ confe- 
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conf^iieiucr  etiam  cencnim  gravitatis  femifolicii  ex  converCone  iegmcnti  CZY^ 
uini  circa  robiam  AF,  tum  & circa  reilam  ZY. 

p.  l audem  lupcrc/t  ut  cciitrum  gravitatis  femifblidi  ex  converGone  Semicy-  centrum 
clo-dis  circa  recbm  C F inveftigemus.  Nempe  fi  femilblidum  illud  plano  abfcin-  femfihdi 
daiur  c|uod  plano  C A F in  rcita  C F rciHc  ihfiftac  ;'mantieflum  cfl  gravitatis  cen-  CP. 
erum  fore  m ipio  plano  C A F.  Quxrituf.  ih ‘quonam  ejus  pundo.  Hoc  modo. 

Svmilblidum ex  converfione trianguli^ Fp,  erit  f^iconus  excavatus;  cu- 
jus  propterca  centrum  gravitatis,  fl  curvatuTatti  dboi^,  erit  Inre^lx  zF  pun^  H, 
quod  abicindat  FH=JzF;  (ncmpclit  re^;  zP‘fic  ut  fccandaeflct  F^Y 
ad  jnvcniendum  ccntturt  deinde,  propter 

curvaturam  fcmicirculalMl  verfiil  te^&  'ClP|  r fi  Veruto  gravitatis  centrum  in- 
dagare liceat,)  ablcilidehtfcl  ^ refir  veffus  It  qliz  fit  ad  toum 

Hn  ut  diameter  circuli  ad  (cniicircunitcrcnuam  ; {Tic  lAique  idividendus  eU  axis 
fcmicirculi  ut  habeatu/ fcmiptTfphcrijf  ccntrtim^^ayitatij. ) 1 : > V . * 

sz.  ScraiMidtim  autem/eX'^ky^rfianr‘Ti^^  i8  »P,^.<5firfhjfiirm  coni*  ex- 
cavatum, cujnk  ccmrdrf  rfiV^b  (fiyrnrViztfjitito  dei^^  cft  in  rttht  j^'i£n 
p Mido,  puta  K,  quo  ib  tit  cHvidcrjBa  FY  ad.iTrv^cnicndum  cen- 

trum gravium  hujui  fblidt  im^pi;  'ndmpt  c)^fclVan  ^rof^^mci.  Qmtriijj|  ai 


. icm  eraViuiis  verum,  eft  ( pir^ef  bdrvatirfifmT  ift'ftt£fac'TC‘k  eypui^6*bTO^ 
dividitur  ut  de  Hh  ifj6dO  -5bfcs.  T »«P  - • 


& lolidi  integri ) cX  cdflverlionc  fegmcnn  C Z Y.  arca  C F.  ’ Dabuntur  iuqtfc 

quirebantiir onmia.  ■'"  ^ '1 

, fc.  autem  hw  eadem  enato  fine  ope 'lentiorum  K,H^ 

methodo. mthi, quidem  ^acUi  1fiiipiljari,'cj^prm^^  ^ 

rr/^ww/zcatraditis  ^^lliropu.  (i  qqi^cm  ip  raijtj? 'expediud^ : ) Ijid  qpain^;^^^^. 
ian  haud  lu  propipte  line  lopgiori  verborum  apparatu  alloqucrcacur.  - 

Atqoc  hadeiius  ea  funrquc  ad  O.  Carcaviuro  mentibus  Augufh:)  & Seftpo»- 
bn,  Anm  xd^d,  miferam  ( hoc  cfi,.iAKa.ten)pus.a  . proponente  linvuiup),) 
methodum  meam,  totiulque  rei  qunfi^^letoo,  exhipeptiai:  £i  quidepi-ixtr 
dem  foc  tum  T^ts  raiD:.ordint;  Ndi  quod  ad.^ip.^  nmucros  emendpve^ 
nm  qui  viciofi  eranty  uipote  quQ^.  mvdbgandq  ..TuJipQUto  C A,^;  fig.^7. 
circa  rc^bm  A F<  incautus,  converc^mm  cum  circa  CF  cpnyercend^,^et, 

& fimilKer  ad  ^ 46 ; Qpem  calculi  bplum  ubi  deprehenderam,  l^is  cq^ 
Septembri  datis  inliouabam ; meqta:  mfuper  pim  Mlius  emciidattonem, 
tum  alia  qux  iibiiuirve  ad  julbtp  ctoonlirationem  deplTc  vilajbrepq 
ubi  hoc  indicaverint,  exhibiturum.  ^ Cum  autem  nihil  inde  hadlcnus  mo- 
nitus fuerim,  (quodoltbtx  conditiones exfpe^ndum  joiiubht,  ut  ^emen- 
dandi calculi  veniam  impune  pcrmittudt ; ) ea  tamen  qpz  l^uuntur,  quafi 
fcholiorum  inttar, . ad  ^xcedenciura  .xpm  illuiinuionekb  tum  jufi^ 
monfirationem,  Iibct  hic  fabjungere.  '• 

^6.  QuumrupraS4<.'defiddnh  videamr-  pnadhim  O,  ibidem  ddGgnat cv«rriii« 
(*non  centrum  circuli,  fito ) centrum  giaviszds- iemianoti& ex  fankonverhonepvr/iM^ 
circuli  CF  circa  re^bm  ADI  Illud  hacnsediodo  mvefhgamus.  Super  circulb^^' 
CzF  % (qui  circulo  CzF  genitoh  Cycloidis  aequetpr.)  er%atur  G^ihdfiid^^*^ 
redtus  rc,  altitudinem  habens  Cc  ciraili  genitoris  peno^co  sequalero,  adebt)ue^,i^]^ 
aequalem  fcmiperiphcriK  circuli  radio  FC  deferipti.  Et  intelligatur  Cyitodrus 
biiocari,  cum  per  axem  plano  FeC  paraUelogrammo;  nim  per  htne^  diago- 
nalem Fc  tranfeunte  plano  elliptico  FcC>  quod  plano  FCc  retate  innlbt ; ton 
denique  pbno  bafi  parallelo  0 ; Ibiiquaqqe  conibuantur  ut  in  fchemate.  Dico 
primo,  Cylindri  portionem  plano  elliptico  abfaflam  F^^cC,  per  omnia  xquari 
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fcmiannulo  exponto,  ^ippu  curvatura.  Nempe  rc< 
6bua  Cc  zquari  fcmicirculo  ^ puixllo  C def^ipto ; 
& iifliiluer  rc^sYv,  zC*  (fampiis  ubivis  in  ua{e 
Cylindri  reij)edivi$  puni^  Y,  z,)  remiperiphenis 
puA^bofuni  umilitcr  politorum  in  i^iannulo ; item 
ua^lklogranunum,  ((mnluperficiei  cylindricz  re- 
^ ^z  in  annulo  defamue ; & lic  uoiquc-  Nec 
a^tsr.diScn  bzc  portio  Cylindrica  ab  iUo  Ictnian- 
nulo,  au^  quod  (cmiluperficies  cylindrica:  omnes 
nii^nulo  dcfcriptst,  m portione  Cylindri 
Io  ^Qum  condantur  ;^idcoquc  hzc  Cylindri  por- 
,i;ip.  uqcpnc^  valet  iuqut;  Ibmannulus  dempta  cur- 
Viupe. 

^7;., Centrum  autem  gravitatis  in  expolita  Cylin- 
dri pph^ne^  fjc  colligUur..  Si  ponamus  Cc  lineam 
Z^tlibrli  (adeoque  planurq  hutc  pa^dicularhcr 
inljfl^,  zquilibru  punuin;if  erunt,  cum  altitudines 
lu  a invicem,  ut  FY;  tum  difbmiz  ab 

amui)/Jbnj  plano,  ut  Y^^adetMue,  qux  ab  ipf is  fiunt,  reflantia  FYC,  hoc 
el^  uc^  quadrata  Y z;  quz  quidem  m ipCas  Y z du^,  hoc  cfL  ex  balis  in 
akitudincm  & d|lhmtian^conunuo  ^cidu,,iioc  ell,  pCuionim  Y ; mbmenca  rclpe- 
dlu  tpti^  Cc,  fiiQi.urcubi  rcdbri^  Y z.  ( Per  mfimtntHm  autem,  tum  hic,  cum 
psiTup^allhi,  inielligoja^^  cs^^m^Ti^ine  in  diXhiniiam  ab  «cquilibrii  plano 
du^la  \ ut  quz  mohuuitis  luat  prt^riiona^a^  autem  omnes  cubi  reoarum 

Yz,  il  totidem  cubos  rcih:  C Fj  noc  cft,  mbmcmirtn  F Y «C^C  portionis  lerai- 
cylindri,  in  fuo  ittu,  ad  momentum  Parall^lcpipcdiacqucalu  balin  habentis  quadra- 
tum^;C  ex  punito  F furpenfi;  ut  | ad  jiQ;  ( qbijw  i ad  □ intclligo  rauo- 
lietn  ciauh  ad  quadratum  dian)^i,  fiyO  ut*7’ad4dj)  quod  mox  probabitur 
$ Coj  &c.'  adeoque,  ad  momentum  Cylinifii  parallclcpip^o  illi  infcripci  liroiliter 
ful^Knfi,  ut  5 ad  5»;  (iubllitutis  icilicet  circulis  pro  diametri  quadratis:)  Et 
propterea,  mumcmuih  F^CcC  Portionis  integri  Cylindri  in  fuo  fitu,  ad  momen- 
tum C^lmdn  lic  luipenH,  ut  2 ad  lO.  EU  autem  magiytudo  ad  magnitudmeoL 
Ut  1 ad  2.  Ergo,  diUlnua  ad  dil^tiam,  ut  3 ad  8.  Si  itaque  dividatur  FC 
ing,  ut  iit  CgadCF  ut  3 ad  8;  & ducatur  g>  ie6bt C c parallela : Elrit  cen- 
trum gravitatis  portionis  expofiiz  Fl[CCc  in  rc6bg>.  Sed  & (quod  tamen  ad 
przfens  negotium  quzfiui  non  eU  necclfarium,  ipfum  enim  g punitum  jam  inven- 
tum nobis  iuHicit,)  idem  graviacu  cemnun  di  in  reilaF»,  ( quippe  quz  per 
omnium  z^  parallclogrammorum  centra  tranfit,  iplique  revera.  F C in  annulo  re- 
Ijiondet;)  ergo  m eorum  communi  pundo  >. 

y8.  Si  itnque  ut  reibm  F « in  vel  F C diametrum  bafis  Cylindri  in  g,  ita  & 

FC  axekn  XDhuli  dividamus  in  g,  (quod  lemiannuli  centrum  gravitatis  eflee 
dempta  curvatura: ) ipfamquc  Fg=)2>  dividamus  iterum  (propter  curvaturam ) 
m G,  ita  ut  fit  F G ad  Fg,  ut  circuli  diameter  ad  fcmidrcuinlereiiuam;  erit  G 
centrum  graviuns  lemiannuli  ex  lemiconverfiono  circuli  FCorca  AF  reihun. 
Habetur  itaque  (quod  ^47.  fupponitur)  lemiannuli  centrum  gravitatis  G.  (nem- 

pe,  ut  i?*  ad  fic  F,g= J 2?  ad  — D = F G. ) Et  conlcqucntcr , propter 

1. 
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vel  ■ . =Fn  hg.  I.  diltanua  centri  gra- 


...  3?  . 

vipuifi  fplidi  ( femiconvedione  femicydoidis  circa  A F faib  ) ab  A F. 

S9.  Ut  autem  habeatur  E,  centrum  gravitatis  iemiannuli  ex  fimili  iemiconver- 
fionc  lemiciKuli,  ibmenda  adhuc  cut,  k pundo  G jam  fffoximc  invento^  reda 
GB  ( hafi  parallela)  quz  tanta  fit  qnanca  dilbntia  centri  gravitatis  ioinctrculi 
FCk  circuli  centro;  quz  nempe  fit  ad  ( FC  (five  | radii)  ut  F C ad  F A,  five 
ut  2>  ad  1 

tfo-  Quod  autem  $ ^7.  probandum  fnlcepimus,  Nempe  omnes  cubos  redarum 
y z ad  totidem  cubos  CF,  eflee  ut  j ad  32  □;  fic  oilendieur  ex  nollrz  /nfinitorum 
Ariiimeticie  principiii.  Si  ponamus  diametrulD  FC=2)  in  pnn^  zquales  nu- 
mero infinitas  dividi  in  pundis  Y ; erum  omnes  FV=#  fenes  infiniu  Prima- 
norum, 
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norum  , five  Arithmetice  proponionaliiun,  quomm  maximum  c(i2)  ; quii:  in 
Y C = 2>  — a rcip.ilfvc  du^U,  dant  Rdidua  <i  2)  — «*  omnia  redhinguia  F C 
boc  omim  Qirudrata  Y z;  quz  ad  lotKkm  2^  iiiRt  ut  c ad  d;  Kcnduoruoi 
veru  Qiiadrau,  hoc  eii  n.dlarum  Y z Biquadrata,  ad  totidem  2)*,  ut  i ad  ^o: 
Rdiuuoi  um  cubi,  hoc  dl  r;.(!:brimi  Yz  potdUtes  fexce,  ad  tou^m  2^,  uc  i aa 
140*  dbC.  Uiide  colligitur  Icrics  i,  6j  30, 140,  djo,  &c.  ( Ariih.  Infin.  pr  i j ) 

■£  non  ali4  quam  Icries  1 » 'i , '|2 , t &c.  in  Tcricm  Gconiccrux  prupof* 

uoiuiuitn  (,4,  i5d,  &c.  alpct^Uve  dudla:  Adeoque  linei  lUa  (ibid 

prup.  i8p.)  imcrpolau  1, o, &c.  m hanc  item  inc-rpulatam  1,3, 

4,  d,  16,  31,  &c.  relpci^ive  ducb,  cj^i^bit  ilUm  primam  imcrpoUtam  i,2D,(>, 

30,  140,  Et  propecrea,  Ocut  1 ad  tf,  30, 140,  &c.  exhibent  ratio- 

nes quas  haucuc  redhriun  omnium  Y z potcRaces  lecunda,  quam,  Jexui,  &c.  ad 
tottdun  2>’,  2)^,  &c.  Sic  1 ad  !□,  cxhi^bunc  riuone^  quas 

habent  carundcni  ro^rum  Y z potcUata  pnma,  tenia,  quinta^  &c.  ad  tou^m 
2>,  2>^,  &c.  £t  rpeciatim  ( qiuxl  noitra  jam  interdi ) omnoi  cnbi  rectarum  Y z, 

ad  lotidvYu  2>’  five  cubos  F ^ rauonem  habebunt  i ad  five  ut  | ad  32  a 
Quod  lulcepimus  probandum. 

61.  Porro,  quumcalculusad$  31, 31,3  3, 34,  (ubi  agitur  de  centro  graviutts  CWrfnM 
folidorum  exconvcrlione  Seime7cloi^  circa  redtam  C F ) -miiilus  iit,  & Calculi^^^f;* 
ttmuO)  tundamenta  remotiora  exhibita  : libet  hic  calculum  lUum  aliquatenus 
hibre,  juxu  methodum  quam  mlinuaVL  £c  pnmo  quidem  perpendemus-^' 
coavoruonem  Trianguli  0 F p,  deinde  Trapezu  V ^ r R Re^bun  autem  in  Trian- 
gulo •'  p,  aiieoque  & a rm  Trapezio,  dicemus  /i\  ejulqur  aljquotara  partem  inhnue 
exiguam  h ; adeoque  V P ent  B-\<  B,  vel  2 B.  Item  z V,  dicemus  T\  cjulque  partem 
inhmu;  exigua^/.  Et  rallam  FV,  hoc  elt  altitudinem,  vcl  ctumdilUntiamab  AF, 
dicemus  A\  ejuique  partem  infinite  exiguam,  4.  Rti^bun  deniquezZ.  diccnmsZ. 

6x  His  poiuB ; fupponimus  in  Trianuulo  » Fp  infinitas  rectas  parallelas  Anth- 
metice-proMnioiiales,  b veruce  F ad  balin  ulque  v p continuatas,  o,  i 1 3 

uluucad  ircanio  maximam,  qu«  elt  ipiavp.  Hz  autem  redtz,  dufn  circa  rdUm 
FC  convenuntu^  defcribunt  toudem  annulus  planos  ( falcem  hujuimodi  annulo- 
irum  panes  Umilcs ) zquales  totidem  redangulis  parallelogrammis  a redtis  ipTis  quz 
convertuntur,  & pcripneriis  quz  carum'  puiit^s  mediis  delcribuntur,  contemis  ; 
quas  penpherii^  live  integras  iive  dimidias,  cura  Itnt  radiis  proportionales,  per 
ipius  radios  delignabimus,  nempe  0,1^,  2/,  3/,  ulque  ad  Ty  Koceiiz  Y radio- 
rum iliorum maxuDum.  Erunt  igitur  plana  ifja,  ut  oo,ii*x  i/,i^x2/,  3 3/, 

&c  hoccR  00,1  4^/,  pi>^,  &c.  ulque  ad.^T  Dcinde,  cura  horum  plano- 

rum momenta  rclpcdu  recbe  AF,  lintiadis  ex  magnitudinibus  in  diRancias  pro- 
portionalu;  Qmque  dzibnciz,  ut  o,  z,  z «,  3 o,  &c  ufque  ad  yf;  erunt  ea  momenta 
uc  o^/xo« , ihfxis,  ^byx"i.£ . pi'/x  3 4,  &c.  noedt  000,  1 84^/, 

x-)»bjfy  &c>  ulque  ad  Hocefli,  omnu  momenta,  1'untldics  Tentanoruro ; 

Quz  Tcriunoruni  foiis,  ad  totjtkmimxiino  anjiialia,  hoceit  ad  maximuin  m alti- 
tudinem dpihim,  hoc  dt  ad  Cylindrum  vd  Prilma  ejuldem  vcl  squalis  balit  axjue- 
alium,  ex  punito  Y lulpt^um,  dt  ut  i ad4.  Quod  dicamus  igitur  hid^BT. 

6].  Eommimodo;  InHaicacrc^  Trapeui,  kramunai^  hoc  dt  ulque 

B-\-  B,  five  a /1,  b(K  dt  V P ; funt  B\  0,  i,  B-\^  a *,  B-^  f i,  &c,  ulque 
ad  B+  B.  Kadii  vero  peripberiarum  i mediis  redarum  pundis  delcriptarun , 
luntZ-)-o,Z4/>Z-(-2j|',  &C.  ufque  ad  Z 7i  Ex  quibus  leriebus 

invicem  rcIpcCtive  dudis  Iit  feries  inagDitudinum,  /lZ-t-oZ-i-o^-4-oo,  i^Z-^- 
hZ-\-fB\hy,  BZJr%kZJf-2.7B-^\l>y,  ^Z-f  j*Z-f  &c. 

ulijuc  BZ-\- BZ-^TB-^  BT.  Qux  Ii  ducantur  in  refpetilvas  fuas  ab  AF 

diltaniiaso,ii,xii,ja,  &c.  ulque  ad  ; Het  Idics  Momentorum 
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6^  Com igitur fn ratio  momenti  hujusad  momcnnim  illius,  iii 
\^AABTS\AABT\  hoc  cft(  dividendo  AAB')  ut  five 

(du6tis  omnibus  in  ii)  ut  lo Z-j-77'ad  3 T';  Nempe,  ut  10  ad 

jzY,  ( eadem  fcilicct  ratio  qua:  & lupra  §4d,)  Atque  hoc  ubique : Propter  omnes 
7 z Y ad  3 z Y,  ponenda  nuio  7 ad  3 ^ & propter  10  zZ  ad  3 z Y , caiicin  qux  fu- 
pra  § 46.  Et  quidem  eandem  utrobique  rationem  provenire  nccelle  cit,  ( utut  variis 
modis  libuerit  inveiiigare  : ) Nam  roomeutum  lolidi  ex  converfionc  ejuidem  fi- 
gur*  Circa  A F refpcSu  reilx  CFj  atque  circa  CFreipeiitu  rcifce  AF  (propter 
magnitudinum  & oifbntiarum  rcciprocati6ncin  ) lanraniiem  erit  Adeoque  hiiic 
haKtur  cum  diflantia  centri  gravitatis  Icmilblidi  cx  lemlcycloidis  Icnncoiiverfione 
circa CF,  ^re^AF;  tum  mt^i  libiis  Iblidi  ipfillimum  gravitatis  centrum, 
utpote  quod  in  CF  fitum  eiiccomlat. 

^S-  (Quantum  autem  ad  diflanciam  centri  gravitatis  clufclem  Semifblidi  ( ex  fe- 
roiconveriione  (emicycloidiscircaCF  ) abipla  CKe  fimili  methodo  inveltiganda 
eriL  Curo  enim foUdum  ex lemiconveriionc  Trianguli  v Fp  circa  CF,  iit  aggrcf 
«tum  ferieioi/,  I ^7, 4^/,p/»^,&c.  ufqucadZ^T^  (utliipra  Et  loli- 

dum  ex  fcmiconvcrfione  Trapezu  V 3 r P circa  eandem  C F Iit  a^rcgaium  fenei 
BZ-\~oZ-\-o  B-^oOy  BZ’\‘bZ-)^j'  > BZ-\-^bZ-\-zy  B^^-^b/ y 

BZ  ^ibZ’\‘iy  B-\’  9bfy  &c.  ( ui  lupra  dj  • ) Si  utraque  feries  ducatur  in  le- 
nem Tuariira  relpedivc  diltanuarum  i reda  C F ; (ncrapcilla,  m Oj/,1/,37,  <Scc. 
ufquc  ad  T;  &hxc,  m Z-fo,  Z-f/,  Z-f-i/,  2+3^, &c.  ufquc  ad  Z + T; ) 
habebiuir  leries momentorum  eorundem  folidorum  rclpcdlu  lincx  scquihbru  CF. 
Unde  & aggregati  ad  a^egacum  ratio ; hoceil,  momenti  Scmilbiidicx. Triangu- 
lo, ad  momentum  femilolioi  ex  Trapezio  (arca  C F converlo)  relpe61u  rcbtx  C F. 
Nempe  ^ • , • • , •.  .;t 


olyy 
\hyy 
%hyy 
x-,byy 
dcc.  ufque  ad 


BTT 


BZZ^obZZ\<^yBZ\  obyZ^oyyB-\-  obyy. 
B7.Z+ibZZ-\'i.yBZ-\‘  -LhyZ-^  lyy B-\-  ibyy. 
BZZ-^j.bZZ^^yBZ-\*  8^2  + 4///^+ 
BZZ-{^lbZZ+6yBZi-iS^Z  + ^yyB-{’±^ibyy. 

&c. ' in  infinitum  ufque  ad  1 

BZZ^BZZ-^^TBI^^lBTZ^TYB^  BTT 


Summa  \ABTT^A  fumma 


five  \ABTT 

ad 

\AMZZ  + \AHrZ  + ^ABrn 

Eit  ut  j rr 

ad 

jZZ+  |rz  + 

^trr 

five  ut  j TT 

ad 

18  ZZ  + 10  rz  + 

iTT. 

Hoc  eff,ut  3 quadrata  reiSxzY,  ad  18  ouadrata  redhe  zZuna  ciun  20  redangulis 
Z z Y,  & 7 quadratis  z Y.  Quod  cum  uLique  fiat : ut  habeatur  ratio  momenti  fi> 
lidi  ex  lemiconverlione  ommum  Trapeziorum,  hoceff  Semicycloidis,  ad  momen- 
tum folidi|^  converfionc  omnium  Triangiiloruin,  hocelt  Semicirculi , (circa  re- 
£bunCF^3  quxrenda  ratio  tum  omnium  Quadratorum  zZ  Arithmetice  proportio- 
Fig.  I.  nalium,  nim  omnium  Redanguiorum  Z z Y,  in  rcfpediiva  Triangula  v K p,  live 
( propter  aequales  ubique  »>  p ) in  refpe^ivas  Altitudines  Y F j ad  omnu  Quadnua 
z V in  eadem  refpe^tiva  live  Triangula  five  Altitudines.  Atque  ilta  demum  ratio 
fi  ducatur  in  rationem  1 8 ad  3,  fivc  d ad  i ; atque  haec  quidem  m rationem  ao  ad 
3 ; dcutrifque  tandem  ( ficdu^)  ai^ungatur  ratiOv*?  ad  3 : Habebitur  ratio  ca 
quam  habet  momentum  folidi  ex  femiconvernone  Semicycloidis  circa  CF,  ad  mo- 
mentum fblidiexSemicirculibrcaeandemCF  feraiconveriione,  rerpedu  cjufdoB 
C F lineae  aequilibrii.  Unde  fi  eximatur  ratio  magnitudinum  \ habebitur  ratio  di- 
flandarum  centrorum  graviuds. 

66.  Similiter  fi  fumantur  ( in  Hg.  i vdl  8 ) omnes  Z Y aequalibus  intervallis  dif 
flcx ; ex  quarum  femiconvernooe  circa  C F fit  fblidum  Cycloidale,  ficut  cx  fcmi- 
convcrfione Semicirculi  five  omnium  in  eo  ordinatim-api^icatarum  circa  eandem 
> rc^m  Ht  Hemifphxrium : Erit  momentum  illms  ad  momcnnim  hujus,  rcfpc^u  ejuf- 
dem  C F r^lae,  ut  omnes  cubi  rcilanim  C Y,  ad  omnes  cubos  redarum  zY  ; Hoc  cfl, 
ut  omnes  zZc  + 3zZqxzY-f-3Z*ZxzY  q + z Y c,  ad  omnes  z Yc.  Qu3c  qui- 
dem omnia  fimiubus  methodis  ad  calculum  revocanda  funt  atque  fuperiora. 

67.  Porro, 


D 
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Porro  Hquis  dc  Segoicntorum  Circularium  & Spiizricaljum  live  Magnitu- 
din:bus  iive  gravicaus  Ceneris  hxlitci,  (qux  fiipra  § jj,  40jdari  iupponimiis, ) lic 
habcji.  Dc  circiiloi^nemo  nefeir,  ex  duclii  Semn'adu  in 
axcumzCvd  zz  haocri  llitorein  zGCvclzGz;  cui  li 
ftuicratiir  Tilangulum  zGC,  vcIzGz,  manebit  Icgmeii* 
tum  zCvclzzC;  1 imctlagc,  (izCz  arcus  non  cxcodat 
Scmipcnphcnam ; ubi  enim  excedit,  non  auferendum  cU, 
lixt  addendum  1’riangulum  zGz:  \ Tuin  , addendo  Tri- 
anguluni  i.  K C vel  z K z,  haberi  Scilorcm  z F C vel  z F z. 

Et  lic  alibi.  Kt  in  Sphxra  liipiliicr,  fuperHcics  Iphxrica  zCz, 
ablcilia  plano  z Y z cfl  ad  totam*  Iphxrx  fuperfiaem,  live 
quadruplum  circuli  inaxmii,  ut  C V ad  CK,  ( tici  notum  eU  : ) ea  vero  du(Ha  m 
trientem  ndii,  dat  (cdorein  Iphxricura  GzzC  ( ta«^lum  ex  coaverlione  ledloris 
circuli  zGCcircaGC ; ) unde  (ublato  cono  Gzz,  manebit  portio  zzC ;( intcl* 

Itgcde  portionequx  homilphxrium  non  excedit ; lia  excedat,  addendus  cll,  non 
auferendus,  corius  ille:  ^ cui  (x>ruoni  li  addatur  conus  Fzz,  habetur  fphxricus 
leilorFzzC,  live  Iblidnm ex  convcrlionc  IcCloris  circularis  zFC  circa  CF  fa- 
cium. Et  limiliter  de  Ismenus  aliis. 

d8.  Vel  eiiam  idem  &ilor  Sphxricus  fic  colligi  potem  non  ineleganter : In- 
ventis nempe  tum  circumdudi  Sederis  circulans  magnitudanc,  uc  fupra,  emit  * 
centro  gravitatis,  per  ^ fcq.  Sedor  ille  circularis  dudus  in  peripheriam  hujus 
centri  converlione  dcicriptam,  dat  Icdons  Sphxrici  magnitudinem.  Sed  & me- 
morata fuperhcici  Sphxricx  portio  plano  aoIciHa,  cot^m  modo  colligi  poterit : 
habitis  nempe  arcus  zC  tum  magnitudine  tum  centro  gravitatis : quippe  arcus  ille 
m peripheriam  hoc  centro  circumduillo  dcfcriptam  dudus,  dat  illam  fuperhcici 
Sphxricx  pontonem:  (qux  quidem  omnia,  quod  oppido  nounduin  uon  un-  • 
lurti  dc  convcrhonibus  integris  led  & partralibus  perinde  valent;)  unde  non  mo- 
do portiones  jam  didtx,  Icd  & alix  v.iriis  modis  pofitx,  mcnftirx  luhjiciuncur. 

Et  quidem,  luppoiita  ctauli  quadratura,  qiix  hic  liipponmir,  quadrabitur  Fi- 
"ura  quxlibct  in  fupcrHcie  Sphxrx  circulorum  quorumvis  (five  minorum)  ar-'"/^^* 
cubus  terminata.  Quod  quamvis  non  iit  hujus  loci  htfius  prolequi,  paucis  taniea-j"' 
oRendam.  Nam  i.  HolE-riguram  hanc  quamcunque  in  Triimca  Sphxrica  cneu- 
lorum  pcriphcriis  dirimi,  inanitdtum  cR.  2.  Tnhnca  hxc  li  fim  vera  Sphxrica 
Tnaneula  (circulorum  maximorum  arcubus  terminata)  data  funt:  Quippe,  ut 
ExccIRis  quo  angulorum  in  Triangulo  Sphxrico  aggregatum  fuperat  duos  regios, 

.id  duos  rectos;  fic  Triangulum  ulud,  ad  Ctrculum  in  Sphxra  maximam,  y Si  , 
quod  vero  Trilincorum  non  fit  tale  Triangulum  Sphxricum ; habetur  umen  illius 
Sphxrico  Triangulo,  iiidem  pundis  angularibur  terminato,  diHercntia,  habms 
Bilmeis  qux  circulorum  nuxtnn  & minoris  arcubus  conterminis  interjiciantur. 

4..  Habetur  autem  hujufinodi  fiiiineum,  ii  mtelligamur  ab  extremis  arcus  arculi 
minoris  ad  polum  Rium  duci  duos  arcus  circuli  maximi  : Qiii,  cum  arcu  illo  cir- 
culi minoris,  conetnebuat  Tvilmeum  Ifofcdes,  cujus  nugnuudinem  hic  ) 

exhibemus;  lidemquc,  cum  coQtermmo  arcu  cuculi  inaxmii,  commem  Triangu* 
lura  Splwricuin ; Qttornm  dilfercmia,  ell  Bilincuro  quTliuna  Adcoqwe,  Snpp^^ 
jit  a entuU  ^ttUihiUmety  in  jmptfjutc  SplM-rof  arenh- 

rmm  Qttorunrjn  anuims  termmata ; nm  mmuj  yfum/y  in  'Fl*nOy  Ft^ufA  reihhwea. 

Quod  nos,  111  lallor,  primi  docemus. 

Ve),  vice  verfa,  Habitis  tum  portionis  fuperficiei  Sphxricx,  tum&  araiscircu* 
laris  magnitudinibus,  ioYcnieair  ipfius  arcus  centrum  eraviiam.  Centrum  auu-m 
gravitatis  arcus  cujufvis,  m radio  biiccantc  licum,  diuac  ^ ceofro  circuli  ea  radii 
parte  qux  fic  ad  i'adium  imegrum,  m libus  arcus  fub^mfa  od  ipfiun  arcum : Di* 

Ibt  vero  idem  gravitatis  centrum  i diametro  huic  arcui  contermina,  fimili  fimi* 
fubtenix  parte.  Arcuum  denique^  ntCz,  momenta,  refpedhi  conterroinx  diametri, 
uc  CF,Mimt  ad  invicem,  uc  ctirum  finus  verfi,  CY.  Sed  hxc  obiter,  atqoe  ex 
abundanti.)  j: 

69.  Dc  centro  gravitatis  m Segmentis  circuli,  %es  item  conflat.  •Omi  tnim,  ob 
datam  (qux  dari  liippomtur ) rationem  altitudinis  ad  bafin  Cycloidis,  hoc 
Diamcin  ad  Ciraunfcreuuain  cuculi,  detur  ctiainarcos(  puta  zCzfig.  tf.  ) magni- . 
ludo ; dabitur  etiam  tegoiemi  centrum  gravitatis.  Nempe  fi  Hat  ( in  ra^o  G C Segmen^ 
qui  arcum  bilccat ) uc  z C z arcus,  ad  fui  TubteniaiD  z z ; Ce  2 radii,  ad  (xE : eat  ti  Grem- 

••  Ecen-^" 
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Eceatram  gravitatis  Serris  zGz;  iive  Semicirculo  majus  El  (ivemimi^  Hve 
tequale*  [ quidem  tum  abaliiS;  & nomiuaum  Hugcnio,  ocmonUratum  dt ; 
{ tum  li  opus  ^ lic  more  nofVro  potent  demonflrari ; Si  intett|ga^ur  G z C z Se^or, 
’ ex  aequalibus  limilibiirque  Triangulis  numero  inHnius  confla^  quae  totidem  radii 
Fia  6 repnefentenc ; per  horum  omnium  centra  gravitatis  qua:  tranfit  curva^  adeoque 
radiorum  illorum  duas  tertias  ablcindit,  erit  fimilis  arcus  circuli  radium  habentis 
|GC  ; cujus  quidem  arais  (ingula  pun^  ( utpqtc  aequalium  triangulorum  centra 
gravitaus)  curaTupponenda  imtzque  onerata,  idem  ait  tum  hujus  arcus,  tum  ex- 
pofitt  ^eitoris,  centrum  gravitatis : Hujus  autem  arais  centrum  gravitatis  habe- 
tur, (i  fiat  ( quod  modo  niAum  efl  & mox  probabitur  ) ut  arcus  Ule  ad  Tuam  fub- 
tenfam,  (hocei^  ut  arcus  Gmilis  zCz,  ad  rubtetifam  luam  zz, ) fic  radius  didi 
arcusfGC  ( nempe  | radii  Senioris  expofiri ) adquarun^  quie  erit  G£;  £lt  ita- 
que pundumE  tum  hujus  arcus,  tum  propterea  Scabris  expoGti,  centrum  gravi- 
utis:  Quod  offendendum  erat.  Qiioci  autem  arcus  centrum  graviuus  lUud  cll 
quod  diximus  ; Gc  probatur.  Quoniam  parallela  plana  eadem  ratione  fecani  fuper- 
hciem  Spbxricam  , qua  fecam  axem,  ( quod  ab  Archimede  & aliis  demonffraium 
cft;)  Manifeffum  ef^  portionem ruperficieiSphxriczquae  arcu  zCz  Semicirculum 
non  excedente  circa  b b axem  converfb  defcnbitur,  eam  rationem  ad  totam  Iphxrx 
iupcrticieni  habere,  quam  habet  zz  lubtenfa  ( vel  axis  portio  huic  rcfpondcns ) ad 
* bo  axem  integrum:  Puta,  ut  axis  2?,  ad  fubtenfam  j;  Gc  tota  Sphxrx  Juperheies 
ad  portionem  arcu  dejfcriptam ; quz  luque  elt  j?.  Qux  quidem  portio  fi, 

per  magnitudinem  arcus  4,  dividatur,  prodibit ? peripheria  centro  graviutis 

4 

illius  arcus  delcripta , adcbque  hujus  periphenx  radius,  hoc  eG  diGamia  centri 
gravitatis  di6li  arcus  i centro  ciraili,  — R : Nempe  ca  pars  radii  GC=jP;  qux 


eU  ad  totum,  utj'ad4,  fubtenfa  didi  arcus  ad  ipfum  araim:  Quod  probandum 
fufccpinuis.  ] Et  Gmiliter  de  cemto  gravitatis  SoGons  z G C (aut  aJius  ciijulVis) 
eodem  proediu  confhbit.  Et  fpeciaum,  feroicirculi  centrum  gravitatis,  i cuculi 

centro  diftat,  — R,  Gve  — ^ ; Nempe  ut5?’ad2)=2.R,  GcJAfad 

8 iP*  1 

— ^ = Datis  veroSedtoriscujufvis zGC,  ficzCG  trianguli,  tummagni- 


tudinibus  tum  centris  gravitatis,  datur  etiam  centrum  gravitatis  f^menu*  zC.  Da- 
* tjs  autem  tum  Icgmenti  zC,  cum  trianguli  zCY,  magnitudinibus  & graviurum 
centris,  datur  euam  centrum  gravitatis  aggregati  zYC.  £t  Gmiliter  Sedoris 
z F C,  aiiufve,  centro  gravitatis  conflabit. 

Centrum  portionibus  Sphzne,  centrum  gravitatis  fic  colligitur.  Quadratum  re- 

Cravitn^  dz  Z Y Gg  <5.  xquat  ubique  quadranim  Ibdii  minus  quadrato  G Y,  ( quod  patet. ) 
tisSeSlu^  Dicamus  autem,  ut  alibi,  Radium  ejufque  partem  aliquotam  mhnice  exiguam 
rtt,  vei  r.  Erunt  igitur  quadrata  omnium  Z Y (quadrantem.  bCG  complentium  ) Ji*  — o, 
— — — pr%  flcc.  ulquead^*  — (quod  eft  pimdura  ver- 
^ ucisC  ) Sin  pro  Quadratis  hifce  rubllituamus  ubique  circulo^  lateribus  quadra- 
torum ut  Radiis  defcripfo5,  ( adeoque  quadratis  illis  proportionales : ) pro  oftmi- 
bus  jR^  habebimus  circulos  Cylindri  , nemilj>hzrio  circumfcnpd ; pro  omnibus 
oo,r*,  4r*,  pr*,&c.  Circulos  Coni,  ctijus  vertex  G centrum  Spnzrz,  baGs  eadem 
cumbale  Cylindri,  m plano  quod  Sphzramin  C tangit;  pro  utrorumque  vero  dif- 
ferentiis — r*,  — — pr*,  ^ Circulos hcraifphzrii, (qua- 

dratis utique  rearum  z Y'  proponionales^)  qui  propterea  zquales  deprehendun- 
tur planis  annulis  cylmdri  conice  excavati ; Sm  & eadem  habebunt  gravitatis 
cent^  (nempe  refpcdiva jninda  Y2_m  redla  GC:)  xquiponderabuni  itaque 
tum  lingula  lingulis  refpcdive,  tum  omnia  omnibus ; idemuueerit  centrum  gra- 
vitatis cyimdri  hujus  conice  excavati,  atque  hemilphzni  : Nempe  in  eo  axis  he- 
roiTphzru  puntto  quo  iu  dividitur,  ui  pars  od  centrum  Sphzrz  ut  ad  reliquam  ut 
• } ad  y,  Gve  )*totius : Id  emm  ob  datum  tum  Cylindri,  tum  excippu  coiu,  magnitu- 
dines & gravitatis  centra  facile  coUigitur.  ^ .« ^ • 

VelGc.  Cum  circuli  hemifphzrium  complentes,  Gnt  (quod  modo  ditium 
eft)  — 9r*,dcc.  (noceft,  juxta noftram  Arithmeti- 
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cim  Iniinitorum,  uc  feries  Qualium  detnpu  ferie  Secundanoruoi^  qux  ad  cor* 
fcipoudenian  fenera  i£qualiuni,  cfl  ut  i — ^ ad  j,  hoc  dt  uc  | ad  i.  live  ut  a ad 
ji  iiiue  luquc  efe  rauo  ncmifp^rii  adcircumfcnptum  Cylindniin  ; ) fimcjuc  co* 
ruodau  Circulorum  dilbmix  X ^tro  iphxrx,  ut  r,  a r,  5 r,  &c.  uempc  feries  Pri- 
raanorum  : Hacc  difeanciarum  feries  in  fenera  magmiudmuiu  rdbedUvc  du£^  dat 
icntmr^* — xr  — a-jr^.&c.  hoc  cft  fenem  Primano- 

rum derapta  ferie  Tertianorum,  <)ux  ad  currdponaeotcra  feriem  i^ualiura  cfe  ut  / 
<_*ad  1,  hoc dk  ut  I ad  I , live  uc  1 ad  4.  Quz  quidem  Ivies cum  Gt  momen- 
us  dictorum  Circulorum  rdpedu  Centri  (pherx  proportionales,  ^quorum  utique  » 
rationes  fuueex  rationibus  nugmtudinum  & diitamiarumcorapoiiu*; ) erunt  eo- 
rundem orutiium  in  fms  locis  raomuua,  ad  rooineflfct  taudetn  maximo  xquahum  m 
Duxima  dilbncia  ; hocelt,  momentum  Hewlphxni  miiio  Gtu  , ad  momentum 
circumfcripu Cylindri  expuncto C iulpcnG,  ( rdpedlu  centri G ; } ut  i ad  4«£it 
autem  magnitudo  ad  magnitudinem  ( quodjaraoitcnrum  dt)  ut  2 ad  } : Ergo, 
propter I dillanua  ad diiUntiam,  utjadS.  Uiltatitaquecenirumgraviu- 
ttsHcmilpharii  ^ centro  Sphznc,  | Radii.  Ut  prius. 

Et  limili  procdlii  (juxta  utramvis  methodum  ) de  centro  gravitatis  m aliis 
Sphxrx  partibus  judicandum  dt  Nempe  idem  dfe  centrum  graviutu  Segmenti 
Sphzria  plano  zz  ablcilte,  atque  ic^menti  lic  cxcavau  Cyhnori  eodem  plano  ab- 
Iciilx.  Sed  & funiUter  judicandum  elk  de  centro  fegrocnu  Sphxrici  duobus  ulams 
axi  redis  interdii : Et  quidem  live  in  eodem  fiiu  live  in  oppofitis  Hemilpuriis 
ea  plana ; Ii  & circa  reliquum  Hcmifphzrium  conUituatur  Cylindrus  iimiiitcr 
excavatus.  Cum  iuque  tum  Cylindri,  tum  allati  Coni  vd  frufti  coniCi  magnitudi- 
nes & centra  graviutis  non  ignorentur;  nec  ignorabitur  centrum  gravitatis  i igiirz 
excavaue,  adeoque  nec  Segmenti  Sphxnci  planis  quibuicunque  paralclis  ^blcilll 

7}.  Datis  autem legmemi  SphxricizzC  ( five  hemiiphxnuro  iit.  live  majus 
aut  minus  hcmiiphaino ) tum  magnitudine  tum  centro  gravitatis;  ii  eidem  adji- 
ciatur, vel  auferatur,  conus  zzGf  vclzzF,  vel  aiiud  quodvis  iolidum  cujus  tum 
magnitudo  tum  centrum  gravitatis  innote^bint;  dabitur  & aggri^ati  vd  refidui 
centrum  gravitatis.  Et  quidem,  quantum  ad  Scdlores  Sphzricos,  ut  GzzC,  fune 
illi  reijxdivis  liipcrtiaei  Sphzrici  fegmentis  z zC,  adeoque  & Y C redis,  propor- 
tionales; ( zquales  utique  I Radii  in  liiam  fuperhciein  du^lo:)  Suorumque  cen- 
trorum graviuus  X centro  circuli  difeantiz,  fiim  redisG £ ( fi  inteibganir  E pun- 
dum  medium  inter  C & Y ) - proportionales ; zquales  utique  |G  E.  Idem  nempe 
ent  centrum  gravitatis  Sectoris Sphznci  GzzC,  atque  It^mcnti  fiiper^iei  fphz- 
ricz  iegmemo  zzCfimilis&conccmridradutm  habcntisjGC  Ut enim£(piin- 
dum  medium  redbe  CY  ) dt  centrum  graviads  iegmenti  Supcrticiei  iphzricz 
zzC  (propter  iegmenca lupcrticiei  fphzricz  fegmeniis  Axis  uidcmplanis  abfeiilis 
ubique  proportionalia;)  ita.Sc^cmi  iimilis  concentrici  radium  rubentis  |GC 
( CUJUS  lingula  puoda,  utpote  conorum  vel  pyramidum  totidem  zqualuiin  Sedb^ 
rem  Spharicum  complentium  centra  gravitatis,  zqualixer  onerari  locdiigeoda  1'unt) 
centrum  gravitatis  erit  in  liio  radio  Gmilitcr  litum,  (^od  ipfem  dt  & oentrum 
gravitatis  Spbzrici  Sectoris,  live  pyramidum  iimul  omnium  numero  infinitarum 
Sectorem  lilum  complentium. 

74.  Quam fuperius ( § 30.)  fufeepimus  rationem. pAFq  — 4CFq  adzCFq, 
offendendum;  eam  fic  invdtigamus-  Pruno  quidem  cura  Tnlmcum  CZAFz^^^^*’ 
fig.  I.  in  Semicydoide  (propter  Semicirculi  imcrpolitionem  inter  uilmeum 
ejulque  axem  CF)  fit  differtum ; imelligamus  (exempto  femicirculo)  trtbneum  Axu,  & 
mia  rejlittti  in  fitum  debitum,  protnilis  fcilicct  omnibus  Zzad  red^  CF,  Mifotidim 
imnda  z coiucidant  ptiodis  ¥ : & fic  ubique.  ( Quod  lantundera  dt  atque  (iiper- 
macm  curvam  trilincara  r^FzC  fig.  2.  m planum  expandere.)  Quo 
redz  \ Z &c  priiK  tndinatz  in  Fig.  1.  erigentur  ut  in  Fig.  7-  Eheemptis  nempe 
Trapeziorum  omnium  Triangulis  ( quz  Triangulis  Semicirculi  ubique  zquantur  \ 
manebunt  tantum  Parallelogramma,  Triangulorum  iliorum  dupla:  puta  Paralldo- 
nammum  VPr^  in  Trilmeo  retiitutOy  duplum  Trianguli  vFp  in  Semicirculo, 

(d  fic  ubioue.)  Uc  eadem  jam  ut  ratio  omnium  zZ  m hxc  relpediva  Parallelo- 
gramma,  aa  omnes  zY  m eadem  Paralleli^ramnia ; atque  prius  ;p  fuarefpedive 
Triangula,  vd  honim  eorurave  altitudines. 

73.  Gum,  funiptis  Y,  y,  zqualiter  utrinque  \ centro  G remoti^  altitudines  binae 
Fy  FY  fimui  (lunptz  zquem  ubique  F C,  fintque  zY  my  zquaks;  erit  ubique 
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zY  xFY  + rayxFyrsiYxFC  Sive,  quod  tantundem  eft,  auadrilincum 
unacuniquadrilineo  itj-N,  complent  Parallelocrammum  oafis  «Iti- 
rodmis  FC,  ( altero  fcilicct  fuppicnte  quod  in  altero  decitj  Adeoque  perinde 
eft  five  ducamus  omnia  Parallclo^mma  vel  (^adrilinca  Tnlinci  rcftituti  CZAF 
in  oranes  rcfpcftivc  rcftas  zY  totius  Scinicircgli,.nvc  omnia  minuta  ParaHcIo- 
gnunma  ParaUdogranuni  C;3  in 'omnes  reipeftive  reflas  zY  unius  quadrantis; 


hoc  efL  in  omnes  finus  reflos  arcuum  Arithroeti^  proportionalium  in  Quadrante; 
hoc  eft,  io  omnes  rcfpedive  reflas,  atqualibus  intervallis  fumptas,  trilinci  CBb 
ipfi  Cb  parallelas,  incipiendo  a B (quod  Ibtim  oftendetur.)  Hoc  eft,  perinde 
eft  itve  fuper  bafe  A F erigamus  finuram  altitudinum  refp^ive  earundem  cum 
Trilineo  rcftmito  C A F : five  fuper  bafe  K $ k,  hoc  ell  B b C,  ^ufam  altitudinis 
CF  ubique;  (pofito  nirainiro  Hguras  tum  AiSx,  tura  F^*,  figurx  BbC  con- 
gruere. ) C^OQ  autem  refbe  Trilmei  CBb  lim  arcuum  Arithmetice  propordona- 
Lum  Sinus  refH,  fic  conflat : Cum  enim  propter  cura  Semiperipheriam  C o F,  tum 
refbra  AP,  in  partes  squales  divifaro,  omnes  FY,  hoc  eft  omnes  (trilinei 
CAFfig. 7. ) fine  finus  verfi  arcuum  Fz  Arithmetice  proportion;^lium  totius Se- 
miperTpherix ; erunt  limiliier  omnes  G Y ( earundum  cxcefliis  fupra  f^idiame- 
trum)  hoc  eft,  omnes  reflx  trilinei  BbC,  arcmnhbz  Arithmetice  proporciona- 
Imm  in  b C quadrante,  Sinus  rcfli ; ( uti  &,  eadem  ratione,  G y defeftus  reflarura 
PY  live  Fy  ^ radio,  hoc  eft  reflx  crilmei  limiiisBbF^  funt  finns  refU  arcuum 
Arithmetice  proportionalium  quadrantis  bF:)  quod  fulccpimus  oftendendum. 

76.  Eft  autem  ( ut  calculus  $ 23.  indicabit ) prjfmacis  modo  dif li,  balis  BbC, 
Fig.  1.  xqiults  jS‘  quadrato  radii  circuli  generantis.  [ Nam  fi  ponaciir  piinflum  Y fig.  t. 
in  centro  circuli,  ut  G,  erit  tum  F Y = .^,  tum  z Y = ^,  & zZ=zC  = ip; 
adeoque  Z Y = J{’\‘  J T,  qux  fi  in  | ^ ducatur,  habetur  | it  * -f-  J RT  magnitudo 
qoadrilinei  CZCF,  hoc  ell,  inhoccafu,  qiiadrilmct  ^BCF,  fig.  i.  unae  fiau- 
farnus  trapezium  0BGF,  hoc  eft,  tum  parallclogrammuoi  i8BbF  = GFx4F 
tum  triangulum  FbG  = GF  xJbG  = .^x5^:=ri mane- 
bit magnitudo  fegroenti  CGB;  unde  fi  iterum  fubducamus  quadraa- 

• • tem 
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(cm  Cb£i=  rtoncbu-^*  magnidudo  uiliaei.CbB  fig.  i.  hoc  efi  ChB 
hg  T-  ] Que  quidem  B b C = in  alutudiiiciaF  C=  2 Ji  du«^  dat  2 
nicQluram  <tiwU  Prdhucts;  live  aggregatum  omnium  xY  ui  reijse^va  parallelo- 
ruintna  diK^ruin.  Siaiium  pro- omoibus  z Y,  fubHuuamus  ubique  periplKtias 
is  radiu  ( convertendo)  delcriptas;  pro  ai?*,  prodibit  [Quod  qui- 

dem elt  uipUiin  Sphxne  circuli  gennocis  : 4quod  hmc  oritur,  quu  tum  paralie- 
iogivynma  V i >1*  Ium  triangulorum  .v<K  p dupla,  tum  .xY  dUUnua  nwiue  Uiis 
uuiigiili,  cil  t dilLmii<e  cemri  graviu^ttTuanguli  b cotj^lionis  axe  CF ; adeo- 
quc|i(2=):)  Sicut  de,  iilHem  de  cauOf,a^*  triplum  Momcmi  SemicmHdi  re* 
Ipa^rreobc  CF,  dt  Momemum  omuiiub:paraUelognunmoruin  Ik  lulpcnlbrum- 
Quod  di-ui.lolidis,  muueis  mutandis,  periode  valet.  Verbi  gratia.  Si  imelii- 
gatur  iiun  (iiper  Trilinco  rdhuito  CAF,  tumiiiper  Icmkirculo  CbF,  inliilcre 
covpus  Cyiutuncum 'Jiye  Friimaticum  eodem  plano. .oblique  ^edum,  ita  ut  m 
puikio  K dc  reda  A F alcitudincm  habeat  nullam,  & jn  C ouxiiuam;  atque  m- 
tcii^aniur.  lingula  uniinota  paralldograivnm  ut  V uicuinbenua  iiirpcndiui 
dilUmm  z Y'  rdpective:  erunt  eorum  omnium  Pnlmarum  iic  liilpcnloruio  poA- 
dus,' ad  pondus  pyramidum  triangulis  vj«  p lacumbenuum,  boc  di;  ad  pondus  por- 
tionis cylindri  icmicirculo  inliltuniis,  relp^uredatCF;  Mt^.gui  1.  Coro  enim 
Parailelogrammorum  Prifroata  jim  figiiiafim  ad  Trtangidorum  Pyramides,  ut  3 
ad  2;  act]uc  zY  diltanua  lufpuili  Pnimati^  rrvcddbnaa  medix,  baiii  Pynqnidis, 
dt  ad  dilUniiam  amtri  gravitatis  iitius  Pyramidis,  at  4 ad  3;icru«quz  cx  Ins 
componitur  ratio  2 ad  i.  (.propicr  |x^=a. ) Adeoque  pon^s  iic  lulj^^fckum 
Prilmatum,  erit  ponderas  heu,  hoc  dt  ponderis  di<^  aoraonis 

cylmdri,  redbc  C F, ) duplum-  Et  ^uliccr  alibi.  Sed  ha:c  omicr  hic 

loa/. quorum  tamen  ui*us  die  potem  in  lequcntibus.  Hgd|qius‘ad  lufpeo^  Paral- 
iclograoima.]  ...  ■ 

^7.  Si  vero  cadero  trlmei  rdUtuti  CAF  Parallciogramma  V/»  »P  % 7.  du- 
cantur in  omnes  relpeiiUvc  red^zZ  arithmetice  'propqrMOA^cr  ( quippe  arcubus 
Arithmetice  proportionalibus  xquaJes: ) boc  ilt  in  omnes  parallelas  rectas  Trian- 
guli FA«  (quarum oiixinia  ^«=:AK;)  habebitur  portio PAlbutis,  baiinCAF 
alutudineniAc  habentis,  oblique  ablcilla  plano  ba^Jineam^CF  & vertids 
pundumx  tranicunte;  (qn^  quidem  portjo  exhibebir  ^mqmch^wi  didti  vilinei 
CAF  rcrpcilu  rdtxCF.}  &n  pro  trianguli  redis  ^>^.'(tit  pridem  pro  re- 
dis &c.)  fumantur  alix  quz  ad  has  liin  ut  pcnpheyik^circuh  adejn^  ra- 
dium; ablcula  prirmatis  portio  zqualis  erit  4oli^  ex  Tfi^net  CAF  oonvcrfiotie 
circa  CFfada;  ( tunc  enim  Xr^guJtuni  xqudc  liet  circiik)  radii  re^ 
liquaque  refpedive  triangula  feliquis  circulis  pani)lc|is: ) Quod  folidum^  taatilpcr 
dum  uiiu»  imgniuidd  innotdeae,  appellabimus  yj' 

/S.  Solidum  igitur  ex  .oinnibus  Triangulis  v F p &c.  vel'  PaiaUciograt^is 
V »P  &c  m rdpedivas  fedtasxZ,  vel  periphcrias  hisi^diisdddiptas;  ad  ilblf^ 
dura.cx  uldun  triangulis  vd  paralldogrammis  m rdpe^ivas  reflas  z Y,  vcl  'peri- 
pbcrias  liis  rodus  dderiptas;  cB  m ad  i.X^Ty  (per^  77 Adeoque 
noncuplum  iitiusad  duplum  hujus  ut  ad  Cui  li  addatur  ratio  y ad x,  ^ 

(ive  IO  * ?ad  4^*?*;  hibebitur  rano  Ibhdi  ex  conrerlione  Scmicycldidis,’ ad 
folidum  cx  converfione  SciOiciiculi,  (circa  axem  CF,)  m py/*-}- lo  ad 
4.^*7*,  per  4 30. 

■ 7>  Porro,  eorundem  Sclidcffum  ad  ^ g • • • A - 

invicem  ratio  fte  altas  colligitur.  Solidum  . t* 

ex con\^trlione  Semicydoidis  ( Fk.i.  vcl 
8. ) ad  Solidum  ex  convedionc  £micir- 
culi,  (circa  axem  CF,)  dl,  at  omnes 
circuli  radiorum  Z Y ( a^^ualibus  ab  in- 
vicem intervallis  lumpcorum,)  ad  omnes 
circulos  radiorum  z Y refpeflivc ; hoc  cB;, 
m omnu  quadrata  ZY,  ad  omnia  qua- 
drata zY  ; hoc  eft  , ut  omnia  zZq 
-^2  0 ZzY  +zYq  ad  omnia  zYq. 

8ow  Std  omnia  z Y q (per  prop.  135,  rjy.  Arhhm,  ) aequant  1 2)%,  vel 
(Sunt  emm  omnes  ordmaum  applicatar  m lemicirculo,  ut  fcries 
— tf* ; adeoque  csirum  quadrau,  ut  Icrics  a *0  : quae  cB  ad  lixicm  aequalium, 
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nempe  9’  toties  (iimptum,  hoc  eit,  ad  Z)*;  ut  \ — ad  i;  6ve  m i ad 
8i.  Item  omnia  reoatigula  ZzY,  emantur  (olida  mmdrico,  bafctn  habenti 
ieniicirculum  CbF>  altitudines  Tcro  zZ  relative  ftunpiat,  hm  elt  (propter 
zY=:my,  & Zz+Mm  = A F=Nn+Ll,  &c.)  (olido  Cylindneo  Inbenti 
btUn  (>  b F ()iudranttn^  alutudinesn  vero  ubique  A F ; hoc  : ( quod 

iit  ex  1 JtV  quadrante  circuli  ^nitoris,  in  A F =s  { 7*  dwlio : ) Ad^uc  omnium 
icilauguloriBn  dupla,  iive  z Q Z z Y,  (tmi  { ^ 7”. 

8z.  Sunt  Igitur 7"  (hoc  cft,  oihnui  zV q + aOZzY,)  una  cum 
omnibus  zZq,  zquaha  omnibus  miadiatis  ZY.  £t(pro  radioruin  quadratis 
(iiUtitiieodo  circuM,  hoc  eit,  divkiendo  per  ^ & mnluplicando  per  j 7*, ) erunt 

1 it ’ 7*  + li  Y”  *'«>  -cum  omnibus  circula  radiorum  z/  (aequalibus  intervallis 
liunpionim,)  hoc  elt,  una  cum  Ibhdo  ex  converliotK  trilinei  reitituii  C A F iig.  7. 
circa  CF,  hocell  una  eum//’;  nempe  j^’ 7’+«7‘*-l-ay',  aequalia  (blido  ex 
cenverliene  (emicyclaidis caca  CF;  cujraiiaque  ratio  ad  (phacram  arcuh  geni- 
rons  ( ex  converlione  (cmicircul)  circa  eandem  rallam  C F laCtam  ) dl  ut  ■(  a?  ■ ? 
-f-,l7'>  + /#'  ad|i¥*7>. 

gj.  Verum  eadem  tauofuperius reperta  ell(578)uts>ytf*  + to^’P  ad  +^•7’, 
hocell  (dividendo  ntrinque  per  d,  ) utJy<s-(-(  Af'7'ad  jjP'7':  quam  )am  re- 
permius(!igi)utfiP‘7>4-(,7’>  + -^>ad|i?’7>.  Sum  igitur  + } 

i ^ *SP-(-}t7”H-y^  . Adeo^c  (fobduillis  utnnquc  aequahbus)  }^*q-^’7* 
Hocdl,  v#’  = j7”  — ( HocdtAF  in  AFq  — CFq.  %i. 

vdg. ) Habemos  iipqw  mi^nmidineni  Iblidi  ex  convetlbne  Trilmci  rdtmm 
CAFflg-7.  drea  CF,  ( nempe  JT*’  — ijP’7';)  Adeoque  ip(iut  rationem  ad 
Sphaeram  cuculi  genitons  ( hoc  dl,  adjj?*7',)  nempe  ut  J7”  — a^'ad5^*, 
liveirtjT”  — t»^*ad4A’,  Iroc  dl,  ut  j A Fq  — 3 CFq  adCFq.  [Atque 
eadem  ell  ratio  momcmi  illius  Trilinci,  ad  momentum  (dnicirciili,  relpeou  CF 
icftc.  Eli  utique  ilhid  1^7**  — a j?’ ; momentum  autem  Semicirculi  ( jP’  ; ) A- 
deoque  (diVxkndopecmagoinidiDcm  Trillneii^T’ ) dilhbit  centrum  graviatis 
> iP*  4i  Jt 

T/ilineiabFC^lT’ — aP.  Diltir autem  (per fuperius  tiadiu) 

ahA  Cum  enim  momentum  Trilinei  ad  monKnium  Semicirculi  ( rerpedn 
A P rc^Le  ) lic  ut  3 ad  a,  & magnitudo  ad  magnitudiaeni  ut  z ad  i ; ent  propter 
j(| , diilantiaaddiflaiitiam  ut  3 adq.  Diloria  autem  centri  maviiam  feml- 
nrculi,  X ; Ergo  dillantia  centri  gtavitata  TrJind  ab  A F dl  J i j 

84-  Cum  igitur  |J’7*  aequetur  Sphaerx  circuli  gehitora  ; ent  ( per  § 8z  ) 
:il’^’+},7”+ad’,  hqcdl,  (/P’7>+{,7»'+j7”— iJfP,  hocell},?»’  — 
|^’7»,  xquale  lolido  ex  converlione  Scnucycloidis  circa  rectam  C F. 

tf.  Veletiara  ( per  § ig,)  cimi  tjuOcra  liiidi  ad  Spharani  ratio,  fit,  ut5u/’+ 
lojfyadq^’?»,  hocell,  tit  ;^>  + 5Af»7»  ad  \R"P\  (iique  ;^’7»  aquale 
Sphara:  erit  etiam  hoc  ell  l,?»’ — 3 7»+} A"7» , hoc  dl 

}i7»’  — }^»7»,  atqtialc  Iblido ex eonveifione  Semicyduidh  ciaa  rciltim  CF,  ut 
. ptius. 

8d.  SimiUtcr,  cum  ( pa  1378  ) ratio  omniumzZ  Anihincticc  proportionalium, 
Ui  ictpcdivaTnaimulavFp,  ad  currerpondemea  omnes  zY  in  cadem  Triangula, 
(it  ut  /Y’ad  z^’7»i  hoceft,  J7»’  — z Af'7»ad  z^»7»,  fiveut  \T'  — 2^’  ad 

2 A»,  vel  J7»’  — 4 A"adq^‘;  ( hoc  dl,  ut  A f q— C Fqad  CF  q : ) Adeoque 

noncuplum  lUita  ad  dupliun  hujus,  9/Y’ad  hoede,  ut  JT" — i8  R'P 

ad  4 A’ 7»,  fiveuifF’  — 36  ad  8 ^*;(hocell  utjAPq— uCFqad  aCFq:) 
Si  ad|ungainr  ratio  ; ad  z,  live  20^»  ad  8^»;  Habeiiir  iterum  ratio  |7”  — 
3tf>P’-[-iojf=J7>*— hSjP»,  adSiP»;  Hocdlp A Fq— qCFq  ad aCFq. 
Quod  lupra  ( $ 30  jliilcepimtBdtnionltrandum. 

Mmn-  87.  Ofienfam  dl  fupra  (J46,)  Momentum  folidicxcanvcrfionc(vcl  idniconvcr- 
/a»/«£ii  lione  ) Seraicycloidis  circa  A F (B|j  t.  ) relpeitu  ruar  CF,  ad  momentum  (olidi 
‘*2*^^annalata  ex  converlione,.  ( vel  femiconverlionc ) (cmicirculi  CbF  caca  eandem 
CRiS-  A F refpeau  ejiildem  C P refta; -dft,- ut  7 ad  3,  atque  infuper  ut  tlecK^m  nio- 
drctCF  mend  (olidorum  extali  converlione  Triansulurum  > F p ia  di(bntiis  z Z (aCpa- 
rrftUt  ad  trip/m»  monaenn  eorundem  folidonira  in  diiiantiis  z V rdpeaivc  (uf 

rfa<r  penlotum.  Cujus  raoonis  invdlignionein  fic  nM>'cdiiDur  Omgses  zZ  (zquala 
urctibus  in  (dmtitoAoAnthiiKtice  proportionalibus ) inrefpcdr.s  (olida  ex  lic 

conver- 
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coBvtdis  triangulis  w F p,  ad  omnazY  (aicuuia  illorum  fmusredos)  inauleniFig.j. 
idpedive  iblida;  Hocclt( propocr vp  ubique  squales ) oitmcs  illz  zZ  in  qua< 
drauaitiuidinumF  Y (hoccll,  iinuum  veriorum  rciiduorum arcuum,)  ad  omnes 
lilas  zY  in  eadem  rcipc^ive  quadrata;  liint,  ut  momenu  omnium  circulorum 
(vcl  cylindrulorum ) Z C ( ^^bus  miervallis  liuspconim)  converlioae  trib* 
nci  relumu  C A F tie.  7 circa  A F fa^ni^  lui^aiorum  m difUntiis  C ^ 
anguli  F A « ) hoc  cll  z Z ( trilinei  ndlmiii ; ) ad  momeua  eorundem  czrcolorum 
{ vcl  cylindrulorum ) iulpenlbrum  in  dilUnuis  (bilina  F««;)  Hoc  ell,  ut 
momemum  iolidi  cx  convedione  TriUnci  rcUnuu  CAF  (orca  A F)  reipe^ 
ro^he  C F,  ad  dttplum  roomcnti  annuix  cs  finiili  converhone  C b F Icnucirculi  re> 
ipectu  CF  redae.  ( Dico^  ad momentianouli;  propter,  tum  magnicudi* 
nem  iobdiexcoovcriionePanUclt^rainim  intriUneo,  au  magnitudinem  loltdiex 
coavcriiooecorrerpoadcnts  Trianguli  m icnuarcuio,  ut  j ada ; tum  z Ydilbui- 
uam  inedvc  baiis,  ad  dilbiuiam  centn  gravhacis  ioltdicx  triangulo  iic  oonverib, 
uc  4 ad  3 : Eiiautem  I =:  2.)  Adeoqueo^req^AtM  omnium  zZ in  di^  folida 
vcl  quadrata,  ad  tripium  omnium  zY  in  eadem  iolida  vd  quadrata  ; en^  ut  ^rcia- 
pkm  raomenti  iblidi  cx  converiione  7'riliQci  reliituci  ( orca  A F ) rerp^u  re^ 

CF  ad  momenti  iblidi  ex  iimili  convcrlione  iemicucuii  rcQie^  CF 

fe^;  iive,  ut  lUius,  ad hujua 

88.  £{l  autem  Annolus  convcrlkme  ^miciiculi  ladus,  | £7*^  ( cx  dudu  nem- 
pe feffliarcuU  \ R7  in  7 peripheram  centri  converUone  ddcripcam ; ) qui  quidem 
8 iP* 

dudusin  (dilUmiamcentrigraviutisieiniciiculi^adeoquc&annuU  fcmicirculi 

eortveriionc  fadi,  ^ reda  CF,)dat  ^R^7y  momennim  aunuli  rerpedureda; 

C F : ( cujusitaquc  tr^um  di±R*7. ) Momentum  autem  folidi  convcriione 
Trilinei  r^tuii  C AFcirca  AF,  refpeihiCF  reds,  dicamus  aliquanciTper  B*. 
Quintuplum  igitur  hujus,  ad  Triplum  ilUus,  ell  ut  7 ad  a ^^7*:  Cui  rationi  fi 

auji.iigatur  raao  7 ad  3,live^*^*!Pad  xR^7y  habetur  ratio  momeati  Iblidi  ex  con- 
VerUouc  Scnucydotdis ad  momentum  iohdi  ex  converlione  iemicirculi  (circa  AF  ) 
tcfpcclu  rcdfcCF  ; nempe  .^*^*ad  i4^>Pad 

6h7. 

%<f.  Sed  ( quod  § <^4  diclum  cH  ) eadem  plane  ratio  efl  momenti , rcfpedu  re- 
dx  AF,  ioiidi  cx  coovcrliooc  ( vcl  rcmiconveriionc  ) Semicydoidis  circa  CF  , 
ad  roomemum  folidi  ex  iimili  converiione  ( vel  iemiconverunne  ) iemicirculi , 
rcfpcdu  cjuldem  AFlincx  xquilibru.  Quod  hmc  evenit,  (piia  exdem  rauunes 
mrobiquc  componuntur;  cum  hoc  faltem  aiicriminc,  quod  dux  magnitudines  re- 
ciprocantur; nempe  ZY  quzmhoc  iblido  ingreditur  compofitioncm  foiid',  in 
altero  notat  ddbnciam  ^ Iinca  zquilibrii ; contra  vero  reda  F Y. 

po.  Hxc autem  eodem rauo  iic  alias  cxiUigitur..  Nempe  (fumptis  redis  ZY 
fig.  8.  xqualiter  ab  invicem  diUantibus momentum  illud  Iblidi  cx  converfione 
Scmicycluidis,  od  momentum  folidi  cx  limili  converfione  Semicirculi,  dt  ut  mo- 
mentum omnium  Orculorum  radiis  ZY  dcfcnpcorum , ad  luumenturo  omnium 
orculonmi  dderiptorum  radiis  zY ; hoc  cU,  ut  momeatam  omnium  zZq~i~ 
2QZzY-|-zYq,  ad  momentum  omnium  z Y q,  ( refpedlu  ejufdcin  A F redae : ) 

Jboc  dl,  ut  momentum  reipedu  ejufdcm  A F redx  iblidi  ex  convciftonc  trilinei 
rcilicuti  CAF  fig.7-  circa  CF  (quod,  propter  quantitatum  reciprocationem,  xqui- 
pollet  illi  quod  jam  diximus  B* ) una  cum  momento  folidi  cx  lemiarculo  iic  con< 
verib  ( quod  xquipoUet  nuper  invento  $ 8S,)  atque  infoper  momento  ib- 

lidi c*x  converfione  plani  oijus  redae  fint  medix  proportionales  inter  Zz  zY  ( quod 
dicamus  C*)  bis  furapto:  ad  momemum  fphxrx  ex  fimiii  converfione feaucircuh, 
rdpedu  ejuldem  AF  redae : Hocdt,  iri  B*-\~xC*-{~\R*B3id  \R^jP. 

Qi.  Cum  igitur  hxc  ratio  B ad ) hoc  cft , 

ad6B^  Bp  eadera  Iit  atque  illa  ($88,)  i4^*.r 

ad6  B^7,,  ent  i8C*-(-o  aifcoqac  = 

iivcpC*  = 3Af*-f4^«7.  Hoc cO,  Unde 

c'ognito  vcl  B*  vd  C*,  reliquum  cognoicctur. 

pa.Ut  autem  habeamus  B*p  hocdt,  momentum  iblidi  ex  converfione  TVilmei  * 
rclLcuti  C A F Hg.  7.  drea  A F,  rdpo6iu  rcdbe  CF,  ( vd  circa  CF,  reipedu  AF, 
qux  tamundem  luat : ) Pruno  pro  omnibus  circulis  radiorum  ^Z,  rubflicuamos 
totidem  triangula  redangiila  fuper  ipfiu  CZ  bales  confiituta,  & atdrudincs(  ia 

T 1 1 ] ipQs 
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ipfis-2  puoflis)  bafibus  xqualcs  habentia;  ,adeo<jiwporuoncm  pnfirots  ptafio' 
obliqui ‘Iciti  cotriplenti»,  bafin  habcfitistrihnct!iAaIhid  CAF,  alirtudtnhn  vero- 
in  ‘A  K nnllam,  ied  continue  erdeentero  donec  ad  piindhmi  C «Intndmem  obimeac 
xqiiaiem  'ipfi  FCrcil^;  adeotjuc  ad  fingula  bafis  pim^  altitudinem  habeat  zqua- 
Jtra  • coh»ndcm  ab  A F drftannx.  Quie  qnidctn  Trmngula,  tum  magnitodme,  tum 
dc  inomcnto  i^rlpedtu  CF  rc6lx,  funi  rdpecbvit  iHisattubs  proponA>nalie.  ' 

^5.  Dctndc  in  hujus  pnfmatKx' portioou  bahC  A F,. duci  inteilig&mus  emrvam 
B curvis  BC  & B A omnino  iumlcm.  Cui  B F inteUigaiur  eredb  Iu* 

{X;i4ipt'$  curva  infi(ierr,  dirimens  portionem  liiam  prifinans  in  duo  h^menta  ; quo> 
nim'-«ltcatm  trilmeo  BFA,  alterum  tnhnco  BFC,  infifUnt.  Quorum  Icgmcn- 
torum  momemum,  rcipedtu  CF  rert»,  fic  fcorlim  inqmrimits. 

E(totk|oe  ( per^  23.  ut  lupra^'76.oIlcni'urodl)Trilincitm  BbC  = ^*: 
ad^ucTnlmeum  BFC  ( tjuippcdlius  duplum)  2 A**  Huius  autem  centrum 
gravitaiM  in  leita  Bb  jacere,  nianifeflura  e(t;  adeoque  iptiusao  AF  diibnna  dl 
b F.  quidem  diilaniia^^  in  magnitudinem  1 R * duib,  dat  2 mo- 

ntenium  diiti trilinet  BFC,  rdpc^tii  A F ro5be : ( Adeoqtfc xquale  plane c|uidexn 
momento  rdpe^  Bb,  ut  ex  ^5^  pater  ) Sed  & (propter  portionis  altitudine»,, 
ucdi^im  tft,  dilkmtm punitorum  quibiTS inlifbm  ab  AF  xguait-s;  adeoque  tU 
mudihan  fiipcr bafis centrum  gramaus,  aequalem  reibe  bF=sA?;)  idem  zR^ 
cU  magnitudo  prifinatidt  portiouistnlinco  BFC  tnliitcntis. 

Eit  autem  totius  CAF  trilinci,' momentum  rdpedlu  AF,(adeoque& 
pnlioaucc portionis  toti  inliUcmis  magnitudo,)  lR*r  ; ( nempe { momeori  fe- 
mtcirculi,  per  $24:)  Unde  Ii  auldatur  nwmemum  trilinei  BFC,  hoc  <StiR^: 
(pei  prAc^. ) manebit  BFA  rdpcihi  ejui' 

dem  AFreitx:  (unde^  liopusdl;,  colligetur  diflaiuia  cenut  gravitatis  diiUTri- 


linei  BFA  ab  A F-  rcdla,  nempe 


16^ 


R quod  provenit  ex  divifione  mo- 


menti — zR^ 


Ccntri  ^ B b difbancia,  tii 


per  trilinei  magnitudinem  5 2^*;  adeoque  ejuidem 

T 


; quae  nempe  cum  illa  altera  complet  re- 


— 16^ 

iUn>B.,3~^.)  Quoti  iplum  iR»P — xR’  (obeaufam  modo  diiUm)  cU  ctum 
niagoiiiudo  poruonis  prthnaticx  eidem  B F A trilmeo  IniiRenm. 

ptf.  Hujus  autem  prirmatic*  pqnioms  ( tnlineo  B F A ihfiflcmis)  centrum  gra- 
vitatis in  redta  Bi3  |acerc  , rnanildium  eft  £11  itaque  ejufdem  aCF  diilantia, 
Qu£  qUidem  diUantia  in  portionis  magnmidfncm  ^2^’d«- 

fia,  dat  nionlemum  Ji£kt  portionis  ( trilineo  BFA  infiReo- 

tis  ) rcfpcdu  C F rciljc. 

57.  Porro,  curo(pcr^94)  poltio  pnfm.itis  triJineb  BFC  infillcntis  fu  2 jP*  ; 
zquipolleat  autem,  tum  magnitudine  tum  &momemo  relpeituCF  rcdbt,’priffnati 
fu^r  ndembale,  armudinem  luediain  habcfiti ; hoc  cit,  «qualem  ei  qtam  habet 
diaa  poiiit^  fuper  balis  lii£  centrum  graviDiis,  hocdt,  alutudinem  R : Gbnrrum 
gravitatis  di£br  portionis untundem  ^CF  redta  ddbbit  (i<ni  potius  ab  ax]uiti» 
oni  plano  Tupernanc  redlamercdlo  ; qiiod  hic  loci  nobis  pCTinde  dt ; quod&H- 
bulitcr  alibi  ubi  6pu$  di  intclle<!dmii  vi^o, ) quantum  inde  ddbc  centrum'  grarita* 
tit  xquipollcntts  priltuatts;  hoc  di,  quantum  ab  cadcm  CF  diliat  centrum  grav»f‘ 
tads  Trilinci  BFC  Quod  quintum  fit,  fic  inquirimus. 

Trilineum,  totum  C A F,  cft  | RT  ( nempe  duplum  Seraicircuh  per  § 12  ) 
inde  fi  auferamus  trilineum  BFC,  hoc  di,  2 ( per  $ 54  ) manebit  \ R zR* 

Mualc  trilineoBF  A : cujustrilmci  ccn<rum  gravitatis  ( in  redfa'  B$  (ttuin  ) k 
tixia  CFdilbt Qi^diftamia,  in  I RT  — iR*  magnitudine»  dudb , dat 
’ momencuratrilmci  BFA  rclpcdhi  CFtC(iije,y 

A pp.  +oiius  autem  CA  Ftrilinei  rdpedhi  cjufdcfri  CF,  momentum  cft  ^RR* 
ip5,  r per  § 8 j ; cumtrnim  folidum  ex  'convtrlidnc  cifcaC  f , fit  i JF*  — 2 >P*  Ri 
«iriy  fuWlitijcndo  radios  pro  pcripheriis,  j — 1 moroemara  plani. ) Unde 
fi  auferimus {R7^* — } R* 'P  (•n»nKmura  twlmci  BFA,  per  pn«^. ) manebit 
\JR^^R^-xR^  momentum  wilmci  B F C Qiiod  momentum  li  per  tfilineim^ni- 
liidmcoi  2 dividatur,  proditie  i^P-^iPddiantw  dcftrffgraviuiis  didi -Triunci 
pFCi^eda  CF.  (at^uc^cjiildemdifbnuaipnrtdoB  ) 

■jc:?.  Cumigiiuf  dilhutlitentrigraviw^^  nim  BFC  tnlmei,  tum  &(§p^) 

• ■ ‘ ' . *•*  portionis 

•V  .1  1 ^ 
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portionis  trilinco  huic  inliiteacn  kCF,  fiiquedK^  portionis  mag-  * 

mtodo  (pcr^p4)  z^*:  Entiftius,  rcfpcdtuCF,  morocnium — 2^*. 

101.  Huic  laque momcmo,  fiadjungamus  — i momentum por- 

rionjs  trilinco  B F A infiflcnris,  rdpeitu  reibe  C F/ per  § ) habetur 

— %R^  moraamim  totius  poruottis  trilineo  C A F uiiiilcntis,  rcfpc^  re&  C F. 
Sm^purro,  pro  triangulis  §jiifuMliuius,rcUituaiiius  circulos^  (oividciuio  per  Ry 
ht  oiuitiplicando  per /*,  ) lubcbiciu-  UR‘PJ  — 'i.R^PzszR^ ^ momentum  iolidt 
cx  cimvorlionc  inlioei  A V circa  A F,  rdpodlu  rcdbe  C F-  Quod  $ 9Z  proponi* 
tur  iaquircndum. 

102.  Invenimus  autem  (§88^  momentum  iblidi  ex  convciiioiic  fctnicycloidis, 

ad  momentum  Tolidi  ex  cunvcriionc  Icmicirculi  ( circa  A F )-  rdjx<^hi  redhe  C F ; 
cilii,  utijiI«-F  t4A»*y^adtfA’»!i^;.Iivcut^i94  + Wi?*?'ad \R^P  : Hoc  cU  , 
^--proptCT  R*=\^RP^^zR^P,  ) ut  R^pJf^  R^Pi=^\iRP^ 

— )* R^P^  z6\R^P.  (^Quod  i 46,  8;r,  lulccpi/uus oUcudendum. ) BU  autem 
\ R^,  F momentum  annulicx  caconverlionelemjeiTcidi : Krgo  R^'R 

dimomcuium  lulidi  ex  didta  convcriione  Icmiicycioidis  ( circa  A F ) rclpcdlu  cjul- 
dem  CF.  Quod  momentum  li  per  loiidi  magmiudmuui>?^’(  pcr§24)  diviJa- 

tur,  prodibit  iP diftantia  centri  graviuiis  didU  foIiUi  ( ex  converfionc 
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i^icydoidis  orca  A F ) i redla  C F : ( adeoque  ^ • , ejuldan  centri  diUaiuia 
2 a da  B 2 . ) 

loj*  Si  vero  intclligatur  idem  Scmic^xloidis  plamuu  cuca  CFcomerti;  mo-cntrum 
meniiim  Idlidi  inde  lacti  rcfpcclu  A F adLe,  ( propter  nugumidmum  & djftan- 
tijfum  rcaprocauonem,)  idem  plane  erit  atque  moinemum  ;am  inventum  Idlidi 
cx  ejuldcm  plani  area  A F convcriione,  iclpcclu  rcdLe  C F,  ( ut  fupra  § <$4,  & 
didhim  cll : ) nempe  ^^RP^  — ‘|  A * P.  QiioJ  momcntiihi,  -Ii  per  magnitudinem 
diili  Idlidi  dividatur,  hoc  dk,  per  ^\P^  ^ \ P (per  ^ 8j.  ) prodibit 

y”  8 yp*  graviutis  ifliiis  foliUi  i rcth  AF.  (vel 

J04.  Polium  hxc  ea^m  itera  inferri  ex  § 90.  Cum  enim  ratio  momemi  folidi 
ex  convc*rrionc  Seiuic\‘doidis,  ad  moiiHiitum  Idiidi  ex  convcriione  Semicirculi, 
circa  A F ut  axem,  rcrpuTtu.CF  ut  Imca:  xquilibni;  vd,  drea  CF  ut  axem, 

IcljK'du  AF  Ut  luicKaiquUibrii;  ibidcmclle  oitendmir,  ut  R*-\-zC*-\-\R^P 
id\R^P\  hoc  cll,  (piopicr  M*=^-^RP^  — zR^P^  per  ^ 101,  ik 
+ per§pi;  adeoque  z.C*  = ^,R*‘j~lR^P  = ^,RP^  — \R*P^\R^P 

^^iRP^^\R^Pi)  ut  j}  — ‘5  ad  I (omnino  ut  liipra  1102;)  ^ 

haUntur  inde  tum  lolioonuu  momenta,  tum  centrorum  gravitatis  ddtintia:  1 re-  ' 
i^livis  xquilibruliucis,  eodem  plane  modo  quo  ^ 102,  105.  "i 

loy.  Sed  de  limul  colligitur  tuni  momcnium  (rdpcdu  rcdzAF)  uYm 'cen- 
tri gravitatis  dilbiotii^  iblidi  cuius  cumia  plana  Ium  ipD  Zzl'‘  redanguia,-  -hoc 
cit  lolidi  cylindrici  bafin  habentis  .iccucircuLim  CbF,  aiticudina  vero  'Zl  i 
(fig.7.  vd8. ) rclpeilivc.  Cumemm  (^90-)  ponatur  C*  moraentum  tolidi  ex 
circulis  radiorum  V-  ZzxzY:  qui  Idm  luquc  ad  recbugula  ZzY  vel  ZixzY, 
m circulus  ad  quadratum  radit,  hocdl  ut  ^ jP  ad  A,  live  ut  ad  A;  (itque 
(per  prscccd.)  C*  = {R*-\~\R''P=i\RP^  — \R^R:  Si  pro  circulis  fublb* 
tuantur  radiorum  quadrata  (dividendo  per  dcimiltiplicando  per  2 A,)  babcbi- 
tuFTsA*?’  — I A*  momentum  dntli  lolidi  (ex  omnibus  Zzi  ledlang 


(pe^lu  rdlz  A F. 


ngubs  ) re-  ^ . 
Eli  autem  Idlidi  buju$  nugnitutlo  ilPP^  (xquoLs  utique 


Cylindro  quadrantali,  cu^iis  baTis  bGF  quadrans,  altitudo  FA=j?^  vel  Soiu- 
cylindro  cujus  balifiCbb  Si.micircnlus,  altitudo  gAF=j?*;  propter  duas  ubi-p;.,,  ^ 
que  altitudines,  2 medio  ucrinque  jeque  ronotas,  rcdle  F A runul  aojual^:}  Per  ° 

A* 

quam  magmtudinem  fi  divitator  momentum,  prodibit,  A — diftantia  fcntri 

64A*  . !- 

gravitatis  ^ rc^  A F ;^.adcoquc  R cji^dem  diftamia  4 b G. 


Digri-  -rJ  l 
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« io6.  At,  qiumum  ad  rc^bun  CF,  vel  planum  huic  infiltens ; xquipoUet,  ut 
magnitudine,  iic  & momento,  SemicvJindro  ejuldem  baiis,  & altitudinis  dunidix. 

* 8 iP*  ' 

Adeoque  momentum  habet  & — y,-  diflandara  centri  gravitatis  i CF: 

Nempe  dummodo  intellieatur  Semicirculo  CbF  rciU  infiilcre. 

Qu*  autem  de  Cyemde  primaria  ollcnfa  liint,  eadem  omnia  aliis  Cydoiihtm 
generibus,  iive  protraais  (ive  abbrevians  faede  applicantur.  Id  fiquidem 
lolum  mterefb,  ut  pro  Zz  replis  ubique  fubltituamur  alix  qux  fint  ad  has 
m eadem  ratione  qua  Bofis  C^doidu  ad  Peripherum  Circuli  generantis. 


Fors  Secunda. 


Cenarum  * A ^ ccntrum  gravitatis  curvx  icmicycloidis  A C fig- 1.  hoc  efl  AC 
/\  inveniendum,  aifiimo  tanquam  i D.  Wren  * demonitratura, 

C A.  /%  tnm  curvam  CA  duplam  ellc  rctlx  CF,  tum  ubique  CZ  curvam 

Fig.  (.8.  -dL^  -1^  re^be  C z duplam  eiie.  Adeoque  polita  rci^laCz=d,  erit  cor- 
* /'/i/tr  rcfjjondcns  curva  CZ  = 2<i.  Ecproptcrca,  fumptis chordis  circoli  CzArithme- 
(altem  proportionalibus,  erunt  item  corrclpondcntes  curvx  C Z Arithmetice  propor- 
lionales ; & curva  CA  in  pundlis  Z in  xquaks  panes  diviD. 

1.  Harum  vero  partium  xqualium  ( quas  lupponamus  numero  infinitas,  & to- 

2?* 4* 

ndem  Z pun^lis  delignaras  ) difhntia  ab  A F redh  dl  ubique  FY  = — 2>~  * 

Nam,  propter  fimilia  triangula,  ut  FC  = Y>,  ad  Fz  = v':2F  — 4*;  fic  eadem 

^—4* 

F z = v':  2>“  — rt’ : ad  F Y,  qux  igitur  cll  ^ — - ( EN-ponendo  nempe  quanti- 
tatem 4 fucceflive  per  i,  2, 3,  &c.  quarum  maxima  fic  'D. ) 
onttri  j.  si  igitur  curvx  CA  fig.  8.  qualis  extendatur  rc6b  C A fig.  9.  quae  intelli- 
iift^nua  gatur  fimiliter  divifa  in  puniUs  Z:  atque  k pundis  Z erigi  imelligamur  ZX 
ab  AF.  refpedivis  diffaniiis  FY  aiquales;  perque  omnia  punila  X duci  curvam 

AXF:  Exhibebunt  tum  fingube 
X p 2 ^ ^g-  9-  ( rcfpe£livis ZX 

fig  8.  xquales)  fingularum  Z par- 
tium aequalium,  m curva  CA 
fig.  8.  momenta  refpei^hi  A F re- 
6be ; tum  omnes  omnium.  Adeo- 
^ In  yd'  que  omnium  'Z  partium  xqua- 

cintioni-  hum,  hoc  cfl  totius  curve  CA 

bus  ^ fig  8.  momentum  in  fuo  fiiu,  re- 

notat  pa-  . y ^ 2 m A F redbt,  cft  ad  momen- 

^ ■ "*■“  ■ ' '' — tum  aequalis  iineac  in  difkntia  FC 

maxima  fufpcnfe,  ( hoc  eft,  ad  momentum  itettoium  tones  fiimpnun, ) ut  triJi- 
neum  A F C Hg.  p.  ad  libi  circumferiptum  parallelogrammum ; Hoc  efl,  ut  faui- 
graphus  parabola  (quod  mox  offendetur  u^6.)  ad  circumferiptum  paralleiognuBmuro ; 
partis  live  ut  2 ad  j.  £t  confequemer,  crurum  gravitatis  curvx  CA  fig.  8.  dilhbit 

praeqe-  ab  A F rcdla,  duabus  tertiis  re^  CF,  five  | ‘D. 

dentis.  ^ Et  Cmiliier  de  fcgmemicujufVis  tum  momento,  tum  centro  gravitatis  Judi- 
Ceutmm  cai^um  erit:  Habent  utiqslt  momenta  panium  curvz  CA  fig.  8.  ref pedtu  AF 
redbc,  eam  inter  fc  ratiop2bt,  iomun  refpedlivx  paras  fcmiparabolz  A F C fie.  p. 
rcdlis  diametro  pralldis  ab&il£e:«  quamque  habent  hx  parabotx  partes  ad  re- 
CA.  rpedlivas  panes  paratlelc^rammi  circumfcripti,  eam  habent  dilfcuit«  centrorum 
gravitatis  earundem  partium  ( ab  A F redta ) ad  totam  F C 
Saperf-  S-  Si  vero  pro  fingulis  redfis  ZX  fig.  9.  hoc  efl  radiis  ciiculonim  pundlis  Z 
tkicma  fig' 3.  circa  AF  redf^  converfis  defcnptorum,  fubflituantur  ubique  redlx  quz 
da-  fint  ad  has  ut  circuli  peripheria  ad  ejufdem  radium:  Hoc  efl,  fi  f^iparabola 
firifta.  quz  bafin  jam  habet  AC  = 2©,  &alciuidinem  CF  = 0,  intelligatur,  fuper 

eadem 


■ ■ 1-,  CoogU' 
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eadem  bafe  conilttuta,  altitudinem  habere  edet  ea  femipar^Ia 

sequalU  fupcrBciei  convciiione  curvx  CA  Bg*.  S.  circa  AF  rc6hm  ctelcripoe* 

( nempe  • Bve  drculi  genitoris : ) cjufquc  partes  rclpcdlivx  rclpcitivis  par- 
tibus hujus  aequales. 

6.  Qiiod  autem  FXA  Bg.  9-  Bt  Parabola,  iic  oBenditur.  Re£be  ZX  funt 

2)* 4*  • 

ubique  ut  — ^ — per  z.  Hoc  cft,  ut  S* — <*;  adeoque  rcfiduc  XC,  hoc 

eU  ; F diametri,  ubique  ut  4’ ; hoc  cR  in  duplicata  ratione  Z C,  hoc  cfl  X S or- 
dinatim  appiicaurum.  Qiiod  Parabolx  proprium  e(i 

7.  Porro,  ejuldem  curvx  CA  iig.  8.  diviBe  ut  prius  in  pun<5lis  Z,  omnium  cv«rri 
puncturum  Z ( ieu  partium  xqualiuin  his  pun^lis  dcBeoa tarum ) dilUntix  ^ C F, 

Ium  ZV,  hoc  cU  Zz+7.Y.  ^ 

8.  Adeoque  fi  curvx  e A iig.8* 
aequalis  extendatur  reda  C A lig- 
IU.  Bmiluer  divila ; atque  per  dt- 
viiionum  pun-^bi  Z ducamur  rc- 
t\x  VZ»,  Ita  tjuidem  nt  ZV 
Bg.  IO.  iint  relpcdivis  zZ  Bg.  8. 
xuuales,  & Z»  relpedivis  z Y: 
exnjbcbunt  hx  redtx  V Zi>  lingu- 
Ix  iingulorum  curvx  pundorum 
Z roomenu  rclpcihi  rctlx  CF 
Bg.  8.  adeoque  omnts  omnium. 

Hoc  tft,  Bgura  F V C i»  A momen- 
tum totius  AC  curvx  (rcTpeilu 
leitx  CB',)  & illius  partes,  par- 
tes rcipo^iivas  hujus. 

p.  Cum  vero  reibe  C Z Bg.  ro. 
hoc  cd  C Z curvx  Bg.  8?  fiiu  ut 
Cz  chordx  in  (cmicirculo  xqualiter  crelcenies,  hoccB:,  ut  finiTS  redi  in  quadran- 
te calc-cntcs  xqualiter,  puta  ut  B V jn  tnlmco  BCc  tk.  (fi  nempe  mtclliga-  Fig-  '■ 
lur.cU in  pundis  V xqaaljicf  divila:)  ipfxquc  red*  Bg.  10.  hoc  eU  zZ 
8-  live  arcus  zC,  hoc  ed  arcus  chordarum  in  /cmicircuu)  (vel  Bnnum  in 
qoi^ntc)  arithmetice  proportionalium  ^ ut  redx  V Z trilinei  B Ce  Bg.  7.  (Nam 
liciu  rciSb  Z 7.  Bg.  7.  hoc  di  rcib  Zz  hg.  8 xqnnuir  arcui  ZC,  fic  re£b  ZV 
Bg.  7.  qux  una  cum  Z z complet  toum  V z = B b,  hoc  ell  b C arcum  quadranta- 
lem, xquatur  arcui  ad  quadrantem  rdtduo  Z b,  aijin  Bnus  redus  di  zbexBV 
Bg  7-  adeoque  omnes  V Z trilincum  BCcBg.  7.  contplentes,  xqualibus  dilbnriis 
iumptx,  Ium  ut  arcus  limium  arithmetice  propornoualmro  in  quadrante,  Bve 
chordarum  a^ualiter  aelixntium  in  Idnicircuio;  hoc  ell,  ut  Z z Bg.  8.  coiTclwn- 
demes  punilis  Z xqualibus  intervallis  in  curva  C A fiimpifs: ) Enmt  omnes  V Z 
utiinei  C Z A F Bg.  10.  ad  F A toties  poBtam,  1k»c  dl  tnlineum  illud  ad  ciicum- 
fcriptum  parallclogrammum ; ut  triiinemn  BCc  Bg.  7.  ad  paralldogrammum  cir- 
cumlcriptum  Bbi.  (E(  illius  partes  panibus  hujus  relpc^vx  liimpus  propor- 
tionales. ) 

IO.  Trilinei  autem  B Ce  Hn.  7.  ( aut  enam  partis  hujus  cujuBibet  ) roenBira  , 
habetur  cxcalculo^23.  Eifenim  Bb=^‘/',  & hC=.^;  crjgoparallelogram- 
nnim  BbCc=r|jP/*:  trihneum  auicm  BCb=  Ji*  ( ut§7tf  &lum  cft, ) ergo 
tiilincum  reliquum  BCc=5^‘P  — — s^*;  (Hoc  c*ft?  A F — JCF 
inCF.  ) Unde  & trilmei  C F A mcnlura  colligitur  ; quippe  ipBusoaupla,  (prop- 
ter AF  = 5y*,  ik  adeoque  parallclngrarommn  FC=i^P,) 

nempez^F — 8.^\vclZ>/’ — a£>*.  (Et  panium  limilicermenBira  , mutatis 
mutandis,  eodem  racoo  colligitur. ) Moniemum  lUQuc  curvx  C Z A Bg.  8.  relpedu 
redx  CF,  quantum  ad  dJbmias Zz,  did  ad cjuldem  curvx  momentum  m di- 
Ibntia  FA  liiljxmix ; utCZAP'  Bg.  10.  ad  circumlcnptum  parallclograrmmim 
hoc  cft,  ut  2)r — zZ>*adZ>7',  livem  y*  — zi9ad  P;  hoceft,  lu  AF — C F 
ad  AF. 

i L Tum  vero,  quantum  ad  difbntias  z Y Bg.  8.  ( qux  Bmul  cum  Z z complent 
integrae  Z Y, ) hoedi^  Z»  ( bilinei  AC* ) hg.  10.  Cure  re^  CZ  Bg.  ro.  hoc 

V V V cft 


by  Googk 


k 


Fig.  10. 


De  Ctcloide. 


dl  curv*  CZ  fig.  8.  Unt  ut  chor^f  C 2 = o ; ei  um  rcfpcaiv*  2 Y ; ( = Z « fig.  10.) 

— £;  ( propter  fimilia  trungula  ) utCF=;D,  adC2=«,Cc 

2F=V-Z)’  — ad 2 Y = 1^— Qui  iuquc  td  charaSa  rcilarum 


D ‘ . * 

Z.  biiinaAC»  fig  lo.pofra  teflaCa  (fig.  8.  ) =«.  adcoque  curv?  CZ  fig.  8. 


hoccll,  rcibCZhg.  10.  = 14.  mi  • u n.  r 

12.  Hujus  amem  Biljnei,  hoc  cltomniura  ii* 
^ia  Ll  mulZv,  incnfura  fic  coliigiiur.  .Omnes  v':D* 

— 4‘:luru  utordinatimapphcatxin  Circuli  vcl 
Ellipl^s  quadrame.  Adeoque  li  radio  Z)  = F C 
defcribanir circuli  quadrans  CF^hg.  ii.  ipitus 
omnes  rc»il*  Z S , radio  C » par^clx  , llint 
1/  — «• : ( ponendo  Cz  = 4.)  Deinde,  li 

fuper  hoc  circuli  quadrante  «ngatur  quadrans 
Cylindri  R-di,  altitudinem  habens  h>  = CF=50, 
quj  oblique  Iccctur  pianb  C » ; & abfcilla  por* 
tio  l^tur  ■ plano  UiperZS  ruU  creilo  : Iciho 
Xr  erit  parallclogrammum,  cujus  bafisZS  = — a*,  alcmido ZC=Cz=rr, 

adeoque  ipfum  parallelogrammum  Z » =«  v':  Z>*  — <f  *.  Cumque hxc  omnia  pa- 
ralldogramma  numero  mliniu,  jiortioncm  Cylindri  complcnua,  (ini  relpcdivis 
rci!:lis Z V Hg.  10.  proportionalia,(uiquxadcandcmZ)=^CKapplicaia,dantipras 


Zi»  = 


Z) 


.)  Si  liat  ubique  ut  C F fig.  I!.  ad  Cz  = z^,  nczSadzZ; 


erunt  omnes  foilx  zY  fig.  1 1.  xqualcs  rcfpcdivis  redis  Zt-fig.io.  Neque  aliter 
diftert  Bilincum  A C fig.  10.  i Bilinco  FCY  Hg.  ii.  quam  quod  (propter  re- 

s.  ^ iUni  AC  duplam  reilx  FC  ) aJierum  ficalterius  duplum.  (Et 

f.  \ partes  illius  refjx^livarum  panium  Ivijus  dupix. ) EU  autem 
CYF  curva,  curvx  hujuimodi  in  le,  poft  dccullauoncm  in  iti- 
nere, recurrentis)  pars  quarta. 

ij.  Scd&pari  ratione Bilinei  FCY  lig  ii.  fegmenta  CzY,  funt  Cylindricx 
portionis  legmcntis  C z » proportionalia,  rotumque  Bilineum  F C Y,  aa  quadra- 
tum rcdxCF,  eam  habet  rationem  quam  expolita  portio  Cylindrica  ad  eiufaem 
*ibc  CF  cubum.  Adeoque  m i ad  3.  Sum  enim  omnia  triangula  ( trian- 
guloCF^  parallela  & limilia)  portionem  Cylindri  complentia  , ad  totidem  tri- 
angulo C F f xqualia,  ut  omnia  qiLidrata  ad  omiua  quadrata  C F cubum  redx 
C F complentia ; nempe  ut  omnia  Z>*  — 4 ’ ad  totidem  7)  *.  lioc  cit  ut  i — 4 ad  i, 
fiveut2ad3.  (Ve), quod  eodem  rediq  ut  omncscircuii  radairuni  SS  ad  toti- 
dem circulos  raditCF;  hoc  dl, ut  hemilplurium ad ciRumfcriptum Cylindrum; 
hocdl,  ut  2 ad  3,  ut  prius ; ) Adeoque  omnia  triangula  sS/  (quadratorum  di- 
midia ) ponioQcm complentia,  hoccltipla  portm  cylindrica,  ad  eundem' redx 
CF  cubum,  utiad  3.  Et confequcmei',  BilaicumFCY  fig.  11.  adcundcmCF 
qnadratum,  ut  x ad  3 : Et  Bdineum  A C ^ lig.  lo.  ( priorts  duplum  ) ad  idcoi  qua- 
dratum, ut  z ad  3.  HoecU,  |Z?\fivc*.^^  ^ 

14,  Et fimiledc partibus iWc judicium.  Cumenim  triangula  z$r  fig.  xi.  ftne 
ad  invicem  ut  circuli  in  hemifphanrio  ; erit  portionis  legm«ntnm  sS<r><,  ad  totam 
portionem,  ut  rdpedivum  henutpbxni  Icgmentum  plano  abfcif Ium,  ad  totum  hc- 
rairphxrium;  adeoque  magnitudinis  noix : Cui  poruonisicgmemo  sS  fi  adda- 
tur prifma  sS^^zC  , lubetur  fegmemum  xS#^CzC;  adioque  ^ipfius  ratio  ad 
Z)'  cubum  diametri  circoli  genitoris hoc  dl,  nuofcgmcnuCz  Y,  tum  ad  cotum 
bilineum  FCY,  tum  ad  quadratum  rUtx  .C  F.  (Btlinei  autem  illius  F C Y,  iatt- 
tudo  maxima,  iive  maxima  alutudo  ranoncbalis  F C,  di^=lCF,  qu«e  quidem 
illic  contingit,  ubi  fumitur  Cz=CF  Z)  Vf ; hocdl,  ubi  Cz  adCFeil, 
utfinus  roi^lus graduum  4$*,  ad  Rai^um  : quod  tamenad  pnefcnsn^ociumdogni- 
tu  non  videtur  neceflarjum.  ) Potdl  autem  idem  etiam  ^ (ic  colligi.  Cum  zr  pa- 
ralidogramma,  fine  ubique  rmrum  zS  momemis,  rcfpc^  re<^  C»,  propor- 
tionali^ ( ut  patet ; ) - Erunc  x S r ^ z C regmema , tum  inter  fe , tum  ad  totam 
x^FC  portionem,  utmorocnu  planorum x ^ C refp^u rc^lx  x C,  tum  inter  (ty 
tum  ad  momentum  X E' C quadrantis  reipedtu^ufilcm  xC,  (quam  ^67  & f^q. 

' . exhibendam 
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cxhibcndiim  docuimus ; ) eadem  igitur  & ratio  pUuonun  CY  z.  Et  quidem,  cum 
omnium  recbnmi  zS,  Ula  maximum,  relpct^lu  C <c  re6tar,  ibrtiatur  momentum  qux 
grad4^  fiibtcndic ; ta  iimiiiter  quae  huic  corrcf^tidec  ent  omnium  zY  nuxima, 
adeoque  biliiiei  C F Y verticem  designabit. 

tS-  Cum  igitur  habeamus  ( fig.  lo.)  tura  Trilineum  CZ  A F 8 iP* 

pcrw!?^9,  lo;  tum  Bilincum  = jxr  13  ; Eorum  aggregatum  2 jPP 

— ‘T^quatur  facio  ex  omnibus  particulis  curvsc  C A fig.  8.  m fua.s  rd^divc 

ditUimias  Z Y.  Tota  vero  curva  CA  = 2Y>  = 4 A*,  in  redam  AFrrjT^duib,  * 
clliypy*.  Momentum  Igitur  curvx  CA  Hg.  8,  la  fuo  litu,  ad  momentum  ejuf- 
dem  tx  puncto  A fufpenlx  (relpeilu  C F rc«I:b; ) elt  ut  2 ^ * ad  2 /i‘Pj 

Vel  ot \'r  — hoc  tlt,  ut  A F — |C F,  ad  A F.  Adeotjue centrum  gra- 

Vitans  curvx  C A fig.  8.  h.  rcita  C F dilbt,  ea  parte  redx  F A qu*  fit  ad  totam  uc 

F A — ^ F C ad  F A.  Hoc  efK  ( duda  A « rcibe  F C parallela  , ) ab  A « dilbt , 

I F C = ^ : Tamundem  fcilicet  quantum  fiipra  invenimus  ( us»  3.  ) ab  A F di- 

ibre.  Adeoque  fumptis  tum  A /■,  tumAr,  = |CF,  dudifque  i <^y  l>,  (redis 
AF,  FC,  pai^oJlelis,)  E* deaiflamibus  in  D,  erit  D centrum  gravitatis  CAF 

i<5.  Sin  porro,  pro  reitts omnibus ZV  &Z»fig.  10.  fubftiuiaiuur  alix  qilxad  5W/vr/- 
hos  lint  ut  pcnpherta  circuli  ad  cjuftJem  radium  \ adeoque  pro  zRR  — 
dt  magmiudo  figurx  cx  trihneo  & bilineo  Hg.  10.  comjwfita:,  ) fiibUituatur  2 

— k'F ; habciur  fuperHcies  qux  ex  converfionc  airv*  C A Hg.  8.  circa  C F de-  ^ ^ 
fcribiiur.  Aiquac  itaque  duo  quadrata  bafis  integra  CycJoidis  ( hoc  tfl,  paiphe-  *' 
rix  circuli  genitoris)  minus  f genitoris  circuli.  Adeoque  cum,  per y,  fuper- 

Hcics  tjufdem  converfionc  circa  A F dderipta  fit  genitoris  circuli, ) fuperheies 
dux  ab  eadem  curva  C A Hg.  8.  dderiptx,  ( altera  circa  A F,  ahtra  circa  C F, ) fi- 
mul  fumptx,  xquamprxalc  duo  quadrata  bafis  integrx  Cycloidis  fivc  pcnphcnx 
genitoris  circuli.  Puta,  ii,  ut  in  fig.  12.  intra  femiliem  qua- 
drati CUJUS  latus  inteliigatur  = 1 /*,  deferibatur  iemiparabo- 
b xque  alea,  baiin  habens  dirimetur  femiquadratum 

illud  induas  partes,  quarum  altera  uni,  altera  rdiqux,  flipcr- 
Hcierum  illarum  curvarum  xquatur.  Sm  converti  imdliga- 
tur,  illic  tota  A C D , fcmicycloidis  A C dupla ; hic  vero 
ejuldetn Kcm dupla,  nempe  AC  infra  b.iHn  continuata  do- 
nec produ^b:  CF  occurrat;  pro  lemiparaboia  & iemiqua- 
draiu,  Integra  prodibunt  parabola  6c  quadratum. 

1*;.  Completo  autem  parallelogramino  F*  Hg.  8.  Qux  C A airva,  circa  A « cou- 
vcrla,  dclcribitur  fiipcrfacie-s,  cit  xqualis  ei  qux  ab  eadem  circa  A F «mveria  dc- 
icribmtr ; ( propter  A / = A r : ) Qux  autem  ab  e*adcm  circa  C « converfa  deferi- 
bitur  , cfi  dimidia  illius  qux  ctcfcribiiur  converfionc  circa  AF;  ( propter  Dr 
duplam  rectz  D>. ) Et  univerialiter  1'uperHcics  qux  ^ curva  CA  circa  quamvis 
rcdbm  (quxipfamnon  fccet  ) convcrla  dclcribitur,  eam  rationem  habet  ad  ha- 
rum quamlil^ec,  vei  quamvis  aham  fic  deferiptam.  quam  imci  fe  habent  dilbmix 
puncti  D ab  illis  ro^.  Et  quidem  (nam&  nue  adjungere  non  erit  fbrfan  in- 
commodum ) H circa  re«^bm  qux  ipiam  fccet  convertatur  eadem  C A curva  ; 7)/f- 
ferentta  fujxrHcierum,  quam  ea  pars  curvx  qux  ex  uno  reclx  fecantis  latere  Hra  cfl 
dcfcribit,  ttquam  ( vel  quas,  H binis  pun6lis  fccet, ) dclcribit  ilhus  curvx  relidu- 
ucn  ex  altero  lecantis  latere  pofitum,  eam  habet  rationem  ad  fuperHciem  circa  fu- 
pcriiis  memoratarum  rtdbrum  quamvis  deferiptam,  ( puta  qux  circa  AF,J  quum 
Labet  difbncia  iftius  rcbtx  ad  ddbntum  hujus  ^ centro  gravitatis  D.  Quodque  de 
luperHciebus  tou  curva  dderipus  didumefl,  TupcrHcicbus  ipiius  parte  quavis  de- 
Icnptis  HmiliicraccomnMxfabiiur,  invento  prius  (jx*r  jam  tradita ) ithus  partis  cen- 
tro gravitatis. 

18-  Abfbiuto  |am  opere  de  gravitatis  centro,  tum  curvx  fcmicycioidis  C fig.  8. 
tum  partium  ejus,  inquirendo ; deque  fuperHciebus  dlius  convcrlione,  tum  circa 
AF,  tum  circa  CF,  defcripcis:  de  ruperticicium  harum  centris  gravitatis  onecirea 
rendum.  Incipiemus  autem  ab  ea  fuperficjc  qux  converfionc  circa  recbm  A F de-  a Ffa~ 
Icribiiur.  Pcnpbcrias  auam  hanc  complcnuts,  adeoque  & fatiiperiphcrias  com-  ka,  ten- 
plentes  illius  lemiflem , ^ fingulis  curvx  pur^6tis  delcnptas,  proportionales  efie 
diximus  ( '^  3-  ) femiparaboix  redlis  Z X Hg.  p.  diametro  parallelis.  Earundera 
autem  fcmipcnpncriarum  Momenta  rcfpo5lureih)eAF,cum  ex  ratione  tum  magni- 

U u u 2 tudinum  Fi^.p- 
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tudinum  tum  diflaauarum  centrorum  gravitatis  dependeant,  Cneque  hx  iplie  cen- 
trorum diltantix  ab  A F reda  iplarum  penphcriarum  radas,  adeoque  & inagmtu- 
dimbus,  proporuotulcs ; erunt  ea  momema  111  radiorum  ratione  dupJtcata;  hoc  til, 
in  duplicata  ratione  rcdlaruni  ZX  lig  9.  icmiparabolx  diametro  paralldarum;  hoc 
cil,  in  raUonc  circulorum  railiis  liiUdcicriptonim.  Adeoque  ea  omnia  momenta, 
ad  totidem  maximo  xqiialia;  hoccil,  momentum  iupcrlicici  qux  hac  airvx  CA 
luniconvcHione  dderibitur,  inliioliui,  ad  momentum  liiperhoei  Cyiiiuiricx  ex 
• xqualis  reiibcin  djlbmia  FClcmiconvcrfione,  cUut  ibiidum  ex  converlionc  (c- 
miparabolx  cu^ca  balin  luam,  ad  cylindrum  ex  convcrlionc  circuralcripti  pamJle- 
logrammi  circa  eandem  balin,  delcriptuni ; Hoc  tll,  ut  8 ad  ly  (per  Prop.  iip. 
Anthm.  InHn. ) lupcrHcierum  autem  magnitudo  ad  magnifudinem  cll  ut  2 ad  } 
{per^^i.  Ergo,  propter  centrorum  gravitatis  difbntia  ad  dtlbntiam  ut 

4 ad  f.  Dilbntia  ignur  centri  graviuiis,  dempta  curvatura  leinicirculari,  cllec 
4FC,  = l/>-  Sed,  propter  illam  curvaturam,  fumendum  adhuc,,  ut  Icmiperipheria 

i ^ ^ 8 10  * 

ad  diametrum,  five  ut  5 !P  ad  50,  fic  ^ ^ ad  quartam,  , qux  itaque  ell  dilbn- 
tia centri  gravitatis  Iupcrlicici  ex  Icm  converfione  curv*  C A circa  A F,  ab  A F ; 
Fig.  8.  nemj^  ea  pars  recb:  F C fig.  8.  qux  cll  ad  toum,  ut  8 F C ad  10  F A ( Et  tjuidem 
fimiii  procellii  bole  ellet  idem  indicare  m aliis  intcgrx  convcrlionis  tiatis  parti- 
bus; puta  non  modo  in  Icmiconvcriioiie,  Uve  | coiiverlionis  imegrx,  fcd  etiam  in 
i)  converlioiiis : Nempe  Tumpu  rc6lx  JFC  ea 

parte  qux  Iit  ad  iplam  f F C,  ut  chorda  ad  arcum  convei  liunis.  ) 

- 19.  Ut  autem  ejuldem  centri  dilbiuia  i roila  F C ( lig.  8. ) habeatur ; compo- 

nendx  lunt rationes  rcdbrum  Z XUg.  9.  atque  V‘'fig.  10.  (quarum  quidem  liJx 
/«ricF- «‘^taiu  dilbamias  pimclorum /Hg,  8.  arcclaFA,  hx  vero  eorundem  ab  FCdi- 
ibnuas. ) HoceU,  propter  Vw  = Z V-j-Zw,  componendx fum rationes illx  ZX, 
tum  cum  ZV,  tum  etiam  cum  Z > ; qu.eque  emergunt  binx  rationes  compoUtx, 
liiiu  conjungendx  •,  tarumque  aggregata,  Umi  ntioncs  momentorum  peripheria- 
rum , vel  Icmipenphcruami,  puncLs  Z lig.  8.  circa  F A dclcripurum,  rdjpedlu 
rciUe  F C. 


ZJ’  — a* 

20.  Rationes  autem  reibrum  2 X,  hoc  tfl  


cum  rationibus  Z v,  hoc  clt 


4*: 


compofitx,  liiiit  ut  " x V ■ 50  ^ — 4 " : ( nempe,  ut  rcdbn- 


gub  ex  dudu  red®  Z X lig.  p.  m Z lig.  10. ) Qt^  omnia  ad  50  * toties  fumpeum, 
hoc  elfc  ( propter  AC=:2 Z? ) ad  2 50*:  funt  ut  i ad  y;  (quod  fcorlinn  pro- 
babiturya  & fcqq.  ) Adeoque Ibliduin  cxBilinco  AC»  lig.  10.  m altitudines 
rcIpcdivasZX  Hg.  9.  cll  |Z>*. 

21.  Rationes  Vero  rcdbrura;  ZXHg.  9.  cnm  rationibus  Z V Hg.  lo.compoliur; 
funt  rationes  rcibngtiiorumreilisZV  Z X conumorum;  hccclt  roibrora  Z m 


■ rcl^livc  diK^brum ; five  in  50 — — . 


22.  Omnes  autem  ZV  m50;  hoccR,  trilmcum  CZAF  in  Z>;  hoc  efl  (per 
10. ) 50?*  — 2Z^*  iu  Z^i  efl:,  50*5^  — 2 0’  Unde  li  auferamus  omnesZV 


in  hocell  550*?*  — §0’  (ut  deinceps  ollendciur ly.  & fcqq.)  manebit 


|Zy?*  — *i0’>  qiKjd  luque  efl  fblidum  cxTrihnco  CZAF  fig.  ro.  in  altitudi- 
nes rcl^tflivas  Z X lig.  9.  dudo. 


23.  Huic  igitur  folido,  fi  addatur  folidum  ex  Bilinco  C A»  in  eafdem  rcfpeili- 

vas  altitudines  duilo,  nem^  | ‘0^  ( per  ^r.zo;)  aggregatum  \ 'D*T  — 0' 

4-|0’  = ?5O*/’ — J|0%  cU  fdidum  ex  Tnlmco  C».\Ffig.io.  m altmidines 
ZX  fig.  9.  rcfpcdlivc  dudlo;  live  ex  omnibus  V»  Hg.  10.  in  rerpcclivas  ZX 
fig.  9.  live  ex  omnibus  Z Y in  ZX  Hg.  8.  rcfpedlivc. 

24.  Quam  autem  rationem  habet  hoc  lolidum  (ex  omnibus  ZX  fig- 9-  in  V* 
fig.  IO.  rd]x:diiYe,)  ad  Iblidum  ex  Icmiparabola  F A C ( hoc  ell,  omnibus,  Z X ) 
Hg.  9.  m A F Hg.  8.  ubique  du6b,  hoc  ell,  ad  | 0*?*:  ( nam  propter  AC  = i0, 
& CF  = 0,  adeoque  redbnguium  ACF=2  0*,  em  ea  Icmiparabola  \ 
quippe  I redbnguli ; qux  lennparaboU,  dudla  m F'  A S '/*,  dat  | ZF  iiu^itu- 
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duicm  {olidi,  five  nrifroaus  parabohci:)  Eam  habet  momentum  luperficiei,  in 
fuo  litu,  quse  Ht  ea  icmiconverlionc  curva  CZ  A fig.  8.  circa  A F,  rclpcitu  rcdli 
CF,  (hoc  dl,  fadtum  ex  ieniipcnpherlis,  ipiis 'Z X proportionalibus,  jn  diilan- Fig lo. 
tias  Vw,  hocdiZY,  rel^clive,)  ad  momentum  ejuldem  liiperficiei  cx  punilo 
A lulfKnfe,  (hoc  dt^  ad  tadum  cx  iddem  iemiperiphenis  in  aiflaniiam  A F ubi- 
que ) Kt  confcqucntcr,  eadem  elt  ratio  dilbnua  cemri  gravitatis  cjuldem  lupcr- 
ncici  i rccla  F C,  ad  dSlantiani  F A.  Nempe  lU  y — ad  'P. 

2j.  Qiiod  autem  omnes  ZV  in  — , fit  fic  p^.-dctentim  ollen- 

daur.  Omnes  ZV  fig.  lo.  in4<?“,  hoceft  (propter  CA==2i9J  m rerpeifiva 
qaadnta  diltanuarum  C Z ; ad  caidem  omnes  in  quadratum  C A ; lunt  ui  momen- 
tum (rdpu^iu  redx  cC)  portionis  pnlhiatis  in  luo  litu,  oblique  plano  lecfi, 
luper  inlinco  CZAF  ereax  alutuduicm  habentis  in  pundlo  C nullam,  ut  fuper 
AF  recta  aequalem  rtd*  CA-,  ad  momentum  ( rcfpcdu  ejufdem  cC)  iiucgri 
pnimatis  luper  eadem  balc,  altitudinem  habentis  reax  AC  xqiulcnf,  cx  puncto 
A lulpcni).  (Omnes  enim  ZV  duebe  tura  in  CZ  = 2rt  propter  diitaniiain,  lum 
Iterum  m eandem  CZ=24  propter  altitudinem  dilbnux  xqualcm,  tantundem 
elt  atque  in  ^ 4* : tk  iimihter,  exdem  omnes  duebe  tura  m alutudmcra  nuxiniam, 
tura  iicaiin  in  maximam  dilbmiaro,  tantundem  elt  atque  in  quadratum  ACduibc.)^ig*7 
Hoc  elt,  (propter  binarum  figurarum  parallelas  rc*ltas  propomonalts, ) ut  ino- 
mencum  ejulraodi  portionis  priihiatis  liq>er  inlineo  BeC  fig  7-  in  luo  fitu,  ad 
momemum  limiiis  priimatis  integri  cx  puiullo  C lulpcnii,  rdpedtu  reclx*  Hb. 
Qu:irn  rauonan  lic  invdtigamus. 

2.6.  Dilbniia  Centri  gravitatis  Trilinci  B b C fig.  7.  & confequemer  triiinci 
BeC,  ^ redta  B b,  lic  colligitur.  Quadranus  G bC  fig.  i.  vel  S.  centrum  gravi- 

tatis  i rccla  G b diltat  — ^ , (quantum  Itilicec  k centro  circuli  dilbt  centrum 

2 

gravitatis  fcmicirculi i ) i rc£b  igitur  AFdifiat,  — qux diXbmia in 

ejufdem  quadrantis  magruuidintni  ducb,  dat  j-i  + y 2)*  momentum 

quadrantis  G b C rcfpcdtu  redhe  A F ; cui  fi  addatur  mtjmenium  tnanguli  G b F, 

( tadtiun  utique  ex  magnitudine  in  diltamiara  cemri  gravitatis ) jjZ/'  = j A”  x | ; 

lubetur Tj momemum  Icdtorw  FbC  rclpedlu  AF  r-edbe. 

27.  Eli  autem  momentum  quadrilinci  B ^ FC  fig-  t.  ad  momentum  didli  Ibilo- 
ris  FbC  ( rcfpedlu  cjuldem  AF  nrdhe)  ut  5 ad  1 (per  ^ ad;)  Adeoque  mo- 
memum qumquilmei  B jS  F bC  fig-  i.  hoc  cli  quadrilinci  Bi^F  C lig.  7.  ad  idem 
feCloris momentum,  ut  3 ad  2;  adeoque 

28.  Unde  fi  auferatur  momemum  parallelogrammi  BF;  nempe  i | Z) 

r=  manebit  momemum  tniinei  BbC  (fig.  i.  veJ  7.)  rc- 

ipeitu  rectae  A F. 

ip.  Hoc  autem  momentum,  per  trilinci  hujus  magnuueiinem  = divi- 
fiim,  dat  JZ^  + w^  dilbntiam  centri  gravitatis  didi  tniinei  fi  bC  ab  AFreib; 
Adeoque  4?^  ejufdem  dilbntiam  dfib:  Et  conlcqucmer  12P*^IP=:^2>’P 
momeiuuin  didi  miineiBbC  rcrptdu  reibe  Bb. 

30.  Qiiod  quidem  momentum  li  ex  Faraliclogninmi  BC  momento 

I ? aufdatur ; manebit  4 momentum  crilmei  BeC  reipe- 

du  ejuldcm  Bb.  (Idem  utique  atque  momentum  mUnci  BbC  rdpcdu  ejuf- 
dem Bb. ) 

31.  Quod  denique  triimei  BeC  momentum,  per  ejufdem  magnitudinem 

Z>P 

\P>P — \'IP  divifum,  dat —r  dilfcintiam cciuri graviutis diili  BeC  iri- 

o r — lO  iJ 

linei  ^ reda  B b.  Qux  itaque  eit  ea  pars  reda:  b C = | Z^,  quz  efi  ad  rotam  j Z>, 
ui  2?  ad8P  — idZ),  live  \ P ad  2 5^ — 4 Z> ; hoc  cll,  ui  A F ad  4 A F — 4 FC. 
Quod  <^26  propofuimus  inquirendum. 

32.  Habita  vero  dilbntia  centri  graviaiA  triimei  BeC  i Bb;  ;idcoque  por- 
tionis altitudine  fuper  idem  gravitatis  cemrum,  (ope  dilbniite  qu*  dli  xquaLs 
ell,  propter  aldtuainem  maximam  xqualcm  maxima;  difbmix,  adeoque  & reliquas 

U u u 3 reliquis, 
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relicuis,  utpotc  proportionales;)  nempe  i6Z> 

magnitudinem  J2>? — \'2^  ducatur;  habetur  ^‘P*T  di^te  portionis  priiniatis 
(trilinco  BeC  inlilfcentis)  magnitudo  : (lequalis  quidem  momento  lupra  in- 
vento. ) 

33.  Ejufdera  vero  portionis  prifmatis  ( trilineo  BeC  inlirtemis)  Momentum, 
his  partibus  invelligamus.  St  fiipcr  lemicirciilum  FbCfig.  i.  erigatur  fcraicylin- 
dri  portio,  qualis  FeCYz  (ig.  y.  altitudinem  habens  in  I'  nullam,  in  C vero 

pjg  Cc  = CF:  &miicirculus  bafis  cll  8 7* ; hic  in  altitudinem  fuper  centro  gravita- 
tis plani,  hoc  crt  m \ 'Dy  dubius,  dat  magnitudinem  expofita:  portionis 

Scmicylindri. 

34.  Hujus  vero  portionis  Semicylindri,  centrum  gravitatis  diflat  ^ plano  in  F 
tangente,  redb  Fg=:JiO  (ut  fupra  §y~;)  qux  difbntia  in  magniiudincm 

diidb,  dat  momcnuini  expolit*  portionis  Semicylindri  relpcitu 

tangentis  in  F,  hoc  tft  F A Hg.  1. 

3j.  Ex  hac  vero  Semicyhndii  portione,  aulcramus  pnmo  eam  iftifis  partem 
qu*  quadranti  FYz  hg.  y.  inhilii,  (hocert,  quadiami  FGb  Hg.  i.  vel  7.)  cu- 
jus magnitudinem  primo,  deinde  niomemiim,  rte  iuvdiigamus. 

2.7^ 

16.  Quadrantis  F Y z hg.  y.  centrum  gravitatis,  i rctfta  Y z,  diftat  ; ad- 

zZy  A 

coque  ab  F A diftabit  ; quxdilbntia  (cum  fit  altitudini  luperidcm 

gravitatis  centrum  xqualis)  dudb  m bafis  magnitudinem  \l2^Ty  dat  portionis  huic 


37^42^ 

96 


*Z)\ 


quadranti  mlirtends  magnitudinem,  d vel 

37.  Si  autem  imelligatur  hate  portio  (quadranti  FYz  fig- y*  infiftens)  plano 
Y z $ abicindi,  & fic  fuper  reliquam  partem  replicari,  ut  cimi  ea  compleat  Cy- 
lindrum quadrantalem : FaiSb  hac  replicatione , tanto  ultra  Y conrtituctur  irtius 
replicatae  partis  ccntrum^gravitatis,  quanto  prius  citra  conitituium  erat : ut  pater. 

38.  Momentum  vero  hujus  Cylindri  quadrantalis,  fic  habetur;  Centrum  gravi- 

tatis  quadrantis  Y z C hg.  y.  difbt  ab  A F,  — + 5 Z?,  ( quod  modo  oflcnliim 

cfl  z6  \)  qux  itaque  crt  dirtantia  cenni  gravitatis  quadrantalis  Cylindri  ( fuper 
YzC  conmtuci  ) i plano  A:  Qiix  quidem difbnua  in  quadrantalis  Cylindri 
magnitudinem  duila,  dat  ejufdem  raomenium  rcfj3CiSlu 

reo-c  FA. 


3S>.  Hinc  vero  fi  auferamus  momentum  portionis  amc  replicationem  fadbm,* 

(ut  fupra  w:?-.  34. ) manebit  — ^ £>'  ‘P,  five  aug- 

384 

mentum  momenti  ob  promotum  gravitatis  ceiumni  panis  replieatx.  Quod  qui- 
dem momenti  augmcntmii,  per  - replicat*  parus  magnitudinem, 

96 

divifum,  dat  ^ Z),  menfuram  j>romotionis  centri  graviutis  ; Cujus 

16  S — 3 7^ 

iuque  feniirtis  ^ 2>  dt  centri  gravitatis  parus  replicat*  difbntia 


medio  : 


ly  *P  • 

Qu»  quidem  fi  ex  J Z>  auferatur,  quod  rdbt  - - 

14  r • 


vel 


iP-  4» 


Z, 

32  z> 


xj©,  crt:  tjufdem  cenui  difbntia  ^ plano  ^F  A.  Atque  h*c 

3 7^  4 j y 7^  — 3 X Za 

demum  difbntia,  in  = ^ magnitudinem  dudb,  d.at ^ 2>’, 

po  760 


five  ^7T7*  — a2>,  expohe*  portionis  quadranti  FYz  infiflcntis  momentum, 
refpcau  redb:  FA.  Quod  3y-  proponitur  inquir^dum. 

40.  Hoc  igitur  momentum,  ex  momento  totius  portionis  femicylindri, 

abbtum, 
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ablatum,  relinquit  IP+aJ 2>*,  portionis  relidux  zY''cQ  quadranti  zYC 
inliitcncis,  momentum. 

41.  Dcmde,  poit  hoc  ablatum,  rcfliuiendum  elt  quantum  triangulo  quadranti 
FYz  inicnpio  (hocdl,  triangulo F G b lig.  i.)  mlillit:  Ncm|>;  Pyramis,  balin 
halcns  Y V s z j altitudinem  F Y — , Z),  quar  in  bafin  duib  dat  | cu- 
jus mens^Z)^  cll  pyramidis  magnitudo;  atque  hxcinjZ?,  diltmuam  lui  centri 
gravitatis  a plano  ^ iA,  duila,  dat  4 Z?*  pyramidis  momenumi  rdpe^lu  FA 
recte;  Qitod  quidem  momentum,  momento  iciiqux  partis  4,  Z^^Z^+iiZ^^addi- 
tum,  dat  ^ momentum  dlius  onmis  quod  ledon  !•  bC  tig.  i.  in- 

liltu,  reljx.clu  rs.dx  A F. 

41.  Cognito  autem  moracnro  Portionis  fic  feil:i  prilhiatis  Sedori  C F b inlillcn- 
tis;  cognolcitur  etiam  momemum  portionis  prilinatis  QtiadriliQco  C F iS  B fig.  i. 
iniilicniis,  cotiem  plano  iedh,  ( rtlpe-du  cjuluem  A F re^lx: ) EU  uuque  ad  illud, 
«I  7 ad  5 (ptx54y:)  Adeoque  lilius  quod  Q.umquilmeo  CbF^D  hg.  i.  hoc 
dl  Quadnlinco  C F ^ B fig.  7.  ( utpotc  quod  ad  idem  momentum  dl  ut  4 ad  3 : ) 
nempe  fli  Z>’  -F  41  Z>*. 

43,  Unde  li  auferatur  momentum  illius  quoti  Parallelogrammo  FBHg.  7.  in- 
Bilit,  ( hoc  cU,  pnlroatis  batem  habentis  trungularcm,  Icnnllem  mique  quadrati 
F b,  adeoque  g Z^',  aliuudincm  vero  = cujus  itaque  magnitudo  eft  4 

qua*  in  I F b = 'j  2)  ddbnnam  centri  gravitatis  i plano  redU  F A inlilleme  dudb, 
prilmatis  momentum  rerpedu  FA  re^b:;)  manebit  4 ZJ^lP-FdlZ^^ 
momentum  illius  omnis  quod  trilineo  CB  b infillir,  rdpedu  retblx  A F. 

44.  Quod  autem  Tnlmco  hu!c  jam  infiibi,  (altitudinem  jam  natatum  in  pundo 
b squalem  ip(i  Fb  — jZ?,  & deinceps  cominuc  crelo:nicm,)  conflat  ex  prilhiaie 
iuper  illa  balc,  altitudinis  IZP,  & aqualis  inTupcr  prilirntis portione  oblique  le6li. 
(Eodem  plane  modo  quo  liiper  YzC  quadrante  fig.  iniiUit  tumzYmC  Cy- 
lindrus quadrantalis,  uim  ejtilmodi  Cylindri  Portio  oblique  fevlti^«c». ) 

4J.  Hujus  vero  PiilmaiU  momcmtim  afp(.du  reib:  A F,  dl  4Z>*  + ni2)’^* 
( Momentum  enim  enhnei  B b C re^Krcum  dl  iB.  elie  1 Z>’+4  Z?*?',  quod  in 
Prilhiatis  altitudinem  1 Z>  dudum,  dat  momentum  pnfmatis  didum. ) Qtiod  qui- 
dem c.':  + ('^4i  ) rubduitum,  relinquit  4bZ>]Z>+  mo- 

mentum  portionis  prilmatis  oblique  ledi  inliueo  B bC  uilillentis,  rdpedtu  AF 
* 8 ZJ* 

redx.  (Adeoque  centri  gravitatis  ab  A F diitaniia  dt  J 2>-i & momen- 

tum refliedu  Bb,  4^  ) 

4<$.  At  vero  imegri  parallelcpipcdi  xque  alti  parallelogrammo  BCfig.  7.  in- 
fiflciuis,  eodem  plano  fccli,  portio,  nempe  4 Z>*  in  fui  centri  gravitatis  a plano 
redx  FA  mliflente  diliaiuiam,  nempe  Fb-f-|bC  = ^Z)-|-5Z)  = |Z^,  duib, 
dac4;Y>^Z*  momentum  illius  prilmatis,  live  portionis  paraildepipedi,  refpctllu 
iftius  AF.  Unde  fi  auferamus  4s  11^' momentum  ponionis  trilineo  BbC 
inlifk-ncis,  prxced.  inventum  rdbbit  — 4^  momentum  portionis 

cnlinco  BeC  infifbntis  vdpedlu  redx  A F 

47-  Qiicd  quidem  momemum,  per  lolidi  magnitudinem  « ( ‘^  3--  i«* 

8 ZJ*  . . 

ventam)  divifum,  daciZ> cenuri  gravitatis  ab  A F difbmiam ; adeoque 


T27 


!»- 


'Vp 


■.ejufdem  difbnuam  ^Bb;  qiix  in  magnitudinem  4^^  duda,  dat 


4 2>^  — 42^  expofitx  portionis  momemum  mlnieo  BeC  infiflemis,  rcfpediu 

B b rcibe.  ( Vel  cuam,  cx  prifmans  parallelogrammo  BC  infiflentis  momento  re- 
fpc^hi  Bb,  nempe  4 ^ 2>  = 4 Uibdudlo  4 2>*  momento  portionis 

infiftenus  criimeo  BbC,  rdbt  ^'/>‘7^  — 4^ 

neo  inliilentis  rcfjxdu  Bb,  ut  prius,)  Quod  '-«^•33.  proponitur  invdtigan- 
dum. 

48.  Interi  vero  Prifmaiis,  cidera  BeC  trilineo  infiflenus,  cx  pundlo  C fuf- 
penfi,  momemum  icrpectu  ejufdem  B redlx,  fic  habetur.  Prifmati.s  hujus  bafis  eft 
jpfum  tnl  meum  B c C = j Z)  | Z)*  ( per  10.)  qux  in  altitudinem  I 'D  dudb, 
iit  4 Z>* 5" — bZ>’ pnfmatis  magnitudinem,  qux  in  difbmiam  bC  = 5i9du6b, 
dat  — 4^  prifinatis  c.x  pimdo  C fufpe-nii  momentum  rdp^u  ledz 


fib. 


49.  Ratio 


/ 


Digitized  by  Coogie 


yaS  De  Cycloide. 

49k  Racio  igitur  momenti  prifniaus  in  fuo  ficu,  ad  momcmum  prif- 

matis  integri  cx  pundb  C iurpenli,  refp^u  ejufdem  B b ro^be,  dt  (per  47rf8.) 
uc  — hoc  eit,  ut 

Quie  ratio  2f.  proponitur  invciliganda. 

fo.  Hanc  autem  rationem  ftc  invcnum,  eandem  dic  atque  rationem  omnium 
ZV  Hg>  IO.  m 4d^  rerpediive  dui^bruro,  ad  eaidem  omnes  ZV  in  quadratum 
re^  CA;  jam  fupra  oflcnUim  cft  <^2f.  Ac  omnes  ZV,  hoc  trilineum 
CZ  AF,  hoc  e(l  zJP  — xZ>*  (per  ^ lo. ) in  C A=:2ji9  duiU,  dant 
— 4Z>’  pnlnatis  magnitudinem ; qux  iterum  in  2 Z>  dilbntiam  du^  dat  4^)^?’ 
momentum  didi  prilmatis  integri  tnlineoCZAF  Hg.  10.  inflibcntis,  ex 
pun^b  A lurpenfi,  rcfpedu  reihe  Cc. 

Adeoque  (propter  rationem  3 — ^,7)  26  — i8Z>,  4p.  Jnvemam) 

i 'P—  aO  ” - iiS®— ‘tCZ? 

cm  — in40’P  — 8Z)^,hoc€ft  — Z>*, momentum expo- 
p Z' — 1 o X/  -p 

iiu  portionis  priimaiis  trilinco  CZ  AF  infUlcncis,  in  fuo  litu,  rclpodlu  C c redx ; 
hoc  di,  la^bm  ex  omnibus  ZV  in  4<i^  rerpcchvc:  Et  conlcqucnier  (dividendo 
iP—‘4  *D 

per  4Z))  erit  ^ ■■  ■ — P*,  hoc  di\D^  F — ^ 0\  ladlum  ex  cifdcm  omnibus 
* . u* 

ZV  in  “ refpcdivc duitis-  Qiiod 


52.  Quod  autem  omnes 


■■  22,  2f.  rulccpiraus'  oUcndcnduin. 

) 

— a*;  fint  ad  D*  toties  funiptuin, 

ut  I ad  Sy  (quod '.<^20.  probandum  ftild^imu^^  iic  oflenditur,  ex  principiis 
noUxit  jfiitm/Ktktti  /n^nitwurri.  Inlinita  ieries  Primanorum,  live  Arithmetice 
proponianaiiura,  ut  a,  (vcl  eadem  ^ics  in  1 dudiu)  cll  ad  conveniemem  Ib- 
riem  iFoualiuni,' ut  i ad  a.  Eadem  l^iipanorum  lenes  in  leriem  Reliduorum 
I)*  — «P  (hoc  dl  in  leriem  yEqualium  mulilatam  fcric  fecundaaorunK ) nempe 
nJO* — 4*,  cU  ad  leriem  Aequalium,  ut  5 — J ad  i,  live  ut  r ad  4.  Eadem  fenes 
Primanorum  in  Reliduorum  Quadrata,  hoc  cit,  in  £)*  — 24* nempe 
4 — 2 4*  D* -f" ad  lenem  Ai^ualium^  ell  ut  j — ^d  i,  five  ut  i ad  6. 
Eadem  primanorum  feries  in  Cubos  Reliduorum,  hoc  xlt,  m D* — 3 4*D* 
— 4®,  nempe  aD^  — j 4’  D*  5 ienem  iF-qualfiim,  dl 

uts~|~hl  — B ^ fivc  uc  I ad  8.  Et  lic  deuicqis,  (ut  (igillaum  probabitur 
ex  prop.  ($4.  Ariihni.  InHn. ) Nanpe  ferits  Primanoriini,  rcfpcdhve^  diiibi  io 
fcricra,  ,0.  Unit.  Rclid.  Qii:  Relid-  Cub:  Rdid.  Biquad:  Reliduorum,  dcc. 
dat  rationes  J — j,  J — |+s*  — 3 + i — i*  i — :t  + i — &c. 

Hoc  cll  s-  5.  j . i . t • 13  ■ 

Siii  hi  loci  pro  paiibus  habeantur,  Sc  Hat  congrua  interpolatio  pro  loch 
imparibus,  (juxu  prc^dlioms  analogiam,)  prodibit  ca  qux  lequitur  ratioiiinu 
lenes.  Nempe  lerics  Primanonuixa  rdpc^live  dpdla  in 

feriem  ^Rccipr.  Unita-  V Rdi-  Rdi-  V Cub.  Quadr.  Vi  SurlbL  Cub.  o . 
VRdid.  tum.  duorum,  duorum.  Kcfid.  Rdid.  Rdid.  Reiid. 


dat  rationes  0 


&c. 


74:  Adeoque  feries  4 V' (ntmiic  Icries  Primanorum  in  Radices  Qua- 
draticas  Rdiduorura,)  erit  ad  feriem  ikqualium,  hoc  dl,  ad  totidem  D\  ut  i ad  $ ; 
(quod  etiam  fuperius  demoollravimus  alias  ii,  i^.)  Et  feries  a D* — a*  m 
fivc  4v':I>‘— (nempe  feries  Pniiunorum 
in  (&iem  Radicum  (^adraiicarum  Cuborum  cx  Rdiduis  D* — 4*,)  ad  feriem  >fv- 

4D*  — 4* 

qualium,  hoc  cll,  ad  totidem  Z>,  ^ ut  i ad  y.  Adcoqoc.  & lerics  • — > 

^ sd  totidem  eut  item  ut  i ad  y.  Quod  dcmonllrandum  fulcepi- 
mos  20.  Adeoque^  iblclvimus  omnb  qux  ad  centrum  graviute  fupcrhcici  cx 
femiconverfioae  curvx  AC  (fig-  i.  vei  8.)  circa  AF,  defigoanaom  requf; 
runtur. 
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ff.  Superclt)  ut  centrum  graviucis  iuperficiei,  qu«  l^iconveHione  ejufdem^/fr/f^ 
C A curvic  circa  C F converl*  dcicribitur , inveltigemiis.  Quod  quidem  jam  thjrmi' 
partim  pc.radumeft  Quum  enim  ( propter  binarum  quantitatum  rtxiprocationcs/®*^^* 
ut  aliqugucs  ductum  cft, ) idcm  iit,  rclpcdlu  reda:  A F,  momentum  fuper6ciei 
converiione  C A curva:  circa  Cf  dcidibitur  ; atque,  reipedu  rej^i*  C F,  momen- 
tum  lupcrficici  quar  ejuidem  circa  A F converiione  deicnbuur : Siiquc  hoc  lupcnu&f*4»r*OT 
inventum  a) ; Htiam  illud  limilitcr  inventum ent.  . 

jd.  Invenimus  mique  ( '^  13  ) fada  cx  omnibus  Z X in  Z Y fig.  8.  rerpciihvc  ^ 
duCUs  ( curva  C A m pundUs  Z aequaliter  divifa,  ^ eilc  I ID*?  — Adeo-Fig.  8. 

que  (pro  Radjis rcrtitucndo  ubique  Fcriphcnas,  hoc  cll,  dividendo  per  & 
multiplicando  per  ?,)  crii  momentum arculorum omnium 

pundtisZdclcnptorum,  live  radiis  Z X in  difhntiis  Z Y fulpenibi  um , Uve  radiis 
ZY  mddhmiis  Z X luiptniorum  ; hocell,  lupcrficiei  converiione  CA  airv« 
circa  A F delcnpu:,  refpcdtu  redbc  C F ; vel,  convafionc  circa  C F,  relpedu  xc- 
dte  A F. 

Hoc  itaque  fupcrticiei raomemura  converiione  circa  CF  delcriptac,  fi  per 
cjttidcm  magnuudiiknj,  hoc  clt,  pera?’  — ^^^?(ui  liipra'^  itf,  )veli?*  — 

-*!Z>?,  dividatur:  habebitur diltamia  centri  gravitatis  iuperfi- 

’ ’ 4f?  — 60  Z>  ® 

cici  converiione  ( vel  fcraiconvcilione  ) curva-  CA  circa  CF  delcript*  , ab  A F 
rcdla. 

f8.  Qiiamiim  autem  idem  gravitatis  centrum  (luperticici  ex  Icraiconvcrfionc 
CAcurvx  circa  FC  ddcnpije  ) ab  F C diltai,  lic  inquirimus.  Scmipenphcna- 
rum  pundlis  Z Hg.  $.  circa  FCdcfcriptarum,  tum  magnitudines,  umi&cai undem"' 
cemrurum  graviutts  ab  F C ddlantiie,  funt  redlis  Z 1 proportionales.  Ergo  fin- 
cularum  momenta  rdjxclu  ejuldcm  F C,  funt  ut  quadrata  redUrum  ZY  fig.  8. 
hoc  di  (per--<^8)  redarum  V i»  Hg.  10.  Adeoque  oninnim  momema  lunt  ad 
momenta  totidem  radio  F A dderiptarum  ; Hoc  dl,  momentum  fuperfitiei  quie 
lemiconverlione  curv£  C A lig.  8-  circa  F C ddcnbitur,  ad  moincmum  fuperficiei 
lemicylindrjca:  redU  C A squali  dderipts,  dilbntiam  ^ converiionis  axe  habentis 
ipfi  F A squalem  ; ut  omnia  quadrata  V u Hg.  10.  ad  rotidem  quadrata  A F ^ hoc 
di,  ut  omnia  VZq-hiVZxZ«4‘2''q>  totidem  A F q. 

59.  Quam  autem  habent  rationem  omnia  Zvqad  omnia  AFq,  fic  colligitur. 

T-rt  L1-.  av':Z>*  — „ <»’  'L>* — 4*  Fig  10. 

EuredtaZi^sr (per  -^  u, ) ergu /«q=  — — -.Sedorooia 

totideraZ’*,  funt  ut  i ad  3 j & omnia  e^ad  totidem  ut  i ad  f ; 

Ergo  omnia  4 ’ Z)  ’ — a ^ ad  totidem  iD*,  ut  Jad  i,  live  ut  a ad  jj.  Adeoque 

omnia  ad  totidem  Zi* , hocell  (propter  C A =2Z>)  ad  aSD',  m 1 

adtf.  Idcoqucf^Z)’ aggr^cum  omnium  Zvq. 

60.  Deinde  omnia  V Zq  ad  totidem  A F q,  limt  m omnes  circuli  radtorum  Z V 
ad  totidem  circulos  radiorum  AF:  hocell:,  ut  iolidum  converiione  cniinei  CZAF 
circa  CA  delcnpcum,  ad  iolidum  delcripium  limili  converiione  circuml(T/pU'>Rt- 
rallelogramnii ; hoc  cl^  ut  momentum  ejuidem  Tnlmci  ad  momentum  circum- 
fcripu  Paralldogramroi,  rclpebiu  cjuldcni  C A re4:is  ; hoc  di,  m momemmnTri. 
linei  BeC  Hg.  7-  ad  momentum  B C parallclogranirai  libi  circumlcnpti,  rcrpcblo 
retiis  cB ; hoc  di,  ut  ?*  — 8Z>’ad?’.  Nam  trilmei  CB  b magnitudo  di  ; 
ejufquc  centri  graviutisi  cBdiliantia,  ( eadem  utique  cum  dilbuuia  centrigravi* 
tatis  tnlmei  CBF  ab  eadem  cB,)  eiilZ>,  (per^pp;)  Ajeogne 
|Z>^xlZ>=|2>^:  Quod  quidem  momenuun  ficx  Paratielo^aowiCB  mQOKntPi 
Lz>?’  = *iD?x|?,  auferatur;  relinquit ^ ZJ?’ — momentum  trilinci 
SeC  rcfpedhi  B c Teiis.  Quod  itaque  ad  h©?*momentum  CB  par.aUelogram- 
mi,  di  ut?*  — 8 Z>*ad  ?*,  live  utF  Aq^  aFCq  ad  F A q. 

61.  Quodipfum  lic  etiam  probamus  alias.  Si  duci  intelbgatur,  in  Hg  7.  feiUFig  7. 
CA  ( quam  per  B tranfiiuram  certum  di  ) Triangulum  rcitflineumCAF  squale 

fiet  TnlineoCZAF  mifiilineo  : Quod  quidem  miliilineum  ^ rcwtiimeo  in  hoc 
tantum  difien,  quod  legmentum  illud  B A curvt  Se  reda  oomprehcnliim,  ^ ucu 
BAinfitumBC  translenur.  Ex  hac  autem  didi  lamenti  uanllauonc,  quod  ori- 
tur difcrunen  hoc  efi  : Solidum  ex  converfionc  trilinci  milH  circa  F C ortum,  cll 

X X X ( per 
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( per  ^ 8^  ) five B P’ — 50’5P;  Solidum  ieu  Conus  e\*  liinili 

convcrlionc  trianguli  rcdlilinci  clt  ^ 7*  * , ( nam  circulus  radii  ^ eU  | R^P\  ergo 


I? 


circulus  radii  utpotc  in  radiorum  ratione  duplicata,  eft  ? 

8 R 


Fig.io. 


Fig-7- 


qui  circulus,  cum  (it  coni  bafis,  duilus  in  1 2)  trientem  almiidmis,  dat  mag- 
nitudinem coni : ) Horum  Iblidorum  diricrcmia,  nempe  cxodlus  c*oni  lupra  rcE- 
quum  Ibliduiii,  Sin  utrobique , pro  circulorum  pcnphcriit 

lubllituamus  radios,  ( fa«iU  divilionc  ptr  P,  & multiplicatione  per  JZ),  ) habebi- 
mus planorum  momenta  rdpeilu  Cf  ; nempe  illic  Z)  5^  * — |Z>’,  hic  vero 
5jZ>‘/^*;  adeoque  momentorum  diHerentiam|Z>  *— IbZ??**.  H*c  vero  ditfercn- 
tia  per  fcgmcmi  magnitudinem  divila,  hoc  dl  per  |y>*  — |jZ)SP,  { dl.  enim  tri- 
Imeum  milium  BbC=jZ)*,  unde li  auleracur  triangulum  libi  inlcriptum,  quod 
dl  circumfcnpti  paralJelogrammi  dimidium , adeoque  59 jP  , manebit  JZ)* 

— magnitudo  (egmenti  BA  vel  BC  redb  i!$c  curva  comprchenli ; ) dat 

— promotionis  cemri  gravitatis,  didi  fegnienti  tranllocati , 

ii2)* 7** 

verfus  FC  rcdlam  : cujus  itaque  rem;nis  ^ <il  ejuldem  ccntTidilbntia.^ 

rc£bcBJ9:  Qua:  quidem  ddlantia,  in  fegmemi  magniiudmem  7)R  du- 

da,  dat|Z>’  — -^Z^T**  ejuidem  nionicntum  rcfpcilu  cB/g  redle.  Momentum 
autem  trianguli  redtilinei  BeC  relatu  ejufdem  cB  rcibeeft  i55Z>P*=tsZ)P 
jtjj/*  Unde  li  auferatur  legmcnti  dicli  momentum  {59*  — ^ Z)/^*;  manebit 

— { Z)’ momentum  trilinei  milti  BcCreljjcdu  rediccB.  Efl  autem  totius  BC 

Parallclograrami,  reipedu  cjuldcmcB,  momentum {5Z)P*  = iZ>PxfP.  (Unde 
obiter  liquet,  rdiduiBCb  irilinti  momentum  dic  {Z)* ; adeoque,  propier  ipCus 
magnituamera  {Z)%  difbniiam  fui  cenui  gravitatis  i cBeflciZ);  &conlequen- 
tcr,  i bCcritjT*  — {59,  ut  fupra§pp. ) Ratio  igitur  momend  trihnei  milli 
BeC,  ad  momentum  circumfcripti  ParaJielogrammi,  ( relpei^lucjuldem  cB  refbt, ) 
eft  utJjZJT”  — {Z>*ad  ; live,  ut  — 8 59’  ad  7**;  ut  prius. 

6z.  Vel  denique,  lic  etiam  eadem  ratio  invelligabicur.  Momentum  trilinei  milH 
CZAF  Hg.  7- refpcilu  redbQF  dt  ( ut  fupra)  {j597*’  — |Z>*.  Momentum 
autem  jcqualis  parailelogrammi  C reipedu  ejufdcin  C F , dl  ^Z>?"=|Z>?**{?'. 
Horum  momentorum  dinerentia  — {©*  ( cura  ex  fob  tnlinei  B ^ A lO  li- 

tum B c C tranllauone  oriatur  ) li  per  {DR — {59*  (triimei  BeC  magnitudi- 
, , - ?*—  8Z)* 

nem  ) dividatur ; prodibu  menfura  promotionis  centri  gravitatis  tri- 

7**— -80  • • 

linei  B0  A in  litufflBcCtraolbti.  Hujus  igitur  lemiflis  5-= «r  ejul^ 

8 r — idZ/ 

dem  centri  ^ cB  dilbntia:  Quz  in  {597  — {O*  imgnitudinem  duda ; dat 
«j2?7*  — »Z>*  cjulderaBcC  trilinei  momentum rcfpedu  cBa-dx.  Vel,  quod 
eodem  recidit,  diliferennse  momentorum  invenue  {5Z>7*  — {Z>*,  femilTiScZ)?* 

— {O*,  dl  trilinei  tranAocan  momentum  qusditum.  (Nam  Quotientis  dimklt- 
um,  m Diviforem,  dudum,  rcllituit  Dividui  femillcm. ) Unde  eadem  quse  piius 
oritur  ratio  {j5D7*  — {Z?’ad<j07^*,  live 7’  — 859*ad 7’j  quse  «»'6oqusc- 
rebatur. 

61.  Hac  iuque  ratione  inventa,  fic  procedimus.  Qu^ratum  AF  fig.io.  eft 
|7*  quod  dudum  in  C A ='aO,  dat  {Z)7*aggregatumonJnium  AFq.  Si  fiat 
Itaque  ( propter  rationem  modo  inventam  ) ui7*ad7*  — 8Z)*,  lic  {07*  ad 
quanum  \ erit  lUud  { O 7 * — 4 O * aggngatum  omnium  Z V q. 

64.  Supereil  Iit  inquiramus,  quamadeadem  omnia  AFq,  rationem  habeant, 
nmnia  bina  rcdangula  2 V Z x Z v fig.  lo.  ( j8  mcnxirata  \ ) boc  dl , omnes 

2 V ! 59  * — 0 ’ 

VZ  in2Z«,hoceft(per  — ii)  omnes  VZ  m : Hoc cft, omnes  VZ 


VZ)*— »• 

* z> 


in  1 A.  Quam  rationem  his  palTibus  inveftigamus. 


6f.  Reftae  ZV  ttilinei  CZAF  fig.  lo.  fiuit  reflis  V Z tiilineiBVcC  fig.7. 

propor- 
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proporuonaics  : Itera  rcibcCZ=:z4  Hg.  lo.  roSlisBV  fig.  ^ Et 

rettts  zY  quadrantem CbG  complentibus  proportionales.  Oruaes  igitur  VZ  ia 
V i 4 ^ . 

— : funt  ut  omnia  rt^hngub  V Z « z Y fig.  '7.  Qux  iterum  in  i a du- 


ni 


6ix,  lunt  ut  horum  reftangulorum  momenu  rcfpc<!:'lu  rcibc  B b fige  7.  Quantum 
autem  iit  horum  omnium  luomentura  fic  colligimus.  « 

66.  Inieliigatur  pnmu  fuper  planum  trilinciCZ  A F fig.  7-  erigi  flmicirculum 
CbF  ad  angulos rc6los:’ ita  quidem  ut CF  diameter  icuiicircuh,  congruat  CF 
bteri  trilinct  Deinde  uqxir  idem  pUnuui,  moveri  intdligacur  idem  Icnnaroilus 
invariato  angulo,  h CF  ad  C & (ic  demeeris  uiijuc  ad  A ; hoc  motu  deicribens 
Scmicyhndruin : Qiicm Semicylindrum ti  Iccet  planum  reilta:  AC  perpendiculantcr 
iniillcns,  abicmdiiur  Sonicyhndri  Portio  ( 1'upcr  C A F triangulo  jacens  ) ex  infi- 
nitis Parallelogrammts  conflata,  quorum  bales  mtcliigamur  ordinatim-applicatje 
in  balis  Scinicyhndncz  femicirculo  , altitudines  artihmeticc-proponionalcs  trian- 
gulum C A F complentes.  Sin  eundem  iemic^dindrum  iecet  iupcrlicics  curvata 
pcrpcndiciil.iriter  infillens  curvx  CZA,  abibndetur  Scimcylindn  Fragmentum 
(licenim,  liber,  dillinilioniscaula,  vocare)  liipci  CZ  AF  trilinco  milro  jacens, 
ex  Parallelogrammis  item  intihi^s  conilamm,  quorum  bales  imcliigantur  exdem 
z Y ordinaiim-applicata:  in  lemicirculot  aitiuulincs  vero  Z z tnlincum  C Z A F 
complentes. 

67.  Hxc  autem  duo  fblida^  nempe  Portio  lemicylindri,  plano  ableilTa,  & (eroi- 
cylindri  Fragmentum,  ablcillum  fuperficic  curvata,  Ium  quoad  magnitudinem  in- 
ter le  xqualia.  (Propter,  tum  binas  quafvis  rc^UszY  inbalc,  mnnque  ^ medio 
aequaliter  remotas,  mvicem  aquales ; tum  biips  ubique  his  balium  replis  congru- 
entes altitudines,  iive  m trdmco  miflo,  iive  in  triangulo  reililmto,  limul  aequa- 
les rcdjc  A F.)  Utrunivis  iiqiudem  &micylindro  cjuldcm  bafis,  ieinialco , a:"- 
quale. 

68.  Sunt  autem  eadem  duo  folida,  quoad  momentum  refpeclu  AF  rt£b:,  in- 
aequalia: Propter  tranllaiuni  id  totum  quod  m altero  infillit  bilinco  BA  , adfi- 
tum  BC  m rdiquo. 

69.  Fil  autem  Ponionis,  .triangulo  redilinco  incumbentis,  monKntumrefpcdu 

AF  redta:,  = (Kll  emm  fcmicirculiis  FbC  = iZ>?*, 

& iemialmudo  |AF  = j?^,  adeoque  portionis  magnitudo  qux  in  \'D 

diftantiam  centri  gravitatis  ab  A F (per  § J7  ) dudta  , dat  portio- 

nis inuraentum.  ) Fragmenti  vero,  trilineo  milfco  infiilemis,  momentum  re- 
l]x,itii  tjufdem  AF  rcdlx,  clt  (ptr§ioy) 

Unde  fi  auferatur  Portionis  ttiomemum  555 , habetur 
momentorum  diffeTcntia. 


70.  Et  coafi^uenter  (cunihxc  momento^rumdiiTcccniia  nonaliupde  proveniat 
quam  ex  legnjpiui  bilineo  HA  inliliemis  in  litum' BC  tranilatione, ) iulla  mo? 
mentorum  diiferentia  intciligatur  per  magnitudinem  tmnliocata;  partis  divifa,  uncte 
liabcauu'  meniura  promotionis  centri  grayiutis  quantum  ad  A F redUm;  hujui- 
que  fcroillisjdilbniia  utique  cpildcm  cemn’  ii  B b,  in  eandem  raagmtudincm  iieruni 
multiplicata;  prodibit  Dividui  lemillis,  ncinpc  jfi ‘>9 *!^*— *{, , monKntum 
ilfius  iranllocacx  panis,  bilineo  B C infi(temis,  rd  jK^ctu  redlx  B b. 

7l^  Deinde,  fuper  triangulo  CBb  redliimco,,  incumbit  cylindri  quadrantalis 
portio,  cujus  balis  CbG  quadrans  circuli , alfitudo  = ; momentum  vero 

cjufdcm  rcfpcdfu  redi*  Bb.  Q^iod  eodem  modo  colligi- 

tur quofupra  ( -^  jy  & Icqq.  colligitur  raomenium  cjulinodi  portionis  F Y ^ 
fig.  y.  Cum  enim  illic 39  nabciur  ^ Z)*  — Z) ’ i®  momenti  aogmciuuni  ( ob 
duAsc  portionis  ibidem  tranflaiionem ) rcrpedliL  "rcclx  F A,  ( fi  nempe  inidli^tur 
YFA  planum  horizonti  parallelum  J velredtx  ^.9  (lifcilitft  planum  YF^  W 
rizonti  parallelum  intciligatur : ) Adeoone  ejiddefn  fcmilfis  ^ por- 

tionis didhc  momentum  refpeclu  rcdl*  Y z vel  Y v ( prout  hxc  vel  illa  imdiigacur 
horizonti  parallela,)  polita  quidem  ( quod  illic  fupponitur)  iegmeim  altitudine 
Yv  = iZ^:  Unde,  fi  polita  fuillet  (prout  jam  in  cafu  lirailifupponunus 

fuper  squalem  balem  portionis  altitudinem  Bb  = i /*)  fuificc  ejuldem  momentum 
relpedlu  redbe  Yz  vel  Y v,  ^Z)  — yfi  Z)‘/** : Quod  igitur  ell  momentum  por- 

Xxx  2 tionis 
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tionis  Cylindri  quadramalis,  triangulo  CBb  incumbentis,  refpedlu  rcdz  Bb 
fig-7- 

72.  Totius  autem  Cylindri  quadrantalis,  parallelograoimoBC  incumbentis,  mo- 

2 55  * 

mentum  rerpct^u  ciufdem Bbredlac, elt  = -p- • Unde  fi  aufe- 
ratur tum  momentum  foiidi  bilincoBC  mfilfentis,  — ^2)*  («*'7o;) 

lum  7t  ) momentum  portionis  femicylmdri  triangulo 

CBb  incurabwiis ; hoc cft,  raoincntum folidi  totius  irilinco millo 

CBb  incumbenus;  manebit  momentum  f refpedlu  cjufilemBb re^la; ) iulidi 
inliUcntis  trilinco milio  BcCtig.7.  nempe  foiidiex  omnibus  VZxzY  hg.  7* 
Quod  6s  proponitur  mquirendum. 

Fig  7,to.  Hoc  habito ; projjter  tum  A F fig.  10.  duplam  rectae  cC  fig.  7-  adeoque  & 

Z V fig.  IO.  duplas  rubrum  V Z fig.  7.  tum  ^ :2)*  — <1  * ( propter  2^  duplam  rc- 
dlx  G C fig.  7.  ) duplas  rcilarum  z Y fig  7.  adeoque  fingula  V : 55  * — 4 * : in  Z V 
fig.  10.  quadrupla  lingulorum  V z x z Y fig.  7-  Et  propter  altitudinem  CA  fig-io. 
quadruplam  alncudinis  cfi  fig  7.  ) omnia  omnium  ledecupla,(ell enim  4x4  = 16:) 
Etdenique  ( propter  eandem  A C=4cB ) diftantura  cemn  gravitatis  Ii  cC  fig. 
IO.  quadrujdam  diltantix  ^ Bb  fig.  7.  cnt(  propter  i6x4  = d4)  momentum  ad 
momentum  ut  64  ad  i.  Adeoque  omnes 10  — 4*:/«  14,= {55*; 

( nempe  ad  momentum  omnium  VZ  xz  Y xBV  fig.  7. hoc  clt  per  prxccdut 

64  ad  I.  ) Et  propterca , fai5b  applicatione  ad  2)  , omnes  VZ  (fig.  10.)  in 
24^'  55  * ()  * 

: hoceftjOmniazVZxZi'  bina  reibngula  ( memorata) 

\7)^.  Quod  proponitur  inquirendum. 

74.  Cum  igitur  fint  omnia  Zt>q  (pvr  ) Sc  omnia  ZVq  (per 

■^61)  iZf'r*  — 455*,  &;  denique  omnia  aVZxZ*  (pcT'*^7g)  | 2^*.  Erunt 
omnia  VZq+aVZxZt^-j-Zwq  fig.  10.  0*^^nu  vero  AFq 

fune  jZ>?^  = l?^x2l5.  Eorum  iguur  ad  hax>ratio  conlbt;  nempe  ut  5 2** 
— ad  j /**,  live  ut  47  7**  — 2j6  55*  ad  4^?*.  Quam  quidem  eandem 
ctie  quam  habet  momentum  iuperficiei  ex  femiconvcrlionc  curvx  C A Hg.  8.  circa 
C F,  ad  momentum  curvz  femicylindricc  ejuldem  bafis,  altitudinis  vero  255  =:  CA 
rdpe^  redx  CF  live  plani  per  axem;  jam  ;8.  oifenfum  cll.  £11  autem 
iltius  magnitudo  (per  -<r.  itf. ) 7”  — \RT  — hujus  autem  T* 

(quod  nempe  fit  ex  altitudine  aZ>,  in  — femiperipheriam  radio  A F = J 7*  de- 

Icrjptam:)  adeoque  illius  ad  hanc  ratio,  ut  T — ^Z>  adP,  five  ut  3?  — 4© 

4T  — 4^7»  — 2ytfZ>» 

4y?« 

llantiarum centrorum graviuus  ratio clt,  ut  4f  — 25^6 55*  ad 4^  7**  — 60D ‘P. 
Eft  autem  cemn  gravitatis  cxpoliix  airva:  Icmicylindricar  i plano  per  axem  di- 
llantia  Z^,  (nempe  radii  Ar=j7^  ea  pars  qux  elfc  ad  totam,  * ut  chorda  ad 

arcum,  hoc  eft  ut  Z>  ad  i?*; ) Et  propterea  dilbmia  centri 

gravitatis  fuperfkiei  ex  femiconverlione  curvz  CA  circa  CF  ab  codem  plano 
iivc  Jt  CF  rcita.  Quod  erat  ultimo  inquirendum. 


3 y — 4 55 
ad  I T.  idcoque  propter  = — — ) 


yfTTEND/X. 

Cum  ex  Wrennii  noflri  Demonfiratis  de  Cycloidibus  ( qux  fub  initium  Julii 
anm  16^  amicis  quibufdam  ollendit)  Semicydoidis  curvam  Axis  duplam  elle 
I.  aAumplerim;  Illius  demonfbationem  prout  cam  ab  eodem  D.  Cbriji^bfto 
f^ren,  Socio  Collegii  Oftmium  Animarum  didi,  Oxonix,  & in  Collegio  Grefia- 
ntenfi^  Londini,  iUhroooimx  Profellore,  acceperim,  vifum  cll  hic  lubjuifetam 
exhibere. 
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De  re£la  Tangente  O/cloidem  primariam. 


SI  Ht  Circulus  A o D,  Diameter  A D,  tangens 
VD,  & oV fubccnfx  cuivis  Do  ad  rectos 
angulos.  Dico  Tangentem  efle  Arcu  opD 
majorem.  Ducatur  Tangens  o T«  Quoniam  aa- 
^li  ToDyTDo  iunt  zquales,  ergo  anguli 
T o V,  T V o fum  aequales.  Eigo  V T D aequa- 


lis tft  O T,  T D iimul  luropeis.  Sed  ipfe  o T\  TD  V--''*''****^  Xs 

fuperant  arcum  opD.  Ergo  VD  major  cftAr-  * \ 

cu  OpD.  y«K  \ 

II.  lildeiD  politis  fi  ducatur  ur  pe  ( vel  vfiri ) ^ \ 

tangenti  V D parallela : dico  fegmentum  externum  ^ 

u p,  clie  arcu  p o,  ( vel  t»  r arcu  t • ) majus ; ftg- 

mentum  vero  incernuro  p e ellc  arcu  p o ( vcl  ^ \ 

»»  arcu  *tf)  minus.  Ducatur  rubccnfap  o (vcl  ^ ^ 

p«)  & pm  (vel  ‘Tft)  fubten&  ad  reaos  angulos.  Angulus  igitur  opu  vel 
acutus  ef^  vel  obtufus  ut « t v. 

. Sit  pnrao  obtufus.  Quoniam  anguli  VD«,  funt  aeqiules,  & vi  parallela 
ip(i  V ergo  Ifolceles  eft  eigo  vp,  f«  funt  etiam  aequales»  & quoniam  «x; 
dt  obeuius  ergo  «f*  minor  elt » ?»  & adhuc  minor  ipia  vt;  fcd  cum  «/«Iit  tan- 
gens, dc^Tfd  fubtenCe  ad  reCtos  angulos,  ergo  demonltratum  efl « ft,  majqrem  cfie 
arcu  •»»  ergo  *.t  major  elt  arcu*». 

Sit  fecundo  angulus  tipo  acutus,  ergo  in  triai^lo  omp,  angulus  omp  ell 
aequalis  recto  minus  angulo  m o p ; & m triangulo  r p m,  angulus  r p m,  elt  aeqiu- 
lis  reCto  minus  angulo  upo:  led  angulus  upo  elt  major  angulo  ueo,  vel  an- 
gulo moD:  & ang.  roop  dt  minor  ai^ulo  m o D,  ergo  compleroomim  anguli 
upo  Iciiicet  rpm,  elt  minus  complemento  anguli  mop,  Icilii  angulo  omp; 
^o  in  triangulo  rpm  lacus  rm,  elt  minus  latere  rp.  ^ ur,  ro  zquales  eife 


^o  in  triangulo  rpm  lacus  rm,  elt  minus  latere  rp.  ^ ur,  ro  zquales  effe 
jam  demonltrancur,  ergo  up  major  elt  iplk  om,  & om  major  arcu  op:  ergo 
u p elt  major  arcu  o p. 

Dico  poitremo  legmentum  internum  pe  eQe nanus  arcuop.  Quoniam  enim 
anguli  roe,  reo  lunc  zquales,  ergo  minor  elt  angulus  poe  angulo  p^c cl 
in  triangulo  poc  latus  pe  mmuselt  laterepo;  ve^  autem-po  imnore/tarCQ 
po;  ergo  pe  minor  elt  arcu  po.  Similiter  demonftratur  de  <ri/ 


Ad  datum  punctura  t in  Cydoide 
$tad  Tangentem  ducere. 

Ducatur  to  bafi  paralklz,  & per  y/  / 

pundum  o Genitoris  ducatur  fubtenla  ..  j / ^ 

a ou,  cui  parallela  ducatur  xty,  dico  // 

rcitam  x y ui^crc  in  pundo  t.  Nam 

fi  non  tangat,  ergo  faat  in  t,  ergo  ca-  > ' jy  ® / A 

dit  intra  curvam  aut  verfus  tial^  aut  % 

verfus  verticem.  ^ ^ n. 

Cadat  primo  fi  fieri  poflit  verfos  Ba-  Ij 

& lic  pundum  aliquod  X mtra  cur- 
vam : & oucatur  bafi  puallela  x u p,  & produda  Iket  curvam  io  g,  & produca- 
tur fubcenfa  ad  u.  ^oniam  ergo  alibi  deroonltratur  ^ primis  Cydoidis  pro- 
prietatibus  efle  (^uod  Parallelz  bali  inter  Cydoidem  & Genitorem  terrainatz,  fint 
areqbw  Geoicorisad  venicem  ablciffis  zquales:  ergo  gp  ell  zqualis  arcui  pop'^ 
& td  iuieui  o p'a,  ergo  to  plus  arcu  op  zqualis  ell  i|m  gp : led  x u zqualis  ell 
* X X X } ipfi 


Digitized  by  Googlt. 


PiP  , C ,Y  c L o I D :e. 

ipG  t o,  & ramentum  externum  u p efl  imjus  arcu  o p ; ergo  x u p major  ef{; 
iplis  co,  op  iinuil  lumpcts:  ergo  p,x  major  di;  ipfa  pg:  ergo  cadit  extra  punitum 
g curvx,  ergojdem  punilium  elt  intra  & extra  curvam,  quod  dlabfurduro;  ergo 
non  efl  intra.  Cadat  jam  intra  curvam  verius  venicei)i;.&  Gt  punclum  aliquod 
y rcdlx\ty  mtra  \CMrya*n.  \ .DocatnVbaJi!parallelay^'e,  ic  produdla  lecec  Cydoi- 
dem  in  h.  Quoniam  e^o  yeell  «equalis  ipG  to,  &hp'  plus  arcu  p o squalis 
ipli  to,  & p e lamentum  internum  di  minus  arcu  p'o;  ergo  hp'e  minor  di  ipijs 
h p',  po  (imul  iumptis,  ergo  minor  eil  ipfa  to,  ergo  c y major  di  ipla  eh.  Ergo 
pundiim  y di  extra  & intra  curvam,  qu^  dl  ablurdum : eigo  non  di  intra.  Si- 
militer dcmonliratur  nullum  pun«^him  re£ix  x y e0c  intra  curvam,  ergo  non  le- 
cac  curvam  in  pundo  c ; ergo  dipita  e(i  ty  tangens  Cycloidem  in  dato  pundo  t; 
quod  erat  faciendum. 


Eo^/Mf  Curvft  ttnex  CycUuUs  primaria  fecundum  methodum 
Antiquorum  aemorfhatus» 

'DefattUo. 

Magnitudines  in  inHnicum  decrelcentes  funt  quarum  non  datur  minima. 

. ■ ^rdihna. 

In  dato  Semicirculo  A DX>  Tubtcnlu  quotcunqiip 
AD  in  data  ratione  continua  difponere.  Sit  Katio 
AM'  ad  AD.  Ducatur  circulus  AM"M';  tangens 
in  A ;■  & Hat  ubique  A D ( fubtenla  majoris  circuli ) 
amualis  ipfl  A M (antecedenti  fubienls  mmoris  cir- 
culi. ) Dico  ipfas  A D die  in  continua  ratione  ip- 
Gus  A D ad  AM'.  Junflis  M'M,  & DD,  vel 
M'  M',  &D'D’,  & Gc ubivis;  quoniam  MM,DD 
funt  paralids,  ob  squales  in  GnuJibus  Tegmentis  an- 
gulos: ergo  patet  propoGtum. 

Scbolium.  ) 


;;i.Ii(He<n  poOtis  dico  hanc  fubtenfarum  rationem  in  inHnitum  continuari  ix>n& 
Nam  fi.  non  poGic,  ergo  datur  minima  TubtenGi,  quo  minor  duci  non  potdt : Gc 
ea:. verbi ‘gratia  AD",  fecans  minorem  circulum  in  M &dtu:aturuc  prius  A^ 
squalis  ipli  AM'":  ergo  A^  dl  minor  minima,  q^uod  eft  abfurdum;  ergo  non 
datur  minima,  cigo  ratio  fubteniarum  potefl  in  inhnicum  conanuart 

Lemma. 


Sint  tres  drculi,  tangeoto  le  invicem  in  pundlo 
A,  quorum  diametri  AK,  AF,  AG  funt  in  conti- 
nua proTOitione.  Circulos  autem  fecet  re£U  AMDC; 
item  reoa  Am X x,  ia  uc  A aptetur  in  medio  cir- 
culo squalis  ipG  A M minimi  Circuli.  Per  pun^ 
inique  X & D medii  circuli,  ducatur  tam  i'  N O, 
diam^o  pe^iendicularis,  quam  D d ipfi  t N paral- 
lela. Dko  mGis  NM,  r««  die  aequales:  itera  MDi, 
item  DQ  »6.  JungaiuumC;  icemuM:  itera 
M E.  Quoniam  A u M £ db  quadrilaierum  circulo 
inldmtum;  ergo  angulus  externus  ^ M squalis  dl 
oppoiito  interno  A£M;  icd. anguli  ANO,  A EM 
00  iimilicudincra  trianguUrura  funt  squales : ergo 
anguli  ^ M , i*  N M funt  squales : aqualia  funt 
ergo  Triangula  A i N,  A^M;  & quoniam  ^Dpa- 
t rallela 
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rallch  elt  ipfi  i'  N,  & x C mfi  m M)  sequalia  fune  etiam  Triangula  A ^ D,  A C x : 
jcqualcs  funt  igitur  ANwA^*,  AM  & A^;AD&A«;AC&  K&:  quare 
demptis  continuo  xquahbiis,  aequales  erunt  N M & MD  & DC»x/S. 

Troblana. 

Data  media  trium  proportionalium,  & differentia  extremarum,  dare  excremas. 

Sit  media  data  AD,  eique  ad  re^os  angulos  ponatur  DZ  aequalis  differentiae Fig.  17. 
extremarum,  & dividatur  bi^riam  in  S,  centro  autem  S & intervallo  SDdelcri- 
batur  circulus  D m »,  & per  S du6b  A S « ; ponatur  A M aequalis  A dc  A C ae- 
qualis A X.  Quoniam  A D tangit  circulum,  ergo  quadratura  A D squale  eff  reflan- 
gulo  M A X ; ergo  A M,  A D,  AC,  funt  in  cooanua  proportione,  & M C(  differentia 
extremarum  ) aequalis  elt  ipliD^ 

Limma. 

Si  fuerint  magaicudines  in  inHnitum  decrefeentes  Summa  Dit- 
Hrrenciarum  aequatur  maximo  Termino. 

Sint  magnitudines  a Z,  b,  c,  d,  ininBnicum:  dico  omnes 
earum  differentias  aequari  ipfi  aZ.  Si  negetur  ; lint  majores  dc 
fiant  a^,  a>,  a/',  (^.  «quales  ipfis.  b,  c,  d,  (^ ; erunt  ergo 
Z0,  6^-  partes  ipfius  a Z ; non  funt  ergo  majores  To- 

to. Smt  jam  minores,  quare  aequales  iint  ipfi  Z^,  reliquo  aumm 
aequalis  ponatur  d,  ipfa  etiam  d ponatur  a t minor  ; ergo  ad- 
diu  clt  alu  differenua  J*»,  quare  Z teli  aequalis  fummz  omnium 
differentiarum,  ergo  Z 1' xqualisdl  ipfi  Zt,  major  minori,  quod 
ellabfurdum.  £rgoZa(cum  (it  neque  major  neque  minor ) «qua- 
lis cil  fiumsac  omnium  in  infinitum  differentiarum. 

hmtna. 

Binarum  magnitudinum  diffdreng a,  aequalis  efl  differentiae  inter  fiimimm  & du- 
plum utriufvis.  Patet  addendo  ucrique  magnitudini  mininum,  vel  utrique  maxiniain. 

D^nitn. 

Polygonum  Serratum  efl  figura  conflans  altcrnatim  ex  lateribus  fibi  invicem  pa- 
nllelis,  dc  lateribus  obliquis.  Sola  autem  latera  non  parallela  vocentur  fimplici- 
ter  Latera.  • 

Polygonum  Serratum  circulo  Circundari  dicitur,  quando  unufquifque  angulus  Fig.x^. 
• internus  circulum  attingit.  Atque  idem  circulo  inien  dicitur,  quando  unufquifque 
angulus  externus  circulum  attingit,  dt  angulum  internum  polygoni  circundaci  ad 
verticem  habet 

Problema. 

Polygonum  Serratum  lenuci^Io  dato  infcrcre,  cujus  fumma  laterum  fit  duplo 
diametri  minor;  atque  aliud  circundare  cujus  fumma  latenim  fit  duplo  diametri 
major  ; ita  tamen  ut  atriufquefiimmse  differcnaa  fit  datx  cuicunque  magnitudini 
«qualis.  . ‘ 

Sit  femicirculus  datus  A D D,  cujus  diameter  fit  A D ; magQttudo  data  X.  Data 
igitur  m^ia  proportionalium  A D,  fiant  A M , A D,  A C continue,  proportionales, 
ita  ut  differentia  extremarum  M'Q  «qualis  fit  ipfi  X-  Difponantur  autem  fubtenfx 
A D ubique  in  data  radonc  A D ad  A M',  dc  continuetur  rauo  in  infinitum.  Pro- 
du£lis  deinde  fubtenf^  per  unumquodque  D ducantur  parallelx  NDB,  ad  proxi- 
mam utrinquefubtcnlam.  Patet  cx  iis  qu«  didla  funt,  rolygonum  lemicip:iiloin- 
fcmimcffc.  Atque  aliud  circundatum.  Dicoautera  infuper  latera  IniWd  finwl 
fimpu  ( fcilicet  omnes  in  infinitum  D N ) deficere  ^ duplo  diametri  defe^  D M'; 

Lasera  vero  circundati  ( fciLcct  omnesin  infinitum  BD)  excedere  duplum  dia- 
metri, exceffii  D C : differentiam  denique  laterum  utriufque  «qualem  effe  datae 
mMDutodim  X. 

S^unetos  AM'dcAC,  ducantur  circuli  tangentes  etiam  in  A,  dc  flantes  fub- 

tenfas 
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teni^  inM&C  ubique.  Quoniani;:rgo  Tubteofic  A D diTponuotur  in  d^ca  ra* 
tionc  ADad  AM' ; ergo  A M'  (anteventis  fiibtenia  ) «qualisdl  ( conWien- 
ti ) A D'  j ergo  M'  N'  ( amctedciuis  ) xquoiis  eit  ipfi  D M ' ( confequenus ) a fic 
ubique  : ergo  dittcrcniia  iplarum  D M\ xVT  N*  ( ejuldera  fiibtcnf*  ) «qualis  dl  dif- 
ferentix  iplarum  DM,  DM"  (anteVemis  & confluentis : ) IpixvcroDM 
cum  lint  magnitudines  in  infinitum  dctrcfccnces  differentiarum  iunuium  «qualem 
halx:nt  niaxjmx  DM;  ergoiumma  omnium OM  minus MN  (ejuldem fubteniae,) 
zquaiurnuxirax  DM*{ ^quoniam DM  mmusM  N*)  icqualis  cif  duplo  DM' 
minus  D N,  dt  liCub^uc  ; & quoniam  fumina  omnium  DM^  cum  iint  didercmix 
fubteniarum  in  infiniiumdd.Tefttauum,  sauaturmaxunx  AD(  fdlicet  diametro:) 
Ergp duplum  fummxiPiarumDM  (hoc  ciMuplum diamccri ) minus fumma La- 
terum DN,  «quaiis  cH  ipliDM’.  Ergpomniuni  polygoni  lofdu  Latera  deliciunt 
i duplo  diametri  dcfeiSlu  D M . 

Rurlus  quoniam  A M',  A D,  A C funi  io  continua  proportione;  ergo  C’D' (an- 
tecedentis liibtcnfa:  ) «qualis  cltipfi  R/C  ( conlctjucmis)  & lic  ubique.  Ergo 
( eodem  modo  quo  ibpra  ) demonftratur,  quod  duplum  lummx  ipfarum  6C  ( hoc 
eli  duplum  TubcenlsAB  ) minus  fiimma  laterum  B 0,  «qualis  lic  maximxB  C ; 
ergo  omnia  Polygoni  circundati  latera  deficiunt  ll  duplo  lubtenix  A B‘,  defectu 
B*  C.  Sed  A B'  «qualis  eff  ipfi  A C,  &B  C ipfi  C D.  Ergo  omnia  Polygoni  circun- 
dati latera  fuperant  duplum  Diamecn  exediu  DC. 


Addatur  demum  deft^us,  & exedius  quibus,  hinc  inde  polygona  dtfienuit  ^ 
duplo  diametri ; e^o  C M’  efl  uaifque  mffnxntia ; & «qualis  ouidf9Q  ponitur 
ipu  X.  Ergo  fdnicirculo  A D D polionum  ferratum  infertum  df,  a iio^  dl  cir> 
cundatuffl,  Eoe  majus,  illud  minus  duplo  diametri,  utriulque  autem  diffareoua  z- 
qualis  cB  datz  ma^tudimX.  Qpoderac  Bciendum. 

Seboiium^ 


Oato  circuli  iegmemo  quovis  KtD',  eodem  prorfus  modo  polygonum  Icrratum 
inlaitur  & circundatnr ; & demonftratuc  ktera  inlcrddefioac  ii  dujdo  bsfis  Icg- 
menti  AD‘,  dc&du  I^M" ; Latera  vero  circundati  excedere  duplum  ejuldem,  ex- 
cella  D'  C ; utriuique  vero  diSeientum  die  C M" ; quz  cum  minor  flt  quam 
CM,  minor  ell quam  X. 
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Digitized  by  Google 


De  Ctgloide. 

Si  ^ pnn£lo  quovis  OioCycIoide  primaria  SPOAD)  ducatur  Tangens  OV 
vcrliis  Balin,  item  bsdi  paralleia:  N O B,  & V P C lentes  Genitorem  in  C,  qui> 


bus  A jiti^atur,  & ducatur  O E parallela  iplt  A C Dico  tangentem  O V majorem; 
ipHun  vero  O E minorem  efle  portione  Curvz  inter  parallelas  mtcrccptz  O P. 

DucaturPTN  ip(i  OE  parallela;  item  fubtcnla  pord^ms PO.  (^oniaroangu- 
Ius  P £ O ell  obtulus  ( cum  Ht  xqualis  ipli  P C A; ) ergo  £ O minor  efl  reda  P O; 
ergo  minor  etiam  curva  P O. 

Rurlusquoniam  P N parallela  ell  ipfi  A C,  ci^o  tangit  Cyctuidem  in  pun^lo  P, 

& quomam  angulus  V P T cll  obtulus,  ergo  T P minor  cit  ipla  T V,  eigo  O T V 
major  clt  jplis  0 T,  T P,  Craul  fumptis,  ergo  major  cft  portione  O P. 

Polygonum  (erratum  Cycloidi  circumlcribi  dicitur  quando  unulqui^ue  angulus 
internus  Cycloidem  contingit,  atque  idem  inferi  didiur  quando  unulquilque 
ternus  anmgit. 

TbeoremA. 

Curva  linea  Cycloidis  primaruc  dl  quadrupla  diametri  Genitoris. 

Sit  Curva  fcmicydoidis  o o A,  cujus  Balis  iit  o D,  Diameter  A D um  Cydoidis  pj». 
quam  Genitoris  A D'  D.  Dico  curvam  o o A elle  duplam  iplius  A D.  Si  nege' 
tur  Iit  Curva  vel  major  vel  minor  duplo  A D.  £t  (ic  (ive  cxcdfiis,  live  dcfedusX. 

Genitori  polygonum  ferratum  inferatur,  atque  aliud  circundetur,  ita  ut  diffe- 
rentia fummz  lacerum  iitriufque  Ctzqualis  jpfiX.  Et  producantur  parallela  Poly- 
gonorum latera  NDB  ut  l^mt  curvam  in  oo.  Et  dudis  tangentibus  ou,  o u ctr- 
cumferibatur  Cycloidi  polygonum  ferratum  mHninim.  Et  ab  lifdcmpundis  odu- 
^is  o e,  o e,  ita  ut  qus^ue  parallela  (it  ei  fubtenfz  A D quz  in  eandem  c D paral- 
lelam iocidic,  inleratur  Cycloidi  polygonum  ferratum  infinitum.  Qiiomam  igitur 
ipfz  ou  ungunt  Cydoid^,  creo  par^elae  fune  & squales  iplis  D B fingulx  lin- 
eis; & quoniam  ipfz  oe  paralldz  fune.  & xquales  ipfis  N D,  ergo  latera  poly- 
goni Cydoidi  orcumlCTipti  zqtulia  fnne  lateribus  polygoni  qu^  Qrculo  circun- 
datur,  & latera  polygoni  cycloidi  infeni,  ejus  quod  circulo  infdicur.  Qiiare  la- 
tera polygoni  circtomfcripti  (imul  omnia  excedunt  duplum  diametri  excdlii  DC, 
(ciiicet  mmorc  quam  X,  d:  carva  quidem  adhuc  minor  df : & latera  polygoni  Cy- 
doidi inferti  d^ciunt  a duplo  diametri  ddc^lu  D M',  (ciJicec  minore  quam  X,  <k 
curva  quidem  adhuc  major  dt.  Atque  idem  dcmonflmtur  dato  quovis  ddc^i  vcl 
excedu  X-  Ergo  Curva  icmicycloidisnon  dt  nu}or  neque  minor  duplo  diametri. 
Ergo  curva  Cydoidaprimarue  dl  quadrupla  Diametri  Genitoris.  Quod  erat  de- 
mo nffrandum 

Corollarium. 

Eodem  prorfus  modo  dcmonifranir,  portionem  quamcunqtie  curva^  ^ vertice 
abfciil^,  uto'oA,  duplam  eile  fubtenfx  A D',  (cUiccc  qux  a (e^onc  Bafrs  por- 
tionis, & genitoris  duacur. 
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De  DimenHone  Cydoidum  Contraihruin  & ProtradaruoL 
‘Ptoprieiaies  ftueJam  Cycladum. 

SUper  eandem  Bafem  G M conflituantur  tres  Cycloides  genere  diderentes , fcili- 
ca  GaAM  Pnmaria,  cujus  genitor  efl  AHD:  GoOM  C^i^is  quaedam 
Contrada,  cujus  genitor  eit  O F D : & G e £ M,  Cyclois  Procra^  cu- 

jus genitor  eft  E K D. 


Primo,  quoniam  Cyclois  cujufvis  generis  fit  ex  motu  sequabili  rn  penphcria  ge- 
nitoris, duraimerim  genitormotu  aequabili  transfertur,  fuper  datam  ba(^,  donec 
pundum  generans  circulum  ablblverit,  ^ pundo  contadus  incipiens  & ad  idem 
rediens:  Ergo  utrique  Motus,  tam  circularis  quam  redtu^  erunt  obique  in  eadem 
ratione.  Qiure  in  oram  Cycloidc,  fi  ducatur  Bafi  parallela  i Genitore  ad  curvam, 
ut  F X,  vel  H Y,  vel  K Z ; erit  ut  motus  in  arcu  O F,  ad  motam  in  lemicirculo 
OFD,  ita  motus  redlusFX,  ad  femiflem  totius  motus  rc&i,  idlicec  femibalcm 
D M.  Similiter  ut  arais  A H ad  fcmicirculum  fuum  AHD,  iu  H Y ad  iemibafin. 
Idem  dicitur  de  arcu  E K & redb  K Z. 

Quare  politis  in  diredlum  pundlisDKHF,  quoniam  arcus  OF,  A H,  EK  funt 
in  eadem  ratione  ad  feroicirculos  fiios,  erum  redta:  F X,  H Y , KZ,  in  eadem  ra- 
tione adeommunem  bafem  DM;  funt  ergo  aequales,  & pundU  Cydoidum  XYZ 
in  diredum  polita  1'uni ; rcdlx  igitur  X Y Z N,  F H K D,  liint  aequales,  & fimiliicr 
ledbe  & pofitae : fed  F D & O D umiUter  fedl«  funt : ergo  rcilm  XYZN,  OAED 
jimiliter  UHa:  Jmt  a Cmv!J  Cycladum. 

Secundo,  quoniam  angulus  O D F ell  ad  redum,  uc  arcus  O F ad  femicirculum 
fuum,  leu  ut  F X vcl  D N ad  D M ; ergo  , u/  M^adDM,  /ta  M N X 

adSeffmn. 

Tertio,  jungantur  H A,  cique  parallela  ducatur  Y Q;^  Quoniam  demonfiratum 
cft  Y Q, tangere  Cycloidem  primariam  in  V : ergo  N Y ciuftt  narmaliur  in  Cur- 
vum prtmarU'. 

Theorema. 

CmvA  Cycloidis  primaria  eji  tfuadtu^a  ‘Diametri  : ^ porthmi 
cuivis  ajpgHAtur  retia  aqualis.  ^ 

Sit  femibafisGD  divila  in  partes  aequales  mm  indefinite  minimas;&  pundlism  in- 
cidant ubiq;  in  primariam  normaliter  redlae  m a,&  in  proxime  majorem  m a redbe 
mu:ducanturDn(fubtenfagcnitoris)&m  z, parallela ipfim  a; item  An, a z, a s 
parallelx:  <^uare  a z tangit  Cycloidem  in  a,&  parallela  & xqualis  dt  ipfi  m u . leo- 
num igitur  ipfie  ma(  quum  iint  xquales&  parallelx  fubteolis  gemtoris ) fimi  linus 
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.tngulorum  fiiorum  a m G ad  Radium  AD;  & in  Triangulis  rc^biigulis  m u m , 
laicra  m u ii9its  eorundem  angulorum  ad  Radium  m m ; ergo  cfl  ut  A D ad  m"  m', 
ita  m‘a'adm'u'>  vela'z.  Lt  quoniam  anguli  amG  aequaliter  ieie  excedunt, 
ergo  in  Triangulis  iiuulibus  A D n,  a**  m "s,  cU  ut  A D ad  A n iia  m"  a"  ad  a”  s>  & 
(quum  An  mindcHnite  minima,  & propterea  aequalis  arcui  An,  live  ipii  m"  m' ) 
di  utADadra"ra‘,  ita  m ' a"  ad  a' s ; erat  autem  ut  AD  ad  m"m',  ita  m' a ad 
a'  z ; quare  elt  ut  ro'  a'  ad  m"  a",  ita  a'  z ad  a"  s , 1^  diderentia  inter  a'  m'  & 
a"mT  dl  ad  a' m' data  quavis  ratione  minor,  ergo  a' a"  s funt  aequales,  & (imul 
fumptae  ponioni  curvae  a“  a'  aequales.  £11  ergo  portio  a"a‘  duplum  ipuus  m"u'; 
atque  idem  ubique  demonllrauir.  Omnes  igitur  a a Umt  duplx  omnium  m u.  £c 
n abldnd^tur  ^ vertice  portio  quaelibet  A a",  ea  dupla  ell  omnium  mu  qu«  fune 
inter  D&  nr~  Sed  omnes  m u ( quum  ipli  m u liat  iinus  complementi,  quorum 
linus  redi  funt  u m ) llim  aequales  omnibus  u m : omnes  aiucm  u ni  ( quum  linc 
di^rcniiae  ipfarumma)  funtxquales  roaxitnxma,  hocdtipliAD.  Ergofemi- 
cunta  A ag  Jupld  efl  <6amctu  A D.  £t  quoniam  omnes  y m inter  G & m limc 
aequales  maximo  dnui Icilicet  m a';  ergo  omnes  mu  inter  G&m'  liint  xquales 
linui  complementi  iplius  m"  a”.  Quare  Portio  quarlibet  ut  AY  (cujus  normalis 
N Y dl  Imus  redus  anguli  Y N M ad  radium  AD)  dupla  dl  linus  complementi 
AH. 

CmvU  Cychidutn  TrotraBarum  ^ Coutrafiarum 
t^ilfuxntw Jcnuelhpjes  aquaUs. 

IN  Cycloide  contra^b  GoOm,  demittantur  ubique  og  perpendiculares  in 
proxuDenu|oremom,  cui  parallela  ducatur  a' ydcjundlisoo  micribatur  po- 
lygonuro.  Quoniam ell ut  AD  ad  AO,  itam  a' ila''o’ , & in  Triangulis 
(imilibus  m' a"s,  a''o"y,  eU  ut  m"a'ad  a o",  ita  a"s ad o"  y ; ergocllut  AD 
ad  AO,  ita  a's  ad  o'y,  & converfe  ut  aAD,  adzAD-f-AO,  iu  aa^sad 
ia'’s-|“o'*y>  Icd  aa  's  curvx  portio  a"  a',  & za"s-l‘o"y  dlo'g':  dl  ergo 
utzADao  zAD-j-AO,  ita  portio  a'a' ad  o"g.  Qiiare  omnes  og  limul 
fumptae  funtzqualesduplo  ADH~  AO,  &unaquxque  og  ell  m eadem  ratione  ad 
portionem  luamaa;  & omnis  a o,  ad  luam  m a primariae,  hoc  dt,funt  aoutli> 
nus  redt  anguh>rum  luonim  G m o ad  Radium  A O Qiiarc  li  ponatur  re<^la  P T 
squalis  duplo  AD  plus  AO,  eique  ad  redos  angulos  PQ^aequalisipli  AO,  & li> 
aniP«',l*«'',P«",  linus  complementi  squalium  angulorum  ad  Radium  PT,  & 
ducantur  tama»,  eorundem  bnus  redi  ad  Radium  PQ,quam>»  ipO  PT  ubi- 
que parallelae  & jungantur  « « ; patet  ex  iis  qux  dida  funt  ipl^  > •>  aequales  die  iplis 
go  fingulx  lingulis,  & iplas  «« iplisao;  quare  ipfx  etiam  >»  xquaies  erum  iplis 
go,  dc Triangula  rcibmgula  triangulis redangulis  oog.  Ex  vulgaribus  au- 
tem EUipleos  principiis  patet  Figuram  T w Q P clle  polygonum  quadranti  Elliplcos 
ialcriptum  ; ergo  Polygonum  Laterum  indcHnite  mimmorum  quadranti  £ilip(d)s 
inlcriptum,  aequale  dl  Polygono  Scmicydoidi  coinradx  inlcriptum  : Ergo  C/cki- 
cmtra^tc  curva  G o O M,  A-quahs  ejl  jenuelbpji  cujus  Axts  tianjvetjus  ejl 
duplum  A D plus  A O,  /Ixis  fmnor  A O. 

Eodem  modo  duda  c"  x parallela  iplis  m"  s,  demonflraiur  ut  aAD  ad  2 AD — AE, 
itaeOcaa"s  ad  2a"s — a"x  ( Eve  ad  c*'d;  ) quare  procedendo  ut  liipra  demon- 
flratur  curvam  Cydoidis  Protra^  squalem  die  fcmidlipli  cujus  Axis  tranlVcrius 
ell  duplum  A D minus  A £,  dcAxisminor  AE. 

Scbolium. 


f|Atet  Figuram  GoXMYa,  Curvis Primarix  & Comradx  terminatam,  die 
meram  IdniellipEn  marcum  flexam,  ita  ut  Axis  cranEverfus  applicetur  Cycloi- 
Primarix  ^ parm  convexa  : & Figuram  G a Y M Z e,  Curvis  Primarix  & Pro- 
tradbe  terminatam,  efle  Idnicibpfin,  cujus  Axis  cranEverfus  applicatur  Primarix  \ 
prte  Concava;  hujus  autem  axis  propordonaliter  protrahitur,  manente  Curvx 
Ellipdcx  dim^onc  licet  recurvetur,  Illius  autem  propordonaliter  codfrahitur 
manente  Curva,  licet  magis  curvetur.  Patet  edam  ipliu  oa,&sedTe  meras  £1- 
ltple«n  ordinatas.  Quare  non  ell  per  accidens,  Ut  CiviiTimo  Deionvilio  placuit, 
quod  Curva  Primarix  iit  re^  xquali^  ex  eo  quod  Curvx  Retiqi^rum  flnt  Eliip- 
libiu  xquales ; fed  ^contra Curvf  Reliquarum  Cycloidum  flint  EUipfibusxquales 
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per  aaidens,  ex  eo  quod  earum  Axes  applicemur  cjurmodi  Curvz,  quz  ex  natura 
fiu  Gc  Embylmi  patiem ; quod  de  nuila  Curva,  hai^teuus  nou  ( ne  qiiidem  ai{iim|au 
CircuG  Quadratura  ) prius  demondratuurfuit,  quam  ego  hxc  de  Cycloidc  Prima- 
ria-amicis  communicaveram ; niG  quod  Illullris  Juvenis  Guliclmus  Nelius,  Cur- 
vam quandam  iu  conitruendam  ut  Iit  Euthyliui  capax,  furama  cum  laude  invene- 
rit. V 

"De  problemate  Kepteriauo  fer  CfcloiJem  /oh/emlo. 

Sseniit  Keplenit  ex  cauGs  phyGcis,  planctas  ita  ferri  circa  Gilem  in  Orbita 
l Elliptica,  ut  velocitas  planci*  Iit  ubiqne  dilhnti*  cjufdem  i Sole  reciproce 
proportionabs ; unde  Icquentem  HypotheGn  ingenioli  conunentus  elt  Secat  fci- 
Lcet  arcam  EUipfeos  Planetanx  lineis  b folc  dudlisin  inGnita  Triangula'  Miztili- 
nea  zquaba;  undeGt  ut  Curva  Ellipleos  dividatur  in  portiones  inzquales,  mino- 
res quidem  circa  Aphelium,  majores  circa  Perihelium  : per  has  autem  portiones 
ponit  Planctam  aqualibus  temporibus  ferri.  Quare  ex  Medio  motu  Anomaliam 
coxquatara  ut  indagaret,  fecanda  cftfemlellipnspcr  Focum  in  data  ratione;  vel 
( quod  perinde  eHe  ab  eodem  demonffratur  ) fecundus  dl  Semicirculus  per  quod- 
vis  pundlura  Diametri  in  dau  ratione.  Mirum  clf  quantum  in  hoc  problemate 

fudaverit  Kcplerus,  Orbitas  fuas viJvens  mteiu/o  neque  fnsjkir  bikott. 

Tandem  anhelus  , Gcomeirarum  opem  implorat ; interini  veritus  ne  propteT  ar- 
cuum & Gnuum  iviFiyiino  inveniatur  Problema  inexplicabile.  Quod  nibUominus 
ope  Cycloidis  protradlz  nos  olim  fic  exhibuimus. 

Problema. 

Semkn  cuhm  per  datum  ptmflum  'Diametri  ht 
data  ratione  fecare. 

SI  T Semicirculus  A K B,  cujus  Centrum  D.  Punflum  datum  C.  Ratio  data  R ad 
S.  Fiant  D Q D B,  D ^ continue  proportionales ; 8:  centro  D dcictibatur  « « ?, 


cui  zqualis  ponatur  reSa  BM  ; data  autem  bafi  BM„&  CenitorS  A KB,  dclcri- 
batur  fcmicyrois  ProtraiUa M A B ; Gat  deinde  BG  ad  BM  ut  RadS,  & ducatur 
CP  ad  angulos  redtos  fccans  Cycloidcm  in  P,  itemPF  BaG  parallela  fecans  Geni- 
torem in  E.  Junganturdcnique  EC.  Dicomixtilmcum  AE  C c!^  ad  fcmiciicu- 
lumutRad  S.  Ducatur  radius  DE  i ; dcdetuiiutuna  ; & jungantur  E B. 

Quoniam  legmenta  • i f,  A E F funt  fimilia , ergo  ut  arcus  < • ad  t e,  ita  arcus 
A E ad  E F ; & quoniam  arcus  A E dudlus  in  femicaoium  zqualis  ell  ledlori  A E D, 
& lemillis  baGs  BD  Gve  lemiradius  duSus  in  tdtitudinem  E F xqualis  Jl  Trian- 
gulo DEB:  ergo  ut  A E ad  E F,  ita  fedlor  AED  ad  Triangulum  DEB;  & ut 
«■  ad  M iu  A E D,  ad'DE  B:.  fed  ut  leadEF,  iuiTriangiuum  D^ad  Tri- 
angulum D E C j(  quia  funt  ut  Bales  D B,  D C ; ) erit  igitur  ex  xqub  ut  a i .ad  E F, 
iu  ledlorAED,  M Triangulum  DEC,  dtconvetlcGmul  & inveVfc  erit,  ut  «i 
plus  EF,  adat,  iu  AED  plus  DEC,  ad  AED;  fed«icflad  Icraiperiphenam 
■ aS,  ut  fedlor  4VED  ad  femicirculum  AKB;  crit  igitur  ex  zquo  ut  « > plus 
E F ad  (emiperipheriam,  iu  A E D plus  D E C^d  femicnculum  t icd  ex  iis  quz 
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(]cinon(trata  funt  de  Cycloide,  quoniam  HP  edadBaGn  BM,  ut  angulus  ABE 
ad  re«i|^um,  Ijvc  arcus  ad  Icmiperipheriam  quse  quidem  squalis  efl  ipli 
B M ; ergo  « 1 plus  E F aequalis  dt  ipli  F P : dl  ergo  ut  F P ( vel  B G ) ad  B M 
( five  m K ad  S, ) ita  Mixtilineum  A E C ad  (cmicircuium  A K B.  Quare  Idnicir- 
culus  AKB  per  pundlum  datum  C Ita  fccatur^  linea  ce,  ut  pars  iit  ad  totum  in 
data  ratione  R ad  S.  C^iod  erat  faciendum. 

, Schoha. 

Qi'od  fi  puiidum  C Iit  m ipfa  extremitate  Diametri,  pundla  C,  B,  /9,  coincidene, 

& Balis  BM  xqualis  tit  peripheris  Genitoris;  Quare  Cyclois  dl  Primaiia,  6c 
dudtis  G P,  P F eodem  modo  pcrficmir  Problema,  & hcilius  dcmonftratur. 

Quod  li  pun^lum  C Iit  extra  cirailum  produ^b  Diametro,  Cyclois  erit  con- 
tracta, dc  Mixtilineum  AEG,  non  iolum  allignaiur  fcmicirculo  minor  m data  ra- 
tione, Icd  poidl  etiam  major  elfc  vel  squalis. 

Demonitratur  \ Kcpicro  ex  data  leaionc  (emicirculi  ^ piindo  Diametri,  polle 
icmicliiplin  quoque  ^ pundto  Axis  tranlVcrfim  data  ratione  fccari  ; icd  idem  euam 
pcrhcmir  pundlo  cujufvjs  Axis. 

Hinc  Patet  ex  comempiatione  Cycloiduni  ad  eundem  modum  innumdra  alia  pro- 
blctnau  periki  poltede  lamentis,  Triangulis  inixtilincis,  & Lunulis,  fivc  compo- 
namur ex  porrionibus  circularibus,  live  dlipticis.  Quod  indicallc  fumciat. 

Veruutaincn,  cum  Cvclois  (it  Linea  Mechanica  non  Geometrica ; non  vere  Ibl- 
vuntur  problemata,  le^  Mechanice  perHcnmtur,  non  enim  magnitudine  datur  Li- 
nea GP^  unde  jntericdbio  P non  datur  Geometrice.  Fatcnduracft  enim  nullas 
Imcrlcvlioncs  Geometrice  dari  prxtcrquam  Redbrum,  & Interiectionem  Rccls 
&Ciirvs(ut  miando  Rcdb  Iccat  Circulum  aut  Icdlionem  Conicam)  non  dari 
quatenus  tnliscl^  ledquatenu.sefl communis  imcriedlio  binarum  Redbrum  inipla 
Curva,  ita  ut  ( ex  natura  Curvs)  uniformem  quandamad  invicem  habeant  ubique 
Relationem,  qus  squacionc  aliqua  poHit  exprimi,  lii  Cycloide  vero  Relatio  in- 
ter PG  dePF,  iive  imer  Arcum  majoris  circuli  Sinumque  minoris  fimuUiimptos, 

& finum  Veriiim,  perpetuo  varia  dt&difformis.  Polito  aiucm  pundbm  P dari, 
non  dedi  contemplationi  veritas  & pulchritudo  Geometrica. 

Qiiicqiud  perheitur  hoc  modo  per  rcdlam  (ccanicm  Cycloidem,  habetur  etiam  , 
fi  circulus  Iccct  Evoluts  curvam.  Evolutam  autem  appellamus  luperficiem  Un- 
guis Cylindries.  Sunt  alis  etiam  Cttrvx  qus  tantimdem  prailant , quarum  etiam  . 
inierflx^liones  Geometrice  non  damur. 

Non  inutilis  dl  coniempi.iaoCycIoidum  qus  generantur  ex  circulo  fiiper  Ba- 
fem  circularem  revoluto,  huius  genens  vocemur  Hpicycloidcs , tales  enim  curvas 
Planets  in  Epicyclis  vtili  dclcribum.  Qiuidam  nabent  proprietates  Cycloiduih  ' 
proprietatibus  non  abfimiles,  quafdamdiverias  dk  magis  pci*plcX3s,  prscipuc  Hpi- 
cycloides  Pianetaris,  in  quibus  votus  imn  fim  xquales.  Verum  lixc  omnia  prole- 
qui  non  tfl  prsicmis  Inflmni 
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■ Nobiliffimo  Do&ifftmoque  Viro,  * 

■ d.christiano  hugenio, 

Conft.  F. 

JOHANNES  WALLIS 
s. 

Dum  ea  qnx  cum  hisaaipics,  Vir  Nobiliflimc,  diutinas  prdi  morar 
exl^bbantj  iiteras  Tuas  Junii  daus,  polt  menicm  circiter  acci- 
piebam. Quz  partim  promifla  nica,  de  iiifce  ubi  communicandis  pn« 
dem  faila,  memorant;  partim  libros  aliquot  i Dectonviiio  five  Fah 
callo  cditoS)  quos  llluJbiniinus  Carcavius  diflnbucndos  mifcrat,  huc  deferendos 
curant;  quos  ego  llacim  atque  accepi,  cum  olliciola  Carcavii  ialutauon^  ut  im- 
peratum erat,  diitribucbam. 

Dettn-  ProQiiin  md  Hdun  quod  attinet,  habes  eam  his  feripeis  liberatam.  Dettoaviliii 
vUii  tra^  Vero  Trailatum,  (de  quo  & fententiam  meam  five  Tuo  five  & Carcavii  nomine 
fiatwt.  petis,)  tum  arripiebam  avidus,  tum  eodem  poderoque  die  cvolvebam;*dc  acumi- 
nis plemuD  invenio.  Eumque  itinere  eo  minus  impedico  aut  ihoRdiio  pede  per- 
volabam, quia  nec  ^ nodris  plane  didemientem  reperi,  nec  multum  ablimili  me- 
thodo incedentem  : quod  podquara  lua  cum  nodris  contuleris,  cito  deprehendes. 

Cum  autem  Vir  Clanllinuis  lamdudura  de  hoc  negotio  multa  meditatus  luent, 
( quod  Gallos  Jam  ^ vigimi  vel  etiam  quadraginta  annis  occupavit ; ) iliaque  iple 
propofuerit  problemata,  (num  libi  tum  temporis  penitus  perlpocta  nec  ne^  nuhi 
nondum  condat;  at  magnam  ialtem  eorum  partem  libi  jam  pcrlpe^lam  cilc,  non 
dubitandum,  credo : ) omniumque  undecunque  cx  eo  tempore  de  hoc  m^ocio 
Icrip^  atque  hac  occafionc  ad  D.  Carcaviura  (utdeTidcrabaiur)  «anlmida,  evol- 
* vendi  naidus  opportunitatem,  indeque  quod  ad  rem  luam  laciat  trinfumendi,  vel 
ad  fua  ftltcm  lenia  perficienda  anlas  non  leves  arripiendi : non  ddfiteor,  accura- 
tiora longe  ab  ipfo  iorlan  cxl  jx:^nda ; quam  ^ me,  qui  Iblus  & rudis  huc  accdll 
Pneter  enim  ea  quz  apud  ToriccUium  emant,  quxque  apud  Schotenitim  in  fiiis 
ad  Cartefitim  annotauonibus,  ( nelcio  an  & qux  apud  Tacquetum, ) non  memini 
ne,  ante  expoGta  hxc  problemata  vel  iegidc  de  Cycloide  quicquam,  vel  medita- 
tum elle.  At  inierim  non  piget,  ca  qux  & nobis  in  hoc  negotio  obvenerunt^ 
palam  facer^  nec  (fpero)  illaium  rerum  peritis  ^difplicebit. 

Verum  orandus  erit  vir  Do^illimus,  ne  plagii  nos  inlimularc  veJic,  (quod  de 
Torkellio  inlimiatum  video ; quam  julte,  nelcio,  Ialtem  parum  candide  poltquam 
per  tot  annos  luerit  demortuus: ) ii  forte  eadem  & libi  nobis  non  raro  occur- 
rerunt, ( przfertim  cum  iple  mea  prius  inlpexem  quam  ^o  fua ; ) neque  ettam 
ut  inventis  noliris  derogatura  ire  velit,  u forte  horum  nonnulla  vcI  iple  vel 
Robervallius  (quem  proconjuikla  perlbna  habeo, ) prius  ib venerit  Dummodo 
enim  ipft  fua  apud  fc  premunt  invenu,  nec  publici  juris  fiuiiunt,  iniquum  plane 
eHet  ni  & alios  patiantur  ea  qusc  ipfi  cmnt  itidem  mvciure,  atque  iocerim  inve- 
niendi (Cqua  litj  gloriam  reportare.  Si  cnioi  nobis,  verbi  gratia,  (meer  alia) 
proponatur  mveltigandiim  (dc  quidem  fub  prxmio)  tanquara  ret  ardua  dcdilH- 
culcatis  plena  & qux  nxirce^m  mereatur;  ii^nta  Jtt  joliS  cx  Cj^hubscnca  ba- 
lem convcrfme  magnttuJo'.  Non  nobis  id.obelle  debuit  aut  lanue  oolfase,  fi  Ro- 
bervallius  aliquando  (ante  aliquot  iorlan  annos,)  clam  nbbi^  id  etiam  invene- 
rit; neque  li  tum  ego,  tum  &ali^  id  ipliim  proprio  marte  inveniamus  (nec  in- 
ierim alius  alium  incufamus  plagii,)  minus  propterea  invenifie  oenfimdi  fumus, 
qium  ipfc  Robervallius:  (eadem  enim  in  eodem  aperto  nanirx  campo  ^Variis 
inveniri  njhil  prohibet ) Quam  quidem  invenienoi  laudem  fi  pmipuifle  vel- 
lent; oportuit  id  nobis  ut  Jam  inventum  exhibuiife,  non  ut  iianc 'inveftigandum 
proponere.  Qyod  & de  reliquis  utrinque  inventis  pariter  didum,  efio. 
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Et  quidem  maluifleni,  vel  hoc  nomtnc,  ut  aUtinuilkt  Autbor  Hiilohoixr  de  /a 
fhu/ettCy  Ihlcem  eis  qux  in  TcrncelhuM  di6b  funt;  (in  Tomccllium,  inquam; 
nam  de  L^hnera  minus  Ium  lolicmis,  ut  qui  fupedtcs  adhuc  effc  iii  liii  Apoio- 
etam;)  quam  ut  meriullimum  vmim,  jamper  multos  annos  den>orrmiin,  fuggii* 
lai-et.  1'orricellium  mique  ex  (criptis  novimus  tum  virum  doctum  clle  & Ma- 
thematicum, tum  dc  Mathematicis  optime  mentum;  aedo,  & ingenuum  Nec 
video  quid  apud  illum  admiiliim  Iit,  quod  Clanlliroo  Vtro,  vel  Kubervatlio  etiam, 
CUJUS  panes  agit,  bilem  moveret.  Edidit  Torriccllius,  anno  14544,  inter  alia, 
demomtrationes  fuas  de  Cycloidu  area  circuli  genitoris  tripla : quod  quidem  cuc 
ip(i  non  liceret,  non  video.  Ucmonltrationcs  jlias,  fuaswc,  non  n^.int;  nec 
caulantur  illum  Robervallii  quicquam  pro  liio  venditalle.  Non  dixit  quidem, 
( nclaebat  enim,  vel  ipfis  id  iatenubus,)  (ed  nec  n^vit,  Robcrvallium  hoc  etiam 
dcmonltranc.  Quod  jam  cum  vcl  publice  notum  erat,  vd  non;  Si  lic,  Rober- 
valiio  id  injurium  eile  non  poteR,  ii  poli  illum  alius  idem  lolvac  problema,  magis 

?uam  Archimedi  quod  poii  Jlum  tdem  Torricellius  demonliraveric  Quadraturam 
araholx;  Si  minus,  (altem  Tomcellio  (ucccnicodum  non  erit  quod  iplcndcive- 
rit  quid  vel  in  (cnniis  fuis  apud  (c  premeret  Robervallius,  vel  etiam  amicis  luis 
communicaret.  Nos  faltcm  Torricellio  plus  debemus^  qui  dcmonlirationcs  (uas 
jam  palam  ht^ias  vulgavit,  quam,  qui  (uas  adhuc  lupprimit,  Kobervallio.  Et 
quidem  iniquum  plane  judicamus,  ut,  (i  (iias  nolit  Robervallius  typis  mandan^ 
non  igitur  liceat  Torricellio  luas.  Ac  Galilxo,  inquiunt,  id  allcnbit  '1'orriccl- 
lius  quod  Merienno  debetur,  &,  quod  Robcrvallio,  (ibi.  At  bona  verba,  quxlb : 
Siquidem  ego  neutrum  horum  video.  Krat  utique  Iliarum  Iblutionum  Auihor 
Robervallius,  & Torriccllius  fuarum  non  minus.  Sm  1'ua  interdie  piitavcnt  Ko- 
bcrvallius  ui  (ciat  orbis  priores  (uas  die,  ut  ut  id  nefeiverit  Torricellius;  liberum 
id  illi  fuit,  hoc  indicaire^  nec  erat  ad  hoc  necdie  lu  Tomcellium,  hu)u$  nelcium, 
roggdict,  aut  iniquis  Ibipicionibus  oneret.  Ki  quidem  untum  abdi  ut,  m de- 
rogationem Robervallii,  Ic  problematis  hujus  (blutioncm  inventllc  ptimum  aiiir* 
maverie,  ut  ne  quidem  (e  mveniffe  dicat;  Sed  (blummodo  propofitiotiis  veritatem 
protdius,  (uts  eam  demonUrauonibus  conHmiat.  Quod  quid  ni  impune  poiiir, 
non  video.  At  fien  pqUit,  ut  inter  Galilxi  Ichedialinaia,  Bcaugranai  (criptuui 
viderit,  quo  demonUracionem  Robervallii,  celato  nomine,  ad  Galilcum  initerat; 
unde  anf^  iuis  arripuiRe  polCt.  Nempe  hoc  fulpicantur;  Num  autem  pro 
comperto  habeant»  ignoro ; nec  niG  hoc  iailus  luerit  ip(c,  quod  non  ahirnunt, 
unde  id  (ibi  conitare  poRit  non  docent.  Sed,  ut  ut  (it;  non  Currepus  inde  de- 
iDonllrationes  caufantur  ip(um  pro  Tuis  vcndicailc,  nec  negant  luas  e)Ie  quas  evhi- 
bcL  Qtiodnam  Igitur  lic,  cujus  tniimulent  criminis,  plane  non  intelligo;  nec, 
prxter  (inillras  (ufpiciones,  quicquam  quo  id  coniiec  aticrunc.  Imo  vero,  in- 
quiunt, (quod  palmarium  dl apud  eos  argumentum,)  literas  ipliusmanu  Icnpuf 
habeqc,  quas  uc  quoddam  m hunc  diem  conlervant,  ( quali  quulcm  res 

ipfa  tanti  eRct,)  quibus  Robervallio  primas  concedit  m hujus  Problematis  (blu- 
aonc.  Nempe  Vtr  ingenuus,  cum  tandem  intellexerit,  quod  dum  librum  ederet 
neicicbat,  Rubervallium  etiam  ( clam  iplb  ) hoc  idem  dcmonitralle,  utut  tvpts 
lilud  non  vulgaverit,  (quod  ne^um,  credo,  Rxrit,)  non  xgre  talius  illud  erat. 
Verum  hoc  (ioi  tum  ionotuide  cum  librum  ederet,  nec  illum  contelliim  dicunc, 
nec  alHrmant  ijHi;  iux)  contrarium  docent.  Quid  itaque  cuipent  neicio,  nili 
nctasdle  vclinc,  ut  quiiquamvcl  inveniat  alius,  vel  in  publicum  emittat,  quod 
iibi  forte  clam  cognitum,  apud  (c  premit  Robervallius,  vel  fuis  lolis  notum  ma- 
iit.  Merfennum  vero  quod  fpe^c,  cui  derogaturo  inlinuant  quod  Galiixo  tri- 
buitur : vcl  nullo  quidem,  vel  perexiguo,  mihi  vifum  e(l  hmdamento  niu.  ERo 
enim  quod  volunt  ipli,  Mcrlenoum  (altem  anno  1615  hanc  conlidenriie  curvaro, 
h RoMctte  (ibi  dh5om;  «iquc  de  hac  tum  temporis  Geometras  imerrc^Re:  (i  u- 
incn  & verum  (it,  quod  prodit  Torriccllius  ( quod  quidni  (it,  non  video,  nec  di- 
cunt ilii, ) hanc  iplam  uncam  4 GaBLeo  jam  Jupta  4^  annum.,  ( adeoque  anno 
(altem  lypp,  pcoaiic  enim  liber  iUe  anno  1(544,)  Cjrchidem  voca/am:  Ecquid, 
qozio,  Me^nno  derogatum  itur,  dum  hoc  dicitur?  Nec  quidon  aliud  dc  Gali- 
1x0  didum,  quod  huc  Ipedlet,  apud  illum  quicquam  repeno : de  Merienno,  mhtf 
Et  quamquam  nolim  imi  fuum  reponere,  ce  ftu  nn Jujet  de  rrre  en  Frame ; ac 
nos  certe,  minus  (orte  (ucnus  quam  Galli  (ui  ad  niuro  proclives,  miramur  (al- 
tem ( duro  Torricellii  verba  cum  hachiRoriola  comparamus,)  quid  illud  cami  Iit. 
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quod  untis  hi(ce  queflibus  fubGt  fundamencum.  ( Quad  quidem  Nclius  noAcr 
Hciiracium  vdlriim  cjuidum  iiifimularet  crimmis,  qin  id  iplum  (c  prjmum  pro- 
ferre putat,  quod  jam  ulcra  duos  armos  apud  noltros  pallim  innount,  fc  tamen 
inicio,  & a pluribus  demonUramm. ) Sed  nimius  forte  videar  in  alieno  negotio. 
Igiiolccnt  intcrim  Clarillimi  Viri  (quos  ego  veneror,  & Meriennum  fuuro)  li 
parcius  lib  di6b  niahm,  quibus  m docliilimi  Viri,  & bene  oiim  meriti,  famam, 
nulla  ncccHicatc  involatur.  Optallem  potius,  ut,  ii  quid  apud  ie  tanti  habent, 
quod  (ibi  ab  aliis  prxrcptum  nollent,  quo  tum  id  iibi  l^urius  aiicrant,  tum  in  uius 
publicos  magis  conducat,  divulgent  ipli;  ut  non  iit  opus  ea  libi  tandem  ex  poff- 
liminio  vcndicandi.  Salicm,  (i,  dura  hoc  ipfi  negligunt,  id  alii  aiiundc  dilcant, 
vel  tum  ftbi  Heri  injuriam  noii  caufentur,  vel  Hbi  -k  fe  fa<^bm  intelligant.  Sed 
his  milTis  ad  Deitonvilium  noftrura  redeo. 

Quam  amem  fiia  pleraque,  aliis  licet  verbi^  in  meis  etiam  extent,  erat  quidem 
mihi  aliquando  in  animo,  collatis  locis,  digito  indicare,  atque  in  eum  finem  jam 
ante  accuratius  pcrlcgiffc,  ( vix  enim  aliter,  quam,  que^  aiunt,  unquam  canis  ad 
Nilum,  intra  biduum  illud  quod  diximus,  Cumina  quxquc  delibando  perlegimus;) 
quod  cum  per  otium  hadlcnus  non  licuerit,  id  tibi  umen  ubi  utrumque  perlege- 
ris facile  patebit  Qux  tamen  non  eo  animo  dida  velim  mtclligas,  quafi  Cbrif^ 
Hrai  Viri  mentis  derogare  velim;  vel  fimffrac  quicquam  fuCpicionis  alere ; fcd 
ialiem  ut  rcipfa  conflet,  quam  inrebus  hiijufmodi mirum  non  Hi,  varios,  cofquc 
longe  ddCitos,  nec  ab  invicem  edo(^los,  dum  ealdem  veriant  res  Geometricas,  in 
caldcm  itcm  fpcculationes  incidere;  adeoque  non  temere  alius  alium  inlimubrc 
plagn,  ( in  hocpreCcrtim,  ingeniorum  feraci  faulo, ) vd  etiam  alus,  quod  iplc 
prior  invenerit,  vanus  inililtare  debeat.  Nam  /avcnijfcy  quidem  Acuminis  efl:; 
zx.y  pnmum  invctiijje,  Fortunx  : neque  enim  minore  vel  lubtiliute  vel  acumine 
poftenor  idem  non  raro  invenit,  quod  alius  ( fe  nefcio  ) invenerat  primus. 

Cur  autem  cxiilunem  G.  Viro,  hiec  omnia  Cua  problemata  non  iibi  tunc  per- 
fjxda  ci!c,  cum  ea  propofiierit;  nec  antequam  alkirum  hae  de  re  (cripta,  ad  D Car- 
cavium  nnda,  inipexerit,  quae  perpoliendis  & perficiendis  inventis  lu'is  adjumento 
eliepodint:  multa  1'unt  quae  fuadent.  Sufeepit  utique  vir  Cl.  jam  ab  initio  cum 
liia  primum  expofuit  Problemata,  non  quidem  (e  illapolic  omnia  abfblvere;  fcd 
falicm,  nili  quis  alius  interea  Coiverit,  _/r,  ca  qtue  tpfcy  non  abis  invtfu- 

rmfiy  tmiif  majora  jam  inventis  namijiantifr  Qux  quam  cauicdiib  Cunt,  vides. 
Fallor  etiam,  vel  ipHus  Iblutiones  ( quantum  cx  levi  inlpcblione  colligo  ) depen- 
dent cx  cognitione  longitudinis  Cycloidalis  Iinex,  cjuCqiie  in  data  rauonc  divilionc, 
( neqiic  cnim,  cura  hxc,  illius  f^ura  13.  ad  prxlentes  callis  omnes  accommoda- 
bitur;) quarum  cum  inventionem  Wrennio  nollro  attribuat,  non  ante  inlpct^las 
Wrennii  litcras  cognoville  cenCendus  erit.  Et  quamvis  hoc  inventum  Wrennii 
extenuatum  ire  1'atagat,  GalloCque  Cuos  ilhus,  cum  innotuit,  demondrauonem 
Cuppediure  polle:  non  tamen ahirmare  (iidiner.  vel  id  (ibi  prius  innotuille^  vel 
Galioriun  Cuorum  quempiam,  ne  privaiim  quidem,  cuiquam  innuillc  perCpebbtn 
(ibi  dic  lilius  Imc*  vel  longitudinem  vcl  m data  ratione  divilionera.  ( At  inie- 
rim candorem  forte  ddidcrcmus,  cum  video  exterorum  inventa  qux  apud  D.  Car- 
cavium  cbm  reponenda  videbantur,  cum  Gallis  Cuis  ctuun  ance  indibtumdiem  Ib- 
tim  communicata ; quo,  li  non  alias,  f^tem  ex  his  inl^i^lis  valeant  quxHta  IbU 
verc.  ) Addo  mliiper,  Podenofa  quxfi^  qux  undem  ipla  proponit  Hiltoriola  , 
qux  cx  ilbiuscurvjB  indou  ratione  diviuone  dependent,  indicio  (unt  illius  lon- 
I giiudinem,  & panium  (uarum,  ignoraum  prius  eiie.  Neque  alia  apparet  ratio, 
‘ cur  non  eadem  una  cum  prioribus  proponerentur.  Smmeamchac  in  re  (efcllit 
conjedlura,  eaque  Hbi  omnia  pridem  perCpebb  dixerit,  Palealius  dicami*  an  Detton- 
villius  ; non  contendo:  nec  invidebo  Hbi,  (^gratulor  inventa  Cua. 

UcHngulis  autem  Cententiam  Hgillatiai  ferre,  obeaularojam  memoratam,  non- 
dum valeo.  Non  video  umen  quin,  qua  aliquatenus  perpendi,  Cana  fint,  & rue 
demonlbrau.  Atque  ea  (jxxiiaum  ( de  quibus  interrogas  ) de  linea  Parabolica  & 
Spiralis  xqualiute.  Qiumvis  cnim  iduis  demonferationem  nondum  perlegerim; 
cum  umen  propoHcio^a  vera  Hi  ; camqiieliceffe,  utalias,  Hcex  demonlbrationc 
per  mlcripciones  & circumCcriptiones  figurarum,  ipCe  antehac  perCpexerim  : non 
pronus  Him*  ut  Culpicer  Cl.  Vmim  deraondrando  lapCumdIi.  Quod  eo  liberius 
pronuocio,  qui  Robervallium  antehac  conquedum  incelligo , me  propofitionem  il- 
hm  falfbm  ejfe  temere  i^rmaffe  : quam  quidem  ego  neque  temere  nec  omnino 

repudia- 


V. 


De  Cissoide^ 


rcpvUiavcrani,  fcd  dcmonllrauoiieiii  tantummodo  ut  ab  Hobbio  prolatam  , u(  in- 
iudicicnccm  improbabam:  Propofitioncm  iplam,  ubi  illam  examinaveram,  veram 
deprehendi. 

Calculum,  quem  ille  totum  omittit,  Fundamema  tradidille  comemus,  nos  inte* 
gruui  exhibumiui,  ulqiic  ad  caliira  illum  quem  iple  tx  omnibus  lelcgerat,  nempe 
de  centro  gravitatis  iemilblidi  Icmiconvcrlionc  Icmicycloidis  circa  baltn  dcfcnpti, 

(&  quulcm  Iblidi  integri  cjufdcm  convcrlione  circa  axem  laiki.  ) Putaveram 
etiam  ad  reliquos  item  callis  ( prius  qium  rem  oper»  ablblvcrint ) calculum  per- 
duxille;  cum  liiltcm  qui  ex  § dy  , coliatis  Fupplcndus  cll.  Sed  cupi  interca 
temporis  proelicric  Dcitonvilii  tradUtus,  nihil  dciiweps  addendum  cenfui  - ne  iplius 
vitula  arallc  videar:  Adeoque  prout  Menle  Martio  cunlcriptus  erat,  atque  ad  Ho- 
noratill' Vicccom.  Btounkpr  Ibum  iranllnillus,^  eodem  plane  Ibtu  in  publicum  ):mi 
cmiiluin  traibtuni  habes.  Potuillcrn  quidem  prolixius  multo,  & magis  ad  jvm). 
pam,  hoc  totum  opus|x:rdiixilic,  quod  & tironibus  Ibrlan  & rebus  hilce  muuis 
exercitatis  Kullct  gratius,  lipcrDt'Hmtionum,Le‘ramaium,  Problematum,  Theove- 
matam,  Seholiorum  folennitates  incedere,  & longo  apj-iaracu  linearci  ubique  de-  . 
monliratioacs  adornare  vellem : Sed  libi,  credo,  non  minus  placebit  concinna  bre- 
vitas, & in  paucis  multa ; qui,  vel  digito  ad  fontes  intento  monitus,  demonlba- 
lioim  vuii  iuccindtc  traditam  non  mimis  allcoiieris,  quam  fi  tama  dlct  folennitaic 
in  longum  proiradb.  Sicubi  vero  m multiplici  calculo  ( quod  ommiio  dt  polii- 
bile  ) numerum  pro  nunKTo  politum  deprehendes,  id  indicare  non  gravaberis  d: 
conuonarc.  Atque  haec  Fune  qus  tum  de  Illius  tora  de  Noffro  traubiu  monuilic  vi- 
■1'um  erat. 

Sed,  prinfljuam  Cycloidcm  penitus  dimittam ; non  ingratuni  tibi  fore  credo 
fi  m:ignam  ilhns  cum  Cillbidc  convenientiam  ollendam. 

Propofirilti  non  ita  pridem,  de  CiUoidcpropofitionem  perelcgamcni;  Nempe 
in  expolita  iinca  Cilloicfc,  CZZ,  cujus  hxc  natura  dt,  ut  redbm  Zz  ad  C icti- Jhdf, 
dentem,  Cillbidc  & Icmicireuli  Czz  pcnphcria  interceptam,  bifariam  Iccet  GH 
Tcib  diametro  FC  pcrpcndicubritcr  inliltcns  in  centro  G:  Spatium  FC/AF 
hngittuline  mfinttumy  CZZ  cijf<a^i  gfv  F A cnatlum  tangenti  interjenutHy  Jcmi- 
circuli  FzC,  tnplumeffey  allcris.  Petis  autem,  Num  , lu  HyperUlas  Infinitas 
( de  quibus  cum  D.  Ferraacio  paulo  ante  dillcrucram  ) iic  & Ipatium  hoc  QJioilale 
ex  nollra  Infinitorum  A itbmctka  fup|xxliiarc  poHdn. 

Id  itaque  Ibtim  qui  heripoUir,  lequcnti  demonlfratione  indicabam  *,  quam  non 
pigebit  hicrcj^tere. 

Si  ducantur  tum  zG  K diameter,  tum  re^t* 

K C,  & K Z ( diametro  C F m L occurrens ; ) 
oftendii  Pappus  1.  j.  p.  j.  propter  tum  Z z bi- 
fcdbm  inH,  tumzA  inG,  redam  KZ  redae 
GH  parallelam  efle  : Adeoqub  lum  zCK  an- 
gulum in  Icmicirculo,  tum  aneulbsad  L,  redos 
elle : Et  conlt^uenter  redbs  L F,L  K,  L C,  L Z, 
continue  proportionales*  Q^tod  quidem  non 
minus  valet  de  pundo  '/  quovis  m Ciflbidis 
conunuatione  extra  fcmiorculum,  quam  ( qui 
^appi  caFus  clt ) ubi  iiitra  femicirculum  con- 
dngit. 

Ponamus  jam  redam  FC  diametnim  in  x- 

?ualcs  partes  numero  infinitas  infinitis  puadis 

divioi.  Erum  itaque  omnes  C L,  ut  i,  2,  3,  arithmetice  proportionales  , 
qux  fuccclfive  dicantur,  a ; quarum  maxima  C F dicatur  Z?..  Eritque  L K,  (quippe 
media  proportionalis  inter  C L & L F,  hocell,  inter  a&.T>  — 


Cumque  fit  ut  LK  adLC,  ficLC  ad  LZ;  critLZ=*— 


-ihoccfi: 


r r 


vel  V i 


Hoc  elt,  omnia 


^aril:2)  — a V:Z>  — a'  V!D  — a ' 

quadrata  LZ,  funi  feries  Tertianorum,  per  feriem  Primanorum  mverfe  pofito- 
Tunj*  rcfpetUvc  divifa : ipixqucL  Z rcdx,  in  horum  quadratorum  ratione  Fub- 
duplicata. 


Zzz 


Quod 
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Quod  autem  omnes  ^ hoc  cft,  omnes  L Z fpatinm  F C Z A F coraplen- 

tcs  adoranesv':«Z>  — <•’:  — «I  hoc  eft,  ad  omnes  LK  com- 

plentes (emicircuhun,  lint  in  ratione  tripla ; ex  principiis  /tiithmelkn;  Infiaitaum 

lic  colligimus.  ...  ■ r-  , , 

Silenes  fublecundanorum live  V «,  in  lenem  primanorum  a inverUm  (hoc 
elt  inZi  — «)  rcljieitive ducatur,  Het  feries  Z)^a  — aVa.liveOV»  — ; 
quie  ell;  ad  fenera  yFqualiuni  live  totidem  Z)  ■/  Z>  vel  V Z»  ’ , ut  — f ad  i , live 
ut  4 ad  IV.  ( per  prop.  (S4  & 73  Anthm.  ) Eodem  modo  li  relpeitivc  duca- 
tur eadem  feries  V»,  in  leriema’  inverlam,  hoc  ell  in  feriem  Q.:Z>  — «:  vcl 
Z»’  — a «Z> liet  feries  Z)Va  — aZJaVa-l-aVa,  vel  7>' -i 
-fv^a*,  qusellad  ferienvsFqualiura,  Cve  toudem  Z>VZ>  vel  v'0’ , ut  | — } 
-(- 1 ad  r,  five  ut  1 5 ad  10 j.  Et  limiliter,  fi  eadem  feries  V a relpeilive  ducatur 
in  kias  feries  mvetlas,  prodibunt  h*  rationes  fubjedx.  Nempe  ii  lenes  V a duca- 
tur inverfe  in 


. feries 


1. 

a. 

a\ 

a*. 

z 

4 

16 

S)6 

748 

toj 

943  10395 

X 

2x2 

2x2x4 

2x2x4x6 

2X2X4 

3' 

3 «f 

3x5x7 

jxjx/xp 

3x5x7 

&C.  prodibunt 
&c. 


fix. 


Si  vero  hi  loci  pro  paribus  habeantur,  & fuppleantur  interjefli  loei  impares; 
ponendo,  in  loco  tertio,  ( inter  i & a, ) pro  ferie  v^a  m ■/  a inverfe  duila,  ra- 
uoncin  I ad  2D  (per  prop.  iS’:.  Aith.  /nfitt. ) Sicut  ratio  lociquaru  multiplicat 
rationem  fecundi  per  f,  & hanc  ratio  fexiiper(,  &c.  manitcltum  eft  (ex  con- 
fecutione  fenei)  rationem  quinti  multipheate  miionera  terui  per  i ; iSc  limiliter 
in  reliquis.  Nempe  feries  Va  dudla  inverfe  in 


feries 


\/a’ 


1.  ^a.  a.  Va’.  a*.  V a*.  &c.  dabit 


I 

' 2 Q 


1x1x4  I i t „ 

. — X - X - , OCC. 


■ la  « 8' 


tat*°”^^  2Q.  3. 2D  |xj  2 q 6 3x5x7 
Unde,  in  priefens  negotium  hoc  laltera  feligendum  elt,  feries  v'a  & ✓a’  invi- 
cem inverfe  duilas,  ad  feriem  aajualium,  live  ad  ZJ"  = V Z>*  toties  furapturo,  ut 

— X - ad  I ; live  ut  I ad  4 D.  > 

20  <5  . . - . 

Deinde,  ut  feriem  Va  jam  perpendimus,  perpendamus  fin^tcr  lenem 
Ea  nempe  dudla  in  feriem  a inverlam,  hoc  elt,  111  Z>  — a dat  feriem  C 1/«’—  p V «’, 
vel  Z)V“’  — Va’  cui  convenit  ratio  5 — ( ad  r,  live  4 ad  35.  Et  limiliter  in  re- 
liquis. Nempe  feries  Va’  inverfe  dudla  in 


feries 

rationes 

hoc  ell 


I.  a.  4”  a’  a»  &c.  dabit 

i’  _4  2?  7d8 

5'  jr  3'^  4f°4f' 

1 2x2  1x2x4  1x214x4  ixlxqxtf  x8  ^ 

•5  ' 3x7  ’ 3x7x9  3X7XJXI I 3X7X9XI IXI 3 ' 


Si  veto  hi  loci  pro  paribus  habeantur,  & fuppleantur  loci  impares,  ponenda 
( per  inqiiifitionera  modo  fadtam  ) loco  tertio  ( inter  i & a ) rationem  {p : Ut  ra- 
tio loci  quarti  multiplicat  rationem  fecundi  per|;  & illam  ratio  fexti  per  lic 
rationem  loci  tertii  multiplicabit  ratio  loci  quinti  per  3 , ratio  tertii  rationem  pri- 
mi per  J ; & de  reliquis  limiliter.  Nempe  leries  V*’  inverfe  dudb  in  ' 


feries  . I. 
tda 

rationes  -]—■ 
4/  40 


Va.  a. 
2 i_ 
r'  4a’ 


Va’. 

1x1 

sv  ' 


if.  Vat.  &c.  dat 


40  * 5V«S  4°  * 


&c. 

Cum 
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Cum  igitur  ftrics  V»’  in  fericm  -7  inverft  du^la;  hoceft  icries  per  (c- 
ya 

riem  V<»  invcrlc  divifs^  hoc  cft  divife  per  V.2) — 4,  fit  ad  faiem  zqualium,  Tive 
2)  toties  fumptum,  ut  — ad  i,  hoc  clt,  ut  ad  40,  vel  3 ad  zaj  Erunt 
a’ 

omnes  V hoc cft omnes  LZ,  hoceft  FCZAF  fpatiiitn,  ad  2>  toties 

2/— >4 


fumptum,  hoc  e(t  ad  Z>*,  m 3 ad  1 □.  Sed  ( per  prop.  167.  Arith.  Infin. ) omnes 
— 4’:  hoc  eft  LK,  hoceft  CzF  femicirculus,  eft  ad  2^*,  ut  ladza 
Ergo  Spatium  illud  eft  Triplum  Semicirculi.  Qiiod  erat  oftendendum. 

Sed  & ex  abundanti  oftendebam,  Di^i  fpatu  lAieam  centri  gravitatis  rcdbe 
F A parallelam  ab  eadem  diitare  fcNta  parte  diametri : Item,  Iblidum  ladum  ex 
converiione  di^U  i^tii  circa  F A ut  axem,  squalem  elle  Iblido  ex  converiione 
FiC  femiciTCuIi  etrea  eandem  F A tangentem,  hoc  eft,  femicylindro  cujus  balis  * 
fit  idcm  lemicirculus,  & altitudo  fqualis  totius  ciraili  penpherue:  hem,  Iblidum 
ex  eiufdcm  converiione  circa  redbun  C « iblidi  prioris  quintuplura : Solidum  vero 
ejuldem  converfiooe  circa  C F,  magnitudine  inhnitum : Centrum  denique  graviia- 
tts  nufquam  efle.  Nempe  hoc  modo. 

polita  linea  seqpilibrii  C«,  erunt  momenta  redtarum  LZ,  leries  compofita  cx 


leik  magnitudinum  LZ,  hoc  eft  — & diftantiarum  C L hoc  eft  a \ 

Jj  — 4 


4^  4^ 

adeoque  (cries  momentorum  4 v'.  — , vel  V ^ — “ . Cujus  ratio  ad  fcriem 

Jj  — 4 X?  — 4 

aqualium,  hoc  eft  ad  momentum  quadrati  diametri  cx  punfto  F fulpcnn,  (k  coh 
ligitur.  Series  inverie  du^  in 


leries  i.  4.  4*.  4^.  4*.  &c.  dabit 

X 2x2  ixaxL  1x2x4  x6  1x1x4  x<$  x8  . 

rauones  - . — . . . . occ. 

"Txp  Txpxii  '/xpxiiKijxiy 

Adeoque  cum  leries  ^4  in  leriem  inverie  dikb,  rationem  exhibeat  (fupra 

inventam  ) — x|x|adi.  hoc  eft  3 ad  31  □ ; Tupplcbiinus  interjecta  loca  vi 
1 □ o o 

analogia,  ad  hanc  formam.  Nempe  feries  inverie  du<5U  in 


feries 


i.  1.  a. 

V4 


I 

rationes  - 


y ^ S 
320  ’ *7'  310 


V4’.  4*.  v^4*.  &c.  dabit 

2x2  X 3 1x1x4  X l s s, 

X — . x-ix~.  &c. 

*;xp  320  10  '7xpxii  320  10  II 


Momenta  itaque  omnium  LZ,  (hoc  eft  fpatii  FCZAF)  in  fuo  litu,  ad  mo- 
mentum totidem  CF,  live  Z>,  hoc  cit  in  ddbntia  maxima,^hoc  eft  ex  puikto 

F fufpcofi,  ut  ad  1 ; five  ut  x ad  40:  Adeoque  ( propter  magnitudinem 

iemidrculi  ad  diametri  quadratum,  ut  ladao)  ad  momentum  femiarcuU  ibi* 

6cm  fufpei^  ut  f ad  2 ; vel  fufpenU  ex  G cenuo,  hoc  eft,  ia  fuo  litu,  ut  ; ad  x. 
Spatium  igitur  FCZAF  in  fuo  litu,  aquiponderat  quintuplo  lemicirculi  m litu 
fuo,  livemdiitanuaCG  fufpealb;  adeoque  fcmicirculo  mdiftantia  CGquintu- 

fila.  Et  conlequenter  (profxer  diftanaas  magnitudimbus  reciproce  nroportiona-  Fig.aa. 
es)  cum  fpauum  lit  lemicirculi  triplum,  erit  diftantia  diftantia  fubcripla,  1^ 
eft  \ CG,  vel  }CF»  nempe  k redta  C«:  Adeoque  ^ CG  vel  1 CF  ^ rocb  F‘A. 
Tantundem  itaque  diftat  litius  fpadi  linea  cenen  gravitatis,  ( &,  fiquod  eft,  ipfum 
gravitatis  centrum)  It  roftis  illis  C«,  FA.  Quod  erat  oiteodendum. 

Idem  eodem  modo  colligitur,  fumpea  ab  iniuo,  aequilibrii  linea  P A.  Nempe 

41 

cum  leries  magnitudinum  LZ  — , ficdiftaodarum  2)— 4:  cftexucril^ 

Z/— 4 


Zz  z 1 


que 
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vel  V . Cujus  fcnd  nclo  ad  fcricm  acjualiuia, 

'Jj  — (I 


que  compofita  (erics  momentorum  V ^ — in  2>— d : hoc  dl  in  S — a : 

hoc*eft  Icrics  m fcrkira  inverit:  dudla;  cuiwnvcnit  (ut  Aipra)  ratio  i 
ad  40.  Momentum  uaque  d>dt  fpatii  in  iuo  ficu  (rdpt^lu  FA  tL'tix)  di:  ad 
momentum  quadrati  FC  in  dilbmia  FC  fulpcnfi,  ut  i ad  40;  adeoque  ad  mo- 
mentum fdnicirculi  lic  fufpenfi,  ut  1 ad  2 : Hoc  dt,  xquipondcrai  fcmicircnlo 
liilpcnlb  in  djlimcia  $ FC»  hoc  dt  ex  pundo  G cenuo,  hoc  dl  in  fuo  Htu.  Cum 
igitur  Ipaiium  illud  Cillbidalc  in  luo  litu  a.-quipoiidcrat  Semicirculo  in  luo,  (re- 
&»5lu  reibe  FA;)  fitqut  fpatium  illud  Semicirculi  triplum:  Ent  diliintLi  di- 
Itantue  fahtripla ; hoc  dt  | F G,  vd  J F C,  nempe  i rc6u  F A ; Adeoque  \ F G, 
vti  j F C,  a reda  G«.  ut  pgus. 

Atque  hinc  Ibtjm  colligimus  ; Solidum  ex  converfione  di6li  Ipatii  Ciflbidalis, 
ad  folidum  cx  convcrlione  fcmicirculi,  circa  eandem  redam  C«,  efle  ut  y ad  i, 
(nempe  ut  planorum  momenta  rdjjcdu  tjulBcm  C«<  re£lic:)  Orca  rdlam  au- 
tem FA  (propter  xqualia  planorum  momenta,  rdpe^tu  buius  recbe)  xqualia 
die  (olida. 

Si  quis  autem  qusrat,  de  (olidorum  hujufmodi  (emiconverfione  florum , cen- 
tri gradtatis Irnea,  fivccjuldcraabFA  vel  C«  diibntia:  Id  eodem  plane  modo 
invdtigabitur.  Qiuppc  cum  lemicylindncx  fiiperficics  redarum  L Z lemiconvcr- 
fione  bdbrum,  iim  rcibriim  illarum  momentis  proporuonales,  Jioc  dl  (rdptallu 

redbe  C«)  ntV,^ — ; fuonimque  centrorum  ab  eadem  rc£la,  in  ratione  radio- 

rumCL,  hocdt-i:  erunt  omnia  momenta  fuperheierum  illarum  feraicylindrica- 

nim,  feries  a v 

fic colligitur.  Senes  V a ’ inverle  duib  in 

Icrics  i . a.  a’ . 4 * . 4 * . &c.  dabit 

2x2.X4x6  Ix2x4xdx8 

PXIIX13XI5  JIXI  1x15x1  5x17 
Adeoque  cum  (dies  >/«  infcriem\/4’  invcr(c  dudb  ( ut  cx  inquifitione  primum 
feSa  collieitur  ) (it  ut  — x - x ^ x — ad  i.  hoc  eft  ut  / ad  640 ; fupplebnnus  in- 

° 20  o o IO 

terjeda  loca  ad  hanc  (brmam.  Nempe  fenea  inverfe  du6b  in 

(dies  — I . V<*.  «•  <**•  v''»’-  &c-  dabit 

V 

J V T 2 7 2X2-7  3 2x2x4  7 

rationes  — ) . - . - — • . z — x • . . - — x 

10/  <$40  p <540  pxll  040  12  PXIIXI3  640  12  14 

Momentum  Igitur  luperficterum  omnium  ex  redarum  LZ  circa  C«  (ciuicon- 
verlione  bdbrum,  inluolhu;  hocdt,  Iblidiex  (cmiconvcrlione  fpatji  Oilbidalis 
circa  C «momentum  in  fuo  (itu  , rcfpedbu  C«  redhe;  dfe,  ad  totidem  vFqualia  , 
nempe  momenta  y)tidem  fupcrHcicrum,  rcdlis  C F aequalibus  m di(bncirs  C F lerai*. 

convcrfis  fadarura,  indilbnoa  maxima  fufpeniariim,  ut — ) .-  ad  i,  (ive  ut 
' 10/  040 

3jad3iD.  EU  autem  magnitudo  ad  magnitudinem,  ut  5ad4D,  ( momentis  uti- 
que pbnorura  proportionales:)  Ergo  dilbnna  addilbintiam  ut  -7  ad  8:  Nempe  l 
ilbus  difbmi*  quam  habet  centrum  gravitatis  (crmcirculi  radio  CF  defcnpti  ab 
ip(b  C:  quae  quidem  non  cfttota  Cr  redla,  fed  ( propter  curvaturam  femicircu- 
larcm ) illa  ejus  pars  qux  e(l  ad  totam  ut  Diameter  ad  Sertiipenpheriam. 

Similiter,  fadbt  converfione  circa  F A,  (cmicylindricar  luperficics  redis  LZde- 
feriptx  liint  — 4:  (quippe  momentis  redbrura  proportionales ; ) 

ddbntix  vero txntrorum  fup^cierum  illarum  fum  ut  radiiconvcrfionis,  (ive  di- 

ftantix  'D 4 ; Ergo  fupcrficierom  ilkruranromenta  fum  in  — 4,in 

fivcuc  a.  Elt  autem  (per  fupra  dcmonftrau) 

fcries2>>/4’inV:i^— live  (eries  Z)>/4*io  lerkra  inverle,  ad  lericro 
xqualium  ut  i ad  40 : Et  V 4 ' in  V « inverfd,  ut  y ad  32D ; Ergo  Z> 


2 2x2  2x2x4 

rationes  - . . — . 

p pxll  PXIIXI3 


. &c. 


&C. 
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in  inverfe:  ut - 
4° 


ad  I ; hoc  eO,  ut  j ad  j2  0<  At  (eries.  magni- 


tudinum ad  xqualiuni  idriem,  mvema  dt  ut  i ad4D.  Ergo  propter  — ) — - (|  , di- 

J2D  o 

(lamia  ad  diftantiam,  1115  ad  8.  DKlantia  itaque  linez  centri  gravitatis  hujus  (c- 
tnilblidi  circa  F A,  ab  i{^a  F A,)  illius  qux  cll  ad  FC  ut  diameter  ad  iemipe- 
riphenam  circuli. 

Dcniq^uc,  Si  Ipatium  iJlud  Cifloidale  F C Z A F converti  intcliigamus  circa  re- 
giam CF  : CtrcLui  radiorum  LZ  ( tjuippe  m radiorum  ratione  duplicata  ) erunt 

IdJesj^ ; quz  ad  ^riem  xqualiuro,  nempe  totidem  circulos  radiorum  vel 

Z?  ■—  fl 

CF^  rationem  habent  inHnitam ; adeoque  ell  infimtx  magnitudinis.  Quod  (ic 
collig.uir.  Senes  inverfe  dudla  in 

feries,  i.  a.  <**..  a*.  &c.  dabit 

I IXl  IXlXl  IXlXZX}  ZXIXIX3X4 

rauones,  - . — - . &c.  ^ 

4 4x5“  4x5‘xo  4x^x0x7  4xfx6x7x8 

Cum  igitur  rationes  continuentur  ( ut  jiaicc  ) multiplicando  proxime  pra-ceden- 
tes  per  \)\y\t  harum  pnma  multiplicare  debet  przcedenrcm  per  |,  quz  igitur 

eflet  Adeoque  (eries  eadem  <«*  jnverd*  dudla  m fericm  (hocefl, fc- 

ries  ) rauonem  haberet  ad  (eriem  «qualium  4ado;  quar  dl  infinita. 

Ipfumquc  (olidum  proptcrca  eflet  magnitudinis  infinitz.  Quod  itera  oflendcn- 
dum  erat. 

Sed  & proptcrca , momentum  plani  Ciffbidalis  FCZ  AF  rcfpedlu  FC  rtclx, 
eflet  ad  niorncntum  quadrati  F C,  vcl  Z/*,  ut  4 ad  o,  ( propter  planorum  nioraoua 
(blidts  convcrljone  radiis  proportionalia,  ) hcc  c(l  inlinftum.  Et  conlcqucntcr  . 
cum  ipatium  flt  magnitudinis  Hnitx,  diliantia  centri  graviutis  cilct  infiniu  : quoa 
igitur  mdquam  clL  Quod  ultimo  iufccpimus  oflendcndum. 

Sin  dc  iolidorum  huiu(raodf  Icmiconvcrfionc  circa  FC  centro  gravitatis  inqui- 
ratur. Cum  Icmiarcuiorum  radiis  L Z dcicriptorum  momenta  rcipedlu  ejufdera 

3 /X  * 

F C redbc,  fint  in  radiorum  ratione  triplicata : erunt  igitur  ut  Series  — — • 1/ ; — - , 

‘Jj — A Z/— ^ 

live  ut  (eries  >/  -^,1 , • ^oc  e(l  ut  (cries  ^ ih  Icritra 

— ^ — inverie  dudla.  Series  autem  >/  a mva'lc  dudb  in 
feries  1.  a.  4*.  4’. 


1X2  2x2x4  2XIX4X6 


4*.  dabit 
2x2X4x6x8 


. &c. 


29  29x31  29x31x33  29x31x33x3^  29x31x33x35x3-7 
Cum  igitur,  ( ut  ex  prima  mquiHuone  contmuata  patebit, ) feria  & V^4  in- 
verfe multiplicata:  ratioaem  exhibeant  J-x-x|x~x  ^ x— x — x— ^ x 

iQ  (S  3 10  II  14  kS  18  20 

w**^*^*^*30*  ^ fupplcndo  loca  intermedia  ) interponenda  erit  in- 

ter i & 4 i eadem  ratio  per  — divila  conveuit  feriei  4 *’  in  — mverle  dudlx , at- 
30  Vrt  ' 

que  hac  iterum  per  — ^ diviia  conveniret  Icriei  moroemornm  cxpolitz , nempe 

fertei  V ^ i“  inverfe  dudlx,  five  per  y"  a * inverfe  divila.  Ex  qua  denique 

ratione  fi  eximatur  itera  ratio  magnmidinum  - modo  reperta  , prodibit 
• Zzz  3 , Jx 
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- \ — - X — ) — x-x^x  occ.  ujqM  aa%  — ui  Jupta  ; vel  - x j 

-«  lo^in  <5  8 30  ^ * 4—1 


< — &c. 
20 


Cenchoi- 

des. 


28  30 

28  * 30^20  * <5  8 

quae  ciiam  adhuc  ( propter — i quantitatem  nc^tivam  )crit  ratio  infinita  ; nempe 
\it  o ad  numerum  negativum  \ ( qux  non  minus  dl  ratto  infin:ta  quam  ut  numerus 
(loiitiviis  ado  : ) Adeoque  centrum  gravitatis  nufquam. 

Vides  itaque  quomodo  cx  Infimtwum  A itbmetica  Expofitam  propofiuonetn 
( cum  lucro  ) abiolvimus.  Atque  hxc  fere  fune  quxdirccla  methodo  hac  de  re 
jam  ( anno  fupenori  i5;8  ) ad  se  fcripfcram. 

Hkc  autem  hic  repetendi  anfani  dedi^  quod  fccutis  literis  & ipfc  mones ; Nempe 
non  modo  totum  illud  fpatium  FCZ  AF,  totius FCz  femicireiili  cnplum  eflc  ; 
ied& particulatim fomentum  FCZF  ( CiKoidali CZ  & rci^ F C ZF  corapre- 
henlum  ) refpeuhvi  regrocnti  circularis  F 2 F,  ubique  triplum  dic.  Nos  autem  jam 
fupra  dtinonitraviraus  ^ 22,  fimilis  fcgmcnti  circularis  F z.F  Hg.  i.  vel  8,  tripium 
clicf«gmcnaimCycloidale(2A.  Id  ipfiim  itaque  prjdtai  in  fpauo  CiUbidaJi  FZ, 
atque  in  Cycloidali  C ^ i utraque  fiquidem  fegmentum  abfemdit  legmcnti  circu- 
«^ris  Fz  correfpondcntis  triplum.  Mirum  igitur  vide^  led  qui  non  diipliccbtt , 
rfgurarum  tam  dillimilium  conlenfum.  .Atque  deCilIbide  quidem  hadenu$< 

Eli  autem  & magna,  inter  Conchoidcm  & Cycloidcm,  convenientia.  Rdumpia 
enim,  qux  di  £/>///.  39.  Comrmrcii  Ef  tjlolici , figura  ; Manifcflum  di,  reiiam 
M D,  Sinum  die  anguli  M C D,  ad  radium  C A ; & rectam  M O,  hoc  dl  (propter 
paralldas)  C H,  tjuldcm  anguli  Tangentem,  ad  radium  FC.  Ut  igitur  Ordmatim* 

applicata  m Cydoide^  ell  Sintu  ^ /Inus., 
ejufJem  an^uh,  , ( ejuldtm 

Circuit)  in  Primaria  ; led,  in  Secundariis, 
diverlorum:  J Sic,  in  Conemde,  Ordmatim- 
applicata  dt  /gregatum  Swus  ^ Tan- 
gettfis,  cjufdem  anguli ; ( quidem  ejul- 
dem  circuli  in  Primaria,  viz.  ubi  PC 
=CA;  ied diverforum  malus:)  Quod 


nos,  quod  fciam,  primi  detegimus. 

CoKchti-  Hinc  autem  porro  colligimus,  utut  Conchoidis  Planum  0 A CH,  infinite  con- 
dnSoli-  tinuatum,  infinu*  fit  magnitudinis,  die  tamen  Solidum  hujus  convcrlionc  circa 
dum.  axem  CH  genitum,  magnitudinis  Hnitic.  Quod  utique  fic  converfo  quadrante 
ARC  dcfcnbitur,  hemifphaerium  die  liquet,  ^od  autem  reliquo  RAO  in- 
finito deferibitur , aquatur  Cylindro,  cujus  balis  ARC  quadrans,  alutudo  ae- 
qualis peripherix  radio  CP  dderiptae.  Quod  fic  probamus.  C^oniam  cft 
ut  CD  ad  DM  , fic  PC  ad  CH  hoc  dl  MO;  erit  ubique  MDxPC 
= CDxMO;  Hoc  dt,  fadlum  ex  DM  in  PC  vel  peripheriam  hoc  radio  deleri- 
ptam,  xqualc  f^lo  cx  MO  in  CD  Tcu  peripheriam  hoc  radio  dcfcnptam  ; Ergo 
& omnia  omnibus  xqualia ; hoc  dl,  diblus  Cylindrus , dicio  folido  converlione 
fa^lo.  Quod  noSjCTcdo,  primi  demonltramus. 

Centrum  Plani  vero  centrum  gravitatis,  nufquam  dl:  utixite  cujus  difbmia  ^ CA  in- 
gruvitu-  tclligenda  erit  infinita,  & i CH  infinite  eocigua  : Sed  neque  Solidi  aut  Semilolidt 
Dilbt  utique  Semifolidi  Centrum  gravitaus , iCH,  diflaniia  finita,  & faede 
allignabili;  led,  ^ CA,.diilantia  infinita.  Hxc  autem,  Stbifcc  gemina,  fufius 
prolequi,  non  dl  hujus  loci.  Tempus  efl  ut  ad  ea  redeam  qux  novillima  tua  fug- 
gerit  Epiilola. 


Curvs-  Heuratii  veflri,  quod  memoras,  nuperum  invennlm  , ( fub  initium  prxlcntis 
rum'‘iu-  anni,  vel  prxcedemis finem,  quod  ex  tuis  literis  conjicio,  excogitatum,)  quocur- 
vam  fcbbe  xqualcih  invenit  j confirmat  id  quod  fiiperius  iniinuavimus ; Nempe, 
plurium  non  raro,  in  iifdera  rebus  inveniendis  ev^/itSrruir : Et  firauL  ut  de  curva- 
rum ( dicam  ? an  ) ‘EvOv^iur^ , pauca  dilicram,  anfiun  ruhmimftrat. 

Tradideram  ego  jampridem,  in  Scholio  prop.  38.  /iritb.  /njiniforum , methodum 
curvas  cum  replis  comparandi;  Nempe  , continms  jubtenjas  mferibendo  tjtupum 
quadrata,  qmeb  atts  differentiarum  on^nathn  appbcatarum,  quadratis  invicem  <e- 
quahhus  auBts,  ivquentur  : Et  fpcciaum  in  Paraoola  (propter  ordinatim  applica- 
tas in  Parabolx  complemento,  ut  numeros  ^uadraticos,  adwque  illarum  differen- 
tias ut  1, 3,y,7,6*r.  aritlunetice  proportionales,)  fubtenlb  illas  elfe  ut  ^ :A' 
•fe  i-  hoc  dl , ut  quadratorum  aqualium , quadiatis 

, rnitb^ 
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rnthnetice-proportionahum  auSorum , ra^tices  <fmtbratu 
cas  : { Quas  dic  uc  ordinaum-applicatas  ad  c'onjuga< 
tum  axciu  hyperbolae,  prius  demonitraveram  prop.  jy,  & 

41,  Con.Stf^  ) In  Paraboloidibus  aucero  Cubicaiibus,  BU 
qiiadraticalibus,  ut  radkts  quadraticas  quadrataum 
tcqualium  aurorum  quadratis  differentiarum  Cuborum , 
mquaehatorum^  Quarum  quidem  fubtcjilarum  omni- 
um aggregatum  cum  perpetuo  mmus  iit  ipla  curva,  icd 
ad  eam  ica  propius  lemper  accedat  uc  ditfcreatia,  data 
quavis  minore,  tandem  deliciat : Et  Tangentium  pariter 
ope  haberi  iimili  modo  polhc  redlanim  lumma  quz  diBe- 
renaa,  data  quavis  minore,  eandem  curvam  excedat: 

Polle  hinc  terminos  veris  ouancumvis  proximos  inveniri 
intra  quos  curvx  longituao  vera  caderet : ( Adeoqiie  m 
inhnitum  procedendo,  ipfani  curvam  exhibitum  iri : ) docuimus* 

Et  quidem,  quum  icholium  illud  ibidem  micrebara,  currente  prelo,  ( unde  in 
Propoiidomim  cenTum  non  erat  redadum, ) animum  habebam  i^ulaiionem  il- 
lam, cum  per  otium  liceret,  refuniendi  & perficiendi.  (Animao vertebam  enim 
jam  cum,  re£bs  ad  curvas  cfle,  ut  Figuras  congruas  ad  figurarum  quali  Truncos; 
ied,  ut  quas  figuras  ad  quos  truncos,  prout  culufque  curvz  natura  polfulct;  ut 
&,  quzoam  cx  figuris  illis  cum  truncis  rcfpontieiiubus  notam  rationem  fubeanc ; 
coniiderandum  adnuc  reflabat.)  Sed  (ut  clavus,  quod  aiunt,  clavum  pellit,) 
alus  fe  fubinde  interponentibus  fpcculacionibus,  priorem  illam  refumere  ncgiige- 
bam,  donec  przvcrKDs  Nelius  noiler  me  cxciavit. 

Selegit  autem  D.  Gtdiehtus  Nelius  , Eluitis  Tauli  filius  , Curvam  cam 
quz  ordinacim-applicataium  differentias  habeat  ordmatim-applicatis  in  parabo- 
la proportionales  ; quarum  icaqne  quadrata  quadratis  zqualibus  auda  , erunt 
item  Anthmedce-proportionalia , eorumnue  radices  ut  ordinatim-applicata;  in 
parabolz  .trunco;  & propterea,  ut  parabolz  truncus  ad  parabolam,  lic  curva  illa 
ad  redam.  Nelium  fecutus  Herennius  item,  £&  pod  illum  lllult.  Hiounck^us  id 
ipfum  demondrarunt , & tandem  ego;  nelcio  an  & alii.  Quo  primum  tem* 
pore  invenit  Nelius,  non  certus  Icio:  vulgavit  autem  fiib  Julii  vel  falcem  Au* 
gudi  meoTem  Anni  tCq~i,  primus  (aedo)  omnium  qui  ulli  curvz  zqualemre* 
cbun  aflignavit 

Vertente  Anno,  menfe  Julio  idyS,  Curvam  Cycloidis,  axis  fui  quadruplam, 
demondravic  Cl.  V.  Qir.  lVren\  Quod  pod  illutn  ab  aliis  item  demonitratura  cd. 
Tandem,  quod  prius  Nelius  noder,  Heuratius  item  veder  ( nefcius,  puto,  id  no- 
dris  pa0im  prius  innomifle ) invenit  denuo,  quod  Sebotenius  veder  Icripiis  fuis 
hoc  anno  editis  influit. 

Nelii  demondracio,  quam  ( ut  didum  ed ) ante  duos  annos  vulgavit,  hzc  erat  Curva 
[ A Wrennio,  quod  pod  audivi,  aliquantulum  immutata  & reformata.  J Para^o^ 

Sit  A b C D ptar^h  reffa ; cujus  axis  A D divida- 
tur in  lequales  ^tes  minimas  t e ; atq$te  ad  punSta  c 
ordmatim-applkentut  c f reHa:^  parabas  A e b propor- 
tionales. Lt  fiat  PSI  reffat^tdumj  ad  parabolam 
A DC,  ut  KD  W DC.  denique  fit  th  ubtque  aqua- 
lis potentia  utrifque  es,  e bf 

'Dko  primOy  eandem  ejfe  inter  fe  proportionem  figw  a 
ADHl,  rebiarq^  DI,  ^ parabola  ADC,  qua  ejl 
linearum  AfC  curva,  0 retiarum  AD,  DC. 

2®.  ReSas  ch  ejfe  ordmatim-applicatas  in  7ara-  xi*-— 
hola. 

Sunt  enim  reSla  per  confiruflionem , parabolis  Acb  pioportionaks\  jy 
propterea  redarum  dfferentia,  commode  reprafentantur  per  reBau^ula  e c b.  Re- 
&augula  ccs/sMT/  aqualia:  {eorumque  omnium  Jumma,  ad  fummam  omnium 
eeb,  «/AD  n^DC;)  reprafentant  itaque  reStas  ec.  ReSla  if  funt  aquales 
pUntia  tum  re ff is  ce  tum  reblarum  cl  dfferentiis.  Et  reflangula  eeh  Junt 
ubique  in  eadem  proportione  ad  quantitatum  sUarum  reprafentativas.  Confiat  ita- 
que propofitmis  pars  prior.  ,•  , 

9paarata  redarum  eb  fmt  rhithmetice-proporthnaba.  ^Ifutdrata  redarum 

€ c funt 


I 

J 

yv  J 

vV  J 

-<■  M 

loidu  Se~ 
mkubtc»- 

Ut. 
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Curvarum  Evdumg, 

cc  (uut  4^qmlia.  Ergo  <fuaarata  i:\\  j'mt  ATUhimtkiprQpormnalia\  ipf.e^ue 
E H refftc  t^mdiatorum  ybrithnetke-^oporlimaltum  ktna  ; adeoque  funi  ut  je- 
lies  orJinatim-applmtinum  m parahiu. 

*El  'Exhiberi  poterit  linea  redh  sctjualis  curvx  AFC. 

Hanc  D.  Nclit  demonllrationcm  ubi  conipcxcrai  Illultrill.’ fuani 
ille  ibiim,  quae  rcquiiur,  non  abiimilem  concinnavit,  & impertivit  mihi,  <juam 
jam  ultra  duos  annos  apud  me  habui.  Et  parum  abfuit  quin  eam  Commrnto  E.pu 
/iolko  a me  non  ita  pndem  edito  inicruerim ; (eodem  liquidcm  tempore  accepi 
primo,  quo  mter  nos  & DD  Fermatjum,  Frcnidmmquc,  alternabamur  illar  li- 
tcrsc. ) Sed,  cum  iplius  Nclii  (qui  primus  invenit)  dcmonltrationem  nondum 
videram;  non  commodum  videbatur,  ipfius  intcrmilla,  aliorum  dcmonftrauoncs 
edere;  1^  vel  (ibi  permittendum  uc  iuam  iple  edat  Nclius,  vcl  aliam  laltem  ex- 
fjxclandam  opportunitatem.  Hxc  autem  erat. 

Sit  ABC  parabola  reSia  \ cujus  kiamcier  AB=.t, 
hajis  ^Q=ibyjit^  BE  = c;  ^ Jiat  ubujue^  ut  * 
parabola  K’^C.ak parabolam  hoiC,Jk  BE  rf</ae; 

( tmm  autem  comcikant  necne  puaf/a  C,  E,  pcrinke 
efl.  ) 'J)ko  rciiam  A B 4//  A c E cutvam^  ejje  ut 
27  a ad  4.4*  V : 4*1*  + S>r*.  mutus 

%a\ 


aBK  , a ^ , rut.  r\  v , 

Cum  igitur  Jit  = AB,  — = BE,  ^ — a e,  ip 

A K. 


Cum  enim  fint  ubi f ne  ut  A a c,  A a c,  parabole ; 
a e,  a e,  / : aunt  etiam  p e,  p c,  refiarum 

differentia:  ; ut  a c c a,  a c c a,  drffer entia'  parabola* 
rum\  hoc  efty  {Jumptis  a a infnrte  exiguis^)  ut  ac, 
a c,  refftc ; Jive  ut  a a c,  a a c,  re&auguU. 

Fiat  autem.,  ut  ad  B E,  [Jive  ut  a ad  c;) 
J/c  BK  reciangulum  a que  altum,  </</  A B C para-' 
bolam. 

Fof  . ABC  , Fof  . Aac 

-AK-  = ^'^«^-AK- 


AK 


= pe. 


^Ducantur  ah  reSia:,  qu>e  utrifque  ak,  ac,  tcque  poJftnt\  {qu^e  propterea  p<t- 
caaah 

rabeU  Jegmentum  complent : ) Exitque  ^ ' — ec- 

Ut  igitur  omnes  a k,  hoc  eB  reBangulum  BK\  ad  omnes  \ boc  efi  parabola: 
Jegmentmn  A K H B : Jic  omnes  a a,  hoc  ejl  AB  reBa,  ad  omnes  e e,  hoc  ejt  Ke.'^ 
curvam. 

EJl  autem  BK.reBnngulum,  ad  jegmentmn  tarahola:  AKHB,  ut  zjac^jad 
4 rt'  '4-  9 C%  w V;  4 rt'  + p c*  ■■  ^mus  8 a\  ^oj  Jk  ojienditur. 

TarMa  ABC  e/l\  ah.  Ideoqtie  B K reBangulum  eji^-  ^ A K = B D 

z=  — f JSr^oBH  ( = V:BCq  + AKq:)  =V.e  + ^.-^  V-  9 c’ 

+ 4«- 

fint  autem,  ut  B H q,  A K q ; (h«  eji,  ut  b‘  ~g^  ’ 

Sf’  + 4«’,  an'+a=;)  A = Sf“ + +«%»</ AM;  jiue  efl  igitur 

P 4 4*.  Ed  quoniam,  «/  N H ad  A M ; ( hoc  eji,  ut  90^  ad  4 i ) ^ 

X 4’  0 r*  4 4-J.  a> 

/ne  BA  = 4,  adA'^-  eri/ AF  = -~:  Et  = — Adeoqae  para- 

F A K = : Et  fm  aMt  F B H = — '/■  9 ^“+4  a* 

parabola 
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Et 

£^i  o$arm  icffat^0/tm  BK=^^.  BK,  ud 

Je^menttm  AKHB;  adeo^  {ut  fnfr4  pnbaium  tfl)  A B rt&Uy  ad  curvam 
AcE  \ ut  2/4C*,  /»  ^ ‘9c*^^d.  mhuu  Ha\  S(g^  erat  de^ 

mat^handum. 

Mc2id  denique  hanc  habe. 

A D P parabola  reda ; cuju»  lacus  redum  dicatur  L.  Adeoque,  fompcti 
diametits  Ad,  A ^ &c.  aritluDetice  proportionaliboi.  qusc l^auni  dicamur d\ 
ipiaque  A D,  ^ : &unc  ordinatun-applicauB  d p zs  V dL ; ipiaque  I>  P = V /* : 


Et  parabohe  abicilBe  Adps:|<///Z»^  adeoque  ad  inviceiii)  vxd-^dy  velV<^’>‘ 
Ec  ddp  redangula  (quz,  funq>tis  dd  particulis  infinite  exiguis,  quse  dicantur 
Ay  paiabolaruffl  dif&rentiis  aequipoUent)  A*/dL\  quae  itaque  Tunc  ad  invicem, 
ut  V ( five  ut  ipfie  d p ordinadm-applicatae ; ) atque  ad  parabolas  fuas , ut 
A \d. 

Ducatur  denique  curva  A e £ ( parabolae  in  P occurrens, ) ea  lege  ut  fingulac 
de  redz,  fint  Adp  parabolis  proportionales;  adeooue  \xx.  d^/y  five  yd*. 
Quam  igitur  curvam,  ex  Paraboioeidum  genere  dfe  conltac;  quam  Semtcukkaiem 
appellemus:  utpote  cujus  OrdinacuiKipplicatae  Diametrorum,  ii  ponatur  AD  dia- 
meter ; vcl,  Diametri  Ordinatim-appliatarum,  fi  ponatur  diameter  A n ; funt  m 
ratione  Juhdu^cata^tripUcat^t. 

Cum  Igitur fim  de  ad  invicem,  ut  d^ d\  fitque  DE  =zDP= VZ>/. : Elrunt 
de  =^-JdL.  Nempe,  ut^^Oad  VJLii 

Cumque  fini  de,  parabolis  Adp  proponionales;  erunt  & diiferentue  differen- 
tiis proporuonales  : Adeoque  dificirentise  i e,  tum  inter  fe , tum  ad  int^^  d e ; 
eafilem  Wiebam  rationes,  quas  parabolarum  difierentic,  tum  inter  fe , cum  ad 
Tuas  parabolas  : Nempe  illic , ut  ydr*  ad  hic  , ut  ./f  ad  Adeoque  F E 

= (nempe  utjZ),  ad /C,  lic  D E = V » d, 


&fe=  Qnibnsiginir  G ponantur  sguales  de  em 

0 A*  JL 

ADC  parabola,  cujus  lacus  replum  ^ : quod  nempe  in  diametros  d/du^um, 

4® 

quadratis  ordinatim-applicatarum  d c aequabitur. 

Earundem  vero  f c quadiau  , quadratis  dd  hocefi  A'  addita,  exhie 

bent  reflarum  ee  quadraa.^’-|-  . Quorum  quidem  quadratorum  aug- 

menta fupra  A*  cum  fiat  ipfis  d proporutmalia ; fi  re^  e e ponantur  aequales  d b, 

9 A^  Lt 

erit  A b B D truncus  porabolz,  cujus  latus  roflura  efl  idem  — , ordinacim-ap- 

{^cata 


. . ,r. 


Aa  aa 


plicat»  mininu  ; adeoque  altitudo  ablcifli:  A Y=‘^^- ( Nempe 

O y#*  /j  4 Z?* 

.Quam  quideai^lticuduiis dc^aaiioscin  oum.^  quantitas 

nmtiquani  ingrediatur ; eadem  pJane  futura  ell,  quamulacunque  jxuiacur  -<^=dd 
diametri  partkiila;  ; 

Denique,  propter  tum  fe=dc,  tum  ee=db;  erit,  ut  ADC  -parabola  ad 
ADBb  truncum;  hoedf  ( propeeridemutrobiquejatus  rodum  ) ut.  v^dArwA. 
ad  V d V cub.  •<»  V A Y cidr.  ( ut  Jatt»-  quadraticum  cubi  d A,  ad  laaiaqiladraticum 
cuba  d V mim»  Utere  quadratico  cubi  A V : ) Gc  omnes  t e,  hoc  nft  d e reda ; ad 
omnes  ee.  boedicurvamAeCw- Q^od  eratmvctbgandum.  ^ c.  « 

Exempli  gratia.  Si  ponatur  AD  = 4,  dcDE^j*;  erit  A V = i , & 

Quodque  de  hac  Paraboloeidis  curva  demonAracum  eft,  id  aliis  non  paucis  cur- 
varum generibus,  quateousres  teret,  mutatis  mutandis  accommodabitur. 

Vides  itaque  quod  Heuratius  veller,  id  iptiiro  noArt  deroonArarunt ; dc  quidem 
{N‘k>res.  Eadem  enim  cA  linea  quam  Nehusnolfer,  veiterque  Heuratius  conAde- 
rarunt.  ( quod  tibi,  ubi  animadveneris,  ignotum  el£  non  poteii  ) Id  maxime 
intcreA,  quod  per  Tangentes  vcAer,  noArt  per  Intcripcas  demonltrarunX  Fun* 
dameiuum  mriufque  methodi,  nos  in  dido  &holio  prop.  jS.  Amh.  Intin.  aadi- 
deramus. 

Quamquam  autem  non  minore  torian  jure  licuiAeq  redarum  hanc  curvis  ae- 
qualium mvemionem  ex  poiUiminio  nuhimet  al^ibere  ; quamquo  alios  video  eo- 
rum avide  Abi  ancribentes  invenuonem  quorum  ipA  fiindaunenta  fe  jeciAc  puta- 
verint ; prselcrtim  A familialium  aliquibus  hacC  fundamenta  patefecerint , ut  uc 
feripto  edito  nondum  divulgaverim  V (altem  A fufjMcio  aliqua  eAe  poAic  fua 
fundamenta  inventoribus  ilSsperfpe^  fiiitle,  autillosindeanfaffi  na6tos ; Nolim 
tamen , quum  in  ipfa  praxi  mc  pneverti  video,  hanc  fiiara  Nelio  noAro 
invidere ; nequidem  (i  conAec  { quod  jam  intell^o  ) cx  noltris  traditis  (e  an- 
fam  accepiflc:  Neque  enim  alio  tine  noAra  edimus,  quam  ut  aAis  ufeiieAepof^ 
Ant.  Quantillum  autem  inde  abfuerim,  cx  didis  vides.  - 

Hoc  intcrun  addamus:  Eadem  opera  naberi  etiam  convexam Conoeidis  fupetfi- 
ciem,  converAone curvse  At£  circa  axem  linun  A/x  dcicriptam.  Cum  enim 
^ dc,  c 
inAnitum  i 

Aamiis : Erit  uc  foiidum  ex  AoD  paralidla',  ad  folidum  ex  AbD  trunco,  circa 
bAn  converfo  fa^hira*:  Ac  lliperAcies  ex  omnibus  f e intuis  diAandis  ( qiue  cA: 
ut  feriestf^a)  Ave|  ( tres  quinrx  j fuperAcici  Cylindrica  qux  deferibunr  redta 
D E,  ( hoc  eit,  omnibus  f c in  maxima  diAantia,  quae  itaque  elt  ut  (d-ies  V « ; ) ad 
lup^ciem  convexam  quae  ab  AeE  curva  Ac  converta  detcribicur.  EAautem 
fblidorura  eorum  ratio  ( ex  noUrz . Arichmedcair  Infjnitorura  principiis  ) nota : 
.(  cpgnius  enim  tum  magnitudinibus,  tum  momentis,  adcoqut  & centris  graviuoa, 
parabolarum  ADC,  VAb,  VDB,  adeoque  & trunci  A b B D , iblidorum  conver- 
lione-fktorum  n^nitudo  pariter  innotefeee : ) Eigo  St  harum  Aiperficierum. 

De  ipAus  trilinei  A ed  magnitudine,  aut  centro  graviuds,  aut  (oAdis  lAiuscon* 
verApne  iadis^  nihil  adjicio : nou  uuqueAmcea  omnia<;  &nx  principiis  in  no- 
Ara  loHiutorum  Arithmedca  Stalibitradids  AKiiiedaducunuir. 

Sed  ad  Parabolam  reverto  ; quam  (ucdidum  eA)  in  memorato  Scholio  prop. 

38.  Arith.  Infio.  fpeciaum  ^nderavimus.  Refumpta  igitur  qux  ibidem  al  n> 
gura;  oAcndirous,  propter dd  vel  os  (redarucn, ot  in  paralias  compiecnciiiD 
ordmatim  applicatorum  differentias)  ut  iiibtealas  ooclfe  i: 

hoc  eft,  ut  ordinaciro  applicatas  ad  Hyperbolx  con- 
jugatum axetu  : ipfas  amemus  veUid,  ut  01  dinatim  applicatas  in  Triangulo  cAc, 
notius  ell  quam  ut  diwhi  opus  At.  ^ 

Sin  quxraiur  adhuc,  quxnamcuiquc  parabolx  conveniam  Triangulum  & Hy* 
perbda  : quatnquam  ea  nullius  dilAculatis  res  At : paucti  tamen exj^iam  ' Intel- 
ligamur  KL,  Lm,  ad  angulos  redos  conAitutz  ; onmclque  Lm,  Lm,  ut 
T,5, 5-, 7,  differendis  dd  vel  os  xqualts,  vcl  AdM  propofuoniiics ut  & 
‘ • . - . ’ ‘ ' K L 
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n,  converlione curvx  AtE  circa  axem  Imun  A/x  dcicriptam.  Cum  enim  le- 
dc,  db,  ipAsfe  redlaruni  differenuis, &ee  fubtenOs,  hoc  cA.  (proceOu  in 
nitum  continuato,)  curvx  particulis,  proportionales;  atque  in  iiiaem  ab  AAdi- 


is. 
Fig.atf- 


/ 


Et  fff 

KL  ipfitt  vtl^:  Erant  omrfb  Km, 
iiibteniij  0 0 fimiluer  squales  veLj>ropor< 
ttonales;  illis  nempe  ungulae.  4|uk  cum 
ordinatim  applicatis  d o angukU  l^um 
rcrpcAiv»  cnKL  angulis ^uides ; hoc 
dt ) fumptis  1 1 inHoue  exiguis , curvs 
particulis  quarum  vcHubtciwc  vel  tan- 
gentes angulos  faciunt  iildera  mKLvel 
n K L aequales.  Si  hac  igiiur  N K L tri- 
angulum rcdangulum , uraile  triangulo 
F O D ( hg»  atf . ) quod  fcmiporibohe  cir- 
cumlcnbiiur : b^it  uc  omnes  K ra  , ad 

omnes Lm;  fic omnes  oolubtenGr,  hoc  x*  ^ 

dlAO  curva,  ad  omnes  os  vel  d d difiarntias,  hocellAD  diametrum.  Hoc 
ell,  ( fumptis  parallelis  mx=mK,&mA  = mL,)ut  omnes  m * ( hypcrbola  K <t, 
cjufque  conjugato  axe  LN  intenceptx  ) complentes  LN*K  quadrilineum,  ad 
. omnes  mx  complentes  L^N  triangulum;  five,  ut  quadrilineum  illud,  ad  hoc  tri- 
angulum ; lic  expolitae  parabol*  curva  A O,  ad  A D dumetrura  Et  confctjuen- 
ter,  Data  Parabolicae  hnex  longitudine,  dabitur  Quadratura  Hyperbolx ; & vice 
verla.  Quod  & tu  aliunde  oblcrvalli. 

Vel  Uc  etiam,  ( ut  uno  fchemate  totum  compicdar, ) fi  fiat  ut  F D,  ad  DO, 

& OF;  ficDO  veiTA,  ad  AK;  &T» 

= K T : & delcribatur  K » Hyperbola,  verti- 
ticem  habens  K,  centrum  A : &,  funipta  Tx 
=:  T A,  fiat  A T X triangulum : Ent  ut  A T x 
triangulum,  adAT«K  quadnlineuro ; lic 
axis  AD,  ad  A O curvam  Parabolx.  Addo, 

Ec  panes  panibus  refpedive  fumptis  propor- 
tionales ede  : ut  ex  dcmonltraus  patet.  (Ha- 
bet autem  hxc  Hyperbola  latus  rmum  lateri 
tranfvcrfo  sequale,  jBc  mrumvis  lateri  re^lo 
Parabolx  xquale,  duplum  autem  redx  AK: 

Hltque  A,  Hyperbolae  centrum  ; K,  venex  ; A T,  axis  coiyugatus ; Ax,  Afyra- 
ptota  ; K <T,  axis  interceptos  ; & i* » A T ordinarim  aji^ilxata  bafis. ) Atque  ha- 
denus  de  Parabolz  curva. 

Sed  & eadem  opera,  dc  Conoidis  Parabolici  fuperficie  judicandam  erit.  CutnCom^iJis 
enim  lingulx  reitarumio  differemte,  ad  rcfpedivas  ctirvx  paniailas*  fintut 
adt*,  finiquc  in  iifdcm  ab  axe  diiiantiis  : Eritut  iulidum  ex  convcrlionc  ATx^V*^' 
trunguli,  ad  Iblidum  ex  convcrlionc  A T » K quadnlmct,  circa  AK  redam; 
fupcrHctes  ex  omnium  curvarum  co  diHtrentiis  fic  convedss,  ad  conoidis  fuper- 
ficiem  ex  convcrlis  curvx  igniculis.  Quz  autem  ex  diflmnttarum  illarum,  ariUi.* 
mecice  propomonalium,  mdilbntiis  itdn  arithmetice  proportionalibus,  conver- 
iione  dclcnbitur ; ad  fuperficiera  etrundem  arithmetice  proporuunaMum,  in  di- 
Ibntia  maxima,  convcrliono  dclcriptam,  ( lenes  Seaindanorum  ad  Icriem  Prima- 
norum ; ) hoceft,  ad  curvam  Cylindri  circumfcripti ; cfiittnad}.  Ergo,  utlbli- 
dum  ex  aTx  triai^ulioonverik>nc,ad  Ibliduni ex  converfionc  AIWK  quadn- 
linet,  arca  AK,  deicnptum;  Ik ^ ftiperficiei  curvz  Cylindoi  circuralcnpci , ad 
curvam  conoodis  Parabolici  'fripoificiem.  autem  quod  fit  ex  ilh  triai^uli 
converfione,  ^CylmdriidutudmisTx  ; Quod  autem ex^adtilineo  ficoonverlb 
efficitur,  dl  CyiirKirtB(wkka  bafis)  altiuidtois  T>qdun^Conouic  Hyperbolioo. 

autem  Gonoides  illud  Hyperboiiaim(  per  prop.  163,  Aritb.  Infin. ) adeir- 
cumlcriptum  CyUndrmn,  m \ T-{-  ^ 2>  ad  / ( lemillis  latens  tnnfvorfi  una 

cum  tr:entc  diametri  incette^  , ad  emfilom  latens  tranlVerfi  & diametri  aggre- 

f«um:)  Hoceft,  ut  AK-f  iK^ad  AK -f-T«leuiAK-l-ia:  Adeoque 
rus  lichyperboiice  cxcavauii^  ad  eundem  plenum ; ut|7'^^2)ad7'-^^.  (ive 
ut  AK-^jKf  ad  AK-t>Tx.  Eigo(  propter  «quales  omnium  bales,)  UlqTx; 

ad  T « miiuB  + ifcj  liipcrfkki 

curv«  Cylindri  ctrcumlcripri , ad  curvam  Conoeidis  paraboiio  fuperfidem  : £1 

A aaa  a (mulli* 
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fy5  Curvor^ . E33wr«, 

A K4»  i K i* 

{ multiplicatis  antccedeptibus  in  | , ut  T »,  ad  eandem  A K + T^j-r^r-  K i' ; 

A K“j-  l K 

fic  cylindri  circurafcripti  fuperficics  curva,  ad  curvam  Conocidis  parabolici  fuperfi- 
dem.  Qux  niim  invenus  tuis  conienciam,  vide  fis. 

Quam  vero  eadem  parabolae  corva  circa  A T converfa  fuperiiciein  defcribit, 
(propter  tum  diflereniurum  re£bnim  to,  tum  particularum  curvae,  ab  A T di- 
Uantiam  to,  in  earundem  ab  AK  dtfbmix  ratione  duplicata, ) erit  ea  fupcrficies 
curva,  ad  circulum  remidiametri  AD;  non  quidem  ut  ipfa  folida  modo  diib,  (ex 
converlione  quadnlinei  AKxT,  &trilinci  AaT,  circa  A K,)  fed  ut  ieroiioli* 
dorum  horum  momenta  refpe^u  AK  rei^bc;  vel  ut  omnes  tx  ad  omnes  t^,  in. 
reipe^varum  fnaritm  ab  A K diflantiarum  quadrata.  Qux  quidem  rauo,  non 
mafts  explicabilis  efl,  quam  ipfa  Quadrilinei  ad  Trilineum  ratio. 

Vehim  (ut  ad  alia  etiam,  extra  PaiabolocicUim  genera,  tranieamus:)  Perpen- 
txfMf»,  damus  curvam  ABC  fig.  7.  quam  EUipJin  cxpanjam  dicimus.  Qiiadrata  pani- 


cularum hajus,  vel  earundem  fubtenrarum,  funt  ut  quadrata  di^ttmianija  H* 
nuum  verfbrum  ( incipiendo  ab  A vel  C, ) (ive  diHcrentiarum  finuum  redonim 
( utrinque  ^ B prodendo, ) quadratis  s^ualifam  au^.  ( Qpod  ex  ipfo  Schema- 
tis  inlpeflu  pacet. ) Q^am  igitur  rationem  habent  eorundem  quadratorum  (ic 
ausiorum  latera  quadrat,  vS  ad  quadratorum  xoualium  lacera,  vel  ad  omnes 
lilas  fitiuum  cUBerenti^  eam  habet  ABC  curva,  vel  ad  A F vel  ad  FC  ( Quod 
& de  nanibus  refpedivis  intelligendum  e(L ) Qiix  tamen  ratio  non  magis  ex- 
plicabuis  eft,  quam  perimetri  Ellipieos,  ad  peripheriam  Cuculi- hujus  dia- 
metrum. enim  erant  in  fig.  a.  FzC,  F^r,  Circuli  /emiperi- 

nietri  in  fuperficie  Cfliodrica ; exdem  Tum  in  eadem  cxpanla,  Bg.  7.  A F redb, 
& ABCcurva.  Ut  igitur  AF  reda,  ad  ABCcurvam;  {ic  femperiroccer  Gr- 
culi,  ad  femipeniqetruinEIlipfeos,  cujus  minor  axis.jmalir. fic  diametro  circuli; 
major,  ejufdem  duplam  polTic.  Uri  &,  in  fig.  10.  ^C,  funt  ut  quadrans 

perimetri  cixcfilaris,  ad  quadrantem  Eliipfros,  cujus  n^r  Axis  mmons  poflec 
quincuplum.  £t  in  akis  fimilicer,  variaa  curvaturae  menfura,  pro  vana  con/u* 
gamram  axium  radone.  Efiquc 
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r Elflque  hae<(,  ni  ^or,  ea  curva  quam  Comitem  vel  Sociem  (kCom-t^^idm 

pe^ne  de  h Ibulette ) appcllai  Author  Hilroriolx,  utut  aliter  apud  ipfum  atm^y^^* 
me  generata.  Q^m  enim  lile  dimidiam  duSiu  erreini  m fuferficie  Cfflmdri  reffi^ 
deicnptam  dicit;  nos  Omplicius  JeSi tone  Cylindri  plano  faae^  totam  defcribiiQus. 
NelciviiTe  fiquidem  videtur,  curvam  ABC  Hg. n. 
non  aliam  eife  quam  Ellipfin  FC^  Hg.  2.  in  planum 
expauiam.  Si  autem  centro  Q ^llamia  CF,  in  fu> 
periicie  cybndri  fig.  r circini  du^lu  ddcribatui* 
linea,  non  erit  illa  F^r  Eilipfis,  (communi  plani 
& Cylindri  irione  ia£la, ) fed  mia  curva,  com* 
muni  Sphxrae  & Cylindri  lectione  h6la,  quz  in 
planum  cxpanla  omnino  (imilis  ent  curvz  BC 
rig.  7.  prioris  lemiHi.  Si  enim  intcUigatur,  (in  Hg.x.) 

F(r  arcini  du^lu  deferipta,  adeoque  CC  r^la^ 
ubique  ipli  CF  zqualis,  unde  dcmilla  (z  in  ruper- 
6cic  cylindri  occurrat  bafi  in  z:  Qiiia  tum  Cz  & 
z F futKcnIx,  tum  C z & zC,  a^ue  poHint  i^  C( 
reillz,  hoc  eflCF;  erit  zF  iubtenla  zqualis  ipli 
Z^i  Adeoque  omnes  z^  (divila  FzC  in  partes 
, zquales  in  pungis  quotlibet  z ) erunt  ut  chordz  arcuum  in  femicirculo  arichme- 
ticc  proportionalium,  hoc  ed,  ut  (inus  recli  in  quadrante,  hoc  ed,  ut  ro^tz  triU* 
neum  BbC  tig.  7.  complentes,  ipOBb  ordinatim  applicatz. 

Adeoque  fi  mtclligaiur  fcniicyliodro  FzC  r fig.  1.  fimilis  alius  cuius  baGs  dia- 
meter iit  femifli  hujus  F C zqualis;  Curva  ut  FC  r circini  du<du  delaipta  in  fu- 
perHcic  minoris;  & femillis  F;  r ren^icllipfeos  in  fuperficie  majoris,  fi  in  planum 
utraque  expandatur,  congruent. 

Porro  fi  intelligaiur,  non  jam  F A ut  in  7.  hoc  ed  FzC  fe  z-  f«t  F C C^troe 
ut  m fig.  30.  live  Cr,  vel  CF  reila,  vel  etiam  Fr,  fig.  ap.  dividi  zqualiicr ; 


adeoque  F A^e.'30.  hoc  ed  FzC  fig.  19.  dividi  pro  ratione  arcuum  ordinatim 
applicatis  five  nnubus  r^s  sq|ualiter  didantibus  refpoadentiom : Erunt  ( in  par- 
tibus infinite  exiguis)  quadrata  particularum  ABC  curvz,  huic  divifioni  refjxm- 
dentium;  ut  quadrata  diHerentiarnv  horum  arcuum,  quadratis  zqualibus 
( Quorum  omnium  radices,  ad  omnes  fllas  vel  diHerenaas,  vel  diaraetn  parficnlaB 
aquales,  faot,  utABC  «urva  ad*ic£tmi  A F,  vcladFC:  quibus  quidem  aegre- 
gatis  proportionales  fuperficies  pbna^  facile  ed  concipere ; non  ita  facile  ra- 
tione nota  emicare,  magis  quam  rationem  curvz  Elbpieos,  ad  Circuli  vel  peri- 
pheriam,  v«  diametrum. ) &int  autem  illz  arcuum diHereoaz  (propter  arcuum 
mfimte  exiguorum  & cboidarum  quafi-comeidentiam,  adeoqoe  dc  ceoemrum  gra- 

vimtis,  uqiotc  quz  arcui  & chordz  inccr|e£la  efle  debent,)  ut  — j— , hoc  ed  &- 

cx  «dio  & diaractl'i  aliquota  parte  exigua  per  finum  r^um  5 divi- 
fum;  (Quod  ex  Ardiimcdis'‘&  aliorum  demondratis,  qui  fope^ierum,  Sphz- 
rSz  & dfcun^cript*  Cyfindriez^  fqpizn^  paralkfif  plan»  abftiffa,  xqutlia  efle 
odenderunL  facile  colligitur : nempe  S/I^sc^  fatura  cx  Radio  m A,  zqualc 
« s cjtlBcm  difbmtia  ^ diametro,  in  c corrcfpondcmem  curvz  pam- 
iP*  4/i* 

cularo:)  Adeoque  illarum  quadrata  — — — ; quz  quadram  zqualibus  (prop- 

•.  * A a a a 3 tei 
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Curvarum  EtJSwirK, 
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ta  FC=Cr)  auiU,  exhibent  — ——  + v#’,  quadrata  parucularum  curv» 

ABC;  eorutnque  omnKim  radices,  curvam  ipiam : Hoc  dl,  (propter  r = V:  P — «•: 
* R* 

fumptis  4 utrinque  St  medio,  ut  i,  i,  3,  &c.  fuoceflive,)  

r= ipia  quadrata;  eorumque  radices ^ . Ipfx  au- 


'R  A 

tcm  arcuum  circularium  ddtoreaua:  — 


tff»— 4* 


Adeoque  ut  illx  oa»> 


nes,  ad  omnes  has;  (ic  EUipfeos  cxpofitje  pcrimeicr,  F^r,  vcl  ABC,  ad  peri- 
pheriam  circuli  F z C,  vcl  A F.  ( & ^is  EllipHum  Ipccichus  fecile  accom- 
modabitur,  ut  mox  docebitur.) 

Deinde,  Si  imelligamur  tum  Ellipleos  ill9c,  tum  hz  perimetri  Circularis  particulz, 
ditoblon-  iddcrarcrpeiiivc  a Uiis  axibus  dubniiisconveni;unde Hat  illic,Sphiroeidisob!on- 
gtfipfr-  gj.  hic,Sphzr2c  fiiperlicics:  Erit  1'upcrHcics  illa  ad 

nane;  ut  omnes  J^/  .^R'  — 4^:  ad  totidem 
AR\  live,  ut  omnes  i/:^R*  — 4’:  ad  toti- 


dem  R:  HoceU,  (H  iiiidligamr  in  pa^ielo- 
grammo  (Hg  31.)  AB^r^Va,  &AK  = jp, 
adeoque  ac  = 4,  rchquaque  ut  m ichemate 
BAquadn 


^ conflru^U,)  uc  R C B A quadrantis  circuli  (eg> 
® mcntimij  ad  qu.adratum  A R minoris  femidia- 
metri.  Sunt  enim  omnia  brb  rcclangula,  hoc 
ell  RV^-Y^  hoc  cfl,  iR*  — 4*;  ut  ruiUrum  rc quadrata : adeo- 

?uc  omnes  rc  reit»,  lu  ^:i  R^ — 4*.  Quod  etiam  ex  prop.  124.  Ariih.  lulin. 
Lifius  patebit.  * • . , 

Eodem  modo,  ad  'alias  Eliipfrnm  fpecies  res  accotemodabiruf.  Si  hoc  Hiltcm 
advertatur;  In  przfend  cafu,  propter  FC  = CrHg.  a.  vel  ap.  aliquocas  partes 
tum  reibe  F C tum  rcilz  Cr,  eodem  lymbolo  A dclignari.  Sn  rc^  Cr  (quz 
potell  excelluni  quadrati  axis  longioris  lupra  brevioris  quadratum)  vel  longior 
cHet  vcl  brevior  quam  F C (circuli  diameter,  vcl  Ellipfcos  axis  minor,)  puu  uc 

//ad  R;  polita  A aliquoca  parte  diametri  circularis  (ut  pnoi, ) erit  •— y/cadem 

• R 

• » 

parsrcilz  Cr:  Adeoque  pro  v,,-  — j + Tumendum  erit  \‘  — A^. 

.«*““4*  R*—A^  R^ 

Adeoque  Sphaerocidis  ilia  Ttiperlicics,  ad  iupcrHciem  Sphzrz,  erit  ut  omnes 
4*  y/’  ' 

-f-//*. n»~  • totidem  R.  ldcoqne  ponendum  erit,  fig.  31.  AB—V.  R* 

^ • . ;-i. 

+ //“■-  & A R = //^  ( rcoulTi  rcdfae  C r iig  ap. ) |j»rc  & ar  = &itq^ 

uepAius,  Uc  ABpR  quadrantis  circularis  legmentu  ad  tbegiem  R,  )ioc  ^ IS 
H*R  \ Tic  iliperiicics  ilia  Spbzroeidka  a^i  ^iueciq^.  ( ^t  partes 
fpoeUvc  proporuonales. ) £(t  autetn.  ut  AB,  ^Riivkps  (em: — 


iivc  rtitd  qu*  j)o® 


R c,  iemmis  minor ; A R,  dilbiow  1 
tum  quadrauaaun  /vniiaxiu(p. 

Dico  igitur,  Si  ta  (itjiu  nuiiis 

linuiam-tffkctm-  BC  fantgi  mina  i <e^mlis  , ^ AR^ 

Itmf.  Ertt  ut  BXjB  hptatHHneum^  lu/  Ati  C ri.-^ian^ulum\  Jk 
jmgifufmjkks,  aJfttpi^ficiimhtfatplitSpitcrx.  " — 

Sfh^Ki-  tntdl^turj^  Cylqvlu^i  C z fig.  obliquus 
Ja  Uti  Ius;  & F zC  reita,  cujus  migoiaxis  FC'' 

cuii  diamcgo i> pwws iH**!** numero iclihias,  qui' 

p*n^1|U^pbci^  f||^&prius  oltcnluBi 
liiUlsiniiii  :.undefi  atifemt 

Rr-’A*  "< 


rei2ae* 
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E T Hha.Tu<r(iai;. 


i /y  ■ 

reiila:  Cr,  puu  (Sumpto  (cilicct,  ut  Cr  adFr,  fic  )enmt 

R 


R'n' 


m li quadra»  Ellipfcos  F*C  ; eorumque  radKxs 

JC  yi*  A , 

R* 

V:  1 5\^'-  ipfe  particul*.  Quiquidera  atraquc  particttl*  (tum 

R * *—  4 * il 

Pcriphcrbc,  tum  £iiip(ras, ) U in  fuas  cafdem  \ fuis  axibus  refpedlivas  diibntias 
'.R^  \ ducantur:  Facb  ( fuperficiebus  harum  converflonc  circa  Tuos 

4»  //» 

uxes  proporuonalia  ) funt,  iliic^y^;  hic,^y':iP*  — • Adcoquc 

ix* 


Sph^rocdis  lati  fiipeidicics  ( converfioncEilipreos  circa  minorem  axem  deferipti  ) 

a*  H* 

ad  iiiperHciem  Sphxrx  circumlcriptz,  utomnesV-iP*  — — bi  “ » toti*Fig.i8. 

R* 

dcm^.Hoccfl,  ut  ^uadnlmeum  A Tx  KHg.  i8.  hypcrbolz  fuoqueaxi  conjugato 
intcrjcikum  ( cujus kmilaius  traarverfum  AK  = V:iP^  — //* : & AT  H,  T» 

= ) ad  ATx  rcilangulum. 

Hoc  cft,  -S"/,  4^  ffypabola  ctijtts  Jimilatus  tum  reclum  tam  tumjverfum  A K , 
EJhl>jns  Jemtaxt  nunon  atftutur  \ ad  Q^mjugatum  axcmcrdinatim^  apphulm  *T 
famaxi  ^Hgjcos  majm  x^ualts  ; ^ (ompj^atur  AT»  reS/anguIum ; Ent , ut 
A T » K <fUAdriUntttm^  ad  KT  * rtBangulum  \Jic  jupcifi'.ies  SpJjxroeidis  laUy  ad 
arcumJcriptM!  Sph^ra'  Jupa  (idem. 

Vei  iic,  elegantius  paulo,  utrumque  fimiil  efferamus. 
gatiy  ACE  major y B C H mittor  , B D ( pn- alitia 
CE)  etreumjeripti  circuli  quadranti  E K ocem  rens  in 
D:  ^compleatur  CBDf  reSlangulurn.  Sumatur ^ 

D F continuata,  F G •cqualis  C E.  U^niquc  centro 
C vertKc  H,  feribatur  HG  hypet  bola  ; ^ compleatur 
CFG  l rcBangulum.  InteUigatur  autem  tum  axe 
AE  jplkeroeides  oblongum,  tum  axe  BH  fpbaroeides  U- 
tum,  elhpjeos  coHverJioue  dejcuhi.  £jit , n/CFDK 
quadnlmeum,  ad injcnplumveii angulum  CFDB  \ Jic 
Spburoeidis  oblongi  Jupt^Ks,  adjupetjkiem  mfciiMtc 
Sphtera: ; Atque,  ut  C F G H ^uadnlmeum,  ad  reUan- 
guimn  ch  cumjd  iptutn  C F G I ; Jic  tuperjiues  Ipb^oeidii  Uui,  ad  circmnfcript» 
Jpbante,  fapeijktem.  Addo  ciiam,  ^ partea  partibus  refpeffhie  fumptis  poportnt- 
tudes  ejfe,  ( nam  Ut  de  partibus  etiam  procedit  dcinonllraiio  : ) Hoc  df , li  m ea- 
dem rauone,  ordinatimappifcacis  (e^b  inteiligatur  rc^b  CF,  qua  Iphxroideos  & 
comparatz  Sphatne  Axes  Iccantur  plano;  Dau  vero  ratione  quam  habet  Sphxroei" 
deoskiperhcies  ad  Sphxra:  luperheiem,  vel  etiam  lihus  portes  ad  prtes  hufOi  ; 

rationem  item  ad  circuli  planum  dari  nemo  ndcit  Sed  de  his  hadknus.  

Aaxdo  ad  Spiralem^  quam  & iivmioraio  loco  ( Schol.  prop.  Amh.  Infih. ) 
confideraviouis.  Incdligatur , intra  Spiralem  lineam  iulcribr , figura  ex  (imilibiw 
fei^loribus  conHata.  Horum  arcus,  popter  aqualia  radiorum  augmenta  ( wi 
CA  = -^)  arithmetice  proporcjonaks  dic  offendimus:  ^ da. 

Adeoque  & arcuum  honim  ( quippe  iimiluiin ) tum  chor- 
das (SC  = f,)  tum  fimis  reCtos  (SV=r)  & verfos 
( VC  = t/)  aruhmcticc  itcm  proportionale  cllc;  Et 
proptcrca Subcenlarum Spiralis  quadrata,  SAqrrSVq 
-f  V Aq  = “H-i  =«■’  + »»)  A*, 

ut  quadrata  yEqualia,  tum  quadratis  arithmetice  propor- 
tionalium, tum  pbnis  arithmetice  proportionalibus,  au- 
(Quodibidcm  iulius  oifenfum  dl  ) Hoc  df,  .ut 
quadrata  ordinatim-applicatarum  m Hvptrbola,  quadratis 

jequaiibus  auwb.  Aocoruic,  dumroo&  determinatus  eft  pumerus  Sciolorum,  unde 
& angulus  ad  centrum  determinat*  magnitudinis,  nianifeftum  elt  has  fpiralis  lub- 
tcnfasfubtenlls  in  parabob  fupra  oi^x>rans  ( quarum  utique  , quadrata  , quadratis 
fcqb^ra' arithmctice-proportionaliuibfive  ordinatiib^ippli^bhim  in^  o^gulo 
auctis,  arqualia  fupia  dixunus  , ) mimioe  convenit.  QpobiMi  vero,  ih'Hfinofi- 

bu$ 


Sint  ellipfeos  axes  conjur 
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Curva  r um  EoSwt»?, 

bubaiiguijs  rauo  fuius  verG  ad  rtdluni  xmnor  tifc,  cacjuc  femper  prout  minuuntur 
rumSPt-  anguli  dtroinuiiui',  adeo  ut  co  tandem  perveniatur  ut  ctara  qualibet  imnor  Itt;  unde 
rslis^  iii  angulis  iniimte  exiguis,  propierrauonem  Gniis  veriiad  reduminiiniie  exigu- 
intclligenduscll  V C Gnus  verllis  ( coincidentibus  quali  mm  arcu 
chorda  tum  linu  rcdlo  ^ quod  quidem  iniciligcndum  erit,  ubi  S A fubtcnfe  pra 
^ ' Spiralis  porticulis  repuiaiitur ; ) adeoque  quantitas  ti,  & propteica  2 1;  ^ , pro  nulla 
reputanda:  Erh,hoccaru,c*4'^^'-^"H'^“  taiitundcm aique  c*  + y^*;  Adeoque 
prticolx  Spiralis,  non  minus  quam  Parabola:,  erum  , ut  quadratorum  zqualuim, 
quadratis  Anthmedce  proporuonalium  au^rum,  latera,  live  ut  t a fig.aS. 
Unde  Imcanim  Spiralis  6i  Parabolicx  xqualitatcm  nunifidbm  d]&  conltac. 

Qux  quidem  inventio,  nuni  Hobbio,  an  Robervallio,  debeatur,  ( uterque  enim’ 
vcndicat. ) non  determino  ; an  inter  utrumque  dividenda.  Certum  clL,  Mcrlcn* 
num  Ro^vallio  tribuere:  contendit  autem  Hobbius  le  primum  inveniOe,  prx- 
tendit  utique  ( quam  luam  prjcteniioncm  cum  Ekncbttm  meum  Icripli  non  audi* 
veram  ) le  Robervallio  rem  totam  pridie  communicaile,  eum  auicm,  hac  anla 
data,  poflridie  demonUnuiunem  fuam  adornalle.  Quicquid  lic,  cum  res  Gc, 
nolo  ego  me  arbitrum  interponere  Propoitdoncm  autem,  cujuicunque  demum 
Gr,  veram  clfe,  comprobat  hicc  nollra  demonltraiio. 

Hanc  autem  demonitradorwm  nofbram,  Gguraiinn  infcripdone  & circumlcrip- 
tione  ad  morem  veterum,  fufius  rradi  polle,  non  opus  cR  ut  ego  te  moneam  ; qui 
probe  noris  quam  facile  hiijulmodi  deroonllratioues  contraebe,  ad  operofas  ilJaa 
veterum  reduci  poliinr,  modo  quis  id  tanu  ellc  putaverit.  Atque  hamnus  de  Spi* 
rali  Archimedea. 

Spirallt  IntcUigamus jam  alius  generis  Spiralem  delcnbi ; in  qua,  verbi  grada,  radiorum 

*IU.  incrementa  CA  non  lim  zqualia,  fod  eadem  ratione  conunue  creicantqua  creG 
33'  eunt  arcus  SC,  vclMS  radii.  Id  autem  fiet  G inielligamus,  vel,  manente  cir< 
cumdu6be  ret^be  M A motu  a^ualdli,  pumilum  lineaus  moveri  ab  M ad  A motu 
aequaliter  accelerato  ; vel , manente  pun«^d  lineantis  ab  AI  ad  A motu  zqua* 
bili,  reiiam  M A circumduci  motu  aequabiliter  retardato,  nempe  ut  quo  longius  a 
medio  recellcrit  punduro  lineans,  eo  tardius  circumferatur  re^la;  ( unde  coale* 
quetur  puncti  lineantis , in  i{^  curva  defcripta,  motus  aequabilis,  vcl  aeque  ve* 
lox. ) 

Re  Gc  conRrufbi , maniRlhim  eR , tum  omnia  funilium  iedlorum  triangula 
SVe  inter  leelle  Gmilia,  tum  omnia SV  A,  velSCA  , triangula  re61ilinea  vel 
mlRilinea,  tum  omnia  S M A,  item  inter  le  limilia.  Unde  fic  angulus  ad  A,  quem 
vcl  S A curva,  vel  ejurdem  lubtenlaSA,  vel  edam  tangens,  cum  M A faciat,  tum 
quivu  elle  potat  ( pro  varia  motuum  inter  le  radone ) tum  ubique  idem  erit. 

Erunt  autem  omnes  S A rectae,  hoc  cR  ( in  pardbus  exiguis ) omnes  S A curvae 
ad  omnes  AV,  hoc  dt  (in  panibus  exiguis ) ad  omnes  AC,  hoc  elt  ad  AM  re* 
ctam,  ut  A S ad  A V ; live  ut  Hypotenufa  ad  BaGn  Trianguli  rcftanguli , ai^u* 
Ium  habentis  adboGn,  angulo  A aequalem  ; illi  nempe,  quem  curvae  Tangens  cum 
Radiis  cooRituit» 

ConRruetur  autem  hujufroodi  Spiralis;  nfompeis,  (utin  Gg.  34, ) rc^  MA, 
M t,  M X,  M 3,  continue  proportionalibus,  radiis  hilce  deicribantur  coddem  le* 
•Rores  liroiles,  eilque  drcuuilcriMtur  A 1 xj,^.curva. 
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Et  IlAaTOs-jUo?.  f6l 

Ai,  11,  1$,  in  trianculi  hypoteauri,  finguJz  (ingulis  relpcdiivezquales,  &; 
oirmcs  otTimbus : Adctxjuc  A i 2 5 curva,  rcilx  A S aqualis.  Spatia  vero  tri- 
line.T  Spirali  adjaccntui  A M 1,  i M 2,  2 M trapczionmi  iii  triangulo  fubdu- 

pla.  Totiimque  triangulum,  totius  Ipatii  Spiralis  duplum;  li  nempe  inteiligan* 
nir  convoluuones  mitriorcs  toticsrcpwii  quoties  iiovis circulationibus  iterato  dc- 
Icribimtur. 

Nam  revera;  uti  Spiralis  Archiraedea,  non  aliud  efl  quam  Parabola  convoluta  ; 
aut  etiam  Circulus  vel  Circuli  Seclor,  convolutum  Parallelogrammum , (quod 
prop.  J6.  Arith.  Inlin.oflcndimus  : ) Sicfpiralis  hicc,Hg.  34,  non  aliud  dfc  quam 
ipluin  MAS  triangulum  (lig.  jy. ) convolutum;  contracta  nempe  in  punctum 
redaSM,  adeoque  paralklogrammis  ( five  mfcnpiis  live  circumkriptis  numero 
ioHmits  ) in  wiidem  triangula  redadhs. 

Notandum  autun  hic  elt ; Tum  propter  radiorum  M A,  M i.  M 2,  ( vel 

rediartim  m triangulo  his  relpondcmuim  )continue{»'oportionam(m  procelTuinin 
intiniium,  dccrelccndo  ; tum  ciiam  propter  eundem  ubique  Tangentis  angulum  cum 
reiUa  circumdikb  tactum,  (unde,  circuendo,  atl  pundum  M medium,  nunquam 
pervcniti  potent;  ) MuiiiJeltura  e(t,  Spiralem  hanc  imrorliim  ( non  minus  quam 
cxuorliim  ) cllc  imerminabilcm.  Neque  emra  ab  A per  i 2 3 qnotcunque  de- 
mum circulationibus  peractis,  ad  medium  unquam  pervenietur,  magis  quam,  fiimp- 
tis  Ai,  12,  projKirtionalibus,  CAnaunetur  unquam  A S recta.  Ut  au- 

tem hx  omnes  m mHiiitum  conunuats,  ite  A 1 2 3 continuata  introrfum  in 
intiniium,  a.Tjuabit  rctitam  AS.  Habes  cutvurn  inU^minubikm  term/nat^ti 

reflx  aequalem. 

Sed  de  taicndum  em,  Tan^mem  Spiralis  hujus,  non  magis  duci  potlc  Geome- 
trice, quam  Spiralis  Arehiincdcac,  ( utqux  c\  quadratura  circuli  dependeat,  ut  & 
Spiralium  omnium  Tangentes;  ) adet^iic  nec  angulum  A geometrice  allignan. 

Lmea  tamen  imcrniinabilis  terminatae  relitae  aequalis,  non  mmus  fine  hoc  allignabi- 
tur:  Si  nempe,  fumatur  irianguluni,  non  rcdbngulum,  ut  ASV  fig.  33.  fed  tri- 
angulo ASClimile;  utcnimAC  adAS,  licAM  ad  omnes  AS  redas  arcubus 
AS  numero  infinitis  inlcriptas. 

Hanc  iplam  curvam,  alia  occafionc , contemplatus  item  eft  Wrennius  noller. 

Nec  untum  curvae  longitudinem,  partui mque  iptius,  & magnitudinem  adjacentis 
plani:  ted  &,  ipfiusope,  Limacum  & Conchiiiorum domunculos  metitur.  Exifti- 
raat  utique,  magna  verifimilmidine,  domunculos  hofcc  non  alios  elle  quam  Pyra- 
mides convolutas;  quarum  Axis  fit,  illiulmodiSpiralis;  non  quidem  in  pbno  Ja- 
cens, ted  Icntim  in  convolutione  ( circa  eredum  axem  ) allurgcns : pro  variis  au- 
tem curvat,  five  ad  rcibm  circumdudbm,  fivcad  iubjacensjjlanum  , angulis;  va- 
nse  Conchiiiorum  fbrra.e  enafcancur.  Atque,  h.ic  hypoiheli,  mcnfiirata  Pyramid^ 
metitur  etiam  ea  conchiiiorum  ijwua.  Et  quidem  de  hac  Spirali  hactenus. 

Putaram  hicaliamSpiralisfpecicm  tradidille  ; eam  nempe  quatc.x  convoluta  Pa-  sprralet 
rabolocidc  Scmicubicali  ortum  duceret.  Cujus  itaque  curva  quum  Parabolocidrs  ad^ 
illiuscurvo;  a;quctur,  quam  a:(|ualcm  ede  rccbcjaraolb;ndimus;  etiam  Curva  Spi- 
ralis inde  oriunda*,  «qualis  rectae  oltcndcreiur.  Sufficiet  autem  univeriira  dixiilc, 
Spiralts  omne  genus,  ex  hujurmodi  planis  ( five  triangub  lim,  five  trapezia,  vel 
parallclogromma,  five  parabola,  aut  parabolocides,  aut  etiam  hyperbobe,  alisve 
vel  rcililine<e  vd  miflilincsE  Hgunc, ) licconvolutis  oriundas,  curvas  habere  air- 
vatis planorum  fic convolutorum  btcribus,  ut  AS,  «tjuales;  & quidem,  oppofito 
latere,  ut  SM,  in  pundum  contrado , Ipatiura  fpiraii  adjacens,  figura*  nondum  Hg  Jf- 
convoluta  lemidem. 

Atque  hactenus  Ipecimina  tradidimus  methodi  noflrx  , fubcenlarum  ope,  rediii- 
candi  curvas- 

Quomam  vero,  Tangentium  ope  ( ia  memorato  Scholio  fft  op.  38.  Aiitb.  Injin  ) 
id  etiam  Hen  pofle  infinuavimus : libet  & hujus  item  aliquot  fpccumna  exhibere. 

Atque  i Parabola  initium  defumam,  id  ipfum  Tangentium  ope  dcmonflrarurus,  c»rvs 
quod  fupra  per  Infcriptas  ofiendimus.  ImclJigatur  itaque  in  fig.  36.  AT,  parabolam  parabo 
redam  in  vertice  tangens,  in  pundis  t quotlil^t  zquahtcr  divila  ; adeoque  A t,  five 
d 0 , arithmetice  proportionales , qua:  dicannir  p ; eaiuinque  communis  cxccdiis  3^- 

bo  = tt  dicatur  A:  Eritautcroot  — dA  ; adeoque  ( propter  ts  = r/  ) 

B b b b ungens 


\ 
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Curvarum  Et/3v»<r«, 

P 

tangens  os:=  Occurrat  autem  quilibet 


proxiniz  tangenti  os,  in  c.  Eritqueiic  st  = $^,  adso;  ncbo  = tt  = yi',  ad 
oc  = ^V:/-*4-+/»“  Sive^Z^  ad  Ayj  vcl  ad  V 


aut  I Z.  ad  : I Z.  * 4*/ *•  Adeoqueutonmes  v^:|Z,*+^’ • totidem  J Z. ; fic 

Fic  i8  tangentes , hoc  cft , ( in  partibus  exiguis ) oo  curv^  hoc  cU  A O 

^ ' curva,  ad  omnius  it,  hoc  crt  redam  AT  vel  DO  Hocclt,  Ii  hg.  28.  ponatur 

AK  — |Z.  fcmilatus  tumredura  tum  tranfverfiim hyperbolae K » ; & AT  ut  in 
parabola:  Erit  ^ ut  TAKk  rcilangulimi,  ad  TAR*  quadrilinciim : fic  A T 
tangens,  vcl  balis  DO  , ad  A O curvam  paraboli.  Ei  partes  partibus  rdjx'^live 
proportionales.  Qiiud  quidem  (upra  iuveiuis  convenit,  ubi  axem  AD  ad  A O 
curvam  efle  oftendinius,  ut  TAa  triangulum  , ad  idem  T AKh  quadnlincum. 
Nam  ut  Triangulum  T k>^z=\tiL,  ad  rcitangulumT  AK  = jZ,  \/<^Z-ihoccft, 
uti/adV</Z«:  ficADadAT. 


Ctwtidit  Sed  &hincnmili  modoatque  fupm,  inveniemus  fiipcrficiem convexam  conoeidis 
T«reh9~  parabolici.  Nerape  ( ob  cafdem  particularum  t c & » x difbntias  ab  A K,  ) Eric 
ut  Cylindrus  exconverfione  T K parallclogranmii,  ad  Cylindrum  ex  fimdi  con- 
jErj>/.  veriione  parallclogrammi  T^  minus  conocidc  hyperbolico  ex  eonverfione  Kl'* 
hyperbolae,  (circa  eandem  A reitam ; ) ficcirculus  radio  A Tdeferiptus,  ad  co- 
noCtdis  Tupc^cjcm  eonverfione  AO  curvz  defcripiam.  Qiiod  6:  fupra  traditis 
eiiam convenit-  Nvim  eadetu  cfl  ratio  circuli  radio  A T dclcripti,  ad  duas  tertias 
lupcrHciei  cylmdnei  reda  TO  dcfcripiz,  qui  ed  folidi  ex  eonverfione  TAK 
rollanguJi,  adfblidum  exconverfione  trianguli  T A*,  circa  eandem  AK.  Quare 
& eadem  fupcrficics  Conoeidis  onovis  modo  proveniet. 

Sed  inicliigamus  jam  (.  non  AT,  fcd)  ADm  pundis  d aequaliter  divifam : 
Parato-  adcoque  d A = </ atithinccice proportionales,  & d d = y/ aquales,  &do=r>/</Z», 

U.  &(  propter  d fduplam  reili  d A ) tangentes  of  = v':  Item(con- 

p:-  dnuatis  do  donec  proximi  quique  ungenti  o f occurrat  ini  ) ut  dt  = 2rt',  ad 


fo:ficdd  = /4',  ad 01  = 


.a,d^-\-dL  _Ay/.d'-\-\d  L 


Adeoque  fi  ad 


eundem  AD  axem  confbuaturium  A Da  triangulum  ifbfcdcs  redbnguJutn,  tum 
ADH  hyperbola  { cujus  tum  latus redum uimtranivcrlum fit  JZ., ) atque  ADE 
redangulum  cupilcunque  latitudinis,  ( adeoque  fingulas  ed  finguliSyZ  vclaxjualcs 
vcl  iaitem  proportionales ; ) Et  fiat,  ubique,  ut  dl  ad  dezsy^  fic  nha=: 
+ addg:  cnnit  A D E remngulum,  ad  ADGgquadnljneum  ( in- 

terminabUe  quidem,  fed  magnitudine  finitum;)  fic  axis  A D,  an  A O curvam  pa- 
raboli. Et  partes  partibus  rcfpcdlivc  proportionaies. 

...  Porro, fi  ducantur  omnes  tum  dd,  tum  i o,  m fuaseafdem  i veniet  refpedivasdi- 

* ftantiasd^  rcpenuniur  momenta  (rcfpebtu  AT  redii)  rcchrum  dd  ad  momenta  redU- 
rumo  i,  hoc  cfl (in partibus  exiguis) curvarumoo;  ixidAadAd  :d^-\-{dL : five 
ut  d ad  V'-d^-\-j^dL:  Hoceff  uid  I" ad  dh.  Oniiiium  igitur  ob,  hoc  dldd,  hoc 
cllAD  recli,  momenta,  ad  momenta  omnium  o i,  hoceltoo,  hoc  efl  A O curvi, 

( rcfpedtu 


- _ hy  GoO^qlt’ 


Et  nAfltTMTiUoV. 

( rcfjx:6lu  ejufdeiQ  AT ; ) cft,  ut  triangulum  A D :k,  ad  A D H bypcrbolam  : Et 
confcqucntcr  ( utpotc  momentis  proportionalium ) eadem  eft  ratio  Circuli  radio 
AD  delcripti,  ad  curvam Conocicfis  lupciiiciem  ( eonvexo-concavam)  curvx  AO 
circa  A T converfionc  dclcripram. 

Denique,  Qiioniam  o b ( rectarum  i o difRirentix  ) & oo,  in  iis  reputaudx  fum 
ab  AD  dilbmiis;  adcocjuc  & fuperHcies  canindcm  rcfpcilivc  orca  AT  .conver- 
lione  dcfcriptx,  in  lildcra  iiem  diftanciis  nempe  do  = V4'Z;  lintquc  luperficies /jv. 
illaL  ad  has,(quod  modo  ollenfuin  cfi;,)  utdJ*:::*/,  ad  dh=sv':<*'*-t'l<*^A: 

Dudlis  iitrifque  in  eandem  dilbiuiam;  rcpcriuir  lupcrHcierum  omnium  re- 
dis lUis  ob,  ad  lupcrhcierum  ommum  curvis  o o,  licdeknptarum  momenta,  uc 
omnes  ad  omnes  + V’  dL\)\oc  eU  ut,  ad  )/:d^  i. 

hoc  cft  ut  </ V 2i6dd 'dL^\Ji^ : Hoc  utraomcniuin  pa- 
rabolae qualis  ADCiig.  ad  niomcmum  trunci,  qualis  ADBb,  rd^tuejuf- 
dtm  Ai>rcd*  : (Si  ntmpe  intdligatiir  A V alutudo  ^Icifla  fig.  ly.  xquare 
quadrameni  redi  lateris  parabolx  cxpolitx  Bg.  36.  Et  axis  A D utfobiquc  xqualis  : 

Otiatus  redumA.  ) Manilellura  uuquc  dl,  omnes  edieut  ordiOatau»appli* 
catas  m parabola,  & omnes  Vr^^A-f-jA'  ut  ordinatim  applicatas  m pai^boix 
trunco:  qux  utraeque in </dudx  exhibent  rauoncsroomeiuonuu  : Qtix  quidcoi ra- 
tio,  ( propter  cognitas  tum  magnitudines,  tum  centra  gravitati^  parabulx  & trun- 
ci,) cugmiadK  Habetur  autem  momcmuni  planorum  redtis  ob,  circa  AT  coa- 
verlis  deicriptonim  ; dt  uiitpie  ( propter  plana  ipfa  xqualibus  redis  o b in  diitaii- 
tiis  ab  A T arithmetice  proportionalibus  convcrlis  ddcnpta,  anihmciicc  proportio- 
nalia; eorumque  diflaniias  ab  AD  in  illaniin  ratione lubduplicati ; udeoque  ipib- 
rum  momenta  ut  lenes  v' rf  : coni ndem  vero  planorum  in  dilla;irii$  maxinix  x- 
qualibus,  hoc  dt  circuli  radio  T O dclcripu  , momentum,  ut  lenes  a ; ) ad  mo- 
menatm  circuli  radio  T O dclcripti  refpcdu  A D redx : uc  feries  ad  lericin 
a:  adeoque  ut  ad  3:  fiveuiq,ady.  Etpropterca,  dau  lupcrhciei  magnitudine, 
dabitur  cjufdem  centrum  graviiaus. 

Cum  autem  (ut  vides)  in  dcmonftrationibusafltimprcrim,  nuncoc,  nunc  oi, 
tangentium  particulas,  in  diviliombus  exiguis  ipfi  00  curvx  paniculis  toinci- 
dere:  nehxlites  tanKn  num  hoc  temere  kccrim ; id  tutolachini  uiielligas,  modo 
aniinadvenas  redas 01,  oc,  angulo  contactus  iubtenl^  pro  diminuuoneoc,  oi, 
tangentium,  lu  minui,  ut  illx  ad  has  rationem  tandem  lubcaiu  data  quaVis  mino- 
rem, ( lecuscnim,  angulus  redilineiis  aiTignan  pollet  angulo  contaaus  minor,) 
ideoque  evanelccmibus  oi,  oc^  tangenti  d curvx  intcijei^lis,  comcident,  tum 
oc,  tum 01,  ungentis paniculx,  particiflis curvx  00. 

In  T^ambokeide  femKuhic^di , quam  fupra  memoravimus,  liroiliter  atque  in  Pan-  f arato- 
bola,  per  Tangentes  item  id  ipllun  tpcpcdiri  polle,  quod  perlubtenlas  lupciiusab-  loeidetff- 
ibUimus,  pauas  oftendam.  mkutica- 

Intelligacur  itaque  A O fig- ( non  ]Sim  Parabola , Icd  ) Parabolocidcs  fcmicu- 
bicalts:  cujus  nempe  ordinatim-applicatu.  d o=^A  i,  fim  in  diametrorum  d A ra- 
tione Jubtri^catic dubheata  : ( adeoque  d A diamari  m iplarum  A t raiione  fub-  Fig.jtf. 
dupbcaiie  tripbcata  : ) Et  propierea  d f ad  d A , ut  3 ad  2 ; & t s ad  t A,  ut  2 ad  3 . 

Sumptis luque A t,  At,  anthmetice-proponionalibus,  qux  dicantur />,  carumque 

* A 3 

communis  exceflu^  diameter  vero  d A = ^)'=V' — : Erit  tangens  0 5:=^; 

\p*-\-  • Ittm  ut  ts=f^ , ados : fiebo  = tt=//,  ad  oc 

— ' Ergo,  vUt  omnes ad  omnes  i hoc 

cd,  ut  omnes  V A,  ad  omnes  d ' L-\-\p’  hocefl,  ut  omnes  A,  ad  omne-s  y':A* 

-|-|^A:  licAT  reila,  ad  curvam  A O.  Hoc  dl,  lu  parallelograramum  cujus  la- 
titudo A,  altitudo  7*  = AT:  ad  truncum  paraholx  xquealtum  , cujus  latus  re- 
6Kim  I A , ordinatim-a(^icaia  minima  A,  adeoque  altittrao  abfcilla  « A.  Qux  quii<  • 
dem  cura  fupra  traditis  convenire,  qiu  examinaveri^  d^rehendet  ( Notandum 
«nterim  A quo  hic  defignatur  lacus  redum  paraboloeidis  xmicubicalis , illic  deligf 
nari  lacus  reZlam  Para&dx,  unde  ParabcJeci^cs  iDa  originem  ducit.  ) Atque  hinc' 
etiam  Conoeidis  fuperficies  firaili  modo  colligitur,  atque  illic ; uc  non  Hc  opus  repe-  ' 
tcrc.  • 

B b b b 2 Idem 
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ParaS^ 

toeidum 

aliarum 

Curvx- 


Curvarum  Ei/S^ttum?, 

Idem  iunilicerm  aliis  non  paucis  Parabolocidum  generibus  obtinebitur.  Verbi 
gratia»  Sumoordinauni-appIicata:do=At,  in  diametrorum  i3XioncJub^utmup/i- 
cau-  ^mt^ntplicata.  Et  propierca  d t’  ad  d A , ut  J ad  4 : & t s ad  t A,  ut  4 ad 
Sumptis  At,  At,  aridinietice  proportionalibus,  que  dicantur^,  earumque  com- 
munis excdliis  ct , diameter  d A =</=  =/v'^^  ■ Erit  tangens 

= - ad  os:  fic  b 0 = 

t ad  oc=yVVt  I V Ergo,  «t  omnes  ✓/,  ad  omnes 

‘ Z. 

+ hoceft,  ut  totidem  Z!,  ad  totidem  iicAT  ro5la, 

ad  curvam  A 0.  Nempe,  ut  Parallelogrammum,  ad  tigurx  truncum,  cujus  ordi- 
naum-applkatac  ffnt  V:Z*-piJZV/>Z.  Similiter:  Si  ellent  ordinacim  applicaca: 
in  diametrorum  ratione  JabjeptHpltcuta  fcxtuplicata  y aut  Jubttottcuo/uai^e  offupli- 
catOy  in  infinitum:  Quas  omnes  pariter  tnStmnmi  capaces  redU  alfent  Hcu> 
ranus.  ( Ha:  autem  omnes,  ^ Paraboioeidc  Biquadraticaii,Bicubicali,Triquadrati- 
caii , cxterifquc  qu^mm  poteibtes  i numero  pari  denominantur , eodem  pbine 
modo  derivantur,  quolupra,  ab  ipfa  Parabola,  Semicubicalis:  Si  enimintelligatur 
ApP  Hg.  ly.  Parabolocidcs  Biquadraticalis,  vel  BicubicaliSj^e.  adeoquedp,  ut 
, V ‘r/Z*,  ^ i erit  a e , , di/*dL^  y hoc  elk , ut 

F.’d(u/Vvwf  autem  tas  capaces,  (ne  gratis  di<5lum  videatur ) pucisoltendemus.  Po< 
namus  autem  (quia  gencratim  agendum  efl  ) n numerum  pocefbtum  quemvis,  dc 
w = — X,  &r  = s«.  & « = 2;.  Eflo autem  curva  reilificanda  AO 

( Hg.  28.  vel  36. ) parabola  vel  paraboloeides  quzvis  quae  iu  conflituanir  ut  d o vel 

n " p 

A t fit p = V* Z , adeoque  Ad  vel  to , </=^"^7-  = ^ • Ponamus 

Z Z 

item  (quo  fradiones  vitentur)  ut  n adm,(icA'adZ.  Invenietur,  eodem  procefliiquo 
nuper,  fig  36.  (propter  d A ad  d f,  five  c s ad  c A,  ut » ad  m ; quod  univerfahter  de- 
monlbavimus  ad  prop.2j.46.4p.  Cbiir.  tc,adoo  vcl  oc,  tit  ATad  V:  A'*4'V' 
y>Zi : Adeoque,  fi  ponatur  hg.28.  AK=A',  & t*  = V:  A'*  + V^/»Z/ : Erii  utTAK 
a-dkangulura  ad  T A K » quadrilineum  ; ftrreZUAT,  ad  AO  curvam.  Atque 
hoc  quidem  umverfaliier,  live  fit  «numerus  par, five  mipar,  five  etiam  fi^us. 

Quoties  amem  » eii  numerus  par ; trilineumK>i<r,  (^eoque  T A K x quadrili- 
neum,  ) quadrari  poile,  ( adeoque  & A O redbRcari ) Rc  oftendimus. 

Ponamus  K<f  quotlibet  xqualiter  crdTcemes,  qux (ieiUatim  dicantur 4 (qua- 
rum maxima  fit  & : ) quibus  refpondeaht  totidem  truineum  Kx  J'  complentes, 
fcill  autem  4(  = tx  = AK)=V:A'’-|-V'/Z/: — K\  adeoque  a 4- A'=V- AT* 
Et4*  + ^<* + ; & 4*4‘*'*A,’'=V'/Z/;Cu- 

Jus  xquationis  ucraque  pvirs  multiplicata  f^undum  exigentiam  poteflatis  r , dac 

. r 1 6':4*H-24A'^  . - * 

5';4*  + 14A  :=/>Zi  : adeoque ^=^  = At  = ^*,  qux  omnes 

complent  KxJ'  trilineum : quod  itaque  ( quancaciinquc  fit  potefhs  A*  numero  in- 
tegro dcCgnanda  ) quadrari  poterit.  Ergo 

Exempli  gratia.  Si  A=2  (quadratum  defignans)  adeoque  «=4,;  = ^,  & 


Ar=|Z:  erit 


Li 


Z» 


: Adeoque  Trilineum  ad 


ia*  4a5A'  4A*A'* 


dreumferiptum  Parallelogrammum;  ut  -—y  ^ > ad  A T = 

V*Z?Z*i  five,utJo*-|-A’Ar+tA>A^S  adZV*2>Z* 

Si  A = 3,  adeoque  «r=tf,&/  = y , & K^\L\  Erit  A’:4*-f-24.^:  = 4* 
K^  '-  Adeoque  Trilineum  adcircumldiptum  ParalJc- 
togramraum  A"*,  ad  Z * V ’ © Et  in  reli- 

quis fimiliter. 

Sin  H^Xy  adeoque  cum  Sy  tum/,=:i,  poteflatem  primam  defignans,  multi- 
plicatione 
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Et  Th.uTviriJUi. 

pKcaiione  opus  non  erit;  ( curo  ipfa  quantitas  expofita,cjufquc  potelbs  prima  tan- 
umcicmitmt:)  iimt  itaque  omnes ^ ( trilineum  complentes,)  omnibus 4^-^ 24 
ligillanm  proportionales,  hoc  clt,  ut  quadrata  ordmatim-appiicatarum  in  hyper* 
boh;  five,  ut  iplac  reiU  ( diametro  paralleU  ) in  complemento  trunci  parabo- 
lici,  (quod  nempe  cum  ipfo  trunco  complet  circumlcripium  parallclograramura,  ) 
qux  quidem  rc«t|x,  quadratis  ordinatim-applicaurum  in  hyberbola  1'unt  propor- 
uoiudes. 

Quoties  vero  « cil  numerus  impar ; adeoque  x numero  integro  non  aflignabi*  * 
, ...  V . N:a^-\-za/C 

lis:  Pro '—pi  ullcndum  erit  m Quo  cafu, 

licet  Kx  quadrajurx  capax  non  (it,  adeoque  nec  A O M/OuJndK : Eli;  tamen  Co- 
noeidts,  illius  convcrlionc  circa  K i',  magnitudinis  not*;  adeoque  & complanari 
potent  (uixrHcies  curva  conoeidis qux recb  A O circa  AD delcribitur.  Sed  non 
& exinde,  propterea  exhibetur  etiam  fcraifupcrficici  Conocidicx  moroeiuum  rdpe- 
du  Axis.  Quoties  vero»  ell  numerus  par;  poterunt  ea  omnia  exhiberi.  Atque 
dchfshadenus. 

Denique,  ut  totum  hoc  dc  paraboloeidibus  negotium  iimul  & lemel  abfolvam  Sit 
« mimcnis  quilibet,  w = — ^ litque  « = 2ar,  &«=  ir:  dclignct 

autem  ipHus  nadrn  rdix-^lus,  quota  poteli^  diametri  quotxordinatim  applicacz 

N:a^-{-zaK  _ 


potdlati  proporuonalis  fu.  Habebitur  - 


Lu 


: — ^ Adeoque  aggrega- 


»tum  omnium/)  2 exhiberi  poterit ; ut&  omnium  potellatuin  iplius^,  qux  deno- 
minantur i numeri  2 qiultiplici.  Si  vero  inluper  » & 2 numen, communem  ali- 
quem divilbrem  admittam,  pmay;  litque  / )jV{S,  & /)z{e.  Exhibebitur 
• etiam  omnium^'  aggregatum,  ut  dcpotcliatuiniplius^qu*  i numeri  e. multiplo 
denominantur.  Atque  hmc  dijudicandum  ent,  quatenus  vel  ipla  A O curva,  vel 
conoeidis  fupcrficies  ab  hacdelcnpia,  aut  hujus  Icrailupcrficici  momentum  refpc- 
blu  axis,  aliave  hujuinK>di,  exhiberi  pollint  vcl  non  polline.  Atque  de  Paraboloei- 
dibus hadenus. 

Tandem , Coronidis  loco , ipfam  Cycloidis  curvam  ad  examen  revocabimus,  cvnu 
Notum  ell  Cycloidis  tangentes  ZT,  1'ubtenfis  Girctili  Genitoris  zC,  parallelas 


T % J7- 

i e/' 

ir 

Z- 

L. 

i • 

■ 

die,  &zquales;  Adeoque  & earum  particulas  Z I,  ipHszs.  Quat quide^i tangen- 
tium particulx  ( in  parcibos  exiguis  ) ipGs  Z Z ^cloidis  particulis  (ob  rationes 
fupra  infinuacas)  comeidere  cenfendxuinL  Divila  autem  CF  in  parces  aequales 
quotiibet  inpunilis  Y,  qusdicaAur /l=YY;  unde  fiam  C Y anthmeticc-pro' 
portionales,  quae  dicantur  «a',  totaque  C F = Z) : Erunt  ubique  zC  = ^ dV.  Itero, 

mCY  = </,  adzC  = VyO;Cc  YY  vcl^, 

d d 

2)  yid 

Adeoque,  omnes  A,  ad  omnes  y#V—  vel  — tj— ; hocefl,  CF  rcdla,  ad  cur- 
d V « 

vam  CZA;  ut  feries  iEqualium,  ad  (enem  Reciprocam fubfecundanorum.  Hoc 
eft  (perprop.  S-j.  &{cqq.  Ariih,  Infin.)  ut  C F fi  redhngulum,  ad  congruam  fi- 
guram interminabilem  C F B d i'  C : ( cepartes  partibus  refpedlive  proportionales.) 
Hoedt  ( per  prop.  102.  Arith.Inftn.)  ut  2ad  i.  Et  propterea  C Z A (emicycloi- 
dis  curva,  diametri  genitoris  circuli  C F,  dupla. 

( Habentur  autem  ipfae  Y d,  fi  inteUigantur  tum  (emiparabola  ( cujus  vertex  C, 
axis  CF,  & bafis  axi  squalis,  adeoque  & lateri  re^o,  )tum  huic  circumlcriptum  . 

Bbbb  2 quadratum; 


y65  Curvarum  EuSuvo-j?, 

quadratum ; & fiat,  ut  rcdlx  in  parabola  , ad  reibs  in  quadrato  ; ( lioc  dt,  ut 

A'D- 

V^/X^jadZ),)  lic  FB,  vel  y/,  ad  quartam;  ent  ca  Y^=  =y/V' 

*D  * 

— . Vel  etiam,  fi  iniclligatur  eadem  parabola  mverfe  polita , ( ven:cein  habens 

•F,  axem,  bafin,  & latus  rc£lum,  = 2),  ) & fumatur  ut  ordinatiili  applicaia  in  le- 
• micirculo  , ad  orduiatini  apphcaiam  m parabola;  hoc  clt  ut  ad 

■}.T)  — d,  inlO.=V.&~d2)-.ticFi,  vel  ad  ■ 

Utrovis  modo  eadem  prodibit  Y S reila. 

Porro;  Dudis  uiraipfis^,  d=CY  , (diftaniiam  4 vertice,) 

V « » 

habetur  ratio  momentorum  rclpedu  re^be  CT  tangentis  in  vertice;  nempe  ut 
omnes  ad  totidem  v/V  ; feries  primanorum»  ad  lericm  lublccundano- 
rum;  hoc  elt  ( perprop.  64.  Anih.  Infin.  ) m},ad^;  vel  3 ad  4.  Qux  eadem 
clt  ik  rauo  Circuli  ratlio  C F delcripti , ad  fuperiicicm  curva  CZ  circa  C*Tdc- 
icnpiam. 

Deinde  ; propter  Irnearum  redt*  & curvx  magnitudines,  m 1 ad  2 ; & momenta 
ut  jad4;  Erit,  propter  ddbntja  ccnuonim  araviiaiis  a CT,  ut  i adi; 

adeuque  curvx  centrum  gravitatis  diftat  ^ radii,  hoedt^  diametri,  iCT;  adeo- 
que*  ratlii,  vcl  \ diametnab  F A.  . 

Et  coniequenter ; ( propter  centrorum  dilbntias  ui  3 ad  4,  & luagniuidinu»  li- 
nearum uti  ad  2;)  circulus  radio  FC  dclcnpius,  ad  fujKificiera  curva  CZA 
circa  A E dcfcriptam,  ut  j ad  8.  * * 

O 

Quod  jpliim  iimiliicr  colligitur,  dudlistura^^,  m 2?  — <a^ddbn- 

tum  ab  F A.  Erunt  utique  momenta,  ut  A2>  — </v^,ad^^^in  Z)  — d, 

^ vcl -Tj — Tj — ^A>/dD  \ Adeoque,ut  x — ad  2 — 

y d * y a ^ 

Hoc  cft,  ut  3 ad  8.  * 

Similiter  de  centrisgravitatum  lemilbperficierum  tum  circa  C T,  tum  circa  F A, 
conlbbit  Duilis  nempe  fiiperhcicbtis,  tum  rcilis  Y Y,  tum  curvis  ZZ,  delcriptis^ 
iD  dilbnuas  fuas,  fivcaCT,  UveabAF;  habetur  ratio  momenti  lemi/uperhciei 
curvx,  ad  momentum  iemicirculi.  Keliqua^ie  facilius  quam  ut  iis  opus  lic  mii- 
ftere. 

Kanpc,  duilis  }^radAy  tum  AddT)^  in  d\  reptritur  moi^ntum  (refpcclu 
reilx  CT)  Semicirculi,  ad  momentum  femifupcrHciei curvx  circa  eandem  CT; 
ut  ieries  d^  Ay  ad  lenem  ^<i/V<^2?;hoccfl,  ui|ad|,  fiveutjadtf. 

* A^  d ^ 

Item,  duilis  tum  A2)~-dA^  tum — Ad d'D^  m 59  — d.  habetur 

V d 

ratio  momenti  (relixdu  redU  AF)  Iemicirculi,  ad  momentum  fcmifuperficici 
curvx,  circa  eandem  AF;  ut  Ieries  —2  , ad  feriem 

dd 

Hocelt,  ut  y ad  1^.  • , 

Habitis  autem,  tum  magnitudinum,  tum  momentorum  rationibus,  & unius  cen- 
tro gravitatis  ; dilbntia  centri  gravitatis  alterius  non  latebit 

Sed  de  partibus  fimiliter  inlbtuetur Judicium.  Divifo  utique  quadrilineo  inter- 
minabili m ratione  data  ( (mod  per  Aitb.Injin.  lacile  Hct, } dividitur  & CZA 
curva  in  eadem  ratione.  Nempe,  fumptaC  Y adCF,  in  ratione/*  *.  ad  ?* . erit 
tum CY  5^adCFB8J',  tura  C Z ad  CZA,  m ratione / ad P-  f Et  confequen- 
ter,  fiimptis  CY,  C Y,  quotlibct,  in  duplicata  ratione  Arithmetice  propor- 
tionalium; eruntcorrefpondcntesCZ*  CZ,(^r.  arithmetice  proportionales,  ipfa- 
queCZA,  in  xquales  partes  in  pun^lisZdivifa  ) Diibt  autem  ^ TC^  re£b  ver- 
ticis, 
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Et  lha.iv<rfik.  s6j 

ticis,  liveCY  ^1'figura,  five  CZcmvjc,  centrumgraviutis^  J(  p»rte  tertia  ) re- 
6Le  CY  : ( per  regulam  generalem  quam  i6  CoOTOTtrc/r  ^;i7<i/ri7  liibjeci- 

mus.  ) Undcreliquahcileinvclligantur. 

Vides  iuqiic  quam  facile  Huanc  horum  Problematum  foluiioncs. 

Si  vero  ad  Cycloeidcs  Prottadlas  aut  Coniradhs  libeat  procedere;  etiam  Cc  res  noB  CjtUtiin 
infeliciter liiccedet.  Elio  enim,  eodem  CzF  circulo  genitore,  femicyclois,  livc/^f**^ 
contraila,  fivc  prottadla,«  ? C ; cujus  bafis  « E sequet  lemiperipheriara  f «,  ( majorem 
in  protraila,  minorem  in  cuntradla ;)  ducantur  F z,  B 7,  redi* ; eiique  ad  redlw  an- 
gulos zC,zt.  His  autem  parallelas  elie  Z I,  O,  Cyclbidum  tangentes  ;cxTorrictl- 
Uo,  Schoienio,  aliilque  notum  ell.  Adeoque  ( protraila  proxima  Yz  pcfpundla 
s, I,  I, ) erunt  Z I,  C iplis  z s,  z »,  xquales. 

Divilajam,  ut  ptius,  CF  in  partes  qitotiibet  sequales  in  pundlis  Y ; politilijue 
CFr=Z),  F Y=:Z>  — i/=:«;etit  Yz  = s^  luZ)  — quae  dicatur  r : & profier 

j ’ r • 

F Y,  ad  Yz,ut  Yzad  YC,  erit  YC  = — ; adcoquezC  = v':—  -f-  a = V 


i* —'i  - r= — Va’-|-B*.  Item, ut  YC,  ad  zC ; fic  ad  zs=  . 

Ponamus  detnde,  »>Ye=«.  Adeoque,  propter » z t angulum  redlum,  ut  f Y=«, 

adYz  = J;  fic  Yz,ad  Y t=  — : &zt  = V : ^ + a ’t  = dL  yt  ;7a-|- l,t,n 

t « « a 

utY  tad  zt,  ficY  Y = a#,  adze= ^ . 

Et  conrcqucnter,  ut  V : r ’ V : a ’ -f-  « ’ ( lioc  'K,  f ^ ad  » z;  ) fiiigiil.c 

z $ vel  Z 1,  ad  lingulas  z e vel  J >.  Et,  li  fic  Hat  ubime,  Y « ad  aliam  ; erit , ut 
C F B redlanguluro  ad  figuram  fic  conlhudlam,  fic  C F ad  curvam  lemicycloidis  fe- 
cundarii,  (live  prottacSe fivc contradla:  ;)&  panes  partibus  rclpedlive  proportio- 
nales. 


Fatendum  interim  ell,  figuram,  fic  conllruflam,  non  magis  quadratura:  capacem 
dfc,quam  ellellipfis  curva  capax  iWuIvm». 

Sm  libeat  paulo  adhuc  explicatius  rem  efferre;  ponamus  Fo=5,  adeoque 
« = « + .£  &a*e=<i‘±z4Ai-f^’;  Idcoque  (propter  j = ^ :)  erit 

^v':a’4-a’  a‘D±iaB+H' 
a’-J-a'  = uZ)±2«5-l-7Y’;  & = V 


4»- 


— . Suntautem 


es  4 Z)  + a 4 ff-\-  quadram  ordinatim  applicatarum  in  parabolx  trunco  cujiii 

ido  Z)e=FC;  latus  rcilum  parabok , ZJ  + z s?=?«;  ordinatim  applicata 

infima  & minima,  .ff;  adeoque  altitudo  ablcilfa  Si  igitur  fiat  ubique,  ut 


omnes 

altitudo 


YzrrViuZ)  — 4’:  ordinatim-applicata  inlcraicirculo,  ad  -j  B\  B'\ 

ordinatim-applicatara  in  hoc  tninco  parabolx;  fic  /#vel  FB,  ad  quartam,  quie 

imque  cll  A<J  : Qitx  ex  htice  quanis conflatur  figura,  ell  ea 

quam  diximus  ad  CFB  otrallcIograjUBHini  fic  eOe  , ut  efl  curva  lemicycloidis 
protradlsc  contradtstve  ad  CF  circiili  genitoris  diametrum ; St  partes  paiubusrc- 
Ipedlive  propomonaics. 

Hoc  igitur  mtereft  inter  currau)  Cycloidis  primariz,  & fccundariae ; quod  fa- 
ciendum ell,  Ut  ordina^-ipplicatx  in  Icmicirculo ; ad  ordinatim-applicatas , illic 
in  pnabola ; faic,  in  ptnbuut  trunco : fic  data  redta ; ad  quartas.  . 

Si  vero  libeat  citerx  cycloidis  (eciAdarix  paryculas  comparare,  non  ad  axisCF 
partes  xquajcs,  1^  ad  sequales  partes  curvx  cycloidis  prrmarix  ; dividenda  ddt 
CZ  A curva  in  partes  quotlibqt  squales  in  punfiis  Z ; ademne  CF  insc^bter 
in  pundtis  Y ; puta  ( lumptil  p arithmctiee-proportionalib^  quarum  maxima 

«•  -Uv-l, 

P=Z),)CY  = gi  EtYY,  uti,  arithmetice  proportionales,  qu* 


ft» 

omnes  sequent  iplamCF,  dicantur  autem  y.  Politis  igitur  ubique  Z> — ‘ 

4=2) 
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Curvarum  Ludvm;, 

<1=2)— </=FY  ; & y ,pro  ; ( & congrua  redudione  faih  : ) Pra 
xl  /z,/  . ..  ... 

^ + S‘ ~ '■  ^ 

jpa  //* 

plane  fbrnra  cura  — '5  + 'Fr'  qua  quadrantis  Ellipfcos  particulas,  ea- 

ruinve  fubcenfas,  a»)ualibu$  femiaxis  longioris  pariibus  rdpondences  y deOgnandas 
iiipra  docuimus  : ) Unde  liquet,  curvs  lemtcycloidis  fecundaruc  particulas,  pri- 
inarix  prtibus  «qualibus  refpondenics,  effe  ut  particulas  curvae  quadraims  KU 
iipfcos  Tcfpondenies  longiori  femiaxis  partibus  «qualibus;  Ellipicos,  inquam. 


cujus  (emiaxis  minor,  dl  2>=CF  ; &2?  V 


diltantia  foci  a cen* 


ti'o : ( cujus  quadratum  quadrato  lemiaxis  minoris  additum  , dat  quadratura  le- 

2)+  B 

miaxis  majoris  ; ) adeoque  — 2>  femiaxis  major  ; (nempe,  fi  fiat,  ut  F ^ = By 

ad  ^C  = 2>±^;  ficFC=:Z),  ad  quartam;  ent  hxc  quarta,  femiaxis  major:  ) 
Qiiod  ex  1'upra  traditis  patet. 

Hujus  autem  quadrantis  Ellipleos  particulis , quibus  paniculas  iemicycloidis 
fircun^i*  diximus  proportionales , non  tamen  «quales  dicimus,  (adeoque  nec 


y 

totam  toti ; ) funt  utique  ad  illas,  ut  • - , ad  y/  ( partem  aliquotam  ipfius 
Z)  = FC;)  ut  ex  jam  traditis  patet ; HoceU,  ut  ^ad  ; ( eft  enim  yadpy 


ut  2 y^  ad  2>,  quod  rooxoftcndeiur ; ) five  utaiVadiD.  Adeoque  fi  fiat  qua- 
drans ellipleos  CUJUS  conjugati  axes,  ad  axes  conjugatos  ellipleos  modo  diclae, 
fmt  ut  2 ad  59:  ( hoc  cll  cujus  leiniaxis  minor  m 2 2^=2F^>;  major  i59± 
2.  B=ilf  C-{-9*  . ) Ent  quadrans  ille,  curvx  Icmicycloidis  Iccundarix,  «qualis ; 
& partes  pambus  relpedhve.  Qux  Wrennii  nollri  traditis  comparata,  invenio 
convenire. 


Quod  autem  /adp,  fit  ut  2 /#ad  ^ ; fic,  fi  opus  eft , probabitur.  Omnes  p 
(tot  numero  quot  in  *0  fupponuncurparresxqualesyi?)  lunt  lerics  arithmetice 
propordonaliura  quarum  maxima  2>;  cnjus  iemillts  ( propter  terminum  mini- 


mum infinite  exiguum  ) duilus  in  numerum  terminorum 


, exhibet ,om- 

2 


nium  fummam.  Sunt  au  tem  omnes / arithmetice  proportionales,  & quidem  totidem 
numero,  quarum  nem  tcnuinus  pnmus  cfi  infinite  exiguus ; omnium  vero  fiimroa 
efi  ipfa2>-  Adeoque  (cum  utraque  fit  progrellio  arithmetica,  ab  infinite  exi- 
guis inchoau  ) erum  tum  omnes/  ad  omnes  tum  ad  lingulas  lingtiix,  ut  2) 

ad  — hoc  elL  ut  2 y?  ad  2>  Qiiod  dictura  erat. 

' -i.yi 


Atque  hxclunc,  Vir  Nobildlinie,  meihodi  nollrx,  curvas  & reebs  comparan- 
di, ( adeoque  tum  \At\xA'i  ReBijkandt  y tum  ComplananAt  Sujxrrficies  Curvas  y) 
aliquot  Ijxxnnijna  ; anus  (ut  vides)  examini,  tum  tuorum  qusraam,  tum  & alio- 
rum nupera  inventa  fubjed.  Piu.uamalia  qiixdam  addidillc ; Icd  ne  in  volumen 
exeat  Epillola,  prolpiciendum  efi.  , 

Metbotiurrty  quam  memoras , ^ Mixttms  {y  mujnms , ejuique  ad  Tangentes 
utilitatem;  vide  an  non  & apud  nos,  utut  nominis  ignaros,  ifiius  pafiim  exibent 
rpeciraina;  tum  Cm>  SrB.prop  23  27.  i8. 30.  39. 4«.  49.^.  tum  de  yf«»/o 

contaBm  aliquoties  ; lic  Operis  pag.  i2t.  122.  tum  alibi 

Quod  autem  tu  dc  Imc  re  commentus  e^  fi  placeat  proferre,  non  dubito  quin  Ma- 
thematicis gratum  liir%turiun,  uc  tua  foleni  elle  omnia. 

Item  EletnenuQmca  feorfum  aCmoy  nos  etiam  uadidimus,  uti  nofii,  inmeo 
2^  Conicis  SeBiMsius  traiUacii,  parte  Iklicm  pf)lUriorL  Sed  non  co  minus  gra- 
tum erit,  2>-  quod  memor.t$  proditurum  opus. 

Horologium  tuum  ingeniofilTimum ; & felTciUituura  59e  Saiurnifacie  Syfleraa, 
(i  de  quibus  antehac  ad  te  iicripfimus ;) /ntaiila  jam  pnetereo. 

*V  Quod  habes  de  Theoremate  meo  de  Pyramidis  leuConi  frufi»,  quod  expofi- 
^ .15  tum 
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Et  IlAawi«o«. 

tum  eft  Cwntnerdi  Epiftolici  Ep.  23.  nempe  proprietAtem  Triat^uH  amhfyem^ 
ptuL  120.  hrevms pcjfr  <ifmmjtrari\  omnino  verum  eft,  neque  id  ignora^m* 
illam  ex  vanis  quz  prz  manibus  erant  demonitratiunem  quz  ^ tri* 

ie^lione  anguli  dependet  (tanquam  elegantem  unit  non  breviflunam)depromp> 
tam  ex  tra&tu  quem  ante  decem  annos,  de  Angulorum  Sedione,  exercitatio- 
nis gratia  confcripferam ; ubiconGmiles  aliorum  triangulortira  tum  Amblygonio- 
rum  tum  Oxygoniorum  proprietates  firoili  plane  medi»do  demonftro.  ^ bre- 
viorem malis,  £anc  habeas. 


Sttpc^e^t,  uttzdio,  auo  teha^lcnus  detinui,  tandem  Lbercm.  Valeas  interim, 
oro,  uobifque  faveas,  oc  amare  pergas. 


F / iV  / .s; 


Cccc 
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MECHANICA'. 

SIVE, 

De  MOTU, 

Tractatus  Geometricus. 


\IMjL 


I N CLU  A, 

De  Meta  Generalia. 

De  Gravium  Defeenfu,  d Metuum  DecSvitate. 
De  Ubra. 


Anno  1 66^.  typis  edita. 
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HONORATISSIMO  DOMINO 

D.  GULIELMO  BROUNCKER, 

Eq,uiti  Aurato"; 

Baroni  Broun cker  de  Newcaflk,  Viceco- 
miti  Brouncker  de  Lions\  Sereniflimae 
K H G I yE  Majeftatis , pro  Re  Nautica 
Commilfario;  Sereniflima:  Reginae  Can- 
cellario : Regalis  Societatis  Lo  n D i n i,  pro  Sci- 
entia Naturali  promovenda,  Prsefidi  Dignif- 
fimo. 

En  habes  tandem  {Honorat i//hne  'Domine, ) eorum 
partem,  quee,  Ttm  Regueque  Societatis  ( cui  Tu 
jam  a pluribus  annis  fummo  cum  honore  'Prtefi- 
des ) mandatis  obfequens,  anno  ab  hinc  fecundo,  prelo 
commtferam.  Speraram  equidem  Opus  integrum  bre- 
viore Jempore  ablolvendum  fore : Sed,  partim  ob  eam, 
quam  caufantur  Typothette,  rei  difficultatem,  ^ tnfo- 
lentiorem  typos  ponendi  modum;  partim  oh  meam  (Oxo- 
nio  agentis  ) perpetuam  fere  a prelo  abfentiam  ; partim 
quod  aliis  fuhinde  occurrentibus  negotiis  impediti  Typo- 
thetee  non  huic  potuerint  feimer  intenti  ejje ; faSum 
eji,  ut  in  longius  protraBum  /it  negotium  quam  fpera- 
verim.  Hinc  efl,  quod,  quem  totum  una  vice  proditu- 
rum Tradatum  deflinaveram,jam  particulatim  prodeat. 
Cujus  jam  habes  'Partem  Primam,  qiue  totius  Funda- 
menta continet ; ^,Jpeciatim,  De  Libra  doSrina/n. 
Sluam  propediem  /equetur  Secunda,  ( qua  De  Centro 
Gravitatis  erit  j ejufque  Calculo,  in  figuris  quam  pluri- 
mis curvilineis,  atque  ex  his  oriundis  /olidis,  ^ fuper- 
ffciebus  curvis,  fatis  intricato:)  Utpote  cujus  partem 
maximam  tam  abfolverunt  opera.  Et,  pofl  illam.  Ter- 
tia j quamprimum  per  Preli  djfficultates  licebit. , Hoc 
autem,  quicquid  efl.  Tuo  potiffmum  nomini  dicandum 
duxi;  non  tantum  ob  eam  quam  Tibi  debemus  ob/er- 
nianiiam,  {qua  tamen  maxima  efl,)  eamque  quam  a 
pluribus  annis  expertus  /um  tuam  in  me  propenfam 
• Cccc  3 Jbni- 


^nlcitiam : Sed  ob  eam,  quam  cum  (umma  Nobili- 

tate conptnUam  habes,  fummam  hujulmodi  rerum  In- 
telligentiam.  §imnquam  enim  gravijftmis  negotiis  alias 
occupatus-,  tum  quieKe.m'ts2iSxi\czmJpectant,  quibus  Se-  ' 
rentjfimo  Regi  infervis ; tum  qua  Sereniffimam  Regi- 
nam, cujus  tu  curas  negotia \ ttmtqua,  cui  TuTraJides, 
Societatem  Regiam  .•  Ea  tamen  in  rebus  Mathematicis 
perfpicacia,  fummoque  ingenii  acumine  fretus  es,  quafi 
tu  huic  tantum  negotio  intentus  ejfes,  ^ nulli  fecundus. 
Verum  quidem  e fi,  tum  ea  qua:  hic  habes,  tum  eorum 
qua  mox  infecutura  funt  partem  maximam,  ante  phires 
annos  /cr  ipta  fuiffe,  ( quod  norunt  /altem  ii  in  quorum 
privatos  ufus  exfcripta  fuerunt  exemplaria  ; ^ quibus 
jam  urgentibus  prodeunt:')  Sed  eo  audacius  in  lucem 
jam  emitto  :quod  Tibi  antehac  perluftrata  non  di/pli- 
cuerint, ^ Te  jubente  prodeant.  Tu  porro  perge,  quod 
facis,  rem  literariam  ^ ornare  ^ promovere:  Nec 
averferis  interim. 


Novemb.  lo. 


7u>  ObfeTvantiJjhnum 

Joh.  Wallis. 
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MECHANICA; 

SIVE, 

De  MOTU 

TraHatus  Geometricus. 


CAR  I. 

De  Motu  Generalia. 


DEFINITIONES. 


I.  Mechanicen,  appelU  y Geometriam  de  Motu, 


MS.hankx  drteSy  per  contemptum  dici  ftilent  illiberales  ilbc  Cerdo- 
num arteS)  & his  liroiliuin,  quas  rude  vulgus  exercet ; ad  quas  La- 
bore magis  quam  ingenio  vidciui' opus.  Ec  diltipgui  folem,  non  a 
Geumetru  tantum,  ied  ab  alus  cciam  Ingenuis^  ( qux  mente  magis ' 
quam  manu  exerceri  (olent;  atque  acunicn  ammi  vcl  poltulant  vel  faciunt;) 
Ljba  alitus  diiik  y ut  qux  Liberos  deceant;  ut,  Serviles  illx  & illibc- 

raJes. 

In  rc  Geometrica  ; /^r^aw/requid  fet5lura,  non  Geometrice,  dici  (olet ; quando 
rudi  vel  materialis  inlmimcnti  applicatione,  aliiive  mediis  non  ablimi- 

libus,  aliquid  metimur : non,  Puta;  Si  quis,  admoto  Filo,  ad  Dia- 

metrum pruno,  deinde  ad  Perimetruni  Circuli,  quamlurcad  illam  rationem  ha- 
beat, invcltigaiura  iret ; eamque,  experiracoto  faao,  tripla  paulo  majorem  inve- 
niret, vcl  tnplam  (cfquilcpcimam  proxime : Mccbauice  fatitum  diceretur.  Secus 
autem;  quum  ArcbtmedeSy  modo  Geometrico, & Danonftratiombus ab  ip(a  Cir- 
culi natura  petitis,  eandem  in  libro  -i*!  •i  rJa>*  .unfwww  inquifivit. 

Kos  neutro  diiilorum  fenfii  //ecAiwtrwdicinliis-  Sed  eam  Geometrix  partem  in- 
telligimus,  c[i.\x  Motum  xjztbji atque  Geometricis  rationibus  , in- 

quirit, <iiia  vi  qui(quc  motus  peragatur. 

Nomen  fortitur:  quia  Maebims  condruendis  maxime  inlerviat. 

An  autem  Mecbantea,  Mechenk.ey  dicatur,  ( numero  (ingulan, ) .m  ( pUiriiter  ) 
Mechanicay  Mechanicorum  \ perinde  c(h  Ide(t,Titw^  an  ’H  » w 

( (cil  Tix»*)  veli-TiWf.w,  vel  AJkflwojV. ) Nam  ad  candetn  formam  dicun- 
tur, ui  mtcliigatur,  vcl  1 asjoiS, 

vel  7»  Hoc  e(l>  "h  dti  -j»r  ^ ji  \iy%y  ^ -f 

( , ) aut  7»  w 7»;»* de  rc  videatur,  C libet,  H.  Ste- 

pbanujy  *De  abufu  Graeae  Ltnguat. 

Sed  & (abiVir/«,  pendoy^derOy)tuzm  Sta/icaj  dici  (olet,  vel  Mechanice  tota, 
vel  ea  (alicm  "pars  qux  de  Tonderibtts  agic ; qux,  quama  ^t,  ad  Ltbram  ( ) 

(olent  examinari. 

1 1.  Per  Motum  tTUelligimus , Motum  localem. 


^Uanqium  enim  de  pluribus  Motuum  generibus  agant  Logici,  aiiique;  puta 
^'^Generatione,  Augmcntaiionc,  Altcrarione,  ( quz  omnes  an  ad  Motum 
Localem  reduci  pofliflt,  ndn  libct  hicdifquircrc  : ) Nos  Motum  hic  in  hunoliori 
ligniBcatu  intelligimus  dc  Motu  Locali ; quz  ^ Ijttioy  dici  (olet. 

Circa  Motum  autem,  multa  conlidcranda  veniunt:  ut  Vis, Tempus,  Relidentia, 
Longitudo,  Momentum,  Impedimentum,  Celeritas,  Gravitas,  Pondus,^. 

A IIL  Momen- 
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y76;  De  ^JMotu,  Generalia.  Cap.I. 

• HI.  Momentum,  appdh^  idquodmoti^  ^iendo conducit, 

V . t V.  Impcdimentam,  id  quod  motui  tbftdty  valemnin^dit. 

M Omentum  eadem  ratione  V verbo  Moveo  6tf<xnd‘n  y atque  Impedimentum 
^Impetit  \ Eadem inticet  Anaiogia,  qua&  alia  Vdrbaua,  in  men  ikmen- 
/A//;  finita,  ii  fuai  verbis.  Kam,  la  ^I^ev,  tamen  \ ^ \ Ffumen  •.  \ 

Nuoy  Numen  : ^ ijegOy  legumen : i "Fulieoyjmji\  Wuimen : k J^tOjfuktviJuki- 
tuffty  FukimeUy  fulcimentum  : ^ 2>we0y  docui ; ^xumentum  : It  Moneoy  mo- 
uutyMotiumentum  : &i  Atomtum,  Monimentunt'.  ^Ji<iiOyjirjtyjutum\Jumen‘ 
tum  : ohAdjuvOyodjuviy  adjutum ; yidjumentum  : i Jur^ttmy  Juvamen  Stan^ 
t/Oy  StatHen ; i SleinOy  Straviy  Stratum  \ Stramefiy  Stramentum : It  Jimdy 
fLtutn  ; Flamen  : ^ Fariy  fatum  ; Famen  : \ FrangOy  fregiy  fra&um  ; Fia^en 
& Fragmentum  : It  FegOyvexiy  re^um ; Regimen\  aby^o,  egiyoiium  \ /Igmen  : ab 
y4ice0yarcuiyorShm\  Ah  mentum'.  ^ RadOyraJiyrafum\  Ramentum'.  ^ Cedoy  ce^ 
ildiy  Ctcfuth  CunptutUtn : k TorfueVy  torjiy  tutum ; TV»*?»,  Tormentum ; ^ NojcOy 
noviy  notum ; Nomeny  & Nohde : SiC,  i Moveo  , moviy  motutn  ; Momeny  Momen^ 
twny  ^tTMobik.  Sed  & AkleSy  fmhotymohmen:  nili  quis  b«c  ^ dedu- 

i^ta  inaJit. 

Ad  relero,  Nim  m^rkemySc  Tempus.  Quz,  quo  majora  fun^  co 

nwgis  crticmir  motus.  ' ’ ' " ■ 

Ad  /mpedimentumy  refero,  & Z)j/?4»/74«r.*Qiiae,quo  majora  fum, 

eo  magis  motus  /tnpeditur. 


V.  Vimmotricem,  vd  etiam  Vim  Jhnpliciter  y appello  Potentiam  efficiendi 
motum. 

VI.  Tempus,  itUelUgOyTemporis  fpatiumidy  in  quo  motus  tranffiitur. 

VII-  Refiftemiam,/i/e  Vim reliltcndi,Po^e«/MW  Moto*  contrariam',  fae 

qua  motui  re^it» 

Vlll.  PrrDtftantiam/w  Longitudinem  motus,  intelligoy  Lonfftudinu 
ffiatium  i&td  quod  motu  tranffiptur,  * 

I X.  Celeritas,  efiaffeSio  motus  ex  comparatione  Longitudinis  & Temporie 
refuhansi  *Vtpotequ€y^^  tempore  quanta  jLongrtoim  tranj^itur  y oHer* 
minat. 

X.  iEqualis  Celeritas,  e/?,  qua  Mqusdem  Ltm^tudinem  , jEquali  temporty 
trarwgpt. 

X I.  Major  Cdcritas,  effi , qua  Majorem  Longitudinem  jEquali  Tempore 
tranfigU'.  vely  tnMinori  lemporey  Longitudinem  jEqualtm.  Et  epudemy 
in  ea  ratione  Mijor,  quOy  veitlla  Lon^tudoy  Major  eji  i vel  TenqnUy  Mt- 

' nus.  Minor ; qua  contra. 

XII.  Gtz\it3Syej(viimotrixjdeorfumi  /tvCj  ad  Centrum  Terra. 


QUodnamG^  inconfideratione  Phylica,  Gravitatis  principium  ; non  hicinqui- 
htirous.  Neqiieeciam,  An  Q^itasdici  debeat,  aut,  Corporis  Affrio  ; auc , 
quo  alio  nomine  cenferi  par  Iit.  Sive  enim  ab  mnata  qualiute  in  ipfo  gravi  cor- 
pore ; (ive  ^ conununi  circiimfhnuuita  ver^tia  ad  centrum ; live  ab  eledrica  vel 
magnctica  Terne  lacultate,  qux  gravia  ad  le  allidat;  & effluviis  «Tuis,  unquam 
catenulis,  attrahat ; live  alias  undecunque  proveniat ; ( de  quo  non  clt  ut  hic  mo- 
veamus litem  r)  fudicit,  mCraviutis  noimne,  eamiiudligamus,  qmm  fenlu  de- 
prehendimus, Vioi  deoilum  movendi,  cum  ipfum  Corpus  grave,  tum  qux  obifcani 
minus  efficacia  impedlmcnu. 

£t  quidem,  quanquaiu  dc  Naturali  Graviuto  (prout  concipi  folet  ) fcu  ipfa 
corpora  affero nc,  qua,  lua  iponte(utlb]etdici)  deoilum  tepdit,  di^e^  inud- 
gatnr.  Tamen,  quoniam  incommodi  inde  proventurma  videuirin  lequcute 
propontionom  icric,  enamC  de  externa  vi  continua  deorlinp.  premente  roi^  ad 
Ceairum  Tenx  ydiitquu  eas  interpretari ; noiMpin  foliotus  vd  hanc  eX‘  Gra- 
vitatis definidooe  cxclt^ere.  Qu«  enim  ia  Ciamte  atfiriiuatur,  de  quacunqtie 
^ vi 
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Vi  continua,  rc£b  ad  TcrntCencrum  movente,  perinde  vera  funt;  five  fit  ea  vis 
innata,  five  adventicia. 

Qux  autem  de  Gravitate  dl6b  fim^  relpe^  Centri  Terrae ; perinde  de  tjuavis 
alia  moiricc  Vi  continua  TOtenint  inteliigi,  relpedlu  fui  quo  tendit  termini.  iUlco- 
que  fi  voxe^  particulari  fig^cacui  had^mis  aorommodata,  quatenus  Terre  Cen- 
trum refpicit,  latiori  fenfu  imelligacur,  de  quavis  vi  motrice  continua,  rc^  ad 
luuiQ  terminum  movente : non  mmus  vera  erunt  quat  traduntur ; led  & Ibrfan 
magis  accurate  di^la;  dum  generalia  generaliter  efferuntur.  SedquontamdcGta* 
vitam ‘folent  ea  fpcciatim  tradi,  quae  continuae  Vi  Motnd  univerlaliur  conveni- 
ant:  Ego  etiam  communi  errori  catenus  me  accommodavi,  utin(efimmoneam,ge- 
neraliter  efie  vera,  qux  rpedatiffl  efferuntur.  Ut  mox  dicetur  fufius.  • 

XI IL  Fn'^onAminulhgop-avitaUimtnfiiram. 

• 

PEnJo  fcu  TentitOy  parem  habent  inter  fe  cognationem  aeque  apud 

rta/klVeigb^Wcigbt  \ (quae  \ Latinorum  videntur  delcendifie:  deut 
ctuun  Wajn  £ quae  Latinis  yehes  & Fei^uktm  dicuntur. ) 

An  vero  Tondus  \ TendOf  an  hoc  ab  illo  dicatur,  non  magni  interefi  ; an  quod 
ego  malim,  turumque. 

£fi  utique VerborumPrffi^&PriM^duplex ^nifiestus.  Priorefi  Toffang'- 
A quo  iigniticatu  dictum  puto  :(  ficut  Tigu;  ^ \ i. 

> JibomhuSy  &c. ) idcmque  figniHcare  quod  Gneas^o^xo,  & proprie  de 
Gravi  pendente  6ii6t\xm  \ Adeoque,  ab  0»rrr  dillineui^  quod  Grscis’'o>HC',  (unde 
& Onus  defcendifie  videtur  j ) ut  TtmduSy  fit  x^oa  s^fendet  \ Onus,  quod  Incum- 
bit ^ Grave:  utrumouc.  Sedde,  ab  «7«,*  etiam  adhuc  latius  videtur; 

quod  quocimque  Ad^it.  vel  impellit ; cum  ilia  tria  Gravium  nomina  ( e>x^, 

) non  nifi  deorfum  tenJentia  defignene : utut  laxiori  fenlii  promilcue  non 
iiro  ufurpeotur  gmnia.  ’ 

PoUerior  Verborum  fignificatus,  qui  Pondere  ortum  traxille  vi- 

detur i ut  quod  fit,  A^ttfa  ad  libram  ^Pondera  examinare. 

A priori  fignificaru,  dicimus,  Appendoy  Sujpendoy  ‘Dependeo.^  Pem&ihu,  dcc.  A 
pofteriori,  Per^ndoyExpemii^  ImpendoyRepehdo^  PenjurthPp^fioy  &c.  (ex  more 
veterum,  qui  Pendere  folebant  Nummos,  t\uosTic&  Ilutneramus.)  SedhiPerpen- 
doy  Ex^do , &c.  (enfu  Metaphorioo,  ad  Animum  transferuntur  ; \ poiteriori 
iigodieatu ; quando  ut  id  Libram  PoMera,  fic  Res  Animo  penfitamus : ficut  \ 
qmny  ddctPNy  Ammi pendereyjufpcnfm 

Oiiferunt  autem  SePendeOf  non  aliter  quam  Traniitivum  ab  Imranfi- 
tivo.  Quod  incjufroodi  formx  Verbis,  ufu  venit.  Ut  Pandoy  Pateo  \ Aiando, 
Maneo  ; Tendoy  Teneo ; ( emeeri  MandOj  in  carcere  fJManeo ; morem  Obtendo^  pm 
Obtinet ; Tenet  jenientia^  ad tne  Attmety  Pertiuety  &c.),  Vendoy  Feneo  \ Fenundo, 
Menum  eo  \ Orcundoy  Circumeo  ; rcliquaquefere  \ 2)ooc£o  compofita  ;*uc  Subdoy 
JSiibeo\  PrcdOyProdeo  ; Xeddoy  Redeo \ Trado,Tranfeo\  EdOy  Exeo  ; Condoy  Coeo  ; 
y^doy  Abeo ; Addoy  Aieo  \ Indoy  Ineo  ; Obdoy  Obeo ; Perdoy  Pereo ; dc  fiqua  iiint 
iimilia. 

Ego  autem,  n^Iedlo  fi  quod  ell  inter  Pondm  & Otteer  diferimine,  (quoZ^- 
hramy  illud  ; hot^  FeUtmy  magis  fpedfet ; ) per  Pondus  ^3im  imelligo,  ulam,  in 
uciovis»  Gravicaos  menfuiain,  quam  ad  Libram  folemus  examinare. 

Pondus  fic  intellc^ium,  aut  Gravitas  etiam;  prout  vcl  in  Movente,  vel  in  Mo- 
bili, confideratur;  ia  vd  ad  Movendi,  vel  ad  (tefiiieiidi  vim  pertinebit : Adeo- 
que  nuncadMom^tum,  nuocad  Imp^iimennunxeferecur. 

£c  quidem,  cum  cx  onuuUis  Viridmgenetibti^iion  aliud,  fit  quod  accuratius 
ad  examen  revocari iblet,  quam  Pondus;  fbluinMjr id  Baju» nOrtUiiiu,  reliquas  tum 
Vires  tum  Reiilfentiasadljmare  ;ealque  tantas  repufltfl^  quanto  Pokderi  aequipdUent. 

£c  quamquam  tum  Pondus,  tum  Vis  edam,  ex  xquo  refpiciarii,  vel  vim  Mo- 
vendi, vel  vim  RdHfendi:  cum  tamen,  nt  plurimum,  quod  motum  itur  Pondus 
Sty  fesGnve ; Va  autem,  quse  etfimrodo  moeni  adhibeoir,  ficoon  raro  Vis 

aut  Anoualium,  aut  Ventuscoais,  auc  vi$  Elafiica,  alixve  plurcs,  non  mi- 
zius  quam  Grave  Pondus:  Ponderis  nomine,  plerumque,  vim  Refiitcmiat,  in  fe- 
quenubus  defignabirous ; 6cy  Vinum  nomine,  vim  Motricem.  Ubi  fecus  ent  intelli- 
gendum ; didurum  feries  feus  indicabit* 
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XIV.  Dire&ionem  Mobilis,  aut  etiam  tAoias,  appello.,  reSam  jpta  ten- 

dit Mobile.  (Motujme  menfuram  Jetundam  hanc  «jlimatam.  Motus 
Longitudinem  appello. ) Sin  curva  feratur  Mobile,  ( cujui  DireSio  tn 
fi^uas  punSis  immutetur ; ) ea  efi,  projmgulis piAStt,  motus  DtreSio,  qua 
curvam  ia  illis  punSlii  l{fSa  continfft.  ‘ 

XV.  Dire<2ionem  Virium,  _/fB  Moventis,  appello,  J^eSamqua  tendit  vis 
Motrix.  Motufque  menfuram  fecundum  baru  afiimatam , appello  Motus 
Altitudinem. 

• j 

EStque  haec  Virium  direflio  in  Defnnlii  Gravium,  Reih  dcorfum  ad  Centrum 
Terrae,  quo  Grayiafpontcrua  tenduK  Quales  .quidan  Rcebc,:  quamquam 
in  Centro  coeant  omnes,  pro  Parallelis  tamen  haberi  folemt  Tum  quod  fcntiium 
judicio  ules  lint  ( non  enim  valent  Imfus  didinguese  inter  vere  parallelas,  & 
qua  tantillum  ^ parallclirmo  declinant;)  Tum  etiam  quia  fi  intcUigatur,  verbi 
gratia.  Libra;  [ugurn  adhuc  longius  4 Terra  removeri,  ad  infinitam  didantiam  ; 
erit  ca  declinatio  quavis  allignabili  minor. 


XVI.  Declivitatem, ^ Gradum  Declivitatis,  oppeBo,  J^^eBum  illum, 
qui  ex  motus  jUtitudme  (i  Lon^UuUne  comparatu,  ( oh  variam  Direcho- 
fdt  Motus  ad  DireBionem  Moventis  pofiionem,  ) emerat. ^ -dtque  Accli- 
vitatem JimiUter ; qua  h Declivitate  non  aliter  d^ert  quam  quod  altera 
Defcenfum,  sifcenfum  altera  refpicfot. 


Puu,FO,  declivis;  OF,  acclivis  refla. 

' ■ i 

XVII.  iEqualem  Declivitatem,  appeOo , 
qua , aqnali  peraBa  Lon^udine , aqualem 
jfltitudmem  ^a^.  .Atque  Acclivitatem  , 
fmiliter. 

XV III.  Majotem  Declivitatem,  ,t/</ Accli- 
vitatem, meo,  qua,  aquali  perita  Longitu- 
dine, majorem  Altitodmem peragit  ■,  vel,mi- 
nori  Longituiine,  AltUudinem  aquabm.  Et  quidem,  ea  taaone  majo- 
rem, qua  vel  Altitudo  illa  major  efi,  vel  Xanptudo,  minor.  Minorem  ; 
qua  contra,  r' ■ 

• f 

T /Erbigratia.  Sit  FP,  dire^io  moventis,  ( puta,  redb ad  Horizontern  per-  ‘ 
V pcndicularis  ; ) F O,  F B,  vel  F C,  dircaio  motus,  ( puu,  obliqua  quxiibet, 
per  quam  delccndat  Grave. ) Si  F 0,F  C,  longitudine  aquales,  fint  ^Eque-alt*  : 
(y£^uaUtcr  dechvci  \ dico:  (in  vero,  Longitudine  aqualium  altera,  ut  FO,  fit 
Altior;  eandem  & declivem  dico.  Similiter;  (i  i£que-alta  FO,  FB, 

( quarum  altitudo  fit  ipUF  P,  aqualis,)  iint  & Longitudine  aquales ; JB/juahier 
declives  dico:  Sin  altera,  uc  F O,  fit  brevior ; eandem  ^ Mtips  declroem  dico. 

Et  utro^ique,  eaJem  ratione  magis  declivem^  qua  vel  P O cft  Altior  quam  F C,  vel 
Brevior  quam  F B*  ' ' 

XIX.  Obliquitatem  vsro,  hij^ye  menfuran^  appello,  Angdum  quem  facit 
cum  Perpendicule,  (.vel  DtreBione  Moventis,)  DireBtpM>ms,  feu  Lmta 
qOa  fertur  Mobile, 

Puta,  OFP.  ' " ' 

XX.  Inclinationem  tierooi/ Horizontern,  obbomtatis  complemen- 

tum, Jive  quem  facit  Ar^um  ad  Uorvtpntem , aut  ad  reBam  DireBioni' 
moventis  perpenduuiartm. 

UtFOP. 
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DEcBvitntcm  autem  ab  Oblifuitatey  & /mbmtimej  ( quamquam  ex  una  rcli- 
quz  dependeant,)  diitiogucre  ni.eelTc  duxi ; quoniam  .OA^«r/«x  & /neB~ 
ir«/MAngn]is  menrurari  lolem ; Ea  'ttro  ^Dtcltvuath  ratio  mihi  tra^bnda  vide^ 
batnr,  quz  redWum  imet  fe  rationes  afpiciat.  Quippe,  qua:  inde  dependent,  non 
quidem  vcl  Obliquititb  vel  Inclinationis  Angulo,  (ed  Altitudini  reebrum  longi> 
tiidinc  xquaHitoi  proportionalia , vel  in  rcctpruca  ratione  Regiarum  Altitudine 
aequalium,  in  requentuiisdepreheodcntur. 

Porro  i Cum  eaqtMideGravirate  dilertedi^  fum  in  fequentibus,  nonitaGra- 
vitau  fint  peculiaria,  quin  ut  plupinuin  alii  cuivis  continuxvi  motriciaccommo* 
danda  veniant;  adeoqiie  & univerfalncr  tradi  debere  videantur,  ( ut modg  dictum 
eR  : ) Cur  itlud  nominatim  dc  Graviute  protulerim,  caula  eft,  quud,  cum  Gravi, 
uni  motus  frequentius  conGdcmtioni  hominum  exponi  ibieat,  adeoque  vocabula 
buic  accommoda,  menti  familtanusie  oderanr,  citius  aiumo  percipienda  duxerim 
qux  de  hotmotu  (qui  ex  mullis  unus  ell,  ied  pne  exteris  magis  notabilis,)  trade- 
rentur, atque  ad  hujusdcindenormamintdlignemur  reliqui. 

Ea  vero  fient  generalia  ( nec  oumis  micnm  demonRrata ) interpoGia  laxiori 
hac  Gravitatis  ( cum  connexis)  definitione. 

XXI.  Per  Gravitatem,  laxm  acceptam^  inul/tgey  Vtm  quamvit  eoatim- 
am  in  quamcimque  pU^tm  metruem : Per  Terrae  Centrum , inuBjge  , 
Terminum  qu$  tendu  vu  iUa  mutrix : Per  Perpendiculum,  vel  I^e<^am 
ad  Terrae  Cencrom,  vel  etiam  Re^am  Horizonti  perpendicularem , 
inteUige^  Limam DireBiorm  yumotrient  PerDefcenfumf^ Afcenfum; 
^pprepinquatianem  ii  Elo/^ationem  a Termino  Vis  Metricie : Per  Re> 
^m  Horizontalem,  vel  Horizontale  Planum  i J^Santy  Jeu  Planum^ 
btua  ibreQionit  moventis  ad  angulos  reSos:  Per  Defceiifum^‘vel  jifcen^ 
Jum  Obiiouum;  Lationem  Jecundum  Lineam  qtue  Lineam  DireSionif 
moventis  mtque  feeaty  ad  moventis  Terminum  JkcedendOy  vel  inde  lae- 
dendo, Cateraque  Jimtliter  accommodanda funt,. 

XX 11.  Machinas,  appeiloy  Infirumenta  motibut  examinandis y vel  etiam 
facilitanduyfirif^ecus  adhibita, 

QUal-a  funtZ.''^r<r,  ycflhf  TrochkoyCovhkay  AxisinTeritrocbio^  Oetneus  , & 
► fimU’a.  Quonira  Definitiones  filis  locis  Iduentur. 

Priuiquam  autem  ad  Machinas  illas  fepiracim  conliderandas  accedamus,  quas 
Me^mconim  feriptores  trai^rc  folent : Prxmittenda  erunt  communia  quMam, 

3 uz  omnes  ex  zqwo  fpedbint.  Quz  fiat  Principiorum  loco,  & li  quibus  reliqua 
ependent,  quz.de  fiogulisponea  tradenda  erunt. 

Idquc  eo  magis  milu  faciendum  incumbere  videatur : Quia  qui  antehac  rra<^hn- 
dum  hoc  fufcepLTe  negotium , videntur  citra  Principia  conlhulle  : nec  ab  imis 
«rma  funJaroentis,  ctiara  ea  quz  fana  funt,  iradidillc:  Sed  pollulaile  potius,  quz, 
utut  vera  lint,  Dcmonftracionc  umen  aliqua  videntur  indigere  : Unde,  tum,  iii  as 
quz  confequuntur,  nunus  acqiitcfcatamtnus  avuitis,  tum  dc  ea  minus  va- 

leat,  in  nova  materia,  amplare. 
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■ ‘ p a o p.  I.  ■ 

Qux  ad  tEqualia  eandem  habent  rationem,  ftint  inter  (c  sequalia.  £t 
contra. 

Fig  i.  V A=E.  a A =i,E.  3 A=  j E.  r A=rE. 

PUia ; Si  A,  E,  (int  inter  Je  xqualia;  erum  & inter  fc  iijiialb  i A,  zE;  item 
3 A,  3 E ; Et,  univerlaliter,  r A,  rE;  cujulcunque  rationis  Index  fit  r.  Per 
7,  p,  1 1.  'Pnp,  s-  EI.  FmUSs. 
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Ubi  ratio  ex  duabus  pluribufve  componitur ; Datis  componentibus, 
* datur  compofita.  Nempe,'  Multiplicatis  invicem  dxponintibus  com- 
c -ponfentium,  ut-habeatur  Exponens  CbSpofita:.  f " ' 
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SOnto,  datarum  Rationum  componentium,  dati  Indices  (cu  Exponentes  (ra* 
donum  appclbc  Emuikdcs ; quod  ^mtiiaies  exponunt  Interpretes ; 

toalim  ^atieutci  \ id  emm  vult  quod  cx  termini  Anted^dentts  per  courequencem 
divifioiie  emergit^)  a>e.  Datur,  inquam,  Ratio  cx  his  compofita;  Ea  nempe  cu> 
jus  Exponens  ell  >= rt  x e.  ( per  j*.  7>ef>  C.  Elcm. ) Quod  erat  dcraonflrandura- 
Similiter  olUodetur  fi  plures  eflcnt  rationes  componentes,  puta  / ad  r,  m ad  r, 

« , . /X  , , Tx  l m n hm 

» ad  / ; qu*  cx  his  componithr,  cll  ratio  / w » ad  r i /.  Propter  - x — x ^-  = — 

SC  h6  L J U M. 


^Uo  hxc  regius  intelligantur,  notandum  erit  (quod  non  pauci  perperam 

ku 


Q accipiunt, ) Rationes,  puta  Dupli,  Tripli,  &c.  Indices  feu  Exponentes 
habere  2, 3,&c.  Unde  Denuminationem  fumunt:  Nempe  Quotientes 
terminorum  Antec^entium  per  fuos  Confequentes  divilbrum.  Ad^que  Rationis 
4 ad  2,  Exponens  eR  2;  quia  2)  4(2:  quam  itaque  T>upU  rationem  dicimus, 
j^uonis  tf  ad  2,  Exponens  elt;  i ; quia  2)  d (j  : ^ua:  proptcrca  dicitur  Tripli  ra- 
tio. Et  univerfim,  Rationis  / ad  r,  Exponens  ett  - : nempe  Quotiens  Anteceden- 
tis/per Confequentem  r divili. 

Hos  Indices  five  Exponentes,  appellat  Euclitks,  Rattontun  ; quod 

Smtttttafes  exponunt  Interpretes;  expofuillent  tutius  florientes.  Quippe  ulud 
vmlt  EttcliJeSy  quod  ex  Antecedentis  per  coniequencem  diviiione  emergit.  Dixit 
autem  nMxiTVTKf  potius  quam  ?r6(ri7i7n<,  ut  illos  etiam  Quotientes  comprehoiderec 
• qu« 


Dlgitii-d  by  Googie 


Prop.  III.  De  Motu,  Generalia. 


qu*  non  cficnt  numeri  Integri,  fol  Fradti,  aut  Suitli,  Nam  five ' 

•xtnvrnt  voccm,  {Iddle  iumpiam,  non  dc  aliis  Qiioucnnbus  ufuqubanc  quaniqpi 
cllcnt  numeri  integn;  qui  oitenderun  eflee  Amcceifcns 

Coniequenus:  At  int>.<iKiwr  de  Quoticnte  {jnoUtKt,  utcunque  Kraclo,  vei  Irratio- 
nali, dicebatur ; qui  non  modo  tpuw,  y » 

Sed  ^ •n>nu>rrf.knQr  cflct  Amccedcns  Coiilcqucntis,  o&odereC : . puu 

^ubUu  cufft  fetfujfej  Triplum  cum  quatkaate^  ^l^druplus  cum  bejjcy  &c. 

Delinit  autem  Euchks^  x 6.  Ei.  Ratknetn  ex  Raimibus  compojitam,  dici," 
qmndo  iltms  Expenens  ( «xi/iwr ) ex  harum  Exponentibus  invicem  multiplicatis 
conficitur.  Adeoque,  ex  Rationibus  'Dupli  ^ Tripli^  componiy  Rationem  Sexift- 
pli  i(^uia  icilicet  2x  } = <$: ) nihil  aiiud  cU  quam  quoii  vulgo  dicimus,  Dupbtm 
TriMj  eUe  Sextupkm.  .Item,  Ex ‘Dupli  6*  Sefyumlieiius  latmibuSy  campotti 
ratmem  Tripli  (quia  2 x|:=3,)  idem  (.it  atque.  Duplam  Sehuialte^pt^  Tnph^ 
ejie.  Quoniam  vero  hoc  m oumibus  rationum  tumpontiuiiiDus  non  ita  commode, 
ad  pollenoreni  hanc  formam,  proferri  poflii;  priorem  itaque  adhibere  fbknL  Pu-  , 
ta;  Rationem  c)  ad  ex  rationibus  3 «./4^  3 ad  ly  cofnponi\  potius  dicunt, 
c^nmDtipkm  SeJfMjaartum  ef/hy  Sikfefj[uitettii  Tripltan\  quu  fci- 

licct|  = 3x|.  Id  ipium  tanKn  a^obique  ^gpjiicatur.  Quod  quidem  qui  probe 
advertunt,  tum  Euclidis  dclmitionem  redtius  intcli^nti  tum  & de  jxirplexa  in 
componendis  rationiliits' -difAdtxte ‘riihius  cbncjuei'dntar.^  ^Item  quid 

nos  111  hac  & fequcntibus  propofitioniblii  incellidtum^blumu^Jfatis  ailetjucmlir ; 
qui  Rationes  (olemus  per  eaaun  Incticcs.viel  £x|)oacntes  ddi^re.  Pma,  iA, 
Duplum  quantitatis  A;  3 A,  Triplum  A;  |A,  Scfquialtcr!||^;  2x3  A,  Duplum 

Scfquialtcrius;-  A,  quod  efl  a<tA,  in  ratione  / ad  r:  - x —"A,  quod  tfl  ad  A , 
r r s ■ 

in  ratione  quse  ex  / ad  r,  Sc  m kd  s,  componitur.  Et  in  reliquis  fiiiiilittr.  ^ "i 


F'&  }■ 


PROP.  III.  ■'  '> 

Ubi  Ratio  ex  duabqs  componiuir;  Data  Compolita,  ScC^omponeti;: 
tium  una ; datur  altera.  Nempe,  Divilb  exponente  Compolitx,  per 
Datae  componentis  Exponentem,  ut  habetur  Exponent  reliqus. 
Similiter  j li  ex  quotbbec  componitur : Data  compofita,  & vel  una, 
vel  quotlibet  componentium,  vel  ex  his  compolita ; datur  compo- 
fita ex  reliquis.  • ... 

a)  a {e.  .|a)«(5 

/mu  ' hnylma  m ■'nt.-.-Mr 

r/  r s/.\si  .-.•rs/  rjt  w ■(  - ;■  ■:  ■> 

Sit  Rationis  Compofiix  Exponens  datus  ar;  datulquc  unius ax  componentibus  ' 
Exponens  u:  Datur,  inquam,  reliqux  Exponens  e.  Cum  enim  (pcrjtrxccd  ) 

Sit  4 X e ar  .e : li  dividatur  x’  per  u j prodibu  e.  Exponens  reliquz  componentis. 

Similiter;  SicompoQt*  ex  pluribus  Exponens  -y”  detur,  uninlque  eie  com- 
ponentibus - ; illo  per  hnne  divilo,  prodic  exponens  cosnpolitx  ex  reliqiiii 

.»  Datilqiie  tum  Exponente  compofiix  ~ ” , tum  aliquot  compohemiiini , 
I^m  } m ~ 

aut  ex  his  compofitx,  — & — : ycl^-;  datnr  exponens  rcliqux,  veJ  ex  reli- 
, . ‘ Lt~.  o * li.ll  X r/Ui‘>..R  yo  'i;^J 

quis  (fi  plores  fint)  co«^  -.  ^ ' 
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SCHO- 


y8a'  De  Motu,  Generalia.  'Cap.L 

SC  H 0 L I a M. 

MOdendum  imerlrn  eft;  Intelligcndam  cflc  hanc  Propofiiioncm  ( & qux  hinc 
dependent)  dc  cjufmodi  Raiione  Componente  data^  cujus  Exponens  dl 
vere  quantitas,  & finita:  Nono,  vel  Infinitum. 

Quippe,  fi  qu*  liipponitur  componentium  alicra  data,  fit  nullius  quantitatis 
( puta,  ut  o ad  I i ) quxcunqiie  fit  Componens  reliqua,  Compofiia  euam  nulla» 
erit  quantitatis  ^ Adeoque,  ex  compofiu,  &.  illa  componente,  qux  fiient  Compo- 
nens relujua  non  conlnbit.  Eli  enim  tam  ox  o,  quam  oxarro,  aut  o*  j 
= o,  &c.  NuBiesUnumy  perinde  nullum  cft,  atque  NuUia  *Duo,  vel  NttUies 
Triuy  &c. 

Similiter;  Si  fit  Componentium  altera,  ratio /^///,  (aijusindex  fit  oo.)  Eil 
enim  tam  00x1=00,  quam  00x2,  vel  00x3,  InjituticsUnunty  pariter  liini 
mfinihes  'Duoy  Non  conltabu  iuquc,  cx 

his  daus,  quxnam  lii  ilia  Kauo,  qux  imdLgitur,  cum  compofiia,  euam 

fnjimtam  exhibete. 


P R O P.  IV. 

Si  Ratio  quasvis  cum  Qualitatis  ratione  componatur;  eadem  manet 
quse  prius  ratio.  £t  contra  > Quae  cum  alia  ratione  compofiia,  il- 
lam non  immutat » eft  iEqualitaus  ratio. 

axi=2.  3x1  = 3.  rxi  = r. 


E 


_A 

'T 


'A 

*iE' 


PUta ; Qux  ex  i¥x|uaiis  & Dupli  rationibus  componitur,  efl  Dupli  ratio : Quz 
ex  Qualis  dc  Tripli,  dl  Tripli  ratio,  &c.  Sivc;  Quod  dl  Duplo  Quale, 
Duplum  efl:  Qiiod  Triplo,  Triplum,  &c. 

Quitur  ex  a hujus.  Exponens  uuque  Rationis  i£qualium  efl  1 ; ( Nam  A» 
quale  quodvis  per  uium  if .quale  divifiun,  Quodenrem  exhibet  i : ) Qui  quemvis 
alium  exponentem  multiplicans,  eundem  rdhtuit ; ( quippe  r x i = r. ) Adeoque 
conilae  Propolitum. 

Converfa fimiliter  patet.  Qpippe fi ~ xr  = eritr=x. 

E £ 


p R o p.  V. 

Quantitates  quaelibet,  in  eadem  ratione  Vel  aaSts  vel  diminuta: ; in  e^- 
dem  qua  prius  ad  invicem  ratione  conftitauntur. 

Fi&f)*-  A.B.C::aA.2B.2C::iA.JB.}C;rA.rB.rC 

CEquitur  ex  precedente.  Eft  utique—rr^.  « — = 

, r B B r B 

r A _ rB  B r B 

c • ^'kT 

ratione  atque  A.  B.  C 

IdcmdeiDonilrabiturex  16  EJemem.  j.  Cum  enim  fit,  cx  hypothefi,  ut  r A ad 
A,  fic  r B ad  B ; erit  ( permutando  ) r A,  ad  r B,  ut  A ad  B.  Et  oe  reliquis  fimiliicr. 


T r A A 
Item  = ~ * 
rC  C 

r ..  e r a,  B r B 

— = TT  • Et  ^ ^ A*  r B.  1 C.  m eadem  ad  invicem 


P R O P,  VI. 

Qu*  ex  Red{»-ocis  Rationibus  componitur  Ratio,  eft  ratio  iEqoalitatis. 
Et  contra ; AqaaliatisRatio^  ex  Reciprocis  componitur. 

F%.-7,a  A 5 — 

i^a  *“*■  j*2~«’  E^A—Ae'”"'’ 

Puta; 
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pUta;  Dapli  Druiidium,  Triplum  Trientis,  Quadrantis  ^adruplum  ; SeltjuiaI- g 
tenus  SubIcfquiahcrum,2?*r.*tantundcflVviLlciUai(jiieyf-uualc.  ° ^ 

Sc<]uitur  ex  2 hu]u^..  Q^ppe  (i  ratio  A ad  E,  cum  ejuldem  reciproca  £ ad  A, 
componatur : 'prodibit  ratio  A E ad  E A,  ''(jua:  «qualitatis  c/t 

SC  HO  L I U M. 

H ite  quar  pnccdunt  Lemmata,  ex  Rationum  do^lrinadcfiimpta,  huc  tanlUdi- 
mus,  ob  treqncntcm  eorum  in  fcquentibus  ufum. 

Dcmonllrationcs  vero  ua  comparat*  lunt  ( tum  hic  tum  in  Icquentibus  palfim,  ) 
lu  & Praxm  Arithmeticx  quam  Spemjam  vocant,  direile  refpiciam;  & ad  appo- 
iitas  Hguras  jineares  ( fi  cui  id  gratius  videbitur ) accomnrodcntur. 

Exempli  gratia.  Ad  propofitionem  primam  ; perinde  dl  five  A & E habeantur 
pro  Symbolis  live  fpeciebus  Arithmeticis ; live  pro  Irnearum  adlcripiarum,  his  no- 
us  defignatarum,  indiciis.  Utrovis  enim  modo  procedit  demonftratio,  live  de  Li- 
neis, live  de  Literis. 

Sic  ad  Prop.  2 & 3 perinde  fuccedit  demonftratio,  five  fint  Symbola  Arith- 
metic*  rpcciol*,  adeoque  a:  quod  cx  harum  invicem  rauliiplicationc  oritur  : five 
dcfignci4  Altitudinem,  e Balin,  Parallclogrammi  Quippe,  ParaUdogramma  in 
ratione  exBafium  & Altitudmmn  rationibus  comoofita  conftitui^  notura  dl.  Adeo- 
que, ut  Paraliclogrammorum  fimilium  Lateribus  fiomologis  rcprxlemari  Iblcmra- 
tioiics  Componentes;  ita  Parallelogrammis  iplisy  eorumvc  Areis,  rationes  Cbm- 
polit*.  *■ 

Sic  ad  Prop.  ^ Ptrinde  cft,  five  intelligamus  quantitates  A,  E,  per  eandem  r 
multiplicatas,  iplasrA,rE  ( muiciplicatione  fa£las  ) in  eadem  ratione  exhibere 
cum  iplisA,  £;  live  Paraiiclog^amma  r A,7'£,  (propter  xquales  Altitudines  r,  ) 
clle  ad  invicem  ut  eorum  Bales  A,  £.  r»  f 

Ec  limiiiccr  ad  Prop  5.  Sive  diounus  quantitates  A,  B,  C,  per  eandem  r multipli- 
catas, producere  rA,rB,/  C,  ipfisA.B,C,  proportionales;  Sive mralldbgrauuua 
rA,rB.rC,  ( propter xqualemalucuainem)  Baubus  proportionalia;  Sive  etiam  , : 

in  limilibus  uiangulis latera  A,B,C,&rA,rB,rC,  in  «dem  ad^inviccm  clle 
* lauone : perinde  di  . ..  • . 

It^  in  Prop-  6.  Pcrlndeclt  five  intelligamus  A*B  = Ex  A = ; five  *qualia 

dicamus  Paralldogramma  quorum  Alutu^tcs  fum  ut  A ad  E,  Bales ^vero  his  reci- 
proc*,,nBnpcutEadA. 

Id  falcem  intercll ; Quod  dcmonllrationcs,  fi  tanquam  Arithmetic*  habeantur ; 
Univerlaliorcs  funt,  & de  quocunque  Quant^tum  genere  pariter  condudunt ; • 

$1  vero  ad  Luicas  vel  Parallelogramnu  fpcciatim  rcfpiciant;  dchisfolum  diredlc 
concludunt,  ( idquc  cx  vi  Propofitionum  particulanumdc  his  in  Elementis  deroon- 
fbratarum  : qu^cs  fimt,  TftraUth^atntwrum  rationes  componi  ex  rationibus  La- 
terum  f lomo/o^orum  circa  aquales  an^os ; ^arallelo^amma  aquiaJia , ejfe  ut 
Bajes  \ Tasallatgramma  quorum  Bafes  ^\/iltitttdinis  jmt  reciproce jmportiona- 
leSj  Cj^e  iyEjualiay  &c.  ) de  aliis  vero,  non  nili  accommodando  ad  alias  ^quantita- 
tes ( puta,  Vjrtt,  Pondera,  Vclocitatciy  Declivitates,  (^6  ) ealdem  analogias  quas 
^ in  Lineis  vel  Paralldogramrais,  dcraonftrs»  fueraiiL 

Ego  interim  , mut  Uemonllrationcs  hujulinodi , prout  Arithmetic*  rpeciof* 
praxm  diredle  rcfpiciunt,  ( adeoque  univerlaliores  exiftunt, ) poiiorcs  cxiltimem  ; 
adeoque  adferipus  figuras,  non  nili  unum  aliquem  ex  multis  cafum,  qui  fiib  Uni- 
verlafi  propoliiione  concinetur,,  ( cui  reliqui  tamen,  in  aliis  qLundtacibus  liim 
conibmies, ) exhibere:  Si  tamen  malint alii  (qdibits  Demonllrationes  Lineares 
HB^s  amdenc ) ut  rationes  omnes , ih  quibufiainque  quantitatibus  ( quamquam 
• Lineis  fint Heterogene* ) Lineis  utcunque  exhibeatur;  ai^qUf^hmc  adipfas  de 
quibus  agitur  quantitates  transferantur,  His  etiam  lausfieri  vclTein.  Idquc  co  ma- 

tis,  ut  quam  inter  Ic  conjund*  fint  h*bin*dcmonftrandi  methodi^  pcrlpiciaiur; 

: quam  facili  negotio,  demonftrationes  Rationum  Lineares,  Lijicis  exutx,  fim- 
pliclus  limul&  univerlaiiusc.xliibcripoflinr.  ; , 


PROP/ 
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P R O P.  VU. 


EfieAus  funt,  caulis  fuis  adaequatis,  proportionales. 


C.E::aC.2E::jC.3E:;rC.rE. 


' 

<. 

A 

t 

A. 

1 1 

5 t; 
A. 

E 

A 

A- 

* 3 

<! 

£ 

A 

‘ 

0 


Fig.  p.  l^Am,  fi  Caufii  ut  C,  ei&cit  ut  E ; etiam  altera  Q exteris  paribus,  altenmi 
E efficiet ; tertia  terriuro,  fyc.  Adeoque  iC^aE;  jC,3E;  & quotlibct  Q 
totidem  £.  Hoc  dl  Dupla  C,  duplum  E;  tripla  triplum  ;&  fimffiter  in  quavis 
alia  MuUiphciumviXio^t. 

Sin  dicatur ; Propter  ciraimfiandas  evenire  pofle,  ut  C altera,  priori  parem 
non  producat  efi^um : Jam  non  erit  hacc  aut  iliiaQutC,  adxquata  Caula  ; fed 
potius,  hxc  vel  illa  C)  hisaut  ilHsdrcamfbmtiis  adjuu  velunpMita  j Quod  eft 
contra  Hypothelin. 

Atque  idem  ofiendetur,  de  quavis  ratione  ^ibmultipUdum.  Verln  gratia:  Si 
2 C efficiat  ut  2 E ; etiam  C efficiet  ut  £.  Si  cmm  C efficiat  vel  plus  vd  minus 
quam  E ; etiam  2 C fimiliter  efficeret  plus  vel  minus  quam  2 E , ( per  primam 
partem  hujus  demonfirationis :)  Quod  efi  contra  hypoihefin.  Similiter  often- 
dcti^  de  quavis  alia  fiibmulttplicium  radone ; Puu,  Si  3 C efficiat  ut  3 £ ; edam 
C efficiet  uc  E,  ^ 

Idem  de  quavis  Commenfarahihtm.  radone,  fic  oflenditur.  Efio,  verbi  gra- 
tia, expofita  CauTarum  rado  a ad  3,  live  n sedm:  erit  eadem  & Ef^uum  ratio.  . 
Nam  ficaulautaC,  cfficiatutaE;  edam  Cauia  utC,  efficietutE;  (per  (fun- 
dam partem  hujus;  J adeoque  ( per  partem  primam  ) 3 C,  ut  3 E.  Quod  erat 
propofitum.  Et  fimiliter  de  quavis  commenfurabilium  ratione  oflendetur,  aA 
fumpta  in  demonlbadonem communi inenTura.  Puta;  Si caiifa ut C efficiat  uc 
n E ; etiam  C efficiet  ut  E ; adeoque  w Q ut  m E. 

(^odque  de  Corameniurabilibos  ofienditur ; Cum  nulla  cauG  concipi 
curnonde limfiiter  vcnimfit;  ( poffitque  etiam,  de  his,  fi 
opus  fit,  Ikmonftrationc  Apagogica  evind ; ) dc  omnibus  pariter  verum  erit , 
Effias  Caufis  fuis  adzquads  propordoktales  ei£.  Quod  erat  demonlbandum. 

• ' SCfiOLIUM. 


UNniveri^esi  hanc  Propofidoaem  pn— itrendam  edam  duxi ; quoniam  viam 
aperit,  qua,  ex  pure  Matheraatica  fpeculadone,  ad  Phyficam  tranTeatux ; Ceo,  ^ 
‘ potius  hanc  & illam  conne&it. 


PROP.  VIII. 

Coatrariorum,  quattoos  contraria  fiidt,  Aggr^acnm;  asqfiiipoUetBx* 
cefloi  praepollentis : Congmentiuift  vero  eorundem  Sununau  • 

+ A -fjA  — 3A  4-  A — A 4-3A  — 3A 

Fig.io.  — A — zA  +2A  4"  A — A 4**A  — 2A 

4"0  +iA  — A 4^A  — aA  +jA  — ;-A 

SUnto  Contrariam  Signa  4^  & — . Adeoque ; Si  illud  Surfum  defignet ; de* 
figoabit  hoc  tkorfum : Si  illud,  Addtn^um  \ hoc,  Attf^endum^  defignabit : 

• • Et 

• . * * 
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Et  dc  aliis  contrariis  fimiliter.  Smiquc  contrariorum  quantitates  A,  2 A,  3 A,  &c. 

Em  -|-A  — Ar=o.  4“  3 A — 2A  = -1-A.  — 3A4-^A  = — A,  &c.  (Ut  ex 
AcUitioniini  ic^ilnis  conltac. ) Hoc  Aggregatura  aequivalet  Exceiliii  prxpol- 
Icnus.  Q^u)d  erat  projX)iitmn. 

At  4"  A -|“  A — -j"  ^ A.  — A — A — — 2 A.  4"  3 ^ ^ ^ “H” — 3^ 

— 2A  = — 3' A.  (uicx  Addmonum  legibus  limiliier  confht. ) Quod  item  erat 
projX)fiium. 

Exempli  gratia.  A furfum,  & A deorfum;  Ic  mutuo  dcftriiunt;  3 A Turium, 
&2Adcoriuni;  tantimdem  valent  atque  lA  lurfum:  j A dcorliim  & aA  fur- 
Tum;  xquivaicnc  atque  i A dcorlum  : Adeoque,  Qui  ( verbi  gratia  ) unum  fuiliim 
alarndit,  & tamundcni  dcfccndit ; nihilo  clt  vcl  altior  vel  numihor:  Qiii  alcen- 
dit  5 pailiis,  & 2 palius  ddccndii;  ell  uno  pailti  altior : Qui  3 pallus  ddlviidit 
iteruroque  aTcndit  2 pafliis,  elt  uno  palla  humilior. 

Item;  Qtii  onura  Addit,  & tamundem  Aufert  i nihilo  vcl  Aucet  vcl  Minuit: 

Qui  addit  3,  & Aufert  2;  uno  Auget;  Qui  3 Tollit,  &,  2 Reltituit;  uno  Mi- 
nuit, Et  de  Gjncrariis  aliis  fimiliccr  judicandum. 

Gmtra  vero;  Qiii  3 jpalius  alcendit,  &mluper  2 alios;  cfl  x paflibus  altior : 

Qui  3 pallus  dcfccndit,  & deinde  2 alios;  elb  y pallibiis  humilior. 

licm:  0.1113  Addit,  & iniupera;  quinario  auget;  Qjii  tura  3,  uun  2 Tollit; 
quinario  minuit.  Et  de  reliquis  limiliteF. 


PROP.  IX. 

d&quipollens  fi  vel  Augeatiu*,  vcl  Contrarium  Minuatur  i fit  Praepol- 
lens ; Si  Minuatur,  vcl  Contrarium  Augeatur  i fit  rainus-pollcns. 

A4-E>A.  A — E<A. 

Quia  Totum  efl  fui  Pane  majus.  Puta:  Totum  A 4- E,  prxpollct  ipfiiis  par- 
ti A.  Et  Totum  A,  ipfius  parti  A — E. 

S C HO  L I U M. 

SUntqiie  h*  Propofiiiones  Novem,  totidem  Lemnijta ; quae  non  magis  fpeibnt 
prafentem  Motuum  Uoilrmam,  quam  quamvis  aliam;  Sed  treqiiemiflimi  uliis 
erunt  in  fequentibus;  quate  m vcltibulo  dcmonflrandas  duxi. 


PROP.  X.. 

Ubi  conjunila  funt  Momentum  & Impedimentum  : Si  Momentum 
praepollet,  pro  Momento  fimul  habenda  funt:  pro  Impedimento 
vero,  fi  prapollet  Impedimentum;  Et  utrobiquc  Tanto,  quantus 
eft  praepollentis  Excellus;  Sin  ax{uipollent,  pro  Neutro. 

Sin  plura  fint  coifiundla  vcl  Momenta,  vcl  Impedimenta ; Tanta  fi- 
mul habenda  lunt,  quanta  eft  conindem  fumma. 

CUm  enim  Contraria  fint  Momentum  & Impedimentum ; hoc  tll,  Caufa  ut  fit, 
&,  Caufa  nc  fit : Conlbt  propolitura,  per  8 hujus. 


PROP.  XI. 

Si  Momentum  Impedimento  prxpollct:  Motum  efficit.  Adeoque;  Si 
nullus  fuerit,  Inchoatur;  Si  jam  fuerit.  Augetur. 

Si  pratpollet  Impedimentum;  Impedit.  Adeoque  Motum,  fiquisjam 
fit,  vel  Tollit,  vel  laltem  Mmuit. 

Et  quidem  in  ea  ratione  plus  mmufve  EfiScit  aut  Impedit,  qua  major 
ctt  vcl  minor  Exceflus  prxpollcntis. 

E e e e Si 
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Si  iEquipoUcnt:  Neque  Ponitur  motos,  neque  Tollitur.  Adeoquc 
qujE  piius  erat  vel  Quies  vel  Motus,  perleverat. 

SE'.juitLir  ex  pnccedcmt.  Kara  prout  utriufi|ue  Aggregatum  pro  vel  Momento, 
vcl  Inijicdimeiuo,  vel  Kcutro  habendum  til  ; iia  vel  motum  Eldicic,  vej  Im- 
pedit, (&  quidem  m ea  ratione,)  vel  Nciumm,  per  ^ hujus. 

SCHOLruM. 

POltremain  hujus  Pn^fitionis  partem ; Nempe,  Inceptum  Motum,  (nifiobfta* 
culum  ponatur,)  (t^iapie  f^nte  (line  continuo  motore,)  non  minus  quam 
jam  exiilcntem  Qiiietem  ( nili  accedat  Motor ) pcrleverare ; GaftucuSy  CartefiuSy 
GuffenduSy  aliique,  videntur  Pollulare;  atque  hmc  non  levis  momenti  mulu  in- 
ierunt : Qiii  auicni  Dcmonllrct,  non  racmim  me  vicUlIe  quempiam.  Eratque  lioc 
nobis,  in  fequentibus,  alltrendum,  ubi  de  Motuum  Acceleratione  dicetur ; tara 
propere  uracn,  in  iplolbum  vcltibulo,  aflertndo  abftmuillem,  nifi  confequentiaj 
ncccllitate  viderem  me  coadtum  lara  liatun  aHirmare : non  parvi  pollea  momenti 
futurum. 


PROP.  XII. 

Vis  vi  contraria,  fi  aequipollet,  fiiftinebit:  Si  minus  pollet  i ne  hoc 
quidem:  Si  praepollet,  (neque  aliud  adfit  impedimentum  i)  move> 
bit.  Et  contra:  Si  movet  i praepollet:  Si  non  movet  j tum  vel  mi- 
nus pollet,  vel  Ikltem  aequipollet,  vel  aliud  quid  impedit. 

-f  A — A=o.  -j-aA  — 3A  = — A.  -j-j  A — 2A=-|-A- 
+ S— D = o.  + S — D = — .+  S — D = 4-  . 

Sit,  verbi  gratia,  S,  vis  furfum;  D,  deorfum.  Si  invicem  aequipollent;  nul- 
lis xquivalen^  (per  8 hujus;)  Adeoquc  motura  non  cfiiciunt;  (per7hu|us.) 
Si  S prxpollct ; Ht  motus  lurfum : Si  D;  deorfum.  iEquivalene  utique  Excdliii 
przpollentis : per  8 hujus;  Entque  motus  conlbnus;  per  7 hujus.  Et  limilitcr 
de  quibulvis  aliis  Viribus  coptrariis  ofiendetur. 

Dico  tamen,  Nifi  almd  adJU  Impedimentum.  Qitoniani  fieri  potefi,  ut  vcl 
Medii  denfitas,  vel  durities,  vel  Obex  aliquis  obfiet,  quo  minus  ^ praepollente  mo- 
veatur vis  inferior;  utut  Obex  ille,  vim  in  contrarium  Motricem  non  habeat, 
fcd  fimpliciter  Impediat.  Ut,  quum  grave  pavimento  imeumbit : quod  vim  lia- 
bcat  Impediendi  ne  defeendat  ^ non  autem  Mouvam  furfum;  quia  ncc  ipfum  fur- 
fiim  nititur. 

S C MO  LT  a M. 

PRoccdit  tum  Propofitio,  tum  Demonfiratto  potiffimum  de  Mobili  jam 
in  Quiete  conlhuito.  Si  vero  jam  fit  m Motu;  Hoc  ipfum,  cfle  in  motu, 
accenfendum  erit  cauCs  ejufdem  motus  coiitinuacivis,  vd  irapeditivis  con- 
trarii. Quippe  Sublatio  motus,  tam  caufam  efficientem  poUulac,  quam  motus  Po- 
litio; utiexProp.  prxced.  conftac.  Undecft,  quod  Motus  Penduli,  verbi  gratia, 

\ gravitate  inchoatus,  non  quidem  H gravitate  fola  continuatur,  (ed  ab  iplo  im-  * 
petu  ieii  motu  jam  exillente  continuatur,  etiam  ultra  pemendiculuni,  adeoquc 
alcendendo ; non  obfiante  ipfius  gravitatis  in  contrarium  niiu,  aliiiqiie  forfan  non 
contemnendis  obltaculis,  quod  & in  aliis  motibus  ab  impetu  inchoato  continua- 
tis pafiim  obtinet.  Quodque  ad  hanc  Propolitionem  monemus;  etiam  in  ^quen- 
tibus,  prout  res  tulerit,  mtdligcndum  ent. 

autem  fundamento  nititur,  de  contra-ponderantibu^  feu  ooatra-moventz- 
bus  judicium:  Adeoquc  vel  Quietis,  ob  sequilibnuro  feu  contra-movcmiiuu  aequi- 
polieotun;  vd  Motus,  ob  pnepoa^raptuuo,  feu  pcsepoUeatiam. 


PROP. 
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P R O P.  XIII. 

QiiK  ex  Mobilium  Pondere  relultant  motus  Impedimenta,  (caeteris 
paribus,)  (iint  Ponderibus  proportionalia. 

Quodque  de  Pondere  dicitur,  de  quavis  alia  contraria  Vi,  fimiliter 
mcetligcndum,  qua:,  ponderis  inftar  erit.  Et  fimiliter  in  fequen- 
tibus.  ^ 


III 


P 


I.  i- 

P.I::aP.aI::3P.3l:;«P.i»I. 


NAm  li  pondus  “t  P,  imix-dit  ut  I;  etiam  alterum  P,  ceteris  paribus,  ut  alte- 
rum I impediet;  teruum,  ut  tertium;  &c.  Adcoque  aP  utal-  rP  ut 
3 I;  & quotljbet  P,  ut  toudem  I.  Quare  & tantuiidera  Ponderis,  tanLdem 
impeAt;  duplum,  duplo;  triplum,  triplo,  &c.  di  reliquis  fimiliter  propor- 
tionibus: per  7 hujus. 

SC  HO  L l a M. 

Dico  autem,  Cetmhis  paribus  -,  Quoniam  idem  Pondus,  pro  vario  Ctu  ali- 
ifve  circurafhnuis,  poteit  vano  imfcdire.  Ubi  autem  caitera  liint  piria  • 
tota  quae  oritur  diverlnas,  i lola  Ponderis  diverfuate,  ut  ah  adaquata  causa  pro^ 
lluiL  Cweraque,  cum  aEqualiura  rationem  fubeunt,  proportionem  non  inimuunt 
Per  4 hinus. 

Quodque  hic  diSum  eft,  etiam  in  aliis  propofitionibus  pariter  intcUigcndum 
cnt,  licet  non  ddcrte  dicatur.  Quod  femel  monuille  lulEciat. 


^ig.11. 


P R 0.  ,P.  XIV. 

Qua:  ex  Longitudinp  tranfigenda,  rcfultant  motus  Impedimenta  5 funt 
Eongitudinilkis  proportionalia. 

Quodque  de  Longitudinibus,  dicitur;  de  Medii  denfiute,  tenacitate  * 
aut  fiinili  quovis  Impedimento,  pariter  dicendum  erit.  Et  fimili- 
ter in  (equentibus.  , 


L.I:  laL.aliijL.j 


Fig.ij. 


pio ; & io  reliquis  fimiliter  proportionibus.  Per  7 hujus. 


.1  P RO  P.  XV. 

Qiias  ex  Pondere  imul,'&  Longitudine  tranfigenda,  refultant  inotua 
Impedunenu ; funt  in  ratione  ex  Ponderum  & Longitudinum  Atio- 
nibus  compofig.!.. r j-d 

. v Pbiij-  2p.  '2R  *p.-  . .‘I  j.iai;;i 

— llrl"-"'  “L. 

Eeee  1 “'IHia; 
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h 

pUta ; Diiplim)  Pondus,  per  Duplam  Longitudinem  fenendum,  c(l  Impedimen- 
lum  Quadriiplimi ; pcrTnpIam,  Scxtupmmr  Trjplum  Pondus,  per  Longuu- 
dmetu  Triplam  , cil  Impudimcnuun  NmKuplum  ; jper  Quadrupli  , Duodccu> 
plum,^jiv.  mm, fi  Pondus  P,  p«r  Longitudinem  Licrcndum, impedit  uti  ;ct1am 
akeruiTi  P>  per  eandem  Longuudinan  ttrendum,  impediet  ut  I alierunj ; tertium, 
ut  ternum,  Adeoque  ; Duplum,  duplo  \ Triplum,  triplo,  per  eandem 
Lcmg^uidmcm  rerenduffl.  pcri^  hujus.  Cum  itaque  Pondus  ut  iP,  per  Longitu- 
dinem L lercndum,  impediat  ut  2 1 : Pondus  idem  per  Longitudinem  1 L feren- 
dum, impediet  U14I ; per  3 L,  ut6I,  (Jw-  per  prcccdl  Item  ;Cum  Pondus  j P, 
per  Xa)ngitudinemL  ferendum,  impedut  m 3 I : idem  per  3 L flrendum,  impe- 
diet iicpl;  per  + L,  per  pracced.  Et,  umverfaliter,  Si  Pondus  P, 

per  Longitudinem  L ferendum,  impediat  ut  I : Pondus»  P,  per  eandem  L feren- 
dum, impediet  ut«I  ( per  13  hujus;)  Adeoque,  per  iwL,  ut  ^/;»I ; ( per  prsc- 
ced. ) Hoc  efl,  in  ratione  ex  Ponderum  & Longitudinum  rauonibus  compoiita , 
( per  a hujus.  ) Quod  erat  propofitum.  , 

■ "P 

PROP.  XVI. 

Siy  in  duobus  motibu^  Pondera  & Longitudines,  vel  utraque  fint 
qualia,  Tcl  fuit  Reciproce  proportionalia;  Qusehinc  relultant  Im- 
pedimenta,  (une  £qualia.  £t  contra : Si  qU£  inde  refultant  im- 
pedimenta funcsqualia  ^ lk>ndcra&  Longitudines  funt  vel  ucraque 
iEqualia,  vel  (idtem  Reciproce  proportionalia. 


Fig-  H, 


P.  2P.  . 2 P.  3 P.  #r  P.  wP. 

xL.  L.  . 3 L aL.  mL  «L. 

aTL  I ::  2T1I  I.  7^.  I tf  I.  wwPL.  I «^LT  I. 


PUia  : iEquaie  Pondus,  per^Equalem  Ix>ngitudinem  ferendum,  i¥qualitcr  Inv 
pedit  Item,  Pondus  Duplum  per  itqualcm  Longitudinem,  & >4«!.qua}e  Pon- 
dus per  Longitudinem  Duplam  ferendum , ifLqualkcr  impediunt  Sic , Pondus 
Triplum  per  Longitudinem  yEquoicm,  &,  ykqiule  Pondus  per  I .ongirudinem  Tri- 
plam. Itero,  Pondus  Duplum  per  Longitudinem  Triplam,  &,  Triplum  Pon- 
dus per  Longitudinem  Duplam,  &c.  , 

Simtenim  Impedimenti,  inVatione  ex  Pdndenini  & Longitudinum  rationibus 
compofita  ; ( per  pteced. ).  Adeoqut,  ( cu^  bs  fi)iitrec(procc^)  mqu&ln  (uiu: 
( per  hujus.)  Unde  & ct^nvcrla  patet  • • 

. - > se  H 0 L I U fiiicii;  1 


potiet  quidem  ea  claufiib,  Fel  utraqut  tuid  drnicij,  utpotc  quie  in  (e- 

quenti,  Reciproce  proportionafiay  continetur.  Nam  , iTt'Dimidfo  [>Uphim,  fic 
&,  iEqualc /EquaJi,  reciprocum  cfi.  Mallem  tamen,  perfipicuiiatis  gratia,  tum  in 
hac  Propofitione,  tum  iri  fluentibus  aliquoties,  illud  etiam  dilcrcc  iulerere.  ^od 
quidem  non  tantum  ex  6 hujus,  fed  & 4.  nujus,  permde  paurt 

Ex  his  autem  quauior  Propolitionibus  proxime  pnto^ntibus , zfinnatur 
tuum  pelliciendorum  Ma^ttudo.  £a  fcUicet  qua;  ex  roobilmfD  Pondere,  demotus 
Longitudine,  liraul  confideratis  cpiergiL 


p’R  o p.'»xvri. 

Qj^  re(palluvi5  Impedimentis  ^oipollcnc  ACoirietita,  /uat  Impedi- 
oicatis  proportionalia.  j ->•  < 

( Adeoque  Ponderibus,  (i  reliqua  fint  paria;  vebLongitudinibus,  fi 
reliqua  fint  paria;  vel  qu2  ex  Pondere  & Longitudine  relultant  Im- 
pedimentis, fi  reliqua  fint  paria. ) i 

Eaque  Momenta,  fi  augpanrur»  vd  mmuaatuf;|ii¥eduneata;  move- 
at. M. 
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pUu;  iEquale Momentum,  i^uali  Impedimento sequipoUet;  Duplum,Duplo;p- 
Triplum,  TnpIo»(^.  Nam  ii  Momentum  ut  M,  ac^ipoUct  Impcoimcnco  m I ; * 

etiam  alterum  Mi  alteri  I «juipollcbit ; & Tertium,  Tertio,  Adeoque,  Du-  '' 
pium.  Duplo,  Triplum,  Triplo,  per  7 huius.  * , 

Aacoque;  vel  Ponderibus,  vel  Longiradmious,  vdquaeex  utrilquc  fimul  re- 
fultant  Impedimentis,  ( c* teris  petibu^  ) (unt  proporaonalia.  Nam  his  propor* 
tionalia  fum,  quxex  hisrefultant  Impedimenu.  per  13, 14^  15*  hujus. 

Sin  augeatur  Momentum  iGquipofkns,  vel  Impedimentum  minuatur; Momen* 
tum  prxpollcbic ; adeoque,movebiL  perp,  10.  hujus. 

SC  MO  L/a  M. 


ATS 

Mocu. 


hinc  dependet  de 
diciuni ; &,  que  hinc 


y£quilibrio,  fcii  contra-nitentium  yGquipoUemu,  ju- 
fequitur,  Quiete : quique  eiC  Praepollentia  procedit , 


P R O P.  XVIII. 

Virium  momenta,  exteris  paribus,  lirnt  Virium  gradibus  proportionalia. 
V.M::aV.iM;;3V.3.M:;«V.»M. 

pUta;  Vis  iqualis,  umundem  movendo  polia ; Dupb,  duplo  ; Tripla,  triplo,  Fig.  i8. 
^ Nam,  1]  vis  ut  V,  moveat  uc  M : etiam  vis  ut  2 V,  movebit  ut  2 M ; 3 V, 
ut  5M  ; « V,  ut»M,  p« /hujus.  -1 


PR  OPt  XIX. 

Virium,  gradu  qualium.  Momenta;  funt  caeteris paribus,  Tempori- 
bus proponionalia. 

T.M::2T.2M::3T.3M:;mT.mM. 

NAn^  fi  vis  expolita.  Tempore  T,  moveat  ut  M : etiam  altero  T,  tantundem 
efficiet ; terno,  tantundem,  Adeoque,  in  2 T,  ut  1 M ; in  3 T,  ut  3 M; 
ini»T,  utmMj^lir.  Hoc efl, Duplo  tempore, duplum efiicict  ; Triplo,  triplum, 
fyc.  per  T hujus. 


P ROP.  XX 

Qnxex  Viriumgradu,  fimul  & applicationum  Tempore  refiiltant  Mo- 
menta; funt  in  ratione  ex  Virium  6c  Temporum  rationjbus  compofita,  - 

V.  2V.  2V.  «rV. 

T.  ^T.  ? T.  Pigao» 

Vf.  M::+VT  4Mc  «VT  «M::  imVT.  wbM. 

pUta;  Vis  Dupla,  duplo  Tempore,  Quadruplom  poteft ; triplo, Sextuplum : 

* Ttrpb,  triplo  tempore,  poteftNoncupium  ; quadroplo , Duodecuplun  , 

Eeee  3 Nam, 


Googl 
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Nam,  fiVis  utV,  TemporeT,  moveat  ut  M:  Visut2V,  eodem  Tempore,  mo- 
vebit ut  2 M ; & g V,  ut  7 M,  ^c.  per  1 8 hujus.  Cura  itaoue  Vis  ut  2 V,  Tem- 
pore T,  moveat  utaM;  Vis  eadem,  Tempore  2 T,  moveoit  ut  4M  ; &icmpore 
3T,  ui<sM,^  Periphujus.  Itera,  Cum  Vis  u:  3V,  TemporeT,  moveat 
ut  3 M ; Vis  eadem.  Tempore  3 T,  movebit  ut  p M ; Tempore  4T,  ut  12  M, 

Et  univerfaliocr,  Si  Vis  V,  tempore  T,  moveat  ut  M ; Vis  «V,  eodem  Tempore 
T,  movebit  ut « M,  ( per  1 8 hujus  : ) Adeoque,  Tempore  tn  T,  vtmn  M,  ( per 
ip  hujus. ) Hoc  cll,  m ratione  ex  Virium  & Temporum  rationibus  corapofita, 
( per  2 hujiis. ) Quod  erat  propolitum. 


P R O P.  XXI. 

• Si  Vires  & Tempora,  fint  vel  utraque  .ffqualia,  vel  fint  Reciproce  pro- 
jK>i  cionalia ; qua:  hinc.refultanc  Momenta  funt  iEqualia.  Et  con- 
tra : Si  Momenu  illa  fmt  Qualia  i Vires  & Tempora,  funt,  vel  utra- 
que a»|ualia,  vel  falcem  Reciproce  proportionalia. 

V.  2V.  2V.  gV.  «V.  mV. 

£T.  T.  ±L-  >«T.  «T. 

’ IVT.  M::  iVT^M.  tfVT.  M:;"6VTrM.  moVT.  M;:  mtVT.  M. 


pUea;  Visxqualis,  jcquali  Tempore,  tantundem  efficit.  Item,  Vis  dupla  x- 
^ tiiiali  tempore,  &,  Vis  a:nualis  duplo  Tempore,  tantundem  efficiunt.  Sic,  Vis 
dupla  triplo  Tempore,  &,  Vis  tnpla  duplo  Tempore,  (^.  Sunt  enim  Momenta  m 
ratione  ex  Vinum  & Temporum  ratioiubus  compofita ; ( per  praeced.  ) Adeoque 
( CUDI  fim  Keciprocx  ) Aequalia  ffint.  ( per  6 hujus.  ) Uade  & converla  patet. 

S C HO  L I U M. 

EX  his  quaiuor  Propofiiionibus  proxime  praecedentibus,  atftimantur , quar  e.x 
Viribus  & Temporffius  fimul  confidcratis  emergunt , Momentorum 
dmei. 


PROP.  XXII. 


In  qaibufvts  Motibus  invicem  comparatis;  Momenta lunt  Impedimen- 
tis proportionalia.  . 1 ...  .1  ‘1 

VT  = M.  PL=I::2VT  = iM.  2PL  = 2l:: WT=i«M.  «PL=wI. 

M = VT..a=.T::I  = PL.i  = TA. 


m- 


y 


Fie*  22  ; fi  Vis  V,  Tempore  T ; fiv^  quod  ex  His  refiiltat,  Momentum  M ; movet 

®*  Pondus  P,  per  Longitudinem  L ; uve  tollit,  quod  cx  his  refultat,  Impraimen- 

‘^.tiiml:  Duplum  Momentum,  tollet  Duplura  Impedimentum;  Triplum,  Tripiora, 
Nam,  fi  Momentum  M,  tollit  Impedimentum  I ; etiam  alterum  M,  alterum 
1 tollet;  tertium,  tertium,  Adeoque  Duplum  Momentum,  loUet,  Duplum 
Impedimentum ; Triplum,  Triplum ; & in  reliqius  fimiliter  proportionibus.  Per 
7 hujus.  Quod  erat  propolitum. 

SivCj  ( ut  m Aurea  Regula  compojita  dici  folet  9 ) Ut , Fa^um  ex  Pondere  & 

Longi- 
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Xj^ngitudine,  in  unoMotu  ■ ad,  Fafhioi  ac  Pondere  & Longitudine,  in  alio  Motu  • 
lic,  Facium  ex  Vi  & Tempore,  in  priori  moiuj  ad,  FaiihimexVi  & Tempore» 
in  pofknon  motu ; ceteris  paribus. 

S C HO  L IU  M. 

gX  hae  Propofidbnepodffimum  dependet  Motuum  imerfe  comparatio,  quoad 
Vires,  Tempora,  Pondeia,  & Longitudmes. 


P R O P.  XXIII.  . 

Io  Comparatis  Motibus:  Si  X^ationum  Tempora  'liut  aequalia ^ Celc* 
ritatuin  gradus  lunt  tranladiis  Longitudinibus  proportionales. 

L . ^ ; C.  *. 

L.C::2L.2C::«L.«C 


nf-C 


•Tia. 


iS-ZJ. 


1, 

T~=  r 


iC 


9ig.7.^y 


1 . X 


,j-c=c 


HOc  cft:  Ut^ngicudo  prima  ad  fixundara,  eodem  tempore  tranlaJUroj  ficFig.atf. 
Celeritas  prima  ad  fecundam. 

Puta;  Dupla  Celeritate,  (eodem  Tempore, J Dupla  Longitudo  traaHgitur ; Di- 
midia Celeritat^  Subdupla  Longitudo.  £t  umiliter  in  ^u$  prc^niombus.  Pet 
Celeritatum  dennitiones. 


P R O P.  XXIV. 

In  comparatis  Motibus:  Si  tran£u3:a£  Longitudines  fint  aequales : Ce- 
leriutum  gradus  funt  Temporibus  reciproce  proportionales. 


tc: 


L 'c  i ’ 
iT'I  'Bf'; 


HOc  eft ; Ut  Terapus  fecundum,  ad  tempus  primum ; fic  ( reciproce ) Cele-  pj„  ,, 
nus  prima  ad  Iccundam.  ® 

Puta ; Dimidio  Tempore,  dupla  Celeritat^  tranfigicur  sequalis  Longitudo ; Du- 
plo Tempore,  d midia  Celeritate.  Etfirailitcr  in  diis  proportionibus.  Per  Ce* 
feriutum  definitiones. 


P R O P.  XXV. 

Comparatorum  Motuum  Celeritates,  (iint  in  ratione  ex  dire^  Lon- 
gitudinum & reciproca  Temporum  rationibus  compofita, 

L.  ^ T.\r  2T  «T-V  T 

T L A 3 L L.^«L 

Lt.  AT::C.m  2TL.C::3TL,|C.  TL.  f»nTL::C.m«C. 

L r JLr 

T'^  zT  :'"  «T  « 

Puta; 
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5-p2  De  Motu,  Generalia.  Cap_.  I. 

Fig.  28.  ]P)Uu:  Longitudo  dupla,  dimidio  Tempore  iranfigitur,  Cclematc  Q;.!adrupla : 
1"^  Tripla  l.oiigitudo  dimidjo  Tempore,  Celeritate  Sextupla:  Tripla  Longi- 
^ utdo  duplo  Tempore,  Celencate  Sdijuialtera,  &c. 

Nan),  li  Longitudo  L,  'Lemporo  T,  ablblvatiir  Ceicriate  ui  C:  Longitudo 
^L,  eodem  Tempore'  T,  aMblveiur  CclCmaic  ut  2C;  (per  23  hujus:)  Adeotjuc 
‘iTmpore  feu  5 1',  duplo  adhuc  celerius,  live  CcIcTiraic  ut  4C.  (per 
pneced,  ) Similiter,  Longitudo  3 L tempore  T»  edentate  ut  3 C;  (per  23  hii- 
juit)  Adeoque  Tempore  I T,  Cclcntate  ut  6C\  &Tcmporc2T,  Celeritate  | C : 
per  pr^ced.  Et,  univcrlaliter ; Si  Longitudo  L,  tempore  T,  tranfigatur  Celeri- 
tate C : Longitudo  « L eodem  tempore  tcanfigciur  Celeritate  n C,  ( per  23  hujus :) 

adeoque  Tempore %>rTi  wlditatc  -y  C;  (per  piitod. ) Hoceft,  in  ratione  qua; 

cx  dire^T.onguudimmi  & reciproca  Temporum  rationibus  componitur.  Quod 
erat  propolitiim. 


P R O P.  XXVI. 

In  comparatis  Motibus  i Si  tranfa^iae  Longitudines,  fint  Temporibus 
proportionales:  Celeritates  fmit  xquales.  Ht  contra. 

L.T::2L.2T::3L.3T::«L.»T. 

S Equitur  ex  prxcedentc.  Quoniam,  hoccafu,  Rccipr^a  Temporum  (qux  ea- 
dem elt  cura  reciproca  Longitudinum  ) cum  direcla'“Longiuidiiium,  coinpo- 
lita;  xqilalitatis  ratio  eR.  per  6 hujus. 

VeJ  cx  dclimtionibus  Celeritatum.  Cum  enim  iEqualis  Celeritas,  aiquali  Tem- 
pore, ax]ualqp)  LongiUKlmem  ablblvit  (per  Del.  10.)  Etiam  Duplo  tempore,  du- 
plam Longiuidinem;  Triplo,  triplam,  &c  abfblvei.  Et  contra,  per  7 hujus. 


P RO  P.  XXVII. 

In  comparatis  motibus,  Virium  gradus  (caeteris  paribus)  funt  in  ra- 
tione qua;  ex  Ponderum  & Celeritatum  rationibus  componitur. 

VT.vT::PL.'irx. 

P .T  X * 

V . .~::PLt.^xT::PC.^*. 

T T 

T\  VT  _PL /V  _PLt_PC 

1 J'  \f  ’t  tXVw  <tXT 

CUmenini  (per  22  hujus)  Momentorum  ratio,  qux  ex  Virium  & Tempo- 
rum rationibus  corapomuir ; eadem  Iit  cum  ca,  qui:  ex  Ponderum  & Lon- 
gitudinum rationibus  componitur,  rauone  Impedimentorum ; Si  eximatur  utrinque 
ratio  Temporum,  vel  (quod  eodem  recidit ) illius  Reciproca  accedat;  Relinque- 
tur Virium  ratio,  ea  qux  componitur  ex  rationibus  Ponderum,  & Longitudinum, 
& reciproca  Temporum  ; Hoc  eU,  ( per  ly  hujus  ) ea  qux  ex  Ponderum  & Cele- 
ritatum rationibus  componitur,  ^od  erat  propolituro. 

1 . 

, SCHQLJUM. 

EX  hac  Propofitione  dependet  Problematum  aliquot,  in  Mechanicis  maxime  ce- 
lebrium, generalis  folutio.  Nempe, 


P R 0‘P. 


Digitized  by  Googie 


Prop.  XXVIII.  T^e  Motu{  Generalia. 
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PROP.  XXVIII. 
Datuni  Pondus,  data  Vi  movere. 


p.  hP, 

P. 

2P. 

C.  ,-c. 
'PC.V::  PC.  V. 

C. 

PC  V: 

|C. 

; PC.  V. 

Sit  expoGta  Vis  V,  qu*  movere  potis  fit  Pondus  P,  ccleriute  C:  & requira- 
tur, ut  eadem  vcl  xquali  Vi,  moveatur  Pondus  «P. 

Dico;  Si,  exteris  parious,  res  ita  comparetur  (interpofita  Machina)  ut,  q^ua 
radone  Pondus  » P majus  fit  minufvc  quam  Pondus  P ; eadem,  contra,  minor  nat 

tnajorve  Celeritas,  puta  ^C:  eadem  Vis  V,  expolitum  Pondus  »P,  movebit  ce- 
leritate - C. 
n 

Cum  enim  rationes  »P  ad  P,  & ^ C ad  C,  fim  reciprocx;  qux  ex  his  com- 
ponitur elt  i£qualitas;  (per  6 hujus:)  Adeoque  (per  pnced.)  xqualis  Vis  re- 
quiritur ad  movendum  Pondus  P celeritate  C,  atque  Pondus  n P ccleriute  - C. 
Quod  erat  propoficum. 

SC  HO  L I U M. 

Huic  igitur  potiflimum  negotio  fe  appliat  Mechanicus,  ut  iitiufmodi  maclii- 
nas  excogiter,  eaique  m ufum  redigat,  quibus  Vi  & Ponderi  imerpofitis, 
motuum  celeriutcm  ita  raoderemr^  ut  Ponderum  Magnitudinem  Tarditate  motus 
compenfet;  fcu,  Temporis  Longitudme,  Dclcihmi  Virium. 


PROP.  XXIX. 

Datum  Pondus,-  -data  Celeritate  movere. 

P.  , P. 

C. 

PC.V:;  «PC.  »V. 

Sit  expofitum  Pondus  P,  quod,  celeritate  C,  movere  potis  fit  Vis  V : & requi- 
ratur, ut  Celeritate  «C,  moveatur. 

-iDico : Si,  caeteris  paribus,;  qua  ratione  augenda  fit  aut  minuenda  celeritas,  ea- 
dem fimilitcr  augpawr  vel  minuatur  Vis  adhibita:  expolitam  Pondus  data  celeri- 
tate movebitur. 

Cum  enim  ( prqptcr  idem  utrobique  Pondus ) eadem  fit  Celeritatum  ratio,  cura 
iUaquxexhac  & Ponderum  rationibus  componitur,  ( per  4 hujus  ; ) eadem  erit 
dc  Virium  requifiurura  ratio;, ( per 27  hujus.  ) Quod  erat  ofiendendum. 

. j , L I U M-' 

NOtandum  intetihi : Cum  non  ita ‘in  promptu  fit.  Vires  pro  arbitrio  augere.,^ 
atque  Celeritatem  motus  minuere  ; non  ita  fiede  erit  prxfais  Problema,  atque 
illud  quod  proxime  antecedit,  magnis  Ponderibus  applicare. 


Ffff  PROP 
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T)e  Gravmm  Defcenfu,  CaplI. 


P R O P.  XXX, 

Data  VI-,  dau  Celeritate,  motum  efficere. 


p.  -P. 

» 

C.  f»c. 

PC7V::"PC.  V. 

Sit  expofita  Vis  V,  qu*  Pondus  P,  celeritate  C movere  potislit : requiratur  au- 
tem, ut  Celeriutc » C Kat  motus.  . , , . 

Dico : Si,  ceteris  paribus,  qua  ratione  augenda  Ut  aut  mmuenda  Celeritas ; ea- 
dem, vice  veria,  minuatur  vel  augeatur  Pondus : Eadem  Vi,  daa  celeriiate,^  mo- 
vebitur. Puta,  Pondus  - P,  eadem  Vi,  celeritate  n C movebitur. 

tt 

Cura  enim  Ponderum  - P ad  P,  & Celeritatum  »C  ad  C,  rationes  fint  recipro- 

c«:  Qitx  ex  his  componitur  ratio,  lEqualitatjs  eft;  ( per  £ hujus  ;)  Adeoque  & 
Virium  requifiiarum.  per  27  hujus, 

SCHOL/UM. 

N Orandum  denique;  Ita  calculum  his  Propolitionibusinllitui,  ac  fi  in  Medio 
Vacuo  peragendus  fit  motus ; Quare  nec  Refillcntix  in  roetllo,  vel  Magnitu- 
dinis aut  Figura  rei  Mobili^  habia  confideratip  ; Sed  conditione  hac,  Ceteris 
tumhaetumaluedrcumlbindrficcxcliidiintclliguntur,  ut  vel  nullae  lint, 
rd  ita  ^tero  comparatae  ut  non  immutent  aut  turbent  rationes.  Adeoque,  ubi 
adfiint,  opus  erit  ( quo  calculi  Mathematici  «>«<«  confervetur,  vel  ab  ea  quans 
minimum  receiitur,)  ut  earum  vel  accuran  confideratio  etiam  habeatur,  & cal- 
culo atftim^r;  vd  faltem,  ut  eo  modo  comparentur  quo  minimum  turboiturre- 
liqux  rationes. 


C A P.  II. 

2)e  Grafuitm  Defcenfu,  ^ Motuum  Declrvitate. 


P R O P.  I. 

Cwia,  oeteris  paribus,  gra vitant  in  ratione  Ponderum.  Et,  oniverla- 
liter.  Vires  Motrices  quaelibet,  agunt  pro  Virium  ratione. 

P.GiizP.aGiijP.  jGarP.rG. 

PUu;  SiPondusut  P,  GravitatntG:  Etiam  alterum  P,  ut  altemm  G gravi- 
tahit:  tertium, ut tertiiimHi<-  AdeoqnezP,  utiG;  jP,  DtjG;&quor- 
libetP,  ut  totidem  G,(^. 

Elbeoim  Giavit^  VisMotrix;  ejufque  menhira,  Pondus  : (per  12,  ij.  Def. 
Cap.  I.  ) Movet  ^itur  Gravitas,  pro  Ponderum  radone  ; per  t«.  Cap.  z.  Et  De 
militer  in  Moubus  aliis  ofiendetur. 


P R O P. 


CQoglt' 


Prop.II. 


Ei  Motuum  Declivitate. 


P R O P.  II. 

Grave , quatenus  non  impeditur.  Detendit  i fai  propius  ad  Terrsc 
Centrum  appropinquat. 

Et,  univerfahter,  Vis  qbaevis  Motrix , (kundum  Diredionem  fuam, 
quatenus  non  impeditur,  procedit. 

NAiii  ( per  Dcf.  Gravitatis  ) Gravitas  efl  Vis  dcorfura  movens,  fiu  verfus 
Terne  Centrum.  Hac  igitur,  quatenus  non  impeditur,  teretur  Grave,  gravi- 
tate fua.  pcriicap.  I. 

£t  limiJiter  in  aliis  moribus  otiendetur. 


P R O P.  III. 

Grave  tantundem  Detendit,  quanto  fit  Terrae  Centro  propius : Tan- 
tum Atendit,  quanto  remotius. 

Et,  univertaliter,  Cujufvis  Vis  MotricisProgrefiTus  tantus  eft, quantum 
fecundum  Dircdionem  fiiam  movetur;  Regrellus,  ccmtra. 

CD=CB.  C,\  — CD  = CA— CB.  CD  — CE  = CB  — CE 


e 


SItC,  Tcrrx  Centrum : unde  ducantur  *qualcs  rtilx  CB,  CD.  Continuetur 
CB  ad  A ; & jungatur  A D.  Item,  funipto  ubivis  in  C B , punilo  E ; junga- 
turED.  Dico;  Grave  ab  A,  pum5Io  aliiore,  ad  B vel  D motum;  tantundem 
Dclcendinc,  (juanto  Bvcl  D,  minus  quam  A,  dilbca  CcntroC:  Motum  vero  ab 
E,  punilo  quovis  humiliore,  adBvelD;  tantum  Afcendiilc,  quanto  B vei  D, 
magis  quam  E,  i Centro  difbt. 

Eli  enim  ( per  Dcf.  Gravitatis  ) Defccnliis  gravium,  ( fiu  Motas /cciindum  Di- 
rcdtionem  fuam, ) Motus  vcrliis  Centrum  Terrjc.  Tanto  igitur  Dclcx-ndille  dice- 
lur  Grave,  quantoad  Tcrrx  Centrum  propius  accdierit.  Piiu,  quanto  Brevior  ell 
CBvclCD,  quam  C A.  Adeoque  tanto  AIccndille,  quanto  fuerit  conuario  motu 
latum  ; hocdl.  quanto  k terrx  Centro  remotius  abcdldit;  puta,  quanto  Lon- 
gior ell  C B,  vcl  C D,  quam  C E.  Quod  erat  propolitum. 

Adeoque;  QuamquamAD  velED  reib,  I.ongior  In  quam  A B vcl  E B ; non 
tamen  Aliior  iai  major  Dclanfus  ell  vcl  AJccnfus,  Gravis  per.  illam,  quam  per 
hanc  lati. 

Quodque  de  Graviute  oftcnfum  eft,  fimiliter  dcalia  ViMotrice  intelligendiim 
erit  Qiiod  enim  eft,  refpcilu  Gravitatis,  Dclanlio  : idem  ell,  rcfpcdu  ciqulvis 
VisMocricis,  Latio  fecundum Diredlionem  fuam  : Etconira.  perDef  ai.Cap.  i. 

S C fi  O LI  a M. 


T^Otandum  interira  ; pro  peripheria  B D,  indiHTerentcr  ut  plurimum  fumi  Re- 
dara  Horizontalem  B H ; ^u*,  propter  immeniam  Centri  dilbntiam,  & pla- 
norum quibus  maxime  verfamur  parvitatem,  cum  illa  quali  coinadens  haberi  lo- 
Ict.  Siquando  tamen  vel  immenia plana cradanda  veniant,  vel  accuratius  phiio- 
fophandumfit;  leceinenda  erunt. 


Ffff  2 


Necui 


De  Gravium  De fcenfu,  Cap.  II. 

Necui  interim  mirum  videatur  ; quod  dc  Gravi,  unquam  m imo  Punilo,  verba 
laciamus;  cum  inierim  Grave  non  Iit  mli  Corpus  folidum : Monendum  em,  con- 
lidcrare  nos  hic  loci,  Grave  ut  abftradlum  a Mafrio^  ( abftradlionc,  ut  loquuntur, 
Mathematica.)  Confideramus  utique,  non  quam  Grande  Corpus,  nedum  qua  Fi- 
gura Ci,  fed  quanta  Ponderis  Vis  noc  inpundlo  applicatur:  Perinde  halxmtcs , 
mole  magna  Iit,  an  parva,  aut  etiam  nulla  (cd  Pundlulo  vis  illa  iniit ; liem,  pla- 
num Iit,  an  rotundum  ; plenum,  an  excavatum ; quod  ita  ponderat.  Quamquam 
enim,  in  HyJroJlaticiSy  aut  alias  etiam  ubi  de  Medii  rcfiltcmia  agatur,  aut  alibi 
aliis  dc  caulis ; magni  interfit , qua  mole  quave  figura.  Iit  Grave  ponderans  : ca 
tamen  omnia  hic  Iccludimus,  (eadem  libcrtaic  qua,  polt  alii,  de  Pla- 

norum, Linearum,  aut  etiam  Puniti  gravitate  pnilorophaniur  ; quod  & nos  infe- 
rius favluri  lumus.  ) Atque  hocipfum  ne  i veritate  Phyfica  mrais  abhorrere  vi- 
deatur; ollendctiir,  in  Icquentibus,  ( ubi  de  Cultro  Gravitatis  agetur,)  Gravis 
quantumvis  magni  vini  totam  jta  diitnbui  lU  perinde  omnino  ponderando  valeat 
atque  fi  in  unico  illius  pun«^to  ellct.  Verum  ca  confideratione  pofthabita,  quae 
hujus  loci  non  dt ; ( quippe  quum  nondum  definivimus  Centrum  gravitatis,  nedum 
clledemonflraviraus,  autquanta  vis  hujcinfit;  adeoque  , utut  in  Scholio,  ubi 
laxius  agimus,  illius  mentionem  faciamus ; in  Dcmonflraiionibus  tamen  non  ea 
libertate  utimur; ) fuHicit  hic  loci  monuidc,  nos  id  ialiem  hic  inquirere,  quid  fu- 
turum fit,  fi  hoc  aut  illo  puncto  tama  vis  Ponderis  (aut  etiam  qux  ponderis  in- 
Itar  erit, ) adhibeatur,  undecunque  demum  fuerit.  Qiiod  & llibmde  Ixpais,  in  fc- 
quemibus,  imcIKgendum  erit. 


p R o r.  IV. 

Ei,  csEteiis  paribus , propendet  Grave,  vel  ex 
pluribus  gravibus  A^regatuni ; ( Hoc  eft,  ea 
ea  potius  fertur?)  qua  plus  Defeenditur : id- 
que  in  eadem  ratione  qua  plus  Defccnditur. 
^que  magis  repugnat,  & in  eadem  ratione 
magis,  qua  plus  Afeenditur.  Et  contra. 

Qu^a  vero  aequaliter  vel  Defeenditur  vel  Alcen- 
diiur  j aequaliter  vel  Propendet  vel  Repugnat. 
Et  contra. 

Caeterifque  motibus  idem  fimiliter  accommodabitur.  Ea  potius  fb‘e- 
tur  Mobile,  (&in  ea  ratione  potius,)  qua  magis  fecundum  virium 
Diredtionem  procetlitui*. 

CUm  enim  tendat  Grave  (per  def  Gravitatis)  fimpliciter  Z>ecrjwn\  adeo- 
rqne,  quam  potelt  maxime (Naturaliter  fiquidem  agenua,  nun  agunt  ex 
delcdu,  iedexeo  impetu  prollimnia  vinum:)  Ea  potius  feretur,  exteris  paribus, 
qua  magis  erit  Deoifum,  Icu  minus  Surfum  ; puta  per  G A fig.  31.  fi  hac  declivi- 
us fit  quam  G B.  ( adeoque  contrario  motui  magis  repugnat : ) Hoc  eft,  qua  plus 
Dcicendmir,  quaque  Afeenditur  minus,  ( ik  contra  ; Qua  minus  Defeenditur,  qua- 
que Alcctiditur  magis,  xgrius  feretur. ) Etqiudcro(  per  7 cap.  i.)  in  eadem  ra- 
tione. Qiiod  erat  propoTitum. 

Qua  vero  xt|ualiter  vel  Defeenditur  vel  Afeenditur  : ( puta,  m Grave  G indif- 
ferenturad  A vel  B: ) iEqualitcr  vel  Propendet  vel  Repugnat.  A Gravitate  fi- 
quidem (per  def  Gravitatis)  nonnifi  Delccnfus  ergo,  vcl  omnino  ftnur,  vel 
hac  magis  quam  illae  fertur. 

Fig.  31.  Contra  vero  ; Qua,  cxccTis  paribus,  «qualiter  vel  Propendet  vel  Repugnat;  x- 
qualitcr  vcl  Defeenditur  vei  Afeenditur.  ( Nam  fiqua  vel  magis  Defecnderet,  vel 
minus  Afcendcret ; ea  magis  propenderet,  minufvc  repugnaret ; per  jam  Demon- 
lirata. ) Quod  itidem  erat  propolitum. 

Et  eadem  ratione  oftendetur  converfa  primx  partis ; Nempe,  qua  plus  propen- 
det Grave,  ea  magis  Ddcenditur ; & qua  plus  repugnat,  ea  magis  Afeenditur, 
Cxteris  paribus. 

£t  firmiter  in  aliis  motibus  oftendetur. 

P R O P. 


I.y  CjlillglC 


Prop.  V.  Rt  Motuum  Declivitates. 
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PROP.  V. 

Gravium  Defcenfus,  invicem  comparati , in  ea  ratione  pollent,  quse 
ex  Ponderum  ratione  & ratione  Altitudinum  Delcenluujn  compo* 
nitur.  Atque  Afcenfus  fimiliter. 

Adeoque ; Si  Pondera  fint  aequalia  i in  ratione  Altitudinum : Si  Alti- 
tudines fint  aequales ; in  ratione  Ponderum : Si  Pondera  & Altitudi- 
nes, ycl  utraque  fint  aequalia , vel  lint  Reciproce  proportionalia ; 
iEquipoUent. 

Et,  univerlaliter , Virium  Motricium  quarumcunque  Progrefliis  Re- 
greffufve,  pollent  in  ratione,  quae,  ex  ratione  Virium,  S Progrefliium 
Regrefliiumve  lecundum  lineam  DireAionis  Virium  aeftimatorum, 
componitur; 


P.  «P. 
p. 

PD.g’  «PD.bG. 

P.  «P. 

D.  wD. 

PD.  G::  m/tPD.  mrG. 


P.  P, 

D-  «D. 

P0.  G::i«PD.  mQ 

P.  »P. 

«D.  ' D. 

"^.gT^pd,  G. 


P.  »P.  P.  «P.  «p, 

D-  D-  »»D.  mD.  JD. 

PD.  G::  »PD.  «G::  mP\>.  mG~  mnPD,  >anG~  PD.  G. 


p 


»>Qi± 


?P 


1 6& 

[-1 

— iZi 

M 

pUta ; Si  Grave  ut  P,  per  D defcendens,  valet  ut  G ; etiam  alterum  P ( caiteris  Fie  Ji 
paribus  ) tantundem  ddccndcns,  valebit  ut  G alterum ; tertium,  ut  tertium,  ^ 
Adeoque  * P,  ut « G ; in  ratione  Ponderum,  per  7 cap.  1 . ’ 1’ 

Itera;  Si  Ponderis  ut  P,  defcenfus  per  D,  valet  utG:  ejufdem  Ponderis 
teris  paribus ) per  D alterum  defcenfus,  tantundem  valebit;  adeoque  ut  altuum 
G:  pertertiura,  uttcruura,^.  Adeoque  permD,  ut«G;  in  ratione  Altitudi- 
num. per  7 cap.  i. 

Si  itaque  Pondus  P,  per  D delcendens,  valet  ut  G : etiam  « P,  per  D defcen- 
dens, valebit  utnG  ; Adeoque,  per  m defcendens,  ut  «i»G;  ( ut  olknfum 
eft ; ) Hoc  eft ; in  ratione  ex  Ponderum  & Altitudinum  rationibus  compoCu 
( per  2 cap.  1.  ) Quod  erat  probandum.  ’ 

Qiue  quidem  rationes  C lint  Reciproce;  qu*ex  his  componitur,  sEqualitas  eft.  ' 

per  4,5,  cap.  I. 

Similiter  de  Afcenfu  judicandum- 

Et,  in  alia  quavis  Vi  Motricc,  fimiliter  oftendetur. 

SCHOLTUM. 

pOHet  quidem  h*c,  & fubfequentium  Propofitionum  aliquot,  in  plures  diftrahi, 

& fimiliter  dcroonflrati,  atque  in  capiie  pricedente  fiebm  eft,  in  Prop.  it, 

14,  t j,  16.  Item,  17, 18,  ip,  20.  Item,  22,  z;,  24,  2y.  Qpum  autem  illud  femel 
Plffj  , itenimque. 
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iterumque,  perfpicuiuuis  gr«tia,  railum  fuerii ; malAain  lum  hic  tum  in  lL<]iicn- 
tibiis  hiccinSius  agcie,  nc  videar  vel  nauleara  creare,  vcl  propolittonum  nume- 
rum prxrer  neceQiutcm  in  immciirura  aueere  velle.  Ob  quam  rationem  etiam 
Corollaria  Propofiuoni  principali  toties  fubneaere  vilum  ell. 

Ex  hac  anteni  Propolitione  (qu*  Defcenliium  Afcenluumque 
exemviutn  P^derefniml^ficMotuum  Altitudine,  ilhmat, ) potillimum  dependet, 
de  Machinarum  quarumvis  Potentia,  judicium. 

P R O I>.  V 1.  .1 

Conjungis  invicem Derccnfu  & Afcenfui  Si  piscpollet  Dcfcenfus,  pro 
DefcenfuTunpliciter  habendi  1'unt;  Pro  Afcenfu  vero,  fi  Afcenlus 
praepollet : ( Et  quidem  utrobique  tanto,  quanta  cft  PraipoUemia : ) 
Sin  aequipollent,  pro  Neutro.  „ r r 

Si  vero  vel  plures  Afcenfus  conjuntai  fint,  yel  plures  Defcenlus:  tan- 
tundem  lunul  pollent  atque  eorundem  liimma. 

Idemque  motis  ab  alia  Vi  Motrice,  mutatis  mutandis,  accommodabitur. 

Vaietcx  Prop.  8.  cap.  i.  * 


P R O P.  VII. 

Comparata  Gravia,  cmteris  paribus , ea  ratione  Ponderant  ( Dcfcen- 
ftim  moliendo,  averfando  Alcenfum,)  qua  pollent  eorum  li  mo- 
veantur Delienfus  Afcenliifve ; five,  quae  ex  Ponderum  & Altitudi- 
num rationibus  componitui'. 

Idemque  aliis  motibus,  mutatis  mutandis,  accommodabitur. 

PUta  ; Tamundera  ponderanj  Unum  Pondo  per  Duo  Spatia,  atque  Duo  Pondo 
per  unum  Spatium,  liitfumdeorfumve  (eodem  tempore)  terendi.  (Quipiie 
utrob^ue  Duplum  Unius  Pondo  per  Unum  Spatium. ) Adeoque  Duo  Pondo  ixr 
Duofpacia,  quadruplum  ponderabunt  ; Unius  Pondo  per  Unum  Spatium  cotfcni 
tempore  ferendi.  Et  in  reliquis  aipporuonibus  fimiliter. 

Cum  enim  ea  ratione  plus  |xinderani  Gravia,  cstttris  paribus,  qiu  funt  majoris 
Ponderis,  (per  i hujus;)  quaque  plus  Defcenditur,  ( per  4.  hujus ; ) Ea  ratione 
ponderabunt  ( utriulque  ratione  habia  ) qua  pollent  eonim  ( fecundum  utramque 
conCderationcm)  Delccnfus  Afocnlurvc : Hoc  eft,  ( per  j huius, ) ea  qux  ex  Pon- 
derum & Alutudinum  rauonibus  componitur.  Quod  erat  demonllrandum. 


Exempli 


..d 


Dk. 
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jProp.  YIIL  De  Motuum  Declivitate.  jpp 

Exempli  gratia:  Si  duo  Gravia  (fcii  Vires  Motriccs ) V,  P,  Cm,  vcl  Pondere u- 
xqualia,&  (pro  (iiu  quo  ponuntur)  atqoalitcr  (dum  moventur)  aut Dcllxnfura  a®' 
aut  Afix-nfura;  vcl,  quod  Gravius  dt,  in  eadem  ratione  (eodem  tempore)  mi-**’^^’ 
niis  Iit  D.fcenfurum ; lEquiponderabum : ( propter  JXlcen Ius  AfcenlulVe  aequi- 
pollentes,  pct  s hujus. ) Sin  alterius  pripolleaq  quae  cx'  Pondere  & Altitudine 
oritur,  Ddcenlus  magnitudo:  praponderabtt  illud;  atque  in  eadem  ratione  cum 
illa  pnepoUemia.  Puta;  Ddcenfus  Ponderis  i P per  Altitudinem  3 D,  cum  De- 
fccnlu  Ponderis  3 P per  Altitudinem  aD  com)Mratu.s,  AiquipoUebit;  (propter 
2«3=3xa;)  adeoque  qua  lic  movenda  fimt,  Aiquiponderabuni.  At,  Ueteen- 
lus  Ponderis  2 P per  Altitudinaii  4D,  Dercenliii  Ponduis  3 P per  Altitudinem 
aD,  piacpollebit,  (propter  2xq.>3x2;)  Adeoque,  quod  lic  movendum  erit, 
prxponderabit.  Et  in  alus  funditer. 


r R o P.  VIII. 

Si  (arteris  paribus)  ad  duos  (plurcfve)  mo- 
tus aequaliter  propendeat  Grave,  (vel  ex  plu- 
ribus conjundis  Gravibus  Aggregatum,) 
neque  ad  alium  ullum  magis  propendeat: 

Nullo  feretur. 

Sin  ad  unum  aliquem,  prx  exteris,  maxime 
propendeat:  illo  (nifi  alias  impeditum ) fe- 
retur. 

Idem  intellige,  mutatis  mutandis , de  quacunque  Vi  Motrice. 

PUta;  Si  ad  A,B,  aequaliter  propendeat  Grave  G:  neutra  feretur.  Nam  ( per 
'laCap.  I.)  propennones  contraria;  (liquidem  utrinqiie  Cmtil  ferri  non  poliit) 
cum  fint  xEquales,  le  mutuo  perimunt.  ( Et  fimiliter  fi  ad  plures  adhuc  motus 
aequaliter  propenderet. ) Sed  nec  alio  ferenir  motu  ( liqnis  fit ) cui  mimis  pro- 
pendeat ; puta  ad  C Nam  ( per  eandem ) huic  praepolleret  utravis  duarum  ad 
A,  B,  Propenfio;  & grave  praeriperet.  Adeoque,  fi  ad  nuUura  magis  propendeat, 
nuUo  feretur.  Quoa  erat  primo  probandum. 

Sin  ad  unum  aliquem  motum,  puu  ad  D,  quam  ad  caeterorum  ullum,  magis 
propendeat;  fingulis  hic  praepollebit;  Adeoque  (nifi  alias  impeditum)  hac  fe- 
retur Grave : ( per  eandem  12  Cap  I. ) Quod  itidem  probandum  erat. 

SCHOLIUM. 

At  interim,  nequis  metuat,  im]Xrfc£lam  efle  hanc  Dcmonflrationem,  eo 
quod,  utut  conatus  fcu  Ptopeniio  ad  D uni  cuivis  cx  reliquis  pripolleat, 
non  inde  tamen  fequatur,  quod  pncpoUerct  itaque  & fimul  omnibus,  cum  uraen 
omnes  huic  adverfeiinir : Monendum  hic  erit;  non  cum  fimul  omnibus  reliquo- 
rum comparandum  ellc  conatum  hunc  ad  D,  led  cum  fingulis  figillaiim ; eo  quod 
non  fimul  omnibus  illis  ferri  ixsllit,  fcd  nec  pluribus  fimul,  led  uno  faltem  ex 
omnihiis : Adeoque,  conatus  ad  D,  fi  figillatim  fingulis  praepolleat,  omnibus  prae- 
ripiet grave. 

Secus  autem  omnino  efl,  ubi  plures  confentientes  conatus,  uni  alicui  adverfan- 
tur.  Puta,  fi  plura  Minora  gravia,  uni  alicui  ( fingulis  quidem,  fcd  non  omni- 
bus) Majori,  in  oppofita  Librae  lance,  contra-ponderarent.  (^amquam  enim 
Majus  illud  in  una  lance,  reliquorum  fingulis  in  miera,  praepolleat ; Minora  tamen 
haec  fimnl  fuinpia.  Libram  in  fuas  panes  trahent ; Quiiq  cum  fimul  omnes  illi  co- 
natus minores  m eundem  motum  confpirant,  pro  Conjunrtis  habendi  fent  cona- 
tibus, non  Difparatis.  Contra  quam  hic  oblinet.  i i.  l 

Q^que  hic  monemus,  alibi  (Uqqi  fimiles  accurrant  cafus)  iniclligendaia 
erit  ■ , . 


P R O P. 
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Fig.  30, 


Fig,  30. 


De  Gravium  DefcenfUf  ' Cap.  II. 


P R O P.  IX.  ’ ' 

Gravis  in  fuperiicic  Sphirica,  Terra:  concentrica,  utcunque  moti, 
nullus  cft  vcl  Delcenfus  vel  Alcenliis. 

Idem  dicendum  cft,  de  Plano  Horizontalis  dummodo,  propter  Par- 
vitatem plani  & immenlam  ^ Centro  diftantiam,  quafi  cum  illaSphx- 
rica  fuperficie  coincidens  habeatur. 

Idem  intellige,  mutatis  mutandis,  in  alia  Vi  motrice. 

CB  = CD.  CB— CD=ro. 

PCu ; Si  i B ad  D,  in  (iiperficic  Suharica,  Terr*  concentrica,  moveatur  gra- 
ve : ( vei  etiam  in  Horizontali  Piano,  quoiilque  hoc  cum  illa  coincidens  ha- 
tcatiir ; ) Kihilo  fit  vel  Propius  vcl  Remouiis  i Centro  Terne ; ( propter  aqua- 
les CB,  CD,  Sphatra;  radios:) 

Adeoqiie  ( per  3 hujus ) non  vel  Defcendit  quicquam  vcl  Afccndit  Cc  latum 
Grave.  Qiioo  erat  propolitum. 

Idem  in  motis  ab  alta  Vi  Motrice,  mutatis  mutandis,  fimiliter  oftendetur. 
Nempe,  nihil  vcl  proteciHc,  vel  contra,  Viin  illam ; dummodo  fecundum  Vis  Me- 
tricis Diredionem  nihil  vcl  procellent  vcl  recellerit,  utcunque  alias  moveatur. 


P R O P.  X. 

Gravis  per  retftam  Horizonti  perpendicularem  Delcendentis,  DHcen- 
fus  tantus  eft  quanta  cft  ea  te&a  per  quam  fertur.  Et  fimiliter 
Afeendentis  Afcenfus. 

Adeoque  Oblique  vel  Delcendentis  vel  Aicendentis,  tantus  quanta  eft 
perpendicularis  aeque  alea. 

Idem  intellige,  mutatis  mutandis,  de  alia  Vi  motrice. 

ABC— BC=AB=:ABC— DC 
DC  — EC  = BEC  — EC=BE. 

PUta:  Si  in  ABE  rcilla,  qux  ad  Horizontalem  rc6lam  H B perpendiailaris 
Iit,  (adeoque  ad  C centrum  Terrae  reila  tendit,  per  ig  Elemcn.  3.)  feratur 
Mobile,  ab  A vel  E,  ad  B:  Manitellum  cft,  tanto  vel  propius  vel  remotius 
b Centro  fieri,  quana  eft  ipfa  A B,  vel  E B,  reiia  qua  fernir,  ( per  3 Elenxn.  i.  ) 
Adeoque  (per  3 hujus)  untundem  vel  Delixndere  vel  Altxndece.  Quod  erat 
propolitum. 

Adeoque ; Si  utcunque  Oblique,  ab  A vel  E,  feratur  ad  D punflum,  quod  un- 
tundem atque  ipfnm  B b Centro  diftet : untundem  utrobique  vel  Udccnddfe  vel 
Alcendille  cenlendum  erit ; per  3 hujus : Hoc  eft  ( per  modo  demonftrau ) quan- 
ta cft  A B,  vel  £ B,  perpendicularis  xque  alta.  Quod  item  probandum  erae 
Idem,  mutatis  muunois,  de  motis  ab  alia  Vi,  fimiliter  offendetur. 


P R O P.  XI. 

Gravis,  per  reiftain  niciinque  declivem  delcendentis,  Defcenluum  AI-  » 
titudines  lunt  emenfis  Longitudinibus  proportionales.  Atque  Af- 
cenfuum  fimiliter. 

(Intellige;  Dummodo  planum  Horizontale,  cum  fiiperficie  Sphsrita, 
Terrae  concentrica,  coincidens  habeatur.  Et  fimiliter  in  fluenti- 
bus aliquot,  quae  hinc  dependent.] 

Idem  de  uia  Vi,  mutatis  mutandis,  mtelhgendum. 

FO. 
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Et  Motuum  Declivitate. 

FO.  FL  ::  FP.’  FD. 


6oi 


Sit  P 0,  Horizontalis  refla  ; F P ad  Horizontem  per- 
Kndicularis ; F O,  inclinata  refla , per  quam  vel 

Ijyj  Delccndit  vel  Afccndit  Grave ; Etrefli  PO,  parallela 

' D L,  ( trianguli  crura  lecans  prowrtionaliier,  per  2 


Elcm.  6.  ) Ereo : ut  F 0,  ad  F L,  Longitudo  ad  Lon- 
gitudinem ; lic  F P,  ad  F D ; Hoc  cll,  (per  3 & 10  hu- 
jus, ) Defcenlus  ad  Delwnfum  ( fi  Deorliim, ) vel  ( C 


lurfum  moveatur ) Afcenrus  ad  Afccnlum.  jQuod  erat 
propolitum. 

Idem,  mutatis  mutandis,  de  motis  ab  alia  Vi  quavis,  fimilitct  oEendetur. 
SCHOLIUM. 


Cupponit  hzc  Demondratio : Horizontalis  reflz  P O,  punfla  omnia,  ut  Pj  O, 
^ jtque  alta : adeoque  P O reflam,  quali  in  foperficie  Spnxrica  , Tcttjc  concen- 
trica, jacere.  Sin  loquamur,  pro  redis  P O,  D L,  fiibdituendi  funi  arcus 
cirnilares,  'ferre  concentrin ; ( & quidem  pro  lingulis  in  F O pundlis,  mutabitur 
Perpendiculi  politio,  & inclinatio  declivis  roSla: : ) Sed  tantillum  d Kedtis  diderunt 
Arcus  Uli,  ut  pro  Rcdlis  tuto  ufiirpari  foleanqob  caufasad  Del! if.Cap.j.  memoratas. 


P R O P.  XII. 

Rcdlis,  live  ad  Horizontem  perpendicularibus,  live  utcunque  inclina- 
tjs  i Si  per  iEquales  Longitudines  feratur  Grave  : Defcenlimm  Af 
cenliiumve  Altitudine^  liint  Longitudinibus  portionum  aeque-alta- 
rum  reciproce  proponionales. 

Si,  per  Intequales  Longitudines  ferantur : Delcenliium  Alcenliiunive 
Altitudines,  limt  in  ea  ratione  quae  coinponitnr  ex  ratione  Longi- 
tudinum per  quas  iit  motus,  2c  reciproca  Longitudinum  portionum 
aeque^ltarum. 

Adeoque  ; Si  emenlx  Loi^itudines , lint  Longitudinibus  aeque-altis 
proportionales:  Delcenlus  Alcenliilve  limt  aequales. 

Idem  mtelligc,  mutatis  mutandis,  de  alia  Vi  motrice. 

FO.  FP:;FL«=FP.FD::FK.FM. 

«L.  Lr  M=  D.  — D::bM.-2.D.  Fig.+r. 

m m 

Clt  FP,  ad  Horizontem  refla;  FO,  inclinata  : per  FP,  delceiidat  P’  Grave  : 
m FO,  grave  L;  per  Longitudinem  FL,  reflz  FP  squalem.  Jungatur  PO 
Horizontalis  refla,  ( abfeindens portiones  FP,  FO,  zquealtas  : ) & , huic  pa- 
rallela, LD.  Dcfcenfus  itaque  gravis  P,  tantus  ell  quanta  reila  FP;  gravis  I», 
quanta  eE  redb  F 1)  ; ( per  lo  hujqj.  ) EEque  ( per  z Elcm.  tf. ) ut  F O ( longn 
zudo  ponionis  obliqua,  ) ad  F L,  vel  huic  a-quaLm  F P,  ( longitudinem  perpoi- 
dicali  zque  alti : ) Sic,  vice yerfa,  FP  ( altitudo  Defecnfu^  in  perpendiculo  de- 
fcendenas,  P, ) ad  F D ( altitudinem  delcenlus,  oblique  dclcendcmis  L,  per  lon- 
gitudinem aqualem. ) Ideraqiiedc  Alcendentium  per  cafdem  LF,PF,  Alcen- 
Tibus,  Grailiter  oEendetur.  Quod  erat  probgndum. 

Adeoque ; Si  per  Inatquales  Longitudines  teramur ; ( puta,  per  F P ; & F K = 

J F P : ) erunt  Uelcenfus  .Alccnfiifve,  111  ratione  qme  ex  illa,  & longitudinum  per 
quas  ieuintur,  compoCa ; ( nempe  F M = 5 F D. ) per  praiccd.  Quod  porro  pro- 
bandum erat.  • • 

Ideoque ; ( per  6 Cap.  i.  ) Si  rationes  illz,  ( nempe,  reciproca  portionum  zqiie- 
altanim,  &direfla  loi^itudinum eroenfarum, ) fint  invicem  reciprocae;  Hoc  cE, 
fi  longitudines  eraenfe,  Ent  longitudinibus  aeque-altis  proponionales ; ( Puta,  F L, 

F D,  longitudmes emenf*,  ipCsFO,  FP,  longitudinibus icque  altis,  proportiona- 

Gggg  les:) 
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T>e  Gravium  Defcenfu,  Cap.  IL 

les*. ) Defccaruum  Afct^nTuuinve  Altitudines,  squales  erunt.  Quod  erat  uldmo 
probandum. 

Idem  vmbus  aliis  motridbus  facile  accommodabitur. 


P R O P.  XIU. 

Gravium,  per  redas  utcunque  ad  Horixontem  inclinatas,  De(cenliis,in 
ea  ratione  pollent,  quae  componitur  ex  rationibus  & ponderum,  & 

‘ Longipidinum  emenlarum,  & Reciproca  Longitudinum  xque-al> 
tarum.  Atque  Alcenfiislimiliter. 

Idemque  motis  ab  alia  Vi  motrice  facile  accommodabitur. 

V Alent  enim  ( per  r hujus  ) in  ratione  ex  Ponderum  & Altitudinum  rationi- 
bus compofita : Hoc  ell,  ( per  procedentem, ) ex  rationibus  Ponderum,  & 
Longitudinum  emonfarum , & Reciproca  Longitudinum  atquc  altarum.  Quod 
erat  probandum.  .ta* 


P R O P.  XIV. 

Redarum  Declivitas  Longitudine  aequalium,  eft  Altitudinibus  propor- 
• tionaUs. 

Redarum  Declivitas  iEque-altarum,  eft  Longitudmibus  Reciproce 


Aefeoques  Redarum  quamravisDeclivi^  eft  in  ea  ratione,  quae  ex  ra- 
tione Altitudinum  & Reciproca  longitudinum  componitur. 

Atque;  Si  Redarum  Longitudines  fint  Altitudinibus  proportionales; 
earum  Decbvitas  aequalis  eft. 

Quod  & aliis  perinde  ac  gravium  motibus  accommodabitur. 


A p * ^ *D 


1 I A A 
L’2  ■ L L 


A Id.  f-4,!D=o. 

2 L L 'x 


-i" 


L hL  tt  nU  n mi*  m 


A Pun£lo  F,  ducincur  xquales  reihe  quotiibet  F P,  F O,  F B,  qux  continuatx 
^ occurrant  Horizomaii  Redbe  ( vcl  Plano  faltcm*)  in  pimftis  P,  S,X 

Rc^baim  F P,  F O,  F B,  longitudine  stqualium,  DeclU 
viutes,  fune  earum  Altitudinibus,  puta,  F P,  FQ,  FK,  pro» 
portionales,  per  Def  i8.  C^.  i. 

Reflaruoi  r P,  F O S,  FB  V T,  anjuc-altarum,  Declivitas 
t«,  liint  carum  Longitudinibus,  hoc  eft,  iplis  F P,  F S,  F T, 
Reciproce  proportionales.  percaRlem  Def  17, 18.  Gap.  i. 
erant  dcoiooftranda. 

(Quas  quidem  radfnes  ealdera  efle;  adeoque geminam 
qux  habetur  Defi  18.  Cap.  i.  Mtjoris  *Declivittitts  de^ni* 
tionem  cantundem  valere,  (&  Minons  Hmiliter;)  hinc 
conftat:  Qiioniam,Stveruniantiir  redarum  F P,  F O S,  portiones  longitudine  Z' 
quales  F P F O,  quarum  iUtRudmcs  fint  FP,  F Q;  Sive  iX)ruoiies  amue-altz  F P, 

F S,  quarum  longitudmcs  reciprocz  funt  F F P,  hoc  eft  F S,  F O ; Eadem  utro- 
bique  provenit  Dccliviucum  ratio.  Nam  , ut  FP,  ad  FQ^:  ficcftFSad  FO:  ^ 
per  2 Elem.  6.  Similiter,  in  redis  F P,  F B T;  portionum  aequalium  FP,  F fi , 
aldrudmes  F p,  F R ; & por^onum  aequcaliariun  FP,FT,  longitudines  reciprocz 
F T,  F P , hoc  eft  F T,  F B j proporuonalcs  funt ; per  2 Elem.  6.  Item  ; rectarum 
F O,  F B V,  portionum  zqomiuga  F O,  F B,  altiouuoes  F Q,  F R ; & portionum 
«quc-altarum  FO,  FV,  longitudines  reciprooe  FV,FO,  hoceft PV,FB;  pro- 
portionales funt : per  2 Elem.  . 

•'  Ideoqoe;  • 
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Idco()uc ; rcchruoi,  pucaVp,  FV,  Declivitates  funt  in  ratione  FPadFR» 
nempe  in  ratione  quz  conponicur>  ex  AJutudinum  ratione,  puuFPadFQ  ; at- 
que F ^ad  F R,  tive  F V ad  F B,  hoc  eit  F V ad  F F,  tocipcoca  Longitudinum, 
^od  iudem  dcmonltrandum  erat. 

Adeoque  ( per  S.  Cap.  i .')  Si  rationes  illjc  ( direSa  altitudinum,  & reciproca 
Longitudinum ) lint  invicem  reciprocae ; hoc  eil,  fi  Altitudines  fint  Longitudini- 
bus direite  propomonaies ; Declivitates  funt  aequales.  Quod  erat  ultimo  demon- 
Itrandum. 

S C H 0 L I U M. 

NOiandimi  hic;  Dummodo  Terrx  Centrum  intell^atur  tanquam  infinite  di- 
Ibns ; eadem  ell  ubique  mufdem  redtx,  puta  F B T,  Declivitas ; propter  pa- 
rallelam Perpendieulofum  politionem  i St  vero  intelligatur  ut  in  ccru  diftantia 
finita;  varia  ell  in  lingulis  pundis  Declivitas;  Quippe  cum'  Perpendicula  omnia 
in  Centro  coeant;  quanquam  eadem  Iit  dircdio  Motus,  Motrieis  tamen  vis  di- 
rediio  Ibbinde  muatiir : adeoque  alia  erit  illius  ad  hanc  Politio,  lliulque  ad  per- 
pendiculum Angulus,  puta in  B quam  in  F pundto : Quzque  ex  pnefenti  Figura& 
demonUratione  colligitur  Dcxilivitas,  roUFpundlo  convenit;  aliaque  pro  aliis, 
utB,  V,  Ti  punihs  limtliter  colligenda  erit ; demillis  inde  ad  'Terric  Centrum  Per- 
pendiculis. 


P R O P.  XV. 

Lineae  curvae  Declivitas,  in  lingulis  relpedtive  pundtis,  eadem  eft  ab- 
que  reAae  ibidem  contingentis.  Et  liiperficiei  curvae,  eadem  atque 
ibidem  contingentis  Plani. 

Quod  aliis  perinde  atque  Gravium  motibus  accommodabitur. 

SItFP,  perpendiculum;  FC,  curva;  F T,  reJla  contingens.  Cum  eandem  cur- 
vam in  variis  fui  partibus  vatie  declivem  elle  conllct,,  ^ decliviorem  alibi,  alibi 
minus  declivem : ) Eandem  dico,  in  F pundto,  de- 
cliltuiem  F C curvae,  atque  contiogentis  rcila:  F T, 
cenfendam  ede.  Cum  enim  C F T angulus  contailus 
(^fivc  Circulorum,  per  16  Eleni.  3.  live  Conicarum 
folionuni,  per  31  Lib.  i.  ylptUmir,  live,  quod  li- 
militer  oltendctur,  curvatum  quarumvis;)  fit  vel 
nullius  magnitudinis,  ( quod  no^  peculiari  Traibtu, 

Z)e  Amtuo  Contalim,  multis  ollcndimus ; ) vel  fal- 
tem,  iniinite  exigua,  (utpote  qui  Iit  vel  minimo 
polTibili.re6blineo  minor ; quod  apud  omnes  in  con- 
fclib  ell:)  eadem  erit,  in  punito  F,  Direilio,  live 
FC  curvpe,  live  F.T  contingentis, reila:;  (litem, 
dillerentia  qLifivis  allignatiih  minqr  erit;)  Adeoque,  &, eadem  uttiufque  in  illq 
punito  Declivius.  Quod 'erat  propolitum.  ji  , , 

Idemque  de  fiipetficiei  ciirvs  punitis  lingulis,  ;IimU'iter  ollendetur. 


P R O P.  XVI.  ■ ' 

Si  ad  duos  motus  ita- fit  comparatum  Grave,  caeteris  paribus; 'ut, 'al- 
tero fi  feratur,  Delcenlurum  fit  r Alcenfiimm,  fi  altero : Ea  pras- 
p6nderat,  qua  Defcenlurum  eft.  ' " i ‘ 

Si,  altero  latum,  plys  Dcfcendet ; altero,  minus : Ea  pf£pon4erat, 
qua  plus  defeendet.  * 1 i 

Si,  altero,  plus  Alcendet;  altero,  minus:  ea  minus  Repugnat,' qua 
minus  Alcendct. 

Sin  aequaliter,  utrovis  feratur,  vel  Delcendet,  vel  Afixndet:  Aqui- 
ponderat  utrinque. 

Cggg  a Contra 
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Contra  vero : Qya,  exteris  paribus,  Frxponderat,  vel  minus  Repug- 
nati Ea  vel  plus  De&enfurum  eft,  vel  Alcenltunm  minus : .Sin  neu- 
tra } Aqualis  mrinque  futurus  eft  vel  Defccnlus  vel  ATcenTus. 


ftg. 


PUta ; Si  in  punfio  G Cit  conitituoim  Grave ; vel  per  G A,  vcl  per  G B feren- 
dum: litque  GA,  exterU  paribus,  vcl  magis  deorfum,  vei  minus  furfum, 
quam  GB:  Per  illam  potius  quam  per  hanc  feretur.  Sin  squaliter;  neutra  pio- 
pendet  magis.  Et  contra.  . . 

Sequitur  ex  4 hujus. 


P R O R XVII. 

Ea  praeponderat  Grave»  caeteris  paribus,  & in  ca  ratione,  qua  motus 
eft  Eteciivior : Q^ue  eft  Acclivior,  magis  repugnat. 

Adeoque,  omnium  maxime  in  perpendiculo.  • 

( Quare  & Ponderis  limpliciter  unca  Vis  ccnicri  fblet,  quantam  in  Per- 
pendiculo habet. ) 

Quaque  aK^ualiter  vel  Declivis  eft  vel  Acclivis,  sqtvditer  vel  Propen- 
• det  vel  Repugnat. 

Suntque  haec  perinde  vel  Gravium  motibus,  vel  aliis,  accommodanda. 

Fig.  42.  pUta;  InrcilisFP,  FOS,  FBT;  ca  ratione  ponderat  Grave,  qua  liint  De- 
^ ciives  illx  redhe.  Eft  emm  Declivicai  in  Reciproca  ratione  Longicodinuia 
cquc  alcarum ; five,  quod  eodem  recidit,  in  Direi^ti  Altitudinum  acque-longanim ; 
(per  14  hujus. ) Hoc  eft,  m rauonc  Ddcenfuum  ( AicenfuumVe  j extens  pari- 
bus ; ( per  10,  ) Adeoque,  in  ea  ratione  ponderant ; per  4 hujus.  Quod 

• crac  propofitum. 

Quare  &,  in  perpendiculo,  omnium  maxime:  ut  qux  ex  xque-aitis  Brevillima 
eft ; & ex  xquc-Wgis  Aliiflima. 

Et  proptcrca  (quod  Definitionis  inllar  cflo  ) tantam  Ponderis  cujulVis  Vira  ceri- 
femus,  quantam  in  Fe^ndiculo  habet.  * ^ 

Qiiodquc  de  F T re£u  oftenfum  ,cft ; idem  de  ciirvx  F C punfto  F,  intelligen- 
Fic.  4^  CUJUS  Declivitas^  adeoque  Tendentia  deorlum,  eadem  eft  atque 

Contmgentis  rcibe  F T : ( per  1 j-  nujus : ) Adeoque  & gravicauo  j per  4 hujus. 


F'g-4j 


SC  f/0  L ru  M. 

MOnendura  tamen  tft : In  rc«ibrum,  ut  F T,  piiotftis  fingulis,  eandem  intoJ- 
ligendara  efle  gravis  Ponderationem,  dumm^  utelligatur  Centrum  Ter* 
rx  tanqiiam  infinite  dilbns;  adeoque,  propter  Perpendiculorum  quafi  paratlclif^ 
mum,  eandem  ubique  Declivitatem.  Si  tamen  ( quod  ad  Prop.  14.  monuimus ) 
Centrum  imclli^tur  in  certa  diftantia  finita ; mutabitur,  ia  Bagulis  punctis,  retftx 
Declivitas;  adeoque  & Gravis,  ineo  pun£^  ponderatio.  Quo  calii;  quod  de 
Curva  modo  diftum  eit,  idem  de  reda  pariter  dicendum ; Nempe  eam  efte  Gra- 
vis, m refla  Pondcracioneim  qux  cx  rearum  F T,  F P,  reci- 

piQca  ratione  colligitor : Atque  in  aliis  punois  limiUcci  Judicandum:  Quippe, 
ut  in  cnrvis,  lic  r^tis,  pro  mutata  in  lingulis  pun^s  Devitate,  muubitur  & 
Ponderatio. 

Verum  oum  CeOtitW  foleat,  tanquam  infinite  diftans,  reputari;  & Perpendicula 
pwafieja  ; tuto  flknt  (quoad  lenltim^  & roll*  in  lingulis  fui  punitis  pariter 
Declives  zflimarl.  Quanquam  (quoo  & fubinde  antea  monuimus , ) fi  tams 
longitudinis  reibe,  Planave  tantz  amplitudinis,  conlideranda  veniant;  ut  nota- 
bile hinc  dilcdmcn  emergat;  edam  hujus  muiatx  Deqliviatis,  adeoque  & Ponde- 
lauonis,  habenda  erit  ratio.  . •<-  ijov.  ' 

...  . .1  .. 
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Prop.XVIII.  Et  Motuum  Declivitate.  6os 

--»  ___  — _ ^ 

P R O P.  XVIII. 

Si  Grave,  ubivis  in  eodem  Perpendiculo,  vel  Incum^t^  vel  Depen* 
dcac,  vel  in  ip/b  (uftencadonis  pun^o  intelligauir,  (vel  cum  iplb 
ica  utcunque  connexum,  iic  vel  limui  quielcant,  vel  limul  sequali^ 
ter  moveantur  convahae  vires  i altera  iecundum,  altera  contra  di- 
re(fiionem  fuam : ) Quo  fuftineatur,  requiritur , aaqualis  Ponderi  > 
vis  Impediens ; .atquenax  lufficit,  ' 

Idemque  intellige,  mutatis  mutandis , de  quacunque  Vi  motrice. 


INtelligatnr  Pondus  ( ftu  Vis  quxlibet  Mocrrx ) in  P ; atque  ibi- 
dem vis  Impeditivu  motus  V.  Si  Vis  Ponderis  ((eu  Motiva) 
Major  (it;  pnepollebit : adeooue  delccndec  ( iive  Ixundum  Dire^lio- 
*ncm  ftiani  teretur,  j.  non  fulhnebicur.  Si  iflqualis , sequipollebit ; 
adeoqirc  ildtincbicur  Pondus.  ( per  xx.  Cap.  i. ) Unde  coiuht  propo- 
litOra.  (St  Vis  Impediens  {ic  major;  eo  foruus  impediet:  Non  re- 
quiritur lameif ; quia  aqualis  futhcit. ) 

Idem  oUendetur;  Si  ubivis  in  eodem  perpendiculo  (iive  Diredio- 
nis  Lmca  ) coniticuatur  P;  dummodo  quantum  Dciccndit  ( five  ie- 
cundum direi^tionem  fuam  movetur ) P,  tantum  deprimatur  ( ieu 
contra diro^Honem  fuam  revellatur)  contraria  Vis  V.  Nam  (per  f 
hujus)  xqualiiim  virium  lequalcs  progreiliis  aequipoUenc : Adeoque, 
cum  liut  contrariae,  (puta,  Ixundum  dire^Uoaem  fuam  altera,  altera 
contra  fuam,)  propter  Impedimentum  Momento  t^uipoliens,  non 
fit  motus ; ( nedum  Ti  Impedimentum  majus  fit : ) Fit  autem ; fi  mi- 
nus valet  impedimentum,  per  ix  Cap.  i.  >. 

, Idcra  ofiendetur;  Si  utcunque  £um  Pondere,  feu  Vi  Motricc,  ita 
conne^iur  Vis  Impediens,  contrarii  mqtus  ( alter  fe- 
cundum, alter  contra  Virium  Directionem»)  lint  xquales. 

Puta;  Si  imdligatur  P Pondus,  ex  fiiniciuo  PFf  brevi 
an  loh^  perinde  cft ) libere  dependens,  oui  orbiculo  cir- 
cumpofuus  cx  adverla  parte  pertingat  ad  V ; ibique  x- 
quale  Pondus  (eu  Vis  aequalis  applicetur;  iu  quidem  ut, 
oeicendente  P pondere,  taatuocLbn  afeenderet,  vel  contra 
dircdioncm  fuam  rcvcllcretui:,  ftondus  feu  Vis  V;  ( Uve 
contra;  alccndcmc  P,  uncunocm  defccndcrct  V,  &c. ) 

Nam  (per  f hujus) zqualium Virium,  aequale:»  progredus, 
aequipqtlent : Adeo^u^  contrarix  cum  fint,  non  Uei  qiotus;  fiet  autem, 
Impediens  minor  fit.  Per  ixOqx.i. 


fi  Vt 


SCMOL/l/M  . 

J i i I 


Hinc  fcqaiWii*;  Gravi»  ex  filo  longiori  an  breviori  depetidcniia,  umundem 
pondemrbi  Ittuif  pvopius  ao  remorius  ililleni  que  incumbunt  pondera,  aut 
dependent  j dummodo  in  eodem  perpendiculo,  '■.i  .i.'-  . . 

Hinc  etiam  leqaitiix.i  In  cooftruendi5Machmi»;'Veile^  Jqgi,'Fulcra,  Funes, 
ecteraque  b)achiiunun;uin>mcae,  tann  fiemi^inis  intclUge^  eUedingul»,  ut 
oneri  qpodrefp^ve  fiijt  finendq.pst^,  Alioqui  citius  lumpetur  Ma- 


china, vel  in^tvabitut,  quam  perficietur  erfpiiutii»  motus. 


PROP.^XIX 


Gravia,  exteris  paribus,  in  ea  ratione  gravitant,  qiuc  componitor  c* 
rationibus  Ponderum  & DecUviutum ; ( five  Ponderum  & Altitudi* 

Cggg  3 aum 
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num  redlaruni  longitudine  aequalium ; vel  Ponder\im  & reciproca 
Longitudinum  re<aarum  aeque^altarum. ) 

Adeoque;  Si  Pondera  fint  Qualia  j in  ratione  Declivitatum  j Si  De- 
clivitttes  fint  Quales ; in  ratione  Ponderum : Si  Pondera  fint  De- 
divitatibus  'reciproce  proportionali^'  ( live  proportionalia  Longitu- 
'■  dinibus aequet»;)  aequaliter gravitant.  ' ' 

Ideinque  idiS  Virilius  Motricibus  accommodabitur. 

j :.r. Ji.. . i..-  : ' • 

n.i  p'. ■ p...  ',?[  . ,i'  bP. 

O . D . wD . mD . ID.  t 

PD.  G ::  «PD.^G  - «PD.mG  : : r/;«PD.  w>»G  : ; PD.  G.  i 

PJia:  Si  Pondus  P,  in  Decliviuie  D,  gravitet  ut  G:  Pondus  «P,  ui  eadem 
declivitate,  graviabitut  »G,  ( per  i hujus:)  Adeoque,  m Declivitate  mD, 
graviukt  ut  «ibG,  ( per  17 hujus;)  Hoc  dt,  in  ratione  ex.Paoderum& Decli- 
vitatum rationibus  compolita,  ( per  2 Cap  i. ) Hoc  ell,  ( per  14  hiijus, ) ex  Pon-. 
derum  & Altiuidinum  regiarum  1 xingiiudiiie  zqualumi,  vel  ex  Ponderum  & reci- 
proca Longitudinum  aiqnc-aitariim.  Quod  erat  probandiuu. 

Corollaria  conlbint,  c.v  4 & <S  Cap.  i.  . 

vTiu  'Dimmjhatn. 

Fia.41.  lic alias  demonlbabitur.  InFP  ad  Hori/onieni  refla  ; fit  Pondus  D; 

^ & huic  aequale  l.,  in  incUnaia  F O zque  alta.  Et  connefli  intclliganiur  Pondera 

D,  L,  hio  flexili  DF  L,  piiiifliim  F uumobile  ambieme : ut  moio  D,  verfus  P. 
laninndcm  moveatur  L vcrluS  F ; & contra.  Erit  ut  K P ad  F O ; pura  ut  m ad 
I ; fle  vice  verfa,  Defcciiliis  AlccnUlfve  ponderis  L in  Itac,  ad  Dcfcenfom  Alcen- 
fumve  ponderis  aequalis  D in  illa  ; ( per  12  hujus  ; ) adeoque  & ( qux  huic  pro- 
porticmalis'  eli,  per  r & tq  hujus,  ) Gravitatio  Ponderis  in  L,  ad  aiqualis  ponde- 
ris D gravitationeni.  Hoccli,  Ii  Dgraviiat  itfG ; xquale  pondus  L,  gmvitabit 
ut  tuQ  ; hoc  dl,  in  reciproca  Longitudinum xque-altarum  ; hve  in DccliViiatum 
ratione.  ' t 11  r '■  1 r . 

Adeoque;  Si  loiqui^a  lint  L, D, pondera ; Pna  EAcbD:  graviiabit  illud 
L,  utwiBG;  (peri  hujus;)  Hoedt,  in  ratione  qii«  ex  Ponderum  8c|Declivita- 
tuni  rationibus  componitur ; uve  eX  ratione  Ponderum  & reciproca  Longitudinum 
aqiic  altarum. 

Qiiaproptcr ; Si  Pondera  hnt  Declivitaubus  reciproce  proportionalia,  hve  Pro- 
poriionalia Longitudinibus  xque-altu ; xquegnivitant.  per  6 Cap.  i.  Qux  erant 
dcmonllranda. 

- • ■ I.  ■ ■ i 

P R O P.  XX' 

Si,  circa  Pundlum  quodvis'  ( extra  Terne  Centrum ) in  Horizontali 
re^  ut  Centrum,  Redta  linea,  manente  unq  extremo , altero  de- 
, feribat  Circub  peripheriam,  in  plano  ad  Horizontem  live  rcao, 
live  utcunque  inclinato;  Altillimum peripherise  pundhim,  illud  eit, 
quod  liipra  Horizontalem  reAam  eft  in  re&a'  ad  illahi  peipcndicu- 
larij  Humillimum,  illud  quodefl:  in  cadent  perpendiculari  infra  Ho- 
'fizontalem  redam:  Piwdpriun vero  in peripheria  intermediorum, 
illud.  Altius  eft,  quod  A la)piitoo  propius ; Inferius,  illud  quodelt 
. propius  inlimo,-ieu.  It.  fiipcemo  remotius ; Quae  autem  xqualiter 
utrinque  velAlummo  vel  ab  imo  diftant;  funt  squc-alta. 

Idem,  mutatis  mutandis,  ami  motibus  'aCebnDnodabitur, 

v.im  I)  i:rt<  , r.iq»  as  .:i '^tirlitJ.')  anita..  ■ ... 

-ibi.  ' ■'/  vj  rriinsbno'’.' svit ) *i,<.  "’ 
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PropiXX.  Ei, Motuum  TkcEoitate.  5©^ 

Circa  PuftiAum  F (atiod  Terne  Centrum  non 
fit  ) in  Horizonuli  re^  AB,  (cui  ad redos 
anulos  innibt  S F P reda,  )converia  re^U  F A in< 
telliucur  penphenam  A S fi  P dercribere,  in  plano 
ad  I^rizoBiem  vel  redo  vel  utcunque  inclinato. 

Ent,  inquam,  peripherix  pundum  AJtinimum^  S ; 

Infimum,  P : Intermediorum  vero,  ut  G,H  ; quod 
propius  ab  S diiUt,  ut  G,  Superius ; quod  propius  a 
r,  ut  H,  inferius ; Quxque  «qualiter  vel  ab  S,  vd 
\ P didant ; puta  G,  G ; vel  H,  H ; xoue-alta. 

Sit  primum  ASBP  permhcria , in  plano  ad  Hori- 
zomemredto:  AdeoqueGmcrumTerrx  in  eodem 
plano,  ( per  ip  £lem.  5 . ) puta,  in  C,cxtra  Cir> 
culum.  Dudis,  abalfignans  pundis,  lineis  redi% 
inC  Terrae  Centro  cocundbus:  confiabit  propoli- 
tum ; per  S.  Elem.  3. 

Sin  tantx  magnitudinis  intelligatur  Circulus 
ASBP,  ut  ad  ipfum  Terrae  Ceamim,  vel  ultra, 

perungat;  fitqueC,  verbi  graua,  v4  intra  Circulum,  vel  in  ipfa  peripheria.  Con- 
itabit  propofitum,  per  7 £1^  3. 

Sit  deinde,  Cuculi  planum  ASBP  non  ad  Horizontem  redum,  led  utcunque 
inclinatum:  Adeoque  nec  Centrum  Terrx  in  eodem  Circuli  plano,  puta  in  C;le^ 
extra  planum,  ut  in  K:  Unde,  ad  obliquum  Circuli  planum,  duci  intdligatur 
K C perpend^ularis,  ( pundum  C,  omnium  in  obliquo  Circuli  plano  pundorum, 
proximum  ad  Terne  Cencrum,  adeoque  omnium  infimum  dc&nans.  ) Ht  Jun- 
gantur tum  SC,  GC,  HC,  PC;  tum  SK,  GK,H  K,  PK.  Ofumdetur,  ut  priu^ 

(fivc  contingat  C intra  vel  extra  Circulum,)  omnium  ad  C du(^brum,  longilli- 
niam  ciicSC;  brcviilimam,  PC;  item  GG,  longioremquamH  C ; «quales  autem 
cum  GC,GC;  tum  HC,  HC.  Adeoque,  fumptis  quadrius;  QuamatumSC, 
maximum;  P ^ 'minimum ; GC,  majusquam HC; Quadrata GC,GC,itcmHC, 

HC,  invicem  «qualia.  Ideoque,  adduo  communi  augmento,  quadi^  CK;erunt 
quadratorum  SC,  C K,  ^fUgacum,hoccit(  per  47  Ei^i.)quadfatumS  K,  omni- 
um maximum;  quadra^oniok  PC,  CK,  hoc  ellquadratupiPK,  mmunum;  qua- 
dratorum GQCK,  hoc  cil  quadratum  G K,  majus  quam' quadratorum  HC,CK, 
hoc e(t quadratum  HK  ; quadratorum  GC,C  K,  &(iC,CK,  hoc  ell  quadrata 
GK,GR,  invicem  «qualia;  & fimilitcr,  quadratorum  HC,  CK,  & HC,CK, 
hoc e(l quadrata  HK,  HK,  inviccm «qualia.  Ergode,  lumptis  lateribus;  Re^b 
S K , omnium  ad  K dudorum,  auxima  ; P K,  mmima  ; G K,  longior  quani  H K ; 
&GK,GK,  iicmHK,HK,  invicem  «quales.  Adeoque,  pundum  ^ omaium 
k Terne  Centro  Altillimum;  P,  Infimum  ;G,aluus  quam  H;  & G,G,  vel  H,  H, 
xquc-alu.  Quod  erat  propofitum. 

jllitt  E>ctnwJhatio. 

Idem  oflcndetur  , Si  intelligatur  Cen- 
trum Terrx  tanquam  infinite  dilbns.  Nam, 
dud0  k puo^bp  S,  P,GjH,  gd  /iibje^ra 
rcebm  Horizontali  quamvis  pcrpcndi> 
cularibus : Si  planum  Circuli  ad  Hpn- 
zomeni  Kedum ; dmlbbit  propofitum,  cx 
Pfop  ly.fcUcm:  3. 

Si  vero  planum  Ciraili  ad  Horizontem 
fit  Obliquum.  Imclligamur  ab  alfignaus 
pondis  S,  P,  G,  H,  demitti  ad  planum  Ho- 
lizootaie  quodvis  fubjedum  perpendicula- 
res S r,  P T,  G >,  H > ; & ab  itidem  pundis, 
ad  «omniunem  planorum  Horizoncal»  & 

Inclinati  Sei^lionan,  totidem  ad  tfigulos 

rtftwS/, loiknni 
ha  illu  (propter  qm4^i,5Fiangiilf 

Aaecque;  qu*  i communi  Seilione  gjpi  longius  diltint. puniti  in  obliquo 

pUno 
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plano  polia,  eadem  ab  illo  Horizonuli  plano  longius  djibbunt,  eruntque  (fecun- 
dum perpendiculum)  atnora.  OOenfb  igituruc  prius( cx  ijElem'5. ) ^ com- 
muni Isclione  (qua:  ipfa  dl  Horizontalis  reiU ; ) ollendctur  etiaih,  ab 

iplb  liibjcito  plano  Horizontali  gjiyf,  pimdum  S,  maxime;  P,  minirae;G,G, 
& H.  H,  icqualitcr ; dc  G,  magis  quam  H,  dillare.  Unde  conllat  propolitum. 

SCHOL/UM 

QUoniani  ( iit  fupra  monitura  cll  aliquoues ) confideratiir  Terra:  Centrum  nunc 
■quali  inlinitc  d.Uans,  nunc  autem  tanqiiam  in  diltantia  lima  ; ad-oque  per- 
. pcnd.cula,  nunc  ut  parallela,  nunc  tu  in  pundlo  concurrentia.  Viium  dl  propo- 
liiionera  hanc  lecundum  mrainqiie  fuppolitioncra  demoiiflrarc. 

Notandum' inicnm  in  propofitionc  diferte  dici,  lufknaad  Hmamtemvtl 
Refin,  ve!  utcanaue  Inclinata : Qiioniam  in  Horizontali  plano,  hoc  eft,  in  plano 
Horizonti  parallelo,  nullum  erit  peripheri*  vel  Altius  vel  Humilius  pundium  hd 
xque-alia  omnia. 


P R O P.  XXL 

Delcendens  Grave,  caeteris  paribus,  reifta  ad  Horizontem  ’ Perpendicu- 
lari feretur:  Ex  obliquis  vero,  ea  potius  quasmipuseftobliqua. 
Afeendens:  contra. 

Ponderat  autem  (pro  varia  Alcenluuin  Oefcenfuumve  obliquitate)  in 
ratione  Redlorum  Sinuum,  Inclinationis  ad  Horizontem,  live  Com- 
plementi Obliquitatis. 

■ Ideinque  aliis  motibus  accommodabitur. 

Fig.qa.  /^Stendetur  cmm  ( cx  prxcedenie  ) redarum  longitudine  zqualium,  perpen- 
X../  dicubrem  ( ut  FP  ) ellc  omnium  altiHimam  ; adeoquc,&  maxmie  declivem 
( per  14  hujus.  ) Hac  igitur,  pne  caneris  feretur  DdeendensgraVe;  contia  vero, 
Albendens.  per  17  hujus. 

£x . obbquis  vero  , ut  F O,  F B ; llmiliter  ollendetur  ( ex  pttered.  ) ilbm  quz 
minus  ell  obliqtu , Pi^  F O , altiorera  elie  ; adeoque  ( per  1 4 hujiis  ) & magis 
declivem.  I Idcoque  (^iqhujus ) per  hanc  potius  laiumiriDdcendcns  Grave; 
Albenden^  contra.  > ■ 

i Uuobique  vero  ponderat  Grave  ( Delccnfum  promovendo,  adeoque  .Alcenfum 
impediendo  ) in  ratione  F P,  F Q,  F R,  altitudinum  redarum  Longitudine  atqua- 
lium  FP,  FO,  FB,  (per  14 & 17 hujus:)  Hoc  ell  (quod  cx  Tri^onometricis 
confiat  ) in  rauone  Sinuum  redorum,  angulorum  Inclinationis  F P S,  F O Q,  FBR ; 
qui  llint  angulorum  Obliqiiiaiis  P F P,  P F O,  P F B,  complementa.  Quod  erat 
propolitum. 


P R O P.  XXII. 

Grave,  quatenus  non  impedituri  per  re£tam  Horizonti  perpendicu- 
larem delcendet. 

Idem  intellige,  mutatis  mutandis,  in  aliis  motibus. 

DEIcendet  enim,  quatenus  non  impeditur ; per  2 hujus.  Et,  hac  prz  caneris ; 
per  pnccedentem. 


• P R O P.  XXIII. 

Super  impenetrabili  Plano  Horizontali  confiitutum  Grave;  vel  (iiper- 
ficie  Sphanica,  Terrs  concentrica ; Gravitate  (lia  non  movebitur. 
Idem  intege,  mncatis  mutandis,,  quxeunque  Gt  Vis  motrix.  Nempe 
quum  plamm  eft  Diredtioni  virium  ad  angulos  redos. 

• Sil, 
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Et  Motuum  Declivitate. 
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Sit,  in  B,  Grave;  iiiipenctrabili  PJano  Horizontali  HBO  incumbens;  vel  fu-Fig.jo. 

pcrticici  Sphxricx,  quilic  Terrae  concentrica,  DDB.  Manifcltumell  (propter 
xqujics  Snhxra:  radios ) nullum  m ipla  DDB  Sphxrica  lupcHicic  punctum,  (ne* 
dum  qiiodibpra  ipfaniell,  aut  etiam  (iipra  planum  Horizontale,)  propius  ^ Ter- 
i£  Centro  dxliare,  quam  ipfum  B pun^um.  Adeoque  ; Ii  nec  lupcrhc/em  iliam 
( Uve Sphxricam,  Uve  Horizontalem,)  penetrare poflii,  ( quod  fupponitur; ) in 
nullas  movendo  partes,  dclcendct,  (per  3 hujus.  ) Cum  itaque  ( per  Dch  Gravi- 
i^m)  nonndi  Dcfcenliis  ergo,  gravitate  iiia  moveatur  grave»  nec  poflit  ( perjam 
«kmonUrata ) dclccndere : movebitur,  gravitate  1'ua,  Uc  coniiitucum  Grave. 

Quod  erat  D^onltrandum. 

SC  HO  L TUM. 

IDem  dflenderetur  de  Gravi,  in  B,  fuperficiei  concavx  incumbenti  qux  in  B 
tangat  Horizontale  planum  ;*  leu  cujus  piin^him  infimum  fit  ipfum  B.  Item  , 
dc  convexa  Sphxrica  cujus  Centrum  fit  ultra  Centrum  Terrx,  quam  tamen  in 
B continget  planum' Horizontale;  urpotc  cujus  punilum  infimum  fit  iplum  B. 

Idem  verum  clt  de  liiperticie  minoris  Sphxrx  quam  lic contingat  B : non  autem 
ob  hanc  caulam,  quia  pun^luin  illud  non  fit  reliquis  altius,  ( clt  enim  ;)  ied  prop- 
ter Prop.  8.  hujus;  quippe  non  clt  una  aliqua  declivius,  reliquis  omnibus  major. 

Per  Impenetrabile  planum.,  <Sa'.  illud  iniclligimus,  quod,  ea  laltcm  qux  adhibe- 
tur Vi,  non  penetrabitur ; utut  Vi  majore  penetrari  polfit.  • 

J^otatidum  cft  hic  porro;  Dummodo,  ob  immenlam  Centri  Terrx  difiantiara, 

& expoliti  plani  parvitatem,  inixJligatur  Horizontale  planum,  cum  fuperficie 
Sphxrica,  terrx  concentrica,  coinadcre;  adeoque  ipliiispunib  lingula:  quafi-xqua- 
liter  i Terrx  Centro  difiare : perinde  cft,  live  in  B,  live  in  H,  aliovc  Horizonta- 
Jis  plani  HBOpundlo,  intelligatuf  Grave  conllitutum.  Sin  conlidere- 

tur;  non  ent  illud,  nili  unius  B nun^fi  refpcdhi,  planum  Horizontale.  Quare  & 
in  Hconflitutum  grave,  poterit  ad  B moveri  gravitate  lua  ; utpote  piin^lum  inferiul 


P R O P.  XXIV.  * 

Super  impenetrabili  plano  ad  Horizontem  live  A^to,  five  utcunque 
inclinato,  conftitntum  GraVe ; nec  alias  impeditum  j per.illam  Plani 
regiam ‘dclcendct  ouaseftredse  Hori^ntali  ad  an^os  retSos,  de- 
orliim,  Qu2e  quidem  redta,  in  erefto  plano,  cft  ipfum  Perpendicu- 
lum i in  obliquo  plano,  Perpendiculi  Juccedaneumya.ppc\io, 

( Adeoque  j eadem  eft,  Delcenfus  Gravis  in  Declivi  plano,  ipfiufquc 
Declivis  plani,  tum  Declivitas,  tiun  Obliqpit^  Bc  Inclinatio. ) 

£t,  univcrfaliter;  in  quacunque  fuperficie  l^livi , illo  prx  exteris 
dudlu  feretur  (fiquislit,)  qui  eft  reliquis  omnibus  Declivior. 

Idem  intcllige,  mutatis  mutandis,  de  motis  ab  alia  quavis  Vi  motrice  i 
Nempe  fSrundum  illam  plani  feclam  feretur  Mobile,  (nili  alias  im- 
peditum,) qux  eft  ad  angulos  rctftos  illi  redtx  qux  Lineam  Di** 
regionis  Virium  ad  angulos  reiftos  lixat.  _ i 

Slf,  in  declivis  Plani  pondlo  conftiiutuffl  Grave;  reilxque  Horizontali  AFB  Fig.4tf 

ad  angulofc  rcilos  F P redb,  m eodem  Plano,  deorfum.  Oftendetur  (ex  * 

& 14  hujus)  omnium  qux  in  illo  plano  fun;.( nedum  quxfupra  planum)  lon- 
gitudine xqualium,  ad  F .duilarum,  Unicam  F"?  rc^am,  maxirac  declivem  efie.- 
Adeoque  (cum,  propter  impenetrabile  planum,  ad  illas  infia  Planum  ne  tranlcat, 
impediri  intcliigatur ) per  ipiam  FP  (^{xr  17  & y hujus,)  niii  aLas  impediatur, 
deicendet  Grave.  Quod  erat  demonluandum. 

Idem  aliis  fuperficiebus  accommodandum  erit,  pro  re  nata;  Nempe,  exteris  pa- 
ribus lUo  femper  duclu  ( liquis  fit ) lanim  iri  Grave,  qui  eft  exteris  omnibus  de- 
clivior: per  17  & y hujus.  Sin  talis  nuUus  fit  (reliquis  omnibus  declivior)  du- 
biis; non  movebitur,  per  8 hujus. 

H h h h jlha 


Digitized  by  Googie 


Cap.  11. 


De  Oralium  Defcenfu, 


A^a  Dcmonjlratio. 

Potcft  hoc  uiem  demouftrari,  ex  Prop.  21.  propter  Obli- 
quiorem aiibt  Detceafum : hoc  modo. 

In  Declivis  Plani  PGOH  pumilo  G,  conllitumro  inteUi- 
gacur  Grave:  Atque,  in  cooem  plano,  tum  Horizontalis 
ro6la  PG  (nempe  ea  re^la  l^unoum  quam  Holizontale 
planum,  per  G trantiens  fccai  Dechvc  planum,)  tum  huic 
ad  anulos  reilos  GO : Indeque  ad  fubje^m  Planum  Hori- 
zontale H O R , dcffliUa  perpendicularis  G R : (Per  quam 
itaqu^  nifi  impediatur,  oeicendet  Grave;  per  22  hu)us. ) 
IntclJi^tur  autem,  ob  duritiem  Declivi  Plano  Tubjc^laiii^ 
' impediri  ne  pe(ictreL  Dico  per  G O delcenlurum  Grave. 

Cum  <nbn  duo  Plana  Horizontalia,  adeoque  Parallela,  alterum  in  O,  alte- 
rum in  PG,  idfcm  declive  planum  PGOH  (per  conllruclioncin : ) erunt 
HO,  PG,  parallelae  rcdlae.  per  id  Elem.  11.  ^ , 

Item,  propter  P G regiam,  re^  G O,  G R,  ad  angulos  redlos,  ( per  conitruiiljo* 
nero, ) erit  ad  planum  O G R reda,  ( per  Elem.  11.)  Adeoque  & ( huic  paral- 
Ida)  HO,  eioem  OGR  plano ro^ erit,  (pcrSElem.  11.)  roililqueOG,  OR, 
ad  angulos  redos;  per  3 Del!  Elem.  11. 

Et,  Ii  Centro  R in  plano  HOR,  ducatur  per  O,  peripheria  OS;  eam  con- 
tij^ens  HO,  extra  poripheriam  jacebit;  per  16  Elet^. 3. 

Si  itaque  ad  redae  HO,  aliud  quam  O,  pundum  quodvis  T,  ducatur  GT  re- 
da, &RT Jungatur;  fecabic  Haec  penphcriam ; Puta  in  S.  £t,  )un(ib  GS,  erit 
(propter  Gk  id  planum  Horizontale  reflam;  adeoque  angulos  GRO,  GRS, 
arares  redos;  & RO,  RS,  sequales  radios;  rt^laroquc  GR  communem)  SG 
recb,  aequalia  redae  O G ; d angulus  S G R aequalis  angulo  OGR;  per  4 £iem.i. 

ER  auton  angulus  T G ^ major  angulo  S G R ( parte  lui, ) ergo  d ( huic 
«quali)  angulo  OGR  major  dt  Adeoque  Delcenlus  obLquior  dl  per  GT, 
quam  p^  G O. 

Cum  %itur  Grave,  quam  poteil  reda  ad  Centrum  defoendar,  ( per  21  hujus ;) 
per  G O potius  quam  d T feretur. 

Atque  limiliter  de  aliis  ejuldem  Plani  redis  oRendetur.  Adeoque  ^ fortiori,  de 
i«dis  ulen  pUmu%  aut  euan  cwrvj& 

Ideoque  ( cum  nec  Planum  peoetiare  pofCt ) per  redam  G O ( nilt  alias  impe- 
ditum ) delbendet  Ocave  ia  G,  ( ut  qui  reliquis  zedior  eR  Delcenlus : ) erat 
demoiutrandiim. 


SCHOLIOM. 


HAoc  DemonRrationem.  pnecedend  fubjungere  viTum  cR,  propter  ea  qux  apud 
Mechanicorum  Scriptores  de  Obliquiatc  Delceofiium  occurrunt.  Anguli- 
que  Obliquiatis  n^goicudine.  At  priofem  ^o  prciuleruiu  quz  ex  Devitate, 
hoc  eR,  ex  Altituduu  redarum  longitudine  xqualiom,  vcl  Longitudine  amue- 
altarun^  dependet : tum  ut  Cmpliciorem ; tum,  prrciptm,  quoniam  quod  ex  Onli- 
quicate  nac  orhur  GraTitauonis  impedimentum,  Augmento  longigtidmii  Delcen- 
iuum  xqo^altorum  proporuonale  eR;  d non  Obliquitatis  Angulo;  (quod  ex 
jam  didis-  d poR  dicendis  manileRum  erit; ) Adeoque  illi  potius,  quatti  huic,  ut 
verx  caulx  referendum. 

Hinc  autem  fcquiiur;  Eandem  efle  Deiccnfus  Gravis  in  Declivi  Plano^  ipGul^ 
que  Declivis  Plani,  ad  Horizomem  loclmadonem ; (Nam,  per  Dcf  T d iS,  Elem.i  t. 
Anulus  GOR  ^ loclinadonis  Menfura,  tumredxGO,  cum  plani  PGO,  ad 
Horizontem  HOR:)  Adeoque  eandem  ucriufque  tara  Obliquitatem,  tamD^- 
vitatem.  Nempe  idem  Obliquitatis  Angulus  OGR;  eademque  IXxlivitas  live 
ledz  GO  adGR,  ratio- 
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P R O P.  XXV.  . \ 

Obliquitas  motus,  ea  ratione  minnit  Graviutionem,  (adeoque  De- 
ftcnfum  impedit,  adjuvat  Alcenliim ; ) qua  Longior  eft  obliqua  re- 
dla,  illam  determinans,  quam  perpendicularis  <eque-alcai  five  Se- 
cans Anmli  Obliquitatis,  quam  Radius. 

Idemque  aliis  motibus  accommodabitur. 

NAni  ( per  1 7 hujus ) Grave,  pro  varia  Decliviate,  graviut  in  ipla  Di*:livi-  pig.  aa. 

tatis  ratione;  hoe  eft  fper  14.  huius)  in  reciproca  ratione  reihrum  »jue- 
aitaniai.  Pua,  qua  ratione  longior  eft  F S vel  F T obliqua,  miam  F P perpendi- 
cularis ique  alta;  five  (quod  m Trigonomeiricis  dicitur)  FS  vel  FT  Secans 
Anguli  Obliquitatis  P F S vel  P F T,  quam  F P Radius ; Ea  minusgraviut  in  F S 
vel  F T ferendum  grave,  quam  in  F P.  Quod  erat  probandum. 

Adeoque  (per  i/Cap.  1.)  in  eadem  ratione  minus  UelcenTum  promovet,  vel 
■ Afceniui  repugnat ; live  ( quod  eodem  recidit ) in  ea  ratione  Defcenlus  Obliqui- 
utc  impeditur,  & iaciliiatur  AIcenTus.  Quod  itidem  probandum  erat. 


P R O P.  XXVI. 

Obliquatio  Plani  in  quo  fit  Motus  i in  eadem  ratione  minuit  omnium 
in  rllo  terendorum  Graviutionem:  ea  nempe  quam  ipfa  Plani  Ob- 
liquitas poftulat,  . 

Et  in  aliis  motibus  fimiUter. 

Sit  in  Obliquo  Plano  G OT,  reaa  quavis  GT.  Atque  b punflo  G,  demitta-Fig.  a*. 

tur,  ad  Horizontale  Planum  TOR,  perpendicularis  GR.  Atque,  ad  com- 
munem Planorum  imerfeihonem  TO  normalis  GO;  (ut  lifGOR  Inclinatio 
Plani,  per  Def.  6 EI.  ii.  & OGR  Obliquitas.)  Si  igitur  intelligatur  GOT 
pbniim,  fuper  Horizontalem  rcdlam  O T ereftum  efle ; erit  utriulque  reiftx  G O, 

G T,  communis  Altitudo  G O : In  eodem  vero  Plano  Obliquato,  Communis  All 
titudo  eft  GR.  Idcoque,  qua  ratione  GR  brevior  eft  quam  GO,  (hoc  eft. 

Radius  quam  Secans  Anguli  Obliquitatis,)  eadem  ob  Plani  Obliquationem  mi- 
nuitur Altitudo,  (adeoque  Declivitas,  & Gravitatio,  per  14  & 17  hujus)  live  per 
GO,  live  per  GT,  ferendi  Gravis.  Quod  erat  probantium. 


P R O P.  XXVII. 


Grave,  (itu  Declivi  ferendum,  IjKmte  fiia" movebitur:  Situ  Horizon- 
tali (live  fecundum  Superficiem  Sphaericam  Terrae  concentricam) 
Vi  quantumvis  exigua:  Situ  Acclivi;  ea  Vi  movebitur  quae  Impe- 
• dimento  ex  Acclivitate  (cum  Pondere  comparata)  orto  praepollet. 
Idem  aliis  motibus  accommodabitur. 


PEr  Declivem  duiluro,  ut  FP,  FS,  (adcoqnc  Defccn- 
dentem,  per  De£  Cap.  t. ) fponte  fua  ( niii  alias 
impeditum, ) teretur  grave ; per  2 hujus.  Per  Horizon- 
tale Planun^  vel  fuperHciem  Spluericam,  Terne  concen- 
tricam, ut  PH,  (cum  nullus  Gt  vel  Defcenrus  vel  Ateen- 
fus;  per  9 hujus;)  nec  fponre  fua  movebitur,  (per  23 
hujus;)  nec  tamen  motui  adverGiturj  (per  4.  hmus;) 
adeoque  Vi  quantumvis  exigua  movebitur,  per  ii  Op.  i. 

Per  Acclivem  duftum,  ut_PF,  PO,  (adeoque  Ai^n-  _ 
demem,  per  Dct^  itf.  Cap.  i.)  motui  advertetur  Gravitas,  (per  4 hujus,)  impe- 
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De  Gravmm  Defcenfu,  Cap.  II. 

ditque,  (per  8 vel lo Cap.  i.)  Huic  taroen  Impedinienco  Vis  przpoUens,  mo* 
vcbit;  per  ii  Cap.  x.  Q««  eram  demonltranda. 

SCHOl.JUM, 

NOtandum  vero,  tum  hic,  tum  toto  hoc  Capite,  ( aut  etiam  alibi, ) ubi  variam 
planorum  inotuurav<^  five  Declivitatem,  live  Acclivitatem  (quodque  hinc 
oritur  motus  vel  Adjumentum  vel  Impedimentam  ) confideraraus : Nullam  omnino 
habitam  eilc  rationem  vel  Kdilbentise  m^i,  vel  AlWitatis  aot  Icabmiei  plano* 
rum  aut  luperhcicrum  fuper  quibws  movetur,  dc  uqua  lunt  ejurmodi  Impedi* 
menta  alia : Sed  1'olius,  quod  ex  Obliquiute  Defceimmm  Alccnfuumve  oritur, 
Impechmcnu  vel  Adjumenti : tanquam  u in  medio  vacuo  peragendus  cHet  motus, 
noilaque  aliunde  remora  advenirer.  Quippe  illa  omnia  lunt  huic  conliderationi 
plane  cxtrinicca ; & feorfum.  li  opus  el^  perpendenda.  Quanquam  igitur,  verbi 

gratia,  Tuper  Horizontali  Plano,  aut  etiam  aliquantum  Declivi,  nonntfi  magna 
oum  aur Quorum  Vi  trahatur  Plaiilbum:  Non  tamen  illud  ex  plani  Politione 
orin  cenrenaum  ell;  fed  ex  aliis  infuper  fupeiandis  motus  impc'dimentis,  quo* 
rum  hic  rationem  non  habemus. 


P R O P.  XXVIII. 

Datum  Pondus,  data  Vi,  hiovcre ; pro  varia  motuum  Acclivitate. 

Idem  Intellige,  de  quavis  alia  Vi  Impediente,  per  aliam  quam  Diret^io* 
nis  liiae  lineam  itrvellcnda. 

V.  G:;  «V.  «G.  . . 

Sint  PH,  FG,  rc6bc  Horizontales;  F P,GH,  perpendiculares.  Atque  intcl- 
ligatur  elevandum  Pondus,  in  P : &huicaHixum  Fililmflcxile,leu  buniculus, 
P F G V ; pun^b  fixa  F,  G,  ambiens ; & in  V, 
Vis  Motrix  applicata.  Adeo  ut,  quantum  tra- 
hatur funicuu  extremum,  fecundum  Vis  appli- 
cat* dirediionem  G V ; tantundem  elevetur , 
contra  diredionem  fuam,  pondus  P,in  PF  per- 
pendiculari. Atque  inielligatur  Vis  V,  Vi  pon- 
deris P squalis.  iEquipollcbit  igitur,  ( per  7 
huHis ; ) Adeoque  fuftincbi: ; &,  li  vel  augeatur, 
vel  Ponderis  Vis  minuatur  ( reih  P F vel  tan- 
tillum reclinata,  puta  in  litum  P O,  per  aj  hu- 
jus ; ) movebit,  per  p,  11.  Cap.  i. 

Requiratur  autem,  ut  idem  vel  iliquale  Pondus,  Vi  minore  moveatur,  ( Nam 
de  iEquali,  vel  Majore,  jam  oonllat : ) Puta  Vi  » V^  qu*  nempe  fit  ad  V,  in  im- 
noritatis  ratione  data  » ad  i.  . 

Dico;  Si  aptetur  angulo  P F O,  redaPO,  mxfitadPF,  uti  ad  1»,  (nempe, 
ia  reciproca  tauoae  virium, ) & movendum  rondus,  fuper  Acclive  Planum,  in 
P O re6U,  per  P O G V Filum  flexile  trahatur  : Vis  data  n V,  ponderi  P,  in  hoc 
fitu  i£quipoUcbit ; &,  fi  tantillum  adhuc  augeatur  Obliquitas,  movebit.  . 

Nam,  propter  PO  adPF,  in  ratione  laaw;  Si  P in  P FGravitct  ut  G,  idem 
inPO  gravjtabit  ut«G,  ( per  14 & 17  hujus:  ) Ideoque,  cura  illi  sequipollcat 
VisV,  huic  *quipollcbit  Vis«V,  (per  17  Cap.  i. ) Adeoque  (per  ay  nujus) 
fi  fiat  P O adhuc  vel  untillura  longior.  Vis  przpolkbit,  aaeoque  movebit;  per 
ftii,  Cap.i. 


P R O P.  XXIX. 

Datum  Pondus,  mr  Daum  Acclivitatem  movete. 

Idem  intellige,  de  quavis  alia  Vi  impediente. 

V.G.-: 
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Prop.  XXX.  Ei  Motuum  Declivitate. 


V.G-.-.mV.mG. 


REliquis,  ut  prius,  con^lruflis : Inielligatur  Vis  V,  xquipoUens  Ponderi  P,  Fig.JQ. 

pcf  Acclivitatem  P O movendo.  Et  requiratur,  ut  per  Acclivitatem  Majo- 
rem ( nam  dc  Minore  latis  conflat  ) piitaPF,  moveatur. 

Dico;  Si,  qua  ratione  Brevior  clfcPF  quam  aqui-altaPO,  eadem  augeatur  Vis 
V;  xquipuiicbit;  Adeoque,  li  ulterais  augeatur ; movebit. 

Nam,  ut  P O ad  P F ; puu  ut  tn  sd  i ; Sic,  vice  verla,  Gravitatio  ponderis  P 


io  P F,  ad  cjufdcffl  gravitaiionera  in  P O : ( per  ia  & 17  hujus.  ) Adeoque,  cum 
Vis  ut  V,  xquipolicat  huic ; Vis  ut  MsV,  aeqiupoliebic  lUi;  ( per  17  Gap.  i. ) 
au^,  movebit,  per,  II.  Cap.  1, 


PROP.  XXX.  ■ 

Dativi,  in  Acclivitate  data,  motum  efficere. 

Idem  intcllige,  mutatis  mutandis,  quxeunque  fit  Vis  impediens. 

V.P::wV.wP. 

f * 

Ci?*^teris,  ut  prius,  conflrudis : Intelligatur  VisV,  Ponderi  P,  per  Acdiviia- 
icm  datam  P O movendo,  xqnipollehs.  £t  requiratur,  ut  data  Vi,  n V,  (puta  ^ 
qux  Iit  ad  V,  ut  vad  !,)  Hat  motus. 

Dico  ; Si  pro  P pondere,  1'ubflituatur  n P,  ( qux  nempe  fit  ad  P pondus,  in  Ca- 
dem  ratione  qja  data  Vjs»Vad  V; ) huic  xquipollcbit  data  Vis'(  peri/Cap-j.) 
Adeoque,  Si  tamilliun  adhuc  Biinoatur  Pondtw;  Vis  pntpoflebit,  ^eoque  moVe- 
bit.  per  p,  xi.Cap.  1.  . ^ 

S C Hb  L fU  M. 

SI  porro  in  tribus  proxime  pr«ccdeiitibus  Problematis,  Celeritatis  ratio  habenda 
erit ; ut  non  untum  motus  utcunque  Hat,  Icd  & data  celeritate  Hac.  Huic  fa- 
tislklum  ericcx  Prop.  ap,  30,  Cap.  i.  Nerape  invento  (per  tres Propofitiones 
pncctdemcs,  rcTpe«^live, ) quo  padlo  motus.  Heri  pollic  'aliqua  laltcm  celeritate: 
Qua  ratione  augenda  ent  celeritas;  eadem  augenda  erit,  m Prop.  28.  hujuS  in- 
venta longitudo  reibePO;  &,  m Prop.  2.^ 'invenu  Vis  ; &,  in  Prop.  30,  eadem 
minuendiun  em  inventum  Pondus. 


PROP.  XXXI. 

Crave,  ex  pmu^o  fixo  libere  dependens;  ^ in  Perpendiculo  confticua- 
tur ; manebit : Si  extra  Perpendiculum,  ad  Pcq^diculum  feretur# 

( Et  quidem  per  arcum  circuli  in  plano  ad  Horizontem  redo. ) * 

In  plano  autem  ad  Horizontem  obliquo',  ad  eam  redam  feretur  qme 
dt  Horizontali  red£  ad  angulos  redos;  Stscce- 

daneum  appello:}  £c  in  ca  fi  ponatur,  conflfiet.  t:- 

Idem  intelljge,  mutatis  mutan^  in  alia  ViMotrice. 

Sit  FG,  Horizontalis  rcdla  ; F P,  perpendicularis.  Atque  ex  F punflo 

depeniat,  perFP  Hlum, pondus  P.  « Adeoque;  Si  extra  pcrpenaiciilumquo-  S*4P- 
cunque  moveatur,  puta  ad  S ; de&ribet  ( propter  eandem  Hli  longitudinem  ) arcum 
arcnli  PS,  (ialtezn  S centro  F pimdufn 

S dcflgnabit,  quod  P S circuli  arcum  terminabit : ) autem  (per  an  hujUS.')  Pun- 
6lum  P ( utpoic  omnium  in  iUa  pcriphcria,aut  cnam  Sf^ra ; inBmum ) ipib  S hu- 
milius. Non  igitur  ad  S feretur  ;jper  2 hujns.  Q^uddememitrandumerat. 

Si  vero  extra  P confiituamr:  Propter  pondutnP omnium  inHmitm,du61uinque 
SP  continue dclcendentem,  { per  20  hujus omniuiuquc  maxime  (utpote  per 
drculi  periphenani  in  Sphm  maximi,  in  perpcndiedUri  phmo  poflci,  ) per  24, 

ZS}  atf  hujus ; eo  feretur ; per  4 & 8 hujus.  Qi^  itidem  erat  demoniiraBduiiL 
H h h h 3 Idem 


/ Goo^U 


5i4  ^ Gra'i:iumT)efcenfu,  Cap.IL  ' 

l<km  fimilicer  oClendetur : SiinFPG  plano  ad  Horiiontcm  obliquo  ferendum 
inteUigatur  Grave ; propter  pundum  P omnium  in  illo  plano  inHinum,  per  20 
hujus:  diuiiumque circuli,  nuximc Declivem,  per  24^2^*,  ad.  hujus,  (^od  erae 
ultimo  deitionliraiidum. 

S C HO  L IU  M. 

SUpponit’h2c  Propofido,  YiX\^mHon  Sxtcnjilcy  (cd  non  ^J»flexiU\  ad<^uc 
dilcrte  procedit  de  Gravi  Pendulo;  quodiiaque  humilius  iiitclligitur,  faltcm 
non  aluus,  quam  F pundum  fixum.  Verum  quidem  clf ; fi  elln  in  eadem  P G 
peripheria,  lupra  Honzonulem  rectam  F G condnuata ; delcenderet  hoc  ad  Per- 
pcnmculum  ; at  non  ffatim  hac  de  caufiL  neque  ibtim  fecundum  penphcriam ; ded 
l^undum  Perpendiculum,  ut  Grave  adhuc  abiblutc  liberum,  ( non  untum  libere 
Pendulum,)  per  21  hujus:  donec,  exicnfo  ad  fuam  longitudinLm  Hio  coerceretur 
ne  diutius  reita  defeenderet,  icd  fecundum  Peripheram,  Vi  Propolitionis  hujus. 

Sin  Filum  illud  etiam  InHcxile  intelligatur  ; ubicunque  in  ea  pcnphcria  ( eX' 
tra  perpendiculum  ) ponatur  ; ( five  fupra  live  infra  Horizontalem  lineam,)  fecun- 
dum peripheriam  deicendec,  circa  Centrum  motus  rotando.  Verum  illud  hujus 
loci  non  efl ; led  ad  Libram  fpct^bt,  & mira  dcmonflrabicur. 


P R O P.  XXXII. 


Grave  pendulum,  in  Perpendiculo  conftitutum.  Vis  quantumvis  exigua, 
k Perpendiculo  dimovebit. 

tdem  de  Perpendiculi  Succedaneo,  in  Obliquo  plano , intelligendum. 
Deque  aliis  motibus,  mutatis  mutandis. 


Pig  -4P  - 


X pun£fo  F,  in  Pcrpemiiculo»  F P , dependeat  cx  Filo  Pondus  P:  Quod,  ex 
perpendiculo  motum,  dcfcnbacPSG  Circuli qiudrantcm  ; Cuicircumfcnba- 
tur  FH  quadratum.  £t  exponatur,  fecundum  dircdionis  lineam  PH  Horizon- 
talem, Visquanuimvis  exigua ; puta,  quje  Iit  ad  Vim  Ponderis  P,  ut»  ad  1 (hoc 
eft,  fi  intelfigatur  Vis  V,  Ponderi  Pm  perpendiculo  xquipollen^  fit  expoliu  Vis 
»V.)  Et  ponatur  (ex  prafcnpto  Prop.  28.  hujus.)  PU  rtila,  ita  declivis,  ut 
Ponderi  P m P O movendo  xquipolleat  Vis  » V.  Nempe,  fuiDanir,  in  H G rcih, 
redlaHO  quae  Iit  ad  PH  m ratione  virium  expofita  » ad  1;  &jungaturPO.  Cum 
enim  fit,  ut  Vis  ad  Pondus,  fic  Altitudo  H O in  perpendiculo  ( quse  eft  Dircdlio 
Ponderis)  ad  HP  lineam  diredioms  Vis  Moventis;  Expolito  Ponderi  per  PO 
movendo,  acquipollcbit  Vis  expoliu ; adeoque  audla  vel  untillum  Obliqiiiuce  , 
Movebit,  per  18  hujus.  Eif  autem  ( propter  SPH angulum  contadfus,  minorem 
angnlo  rcdlilincoOPH,  pernSElcm.  3,)  Obliquior  Alcenfos  perPS  quam  per 
Movebit  Igitur  daium  Pondus,  Vis Expofiu  in  PSpenpheria.  Quod  erat 
probandum. 

j4/ia  2)emonJb  ano. 


Idem  demonftrabitur  ex  hujus:  Propter  eandem  PS  peripheriae  in  pundb 
* P declivitatem,  atque  Concmgentis  redbe  PH;  quae  cum  Horizontalis  conlfa- 
bit  propofitum,  per  27  hujus. 


PROP.  XXXIII. 

Grave  Pendulum  datum,  quoufque  extra  pQrpendiculuin,  data  Vi, 
movebitur  i determinare. 

» 

COnfirudlis  ut  prius : Dico ; Per  arcus  P A ( quem  abfeindit  P O redb  ) Se- 
miflcmi  PS,  nec  ultra,  Expofita  Vi  motum  iri  Pondos  P. 

Nam,  P A arcum  (adeoque  & fiibicniam,  per  50  Elem.  s.)  bifecat  b Ceu* 
tio  redta  F S,  fecat  fiibc^nfiun  P A ad  angulos  rc&s;  per  3.  Elem.  3.  Huic  i^- 
tur  lubtenfie,  hoc  efl  pO  re^se,  parallela  efi  quae  Circulum  in  S tangit  ST  re- 

dfa, 
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tu,  (per  1$  Elemj.)  AdecKjue  & pariiei  Obliqua,  (jxr  39  EUm.  i.)  Cum 
luquc  magis  adhuc  Iit  ad  Haraomem  OUiqua,  arcus  PS  pars  quaelibet  (iplb  S 
puui^lo  excepto:)  miaus autem,  pacsquzlifaet  arcus  SA;  (quod  ex  19  hujus  de- 
monflrabitut : ) ad  S,  nec  ulir^  movebitur  Pondus  P,  ab  ea  Vi  qux  illi,  pci  ta:- 
cliviiatem  PO  movendo,  iquipollet;  per  28  hujus.  Quod  erat  determinandum. 


P R O P.  XXXIV. 

Grave  Pendulam  datum,  ad  datam  altitudinem  movere,  quanta  Vis 
requiritur,  determinare. 

IN  eadem  Figura:  fi  velim  ad  S punfium  ufque  moveri  grave  Pendtdum P;Fig. 49. 

fumatur  arcus  PA,  duplus  expofitiPS;  Jundbqub  P A continuetur  donec  oc-  , 
currat,  in.O,  perpendiculari  redbe G H.  Cumque  arcus  PS  particula  minus  ac- 
clives fint  qium  T S vel  P A,  accliviores  autem  porticube  omnes  ultra  S ; Si  fu- 
matur (per  29  hujus)  Vis  caquzfuHiciat  movendo  Ponderi  P dat»  in  acclivitate 
P A,  leu  P O,  liiftvift  eidem  movendo  per  arcum  P S.  per  demonfiraa  ad  Prop. 
prz^. 


C A P.  III. 
He  Libra. 


DEFINITIONES. 


1.  Libra  {qua  d dieitur)  rmiffiman  ffi  ia  Officirm  Infinantntum, 

qm  PoMtra  exfiaemtar.  ^ 


B 


/iutx,  b Hap  Ifmahit,  nomen  habet.  Cnecis  silfdv  dicitur,  ab  “mia  feu- 
Jto  '' 


«e-  'tvf  ■ , - 

_ » Uira  nomen,  an  b Grxeo  a»te  deuendat,  an  hoc  ab  illo  b poilerid- 
tibus  Gnecis  deformatum  fit ; non  convenit  inter  Criticos. 

Qui  originem  Crmam  eOe  volunt;  b quz  exigua  vel  Ponderis  vel  Mo- 
netx  fpecies  erat,  ( Cc  enim  Siculi  Oiudum  dixerunt.)  polleriorm  Grxeos  ejus  al- 
teram lignifitationem  dednxiflb  fentiant,  (qua  vel  Pando  lignificet,  litu  duode- 
cim Unciarum  Pondm;  vel  ipfum  etiam  Ponderationis  Inltrumentum:)  atque 
hinc  fluxijle  Latinorum  Libram:  ut  b Tnehrum,  (nifi  quis  hoc  b 7er« 
malit ) T in  B mutato.  • 

Qi^t  Latinam  malum  on@>nem;  Hiram  quafi  Ulnam  dici  volunt,  (quod 
ipfum  bZafo/  videam»  dcrcefldille,  nifi  repugnaret  primtefyllalw quantitas;  fbr- 
taflis  igitur,  ab  Uicr ; uq  ab  ruber  -,  mutato  9 in  B ; fic  b «a», 

pkhs ; &,  ab  «S>{,  uber-,  unde  & nollruro  udder,  mutato  9 in ficuq  b av)ari(, 
ubtgbrn-:) 'propter  .£quilibrii  in  uuamque  partem  indil^remiam ; Inde  autem 
Graecorum  pofteriotum  trfat,  hoc  fenfu,  mfotmatum;  licut  b multis  aliis  vocabu- 
lis Latinis,  Graeca  deleendiflc,  certum  eft. 

Multas  habet  parte» ; puta  yuptm,  Axem,  Trutinam,  Examen,  Lances,  ite. 

IL'  bTeEit  eft  Jia  Trabs  oblema^  emas  ab  extremi  depea- 

dent  Lances,  d tanta  firnutatts  effe  mteutfftsa,  at  i^enfit  ptm- 

deribae  fi^tiaendi  par  fi,  nte  eanaa  pmdertvd  rumpatur  vel  mcartietar, 

“tl/gum,  b didmt,  (ficoq  eodem  fenfu,  b C>0’»,)  qnod  Lanchim 
I appenfiones  interjungpL  Nili  quis  immediate  b (^ir,  du  malit ; fient 

b?.i>.,WW,>.5a.  _ 


N 


6i6 


Figyi- 


De  Libra.  Cap.III 

ni;  Axis,  tranfverfin  5«  jugum  fuftinet,  (§  cina 

quem  rotatur : Jugam  m duo  Bracina  dirimetis. 

JV.  Jugi  Brachia,  utriuque  ab  Axe  ad  Appenpomm  funda  porriguntur. 

V.  Laiices  d Brachiorum  extremif  libere  dependent,  quibus  immitti  filent 
Pondera-,  alteri  quidem,  Notum  i alteri.  Explorandum. 

VI.  Trutinam  appellant  Manubrium  fme  Scapum,  quo  Axis  extrema  utrin- 
que  jttjtinentur,  £#,  cum  Axe,  Jugum  ipfim,^ 

T Rutinam  vero  ip&m  luftinct  vd  tenentis  Manus,  vd  Unctis  aliquis  fixusj 
aliudve  fuftentaculum.  ' , _ 

Dicitur  autem  i Grateo  ^iin,  quod  idem  fignincat ; & hoc,  i «l»,  let  o,  at- 
tero-, quod  pondere  fulhnendo  Teratur.  Ulurpatur  etiam  pro  Bi- 

lance  tota. 

Solet  autem  (nec  incommode)  Axis,  Jugo  tranfixus,  utplurimuni  Jugo  firmi- 
ter conjungi,  unquam  iplius  pars;  cjulque  extrema,  intra  duo  in  intima  parte 
Trutinae  foramina,  libere  moveri.  Qjianquam  & pellit  Axis  iplius  Trutine  pars 
fieri,  ita  ut,  circa  ipfum  immotum,  libere  rotetur  jugum. 

Examen  dico  Lingulam,  qiue  medio  Jugo  injtjiens  ad  an^oi  redoi,  indi- 
cium efl  vel  jEqialtbrti,  dum  intra  fijfuram  perfendicidaris  Trutina  con- 
- tirntur-,  vel  Pneponderantia,  prout  ad  hanc  aut  tUam  partem  extra  va- 

! 1 

HUc,  credo,  refpicic  illud  Periit  Sat.  i. 

Examemx  improbum  in  iUa 

Cajtiges  Trutina.  


. Dici  videtur  (ab  Exigo,  Exegi,  ExaSum,) 
Examen  quali  Exagmen  : Atque  hinc  Exa- 
mino- Alii  tamen,  ab  Sfiira  vinculum,  ligamen 
( quod  ab  a-iiu  l/go,)  deducunt  Ancn  live  Emea- 
tum, quod  Lerum  lignificat,  (illud  fpccutim 
quod  medus  Jaculis  annedebatur,  quo  mdius  in 
holtes  jacerentur:)  Atque  hinc  Examen-,  tum 
ubi  Examen  Libr<e  lignificat,  (quod  Filum  elfe 
volunt  feu  Funiculum,  quo  Tnitina  r^itur;J 
tum  tibi  fignificat  Examen  Apum-,  quat  qudt 
vinculo  fbcietatis  conncdluntur : Sicut  & ipliim 
Apum  nomen  ab  antiquo  Apie,  atque  hoc  ab 
ili?»  deducunt,  quod fi  invicem  pedibus  aBigent : Quali  huc  rclpiciat  EirgiUanum 
illud,  Georg.  4. 

At^ue  ilU  pedibus  connexte  ad  Emam  pendent. 


Vin.  iEquilibrium  vero  dicitmu,  quum  ad  Libram  eontraponderantia, 
aquipoiiderant, 

a * 

^Uodque  in  Libra  fpwiatim  Ky^/jwhhTium  dicimus,  idem  cit  in  afiis  Machinis, 
contrariarum  virium  quibulcunqiic  complicationibus,  virium  (,/£^uipoi~ 
lentia : quz  tamen  & ,<&]uilibnum,  ( tramlacione,  Libra,  fa6b  ) non  raro  dici- 
tur^ quum  zquipollcnt  contrariz  vures  in  aUis  non  minus  ^lachints,  quam  in  ipfa 
Libra:  Pariter  atque  Tropenjio^  aliaque  cognata  Vocabula , quanquani 

prima.  (igniHcatione  Libram  fpeflenc,*  Metaphorice  tamen  de  quibufcunqqe  ad  ^ 
motum  Inclinationibus  uihrpari  folcnt.  * ' • *■ 

In  adjun<^  Schemate:  AB,  cit  Jugum  /Jhra\  per  cujus  medium<^  iranlic 
dirimens  Jugum  induo  BrachiaCA,  CB;  uttd&  expuodiit  A,B,  de- 
pendent dux  Lances  L,  L.  Axis  autem  extrema  X,  S,  fuftinet  X TS  Trutma\ 
qnxmia,  in  T,  iuBinetur;  per  cujus  Hiiuram  mediam,  Examen  CE  huc  illuc 
tnnm  (dum  AB  Jugum  circa  Axem  X S rotatur, ) vd  syLijmhbrutm  indicans, 
vel  in  hanc  aut  illam  partem  Prxpondcramiam.  ' . k ■ 

Blique  hxc  vulgaris  Officinarum  Lfbroo  * P R 0 P.  « 
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P R O P.  I. 

Dum  Axe  £xo  {uftinetur  Libra ; diio  utrinque  Brachia  ( cum  (iiis  Pon- 
deribus) contTEi-ponderanc. 

^TAm,  fixo  Axo  XS,  non  potcft  (propter  infl«ilc  Jfugum  AB,  per  DeE2.Fig.y1. 
X\  hiijus)  Brachium  A ( Onulhue  Tuum  ; De^^ndere,  ^uin  Aiccodac  (cum  fuo) 
Bnuhium  B;  utque  hoc  Dcfcen^c,  quin  Alceodat  illud 


. PROP.  II.,,.:.,; 

^^utirlnque  porre^  duo  X^bcse  brachia,  (unc^  cum  Lancibus,  reli- 
quaque  ftqua  eft  armatura,'.}. inyicem  s^uipcu^deiant s , ^ofupdem 
dl,  Librationem  quod  adi  nulUt^  .eHent  Pondari$:  Axis 

^vero  reliqueque  Librx  fimiutem  quod.actinet,  taotundem  yalent, 
quantum  eft  iimul  utriufque  (cum  armatura  fua)  Pondus. 

PUta;'Si  Bracilium  CA  untuftitem  pondcnmdo  yafeat,  ad  Eoi  beprenionem, 
adeoque  ^prnptcr  inflcxilc  h^uttr)  Elct’ati8n6fti’'cofi(rarii  CB;  quantiml  in 
temtraficm  valet  feichtum  CB^  (nvfnpe  ad  fin  Depreffionem,  dim  elevatione 
rommrii  C Ai)'taimmdetn  firDul  valent  atque  fi  nomUa'eflCTit  P^nderb.'  • 

Nam  (pcT  Prop.  8.  Cap.  i.)  contrarii  conatus,  .cora  tdvjccm  zqnestsr,  ie  mu< 
tuo  (Wlruiint,  leu  nullis  aequipollcnt.  Nempe,  Uhatumem  qmel  Jpe^ut\  quate- 
nus ialicet  contra- ponderant  duo  Brachia  } . ii.  j . 1 • ' 

Ad  vero  (ne  rxin)  (oe  rumpatur  ane  incurvaiir)  iirraicatem 

ceqmUtatn;  ipltufque  TrtUttuCy  Bakrw  quo  luicmctur,  Vim : non  modo  non  nul« 
lis  sequivalenc  Braoiiorum  pondera;  tamuntkm  valent,  qoamuro  lit  Utiiui^ 
qne  (nniil  Brachii  Pondus,  dc  fiqoid  nltcaell  oneris.-.  1 ; i.<v  . 

Quippe,  hoc  rcfi^Ui,  non fum conatus  contrarii;  fcd  mriulque  deorfum;  cui 
quidem  communi  Conatui,  cum  oblini  tuifi  Axis  permanentia,  Fulcriqtte  qtip  fu- 
itinetor,  tum  Jugi  vis  iniiexilis,  A quidem  ligiUatim  Singula:  iliTpar  eilc 
debet  (it^uloium  firmitas- per  18  Op- 2.  / 


Def.lX.  Libram  Mathematicam  con/yifrflmiw-,  tnftar^tmiiu  in- 
flexihs  Luuit}{^Hay  tOrinqtu  quantum  o^efi  j>oTreHm^ -librati^  Pon- 
deribus adbibita. 

PUmmodo  ehira,  poGtis  in  jEqiiiliiirio  Librx  BrAthiis^  eorum  Porida^  pqlhuj 
thlbr  habeamur ; poterit  Gmiliter  tum  Libs.*  Magiihiido,  pigilra  ipW 
tuto  n^^Iigi,  ut  Iblius  Longitudinis  lutbeatur  ratl<^  qb  ea  qgx 'iiulc  ^pcqflcnu^ 
poli  txademur.  I ^ V 1 '■  ,■  un.:. 

X.  Centrum  Libras,  dicimttSy  PmiSum  iBudquod  eam  dirimit  in  BracBia 

dico,  qitonbrti  fWH  potefh 

qusc  funi  ( ablblute  confiderata  ) 3cquc-Gravia,poHint,  ratione  fitus  feu  Po- 
ftioni^  fn*qu»liter  Gravitare  ve!  Ponderare ^ qttodiiii» 'c^  feque^itlbits  patebit, 
tum  fiipra  oiienftimcftjProp.  10,  »f.  Capi  2.  ‘ .1.1 


XI.  Brachia  fmit^  iorinqut  v qitd 

vel  Lonptudiniy  vel faltem  Ponderattonty  'hteB^imatri 

■Xir^Al^pcnflbtwm,^  AyJplk^hnumPftnfta,  WX 

velaffu  Jimty  vel  inde  Hhere  dipend^  dfmfd  Pbttdera  j 
vel  jaltem  { in  eodem  ad  Centrum  Terra  Perjiendiade ) /wrtw  vel  ineum- 
bunty  vel fubjicitmtur. 

I i 1 i Notandum 
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De  Liha. 


CapJir. 


Notandum  igitur ; liijuando  iiUEqualiter  utrin^ue i Centro  libra:  diftant  Appli- 
cationum Pundb  ; adcoqueipix  inter  Centrum  & illa  punfta  interjacent  Re- 
dit,.lint  iniquales  ; mtdligcndx  erunt  illx  reSat,  ( Ii  ullius  omnino  cenfeantur 
ponderis,)  vel  sequaliter  otrinque  i Centro  porrigi  quanturalibet,  etiam  ultra  ipla 
Appenlioniim  leu  Applicationum  pun& ; vel  ea  laltem  qiwbrcvior  eft  reSa , m 
eadem  ratione  ponderoGor  oenlenda  erit ; ut  una  tota  todrcliqux  xquiponderet ; 
quo  poflint  tora  Brachia  invicem  xqiiiponderare  (lecundnra  Del  ii.)  tum  toa 
Libra  quali  nullius  Ponderis  cenferi,  ( vi  Prop.  i hujus : ) ut  applicatorum  fo- 
lummodo  Ponderum  comparandorum  habeatur  ratio.  Siquid  autem  Inxqualitatis 
revera  fuerit  in  BtacUorum  Ponderatione)  id  appenlis  Ponderibus  accenlendum  erit. 

XIII.  Centrum  lEquilibriij  afptUamttS,  iUudUibritfiaRum^  jan  fiintd- 
Uffllur  fi/fmdi  Liha;  qiue  utnnjac  ponderant,  invitem  j^idponderant. 

XIV.  PerpendiciilDm  £quilibni,^peilit,  quod  per ‘Centrum  ^uilihrii 
tranfit  Perpendiculum,  /eu reBa  adieme  Centrum. 

XV.  Centrum  Motus,  oppeto,  PuriBum  circa  quod  immotum,  rotatur  Mo- 
bile. ■ -I  ■ 

XVI.  Axem  Motus,  appello,  B^Bam,  circa  quam  immotam  rotatur  mobile. 

XVII.  Rotari  vero  dteimus  mobile  circa  PunBum  fixum , vel  quiefeenteth 
BeBam ; quando  ita  movetur,  ut  ipjuu  punBa  fingda  tum  inter  fe,  tum  ab 
ito  fettpua8ofixo,JeuBs8aquieJcente(ilii^ititteapunBit,  eandemper- 
petuo  dijlantiam  confervent. 


Fig.  ja.  pUia  ) Circa  pundtum  M rotari  dicetur  A BM  triangulum  modo  ita  utcunque 
moveatur  ( retenta  m^nitudi ne  & l^ie  Triai^uli,  adeoque  eadem  inter  fc 
pundiorum  omnium  politione,  ) ut  iplius  unumquodque  Pundtum,  ut  A,  eandem 
ab  M diOantiam  confervet.  Adeoque  circa  M pundlum,  vel  dextrorfumautlini- 
Iborfum,  vel  prorfum  aut  rctrorrum,  vel  in  quamvis  plagam  rotari  potell;  puta, 


in  litum  <t0M.  At  drea  Rcdtam  X S,  nonnili  prorfiun  vel  retrorfum  rotabitur.  Si 
enim  ipfius  pirt^  lingula,  ut  A,  aliter  moveantur  quam  Peripherias  delcribeiv 
do,  quorum  omnium  {danis  X S Axis,  redlus  fit ; non  eandem  ab  ipfius  pundlB 
lingulis  diliantiaffl  confervabit  ‘ 

Sive  autem  intra  ipl^  Figuram  ( planam  Iblidamve ) Gve  extra,  live  in  ambitu, 
intelligantur  pundlum  M aut  Axis  X S circa  quz  Figura  rotetur ; perinde  eft. 


XVIII.  Vluaum  Squ\Vihn\,dicimiu,  quod  ita  per  Grave  incedit plamim^  ut, 
qua  utrinque  funt  fegmenta  Cravu,  aquiponderent. 

f^Vam  qme  utrinque  funt  Segmenta  dko  ; id  etiam  comprehenfiim  volo,  fi  a- 

^ trinque  nihil  (»nderet ; puta.  Si  punitum  vel  linea  tota  Iit  in  ipTo  (dano. 

XIX  Axem  JEquilibri^  .i^Ab,  B^Bamperquam  quodeunque  inteditplaa 
num,  eft  Planum  jEqialabra. 

XX.  Cemtrum  Gravitatis,'  appeto,  PunBum, per  quod  quacunque  intedit 
reBa,  M jime  yEquilibrii : jUeoque  (t  quodeunque  incedit  Plaman,  ^pla- 
num Aqiditbrii,  ^ \ 

' ' ■ ''  'Hoc 
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De  Uhr a. 


Prop.  IU. 


(Ji^ 


HOc  utique  poAerius,  cx  priori  feouicur.  Nam  quockunquc  Planum  per  illud 
malit,  cjiis  aliqua  redb  per  lUuct  tranlit ; quz  quidem  Ii  iit  Axis  iF.quilibrii, 
etiam  & planum  illud  erit  iEquilibrii  planum;  per  Del!  przced. 


PROP.  III. 

Manente  Librae  Centro;  fibipermifla  Libra  non  movebitur- 
Intellige ; de  Libra  jam  Quielccnte,  { fic  fimiliter  in  lequencibns-; ) con- 
tra vero,  fi  jam  fit  inmotu.  . ' 

Sit  LibrzAB,  Centrum  C.  Hoc,  inquam  manente  ; fibijxrmifla  Libra,  ( hoc  Fig.  yj* 
elt,  nullo  Pondere,  Vi,  aut  Impuliu  quovis  alio  quam  Gravitate  fua  ^ iil  has 
aut  illas  p^es  adaih,)  non  movebmir.  i * />  ■. 

Cum  enim  C A,CB,  Brachia  fAiquipdndcnmtia,  per  Deli  ri  hujus,  ) ’invic^ 
conua-ponderem  (per  i hujus:)  propter  contrarios  Conatus  zquales,  noh  fiet 
motus:  per  laCap.  i.  Nempe,  fi  Libra  jamQuielcii.  Etfimilitcrinddoftcnde- 
tvir,  quod  non  Siltctur,  iijara  Iit  in  motu.  ‘ 

SCHOLIUM.  i 

i l’/ 

VAlec  hzc  dcmonllratio,  in  quocuiKjue  Libne  ad  Horizon^m  fitu,  ( puu  ; vel 
Horizontali,  vcl  utcunque  inclinato  ; ) Siquoenim  fitv  GB,  C A,non  aequi*, 
pondcninc;  non  erit,  ineofiru,  puodlumC,  Librz  Centrum.;  Sed  aliud  aji^od> 
de  quo  procedet  demonfirado. 

Et  quidem,  Ikundum  Mathcmadcdm  rigorem,  in  certal  Terne  Centro  diftan- 
tia  Hnita,  non  erit  ejufdem  AB  Librz,  io^;  in  omni  Oru  Centrum  C Sed,  in 
fitu  Declivi,  i pimilo  medio  (quod  in  utu  Horizontali  ell  ipfum  Librz  Cen- 
trum) pro  vana  Declivitate  varie  reitiovehitur Ccrimmf,  vcffusdecliviut  «xtrtr- 
mutti.  Adeoque,  decimor  lOTillis,  iiexpun£lo  medio  fMtinen  intell^zrBr  Li- 
bra, reliquo  praeponderabit ; tutaque  Libra,,  hoc  fitu,  pofica,  litapte  /{k^iteadfi- 
tum  Horizonti  pcrpaidiailaicin  ferri  debet ; Contra  qu^fn.  a/jqui^s^  .vtWrn  eltj 
Nempe,  ad  litum  Horirouti  parallelum  ferri  ddacrei;  coozra  .qnos  lu 
Gwd-i/haJ<iuSy  mMccIianicis,  Capite  lVop.:«^ ) fi  opus 

Videbitur,  dunonllratu  non  dl  difficile.  EtHct,  poft  IVop^lfirtncm  f.f 

Verum  fi  imcUigaiur  I .ibra  unquam  i Terrx  Ctntro  infinite  dillans;  adeoque 
& Perpendicula  mvicem  Parallela:  omnino  idem  cenfendum  cll  inqucrctin^e 
fitu  Centrum;  nempe  punftum  C,  librz  AB  medium.  Quomodo  in  Mcchamcii 
otiumi  fblcL 


PROP.  IV. 

A puntSko  quovi»  libere  dependens  Grave,  aut  eidem  dircdle  \'cl  fub- 
jedium  vel  incumbens ; tantundem  gravat  illud  quo  ita  fullinetur 
punAum,  atque  fiinilloipfo  pundto  intelligcretur.  Tantundem  (ci- 
licct  cpiantum  eft  ipfius  Pondus. 

Idem  intellige  de  Vi  quavis  alia,  mutatis  mutandis. 

NAm»  verbi  gratia,  cx  pumSlo  B,  libere  dependens  P pondus,  ad  perpendicu-  Ffg. 

Ium  feretur  graviutefua,  (per  31  Capa. ) Dequo  iic  polito,  five  alias  di- 
re£h:  vel  fubje^  vcl  incumbente  pondere  P,  ( five  propius  five  remotius  abfic , 
Biodo  in  eodem  perpendiculo, ) conflabit  propofitum ; p^  1 8 Cap.  2. 

SC  HO  L TUM. 

£Stqae  hzc  Propofitio  non  exiguz  utilitatis : ut  quz  ad  certam  zltimationem 
reducit  Pondera,  live  non  in  eadem  redla,  five  non  ad  Jugum  redlum 
cata.  Puta,  fi  intelligatur  planum  aliquod  A D B ; atque  in  eo  Libra  ACp 

I i i i 2 £la : 
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De  Uhra. 


6la 

fra 


Cap.III. 


: Ex  variii  autem  hujus  plani  punfljs  ( Cve  in  ipfi  Libra,  five  lupra,  five  in- 
Libram)  appcnft  Pondera.  Quzex  A vel  B Libra:  puniiiis  Ubere  dependme 
Pondera,  untundtm  gravant  ea  pun^  atque  G m lilu  efleiii.  Quod,  ex  D pundto 


©00  Ooo 


fiipra  Libram ; tamitiWlcm  gravat  huic  fubJe(Ehini  Ubnepun^um  X,  aeque  fi  mil- 
io elfet  Quodqu^  ex  £ pun^o  xntira  Libram ; tancundem  gravat  puofium cui 
dircdle  fubei^  atque  fi  ibicem  eilec.  (Intclligefemper^itaconjunaa  efle  punda 
DpX,.vel£,f;  ut  non  pofllcD  deprimi  nifi  ^preilo  X;  aut  £ deprimi,  niii  de- 
pref^f.  ) Suntque.  ipla  AfXB,  qux  /Ipplkatimum  dicimus;  Def.  12. 

hujus. 

Fig.  Similiter;  Si  librx  Jugum  inflexum  intelligatur , aut  incurvatum , ut«C0. 
Quum  JJham Lineam Def  9 hujus: 
Pro  Jugo  illo  inflexo,  fubflituere  licet  quamlibet  in  codera  plano  redam  ; ( eam 
potUlimuoi)  quae,  pefCencrum  motus  tranliens,  eU  Horizonti  parallela  ; ) atque 
ad  hanc,'Ut  Libnhnj  exigere  (ingulorum  appcnfbrum  Pondenim  momenta : Puta, 
qo%ex  iiJ^-|B  pundis  dependent  perinde  ac  hex  ADH  pundis dependerent 


--  ,1  -I  C.O.,  • p R o P.  V. 

Si  £qualiter  Gravetur  utrumque  Librx  Brachium ; iEquipondera- 
bojit  & gravata  Brachia : Et  libi  permilTa  Libra  fic  gravata,  ma- 
nente Centro,  non  movebitur. 

S'm  altero  alterum  mams Gravetur;  hoc  praeponderabit,  atque  deor- 
lum  (nifi  alias  impeditum ) feretur:  Etfimul  ufraque  Ponderando 
squipoUebunt  exceflUi  praepollentis. 

F«  fX.  Xr**"’  fi^qnipon^^t^udhusutrmqne  Brachiis,  ut  C A,  C B,  (per  1 1 DeE hnjus; ) 
' accedant  adhuc  aiqualia  gravaniin^  ut  P,P,(  five  ex  appenfis  Ponderibus,  five 
adhibita  Vi,  vel  Impulfu  quovis,  aliafvc; ) aEqualcs  etiamnum  manebunt  Pon- 
derationes; ( quippe  Qualia  «qualibus  addita,  A^regata  laciunt  aEqualia.)  Id- 
eoque  contrarie  cum  fint,  ( pet  i hujus ; ) miUis  equipoucnt ; & Motum  proptcrca 
non  efficiunt,  per  8, 12.  Cap.  I 


- ’■  Ar— 


-f — b 


Sin  nugis  gravetur  alterutrum ; Prxponderabic,  (per  9 Capi)  Adeoque  de> 
orfum  feretur,  per  izCap.  1.  A^uipollcnt  autem  Ponderando,  fimuJ  fumpta,  cx> 
ceflui  przpollenus.  per  8 Cap.  i. 

SC  HO  L I U M. 

POnJerando,  inquam;  nempe  quatenus  invicem  contra-ponderant,  Libram  in 
hanc  aut  illam  partem  trahendo.  Ac  quantum  ad  Axem  ipfum,  & quodcunque 
quo  Libra  fultinetur  fulcrum ; pro  contrariis  habenda  non  funt,  ieJ  pro  con- 

jundis 
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Prop.VI.  De  Libra. 

jnnflis  oneribus ; ficut  ad  Prop.  2.  oftenfiim  eft.  Quod  in  fcquentibus  ite*  Pro. 
pondonibtts  intdligendum  erit ; nifi  {iquandoconcrarium  infinuccur. 
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PROP.  VI. 

Si  Ponderibus  utcunque  gravata  Libra,  Centro  ^uilibriifuftineatur: 
Neutrum  praegravatur  Brachium. 

Et  contra ; Punaum  illud  Libr^  quo  li  fuilineatur  lic  gravata  libra , 
neutrum  praegravatur  Brachium  i eft  Centrum  ^uihbrii. 

Patet,  cx  Definitione  Centii  aEquilibrii. 


PROP.  VII. 

Manente  Centro  /Equilibrii,  utcunque  gravatis  Brachiis , Libra  non 
movebitur. 


Sit  AB,  Libra.  Atque  intelh^tiir  Ccnmim  iEquilibtii , vel  idem  cum  Cp»  ,g. 

centro  librat,  ( nemfe  fi  zquahter  vel  graventur,  vel  non  graventur  Brachia ; ) * 
adeoque  conflabit  propolitum,  ex  4 & j hujus : Vel  ab  ipfo  ahud,  ut  E.  Hoc,  in- 
quam, manente ; Libra  non  movebinir. 

Cum  enim  ( per  Det  Centri /Equilibrii ) EA,EB,  prout  jam  gravantur,  invi- 
cem aequiponderant ; Nec  pollit  ( propter  inflexilem  libram  ) alterutrum  defeen- 
dere,  manente  E,  quin  alterum  Afccndat : contrarii  conatus  invicem  lequales,  mo- 
tum non cflicient.  ^ la Cap.  1. 

SCHOL/UM. 

QUod  autem  de  Gravitate  dicimus,  ( live  in  hac  Cve  in  aliis  Propofitionibus , ) 
-deorfum  movente  ; idem  de  quavis  alia  Vi  movente  (ecundum  DireSionera 
fuam,  inielligendum  erit ; juxta  Del!  21.  Cap.  i. 


PROP.  VII. 

Manente  in  eadem  h Centro  Tern  Altitudine , Centro  IBquilibfii  ■, 

• neque  Delcenderc  cenlenda  eft  gravata  Libra,  nemje  Afcendere,  ut- 
cunque moveatur.  Eteontra;  dum  neque  Delcenderc,  neque  Afcen- 
dere cenlenda  eft  gravata  Libra ; Centrum  £quilibrii  manet  seque- 
altum. 

Et  fimiliter  de  aliis  motibus  k Vi  motrice  quavis,  mutatis  muundis,  in-  • 
telligcndum  erit. 


TNtelligitur  AB  Libp,  utcunque  gravata,  in  litum  «|S  moveri;  Manente  (pri- 
mum  ) Centro  rEquilibrii  in  eodem  E puniflo. 

Cum  Igitur  ( propter  E Centrum  rEquuibrii,) 
jnrtCo  EA,  £B,  in  quocunque  litu,  aoeoquein 
toto  progreflii , invicem  sEquiponderant : Sit- 

?iue,  propter  inflexilem  Libram,  unius  Alien- 
us cum  Defccnfu  alterius  perpetuo  conjunihis : 

Erit  Afcenfus  Delcenliii  rEquipollens,  ( nam  fi- 
cubi  prapollet  alter,  ea  praeponderabitur ; per  q 
Cap.  2. ) Nulli  igitur  vel  Delcenfui  vel  Alcen- 
fui,  fimul  aquipollcnt.  per  8 Cjp.  i.  Quod  erat  demonftrandum. 

Idem  demde  oftendetur  ; etiamfi  non  in  eodem  E punito  maneat  Centrum  rE- 
quilibrii  \ fed  in  ahud  quodvis  aeque-altum  transferatur,  ut  i. 

Libtx  fiquidem in  fiiti  a 1 a,  intelligatur ^kuallela  in  « £ S ; nempedum  intelli- 
gatui  Tenx  Centrum  infinite  dillans ; Sivero  in  diftantia finita,  intelligatur circa 

I i i i 3 Centrum 
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De  Lihra.  Cap.III. 

Cuitrom  Terra  rouri  Libra »■#,  in  Cuira  «E^;  uifiiiEarcus  circuli,  terra 
concentrici ; & funiliicv  ««,  S S , Hiobabitur  utcunque  J vcl  ex  jj  Ekm.  i. 
Vel  ex  Dcb  Routionis  ) lingula iplius  «•*  piiniih,  puniiis lingulis -in « E a re- 
IbeiSUve  fumptis,  «tjiie-alta,  \ & limilucrdc  Ponderibus  appeniis  firfua  liiit,  ) 
Adeoque  totaniat^,  toti«E?,  hoccft(perjauidcnl«i4(lraia  ) ipfi  AEB,  atque 
^tam.  Quod  porro  demonibandum  erat. 

Atque  binc  converia  lacileconlbbii. 

Et  limiliter  de  quavis  alia  Vi  motrice,  muutis  mutandis,  idem  oliendctur. 


P R O P.  IX. 

Tantnndem  vel  Alcendere  vel  Defcendere  cenlenda  erit,  utcunque  gra- 
vata Litxa  i quantum  vel  Afcendit,  vel  Defcendit  Centrum  iEquili- 
brii. 

Q^que  de  Gravium  Alcenfu  & Delcenfu  diifta  firnt ; pariter  de  mo- 
tis ab  alia  quavis  Vi  motrice,  mutatis  mutandis,  intelligenda  erunt. 

Sit  AB  Libra  utcunque  gravau ; ^ Guicrum  dEqmlibrii ; miod  intcljigatur 
ad  I moveri ; Ucfccnfu  uve  reflo  fivt;  utcunque  obliquo : Dico,  taniundem 
6i,4j.  cenfendam  ede  defccndide  Libram  cum  fuo  quautocunqnc  gravamine;  & quidem, 
live  eodem  manent^  live  utcunque  mutato,  ad  Horizontem  (itu. 


Primo ; Defccndat  E ad  ■ defccnfu  reJlo;  retinente  Libra  eandem  ad  Horizon- 
tem inclinationem,  adeoque  manente  libi  ut  prius  polira  Parallela ; puta  in  it$. 
* Manifidhim  eft,  tantundem  defccndide  libram  totam.  Jitnilis  enim  tum  E»,  tum 
' aliis  quibufvis  punflis  rel^fliris,  ut  A e : Propter  arqiialcs  parallelas  reilas  E A, 
>«;  iiint  & ( per  33  Elem.  i. ) a»]ualcs  item  & paralclz  Ei.  A«;  punilonun 
E,  A,  deicenlus  mcnlurantes  ( per  lo.  Gap  a. ) qui  itaque  aquales  fiinL  Et  limi- 
Uter  ollendetur  de  quovis  alto  Libra  punilo : adeoque  de  ipla  Libra. 

Secundo;  Manente,  uc  prius,  eadem  Lihrx  ad  Horizontem  inclinatione,  de- 
fccndat E adi,  delcrau  utcunque  Obliquo.  Reliquilquc  ut  prius conllruftis; 
demittantur  ab  E,  A,  ad  Horizontales  nkbs  te,  ua,  perpcndiailaics  E e.  Au, 
( delOTifus  punftorum  E A menfurantes,  per  lo  Cap.  a. ) Et,  demondrato,  ut 
prius,  aquales  ede  & parallelas,  E i , A • ; aquales  item  erunt  ( propter  ftmilia 
Triangula)  E e,  Aa;  adeoque  piinSornmE,  A,  delceniin  xqtiales.  Et  fimilitcr 
de  quovis  alio  Libra  pun^lu  ollendetur,  adeoque  de  Libra  ipla. 

Tertio;  DcIccndatE  adt,  delcenlii  quovis  live  reflo  live  obliquo;  & fimul 
^ utcunque  mutetur  Libra  ad  Horizontem  Inclinatio:  Puta  noA'1tt  m ut  & litu 
parall^  fed  uc  in  a i A alio  utcunque  litu.  Etiam  Gc  lantundcm  defccndide  Li- 
nram,  quantum  lEqudibrii  Centrum,  lic  oflcnditur.  Si  imelligatur  Libra  in  at d 
litu  parallelo ; antundem  delixndille,  jam  ollcnfum  efl,  ( in  pimo  & Iccuudo 
Memoro  hujus : ) Sed  ( per  pracedentero  ) arquc-alca  cenlenda  cft  Libra  in  Giu 
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Prop.X.  De  Ltha. 

« 1 ^ a^ut  in  « 1 /! : Ergo  & fic  Qntundan  defceiidille  Libra,  atque  ipliun  E Cen- 
trum  ^uilibri^  anienda  erit,  ^iiod  erat  deraonitrandum. 

“““‘'““'«i  fimaitcroltendetnrdeAfceafu 
Inn-Hk®-  Afond«e  «nfcndameffc  Libram,  atque  Cct 

i&|uilibriL  Quod  porro  denx)nfh‘andum  erae  ’ ^ 

Idem  alii  cuivis  Vi  Motrici,  muatis  mutandis,  &gik  accommodabitur. 


P R O P.  X. 

Si  Centrum  .ffiqnilibrii  fit  in  eodem  ad  Terras  Centrum  perpendiculo 
cum  Centro  Motus  i m neutram  partem  pneponderabiti  Ubique  fic 
permifla  Libra  non  movebitur.  Sin  extra  perpendiculum  rnnfti- 
tnatur ; ad  perpendiculum,  infra  Centrum  Motus,  feretur  Centrum 
^uilibrii,  (nifi  alias  impeditum,)  in  planoadHorraomemre^Oi 
laltem  quam  pot^  omnium  maxime  Declivi. 

Idem  abis  motibus,  muutis  mutandis,  accommodabitur, 

• . . j ;i  1 

Q*'  M Centrum  Motus ; circa  quod  rotanda  fit  A B Libra : E,  Centrum  lEqoi- 
. >->  Itai,  m Peqiendiculo  cum  M ; ftve  infra,  five  fupia,  five  in  W M 
puncto . Quicfcct,  inquam,  ticconfbtuta  Libra,  in  neutram  partem  przponde- 

Primo ; Gt  E Centrum  lEquflibru,  idem  atque  M Centrum  Motus.  Manifeflum  uc, 
eft  (lumentc  Centro  Moms  M immoto,  per  De£)  immotum  manere  Centrum  ^ 
jEquibbru  ^ (qmppe  idcm.I  Non  igitur  m utramvis  partem  pnepondeiat- 
neque  movebitur  m eo  fitu  Cbi  permifla  Libra;  per  s hujus. 

Secundo ; Sit  E,  m M E perpendiculo,  infia  M.  Adeoque  ( per  Def.  i r.  i6.  o;.  «, 
hujus)  mota  Libia  fetetur  E m peripheria  (Gdtem  f^etfimrfphieria ) ut^®^ 
p E F Centro  M defcripta.  Cujus  cum  pundlnm  infimum  fit  ipfum  E,  ( na  ao 

pp.a.)  quacunque  moveatur,  Afcendet  E Centrum  .SquibbriiT  &,  cum  £TLi- 
bra,  { per  pr«ced.)  non  igitur  fua  fponte  movebitur. 


Tertio  i Stt  E,  in  M E perandicido,  fupra  M.' , Adeoque  ( ut  prius  ) moB  U*  Fiv  fiiS 
peripheria  ( vel  fiiperficie  fphwica, ) cujus  punanm  E ^ ' 

ininm  rtinilimiim  . vr  i-  t.>  : j ._it 


bra,  fere^r  E in  DEF  . w*  luiicrncic  ipnaenca,j  cujus  punctum  e 

f pcrxoCap.2.)  clt  ommum  alufljmura;  arcufquc  ED,  EF,  pariter  decUva; 
(p«  ij  Gaaz.  oc  loElcro.  3.)  In  utramv»  igitur  partem  stqualicex  propendet 
^ 1 1 Lap.  2. ) ipfaquc  Libra,  ( per  praetm  ) Neutra  igitur  tereoir.  per  8 

pei^ue ; Sit  E extra  perpendiculum  SMP. 

Cum  fic  M Centrum  Motus,  circa  quod  Ro- 
tando E deferite  peripheriam  ( faltcm  in 
Sphzrica  fuperficie  lineam ) puu  SEP: 
propter  arcufii  E P defeendentem,  afeenden- 
tctti  vero  ES  (per  20  Gap, 2.)  E centrum 
,/Equilibrii  (libni  tantundem  dcf«ndcncc, 

M przccd. ) ad  P feretur  ( nifi  alias  impe- 
ditum) m plano  MEP  ad  Horizoatem rc- 
£ko,  (utpote  quod  cfl  omnium  maxime  de- 
clive, per  25,  26,  Cap.  2. ) Saltem  (fi  illic 
impediatur ) dcfccnlu  quam  poteft  omnium  maxime  declivi,  per  2 dc  8,  Cta  a. 
Qu*  dcmonlbanda  erant.  ^ 

SC/fO- 
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De^Liha.':  Cap.lil; 

: i r * ' ■ 

SC  HQ  L IU  M. 

AOcoqueiij  iil  Pconllitutum  centrum '!i&}uilibrii,  inde  vi  aioovcitur;,  fe 
reltiiifet,  Gbi  permifla  Libra,  gravitate  ftia : Si  cboltitutum  iif  S,  amovea- 
tur; non  eo  reftituetur,  (eddcorfum  ad  P feretur. 

(^od  autem  de  Libra,  Gridte  liimpta,  pondcribufquc  Ebere  appenGs  ( adeoque 
in  plano  adhorizontem  perpendiculari  ^^tenfum  ett : l'ariier  oUendetur,  muta- 
ns murandis,  in  quavis  ai  la  vl  Puta;  (i  planum  S E P non  creatura  (it,  Itrd  utcun- 
que obliquum,  m quo  AB  libra  mtclligatur,  toni  fuper  illud  moveri  appcnlapon- 
drua  ; Similiter  enim  ( ex  ao.  Cap  a.  ) omnia  proccqent  de  S P ad  horizoniidcia 
(«ftim  ineo  plano itbraiaiirer puiiiani  ( quod ‘Ar^iwfcH/f y«rfeiiS»ea»< diximus) 
atquo  SP  perpendiculo  adCentmmTarx.  Aut  etiam  i G in  Honzontalr,  aliove 
quOcHiupie  Plano  im<Uigaiur  t jbn,  (GvequodLibncmflar  cit  ) eirpK  in  A & 
B aiiplacatz  vines  qaamunqoe  t^nduoi' Oireclionem  ipti  SP  pataUdam:  Eodem 
plaoe  modo  procudet  demosibatio.  |(  d > 


P R O P.  XI. 


Si  circa  Centrum  liuim  rotetur  Libra  s in  ea  ratione  moventur , vel 
.:Alcendendo  vel  Delcendendo,  tum  ipfins  pnnda  iingola,  tum  qnas 
ex  ipfis  libere  dependent  gravia; qua  dinant  ea  panda  d Centro  Librata 


I • --.J 

Orca  CCenmim»  rotetur  Libia  A B.  Dicoipfius  pnoibi  iingula  ^ m A,  B,  D, 
mea  ratione^  Afccnierceel  Deibendere  ( eodea  icdioet  quv  m eodem  Bra* 


chio  ; qu«  in  contnuio,  contrario  motu  ; ) qna  difhnt  k C Centro. 

Defcnbunt  enim  A,  B,  D,  pum5fa  ( propter  eundem  vel  atqualcs  angulos  ad  C ) 
iimiles  atrus  ( puta  A a,  B b,  D d, ) qui  luquc  tum  ipfi,  tum  & ipfbrum  aliicudi- 
{ lid  pnpendicnlo  mOnUiraia:  ( puta  A D J', ) idm  ( propter  Hguras  fimiles 
Btjwiiiita  (iu^ JjdtciariM  cc^tnu-ie  poiitak  qiW hic  antnndeni  facit)  ra^ 
iiii%'hocei^lt  Centro .dtfbntiiaCA^ CB,C^  proportionales  : adcooue  & (per 
lO.Cap. ) HunOPium  Alceniia,  Sdcaiiufvc.  Quod  erat  demotiftrtn^ 

visut/.  •/  tb*s-;  euj,  : .qi  i-  .qd 

Quodque  de  ipHs  pungis  ouenditur;  perinde  verum  eH  de  Ponderibus  in^  It^ 
bere  dependentibus;  vel  per  Trop.^  vefetian,- quia,  qutmcuotl^  afcnm 

dclcribit,  verbi  gi^tia,  B puo£luai ; huieiumlcnidc  zqualem  dc  limiliier-mum,  de« 
(cribec  ab  eo  Iimk  dependens  P,  ( utpotc  quod  eidem,  :per  jo.  Cbp^  x pernendiJ 
cokritcr  ubique  Tubcif ; &,  propter  zquaJom  Hli  bngitodinem,  irt  eadem  dilbo- 
Adeoque  tantundiem  vri  aicendit  veiddceodic;  hoceil  ( ptrinbdo  demon* 
^ta)  in  rationedinantiarum  puni^loraoiappeninanis  ii  Centro.  Quod  ctiamerat 
Demon/bamiiini. 
e*  ' 


C -qtJ  ^<1  ■:  irti  u»  i. 


•.  ■.  l;  ' 
,ti  . . 


'.-n  ! ■:  .1 


) 
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Prop.XII. 


De  Uhra. 


P R O P.  Xll. 


Si  idem  fit  Librsc  Centrum,  atque  Centrum  Motus : Quae  ex  illa  li- 
. bere  dependent  Gravia,  ( aut  etiam  alias  direfte  vel  fublunt  vel  in- 
■ cumbunt ) in  ea  ratione  ponderant  ( leu  gravant  lua  refpeftiye 
Brachia)  caaeris paribus;  qu£ ex  rationibus  Ponderum,  & Diftan- 
tiarum  punAorum  applicationis  ^communi  Libra;  & Motus  Cen- 
tro, componitur. 

Adeoque : Si  Diftantias  fint  aequales ; in  ratione  Ponderum ; Si  Pon- 
dera fint  aequalia ; in  ratione  Diftanciarum  ; Si  vel  utraque  fint  a:- 
quaUa ; vel  fint  reciproce  proportionalia ; iEquiponderant  : Que 
vero  ex  Centro  dependent ; neutrum  gravant  Brachium. 

Ideip  intellige  de  Viribus  aliis:  Nempe  in  ea  ratione  movendo  pollent, 
quae  componitur  ex  rationibus  Virium,  Se  Diftantiarum  ^ communi 
Centro  Motus  Se  Librz,  { five  quod  hujus  inftar  eft  ) quibus  dircifte 
applicantur  Vires. 

, P.  »P.  P.  ' «P.  «P. 

D.  i wD.'  wD.  _ 

PD.  G::*PD.  «G~»»PD.  mCzmnVD.  mnG::PD.  G. 


NAm  ({xr  7-  Cap.  a.)  in  ea  ladooe  ponderant;  ^ua  pollent,  ii  moveamur 
Dcfccofurve  : Hoc  efl(  per  5.  Cau.  z.  ) ui  ratione  qusex  rationi- 
bus Ponderum,  & Alutudiniim  alecibus  delcenuifve  componitur : Hoc  cil  ( per 
pncccdentem  ) ^uarex  ratiombus  Ponderuhi,  & dxfbinciarum  pun^lorum  Applica- 
donis  k communi  motus  & libnc  Centro,  componitur.  Quod  erat  Propofitum. 

Qiiodi^ue,  de  Incurabendb&s  & Dependendous,  additur;  coniht  ex  4 hujus. 
CoroUana  conlhmt,  ex4.&^Cap.  u / 


SC  HO  LIU  M. 

pRopolido  hxc  ( ut  & praecedentes ) potifCmum  refpicit  Libram  tanquam  ex 
unico  fuo  pundlo  liberrime  dependentem  ( non  ad  certam  axis  politionem,  ali- 
ter quam  gravitate  fua  & ponderum  dependentium,  determinatam,)  adeoque  in 
plano  ad  Horizontem  re5lo,  live  circa  axem  Horizontalem,  librandam  ; & quidem, 
prxlercim,  ut  in  litu  Horizontali  conllitucam  : ( quanquam  & ad  alium  tum  Librz 
tum  Axis  litum  accommodari  poterit. ) Saltem  Pondera  iiipponuntur  omnia  in 
e^em  plano,  atque  ad  unam  eandemque  ro^bm  per  Centrum  motus  tranleuntera, 
applicata;  lecus  utique  non  eilct  idem  Librz  atque  Motus  Centrum.  Eratque  hzc 
propolitio  neutiquam  omittenda,  ut  quz  tam  Celebris  Iit  in  re  Sratica,  i£qualia 
Pondera,  in  rauonc  Difbndanun  k Centro  Librz,  gravitare. 

Verum  omnino  «venit  non  raro,  comparanda  venire  Pondera,  ad  Libram  exi- 
genda, neque  in  litu  Horizontali,  neque  in  uno  aliquo,  fed  diverlis  politam  : Sed 
neque  in  plano  ad  i^izontem  redlo,  aut  circa  Horizontalem  Axem,  libranda ; l«i 
circa  inoinatum  Axem,  adeoque  m inclinato  plano  movendam : Vel  euam  non 
ad  unam  aliquam,  fed  duverbsubras,  ealque  inzqualitcr  ad  horizontem  inclinatas 
Mplicata:  Ipfaquc  Pondera  neque  ex  ejufdem  re&,  neque  ejulHem  pbni,  pun- 
&is  lufpeala. 

Huic  itaque  cafuum  varietati  ut  ladsbciam,  vifum  ell  Icquentem  propoiiuo' 
nem  huic  fubnedbre,  quz  rem  eandem  univerfalius  exponat. 


'De  LU/ra. 
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p R o r.  XIII. 

Pendas  i<i>m  adulem  Librse  punAum  applicatum  ; pro  varia  Librae  ad 
Horizontem  pofitione ; ia  plano  ad  Horizontem  tc&o  ( fivc  circa 
Axem  Horizontalem  s ) ponduat  in  ratione  Diftantiarum  o ferpstiiU- 
cule  per  Centrum  Motns. 

In  Plano  autem  ad  Horizontem  inclinato  ( live  circa  inclinatum  axenii ) 
m ratione  dtjtantiarum  i perpendiculi  Juccedanee-,  leu  rediaqua:  cll,  in 
illo  plano,  ad  Horizontalem  rcdlam  ad  angulos  redios. 

F.t  quidem,  univcrfalius  i Qualia  Pondera , live  ad  ejuldein,  live  di- 
verliuum  librarum,  utcunque  ad  Horizontem  inclinatarum  ( mpdo 
circa  Axes  aquedtur  ad  Horte^pnum  inclinatos,  live  in  planis  aequaliter 
inclinatis , rotentur ) pundia  quaelibet , appenia  ; ponderant leii 
gravant  lita  rcfpedtive  Bracilia.)  in  ratione  dijtantioram  A perpendi- 
culo per  filum  cujulque  Centrum  motus,  n A hujus  Juccedaneo,  ( illo 
quidem,  fim  planis  ad  Horizontem  reftis  rotentur  ■;  lioc,  li  in  pla- 
nis inclinatis:)  Hoc  eAiaXlohiCfHC  hi  Perpendiculari  per  Axem  plano. 

Circa  Axes  vero  iiuequaliler  inclinatos  ( adeoque  in  planis  inaequaliter 
declivibus  i)  in  ratione  quae  ex  rationibus  Dillantiarum  illarum  k 
Peqiendiculo  ejufve  Succedaneo,  vel  Perpendiculari  per  Axem  Pla- 
no, & Declivitatum  Planorum,  componitur. 

Adeoque,  Pondera  haqualia  Circa  tqnaliter  inclinatos  Axes  ( adeoqne 
ih  Planis  aequaliter  dCclivibUsi)  in  ratione  qua:  ex  Ponderum  S Di- 
Jlantiarum  illarum  ( Perpendiculo  ejufve  Succedaneo)  rationibiii 
componitur.  , ,.i  ( ; 

Circa  Axes  vero  buequaliter  inclinatos  i in  ea  quse  ex  Ponderum,  & Di- 
Jlantiarum  illarum,  & Declivitatum,  rationibus  componitur. 


j Ntel ligatur  I.ibra,  1 litu  Harizomali.  A C B,  ad  Giuni < C ( . vd  aCb,  moveri; 
•'  punilo  fui  B,  dclcribcns  arcum  Peripheri*  B t b,  in  plano  live  ad  Horizontem 
rcdIo.  InT  utcunque  obliquo.  Et  compleatur  CB  CS 
circuli  quadtans.  EtducanuirreilatC»,  bc,  ipli  BC 
pirallda: ; Perpendiculo  (^'ejurve  fuccrfanco  ) SC, 
occurrentes  in  «,  c.  Dico  in  ea  ratione  ponderare  ex- 
politum pondus  in  puttiHs  B,  C,  b ; qu*  eft  redhrum 
BC,  C i,  bc,  ^tuuias  abSC  menfiiniminm. 

Nam,  demiilis  b ptmdfis  C,  b,  ad  Libram  in  fico  Ho- 
rizontali AB,  perpendicularibus  CS , bd:  Ollcn^ 
tur,  ex  4 hujus  ( qufvc  Scholio  ) li  CBCS  planum 
lii  ad  Horizontem  reftnrn  5 tantundem  ponderare,  re- 
fiipltu  aUtimpt*  Libra:  A B,  pondera  ex  B,  C,  b,  pun- 
ite  lufpenla,  atque  fi  ex  B,L  d,  fulpcndeieittur.  A- 
deoque ; fi  lint  atqualia  ponaett ; jn  ratione  Diflan- 
liarum  BC,  SC,  dC,  (per  pncccdeman ; ) hoc  eft 
( p^pter  parallelas)  Diftamiartim  B C,  Sa,bc:  Sm  [wndcralint  miqualia;  in  ra- 
tione quz  ex  Ponoerum  & Dillantiarum  rauonibus  componitur  ( per  eandem  Prop. 
pncced. ) Qpx  erant  prouoliu 

Idemque  in  Plano  ulciinato,  conflabit  cx  aS  Cap.  1.  Cum  enim  inclinatio'  plani 
( per  id  Cap.  2.  ) in  eadem  ratione  omnes  in  illo  phno  gravhanones  minmt ; m 
eadem  inter  fc  ratione  ponderabunt  m B,  C,  b,  punClis  appenia  pondera,  in  plano 
indinatq,  qua  in  plano  ad  Horizontem  leclo  ponderarent  ( per  r Cap.  i.  ) Hoc 
efl  ( ut  jam  oftenliim  dl ) in  ratione  Dilbntiarum,  fi  Pondera  liint  annualia ; vd, 
li  ih^ualia,  in  ratione  ex  Ponderum  Jc  Diftaniiarum  rationibus  coropoliu.  Quie 
Itidem  probanda  erant. 

Quod  autem  eadem  fit  pumilorum  (,  b,  ab  eredo  per  Axem  Plano  perpcndicu- 

lari. 
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Jari»  atque  ab  SC  re£b  ( qux  illius  eH,  atque  circuli  libratione  dcicripti,  ad  pla- 
num illud  re«Hi,  communis  fe£lio  ) Difhntu : Sive  ( quod  eodem  reddit,  propter 
puB^lorum,  iive^redU,  live  i plano,  difbmtus,  re^  perpendicularibus  menllirari 
lolios)  quodre^  ^«,bc,  in  drculi  plano  perpendiculares  ad  S Credant,  Aub 
etiam  ad  iJJud  per  axem  planum  perpendiculares:  Conihtex  Def4.El.  u.  Quod 
cuam  affirmatum  erat. 

yiba  DemimJbat{o. 

Eadem  alias  dcmondrabiffliu,  ex  Prop.  21.  Cap.z.  pro  vana  motos  Obliquitate. 

Nam  (conllruAis  ut  prius,  duiUlque  conungenubus  B T,  ^ t,  b t,  ut  in  Schemate ; ) 
Pundlifi,  quocunque  onere  gravati  (dc  quidem  livemre^lo  ad  horizontem  plano 
livc  utcunque  Obliquo  ) per  arcum  B|3b  moti ; eadem  dl  obliquitas  motus  io  ipfis 
B,  0y  b,  pundis,  atque  B 1',  ^ r,  b t,  contingemiiun ; ( per  15-.  Cap.  2.  ) quaron  in- 
clmationum  ad  horizontem  anguli  ( fi  planum  fit  ere^ra ) fuiu  TBC,Td»,tbc; 
dc  his  aequales,  anguli  SCB,SCj3^SCb;  (cU  utique  TBC,  SCB,  uterque  re- 
^u$;  detumT^»,  tumSC^,  1'umpto  communi  k/3C,  complem  redum,  per  16 
£l.3.dc3aEl.  i.dcfimiJiiertum  ebe,  tumSCb,  fumpto  communi  cbC;)quo- 
ruin  Sinus  rcdli  funt,  BC,^k,  hc:  His  igitur  pro^ruonalia  funt  iEqualium  pon- 
derum momenu  in  punctis  b,  in  ere^lo  plano,  per  a 1 Cap.  2.  (Adeoque; 
Inaequalium,  in  ratione  qux  cx  illa  dc  Ponderum  ratione  componitur  ;per  ip  Cap. 

2. ) Eademque  plano  Onliquo  accommodanda,  ut  prius , z6.  Cap.  2.  Quz 

erant  probanda. 

Quodque  de  una  Libra  ofienfum  efi ; de  pluribus  fumJiter  onendetor.  Puta,  fi 
ad  Libnc  C B,  punitum  S' ; dc,  Librx  C b,  pun£lum  b ; appenia  line  aequalia  pon- 
dera ; ponderabunt  ( per  jam  didi ) in  ratione  difiantiarum  C,  b c,  exteris  pari- 
bus, ( Adeoque,  fi  pondera  iint  inaequalia;  in  rationibus  ex  Ddbntianundc  Ponde- 
rum rationibus  compofita,  per  1 Cap.  1.  ) Quod  iiidcm  erat  propoGtum. 

Denique;  quod oe Axibus inxqualitcrindinatis,  affirmatur;  adeoque, Motuum 
Planis  inaequaliter  Declivibus : Conlbt  ex  Prop  24, 27, 25,  Cap.  2.  Quod  ultimo 
detnoallraudum  erat. 

S C HO  L /U  M. 

Notandum  interim hic  erit ; nonim  hxcimcUigendaelle,  quali,  fi  ad  Libram 
A B appcnfiim  pondus  in  B,  ponderi  in  A,  xquipqnderec ; illud  m 0,  huk 
in  « cederet,  fcu  minus  ponderaret-  Quanqnamenim  illud  in  $y  minus  ponderet 
quam.in  B ; non  tamen  deUroitur  aequilibrium,  quomam  dc  in  eadem  ratione  (prop- 
ter eandem  obliquiutem ) minus  pondera  hoc  jn  « qiiojp  in  A.  Quodque  de 
iEquiiibrio  dicitur;  pariter  dede  momentis  inaequalibus  obtinebit.  Puta,  qua  ra- 
tione pondus  m B,  prxpooderat  ponderi  in  A ; eadem  d:  illud  in  0 przpondcra- 
bic  huK  m «.  Nam  utriufquc  momentum  proportionalitcr  minuitur,  ob  eandem 
motuum  obliquitatem  ratione  Perpendiculorum  adtcrrx  Centrum  ; qux  Ponde- 
rum moventiimi  Directiones  (iint,  dcrupponuncurinvicem.parallela. 

At  vero : Si  loco  Ponderis  in  A,«,a,  ( cujusDireClio  fiipponitur  eadem  cum  di- 
reCtione  pondais  m B,iS,  b ; dtraque  fcilica  deorfum  ^ terrx  centrum  ; adeo- 
que dc,  propter  Tangentes  parallelis,  Dccliviutes  aequales ; ) lubftituatur , verbt 
grana,  Visnumaoa;  qux  non  minus  applicari  potent  fecundum  direClionm 
quam  A V perpendi^um;  (adeoque  cjufiiem  eriimomenu  in  quocunque  librx 
titu  ; dum  intenm  illud  Ponderis  ^ B zd  0 moti  minuitur:  ) Minuaur  continuo 
ratio  ReiiitOTtix ponderis  (^  B ad  5,b,  mou)adxquale  momentum  Viriom  in 
A,«*  a.  Adeoque  Vis  in «,  facilius  movebit  pondus  in  0,  quamvis  eadem  in  A, 
pondus  idcm  in  B.  Qux  ex  propofitione  fcqueate  apcrtuis  conflabunt 
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Si  duo  pondera  (aut  aliae  quaecunquc  vires)  ad  Libram  applicata, 
ita  ie  habeant,  ut,  in  quocunque  Librs  litu , eadem  utriuiqiie  Ht 
obliquitas  motus ; Quam  habent  inter  (c  horum  momenta  ratio- 
nem in  uno  Librae  litu;  eandem  & in  quovis  alio  habitura  iunt. 

Si  vero  ( vel,  propter  curvatum  libra:  Jugum ; vel,  Centrum  Motus 
extra  iplam  Libram;  vel,  non  cafdem  applicatarum  virium  Dire- 
diones ; vel,  alias  undecunque ; ) contingat,  pro  vario  Librae  litu, 
ina»]uales  liibindc  futuras  die  duorum  motuum  obliquitates : Non 
eadem  erit,  in  omni  Libne  litu,  momentorum  ratio : Sed  variabi- 
tur, pro  varia  ratione  Declivitatum,  live  Sinuum  Angulorum  In- 
clinationis ad  Horizontem,  live  Complementi  obliquitatis. 
Quodque  de  duobus  ponderibus  di^um  eft,  de  pluribus  limiliter 
conl^bit. 

1.  TNtelligancur,  ad  libram  AC 6,  duo  Pondera  ((oi  vires  alix)  in  A,  B,  ia 
J.  applicata,  ut  diredlioncs  motuum  AV,  BT,  vel  nullam  habent  vcl  zqua< 
lem  obliquitatem  ( hoc  dl,  ad  dire^lioncm  Moventis,  qux  in  Gravibus  dl  Per- 
pendiculum, vel  nullum  faciant,  vel  xquales  angulos:)  Eademque  ii,  mota  Li- 
bra, in  alium  quemvis  Hnim  pervenerint,  utajS  ; eadem  adhuc  (it  Diredionum 
Motus  *jB  7,  obliquias:  E^adcm,  inquam,  erit  inter  it  momentorum  ubique 
ratio.  Puta,  ii  pondus  in  fi  ponderi  in  A xquiponderet;  illud  in  (s  huic  in  a xqui- 
ponderabit  Si  illic  prxpondcrct;  &,  hic,  praeponderabit;  atque  in  eadem  ra- 
bone. Cum  enim,  ex  hypothefi,  eadem  utriuique  (it  ubique  Obliquitatis  varia- 
tio; adeoque  (pec  xi  Cap  x.)  eadem  ratione  vd  augeatur  vc!  minuatur  ucriul^ 
que  momentum:  Erone  adhuc  in  eadem  ad  invicem  ratione,  qua  prius,  conlli- 
tuca;  (per  y Cap.  i.)  Quod  erat  primo  demonflrandum. 

11.  Deinde : Sit  Uh a:  Jugum  incwvatum  A M B : 
Seu  ( quod  eodem  recidit ) Centrum  motus  M,  extra 
lihamkCK  Eifunto,  verbi  gratia,  utraque  A, B, 
infira  LM  N Horizonalem  rct^bm  per  Centrum  Mo- 
tus traolcuntcm ; l<d  ad  perpendiculi  M P partes  op> 
politas.  Adeoque.  utut  fieri  poilit  eandem  clTc  is 
A & B motus  obliquipitem;  fi  tamen  moveatur  A 
ad  « verfus  P;  adeoque  (propter  rotationem**  qux 
angulos  AMB,  «Ma,  axjualcs  poflulat)  B aa  ^ 
verius  N ; ( nce  tamen  vel  A ad  P,  vel  B ad  N per- 
veniat ; ) ManiKllum  cll,  majorem  efle  motus  obU- 
quitatem  in  « quam  in  A;  ramorem  tamen  in  $ 
* quam  in  B ; ( majorem  utique  angulum  cura  perpen- 
diculo faciet  Tangens  m«,  quam  Tangens  in  A,  minorem  vero  Tangens  m a 
quam  Tan^ns  in  B. ) Adeoque  ( per  xt  Op.  x.  vcl  Prop.  prxccd.  ) mi- 
nuinir  momentum  ponderis  ab  A ad  « moti ; moti  vero  B ad  a,  augetur.  Et 
proptcrca  ( per  8 £1.  f . ) major  erit  ratio  momenti  in  a ad  niomentum  in  «,  quam 
moRKmi  in  B ad  inomcntum  in  A.  ht  firailitcroltendeiur  (muatis  mutandis)  ia 
aliis  librx  politionibus  alias  variari  momentorum  rationes.  Et  quidem,  pro  varia 
ratione  finuum  Angulorum  inclinationis,  leu  complementi  obliquitatis;  per  ean- 
dem xx  Cap.  x.  Quod  erat  indem  demonllrandum. 

III.  Idem  olbi^ur,  li  ex  ACB  Librx  pun^lo  aliquo,  ut^  dependeant, 
non  quidem  libere  (ut  eidem  femper librx  pando  direde  lublit)  led  incerto 
angulo,  ut  CBE,  fixum  pondus  E:  Aut  etiam,  ii  limiliter  lupcrne  affie.itur. 
Manifelium  utique  elt  ( rotatione  fada  circa  centrum  C)  pun^lumE  (ve!  huic 
^ailixum  pondus)  circulum delcribcrc^  non  quidem  radii  CB,  fcd  CE:  Idcmque 
plane  accidere,  ac  li  jugum  cfld  incurvatum  ACE ; de  quo  modo  olfenliiin  cfi. 
quod  erat  propolitum. 

Atque  hinc  oftendetur  (per  Prop.  pcarced,  vcl  xi  Cap,  1)  quod  Tondus  E infra 

. hbiam 

e • 
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hbram  fixum  \ prmi  altm  ekvrUwr^  itu  pks  pottrierMl^  feu  ttujfn  m A pmderi 
temupolUt . y^y  jixmm  fufra  ltbrtoH\  mtucn.  Quo<4  infped»  f^uris,  Ibdra  pa. 
tebit.  Qpippe  difhnux  zflimandae  funt,  non  iecundum  iongitudioes  CB,  C|S; 
i!.j  r-  T\  r»  f ^ . hujus  pacebic 


IV.  At  v«ro,  n nec  fupra  libram,  nec  infra,  1^  ^ latere,  afiixum  Ht  Pondus  B ; 
(mtellige,  ita  ut,  rotata  libra  ACB circa  axem  XCS,  iint  ubique  C X,  BE,  inFig.^I* 
eodem  plano : ) erit  eadem  ubique  momeniorum  ratio,  ponderum  in  A & non 
minus  quam  in  A & B,  politorum.  Cum  enun  parallelos  arcus,  aequales  fimiles  & 

(imiliier  politos,  delcrib^t  B,  E,  pun6b;  eadem  lemper  ucriufque  erit  obliquitas 
motits.  Adeoque  & eadem  ratio  momentorum ; per  primam  partem  hujus.  At> 
omnino  painde  eB,  atque  li  libra  X £ ( ipli  C B parallela  ) circa  centrum  X 
ferretur. 


S C HO  LIU  AI 


\ Tque  hujus  ope,  quae  utcunque  ad  varias  circa  eundem  Axem  libras  (con- 
nexas  tamen ) in  variis  Planis  applicantur  Pondera  ( puta  in  parallelis  pla- 
nis Perpendicularibus  per  AB,  XE,  oix;.)  ad  eorum  unum  reducuntur.  Perinde 
Cquidem  Ponderat  E Pondu^  ubicunque  in  BE  refla  infiniu  fuerit,  atque  fi 
ellet  in  ipfo  B punflo.  Uc  jam  oBenlum  ell. 

Qux  autem  ita  ad  unum  Planum  reducuntur  Pondera ; Qidein,  per  4 huju^ 
ad  unamejufdan  reflam  Quamlibet  ( utcunque  infra^  Tuprave  luerint)  reducun- 
tun  Pennae  fiquidem  ponderant,  ubicunque  fuerint  m eodem  Perpendiculo  (live 
revera,  five  huc  uc  m<xlo  didhim  eB,  redufb ) atque  li  in  ipla  quam  quis  velit 
iBius  Plani  refla  eH^t  Ut  ibidem  probatum  erat.  * 

Quzque  ica.  ad  unam  libram  redufla  luat  pondera ; eadem.  & ad  unum  ipCus 
Punflum,  iEqmlibrii  Centrum,  mox  reducentur,  per  20  hujus.  Qpippe 
inde  Ponderant  limul  omnia,  atque  fi  ex  tUo  punflo  dependerent.  Uc  ibidem 
probabitur. 

V.  Porro ; Manente  Jugo  i;eflo  A B,  & centro  motus  in  ipla  Libra,  C : Si  ta-  F^. 
tnen  alu  fit  dircflio  virhim  in  A &*  B adhibitarum;  variabitur,  pro  varia  Librz 
politione,  momentorum  inter  le  ratio ; atque  ica  quidem  uc  in  propofitione  eB 
affirmatum.  EBo  enim,  verbi  gratia,  AB  libne  jugum,  in  ficu  Horizontali  po- 


fitnm;  ejufquc  punflo  B applicatum  gn ve;  adeoque  vinum Direflio  BPadHo- 
rizontem  perpendicularis:  Punflo. autem  A,  vis  alia  quivis  (puta,  humana,) 
adhibiu>  lecimdum  direftionero  AF  (ipli  BP  minime  para]le|w;)  cui  quidra 
AF  parallela  L paipheriam  puofro  A (circa  C rotando)  defcripcam  tangat 
inL;  (infra  vel  fitpra  punfhim  A,  prout  contigerit)  MmiieBum  utique  cB, 

K k k k } moto 
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mto  A id  « veifus  L (pruifi)ium  zd  L peiuagfu  ) Mjoiu  QUiquiuccin  motus  j 
(live  aogulun quem  tk»  diiMio  raoois  cum  dire^onc  vmum  AF,  vei  hujc 
pa^lelaT)  Adeoque  (per  ptop.  przccd.  vel  zi  Cip.a.)  Augeri  Momentum; 
Dum  intcrim  moto  B,  per  funilem  arcum,  ad  ^ hujus  Obliouitas  Augetur ; adeo- 
que  Momentum  Minuitur.  Et  ptopterea  ( per  8 EI. }. ) alu  ratio  a«j  pro  mu- 
tato librx  Utu,  momenti  virium  m A ad  momemum  Ponderis  in  B ; atque  mo- 
menti Virium  in  « ad  Ponderis  in  0 momentum.  ( Et  quidem  in  ea  ratione  quam 
innuit  propoiitio:  per  at  Chp.  a.)  Qiiod  erat  anirmaium. 

VI.  Contra  vero ; Si  pr«  A C B jugo  reilo,  fublhtuamus  ( hoc  io  cafu ) L C B 
-f  pigum  inflexum;  atque  ita  quidem  iiSexum,  ut  quem  angulum  ficit  CBad  BP 
dircflioaem  Gravitatis  leu  vts  moventis  in  B,  eandem  laciat  CL  ad  L*  diredtio- 
nem  vis  in  L moventis:  iVlancbii  eadem  ubique  ratio  momenti  Virium  m L,  s, 
ad  momentum  Ponderis  ih  B,$.  Quippe  idcm  hic  pradbhit  jugum  inflexum 
LCB,  atque  in  pnmo  hujus  dcmonltrauonis  cafu , rcitum  ACB  Et  u^Wic 
(propter limiles arcus  A«,  B^,)  xquales  erant  obliquitates  in  non  minus 
quam  in  A,  6 j iic  bic,  ob  eaidera  eadem  erit  in  0,  non  minus  quam  ^ 
B,  ^ eadem  Obliquitas.  Cacicraque,  ut  illic  oftcndcnuir.  Dummodo  (t|uod 
hiciiueUigendumelt)  direftio  virium  m punttis,  iit  femper  eadem;  puu, 
rettat  L*  parallela:  ficut  eadem  fupponiftir  directio  R)ndcruni,  m B, puta 
Perpendiculum  ad  Tcmc  Centrum. 

vll.  .Kt  vero;  fi  in  pontorum  altao^  ut  B,  ponderis  dire^bo  e»]cm  fic 
(puta,  re^  ad  Centrum  Tora:,  ihi  Pap^ndkulans ad  Horizomem ; ) m altero 
vero,  ut  A,  tf,  dirctftio  rooveiujs  in  Ungulis  A « curv*  pun^Hs  alia  atque  aba ; 
litque,  verbi  gratia,  fecundum  duplum  ipfius  curvz,  vel  Re^  in  iifdem  pmuftis 
Tangentes:  Propter  motus  obliquitatem  in  nullam,  five  eandem;  mu- 

tatam vero  in  B,^;  fadcoque  virium  momentum  illic  xquale,  hicconunuo  zm- 
mntatura;)  vel  utrouque  onmutatum  qttidem,  Icd  nonC^iliter  iinmutatinn  : 
VariabicoT  & monicntorura inter  fc  ratio  (livereduro  fit  jugum,  five  Inflexura) 
pro  vario  librz  fitu ; iia  quidem  ut  in  Propoliuone  determinatum  dt  per  ai 
C»p.  a. 

Qpodque  in  expofitis  cafibus  oficnfum  efi ; fimilrta  oilenJctur  ( ex  iildcm 
Prop. II. Cap.i.  & pnecedente  hujus)  in  aliisvquibufris  ddibus.  Conflat  igi* 
tttr,  quod  erat  propoficum. 


SC  HQ  L fU  M. 

Vlfiu»  cfi,  in  hac  Propofitione  generiditcr  propofiea  plures  cafiis  exhiben^  & 
ihidtim  comprehtMere ; potius  quam  totidem  Prn^fitionibus  finguios  ex- 
bibere : tum  quia  eodem  principio  nitumur  omnes,  eadanqoc  demonJlratione 
confirmantur;  tum  quia  infiniti  diet  laboris  fmgulos  recenlere  qui  huc  addod 
cafus  pqflenL  Expofids  igitur  hilce  paucis,  iaciie  erit  alios  hilce  limile^  prout 
res  tulerit,  huc  rderre;  & unquam  geiicral^propofitione  comprehenibs, 'ejulHcm 
demonftranone  confirmatos  reputare. 

Efique  opportunas  hic  locus  demonlirandi  lUud  quod  fupra  infinuavmnis  in 
Sebobo  Prop.  j.  Nempe  JinteUii^tur  Centrum  Tarit  im  tnfmiu 

€hJlaHtiA\  Libra  (vcl  non  gravata,  vel  utrmque  xqualiter  gravaa)  quocun^ 
fitu  potuum  y furejcei:  St  vero  tnteU^atm  Centrum  Tara  tahpuam  m tfiflantia 
Jvmta ; puejeet  ptieiem  Libra  in  Jitu  Horizontalt  pojita ; vel  etiam  in  Jitu  ad 
rizontem  Tapendicuhn  i y pofua  vao  i»  Jitu  ad  Honzontem  Obliqmy  neque  fie 
qtuejcet  (quM  volunt  aliqui ) tteque  ( quod  volunt  aJii ) ad  Jitum  LLarisontoJem 
jaetur ; Jed  ad  Jitum  Honztmti  'Petpendieulaiem. 

IntcUigannir,  in  AB  Libra,  duo  quaevis  pun«5b,  AB,  xqualiter  uirinquc  a 
Centro  C remota,  invicem  xquiponderantia  (live  aequaliter  gravau)  ^ fitu  AB 
Horizontali,  per  fitum  Obliquum  <o3.  ad  litum  ab  Horizonti  Perj^ndicularcm 
lata,  arcus  umiles  & aequales  rotando  oderibere  A<a,  B^b;  quos  uneanc  redx 
AT,  <tT,  aT,  BT,  #T,  bT;  qui  luque  2>ireffimem  t^Mus  m Slis  rclpe- 
^bve.ptfndisdcfigQabuDt,  per  Piop.  z;.  Cap^2. 

a^itc  Jntclli|ptur,  pruno,  Centrum  Terne  (quo  tendunt  Gravia)  unquam  in 
Ifitoiut  DilUntu ; adcpque  Perpendicula,  idi  Kta^-Dcotfivn  ( L>itf^ionem 

ieu  Vu  (D»lotrIcis,  dcfignanws)  AP,  mO,  ap,  BP,  ^P,  bP,  mvi« 

pirall^ 
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pvalldx.  Erunt  igitur,  in  ficu  Horizontali 
(propter  tum  Ktbs  AD,  AT,  tum  BD,  BT  co- 
incioentes)eadcm  utrobiqueDcciivttas;(utpo- 
te  utrobiquc  perpendicularis : ) Item , in  litu 
ad  Horizoncem  Perpendiculari  ( propter  an- 
gulos Da  T,  DbT,  redtos)  eadem  etiam 
Declivitas  (quippe  utrobiquc  nulla;)  Sed 
& m fitu  Oblujuo  ( propter  tum  « T,  ^T, 
tum  «D,  |3D,  invicem  parallelas;  adeoque 


Obliquitatis  angulos  squales  D*T,  D^T,  T 


quos  cuoi  diicdione  Moventis  facit  Dire- 
dtio  Mobilis;)  xqualis  utrobique  Declivitas 
(per  UMivitauim  DeHnitiones ;)  adeoque 
( cum  cetera  (int  pana ) acquiponderabunt 
(per  15  hujus:)  Cum  luque  contraponde- 
raiu  ( pu  I hujus)  fc  mutuo  liiftincbunc, 
nec  het  motus  (^>;r  12  Cap.  i.J  Quicicec 
igitur  Libra,  quocunque  fiui  pouca.  Qiiod 
erat  propolitum.  _ 4 

Intdligauir  deinde  Terrae  Centrum,  laii- 
qoam  in  Diitinua  Finitn;  adeoque  Perpen-  /.Iu’ 

Owula  ieu  Kedlx  ad  Ceiurim  ( Mvoentis  defignantes)  invicem  con- 
vergente» puUj  AK,  BK,  *K)  aK,  bK,  in  Terrae  Cenuo  K cocumes.  Si 
itaquo  ponatur  Libra  in  fitu  ad  Horizoutuu  Perpendiculari;  erit  ( propter  K a T, 
Kb'1'j  angulos  redtos)  arqualis  utrobiquc  Declivitas  (quippe  nulla;)  Item,  in 
iitu  Horizontali  ( proptti  tum  angulos  C A T,  C B T,  redlos,  tura  C A K,  C B K, 
invicem^xquales)  xquales  item  erum  Obliquitatis  Anguli  K AT,  KBT.  Adeo- 
que ( propter  aequalem  utrobique  Declivitatem  ) xquipondevabnnt,  & fele  mutuo 
iDltmroOnt,  A,  B ; Libraque  propterea  qmcfcet,  per  modo  demonftrata.  Si  ve- 
ro ponatur  Libra  m litu  Obliquo:  Obliquitatis  Atiguli  K*T,  KiST,  inxqiules 
erunt;  & quidem  ma)or  ille  qui  ell  ad  Brachium  clevatius;  puta  K«T*  Nam 
duorum  xqualium  angulorum  D « T,  D ^ Tj  altero  Ibnpcr  Major  ell  angulus  ille 
K«T;  Altero  vero,  angulus  K0T  vel  Mmor  erit  (nempe  quoties  ob  magnam 
Librx  declivitatem,  vel  maenam  Centri  dilbntiam,  cadit  inter  |2D  & ?T ;) 
vel  errt  Nulhis  (nempe,  fi  PK  cTtcuhlm contingat,  adeoque  coincidant  j6T,i8K() 
*V<j  raiieoi  Mintis cum  (uperabu  (nempe  fi  quando  propter  exigium  Libr2'De- 
cliviratctn,  vel  exiguam  'a  Centro  Terra:  Dillantiam,  5T  cadat  mier  ^ K &iSD) 
ob  angulum  K^C,  majorem  angulo  K«C  (per  18.  El.  i.  Ruciid.)  adeoque  (qui 
ad  rcitum  reliquus  clt)  K5T  minorem  (xcliquo)  K«T;  (Qu*  Schema  con- 
templ.mil  iatis  obvia  Ium. ) Erit  igitur  (quocunque  litu  Obliquo  ponatur  Li- 
bra; roodo  ferrat  Ceiurum  uuelligatur  in  dilbniia  finita ) in  motu  deprellioris 
punili  i3 minor  Obliquitas,  (adeoque  Declivitas  major)  quam  elatioris  cc;  ade|j- 
qiie  0 prxpondcrabit,  per  i j hujus.  Et  confequeiuer  ( cum  dc  punitis  rdfqtfis 
utriulque  Bmchii  rdpedtive  fumpiis,  idem  fii  judicium;  fintqnc  extera  p.atja ; J 
dcorfuni  feretur  Brachium  deprdiius  ( per  12  Cap.  1. ) doix'c  redigatur  Libra,  ad 
fitum  Horizonti  Perpendicularem  ab.  erat  propolitum. 

Sunt  qoi  contrarium  hujus  affirmant,  inter  quos  Jordamis  & alii,  aderentes 
Libram  ooliquo litu  pofitam,  larum  iri  in  litum  Horizontalem;  contra  quos  pro- 
lixe difputat  Guid-Ubaldus  m Mechanicis.  Qni  eandem  concludit,  permanfuram 
fore  lilnam  quocunque  litu  politam,  etiarali  conlideretur  Centrum  Terrx  lan- 
qium  m dillamia  Hnira.  Quorum  neutrum  dicendum  <Jle,  ex  ilipra  dunonitra- 
us  conIUt.  . 

Hinc  Icquitur,  Ejtifacm  Hefla  n<m  unum  aHqmJ  Jlatitm  effe  Centrum 
^hhiiy  quod  nempe  idem  Iit  pro  omni  fitu;  fcd,  in  fitu  obliquo,  ^ pundlo 
medio  magis  magiique  ad  partem  decliviorem  procedere,  prout  obliquitas  maior 
fuerit;  dummodo  Centrum  Terrx  intcUigatur  in  difiamia  finitx  C^iodqiic  nic 
de  Redlx  Centro  aEqiiilibrii  dicitur;  Crailiter  infii  imeliigetur  de  Centro  G^a- 
vi/aiM  in  Solidis,  Planis,  aliilvc. 

Sed  &ex  iildcin  principiis  probabitur,  Ejufdera  Qavrs  panhus)  g>a- 

vitalem  mmaiem  eontinuo  Juri,  jirout  Centt  o Tetrai  maiis  approphiqtut-  .Si  cnim; 

* ‘ verbi 
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verbi  gratia,  redbe  AB,  punflum  tnediuin  C,  intelligatur  rc(5U  CK  aci  Centrum 
diredle  fem ; adeoque  eadem  lempcr  Declivitate,  & eodem  impetu : reliqua  tomen 
puu^la,  ut  A,  B,  majorem  continuo  Obliouitatem  ibrtientur  jvout  Centro  terra; 
mmt  propiora.  Nam,  eadem  maneme  A K B trianguli  bale  A ^ prout  altitudo 
CK  minuitur,  obtufior  fiet  angulus  AKB;  adeoque  reliqui  KAC,  KBC,  jdin 
nores;  & conf^uenter,  majores  fient  Obliquiutis  anguli  KAT,  KBT:  (Idem- 
que  in  (itu  obliquo  tk  fimiliter  fere  oltendetur. ) Et  quauquam  de  sethe  iitu 
Perpendiculari  a\  non  idem  contingat  (eo  quod  tota  retb.  Iit  in  perpendiculo) 
emen  de  le^is  extra  hunc  (itum,  led  & de  curvis  omnibus,  oninibuique  tum 
fuperficiebus,  tum  foUdis  (ut  qux  non  poflint  tota  in  perpendiculi  reda  jacere) 
idem  odendmir. 

Verum  ubi  Centrum  Tenrz  conGderatur  tanquam  in  miinita  diitantia;  adeo- 
que Perpendicula  tanquam  parallela;  (quod  in  Staticis  plerumque  Gt;)  luo:  om* 
nia  locum  non  obtinent,  ^am  quidem  hypothdin  (pofl  Archim^em,  aliof^ 
que ) nos  etiam  Icquimur,  nui  cum  contrarium  inlimiatur : quod  & aliquoties 
monuimus. 


P R O P.  XV. 


£x  tribus  his,  Pondere,  Ponderatione,  & Diftantia  pun<£li  applicatio- 
nis (Sive,  a communi  Motus  5t  Librae  Centro;  nempe  ^uod  (it; 
(intque  ad  eandem  per  centrum  motus  reddam  appbcata  pondera: 
Sive,  i Ferpendiailo  per  Centrum  motus ; fi  in  eodem  re^o  ad  Ho- 
rizontem  plano  rotentur : Sive,  i perpendiculi  Succedaneo ; fi  (al- 
tem in  eocicm  plano  rotentur : Sive  denique  i perpendiculari  Fiano 
per  axem  motus:)  Datis  duobus  quibufvis,  daturtertium. 

Nempe;  Datis  Pondere  & Diftantia ; dator  Ponderatio:  Datis  Pon- 
dere & momento  leu  Ponderatione ; datur  Diftajicia : Datis  Pon» 
deration&& Diftantia;  datur Poqdus. 

Excipe;  Si  (quod  una  cum  ponderatione  datoi’)  Diftantia  vel  pondus 
nullum  fit. 

Intelligitur  autem  Propofitio,  pradertim  de  Libra  in  plano  ad  horizon- 
tem  redo  librata;  fidtem  in  data  declivitate.  £t  fimiliter  in 
quentibns. 


PD=G. 
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C Umerum  ( per  la & i:  hujus  ) Ponderationis  five  Momenti  ratio, ex  ratio- 
nibus Ponderum  & Diftantiarum  componatur  : Datis  componentibus;  datur 
compotita  : Item ; Datis  compotio,  & componentium  altera ; datur  reliqua  ; ( per 
a & 3 Cap.  I. ) Adeoque  conUat  propofitum> 

Exceptio  item  inde  ^tet.  Quoniam  Pondus  nullum,  nihil  Ponderabit,  in  qua* 
cunque  Dillantia : Nullius  Diftantix,  nulla  eft  Ponderatio,  quodcunque  tu 

Pondus. 

SC  HO  L IU  M. 

M Omentum  illud  hic  intelligo,  quo  Pondus  gravat  fuumrefpe^iv  Libne Bra- 
chium ; quod  Itaque  fpeciatim  ?^W(?a//o7;^appdlo:  Non  quatenus  vel 
Centrum  Librx  gravat,  vel  pundtum  illud  ex  quo  dircwe  dependet. 

Propotitionem  hanc  ( & lequemes  aliquot  ) multiplicem  Gkctc,  pro  varia  Di- 
ftantix  interpretatione  iecundum  varios  catus,  podusquam  propolitiomim  numc-* 
rum  augere,  vifum  etl ; quoniam  eadem  toties  eliet  repetenda  demonfirado.  Quam- 
que hic  adhibui  variarum  interpretationum  Difhnua;,  variis  cafibus  accommoda-  , 
uonem ; eadem  in  fequenubus  Propofidonibus  iotelligeada  ent. 


PROP. 
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P R O P.'  XVI. 

Data  Pondere,  in  data  ( it  commani  motui  8c  Librae  Centro ; vel  it  Per- 
pendicolo  per  Centrum  motus,  ejnfve.liiccedaneo  i vel  it  Perpendi- 
culari nano  per  axem  motus ; ) Diftantia : Pondus  aliud  inveftigare, 
quod,  in  alTignata  diftantia,  dato  vel  sequiponderet,  vel  in  data  ra- 
tione ponderet. 

Item  i Diftantiam  inveftigatie,  in  qua.  Pondus  ailignatiun,  dato  vel  se- 
quiponderet,  vd  in  data  ratione  ponderet. 


P.  -P.  »P. 

n 

D.  »D.  - D. 

n 

PdT  G::"m  G rlTa 


n 

«D. 

G::mTl)T 


n?. 


n 


mG::mPb.  mG. 


Sit  P,  (iamni  pondus;  ia  diibuitia 
CD,  quam  D dicimus , fuipcn- 
fum.  Sitquc  aliacMpoGta  diiUntia  , 
puta  « I>,  C qu£  fit  ad  D datam  ut  n 
ad  I ; ) idque  vel  in  eodem  vcl  in 
contrario  Libnr  Brachio.  Dico; Pon- 
dus “ P { quod  Iit  ad  datum  P,  ut  i 


ad«  ) in  aflignata  diftantia  «D,  priori  in  D,  sequiponderare. 

Item  : Sit  aflignauim  Pondus,  ut » P ( quod  ad  datum  P,  fit  ut « ad  i.  ) Dico  ; 

In  dillaatia  " 1^  ( quod  fit  ad  datum  D,  uc  t ad  « ) affigoatum  n P pondus,  priori 
in  D xquiponderare. 

Cura  enim  ucrobique  pofteriora  Pondus  & Diftantia,  fint  prioribus  reciproce 
proportionalia  ; (alterum  ut  n ad  i,  alterum  ut  i ad  xr : ) i£quiponderabum.  per 
laaij  hujus. 

Similiter  : Si  imperetur,  non  ut  aequiponderent ; fed,  ut  in  data  ratione;  puta, 
utxwadi:  Pro-P, -D;  pofitis  habetur  quxfitum.  Quippe  hjcc, 

ad  prius  polita,  ponderant m ratione  m ad  i.  perealdcm  11&15  hujus. 


P R O P.  XVII. 

iEqualis;  ejoIHem,  vel  squalium  Ponderum ; ( five,  ad  commune  mo* 
tus  & LibrsB  Centrum  i five,  ad  Perpendiculum  per  centrum  motus, 
ejufve  fuccedaneum ; five , ad  Perpendiculare  Planum  per  motus 
Axem»)  Propinquatio  i aut  inde  Eloi^atio:  (five  Pondus  Centro 
il^  aut  Perpendiculo  Planovc,  admoveatur  i five  Centrum,  Perpen- 
diculum, Planumve,  Ponderi  i vel  contra : ) £qualiter  Auget , Mi- 
nuitvc  Ponderationem.  £ti  Inaequalis:  vel,  Inxqualium  Ponde- 
rum : Proportionalicer. 

QEqiKur  cK  12&  hujus.  Cum  enim  ^Equalia. Pondera,  pondenmc  in  ratione 
Dilbnciarum : ^a  ratione  A^ugetur  Minuiturve  Diftamia  fimiliter 

vel  Augetur  vel  Minuitur  Ponderatio.  Tantundem  autem  Kd^,  ^1  ex  Dupb 
Triplum  bcit,  & qui  cx  Triplo  Qjpdruplum,  &c.  Q^oclqoede'  i£qualibus  di- 
citur; dc  Proportionalibus  fimiliter  inde  cooftac. 

■V: 

LUI  P R 0 P. 
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Cap.lII. 


P R O P.  XVIII. 

Datis  Ponderibosjqiiodibet:*  Datiiqae,  vel  communi  motus  & Libr* 
Centro  ( aut  perpendiculo,  per  centrum  motos  ejufve  liiccedaneo , 
^ aut  pcrpendicuJari  Plano  per  motus  axem,  ) ,ataue  Applicationum 
punaisi  veHuwum  ab  illo  Centro  (aut  perpeniiiculo,  perpendicu- 
live  fucce^eo,  aut  Plano ) ad  datas  partes  Uiftantiis : Inveltigarei 
Qpanta  Iit  tum  fiogulorum,  itumliraul  oamium  ponderatio;  &,  ad 
quas  partes;  Tum  denique  quantum  gravantiplum  quo fuftinentur 
Centrum,  aut  Axem. 

4-D.  +3D.  ++D.  ±oD.  • — iD.  —jD. 

+DT.+G;;+I5DP.+ijG;:+x2UP-|-IiG;:±oDP±oG::-6DP.-tfG::-iiDP.-i2G. 
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IN  Diftintjis : verbi  gratia,  ad  Centri  (Perpendiculi, 
hujulve  lucccdanci,  Pianive  ) Dextram  ( quas  figno  4“ 
inlignimus)D,3D,  46;  dependeant  Pondera,  P,yP,  jP: 
qusc  ( polito  P in  Diltamia  D ponderare  ut  G ) pondera- 
bunt uiG,  lyG,  12G;  pcni&i^  hujus;  Adeoquefi- 
mul  gravaut  bracilium  Dextrum,  ui  28  G ; per  8 Cap.i. 

lii  Dilbmiis  ad  limflram(  quas  contrario  ligno — inlig- 
nimus)  iD,  j D ; dependeant  Pondera  3P,  4P:Qux 
itaque  concraponderabum  , ut  ~6G, 
— t2C;  per  12  & 13  hujus:  Adeoque 
limul  gravant  iiniftrum  brachium  ux  1 8G; 
per  8 Cap.  i. 

Atque  ex  ipfo  Centro , quod  itaque 
neutrum  gravat  Brachium,  Pondus  4P: 
Cujus  Ponderatio  eft  , ut  ioG.  per  12 
& 13  hujus. 

Quic  fimul  omnia  valent,  ut  — 18G + oG  =-|- loG  ; per  8 Cap.  i. 

Adeoque  prigravant  Brachium  Dextrum,  ut  10  G.  Hoc  eft  (propter  politum 
DP  = G)  quantum  Decuplum  Ponderis  P in  diftanua  D,  dexirorlnm,  appenli. 

Et  lirailiter  faciendum  erit,  quotcimque  & quamacunque  inquibulcunquc di- 
Ibmii^  ad  utraravis partem  appendantur  Pondera ; ( hab^turenun  veicx  12& 
I } hujus,  vel  cx  ly  hujus,  lingulorum  Ponderationes ; ) Idquc,  live  dentur  ipfe 
Dilbntix;  live  Ceninim  (Perpendiculum,  Perpendiculi  Succ^ancum,  Planum- 
ve ) una  cum  Appenfionum  Pundlis;  (nara,  nisdaiis,  Diftantia: limul  dantur ; 
nempe  dualis  ab  Appenliomira  Pumftis,  vel  rc61is  ad  Centrum  illud,  vel  perpendi- 
culuribus  ad  Pcrpcndiculuro,  Perpendiculi  Succedaneum,  Plaoumve. ) Invenimus 
ergo,  tura  lingulorum,  tum  Cmul  omnium,  Ponderationem;  &,  ad  quas  portes. 
Quod  erat  faciendum. 

Quod  vero  C commune  motus  & Litrx  Centrum  fpeiftat,  vel  fiquod  aliud  eft 
motus  Centrum,  vel  Axem  etiam;  quo  fuftineiur  cum  ponderibus  Libra,  ne  tora 
ruat : tantundem  valent  awjuc  limul  omnia  pondera  *+'P-i-j‘PH-3P-f'4P-|-3P 
4*  4 P = 20  P,  ex  centro  a^uilibrii  dirc&e  dependentia  ; ( Ititem  tn  ca  declivitate 
inde  dependentia,  qua  cum  Ponderibus  Libra  librari  intcllieitur : ) per  2 hujus  ve^ 
18  Cap.  2.  Utpote  quorum  Delcenfus  eo  impeditur.  Quod  iudem  mveftigandum 


S C H 0 L IUM. 


Qiioniam,  dum,  propter  Pneponderantiam 
dextri  Brachii,  Libra  ( fi  fibi  permittatur ) circa  Centrum  morus  rotatur  ; 
Eatenus  dclcendcns,  quatenus  defccndit  Centrum  i4*^uUibrii  (per  p hujus;)  Fixuro 
illud  Centrum  moras  ( vel  motus  Axis ) non  ultenus  impedit  Defccnlum  Libr*, 
quam,  quatenus  DefuenTus  ille  ex  Rotatione  proveniens,  minus  valet,  quamdi- 

rcdlus 
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Prop .XVIII.  De  Ulva.  6^s 

rcAas  eorundem  Ponderum,  totiu<i;ue  Librz,  DcfixnTus.  Et  quantiun  vakt  horum 
Defcenfuuin  DiHcrenlia,  taniundem  gravatur  Centrum  ( vel  Axis ) fultinens. 

At  vero;  C addito,  ad  Brachium  iinilirum , Pondere  fuod  gravitet  ut  loG  , 

3UO  ad  Aiquilibrii  Jbtum  redigatur  Libra  ; unde  propterea  impedutur  ne  alcen- 
at  GniUrum  Brachium,  quo  luque  impediatur  Rotatio  : jam  totum  defccnGint 
impedit  Centrum  illud  ( vel  Axis  ) Gxum ; Adeqque  lantundem  gravator,  quantum  ' ■ 
funt  (tumipfius  £jbn  Pondus;  tum  adventiuum  illud , quod  additur,  quan- 
tumcunque ut,  quod,  Gtu  quo  ponitur,  valetut  lo  G,  libram  reducens  ad  xqui- 
librhim  ; tum) illa fimul omnia  appenia  Pondera. 

Obex  vero,  uqois  Gipeme  objeSus  Routionem  impedit,  tanu  vi  premitur, quan- 
ta ell  Ponderis,  quod  eo  loci  appenfum.  Libram  rcauccret  ad  A^uilibrium ; Nec 
tamen  Centrum  (Axemve)  tantillo  onere  levat ; ( quia  nihil  liillinct ; hoc  eft,  nihil 
impedit  quin  totamoles  Gmul  defccndat : ) Sed  gravat  potius.  , 

Sin,  loco  hujus  ad  Brachium  linrflnim  Obicis,  intcliigatur  Fulcrum  Brachio 
dextro  fubjcdiim,  quo  Rotauo  impedutur:  Suftinct  quidem  hoc  partem  oneris, 
eaque  Centrum  levat.  . 

Verum  haec  cooGderatio  non  eli  hujus  lod ; feiadVedlem  fpcdlat  duobus  Ful- 
cris fulkntum. 

$i  quisinterira  ( przcedentcm  hatic  dcmonllrationem  quoci  Calcult  me- 

thodum ivcrletur ; { utut  DemonUraciones  Arithmeticas,  Linearibus  iiitcrroiibs  , 
non  rclugiat  vd  Euclides  ipii^  vel  q^ntuincunque  ieverus  quilquanrex  Veteribus 
Dcnoxiitrator  ; ) Luietlque  malit  ifiud  pratOari:  Facile  erit  quiuquid  e(l  Calcult, 
iive  hic,  live  alias,  ad  Lineas  revocare  ( quod  uuocn  ad  Pompam  faciet,  quam 
ad  Dcmonllrationis  Robur  vel  Pefibicuiiatcin : ) Cujus  quidem  ad  hanc  propolitio- 
ncra  Infhniiam  libet  Lxhibere.<  Ad  cujus  exemplar,  ^uicqiiid  hujufmodi  hic  alias 
V occurrat»  poterit  iimiliier  in  £incis,  cui  id  libitum  erit,  quifpiam  exhibere. 

AIia  7)(tno^iUh. 

Expolitis,  ut  prius,  Diflanuis,  Ponde-  g 

ribuique  : Super  redis,  qux  expolitis  Ui- 
Itinciis  D,  iD,  3D,  fim  «quales,  vd 
proportionales,  uiudcm  conltruamur  Rc- 
Ungula,  vd,  iimiUicr  inclinata  Paralldo- 
gramma  \ quorum  altitudines,  lint  rclpcdU- 
vis  Ponderibus  proporiionalik  Pura ; Ad 
Dextram,  DP  leu  G;  jD  jP  fcu  ifG; 

4D  iP  feu  laG:  Ad  linillram,  aD  3P 

leu  eSGi  3D4P  leu  12G;  Qu«  quidem  Panllelogramma,  quum  Balb  habeant 
expolius  DilUniiis  proportionales^  & Altitudines,  proponionales  Ponderibus; 
jlcx  conflrudU^ : ) fum  ipfa,  in  ratione  cx  his  compolita  (per  aj  fli.tf.)  hoc 
in  ea 'qua  ponderant  appcnla  Pondera;  per  11  & ij  hujus. 

Ha  demum  Rc^angolis  feu  Paralldogrammis  ( ^ 

44,45^,  El.  I.)  totidem  rclpeflive  arqualu  (puta,  pri- 
mum pruno.  Iccundum  fteundo,  &c)  mvicem  aMue-alta 
& «quangula  uennque  ad  eandem  rc6lain|  pudCH  in- 


■yw^a.  5-P 


Ad 
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12  <« 
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sequangu  , , . 

Gnitam,  unquam  communem  baliim,  conunuc  ponantur : 
Puu,  ad  Dcxirani,  ea  qui  ponderibus  dextris  reljmiidcnt, 
ut  G,  15G,  iiG;  ad  limllraro qui  refpondcat  Ponde- 
ribus GniGris,  ut'6G,  iiG. 

Qiii  quidem  Parallelogramma,  tum  ipla  (quia  prio- 
ribus luiit  rcfpe^xe  iqualia)  tum  ipfotum  Biib(pet 
1 EI.  6.  cum  lint  ique-ala)  puu  CB,  BK,ED,  CF, 
FS;  funt  (per  modo  demonftrau)  Ponderum  quibus 
«bpondent  Ponderationibus  proponionalu.  Adeoque  s. 
Ut  CD,  fumma  baGum  ad  dextram;  ad  CS  fummam 
■ fcaOuni  ad  linillram ; ia  pondemm  omnium  ad  Dextram, 

Ponderatio;  ad  Ponderationem  omnium  ad  Gniltram.  Atq; 

ut  SD  dilletemia,  iive  ad  CD,Gve  ad  CS,  Cve  ad  CB,  &c. 
Cc  tU  Piipondcramia  ixinderum  i dexua,  ad  Pondera- 
tionem vel  omnium  i dextra,  vel  omnium  b Gnilba,  vel 
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De  Libra.  ' > Cap.  HI. 

ipGus  fpcciatim  Ponderis  cui  rdpondet  bafis  C B,  &c.  Quz  erant  invelligaiida. 

Pondus  vero,  quod  ex  Centro  ( vel  Axe  ) dependet,  ut  nullam  habet  inde  di- 
Ibntiani;  fk  qinehuic  lerpondcrent Paralielograninia  (puuC4P,  CA)  nullius 
funi  Ladtudinu;  i^oque  nullius  niasmtudiius ; ut  & ipfum  (librationem  quod 
Ipe^t)  nihil  gravat  vel  hoc  vel  illud  Brachium.  " 

Dengue ; ipliim  quo  omnia  fulhiuntur  Ceutrum  ( vel  Axem ) cum  iiiqul 
omnium  pariter  delccnlui  rcdlo  refillai,  in  ca  ratione  gravant  lingula,  qna  funt 
ipla  rdTpeiUve  Pondera;  & £mul  omnia,  quantum  elt  omnium  Amregatum  ex 
«quihbrii  centro  fulpcnfum : ( per  a hujus,  vd  1 8 Cap.  a. ) Hoc  clh  ut  P j P 
^jP-(-4P-|~3e-(-4P=eaoP  iUic  fuljxnla'  Quod  erat  ultimo  mvclli- 
gmdum. 


PROP.  XIX. 

Datis  Ponderibus quotlibet  (vel  fumma  Ponderum s)  dataqne eomm 
std  datum  commone  motus  2c  Librx  Centrum  ( vel  ad  datum  per 
centrum  motus  Perpendiculum,  aut  Perpendiculi  Succedaneum; 
vel  ad  datum  Motus  Axem,  Planumve  per  illum  Axem  perpendi- 
culare) Ponderatione  ad  datas  partes  : Ponderationem  illam  Au7 
gere  vel  Minuere,  data  quantitate  f Cvc  nmente  hoc  centro  (Per- 
pendiculo, perpendiculi  Succedan^  Axe,  Planove ; ) five  manen-. 
tibus  Ponderibus  lic  appenlis. 

- . i i ■ 
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SUnto  data  pondera,  vd  fumma  Pondeitlm,  verbi  mtia,  lo  P.  Sique  omniara 
Ponderatio  ad  datum  Centrunn  vd  kxia  C ( vd  Perpcadiculum,  planumve 
perpendiculare  per  Axem ) ioG=-|;-ioDP,  dextrorliim:  Qua:  verbi  gratia, 
Minuenda  fit  ( vel  Ponderatio  linilhoriiim  Augenda)  quantilate  ;PD;  boedt, 
expoiitz  Ponderationi  lo  P O,  aulereoda  Ut  ; P D.  '■ 

Inveniatur  (per  if  hujus)  dillantia  dextrorfum,  qua  datum  Pondus  20  P, 
ponderet  ut  ;PD  ( nempe  quantum  expofica:  Ponderationi  auferendum  di)  puta 

Cui /it  aqualis,  verbi  gratia,  C E.  Dico ; C,  manente  C,  oipuin 

umul  Pondera  BniflrorTum  moveantur;  ouaatumeft  ECre^;  Vel,  manentibus 
Fig.  7*;.  Ponderibus^  tautundera  dextrorfum  transteratur  C:  Utrumvis  Bat,  tstnto  minor 
erit  ponderum  (ingulorum  Dilbntia  dextrorfum  ( vel  major  iinrdrorfum  ) quanta 
e(l  EC  = |D.  Adeoone  (per  i*;  hujus ^ expofitz  ponderationi  dextrorfum, 
untum  aufertur  (vel auditur  ponderationi  nmitrorfum)  quanta  cfi  ;PD.  Quod 
erat  imperatum. 

^ Similiter  omnino  fieret,  fi  Augenda  efl»  Ponderatio  dextrorfum  (vel  pon< 

deratio  fimibrorfum  minuenda;)  nili  quod  tone  vel  Pondera  dextrorfum  mo^ 
venda  edent,  vel  C (Centrum,  Axis,  Perpendiculum,  perpendiculi  Succedaneum, 
vel  Perpendiculare  per  axem  Planum ) Imillxorfum ; quo  appeniionum  diibndse 
dextrorluffi  augeantur,  vcl  minuantur  iiniftrorfum. 


SCHOLTUM. 

Hinc  fieri  potell,  ut  qux  prius  fiierat  five  Dextrorfum  five  Siniflrorfum  Pon- 
deratio, in  ,£quilitoum evaneicat ; (puta,  fi  Ponderationi *<|- loPO,  tan-* 
tundein  auferatur;  quippe  4*  loPD^ xoPDs=:toPD: ) vcl,  ut  Pondmtio 
prius  Dextrorfum,  jam  fiat  Siniitrorfum ; vel  contra;  (pua  fi  Ponderationi 
+ 10  PD,  auferatur  PD;  quippe -f-ioPD — ijPD=  — yPD:)  Quod 
» per  Id  hujus  (qua  docetur,  m JnU  rathne  mmuere)  non  fiet;  in  quacunque 
enim  ratione  (oiueinfinia  non  lic)  minuatur,  verbi  gratia,  manebit  ad- 

huc, figoo  4~  anellum. 

PROP. 
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PROP.  XX. 

Datis  Ponderibus  quotUbet;  una  cum  communi  Motus  & libras  Ccn- 
tro  { vel  perpendiculo  jw  Centrum  Motus,  ejufque  Succedaneo, 
vel  motus  Ane,  aut  per  hunc  plano  Perpendiculari;)  atque  appli- 
cationum Punais,  aut  horum  mdc  Diftantiis: 

Vel;  Datis  faltem  fumma  Ponderum,  & fimul  omnium  Ponderatione 
ad  datas  partes: 

Pamaum  Librae  data:  (vel  Perpendiculum  illud,  aut  P^endicuU  Suc- 
cedaneum i rei  Petpendiculare  Planum  per  Arem ; prout  ab  hoc 
aut  illo  Dilhntia  dita  fuerit ;)  invenire:  quo  fi  fufpenderentur 
omnia,  fimUiter  ponderarent ; Nempe,  tantundem,  atque  ad  datas 
partes.  ' 

Quod  ipfum  inventum  Libras  Punftum  ; cft  Centrum  iEquilibrii: 
efique  Unicum.  Et  Perpendiculum  inventum,  aut  Perpendiculi 

^ Succedapeumj  eft  Perpendiculum  iEquilibrii,  aut  Succedaneum  hu- 
ius ; eilque  item  Unicum.  Et  inventum  Perpendiculare  Planum } 

- cft  Planum  iEquihbrii  PerpendicuUre;  eftqne  hoc  (ex  planis  plano 
. huic  per  Axem  parallelis)  Unicum. 

+ ioG=ioPD_  4-/rDP-hwjDP-»^^ 

20  P T t • t\  I .vx  I .w  — . — 


■f-rP-l-aP-l-rP 


U 


SSto  (ut  in  Prop.  i8.)  expolitum  C centrum  motus  & libr*  (vel  Perpendi- 
culum per  motus  centrum,  aiit  perpendiculi  Succedaneum,  vcl  Perpendicu-  Fig- 11- 
Planum  per  motus  Axem;  juxta  conditiones  ad  Prop.  if.  memoratas:)  At- 

?ue  expolita  Pondera;  quorum  lumrtla  Iit,  verbi  gtatia,  aoP:  Et  fimul  omnium 
'onderatio,  utioG,  vel  loPD,  dextrorliim. 
jfVd,  exponantur  fing^ala  Icorliim  Pondera,  cum  fuis  DHlanti»;  unde,  per  i8  ' 
hujus,  h*c  Summa  & Ponderatio  colligi  pqlliuL 

Datur,  mquam,  Dilbntia  (per  if  hujosyqua  fi  ad  datas  partes  hoc  to- 
tum PonduSf  vcl  fumma  Ponderum  rnlpcncUtur,  Cmilitcr  pqi^gjabii.  Nenipe 

^ =?+SP-  Hocell;  fibexuoefum  (quodinnuit  fignumd-) 

in  Dilbntia  1 D (puta  itl'piinflo  E,  dilbmi*  CD  medio;  vd  ubivis  in  per- 
^ pendinilo,  autj^Siwndiculi  fnecedaneo,  pet  E tranleunte;  vd  in  perpendiculari 
E plano,  plaao  pet  axem  motus  parallelo;)  fiiljwndamur  fimul  omma 


rendera  feii  iiqhift  ponderum  20 P;  Siimliicr  pondentinint,  atque  jam  iuTuis 
lingula  fufpenra  locis;  nempe  ut  -{-loG,  vel  -f  loPD.  'Quod  erat  invofti- 
guidum. 

Vel,  UniverfalitCT  ; In  diftantiis  -f-/D,  -f*»D,  — «D,  &c.  appcnla  pon- 
dera r P,  rP,  /P,  &C.  ponderant  ut -f  A DP,  -(-«rDP,  — f»/DP,f!cc.  («r 
18  hujus.)  Horum  Aggregatum,  li  per  funlnum  Ponderum  diviitur ; quod  pro- 

^ ( rP4-jP-l-/P  D,  eft  Dilbntia  (Dex- 

trorfum,  aut  SmifliDrfiim,  prout  nouta  fignis  -(-  aut  — pncpollent ) qua  11  liim- 
ma  Ponderum  fufpendatur,  liniilicer  Ponderabunt : per  ly  hujus.  Quod  erat  in- 

yfligamliini. 

Dico  porro;  Libix  punfhim  E Cc  inventum,  .Equilibrii  Centrum  eHe ; (Quod- 
que per  hoc  tranlit  Perpendiculum,  vel  Perpendiculi  Succedaneum ; cft’  Perpen- 
diculum iEquilibbi ; vel  Succedaneum  hujus : Et,  Perpendiculare  pbnum  per  E, 
pcrpendiculaii  per  axem  Plano  parallelum ; eft  Perpendiculum  .Equilibrii  Pla- 
num. ) 

Cum  enim  ita  gravant  Libram  omnia  fimul  Pondera,  atque  15  ex  E pundo 
(vel  pet  illud  tranleunte  Perpendiculo,  Pbnove  perpendiculari)  depcnderoit 
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omnia  ( per  jam  dcmonftraca : ) $i  ipfum  E librae  centrum  fiat  ( vel  ubivis  in  eo 
Perpendiculo,  Flanovc  fulpend^iur ; ) nihil  ponderabunt,  five  neucrum  pra^a- 
vabunc  Brachium^  per  ii  & 15  hu)u$.  Eritque  piopteru  ( per  6 hujus,  vel  dell 
Centri  iEquUibni)  libne  pun£him  E,  Ccmrnm  i^^uilibrii;  Et  (per  def  Per- 
pendiculi iEquUibhi,  hujulve  Succedanei,  & Plani  ^'outlibru ) Perpendiculuai 
illud,  ejufve  Succedaneum ; erit  PerpendKulum  /Equiliorii,  aut  hujus  Succeda- 
neum; & Planum  illud,  erit  Perpendiculare  Planum  i£qiiilabru...  Quod  erae 
demondrandum. 

Vel  etiam ; Quia,  poHto  C Centro  librae,  tantundem  (imiil  omnia  dextrorfum 
Ponderant,  atquefi  indillamia  CE  dextrorfum,  rurpenderehtur  omnia:  St  Gen- 
uum transferatur  i C in  E ( vel  i Pcr^diculo,  Succcdancovc,  vel  Pcrpendiai- 
iari  per  Axem  Plano,  per  C,  ad  parallelum  per  E Planum  re«lhmVe ) tantun- 
dem  omnium  (ubicunque  dependat)  vel  minuitur  difhntia  dextrorfum,  vel 
(quod  eodem  recidit)  augetur  finiflrorfura,  quanta  ell  CE  redb  (vel  parailc- 
loruffl  diftamia. ) Adc(X}ue  (per  prxced. ) tantundem  Ponderationis,  veldexuor- 
lum  demitur,  vd  oddkur  liniltrorlum,  quanta  eit  fimul  omnium  Ponderatio  in 
dilbntia  CE:  hocell,  per  modo  dcrtoullrata,  tota  Poqderatio  dextrorfum  toUi- 
tur.  Eritque  propterca  ( per  6 hujOs,  vcl  def  Cen^  iE4nilibru ) E Ceauntn 
^Equilibrii.  (Et  (imilicer,  per  fua^  refpedivc  definitiones,  ofbndetur,  £ Per- 
pendiculo iEouilibrii,  ejufve  Succedaneo;  & PerpendkBlait  Piatio  .Aquififalii) 
Quod  deroonluandum  eroL  . - 

Denique : Centrum  iEquilibrii  nnicum  ef&  dicB;:  ( & fimiliter.  noinim  efle 
Perpendiculum  iEquilibni,  aut  hujus  Succedaneum  ;•  Unnyai  itera  Pcrpendknlare 
planum  plano  per  Axem  parallelum. ) < . • 

Polito  enim,  verbi  grana,  E centro xquilibrii;  quo  Icilicet  folpenla  libra  in 
neutram  partem  propendet : Si  inde  in  utramvis  partem  ad  quamcunque  dilbntiam 
transferatur  Centrum  Motus,  puta  ad  C;  vel  exilia  pane  minuetur,  vel  ex  altera 
augebitur  omnium  ddbntia ; adeoque  & Ponderatio  ( per  praeced. ) Przponderabit 
itaque  brachiorum  alterum  (per5>C^.  i.)  Adeoque  non  erit  C centrum  Aquili- 
brii.  ( Et  limiliter  de  Perpendiculo  i^uilibrii,  ejufve Sucoedanco,  vel  de  Perpen-  • 
diculari  Plano,  ollendetur.  Quod  erat  ulurao  demonibandurn. 


P R O P.  XXI. 

Data  dati  Ponderis  ( five  unius,  five  cx  pluribus  aggregati ) ad  datum 
aliquod  librae  pundlum  ut  commune  motus  & librae  Centrum  ( vel 
ad  datum  Perpendiculum,  Soccedancumve , vel  Perpendiculare  pla- 
num per  axem)  Ponderatione:  Datur  ejufdcni,  ad  aliud  quod  vis  li- 
brae pundtum  ut  commune  Centrum  motus  & librae  ( vel  Perpendi*- 
culum,  Saccedaneumve:,  aut  Perpendiculare  planum  paialleium,  ot 
didlumeft)  aflignatum,  Ponderatio. 

NAm,  Mopicr  data  duo  Centra  ( vcl  Pcrpradicula,  Succcdancave,  aut  paral- 
lela rUna  ) ade^ue  fecundi  ^ priore  Diflaniiam  ad  datas  partes : Datur  (pef 
12,  ij,&i7vcl  iphujus)  qiianturadaii  ponderis  ponderationi  data;  ad  daosptt- 
tes,  addendum  erit vclaulCTCDdiim.  propter  tranflatum Centrum  (vel  Perpendicu- 
lum, Succedaneitmve.  aut  Pcrpepcuculare  planum. ) Adeoque  quanu  erit,  & ad 
quas  portes,  Ponderatio  rcipe^policrioris.  Quod  erat  propoGnun. 

Puu  v«fi  Pondus,  vcl  ponderum  Aggregatum,  utioP,  pondent  ad  C Centrum 
(vel  Perpendiculum,  Planumve  perpendiculare  ) ut-j-ioPD,  dextrorfum ; & 
transferatur  ccuirmo ■( P^jpcndicuium,  planumve)  ad£;  ut  Gt, verbi  gratia,  di- 

fbntia  C£=|D  dextrorium ; auferendum  erit -{-IDxaoP^s  4*^  Adeo- 

qiie  ponderabit  ad  E,  ut«^-ioPD  — 5 PDs=-(- j-PD- 
SiCE=lD:  auferendum ^1^=4' Adeoque  ponderabit,  ut 
-4-toPD — ioPD=oo. 

SiC£  = D:  auferendum  -|'Dx2oP=-l-2oPD.  Adeoque  ponderabit,  ut 
+ loPD — aoP  Dr=— 10 PD;  hoccll,  m,  lo  PD  finillrorfura. 
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Similiter  omnino,  fiiimKreiur  E (iniilrorrura ; nifi  quod  qux jam  auferenda  fu m, 
tunc  eifent  addenda ; de  contra. 


P R O P.  XXII.  *■  . .1'  ' 

Data  Centrorum  Librae  Motuique  St  £quilibrii  ( vel  Perpendiculorum 
per  Centrum  xquilibrii  Se  per  Centrum  motus;  vel  Plani  Perpendi- 
cularis per  motus  axem  St  huic  paralleli  Plani  lEquilibrii ) ab  invicem 
Diftantia  ad  datas  partes ; Ex  cognito  Pondere  ( vel  fiimma  ponde- 
rum) cognolcitur  Ponderatio ; vel,  cognita  ponderatione , pondus 
vel  fumma  ponderum. 

-l-DxP=-fQP=:-t-G.  ±£=^E=p, 

C Ora  enim  appenfum  Pondus,  vcl  fnmma  Ponderum  utcunque  appenforuni, 
(xtrinde  libram  gravant  atque  Ii  omnia  cx  Centro  Aquilibrii  (vclinpCTpen- 
diculari  Plano  per  Centrum  a&juilibrii,  plano  per  Axera  moms  perpendiculari 
Paiallclo  ) dependerent ; per  ao  hujus.  Adeoque  per  12  dt  13  hujus,  m ratione 
que  ex  Diflantia,  dc  Ponderis  ( fculumm*  Ponderum  ) rationibus  componitur; 
atque  .ad  eas  panes  qua  elt  xquilibrii  Centrum  Planumve.  Datis,  tum  ad  datas 
partes  Dillantia,  tum  fumma  Ponderum  ; darar  Ponderatio  ( quanta , dc  ad  quas 
partes  : ) Vel,  Datis  Diftantia  & Ponderatione ; Pondus  datur,  vcl  fumma  Ponde- 
rum. per  jj  hujus.  Cjuod  erat  probandum. 


P R O P.  XXIII. 

Datis  Pondere  ( feu  liimma  Pondenim ) St  Ponderatione  ad  datas 
partes : Dator  Centri  iEquilibrii  ( Perpendiculi,  Planive,  in  quo  eft) 
k Plano  per  axem  motus  tnmfeunte,  ( vel,  in  data  libra  per  cen- 
trum motus  tranfeunte,  i.  Centro  librz ) Diftantia  ad  datas  partes. 
Adeoque ; Plani  Perpendicularis  per  axem  motus,  & huic  paralleli 
Plani  JEquihbrii:  Ve4  in  dato  Libr*  Plano,  Perpendiculorum  (aut 
Succedaneorum)  per  centrum  Motus  & Centrum  lEquihbrii;  Vel, 
in  data  libra  per  ceptrum  motus  tranlcunte,  Centrorum  Motus  & 
iEquiUbrii:  Uno  dato,  datur  rehquum. 


C, 


''Um  enim  Ponderatio  ad  datas  parces,  Hc  in  ratione  qux  componitur  ex  racio- 
j nibus  Ponderis  ( feu  fummx  ponderum)  & Diftantia:  Centri  iEquil«brii(pcr- 
pendiculive  aut  piam  m quoiliudeil  ) itve  ^ communi  Motus  & librzCentro  ; 
five  i Perpendiculo  per  centrum  motus  ejorve  Succedaneo;  five  Apiano  per  axem 
motus  perpendiculari  ; ad  datas  paries : per  la,  15,  & 20  hujus:  Data  Pondera- 
tione ad  datas  parces,  & ip(b  pondere  icu  iufflma  ponderum  ; ^tur  ad  illas  panes 
Diftantia,  per  ly  hujus. 

Adeoque  ( m data  libra)  diftancium  pundbrum  unoinTuper  dato,  datur  reli- 
quum ( puta , dato  centro  librx  per  centrum  motus  tranleuntis,  datur  Centrum 
i£quilibrii ; vcl,  dato  centro  A^ullib^^i,  datur  iftius librae  Centrum:)  Similiter , 
dilbmium  Pu  pendiculoram  ( per  Centrum  Motus,  & per  Centrum  j^uilibrii, ) 
dato  uno,  datur  reliquum : Item,  planorum  perpendicularium  ( per  Axem  motus, 
& paralleli  plani  i&)uilibri[,)  dato  uno,  datur  reliquum.  Quod  propofitum'  erat< 
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P R O P.  XXIV. 

Libram  vulgarem  Officinarum  Conftruendi,  rationem  exponere. 

p-  T Ibra  vulgaris  Oflicinarum  , intclligitur  Centro  fuo  fufpendi  ; Brachiaque  t- 
' L quab  uricift  i Centro  longitudine  utfinouc  porrigi : Atque  ah  horum  extre- 
mis aepenaere  fcaiices , ad  i^^qiiilibrium  reaafbe:  Quarum  uni  irapofito  noto 
Pondere,  ignociim  prius  Pondus  in  altero  idbmatur.  Quippe  cum  squalibus  u- 
trinque  i Librs  Centro  dilbntiis.  (int  appenfa  : Quod  noto  Ponderi,  fic  appen- 
fum  i?lquipondenit,  .A*^qualc  poiKlus  ell : Sin  majus ; prspondcrabit,  adeoquede- 
orlum  feretur ; Si  minus  ; elevabitur.  Sequitur  ex  12  hujus. 


S C H O L /C/  M • 

QUo  exadiores  limhs  Librae ; requiritur,  ut  bsc  qus  fequuntur,  Obrerven- 
'tur. 

I.  Ut  Brachia  utrinque  ab  Axe  (quo  fuflinetur Libra  ) porredb  (una cum 
L^ancibus  rcliquilque  armamentis  ) lintejufdcm  praecilc  ponderationis;  (praeferam 
dum  fitu  Honzontaii  poimur , i quo  ponderationis  mitium  fumi  Iblet ; ) Hoc 
cif,  in  ipfo  prxcile  iEquilibrii  perpendiculo  fulhneaturLibra,  cum  armamentis. 
Qmppe  Ii  alterum  Brachiorum  (cum  armamentis  fiiis)  prxponderet,  ea  propende- 
bit I.ibra;  ludcqueappenlb  ponderi  mique  favebit,  per  2 hujus. 

2.  Utexflii  jugi  Centro  aequilibrii  praeciie  dependeat.  Sive,  ut  Axis  Librx 
fit  Axis  iCquihbru.  Nara  ( per  10  hujus ) fi  Axis  Iit  vel  tantillum  infra  Centrum 
sequilibrii ; libra  in  alteram  partem  detruia  non  revertet,  fcd  plane  praecipitabitur, 
ut  ufui  omnino  futura  fit  incommoda.  Si  f upra  Centrum  w^uiiibrii  fic  Axis ; Re* 
vertet  quidem  detrufa  Libra ; fed  hoc  habet  cum  priori  ficu  commune  incommo* 
dum,  quod  Libra  ipfa  m alteram  partem  przpoDdcrabit,  eam  fcilicet  qna  erit  ^ 
quiiibrii  Centrum.  Unde,  ut  in  pnori  cafii  przcipiucio  promovetur  ( propter 
Librx  prxponderantiam  ad  litum  decliviorem  ) ita  m hoc  cafii  ( ubi  praeponde- 
rantia Librxefiad  partem  contrariam  ) revocatur  quidem  Libra  ne  prxcipitctur, 
fed  fimul  minus  finccrc  fiium  munus  peragit ; dum  illa  Librx  prxponderantia  , 
ponderis  exea  parte  appcnfi  parabus  favet.  Qux  confiam  omnia  ex  10  hujus. 

l.  Ut  cjufdcmfim  prxcife  longitudinibus  ipfa  Brachia  : Qux  quidem  ab  ipfb 
Axe  fili  Centi'o  Motus,  ad  ipfa  Appenfkmum  Pumfia,  xfiimanda  cft  Quippe  fi 
Brachiorum  alterum  altero  longius  fic;  minus  ex  illo.dependens  Pondus,  majori 
ex  altero  dependenti,  xquipondcrabic.  per  12  hujus. 

Atque  hinc  oriri  potefl  infjgnis  impofiura.  Puta,  fi,  qui  merces  vendunt  pon- 
dere aabraandas,  Bilanccm  ita  conltiiutam  habeant,  ut  vacux  lances  xquiponde- 
rem,  brachiorum  auicm  alterum  altero  fit  longius : pofiCisemm  in  lanccex  lon- 
giori brachio  dependente  Mercibus ; & , in  contraria,  noto  Pondere  : Mcrciiun 
Pondus  mmus,  majori  Ponderi  in  oppofita  lance  aquiponderabit,  in  traudeni 
emptoris. 

4.  Ut  liberrime  ex  Appenfionumpun£lis  dependeant  (cum  fuis  oneribus  ) Lan- 
ces. Eo  nempe  fine,  m,  in  quemcunque  adHonzontcm  litura  reciprocetur  Ju- 
gum, Onus  umen  ( vi4>rop.  31.  Cap.  z. ) eidem  fimper  Jugi  puudlo  fiibiit ; adeo- 
que  xquali  lemper  ^ Centro  difianua  fulpendt  mtcDigatur.  Qiippe  ex  eo  Ltbrx 
puncto  iufpendi intclligitur,  cuidirdilc  fiibcfi  : per4Tiujus. 

f.  Ut  ipfii,  inlibrx  Jugo,  Appenlionum  punbta,  iinc  in  eadem  prxcifi  Linea 
Recla  cum  iplb  Motus  Centro  ; iivc(quud  codem  rccidii)  in  eodemcum  Axe  Plano 
cui  Examen  Perpendicularitcr  inliftit.  Qiiippcfivel  infra,  vcl  fupra,  fint  Appen- 
fionum  pun^la ; ( cum  tantundem  valeant  appenfa  pondera,  aeque  fi  in  ipfis  clieni, 
per  4 hujus  ) pro  vario  librx  fitu,  variabitur  momentorum  ratio : ut  ad  14  hujus 
ofiendicur  m cafii  2;  ubi  Centrum  Motus  efi  extra  Libram;  hocefl,  extra  rectam 
illam  qux  appennonurapimifia  conjungit ; perp  & xi  def  hujus. 

6.  Ut  duo  Brachia,  fint,  quam  commodo  fieri  potefi,  Longa.  Quo  enim  lon- 
gius ^ Centro  dilbm  Appenlionum  pundb,  eo  plus  ponderant,  tum  figillaiim  ap- 
pcnlii  pondera  (per  ixnujus,)  tum ( quod mdc fiquitur ) comparatorum  ponde- 
rum 
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nmi.Dif&reiida  : (ciii  pondenodo  aequtpeilenc  firoul  utraque  pondera  contrariis 
Lancibus  impoiica ; per  f iiojas.  ) Undc^  ^oodyin  brcvijugo,  i^fura  fugiat  di* 
(crimen,  idem,  projugi  ion^ciidine  aurium,  evadet  latis  nocabiile. 

*7.  Ut  Jugi  (irmicas  tanta  nc  ( pro  ratione  Ponderum  ad  illud  exigendorum)  ut 
non  Tcl  rumpatur,  ve)  iirfk^tur.  Hoc  utique  adverlarecur  de£  2 & p hujus; 
quae  Ubnun  Jngumqoe  ihficxile  fupponunt.  Et  ( ne  caeteris  immoremnr  ) iUis 
ialtem  incommodis  obnoxium  erit,  qux,  cx  Centro  Motus  extra  libram  polito  ori- 
unda, modd  memoravimus.  ^ 

S.  Ut  Axis  Aci^  qua  iullinetur  jugum  ( quzquc  per  iplius  Centrum  gravita- 
tis, vcl  jCquilibrii,  tranfire  intelligunr  ) Tum  Aaita  fit  (ad  initor  quali  linex 
Machematicx,  quam  rcfi*rre  imelligitur  ) quo  facilius  in  utramvis  partem  recipro- 
cetur Libra:  Tum  fiiu  Horizontali  conlbcuta,  (quippe  Libra  circa  Horizonta- 
lem Axem  Hneerius  libratur,  utpote  in  plano  ad  Honzonceiu  reflo,  in  quo,  exteris 
paribus,  Pondera  magis  graviunr,  & liiapte  fponte  feruntur,  pcri^jZ^,  Cap.  2. ) 

Tum  denique  ut  Declivitatem  habeat  utrinque  aequalem  (nam  liqua  motus  elc 
declivior,  eamagis  propondebit  Libra ; per  i7,Cap.  2. ) A^oque  ut  Axis  Cune* 
um  referaf,  cujus  duo  plana  in  Aciem  coeanna,  fint  ( pofito  Jugo  in  litu  Hori- 
zontali) ad  Horizontem  xqualiterinclimita;  &fimul  Trutinx  foramina,  quibus 
fiiltinerrlblem.  Axb  extrema,  iu  1'ubtus  conqfiarata  fint  uc  ab  infimo  punito,  cui 
inaimbtt  Axis  acic^  squali  utrinque  acclivitate  alluigam ; utrinque  enim  (nempe 
tum  ob  formam  Axis  indebitam,  tum  foraminum  Trutins  iosqoalem  acdivita- 
tem  ) oriri  poarit  inaequalitas  in  decliviute  motus. 

p.  Ut,  quam  Heri  ^(Tic  per  alia  incommoda,  tenue  fit  & leve  Jugum,  cum  ar- 
mamemis  luis.  Nam  (per  2 hujus)  otut,  esceris  ucdiitumdl  comparatis,  iprum 
Jugi  Pondus,  cura  Lanabus  reliquaque  armatura,  Libcadonein  quod  Ipeilat,  nul- 
lius infiar  habetur:  Axem  tamen,  quo  fultinecur,  prem^  ejulque  obtundit  aciem, 
quominus  circa  illum  libere  rotetur  libra.  Adeoque  quo  mmus  fuerit  Jugi  pon- 
nus,  co  minus  hinc  incommodi,  csterii  mribiis,  oborietur. 

10.  Denique;  pro  varia  Gra\^m  aa  Examen  exigendorum  pondere  & magni- 
tudine, aliter  atque  aliter  profpiciendum  entin  fabrica  Librs.  Nempe,  in  Auri* 
&brorum  dcGcmmariorumBiianabus  quibus  res  minuaHims  ad  examen  revocan- 
tur; fflaxime  profpiciendum  erit  uc  accurate  omnia  fiam,  qoo  leviilimum  Ponde- 
ris dilcrimen  dete^tur.  Quas  quidem  taaa  cumaocDraoone  fieri  nonnunquam 

dicitur,uc— -unius  gnmi  huc  illuc  vertatur ; imo  ( quod  in  Honoratifiimi 

nofhri  accuraciUima  quadam  Bilance  obiratum  cft  ) parte  unius  grani, 

( quod  coram  compluribus  tcilibus  fide  dignis  experimento  fa^  fzpius  compro- 
batum fuiL  ) Ubi  autem  res,  magnx  Molis  & Ponderis,  librandx  veniunt  i uc 
in  Fabrorum  ferranorura  negotiis  > aliifquc  magni  rooUnnnis  rebus  fieri  folct  ) 
magis  profpiciendum  erit  firmitati  totius  machmx  : Adeoque  ita  attemperanda 
funt  quz  de  Longitudine  Brachiorum,  dc  tenuitate  & levitate  Jugi,  dcAcici  Axis 
acumine,  reliquilquc  hujiifmodi,  fupra  diximus ; ut  firmitati  louus  machime  non 
officiatur.  £t  quidem,  quai  ad  Centipondium  pendendum  paratur  Libra,  non  mi- 
nus accurata  confebitur,  fi  uno  fcrupulo  veriacur;  quam  quxad  Drachmam  pen- 
dendam comparatur,  li  venatur  pane unius  grani.  N.im  ut  Centipondium 
480 

in  fe  continet  IcrupuIosaSSoo;  ita  Drachma  continet — -unius grani ;compu- 

400 

tnndo  Icilicct  in  Libn  fcu  Pondo  12.  Uncias;  in  Uncia  , 8 Drachmas  ; in 
Drachma,  3 Scrupulos ; in  Scrupulo,  ad  Grana : ) Adeoque ; utrobique  eadem  ap- 
penfi  Ponderis  parte  aliquou  vertitur. 
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Stateram  Romanam  conftniendi  rationem  exponere. 

^Tatcra,  qiiain  ( ob  ufum  ejus  rie^uentcm  Konise  ut  puutur)  Xomaiutm  vocaot ; b 
)vulgui  Libra,  Biachiocum  longitudine  potillimuni  diHeit:  Quz  non,  ut  V ulgaiis 


pn2  3 
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Libra,  iEaualia  habet ; pro  varia  Poaderuin  comparandorum  ratione,  varie  In- 
xquali^a.  Porro^lo  nempe  ao  Axe  Motus  ( oui&  Axis  i&^ujlibni  debet ) Bra- 
chiorum altero,  utCA,  incertam  longituainem,  puta  unius  Pollicis,  aut  etiam 
minorem;  inaltero  Brachio,  utCB,  quantumvis porre^lo,  diftmguunt partes ipfi 
CA  longitudine  sequales,  quot  opus  videbitur,  dilUntiis  4,  &c.  termina- 

tas ; ( quas  etiam  in  parcicul^  qnotlibet  arquales  dilhribuunt  } 

Appenfo  iuqiic  (^Quzlito  Pondere  feu  explorando  ex  A ; Pondus  datum  (eu 
notum  P,  cx  Brachio  contrario  dependens,  \ pun^lo  C removendo  & admovendo 
explorant  inquadilbnda  (iet  xquilibrium.  Atque  invento,  verbi  gratia,  pondus 
P m diilantu  f,  ponderi  in  A,  aequiponderare : hinc  colligunt  ( propter  pon- 
dera Dillamiis  reciproce  proportionalia ) pondus  Q,  ponderis  P noti,  quiutuplum 
ellc.  Cujus  Demonflratio  cx  la  hujus  dependet. 

SC  HO  L I U M. 

HOc  habet  Sutera  hzc,  pne  vulgari  Libra  commodam  : Tum  ut  uno  pondere 
noto,  quodcunque  explorandum  piserent : Tum  ut  minus  gravetur  Cen- 
trum vel  Aim  Librx.  Quanquam  enim  rotationem  quod  fpe^tit  tannmdem 
vala  Pin  Sy  atque  f P in  1 ; non  amen atqualiter  gravant  Axem;  Ut  ad  18  hujus 
oftenfum  dt  ^ Fraudi  magis  dl  obnoxia. 

Monendum  porro  hic  tandem  duxi,  quod  ^ noftro  ( Linguarum  O- 

rienuliiim  apua  nos  nuper  Profcifbre  peritifluno)  didioi;  ab  ip(o.  Conjlantmofioli 
olim  commorante , oblervatum ; ubi  irequeminunus  di;  hujMimodi  S/afetit  ulus: 
Nimirum,  quod  ^oma,  icu  C^ntra-pondium,  in  htc  Statera,  in  forma  M*H 
*Ptmici  ( (cu  Pom  granau ) conibruerc  foleant  ( quam  formam  & Noliri  rainent,) 
qnod  Hebrxis  RirmUnn  dKitur,  Arabibus  Romman  \ nnde  illis  nomen  huic  Su- 
tene  bdhimdi  Rommaua:  (quod  Lcxkographt  eonlimnm;)  diceretur  qnafi, 
ponderatio  ad  K^blum  Tmicum.  Nos  autem  ( Stateram  Ipfam  ab  Orientalibus, 
ut  videtur,  mutuati)  Nomen  etiam  (quod  fieri  folet)  axnuiau  fumus:  ad  Sonum 
magis  quam  Sigmfkatiencm  intend  (quam  forte  minus  incdlcximus. ) Indemje 
ex  eorum  noftroruni  deformata  df  Romana-,  decimante  Sono  ad  Vo- 

cem nobis  notam : ((^lod  porro  fuidct,  ctiamnum  apud  nos  retenta  tJMaii  Tunici 
forma  m rontra-pondio,  ut  «pud  illos. ) I>um  imwim  Rrnianisy  aliis  Eu- 
ropteiSy  Suicram  hanc  magis  uGcatara  c(!e,  aut  ab  illis  ad  alios  fuiUc  derivatam, 
mihi  nondum  confiat.  Viderint  alii 

Hacc  amem  Ponderandi. ratio  ( ni  male  conjicio ) ea  cft  quam  prohibet  Lex  ao- 
ftra  Parliamcnaria  Aftno,  ly  . Edic.  5,  Cap.  g.  fub  nomine  Atmcel  Ubi 

caucum  di  ( mter  alia  ) nc  in  policrum  ufiirpetur  hxc  ponderandi  ratio  Atmcel 
di^,  vendendx  & emendz  naero^  a^Btumcem  ponderentur.  {JVhereas  gieat 
damase  and  dcceit  is  done  to  the  pe6pk\'hy  Jb  mmb  that  dtvers  Mercbants  nfe  /0 
kny  it  WooU  and  otber  KjMercbmsbJes  by  a vaeiih  that  ii  caUtd  Atncel : 

klt  is  accorded astd  Jlablijhed that  thts  wei^bt  calied  Atmcel  betwixt  bmyers  and 
feUers  Jhall  be  vobolfy  put  out ; And  that  rsxry  Jkle  and  bn/t%  be  h tbc  Ballancc ; 
Jb  that  the  Bailance  bf  even,  and  the  ff^oolls  and  otber  tj^krt£mdtje  evenly  vcetgbed 
by  r%bi  voetg^ht.  iterumque  (iifdera  ^rc  verbis)  Amo  34.  Ed.  3.  cap  f.  Item 
Ann/  B.  /Jen.  6.  cap.  y.  Verum  ante  ea  tepipora  cjufdOB  ufum  approbatum  fu- 
if&  liquet  ex  SiatMOy  Amo  ta.  Edvc,  3.  cap.  ii.  . . 
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Ad  Ledorem 

MONITIO. 

NE^uk  miretur,  quod  Pars  hcec  Secunda,  prceter 
Jobtum,  ex  abrupto  inchoari  'videatur  \ conttnua- 
tk  tum  Capitum,  tum  Fidarum,  tum 
rum  Numerk : Ledorem  monendum  duxi,  id  pluribus  ^ 
de  caufis  contigijfe.  Trimo  quidem,  quod  non  ab  initio 
/latueram  parUctdatim^dere  ; fed  ftmul^  femel  opus 
integrum  emittere.  Et  quidem  /ut  dicam  quod  res  e/l) 
Tartk  hujus  Secunda  pars  quaji  dimidia  jam  ante  tm- 
prejfa  fuerat,  quam  vel  TartemTrimam  ( anno  prate- 
rito ) ediderim,  vel  Opus  ipfum  in  T artes  diftribuendum 
putaverim.  Sed  partim  Operarum  Mora,  qua  Opus  Ty~ 
pothetk  dtfftcile,  atque  inufttatum,  in  longum  protraxe- 
rant ; partim  aliorum  impatientia,  qui  ut  Jaltem  T ar- 
tem illam  pramitterem  efflagitarunt ; fecere , ut  loco 
commodo  ^Bionem  facerem.  Ferum j /t  id  in  caufa  non 
fuifflet ; alia  tamen  ratio  eSt  /qua  etiam  ab  initio  fecit, 
ne  Opus  hoc  inUihros  partirem,^  cur  ftcfeciffem.  Stpppe, 
cum  frequentiffima  occurrat  Gtationum  occafto  j /tf  quo- 
ties Figura  vel  Propofitio  citanda  foret,  toties,  prater 
ipfarum  Numeros,  tum  Libri  Jeu  Partis,  tum  Capitis 
Numeri  recenfendi  efent : Omnino  minus  commode  id 
fieret,  quam  {quod  hk  fit')  ubi  Figura  qualibet  unico 
’ Numero,  ^ qualibet  Tropo /itio  vel  unko  vel  /altem  duo- 
bus Numerk  defignatur.  xitque , ob  eandem  caufam, 
etiam  fequentis  Tortis  Numeri  cum  Numeris  Secunda 
continuandi  erunt,. 


C A P.  IV. 

De  Centro  Gravitatis. 


DEFINITIO. 

CHOimmm  jmdvii  UitimJam  CaaJimi  Gtmutritm  InimjAiRtm)  inttKr 
gOoTf  tx  mmcro  itatis  cmfiare. 

UT,  ex  ufinitis  PuniUs,  Linei ; Superficies,  ex  infinitis  Lineis ; & ex 
infinitis  numero  Supcrficieboi,  Solidum:  Item  ex  infimas  temporis 
Momentis,  Tempus,  &c. 

Hoc  eft : nos  idem  explicamus  in  noftra  Arithmetica  Infinito- 

rum, St  TraA.  de  Con.  SeA.)  ex  particulis  Homogeneis,  infinite 
exiguis,  numero  infinitis ; Idque  (ut  plurimum)  lecundum. unam 
£dum  dimenfionem  aequalibus. 

PUta ; Linea,  ex  infinitis  pimSi^  hoc  cil,  Lineolis  infinite  exiguis,  longitu-  pj.  g,; 

dine  amnalmus,  vd  aqne-altisj  quarum  i^fvis  lotmitudo  TU  altitudo  fit 
^ (pars  innnitefima)  lon^tudinis  TU  altitudi^  lotius  &ieae. 


Item,  Superficies  ex  infinitis  lineis  fire  re^  Gtc  ciirTis  raiallelis  p hoc  ^ pjg.  ga. 
fupetficiccuiis  (lin£s  illis  interjeSis)  zque-altis,  quarum  cuiufvis  altitudo  fit  in-  g, 
finitefima  pais  totius  altitudinis ; aut  utam  ex  pun£lis  (^»11  illz  linex  mtelli- 
guntur  conitare)  hoc  eft  ex  fiqreificiecuiis  aequalibus  & fiitiiiibus,  quarum  cujuf- 
VB  magnitudo  m i,  totius  areae. 

Item;  Solidum,  ex  infiniiis  numero  fuperficiebu!^  hoc  eft  fohdulis  aeque-allis 
Ctc  aeque crafii^  quorum  cujufvis  altitudo  Telcralliuu  Iit  totius;  vel,  liqeis 
numero  infinitis  (ex  quibus  intelliguntur  illae  fiipeificics conftarc ) puta  ex  toti- 
dem Prifinatis,  ficu  parallelis,  quorum  baTes  (communi  plano  kAarum  ad  ca 
re^  ) (imiles  fint  & acquaks,  quarum  magnitudo  fit  ^ iftius  quo  ftcai^r  plani; 
vel  etiam,  ex  ponftis  ( quibus  lUz  Imcz  mtcUiguntur  conftarc  ) hoc  eft  Ibudulis 
exiguis,  zqualibus,  quorum  fingulorum  magnitudo  inielligacur  ^ totius. 

Qjiz  quidem  Lineolae,  Superficieculz,  Solidula,  &c.  Tatiis  modis  diipofita  iii- 
telligi  folent , prout  codirucloci  videatur  expedire.  Exempli  gratia ; Circulus 
dicetur,  hoc  Icniu,  ex  infinitis  numero  reftis  p^llclis  conftarc,  M eandem  unam  pig, 
aliquam  diametrum  ordinacim-applicatis ; hoc  eft,  Paraliclogrammis  xque.altis : 

Vcl  ex  infinitis  numero  Circumicrcntiis  concentricis ; hoc  eft,  annulis  aeqw  crallis : Fig. 
Vel  ex  infinitis  numero  radi»;  hoc  eft,  ieftoribus,  vcl  triangulis  fimuibus,  &c  Fig.8{. 
Et  S^zra  firailiicr,  live  ex  infinitis  numero  planis  aeque  craiui;  live  ex  totidem 
rupoficiebus  Sjfizricis  concentricis;  live  ex  infimeis  numero  IcAiribus  fphaericis, 
aut  pyramidulis,  &c 

Dico  tamen,  ut  fimtmm,  iia  fieri,  ut  iiiz  parciculz  lecundum  unam  laltem 
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diracnGoncin  fint  ztjuales ; Neque  enim  illud  ncccllario  exigitur;  quin,  Ii  id  ali- 
quando expedire  videbitur,  pro  altitudinibus  ( verbi  gratia  ) aequalibus,  poterit 
conilruiJlot  vd  Arithmetice  proportionalibus,  yel  fecundum  aliquam  aliam  ordi- 
natam luicm  crefcentibus  vel  decrefcentibus  uti. 

Hoc  eft  (lendum  Mathematiaun  rigorem)  latera  inlcribi  poteft, 
vel  circamlo-ibi,  vel  alias  adaptari,  ex  hujulinodi  paniculis  con- 
atum quid,  quod  ab  expolito  ciifierat  quantitate  infinite  exigua,  five 
qua;  dau  quavis  minor  fit. 

PUta ; in  Circuli  peripheria,  ex  arcubus  numero  iniini^  conflabitur  curva 
qua:  peripheriac  exaAc  congniai;  led  &ciden  peripberiae  inferibi 'jpiMeft  ex 
liibtenfis  numero  infinitis,  vel  circumlabi  ex  infiiutis  numero  tai^eaqmia,  con- 
ilau  linea,  quae  b peripheria  illa  deliciat,  vel  eam  Ikperet,  diirerentia  qnx  dau 
quavis  minor  Ct.  Unde  iadum  ell,  ut  Cuculus,  pro  Polygono  regulari  laterum 
nuigcto  infinitorum,  haberi  foleat.  Et,  in  aliis  curvilineis,  limiliter. 

Item  Circuli  Plano,  aptari  poteft,  five  ex  Annuln,  live  ex  Sedtoribus,  fig^ 

2UX  circulo  accurate  congruat:  Sol  & eidem  infcribi  poteft  vel  circumicribi, 
ve  ex  Paiallelogrammi^  uve  ex  fimilibut  Triangulis  figura , cujus  ab  expolita 
circulo  di%renua,  fit  dataminor.  At^  in  alus  limiliter.  . ^ 

Atque  hanc,  de  Indivilibilibus,  dtx^inw  ( nunc.pafiim  receptam,  ^ue,  poft 
Civallcrium,  i celeberrimis  Mathematicis  approbatam)  pro  Veterum  continua 
figurarum  Adfcripiione,  f iibftiiucre  vifiim  eft ; ut  breviorem ; nec  tamen,  minus 
demonftrativam.  Ii  debita  cautione  adhibcuur.  , 

Hanc  intenm  definitionem,  utut  C^ifi  V.  maxime  liibfervituram , huic  I V 
Capiti  prx^o,  quoniam  & hic  alicubi  ului  em.  Ut  liquando  Grave,  per  om- 
nia lui  punoa,  delignem,  &c.  nec  velim  tamen  perperam  intelleihim  ire 
Sin  Demonftrandum  hoc,  non  Definiendum,  putet  qiiis ; Ego  quidem  pro  ea- 
tenus  demonftrato  habeo  quatenus  demonftratione  opus  tt,  ex  «monlbata  ab  aliis 
Methodo  Indivilibilium.  Hic  utique  id  aginir,  ut  ddiniam  quo  lenfit  velim 
hujulmodi  quz  occurrunt  intelligenda ; quod  eft  Definitionis  opus. 

Definitio  Centri  QrnittWy  habetur  in  Capite  praecedente. 


PROPOSITIONES. 


PROP.  I. 

Si  Fonfto  unico,  ac  Centro  Motus,  fuftineatur  Grave  ( vel  ex  plu- 
ribus conjun^  gravibus  aggregatum:)  poterit  nihilominus  in 
quafvis  partes,  circa  illud  rotando  moveri ; pon  alias. 

Si  duobus  pun^s,  pluribufve  in  eadem  re&a,  ut  motus  Axe  fufti- 
neatur: potent,  emea  illam  redam,  in  utiamvis  partem  rotando 
moveri  i non  alias. 


Si  U'ibus  (pluribufve)  non  in  eadem  redapundisfuftineatui;:  in  nul- 
la# poirtes  moVeUtur.  , 


Fig.  8d.  TNiclIintur  Grave  quodvis  A B F,  unico  punfto  M ut  Centro  motus  fiiftineri. 

Maturatum  eft,  flante  hoc  pundlo  M,  in  quaftunqtie  drea  hoc  mpveatnr  partes, 

eandem 
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eandem  po[Ic  totius  figuram  retineri.  Quippe  m quodcunque  Superficiei  Sphx< 
riez,  centro  M deferiptz,  moveatur  ( verbi  gratia  ) punilum  A \ (hoc  cfl:,  in  qoaf' 
cunque  partes  circa  M rotetur ; )^iiinil  tmp^d^qqin  & reliqua  puncta,  ut  u,  ita 
iimul  moveantur,  iit  eandem  quam  prius  imer  fe  pofitionem  reuncanL  Puta,  ut 
A,  B,  line  in  eaoem  qua  prius  djltantia ; iitque  A B F idem  angulus,  iifdemqut  ut 
prius  cruribus  cpaiprchenrqs,  &c.  h . .1  . . ^ .t.  i 

Sin  duobus  punctis,  ut  X,  S,  ( vel  pluribus  in  eadero  rcdla  ) qpt  etiam  ipla  X $ 
reda>  ut  Axe  motus  uifbneatur : Manifeflum  ell,  Ibme  ro6U  XB,  adeoque  omni- 
bus in  illa  pun^s,  pofle  aliud  quodvis  pundum,  circa  hanc  ut  Axem,  vel  pror- 
fuffl  vel rarorfum  peripheriam  dclcribere,  leliquaqne  fimulpun^bi,  iuutneoefle 
erit  quo  eandem  imer  le  politionem  rciinean^  moveri ; iunues  item  peripherias 
circa  eundem  Axem  delcriocndo.  ,,  ’ 

Sumque  hxeduo,  vel  ita  exElememisjxrfpicua,  vd  pcrle  manifdta  , ut  in, 
14,  iSy  i(Sf  17,  iS,  ip,2o,  21,  22,  23,  ddT  isEudidis  (quxSf^rara, Conum,  & 
Cylindrum  fpedam)  quali  pro  poftulatis  Tupponantur. 

Sed  dico  porro ; Stante  centro  motus  M,  noti  polle,  nifi  circa  hoc  rotando, 
moven  grave:  propter  eandem,  quam  manere  rapponimus  dilbiuiam,  cujuilibct 
lliipundtj,  tum  abM  pundlo,  tum  ^ fui  quovis  alio.  Per  defCcncri  motus. 

Item;  Stantibus  X,  S,  pundlis;  non  polle  alias  quam  circa  hanc  redam  rotan- 
do ( ut  circa  Axem)  moven.  Quippe  omnia  ejuldem  X S rcdlz  punda,  eodem 
(itu  manere  certum  cR;  ( (ecusenim  non  polient  eandem  quam  prius  ab  utroque 
diRantiam  retinere:  ) Quaque  extra  hanc  redam  punda,. li  aliter  moveantur 
quam  circulos  circa  X S axem  dderibendo,  non  rennebunt  eandem  ubique  tum 
ab X tum  ab  S dilhntiam ; ( quod  cx  EldA'ntiS~Sphzrici$ &cile conibbh. ) Et. 
niO  {imul  ita  moveamur  omnia  ( hoc  df,niii  fptum  grave  circa  XS  axem  rotetur) 
non  eundem  inter  fe  iicum  confervabunt ; ( quod  Tupponitur. ) Non  igitur  alias 
quam  lic  rotando  movebitur.  ...  , y.  ?mU:.  . . « 

Denique  : Sitribus  pundis,  utXSA  (nedum^pluribus ) non  in  eadem  'reda, 
fuRineatur:  Non  movebitur.  Cum  enim,  Rambus  XS,  nt^poQe  aliter,  qugm 
rotando  circa  X S uc  Axem,  ‘moveri  graV&  jam  bRcnfum  Rt  T hbn  poOe  autem  (Ic 
moveri.  Rante  etiam  ( extra  hanc  redam  ^ pdfidd  A ; ( utpotc  qiiod,  cum  ex,tra 
Axem  (it,  non  1 reliquis  motipu^isopiiiibci^'^iiifr&  ipfabfipiul  moveatur,  ean- 
dem diRmatiam^etmebi^'quoaRotatil^sddiJltttiop6flubi^’)  non  omnino  move- 
bitur. 

SC  HO  L IU  M. 


INtcUigitur  Propofitio,  de  Gravi  ( feu  graVium  Aggregato  ) duro  & conflante ; 

eoufque  (Utem  conRaime,  ut,ea,  qoae 'adhibetur  Vi,  nec  frangatur,  nec  luxeun 
aut  incurvetur  ; quin  eandem  ( faltem  zuuipollentem  ) retineat  figuram,  omni- 
umve  ipGus  partium  inter  ie  politionem  relpedu  totius,  utcunnoe  litum  ieu  poli- 
tionem relpedu  loci  mutent : Nnn  de  Gravi  fluido  ieu ' molli,  quod  promilcue 
incurvetur,  vel  figuram  fuam  mutet  partiumque  inter  iepofitionem.  Quod  & in 
aliis  fubin^  propofitiombus  imeUigendument. 

Fundavero,  utM,  X,S,  &c.  quibas  fuRineri  intelligitur  grave;  adeoque  im- 
motis illis,  moveri;  livc fintin  iplb  Gravi,  fl ve  extra,  pcrln^  cR  Sed  utcun- 
que ita  cum  Gravi  quod  movetur  quafi  connedi  mtdJ/genda  funt,  tanquamipflus 
pun^la  diem  ; d eandem  cum  rdiquisGraiis  pundis  politionem  retineant,  mcon- 
que  moveatur  Grave. 

Pundto  autem  ( uno  vd  pluribus  ) fuRioeri  dioenir  illud  Gravcv;  quando  ( re^ 
tenta  fua  ad  Gravis  parte»  lingulas  politione)  loco  fuo  minioie  dimoven  intcJiigatur 
pandum  illud,  Icu  plura  pun^.  « 

Denique;  Quod,  deCravium  Aggregato  (domita,  otdiduroeR,  £onnedi  to- 
teUigantur ) lanquam  pro  uno  Gravi  bnendo , liic  iofimiamus : idem  in  l^uen-' 
tibus  intelligendum  cul  ( Quippe  & Cigvium  A^r^tuiB,  Grave  eR.  ) Qiibd 
leind  moneo;  ne  lingulis  tdcatincmpropofidoaibus  repetere  opus  fit.  " •' 
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. PRO  P.  II. 

Si  redia  quavis,  ut  Axe  Motos,  ad  Horizontem  perpendiciilari  {ufit- 
neatur  grave;  in  nullam  partem. gravitate  iua  praeponderabit;  A- 
^ deoque,  fibi  lic  permUTum  non  movebitur. 

NAib,  Hame  refla,  nt  XS,  ad  Horizontem  perpendiculari  ( adcoque  ipfiui 
putifli»  omnibus  eodem  fiiu  manentibus-, ) quMciinque,  extra lianc,  punflnm 
noreamr,  ut  A,  pertphcriam  deferibet,  ut  K «,  circa  X S ut  Axem  ( per  pneccd.) 
adeoque  in  Horizontali  plano  : (Cum  enim  X S perpendicularis  Iit,  cum  ad  pla- 
num cimoli,  nrpote  cujus  Axis  eft;  tum  ad  Horizontem,  ex  hypotheli  ; erit  circuli 
planum  iHod  Horizontale;  per  14  EI  ir.  ) In  ^uo  quidem  plano  cum  nullus  Et 
Delccnfiis,  aut  Pnrponderatio ; nec  fiet,  obgtaviiatem,  motus,  (per  4,  s,  zj,  cap. 
a. ) Cumque  de  omnibus  graviS  pnnflis  permde  conll^  conlbt  de  Gravi  toto ; 
Qtiod  erat  propofitunt 

u:  ' SCHOlllUM. 

; -a'  ’ . « 

RE^  vcrofuflmcridiceiurGrajve^ifi  duobttsfaltesiipnus  pun^lis  faftineatiir; 
quippe  ik:  tota,  redkaeodcni  iiru  rcemebitur ; at  ad  prop.  {Micced.  oi^nfun  dt 

■i  n . 


PROP.  III. 

i.  iX  ,•  i . 

Si  GravG  redta  quavis,  ut  motus  Axe,  non  ad  Honrxmtem  perpendi- 
coiari,  fuftineacur;  litqnein  Plano  per  Axem  Motus  incedente  con- 
ftitutum , ad  Horizontem  rc^o  5 ( quod  Ferftndtculare  tiaram  per 
dicimus;)  in  neutram  partem  prxpon^abit;  Adeoque  ubi 
lic  permiHiim,  non  movebitur. 

Sin  extra  illud  Planum  confticutoBi  lic  > ad  Planum  illud,  in£ra  motus 
Axem  feretur. 

P Er  XS  motus  Axem  ( vel  Horizonti  paral* 
Iclura , vel  tncunqtie  ohiiquum  ) incedat 
Pianum  l^sdzomi  redum  X S A,  m quo  in* 
teUigatnr  conii  1 tutum  Grave.  Knt  quodcun> 
que  Giavis  puoduni  vel  in  iplb  Axe,  ut  M ; 
Tci  infra,  ut  E ; vel  iupra  Axem,  ut  A. 

Depun^M,  mamlejtum  ell,  liante  XS, 
tpTum  MjtemfWe ; uqx>ce  quod  cii  ia  ipfa 
XSre^a. 

. . DeB,  conftat;  Cum  enim  ( per  i hmu«  ) 
aoti  p^it  B moveri.  (bmceXS,  quia peripheriam  rotando  delcritut,  ucBKA; 
ad  planum  rei^s  eftX  S Aa» ; ^jus  quidem  Peripherise  puncium  iiifimuin 
cil  ipfum  B(^aoCap.3.)  Inde  non  movebitur  l]x>ntc  fua : C^ippe  Gfave(pcr 
def.  Gxavimis } non  niuDclceniiii  ergo,  gravitate  uia  movebitur. 

Id^dcniqu^,  de  A oooiht : Quippe  cum  non  poBit  A moveri  ( per'  t hofis  ) 
nili  {fitripheriam,  ut  A N B,  circa  XS  ut  axem  deicribendo ; cujus  ( per  10  Cap. 
0^)  tam  iuprcoiuin  pun^Utm  di  iplom  A,  tora  Ddeenfus  ucrinque pariter  Declivis; 
in^peutaui  panoa  lerenir.  per  8, 17  Cap,  2. 

■jlj^qucnocciHUktdc  (jogulis  GtaTJS.pun^is,  liv^  infra,  fiverupn,iive  in  ipib 
Axe ; conflat  d^  Oravi  tuio,  lic  confttcoco,  m neutran)  partem  praeponderare ; 
adcoque  nec  motum  iri  Quod  erat  propoUcum. 

Sin  cxcta  hoc  pbnum  confliumim  fit  Grave;  ipfius  punda  fingoia,  qux  extra 
planum  funt,ut  N ; intermedia  erunt,  in  fuis  relpc<^ve  peripheriis,  meer  puo6h>m 
iupremuni,  ut  A,  & miimum  ut  B ( per  20  Cap.  z.  ) Adeoque  deorfum  ad  B Ide- 
nir,  per  o,  8,  Cap.  2.  erat  ultimo  dcmonllrandum. 

PROP 
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P R O P.  IV. 

Si  circa  redlam  quamvis,  ut  Axem,  ( five  Horizontalem,  five  utcunauc 

obliquum,)  rotetur  Grave;  ea  ratione  ponderant  ipfius  piuu^  im-  * 
gula  aequaliter  gravata  (aut  illis  applicata  pondera  sequalia ) qua  di- 
ftant  i Perpendiculari  per  Axem  Plano. 

Adeoque  : Si  inaequaliter  gravata ; in  ratione  ex  Ponderum  ( five  Gra- 
vaminum ) & Diftantiarum  rationibus  compofita. 

Sit  prumim  AxisXS,  in  plano  Horizontali  ; atque  in  eodem  Horizontali  pia-  Fig.^o. 
no  puncta  quotlibet  A,  ^ Unde  ducamur  aa  Axem  normales  AC,  fiX,£S: 


(quz  itaque,  per  defi  4 El-  j.  plano  per  Axem  perpendiculari  normales  funt , 
punflorum  ab  eo  Plano  difbntiani-  incnfurances. ) Cumque,  per  1 hujus ; non 
poflint  alias  A,  B,  E,  pundla,  qiram  rotando  tcrri ; (circulorum  peri phcrias  Cen- 
tris C,X,  S,dcicnbendo  ; & quidem,  propter  lituro  Axis  Horizontalem,  adHori- 
zontem  rei^rum ; ) Elrunt  AC,  fe  X,  ES,  totidem  Librsc,  circa  fua  rcfpedlivc 
Centra C,)^S,  roucse : Adeoque,  per  12,  ig,Cap.  5.  A,B,E,  pundU  , in  eodem 
plano  horizontali  pofita,  xqualiter  gravata,  ponderant  in  rauone  diihuitiaruro , 
AC,BX,ES:  Inaequaliter  verogravau;  ioca  quz  ex  harum,  & Ponderum  rA- 
tionibuscomponitur.  Quod  erat  p^frpofitum.  1 

Dciadc;  Manente  AxeXS,  in  litu  Horizontali ; (quo  plana  circulorum  tota- p:»  g. 
tione  faflorum,  lint  adhuc  ad  Horizonta  rcdla  : )Stnt,  extra  planum  Horizontale,  . ^ 

pun61a  Gravis quotlibet,*,^,»:  (five  in  eodem,  five diverlisPlam^  perindccll;) 

Unde,  ad  Planum Horizom^e ducantur  perpehdicularcs ; puta  «A,  iSB,iE.  In- 
lelligatur  autem,  per  ipfum  Axem  XS,  erigi  Planum  ad  Horizontem  perpendicu- 
lare ; atque  ad  hoc  per^dicularcs  rcibe,  * *,  (6  i r ; vel  his  zqualcs  ( mpotc  pa- 
rallclx  parallelis  term^matz ) A C,  B X,  E S.  Oliendetur  ( cx  prop.  1 8.  cap.  2.  vel 
4,  tjcap.^.  ) tatmindem  ponderare  eadem  pondera  in  «f,  fl,f,  atque  in  A,  B,E. 
Hoceft;  ( per  jam  demonrfrau ) in  rauone  diftantiariiin  AC,BX,ES,  vcl  «x, 

»•-,  fi  Funda  fint  zqualiter  gravaw  ; vel,  fi  inzqiialitcr,  in  ratione  quz  cx  ha- 
rum & Ponderum  rationious  componitur.  Quod  erat  propofmim. 

Denique:  Sit  fitils  Axis  ad  Honzontera  utcunque  obliquus:  Reliquaque,  ut 

grius,  conflruda.  Nempe,  meoderaXSABE  plano  Inclinationis,  redz  AC,  < 
X,  £ ^ Axi  ad  angulos  redos ; in  quas  (culicet  cadum,  l pundis  s,  jS,  i,  dcinidz 
Perpendiculares  ad  mem  Planaa^  «A,  4B,  tE.  Similiter  omnmo  procedet  dc- 
monilratio,  nili  quod'Circull  rotatione  delaipti,  qui  prius  erant  ad  Horizontem 
xedi,  nunc  fiant  ouiqui;  adeoque.  propter  planorum  Obliquitatem,  roinuunn&f 
Ponderum  Momenta.  Eli  autem,  propter  tundem  omnium  axem,  eadem  circulo- 
rum omnium  Obliquitas^  Adeoque  in.eadem  ratione  minuuntur  Ponderum  Mo-  ^ 
menta,  per  26  Cap.  1.  Quam  itaque  rationem  inter  fe  haberent  Momenta  Pon- 
derum m A,B,£,  in  eredutf  cuculis ; eandem  & hic  habebunt  in  circulis 
«(ualiter  inclinatis  (perf  cap.  1.)  >^Hbc  efi  (per  lam  dcmonflrata  ) lu  ratione 
diitqMjanim  ^Perpendiculari  'per  AxemPlano,  poodciabunt,  fifint  zquaiiter gra- 
vatavel,  fi  inzqualiier,in  ratione  qus  ex  harum  & Ponderum,  rationibus  cora- 
ponitur.  Quocherac  ultimo  demonfiraoduov 
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Brevi.  Summa  Demonilrationis  huc  redit.  Cum  ()ui  ad  prop.  i a & i j cap.  pra;- 
ccd.  Ponderationum  Rationes  traduntur,  in  hanc  univtrialcm  propofiiioncm  con-  - 
fpireni,  cirqi  axeJ  trqmltter  inclmatm,  pmJnare  m ratmie 

Mmturum  ktkmpa  AxemTnpendlcultri  ^ Et , /u^puJta,  frofoi  tmakter 
( Qjoacunque  In  vel  Axis,  vcULiboead  HoriMntem  politio ; &,  live  p.r  Centrum 
Motus  tianictt  libo,  fivcieoia;  item,  Gvclintad  eandem  vel.  diverlas  Lubras, 
Uve  in  eodem  vel  divctfis  Plane  librentur : ) Conllat  propolitum,  de  «juocunijue 
AxeUtu,  non  ad  Horizontem  redlo;  & de  quocunque  Pundlorum  ad  Axem  luu. 
Quod  erat  demonllraadum.  ^ 


SCHO LI U M 


. ii«‘. 


De  sim  vero  Axis  ad  Horizontem  redlo,  non  agit  hsce  Propolitio  ; ( ut  neque  ' 
Icquentium  aliquot ; ) Quoniam,  hoc  cafn  ( propter  rotationum  circulos  Ho- 
rizonti parallelos)  nulla  erit  cujulve  pundli,  utcunque  gravati,  ad  motum  urca 
axem  ptopeniio,  litu  Ponderatio  : ut  didlum  HI,  Prop.  i.  hujus. 


PROP.  V. 

Si  Perpendiculare  Planum,  permotus  Axem,  incedens:  fecet  Grave  in 
partes  invicem  xquiponuerantes : (Hoc^:  Si  Perpendiculare  Pla- 
num per  Axem  fit  Planum  iEquibbrii : ) Non  movebitur , fibi  fic 
permififum.  Grave. 

Sin  Segmentorum  alterum , reliquo  praeponderet ; ( dummodo  non 
fit  Axis  motus,  ad  Horizontem  perpendicularis : ) Ea  feretur  ; ea- 
tenns  donec  fiat  iEquilibrium.  Et  fimul  utraque  aequipollent  exceffiii 
praepollentis. 

A<W)ue:  Non  erunt,  ejnfdem  gravis  (aut  Aggregati  gravium  ) duo 
iEquilibrii  Plana  invicem  parallela. 

De  Axe  motus  ad  Horizontem  redlo ; conllat  propofitum  ; ex  2 hujus.  Nempe, 
non  moveri  grave. 

De  Axe  motus  non  ad  horizontem  rc3o ; fic  demonlbatur. 


Fig.  pz.  Si  perpendiculare  planum  per  X S motus  axem,  dividat  Grave  in  legroema  A, 
” B:  horum  utraque  (gravia cum  fint,  & extra  perpendiciilate  planum  polita  ) 
hac  illitt  Deiccnfura  molientur  ( per  3 hujus ; ) Et  quidem  utrumque  ( propter  ro- 
tationem circa  X S axem,  per  r hujus  ) cum  Alceniii  contrarii ; adeoque  contra- 
ponderabunt ; Si  itaque  zquiponderant  ■.  contrarii  conatus  xqual^  fe  mutuo  fulb- 
nebum ; nec  fiet  moras.  Si  alterum  pneponderet : hoc  reliquum  fuperabit ; adeo- 
que  motus  horfum  fiet,  donec  jEquilibrio  impi.diatur(per  12  ap.  i.)  Duoque 
fimul  conatus  contrarii ; zquipoUcbunt  excellui  prxponentis.  ( per  8 cap  ] 
Qiix  demonftranda  erant. 

Fie  01  Atque  hinc  Icquitur:  (Quod  etiam  ante  demonftratum  dl,  ad  prop.  zo.  cap. 
* przS.)  Non  dari,  ejufdem  gravis  ( aut  a^regatt  gravium ) duo  parallela  Plana 
zEquilibrii.  Nam  Ii  Pknum  per  X S fit  Planum  xEquilibrii ; huic  Parallelum, 
pura  per  Y T,  non  erit.  Nara  ( politis  ntrilquc  ad  horizomem  perpendiculari- 
ous)  fi  fegmenta  XSA,  XSB,'*quipondeiam;-  legmcma  YTA,  YTB,  non 

xquipon- 
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xquipondcmbunt.  Nam  XSTY  imcrlcgmcmum,  xquipondcraatiiim  uni  abk- 
tum,  alteri  additum,  roonienu  faciet  miqualia;  per  9 cap.  i.  Saltem,  fi  inter- 
fcRincmdm  illud  nullom  fit  (fed  quali  vacuum,  inter  duo  connexa  Gravia  inter- 
jeclum;)  &t  utcunque  Icgmentorum  alterum,  iitXSB,  longius  ab  Y T quam  ab 
X S ; propius  autem  alterum  Y T A : Adeoque  illtus  momentum  augebitur,  hujus 
minuetur  (per  13  cap.].)  & dellructnr atquUibrium,  per p cap.  i. 

• SCHQLIUM.  " 

PLana  Perpendicularia,  'ParaUeU,  hic  appello  (&  fubinde  alias,  ubi  eadem 
ratio  ) quando  Horizontales  Rcdta:  unius,  funt  alterius  Redlis  Horizontalibus, 
parallelz.  Qiianquam  enim,  Mrpendicularia  cum  lint  Plana,  in  Terra:  centro 
coeant;  eadem  tamen  ratione  (nc  longa  periphrafi  opus  fit)  Parallela  Plana  di- 
centur, qua  Perpendicula  ( propter  immcnlam  Cenai  terrae  diftantiam  ) pro  Pa- 
rallelis licitis  haberi  folent. 


P R O P.  VI. 

Si  rcAst  quapiam,  ut  Axe,  non  ad  Horizontem  perpendiculari,  ili- 
ftentum  Grave,  quiefeet : Idem  Grave,  eodem  litu  conftitutumj  alia 
quavis  ejnfdem  ad  Horjzontem  perpendicularis  Plani  refta  fuften* 
tum,  pariter  quielcet. 

Redba  vero  extra  hoc  Planum,  {dano  Parallela  ( non  ad  Horizontem 
reAa)  li  ut  Axe  fuftineatur:  non,  eo  fitu  conilitutum,  quideet, 

PUu : Si  X B Grave,  Axe  XA  ( non  ad  Horizontem  rcilo ) fuflemum,  qui-  Fig.  74. 
clcet:  Perpendiculare  Planum  per  hunc  incedens,  ut  YXST,  grave  oiri- 
met  in  A,  B,  figmenta,  invicem  xquipondeiantia : ( Nam  fi  altccutrimi  prte- 
mnderaret,  non  quielceret  Grave;  per  praeed. ) -Sumpta  igitur  alia  quavi*  in  eo- 
dem Plano  icfta,  ut  YT:  quum  per  hanc  incedens  Planum  YXST  (aejam 
-oltenliim  eltl  l«st  Grave  in  partes  invicem  xquipooderames ; AxcYT.fiill^ 
tum,  iic  conltimium  Cnve,  quielcet  per  praeed  j 

Sm  alu  quavis,  extra  hoo  Ptanoa,  ( qux  Pbitio  ptrallcla  fit.  & vidMd 
Horizoniepi  tedb ) ut  Axe,  rufiineatur;  non, eo ucu, quiclbet.  QpippevAnV 
' cciet  hac  Hix  rcdla  liiltennim ; eflet,  per  hanc  ijicedeiis  perpendiculare  iflanaB^ 

Planum  ai^uilibrii ; ( nara,  niC  «quiponderarene  fegnieiita,  non  quielceret ; per  * 
prxced. ) Efiquc  plano  priori  mrallclum ; (quod,  propter  parallelam  plano  per 
quam  incedit  retiam,  non  ad  Horizontem  perpendicularem ; &,  quem  lupponi- 
mus.  Perpendiculorum  parallelifmura ; probabitur  ex  i;  EI.  fi.)  Adeoque,  duo 
Client  parallela  Plana  j^uilibrii.  (^tod  ( per  praeed. ) fieri  non  potdL 
nv...  ■ ■ . 


P R O P.  VII.  . t . 

Si  iEquilibrii  Axe  fiiftineatuf  Grave : quocunque  fitu  ponatur,  libi 
lic  pcrmifliim,  quieltxc. 

Bt  contrai  Si  Axe  motus  fuftentum  Grave,  quocunque  litu  ponatur 
quielcet : Axis  ille  motus,  elt  Axis  iBquili^ii.  «.i  • . 

NAm;  Si  yEquilibrii  Axe  raflincatur  Grave;  quocunque  fitu  ponatur  Grave; 

( nempe ; quociinqiie  ad  Horizontem  fitu  ponanir  Axis  ille;  & quodeunqM 
Planum  per  hunc  motus  Axem,  conlbiuatur  ad  Horizontem  redum : ) Perpendi- 
, culare  Planum  per  A.-am,  Planum  erit  ^uilibrii : (per  deE  AxisiEquiIibrii. ) Ad- 
eoque non  movebitur,  libi  fic  permilluni  Grave ; per  ; hujus- 

CoBverIa  fimiliter  patet.  Nam,  nifi  motus  Axis  ille,  fit  Axis  aEquibbrii ; erit 
faltem  aliquod  Planum'  per  hunc  incedens,  quod  Planum  a^uilibrii  non  erit 
(perdef  A xis  lEquiUbrii. ) Adeoque,  polito  hoc  Axe  non  in  fitu  ad  Horizon* 
tem  rctlo ; pofitoque  illo  non  aEquilibrii  Plano,  in  fitu  pcipendicuiari ; Move- 
bitur Grave:  per  ; bujus.  Qiiod  cll  contra  hypothefin. 
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Fig.88. 


PROP.  VllI.’ 

Si  unico  fili  ponAo  fuftineatur  Grave:  qnoamque  fmi  ponatur  i ial- 
tem  unum  per  punAum  illud  incedens  Perpendiailarc  planum,  cA 

Jjlanum  iEquili^ii. 

coque  i Per  omne  Gravis  PunAum  incedit  aliquod  lEquilibAi 
Planum.  . 

Sit  X A S B Grave ; punao  fui  M fuftemuu ; per  quod  tcanleat  Perpeadiculiun 
AMB;  ixrque  hoc  incedat  AMBN  perpendiculare . Plamim.  Erit  hoc 
A M B N,  vel  Planum  Aiquilibrii  ( adcoque  rubetur  quod  erat  probandum ; ) vel 
lamentum  alterum,  puuABNS,  prjcppndcrabit.  Qiiocafu;  Planum  AMBN 
(cujus  faciem  alteram,  puta  qua  S refpicit,  Anteriorem  dicemus;  aheram,  Pofle- 
riorem;)  inteUigatur,  im^tu  Gravi,  imagnutione  converu  circa  AMB  axem; 
dono;  eo  perveniatur  ut^|feutriiiquc  funt  legmenta  Gravis  Asquiponderent.  Hoc 
enim  omnino  fore  certmd  cd : Quippe,  fafla  lemi<onverlione,  quod  erat  ab  an> 
teriore  converfi  Pbni  fade,'  H pollenott  relinquetur,  legmentura  GraVis  prapm- 
derans;  & contra:  Cumque  b przpoaBaianta  antica  ad  poltlcam  Gc  continuo 
motu  perventum  Gt ; eo  momento  quo  ab  hac  ad  diam  tranlibatur,  neutra  erat ; 
led,  cquiponderantia.  Quodque  cum  converfo  Plano,  hoc  fltu  polito,  coincidit 
immotum,  per  Grav&  Planum ; c{l  Perpepdiculare  Planum  aEquiltbrii. 

Unde  & conllat  Corollarium.  Quippe  qitovis  fui  puncto  fullcntum  intelli^ 
. poflit  Grave.  - i ' 

, 


E«.88. 


• P R O P.  IX. 

Si  unico  fui  punAo  fuftineatur* Grave:;  Per  illud  incedens  Perpen- 
diculare Planum  £quilibrii,  iiiauebit  Horizonti  reAum. 

Ideoque;  vel  quielcet  grave;  (nempe  fi  perpendiculum  per  centrum 
motus,  punAum  illud  qbo  fuftinetur  grave,  fit  Perpendiculum 
lEquiIibrii  illius  Plani  fic  gravati.)  •' 

Vel  (fi  perpendiculum  illud  non  fit  PerpendicnlOm  ^uililHai  iftras 
plani)  rotabitur  circa  HorizoiMem  Plano  ilL reAum,  pel, 

ccntriun  motus  leu  pimAum  illud  quo  fuftinetur  Grave  tranleu^- 
tem  i donec  ad  Aqnilibriuiucredigatur. 

S'm  Planum  aliquod  Perpendiculare,  non  fit  Planum  £quili|vii : Seg- 
mentum przponderans  delcendet  (adeoque  obliquabitur  Planum;) 
donec  ad  JEquibbrinm  redigatur.  ♦ - 

Unde ; Si  duo  quaevis  per  idem  punAum  plana  perpendicularia  fint 
Plana  £quibteii  ; euam  reliqua  fic  crunt;  qritque  Perpendicuiua  ' 
per  illud  PuuAdi|i^  'Aids  Aquilibrii.  . ~ 

PEipniAnm  M,  qud  ijdlinert ' ilMUffiattir  Gnvtv  tnnlcat  tua  XS  rsStt 
HMizomalis,  quKptbonulb  Libra  nabcamri' tum  huic  ad  aAnlOSinftos 
AMBN  Pcmndiculare  planum  pcc  Axen^  Grave  dirimens  in  duo  Gxincn- 
n AMBX,  AMBSp  quibus  relpeft^  onerantur  MX,  MS,  libra:  Briidua,  s 
per  ij  c^.  3.  ' «'?  ' • 

Cumqne  ( per  pneCed. ) ex  Pcrpcndilnilarjlius  per  M planis,  ialiem  nnnm  ali- 
quod  ni  Planum  jEquilibru:  Inie!l%>tni)  primo,  lUnd  AMBN  plannmiGqni*  ^ 
librii ; ad^ue  ( per  def  Plani  .Aqiiuibru  ) A M BX>  A M B S,  (q^ma  intkem 
^uipondenntu.  Erit  igitur  M ( per  der  ij.  cap.  j.)  ctntrura  .^uilibril:  Qpo 
cum  (at  hypothdi ) fuluneatur  l.ibra,  in  nenlram  paneiB'  movebitur,  per  Tvd 
IO.  c4p.  3.  Adeoqoencc  obliquabitur  AMBN,  (cd  manebit  (ut  prius)  Hoiji 
zbntf  lenuUl.  Qwd  erat  primo  demonflrandimi.  " , 

Adaoquc  vel  non  movebmir<8nlve,  vel  circi  mrncnie!»  X M S axem  rotabiHrj 


Prop.X.  De  Centro  Grofvitatts. 

per  t hiijiii  lUu(t  qnxiem ; fi  AMB  fit  Perpendictilum  .iSquilibru  ^us  plani 
A M B N fic  (T5ve  A M S B X perpouliculare  plandli  i^uilibm  per 

axem  XS;)  Hoc,  fi  fecus  ( pufii fi  fegniAiudl  allerurfl,  ut  AMBN  prxponde- 
ict ; ) per  r huMp  Quz  itidem  erant  dcmonllradda. 
a Sui  AMBff(]Ktpu|iuilaie  idanum  aliqnod  per  non  fit'^fluitini 
libiii;  hoc  e^  firifaeitaiaai  altemm  pnepciiider^  puia  .AMBS,  quo  cmpidr 
MS  Brachiata : ^PelceBdet  hoc  ( adeo^  oUiqiiabitur  AMBN  planum  ) Bonec 
^ afip^ium  ledigiuuc  (. per hujus,  vpl  y cap.  j. ) Qpod  etu  iieadAhon- 
icrandam. . • . 

tSl.Jpquc  per  M punOum  Perpendicol^ia,,  ut  A’MB^> 

AlivB  A,  fine  'aEqumfiyii  Plana,  cii^  rcli^  pa  illiin  punoum^r- 

penatculana  plai^ilmnc nte  fma  £quifilirii  ( adeoqoe  AMB, ‘tat afiqliil&iL) 
Cum  enim  proptVf  ,£quiUiei  PlanmAMBN;  hon  moMthhilMVAin  ctauBo 
'ciica  illius  plani^on  ;<fl|jUili  denula,  non  nificitea  aMcfirdl«li  >IMSBX ; 
(quiqnidcm  Axes^  Aim  fiivielpeiltivc  planis  pctpendicalates  eifi  defabnfi  non 
cninc  eadem  ic& ; ) non  omnino  moTcbitui  grave  ( propter  t^a  lidien^  non  in 
eadem  jcfia,  piu^  pemanentia ) per  i hujua  Sed  praspdens  an 
hujus ) fi  quod  fit  cx  perpendiciiiaribus  planum,  quod  non  fit  planum  . 


brii,  movendum  cllet  Ctave : Nullum  leicui  dl.  Quod  ultimo  erai  demon- 
firandum.  i ^ ^ 


p R o p.  X.  ■ \ . 

Si  Peroendiculum  per  Centrum  motui,  fit  Axis  Aquilibrii;  fibiper- 
miflum  Grave,  non  movebitur. 

Re^^ue  illa,  qu£  fi  fit  Perpendiculum  per  Centrum  motus,  Grave 
non  movebitur;  eft  Axis  £quilibrii. 

CUm  enim  ( per  de£  Axis  Aquilibrii ) quodvis  per  illum  tranfiens  Planum, 
fit  Planum  rfiquUibtii : Si  Axis  AsoiuUbrii  fic  in  Perppidiculo  per  Centrum 
motus ; quodvis  pci  centrum  nx>^  incedens  Perpendiculare  Planum,  dl  Planum 
/fiqnilibrii.  .Ueoque  fponte  l'ua  non  movebitur  fic  fufiemum  Grave  ; per 
pneced. 

ht  Coaverfa  limiliicr  patet.  Nam  njC  Perpendiculum  per  Centrum  pnpins, 
-fit  Axis  Ajouiiibtii ; aliquod  faltem  per  illud  incedens  Planum,  uon  erji  Flh 
niim  afiqimmcij  (p^*  diX  .Axis  AiquiUbrli : ) Adeoque  (bve  qovcbinir^ 
.pocecd.)  Quod  dl  condra  Hypothefin.  t i, 

a±i_l 


TT 


P R O P.  XI. 


In  quovis  Aquilibhi  Plano, > per  quodvis  ipfius  FunAum,  incedit  Axis 
aliquis  iEquilibrii. 

Adeoque,  per  omne  Gravis  pundlum  incedit  aliquis  Axis  ifiqpilibrii. 

T^Xpofitum  iEquflibiii  PUnUtii,  ut  AMBN,  intelligatut  infitu  ad  Horixoi^-; 
r,  tem  reflo  conftitntum. ' Ejulque  ptmflo  quovis,  m M,  fidlineatur  Gtavt 
itaque  (per  9 hnjts)  hon'  nili  rotando  cirof  Axem  plano  illi  reflutn,  ut 
XMS,  movebitur.  Et  Pcroendicnlnm  pet  Centrum  motus,  nt  AB,  erit  vd 
pcipendiculura  iF.quiWiru  illius  Plani  fic  gravati:  Vel,  catenns  ciica  XMS  rota,- 
Etur  grave,  donec  W cbntinat ; & fic  (wfitnm,  fibi  permiflam  Grave  quidbet 
per  eandem  g hujus.  Etaue  Gratiis  wfla,  qux,  w qmd^te  (Jravi,  in  AMB 
peipepdiculo  per  M tranfeunte  jaceUt,  elt  Atis  .^quilibrU  pci  przced.  . 

OmBaiium  coolht:  Cum  ( pei  t wjusy  per  quodyis  Pimflum  izanfeit  Pla- 
num ./^uihh^ii. 


■ 
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De  Centro  GraDitatk.  Cap.IV. 


• PRO  P.  XII. 

Si  punfto  fixo  Lbere  dependens  Grave,  unico  fui  pundo,  ut  Centro 
pK>tus  fuftineatur:  Non  prius  quiel^  quam  illud  fui  pundum  fit 
'in  eodem  perpendiculo  cum  pumSo  fixo:  Planumque  quodvis  per 
illud  perpendiculum  inceden%  grave  dirimat  in  partes  invicem  ae- 
quipondcrantes. 

In  eo  vero  litu  conftitutum  ( nempe,  cum  Perpendiculum  appen- 
fionis,  eft  Axis  iEquilibrii  i)  libi  lic  permifliim,  quielcet. 

Si  vero,  polito  Gravi  in  hoc  £tu  quietis : Iblvi  mtelligatur  in  gravi 
s vinceum,  illudquc  alio  jam  liii  pun&o  fiiftineri ; Sitque  hoc  aliud 
punAum  in  eodem  quo  prius  Axe*  JEquilibrii ; quiefixit  adhuc  lic 
htum  Grave. 

Sin  extra  illum  IBquilibrii  Axem  Iit  hoc  aliud  Pun&um:  noil,eolitii; 
quielcet. 

Adcoque : Non  erunt,  ejufilem  Gravis,  duo  iCquilibrii  Axes  invicem 
paralleli. 

APun^h)  F libere  dependens,  pnnilo  liii  X fiillineanir  A X B grave.  Non 
priiu  inquam,  quieibet,  quam  iplum  X punflum  fit  in  F X perpendiculo : 


. ..  I 

' t 'i 


?uod  & ) ibi  pofitum^  conHIlet.  Cum  enim  unico  X pundh»  riiHineacar  Grave 
anod  itaque  todus  onere  gravatur,  per  iSCap.  a.  ) fi  extra  perpendi^ 

cnlum  fit,  eo  feretur:  ibique confiicutum,  confifiet X pun^m  fic  gravatuin.  per 
31  Cap.  2. 

Sin,  Mfito  X pimi^lo  in  perpendiculo  FX,  per  quod  incedat  Planum  aliquod 
• Perpendiailare,  (urimens&pofmmi  Grave  in  A,B,duo  fegmcna  iiuequaliter  pon- 
derantia ; nondum  quicf^c  Grave,  pcrphojw 

Si  vero  ita  conAinitum  fi^  ut,  Planorum  perpendicolanum  per  F X incedend- 
um, nuOum  non  divjdat  grave  ia  parite  mvioc^  «iEquiponderantcs ; Hoc  ei^  i 
Perpendiculum  lUud  fit  Axia  a^uilibhi ; non  movebitur  Ik  appenfum  Grave, 
per  phujui  . ^ ^ 

Dico^iroTSi  ( polito  Gravi  m hoc  fbtu  quietis  ) Toluto  vincuUr  in  X,  alio 
qurdcm  perpendiculi*puG^  utC,  fuftiiieatur  Grave:  Quielcec adhuc  m ^em 
fiui  gofitum.  Cum  enim , ex  conlbiidlione , idem  fit  perpendiadldD  FX  & 
& P C i fiique  F X Axis  i£quilibrii ; ait  & F C Axis  i£quiliorii.  Adcoqnc  (pa 
jo  hujus  ) quicfca  Grave. 

Sin^o,  extra  hanc  reitani  punito  ut  Y,  fullincatur ; pua  perpendiculo  G Y 
( priori  parallelo ; faltcm  nonnifi  in  Centro  Terra  occurreni^  quoo  pro  parallelo 
fm  habemus;)  noaeolitn  quiercee  InteUigatur  enim  planum  quodvis  Perpen- 
flicularel  aliud  quanrGYXF)  pa  GY  iacedens,  Gnve dirimens  ia^tnema 
YTA,  xTB;  &huK  plano  paralelum,  paFXinocdcna,  Grave  dirimens  in 
legmoita  XSA,XSB.  Cumque  fit  ex  hypothefi,  illud  pM  FX  ( aEquiIibrii 
AxmI  Planum  .AquiliMrii ; non  erit  huic  pa^clunt  per  GY,  Planum  Aiqui- 
librii  ( pa  f hujus : ) Adeoque  nec  G Y,  Axis  j£quilimii ; ( pa  de£  Axis 
quilibcu;)  Nec  hujus,  in  perpendiculo  manentis,  uno  punito  lultouum.  Grave 
. ■ quicfcet. 


Ijigitized  by  Coogie 
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qoiefet,  per  lo  hujus.  Non  igimr  alio,  CMtrahunc  FXS  ^nilibrii  Axem, 

f)un^o  luitencum ; eodem  (itu  conflitutum  auiefcct  Nec  erit  alius  Axis  ifiqid- 
ibni,  expoGto  F S parallelus.  Qux  demonlbanda  erant 


P R O P.  XIII. 

Si  CenCFO  Gravitatis  (uftineator  Grave : qoocunque  fitaponator,  fibi 
(k  penniOuro,  non  movebitur. 

Pnntd^qae  illud,  quo  £ fuftiaeacur,  Graye  xxm  movebitur  quocunque 
(itu  poGcum } eft  Centrum  Gravitatis. 

CUm  enim  ( per  def.  Centri  Gravitatis ) quzvis  per  ilhid  tranflens  re£b,  (it 
Axis  iEquiIibrii : Si  fui  Centro  Gravitaus  iuibneatur  Grave,  quocunque 
tu  ponatur,  perpendiculum  per  Centrum  illud  motus,  ent  Axis  iEquiiibriL  Adeo> 
que  non  movebitur  (ic  fudenuim  Grave,  per  lo  hujus. 

Etconverla  (iroiliter  patet.  Nam.  nili  Pun^um  Ulud.  qno,  ut  Centro  Motu% 
fudinetur,  Gt  Centrum  Graviutis ; aliqua  (altem  per  illud  incedens  re^la,  non  erit 
Axis  iEquiUbru  ( perdefl  Centri  Gravitate.  ) Adeoqa^  poGtahacrei^  ad  Ho- 
rizonicm  perpendiculari , non  quielcet.  unico  illo  pun^  fudemum  Grave,  per 
to  hujus.  Qpod  ed  contia  hypothefin. 


P RO  P.  XIV. 

In  £quilibru  Axe  quovis  s ed  Centrum  Gravitatis.  Nempe  jpillius 
Axis,  ut  Libra;  condderati,  Centrum  JEquilibrii. 

CUm.^uilibni  Axe,  ut  XS,  fudeofum  Giave,  quocunque  Gtu  poGcum  ,pjg. 

quiefczt  (perr  hujus;)  Adcc^ue totum Gravti onus  fdbneacAxB  !lk(pa  ” 
i8  Cap.  2.  vel  2, 4,  i8,Cap.  5. ) Intdligatur  XSreib,  Geonuda,  (ecandUiiLi* 
brx  longitudinem  applicari ; vel  ip(a  euam,  pro  Libra  ceniatur.  Higufque  Gc 
onuUx  Libra:,  queratur  ( per 20  Cap.3. ) Centrum  il^Q2lJbriL  QtiodiicC  Dico 
C,  Centrum  Gravitatis  cUe,  touusGravis. 

Curo  enim  idem  C pun^um,  m quocunque  Gravis  Gtu,  Gt  ilius  ( dve  Axis  five 
Librae  ) XS,  Centrum  iSiquilibru;  (quod  daiim  demondrabmir; ) Manente 
pun^oC,  non  movebitur  XS  rc^  per  7 Cap.  3.  Si  itaque  C pua^lo,  ut  Centro 
Motus,  ludmeatur  Grave:  Neque  orca  manentem  redlus  XS  (uipotc  quz  di 
Axis  i£quilibni)  rotabitur;  Neque  ( propter  C,cemram  .^aU.bru)movebiair 
Axis  ille  > ( quz  jaro  odenfa  funt : ) N^ue  poted  alias  moveri  Grave ; ( per  x*bv* 

JUS.)  Adeoque,  pun£bo C (uiicntuni,  ijx>ote  fua non  movebitur,  quocunque  &u 
condicutum  Grave.  Elhjue  propierea , Punctum  C,  Centrum  Gxavicai» ; ( pa 
prcccd. ) Quod  erat  dctixmdraoduro. 

Quod  autem  idcmCpundum,  Gc,  cjufdcm  axis  wf.quilibru  XS,  CeQtroniy£> 
qutlibm,  quocuaqne  fuu  condmiatur  Grave:  Sk  oitendiiut*.  ^ 

t^Sit  pruDuo^  Ita  utcunque  coaibtuiuin  Grave,  ut  expoiicusxquilibril  Axb  XS, 
iitiniuu  Horizontali  condiimus.  PeripUus,  ut  onudarhlKc,  Ccmnim  .£uui- 
hbrii  C,  tranfeatAxis  librz;  qui  itaque  ad  libram  XS  normalis cht;  dc  quiocm 
inGtu  Horizontali;  (cum enim intelligaturXS libra unko  (iiipundlo  C^mcoi* 
uo  motus,  fudioeri,  adeoquead  nullam  axispofitioncm  aliter  quam  gravitate  fua 
determinari,  librabitur  m plano  ad  Horizontcrorefio,  uipoteomnium  maxime  do> 
divi ; adeoque  circa  axem  Horizontalem ; ut  m Scholio  Prop  1 2.  Cap  3.  da&m  ^ 
cd : ) atque  per  hunc  axem  perpendiculare  Planum  A C B ; quod  itaque  ( propmr 
C centrum  zquilibrii,  ex  condruftioiK  ) ed  aequilibrii  Planum  perpendiculare  per 
axem  motus,  grave  ^rimem  induo  (tomenta  ABX,ABS,  invicem  aequiponde- 
rantia.  A^e  hoc  eo  ufque  (altem  permanebit,  utcunque  moveatur  grave^  dum 
idem  gravis  planum  X Ao  Horizontale  maneat  (puta,  vd  roaco  utcunque  circa 
perpendiculum  per  C Gravi,  vd  edam  altius  humiliulve  elevato  autdeprdio:) 

per 
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T)e  Centro  Gr mittatis.  Cap.l  V. 

per  13  Cap.  3.  Quippe  eadem  adhuc  manebic  omnium  tom  ad  Horizontem  mciina- 
liOf  tiunabACB  perpendiculari  per  axem  plano difbntia.  ^4. 

I^cinde ; Manente  ut  prius,  X S axe  utcunque  in  litu  Horizontali : intcUiganir 
utcunque  circa  illum  rouri  Grave,  in  qucmcunque  liiuro  ad  axon  ( nempe  ut 
quodltbet  planorum,  perXCS  (ranleonaum,  periiendiculare fiat : ) Dico, utuain> 
nuinidcm  ACBplanum,  planpmedezrq^uilibm  ^ adeoqucC,  ut  prius,  xquUibrii 
Centrum.  Gim  enim  omnia  ucrinl^c  feeoienti  piiiicta,  in  planis ipfi  ACBpa- 
r^klis  , rotentur  ; .Mapebunt  adhuc  m caaon  qua  pn^abACB,  perpendiculari 
per  aiem  motus,'  allhrntia : Adeoque  in  eadem  qua  pirios  ratione  ponderabunt ; 
per4  hujus,  vel  13  Cap.  3.  Cum  itaque  pruis,  rdpeau  A CB  piam,  eqiuponde- 
ntent* «poema  ABX,  ABS  \ euamnum  xquipoodeiabunt  Ernqae  psopterea,. 

C,  ut  prius  Centrum  xquilibrii. 

Denique;  Quocunque  Planorum  perX  S tranlcumiuro,  manente  ad  Horizontem 
Intelligatur  XS  libra  utcunque  ad  Horizontem  inclinari : Dico  ctiamnum 
idcmC  punihiiUjCffe  iibrx  XS  centrum  Aqiulibni. 

Nc  autem  , propter  Solidi  in  Plano  rc- 
prxlemattoocm,  linearum  muhittidq  duceii* 
darum,  turbet  phaiuaiiam  ; ca  projectione 
in  iigura  utor,  uu^  oculum  iiippomc  in  ipfb 
motus  axe  pcrCtranleunte,  atque  mdiiUn- 
tia  inhmta.  £t  propterea,  tum  axis  die  in 
unicum  C pundum  projicitur ; tum  Redae 
quaevis  huic  parailelx,  m totidem  rdpedi- 
ve  piinda  : Planaque  per  axem  omnia,  m 
totidem  rcibs ; in  iplo  X A C R S per  li- 
bram Plano  perpcndicularL  Qiiae  quidem 
Projcdio,  ut  Phantatiam  juvat,  lu  nec  Ra- 
tiones perturbat : Quoniam  { per  caC  4. 
|Vop.  i^cap.  3. ) pcrindeommno  ponderat 
( rclpedu  C axis ) quocunque  cjufdem  re<^bc 
( pura  per  D tranieuncis  ) axi  parallelae , 
punflo  intelligatur  grave-  Eadem  utique  cR  lingulorum  ejurdem  pundorum  ab 
A C B perpendiculari  per  axem  Plano  diRantia,  atque  ipGus  D ab  A C B perpen- 
diculo. 

Inccll^tur  iuque,  utcunque  circa  C rotato  Gravi,  XC  S Libra  (&  (imul  Pla- 
num Ubrz  per  axem  ) ex  litu  Horizontali  in  (itum  s C s,  utcunque  ad  Horizontem 
inclinatum  delata  : Cui  reTpondeat,  in  eodem  Perpendiculari  plano,  in  iitu  Hori- 
zontali, XCS;  hujulque  pundis  D$  E,  F,  &c.  pun6b  illius  e,/,  &c«  Imclli- 
gatur  autem  Grave  loium,  ex  parubus  ( squalibus  an  inxqualibus,  pluribus  an 
paucioribus,  adeoque  numero  hnitis  an  mHnids,  perinde  elt ) puta  tnbus  L,  M, 
H,  conilare ; ( & quidem,  vel  in  iplis  perpendicularis  plani  pundis  L,  M,  N; 
va  in  L,M, N,  redis,  axi  parallelis;  utcunque  politis,  aumraodofic  XCS  axis 
«quilibrii ; ) ad  librse  punda*  in  liui  horizontali  politx,  D,  £,  F,  applicatis  ; ut 
quae  (0014  cap.  3.  3ccar4.  prop.  T4.  cjuldemj  limiliter  ponderem  ac  fi  in  iplis 

D,  £F,  pundlis  intclligamur.  Delatu  vero  lifaci  XCS,  insCs;  delata  limul 
erunt  ( propter  rotationem  totius  gravis  ) D,  £,F,I^M,  N,  punda  ponderaque, 
in  /,  sr.' Erit,  inquam,  adhuc  ACB  perpendiculare  planum  aequilibrii 
per  axem^  adeoque  C centrum  aequilibrii. 

Nam^  j^anflatis  D,  E,  F,  pundis,  in  </,  e,  /,  minuentur  quidem  horom  ( propter 
obliqktfdonero  librx)  ponderationes  ( per  13.  cap.  3.)  Sed  in  eadem  ratione 
minuatur;  adeoqne,  quod  prius  erat  xquilibrium  etiatnmim  manebit  ( per  caf  r. 
prop.  14.  cap.  3.  ) li  ad  eadem  qux  prius  libra:  punda  D,  £,  F,  hoc  cll  </, 
applicata  maneant  pondera  L,  M,  N,  hoc  eR  m,  tt. 

Cun  autem;  pro  ponderum  infira  luprave  libram  Hxa  poduone;  mota 

libra  mutentur  applicationum  punda,  puta,  ex  iu  adeoque  mu- 

tetur  ponderationum  rado ; ( per  cal'  3.  prop.  14.  cap.  3. ) Ponderum  /,  qux 
ittpra  libram  Hxa  imelliguntu^  ponderauombus fmiArorfum  auferendum  aliquid; 
addendum  vero  pondcratiom  uniRrorfum  ponderis  n infra  libram  lixi;  ( nenip^ 
prout  inprcfenti  Ichematc  ponuntur;  dc  iimilitcr,  mutatis  mutandis*  in  quacun- 
que fiveonliquatioms  librat,  live  pond^um  ad  obliquatam  libram  politione. ) Suut 

autem 
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Prop.  XIV . De  Centro  Gravitatu. 

juten  Addeoda  illa  vcl  Aufmnda  ( 1*7  cap.  j. ) in  ca  ratione  qua:  componi- 

tur cx  ratione  Ponderum  /,  m, » ; & ratione  redarum  e#,  /f.  hoc  cft  (prop- 
tCT  Imiilia  triangula  me*y  nf^)  rei^taruro  Jly  cm^  fn\  Aaeoque  in  ea  ra- 
tione qua  ponderarent  e^em  Pondera  circa  axem^Cz  libranda;  per  13  cap.  3. 
Adeoque  (per  taEbf.)  in  eadem  ratione  eil  lumma  Auferendorum  ponacara- 
tionibus  /|  m ; ad  Addendam  Ponderationi  n ( vel  lummam  addendorum,  ii  plura 
dfcnt ; ) qua  effe  ponderum  /,  m,  circa  axem  « C 2 ponderatio ; ad  pondenuio- 
oes  ^nderis  circa  eundem  axem.  Adeoque  cum  Gnt  Ponderationes  hie  (prop- 
ter xCS  vcl  sCsaxem  iEquilibrii,  cxhypotheG)  invicdu  aequales;  cuam  Ad- 
denda Auferendis  fiint  aequalia:  adeoque  pMindc  fimul  vaiefli,  atque  (i  mhU  vcl 
adderetur  vcl  auferretur^  per  8 cap.i.  ( Quodque  de  Auferendis  Addcndifve  pon- 
derationi Gmltroriiun  di£lum  efl,  perinde  cfe  atque  fi  de  Addendis  Aitfcrenoirve 
ponderationi  dexcrorfum  diceretur : quippe  idem  valeq  plus  ad  dextram,  atque, 
minus  ad  lini{(ram. ) Cum  itaque ; applicatis  ponderibus  ^ ais, ad  pun^b  e,/. 
cUct  A C B planum  Aiquiiibni  per  axem,  ut  fupra  olfenfum  dt,  ( adeoque  fimul 
omiuum  ponderatio,  nulli  in  utramvis  partem  xqiiipollcret ; ) dc  C centrum  i£qui- 
librit:  Erit  fimilitcr,  idemC,  centrum  aequilibrii;  pondi^bits  ut  nunc  applicatis 
ad  pun^ 

£(t  Igitur  idem  C pua^lum,  aequilibrii  Centrum,  axis  xquiiibrii  XC^  quo- 
cunque litu  conftituauu  Grave.  Qiiod  demonftrandum  fulrepimus. 


SC  HO  L fU  M. 


P 

-frfD 


3P  3P 
+ D -jD 


-l-dDP-l-jDP  — pDP  = ±oDP 
4-6.^P  + 3rt'P  — 9^P=z±otf'P. 


EXcmplt  gratia.  Si  intelligantur  pon- 
dera L=iP.  M=3P.  N=3P. 

DifUntii  vero CD  =+6 D.  CE=:-(-iD. 

CFz=  — 3D.  Erit  Ponderum  ad  libr* 

XCS  pun^bD,  E,  F,  applicatorum  pon- 
deratio refpe^u  axis  C;  utPx-f-6D= 

-1-tfDP.  3 Px-1-D=H-3  DP.  3 Px — 3D= — pDP.  Adeoque  fimul  omnium, 
ut + i (Atque  hoc,  ex  conllruilione;  poni- 

tur enim  C,  centrum  i^uilibrii.) 

Et  firailiter  ( diminutis  in  ead^  ratione  omnium  ponderationibus,  propeer  ob- 
liquationem librz,  puta  in  ratione  ^ ad  D)  eorundem  ponderum  aa  Iibrz  «Cs 
pundb  dy  €yjy  apricandorum  ponderationes,  erunt  + — 9^?=: 

±o^P. 


P 3P  3P 
±6D  4-3D  -yP 
4-dPP  + 9DP  — iyPP*=±oDP. 
_|_  f p q_  j,  X p 13. 4«  p = + 0 P. 


Boitindcm  vero  Ponderum  b Plano 
per  Axem  XCS  vcl  sC^  dilUntiz  ; 
puu  redtz  D L,  EM,  F N ; vel  4^4  ^ 
f n ; fint  ut  -f-  6 D,  j D,  — y D ; Et 
hts  proporiionales  ( puta  in  ratione  i'  ad 
D)yi',^»,  /^;  1114-61,-1-31“,  — yl“. 

Adeoque  eorundem  Ponderationes  ad  axem  XCS,  velxCs;  ut•^-6DP^|-pDP 
-^iyPP  = ±oDP:  ( Idque,  ex  hypoihefi ; fupponitur  enim  XCS,  axis  acqui- 
Lbrii. ) 

Atque  (his  proportionales)  ponderauones  auferendz  -f-  6 1 P+  plP— iylP  = 
+ 0IP. 

His  Itaque  iitc  fubdu^  (additifve  refpcdUve)  ^ ponderationibus  prius  pofitis, 
tanquam  iwd^eyfy  pun^;  prodibit  iEquiUbnum.  fivc  ±o</P^olP=r  ±00. 

Verbi  graua;  Si  ponamus*/ ad  1,  ut  3 ad  1 ; vcl,  ut  i ad  Ex  <^^4"  i </P 
-9*/P,  fubduftis +61  P + pl“P—iyip,  hoc  cft,  +*2*/P  + 3*/P  - y ^«'P ; 
manebunt  +4*/P±oV/P  — 4</P  = + o</P. 

Si  ponamus */ ad  1,  ut  3 ad  1,  vel,  ut  i +6*/P  + 3</P  — p</P  = ±o*/P- 
ad  Ex+6<^P  + 3^P  — p</P, fubduibs  — a*/P— 3/P+y*/P  = +‘o</P 
+6iP+y^P  — if*P,  hoc  t&,  +4</P  :CT7p  + o./P  — 4.^=±^5p 
+ (5*/P— io*/P;  nunelmnt+2*/P— 3*/P 
+ :rf'Pz=  + oj'P. 

Adeoque  ; Utut  eaPoruo  quae  dextrorluni  ^±dP 6d?4-iodP 

ponderabat  prius  vcl  fmiftrorfum  ; mota  li-  ^ ^ 4.^vo 
L,  .ei  m neucnun parton,  vcUn  oppoC-  +^~i^P+TJP=±o^P- 
tam  poatleret:  non  tamen  dcftruicui,  umul-omnium  zquilibriuiD. 

. Oooo  . PROP. 
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Fig.»7. 
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6y8  "De  CentrQ<iravitatis.  CaplV. 

•1  •■■■■V  ' : 

- ■ . P R o P.  XV. 

Caju^ue  Gravis,  Centrum  Gravitatis  unicum  eft : Id<^ue  cum  in  om- 
nkim  Axium  iEquilibrii,  tum  in  Planorum  ifiqmiibrii  omnium 
concurlii. 

Eftque  omne  per  illud  tranfiens  Planum,  Planum  JBquilibrii ; omnii^ 

^ que  re^la  tjranfiens,  ^quilibrii  Axis, 

1N(eI]igatur  A B Grave,  pundlo  fui  X fuflentuni,  cx  F 
pundb  fixo  libere  de^dens,  in  firu  quietis  pofitum ; 
Hoc  df,  ita  dependens  ut  FX  S perpendiculum,  (it  Axis 
Aequilibrii ; ( per  la  hujus.)  In  quo  itaque  perpendi- 
culo f perpr*^. ) cft  Gentrum  Gnvitatis;  Alio  autem, 
extra  hoc  perpendiculum,  puncto  fuffentum  Grave,  non, 
ineo  (itu,  quidcct;  (per  eandem  12  hujus,)  Adeoque^ 
extra  hoc  ^^ndiculum,  non  efl  Centrum  Gravitatis; 
Nam  liquocf  eflet,  co  fuflcntum  Grave,  etiamnum  in  ilio 
litu  qui^fccrcT,  per  12'  hujus. 

Intclligatiir  deinde,  fbluto  vinculo  in  X,  alto  iui  extra redbrni  FXS  continua- 
tam puncto  ut  Y fulteptum,  ex  punito  fixo  ut  G libere  dependens,  omefccre ; 
Adeoque  (pr  11  hujus)  in  cum  fiium  redigi  gravjtaie  fiia,  ut  AXis  .A^uilibrii 
per  Y tranfiens,  (dt  utique  aliquis,  per  ix  hujus,)  fitin  GY  perpendiculo,  puta  ^ 
G Y T.-^  Ollcndctur,  ut  prius,  tum  in  G Y T ( infinita  re^ ) centrum  Gravita- 
ti^ clfe ; tum,  extra  hanc  non  cllc. 

‘Cum  itaque  oltenfnm  fit,  tum  in  re6hrum  (infinitarum)  XS,  YT,  uiraqu^ 
tum, -non  extra  utramvis,  eiie  Centrum  Gravitatis;  cnmqut  illa?  non  nifi  m uno 
ihtcrfcdionis  pun£to,  ut  C,  communicent:  unicutir erit  Centrum  Gravtutis,C 
Efl  amem  in  Aequilibrii  omni  five  Axefive  Ptino  (per  ii  & hujus)  cen- 
trum aliquod  Gravitatis:  Cum  itaque  unicum  efie,  jam  ofienfum  fit;  ent  hoc 
unum  in  omnium  concurfu. 

■ Qiiodquc  orani.s  per  illud  tranfiens  reftt  frt  Axis  iEqmlibrii,  omneque  Planiui» 
per  lilud  tranfiens,  iEquilibrii  Hanum : ex  definitionibus  conlbu. 

SCHO  L IU  M. 

DEmonfb^avirous  i^ue  ( &,  credo,  oomium  primi ) quod  Poflulare  ibkiu 
alii;  tum  Dari,  in  quovis  Gravi,  ccntruia  aliquod  Gravitatis,  tum  illud. 
Unicum  dIE 


P R O P.  XVI. 

Mancutc,  in  eadem  ^ Terrae  Centro  altitudine,  Centro  Gravitatis: 
neque  Delcendere  cenfendum  cft  Grave^  neque  Aicendere. 
Tantundem  vero  ve!  Afcendere  vel  Defccndcre  cenfendum  eft  Grave^ 
quantum  A((Xndit,  vel  Defcendit  Cenuiun  Gravitatis. 

Adeoque  (quoniam  hoc  in  aliis  Gravis  motibus  perinde  obtinet)  per- 
inde Ponderando  valet  Grave  utcunque  titum,  atque  ii  in  illo  pun^ 
totam  efle  iutelligeretur,  ubi  eft  ipfius  Centrum  Gravitatis. 

fig-PP»  TXEmonftraqir  eodetn  modo,  mutatis  mutandis,  «qwe  < & 9 Cap.  j. 

100.  Nam,  immoto  C centro  Gravitatis;  utcunqtMt  ruteuir  Grave,  (seque  enim 

aliter,  quam  rotando  moveci  poteft,  per  1 hujus ) pu»  uc  ip^  r^ta  A C B ia  ^ 
filum  »Ci  deveniat : Quoniain  in  quocu^oc  uiu,  adeoque  in  toto  progrcUii, 

. oppofita  fcgpenta,  pkno  qnovis  ad  Horizontcsi  redo  m PD  divifa,  invicem 
aquipondcrant;  ( per  dtf'  Centri  Gravitabe; ) Eftque  ( propter  rotationem ) unius 
Defccnfuscum  oppofiii  Afixofit  accelikto  coojunftus;  £ru  Aicenfus  Defceiifiii 

zqui- 
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Prop.XVI.  DeCcntroGravitatis.  (jj-p 

xquipollcns  ( nam  ncubi  alter  pnepoUet,  ea  praeponderabitur,  ^ 7 Gap.  a: ) Ad> 
eoque  nuUi  vel  AlbenTui,  vel  Ddcenfui  Ibml  iEguipollent  Per  8.  Cap.  1. 


Item ; moto  Centro  C in  nec  alcendendo  tamen  vel  defcendendo,  1^  in  eadem  . 

^Teme  Centro  altkudine  ; (itque ibidem  A CB  re6b,  in  fuum  «»0  tranHata  ; ^ 

Atque  hujus  fimilis  ad  horizoncemlitua  intelliganir,  in  «C  ManiHhim  ell , 

( propter  seque  alta  puoiEb  C, » ; re^fque  C x 0,  aequales  & limiliter  poGtas ; ) 
pundta  utrobique  aeque  alta  eflc  Idemque  de  reliquis  refpedive  pundlis  ii> 
militer  olbendetur.  Adec^ue  totum  Grave  in  Htu  «xJB,  atque  altum  m ^terrae 
^tro,  acquein  (itu  «C/3;  hocdb  ( per  jam  demonlbrau^  seque  altum  atque  in 
fitu  ACB.  Adcc^uenec  Aiccndifle  ncc  Dclcendille  ceniendum  ciIl 
Sin  altius  humiliurvc  (it  pun^m  » quam  C \ atque  GmiUcer  ad  horizontem 
fica  inttllintur  eadem  redtam«C^,  atque  in  «»/3 : CXbendetur  (propter  aequa* 
les  rei5hs  umiliier  poGcas ) tanto  a^ora  elle  vel  humiliora  Gngula  re6be  « » iS  ^ 

5un6b,  quam  ptm6b  re6he  « C ^ ; quanto  elt  ipfum  « , quam  C : Adeoque  ( cum 
e reliquis  punctis  eadem  Gc  ratio ) tanto  altius  humiUulve  Grave  in  « » quam 
in  « C d ; hoc  ell,  ( per  ante  demo^raca, ) quam  in  A C B.  Adeoque  untundem 
Tcl  Alccndiilc  vd  Oelccndifle  ceniendum  erit  Grave,  quantum  A(^deric,  vel 
Deicenderic centrum  Gravitatis;  per  3 Gap.  1.  Qiiae  demonfiranda  erant. 

Cum  igitur,  per  4 Cap  2.  in  ea  ratione  ponderat  idem  Grave  qua,  Gmoveatur, 
plus  vel  Afcenfurum  Gc  vel  Delcenfurum  : tantuudem  ponderando  valere 
dum  erit;  atque  (i  ibidem  totum  e(&c  Grave,  ubi  ipHuselt  Centrum  Gravitatis. 

SCHOL/UM. 


QUx  igitur,  in  pAecedentibus,  oltenla  funt,  de  Pundis  Applicationum,  eorumve 
Centro  vel  aliandc  dilbnttis  ; de  Gravium  item  loco,  & motibus  varie  de- 
clivibus; caeceraque  iltioGnodi:  Eorum  Centris  Gravitatis  accommodanda  erunt. 
Quippe  totum  Grave,  hujus  ope,  in  unico  dio  punito  vimialicerGcum  imelUga- 
tor,  in  quo  efiipGus Centri^  Gravitatis.  Quodque  de  imegris  gravibus  jam  di- 
Aumelt;  de  illorum  Particulis  quibufvis,  & hiurum  centris graviutis ; perinde 
imelligendum  cit;  Quippe &hae  Pardculse  (unt  totidem  Gravia : Sicut& Gravium 
Aggr^cum,  pro  uno  Gravi  habendum ; cujus  cft  & unicum  commune  Centrum 
Gr.ivitatis. 

Qux  igitur  ( per  cocum  Gqnit  a aut  alibi)  deGravL  unquam  in  uno  Punito 
exiitcncc;  aut,  ad  Pun^m  unum  Applicato,  eive  vcKubjdo,  vel  ruperemineme, 

&c.  diib  funt:  De  Centro  Gravitatis  commode  exponuntur  omnia.  (Quod  a 
obiter  inGnuacum  elt,  in  Sdiolio  Prop.  3.  Cap.i.)  Quippe  tantundtm  ponde- 
ratio valet  Grave,  uccunqui  poGtum,  ami^  fi  in  eo  punito  totum  intell^eretur, 
ubi  eil  Centrum  Graviuds:  aut  etiam,  Gravium  quoilibet  Aggregatum,  utcun- 
que pofitorum,  atque  G m communi  Gmul  omnium  Cncro  Graviutis  ell^L 

Atque  hinc  etiam 'ampliandum  jameric^  &aJiquataius  rdasundum,  quod  in  Fig. 
Scholio  Prop. I. hujus dcGnivimus : Nempe/}uod  (u^b  totius  (navis,  vel  Aggregati  102, 
Oooo  1 gravium,  loi. 
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De  Centro  Grmitatts^\  Cap.lV. 

gUVi^o%  puil^h)‘M)t«iUgcnda  fioc  uveddcm  admvkcai iitu petoianerc.  Q^ppe . 
mou  uiL-upqlKKis^i&ipakte  iliiqtia,Wielttli^tx>t'  {(irabos,  itafc  utocA  ut  «»him  vel 
iingularum  vcliimul  omnium  CcotrumGraviuus  maneat  ut  piius  iitum  ; periode 
cit,  ponderationem  quod  atque  (i  omnino  pcrttiaitCHibuin  eodem  litu  pun* 

tt\  lingula.  AdcoqUC)  quod  hailenu$demonliratuiD;cil,1upponcndo  lingula  to> 
tius  pun<^b  litum  liHiikad  invicem  ( atque  ad  motus  ccmrutavcl  axem)  retinere  : 
polthac  pro  dcmonfbratolubebitur,  Ii  ialtem  partium  Cenua  gravitatis,  maneant 
ut  prius  lita  ; aut  euam  commune  omnium  Ceutrum  Gravitatis  bmiliier  ad  motus 
Cultrum  vel  Axem  lituro.  Pma^  fi  A CB Grave,  (rootk utcunque  panibus,  ma- 
nentibus partium  centris  gravitatis,  in  litum  « C ^ perveniat  \ pctindc  omnino  pon- 
dcrabic  Snmiitcr  ; Automati  rotis  quodibet  uicunqoc  circa  iua  centra  motis,  ma> 
nente  communi  totius  centro  graviutisin  eodem  ( vel  an^mpollenic  ) fiiu,  mance 
eadem  touus  Ponderatio.  . 


P R O P.  XVII. 

Si  Centrum  Gravitatis  fit  in  eodem  ad  terrae  Centrum  Perpendiculo 
cum  Centro  motus  : fibi  permiflum  Grave  nomnorvebitur. 

Sin  extra  Perpendiculum  confticuatur i ad  Perpendiculum,  infra  Cen> 
trum  motus,  ierecur ; Idque  ( aiii  alias  in  Pkoo  per 

centrum  Motus,  centrum  Gravitatis,  & Centrum  Terrrtraitfsunce. 
Quodque  de  Perpendiculo  didlum>  dt  , P€fpmdid!ili  Succedaneo  ac- 
I commodabitur  in  oblique decl/vi  Plano.  J ••  ^ .j-  . . , 

^ J Vjj/u  »5 

Fig  loj  C ?'*q^tutir  exioCap.  j.  NamCcnmirti  Gi'avitaiiS,  Tidi^^  iEquilibril  Cenmim 
° cic;  ( per  eorum  dcHnitkmcs : ) Neaipt,  Ii  mila  quivis  pkr  Cditrum  Giqvict, 
tis,  pro  jlibraccnfcanir.  :.i.  . . - / ' , 

•Vel  ( ut  ea  ) Irc  oftcflditur,  s.. . . -.;<j  .1.  j »• 

Puta ; Si  Centrum  OraviiatiS  fit  irt  M ttfuro  rtiotm^-bbi^iWattdntej^idird^fcei^^^ 
derGrave;  per  pr»ad.  AVfcoquc liOr‘iv’ihtc  nonifldvfcbltnr.'l  *-  ‘‘  ; 

Si^llt  pcrpenmhilo  infra  ccnfrdm  monis,  ut mP.iCehtrtini Gravitatis (a^ 
dct»quc  6c  Grave,  perprirtd.)  jam‘eftitt fini  rtotb|ofn^9rifitilo;  bo 1 J 
Adeoque  non,  obGiavibceln,  movebifclif.  ' jr  V' 

Si  Iit  m Pcrpendiculd  lirpra  certifuni  ntotiis,  iitS,:lH^flTCW  pimflo  flij^rc-. 
mo ; ( per  20  Cap.  i. ) In  quafemqiie^paftes  rotetur,  auditer  dcfeflforiim 
( propter  xqualem  qiiaquavtrlinn  deblivliatem, ) lUn^*  .O^ftm'!Gfivnat/s,  tum 
( ptr  piartvd.  ) iplum  Grave ' Adccquc  (’  per  8 Cap.  1. ')  noft  inoVcbitilh 

Sm extra  pcrpcndiculiut)  fit,  ut  iivG;  deorfum  adP  feretar,  per  arcum  6P, 
in  M G P pbno  perpendiculari  litum,  ( ut^ui omnium,  in  lupeificie  Ipharica  ro- 
utionem  determinante,  dciceuliis  eil  maiumc  declivis,  ) per  24 Cap.  2.  Qux  de- 
monfiranda  erant. 

Eademque,  m oblique  declivi  plano,  de  perpendiculi  Succedaneo,  fnnilicerolUpv 
dentur  Puta;  Ii  fdper  declive  planum  .impenetrabik,  volvendum  ellct  G grave, 
circa  C centrum  motus ; liio  cemrd  Gravitatis  periphertam  in  ilio  plano  deferi- 
bensSPG.  Quippe,  cum  propter  duritiem  liibjofti  pi^i,  *nt  forlan  Axis  circa 
quem  rotetur  determinatam  polirioneo^  limilemvc  cablam  aliam,  in  plano 
dicuUn  dcfccnderc  non  polht ; quam  tamen  ifwtett  maxime  declivi  kteior. 

P R O P.  XVIIL 

Ad  datum  motus  Axem,  (veliimiliter  inclinatum, ) ea  ratione  ponde- 
rant comparata  Gravia  ; ( vel  idem,  Grave  pro  vari6  fitu  : ) qos  ex 
* rationibus  Ponderum,  & Diftaniiarum  Ceijtroriim  Gravitatis  i per- 
pendiculari per  Axem  Plano,  componitur. 

Adeoque:  Si  Diftautiac  fint  sequalcs;  in  ratione  Ponderum Si  pon- 
dera fint  xqualia ; in  ratione  piftantiarum : Si  vdaitraque  fintaxjua- 
lia  • vel  line  reciproce  proportionalia  i ibquipoadcraiit : Quonim 

vero 


1 
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vero  centra  Gravitatis  (unt  in ip(b per  Axem  Perpendiculari  Plano; 
nihil  in  utramvis  partem  ponderant. 

Circa  Axes  vero  ina:qualiter  inclinatos,  adeoque  in  Planis  in^quali- 
. , ;er  peclivibu^X«U}canda : in  ea  ratione  pondei  ant,  qu!e  ex  Fonde- 
nuti,  & piftaitfiarum  centrorum  Gravitatis  a. perpendiculari  per 
axem  plano,  ^ti  PecUvicatem  planorum  in  quibus  hbrantOr  poqde- 


PD.  G::«PD.  ttG::mPD.  mG::mnVD.  wffG::PD.  G.  j PDa.  G::iw«rPDa.  mnrG. 
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OEqiiitur  ex  12  & i j Gap.  5.  propter  16  hujus. 

1 

PROP.  XIX.  - , 

£x  mbus  his : Pqndeie^  Ponderatione,  & DiftantiaCuntri  Gravitatis  a 
prerpcndiculari  per  Axem  Plano;  datis  duobus  quibufris,  datur  ter- 
tium- j.u:.  ;.l  w 1 .1  II  'I  , 'I 

Nempe:  UatisPwderevA  UtfiaMia;  datur  Ponderatio:  Datis  Pon- 
dere, & Ponderatione ; datur  Diftantia : Datis  Ponderatione,  & Di- 
ftantia;  datur  Pondns. 

Excipe;  Si  (quod una  cum  Ponderatione  datur ) Difhantia  vel  Pondus 
nullum  flt. 

Intillige;  iniato  jixir  mclituuiene,  (Stfimiliter  in  lequentibos  :)  Secus 
enim  & hujus  habenda  erit  confideratio. 


PD  = G. 


G = PD 


= D. 


SEqoitur  eX  i j-  Ctp.  propter  16  Hujus. 


G=PP^p 
D 


PROP.  XX. 

Dato  Pondere,  dataque  Diftantia  Centri  Gravitatis  a perpendiculari 
per  Axem  Plano:  Pondns  inveftigare,  quod  in  alltgnata  Centri  Gra- 
vitatis a perpendiculari  Plano  per  axem  Diftantia,  Dato  illi  vel  a:- 
quipondere^  vel  in  data  ratione  ponderet. 

Item:  Diftannam inveftigare,  in  qu^  Pondus  Affignatnm , Dato  illi 
vel  aequiponderet,-' vel  in  data  ratione  ponderet. 

P.  -P  »P.  — P.  «D  - 

H ¥ ^ . 

D.  »D.  -D.  bD.  — d 

tt  n 


PD.  G::PD.  C rPD.  Gr.mVD.  rrtGrm?X>.  mG. 


SEquinir  ex  16  Cap  j.  propter  Ifi  hnjus.  PROP. 


toq. 


i 


Digilizr":  by  Gi«>glf 


662 


De  Centro  Gravitatis.  , Cap.IV. 


Fig. 

icy. 


P R O P.  XXI. 

EjuClem  vel  xqualium  Ponderum,  Centri  Gravitatis  ad  perpendicu- 
laris Plani  per  Axem  motus  Appropinquatio,  aut  inde  Elongatio, 
Aqualis,  ( uve  Centrum  Plano  admoveri  intelligatur,  live  Planum 
Centro,  vel  contra;)  a^ualiter  auget,  minuit  ve  Pontferationem. 

Et  Inasquiis,  vel,  Inat^alium  Ponderum ; proportionaliter. 


ex  17  Op. propter  itf  hujus. 


PROP.  XXII. 

Datis  Ponderibus  quotlibet ; datilijue  vel  Axe  motus  (aut  Perpendicu-  , 
lari  per  hunc  Plano ) S Ponderum  Centris  gravitatis;  vel  horum  i 
Perpendiculari  per  Axem  Plano  diflantiis  ad  datas  partes : Invefti- 
gare,  quanu  fit  tum  fingulorum  tum  fimul  omnium  Ponderatio ; 6c, 
ad  quas  partes:  tum  denique  quantum  gravant  ipfnmqaofuftihen- 
tur  Axem. 


+P.  +3P-  ++D-  ioP- 

P.  rP.  jP-  ?P-  ‘^P■ 

qq3P.q.<;::+ijDP.-l-i}G--t"iaDP.+iiG:ioDP.ioG::-fiDP.-<SG3— laDP.— laG. 

q-  I /^Stcnditnr  ex  i8  Cap  ].  propter  i6  hinus. 
q-irG^=-l-a8Q  V>r  .Signum innuit  drlbmdain  ^ Perpendiculari 
q.  laG J per  Axem  Plano,  Oextrorfum  ; Signum  — , Simltrorfum. 

+ o G = ± o G Pondera  veroeMem  figno  -|-  notantur  omnra,  quia  in- 

6 Gl of  telliguntur  omnia,  Deprunentia.  Si  vero  eflcc  Ponderum 

liGJ  — aliud  Deprimens,  aliud  Elevans : illud  figno  q-,  hoc 

I figno  notari  par  eflet : Et  multipliationuro  leges  in- 

' fuper  eflent  obfervandx. 


PROP.  XXIII. 

Datis  Ponderibus  quotlibet  ( vel  (iimma  Ponderum ) dauque  eorum 
fimul  omnium  Ponderatione  ad  datas  partes,  refpeou  Axis  expoliti 
(vclcxpoCti  per  axem  Perpendicularis  Plani:)  Ponderationem  Au- 
gere vel  Minuere  data  quantitate ; five  manente  eodem  per  Axem 
plano  perpendiculari;  live  manentibus  (in  iifdem  parallelis  Planis) 
Ponderum  centris  gravitatis. 

Ostenditur  ex  I9  Cap.  j.  propter  tt  hujus. 

Nempe;  Manente  Axe,  (fiJtem  fimilitcr  ad  horizontem  inclinato ; in  eo- 
dem perpendiculari  plano, ) Amovendo  vel  Admovendo  ponderum  Centra  Gra- 
vitatis. 

Vel,  manentibus  ut  prius  ( (altem  in  iifdem  parallelis  Planis ) Centris  Gravita- 
tis; (vel  communi  fimul  omnium  Centro;)  Amovendo  vel  Admovendo  Axem, 
fimiliter  inclinatum,  in  parallelo  Plano.  Tanto  quidem  intervallo,  quanto  expo- 
lita Pond^  (vel  fumma  ponderum)  tanmndem  ponderarem^  quantum  ell  vd  Ad- 
dendum vel  Attlerendum  ponderauoni  expolitum. 


PROP 
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PROP.  XXIV. 

DsLtis  Ponderibus  quotlibet ; una  cum  Axe  motus,  (aut  per  illum  Per- 
pendiculari Plano,)  & Centris  ^aviutis,  (aut  horum  ii  Perpendi- 
culari per  Axem  Plano  diftantiis,  ad  datas  partes:) 

Ve4  Datis  (altem  (umma  Ponderum,  & fimul  omnium  Ponderatione 
ad  datas  partes : 

Diftantiam  Centri  gravitatis  fimul  omnium,  h Perpendiculari  per 
Axem  plano,  invenire. 

Adeoquei  Ponderationem  Augere  vel  Minuere  in  data  ratione.  Nem- 
pe; in  ea  ratione,  audla  vu  minuta  Diftantia. 


•(-  IO  G = -(- 10  P D 


=-blD. 


Ostenditur  cx  lo  Cap.  propter  i6  hujus. 

Puta;  Si-(-  ioG=-}-  loPD  fanuiia  Ponderationum  dextrorfuni,  data; 
( vcl,  cx  daiis,  inventa,  per  aa  hujus ; ) per  ao  P fumniam  ponderum  dividatur : 
Habetur  i D,  ddlanua  Centri  gravirntis  i Plano  per  Axem  Perpendiculari,  dex- 
trorfuin;  Puu,  in  xx  Ret^  ^anove. 

Corollarium,  conllabit  ex  lo  hujus.  Quippe  jam  datur  totius  Aggregati  (tan- 
quam  unius  Gravis ) tum  Pondus  tum  Centri  Gravitatis  diliantta. 


Fig. 

loy. 


PROP.  XXV. 

Data,  h Perpendiculari  per  Axem  Plano  communis  Ponderum  quot- 
libet,  utcunque  pofitorum,  Centri  Gravitatis  Diftantia  s Ex  cogni- 
tis Ponderibus , vel  fiimma  Ponderum  j cognolcitnr  Ponderatio : 
Vel,  ex  cognita  Ponderatione;  Summa  Ponderum. 


-t-DxP=-l-DP=-(-G.  +^r^+£I=P 


^Equitur  ex  aa  Cap  j.  propter  i6  hujus. 


PROP.  XXVI. 

Datis,  in  Gravi  quovis,  tribus  £quilibcii  Planis,  quse  non  in  una 
re^  coDCuriuot  omnia;  Vel,  Datis  duobus  quibuTvis  Axibus  M- 
quilifarii:  Datur  qaSian  Centrum  Gravitatis.  Nempe  iu  communi 
(ccantium  concurlu. 

Et  quidem ; Figurse  Plana:,  vel  Linea:  utcunque  curvx  in  Plano  do 
(cripta: : Datis  duobus  (praeter  ipfiim  Planum ) 'Planis  Aqnilibrii, 
( non  mhujus  reAa  aliqm  concurrentibus  r).  Vel,  Uno  Axe  .£qui- 
librii  non  m ilio  Plano  jacente:  Datur  Ccntrmn  Gravitatis.  N^- 
pe  in  communi  datorum  concurfii.  siri; 

Linea:  vero  rctfta:;  Dato  uno  vel  .£quilibrii  Axe,  vel  Plano  lEquilt- 
brii,  reiftam  illam  Iccante:  Datur  Centrum  Gravitatis.  Nempe, 
feitionis  Putidum.  • 

Pundi  vero.  Centrum  Gravitatis,  eft  pandum  ij^iun. 

CUm  caiiu  duo  Plana  ie  lauiuo  oon  nifi  in  uiu  redi  lecent : Reiltaque  Gve 
retiam,  five  plaainn,  non  nifi  in  unico  puntlo ; ( ut  ex  rlciitentis 


Di-j"-  hy  Googlc 


De  Ontro  Gravitatis.  • Cap.  IV. 

efl : } Muiifeflum  cll,  non  pofle  nt(i  in  unicu  pun^b  \ vel  puos  Axes  ^Equiiibru, 
vel  Tria  ,/&]uilibru  Flana^  non  in  eadem  r^la  concurrentia;  (c  mutuo  (ccarc. 
( Tcrtmm  utique  Planum)  duorum  conimpnan  {(^ionciTi)  non  nili  m uno  puncto 
fecat)  Cumouc  Centrum  Gravitatis,  per  hujus,  litio  communi  ommum  iive 
Axtum  iivc  PiaDorom  A^uiiibru  concuriu;  Datis  ilbs,  datur  (quod  in  eorum 
concurfu  cfl ) CeocnuD  Craviutis.  Quod  erat  primo  dcmonnranauiiv 

Sin  illud  Grave  Gt  vel  Figura  Plana,  vel  Linea  utcunque  curva  in  Plano  de- 
icripu;eni  hoc  w(un3  planum,  unum  ex  tribus  illis  ^Equilibini  Planis  requlGus; 
( (>er  def  plani  .^uilibrii:  quippe  poGto  boc  ad  horizdntem  re^tu^ii  neutram 
partem  prxpondcrjoiiur,  per  3 nutus. ) Adeoque  (‘cum  Cencrum  Craviutis  m 
illo  pItnA  cfTc  coolict ) ii  vel  duobus  miis  jEquiLibrii  Planis  (non  m eadem  ali- 
qua hujus  Plani  refta  ic  mutuo  lecamibus ; ) vcl,  Axe  uno ; fcx'ettir  Planum  boc 
unico' Iccabitur  punilo*  (quod  luque  Craviutis  Centrum  erit;)  per  jam  diila. 
Quod  lecundo  demonllrandum  erat.  ...  . 

l.mca  rc^b  vero  (cujus  Centrum  graviuiis in  ipfa  elle.  fimilucr  oflendeuir , ) 
cx  iribus  i4*.quilibrii  planis  duo  lupplet ; live  communem  duorum  iedtioncm ; Ad- 
eoque, fi  vel  uno  aliquo  i^lquilibrii  vel  Axe,  vel  Plano,  feccuir;  Gxatur  puiu^lo 
unico,  quod  iuquc  Centrum  crit  Gravitaus. 

Denique:  Qiiod  Punili  Centrum  Craviutis  extra  ipfum  non  Gi,  Gmiiiter  oflcn* 
derur  atque  dc  Plano,  & Linea  reda;  (quippe  fi  Planum  aliquod  exira  ipium 
fxinatur  ad  Horizonurm  perpendiculare ; totum  grave  ad  unas  partes  pondenmit : ) 
Cum  Itaque  Punflum  Gc  mdivilibiie ; erh  ipliim  fui  Centrum.  Quod  erat  ultimo 
licmoniLrandum. 

SC  NO  L T U M. 

P Xcmpli  gratia.  Centrum  Gravitatis  Pun£li  C,  eft  ipfum  C Punitum.  Centrum 
A-'  graviuus  reitz  X S,  cft  in  ipfa  rcib  ; ejuique  Punito  C quo  ab  aEquilibrii 
Pbno  vel  Axe  YCT,  fbatur. 

F^iirxPbn*,  vcl  Line*  Curvar  in  Plano,  YXTS,  centrum  graviuus  cfl:  in 
duorum  Planorum  iFquilibrii,  puta  X S & Y T,  communi  ibitione,  ( qu*  ipla 
clt  Axis  ifiquiiibrii ; ) huiulque  punito  C,  quod  cft  in  expoGto  plano. 

Figurz  vero  Iblid*,  vcl  line*  curvznon  in  plano  deicripez,  ( quales  fumSpi* 
rales  circa  Conum,  vei  Cylindrum,  &c- ) Cencrum  graviucis  erit  in  trium  Pla- 
norum i^qiulibrii;  puu  jjcr  YXT,  duorumvc  hoc  fccantium  ut  in  XCS,  & 
YCT;  communi  conairiu  C:  Gve duorum  Axium  aFquilibrii  X S & YTcom- 
mimi  icitione  C. 

bjufmodi  aiucm  duo  Axes  habentur;  ope  11  hujus.  Puu  fuipenib  primum 
Guvt  ex  Illi  punito  X,  ut  habeatur  X S ; deinde,  ex  fui  punito  Y,  ut  habea- 
tur YCT. 


P R O P.  XXVII. 

Duorum  conjondlxsrum  Gravium  ( Homc^enconim ) commune  Cen- 
trum Gravitatis,  cft  in  ea  retfta  qu*fua  rdpedlive  Centra  Giaviu- 
tis  conjungit,  GcdiviG^  ut  Diftantiae  iint  Ponderibus  reciproce  pro* 
portionales. 

Aoooque»  datis  duobus,  eorumque  Centris  Gravitatis  i datur  commune 
Gmul  utriulque  Centrum  Graviutis. 

Quodq  uc  de  duobus  dicitur  i dc  pluribus  HmUicer  obtinebitur. 

Item;  Datis  Totius  & Ablati,  Ponderibus  & Centris  Gravitatis ; datur 
Centrum  Craviutis  reliqui. 


SUnto  , verbi  graua,  duq  Pondera , vel  ( quod 
eodem  recidit , per  iS  hujus  ) eorum  Centra 
Gravitatis,  in  punfbs  A,  B : Adeoque  ( per  prz- 
ced. ) AB  Axis  ytquilibrii ; A(^r  ij-  hujus ) in 
illo.  Centrum  Gravitatis  : puta  C.  Eft,  inquam  , 
ut  Pondus  A ad  pondus  B,  Cc  ( leaprocc  ) diflan! 
tia  C B ad  thftantiara  C A,  ( per  i8  hujus ) ut  Aiqui- 
ponderent.  Invento 


Def.I.  De Calculs Centri  Graroitatis. 

Invento  autem  duorum  AB  ponderum  communi  Centro  Gravitatis  C;  dato  ad> 
huc  tertio  Pondere,  ejufque  Centro  Gmvitaus  D : eodem  modo  invenietur  trium 
commune  Cemrum  Gravitatis.  Nempe,  ita  diviia  rccla  CDin  E,  m diibntix 
E D,  E C ; lint  Ponderibus  D,  & A + B,  reciproce  proportionales. 

Item  ; datis  Totius  A B,  & Ablati  B,  Ponderibus  & Centns  Gravitatis ; da- 
tur rchdiu  Cemrum  Gravitatis  A.  Nam  datis  Ponderibus  A-|-B&B,  habetur 
( fubdii6lionc ) Pondus  A.  Sumptis  igitur  ( in BC  reib continuata ) ut  inventum 
Pondus  A,  ad  Pondus  B datvim,lic  dau  C B dillantia,  ad  dilUmiam  C A ,quxlitam. 

Dico  Homogenearum\  quia  qux  fimi  invicem  Heccrogenca,  (ut  linea  & fu- 
pertcicj.v  fupcrficies,  ^cfolidum,  autiirailla;)  nuilamh^nt  ad  invicem  ratio- 
nem ; (quoddoceni  ded'  3 ^ y.  Qumti  Euclidis  ; ) luntquehujulinodi compara- 
tionis incap^cia.  Quodque ^iic  monitum  cU  \ alibi^  ubi  ppus  erit,  e(l  intelligcndum. 

- ; ■ ; - .«1  • y- 

. ' ' ' c A P.  V. 


,.v  ..2)e  Cakuh  Centri  Gravitatis,  ' i-  'i  . • 

J y,  1 . - '.y-*,;  . \ .'.i 

: : 

MONITUM. 

Jrioc  Caput  Inteffum.,  quanquam  a Pracedrutibus  dependeat,  ^ {per  Methodi 
leges)  hunc  jibi  locum  venduare  videatur  : Non  tamen  Ua  cum  Sequenti- 
bus^ connexum  eji,  quin  ut  pojffit  ab  illis  feparari.  Cum  itaque  ubt  ad  in- 
teriora Geometria  penetrandam  erit,'  Calculus  necejfario  futurus  ftt  per- 
plexior, quam  forte  Tirones,  vel  minas  exercitati,  commode  ferre  pofjint : 
Hisd  jam  fiaeim  fui  imtium  monendum  duxi  i ut  pcidtiperplexi  Calculi  mo- 
lefiiam  ftdnre  nolint,  pojftnt  imfenfo  pede  ad  Capita  Jequentia  tranftre ; 
qua  ex  pracedentibttt  ^ Ttoc  emiffo , tam  fatis  inUtliff,  tum  (d  legitime  de- 
monllrari  poffiait. 


DEFINITIONES. 

Del.  I.  §^ta  qtsihbet,  Arithmeiice  proportionalia , {fwe  fecundum  natu- 
ralernNumerorum  confecutionem  conjltlutiu  ) appello  Primana. 

funt  in  horum  ratione  Duplicata,  Triplicata  , Quadruplicata,  Se, 
yfive  ut  Qu^ata,  Cubt,  Biquadrata  , lic.  arithmettce-proportionalium, ) 
appello  Scciindaru,  Teatiana,  QuartaDa,e?f.  ^ ^ ' 

Q)ua  autenum  eorum  ratione  Suhdnplicata,  Sid>triplicata,Subquadruplicata,  (ic. 
[jive  tU  illorum  ^dices  Quadratica,  Cubica,  Biquadratica,  dc. ) appello 
Subfecundaiu, , Subtertiana,  Subquartana,  dc. 

Qua  in  ratione.  Duplicata  Triplicata,  Subtriplicata,  dc.  Triplicata  Duplica- 
ta, Subduplicata,  dc.  {Jlve  ut  Quadrata  Cuborum,  aut  B^dicum  cubicarum, 
dc.  ut  Cubi  Quadratorum,  aut  Podicum  quadraticarum,  dc. ) appello  Qua- 
drata Tertianorum,  Subtertianorum,  dc.  Cubos  Secundanorum,  Sub- 
feeundanorum,  £?f.  Et  fmiliter,  in  quavis  alia  rdHosUsm  compo^ione , 
mutatis  mutandis,  appellanda  erunt. 

Atque  hujufmodi  Serierum  Indices  jive  Exponentes,  af^eBo,  numeros  ( inte- 
gros an  fraSos,  furdojve,  ut  contigerit ) unde  denommmtur  illa  feries  aut 
Retones.  , . ’ 

Eucottfotumter,  Qualia  dico  Nnllana : Aqualia  fecundum  nul- 

lam ( nefmplam  quidesn)  rationem  arithmetice proportitmaltum  crefeunt  aut 
mv^tmt.  Subprimana  vero  {Jive,  ut  dicasn,  Rgdiees  Laterales  Prima- 
ni^t,)  eadem  erunt  atque  Primana.  propter  { = i.  ■>- 

' Pppp  Exempli 
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EXetnplt  gratia 

r - ** 


(Exponenta.  Series, 

0.  <£qualium, 

1.  Prunanonim, 

2.  Secundanorum, 

3.  Tertianorum, 


I. 

I. 

I. 


1. 

4- 


6k. 

&c. 


I.  I. 

^ j.  «. 

9.  16.  Zf.  JiS.  Otc. 
<4..  izf.  zj6.  &c. 

&c. 

&c. 


3.  Tertianorum,  o.  i.  »■  z~.  <4.  izf.  116. 

}.  Subprimanorum,  o.  i.  2.  3.  4.  f.  6. 

1 Subicenndanorum,  o.  v'  i.  V 2 V J-  V 4-  V V S- 

Subiertianorum,  Vfo.  ^ri.  Vr2- Vri- Vf4- VfT- «e- 

2»J=«.  Quadratorum 1 00.  1x1.8x8.27x27.  «4x44.  127x11;.  216x116.  &c. 

tertianorum, 7 vel  0.1.  64-  719-  4096.  17617.  46676.  &c. 

2xj=^.  CLSubtertianorum,  Vfo.  Vei-  Ve4-  Vep.  Ve  i 6.  ^027.  Vrj6.  Scc. 

3xi=6.Cuborumle-looo.  ixixi.  4x4x4. 9x9x9. 16x16x16.  i;xi;xi7. 36x36x36.  &c 
cundimorum,/'  vel  o.  1.  64  -29.  4096.  tj62j.  46676.  6cc. 

3xJ=^.  C.Sublccundanorura,Vo.Vi  V8.  V27.  V6+-  Vi2f-  V216.  Scc. 

Scc.  Scc. 


DeElI.  Reciprocas,  i quando  Serits  aquaUum, 

per  earum  aliquam  Dtvidiintelligftur.  itaque  Judieet  baiebunt  Ne- 

gativot  i ut —I,  —2,  —3,  (ic, 

EXenipli  gratia. 

Index.  Series  Reciproca.  , ■ ' ' « 


—0  xEqualium, 

1 H 

I 

1 

I 

I 

1 

1 

I 

1 

&c. 

— I.  Primanorum, 

t 

0 

I 

I ’ 

1 

2 ‘ 

X 

4’ 

&c. 

— 1.  Secundanorum, 

1 

0 

T 

1 * 

1 

4' 

1 

P 

I 

16  * 

— 3.  Tertianorum, 

1 

0 

I 

l 

I 

8 * 

X 

I 

6^’ 

6k. 

— I.  Subfecundanorum, -7- 
■ V 0 

I 

Vl 

I 

t 

A 

&c. 

— 5.  Subtertianorum 

I 

Veo 

I 

Vfi 

I 

1 

Vei 

X 

^ ■ 

&c. 

—6=3— 2x3.  Q,Tertian. 

I 

1 

1 

a»  ■ 

Q.27 

1 

&c 

Vel  - 
0 

1 

I 

X 

d4 

715» 

L 

4optf 

. &C4 

1 

i=— 24  Q-SubtertttDorum,  — 

1 

oyci 

I 1 

Q-Vci*  Qyc3 

I 

Q.Vc4 

&c. 

Vel  I 
0 

1 

1 

I 

Vc4 

Vci6 

&c. 

6=— 3x1.  C Secundanorum,  ^ 

ci 

I 

'C4 

Cp 

X 

cTfi 

&c. 

Vel  i 

I 

I 

64. 

71P 

I 

4optf 

&c. 

0 

I 

— 3xi.C.Subrecundaa  ~ 

I 

evi 

I 

cv] 

I 

cv; 

&c. 

Vcl- 

0 

I 

I 

I 

^ ' 

V27 

I 

V64 

. &c. 
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Prop.  I.  De  Calcuh  Centri  Gravitatis. 

SCHO  Lia  M. 

NOundum  hic,  ( giio  rcdliits  hxc  intclligantur: ) quod  fi  Potefbs  quxlibet  {e> 
cunciiiiu  quam  feries  inflitumir,  (unde  & Indicem  five  Ex^nentem  defu- 
mu,)  per  aliam  cujufvis  feriei  poceftacem  multiplicetur;  Potcfhucm  facit  cujus 
Index  iit  Aggr^aio  indicum  ucriufquc  xqualis:  Vel  Index  Multiplicaoe,  unto 
augetur,  quantus  efl  Index  multiplicantis.  Ut 


1 X 4 . 

I X 4*  = 4*. 

I X 4’ =4’. 

I X 4*  = 4*. 

Quantiates. 

o-|“  I I . 

O-j-2  =2  • 

0 + 3 =j. 

0 + 4 =4. 

Indices. 

a X a ~a*. 

II 

X 

4 X 4’  = 4*. 

4 X 4*  = 4^ . 

Quantitates. 

I-f  1=2. 

II 

n 

+ 

M 

1+3  =4- 

1+4  =«■• 

Indices. 

X a =4^ 

4*  X 4*  = 4*. 

4*  X 4’  =4’. 

4*  X 4^  = 4*-. 

Quantiates. 

2 + 1 = J . 

l-\-z  x=+ . 

1 + 3 =r. 

2+4=6. 

Indices. 

Sin  per  alteram  Poteftatcm  Dividatur  Poteflas  aliqua;  oritur  poieftas  cujus 
Index  fit  xqualis  cxcdTui  Indicis  potefhcis  divifx  lupra  indiccin  potcfbus  divi- 
dentis: Vel  Index  Divi&  tanto  minpiturj  quantus  eft  Dividentis  Index.  ( Adeo- 
que  ii  hic  illo  major^  fit,  prodibit  imfcx  Negativus. ) Ut 


4 

4* ) I ( ” . Quamiutes. 

0—1=:— I- 

0 — 2=— 2 . 

0—3=— 3 . 

• 0 — 4= — 4 . Indiccs. 

4 ) « ( I . 

4-)  4 (i. 

4 

4t)4(^. 

4^)  4 (~.  Quantitates. 
4’ 

1 — 1=0. 

1—2= — I. 

I-3=— 2. 

I — 4= — 5.  Iildices. 

« ) C*  ( 4 

4' ) 4’  ( I . 

4')4>(i. 

4 

'**)'**(  "^  Quantiuics- 
4* 

2—1  = 1. 

M 

1 

b> 

II 

0 

2— 3=— I. 

2—4=— 2.  Indices. 

Si  Itaque  intclligatur  feries  poceflatis  inferioris,  per  feriem  poteffatis  Tuperions, 
refpcclivc  dividi;  (hoc  cfl,  terminus  primus  illius,  per  primum  hujus;  l«undu^ 
per  itxundum,  &c.  ) onciur  feries  ex  Reciprocis  ^aliqua,  quanim  Jndit^  funt  Ne- 
gativi. ^ * 

Si  ciii  intcrim  hic  minus  adhuc  expliata  videantur : Confulai,  fi  libet,  noflram 
yinthmcticam  Injinttmtm'.  ubi  fiifius  traduntur. 


P R 0 P 0 S LT  rO,N  E S. 


PROP.  I. 

Si  intclligatur  infinita  feries  Quantorum,  ab  ipfb  capite  feriei  ( puta 
o vei  s ) inchoatorum,  & continue  procedentium  f^undum  feriem 
Primanorum,  Secundanorum,  Tertianorum,  6ic.  Subfccundanorum, 
cSubtertianoruit^  &c.  alionimve  modo  defiaitorum  i eorumve  Re- 
' ciprocam:  quorum  ultimum  datum  fit:  erit  totius  ratio,  ad  feriem 
' totidem  ultimo  tequalitun,  ea  quae  eft  Unius,  ad  Indicem  feriei  Uno 
audum. 

Idem  continget,  ii,  omiflb  termino  primo,  feu  o,  Series  a f^ndo 
termino  incipiat  i feu  ^ quovis  termino  qui  iit  primo  & fecundo  in* 
. FpPP  2 termediusi 


Tk  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.V. 

tennedius;  Puta  fi  in  feie  Primanorum  (cui  reliqus  accommo- 
. dands  intelliguntm- ) termiimis  prunus  fit  faltem  non  major  quam 
communis  Exceflus  fcrici. 

PUts  : Infinita  (cries  ejurraodi  Primanoiui»  (quaiia  funt,  parallela  Plana  ui 
Conixidc  Parabolice ; & Rcitc  iii  'I  rlan^nlo,  Boii  paralldx,  &c. ) cujus  In- 
dex dl  I : Elt  ad  feriem  totidem  Maximo  Aqualtnm,  ( puta,  ad  circuiulcriptura 
Conocidi  illi  Cylindrum,  aut  Tnapgulo  ParallclograBinium,  seque  altum ; ) ut  i 
ad  1 = 1 -|“  I.  . 

Eiufinodi  feries  infinita  Sccmulanorum,  cai|us  Index  cft  a;  (qualia  funt  pa- 
rallela b-rfi  Plana  m Cono  aut  Pyramide ; vd  Ordinaum-applicat*  in  coniptcmemo 
Patabolac ; ) ad  totidem  maxinxi  diqualia,  ( puta,  circuralcnptum  fuper  eadem 
bafi  Cylindrum  vel  Prifma,  ique  altum  ; aut  circumlaiptura  complemento  Para- 
bolx  Parallelograraraum;)  ut  i ad  j = i-f  i. 

Ejulinodi  lenes  intiniu  Sublecundanoium  cujus  Index  dl  j;  (puta,  rcciarum 
in  Parabola  bafi  paralldarum, ) ad  totidem  maximo  aequalium,  (puta,  ad  Paral- 
iclogrammiim  liipcr  eadem  bale  aique  altura ; ) ut  i,  ad  J = j -f- 1 ; live  ut  a ad  j; 

E|ulmodi  lenes  infinita  Subtei nanorum,  cujus  Index  di  (,  (puta,  rcdlanim 
in  Parabolocidecubieali, ) ad  totidem  maximo  aqualium,  (puta,  ad  circumlcrip- 
tum  Paiallelogrammura; ) ut  i ad  1 : live,  ut  j ad  <f. 

Et  liinilitcr  in  illiulniodi  alus  innumeris,  ... 

Item  iii  Reciprocis  Icricbiis:  Pnu,  ejulmudi  Icries  cujus' Index  fit — J;  erit 
ad  totidem  ultimo  aEqualium,  m i ad  — ‘-j-  i , livem.t  ad  j;  vel  i ad  i.  Et 
in  reliquis  fimiliter.  * 

Per  nollne  /ij/lmliuw'"  Prop.  64.  ica,  &c. 

Idem  continget.  Ii,  pro  feri*  Primanorum 


0. 

I. 

2. 

1- 

4.  s- 

6. 

3x. 

vel  0. 

2. 

4- 

6. 

8.  IO. 

12. 

&c. 

quae  reprilentet 'Figuram.  Infcriptam:  Imelligatur 

Series, 

I. 

2. 

3* 

4- 

7. 

&c. 

vcl  2. 

6. 

8. 

IO.  12. 

»4- 

&c. 

quie  reprsefentct  Figuram  Circumlcriptam : 

vcl  1. 

aj. 

3!- 

45  ^5- 

«f 

&c. 

hoc  elt,  ut  I. 

3 • 

S ■ 

1- 

p.y.  11. 

13- 

&c. 

aut  etiam 

^5- 

3‘r 

45-. ' fl- 

6\. 

&c. 

hocdl,  ut^. 

4- 

7- 

IO.  . 

l/.  16. 

.IP 

&c. 

qui  reprifentent  Figurim  intermediam ; puta  qu*  fit  portim  lulcripta,  partira 
Circuralcripia  ; adeoque  major  quam  Inicripu  & minor  quam  Circumlcripta. 
Quippe  hi  omnes  (atque  horum  Cmiles)  dummodo  Series  Infinita  imelligatur, 
taniundem  valent,  ( utut  in  Serie  terminorum  numero  Finitorum  ficus  fit : ) Per 
Schol.  Prop.  i8a.  Attbmet  Injimt. 

Quodque  de  fctic  Priraanerum  didum  ell,  rdiquis  Serkbus  qu*  fum  in  Pri- 
manorum ratione  Duplicata,  Triplicataj  &c  Subduplicata,  Subtnplicata,  &c.  aut 
alias  compoCta,  accommodandum  erit. 


SC  HO  L I.U  M. 

QUoties,  io  {^uentibus,  (^Rrum  hujuiitK>di  mc,utio  fict:  iduarum  srilimauo  e\ 
'hac  Propolinonc  dependet ; intcihEend^  iuoc  ferics  illse,  ab  ipfo  capite  ordiri, 
puta  o vel  4;  & dato  KTininari.  Quod  jo  pcopoliuonc  una  aut  altera  cx< 
prdledi^um  fu;  in  ii^uenubus  jmdiig^ouum  eat;  contrarium  infi^ 
nuetur : ) utut,  quo  evuetm.  propolid<^ni,  aliaa  ibrufic 

&US  im^cataiD,  peiplodoran  redderet, ) iliud  verUi  noa  dicatur.. 
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Prop.  II.  De  CalcuioCetUr i Gravitatis.  56"^ 


P R O P.  II. 


Linex  Re&x,  Parallelogramini,  Parallelepipedi,  Prifmati^  Cylindri,  ■ 
Superficiei  CyUndricx  vel  Prifinaticse,  aut  qux  horum  inftarfunti 
Centrum  Gravitatis,  eft  in  media  longitadine. 

Nempe ; Linex  Rcftx,  in  Pundo  medio : Parallelogrammi,  in  me-  B 
dia  Reda  oppofitis  bafibus  parallela  : Parallel^ipedi , Prilmatis, 
aut  Cylindri,  vel  Supei-ficiei  Cylindricx  vel  Prilmaticx ; in  medio 
Plano,  oppofitis  bafibus  Parallelo. 

Adcoquc : Parallelogrammi,  in  ejufinodi  binarum  Redarum  concurfii : c. 

Parallelepipedi,  in  ejufinodi  trium  Planorum  concurfii. 

Datur  igitur  Pundi,  Linex  redx.  Quadrati  aut  cujufvis  Parallelo-  D 
grammi,  Cubi  aut  Parallelepipedi  cujufvis,  horumve  Solidorum  cu- 
jufvis Su[ierficici,  Centrum  Gravitatis. 

Adeoque  6t,  Pundorum  quotlibet,  pofitionc  datorum,  commune  Cen-  k 
trum  gravitatis  datur.  Itera,  Redarum  quotlibet,  magnitudine  & 
pofitionc  datarum.  Imo,  & linearum  quarumlibet,  magnitudine 
St  politione  datarum,  quarum  fiugniarum  Centra  gravitatis  dantur, 
datur  commune  Centrum  Gravitatis.  Ope  Prop.  ult.  Cap.  4.  P'8 

Et  fimiliter,  quotlibet  Quadratorum  vel  Parallelogrammorum  quo- 
rumlibcti  item,  quotlibet  Cuborum,  vel  quorumvis  Parallclepipc- ' 
dotum;  aut  fuperficierum  horum;  (magnitudine  & pofitionc  da- 
toium;}  datur  commune  centrum  Gravitatis.  Ope  ejufilem  Prop. 

•ult.  Cap.  4.  . III.’ 


SI  enim  intelligatur  Linea  Redla,  Parallelograramuni,  Prilma,  CylinJnq,  aut 
quod  horum  inllar  eil  aliud;  utrinque  il  medio  C;  Redis  Planifve  pardleUs, 
xquali  intervallo  ab  invicem  diditis,  poCtilque  in  litu  ad  hofizontem  redis;  m 
Icgmema  invicem  xqualia  ( plura  an  pauciora,  numero  finita  an  l^linitiL  ) dividi : 
•Manilcftuin  cll,  ( ex  rj  Cap.  j.  vel  4 Cap.  i ) propter  Tegmenta  quoclikt  ex  una 
pane,  totidem  ex  altera;  /Fqualia  magnitudine,  (aideoque  & Pondere;  fupponi- 
mus  uuqiie  atquabiliter  gravia : ) & in  Dillantiis  refpcdive  aqualibus  poliu ; aE- 
j^tponderare  fingula  lingulis  refpedive  lumptis ; adeoque  omnibus  omnia  fimul 
■ minpta.,  Adeoque,  quod  per  C tranfit,  eft  al^uilibrii  Perpendicnlum,  vel  Perpen- 
ejmiare  Planum;  (per  definitiones;)  & in  ilhs  Centrum  Gravitatis;  per  ly 

AilK^w;  ( per  ad  Cap.  4.)  in  Lmea  Reda,  hinc  deteiminatur  ipfum  Fundum ; 

. • Ppppi  ^ 
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in  Bu^Uelogrammo,  aut  quod  hujus  infbr  cll,  faliem  Rcdb ; in  Piifnate,  aut 
Cylindro,  Plamim ; in  quo  cfl  ip(um  Gravitacu»  Ccntnuu. 

Q Porro;  Cum  lint^in  Pamllclogrammo 

c-;~  ...  . T,  { fivc  fii  Quadratum,  Oblongum,  Rhom- 

A;  r bus,  aut  Rhomboeides , ) bis  bina  latera 

oppoiita:  Habentur  «hinc  duae  redae,  ut 
XC$  (media  mier  AB,  & DE,)  & 
YCT,  (media  inter  AD,  & BE,)  iti 
quarum  utraquc  ( per  jam  dcmonltrata  ) 
eft  Centrum  Gravitatis : Adeoque;  in  ho- 
rum communi  /edione,  C pundo.  ppr  2.C 
cap.4.  . 

Demque;  Curo  fmt  in  Cubo,  & quovis 
Parallclcpipcdo,  ter  bina  Plana  oppoiita : 
Habentur  hu|ulmodi  (per  jam  demon- 
lirata)  tria  Plana,  in  quorum  lingulis, 
(adeoque  in  communi  omnium concurfu 
C, ) clt  Centrum  Gravitatis,  per  if  & 

Cap.  4. 

-i'’. IX  Adeoque,  tum  Pun^li  ( five  per  26 

* Cap.  4.  live  hinc  . quia  nthil  elc  quod 

utrinque  ponderet,  nedum  prxponderei, ) j.um  L.inex  redee,  tum  Quadrati  aut 
cujiifvis  Parallelograinnu,  «itcni  Cubi  au(  Parallelepipedi  cujulvis,  datur  ipliim  Gra- 
viutis  Centrum ; per  jam  dcmoiiRrata.  Quodque  dc  Cubis  & Paralleiepipedis, 
.didliim  cU;  perin^-  valet  de  horum  fuiKificieous. 

Et  proptcrca,  Pundterum  quotliliet,  vcl  quotlibet  redarum;  itera  Quadratorum 
aut  Parailelogrammorum  quotlibet;  quotlibet  item  Cuborum  vel  Parallelcpipedo- 
rum;  quotliwc  denique  Superlicierum  Cuborum  aut  Parallclepipedorum;  datur 
commune  Centrum  Gravitatis,  modo  ipla  lint  magnitudine  & poliuone  data.  Per 


L. 



iZi 


t 


J_J. 


Prop.  ult.  Cap.  prxced. 


P. 

04^. 


P. 

X(/. 


P. 

24'. 


y^a  ^cmonftratto. 

P. 

l<i‘  &£.  ufque  ad  D. 


Fig. 

pncced. 


o4'P-1-i<^P  + 2^P4'3<^P"1“^-  ulquc  ad  DP.  =iNDP. 

Idem  dcmonlh-acur  ex  1 hujus.  Intelligatur  utique,  per  C mediam  longitudi- 
nem inoedens,  Perpendicuiace  per  Axem  Planum;  (cui  inteO^antur  {larailpla^ 
ParaUtlogrammi  vcl  Prifraatis  Bafes  oppoliue : ) Quarqiic  lunt  utrinque  C A,  CB, 
redtz,  cx  inlimtis  numero  Pundlis  (eoienTu  quo  def  i.  Cap.  4.  dcHmttnnell) 
conl^c : ( & limilitcr  ex  infinitis  numero  Redbs,  Parallclogrammufn ; &,  PJlnis, 
Prilioa,  &c. ) Qux  iniell^ntpr  omnia,  zque  cralla ; ( & limilitcr  alibi  iliteUi- 
gendutn,  ubi  hujufmodi  conlirudho  adhibetut,  nili  aliud  mnuacur:)  Adeoque 
tum  ipfa  ( ut  Rcdlanim,  Parailelogrammorum.  & Parallclepipedorum,  natura  po- 
Ihilai,  iiq^tc  m omnibii^  fuj  pbrwnis  xque  altorum ; ) ^ & propterea  eorum 
Pondera,  inter  Ic  aequalia : puta,  ut  P,  P,  P,  P,  &c.  quorum  omnium  numerus  in- 
lelligatuLN:  Sed  &,  in  Dilhmtis  k Perpendiculan  Piano  per  Axem,  uto</,  14^ 

* 2 4/,  ac,  ulquc  ad  D,  maximam.  Ad^que  moRicma  leu  Ponderauons  (per  i ; 
Cap.^.  vd-4.  Cap.  4. ) ut  o </P,  14'P,  2</r,  ulquc  ad  DP.  Qux  qui- 

dem infinitx  ierics  Prunanorus,  limul  valent  ut  | N D P ; ( nempe,  ad  N D P, 
llimfiBm  totidem  Maximo  iEquaIium,«ut  i ado.:)  peri  hujus.  Cumque  hoc, 
utrinque  ^rmde  contingat:  A^quinonderabitur  ucrmque.  Adeoque  (per  ly 
Cap.  4 ) Centrum  Graviatis  ell  m jIIo  Plano.  Quod  erat  demopimndum.  * 
Kcliquaque  hinc  deducuntur  uc  prius. 


P 

od. 


P 

1 d. 


'f  Aitu  'Dtmwjh  Alto. 

P.  &c. 

\ d.  ufque  ad 


P. 

D. 


WP-fi4/P+ayP-i-ji/P+  &c.  ulque3dDP.=lNDP=NPx^D. 

, Idem 
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Prop.  III.  De  Calculo  Centri  Grafuitatis. 


Idon  Aoalytioei  taiiquam  (i  nooduni  notum  t 
cfl^  Gc  iaveiiigabitur.  Imclligatur  Aj^.i^n' 

(^am  cx  inGnitis  munero  Funalis  conAaos;  ( ^ 
iumlitcr  cx  Rc^ti^  l^t^ciogramimim ; ql^  cx 
Planis,  Prifroa,  &c.)  xouc  craflis;  quorum  iu- 
que  Ppndcra  lint,  ut  P,  P,  P,  P,  ok.  quorum 
Numerus  fit  N.  Poficoque  Centro,  vel  Axe 
motus  in  ipfo  extremo  A ; erunt  eorum  inde 
Diflantix  reipe^ivx,  wio  Jf  i</,  &c. 

ufqueadp.  Et  momenta  /eu  Ponderationes,  ut  04/P,  t^P,  xtf^P»  3</P,  &c. 
ofque  ad  BP.  Quorum  omnium  furama  ( per  x hujus) eilut^NDP=NPxiD. 
Nempe  quantum  limul  ponderaret  N P totum  Pondus  vel  fununa  Ponderum  m di- 
/bmtu  I D.  TamunUern  iuque  di/bt  G:ntrum  Gravitatis  k perpendiculari  per 
A Plano,  ( per  24  Cap.4. ) Eritque  propterea  in  parallelo  plano  per  mediam  lon- 
gitudinem. Quod  erat  o/lendcndum.  Ccteraque  hinc  ducuntur,  ut  prius. 

SC  HO  LIU  M. 

pUtcutt  hanc  dcmonllrandi  methodum,  in  re  facili,  arceris fubjungere,  meome- 
^ lius  intclligatur,  ubi  illa  poA  in  diihcilioribus  aiAiibebitur. 

. Imelligmius  ( quod Icmel monendum  erit)  ubi  de  figurarum  centris  gravitatis 
agitur,  lequabiluer  gravia  e(lc,  Gvepundla,  Gve  plana,  (ivefblida;  lu>c  elc,  squali 
magnicuduu  squale  pondus  uicllc;  & proportioniJibus,  proportionalia. 

Iiera  -y  Lineos,  aut  Plana,  cx  quibus  idem  Grave,  ut  Linea,  Planum  , 

aut  Solidum,  conflari  intelligitur  ; atque  craflaelle:  ut  nempe,  pro  incerje^ruai 
numero,  dilbiitiarum  ratio  cenf^tur.  Utut  emm  non  negaverim,  ad  def.t.Cap4. 
poHc  quidem  fccus  aliquando  alfumi : ubi  tamen  nihil  tale  inGnuatur  , pro  sqiie 
craflis  liint  habenda. 

Qiisque  hic  monemus ; in  fequencibus  erunt  intelligenda. 

Notandum  imenm,  ad  hanc  PropoGtionera,  & alias  l^uemes  longiores,  Literas 
in  margine  pqficas,  indicare,  in  quo  E)emon/irauonis  membro  quxrenda  Gt  illius 
partis  probatio. 
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si  qusEvis  Linea  ( reifta  aut  curva ) vel  Figura  qux- 
vis  (plana,  curvii,  Iblidave,  ) plano  per  medium 
ita  divifa  fit  ; ut  fingube  unius  lamenti  par- 
ticulas, fingulis  alterius  relc«<aive  (umptis,  fint 
quales  & xqualiter  ^ dividente  Plano  remotte  : 

Centrum  Gravitatis  eftia  Ptam  dividente. 

Puta,  Linea  reda,  utcunque  bileda.  Arcus  Cir- 
culi, produdo  I{adu>  bifedus.  Curva  Parabo- 
lica,  Hyperbolica,  aut  Elliptica,  .dxe  produdo 
bileda.  Portio  perimetri  Polygoni  regularis 

St  etiam  tota  Perimeter ) reda  per  centrum 
rx  tranlointe  bifeda,  fi  bilecans  illa  reda 
vel  Laterum  unum,  vel  unum  Angulorum  bife- 
cct. 

Item ; Circulus , Ellipfis,  Polygonum  regulare, 

( ejufve,  portio  i ita  ut  didum  ell,  reda  bileda: ) 

Item^nsra,  Sphxroeides,  Conus,  Conoeides, Cylindrus;  & horum 
Superficies:  Item  Pyramis  & Prilma,  bafium  regularium;  Segmen- 
tum Circuli,  Ellipleos,  Parabohe,  Hyperbola:,  ^luera^  Sphsroei- 
deos;  multaequealizfigurx;  plano  per  axem  biledx. 

Hanimque  aliquarum,  (qus  pluribus  hujulmodi  Planis  fixari  pofliint 
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in  Fundo  unico  concurrentibus ) ut  Circuli,  Etlipfeos , Parallelo- 
grammi.  Plani  Solidive  regularis-,  Parallelepipedi , Spterx,  Sphx-  ■ 
' roeideoi  i Centrum  Graviutis  hinc  determinabitur. 

/P,  fwP,  »P,  ficc- 

iD,  :tD,  /D, 

frbP+OTjbP-H/OP,ifc.' 

C Pondera  Ponderibus  refpr^ivis  lint  ataualia , (puta,  utrinque  /P, 
&c. ) & in  'Diflamiisrc(ix-ihvc  icquatibus,  ( puu  rD, a D,;D,  &c 
trfnh^e, ) erunt  utrinque  jcquaba  Motneuta  /<-DP4-»trUP  + «tbP,  &c. 
Afleo^e,  Centrum  OravUatis  jn  dividente  Plano,  peri;  Cap.  4. 

■^tquidcm,  ubi  funt  hujufmodi  plufa  Plana,  quorum  communis  fectio  Iit  Pun- 
adia  iinicuni  ; ipfum  Centnim  Gravitattt  determinatuh  Per  a«  Cap.  4. 

Quodautem  h*c  enumeratis  Lineis  & Figuris  (&  liaruni  limilibtis ) convent- 
ant : Ex  earum  Dclinitionibusm-initellum  aut  mdc  facile demoiil [rabitur. 

, S C HO  L / U M 

NOtandumuinen  i deCuivisParabolicis,  Hypcrbol.cis,  Ellipticis,  (quod&de 
harum  limilibus  intelligenduni, ) difcrte  dictura  cHc,  Axe  produito  bilccan- 
das;  (iibn,yii«/« diametro  ; ) Nam,  nili  Punitum  bils^lionis,  litin  Axis  vertice  ; 
bilcib  linea  non  em  utrinque  limiliter  curva.  At  in  Parabola;,  Hyperbolx,  aut 
Ellipicos,  Portionibus  Planis,  ( rcita  abicillis  ; quipjicdc  hisintdligendum : ) qiia;- 
vis  Diameter  batin  totamque  arcam  bilecans,  rem  pirelbt. 

Dum  autem  has  Linearum  aut  Figurarum  Ipecies  enumeravimus;  alias  tamen  in- 
numeras reperiri  cerrum  ell ; De  quibus  Dcmonfttatio  non  minus  procedit ; funt- 
que  lub  ptopofitioiic  generali  comptchenli.  Nobis  mtctira  famoliotes  aliquot 
enumeralle  luHicit. 

Ponderum,  qu*  ex  eadem  parte  funt,  quamacimque  iniequalitas,  au;  quantacun- 
que varietas  diltaniiarum,  dcmonltraiioni  -non  omcit  -.  dummodo  in  comparandis 
qua:  utrinque  funt,  fit  aequalitas.  Sed  &,  m prop.  (equente,  major  adhuc  etit  va- 
nandi licentia. 


. > ■ 

P RO  P.  IV.  , 

Item  i Si  Linea  vel  Figura  quaevis  (plana,  curva,  Iblida,)  ita  Plano 
dividatur  ■,  ut  lingulae  unius  legmenti  particulae^  lingulis  alterius  re- 
Ipdlive  fumptis,  aequiponderent : Centrum  Gravitatis  eft  in  Plano 
dividente. 


/P.  « p.  » P.  rP.  j P.  / P. 

>D.  rD.  /D.  /D.  »»D.  »D. 

ADP-j-^bP-f»/DP:=i5'bP-fB<tbP-t-ii/DP. 


pUta  ; Si  ex  una  parte  Pondera  /P,  m P,  n P,  fint  in  dillantiis  r D,  r D,  / D : ex 
■*  altera  vero,  Pondera  rP,rP,/P,  indilbmiis/D,  rwD,iiD:  Utcunque  (propter 
Pondera  dilbntiis  reciproce  proportionalia  ) comparata  comparandis  rclpeflive 
xquipondcrabtint.  Adeoque,  cum  lingula  lingulis  relpc£tive  lumptis  aequipohde- 
rent;  etiam  omnia  omnibus  zquiponderabiini : (periiEl.  f.)  Eritque  propterca 
Centrum  Gravitatis  in  Dividente  Plano  Per  i j Cap  4. 


PROP. 


Digilized  by  Googl 
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P R O P.  V.  . 


l^rianguli,  Paralli^logrammi,  Regularis  Plani,  Circuli,  Ellipfeosj  vel  a c 
Portionis  Circuli,  Elliplkis,  Parabobe,  Hyperbolae,  re&a  ( vel  pa- 
rallelis redis ) abicilliei  Coni,  Pyramidis,  Cylindri,  Prifinatis,Splia:- 
rac,  Spliaaroeideos,  Conoeideos  i vel  Portioniscujulvis  horam,  plano 
vel  parallelis  planis  abfcilDci  ve!  cnjufhinque  demum  pigurae  pla- 
nae Iblidaeve,  qiueUiametrum  ant  Axem  habet, quae  libi  ordinatim- 
applicatas  redas  omnes  paiallelas  bifecat,  perque  oninitrm  fibi  ordi- 
. "navmtapplicatoruin  Planorum  parallelorqin  centra  grav, itatis  tran- 
.-.jit:  CcntnimGnt(UatiseAiae/Bjfni{iiVia)Mtrove//fxe^mou,' 

Atque  hiiK  datur 'Circuli,  EUipfeosy  Triat^uli,  . Paralieiagrbmmi,  Re-  B D- 
velaris  Plani,  Spli£i'ae,  Sphaeroeidebs , Cubi^  'Parallelepipedi  ciijiil^  j 
yi^  ^ 8t  figurae  cujulcunque  quae  hujufiiiodi  plnres  Axes  vel  Diame- 
tros habet  in  unico  pundo  concurrentes , ) Centrum  Grtivitatis. 

NempCj  in  duorum  pluriumveeohcurfii.  ' '*  ' 

Hinc  item  (cum  prima  hujus)  datur  Centrum  Gravitatis  Cylindri, 
Prifmatifve  vel  Solidi  Prifinatici  cujufvis,  cujus  balium  eeiitra  gravi- 
tatis dantilr;  ( eorumque  Superfidibmn||,  dummodo  Perimetri  Bafis 

, ceptrumgrayitatisi^qimfit:  ) Ncmpe5n''Ai(?!.fB‘i‘^‘°-  i - 


V . Latens  mediunr  itCtas  omnes  huic  laicri  paialldiu  rmnguluni  complentes, 
ptr  dcf.  1.  Cap. )l.  Difixet,  per  z & 6 EL^.  (,quaiq*itaq»t  tjgiux  Diantcirtini 
ra  lignificatioiie  qua  Conicarum  Spdionum  Diametri^  ab  Af»Uodio  tUiiiil- 
ta^  fic dicuntur : ) Adeoque  per fingularuia Centra  Graviutis  tianfat;  (per  i 
hmua  ) Erit  m.pbu>oper;illamrcaaio (per  j hujus, ) a^oquqpn  illa  rcdi(quippe 
■i^trianguli  plano,  per  aS  Cap. +.), Centrum  Graviutis. 

Jfinilliirr  ollcndciut;  dc.Figur*.cujulvisPlana:  Diauiccro;  ( ut  Parabqbc,  Hy- 
'■^'rBol*,  Ellipleos,  Circuli,  Parallclugrainn»,  Plani  Ri^u^is,  ) «a  peiopc, 
quxnmncs  mrallelasredlas,  planum  complentes,  bilc^  . • 

<»mque  finthujufmpdi  Diametri,  mTcungulq'^tcs,  ( hfcmpc,  bfingnliS  angii- 
* lis  ad  qppoliu  latyra  in  ^allelogranunb , quaiuor,  ( nunpc  diagooalos'  dux, 
& du»  que  oppo^rum  I^um  media  jungunt', ) in  Polygono  regulari,  ant 


Q.q<iq 


quoc 


IkCaleuhCefttri  Gravitatis.  Cap.V. 

quot  footABguli,  vel  Latera:  nempe,  Ii  laterum  numcru»  pM  Ct : uim  i lingu- 
lis «ngiilis  ad  angulum  oppoliiura.  tura  i medio  Jaicris  cujuivis  ad  medium  late- 
risoppofiti,  ducentur  hujulmodi  diamem  ; lin laterum  numerus  Iit  nnpar,  iquo- 
vis  angulo  ad  oppoOtura  Latus ; in  Circulo,  & EllipC,  diametri  numero  infinita  ; 
In  lingulis  his  ngutis  ( aliil^  quibufcunque  qo* *  plures  habent  diamcuos  ut 
funt  ir^ulares  mulne, ) in  duarum  quarumvis  concuriu,  elt  Centrum' Gravitatis. 
Per  C®p>  4“ 

c In  tiguro  folidis,  qua  Axem  habent,  per  planorum  Parallelorum  omnium  Cen- 
tra Gta«utB  tranlcuatem ; ( quales  iuot  Prilma,  Cylindrus,  Pyramis,  Conus,  Py- 
raoudocides,  Conoeidcs,  Sphaera,  Sphanoeidcs , alia^ue  multae , ) idem  Imiilater 
ollenditur.  Quippe  Phna  omnia  per  hos  Axes  ( fivc  ereilos  live  inclinatos  ad  or- 
dinatim-apphcata  Plana  ) funt  Plana  aEquillbrii ; ■(  ut  quae,  tum  fmgnla  Parallela 
Plana  per  quorum  centra  jgravitatis  iranlcum,  tum  propterca  quod  ex  bis  confla- 
tur folidum,  in  partes  *quipohderantcS''dividimt;)  Adempieipla  Axes,  Axes  M- 
quilibrii : Et  propMfea,  an  illis  Cemram.  Gravium,  pet  i j Cap.  4. 

D.  iumque  lini  m ParalWepipedo , Sph*ra,  Sphaerocide,  (aliilque  mullis  %uris 

folidis,)  hujulmodi  plures  Axes:  in  duarum  quarumvis  concuriu,  cU  Ceotrum 
Gravium,  per  ad  Cap.  4.  „ 

E.  CoroUarium  ultimum  i latis  per  Ic  patet,  ex  hac  & Prdp.  I,  anin*  • 


P R O r.  VI. 


A.H.  Lmex  redae,  Parallelogianinii,  Prilhiatis,  Cylindri,  TrianguD,  Para- 
bolae, Paraboloeidis ; Complementi  Parabolae,  Paraboloeidifve ; Py- 
ramidis, Coni,  Conoeideos  Parabolici,  vel  Parabolocidrci ; & cujull' 

' cunque  demum  figurae  ex  parallelis  r^is  planifve  lecunduoi  lenem 
infinitam  (ab  0 inchoatam,  & dato  terminatam)  Primanormn,  Se- 
cundanorum, Sublccundanoruin,  (aliorumve  in  def.  1.  Cap.  hujus 
definitoruflt, ) conflantis ; 

• Magnitudo,  cll  ad  magnitudinem  Parallelogr^mi , vel  folidi  PriC- 
matici,  luper  squali  Bafe,  axjue  alti  ■,  uti  ad  indicem  Seriei  umtate 
au8um  : Et  Centrum  Gravitatis  in  ea  h vertice  diflantia  qux  Diame- 
trum vel  Axem  ita  dividit,  atpars  adBa/in,  fit  ad  partem  qux  ell  oi/ 
verticem ; ut  1 ad  Indicem  Seriei-  Unitate  auSum : Vel  ( quod  eodem 
recidit ) in  ea  qux  ell  ad  Bajis  dijlantiam ; ut  Index  ille  Unitate  astcius, 
ad  eundem  Binarie  auSum. 

g Hoc  elt;  ut  pars  ad  Bafin,  ad  partem  qux  elt  ad  verticem;  fit  in  Li- 
nea Reda,  Parallelogrammo,  Prilinate,  & Cylindro,  (inteUigendo 
verticem  in  utrovis  extr^Oj ) ut  I ad  I.  4 

C.  In  Triangulo,  (uperftcie  eredi  Coni  vel  Pyramidis  ( dempta  bale,)  & 
Conoeide  ( velPyramidoeide)  Parabolico;  ut  i ad  2, 

O.  In  Complemento  Farabolx,  Pyramide,  vel  Cono;  ut  i ad  3.  • 

E.  In  Complemento  Paraboloeidis  Cubici,  ut  1 ad  4 ; Biquadrattei;  ut  i 
ad  ; : Se. 

p In  Parabola;  ut  i.ad  1 1;  five,  ut  z ad  3. 

G.  In  Paraboloeidc  Cubicali ; ut  i ad^  ( ; fivc  ut  3 ad 4 : in  Biquadratko  ; 
uti  adii,  velut4ady.  &c. 

B.  Sive,  { quod  eodem  recidit ; ) Diltantia  Centri  Graviutis  h Plano  per 

Verticem  bafi  parallelo,  addiftantiam  Bafis  ab  eodem  Plano  ; (Quod 
St  iitSemicono,  Semicylindro,  Semi-Parabola)  &c.  aut  qux  horum 
inftar  funt ; non  minus  valet,  atque  in  figuris  integris : ) elt, 

In  Linea  keda,  Parallelogrammo,  Frifhiate,  vel  Cylindro;  (ftdo 
vertice  ut  prius ;)  ut  1 ad  2.'  ' » 

C.  In  Triangulo,  St. Conoeide  (vel  PyramidoeiK)  Parabobeo  ; ut  2 ad  3. 

In 
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In  Pyramide,  Qono,  S Complemento  Parabolx;  ot  } ad4.  D.  . 

In  Complemento  Faraboloeic}is  Cubici:  ut  4 ad  y:  Biquadratici;  ut  g 
S ad  «,  &c. 

InFarabola:  ut  i lad  2'i;  vel  j ad  y.  P. 

In  Faraboloeide  Cubicali ; ut  tiadzi;  vel  4 ad  7:  Biquadratico : ut  G. 

I tad  z}:  vel  y ad 

Et  Militer  in  aliis  hujulmodi  figi^  quibarvis.  H. 

Et  quidem  in  Figuris  Integris,  utrinque  ad  Diametrum  vel  Axem  po-  A.  I. 
litis;  datur  iplum  Axis  vel  Diametri  punftum  in  quo  ell  Centrum 
Gravitatis : In  Dunidiatis,  excavatis,  &c,  ^tem  Centri  illius  i ver- 
tice diftantia. 

Unde  & Frufii  figurx  ejulmodi,  (parallelis  bali  rediis  planilve  trun-  K. 
catae)  Centrum  Gravitatis  habe^;  ejuiVe  A Bale  Verticifve  plano 
diftantia. 

Aut  etiam  hujulmodi  Figune  utcunque  multatae  6gura  cujus  tum 
Magnitudo  nota  fit,  tum  Centrum  Gravitatis,  per  zy  Cap.  praK:ed. 

Item,  quae  ex  hujulmodi  totis,  vel  harum  fruitis  componitur.  L. 

Et,  Ipeciatim,  figurae  cujuTvis  planae  ReAilincae,  8c  Iblidae  Planis  ter- 
minatae i Centrum  gravitatis  habebitur,  ex  eadem  27  Cap.  praeced. 


NAm,  Ii  intelligatur  Axis  motus,  per  A verticem  tranliens,  Bali  BB  patalk-  A. 

Ius:  Quaecunque  Iit  feries  particularum  (puta,  Pundlorum,  Rcilarum,  Pia-  etS- 
norum,)  ex  quibus  conflatur  linea,  Hgurave,  (puta  feries  .£qmuium  feo  Nulla-  ts.7, 
norum,  Arithmetice-propottionalium  Icu  Primanorum,  vel  ut  horum  Qiiadrata, 

Cubi,  &C.  Radices  quadraticae,  Cubicae  &c.  hoc  ell  Secundanorum,  Tenianorum, 

&c.  Subfecundanorum , Subtertianorum , &c.  aliave  quaecunque  ex  defimds  in 
det  I.  hujus;)  Cum  fint  in  dilhntio  ab  axe  motus,  uto,  i,z,  Sk.  Arithme- 
tice proportionalibus,  ( propter  aajualem  lingularum  cralTitiem : ) Erit  ferte  Mo- 
nientoruni  ( quippe  quae  nint  in  ratione  ex  Ponderum  & DiUantiarum  rationibus 
compotita)  unograou  aluor  quam  cll  feries  Particularum ; live,  feries  illa  cujus 
Index  fit  unitate  major  quam  Index  fenei  Particularum : Unde  habetur  tum 
Alagnitudo  figune,  tum  fumnia  Momentorum;  per  r hujus;  adeoque  Dilboiia 

Q q q q 2 Centri 
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6'^6  DeCaicukC^tnGraintatis,  Cap.V. 

Fig.117,  Centri  Gravitatis  ^ plano  per  Verticem;  per  14  Oip.  4.  Ea  q^uam  habet  pro* 
la^jiip-poiiuo.  Et  . quidem,  ubi  per  przced.  Centrum  Graviutis  di  ia  Coametro  vel 
datur  propterea  ipfum  Diametri  vel  Axis  PunAum. 

B.  Puta;  Cum  Lmca  redia,  ut  AD,  (propter  iqualia  Pundb;J  Parallclogram* 
mum:  utBBa  (propter  redbs xquues ; ) vel  circa  hoc  confiruaum  Prifhia,  vel 
^ Cylmdrm,  (propter  xqualia  plana;)  fit  Series  ii^lIa!lu^]  feu  Nullanorimi; 

(puta  ut  P,  P,  P,  &C.)  cujus  Index  o; 

P'  P’  ( d(iquc  Igitur  ad  Idiem  tondero  maximo 

oj,  \a,  ia,  -^"P.  aequalium,  hoc  eft,  illam  iplam,  ut>i  ad 

o yp,  n/P^  2 3 d^y  D R o + * i ) fintque  Diftantix,  ut  o</,  i^y^dy 

&c.  quarum  maxima,  D ; erit  feries  ipo* 
JNDP  = NPx1D.  mentorum  infinita,  ut  o^^P,  i</P,  a<*'P, 

&c.  ufquead  DP;  Series  Primano- 
rum, cujus  Index  i : Adeoque  fimul  omhium  momenta,  ( per  x hujus ; ) ut  1 N D P 
= N P X 1 D.  Adeoque  dilhmtia  Centri  Graviutis,  i D.  per  24  Cap.  4. 

Q.  Item:  Cum  Trianeulum  ABB  (propter  redlas,  &li  BB  parallela^  difiantiis 
^ vertice  proportiomues,)  £t  fupemcies  Coni  PyraroidilVe  (propter  perimetros 
planorum  limiliumt^  parallelorum,  dilbmits  a vertice  proponionalcs ; ) Et  Co* 
noeides  ( vel  Pyramidoeides ) Parabolkum.,  fuper  Parabola  B A B conurut^luin, 
(cujus  parallela  plana,  propter  ordinatim  applicatas  in  Parabola  in  fubduplicau 
ratione  diametrorum  micrcepurum,  funt  in  diametrorum  ratione,  fivediibmtiarum 
\ vertice;  quippe  in  duplicata  ratione  ordinatim-applicatarum  in  parabola  circa 
quas  fiunt  illa  umilia  plana ; ) fit  lenes  Pri- 
~ n manorum;  pueq  ut  opy  1 p,  2/,  3^, 

ody  idy  2 tf,  3 rf,  D.  ufquc ad  P;  cujus  Index  I : adeoque  omnium 

odpf  idpy  ^dpy  9dpy DP.  fumma,  utaNP;  (nempe,  in  ratione  ad  to- 

ddem  maximo  xqu^ium ; hoc  ell,  ad  Paral- 
|NDP=|NPx|D.  leJc^rammum, Cylindrum, aut Prifma,  iliper 

eadem  bal^  aeque  altum ; Ut  1 ad  2,  per  1. 
hujus : ) Sintque  in  dillantiis,  ut  o </,  i «i',  2 </,  3 dy  &c.  quarum  maxima  I) : Erunt 
Momenta,  ut  odpy  idpy^dp,  ^dp^lkc.  ufque  adDP;  feries  Secundanorum ; 
aiius  Index  2.  Adeoque  ( per  1 hujus ) fimul  omnia,  ut  ^NDP=|NP  x | D. 
Adeoque,  Dillantia  Centri  Gravitatis  \ vertice  efl  \ D.  per  24  Cap.  4. 
p Item;  Cum  Pyramis  vel  Conus,  circa  Triangulum  ABB,  (propter  diametros 
Circulorum,  vel  lacera  fimibum  Planorum,  in  ratione  diibnuarum  i vertice ; 

p adeoque  eorum  pbna^  in  dilbntianim  ratio- 

® A * A +A  l^A  R ng  dupheata, ) iit  infimu  lenes  Secundano- 

rum ; ( puta  ut  o/,  i/,  4 />,  p/,  &c.  ufque 

odp,  idpy  ^dpy  ^jdpy D P-  ad  P;)  cuius  Index  1;  & omnium  funinia, 

ut  jNP;  (hoc  ell,  Pyramis  feu Conus,  ad 
^KDP=5NPx|D.  circu mlo-iptum Prifina vel  Cylindrum,  ut  i 

ad  3;)  piff  t hujus:  Simquc,  diftanti*  ut 
odyid,i.d,idyS£x:.  ufque  adD:  Erunt momenu,  xxiodpy  idpy  %dpy  2r,dpy 
&c.  ulquead  DP;  feries  Tertianorum:  cujus  Index  3.  Adeoque  (per  i hujus) 
fimul  omnia,  ut  ;NDP=^NPx|D.  Adeoque,  Dilbntia  Centri  Gravinus  k 
vertice,  |D.  per  24  Cap.  4. 

Simulter  omnino,  de  Complcmaito  Parabolae  dicendum : qux  lenes  eft  Secon- 
danorum.  Ojtnplementum  autem  Semi-paraboUy  appello,  id  quod  cum  lani-pa* 

• rabob  complet  parallelogramtoum  circumferiptum ; (cujus  diameter,  dl  parabolae 
Tangens  in  vertice ; & urdinacmi-applicatz,  parallclx  diametro  parabobe ; ) quod, 
utrinque  circa  eandem  fui  diametrum  duplicatum,  ^^^/^OyCanplanntmn  TarakoJ^: 
y ( Puta^  quod  contmetur  inter  duas  lineas  Parabolicas  convexas  A B,  A B,  fig.  12B. 
quas  in  communi  vertice  A,  tangat  AD,  complementi  diameter;  bafinque  huic 
ordinacim  applicaum  BB;  cui  parallelae  mtelliguntur  rcibe  figuram  complentes. ) 
Hujufque  ordmatim-apphcau:  ad  diametros  luas;  Ium  ut  diametri  imcrccpuc  in 
Parabola,  ad  fiias  ordinatim  applicatas.  Adeoque,  in  di^cata  ratione  Diametro- 
rum, fiye  Dilbntiarum  \ vcrucc.  Cum  itaque  lic  ( ut  fyramis)  Series  Secunda- 
norum : Momenta,  lunt  Senes  Tertianurum  : Adeoque  fimul  omnia,  ui|NDP  ^ 
= I N P X ( D : Et  Centri  graviutis  \ vertice  dilbntia ; J D.  Ut,  dc  Cono  & Py- 
ramide,  olteofum  efl 

CoB- 


C-.nogIt* 


Prop.VI.  DeCalcukCentriGravitatis. 


Cotuplcmeacura  -Paraboloeidis  Cubici,  ( propter  hujus  Para^loeidis  ordioatiio* 
applicaris,  in  fubtriplicara  ratione  diametrorum  imercepurum;;  adeoque  ordina? 
tim-applicacas  Complementi,  in  Triplicata  ratione  dumetrorum,  (tve  diflantiarum 
i Vertice  Complementi;)  eft  Senes  Ter- 
tianorum: puu,  ut  op,  ipfZpf  27^, 

&c.  ulque  ad  P ; adeoque  luroma  omnium 
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& 


Of, 

oJ, 


ij. 


1.J, 


n 


' p. 

D/ 


ut  J N r ; per  I hujus ; ( hoc  eft,  ad  Pa-  o ^p,  i ^p,  i^p^  ZiJp^  — D S 
raUclc^rammum  circumfaiptura,  ut  1 ad  j . 

4:)  Cum  itaque  Dilbntiac  lint  ut  o*/,  jNDP  = iNPx|D.  /' 

I </,  ad  D:  Momenta  erunt,  , ' * 

mo(/p,  idpy  i6dpy  81^,  ulque  adDP.  & iimul  omnia  (peri  hujus]  ut 
|NDP=;NPx|D.  £t Dilhnua Cenm gravitatis ; I D.  pera4,Cap.4. 

: Atque,  ad  eandem  formam,  mutatis  mutandis,  in  aliis  Paraboloeidium  Com- 
plementis, aut  etiam  folidis  eorum  converGone  circa  Axem  Tuum  fa£tis:  aliifvc 
Iccundum  cjufmodi  alias  feries. 

Parabola,  BAB,  Hg.  117.  (propter  ordinatim-applicatas  in  fubdupUeata  ratione  dia*  F. 
metrorum : ) eft  feries  Subiccundanorum ; cujos  Index  ^ : puta,  V i A V a/, 
VsA^'  ^ P'  Adeoque  Gmul  omnia,  ut|NP;  (nempe  ad  Parallelo- 


grammum  circumlcriptum,  ut  2 
ad  3, ) per  X hujus.  Et  propter 
dilbntias,  ut  o A i </,  2 </,  3 Jy 
&c.  ufque  ad  D;  Momenta  c- 
runt,  m o</ V/,  p,  idy/% p, 

Ipj  &c.  vei,  ut  d"*/  opy 
dd  ipy  d -d^Pi  dd“^7Pi  &c. 
ufque  ad  D P : qux  eft,  feries 


o«i 


ij, 


oJVj>,  If,- 

rfVo/),  rfv'/),  d^ip,  dV^lp,- 


V 3ft P- 

}d, D. 

-DP. 
-DP. 


|NDP=:|NPx|D. 

1 • 

Cuhorum  Stibf^undanorum ; cujus  Index  i|  vel  Adeoque  (per  i hujus) 
omnia,  ut|NDP  = fNPx|D.  Et  ^ftantia  Centri  gravitaus,  | D. 


Paraboloeides  Cubicale,  ( propter  ordinatim-applicatas  in  ratione  diametrorum 
fubtripheau, ) eft  feries  Sulxertianorum ; cujus  Index  (•  puta  ut  Veop,  VcA 
Vc2A  Vc3p,  &c.  adP.  , , ' , n , 

^ r-  Veop,  vcip,  Vcap.  Vc3p, P.  * 

ody  idy  idy  % dy  D. 


£t  omnium  lumma,utsNP; 
per  1 hujus.  ( hoc  ef\  ad 
Parallelograniimun  circum- 
feriptum,  ut  3 ad  4. ) Et, 
propter  difbntias,  ut  ody 
\dy  2dy  idy  ScQ.  id  D : Mo- 
menta erunt,  uc,  o V c opy 


o /i' V c o p,  i</ V cp,  2 V c ap,  3 </ V c 3 p,  — D P* 
dVeopi  ddcpy  dVQi^py  <^Vc8xp, — — PP» 

fNDP  = aNPx^D. 


i</Vc  iA2-«^v'c2p,  3yVc3p, &c.  ad  DP;  i\vc,uid^coptd^cpyd^ci6py 
d^cZtpy&c.  ad  DP;  feries  Biquadratorum  fubtertianorum ; cujus  Index  i\ 
vel^.  Et  fumma omnium  (per  1 nujus)  ut  ^NDP  = |KPx^D.  Etdifbmia 
Centri  gravitatis,  ^D. 

Et  fimiliter  de  aliis  feriebus  judicandum. 

Nempe,  vniverGdicer ; Si  Index  fbiei  Ponderum  Gc  S ; adeoque  ( per  i hujus) 

fumma  totius,  ut  NP:  Index  lerici  Momentorum,  «it  S+i;  adeoque-' 
b-f- 1 


Qu*  per  fuoimam  Ponderum  - ■ N P di- 
b-f- 1 


horum  fiimma , ut  — N-D  P. 

S-f-2  . 

vifa ; exhibet  ^4^  D,  diftantiam  Centri  gravitatis  i vertice ; nempe,  ad  diftan- 
^ • S + 2 

uam  maximam,  ut  54*1  S-^^:  Adeoque  rel^uum  diGanthe  (quz  efl  di- 

ftantia  Centri  gravitatis  i BaG ) ut  ■ D.  Et  propterea,  Axis  portio  ad  Ver- 
b4*  ^ 

ticem,  ad  partionem  ad  Bafcm,  ut  S-|-  i ad  i.  Qirod  oat  daaonlliandatn. 


R 


Q.qqq  j 


Qpodque 
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De  Calcuh  Centri  Gravitatis.  , Cap  V. 


Qpod^e  de  Figuris  mc^;ris  ofteoTum  eft ; idem  de  Di- 
midiis, umiliter  oftendetur;  TPuta,  de  S^i-parabolis^ 

SoDi-paraboloeidibus,  & Complementis ; vel  horum  SoU> 
dis;dK. ) quoad  dillandam  Centri  gravitatis  ^ Plano  per 
verticem  baTi  oaralJolo.  Quanquam  enira  ipliim  Centri 
puQ^m  non  Wic  innoiefca^  ( quia  hujulhi^  Dimidia- 
ta Figunc,  Diametrum  non  habemt . quae  & linea  rc£la 
fit  & lingulas  ordiiUtim-applkacas  bil^t,  quo  propofitio 
praecedens  hib^fhfubfitfinmSkiyocetur  ut  iplum  Centrum 
determinetur ; ) tamen , quantum  illud  k venicis  Plano 
dflht,  ( qttod  ell  hnjus  PropoiitioDis  obtis^ ) non  minus 
in  dimidiatis,  diiafn‘tn  integris  Hgurb,  hinc  ihnotefcHt;  & 
demqnllrauo  limiliter  qu^rat ; ead^  -utique  eU  ordioacim-applicatarum  lerics 
five  ininogris,  five  in  dimidiis  figuris.  Ut  ex  earum  definitionibus  patet : Dimi- 
diorum enim  atque  Duplorum,  eadem  ell  inter  fe  ratio;  per  15  EJ.  f. 

Similiter ; Idem  obtinet ; fi  non  quidem  fit  Dimidiata  figura  (puta,  A D B Semi- 
parabob,)  fdl  utcunque  hujufinodi  l^es  una  ex  altera  dematur;  refidui  Cen- 
trum gravhatis  (figurae  Diastrum  vcl  Axem  habentis, ) vel  laltem  Centri  Di* 
liantia  k plano  per  verticem  bafi  parallelo.  Pua;  Si  Semi-p^bolac  ADB,  exi- 
matur ADb  fcmi-parabola ; refiaui  A bB  Centrum  Gravitatis  innoieicii ; l^tem, 
quantum  k Plano  ^r  A diilat.  Namejuldem  geoeris  Itfies  cfi,  tum  ADB  tum 
AbB. 


Imo  vero;  finop  ejurdem  generis  fit  ADb,  atque  ADB;  fed  verbi  gratia, ex 
ABD  Paraboloeide  CtJbitx),  auferatur  AbD  Parabola,  aut  Triangulum,  aut  mia 
figura  quzvisqux ex  aliqua  definitarum  icrie  conflatur:  Cognitis  enim  Totius  & 
Ablati  cum  imgnitudme,  tum  Centro  Gravitatis;  etiam  Refidui  cognofcuur;  per 
2r  Cap.  Saltem  cognita  utriufque  Magnitudine,  dc  Ponderatione  cefpe^tu  expo- 
liu  plani;  oognoicitur Refidui  Ponderatio dc Magnitudo;  adeoque  &Centrigra- 
viiausdiUantia;  perprop.  a^Cap.4^  .1  .d  x^{>.  .u  , 

De  Frudis  item  fimiiiter  fiet  juteiun.  Nempe,  propeeir  datum  vel  ipfum  Ceo* 
trom  Gravitatis,  vd  didantiain  Omfii  Gravitatis,  una  curo  magnitudine;  totius 
ADB  vel  AbB,  &ahlap  AKF,  vel  AfF;  dabitur  dcFrulti  reliqui,  F K D B,  vel 
FfbB,  ut  ante.  Per  27,  vcl  2^  0^4. 

L.  Similiter ; de  %uri$  ex  hajoflkQtfi  pluribus  coniiatk,  fiet  judicium : Etfpecia- 
tim  de  Planis  omnibus  Rcfliiind^  ( quippe  in  Triangula  pofie  dividi,  notum  ed  ; ) 
& Solidis  qua;  TC  9ui{^>  hz  faltem  in  Pyramides  dividi  pote- 
runt:) Datis Utiqliepxftnira  dcCcntris  Gravitatis;  dabitur  To- 

tius; per27Caf>.4.  Vel  datis  faltem  magnitudinibus,  & dillantiiscemrorum  ( ab 
expolito  plano ) adeodue  Ponderationibus;  dabitur  etiam  Totius  Ponderatio  de 
Magnitudo ; adeoqUe  & Centri  graviatis  diilantia  k plano  expofito. 

Neque  Planis  tantum  obtinent;  feci  in  Solidis  non  minus.  Puta, 

fi  ConoeiddI' 'PiraTOlicum,  vel  Paraboloeidicura,  vel  Conus  etiam,  aut  Pyramis, 
velCylmdnis,  aut  Prifm^&c.  Conice  excavetur ; vcl  horum  FgilU  , Cylindrice; 
aut  auis  mille  modis : uti  ex  jam  didis  laus  demondratur. 


SC  NO  L TUM. 

* t .* 

HAdenus  itaque  Centrum  Gravitati»  invenimu^  in  figuns  omnibu»  Elaiu^lle- 
dilineis;  & Solidis,  quz  planis  terminantur;  Sed  & in  Planis  CkryiUnei^  & 
Solidis  curvis  fuperficiebus  terminatis , non  paucis ; tum  Magnitudiftett^  tam  & 
Centrum  Gravitatis  determinavimus.  Et  quidem  longe  pluribus  quam  quo  per* 
tnerat  do^lrina  Veterum*  Atque,  in  fequentibus,  ad  plura  adhuc IraeoeiDduis, 
ultra  quam  ( quantum  fcio  ) quifquam  pertigit  Recenuorum  ; falatm  ultra  quam 
k quoquam  editum  ed,ame  edtam  noflram  (unde  hzc  direda  iqc^todigkjlod^untur) 
Arithmeticam  Infinitorum.  ' • 

Quod  autem,  de  Figurarum  Fruihs,  f^unfqut:  Excavati^  aut  alias  multatis,  & 
figitnmm  Aggr^^  &c  ad  hanc  propofitionem  odeafiun  ed : Etiam  in  fequen- 
tiDus  intcUigendura  erit.  Utpotc  ex  prop.  27.  Cap.  pramed.  deducendum. 

Plora  vero qusehuc fpedaot,  videat  (cui  idlumaiipM«  in  nodra  Aritlme- 
tica  Infimiorum ; ( ubi  nzc  Methodus  fulius  tndimr : in  nodfo  Commercio 

Ef  fioa^  ( cum  D.  Fermatio,  alulque, ) Epifl  i<$,eju1que  Appendice. 

PROP. 
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P R O P.  VII. 

S)  iatelllgatar  ex  ReAis  Flanifve,  lecondum  aliquam  ex  Reciprocis  ( in  a. 
def.  2,  huius  definiti.^  Indicem  habentibus  N^ativum  ) foiem  infi- 
nitam, ( ab  1 ipfa  feriei  origine  inchoatam,  & ^to  terminatam, ) Fi- 
gura conflari : 

Habebit  hzc,  ad  Verticem,  latitudinem  Infinitam  : B. 

Finitam tame^  ^exparte Verticis, intelligatur  veltantillumPlanopa-  q 
ralielo  abfcindi ; ( adeoque  figura  (altem  truncata  magnitudiniserit 
finitx:) 

Oreamyeioi  qui  fitadParallelogrammum,  vel  Solidum  Prifinaticuin,  D. 
(aper  aequali  Baiesque  altum  i ut  i,  ad  InJi(m%>mtate  auSum : 

Adeoque  vel  magnitudine  Finitam  i fi  Index  fit  major  quam  i i G. 
(puta  —i,  —i,  —i,  &C.) 

Vel  Infinitam;  fi  Index  fit——  i : E. 

Vel  Plulquam  Infinitam  i fi  fit  Index  minor  quam  — (puta,  — 2,  V. 
~3,Sc.) 

.Quoque  fiint  magnimdinis  Infinitae,  ( aut  plulquam  Infinitz, ) Cen-  H. 
trum  Gravitatis  non  habent. 

Qfxfunt  finitae  n^nicudini^  fiquod  habent  Centrum  Gravitatis,  in  I L. 
ea  habent  ^ vertice  diftantia,  qua  ita  dividitur  Diameter  vel  Axis, 
ut ^r/  ad  Bafin,  fit  ad parUrn  qua  ejl  ad  Vertuem ; ut  1 , ad  Indicem  fe- 
riet 'Oratote  auSiirrt. 

Habent  autem  Centrum  Gravitatis  hujufiiiodi  FigUrse  ( magnitudinis  k. 
fiuitac)  fi  fiat  Inttgrae,  (hoc  efl,  utrinque  Circa  Diametrum  vel 
Axem  fimiliterpolto ; ) Nempe,  in  Axis  illo  pundlo,  quod, jta  ut 
didbimeft,  diftat.  j ' 

Ex  dimidiatis  vero  (velquK  harum  inftar  funt)  quae  habent,  qua»]ue 
non  halient,  in  Propofitione  (equente  dicetur. 

Qua^  exanpbs  facile  explicantur.  . M 

Dcqnc  his  Figuris  Truncati^  aut  alias  Muldatis,  vel  Aggregatis;  idem  n.' 
judicandum  eft  atque  de  illispropofitionisPnecedcntis. 

Atque  hae  figura  intermmahiies  ( planae,  (blidaeve ; ) ad  faraiolteidium  q 
genera  (pedbmt,  vel  ad  harum  Iblida. 

Ipfie  autem  Linea  Curva,  ad  quarum  convexas  adjacent  Interminabiles  p, 
■hujuTmod  i F igurx  Planae ; ad  Hyferbolarnm  leu  HyperbtUeidium  genus 
rcierenda:  (unt. 

Sed  & qu£  ad  Hyperboheidiutn  harum  ( ea  (bla  excepta  quae  eft  vera  Hy-  Q, 
perbola  Apolloniana)  Concavas  adjacent  ft^aftana,  (concava  St 
re£tis  terminata: ) tum  quam  magnitudinem  nabent  hinc  determina- 
bitur ; tum  & Centnmi  gravitatis  datum  erit. 

INtdligaiur,  ad  Diametrani  vel  Axem  AD,  huiufiiodi  figura  plana folidave 
conftrui,  A^BD;  cujus  BafisOBt  & huic  parallele  reibe  aui  fiiperficics  pia- 
na  { figuram  complentes)  ordinatim-applicace,  faundum  feriem  ex  Reciprocis  il-  ^ * 
lis  quaralibcL  . . 

Erit,  propter  feriei  Direfte  terminum  primum  0,  feriei  reciproce  primus  temii- 
mn  00  mtiniius puia  1=  CNam,  ubi  quantitas  quzlibet  dividitur;  ii  divi- 
dens fii  q,  quotiens  erit  os : quippe  nufla  quantitas  finita,  pro  quotientc  pofita  , 
dividentem  o multiplicans,  r^ituet  dividendam. ) Ad^ue  Rclh  Verticis  A t 
erit  interminabilis : Sive,  figurz  latitudo,  in  Vcnice,  infinita. 

Cum  vero  Seriei  dire^  terminus  poft  primum  quilibet  quantitatem  habeat  fini- 
tam ; feriei  reciproce  reliqui  onmes  ttnninf  fime  finiti ; adeoque  figurx  inlra 

verticem' 


'1* 

Jji. 

B. 


..ilc 


()8o 


.r 


De  CrttculoOs^iGr (bitatis.  Cap.Vl 

muccin  iiuuajjuudo.  (Nam.  quM™lsrtuncjuc_fit  ijle  po(t  primum  Rimimis 
Itnci  diruiix ; Iiic<)uamiuicra  djVuJcnSj  quoiicnicni  ibbit  finitum.  ) 

Adrcxjuc,  utuctotai  vcrticc^  tafinn^ra,  'nia^niuidinis  illci mfinit*  ( prop- 
ter inhmuinjfpjjcis  jaiitudincin  j ) li  umen  iniclhijatur,^  liaric  verticis,  vel 
tamilijim  trunj&rl  plaiio  bafl  Mtallab  bgurir, 'magiilffiBEls' ein' fi- 

niuc!  (Erit  utique'(nagnifudmii'%fx, 'aliitudo  tibi»;  f«t  & trAi^ia:  latiiadn 
vcT  airtpIittidd'pi!fpta  olli;nWi'iii8d<)*jiH:tou  figura,  live qrlatu fit Haie  lbiida,ilic 
truncata,  magnitudinis  ctil  tinit*.  ) ivJ,i  v‘. 

Elt  autem,  a vertice  ad  baiin  totae PaialIe;iog^intnuin,.  vel  (olj|jup)  Prilina- 


indicem  lerici  Unieite  au- 
lil»a..  . u 'i- 


F. 


dem  ultimo  iqualiuip,  ( per  dei.  i.  Cap.  4.  )ut.i,  ad 
flum'^'pfr  ihojus;""''  /■'crir.-j.T  . 

Adioqub,  ( proptet  Reciprbeararo  Serieruln  Indicerojni^tivu«t,  ) C Index,  fit 
-t-i-;  erit— I -|-i  = o;  adcixjoe  ratio- 1 aid  q,  Intinjifc  Et  propteroa li Icrics 
lila  Iit  Reciproca  primanorum,  ( quale  e(l,  compleijqenuini  Hyperbole;  .\^Jlopia- 
■“nic,  petprop.pf.  Arithni.  Inhn. ) figura  ertt  inagMui^  aphnitt  Ij^ippc  ad 
finitam dapan,  ut  r ad  o. ) . ; ,T.  ,1-^.,.:  ■' •• 

Si  iero  Index  Iit  mihdrquam— ‘i,  (hoc  eft;  maj«'n(^th'AsyyfidSr}a_'i'', 

■ — 2,  — S,dtc.  euara  additur,  iiianebir  adime  negativus;  puu  — — (. 

— T.  — j + 1 =— it,  iaeoque;r«a)  i'ad— V> 

t ad  — 1,  I ad  — a,dcc.  Nempe;  ut  Pufitivia^^N^atiettun  pnux  iiiEi  |dulqvani 
'infinita;  ( nara,  1 ad o,  elt  infhiitaj;!elgopli  ad-a<lnraquan^p,e<dcimjpi:quani^. 
finita  V ptr  8 ELf.  ) Ergo,  &.5igup,llqur,,add»wi^:jlW  j\abcai;  131^^ 


ninnf^bet rationem,')  inagnmidinie/roiiie ( lirat/UiiaidiitE  mtimicciiinfiotta' 

(jba; autem  Magnitudinis  funtinfinita;,  (aut  plufquam niRmtie,  yiQqii^ni  gra- 
vilaOSpcn  habeut.  C^ippt,.li  10  (pia  .«niqs  re<;)a,[A,d;  iiuellig«erar,,i  in^  ' 
pra  vertiexm;  autetabi  per  Ealin,  aut,ifd.raBaliii.(),ECTa  tou  ( rcipeciu  Plani 
bali  paralleli  perCentrum  illii^ tranleutitis,)  ad  iigas paties  ponderaret ; ^deoque 

rclict  aliquili^idta  Sin  intra  Veiticcffl  & Bjfiii  inicfligatur ; quantulaeitnijfle 
ivcriict  diftatiiia;  planum  bali paraHclum  per liocferanlien^  FigMain  divtdtt 
in  Icgmcnu  duo  ;’ quorum  illud  ad  bifinj-Fmitum  crit;  atque  iii  dtlaatili  finiu, 

( pc^am  ofteitla; ) illud  autem 'ad  Varticcni,  Infinitum  erit ; (quippeji  fei  toto 
Infinito, Finitura  auferatur : reliquutnem  Infinitum : fect«-cnuii,_tin«otu  Vini- 
to addinim,  faceret -infinituni :)  Addoqije,  Intiiiiinmfeycjaji  ycrticeii  (la  quailtu- 
lacunqoe. flantia  ).  fluito  illaad  baiin,  ( in  diltantu  quanracunque  1^1»^ ) fhb- 
ponderabit:  AdeoqOe  non  erit  in  illo  pano  Centrum  ura'^itatis.  N'ultidani*ikuur. 
hi^l^qrq,fint  niagqiiudinisFinna: ; ^uu,  lyciiulum  |eriem  cujus  }ilHet^l  - — S, 

t..av'  ■ ■ .a  -A-ira  1 

r-iAie. 


major  quam  — i,  ( ut  jan>  oftcnfum  eft  *)  Ollcndctur  ( utinprop.  prxccd)  totam 

6guramy  iive  ierici  fiimmam,  efll-  !-  -- N P,  ( qinc , nempe' fit  dd  parallclb- 
— S-f-  I 

^ammum,  vcl  foJidum  Pnfmaucitb) , N P , utiad  — S+x;)  dtfummani  mo- 
mentorum, 


Di.  'yGoOgll 


Prop.  VII.  De  Calculo  Centri  Gravitatis. 

mentorum;  five  momentum  totius,  ( refpe^u  plani  per  verticem  bafi  paraU 
leli , ) ut  — N D P,  ( nempe,  ad  momentum  ipfius  N P in  dilhntia  D fuf- 


— S+2 


-S+2 

pcnfi , ut  lad  — propter  feriem  Momentorum  , uno  gradu  aitiorem  , 

quam  eft  feries  Ponderum  : ) per  i hujus.  Adeoque  , propter  * 

NDP= — eritdiftantia  Plani  i£quilibni  (peraoCap. 

3. ) adeoque  & Centri  Gravitatis  Oquod  elfc,  ( per  24  Cap.  4.  ) — D ; adeo- 

que  reliquum  diftantiarmaxuna:,  (qus  balcosefl,  ) — Haec  igitur  ad  il- 

lam,  ctt  ut  I ad  — S-|- 1,  ( in  ratione  finita ; propter  — S 1 quantitatem  pofiti< 
vain : ) Si  itaque  tota  difhntia  D ( bafis  ^ vertice, ) ita  dividatur  puta  in  C ; ut 
pars  ad  lafin,  C D,  fit  ad  partem  quar  efi  ad  verticem,  C A,  ut  i ad  — S i ; pla- 
num per  C iranlicns,  b;i(i  pralltlum,  elt  Planum  aEquilibrii.  per  20  Cap.  3.  Et 
quidem  ( li  utrmque  ad  Diametrum  vcl  Axem  fimilitcr  conllruatur  figura  )in  iplb 
Diametri  vel  Axis  pynilo  C,  (per  y hujus.)  Sin  minus;  laltem  fiquod  tll  Orn- 
trum  Gravitatis,  in  eo  plano  eit  per  24  Op.  4. 

Dicoauum,  Jtjuoti  <Ji  \ quoniam,  m figura  dimidiau  ( vel  qux  iltiufimxii  efi;,) 
fieri  potdt,  m Centrum  gravitatis^  utut  in  infinita  inielligatur , inteliigcnda 
tamen  fit  ab  ip(b  C pun^lo  in  infinita  dilUiuia,  (ut  in  prop.  ieq.  ufiendetur,)  adeo- 
que  nuiquam  erit. 
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7o-f- 

od. 


y/i^ 


i/ 3 a' D 

3 


*/odp.  Vi  dp.  •^"i.dp.  •^idp— — DP. 
|Npd=:2KPx;d. 


Exempli  gratia.  5i  Iit  A D B fi  figu- 
ra, cx  lene  reciproca  fublccundanorum, 
confiata;  (puta,  cujus  rcdlx  vcl  plana 
Iinc  in  reciproca  ratione  ordioatin>-ap- 
plicatarum  in  parabola  :)  cujus  Index  , 

— { . Adeoque,  ad  inlcnptum  Parallelo- 
grammum  vel  Prifma  A D B ( quod 
IkNP,)  iitiad  — 5+1;  hoc  ell,  iit 
1 ad  I,  vcl  2 ad  I : nempe  ut  1 N P.  Mo- 
mencorum  lenes,  indicem  habebit  — \ 

-f  I vel  J ; ( quip^  uno  gradu  altior  quam  Ponderum  , propter  diflamias  arith- 
metice proportionales :)  Adeoque  totius  momentum,  ad  momentum  Parallelogram- 
im  vcl  Pnlmaus  in  dilfantia  maxima  appcnli,  ( quod  Iit  N P D, ) ut  1 ad  5 -fi  * i 
hoc  elt,  uti  adi  5,  vel  2 ad  3:  Kempe,  |KPD  = aNPx  JD.  Difiantia  itaque 
Plani  aflquilibrii  ( dSe,  liquoddl,  Centri  Gravitatis,  ) i veruce,  cfllD-  cjuldcm- 
que  propterca  i Bafi dilbntia,  |D.  Adeoque hxc ad  illam,  (hoc  tflCDadCA,) 
ut  1 ad  I : vel  I ad  5 ; hoc  elt,  i ad  — j -fi  !• 

'Silit  cx  ferie  reciproca  Tertianorum;  cujus  Index*  — \.  Em  fumma  Ponde 
rum  , ( propter  — i ; 

. . i-  , V ,vr,.  . - j 


Veo^  Vci^'  Vc2^  Vej^ 


od. 


I d. 


zd. 


g D 

/-A.  -^~dp.  -^  -dp — DP 

vci  * Vc2  ^ Vc5  ' 


--DP. 


ut  I ad  lic  J ad 2 ; ) |N p.  In- 
dex fenei  momentorum  — ^-fii=:J. 

Adeoque  ( propter  |-fii  =|;  a 
1 ad  ut  3 ad  j ) lumma  Momen- 
torum,}NPD  = |NPx|D.  Adeo- 
que plani  2q^uilibrii  ( fi  quod 
ell , Centri  Gravitatis  ) dillamta  ii 
vertice,  f D ; a balc  , | D : Adeo- 
que Vi2C  ad  illam  , ( nempe  C D 
» ad  C A,  ) ut  3 ad  2 ; vcl  i ad  |; 
hoc  cU,  1 ad  — Atque  in  aliis  fimiliicr. 

Si  iuquc  in  ea  ratione  dividatur  AD  in  C;  fitque  figura  utrinque  limiliter  ap- 
plicata, ad  A D Diametrum  vel  Axem-,  erit  C Centrum  Gravitatis  ; per  y hujus. 
Sin  minus;  faltem  planum  per  C elt  planum  aEquilibrii;  atque  in  noc,  fiquod 
Iit,  Centrum  Gravitatis. 

Porro;  Habitis  hoc  pa6lo,  lumfigurx  totius  A DB  i',  tumablcilli  ut  ACfii', 

Rrrr  raagni- 


Veo 

dQodpy  d c idp.d  ^-^dp.  •4^9dp. 
|NPD  = |NPx|D. 


K. 


L. 


M. 


N. 
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(58a  De  Cakuio  Centri  Gra<vitatis.  'Cap.V. 

Fig.  nttgnjtudioe,  &Centro  graviuus;  faltem  magnitudine,  & plano  «equilibrii , pU« 
iip.  no  per  axem  motus  A parallelo;  fcu  magnitudine  & ponderatione:  Habentur 
iji.  relidui,  liTC^gurae  truncatae  C^BD,  magnitudo  & Centrum  Gravitatis;  iUcem 

magnitudo  & ponderatio  ; adeexjue  difhniia  Centri  Gravitatis,  Hanumve  in  quo 
ell;  plano  Balis  ieu  Plano  huK  parallelo  per  axem  motus,  parallelum.  Ut  in 
prop.  pr*ccd. 

Et  liltiiliter  oHendetur  dc  figuris  hujurmodi  alias  rouldlatis , vcl  aggregatis ; at- 
que in  prop.  pneced.  , 

O.  Figuras  autem  hiismtermiftabilcs,  ego  ad  Parabolocidium gertera  refero;  aut  ho- 
rum Solidai  propter  continuatam  ienen)  (implicem,  utut  reciprocam,  qua  dii^ 
nuntur  didin^tim  applicatc  rt^Le,  vcl  Hgune  planae,  ipfas  complentes ; ut  in  Pa- 
raboloeidibus  ^orunique  Iblidis,  oblervarc  cit  Qua  de  caula,  & communem  Ibr- 
tem  fubeunt,  cum  iis  m propolitione  prxcedcnie  memoratis,  ( nili  quod  ex  hi* 
aliqua*  fini  magmiiKlmis  infinita:,  & Centrum  gravitatis  non  habeant.  ) Et  qui- 
dciti  Kis  in  eadem  cum  illis  propolitione  comprencndiflcm,  nili  quod  in  his  (prop- 
ter inHuitatun  ) fpeciatmi  aliqua  dcicrmininda  ellent,  quae  in  lilis  ablquc  alkjua 
determinatione  proponuntur.  Quippe  nulla  ell  ex  liguris  illis  qux  vol  inKniue 
Iit  magnitudinis,  vcl  Cuurum  Graviutis  non  habeat, 
p Ipfx  umtn  Curv3c,  ad  quarum  Convexas  adjacent  hujulhiodi  ligura:  Planx,  ad 
Hypcrbolarum,  vcl  Hypcrboloeidiuiu,  familiam  rpebUnt. 

Ht  quidem,  qux  terminat  figuram  planam,  ex  lerie  reciproca  Primanorum  con- 
flatam, (qualis  ell  mctlra  Curvarum  trium  in  figura  131  adlcnpia,)  ell  vera  Hyper- 
Mjy  Apolloniana;  cujus  Alymptoia;  linu  AD,  aJ.  (ut  prop.  j>i,py,  Anihm. 
Inlin.  ollenliim  dl.  ) Atque  perinde  omnino  ell,  five,  cx  parce  U terminata,  Iit 
interminata  vcrllis  J’ ; live,  ex  pane  f icnninaia,  interminata  fit  verliis  D.  Utro- 
vis  enim  modo  evadet  ligura  fimpliciter  infinita.  * 

Reliqux  vero,  qux  dici  poterunt ; duabus  item  Alymptotis  AD, 

A^,  interjacent;  ita  quidem  utqux,  verius  D terminarx  & interminatz  verfus  J', 
iiguras  terminant  magnitudine  finitas ; eardem  terrotnatx  verfusJ*,  & interminate 
verius  D,  figuras  tcnmnabunt  plulquam  infinitas : Et  contra.  Qgippe,  fi  ad  AD 
ordinatim-appiicatx,  & ipfi  A^  parallclx  lint,  vcrbi  gratia,  in  ferie  reciproca  Sub- 
Iceundanorum;  ordmatim-applicaix  ad  AiT,  ipfi  AD  paraliclx,  erunt  reciproca 
Icrics  Secundanorum ; Et  figura  cx  illis  cordbns  non  infinita ; ex  his  vero,  plul- 
quam infinita.  Et  in  reliquis  limilitcr.  Ut  ad  prop.  loj*.  Arithm.  Tnfin.  ollcn- 
ttimus. 

Q Atque  liinc  etiato  confbt,  hujurmodi  Hyperboloeidium  figuras,  Curva  Concava 
terminatas,  quadrandi  methodus;  & Centrum  Gravitatis  inveftinndt  Cum  enim 
‘Frulli  C0BD,  (ut hic  & pron.  leq.  olfcenfum  dl,)  & Paralldogrammi  DC^d, 
(ut  notum  eil).C)in]  Ma^tuoo,  tum  Centrum  Gravitatis  habeuir : Habebitur  & 
Hyperbolocidcos  |i^d>  magnitudo  & gravitatis  Centrum.  Atque  hoc  quidem  live 
figura  adjacens  conVexx,  linita  fit,  five  pUirquani  infinita ; quippe  eadem  dl  cur» 
va  (utut  fecundum  aliam  cliaineirum  confiderata  ) qiiz  utramque  terminat;  ut 
• modo  ofteofom  dl.  At  in  vera  Hypcrbola  ( eaque,  ex  jam  traditis  lola, ) non 
idem  fiet;  quippe  ad  afi^us  convexam  adjacens  figura  interminabilis  ell  dc  magni- 
tudine infinita ; live  AD,  five  A J',  pro  diametro  habeatur. 

SC  P/0  Z.  / U M 

ATque  hadlenus  (ut  de  Redilineis  Planis,  & figuris  Solidis  qux  planis  ter- 
minantur, nihil  addam,)  olkndiimis  in  Planis  Curviimeis  ompibus,  qux  ad 
genus  Parabolicpm  vel  Paraboloeidiciim  Ijxbbm,  di  horum  Solidis;  atque  ex  Re- 
ciprocis, dc  Solidis  horum,  quotquot  Ceiiirum  Gravitatis  habent;  dilbiiciam Cen- 
m Gravitatis  ^ Vertice : Adeoque,  fi  pro  Diametro  vd  Axe  Redam  habeant  per 
omnium  five  rcdbrum  five  planorum,  ex  quibus  (fecundum  defi  1.  Cap.  q..) 
conflari  intelligatur  figura,  cenin  gravitaus  tranfeuntem;  ipium  Gravitati»  Cen- 
trum totius;  iitpotc  quod  in  ipfa  Diametro  Axeve  conllituium  cfl;  per  y hujus. 

In  hujulmodi  tamen  figuris  Dimidiatis  (ut  Scmiparabola,  Semiparaboloctde,dc.^ 
aliilqiic  ejurmodi;  mut  de  dilbntia  Centri  Gravitaus  i vertice  conllet ; de  iplo 
Ccmri  punblo,  propter  iplius  ab  illa  Diametro  Axeve  dilbntiam  nondum  traditam, 
nondum  conlbL 


Hujus 


Prop.VIIl-  DeCakuhCetttri  GranMatis.  68^ 

Hujus  ^rar  ^ Dumnro  Axcrc  difhntu,  prspoQuone  l^ueme  tndeiur,  ( at- 
que, in  rohdis,  tertium  adhuc  aequilibrii  planum,)  ut  ipfum  cenin  pun^um  de- 
tenninetur. 


PROP.  VIII. 

Scniiparabolae,  Semiparaboloei^  auc  Complementi  utriulvU ; Plani-  A. 
ve  Reciproci  (centrum  gravitatis  habentis  i ) ad  diametrum  axem  ve  Fig. 
adjacentis ; Diftantia  Centri  Graviuttu  ab  illa  Diametro  Axeve,  eft,  ad 
dijtantiam  inde punBt  medii  (vel  centri  vavitatii  Bajl^)  \xx.  Index  feriei  *3*- 
'Umtate  atdhit,  ad  Diflam  ejufdem  Inach  unitate  auSum. 

In  Solidis  autem : pro  pt^o  medio  ( quod  in  planis  eft  baiis  cen-  E. 
trum  gravitatis)  (umendum  eft  Centrum  Gravitatis  Bajin  Eritque 
totius  Centrum  Gravitatis,  in  eo  per  Diametrum  Axemve  plano 
quod  per  illud  Bafis  Centrum  Gravitatis  tranfit  i adeoque  & per 
omnium  Bafi  parallelorum  Planorum,  ( qua:  fimiliter  pouta  (uppo- 
nifflus,)  centra  gravitatis.  , 

(Quod  quidem  plwum,  in  (olidis  ex  Planorum  (bniconvcrlione  (alia- 
ve  converlione  quavis  imp^e^)  circa  axem  illum  delcriptis;  (qua- 
lia (iint,  SemicomiSi  Semi-pyramisj  Semi<onoeides  vel  Seini-Py- 
ramidoeides  Parabolicum,  vel  .Faraboloeidicum ; Semi-lblidiim  ex 
converfione  fiOTn  Reciproca:  circa  axem  fuum;  S horum  omnium 
^menta  qualibet,  duobus  per  axem  planis,  interje(fta:)^illud  eft,  , 
quod  Baiis  arcum  bilecat.) 

At^uc,  pro  Indicis  feriei  ponendum  erit  Sef^malterum  ejufdem 


Adeoque;  hujnrmodi  Dimidiaurum  (iganrum  Planarum  (quotquot  c 
habent)  omnium;  & Solidarum  circa  illas  condrudarum,  quarum Fig.i]s, 
Bafis  Centrum  Graviutis  notum  eft;  Centrum  gravitatis  determi-  ijq. 

' natur.  , 

Nempe  : In  Semiparabola ; dilbt  h Tangente  Verticis,  ) Altitudinis ; p 
i.  Diametro,  i Latitudinis  (feu  Ba(^)  Parallelogrammi  Circum- 
(CTipti,  vel ; Semi-latitudinis. 
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B. 

Fig. 

>3» 

>?3 


Df  Calculo  CentriGr agitatu.  C ap.V. 

In  Semi-paraboloeide  Cubito : diftat  a Tangente  Vcrtidi,  I altitudi- 
nis; ii  Diametro  iS  Latitudinis ; vel  ? Scmi-latitudinis. 

In  Semi-paraboloeide  Biquadratico ; diftat  i Tangente  Vertitis,  | Al- 
titudinis; k Diamcuro,  li  Latitudinis;  vel,  J Semi-latitudiais, 

In  Semi-paraboloeide  Superfolidali;  diftat  i Tangente  Verticis,  ,f  Al- 
titudinis: k Diametro,  5 Latitudinis;  vel,  f Semilatitudinis.  Et  li- 
militer  in  Semiparaboloeidibus  iMuemibus,  mutatis  mutandis. 

In Scminarabol*  Complemento;  Diftat  i reda  per  Complemwti  ver- 
ticem ( qiuj  ett  parabolae  Diameter , ) J Altitudinis ; li  Diametro 
Complementi,  (quae  eft  Parabolae  Tangehs  in  vertice,)  ij  Latitu- 
'dinis ; vel  J S^i-latitudinis. 

In  Ctwiplcmento  Scmiparaboloeidis  Cubitalis ; Diftat  ^ vertice  Paral- 
lelc^mmi  circumlcripti  (vel  FaraboUieidis  Diametro ) ) Altitudi- 
nis I ^ Diametro  ( vel  Parabolocidis  Tangente  in  vertice,)  d Latitu- 
dinis; vel,  1 Semi-latitudinis. 

In  Cbmplemento  Scmiparaboloeidis  Biquadraticalis ; diftat  ^ verticis 
reda,  fbafi  parallela,)  l Altitudinis ; Si  Diametro  ejus,  d Latitudi- 
nis, vel  j Semi-latitudinis. 

In  Complemento 'Saniparaboioeidis  Supcrfolidalis ; diftat  h.  verticis 
nffta,  ‘ Altitudinis ; a Diametro,  ^ Latitudinis ; yel  n Semilatitudi- 
nis. Et  in  (Ruentibus  limiliter,  mutatis  mutimdis. 

FigOr®  'Reciproca:''dlmidiatJe,  fecundum  Icriem  cujus  Index  non  eft 
major,'  ( hoc  e^  non  minus  m^idvns,)  quam  -— },  conftituta:;  Cen- 
trum Gravitatis  non  habent.  Sin  major  fit 'index  quam  — J;  1^ 
quuntur  (erierum  diredarum  leges.  Nempe, 

Si  Index  fit  — 5 ; Centrum  gravitatis  diftat  i vertice  figljrae,  | Altitu- 
dinis; ab  ejus  Diametro,  | Latitudinis  (leu  Balcos)  Inlcripti  Pa- 
rallclogrammi;  vel  1 Scmi-latitudinis. 

Si  Index  fit  — 1;  diftat  a Vertice,  ( Altitudinis;  i Diametro,  | Lati- 
tudinis; vel,  l Semi-latitudinis. 

Si  Index  fit  — 1;  diftat  i Vertice,  \ Altitudinis ; i Diametro } Latitu- 
dinis; vel  5&mi-latitudinis.  Et  fic  deinceps. 

Si  Index  fit  — |;  diftat  k Vertice,  1 Altitudinis;  it  DianKtro,  1 Lati- 
tudinis; vel ; Semi-latitudinis. 

Si  Index  fit  — 1;  diftat  i Vertice,  ,5  Altitudinis;  ^Diametro,  } Lati- 
tudinis ; vel  l Semi-latitudinis. 

Si  Index  fit — l;  diftat  i Vertice,  d Altitudinis;  it  Diametro,  1 Lati- 
tudinis ; vel  1 Semi-latitudinis.  Et  in  reliquis  fimibter,  mutatis  mu- 
tandis, fiet  ex  calculo  judicium. 

In  Figuris  Solidis,  idem  plane  obtinet  atme  in  Planis,  fecundum  eaA 
dem  feries  conitaais;  nifi  quod,  pro  Sem-Latitudtne  in  planis,  po- 
nenda erit  in  Solidis  ( in  illo  plano  qut^  per  diametrum  axemve,  & 
Ccntnim-gravitatb  Bafis,  incedit,)  Diflantia  Cmtri-ffavitatu  Bjifis, 
k Diunctro  vel  Axe ; vel,  pro  Latituitme  in  illis.  Dupla  illa  Dijlan- 
tia  in  his.  Atque,  pro  Duplo  Indicis,  Indicis  Sejquialttrim. 

Puta;  Siferieilndexfit,  5,  j,i,j,&c.  2,3,4,;,5tc.  — — 1,  — j> 8tc. 
— I,  — qui,  in  Planis  (utdidlum  eft)  exhibet  J, 
il.atc.  J,|,5,Sc.  La/iiittira»;  vel»,},!,?, 

flte.  }',l,|,i!,  &c.  ?,5,lr&c.  ?,?,!,Sc.  Sermlatituditm:  Subftitucn- 
dum  erjt,  in  Figuris  Solidis,  | , ! , J},  H , Sc.  S , , d ,.li  > , gee, 

!,*;  "iSc.  Diftamisc  Centri  gravitatis  Bafis,  it  Diametro  vel  Axe. 
Habet  autem  Centrum  Gravitatis  Figura  Solida,  fi  feriei  Index  faltem 
major  fit,  quam — 5,  g. 


E. 


F. 


Prop.VIlI.  De(^IcukCentriGraviti(tis.  58f 

Si  qnando  igitur  ad  communem  Re^am  per  Verticem,  (aut  aiiain  C 
unam  alluam  redis  per  verticem  paralKlam,)  contrario  fitu  po* 
nantur  hujulmodi  figi^  (pians,  Iblidxve,)  fimiles  tequaks:  £- 
rit  Centrum  Gravitatis  in  illa  communi  reda,  atque  ia  ea  i com- 
muni Diametro  Axeve  diftantia,  quam  in  lingulis  ca^bus  jam  de- 
terminavimus. Sin  vel  dilEmiles  vel  insqua!^  vel  dilHmUi  (Itu 
pofits  fint  ejulmodi  figurs  dimidiats ; cognita  tamen  erit  com- 
mune fimul  utrinlque  Centrum  Gravitatis  j p»  a?  Cap.4. 

Quodque  de  liguris  Truncatis  aut  alias  Muldatis,  vel  A^resatis,  in 
dua^  propofitionibus  prscedentibus  didnm  eft;  Ethic  hmiliter 
intelligendum  eft. 

£Sto  enim  ad  A D diametroin  vd  axon,  adjacens  ilthilinodi  'Fignia  Plana  di-  A. 
m 

redarum 

inde  ponderant  lingula  adi  exiliis  punilis  raediit  lul»ndei«niur  totx,  ( pn  |(S 
04)4;)  fincaueduni<)ix  todsprtrportionalcs  (perfOp-i.vel  EI.  f.  ] iiaijlu 
tm  feries  Diltantiarom  centrorum  graviutis  ( s diametro  rei  axe  ipfbnim 
Magnitudinum  ieu  Ponderum;  'nempe  cujus  Index  fititemi',  ve) — S,  Ctiraqoe 
Momentorum  iedPond^ttonumratio,  compofiti  fit  ex  rationibus  Ponderum  & 
Dilbruiarum,  ( per  Erit  Momentorum  iortes,  eaqiix  indicem  habet 

hocdtxi',  vel— laR  Eflogo  (jpcrihuim,)  fiimna 
Ponderoffl^Kii^agnitodinuiQ)  hoc  cli  Figura  cxpofita ; od  iCTiem  totidem  uldmo 
aequalmm^  hocdk  ad  Paralkl^ammum  fuper  eadem  Bafe  aeque  altum  ; ( puta 
N P;  ) ut  lad  aJ-f-i  ’»  vel  ( in  reciprocis  ) ut  xad  — ^+1  j (adeoque,  n-~S 
majorquam  — 1,  ent~'^’|*i  afiirnuuvus;  & propeerea  hgurx  magnitudo  fini- 

tz  : fteus ; infinita,  vcl  plulquam  infinita ;)  nempe  ■ ^ NP,  vel  — i--  N P.  Et 

fumma  Momentorum,  ad  totidem  ultimo  xqualium,  ( hoc  dl,  Momentum  figurae 
expofitx  ad  momentum  Parallelogrammi  in  diflantia  D fufpcnfi,)  ut  i ad  x 1, 


-NPD( 


S-l-i 


D. 


erit,  fi —ij  major  fit  quam  — i,vel 

— S major  quam  — 1 ; Iccus , infini- 
tum : ) Nempe  N P D , vel 

? — NPD.  Bcc  iaque  fum- 

— 

ma,  per  illam  divila,  diftamiam  exhi- 
bet Centri  gnviatis  ab  A D , ( per  24  Cap,  4.  ) Nempe  j in  feriebus  dire^ , 

D:  In  reciprocis,  — —i—  D.  Quod  erat  propofitum. 

2S'-|-i  xj-fi  ^ 

R^iuntur  anictn,  in  Rcaprocis , quo  Centrum  graviads  habeant,  ut  — iS 
ni^r  fit  quam  — i;  vd — 4 — ! • Nam,  niC — J-(- 1 fit  terminus 

affirmativus ; nullum  erit  Centrum  graviutis  , per  prop.  przced.  Atque , nifi  & 
— 2 S-^- 1 fititem  affirmativi^  ( hoc  eft,  — i A’major  quam  ~ pei  S Cap.  i. ) 
nec-diim  erit  centrum  graviutis : quippe  Affirmativi  — >“  — xj-l-iqui 
vd  o fii,  vd  Negativus ; ratio  erit  vd  infinita,  vd  etiam  plulquam  iofiniu ; adeoque 

D,  difiancuinfiniu,  vd  plulquam  infinia;  ipfiunquc  propterca  Cen- 
trum gravimis  Nulquam.  Unde  patet  determinatio- 

Cumque  termini  ultimi,  (hocdl,  Bafis, ) centrum  gravitatis  fit  inipfiuspon- 
clo  roedio  ( ut  oftenliim  el^  ex  2 hujus, ) i;mus  Difiantia  D ; erit  femi-Latkudo 
f^rx,  five  Parallclogramroi  fuper  eadrabaO  xqueald  Unde  condat  particu- 
larium cafuumCalculu^  quod  ad  didanttam  ^ diametro  fpe^t 
Sed  & Centri  Graviutis Plano  per  verticem,  didaneia  condat,  ex  hu- 
jus. Ergo  & ipfum  Centri  Graviutis  pun^um ; ( per  a6  Cap.  ^ ) Quod  item 
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DeCakuhOntriGrofvitatis.  Cap.V. 

eratPropo6tum.  Idem  nempe  quod  in  {inguiis  calibus  delignaviaras : Ut  ex  C»l- 
culo  petet ; ne  opus  Ct  ut  fingulis  calibus  imraotemur. 

Inauris  Solidis  : De  Centri  gtaviutis  Dillantia  i VettKJe,  Cmiliter  conltat  at- 
que in  Planis ; ex  « Se  7 hujus.  - « 

Quodque  fit  in  Plano  per  Diametrum  Se  Centrum  Graviuns  Balis  ( ad^ue  & 
reliquorum  bafi  parallelorum  Planorum  Centra  Gravitatis ; propter  omnh,  quod 
fiip^nimus,  jdana  fimilia,  Se  fimiliter  ad  diametrum  polita ; ) conllabit  ex  4 bu- 

'^“^Quod  fit  in  ea  quamdicimus  b Diametro  vel  Axe  dillantia ; fic  item  conlUit. 
In  lirailibus  Planis  ( ex  quibus  conilari  Solidum  intelligatur  ) Centra  Graviatis 
funtfitmliterfia  ;(quodex  4 Cap.  a.  Ser  Cap.  1.  demonftrabitur  : ) adeoque 
ab  homologis  punShs  diltmi  in  ratione  laterum  homologorum ; vel,  retiarum  ut- 
cunque in  fuis relpetiive  planis  fimiliter  politarum;  (quodexdcli  i.  Se  prop.4. 
EI.  6.  demonlirabitur ; ) Cumque,  ob  limilem,  quem  lupponimus,  planorum  ad 
Diametrum  Axemve  litum;  homologa  limilium  Planorum  pundla  fint  in  Diametro 
vel  Axe  conllituta  : Dillantia:  Centrorum  gravitaos  b Diametro  yel  Axe,  funtin 
latione  laiemm  Homologorum,  Cve  retiarum  fimiliter  politarum,  in  liiis  lefpctlive 
planis  : Hoedl;  (quod  ex  prop.  ao.  EL6.  demonlirabitur,)  in fubduplicata ra- 
uoue  Planorum.  Adeoque ; Si  feries  Planorum,  Indicem  habeat  S)  vel  — J ; fe- 
xiesDillanturum,  Indicem  habebit  5^.  vel— StT:  Et  feries  Momentorum  (’ ut 
quae  funt  in  ratione  ex  rationibus  Ponderum  St  Dillaniiarum  Cenirorum  Gravita- 
tis compolita,  periSCap.4)  Indicem  habebit  5-J-j  S)  vel  — S — JJ;  hoc  eft 
i J,  vef — J i Eft  igitur  { politis  P,  pro  Pondere  fei  Plano  ultimo ; N,  pro  nu- 
mera Planorum,  ex  quibus  conilari  intdligatur  Solidum;  D,  pro  dillgntia  Cen- 
tri graviutis  Balis,  b.  Diametro  vel 
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vcl : — NPD;  fumma  Momentorum,  Gvc  Solidi  Momentum  vel  Ponde» 

ntio.  Adeoque  divila  fumma  Momentorum,  per  fummam  Ponderum ; prodibit 

D,  vel  — D , diihntia  Centri  graviatis  Solidi , ^ diametro  vel 
3^+2  — 3-y+2 

axe : Nempe,  ea  quae  (it  ad  D diflanttam  Centri  Graviutis  Baus , ut  a ^ 
3^4-2,  aut — aj+aad  — 3^+1;  hoc  eft,  ut  adj^^+iiaut  — 
ad  — ' I 1.  Quod  erat  danoaftrandum. 

Cumque,  in  Figuris  Recipro^  quo  Centrum  graviatis  habeant,  non  fblumre-' 
quiratur,  m — terminus  pqfidvus,  ( Mr  prop.  pneced.)  Sed  & — 

( ne  ratio  illius  ad  hanc  ftt  vel  InHnita,  vcl  pluiqium  Innnia ; adeoque,  propter 
Infinitam,  vel  plutquam  infinium  diftantiani,  Centrum  graviotis  nulquam  fit : ) 
major  dic  debeat  ( icu  minus  negativus)  — liS*,  quam  — i;  five*o<5',  quam 
— 'f : inde  conlbt  determinatio. 

Porro ; quum,  in  Figuris  Solidis,  iomodum  (eriem  Cve  Direfbun,  five  Red* 
procam  confticutis,  oftimrumfit;  tum,  quantum  diftet Centrum  graviatis  (adeo* 
que  & planum  i£quilibrii ) ^ plano  per  Venicem  bafi  parallelo ; tum,  in  quo  per 
axem  plano  rcperiatur ; tum  denique,  quaonun  in  illo  plano  k diametro  vel  axe 
diftat : Datur  ipfum  Graviatis  Centrum;  dummodo  Centrum  Graviatis  balis  non 
ignoretur,  ( per  id  Cap  4.  ) ^od  erat  propolitum.  Nempe  illud  ipfum  quod  in 
lingulis  cafibus  ddignat  propofitio : Ut  ex  Cdculo  patebit. 

Denique  : de  duabus  hujuftnodi  Fi^is  Dimidia^  ( limilibus  & aequa* 

libus, ) utrmque  ad  eandem  rc^am  contrario  fttujpofitis ; di£ium  eft : conliabit  ex 
f hujus.  Quodque  de  iiidem  ( planis  folidifvc)  hgutis  dimidiatis  ( aut  quae  harum 
inftar  fune)  truncatis,  aliafYe  mulleis,  vel  aggregatis,  additur,  Conftat  ex  27  Cap.4. 


SCffO-  } 


: Googie 


Prop.VIII.  TkCakulo  Centri  Grofuitatis. 

S C HO  L I U M. 

IN  prxcedemium  alitjuot  propofitionibus ; in  figuris  Parabolicis  orambus  , & 
Parahoiociciicisj  corumquc  Solidis,  G:mra  gravitatis  dcccrminavimui».  Neque 
hoc  tantum  in  Kigurismtcgris : Sed&  (quod  ncfcio  an  alii  nobis  priores  fece- 
rint) ia  Figuris  iJimidiatu»;  ut  Semi-parabolis,  Scmi-paraboloeidibus,  &c.  etiam 
in  figuris  Reciprocis  ( quotquot  habent)  Dunidutis : Atque  in  honim  oitimum 
Semi-folidis;  aut  etiam,  Solidorum  portionibus  quibufv is,  duobus  per  axem  pla- 
nis, inferjcitis.  . • 

[>c  Figitns  autem  Reciprocis  (ut  ADBiBi',)  rpeciaiim  monendum  eif;  Utut 
hie  natuiafua  iint  utrmque  in  infinitum  conunuabiies  , ( funt  utique  AL>,  A<f  , 
ad  Curvam  B .S,  Aiympioue  ;)  nos  tamen  hic  eas  conlideramus  ut  Baic  BDtcrmi- 
natas,  ad' Diametrum  ordmatim-pofita  ( ficut  & Parabolas  aliafque  figuras  indefi- 
nite conunuabilcs,  Bafc  pro  arbitrio  claudimus ; ) fcd.ad{^rtes  ^ ^ indcliiute  con- 
tinuatas, 

Cunxpie  harum  aliquas  magnitudine  fimpliciter  Infinitas  offendimus  (nempe, 
cum  IbdeX  feriei  ell  — i ; quo  cafu  B $ curva,  df  vera  Hypcrbola , cujus  Alymp- 
toCT  fimt  AD,  AJ* ;)  Alias  vero  vel  Finitas,  vdplulquara  Infinitas:  limi  qui- 
dem iv.e  figline  adeafdem  curvas  utrzquc  terminatz.  Q^iippe,  iiADH^^,  ter- 
minata bali  B D,  interminata  vero  ad  panes  fit  Finita;  eadem  ex  parte  iS)' ter- 
minata, 6c  interminata  cx  parte  BD,  eritFlufqiiam-infiniu;  & contra.  Qiizveio 
ad  veram  Hypcrbolam  ponitur  ( leriei  indicem  — i habens  ) mravis  pane  termi- 
netur, ( modo  ne  utraque,)  dt  pariter  Infinita  : Atque  hsce  Ibla.  Quod  prop.ioy. 
Ariihm-  InHn.  oftcndimus. 

Confbtautcih,  ex  his  Figuris  Reciprocis ;( qu*  inter  Gcomeiriz  miranda  cen- 
Icntur;  ) Figuras  longitudine  Infinitas  ( Flanas  Solidalvc)  Magnitudine  Fmiias 
dfepofle.  Nempe,  fiADB/3^  cx  pane  interminata,  (erici  Indicem  habeat 
negativum  quidem,  fid  majorem  quam  — i. 

Kademque  figura,  (longitudine infinita,  Icd  finita  magnitudine,)  fi  utrmquead 
AD  diametrum fimiiiter ponatur ; habebit ( in  ipfa  AD)  Centrum  gravitatis. 

Eadem  vero  figura  dimidiata  AUB^J',  indicem  habens  negativum  kd  majortra 
quam  — i ; uuit  magnitudine  finita  fit,  centrum  tamen  Gravitatis  non  habebit ; 
nifi  & major  fit  Index  quam  — 5 . Ne  quidem  quz  ex  duabus  hujufinodi  dimidiatis 
iitrinque  ad  infinitam  A^limiliter  poficis  conflatur.  Uiffabit  utique  ab  A vcrfiis 
Ij  dilumia  faltem  infiniu,  vel  data  quavis  ma/orc. 

Sinniajorfit  Index  quam —>|,  Centrum  Gravitatis  habebit,  tum  dmiiduta  lila 
Hgura,  tum  & ex  duabus  utriiiquead  Ai  politis conllaia. 

Item;  Figura  ifliufmodi  plana,  magnitudine  Finita  cfTe  poteffc ; (neinpc  cum 
Index  major  cfl  quam  — i ; ) & Solida  tamen,  qux  hujus  convcrfionc  fit,  magni- 
tudine Tnfiniu:  (Nempe,  fi  non  & major  fit  Index  quam — |.)  Qiiippe,  lile- 
ries  Roibrum,  planum  complentium,  indicem  habiat — feries  Pbnorum,  qu* 
harum  convcrlione  circa  AD  fiunt,  Solidum  complentium,  ( propter  Plana  m ra- 
tione duplicaia  rcihrum  m illis  fimilitcr  pofuarum,)  Inmccin  iiabcbit  — i 
( = — J — |. ) eritque  proptcrca  magnitudinis  infiniix.  Sin  feries Rci^brum  In- 
dicem habeat  minorem  quam  — ];lcries  Planorum  habebit  indicem  minorem 
— i ; adeoque  Solidum  erit  magnitudinis  plufquam  infinitx.  Qux  omnia, 
ex  fupra  demonltraiis  confbnt. 

Contra  vero;  IffiufmcHU  Figura  Pbaa,  non  modo  magnitudine  finita  quzvis; 
fed  &mfiniia,  modo  Index  major  fit  quam  — 2;  circa  Ai  converfa  : Solidum 
exhibet  magnitudine  finitum:  Et  quiucm,  modo  Index  major  fit  quam  — i ; quod 
Centrum  habeat  Graviuus.  Quod  ex  prop.  fcq.  patebit. 
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P R O P.  IX. 

A.  Si  Fieura  Plana  (integra  an  dimidiata ;)  cuius  ad  diametrum  vel  axem 
ordinatim-appiicata:  reda;  Planum  complentes  lint  fecundum  lericm 
aliquam  vel  ex  Direftis  (def.  j.  hujus,  definitis;)  vel  ex  Recipro- 
cis ( def.  2.  hujus,  definitis ; ) cujus  Index  major  fit  quam  — 2 ; in- 

Fig.  tclligatur,  circa  redtam  per  verticem  ordinatim-pofitam,  converti : 

I2JI,  Solidum  converfione  fadlum,  erit  magnitudinis  finita:.  Nempe 
quod  fit,  ad  Parallelepipcdum , cujus  t»fis  fit  parallelogrammum 

* 5 5-  (uper  eadem  aim  plano  liale  aeque  altum,  altitudo  vero  aequalis  l>e- 
ripherix  ( integrx  vel  partiali,  prout  converfio  fuerit  vel  perfedla 
vel  impcifedta ) Diametri  vel  Axis  punfto  quod  in  bale  eft,  de- 
Icriptx : ut  I,  ad  tndicem  feriet  in  plano  expojlta  binario  attSum. 

B Ejulquc  figurx,  fi  Integra  fit  (hqpeft,  utrinque  ad  Diametrum  Axem- 
ve  fimiuter  polita j-fitque  converfio  integra;)  Centrum  gravitatis 
erit  ipfiim  Pundtum  verticis  Diametri  Axifve. 

Si  vero  (figura  plana)  Dimidiata  fit;  quique  ordinatim-applicatae 
fint,  ad  diametrum  vcl  axem,  ad  angulos  redtos;  fitque  Index  vel 
affirmativus,  vel  fiiltem  major  quam  — i ; Solidum  illud.  Centrum 
liabebit  Gravitatis.  Nempe,  in  illa,  a plano  ad  expolitum  planum 
redto,  perque  ejus  Axem  incedente,  diftantia ; qux  eft,  ad  diftan- 
tiam  pundli  medii  in  bafe  plani  expoliti ; ut  Index  Jeriei,  plani  ex- 
pojii,  binario  auHus.,  ad  dapium  ejujdem  Induis  binario  auRum. 

Q Sin  major  fit  Index  ille  quam  — 2,  ftd  non  item  major  quam  — r : 
Habuit  Iblidum  illud  magnitudinem  finitxn,  led  non  & centi-uin 
gravitatis. 

D.  Adeoque;  fi  dimidiata  illa  figura  Plana,  Iit  reciproca  lecundum  Ce- 
nem cujus  Index  — i ; ( quo  cafu  curva , eft  vera  Hyperbola  ; ) 
& convertatur  circa  verticem  infinitum  (qux  eft  Afymptotanim  una 
interminata)  Iblidum  converfione  fadtum,  erit  magnitudinis  finitte, 
(eftque  Torricellii,  Solidam  Hyperbolicum  Jcutum:)  Centrum  autem 
gravitatis  non  habebit.  E.ft  utique  Iblidum  illud,  xqualc  paralle- 
lepipedo,  cujus  Bafis  fit  Parallelogrammum  plano  inicriptum , al- 
titudo axjualis  cuivis  ex  periplieriis  extimis  Solidi : Vel ; (quod 
eodem  recidit)  duplo  Cylindri,  parallelogrammo  illo  circa  rediam 
verticis  converlb  delcripti.  Diftantia  vero  Centri  Gravitatis,  i 
Plano  per  axem  expofiti  plani,  fimpliciter  Infinita. 

F. .  Si  Plani,  ieries  Indicem  habeat — Solidum  converfione  fiiiftum, 

»'erit  ad  tale  Parallelepipcdum  (vel  duplum  Cylindri,)  ut  i ad  | 
y/^S^+2;)  vel,  ut  2 ad  i.  Diftantia  Centri  Gravitatis,  eflet  ad 
■ Tifmi-fititudinem  Parallelogrammi  plano  inicripti;  ut  J,  ad  -- 1 ; 
plulqaam  infinita.  Qiiod  itaque  nuiquam  erit.  '> 

' F.  Si  Phni  Ieries  Indicem  habeat  — );  (qux  eft  Reciproca  lemi-para- 
bolx : ) Solidum  erit  ad  tale  Parallclepipedum  ( vel  Cylindri  du- 
plum,) ut  1 ad  I ( = — 1-1-2;)  vel,  ut  2 ad  3.  Diftantia  Centri 
Gravitatis,  ad  leipi-latitudincm  Parallelogrammi;  ut  I ad  1,  leuut 
3 ad  2.  -'**$  'Vi.  . 

G.  Si  Plani  Ieries  Indicem  habeat  1;  (qux  eft  fem w^oaBoIx ; ) Solidum 

elt,  ad  Parallelepipcdum  ( feu  Duplum  Cylindri,  circumlcripto  le- 
miparabolx Parallelogrammo  defci ipti, )utiad2l(=j-|-2:)  vel, 

ut 
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ut  2 ad  f.  Diftantia  Centri  Gravitatis ; ad  femi-Iatitudinem  Pa- 
rallelogrammi ; ut  | ad  3 ; leu,  ut  j ad  6. 

At^uc  in  reliquis  limiliter.  H. 

Eritque  Solidorum  ejufmodi,  integra  cOnverfione  delcriptorum,  Cen-  I. 
trum  Gravitatis  (llquodcft)  in  iplb  converlionis  Axe  j cjulque  illo 
pundo  quod  diftantia  jam  uadita  defignat. 

Semi-folidomm  vero,  ( aut  alias  imperteda  converfione  delcriptorum,)  K. 
Centrum  gravitatis  (figuod  habent)  eft  quidem  in  diftantia  jam 
allignata  d plano  quocf  ab  axe  plani  expoliti  converfione  delcribi- 
tur,  & in  illo  per  Axem  convvidionis  plano,  quod  per  Centmni 
Gravitatis  figurae  plana,  expoliti  plani  Axe  delcripta,  tranfit ; At-  C 
que  in  illa  ab  axe  converfionis  diftantia,  qua  eft,  ad  modo  didi 
Centri  gravitatis  inde  diftantiam  ; ut  Index  lerici  expofiti  Plani 
Binario  autlur,  ad  eundem  Indicem  Ternario  au&um ; vel  { quod  eo- 
dem recidit)  ut  Index  leriei  Solidi  converfione  tadi  Unitate  au- 
dus,  ad  eundem  audum  Binario. 

Quodque  de  Solidis  converfione  fadis  didum  eft:  idem  limiliter  in-  M. 
telligendum  erit,  de  figuris  aliis ; fi,  pro  Circulis  (eorumve  por- 
tionibus) converfione  delcriptis,  intelligatur  ex  limilibus  figuris 
planis  quibuflibet  (circulis  illis  propoitionalibus ) limiliter  ad  con- 
verfionis axem  pofitis,  Solidum  conflari. 

Quodque  jam  traditum  eft  1 lupponendo  ordinatim-applicata^  in  ex- 
pofito  Plano  ad  hujus  diametrum  vel  axem  ad  angulos  redos  con- 
ftitutasi  adeoque  converlionis  axem  ad  plana  circa  illum  polita 
redum  elle : perinde  verum  erit,  fi  ad  axem  utcunque  inclinatum 
intelligantur  limilia  illa  plana  pai^allela  ordinatim-poni. 

Item;  Si  ejufmodi  expolita  figura  plana  dimidiata,  cujus  ordinatim-  N. 
applicata:  non  fint  ad  angulos  redos,  led  ad  dialuctrum  lUani'  ut- 
cunque inclinatxs  converfione  liia  Iblidum  delcribcrc  intelligatur: 
delcribet  expofiti  Plani  Diameter,  ( quxque  huic  liint  parallelae  to- 
dae,)  non  quidem  cirailum,  (ut  had^enus;)  led  luperficiem  coni- 
cam ( convexaqj  concavamve,  prout  .angulus,  quem  cum  converfio- 
nis axe  facit  Diameter  illa,  acutus  obtufufve  iiicrit : ) ad  quam  ta^ 
men  fuperficiem  Conicam  accommodabuntur  omnia  ( mutatis  mo- 
tandis,) qus  de  Circulo  illo,  ejufvc  Plano  tradita  funt. 

Denique ; Qux  de  figura,  circa  redam  in  vertice  ordinatim-applica-  o 
tis  parallelam  converla,  hic  tradita  fiint;  ad  converfionem  circa 
redias  aha^  alio  fitu  politas,  facile  accommodantur s Puta,icirca 
Bafin,  alialve  huic  parallelas,  live  infra  five  liipra  figuram  politas ; 
circa  Axenr,  aut  huic  parallelas,  ultra  citrave  figuram  politas,  five  . 
adjacentes,  five  utcunque  remotas ; aliaiquc  fitu  multis  modis  va- 
riato. Quibus  Calibus  omnibus,  pro  re  nata,  principia  jam  tradita 
&cile  acconunodabit  prudens  Geometra. 

E Sto  cnira  cxpoGuim  Planum,  cujus  ordinatimapplicauf  ad  AD  dumetrum  A. 

vcl  Axem,  lint  («imdurn  reriein  dlredtam  ADB,  cujus:  Index  lity;  vel  Ic-Fignp, 
eundum  feritin  reciprocam,  ut  ADBjSl',  cujus  Index  lit  --/.^  Atque  mtclligaiunsi,  ijj. 
'circa  reilam,  ad  eandem  At),  in  A,  ordinatinj-applicatam.,  (iiita  Af;  cqiWera, 
Delcriliiiit  redia:  Ilc  converfa;,  fuperficies  curv.as  Cylindricas  circa  A i iit  AxCiU;' 
qu*  quidem  liipcrfiaes  curv*  xquantiir  tocidefn  Pamllelogiamniis  quoruMi  Bales 
xqucncui  redlis  convcrlis,  allhudlnes  vero  pcripheriis  uno  aliquo  eoruni' punito 
delcriptis : ( Quippe,  curva  Cylindrica,  expania,  cum  hujulinodi  pafrallclogrammo 
coincidet. ) Sunt  igitur  illz  fuperficies  Cutvx  Cylindrica:,  m- ratione,  cx  rcela- 
riim  conrcriarnm,  & periphenarum  fic  delCTiptarum,  rationibus  corapofita  (per 
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23  EI.  6.)  hoccil,  (propter  peripberias  radiis  propordooales, ) ex  re£larum  con> 
verlarum,  & carum  i r«h  per  verticem  A«T  diftaniiarum,  compoliu.  Eil  au- 
tem ( propter  xqualcm  quam  Tupponimus  redhrum  cradiuem ) lenes  hsec  dilha- 
tiaruoi,  feries  Primanorum,  cujus  index  i;  adeoque  (propter/,  vcl  — /,  indi- 
cem fcrici  RcdWum,)  feries  fuperlicierum  Cylmdricarura  redlis  dcfcriptanim, 
(vcl,  his  aequalium  FaraUelogrammorum, ) Indicem  habebit  V-f- 1,  vcl — /+ i 
Quae  itaque  (imul  omnia,  (hoc  ell,  Solidum  converlione  udtum)  ad  totidem 
uinmo  aequalium,  (hoc  eli,  ad  Parallelepipedum  fuper  AB  parallelogramraum, 
altitudinem  habens  aequalem  periphenx  pundlo  D delaiptae;  vel,  quod  Parallele- 
pipedo  illi  aequale  eii,  ad  Duplum  Cyhndri,  parallclogrammo  illo  circa  Verticis 
rectam  converlione  dderipti : ) ut  1 aa/-|-2,  vcl  ut  1 ad  —/+2.  (per  i hiqus.) 
Hoc  cll;,  ( polito  P pro  uno  ex  xqualibus  parallelogrammi^  & N,  pro  omnium 

numero,  adeoque  N P pro  Parallelcpipedo,)  N P,  vel  — N.P.  Quod 

quidem  magnitudine  finitum  erit,  fi  vel  / fic  Index  Affirmativus,  vel  fi  Negati- 
vus — f major  Iit  quam  — 2.  ( Quippe  tum  ratio  i ad / -f-  2,  vcl  ad  — j \ 2. 
erit  ratio  finita:  nempe  ut  terminus poiitivus  ad  politivum;  non  ut  Poliuvus  ad 
o,  vel  minus  quam  o. ) Quz  erant  demonflranda.  Atque  hinc  panicularium 
cafuum  calculus  deducetur. 

Porro;  Si  Figura  plana  lic  convcrla,  dimidiata  iit,  (naro  de  Integra,  dubium 
non  dl,  quin  Centrum  gravitatis,  ablbluca  converlione,  erit  in  A pundto  :)  fini- 

3UC  ad  axem  AD  ordinatiro-applicatz,  ad  angulos  rectos:  Erunt  liipcrficicrum 
larum  curvarum  Cylindricarum  centra  gravitatis  in  media  illarum  loi^icuduie ; 
154*  (per  2 hujus.)  adeoque  (propter  dimidiata  integre  proportionalia)  in  rauooe 
regiarum  in  plano,  quarum  converfionc  hx  liiperncies  Cylindricae  deicnbuncur: 
Hoc  di;  in  ferie  cujus  Index  eli  f,  vel  — J.  Cumque  fuperficierum  illarum,  feu 
Ponderum,  feries  Indicem  habeat  /4*1,  vel — /"h*i  ^upra  ollcnlum  cfl;) 

&,  feries  diltamiarum  Centrorum  Gravitatis  i Puno  per  A D,  indicem  habeat  J\ 
vel  — y,'  (ut  oftenfum  di  modo:)  Qi»  ex  titrilque  oritur  (per  18  Cap. a. ) 
Momentorum  ftries,  (refpeilu  perpendicularis  Plani  per  AD,)  indicem  habebit 
Adeoque  ( polito  D pro  diluntia  Centri  gravitatis  fu- 
perficici  Cylindricx  rc^  D B delcripce ; qux  eli  femi  latitudo  Paralielogranimi 

AB;)  erit  (per  i huius)  — 7^ — NPD,  vel — NPD,  fimul  ommum, 


B. 

Fig. 


hoc  eli.  Solidi,  Momentum.  Quod  quidem  Ii  per 


ruin,  dividatur;  prodibit  D,  vel  ' 


±/+2# 


N P lummam  Ponde- 


4 , D,  dzliantia  Centri  Gravitatis 

- - 

\ Plano  per  AD.  Qux  quidem  dillantia;  n Iit  ve!  /Index  Affirmativus,  vcl 
Negativus  — / major  quam  — i,  adeoque  — H-  2 Krminus  affirmativus,  (prop- 
ter affiimativi  ad  affirmativum  rationem  finitam,)  iinica  erit:  atque,  io  ilia,  Cen- 
trum Gravitatis.  Qux  ludem  erant  demonllran^. 

NP)  Vr- NPD  ( 

/+i  */+2  a/+i 


NP)  — ' NPD  ( -~D. 

— y+2  -j/+2  -»/+i 


C.  Sin  major  quidem  — / quam  — 2 ; non  autem  major  quam  — i : Habebit  qui- 

dem Iblidum  illud  tnagaitudmera  finitam;  ( ut  olienfum  eli:  ) Sed  non  & Cen- 
trum Gravitatis,  firitenim— '/-f-^^d  — 2/4"^  pofitivi,  vcl  ad  o,  vel 

ad  negativum  ; adeoque  diliancia  Centro  Graviutts  debit^  vel  infinita  erit,  vel 
plulquam  infinita ; quod  igitur  nufquam  erit.  Quod  item  Affirmatumerat* 

D.  Quaeque  hinc,  act  particulares  cafus  enumeratos  ( aliofvc  quodibet ) deducun- 
tur : £x  calculo  patent. 

Puu : Si  ADB  jS  i Plani  feries  indicem  habeat  — i , qux  eli  Triai^uli  reci- 
proca j 
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proca ; ( quo  cafu^  curva  B j3,  efl  Hypcrbola ; cujus  Alymptotz  (unt  A A i' : ut 
prop.  pa,  py,  Anthm.  InKn.  dcmonltravimus : Adeoquc,  folidum  iftiusconver- 
fione  circa  A t defcriptiun,  ell  Torricdlii,  SaliJum  HyperMicum  /kutum  • ut 
ex  hujus  apud  Torricmum  definitione  conflat : ) Erit  PJanum  illud  Magnitudo 
Infinitum,  ( pa  7 hujus.)  Si  tamen,  circa  AJ'  converfum,  intclligatur  Solidum 
dcfcribcrei  erit  hoc  magnitudinis  fiiutx;  tantxfHlicct  quanta  in  Propofitione  de- 
Sgnatur.  Cum  eniIl^  lupeificiM  Cylindri^  refla  D B deferipta  ; vel,  huic  aequa- 
1^  Paralklogiammnmcujus  BafisDB,  aldeudo  axjualis  peripherix  puni^  D de- 
feriptx,  fitP;  atque  huic  aeque-altum  Paiallelepucdum,  (uperparallelograiiimum 
A B erefluiA-,  fit  N P : (cui  quidem  F^rallelep^do,  xquatur  Duplum  Cylindri 
eodem  Paralklogrammo  circa  A f conveifb  ddaipd;  Nun,  qua  ratione  circulus 
radio  AD  deferiptus,  zquatur  femifli  Parallelogtainmi  cujus  Bafisefl  AD , alti- 
tudo xqualis  Peripheriz  punflo  Ddefaipta; ; quod  notum  efl:  eadem  & Cylindros 
parallerograinmo  A B de&ripnis . erodem  haoens  aldtndinem,  aequabitur  femifli 
Paraliclepipedi : propter  fingula  hujus  Parallelogramma  fingulorom  in  illo  Circu- 
lorum, refpeflive  fumptorura,  dupla  : & communem  alntudinem  D B : ) Sintme 
fupeihcies  Cylindricae  reflis  ipfi  DB  parallelis  deferiptae ; ( vel,  his  aequalia  ra- 
ralielogramma  quorum  balci,  exdem  leflae ; aliicudincs  refpeflivis  peripheriis  x- 
quales,)  Series  aqualium ; propter — /+i= — i-|-i=o:  ( vel  enam;  quia 
tiun  peripherix  1'unt  in  ratione  diftantiarum  ab'A  J darefla,  & reftarnm  oonver- 
i^um  in  earondemdiflantiarom  ratione  redproca,  adeoquc  tum  Paralielogramma 
invicem xqualia,tum&SuperfidcsCylindncx ; per  6 Cap.  i.  vel  14  EL  d.  Nempe, 
quod  ob  mmorem  ba&s  paidieriam  oritur  demementuro,  aufla  in  eadem  radotu 
aldtudine  compcnfanir;  ut  uiperficies  Cylmdricx,  re&is  in  ADB^l'  plano  i|£ 
DB  parallelis defmpiae,  lint  invKcm  aequales:)  Erunt fimul omnes  illxfupcm- 
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cies  Cylindricae,  flvequod  ex  his  intelligitur  confiari  Solidum  ; 

1 

efl N P = N P ; aequale  fcilicet  ipfi  Parallelepipedo , vel  Duplo  Cylin- 

dri, quod  per  N P def^navimus.  At  vero;  propter  Diflantias  ( b plano  refh  AD 
defcripto  ) Centrorum  gravitatis  harum  fiiperficierum  Cylindricarum,  reflis  con- 
verfis  proponionalcs ; adeoquc  fecundum  feriem  cujus  index  — i ex  conllruftio- 
ne : ern  Momentorum  fcu  ponderadonum  feries,  indicem  habens  — i:=:o  — t. 

( nempe  qui  ex  Indice  feriei  fiiperficierum  cylindricarum,  o ; & Indice  feriei  di- 

Ibntiariim,  — i*  aggregatur ) Adeoque  fiimma  momentorum,  — N P D ; 

{ nempe,  quxfitad  NPD,  ut  1 ad  — i i = 0;  quxrado  eft  infinita  ; ) vel 
-NPD;quodperNP  (quod  efl  omnjum  Pondus,  ut  modo  oflenfiim  efl ) di- 

O 

vifum:  diflamiamexhibet»  centro  gravitatis  debitam,  infinitam.  Qgod  igi- 
tur nufquam  erit. 

Similiter  : Si  Plani  feries  Indicem  habeat  — /=  — ^ : ( quod  eft  magnitudine  £. 
^ufquam  infinitum;  per  prop.7  hujus.)  Erit  Solidum  hujus  Plani  converfione  &^um, 

P = a N P ; magnitudine  finitum.  Sed  fumma  momentorum 


-/+2 

I 


NPD=’-^— NPD,  plufquam  infinita.  Et  diftanua  Centro  gravitatis 


debita ; plufquam  infinita.  Quod  itaque  nufquam  etic. 


Item : 


Si  Plani  Series  Indicem  habeat  — /=  — ( cujus  itaque  ordinatim>ap. 

plicata^  funi  ordinatim  applicatis  in  Parabola,  reciproce  propomonales : )Planum 
noc  eu  nx^nitudine  Finitum  , ( per  7 hujus. ) Et  Solidum  converfione  &- 


£him  , item  finitum ; nempe 


-4^NP=^NP. 
-/-1-2  } 

Sfffx 


F. 


Eritque  hujus  Momentum, 
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c. 


H. 


L 
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De  Calculo  CentriGrmisatis.  Cap.y. 

I ■ ...  f s 

— NPD  = NPD,  fininmi.  Et  difhnna  Centri  graviutis, — — • 

— zy+i.  — *y+* 

D“|D;  hnna.  * 

Iti:m : Si  Phni  Series  Indicem  habeat  ^ ( qux  elt  Scmi-parabolx : ) Soh- 

12  r 

doro  coaTcrHone  , erit  -r-, — N P = - N P.  Huios  momeotum — 

y+2  f ^ 2y+2 

NPD  = -NPD-  Difbntia Centri  Gravitati^  - D. 

Atque  ad  eandem  fbnnani  Bet  judicium,  quaeamquelhexpoficiPiaiuiCTiee  ifH* 
uimodi  ex  ddinicis  la  def.  i,  x, hujus. 

Erit  autem,  in  $oiidis  biice,  imegra  eooverHone  ta^;  Centrum  ^vitata,  ia 
, ipG>  iunrerUonis  axe ; per  f hujos.  Adeoque  in  ipfius  illopimdo,  quod.dilbm^ 
tia  ab  A,  jam  demonilnu,  d^oac. 

Semhrolidorum  vero,  ( qus  Ibui-conTerlione  dclcnbuntur, ) aJiarumve  portio* 
. nuro  duobus  per  converfionis  axem  plaius  interje^brum,  ( puta,  qux  convcrlionB 
iiitegrx  Triente,  Quadrant^  &c.  defcrtbuntur ; ) Ccmnim  gravitatis  erit  in  ilio 
per  cotiverlioim  axcmpiajio  quod  per  Centrum  gravitatis  iigurac  planz  reda  AD 
ddcnpcK  ( adeoque  per  reliquarum  nuic  parallelarum,  utpotc  liroihum&  iiiniliter 
ad  axem  politarum,  Centra  Gravitatis, ) cninfit:  quod  probabitur  ex  4 hujus. 

Quodque  Btm  ea  quam  dicumis  i converfionis  axe  dilhotia  i ficconliat. . Cum 
Superficies  Cylindhcx  ex  quibus  conflari  imeliigamr  Iblidum,  ( ut  iiipra  ollcnium 
eft  ■, ) adeoque  & harum  portiones  fimiles  quantacunque  integrz  converfionis 
parte  deferiptx,  (propter  arcus  fimiles,  periphenis luis  iiiu^ris  proportionales ; ) 
lint  Icrics  indicem habcnsy-|- 1,  vel— /4-1,  (adeoque  fi extrnia  ditatur  P, erunt 

fiinul  omnes  ut  -- — NP,  vel  — NP:  ) fintque  earum  ab  axe  converfionis 

dentix,  adeoque  ( propter  fimilium  figurarum  Centra  Gravitatis  fimiliter  fita  ) 
difiantix  fuorum  Centrorum  graviutis,  redarum  in  expolito  plano  quibus  deferi- 
bimtur  dillamiis  abAJ*  proportionales;  adeoque  ut  l^ies  indicem  habens  i,  (uc 
liipia  ofienlum  elk : ) Erit  momentorum  feries  ( refpedu  axis  converfionis  Ai') 
indicem  habens /+  x ver— /4-  a,  (nempe /4- 1 + 1>  vel  — J-\~  1 4"  1 0 Et  fimul 
omnium  Momenta  (polito  D pro  difianna  Centri  graviutis  extims  liiperficiei, 

reda  dcfcriptx  i converfionis  axe  Ai*,  ) ut^r~  N P D,  vcl  ■ NPD:  ( per 

I hujus.  ) Quod,  N P,  ycl  N P,  funuuam  Pondet;pj|j^,  divifum  , 

exhibet^i—  D,  vcl  — D,  diftantiam  Centri  graviutis  (fiquod  cft  ) ab  axe 
/■  K ■”74'  J 
converlionis  A l.  Quod  erat  propolitum. 

Porro:  S pro  circulis  circa  Ai'  axem  converfionc  redarum  AD  &hulc  p^al- 
lelarum  deferipris,  dum  fit DA^  angulu8ie^lus;adeoq^,axisAf'ad illos redus: 
Imelltgantur  totidem  circuli,  his  ielix‘^live  xquales,  arca  eandem  A i'  ut  axem 
inclinatunn  quocuamic  applicationis  angulo  circumpofki ; figuram  Ibiidam  com- 
plere : Vel  etiam.;  li,  pro  circulis,  iptelligantur  ahx  (igurx  planx  fimiles  &fi- 
milicer  TOfitx,  circulis  illis  proportionales:  Eadem  utcunque,  qux  prius,  manebit 
dcmoAftrationum  vis. 

Vcl  denique;  Si,  propter  D A angulum  Acutum  Obtufurave,  converia  circa 
ut  axem  figura^iana  ADB^  J";  loco  drculorum  reda  DA  & huic  parallelis 
defcnbendorum,  dderih^tur  conicx  fupcrficies  Convexx  Concavxve : SimiJicei 
ad  fiiperficiem  hanc  Conicam,  re^laDA  deferiptam  ; atque  ad  circulum  eadem,  ut 
prius  defcriptum ; ( & de  reliquis  fimiliter  huic  parallelis ; ) eadem  accommodabitur 
DcraooftraiiQnuro  vis. 

Denique,  quemadmodum  inPropofiuone  hac  egimus,  de  Solidis,  converfione 
Planorum  circa  redam  per  verticem  Ordinatim  applicatis  parallelam  * dcfcriptis ; 
eormnqqe  Centris  gravitatis : Pronus  eram  idem  priftare  in  aliis  Planorum  con- 

verfionibus ; 
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verfioiubas ; puu,  ii  Piarabola,  alia?e  cx  jam  trt^m  fignns^  circa  Bafra  vel 
Axem,  vcl  rccbm  Axi  parallelam  cenTer^^  intdi^tur  ligorm  Sulidam  tlcicn* 
berc  ; alia<]iie  hujuiokxli.  Abihnui  tomen  \ partun,  ma  ad  jai»troi.iitorum  nio* 
dum  poterit  htslimilu  Ledhsr  ipie  pro  itbm  plura  fiibjungcre  iud  Marte:  par< 
tim  etiam,  i]^uta  cadciq^  iei]uencnin)  alK^uot  propnlitionumopc  luculentius  «c  ii> 
mul  univcrlaiitB  traMcur  r maxime  vero  nc  uxltum  crearem  Lcdiohbus  li  nimius 
ciloQ  m bilcc  congmndb;  pncftrum  cu»  tanti  le&ts  hic  le  odinac,  ut  vel  fpi- 
ciicgium  carpenti,  niffAs  unimefeat  Caput  hoc  De  Cuculo  Oemri  Gravitads. 

■ • ' t SC  HO  L IUM. 

. . I 

TRadidtaiui  iiiAenus,  ea  pnelcmm  quseiiguras  Ipedant,  ( planas  IbiidalVe, ) 
ad  quarum  Dianu^nx  vcl  Axes,  qux  ordinatim-applicantiir  ( re^bc  aut  plana) 
funt  IbcuMiuni  ordinatam  aliqoam  ( ex  usquasdel.  i '&  2 hujus  capiiisdehnivt* 
mus  ) leriem  (X)iilbuiia.  Qiuequid^  ad  centrum  graviuns  m Hguris  innumeris 
determinandum  viam  aperiunt:  Ex  nollra  It^niiorum  Aritkmetka  pUuimuni  pe- 
tita: Quzumen  adhuc  facile  ampliabit  peritus  Geometra,  & pluribus  adhuc  cali- 
bus  innumeris  accommodabit. 

Quoniam  vero  non  omnes  Hgune  ordinatam  hanc  conflitutioncm  fbrtiuntur : 
quo  altis  utut  inordinatis  confulocur;  llquOnte  propofitione  methodum  adhuc  nu- 
^genendum  exhibemus;  ordinate  juxta  atque  inordinatis  pariter  applicabiiem. 


P R O P.  X. 

Si  dividi  intelligatur Libra  quxvis,  in  partes  quotlibet  xquales,  (nu- 
mero veiiinitas-vel  infinitas,)  in  dlftantiis  i motus  fiu  Centro  vel 
Me  (aut  perpendiculari  per  axem  plano ) ut  1,2,3,  &c.  Arithme- 
f tice  proportionalibus  pofitas;  ponderibus,  aut  ponderum  particu- 
lis, ( aequalibus  aut  inxqualibus,  ordinatis  vcl  inordinatis,)  utcun- 
que gravatas;  Eaque  quibus  gravantur  pondera,  {^ponderum 
ticulx,  in  fuara  quxque  ab  axe  motus  ( feu  plano  per  axem ) dirain- 
tiom  ducantui*  i noc  eft  toti^  fumatur  quaeque  particula  quoto  cfl: 
ipla  loco  ab  axe  motus ; l Quod  variis  methodis,  prout  cuique jcadlii 
videbitur  maxime  expedire,  conTeqai  licebit : ) Habetur  { ref^ftu 
^ufdemaxis)  l^looientum  omnium  hujus  ope  ( cognita  magni- 
tudine ) diftantia  Centri  Gravitatis,  ab  illo  per -axem  plano. 


?ed  • / ''  ' 


DeCakuh  Centri  Gravitatis.  Cap. 

Aut  etiam  alio  quocun^  modo  obtineatur  aggregatum  omnium  toties  reipe- 
^vc  lumptorum  <)uoto  dt  quodque  loco  ab  utc  motus  remotum, 

(Perinde  autem  cll,  Cveipli  «,  t,y,  &c.  quibus  onerari  eenletur  libra,  Cnt  li- 
neae ic^  aut  curvae ; live  fiipe^iei  planae,  aut  curvae,  aut  milbe;  live  Iblida 
aijuTcunquc  Hgurx ; aut  etiam  vires,  impetus,  &£.  aut  qualiacunque  demum  invi- 
cem homogenca,  qux aut  gravu line  auttanquamgraviahidieantur. ) 

Oko  i his  politis,  haberi  momentum  Gmul  ommum  refpeib  iplius  axis  motus 
X:  Adeoque  (cognita  etiam  magnitudine  limul  amnium  ) dillantiam Centri  gra- 
vitatis abX,  leu  perpendicubri  plano  luper  X motus  axem  eteao. 

Cum  emm  ( per  prop.  ra.  Cap.  3.  vel  prop.  ig.  Cap.  4. ) cujufqne  momentum 
Ctinraoonc  ex  ponderum  & dilbmtiarum  rationibus  compolita;  hoc  dl,  in  ta- 
tioiie  bklorum  ex  ponderibus  in  fuas  lingulis  dilbuuias  oudbis ; Habito  horum 
aggregato,  habetur  momentum, ( per  18  Gap.  j.  vel  aaCap.4.  ) Adeoque;  fi 
porrombeatur  magnitudo  limul  ommum,  habebitur  ( momento  per  magnitudinem 
divifo  ) dillantia  (^ui  graviutis  a perpendiculari  per  axem  plano : per  prop.  34. 
Cap.  4. 


SC  HO  LIU  M. 


His  traditis:  Monendum  porro  dl.  Hoc,  quod  Centrim  Gmilatij  dicimus 
pundhun ; etiam  alias  utile  dl^  quo,  quz  ex  fe  funt  Inaequalia,  .£qualiam 
inllar,  propter  .lEquipollentiam  eenletur.  Cujus  Ipecimen,  in  lequemibus  ali- 
quot PtopoCtiombus  exhibebimus. 

Quod  dici  non  incommode  poHet  ( generaliori  nomine ) Meium  ■Aritbmtti- 
aon  nili  quod  nollem  recepta  Nomina  mutare.  Malim  JNnos  Ufus  hujus  Cen- 
tri indicare. 


P R O P.  XI. 

A.  Si,  fuper  Baft  qnavis  Plana,  erigatur  Cylindros,  Priliiu,  &lidnmve 
quodvis  PriCnaticnm ; Planoque  utcunque  ad  Bafin  inclinato,  ob- 
fiqoc  lecetur : Fruftuin,  plano  bafis,  planoque  lecanti,  interjeaum, 
- ( quae  Dtiffila  dici  Iblet,  aut  etiam  Cimeut  non  male, ) aequatur  So- 

lido, liiper  eadem  vel  aequali  Bafe,  tantae  altitudinis,  qnanu  eft 
altitudo  retSae  in  Frufto,  quae  bafis  Centro  grs^tatis  infiftit  fimi- 
liter  inclinata  atque  ipfiim  Solidam. 

D.  Fruftique  Superficies,"  (exclufis  Bafibus  oppofitts,  qnibns  interjacet) 
aequatur  fup^ciei  ( exclufis  item  bafibus  cmpofitis ) Solidi  prifina- 
* tici,  fimiliter  inclinati,  fuper  eadem  vel  Iloperimetra  Bafe,  otjub 
latus  tantae  fit  longitudinis  quanta  eft  reftae  in  firofto  quae  pwitne- 
tri  bafis  Centro  gravitatis  infiftit,  fimiliter  inclinau  atque  ipfum 
Solidum. 

C.  Atque  hinc  etiam,  de  Frufto,  Fruftive  fuperficie,  duobus  utcunque 
Planis  Obliquis,  interjecto  i fiet  judicium. 

< * B.  Intelligitur  autem  de  Stxtante  Plano,  quod  expofitae  bafis  Plano  oc- 
currat vel  extra  figuram  vel  in  iplius  faltem  extremos  rxrn,  intra 
figiuam.  Quippe  hoc  aifu  Solidum  Prifmaticum  expofitae  bofi  in- 
fiftcns  aeque-altum  reCtae  Centro  Gravitatis  infiftenti;  aequabitur 
duarum  trofti  portionum  Differentiae,  fub  & fupra  balem  expofi- 
tam  ferarum,  continuato  Plano  fecante  donec  expolitum  Solidum 
Prilmaticiim  item  continuatum  totum  tranlVadim  Iwat.  Et  de 
frufti  Superficie  fimiliter. 

F.  Hinc  autem  %)ngUarum,  quas  vocant,  omne  genus,  menliira  colli- 
• gitur. 

Item  Ungularum  luper  eodem  Plano,  Redtave,  aut  Curva  m Plano 

deferipta, 


Googli 


Prop.XI.  De  Calculo  GmtriGravitatK.  69  j 

defcripta,  (cujus  faltem  magnitudo  nota  Ht)  difierentia,  prout  acies 
({^  planorum  interitio)  propius  aut  remotius  abfit. 

Aut  etiam  differentia  momentorum  ejuftlem  gravis  i prout  Axis  Mo- 
tus propius  abfit  aut  remotius. 

Hinc  ^ciatim  habetur  etiam  Trilinei  vel  Polygoni  cujufVis,  in  Su-  G 
perneie  Cylindrica  deferipti  (planis  utcunque  politis  terminati) 
magnitudo.  Quod  & de  aliis  corponun  Prif^ticorum  Superficie- 
bus  figurifque  iTTdem  fle  inferiptis,  intelligendum. 


INceUi^tur  bifis  plana  BD,  (re6blinea,  curvilinea,  an  mixta  quaelibet ; ) qiw  A 
(ponto  oculo  in  eodem  plano  ad  inHnium  diffantiam ) projiciatur  in  B D re*  Fig  i 
tbm  : (adeoque.&  huic  parallela  plana  quaelibet,  in  parmclas  re^Us  projedla : ) 


Super  qua  erigatur  corpus  Prifnuticum  quodvis,  (puta,  Cylindrus,  fi  bafis  illa 
Iit  circulus;  fi  rcililinca,  Prilina  Euclidcum;  faltem  Solidum  aliquod  Prifinati- 
cum  fcu  Columnare,  quod  ex  infinitis  numero  resilis  parallelis  i^nalibus  corilbri 
infligatur,  quo  fenlu  def.  i.  Cap.  definivimus ;)  BDd  b;  luque  fuper  baiu< 
Cemro  graviuiis  C,  (quod  propius^  rcrootiufvc  h B vel  D intelligendum  crit, 
prout  Bafis  tmura  & iitus  pollulaverit,)  erei^h  Cc,  ipfis  Bb,  Dd,la(cnbq(. pa- 
rallela. ImelTigacur  vero  (olidum  hoc  Prirmaticum^  alio  adhuc  plano  ad  plinum 
’ bafis  oblique  inclinatff felium ; quod  (bAionem  (iiciat  re^tx  Cc  occurrens 
in  *.  Dico;  trudum  BDXfi,  aquale  efic  Solido  Frifiiutico  iuper  eadem  ba(c, 
( vcl  huic  aequali;  propter  qualia  Prifinata  & Cylindros  qux  funt  fuper  aequali- 
bus iMfif  s aeque*alta : ) altitudinem  habchd  cam  qux  ell  refbe  C x ; ( nempe,  huic 
redbe  aequalem,  fi  C»  (tc  ad  bafin  perpendicularis;  vel  (altem,  xquaiem  perpendi- 
culari k pun6bo  * dcmilfae  ad  planum  bafis  B D. ) 

ImeUigatur  utique  Planorum  BD,  communis  fefho  X rciU;  qux  in  uni- 
cum X pim^Uim  projiciatur;  adeoque  & huic  parallelx  re^be,  in  totii^ro  pun<^la. 
Perque  redtam  X incf  at  Planum  X P,  |daao  X B D rc6him : quod  in  X P rcitun 
projiciatur.  (Quam  pr6jc^lionis  formam  eo  fine  adhibemus,  qutm  ad  prop.  1+. 
Op.  4.  iniinuavimus ; quo  & phantalia  plurium  linearum  confufione  levetur,  ne- 
que turbentur  interim  radones : Quippe  tamundem  i plano  X P diftabunt  lingula 
Solidi  pimi^b ; atque,  ab  X P ro^b,  cadati  in  plano  prqje^  difbnt. ) 

Ponatur  porro;  Planum  XBD.  planum  Horizontale;  re^b  X,  axis  motus; 
adeoque  Planum  XP,  perpendiculare  Planum  per  motus  axem.  Adeoque  in  ca 
ratione  Ponderant  fingula  ^is  puntSa  B,  C,  U,  Su.  qua  dilbni  ab  axe  motus  X, 
vcl  ^ perpendiculari  per  hunc  Pbno  X P ; per  4.  Cap.  4.  Hoc  cft,  in  ratione  re- 
flariim  XB,  XC,  XU  Su.  M Sc  (propta-  C ccnirum  graviatis)  tantuftdcra 
fimul  omnia  ponderant  acquefi  in  Cppn6lo  imclligcrcncfi' omnia:  ^ i(JCap4. 
Adwquc  ( u.T4Cap.  a. ) uno/ndem  funt  fimul  omnes  XB,  XC,  XD,  &c-  atque 
totidem  ira  X C xquales. 

Sed  &,  (propter  fimilia  Tnangub; ) replis  XB,XC,XD, &c.  proporuona- 
ks  fune  BlB,  C<(>  D Su.  Adeoque  ( per  la  EL  5. ) tanumdui  funt  iimul  om- 
oa  BA  C*i  DA  Su.  (frufium  BDi‘i8  complentes,)  atque  totidem  C»  (cotm 

plentes 
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plentes  Solidum  Prifmaiicmu  B D > >,  ipliC»  reib:  «qucaltum: ) Adc<xjuc  BDiWS 
Fruftum,  eft  folido  Prifmaiico  BDj'*  >,  xquale.  Qi»o<f  erat  ocnionlhandum. 

Atque  perindeoronino  valet  hxcdemonlintlo,  live  bafi  BL)  inlillcns  Ibhdiini 
Prifinaucuro,  ejufvc  fruflum,  Reftumfie,  five  Jnclinauun:  Dummodo  cudem  uk>- 
do  calleatur  refbc  C«  altuudcv^iS^'^  pnfmaus;' nempe  redla  }>erpendiciilari  k 
pun^lo  « ad  balis  phnum  demiita.  ' 

B.  Supponit  autem  demonflratiO)  communem  planorum  legionem  X,  extra  Hgu> 
ram,  (faltem  non  intra»  ied  in  ipib  forlan  fblidi  extremo;)  fecus  enim,  non  erit 
eadem  Integri  & Frulti  Balis,  ouod  fupponit  Propofitio. 

Sin  planum  (ccans,  plano  BaUs  intra  hguram  occurrat;  intelHgendum  erit  eo- 
nfque  ^orfum  continuandum  folidum,  ut  Fruili  li^menta  duo  lint;  alterum  lu- 
pra  & alterum  infra  BD  bafim;  duseque  re^z,  Cx,  duorum  bafis  iegmentorum 
Cenais  eredlz.  Dc  quibus  intclligenda  erit  tum  propitio,  tum  Demonltrauo. 


Fig. 

137. 


Puta : Si  Planum  B D plano  ^ i'  fecetur  in  X;  furaptis  mriulquc  legmemi  BX, 
X D,  centris  gravitatis  C,  C ; rcliquifque  ut  prius  conltrudis : Oftciidciur  Frultum 
DXi,  zqualc  folido  Prifmatico  DX  > »>  (fuper  eadem  bafeXD;)  & frulium 
BX^,  ipli  BXyx^. 

Vcl  euain,  conjun^lim:  Retento  communi  totius  Centro  gravitatis  C;  Propter 
X D •I'  fupemc  ( quod  notetur  figno  4- 1 &.BX&  tn&rne  ( quod  ligno  — notetur) 
plano  bt(is  BD&  iecami  interje^*  & fblidum  priimaticum  BD>x>  fu. 
poTic  (figno  -f-  notandum : ) Erit  — BX^=-|-BD>*>.  Q]od  ex 

praecedente  Dcmonllracione,  mutatis  ut  res  poRulaveric  iignis  -f*  — f elicietur. 

Vel,  fiquts  cjufinodi  averfetur  demonlintioncm  ; idem  abas  lic  oUendetur : 
Du6Io  Plano  /3 a ipfi  BD  parallelo;  oflendetur,  ut  fupra,  fruitum  5 sequale 
iblido  fi&yny:  £t,  ablato  utrinque  iSXDA,  manebit  ^XD  squale  toti  rcudtio 
/3XD>k>  hoc  cfl,  duobus  j^XB+BDy  »>  ; Adeoque  (fubdu^tis  uinnquc 
^XB)  erit  J‘XD  — 0XB=BD>«y.  Quod  erat  of^dcndnm. 

Porro : Si  duobus  utcunque  planis  idem  folidum  Prifmaticum  fccetur,  ( five 
eadem  iit  utriufque  cum  expoUts  bafis  plano  communis  interlb^tio,  five  Iccus;) 
limile  erjt  prscedentibus  judiaum  : Frudum  fuiicet  uinfque  plams  mterjebium, 
idiufmodi  Pnlinatuffl  ieu  fblidorum  Prirmaucorum  Aggregato  vcl  DiHcrtnus  (ut 
res  poftulaverit)  aequabitur. 


Fig.  Puta : Si  folidum  quodvis  Prifmaticum,  cujus  expofita  bafis  aliqua  plana  fit  B D, 
ejufque  Centrum  gravitatis  C,  pefqnod  tranieac  c»Cc:  Quodduobus  utcunque 

planis 
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planis  obiknj6  l^tar;  puta  in  & bed.  Du&is  PhasrK>>  gcft  ipii 
pCD  paralie}»:  Ollendrtur,  ut  lupra^  Truih>'BD^ /9 squale  i^dum£S>>*,  ’ “ 

item  Krulb  £Ddb,  «quale  folidum  BDgg:  Fnifluip  j^turlJ^db  (duoruiri 
BD<^^  BDdb,  fiunis*>^vd  difleremia,' ptput  ex  oppofitts^  vel  lildem  partibus 
cjufdcre  BD  runuiicut'^)  Solido  Prilhiatico  y>gg  (duorum  iimiliter  BDyjj 
BDgg,  Uiiumj:  vci  difleremue, ) xquabinir.  Qiiod  ollcndcndum  erat 

Sin  hxc  duo  PUna  fecantia,  fibi  mviccm  intra  Solidum ''occurrant : idcrohic  Fig. 
monendum  (atqut  (imHiter  oflendetirr)  uc  pnus.  Piiu;  Si  Hfy  bd^  plana  fc  140. 
mutuo  tq^eni  in  X ; . erit  > >-  g g iblidum  priimaticum,  xquale  duorum  ^ X d,  ^ X b, 
dif^rentiS.  Adeoque  de  Frullo  duobos  utcunque  Plan»  incerjedto,  conltat.  Quod 
erat  propolitum.  ^ 

Denique:  De  Superficie  Frufti,  quod  affirmatur;  fimiliter  omnino  dcmonflra-  D. 
bitur  atque  de  Fnilto  ipfo:  Hoc  prius  amniadverlb : Quod,  Priibacis  Solidive 
Pnfmatici  cujufciinque  magnitudo  zflimacur,  ex  dudu  adtudinis  in  Bafm ; Su- 
perficies vero  Prilmans,  Cvlmdri,  Solidive  cujufvis  Prilmatici  re^li  ( cxccpijs  ba- 
libus ) Aream  habet  xqualcm  luib  ex  JLaicris  longitudine  in  Perunetrum  BaiU 
du^h.  Unde,  ut  cx  Solidi  Prilmatici  Altitudine  & Bafe  cognitis,  cognolcuur 
fblidt  magnitudo ; quxquc  xqpales  habent  tum  Bales  ( utcunque  dillinules,  ) tum 
Altitudines  (utcunque  «uequ^fter .jildHfiaa  Cnt, ) funt  inter  le  i^ualia:  Sio, 
hujulmodi 'Solidortfjii 'EciS^ornm  Superficies  (exceptis  bafibbs)  Arcam  habent 
cognitam,  fi  tum  liltcris  Longitudo,  uim  Balis  Pcrhnetcr,  notsc  llint;  qii.cquc 
tam  Baies  habent  ftdpermilerr^  (utcunque  dSlfimilcs  vcl  insequales,)  nim Latera 
longitudine  xqualia,  «Quales  habent  arcas.  Qti«  quideth  eX  Elementis  nota  i'up- 
ponmuis,  vcl  indc  dcmonlfcrabilu. 

GmftrudU  igitur,  ut  prius ; nifi  quod  C fit  j«m  Generum  Gravitatis  ( non  qui-  Fig. 
dem  Bafls,  icd)  Perimetri  Balbos:  Quoniaxn  fiugula  perimet/i  puni^h  B,D,  &c-  i}6. 
in  ea  ratione  ponderant  qua  dilbint  ab  X motus  axe ; hoc  elt,  in  rcdlaiuro  X B, 

XD,  &c.  ratione:  qux  Umul  omnes  ( propter  C Centrum  gravitatis)  tantundem 
iunt  atque  totidem  XC  squales : ,Suntquc  (propter  limnu. Triangula)  rct^lis 
X B,  XD,  XC,&c.  proportionales  B0,DX^,Cx,  &c.  Taiuundem  itaque  funt 
( per  1 2.  ^ f . ) iinml  omnes  B D ('j  ( luperficiem  Frulti  ru61i  B D f com- 

fltMtes, V toudciDCx,  complentes  ^perhciem  Solidi  Prifmatici  (demptis 
balibus ) B D > y.  Quod  erat  demonitrandum.  • . : 

Si  vero  exponatur  fuperficialis  Ungula  Scalena,  cumemfdem  bafis  Prirmatica, 
fimiliter  inclinata  (hoc  iidque  ftipponirous  in  ruperficialibus,  utut  in  Iblidis  id 
V non  erat  necelle, ) comparanda : Similiter  operabitur  fimilis  utrobique  inclinatio, 
adeoque  nbirdcltruet  xqualitatem.  “ ‘ 

Vcl  etiam, .(  ut  ih  Figi  i^p. ) pneier  duo  plana  Ungulam  Scalenam  terminantia, 
ut  /3 ici',  beo ; inielligatur  tertium  aliqupd  BCD,  qiiod  iblidi^  fecet  ad  angulos 
rc6tos;  adeoque  duas  exhibeat  Ungulas  reihs  (de  quibus  proadet  praKedcnsoe- 
naonftratio)  quarum  fumma:  vcl  differcmLE  aequabitur  expofita  Scalena.  • 

• Retiquaque,  eodem  modo  demoullramur  de  Frufti  fuperficie,  atque  de  ipfb 
Fruflo  demonftrau  Itmc  Adeoque  coiiltat  Propoiiiura. 

Atque  hme  UnguUruiHy  quas  vocant,  omne  genus  (Cylindricarum,  Paraboh-  E. 
carum,  &c.)  Menfuraim  (cognito  vel  fimpofito  Bafis  Centro  gravitatis,  vel  hu- 
jus fahem  ^ communi  frctionc  plani  bam,  planique  fecantis,  difbntia;)  quam 
magno  molimine  plures  funt  a^relli;  expibmus,  fimplicius,  ae^  univcrfalius, 
una  vicc  abfblvimus.  ^ ' 

Hinc  etiam  patet;  expofiti  Cylindri,  Prifmatis,  SolidiVe  cujufvis't^fi(inatici,  (^c 
B D d b, ) (egmentura  B D / 13,  quocunque  plano,  & quocunque  fitu.pofiio,  f dum- 
modo totam  tiguram  trahfvcrfim  fecei,  non  bafi  intra  flguiram  occurrat, ) li  per 
idem  ( in  Cc  redta)  pundtum  x tranfeat;  (.jufdem  magnltudiius  eUe. 

Qiiod  & dc  Frufti  Superficie  (ia  uc  di^um  elt ) pariter  intdligcndum 
tfl 

Hmc  etiam  innotefeit  diHerentia  duarum  Ungularum  fuper  eodem  plano,  re-  F. 
dlave  ( aut  airva  m plano  deferipta  ) cujus  magnitudo  nota  fit ; prout  Unguis 
Acies  ( leu  planorum  interfedtio  ) propius  remociufve  abfuerit. 

Tttt 


Nempe, 
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Ncnjpe,  si  fupcr  VA  (plano,  re^ve,  aut  curva  m plano  delira)  M^ni- 
tudinis  notat;  erigi  imelligwtur  UnguUt  dux,  Quarum  altera  aciem  nab^t  Vieu 
VB,  altera  « ftu  (ipB  VB  parallelam;)  utque  eadem  utriufque  inclinatio 
(puu  angulus  FVA;  angulo  f«A  zqualb:)  MamfcihuB  efl  (propter  panlUlir. 


five  lineas  five  fuperficies  V F,  v f,)  Ungularum  V F A,  V v fA,  differentiam  cUe, 
fupcrlicicm  Iblidumve  V F f'v.  vel  V va  A ; hoc  e^  la6lum  ex  balc  VA  in  alti- 
tudinem Vv:  Q^ix  quidem  altitudo  Vv  eii  vel  ip(i«V  ( diUantiarum  differeu- 
tix)  xqualis;  nemp^  (i  inclinationis  angulus  FVA,  feuf«A,  lcuv«V,  lit  le- 
miquadrantalis:  vel  illa  major  minorve,  in  ea  ratione  quam  pollulat  datus  incli- 
nationis angulus. 

Adeoque,  li  Un^ia  FVA  nou  fit ; addito  V F f v , vel  V v a A.  ( fiiilo  ex 
balc  V A in  altitudinem  V v,)  habetur  Ungula  V v FA:  Si  nota  fit  V v t A,  dempto 
codcraVFtV  vclVvaA,  habcturUngubVFA. 

Si  vero  ipfe  V B,  « t,  acies,  non  fint  parallelx ; fi  tamen  fint  in  eodem  plano, 
eademque  utriufque  Ungulx  inclinatio  nou,  atque  mnoieicac  l^tem  quanu  fit 
diilantiaruro  ^ bafis  Centro  gravitatis  diffitrentia  ; idem  firoilitcr  wtmetur : m ex 
ante  demonflratis  patet. 

Quodque  ric  Ungulisdi6lumcll ; Moment^  gravium  quorumvis  accommodabi- 
tur. Cum  enim  gravis  V A momentum  ziumetur  ex  fa^lo  ^ magnitudine  m di- 
Uantiam  Centri  graviuus  ab  VB,  iciiar,  ( inteUige,  \ perpendiculari  plano  per 
axem,  V B,  icu  « t,  ) differentia  ^rum  dilbntiarum  ( hoc  elt  diffanua^anorum 
parallelorum  B V,  « r, ) in  eandem  V A magnitudinem  du^,  exbibdiit  Momen- 
torum cjuldcm  V A differentiam  rcfpciffu  Axium  B V,  & « t. 

Atque  hinc  fpeciatim,  Trilinei  aut  Polygoni  cujuiVis,  in  fuperficic  Cyhndnc-i 
delcripti,  planis  utcunque  pofitislalifeiiri,  (leuquod  eodem  recidit,  re^hs,  circu- 
lis. eitipfiDufve,  quibuloinque  terminati,  ) magnitudo  colligitur.  Quippe  mani- 
fdhim  ef^  huiulimxfi  quamlibet  figuram  in  fupcrficie  Cylindrica  dclcriptam,  clle 
vel  hujufinoai  Ungulam,  velfiiltcm  in  hujufmodi  aliquot  Ungulas  aiviGbilcm. 
Adeoqtie  ( ii  dari  intelligatur  arcus  circularis  Centrum  gravitatis,  quod  prop 
exhibetur:)  lilius  five  Unguix,  five  Uimularum  aggregati,  magnitudo  biiKKs- 
bebitur.  Quod  dc  aliis  item  Corporum  Prilmaticorum^lupcrficiebus,  Hgai^ue 
inibi  defcriptiSjMrucrintellig^duin  erit.  ^ ^ 

'SkCHOLIUM.  >- 

\ , ‘f 

NOtandum  interim,  Quanqdam  univerralitcr  procedat  propofitio,  de  quocun- 
que  plano  XBCD,  cui tniciligatur  ut  bafi  ioiilterc  Solidum  Prifioaticum  ; 
adeoque  & quamcunque  habeat  ad  bafin  fiiam  inclinationem : Expedire  tanieu 
iionnunquamfkiilc,  iBud  ex  omnibus  Planum  leligcrc,  quod  folidumreilc  fccet ; 
cui  Itaque  ad  angulos  refbs  infifht  (olidum.  Utut  enim  vel  Frudum  («xt,  vel 
ne  attingat  quideni,  iUudXBCB  planum  , idcm  interimde  alntudine  cx  ( Hg. 
jjp.)  imelligendum erit,  quoddeC»  (Hg  ij<^-)  didumeit 


P R O P. 


Prop.XlI.  J)e  Calculo  Centri  Gravitatis. 


699 


P R O P.  XII. 

si  Figura  plana  circa  redam  quamvis  in  eodem  plano  expolitam  (qux  A. 
expolitam  figuram  non  Iccet ) converia,  Figuram  Idlidamdelcribat:  Fig. 
^Euuatur  folidum  hoc  (olido  Prilinatico  luper  eadem  vel  squali  i+a- 
Balej  altitudinem  habenti  squalem  Peripheris  (|Krfefts  vel  im- 
pcrfeds  prout  coiiverfio  perfida  fuerit  vel  imperfeda, ) qusex- 
polits  figurae  convertends  Centro  Gravitatis  deferibitur.  ' 

Idem  intcllige,  de  Linea  reda  (vel  curva)  in  plano  illo  deferipta,  qus  b. 
converia  intelligatur  fupetficiem  delcribere.  fEquabitur  utique  . 
hsc  fujKaficies,  llipcrficiei  fiiiierexpofitjm  lineam  ereds,  altitudi- 
nem habeftti  squalem  peripheris  qus  Centro  gravitatis  converfe 
lines  deferibitur. 

Sin  reda,  circa  qium  convertitur , expolitam  figuram  lineamve  con-  c. 
vertendam  licuerit : ' intelligcndum  erit  de  Differentia  dcflriptorum, 
ab  illis  convcrfi  partibus,  qus  utrinque  ad  reda'  locantis  contrarias 
partes  fcnftituimtur. 

Hinc  itaque  ; Data  figurs  pians,  linesvein  plano,  tum  Magnitudine,  D. 
tum  Centro  gravitatis , ( hiijufve  ab  Axe  convcrfioiiis  Jillantia  ■, ) 
datur  figurae,  expolita  converfione  fads,  magnitudo. 

Dataque  tum  converfae,  tum  converfione  ex[X)(ita  fads,  magnitudine ; e. 
datur  diftantia  centri  gravitatis  converfe,  ab  axe  convcrfioiiis. 

Data  denique,  tum  magnitudine  expolita  converfione  fada;,  tum  Cen-  F. 
tri  gravitatis  converfe  diftantia  ab  axe  converlionis ; datur  conver- 
fe magnitudo. 

Converjionem  autein  expoptam  hic  dicimus,  qiis  quota  vel  quanta  pars  fit 
integrs  converlionis,  aut  ipfa  integra  converfio,  exponitur.  Sup- 
jxinimus  item,  peripheris  datx  longitudinem  datam  cllc. 

Eftque  Centrum  Gravitatis  Unguis  (livcfiilids  live  liipcrficialis  ) in  c. 
illo  per  aciem  plano  quod  altitudinem  bilccat;  Solidi  vero  aut  fu- 
pcrficiei  converfione  fadi,  in  illo  plano  quod  converlionis  angulum 
vel  arcum  bilecat. 

Atque  hinc  conflat  generalis  methodus  exhibendi  fbhdum  figurspla-  I I. 

■ ns  circa  redam  quamvis  in  eodem  plano  delcriptam  ( faltem  qus 
iplam  non  fecet ) converfione  fadum  ; Superficiemve  converfione 
lines  cujufvis  (reds  aut  curvs)  in  eodem  cum  converfioms  axe 
plano  deferipts. 

Hinc  utique  colligitur } Sohdum  converfione  fcmiparalxrls  circa  re-  1. 
dam  in  vertice  Tangentem  defcriptuni ; ad  Cylindiaim  qui  fimili 
converfione  Parallclogrammi  cireumfaipti  circa  eandem  redam 
Tangentem  deferibitur ; efle,  ut  4 ad  f. 

Similiter,  fi  circa  femiparabols  balin  convertatur,  tum  Semiparabola,  k. 

• ttim  Circumferiptum  Parallclogrammuih  : Solidum  illius,  ad  fbh- 
dum  hujus  converfione  fadum,  invenietur,  ut  8 ad  ly. 

Si,  circa  femiparabols  Axem, utrumque  planum  convertatur  j folidum  l 
Scmiparabolsad  Iblidumparallelogrammi.convcrfioue  fadunii  m- 
venietur  ut  i ad  a,  ' ^ * 

Si,  circa  redam  bafi  adjacentem , Axi  parallelam,  utnimque  planum  ^ 
con  venatur  ! invenietur  lolidorum  ratio,  utyads. 

Etfimiliter,  Qus  eorundem  conveifione  circaaliam  quamvis  in  eodem  fj. 
plaiio  expofitam  redam  ( qus  figuram  non  fecet)  m quacunque  di- 
T 1 1 1 a flantia 


Digilized  by  Google 


700 


o. 


A. 


B. 


A.B. 


De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.V. 

Itantia  remotam,.  Kquocun^e  litu  politam,  fiunt  Solldar  rationem 
inter  Ic  liabebunt,  hac  methodo  inveftigabilem.  Idemque  in  aliis 
figuris  mille  modis  efficietur. 

Hinc  etiam  Icquitur : Si  convcrlarum  tum  Magnitudines,  tum  Centro- 
rum-gravitatis  Diftantis  , fint  vel  utrsque  aequales,  vel  rcciproce- 
proportionales i Figuras,  limili  converhonc  fadtas  , aequales  cfle : 
Sin  minus  i laltem  in  ratione  ex  illarum  Magnitudinum  (f.  Diltan- 
tiarum  rationibus  compolita.  perprop.  <S,  7,C>p.  i. 

Item  i Annulum  quemvis,  aequdem  efle.  Plano  converlb,  in  Periphe- 
riam  Plani  Centro  gravitatis  delcriptami,  dni^o.  Quod  tum  de  An> 
nulo  integro,  tum  de  ipfius  partibus,  perinde  obtinet  j prout  Con- 
verlio  integra  fuerit,  vel  partialis. 

Item;  Circulum,  aequalem  elTe,  fadioex  Radio dudo  in  Icmiflbni  Pe- 
ripherii;  (nempe,  in Peripheriam,  Radii  CentrogravitatiS  Icu  pun- 
eXo  medio  delcriptam  ; qnae  Peripheriae  Radio  d -Icriptac  femiffis 
eft. ) Quod  tum  in  Circulo  integro,  tum  ipfius  Se^oribus,  perinde 
veivim  elt. 

Itom : (j)iirvam  Cylindri  redi  Superficiem,  aequalem  fado  ^ Latere 
( hoc  eft,  reda  circumdud^ ) in  Peripheriam  ipfius'  pundo  medio 
delcriptam,  (qux  Bafis  peripherix  aequalis  eft. ) Idemque  de  Con- 
verfionibus  Dimidiis,  aut  Partiadibus aliis,  perinde  obtinet  atque  de 
Interis.  Et  fic  in  reliquis. 

Item  i Cylindri  redi  Solidum,  aequale,  Parallelogrammo  circumdudo, 
dudo  in  peripheriam  luo  Centro  gravitatis  Jelcriptaun  j { qux  e£t 
Peripherix  Bafis  dimidia,  propter  Parallelogrammi  Centrum  gravi- 
tatis in  media  live  longitudine  live  latitudine. ) 

Item  i Curvam  Coni  redi  Superficiem,  aequalem  Lateri  ( hoc  eft,  redx 
circumdudx)  dudo  in  Peripheriam  ipfius  pundo  medio  delcrip- 
tam ; ( qux  eft  dimidia  peripherix  Bafis. ) C^od  8t  Trunci  liipeifi- 
ciei  ( plano  Bafi  parallelo  ablciffi)  etiam  accommodabitur. 

Item  i Conum  Redum , aequalem  Triangulo  circumdudo,  dudo  in 
Peripheiiam  ipfius  Centro  ^vitatis  delcriptami ; ( qux  Feripheriae 
Bafis  Triens  eft. ) Quod  & Trunco  (plano  Bafi  paurwelo  ablcillb  ) 
accommodabitur. 

Et  in  reliquis  fimiliter. 


^Sto  expolita  figura  plana  BCD  (inBCD  lineam  rc6bm  projeita,  ea  proje- 
j flione  qua  in  prop.  pneced.  uli  fumus ) qua  circa  regiam  in  eodem  plano  X 
( in  unicum  X punctum  prqie^tam  ) extra 
( laltem  non  intra  ) figuram  expolitam 
converfa , dderibat  B D d b figuram  foli- 
dam  ; ( fimiliter  m planum  projedim ; ) 
Adeoque  bafis  Centrum  graviutis  C dclcri- 
bat  Cc  peripheriam. 

Vel  etiam  BCD  redivel  curva  linea 
quaelibet  in  eodem  plano  , ( limilitcr  iii 
BCD  redun projem  ; ) quarlcircaXcon- 
verla  deferibat  BDbd  fupetiiciem eodem 
modo  m Planum  projedian : liiaqoe  Cen- 
uo  Gravitatis  C,  aefcribatCc  peripheriam. 

Et  fuper  eandem  bafim  eri^mir  Soli- 
dum Prifinaticum , vel  RrilniiMBi  Super- 
ficies; cujus  reda,  Centro  Ecaiwtis  C iir- 
liftcns,  C»,  sequalii  ponatur  ipQ  Ceperipheriae.  PlanoqoeX*,  abldislaoirFra- 
ftumBDI'C. 

Cumque 
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Cumque  tum  B b,  C c,  D d,  6cc.  ( iimiles  arcus ) (int  radiis  fuis  X B,  X C,  X D, 

&c.  pioportionoles  ; cum  ( propcer  iiimlia  tnanguia  ) iifdcm  XB,  XQXD,  &c 
proporuonales  re^  erunt  hx  rc^  arcubus  lils  proportionales: 

Ad^xjuC)  {KopterC^ipti  Ccxijualeni»  per  conUrudhonem  ^ erum  & reimiue  re- 
liquis xqualcs  ;&  omnes  omnibus  : Hocdl,  BDdb  Hgura  (iivclblida  -ilvc  fu- 
pcrficuria  converlione  ta^  ) ipQ  Kmflo;  adeoque  dc  (per  przci.deii- 

tcm)  ipli  B D>  K>  figurs  Prdmaucx  lupcr  eandem  vel  aequalem  baiin  Aldtudi- 
nem  habenti  ipfi  Coaequalem.  Quod  erat  dcrnonlirandum. 

Sin  convcrlionis  axis  X,  I»:cc  figuram  Imeamve  con- 
vertendam : Cffliluer  oitendecur  ^ figmentum  Frufii  . 

XD^,  figmento  hidh  exconvcrfione  XDd;  & re- 
liquum XB^,  reliquo  XBb:  Ergo  & diilerentja  di5> 
ferentix  aequalis  ; Et  ucravis  ( demonitrata  ad^ 
prop.  pracced.  ) ipG  Priimatico  ( Soudo,  vd  Superficiei,) 

B D 7 >.  Quoa  itidem  erat  demonffrandum. 

Itaque;  Data  figurae  pians  iineaeveexpofitx(BCD)  , 
magnituame  qux  fit  BBy  vel  B\  atque 

BB  B Centri  gravitatis  C,  abX  converfioms 
P P axe^  diltantia;  adeoque  & pcripherix  . 

PBB  longitudine,  qux  fit  : datur  ex» 

pofita' converlione  lattx  magnitudo 
T BBy  vcl  BT.  Nempe,  quod  fit  ex  BBy  vcl  By  ia 
?du6to. 

Iicm;  dau  nugnitudine  fiidlx  expoflta  converfio- 

ne; puta  VBBy  sz\l*B\  iplaque converfx  magnitudine  BBy 
BB)PBB(P  vel  B\  datur  arcus  ( fpccic  ciwfiti)  longitudo  T \ ( nempe 

B)PB(P  quodcxP/^iffvelP^,  per  ^^vel.tfdivim  emergit ) adeoque 
a radii  , quo  defcribitur:  qux  efl  diflantia  Centri  gramatis  C 
ab  axe  converfionis. 

Item;  daxiTBB  vel  magnitudine figurx  converGone  F. 
P)PB  B(6B  fa£be ; & diflamia centri  gravitatis  converfx  ^ converGonis  ^xc ; 
P)PB  (B  adeoque  & qux  ab  hoc  dcicribicur  Peripheria  P:  Datur  conver- 
Ix  magnituao,  BB  vcl  B.  Nemp^  quod  cx  TBBy  vcl  *P  By 
perPdivilb,  emergit. 

Denique ; Bife^  DdinM,  & D^iniu;  dudif^e  per  converGonis  axem  vel  C. 


Ungulx  aciem  X,  planis  XNL  Xfi:  Erunt,  in  illo.  Centra  gravitatis  fingulorpm  Fig.  142,  * 
arcuum  utBb,  Dd,  converuone &6lorum : in  hoc,  redarom Gngularum uc  8^145,144^ 

D ^ ungulam  conftituentium,  ( per  2 & 2 hujus  : ) Adeoque  in  illo  arcuum  com- 14^1 
mune  omnium,  ( hoc  efl,  fupeificjei  vel  folidi  converGone  fa^fi ; ) in  hoc,  com- 
mune omnium  redarum,  ( hoceff,Ungiitx  fuperficialis  folidxve, ) centrum  gravi- 
tatis : per  27  Cap.  pncced.  Qux  enuu  ultimo  demonfbranda.  , * 

Atque  hinc  conflat  generalis  Methodus  exhibendi  Solidum  converGone  Hgu- 
rae  planx  ( liocxve  in  plano  ) circa  redam  in  eodem  plano  deferiptam : Saltem  ^pig. 
qux  ipfam  non  fecet. 

Exempli  gratia.  SicADB  femiparabola ; cuius  magnitudo  ad  roagninidinem  i. 

^tti  ^ parallelo- 
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paraUciogranmiiarcumlcnpti  ADBi^ed  ut  2.  ad  3; Cen- 
trum vero  pavitatis  ^ Vertice  A <T  didat  - Altitudinis  , 
per  6 hujus;  Parallclogrammi  centrum  ^ vcnice  didat , 

-Altitudinis : Erso  illius  ad  huius  difbmiam,  ut  - ad 
a ^ ^ ’ X 2’ 

vd,  ut  6 ad  j.  Adeoque  propter  plani 

2 6 12 4 magnitudinem  ad  magnuudmcm»  Ut  2 

3 i & Cenui  dilhiutam  ad  dilbn- 
^ tiara,  ut  d ad  f ; Erit  fblidum  ex  con* 

verCone  fciniparabalx  ABD  ad  Cylindrum  ex  ctonver- 
ftone  ADB^,  circaeandcm  A 3 in  ratione  e'x  illiscom* 
polita,  ut  12  ad  ly,  vd4ad  y. 

Kadcm  fi  convcrla  intclligaiur  circa  BD  ;{  unde  Cen- 
2 

[24  8 Gravitatis  dilht  - altitudinis ; adeoque  ad  ddbniiam  Centri 

^ ^ Gravitatis  parallelogrammicwcumlcripti,  ut  ^ ad five  ut  4 ad  y: 

y 2 

& magnitudo  ad  magnitudinem  nt  2 ad  3 ; ) Solidum  converfione  fadirm,  ad  cir- 
cumlcriptiim  Cylindrum,  erit  ut  8 ad  ly. 

Eadera  circa  AD  converla j* propter  magnitudinem,  ut  phus,  ficut  2 ad  3; 

2^  j j & difiantiam  Centri  gravitatis  ad  A D,  | Latitudinis,  adeoque 

.3*4.  12  2 ,ad  dilbnuam  inde  Centri  gravitatis  parallclogrammi  circum- 

rcripu,ut3  ad  4:  per  8 hujus :)  rolidum  bciet,  ad  Cylindrum 
circumlcriptura  ; ut  6 ad  iz,  vyl  1 ad  2. 

Eadem  defiiquc  circa  B<T,  (unde Centrum  graviutis  dilbt^  latinidinis;adeo- 

2 10  y * ouc  ad  dilbntiam  Centri  gravitatis  parallclogrammi  ut  y ad  4; 

i*  4^12 — 6 “ mffinitudo  ut  prius;)  Iblidum  laciet , ad  circumlcripium 

. - Cyimarum,  tu  f o ad  1 2 ; vel  y ad  6. 

Atque  eodem  plane  modo  faciendum  ellet,  etiamfi  re^lie  AJ*,  i"  B,  AD,  DB, 
non  adjacerent,  Itxl  in  remota  diUamia,  vel  etiam  obliquo  quovis  litu,  utcunque 
in  eodem  plano ; duimnodo  figuram  convertendam  non  lecet  expolitus  conver- 
fionis  Axis. 

£t  fimiliter  quxeunque  exponatur  figura  plana,  circa  rc(5bm  quamvis  in  eo- 
dem plano  (qux  illam  non  iecet)  utcunque  politam  convertenda.  Qiiodquc  de 
figura  plana  di^m,  de  linea  quavis  in  plano  delcnpu,  fimiliter  convertenda  in- 
t^igatur.  , 

Reliqua  confci^ria,  in  ipfb  propofitionis  curriculo  latis  demonflrantur. 

SC  HO  L I a M. 

HAnc  methodum  cum  ame  plitres  annos  inveneram  ( nelcius  id  prius  inno- 
tuifie  ) inveni  tandem  TorricelJio,  altifquc  poft  illum,  prius  fuillc,  notam. 

Si  vero  Figura  conve^G^  non  fit  Plana,  vd  non  in  eodem  Pbno  cum  conver- 
fionis  Axe,  (quod  & de  Laneis  fimiliter  intellige:)  pro  converfa,  fubflitiienda 
e(t  alia  (in  eiMcm  plano  cum  Axe)  in  quam,  Converla,  fic  proje6b  imelligatur, 
ut  utriuique  refpe^va  Pun^  lingula  taotundem  diRent  \ converfionis  Axe. 


P R 0 P. 
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Si  circa  re8bm  quamvis,  ut  converfion*  Axem  feratur  (convcrfione 
integra  vel  partiali)  Linea  reda  terminata,  in  eodem  (cum  Axe) 
Flann  utcunque  polita,  ( modo  ne  axem  fecet,  aut  illi  nt  ad  angu- 
los redos:)  Qgx  i converfa  reda  dclcribicur  Superficies  Curva, 
acuatur  Superficiei  Cylindri  redi , quae  fimili  converfione  deferi- 
bitur  i reda  quae  aequalis  (it  Axis  Portioni  duabus  redis  k con- 
verik  redae  extremis  pundis  ad  axem‘perpendicularibus  interjedae, 
in''(Ih  ab  axe  diftantia  qua:  aequalis  fit  perpendiculari,  medio  con- 
verlae  redae  pundo'i|ifiIenti,  ad  axem  terminata:,  circumlata. 

Quodque  de  una  converla  reda  dicitur,  pluribus  limiliter  accommo- 
dabitur. 

Adeoque ; Si  Semi-circumferentiae  Circuli,  vel  arcui  minori,  circum- 
ponatur ex  continuis  redis  (qua:  mediis  fiiis  pundis  peripheriam 
contingant)  conflata  linea:  Quae  ab  hac  linea  compofita,  circa 
iftius  circuli  diametrum  quamvis  ( quae  illam  non  fecet ) converla, 
dclcribitur  Superficies  curva  i aequatur  Superficiei  curvae  Cylindri 
redi,  aeque-alti,  bafin  habentis  expolito  circulo  aequalem. 

Adeoque  8ci  Superficies  curva  quae  !i  Semi-perunetro  (vel  hujus  por- 
tione, ex  integris  Lateribus  quotlibct  conflante ) ref/Uatts, 

circa  Polygoni  illius  diametrum  (qus  illam  non  fecet)  converfa 
d^feribituri  aequabitur  liiperficiei  curva:  Cylindri  redi  acque-alti, 
iabentis  aeq^lcm  circulo  qui  Polygono  illi  inferibitur.  Lt 

' Partes  partibus  reipedive  liimptis. 

Et,  Ipeci^tim  s Si^faus  ^bmica,  xquatur  fupcificiei  curva:  Cylin- 
dri redi  circunpcripti : Ejulque  Portiones,  relbedivis  hujus  por- 
tionibus i live  Plamis  per  Axem , live  planis  ad  Axem  redis,  ab- 
feiflis. 

Atque  hinc  fequituri  Superficiem  Sphaerae,  aequalem  elTe  quatuor^ir- 
culis  in  Sphaera  maximis.  ''  . 

Item  i Superficiei  Sphaerica:  Segmenta,  parallelis  planis  interje^.  Al- 
titudinibus (vel  abfeiflis  Axis  Portionibus ) efle  proportionalia. 

Et;  Sapienti  Superficiei  Sphaericae,  duobus  parallelis  planis  inteijedi, 
Centrum  gravitatis  ede  in  Axis  fegmenti  medio. 

Quae  quidem  Confedaria,  etiam  'Simlms  & Subtmfii  arcuum 

( mutatis  mutandis ) accommodanda  funt ; ( utpote  illorum  iu  Super- 
ficie Spluerica  Circulorum  Radiis  & Diametris. ) Nempt,  ^ 

Summa  Sinuum  Redorum  totius  five  Quadrantis  five  Semicirculi ; 

‘ adec^ue  S fumma  Chordarum  vel  Subtenlarum  arcuum  totius  five 
Semiarculi  five  Circuli  integri ; aequatur  Parallelogrammo  circum- 
ftripto.  Et  partes  partibus  reipedive  fumptis,  quae  parallelis  pla- 
nis abfeinduntur.  Nempe, 

Summa  Sinuum  Redorum  integri  Quadrantis,  aequatur  Quadrato  Ra- 
dii: Summa  Sinuum  redorum  totius  Semiarcim;  vel  Subtenlarum 
arcuum  in  Semicirculo;  duobus  Quadratis  Radii:  Et  Summa Sub- 
■ teniaruin  in  Circulo  intero.  Quadrato  Diametri,  feu  quatuor  Qga- 
dratis  Radii. 

* «j 
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N It^i  ( in  partibus  horum ) Summa  Sinuum  re^orum  cujufVis  Ar- 
cus particulis  (in  fuo  litu)  convenientium,  zquatur  Farallelogram- 
mo  au]ue-alto,  halem  haKilti  Radium  CSrculi.  ( Siimj^que  Sub- 
tciiracum.corcelpomlencium,  hujus  ilup|a.),i-, 

u.  Adixique:  Sununx ; partiales,  lime  AltituUiiuboa  ( liai  A^s  qsarticulis 
interceptis)  piioportiooai«.  'io<)  <>n  1, 

P.  Et  i Siunm«  (Uve  Bartialis,  five  Totalis, )(CemruB^ravilatis>  in  me- 
dia Altitudioei  Subtenfarupi  quidum,  m iplo  Axis  medio., iiinuum, 
lalcetu  ax)ue-alcQln.  ‘ n 

I..  . 

Q Hinc  eadem  etiam  «•ansferunpic  «d  fuper 

Semicirculum,  ejulve  Portionem  erc^,  cujus  Ades  4it  Diameter 
Semicirculum  terminans.  Nempe, 

Si  plani  Icxantis  ad  circuli  planum  Inclinuio,  Iit  graduum. 4f,  feu 
'Semi-quadrantalis,  (adeoque  altitudo  maxima, 'xqualis  maximo  Si- 
nuum i ) Curva  Supei-ficies  aquatur  Summa:  Smuum  reiRotum  i (A 
partes  partibus  relpetlivc  fumptis. ) 1 r :-: 

R.  Si  vero  Altitudo  maxima.  Iit  ad  maximum  Sinuum,,  ut  Peripheria 

vel  Semiperipheria  ad  Radium.j  erit  Ungulas  Coi  va  Superficies, 
aequalis  curvx  fuperticiei  Sphasrx  vel  HemilphtErii  'eildem  planis 
( Axi  iiedis)  interjefta:.  Atque  in  aliis  Altatudinibus  propottio- 
nalrtcr. 

S.  Et  Centrum  Gravitatis  ( quaecunque  Iit  Ungulae  altitudo)  in  perpen- 

xliculari  Plano  medio  inter  extremos  Smus.  ■ 


: , . ■ 

M,N,T.  Atque  hax  eadem,  ad  Figuram  Simum  J^Seriim,  five  Quadrantis  unios 
live  totius  Semicirculi,  ( qute  quidem  nihil  aliud  elf,  quam  illa  Se- 
miquadrantalis  Ungulae  Semicylindri  Curva  Superficies  in  planum 
expania,)  limiUter  accommodantur.  Nempe  s Figuram  illam  Si- 
nuum re^orum  unius  Quadrantis,  aequalem  efle  C^adrato  Radii ; 
totius  autem  Semiurculi,  aequalem  duobus.  Radii  Quadratis  i & 
Segmentum  quodvis  duobus  linibus  interjeAum,  aequale  laAo  ex 
Radio  in  Diametri  Circulans  Segmentum  duobus  corrcljxmdenti- 
bus  in  Semicirculo  Sinibus  interjedum  dudo.  (Unde  & alia  ejur- 
em portio  quslibet,  curvae  hujus  particula  & redta  rcdfiive  ter- 
minata, fimilicer  data  erit) 

Eademque  porro  ampliantur,  ad  Summas  ^lasti^atarum,  Cuitrum,  Bi- 
ijiuuiratorum , aliarumve  pocclfatum , eorundem  Sinuum  ^Hsrum. 
Nempe ; Ut  omnes  Sinus  e(eSi,  Segmento  cuivis  Semicirculi  ( paral- 
lelis .Sinibus  iiiterjedto ) relpundena-s,  ax]uantur  fiuRo  ex  Radioin 
Diametri  Segmentum  interjedfum  dudo  : Sic  & eorundem  Simium 
I S^u^tta  «mniA,- aequantur  Radio  in  omnes  ordinatim-applicatas 

• (eadem  ad  invicem  diftantia  lumptas,  quadiftam  in  arcu  circulari 

- Sinus  ipfi)  Icgnientum  illud  complentes dudlo:  £t Sinuum  illorum* 
Cubi  omnei.,  acqudntur  Radio  in  harnm  Ordinatim-appheatarum  Qua- 
drata ; Sinuumque  Bt^uaeirata,  Eladio  in  harum  Cubos  duCfo : & 
fic  deinceps. 

• W.  Atque  hinc  porro  habetur.  Momentum  Superficiei Unguhe  iftius  Semi- 

cylindri, ejulve  legmenli,  rerpedfu  (aaei  fuae)  Diametri  circularis. 
(Nempe,  in  Semiqinuiiantali  Vngula,  Sinuum  illorum  Quadratorum 
Summa:  lequale;  m alus,  pro  altitudinum  ratione.)  Iplumque  gra- 
vitatis Ccutrum.  * Item  i 
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Item;  Figura  Sinuum  Rcilorum,  ejufvc  Segmenti,  Momentum  re-  x. 
fpedlu  recSli  cui  adjacent  Sinus  illi ; Vel,  Semiquadrantalis  Un- 
gula ( unde  .&  de  aliis  Ungulis  fiet  judicium  pro  altitudinum  ra- 
uone,)  Figurx  Sinuum  Rectorum,  ejufve  Segmenti,  aciem  habens 
reiftain  illam  cui  adjaceat.  ( Nempe,  Semiflis  Summae  Quadratorum 
eorundem  Sinuum.)  Adeoque,  Centri  gravitatis  Plani  diftantia 
ab  ipfa  cui  adjacet  reCta. 

Item  i Hujus  Ungula;  Momentum,  reljxJiStu  ejuldem  adjacentis  le&x,  Y. 
aciei  fuse.  ( Nempe,  Triens  fummse  Cuborum  eorundem  Sinuum.) 
Adeoque,  Centri  gravitatis  inde  diltantia.  (Intellige:  Si  prius  cog- 
nokatur,  tum  ordmatim-applicatarum  illarum  Summa,  hoc  eft, 
ipliim  Semicirculi  Segmentum;  tum  fumma  quadratorum  earun- 
dem  ordinatim-applicataruni : Quorum  utrumque  methodis  jam  no- 
tis cognolcuntur : atque  hic  infra  docentur.) 


W-, 


Circa  Axem  XS,  rei!:U  1 1 ( in  eodem  plano 
conlhiuta  ) convertatur  ; cujus  medio 
Pun61o  T inliilens  perpendicularis  TC,  axi 
occurrat  in  C:  Ab  extremis  autem  pundlis  t,  t, 
perpendiculares  ad  axem  ducantur  td,  td;  at- 
que, h T medio,  TD. 

Si  iit  tTt  axi  parallela:  Manifeftum  eft, 
tura  TC, TD,  eandem efle  re^Um,  tumdDd, 
tTt,  (parallelas  parallelis  terminatas,)  re^as 
zquaJcs ; adeoque  conftarc  propolicum. 

Sin  parallela  non  (ii;  occurrat  Axi  in  A: 

Eritque  (propter  paullclas,  & iimilia  trian- 
gula, ) tTt,  ad  d D d ; ut  A T ad  AD;  hoc 
propter  Gmilin  triangul^)  ut  CT,  ad  TD. 

Adeoque,  lallum  ab  extremis,  1 1 in  T D ; aequabitur  ^ mediis,  d d in  CT. 

Et  (propter,  lirailes  Peripherias,  radiis  ibis  proportionales,)  Faflum  ex  tt  in 
peripheriam  radio  DT  deicnpum,  ad  ia^tum  eXidd  in  iimilem  peripheriam  de- 
Icnptam  radio  CT,  vel  qui  huic  scqiialis  Hl  Adeoque  ( per  prop.  przced.)  Su- 
perheies  curva  qux  h converia  tt  (cujus  centrum  gravitatis  eft  T,  ejtilque  ab  axe 
dilbntia  T D ^ dclcribitur ; squalis  erit  airvx  fuperfknei  Cylindri,  qus  re^  d d 
vel  huic  squali  dcfcnbatur,  m diftantia  ab  axe  quxiicipiiCT  squalis.  Quod 
erat  demonftrandum. 

Nempe ; qua  ratione  CT  longior  eft  quam  DT^  eadem  brevior  eft  d d quam  1 1 
Dico  autem ; woe/o  ne  Axemjecet ; qwntam  *(  ut  ad  prop.  piaxed.  d^)  B, 

hoc  cafu,  duarum  curvarum  differentis,  aequalis  eilet  illa  Superficies  Cylindrica. 

Item;  ne  Jit  ati axftn  aei angulos  reffos  -.  quoniam,  hoc  cafu,  non  Curvam  fed  C. 
Planam  rupcrHcicm  deicriberet  converia  redla ; cui  in  Curva  iliperficie  Cylindiia 
nihil  relpondcrec.  Nec,  de  illa  procederet  dcmonftratio. 


Quodque  dc  una  converfa  reda  didumeft; 
pluribus  limiiiter accommodabitur;  dudlis,  ^ iin- 
giilarum  pundis  mediis,  ad  axem,  rerpedivis  re- 
ctis. Quippe  li  in  omnibus  eadem  Iit,  vel  aequa- 
lis, rc6la  TC;  ejuldem  Superficiei  Cylindricae 
fomentis  xquales  erunt  qux  it  tt  redis  deferi- 
bentur:  Sin  minus;  diverfarura. 

Puta ; Si  circa  Semiperipheriam  (arcumve  ad- 
huc minorem  ) circumponatur,  ex  redlis  conHata 
1 1 1 linea  ; quarum  fingularum  punda  inedia 
T,  T,  fint  in  T T peripheria  ; adeoque  T C, 
TC,  invicem  aequales : redis  autem  1 1, 1 1,  xque- 
altx  dd,  dd,  axis  portioces;  atque  his  aequales 
\ quarum  ab  axe  diftantia  d ^ iit  x^alis 


0. 
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7o5  De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.  V. 

ipfi  T cum  fit  infiripti  circuli  radius ; eundem  tanget  ^ ^ ) Oflende* 

tur,  ex  jam  dcmonUraiis,  Supeiiicies  redis  tt,  tt,  defcnpias,  ligillatira  xquaks  eis 
efie  qux  redis  Hy  deicribuntur.  Ergo;  qux  tota  tit  dcfcnbitur^  toddc- 
icripue  \ i i i.  Quod  itidem  probandum  erat. 

F-  Adeoque^  Si  ttt  fit  tota  Serai-Peruneter  Regularis  Polygoni;  De  hac  itera 
conflat.  Sm  ipfius  faitem  aliqua  latera ; Dc  lupcrhcie  raltcni  his  lateribus  de- 
Idipta  conflat.  Sin  forte,  ad  complendam  Scmiperimetrum,  defit  Scmi-latus,  ut 
* t d ; quod  perpendiculare  ut  ipfi  d a Axi ; ( vel  etiam  utrmque  inter  lincx  compo- 
firx  ttt  excrema,  &axem,  limilcfitinteiflitium;)  (altem  tota  fitperficies Curva 
qux  a Seraiperimetro  dcfcribitur,  xqualis  jam  ollenfa  efl  defcripix  Cylindri  Cur- 
vx  It  Quippe  quxk  td  ddcribicur,  plana  erit:  ncc  magis  hic  in  coofi- 

deratioDcffl  venit,  quam  Cylindri  Bafb.  De  Curvis  utique  Superficiebus  proce- 
dit Propofiiio. 

( Atque  hinc  fiicile  deducerentur,  non  modo  ea  prope  omnia  qux  ab  A-clameticy 
de  Spoeera  ^ Cyimiro  \ Ted  & eorum  plurima  qux  i 7arkel/io,  de  SoHe&j  Spba- 

Denique;  Cum  Circulus  aliud  non  fit  quam 
Polygonum  regulare  laterum  numero  infinito- 
rum ; fitque  Scmipenpheria,  ilUus  Polygoni  Se- 
miperimcccr;  (juxta  def!  i.  Cap  4 ) etiam  hic 
fb^iatim  verum  erit  quod  de  omnibus  demon- 
ioatum  efl.  Hoc  clt  ; Qux  Semiperipherix 
DTD  circa  axem  DD  converfione  ocfcrihiiur 
Superficies  Sphxrtta,  aequatur  fupcrf)cici  Curvx 
Cylindri  ^ue-alii  i ttth  ^ S deteriptx;  Et  por- 
tiones illius  portionibus  hujus  rclpc^tve  fum- 
ptis;  puta,  qux  ^ curva  DT  deicnbitur,  illi 
qux  ^ reda^d  xque-aha;  nem,  qux  femicon- 
verfione  unius,  illi  qux  k fcmicoiiverlione  al- 
terius; (&  in  aliis  fimilitcr  convcrfionibus  im- 
perfedis..)  Qux  itidem  erant  demoultranda. 

H.  Atque  hinc  Tequitur;  Superficiem  Sphxrx,  miatuor  circulis  maximis  xqnalero 
efle.  Efl  utique  Circuli  m Sphxra  maximi  peripheria,  xqualis  periphenx  bafis  cx- 
pofiti  Cylindri  (propter  xquales  uiriufque  radios:)  caque  duda  in  latus  Cylindri, 
( quod  xquatur  Diametro  Sphxrx, ) cxmbet  Cylindri  luperficieni  curvam,  ut  no- 
tum efl;  (vel,  quod  eodem  recidit,  re^  inpcnpheriam  ipfius  pundo  medio 
deferiptam,  qux  eadem  efl  cum  p^iphcri^  circuli  in  Sphxra  maximi,  eandem  ex- 
hibet fuperfictero  curvam  Cylinari,  per  prop.  prxced. ) Cum  itaque  quod  fit  ex 
Semidiaroetro  in  Scmicircumlerentiam  xquetur  Circulo,  ( five,  cpiod  ht  ex  Semi- 
diametro  in  peripheriam  ipfius  pundlo  medio  deferiptam,  qux  dimidia  efl  periphe- 
rix  coca  defCTiptx:)  quod  Ht  tx  tota  Diametro  m totam  Peripheriam,  (hoc  efl, 
Curva  faperficies  Cylindri,  adeoque  & Sphxnc;)  xquatur  Quadruplo  cjuidem  cir- 
culi maxtmi.  erat  propolhiim. 

Item  Superficiei  Sphxricx  Sementa,  parallelis  planis  abfciifa,  altitudinibus 
(five portionibus  Axis abfciflis ) font  proportionalia.  oEqualia  fcilice{.Kijx^iv]s 
fomentis  Superficiei  Curvx  Cyfindricx ; qux  fimt  altitudinibus  proportionalia. 
Quod  itidem  demonflrandum  erat. 

K.  Adeoque ; ut  Superficiei  Curvx  Cylindricx,  ( per  prop.  4 & y hujus, ) fic  & 
Fig-  i^a.Scgmenu  Sphxrici , parallelis  planis  abfcifli,  Centrum  gravitatis  cfl  m Axis  Me- 
dio. Nam,  quotcunque  planis  parallelis,  utraque  lecetur  fuperficiefi  curva;  xqua- 
lia  erum  refpedhva  nujus  atque  illius  Segmenu;  & (fi  mtelligantur  numero  m- 
finita,  juxta  def  1.  Cap*  4. ) xqiialiter  ^ medio  plano  remota,  adeoque  & xqua- 
liter  refpcdlu  cjiifdero  ponderantia.  Efl  igitur  in  plano  medio  (talibus  paral- 
lelo ) 4 hujus ; eflquc  in  Axe,  per  f hujus ; ergo  in  Axis  puoillo  medio,  per 

16  ^p.  4.  Quod  erat  etiam  demonflrandum. 

Qux  quidem  Sioibus  rei^is,  & Arcuum  SubteoTis  five  Chordis,  facile  accom- 
modantur. 

• Intel- 


raiibusy  demonltrantur. ; 
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Imctiigantur  enim^  tum  (Ingulis  pundlis  Hve  particulis  inHnitc-exiguis  Dia-  Fig. 
mctn  circularis  live  Axis  A «,  Ordinaum-applicatse,  ad  Tangcmcnr  circuU  pa-  lyj. 
ralielatn  pertingentes,  ( parallelogrammum  circumlcripcuin  coniplenics : ) tum  ^ 
Semiciidilaris  arcus  AD«  lingiiiui  pundti^  fivc  particulis  mtinne  exiguis  (parti- 
culis illis  DianKtri  arqualibus)  Sinus  rc^  ad  DiauKtrum  vel  Axciu  A « demilt : 
(Quorum  itaque  numerus  leu  mulimuio,  reputanda  erit  ad  numerum  lea  rnulu* 
tudinemurdinatini-applicatarum,  iic  dt  Longitudo  Scmipcripheria:  ad  Diametrum 
Circuli.  ) 

Cum  uaque  fingula:  arcus  Partieuke  ; feu  earum  Tangeines,  cum  particulis  illis 
exiguis  quali  coincidemcs;  fint  (ut  jam;am  oltcnlum  *dt)  m ea  ratione  magis 
Obliqux,  leu  minus  Alix,  qua  Breviores  funt  Sinus  redh  mdc  d^mtlli:  adeoque, 

Arcus  xque  alci,  iii  eadem  ratione  Longiores,  indeque  Sinus  demilli  eo  plures  in 
eadem  altitudine  quo  breviores  funt;  (dc  quidem  eo  plures  quam  line  m cadem 
altitudine  ordinaum-applicatx  expolitae,  quo  breviores  luntquam  illa;  oidinatitrh 
applicatae  Kadio  xquales:  Erum  ubique,  m cadem  altitudine,  omnes  limnl  Sinus 

rewli,  omnibus  iimul  ordmatim  applicatis,  xquales:  ( rupplcuic  IcUicet  Mulutu- 
dme  quod  m l .ongitudine  dcclt ) 

Adeo(}iie  v Omnes  Sinus  leifli  Quadrantis  ACD,  omnibus  Ordinatim  applicacis  M. 
Quadrati  A C ^ • 

Hoc  cll;  (Si  imelligaiur  Arcus  AD  in  rcihm extendi ; cique  ad  angulos  re^s  Fig. 
inlillerc  Sinus  redti  in  liiis  rqlpcdlve  pundlis,  tu  ptr  eorum  oiTma'cxtruna  pun-  iSS- 
^bi  duci  curva,  Figuram  terminans,  qui  Figtaa  Smuum  k<chrttm  dicatur;)  Fi- 
gura Sinuum  rcdlorum  tonus  Qiiadrantis,  ACD,  Quadrato  Radii  xqualiscm. 

Item;  Omn.s  Smiis  rc6li, 'in  A a D Scmicircuio,  omnibus  Ordmatim  applicatis  Fig. 
in  Parallclogrammo  A« * lyj. 

Hoc  tll,  figura  Sinuum  replorum  totius  Semicirculi,  A C«;  duobus  Quadra-  pjj, 
lis  Radii.  j_? 

Adeoque;  Si,  coniimiaiis  Sinibus,  compleantur  Subtcnlx  duplorum  Arcuum; 
imnitcllum  elt  ( propter  Subtcnlas  Sinuum  duplas  ),  Omnes  Subccnlas  S;.m;cirtuh, 
aequari  duobus  Quadratis  Radii;  dc  Omnes  Subtentas lotms  Circuli,  quacuor  Qua- 
dratis Radii,  five  Qiiadrato  Diametri.  Quod  erat  ctiara  probandum. 

Cumque  hoc  ubique  obtineat;  Idem  iii  partibus  non  minus  valet.  Puta,  om-  N. 
nes  Sinus  Redi  in  portionibus  Circularibus  AB  E,  EBCD,  EBFG,  GFHK,  Fig. 
iScc.  xquales  omnibus  Ordinatim-applicatis,  in  Parajlelogrammis  AB»f,  iBC<s, 

* B F >,  >FHi«,  &c. 

Hoc  cfl,  (expanlis  Arcubus  in  Rcdlas,  ercdilquc  Sinibus,  & completa  ut  pig. 
prius  ligura  ) bigura  Hgui-ae  xqualis.  Puta  EBFG  in  figura  Smuum,  xqua- 
Iis  Parallclogrammo  iBF>:  Et  fic  in  exteris.  Quod  etiam  erat  probaa- 

dum. 

Sed  &,  Si  Axis  A*  in  Circulo,  jam  confidcrcuir  lu  Libia,  (in  fitu  Hori-  o. 
zontali  polita ; ) iimiliter  oftendetur  ipfius  particulas  «quales  lingulas,  inliilenti-  pjg. 
bus  (in  fuo  mu)  Sinibus  vedlis,  «qualiter  gravatas  ellc;  non  minus  quam,  ex 
oppolita  parte,  Oidinatiiu-applicaiis. 

V V V V z Adeoque  ; 
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P.  Adeoqne;  (fivetota  A«,  fivc  pars  ut  B F confideretur, ) Centrum  ^quilibrii 
Fig.  erh  in  a fumpiae  Libr®  medio ; ( p«r  prop.  2 & 4 hujus, ) Puta,  Summae  Sinuum 
1x4.  portionis  E B F G,  in  altitudine  media  inter  EB  a FG,  ((ive  ad  cafdctn,  (ive 
ad  oppofttas  centri  partes  ponantur  jplie  EB,  FG. ) Quod  trac  itid.m  demon- 
llrandum. 

Dico  autem,  fn  Juo  Ji^ : Quoniam  fi  irftfeUigatnr  ( ut  in  figura  Smuum,  fig. 
Xf f.  \ Arcus  in  reaam  extendi:  rem  lecus  clle,  (ob  variatas  finuum  diftantias,) 
mandelhim  efi.  Nifi  cum  EB,  G F,  utnnquc  ^ Centro  aeouaiiter  d lbnt. 

Toturaque  hoc  quod  de  Smibus  Rtdlis  ( Arcuumvc  Subtenfis)  hic  traditur, 
eodem  plane  principio  nititur,  atque  illud  de  Superficie  Sphxr.ca,  cjulque  parci< 
bus.  C^uippe  Sinus  Rccli,  Arcuuroque  Subtenfie,  m fuo  litu  exillcntcs,  non  fune 
mli  Kadii  Diametrique  Peripheriarum,  aqualibus  ab  invicem  dilbnuis  rcraoiaaim, 
fuperficiem  ifiam  ^hxneam  complentium.  Atque  lU  ilhe  omnes  Pcriphens, 
omnibus  Cylindricam  ilipcrficiem  complenubus  Penphcriis  aequantur:  Sic  & Illa* 
rum  omnes  Radii,  & Diametri,  omnibus  itcm  Radiis,  & Diametris,  Harum.  Quod 
& in  partibus  obtinet  rcfpeflive  fumptis  pariter  utrobique. 

Q^  Eadem  Curvae  Superficiei  Ungulx  fic  accommodantur.  , 

Fig.  Si  liiper  A«iD  Semicirculo,  vel  ipfius  Segmento  quovis,  ut  EBFG,  (rcdlis 
XJ4.  E B»  G F,  quibufvis,  quae  fint  ad  angulos  rcdlos  Axi  A *,  intcrjedlo,)  erigatur  Un- 
guU,  cujus  Acies  (Icu  communis  inicrledlio  Balis  Planiquc  fccantis)  fu  in  A<; 
litque  Planorum  (Balis  feilicet,  Planique  fccaiftis,  leu  Ungulam  abfcindemis, ) 
Indinatio,  Semi-quadrantalis:  (quam  Semi  ^uae&at/fa/rm  Ungulam  appellamus:) 
^ Rcdiis  £B,  G F,  ( rthquilquc  hilce  parallelis, ) inlilla  Triangulum  Kcdlangulum, 
& qiudcm  (propter  Inclinationem  &mi-quadrantalein ) llblccles.  Adeoque  (cum 
hoc  ubique  obtineat ) fingulis  Periphcriae  AD«,  vel  EG,  pundis,  mfiltcnt  redt* 
(curvam  Ungulse  Superficiem  complentes)  Iliarum  diilantiis  ab  A «,  Icu  Simbus 
pu  redis,  aequales.  Eritque,  propterea,  Curva  Superficies  Ungulae^  aequalis  lummx 
jyy.  Smuum  replorum;  fivc  (extcnlb  in^ rcdtim  arcu  AD«,  vti  EG,  credilquc  Sin^ 
bus,  & completa  iic  prius  figura.)  conrcipondenti  Figune  Sinumii  redtorum,  ejui^ 
ve  portioni  corref|x>ndeoti.  Eit  utique  Figura  iiia  Sinuum  ixdurum  A « C,  ni- 
hil  aliud  quam  iftnis  Ungulae. Superficies  curva,  in  planum  cxpanla. ) 

Hoc  cit,  per  modo  demoni^ata,  Parallclogrammo  “ A <f  ( fig.  i ^4. ) fi  Bafis  Un- 
^^^4-  guLe  fit  A et  D : vel,  Parallelic^ramrao  B F > »,  li  B.ilis  Iit  E G.  Et  partes  p:irtibus 
rcfpcdive  fumptis  araoales. 

Fig.  Nempe,  Qus  infiUct  arcui  EG  curva  fupcrficies  Ungulae  Senii  quadrantalis 
xy4,  (aciem  hahcmis  BF)  aequalis  erit  fiiperficiei  planx  E B F G in  figura  Sinuum ; 
lyy-  hoc  clt  BF>*  Parallclogrammo.  Et  iic  ubique. 

R.  Si  Vero  ( pro  alia  Piam  lecanus  ad  Baiin  Inclinatione)  fit  altitudo;  puta, 
Fig.  altitudo  in  E,  ad  dillantiani  EB,  (&  fic  ubique, ) uiPeripheria  vel  Semiperiphe- 
1^4-  ria  ad  Radium:  Pro  Smiibus,  Sumendae  erunt  Peripherias  vel  Scmipcnphcrix  his . 

Radiis 
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Radiis  ddcriptae,  ( (alrem  Rciljc  his  K-riphcriis  vtri  Scinipcripher.b  JEaualcs;)  ad- 
coque  Unguijc  curvi^Supcrhcies,  xqualis  erit  Superficiei  Sphxntx,  vcl  Hun.lplu- 
ricx,  (hujulVc  Portiom  rcfpcdtiv*, ) ejuldem  Arcuii  A D»j  velEG,  convulionc 
vei  lenuconverfionc  (circa  A«)  defcripix.  Atque  in  aliis  altitudinibus  pr^por- 
cionulitcr.  (per  prop.  ii  li  hujus. ) 

Adeoque»  pro  Parallclot-raminis  « A J',  BFy».  Tumenda  erunt  alia  xquc  alca; 

Ibi  quorum  Bales,  ad  Balin  A ^ vel  C .i,  ( Radio  Circuli  xquaicin, ) fim  ui  ea 
racjone  qux  cll  Altitudo  m £ ( vel  alio  Peripherie  pumSlo, ) ad  hujus  ab  A * di- 
ftantiam.  ^ 

Eritq^uc,  propter  eandem  redlx  EB,  redheque  ipli  in  E infiRentis,  (&  de  rc*  $. 
Iiqub  Iimiliter, ) dilbntiam  i Plano  Sphxram  tangente  in  (vel  huic  parallelo 
quovis; ) Centrum  Gravitatis  in  eadem  ab  illo  Tangente  Plano  ( Planove  illi  pa- 
rallelo ) dillahtia,  qua  eR  Ccncrum  gravitatis  Summx  Sinuum,  vel  Superficiei 
Sphxncx,  (ejuTve  portionis,)  corrclpondentis.  Hoc  cR,  in  Plano  inter  extre- 
mos Sinus,  ( puta  inter  E B,  G F, ) medio.  Qi.ix  itidem  erant  demonRranda. 

Hujus  autem  Figur*  Sinuum  revlorura  A-C  (quam  totam  duobus  Radii  qua-  T. 
dratis  xqualcm  oRuidiraus,)  fi  portionem  aliquam,  duabus  utcunque  redis  Bali  Fig. 
perpendicularibus  imerjedhin,  likat  mcnfiirare;  ptitaEBFG;  Sumptis  in  Semi-  ijj. 
circukr  ( huic  rcipdndente)  A D « ( fig.  i yq- ) Sinibus  redlis  £ B,  G F ; qux  «qua- 
les lint,  dc  fimiJiter  fiu  iplis  E G F,  m hgura  Smuiim  (fig-  ) imcrjtila 
Diametri  Circularis  portio  B F,  in  ejuldcni  Circuli  Radium  dudla ; exhibebit  Rc- 
dbngulum,  expolu«  portioni  EBFG  m figura  Smuuin,  xqualc;  ut  iniupraUe- 
inonRratis  oflenlura  cR. 

Si  vdro  aliam  quamvis  ejiifdcm  portionem,  reiRis  utcunque  abfcilfam,  (utut 
non  fint  bafi  perpendiculares,)  menlurare  libeat:  id  fint^addiiis  vei  ablatis  (hu- 
julmodi  Poruom  perpendicubribus  incerjoftse ) Ipatus  rtdhlmcw;  prout  calus  ex- 
politus poRulaverit 

Sciendum  porro  eR;  Summam  Sinuum  reclorum,  portioni  Circulari  ut  EBFG  V. 
rerpondentium,  dici  polle  alio  atque  alio  modo  complere  tum  EBFG  in  figura  Fig. 
Sinuum,  tum  EBFG  in  Semicirculo;  ficut  eandem  poruunem  Cucularem  com- 
plere  dicantur,  tum  illa  Sinuum  Turama,  tum  fumma  Oruiiutun-appl.eaurum,  iptis-  jjy. 
EB,  GF,  imerjeitarum. 

Iniclliguniur  utique  tum  Sinus  omnes  ipfis  EB,  GF,  interjedi  in  figura  Si-  Fig. 
Duum, lum  omnes  0(dinatim-applicatx  iplis  EB,  G F,  mterjeCls  m portione  C.r- 
cuiari;  xiRiaiibus  ab  invicem  dilbntiis  remotx  & quali  «qualiter  cralls  Teulaix: 
live  (quod  eodem  re*cidit)  exiguis  qimlera  fcd  «qualibus  balis  vcl  axis  particulis  ijy, 
infiRcntcs ; quarum  itaque  xquaLum  partreubrum  non  alia  ratio  haberi  iblec  ( in 
methodo  Indivifibilium ) quam  quod  limul-omnes  toti  xquentur. 

Sed.m  EBFG  poruonc  Circulari,  Sinus  redU  (propter  Areum,  non  Axem, 
m xquales  partes  diviiutn  ) mxqualibus  ab  invicem  intervallis  removentur;  adeo- 
que  mxqualibus  axis  particulis  inliRunt;  (minoribus  prope  polos,  quam  longius 
indc : ) quarum  itaque  habenda  ratio. 

yl^ualibus  utique  Tangentibus  tt,  tt,  (qiias  T dicemus,)  live  Peripherie  Fig. 
Particulis  (qux,  cum  infimtc-cxigux  liipponaiitar,  cum  iplis  Tangentibus  rqau- 
tandx  limt  coincidere;)  inxquaUs  refpondent  Axis  Particulx  dd,  dd,  (quas  d 
dicemus,)  quibus  inllRe re  intclligantur  Sinus  recU  rcijxn^hvc  limipu. 

Hac  autem  conGderatione  interpolita,  non  minus  dicetur  Summa  Sinifum,  quam 
fumma  Ordm.afim-applicaurum,  complere  expofitam  portionem  Circularem.  Tam 
cnim  omnes  iiiiusr,m  Tuas  rel{Ho^live  <^iiixqimlesdu^i,quam  omnes  Ordmatim-ap- 
plicatx  (quas  edicemus)  in  ibas  fingulx  T paniculas  xquales  ductx,  caiiJtm  portio- 
nem Circularem  complent.  (Supponimus  autem,  quod  a prius  ductum  cR,  particulas 
Periphenx  quibus rdpondent  Sinus  rei%i,paruculisDi.inK;tri  icu  Axis  quibus  rcTpon- 
d«ni  Ordmaiim-applicatx,  xqualcseflc.  ) Hoc  cR,  Omnes  sd  limul,  xquales  limul 
omnibus  o 7^,  ( iildcm  E B,  G F,  iiuerjcths,)  poruonem  EBFG  in  Semicirculo,  pa- 
riter  complenus.  Omnts  amem  iidem  Sinus  a,  in  Arciis^fuL  Rcclxvc,  E G,  Par- 
ticulasT";  hoc  cR,  Omnes  j 7";  xquales  Ipatio  EBFG  in  figura  Sinuum;  adeo- 
que  Paraliclogrammo  (ut  liip^a  probatum)  tBF>,  portioni  Circulavi  EBFG 
(vcl  huic  hmili  & xquaii  cBFg)  xquc-alio,  bafin  habenu  Radio  xqualem. 

V V V V j ( Diffc- 
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(Difltrcmia  qiijc  cxtenib  Arcu  in  Rc^hm  oriiur,  cRcg>». ) Sic,  in  portione 
Circulari  G F H K,  Omnes  Sinus  rcili  j,  in  fuas  rcfpcctivc  <i,  portionem  tom- 
'plentes;  xquaniur  Omnibus  Ordinacim-applicatts  o \ti  T duais,  qux  complent 
(lili  (imilenl&xqualcm)  pofuonem  gFHlt:  Omnes  autem  lidcm  s in  7^  du^i, 
(compiciucs  fptium  GFHK  in  figura  Sinuum,)  zquancur  Farallelogrammo 
>FHx;  cxccocnti  (patium  Circulare  gFHk,  fjxitio  >gKx.  Et  Hc  ubique. 

Similiter;  Sumptis  tum  Sinuum  omnium,  tum  omnium  Ordinatim  applicatarum, 
Quadratis, 'Cubis,  &c.  erunt  Omnes  aequales  Omnibus  d^T:  liem,  Omnes 
. s^  d—  Omnibus  o’  T' : & Omnes  d—  Otnmbus  o^T.  &c. 

Fig.  Qiianta  amem  Iit  d in  lingulis,  fic  dblligitur.  Cum  <it  ( ut  in  hac  prop.  § A. 
rq.p.  demonflratum  cft)  tt  ad  do,  ut  CT  ad  TD;  Hoc  cU,  T ad  dy  ut  A ad  s\ 

Adeoque  sT—dR\  Erit  d=~^  . 


Atleoquc ; J </  = - : F.t  Omnes  s dj  hoc  efl,  Qmnes  o Ty  xquales  Omnibus 

^ : Et  Omnes  s^Ty  aequales  Omnibus  oT  R:  Sive,  Omnes  j*,  xqiulcs  Omm- 

bus  0 R.  Hoc  cfl;  Summa  Quadratorum  Sinuum  Reilorum  ia  fpatio  Circulari 
Fig.  EBKG;  xqualis,  Omnibus  oR;  hoccll,  ipfi  f^tio  t B FGin  radium  A*.dudlo. 
IJ4.  Et  lic  ubique.  • 

Item,  Omnes  0^  T = Otnnibus  d Ofmibus  Adeoque  Omnes  'q"*  R 


= Omnibus  j*. 

s^T 

Itera ; Omnes  — Omnibus  s^  d:=  Omnibus  . Adeoque  Omnes  ^ R 

R 

= Omnibus  s*.  Et  lic  deinceps.  Qux  offendenda  erant. 


Atque  hmc  porro  habetur  Momentum  Curvx  Superficiei  Ungulx  Semi^yiindri, 
h'ig.  Semicirculo  AD«,  cjufve  Segmento  cuivis  BEGF,  infiltcmis,  (Aciem  habentis 
I X4.  A «, ) relpe^lu  aciei  fux.  Cum  enim  omnes  Reite  rupcrficiem  illam  complen- 
tes, lint  Sinibus  redtis  qui  eildcni  arcus  punilis rerpondem  vEqualcs,  (nempe,  fi 
■planorum  Inclinatio  fic  &mi-quadrantalis, ) vel  faltcm  Proportionales,  ( quxeun- 
que  fit  Plani  fccamis  ad  Bafin  inclinatio ; ) fintque  earundem  ab  A « diflamix, 
iidem  Sinus  Rcili : Erunt  earundem  Momenta,  ut  Sinuum  honim  Quadrata ; & 
Summa  Momentorum,  hoc  cft,  Momentum  Superficiei  Curvx,  ut  Summa  Quadra- 
torum illoimm : Nempe  huic  f ummx  xqualis  fi  Inclinatio  Ungulx  fit  Semiquadran- 
talis;  vel  ad  iilam  laltem  fummarn  eam  habebit  rationem  quam  habet  rcifcaruiQ 
quxvis  fiipcrficicm  illam  curvam  complemium  ad  fuam  ref^dlivc  ab  A«  diffan- 
tiam. 

Quod  quidem  Momentum,  per  Maguiiudinein  (jam  tniditam)  divifum,  exhi- 
bet dilbmiam  cemri  gravitatis  i Plano  per  Aciem  A «,  reifis  fuperficiem  curvam 
complentibus  parallelo.  Sed  & in  co  per  aciem  Plano  cllc  conllat,  quod  Redtas 
iupcrficicm  curvam  complentes  bilccat ; per  prop.  1 1 hujus.  Atque  in  Plano  in- 
ter ret^lanim  illarum  extremas  medio,  ad  axem  redto,  jVm  oflenfum  e(t.  ^ S.  Ergo, 
ipflim  Centrum  datur,  per  prop.  26.  Cap.  4. 

X.  Item;  MonKmum  Figurx  Sinuum  Redorum  A Ca,  ejufve Sementi  ut  BE  G F, 
Fig.  rtfpedhi  rcdfx  cln  adjacent  A D«;  Seu  (quod  eodem  recidit)  Semi-quadrantalis 
Ungula  ejuldem  Figurx  Sinuum,  dufvc  &emcnti,  aciem  habens  undeni  AD« 
redbm.  Cum  enim  (propter  cuju^ue  Redw *Cemrum  gravitatis  in  medio  fui) 
cujufquc  Sinuum  Momentum,  feu  Triangulum  cidcm  infUtens,  fit  ejulHcm  Semi- 
quadratum,  (dudlo  fcilicct  unoouoquc  Simuiro  in  feminem  fui : ) erit  ferai-fum- 
ma  Quadratorum,  ipfum  Plani  Momcnium,.  fcu  S;:mi-quadramalis  Ungula.  (Uiide 
& de  aliis  Ungulis,  lervata  Altitudinum  ratione,  fiet  |udicium  ) 

Atque  hoc  Momentum,  per  Magnitudinem  (Jam  inveniam)  divifum,  cxhiBtt 
Centri  gravitatis  diifandam,  ab  ipia  A « redfa. 

Y-  Denique;  Hujus  Ungulx  Momentum,  hinc  etiam  habetur.  Cum  enim  cujuf- 
que  Triangulorum  horum  Centrum  gravitatis,  k redU  A«,  communi  omnium 
Acie,  aut  nuk  potius  infiflcme  perpendiculari  Plano  diflai,  duobus  Trientibus 

. ilbus 
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ilti4xs  au  ionilit  Sinus;  iitquc  iplum  Triangulucn  (mi  jim  oft^nfum  e(i)  Srmi/TIa 
Quadract ; £nc  ( propccr  | x ^ ^ ) Cujulcjue  Trianguli  Momencuin,  Cubi  Triens ; 

Adeoquc  Triens  CuTOnun  Sinuum  liioruro  omnium,  ef(  ipfum  Ungiilx  (Scmi* 
quadranudis ) Momemum. 

Atque  hoc  Mooiauum,  per  Magmeudinon  ( modo  inventam  ) divifum,  exhi* 
bctCcntri-gravitaus  Ungulx,  ab  Jplu,  in  A«,  creAo  Plano. 

Cum  vero,  pro  mvcniciuii  Summa  Qiudratorun^  Qm».  s* ; & Sumina  Cubo* 
rum,  Omn.  j’ ; ha^nda  erunt  Omn.  0 j¥,  & Omti-  a*  >2,  ( per  § V.  hujus: ) hoc 
clt,  Summa  Ordinatun-applicatarum»  Hc  Suaima  Quadratorum  ex  illis,  lin  i?  du- 
cenda:) Hxc  quo  lubcamur  uihil  impedit  ; cum  & jam  notis  methodis,  haberi 
pollint ; & methodis  ^ nobis  infra  tradendis.  . 

se  H 0 L I U M. 

EOITct  ouidem  byc  Propofirio,  prout  Superficiem  curvam  ex  circumdudo  Arcu 
Circuli  onam  fpet^bt,  ab  illa  qu«  Icquitur  (aliunde  dcmonllrata)  inferri, 
i data  Arens  Magnitudine,  ejufqirf  Centro  gravitatis; 'habetur  tum  UnguJx 
fuperficies  curva,  (live,  quod  eodem  recidit,  Summa  Sinuum  Reftorum;)  tum 
Superficies  curva  illius converfione  faib:  per  prop.  ii  & 12  hujus.  Sed  perinde 
e(l  (ive  h«cc  ab  illa,  live  ab  hac  illa,  inferatur ; dummodo  harum  faliem  altera 
aliunde  probetur.'  Ego  hanc  potius  prxmifi,  propter  icaueiuis  ex  hac  dcmonilra- 
tzonem  perfpiauip,  de  quidem  limpliciorem  quam  apuo  alios  ha^hnus  viderim. 
lUa  enim  ( mea  mediodo ) dure^le  lixjuitur  & immediate,  ^ dcmonilratis  olun  ab 
Archimede,  de  pofl  illum  alus. 

Qux  auieqi  me  tradita  funi  de  Curva  fuperficie  Uoguix  Scmlcylindri,  aciem 
habentis  Diametrum  bafh  circulans;  (eu,  qucM  eodem  recidi^  Areus  Momento  re- 
fpci^fu  iltius  Keflx : facile  ( per  ea  qux  ad  prop.  1 r.  tradidnnus)  traoiferh  pote- 
runt ad  Ungularum  aliarum  Cylindricarum  Superficies  curvas,  alios'  habentes 
Axes;  fcu  Arcuum  Momena  refpedu  redhrura  miarum.  Cumque  omnes  in  fu- 
perficie Cylmdnca  Figurx,  planorum  fe^ionibus  terminate,  refolvi  pofiint  vel 
in  curvas  figuras  Cylindiaceas,  vel  falcem  Ungularcs  hujufmddi : poterunt  propter- 
ea  ejufmodt  Figurx  omnes  in  Superficie  Cylindracea,  Kae  methodo,  ad  certas  men- 
furas  revocari.  Quod  eum  folius  calculi  opus  fit;  atque  etiam  in  l^ucmibus  ali- 
quanto fulius  tradendum : non  eni  necefle  ut  hic  pluribus  exponam. 

£a  vero  Linea  Curva,  qux  Figuram  Stmmrn  reffotttm  ( modo  memoratam  ) p;» 
terminat,  ACet  Hg.  ryy.  aiia  noneft  quam  Scmielltpfis,  lectione  Semi-Cylindri 
faila,  in  planum  expanla.  ( Quod  olim  docui  in  meo  rtt*  Cyctoidc  Tractatu ; & m 
rub|un<lla  illi  Epiltoia,  pag.  pp.  ) 

' ^lippcfifu^r  A«U  Semicirculo  ) erigatur  Semi-cylindrus,  altitu- 

dinem habens,  in  D,i^iialem  ipii  DC;  peruue  pundtum  ipli  D ( m ea  altitudine) 
imminens,  Ealifquc^idnmeirum  A «,  tranicat  Planum  ( Ungulam  Scrai  quadranu- 
iem  abfcindcns;  ySedtionem  illam.  Plano  fecanti  & Superficiei  Cylindncx  commu- 
nem. Semi-ellipiem  elicconflat.  Eadem  vero  ablcilLe  Ungiilx  curva  fuperficies, 
in  planum  expanla;  dtipfa  quam  Fgtoum  Shtuum  nffaum  vocamus,  \aC. 
Ipuque  ACet  illam  terminans,  eadem  ell  Imea  jam  in  planum  expanfa,  qux,  m 
Superficie  Cylmdri,  fuerat  Scmi  cUipfis. 

Sin  porro,  Planum  ufem  ( quod  Ungulam  lunc  ex  Semi-cylindro  abfcuulit  \ 
commuvtur  per  totum  Cylindrum  y integram  EUiplin  fcdtionc  perficiens ; eaquv; 
integra  Elliplis,  ctdem  modo  quo  bxc  (emi-eliipfis,  expanla  iii  planum  luperhcie 
atrva,  expandatur:  Contmuau  curva  A C«  in  A exhibebit  ( inrmque  i C) 
curvam  cam  ( quam  EJhpfm  ^xpanfarn  pridem  nominavimus  ) qux  Fiitoam  Si- 
nuum vajutum  terminabit  C^wd  in  Tradfatu  de  Cyciowk  fulius  olwndmws; 
quxquc  m iitius  Tracbtns  Fig.  7 & }o.  exhibetur  : Et  in  fluentibus  ukcriua 
confidcrabitur,  ad  prop.  17  hujus. 
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A.B.  Arcus  Ciraili,  Centrum  gravitatis,  eft  in  Axis  fui  co  Punfto,  cujus 
diftantia  k Centro  circuli,  eft  ad  Radium,  ut  expoliti  arcus  Chorda, 
C ad  Arcum  fiium  : Et  quideti^  in  Semiperipheria,  ut  Ciraili  Diame- 
ter ad  Semiperipheriam ; Icu  ut  Duplum  Radii,  ad  Peripherise  Se- 
millem. 

D.  ( Adeoque ; Data  ratione  Chordae  cujufvis  ad  Arcum  fiium  i datur  Ar- 

cus Centrum  gravitatis:  Et,  Dato  Arcus  cujulVis,  tota  Pcripheria 
minoris.  Centro  gravitatis;  datur  Arcus  ad  Chordam  fiiam  ratio: 
Et,  confequenter.  Circuli  Quadratura,  feu  ratio  Diametri  ad  Peri- 
metium.) 

E.  Eftque  Diftantia  Centri-gravitatis,  Superficiei  Solidive,  converfrne 

( perfedia  vel  im[)erfe(Sa  ) fa£ti,  ab  Axe  converfionis  fuac ; ad  Di- 
fUntiam  Centri-graviutis , correfpondentis  Unguix  (Superficialis 
Solidxve, ) ^ Plano  peripfius  Aciem  tranfeunte  ( rciSis  in  iplius  Cur- 
va fliperficie  parallelo;)  utefl,  ad  converfionis  Arcum,  Chorda  fua: 

F.  Et  quidem,  m Semiconverfione,  ut  Diameter  ad  Semijicriphcriam; 
feu,  ut  Duplum  Radii,  ad  Peripherix  femiflem. 

Q_  Atque  hinc  habetur.  Superficiei  Sphxricx,  Zonx  dimidix  ( aliufve  im- 
perfedae)  Centrum  gravintis.  ; 


A.  Th  Arcus  circularis  B A B,  qui  non  fit  major  Semiperipheria  , Chorda  R B ; 
pig  E i cujus  exiremis  pundlis  B,  B,  demiifie  ( ad  parallelam  Diametrum  D CD)  Per- 

, pendiculares  fint  B b,  B b.  Adeoque,  fi  circa  D C D ut  Axem,  converti  intclliga* 


tur  D A D femiperipheria ; quae  i D B defcribicur  portio  fupcrliciei  Sphiricx , 
sequalis  erit  faRo  ex  b D in  Circuli  Peripheriam,  ( atque  hoc  utrinqtic ; ) quax]iie 
St  B A B deferibitur,  atquabitur  fiiflo  ex  b b,  hoc  c(l  B B,  in  eandem  circuli  Peri- 
pheriam  : ( per  §.  G,  H,  I,  prop.  pncced. ) Hoc  ell,  fi  Chordx  feu  Bafis  B B magni- 
tudo ponatur  c ; &,  integrae  Peripherie,  P ; erit,  que  ab  Arcu  delctibitur  curva 
Superficies,  c P. 

Efl  autem  , que  ab  illo  Arcu  delcribitur  Superficies  curva ; equalis  faiflo  ab 
Arcu  in  Peripheriam  Centro  gravitatis  deferiptam;  per  prop.  ii  hujus. 

Ergo ; fi  per  magnitudinem  Arcus,  ut «,  dividatur  c “P ; prodibit  — T periphe- 

4 

ria  centro  gravitatis  deferipta.  Adeoque  pro  Pcripheria  T’,  rubflituendo  Radium, 
c 

ut  A ; erit  — .£  ( cui  squalis  ponatur  G ) Diftantia  centri  gravitaus  H D C D dia- 
a 

metro. 

a)  cP 
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Efl  autem>  in  Arcus  Axe  AC;  per  prop.  j buyus.  Ergo,  in  illius  eo  Pun£lo 
quod  kDianietro  DCD,  ejufve  pun^lo C,  ( arculx centro,} ita  didat,  per 
Cap.4.  Nempe,  ut  4 ad  c,  licjPad  G.  Hoedi^  ut  Arcus  B AB,  adBBChor* 
dam;  BeCA  Radius,  ad  Centri  Gravitatis^  CentroCirculidilbntiam,  CG.  Quod 
erat  propolicum. 

Exponatur  deinde,  Arcus  circuli  Semiperipheria  major,  B«B.  Invento j ut  g. 
prius,  rcfidui  arcus  B A B centro  giaviuiisG:  erit  ( propter  totius  Cengr;ib)  gra- 
vitatis C,  perprop.  5 hujus)  expoliti  Centrum-gravitatis  >,  in  GC  continuata: 
Atque  ut  B«B,  ad  B AB;  Gc  CG,  ad  Cy  : ( per  prop.  27.  Cap.  4.  ) iive,  ut 

« = .4,  ad4;GcG^=-^^,  ad>=(-xl-  = ) ^ R.  Adeoque  ut  « ad 

4 A 4 4 

r,  ficRa4y:  Vel  ut  B«B  Arcus,  ad  chordam  fuam  BB;  GcRadiusCs,  ad  C>,  , 

ddbnoam  Centri  gravitatis  arcus  expoliti,  Marculi  Centro  C.  Quod  erat  propoG- 
tuoi. 

' 4.4::(7=  — ».c::R.y. 

a 4 


Speciatim  vero,  in  Semiperij^eria,  ( quam  ad  utrumvis  duorum  cafuuni  refera- 
mus, perinde  cd;)  cum  iit  (propter  c = ^y)  ; li  hoc  per  Arcum 

4 =4= jP  dividatur;  erit  { P ) D P ( i D,  peripheria  Centro  gravitatis  dderipu; 

22)  '4  R^ 

cujus  itaque  Radius-^— hoeeft,  eft  Cemri  Gravitatis  Si  Greuli  Centro 

dtliantiaj  CG=(?— ^ 


C. 


«.c;:57’.  2)  = iO::S.  G= 


CoroUarium  item  paten  Cum  enim  eadem  fit  ratio  Arcus  B A B ad  B B chor-  p. 
ibm  fuam,  quic  eit  lUdii  CA  ad  CG  diftantiam  centii  gravitatis  inip&CA: 

Dau  rationum  una,  datur  altera.  Data  vero  unius  Arcus  ( cujus  rado  ad  totam 
Peripheriam  nota  intelligatnr ) ad  Chordam  fuam  ratione ; dabitur  ejuldem,  adeo- 
que totius  Peripheria;,  ad  aliam  quamvis  Chordam,  adeoque  ad  Diametrum  ipl^. 


Item  illud  de  Ungulis,  Solidilque  aut  Superficiebus  converGone  laAis , Gmili- 
ter  patet  Si  enim  Supe^ci  Solidive  b d d b ( converGone  Linese  Planive  B D 


E. 


Fig. 

»n- 


. ia£U)  Gt^li  Arcus bBb,  dDd,  (^noXBDbile^li  ) extendi  intellirantur  in 
' totidem  Imi  xquales  reflas  £ B S,  f D ^ eildem  plani  X B D puniHis  ad  angulos 
rc^  inliilemes , atque  ab  eodem  bileita^  ( aequalem  Ungulam,  vel  ex  dpbus  . 
compoGom,  complentes  •,  per  prop.  la  hnjus : ) Ke&rum  Centra  Gravitati;  ^ id 

Xxxx  ipGs  V 

* e. 
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F. 

G. 

Fig. 
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De  CalculoCenmGravitaiK.  Cap.V. 

ipCs  B,  D,  punilisconftituc^  abaxeconvcrfiomsX  dilbbunt,  rcf|x^Uvorum  ar- 
cuum Semidiaraetris  XB,  X D.  Ipibrura  vero  Arcuum  (ingplorum  ( Rtctisjeaua- 
lium,  & invicem  fimilium, ) Centra  gravitatis  (propter  curvationem)  m canem 
ratione  omnia  (propter  arcus  limiles)  propius  admoventur  ad  convcrliunis  Axem 
X ; atque  in  eadem  ratione  minuitur  Momenuim  ( refpeiku  ejufdem  X axis  ) Un- 
gulorum; adeoquede  limul  omnium;  proptcrca,  communis  omnium  Centri 
eraviutis  diftantia.  Nanpe  ( per  modo  deraonflrata)  ut  Arcuum  unns  quriibet 
bBb,  ad  bb  Chordam  liiara ; lic  Diftantia  Centri  gravitatis,  adeoque  Momentum, 
tum  fingularum,  tura  fimul  omnium,  RciUrum  &c.  Ungulam  complen- 

tium: ad  Diftantiam  centri  gravitaus,  & momentum,  uimlingulorum  rc^aive, 
tum  umul  omnium,  Arcuum  bBb,  dDd,  &c.  ( SupcrHcicm  Solidumvc  cwivcr- 
lionc  circa  X tadlum  , complentium , ) ab  eodem  X convcrlionis  Axe.  Puta , ut 
Arcus  ii,  adChordamc;  fic  X G diftantia  illa,  addiftantiain^ianc  X>.  Quod  item 
dcraonftrandum  erat. 

Hocclt;  In  Semi-converfione ; utjPada^;  Icu  utPad4jP. 

Porro  : Cum  oftcnlura  Iit  ( ad  K.  prop.  pracced. ) In  portione  Spliaric*  Su- 
perficiei integrz,  parallelis  danis  imerjofta  (quam  Zonam  wrfgram  appello,) 
puta,  quz  Arcus  EG  circa  BF  convcrlionc  micgra  dclcnbitur  ; Centrum  gravi- 
utis  clie  in  Axe  medio,  ( puu,  inreibcBF  pundb  medio  . ) Adeoque  in  Zonis 
impeifcSlhy  (puta,  quz  converCone  dimidiata,  aliavc  imptrfedla,  dderibuntur,) 
&corrcf]xmdentibus  Ungulis;  Centrum  Gravitatis  ineo  plano  cfte,  quod  tantun- 
dem  diftet  ^ plano  Sphzram  in  «t  tangente,  ieu,  quod  iueJiuiucft  incefBdtF 
ii.xireilura.  t 

Sitque  ( per  prop.  ii  hujus)  in  illo  plano  quod  ( per  converftonis  Axem  vel 
Ungulz  Aciem  A «incedens)  biiecat,  in  luperficie  Ungulari,  ercdbs  omnts  re- 
dias  illam  conftitQentes ; lo  Sphmli,  omnes  Arcus  converiionc  fados:  Quippe, 
in  quo  Plano  funt  Omnium  Centra  gravitatis,  in  eodem  eft  commune  omnium. 
( Quod  autem  redbrum  illarum  unam  biiecat,  biftcac  omnes ; Arcuunique  unum 
bilecans,  omnes  biiecat : propter  fimilu  illic  Triangula,  hic  Arcus  iimilu ; ob 
eundem  Inclinationis  Angulum  ad  Aciem  vcl  i^cm  A«  : ) Adeoqiic  m duorum 
illorum  Planorum  communi  icdlione  : 

Quo  ipfum  Centrum  determinetur  ( in  Ungulis  hiice,  dc  Zonis  imperfedlis, ) 
Q^renda  erit  etiam  ejufdem  ( in  hoc  plano  per  A.xcm  tranfeumc ) diilantia  ab 
Acie  vel  Axe  A«.  Qtiod  lic  habetur. 

Intelligatur  Arcui  cuivis,  utEG,  inftltens Semiquadrantalis Unguhe  (aciem 
habentis  B F ) lupcrficics  Curva  : cums  fingulas  redtas  aij:ui  infiftcmcs  ( fuperfi- 
ciem  curvam  complentes  ) aequales  eue  reipe^vis  Sinibus  rcdlis  ( ad§  Q prop. 
pi-acccd.  ) oftenfum  clt ; ( adeoque  fuperficiem  illam  Suimnz  Simium  aequalem  ; hoc 
efl,  fadlo  ex  Altitudine  BF,  quam  /dicamus,  m Radium  dudla;  hoc  eft, ; per 
§.  N.  prop.  przccd. ) Sed  carundera  difbniiz  i perpendiculari  plano  pCr  axem  BF, 
iunt  item  iidem  Sinus  redii.  Momenti?  itaque  lingularum  ( magnitudine  in  di- 
ftantiam dudla  ) funt  ut  Sinuum  Quadrata.  Adeoque  omnium  Momema  ( relpe- 
diu  redz  B F ) ut  omnia  fumma  Quadratorum  Sinuum.  Hoc  cft  ( per  $.  V: 
ejufdem  ) ut  Ipatium  £ B F G in  Radium  dudlum.  Quod  quidem  Ipaiium  EBFG 
(^cum  latis ^notelcat ) dicamus.^’ ; adecraue4.’.^€ft  Momciuuin  expofiez  (uper- 
hcici  cnrvS  Ui^ulans,  rclpedlu  redbeBr.  Atque  hoc  Momentum  per  Ma^tu- 

dinem  IJl  divifum ; exhibet  = y diftantiam  Centri  gravitatis  i pcrpe^icu- 

lari  Plano  fuper  A « ere^.  • V 

Cumque  e^em  lic  ratio  ( hoc  refpcdlu  ) Ungularum  cuiulcunquelRnt  Altitudi- 
nis ; (utcunque  enim  audla  Altitudine,  adeoque  &Magnituoine,&  Momento  ; puta, 

? i * jP  i * 

in  ratione Pad  erit  adhuc  eadem  diftantia  ; ^ 

amque  Superficiei  Ungnlaris , fuper  Arcum  Circuli  eredlae,  ( Aciem  habentis  , 
Circuli  Diametrum  A «,)  Dill^cia  Centri  gravitatis  a perpendiculari  plano  per 

ipfam  A «,  y ; hoc  eft,  quz  oritur  ex  plano  E B F G ad  rcdbm  B F applicato. 

Eademque  edet,  (dempta  curviute,  qtue  converlione  oritur,)  in  Superficie 
conyerfioae  fitdla,  ^ convcrlionis  Axe  dilunua ; ( propter  tmgulos  Arcus  m ha^ 

lingulis 
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fingn)«  in  corrcfponvk-mis  VngoI-^  foptrficfe  curva  rcfpc^livis  replis,  zquales  *, 
ntquein  cadem  i convcrlionw  Axe  Dilumta,  qia  fimr  ill«  i parallelo  Plano  ptr. 

Aciem  luam.  ) Sed,  propter  curvaturam coovcilidnc  ladbin;  minuenda  dica  Di- 
fhmia,  pro  Ratione  quam  habet  Convcrlionii  Arcus  ad  Chordam  lium ; ut  )am 
oltenfuKieit  Puta;  m Scniiconvcrfione,  ut  Scmipcnphcria  J?,  ad  Diametium 
2^;  in  convtrfionc  Quadrauuh,  ui  ad /tVa:  Et,  univeriaiiter,  ut  Arcof 
vel  M,  ad  Chordam  luam  e vel  u \ lic  d.lUmia  in  Ungula  ( jam  oftenfa  ) 

“ ; ad  -j-  vel  dillantiant  Centri  gravuans  Zona:  impcrfodls,  k converfio* 

/ /4  I ff  * 

Ilis  Axe. 

Sed  &mdtionim  Phnoriini,  pruts  niemoratoruni  ^ communi  fe^lione  reperiri, 
fupra  oUeniumcft;  Ergo^  in  liiijus  ki^lionis  eo  Puncto  (]ux  lic  ( ut  di^um  efl  ) 
dilbt.  Datur  igitur,  tum  in  UnguJa,  tum  in  Zona  utut  uuperfei^  ipPuin  Gra-. 

Vitatis  Genuum.  Qtiod  erat  ultimo  oltendcndum. 


P R O P.  XV. 

SeAoris  Circuli  ( duobus  Radiis  St  Arcu  comprehenfl ) Centrum  gra-  A. 
vitatis  cft  in  Axis  fui  illo  pundo,  cujus 'li  Centro  Circuli  diftantia,  pjg, 
eft  ad  duos  Trientes  Radii,  ut  expoliti  Arcus  Chorda,  ad  Arcum 
fuiun. 

Adeoque , in  Semicirculo  ; Ut  Semiperipheria  ad  Diametrum  , fic.| 
Radii  ad  diltantiam  Centri  gravitatis  Semicirculi  i Circuli  Cmtro. 

Atque  hinc  etiam  Sementi  circularis  ^ reiSa  ablcilS ) Centrum  gravi-  B. 
tatis  colligitur  : Atque  de  aliis  Portionibus  Itmilicer.  Czteraque 

. quae  hinc  dependent. 


Nempe  i Si  ponatur,  in  expolito  circulo.  Radius  CA  vel  CB  = ^i  ( 
Peripheria  integra,  ? ; Arcus  BA=«.  adeoque  B A B = a n j Chor- Fig. 

. da  BA=r;  Sinus  reiSus  BV==r,  adeoque  Chorda  BB  = aj;  Si-'” 
nusverfus  AV^v,  reliquufque  V«=xJ? — v = A;  a Centro  Di- 
ftantia VC=ir=^—o  fi  V fit  fupra  Centrum.  velVC=Jf=»— 
fi  infra,  vel  VC=*’=o  li  in  Centro:  Item  a—s=<r;  a-j-j=/'; 
A-i-v=z. 

Erit  totius  Semicirculi  AD«,  Magnitudo,  {.#/':  Ceutrique  gravitatis,  D. 
five  i ^ five  i T A,  diftantia,  A! i momentum  refpedu  r «,  vel  T A, 

8 iP  ^ 

Jj?’?:  Diftantia  Centri  gravitatis  ab  A«,  momentum  refpe-  Q. 
(ftu 

Seiftoris  BCA  magnitudo  i a A:  Centri  gravitatis  diftantia  a DC,  D. 

— IP;  gr., .#-b  — jf;  kT A,X—  — X ; momentum  ejus,  rcfpeSIu 
34  3 **  3 ^ 

7«,  {a A” + 5 J>P*; momentum  ejuldem  refpeduT  A,  JaA’ — J rl?*; 

Centri  gravitatis  diftantia  ab  A«,  — — j momentum  rel^dhi  Aa,  q_  ^ 

3 ^ 

• i ■ 

Trianguli  B C V,  magnitudo  1 r x : Diftantia  Centri  gravitatis  ^ D C,  | a: ; E. 
ira, A±|jf=5.S— |v ; iTA,  S-^\x  = \S-\-\v\  momentum  «efpe- 

S i V 

(ftu  7a,Jja:AiDa:’  = s x \ refpeShi  T A , \sx£^\sx‘ 


_iP-l-2V 


SX-.  Diftantia  Centri  gravitatis  ab  A<,  jr;  momentum 


refpeiftu  A « r ' ac 

Semifegmenti  BVA,  magnitudo  Sr.£-(-irv:  Momentum  refpeiftu  7 a,  p. 

Xxxxa  {<jt* 
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\t  R’.\-\svS+\s'  \ refpedbi  TA,  ieJt’  + ‘,svR—\j'i  dilUntia 
centri  gravitatis  i t «,  JcR+isi  i ^ rr^~.  i i ^ C, 


icR+}jv' 


R.T.V. 


F. 

N. 


G. 

N. 

Q.S. 


i?+v;  momentum  refpeAu  BV, 


jeJl+3sv’“  ~ ’’  }fR+  }sv 
— +J«v^ — J j’:  Momentum  refpedlu  A«,  jvR'  — js'  R-i-lj’v 

V * 

= Jv’J+«j’vi  diftantia  Centri  gravitatis  ab  A «,  — -„-r »• 

jeR+jsv 

Trianguli  BAV,  magnitudo  j r v : Diftantia  Centri  gravitatisiTAjv; 
ai«,  iR — jv;  momentum  refpedu  r«,  rcfpe(ftuTA, 

Diftantia  Centri  gravitatis  ab  A«,Jx;  momentum  refpe&a 
• A«,  jJ’v. 

Segmenti  AB  A,  magnitudo  ir^:  Momentum  relpeiftu  »«,5?^’  + 
iJvR,  relpeiftu  TA,Jfi’— JrviP;  diftantia  Centri  gravitatis  ii  DC , 


ir«,  ^4“  “i 


IV 

1 


S‘ 


Momentum  refpedu  A«,  lv‘R:  di- 


I H. 

M. 

S.T. 


H. 

M. 

S.T. 

H. 

M. 


ftaiitia  Centri  gravitatis  abA«,  — . 

Et  limiliter  de  Tegmento  «B«,  mutatis  mutandis. 

Trianguli  BC«>  magnitudo  IsR  : Centri  gravitatis  diftantia  ar*, 
jP— Jv;  aTA,  R+\v\  infraDQjV;  momentum refpediu  r»,  }j;P* 
— reTpedu  TA,  U^^  + i^vR:  Diftantia  centri  gravitatis  ab 

A«,Jr;  momentum relpedu A «,{r‘ A 
Trianguli  BV«,  magnitudo  i>i  - Diftantia  centri  gravitatis  ar«,|ij 
aTA,  iR—\i-,  momentum  refpedhiT-sjri*;  relpeftuTA,  — 
j X ^ : Diftantia  Centri  gra  viatis  ab  A <,  ( x ; momentum  refpeiftu  A <, 
lx’A 

Sedloris  B«A,  magnitudo  ifR:  Momentumrefpedlur», + 
refpeiftuTA,  \f  R'  — \sbR-,  diftantia  centri  gaviatisi 

S.  i T A, a D C, ^ ; Momentum  refpedu  Kn,  \vR'-\-zs' R\ 

ivR-\-s’ 

Centri  gravians  inde  diftantia,  — — ■ 

O-  Momenta  autem  eadem fiint  ubique  SSemiquadramales  Ungula::  So- 
lidaque  relpe&iva  intega  converlione  iaifta,  funt  ad  Ungulas  illas, 
ut  P adT^:  & SemHbli^  eorum  Semifles ; quod  Scproportionalicec 
intelUgendum  eft  de  Solidis  aliis  imperfeifta  converfione  faAis. 

O-  P.  X.  Quaeque  de  Momentis  S Solidis  relpeMu  re^birum  TA,  ra,DC,BV, 
dim  liint;  facite  tiiansferentur  ad  alias  re&as  hilce  parallelas:  Et, 
qua^-ce(pelftu  A <t,  ad  alias  huic  parallelas : Aut  ( propter  ipfa  Cen- 
tra gravitatis  Planorum  daa ) ad  alias  etiam  reiftas  transferentur. 
Quaeque  de  Circulo  diAa  funt  , ejufque  Portionibus;  eadem  £1- 
lipii,  Se  portionibus  hujus,  facile  accommodantur. 


Y. 


A 

Fig. 

ij8. 


1 NtdUgatar  Circuli  Scilor  C B A B,  vcl  C B < B,  ( major,  minor,  an  ingualis  Se- 
1 micirculo,  perinde  clt : ) ex  inKnitis  numero  Seilbribus  componi ; Sive,  quod 
(propter  inHmtatem ) eodem  recidit,  ex  totidem  triangulis,  invicem  zqualibus; 
( quorum  communis  vertex  Iit  C Centrum  : ) per  def  i.  C9pi4>  Q.oa  tot  dem  rc- 
dfis  (ut  eorundem  Triangulorum  Axibus)  reprxlententii^  nt  C B.  Cumque  (per 
prop.  6 hujus ) Centrum  gravitatis  m Triangulo,  Altittidiriis  Triente  i Bafe  diifeq 
(Tive,  ^ parallelo  plano  per  Verticem,  duobus Tnentibta;)  Si  RadioCb  = iCB, 

dercrioatiir 
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dcfcribatiir  peripberia  bb,  ( B B & Gmiliter  poGta ) tnnGbit  hic 
per  Trumgiilorum  luagulomm  Centra  graviads.  Cujus  itaque  cum  lingi^l^  puu^ 


(«qualibu»  ab  invicem  diAamits  retnoa  ) «qualiter  onerentur  (aequalibus  mknie 
Trtangdlis,  quorum  Centra  graviaiis  fulcinere  imdligamur : ) idem  erit  arcus  ob 
fic  onulli  Centrum  gravitatis,  atque  ipflus  Sedoris  BCB,  per  itf  Cap4-  Fadlo 
itaque;  ut  chorda  bb  ad  arcum  iuum,  hoc ell,  ut  Chorda  BB  adarcumfuum; 

Gc  CG,  ad  radium  Cb,  hoc  eft,  ad|CB:  (Hoceft,  CG  = |'^J?:  ) Erit  G 
Centrum  gravitatis  Arcus  bb,  (per  prop.  praeced. ) adeoque  & (per  jam  demon- 
Urata ) Scdoris  B C B.  Qiiod  dcmonilrandum  eraL 

Hoc  dl,  fpeciatim  in  Semicirculo;  Ui  Semiperipheria  1?;  ad  Chordam  fuanv 
noc  clij  an  Circuli  Diametrum,  aiP:  Gc  duo  Trientes  Radii,  \Jt\  ad 
B iP  * 

— ^ = CG,  ddbmtiam  Centri  gravitatis  Semicirculi  (in  axe  fuo  poGti)  k Cir- 
culi Centro  C 

Coruliarium,  de  Circuli  Semento ; condat  ex  27  Cap.  4.  Quippe  cognitis  tum  g. 
magnitudine,  tum  Centro  graviuus,  Sedoris  CBAB,  vel  CBa^  dc  Friai^uli 
BBC:  Cognoicitur  inde  tum  Magnitudo  tum  Centrum  gravitatis  Sementi  BB  A, 
vel  BB«. 

Idemque  in  aliis  Circuli  portionibus  odendetur. 

Exempli  gratia*  In  expoGto Circulo,  fit  Radius  CA  (vel  CB)  Inte-  C* 
gra  Penphcria,  T:  Arcus  BA  = a:  Adeoque  BAB=  za:  Chorda  BA  = c:  Fig* 
Sinus  retdus  B V = r ; adeoque  Chorda  B B = z / : Hujufque  ab  A vertice  ddlan- 

i6o. 


dt,  ( hoc  ed,  S^;menti  B B A altitudo,  vel  expoGti  arcus  B A Gnus  verfus)  VA^ v : 
ejuique ‘Alutut^  du  ddbntia  k bale,  V«=z^~v  = ^;  ejulque  k Centro  C 
mfl^ua  V C = ar ; ( eritque  ar  = ^ — v,  fi  V Gt  fupra  Centrum  adeoque  BAB 
inmor  quam  Scinipenpheria ; vel  fi  V Gtinlira  Centrum,  adeoque 

BAB  ma)or  quam  Semiperiphena ; vel  denique  ar  o,  fi  V fit  in  Cdicro,  ad^ 
que  BAB  Scmipericiicna : ) Itcme— J=e; 

Xxxx  } Ed 


^i8  DeCalcuhCentri  Gravitatis.  Cap.V. 

p,  Eft  itaque S^ortsBCB  A magnitudo  4 (nempe  ^ B ABx C A,  per  prop.  iz 
Fig.  if9>  hujus;)  ejufque  ScraiflisBC  A,  - a Ji.  Et,  Ipcciaunt,  totius  Seiuicncuii,  (propter 
itfo.  a — yF,)  {kr. 

E.  Itero  Trianguli  BBC  magnitudo  J B B x C V ( pci  prop.  6 hujus ; ) hoc  cll  j : 
(Nempe,  s H — sv^  H V fuerit  fupra  Cenuum;  vel  sv  — ii  infra  : ) Adeo- 
que  HCV  = |jar:  Hoc  tft,  \sjl — Jjv,  fi  fupni;  vel  lsv  — \sAf  li  mfra. 

F_  Adeoque,  Sj  i Sediore  BCBA  = aA*,  Auferatur  Triangulum  BBC  = r^ 

— sv;  vel  Addatur  TmnguJum  BBC=Jf  — ( prout  fuerit  V luprain- 

frave  Ccniruro;)  lurovw  calu  habetur  Scgnnrmum  BBA=:  (a^  + /jr=)«^ 

— sA-\"Sv^eJl-\-sv.  Adeoque  BV  A = j4^  + jJA'  = 3‘T^  — 

Hoc  tff : Si  infcripto  ( in  Circuli  Segmento)  Triangulo  xquialto  A B B ( =sv) 
addatur  Triangulum  aliud  (4^  — sn^eJi)  cujus  nempe  Balis  iit  zqualis  Cir> 
culi  Radio  ( = ^)  & Altitudo  ( = 21»  — 2r=2e)  xquaJrs  evcelliii  Arcus  fu- 
pra  fuUeniam : Habetur  Segmenti  B B A magnitudo ; 4^ — j .fi-j~svT=:c’.^-{'Sv. 
EjulciueSemilTis,  Semifegmentum  B V A = i«i  ^ — i / 

G,  Adeoque,  duo  limul  Sementa  ahicifla  AB,  AB,  (qux,  cum  micnpto  Trian- 
gulo, complent  Segmentum  B BA,)  xquam  4iP — r & eorum  utrumvis 

Hoc  cft;  Si  (4  — r=e)  exccfliis  Arcus  B A fupra  fuura  Sinum  rcilum  BV, 
ducatur  if)  (|i?)  Semillcro  Radii;  Habetur  magnitudo  Segmam  BA;  =^4i? 

— = 

H.  Si  vero  Segmento  BBA  (==ejP+rv,)  adjiciatur  Triangulum  BB«  (=^j:) 
flabcrur  Sc£lor  B«BA  ( angulum  habens  B x B m peripheria,  & BAB  arcum,) 

hoc  cR  ( propter  2^, )e^-|-2r^;  vel(  propter 

e = 4~j,)  AdeoqucBrt  A = }4^-|-$r^=J/jP. 

(Idem  proveniret,  ii  ^lori  6CB A = 4^,  adderentur  duo  Triangula  B C«^ 
B C « ; quorum  communis  Baiis  eR  C « = ^,  & utriufvis  Altitudo  fi  C = 1 : adeo* 
que  iitnul  mraque  rj?.  Hoc  eit,  B«BA  = 4^-|-’f B«A  = j4i? 

HoccR;  Si  (a-j-s—/)  aggregatum  Arcus  B A,  & Sinus  Rcili  B V ; ducatur 
in  SemiQ^  Radii  ( = 1 iP:  ) Habetur  So^tor  B«  A =sj4iP-^- Jr 


Similiter  de  Cemfo  Craviutis  procedendum. 

Nempe,  ( per  jam  demonRrata  ad  hanc  propofitionem  § A, ) Sonoris  B CB  A 
( iive  Semicirculo  major  Iit,  live  minor,  Uve  ipii  squalis)  Centrum  gravitatis  eit 

in  C A rciia,  fupra  Centrum  C,  quantum  eR  ~ Nempe  ea  ratione  ad  | 
qus  eR  Chords  B B =r  2 r,  ad  arcum  B A B = 2 4 ; live  ut  r ad  4 : ) Adeoque  il- 
lius, ^ pundlo  tt,  Icu  T«  tangente,  difiantia  Ad- 

j 4 34 

coque  i T A ( tangente  verticis  ) JP ^ ^ ^ 4 ^" 

eifdcmT«,  TA,  diRanria  Centri  gravitatis  Icmifeiloris  BCA;  Propter  dimidias 
B V & hujc  jparallelas  femiibRorem  complentibus,  totis  B B & hme  parallelis  com- 
plentibus Serrem  integrum,  proportionales,  & in  eiidem  cum  lilis  diRamiis  Hve 
i T«,  Ove  i T A.  (Qiiod  & limiliier  inceliigendum  erit  dc  Scmi-conis,  Semi- 
f^mentis.  &c.  quorum  Centra  gravitatis  Ove  a fiaOs  plano,  Ove  k Plano  verticis 
bau  parallelo,  tantundem  diRant,  quantum  inde  diRant  Centra  graviutis  imio- 
rum fuorum  Ove  Conorum,  Ove  Segmentorum,  &c.  Quod  femd  monitum  dio, 
ne  opus  Oi  idem  licpius  repetere. ) Et,  fpeciaiim.  Semicirculi  A D«,  Centri  gra- 
vitatis (utpote  in  DC  JaMOtis)  diRantia  Ove  k t a.  Ove  ^TA,  eR  ^ = C« 
= CA. 


Adeoque  ( propter  magnitudinem  SeRoris  BCBA  = 4^,  & BCA  = l4jP,) 
Momentum  ( refpeRu  reAfac  t « ut  Axis  Librx)  SeRoris  B C B A,  cR  ^ 

( magnitudine  Icilicet  in  diRaatiani  duRa ; ) fic  SemileRoris  B C A,  jP’. 

Et, 
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Et,  refpedlu  rcflae  T A,  momentum  Scdoris  B C B A,  elt 
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P'8- 

irp. 


Et  ({xciacim,  totius  Semicirculi  AD«,  nionieatum  five 


rcfpeSiiTd»,  five  rcfpeftuTA,  (propter  4 = JP,  & j=o,)  < 

Efhjue  ( per  j & tf  hujus)  Trianguli  BBC,  Centrum  gravitatis  in  C V,  ejuf- 
que  i C (intro  dilbntia  |CV=:|.v.  Adeuque  ^ t«»,  x"t\x\  prout  infra  fii- 
prave  CJemnim  fiierit;  (nempe  fi  lupra;  i? — \x  fi  infra CJenirum;) 

Hoc  cll:  ( propter  fi  fupra  Ccntrumj  & — £ fi  inffa  Onrrum,) 

utroque  cafu,  — \v.  Adeoque  ejufdem  a T A diibntia,  = 

Eu.  autem  (ut  iupra,  § E,)  magnitudo  TriauguU  BBC=:/ar;  (hoc 
— sv  fi  fupra,  vel  sv  — fi  infra  Centrum. ) 

Qiiod  duplum  m Omri  gravitatis  difbntiara  a ra,  — |v;  exhi- 
bet ejyfdcm,  refpcilu  reilx  t momentum  = ^ ^ s x ■,  Hoc 

„ f — r .. 

eft  l , vcl  — — — 5 ; prout  fupra  iniravc 

3 : : , 3 

fuerit.  ' . t ‘ 

Idemquc  dudlum  in  ejufdem  \ TA  d^lbotiam,  = exhibet 

ejufdcm  BBC  Trianguli  momentum  refpedlu  rcdlx  TA,  s x R'^\s x^\  hoc  eft 
sR^'\-svR  — %sv*  ,—sR^^—ivk’\‘^5V^  - _ 

1— — ve! — ■ , prout  fupra  inrrave- Centrum 

fbcrit  w".  - -.'J  ....  j' 

Aut  etiam  (propter  A*,  AB,  AV^  hoceft  2.^,  c,  v;  condnuc  proportiona* 


SsR'  "t»  t2j* 

7 


3eR4-3JV 
2 

6U111,  — ^ , , hoc  cft  — - 

’ jcR  + j Jti  3«K 

2J’ 


■ 3 J R + 3 jz/ 


: Et  fupra  re^m  BB,  iotfiV, 


»3jR»f  jrt» 


* K4"  V. 


K. 


vel 


les:  adeoque  = ;)  Iljic  quidem 

— SsR*-\~isvR4-is^  ...  jR^^isifR4-2S^  , — j.^+7rv.^— zf’ 

3 . ' . 3 3 

prouc»  fupra  mfrave  Centrum  fuerit  hoc  Triangulum.  , . 

( Atque  hic  monendum  duxi;  quod  oppudo  noundum  vdini,  ne  (ic  opus  idem 
fxpius  repetere:  Hanc  reductionem  in  fequcntibus  fxpiffime  occurrere.  Nempe, 
mopeer  = quode?  qccurrit  c®  vel  v*;  pro  c*  fubflitui  2vR\ 

^ pro  1/*,  fublliiui  c’  — j*,  hoc  dt  2 v R — J*.  Omnino  enim  expedire  comper- 
tum habeo,  ut  unam  aliquam  fornuni  defignandi  eandem  quantitatem  adhiberem; 
ad  quam  zquipolknces  ali£  reducantur  quum  opus  fuerit;  ne  fymbolorum  varie- 
tas confiifioncm  pareret.  Quod  memineris  v^m,  ne,  in  reduCtionibus  ^ nobis 
fubinde  crebro  faciendis,  aliquando  hzreas. ) 

Atque  hoc  Trianguli  Momentum,  refpeCtive  SubiraCtum  Addicumve,  ( pront 
fupra  Ontnim  infrave  fuerit,)  Momento  SeCloris  B C B A,  (nempe, 

FcfpeCtu  reCte  t <«,  & 4 R*  — | r R‘  refpcCtU;.  reClac  T A, ) exhibet  ( utroque  cafii ) 
Momentum  Segmenti  BBA  refpeCtu  reCbe  t4,  4R’  — jR*-l-avR  + |j’;=tfR* 
-|-jvR  + |j*;  & femifegmend  BVA,  |aR*  — jx  R*-f  jjv  R-f- = R* 
4-jrt>R+?r’‘.  Et,  rcfpwlu  redbc  T A,.  Momentum  Segmenti  BBA,  aR* — xR* 
-^xvR  — |x’  — cK*-|-xt;R — |x^;  & femife^enti  BVA,  j4R*  — ^xR* 
+ ixvR  — |x’=4tfR’+ixvR  — ix’. 

Quz  quidem  momenta,  per  magnitudinem  Tegmenti  BBArreR-fxzf,  aut 
femifegmend  BVA=,ieR-|-|xt;,  ( rcfpcClive , ) divifa  : exhibent  Segmenti, 

aut  Semifegmenti , diftantiam  t «,  R -| : Atque  i T A , 

° ' 3eR*f-3xv  ’ 

2 x^ 

R — j- 7:  Adeoque  illius  aldtudinem  fupra  Centrum  C,  aiuCO  rc- 


u 


Atque 
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Fig.  Atque  haec  deoiuoi,  il  B V,  diibntia;  m magnitudinan  du£U;  exhibet  momen- 
iyp>'  tLtm,  rtfpedlu  redlx  B V,  Segmenti  BBA^  f R^^\^avR^  2.svR 

ido.  -{-■f'*'’’  — — cR.'~\~avR  — Et  icmifcgmcnu  B VA, — jt*  — Jj*. 

M.  Deinde,  Trianguli  BB»,  am  BV«,  difbntia  Gmtn  gravitatis  ^ r«, 

= I R — 4v:  adeoque  i T A,  aR  — \6=s  \ R-\-\v.  Qiisc  in  magnitudines 
(ji|xA,)dnib;  exhibet TrianguH  B‘B«,  momcitiuui  rdpeitu  t «,  |/X*=|xR* 

, — ^x-u R-|-|x v*  = 5X R* — |jvR  — |i*;  &,  refpetlu  TA,axAR  — jX/6* 
^4xR*  + |xvR  — |xv*=^  xR*— jxvR-}-|x*,.&Txianguli  BV«,  momen» 
tum  refpedu  rtibe  |xA*  = |/^  — fJvR  — rcfpeilu  robiae  TA, 

xAR  — ^x-6*  = ^/R>~ixvR  + ix*. 

Qiuc  quidem  momennt,  addita  refjx-ftivls  momentis  Segmenti  BBA,  & Semi- 
fegmenti  B V A,: (^L inventis)  exhibent  ScdoniraB*BA,  B«A,  momenta  rc- 
i|)fcdlu  carundem  t«,  TA.  Nempe,  Scdloris  B«cBA  momentum  reipedhi 
4R»+|xR*— 5x1?R=/R’-hi^«^;  ^ rdpedlu  redbp  TA,  4R*  + ^xR» 
4-5xvR=y^R’ — |X-6R:  Ei  Sedoris  B*A,  luomcmiim  rcfpcdhi  reite 
J/R*  + SxA^;  & refpcauTA,  J/jT  — < -l.  - ^ 

' Eodem  modo ; Trianguli  BC«,  Centrum  era%’itacis  e(l  m redla  « 0,  quae  i/ 
pundlo  « ad  medium  redlae  BC  ducitur,  cjufdem«£  duas  tertias  verius  « aolcin- 
dens.  ER  autem  iplius  medii  pimdli  eadem  altitudo  liipra  r«,  quam  habet 
ledlie  C V medium  piindlutn  > ; nempe  « > =r^±  | jr  (plrout  liipra  inlirave  Cen- 
trum fuerit  V pundlum;)  hoc  clt,  ( uuoque  cafu  ) "u '>  = | Adeoque 

diRaniia  Centri  graviutis  Tnanguli' BC ■,  iret  eff  \ *y^Jf—{v\  atque  ^ 
TA, 

Aiicoquc  ( propter  magnitudinem  Trianguli  unius  BC«  = ^x^,  &{imulam- 
bonsm  aBC«=:xiP,)  ericumus  motnerttum  lefpedhi  k^xto, 

& limul  utriiifque  xR*— |xv^;  Et»  relpcdiu  rc&x  T A,  momentum  unius 
l/^’-j-|x & fimul  utriuique  Xi?‘4-^xt>R. 

Qu2  quidem  addita  momemis  Sedtonim  BCA,  & BCBA,  nempe  \aJi* 
l^xjP*,  St  4^*±^xR’  (per  §1.)  exhibent  momentum,  refp^u  naRse  t«c, 
Scdbris  B-A,  5<i^*-i-ixA*  — Jxt>^=5^/^*4- JxA^;  & ledloris  B«BA, 
Et  rcfpedlu  rc6bc  TA,  momentirm  Sedtoris  B « A, 

; & Scdloris  B * B A , momentum /iP* — ^x  A 

«t  prius. 

Atque  hax  demum  momenta,  per  fuas  reipedlive  planonun  magnitudines 
/£,)  divila  j exhibent  utTiurvisScdloris  Btf  A,  B«BA,  Centri  gravitatis  dmit- 

tiam  \ T A,.^ — Adeoque altitudmenejusfupra  Centrum 

• ^ xA  2X^— XV 

C vel  C D redlam,  — i ' . 

• if  }*+}^ 

N.  Similiter,  Trianguli  ABV,  magnitudo,  eRlx^v;  diRanaa  centri  graviutis  ^ 
TA,  cll|v;  adeoque,  & propterea  ejufdem  momciuum  rdpe- 

dlu  Td,xv^ — |x  v’  = 5xv^-|-|^*-  ^ rcfpcdta  T A,  ^xv*  = |xo^ — |x*. 

Qux  quidem  momenta,  fubdtidb  ex  relpeAivis  momentis  Semilegmentt  Bv  A, 
^ (nempe,  Ja  — Jx per<|  L.  ) relioquitSegroenti  AB  A mo- 
mentum rcfpedlu  refpc^tt 

— fxiP’  — ixviP=5e>?’— IxviP. 

Atque hxc  momenta, -divila  per  iediorisABA  magnitudmem,}x^(  per§(r. ) 
exhibent  dilbnuam  Centri  graviutis  ^»«,.^-1-^;  &^TA,^  — — ;adcoquc 


3^ 


fupraDC,-= 

je  34  — 3X 

Taliter.  deS^mentoaB*  judicandum  ; puta,  pro  arcu  AB =4,  TublUtueodo 
arcum  reliquum  ad  Semicirculum  sB=:«=3?  — 4:  &pro  finu  verfo  A V ==  v, 
fubftituendo  aV  = A = 2iP — v\  icemproTA  tangente cootermino  arcui  AB, 
fubRituendo  t« ungentem  conterminum  ipfi  «6;  &,  vice  verla,  TA 

<^ippc 
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• Qirippc  Hcr  mommtlum  Segmenti  «B<,  rcfpc«5lu  Tangentis  oppofiii  TA,  erit  Fjc 
ikj  icfpeftu  Tangentis  contcrmiiri  t«,  erit  j^o 

Aut  cuam  , ex  momento  totius  Semicirculi  AD«,  rdpcilu  Tangentis 
utmiivis  T«t  vei  TA,  auferendo  — momentum  Icibris 

fi  * A rerpcvifu  ipfius  t « ( pci  § M. ) habetur  rclidiu  ad  Icinicirculum  Segmenti 
«B*  relpcdu ejuldem  T«momcntum  \‘AA^  — hoc  eft 

^ propter  1?^  — 4 = «,  dcv:=i  A --/>,)  s*A^  — — ij6A:  Atque  liniili- 

ter  inde  lubducendo  cjufdcnifiecA  fetioris  momentuni  refpcthi  TA, 

. habetur  legrncnti  a B «,  refpccla  ejufdem  T A,  momentum''/'^ 

— \aR^  — \s  R'  — \svR\  hoc  dl  (propter  |P  — ^ Ac  v=:2i¥  — -6, ) 

^»R*  — \s R*-{-  '^si>R.  ut  prius. 


Et  fimiii  ratione,  muutis  mutandis,  eorundem  expolitorum  ooimuni  Planorum  0. 
momenta  rcfpc^lu  alius  redx  ipfis  t «,  T A,  B V,  paj-alidx  j cujus  ddtiniia  infra 
vei  iupra  harum  aliquam  datur. 

Quodque  de  hoium  Planorum  Momentis  ref^'elu  redarum  t«,  TA,  BV,  aut 
hilcc  parallelarum,  didum  dl;  pariter  intclligcnduni  dl  de  Ungulis  liiper eadem 
plana crcclis,  qux  plano  ablcindantur  per  ealdtra  rdpediveV*,  TA,  BV,  vel 
hilcc  parallelas,  ( qux  expolitum  pUnum  non  Icccni ,)  iranictinte.  Nempe;  Sf 
Iccancis  plani  ad  expolitum,  inclirmiouis  angulus  lii  &miquadramalis  Icu  grad  4J, 

( quam  StmiquaRrantalcm  Ungulam  dicimus;  ) eadem  crit(  per  1 1 hujus  ) Ungu- 
la atqucMomenti  delignatio.  ( Em  enim  Unguix  altitudo,  fuper  quodvis  expo- 
liti plani  pundlum,  eadem  atque  ejuldcm  pundtinb  illa  rcita  qiix  cll  communis 
planorum  intcrledio  quam  UuguU'  aciem  dicimus , difbntia. ) Sm  m.iJor  iueru 
niinorvc  Indinauonis  Angulus;  major  erit  nimorve  illa  Ungula  quidem  in 
ratione  Tangentium  Anguli  Tiiclinauonis.  Nempe  Solido  Prilhiatico  lea  Colum- 
nari sequatur  ; cujus  BaUs  , iit  expufitum  Planuui ; Altitudo,  aequalis  altitudini 
ledt*  Centro  graviutis  inhlLmis  ; ( ut  ad  prop.  1 1 . oltenfum  Jl ; ) Hoc  cfl,  ( fi 

• angulus  Inclinationis  Iit  SemiquadraiKalis, ) xqualisdiflamix  Centri  gravitatis  ab 

iiJa  reda  qu*  concipitur  vel  ut  Axis  motus,  vel  ut  planorum,  expoliti  de  Iccantis, 
conuuunis  lediio,  leu  Acies  Ungulx.  ^ 

Denique;  Eadem  qux  diximus  Momenta,  exhibent  etiam  Magnitudinem  So- 
lidi, quod  expolitorum  Planorum  circa  expofitas  rcdlas  convcrlionc  defcribitur ; 

( ptr.12  hujus.  ) Nempe,  inta  ratione  ad  momenu\it  jamddignata,  vel  Ungu- 
las S-.niiquadrantaJes,  quam  habet  Pcnpheria  (integra,  vei  d!ini<Jja,dcc.  prdutcon- 
veriio  lila  dl  integra  vel  dimidia,  &c.  ) ad  fui  Circuli  Kadium.  l^t  ciiun  dillan- 
tia  G,mn  gravicaus  plani,  abexpoliu  rcdla,  Radius  illius  Pcripiurbe  ( Itve  per- 
icidx,  live  iropcrfcdl*)  qux  coiiverfione  Centri  graviutis  arca  iliam-rcctain  dc- 
fcribiuir.  * 

Puu,  Sciloris  BCA,  rdpcdlu tccIsc  Momentum,  vel  Sennqu.idrantaljs 
Ungula,  tU  ( ut  fupra,  §1.  ) \aR^-y\s  R^  \ de  rclpcdlu  i\^lx  T A,  \aR'-^ 

Ergo  Solidum  Annuisse,  illius  iniegraconvcrlionccirca  t«  facium.,  efl, 

\a  RR-\-\s RR  \ &,  leroiconvcrlione,  \a  RR-\-\s  RR\  Et,  circa  T A,  nue- 
gia converlione,  {aR'P  — 6c  1'cmiconverlionc, \a  RR • — RR. 

, Iieni,  Sc£lonsB«A,  refjx:dii  redla:  t «,  Momentum,  vel  Scmiquadrancalis  Un- 

• gula!  ( ut  § M ) — 5 = yp  ; 6c  rllptdlu  re- 
di* T A,  — \shR,  Ergo,  Solidum  illius  inte- 

gra converlione  circa  T cidcfcriptuni,  cft,  \a  RR-\-\s  RP  --lsvRe:^\fRR 
^\sbR  \&^  converfione  dimidia,  \ aRR RR  ^ ^\sv R^\J RR-{^/)R. 

- Atque, circaTA,  convcrfioneintt^ra,i4^7*-|-ljjP?*  + lav5“  = J//i'!P—lj^?',  • 
&,  converfione  dimidia,  iPT’ 4- P — ,5a<6y'. 

Itcm,Scmifcgraenti  BVA,refpcdu  ipfius  t«  Momentum,  vel  ScmiquadrantaliS  Un- 
gula, cll  (per  ^L  )s4it*  — + 

rclpcdu  TA,  j4.^*  — \j R^-\-\svR  — + 

Solidum  illius  integra  converfione  circa  t « deicnpcum,  efl,  laRR—‘{sRP-{‘ 
s^R  s^R 

XsvR'^  RP  •{•{^vR — 5-;  & converfione  dimidia,  {aRP 

l R ■ iR 

• /yyy  —IjIip 
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— : Ac,ciraTA,  conver-  • 

jsp  s^P 

fionc  integra  j ■=:  Je 

* 

convcrfione  dimidia,  — \s£T  \svT  — ^ " 

iKm*  ejuidem  SemiCegnieiiu  BV  A,  refjK^ure^beBV,  roomcnturo,  vdSemi- 
quadrantalis  Ungula,  dt  (pcr§L.) — jf «J*.  Ergo  Solidi 

j?  <p 

illius  circa  BV,  convcrConc  integra,  ddcriptum,  eft  — 1 c R^\.  i « t»  P — ; & 


j’P 

convcrfione  dimidia,  — + — iTj? 

Quodque  hic  de  Seraifolidis,  ( intellige,  ouz  convcrfione  dimidia  defb^ibuncur,) 
oft^um  eft ; quz  iiint  Integrorum  dimiaia : Similiter  de  ahis,  quz  converfio- 
nibus  alus  uspcrte^is,  ( puta  Qiiadrantali,  &c. ) dcicribunuir  ; fervata  propor- 
tione, judicandum  erit.  Quod  & in  lequenubus  pariter  intclligendum  erit. 

Quodque,  dc  Solidis,  Planorum  horum  convcrfione  circa  rcdlas  t «,  T A,  B V, 
^ItcnlumeA;  itmilitcrad  alia,  mutatis  mutandis,  accommodabitur,  quae  eorundem 
planorum,  circa  aliam  quamvis  in  eodem  plano  re^bm  iliis  parallelam  ( quz  pU- 
nuih  convertendum  non  fecet, ) m quacunque  ab  illisdilbniia,  infra  fuprave,  po- 
litam, converfione  ddcribimtur. 


Atque  jam  quidem,  quod  ad  Serres  integros  BCBA,  B«BA,  & integrum 
Segmentum  B B A,  quorum  non  modo  Centri  graviutis  altitudo,  ( puta  quan- 
tum dilbt  li  T «,  T A,  B V,  \ el  C D,  &c.  ),  fed  ipfa  Centra  jam  determinantur  (ut 
quz  fmt,  in  altittiduic  defignata.  inipibAxc,  puta  A « re^,  per  ; hujus :)  Illo- 
rum Momenta,  Ungulz,-&  Solida  convcrfione  fada,  facis  detemmantur ; noa 
modo  mlpcdtu  ro^lz  quz  fit  ipfis  ▼ «,  T A,  &c.  parallela,  1«1  relpe&u  rc^  cujul^ 
vis  expofitx  utcunque  in  illo  plano  fitz  (lakem  quz  convertenda  Plana,  ieu,  ' 
Ungulz  Balin,  non  fecet. ) Nam,  propter  daturo  iplum  gravitatis  Centrum,  datur 
etiam  ejuldem  ddbnu-  ^ quavis  lic  expofiu  reita:  Unde  reliqua  conleqoun- 
tur. 

Quod  edam,  de  Se^re  BCA  , Segmentis  ABA , cB« , Triangulz  BVC, 
BC«,dcc.  (imiliter  inteUi^ndum  efi:  u^te  quorum  ipfaCatra  gravitatisnoa 
minus  determinamur,  quafn  iplbrum  BCo  A)  BBC;  quippe  in  illorum  a^  po- 
lita. 

Sed  Scinil^oris  B«  A , & Serailegmenu  B V A ; quorum  Centra  Grravitatie 
nondum  ipfa  detuniinantur,  led  ipforum  tantum  k t «.  TA,  vcl  quz  hifce  pa- 
lailelz  fune  rei^is,  Dilbncia ; Momenta,  Ungulz,  & Solida  converfione  hda,  non- 
dum determinantur,  nifi  rdpe6tu ipbrum t «,  TA,  rb^rum,  authilcc  paralie-,. 
larum.  Qiuiro  vero  eorum  itera  Centrorum 'dilbntia  ab  Ac  detemiinata  fuerit 
(quod  uoi  faturi  fumus;)  adeoque  lUorum  Centra  ipla  determinata;  cadent 
enaro  ad  reflas  ipii  A « parallelas,  aut  eoam  alias  in  cod^  plano  redas,  iiipilicer 
transferentur. 


Uc  igitur,  de  his  edasn,  eadem  uni verlaliu^r  determinentur : eorum  ipfa*  Gravita- 
tis Centra  jam  decerroinabnniis,  ( per  ad  Cap.  przced.  ) exhibita  eorum  etiam  ab  . 
Aedilbnua,  quzipfisr«,.TA,&c.  paralleia  nonelL 

Nenipe ; Centri  gravitatis  So£loris  B C A,  ^ rcfta  A «,  dillantia,  eft  — = — . 

'■  .V 


— a**  . 

Qnodlic  oftenditur.  Bifedis  BA,BA,  arcubus  in  ^ ; erit  ( propter  arcum  ^ J*, 

i6z  ®.A=«,  ) Chorda  J'l'  = BA=f  ; cjulqac  foniffisl‘t=Jc.  Itent 

Sedoris  BCA,  Centrum  gravitatis  G,  in  reda  ; cjulque  b Centro  diflantia 
ac  ' " 

C6= — JI-,  ( pcrhnjns§  A. ) Atque  ( propter  iiroUia Triangula  ) utCJ'=^, 

} * 

ad  f i=|e ; lic  CG  = — ^,adCe=  — , diltantiam  Centri  gravitatis  ab  A* : 
. }»  t» 

Vel 
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vcl  ( propter  avVP=c’,)—^-  Et,  fpeciaum,  in  Semicirculo  AD k,  ( propter 

^ ^ /i*  * 

&a  = iP,)  dilbnua  Centri  gravitatis  abA«,  trlt— ^ . In  Quadrante 

vero  ADC,  propwt  v = & «=:;?)  (liftancia  Cemrigraviutis  ab  A a,  eftfi- 

8iP» 
militer  . 

Eft  igitur,  ( propter  magnitudinem,  3 « iP,  per  § D , ) SoSloris  B C A,  refpe£lu  Fig. 
redbe  A a,  Mo^ntura  vcl  Ungula  &miquadranuiis,  ( dui^ta  magnitudine  m di- 
Ihiutam,)  = Adeoque Sobdum  integra  converlionc circa  A«  dc-  1^0. 

ici:piuni,|c*P=:|v^^  i dCjConverlionediroidia,  •dc*7*  = Et,  fpccia- 

tim,  Momentum  Semicirculi  A D a refpei^uAa,  vel  correfpondenij  Ungula,  , 

Et  folidum  converfionc circa  A«  tai^um  (nempe  Sphzra  integra)  & 

Semilblidum,  fcu  Hemilphzriuro, 

Quxquc  C^adrantem  Ijxdbnt,  iunc  eorum  Scmillb. 

Sm,  ex  hoc  Scdloris  B C A momento  auferatur  momentum  (re- 

fix-^lu  cjuliltra  A«  ) Trianguli  ABC;  hoceit  ( propter  Balin  AC  = ^;  alntu- 
(bnem  BV=J,  adeoquei  Mfe  AC  diftamiam  , Habetur,  Icgmenti  ^ 

ABA,  momentum  ( refpeftu  ejuldem  A«)  \vS^  — 

Jv’ jP.  Quod,  per  magnitudinem  \ e £ ( per  §G,  ) divifum  ; exhibet  Cenin  gra- 
vitatis ab  A«  ddbntiam  — = — Solidumque ejurdemimegra  conver- 

sa — 

fionc  circa  A«,  \vJiT — = & converiionc  dimidia , \vR‘P — 

Etlimiliter  de  Icgmento  «B«,  mutatis  mutandis Puu,  fubilitutis  spro 
pro  V- 

Deinde,  Triangnli  B V C,  diftantia  ctmri  gravitatis  ab  A «,  (-per  tfhujus)  eft  R. 
« B V = Adeoque ( propter  magnitudinem,  ut  prius  jj.v  ;hoc  ell,|r  ^ — {svy 
Yclijt/  — I j prout fupra  intiave  Centrum  fuerit;^  ejuldem,  relptciu  recix 
Momentum,  vcISenuquadranulisUngubjdl^J^ar;  ncc  elfc  — 6j*y, 
vel  prout  lupra  infbvc  fuerit.  Adeoque  Solidum  integra  conver- 

lione  circa  A « fadlum,  ell,  i Ch«;  ^1)  ■>  ’ vd  "g  ^ > P™“' 

• s*  xP 

fuprave  infrave  tuerif:)  Et,  femiconveriione,  ( prout  fupra  in- 

frave  fuerit ) s ■ 7>,  vel  s‘9>. 

Illudquc  Trianguli  BVC  momentum  vel (emiquadrantalis  Ungula,  momento 
v*el  Ungiil*  (emiquadrancali  Senioris  BCA  (rcfpeitu  ejuldem  A«  redz, ) fuhla- 
iatum  u liipra  Centrum  fiicrit,  vcl  additum  ii  infra ; exhibet  Momentum  ( rdpe^Iii 
ejuidem  A«)  vel  ioniquadrantaleni  Ungulam  correfpondentem  , Semifegmenti 
BVA.  Hoc-cfl,  fimomento  Sedloris  flCA,  (per  §Q^)  aufe* 

Y yyy  2 raiur 
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r iro  veladdatur  — Semiftgmcnii  BVA 

• Moracmiim  ( vel Semiquadninialis Ungula  )rclpcAu  ipCui  A«,  — Jj’af+ 

is‘v.  Adecxjuc  Solidum  illins  Integra  convcrlinnc  circa  A • dcicnptum. 

S*Vp  „ 

— ^ : & SemiconverConc,  — ,1  r’ 5®  + — - . Centrique 

6 /Ii  12iT  * 

graviotis,  ejulBcm  B V A SetnK^meiui  difhntia  ab  A #,  ( divifb  Momeato  per 

niagnttudinem  §F  inveaam  ) erit’-———;-  . — = — . 

^ ’ J4^— 5rA’-Krv  jejf-fjjv 

Aut  etiam,  propter  =c’t-j*=v*  ; Momentum  erit  lv’^-l-ii’tr,SoIjduni 

converlione  integra  fiiiluni  {u’?’+  i &,  convetfione  dunidia„iv’P-t-  ; & 

ddlantia  centri  gravitatis  ipfius  SemifegmentiBVA,abA«,— ^r— = •— 

. ° ic£+}JV  jfjP+jrv 

o Si  autem,  ex  hoeSemifegmenti  BV  A momento  auferamusmo- 

mentum  Trianguli  B ^ V t relpetlu  ejuldem  A«)  ii’v  (cU  cnmi  Balis  AV  =3 v, 
altitudo  BV 3=  r,  Ccotriqoe  gravitatis  i Hale  dtlUmia  $r ; adeoque  momentum 
Ja'»: ) relinquitof  Segmenti  ABA  ( refpedlu  ejuldem  A« ) niomcntura,iv*^. 
Ut  prius. 

^liitcr  ; Diflamtia  Centri  gravitatis  Trianguli  BC«,  b reifta  Aa,  eft(per£ 
hujus  ) i B V = 5 J ; ejulqiie  magiiitudo  jf.  Ergo  illius  ( relpcdlu  «dae  A a ) 
Momentum,  vel  Scmiquadranialis  Ungul^  elt  Adeoque  Solidum  integra 

converlione  ciita  A a ladum,  lr*lf  , & converiione  dimidia,  J a 'T". 

Ttiangnliqi*  BCa  momentum  illud  additum  Sednns  BCA  momento 

( S Q^reperto  ) : exhibet  Sedloris  BaA  ( rerpodu  quidem  Aa) 

. Momentum,  vel  Semiqnadniutalem  Ungulam,  Jt : 

Solidumque  integra  converlione  cirt»  A a ta&am,\v  XT  =21/:“?  ^ 

. &Semifolidum,  {naf?>  + ,{r*y  = ,{f*?’+,ir»?>. 

Autcuara;  Propter  Trianguli  B'V  a nwnitudincm  Jriz=r.# — Jrv;  &Cen- 
tn  gravitatis  ab'A  a dillantumjrj  erit  ejmdem,  refpedu  A a,  momentum  {r'A 
= — jr’u:  Et  Iblidum  ejoidemcinca  Aa  integra  converlione  fidum, 

= ; & SemifoWum,  =Ja»7>-  . 

■ Triangulique  BVaraoroentuni  illud  Jr’^ — lemilcgmentiBV  A mo- 
mento lui;’  — 1 (JRrejirto)  additum;  exhiBct  Seiloris  BaA 

( rcfpedtu  ejurdem  A a ) momentum,  leu  femiquadrantalem  Ungulam  \vS’  -J- 
Ut  prius.  Adeo^  (ut  prius)  Solidum,  & SemifolidnminA?’ 

Eritque .(  momento  pet  magnitudinem  } «A'4!r^a=J/^,  ) H inventam,  di- 
Tild, ) Sedoris  BaA  diUanda  Centri  gravitatis  ab  A a , ~ 

JJeterminavimus  igitur *(  inter  alia)  tum  SedorisBCA,  tura  BaA,  cum  Se- 
imf^menu  B V A,  Cemra  gravitatis,  ( per  eorum  tum  b t a,  leu  T A,  icu  6 V, 
ied  tum  ab  A a ,•  dilbnaas, ) quzquc  hinc  dependent 
' Atque  ad  eandem  tocnum,  minatis  mutandis,  de  aliis  ciiaili  portionibus  judi- 

candum ent. 

■r>  Poflime  autem  hax  eadem,  qmc  redam  A a fpedanq  ( §Q,R,  Sy  iradita, ) hil 
adhuc  aha  methodo  cxplorjri. 

Sunt  utique  ( per  noftrx  Arithmeticae  /tefinitenon,  prop.  iit,  tat,  12],  &c. ) 
Quadtau  ordinaum-applicatarum  m Quadrante,  ( vel  Siibienliurum  in  See^rcu- 
lo, ) Series  iEquahiim  muldau  lene  Secundanorum.  Puta,  ut  iP* — o..£*  — t, 
R‘ — ^ R'  — ^ de.  ufquead^’ — R‘.  Hoc  ell,  ut  Plana  Cylindri  ConUe 
excavati,  ( per  prop.  1 r ].  tjuldcm ; ) Vel,  ( per  ejuldem  prop.  iia.  ) ut  Redae  Ib 
Scmipanbola  diametro  parwebe. 


Fig. 

idj. 


Si  enan  QpadranA  ADC,  curualcribaan  A O U C qaadratuav quod  Diago* 


Q 
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tiali  C O' dividatur ; ducantur<me  ordinatiin* 
tpplicai*  V B,  occurrentes  ipfi  DOin  M,ipG- 
que  eo  in  K : Manifiilum  dt,  Quadratum 
ordinatira  applicatae  B V,  aequan  quadrato  C 3 
minus  quadrato  C V ( per  ^ ei.  i . Euclidis  : ) 

Hoc  cit.  Quadrato  V M minus  quadrato  VN : 
funtenim VM— CB,  & VN  = CV:  &lic 
ubique. 

Adeoque,  Omnia  quadrata  B V complentium 
ADC  quadrantem  ; sequantur  oimuous  qua- 
dratis V M complentium  A O DC  quadraturo, 
minus  omnibus  quadratis  HV  complentium 
ACO  Triangulum.  Et  lingula  lingulis  rc- 
fpeiUve  fufflptis. 

Adeoque  ll  ex  Parallclcpipcdo  ODCA  (qiiod 
compleant  omnia  MVq;)  eximi  inteiligatur  Pyramis OC  A (qviam  compleant 
omnia  N V q ;)  quod  reliquum  dt,  zquabmir  omnibus  B V q. 

Aut  etiam  ( propter  Circulos  Qpadratis  Radiorum  proportionales ) Cylindrus 
O D D O,  exempto  Cono  O C O ; xquabiiur  Hximrphseno,  D A D. 

Sed  & ( propter  fingula  BVq,  fmguIisMVq  — NVq,  aqualia, ) etiam  par- 
tes panibns  relpedlivc  llimptis  xqpantur. 

Nempe;  Parallclcpipcdum  OMV A dempcoPyiamids trunco ONV*A  (fiV 
Et  liipra  Centrum  ) vel  dempta  Pyramide  audU  OCN  V A ( ii  infra  Centrum ; ) 
hoc  di,  dempto  OCA^NCV:  i£quatur  quadratis  ordinatiro-applicatarum  in 
ABV,  fegmento.  Et  lic  ubique. 

Et  hmilitcr : Cylindrus  O M M O,  dempto  ONNOvcI  OCNNOj[  hoc  cft, 
dempto  Cono  O.CO^  muUhto  vel  auau  limili  cono  NCN,  prout  iuprain- 
liave  Centrum  fuerit  pundtum  V)  aquatur  Scgmirmo  Spharico  ABB.  £t  fic 
nbique.  • 

His  pofitis  ; erit  ( propter  M Vq=  & A V=st^, ) Paralklepipedum 
OMVA  — 0^*.  • , 

Item;  1 proprerO  Aq=r  ACq  = .^*  & A C = .^,)cll Pyramis OCA=|iP’. 
Itcpi ; ( propter  N Vq  = VCq=ar%  & V C=a  ; ) Pyramis  NC  V = \x\ 
Eliergo,  Summa  Quadratorum  bnmium  Ordinatim-applicataniro  (puta  omnia 
0*)  complcntiuni  iplum  ABV  feimlcgmcntum  ; OMVA  — OCAiNCV 

Eli  autem,  iupra  Centrum,  infra  Centrum,  iP-f-v:  Adeo- 
que lUiC  Jp*  — j ti  ; hic  vero  a'*  = — — 

Ergo  (cum  UIo  cafu  habeatur  hoc  vero  — |a:’)  ent 

Oi?*— — Jv*  ( utroque  cafu  ^ fumma  omnium  »*;  icu  Qtu- 
dracorum  ordmatun'appUcaurum  complentium  ABV  fcimregmanum. 

Vcletiam  ( propter  v*=2f'  — ad.;oqucv*.^  = av.^^ — 

& — , ) erit  eadem  Omoiumo' 

fiimma 

Sed  & manilefbin  porro  eil;  cujufque  re«^  ut  BV,  ( atquede  hu;epanlidr<, 
ScmilcgmentuA  BVA  complcmiiMis  limilc  erit jodicium, ) momonuini  rcfpedu 
rcdlx  A«.  aquari  iontuuadrato  tjufdcm,  (propter  Reda;  Centrum  gravitatis  in 
tplius  medio ; adeoque  VBx|V  B=|V Bq. ) Ktfittiiitcr  gua;  (emiquadranta 
Icm  Ungulam  ( aciem  habentem  A«)  complent  plana,  ipiis  BV  iniiftcmia,  xquan 
quidem  B V leroiquadrato ; ( nam^  propter  angulum  in  V lemirodum ; altitudo 
nB,  aqualis  cnc.ipll  BV  baO  ; ipliiroque  Triangulum  Rcdlangulum  iibf^es , 
erit  C2^iadrati  dimidmni. ) Etconloquenicr,  tum  Scmiiegmemi  B V A niomcntum 
relpcdfu  ipliusAa;  tum  femiquadranulis  Ungula  eidem  BVA  inCUctis,  aciem^ 
habens  A«;  xquabitureorundemd*  lcmifumm.e;  HocclK 
' — Idem  quod  fupra  ( j K. ) fcpcnum  ciat. 

Hujc  vero  Scrotfegmenti  BVA  momepto  ( rdp^u  reda  A«  ) (ic  invento ; Si 
addamur  Trnmguloaira  B V C,  B V «j  ( rcfpedn  ejulHcm  A Momenta ; U R>S, 

rcpma : ) Prodibunt  Momema  ( rcf|x:att  qufHem  A « ) Scyrum  B C A,  d « A : 
Cxteraqut  de  Bolidis  converlione  circa  A «radis,  Centrifque  graviraiis  planorum 
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pig,  ih  A*  difkmiis;  fimilitcr  cl:cicnturatq\>e  pnu^  U:  non  (it  opus  cifdcni  uiicrK 
i5j.  us.mmorari.  . * 

At  intcrim  haud  cric  incommodum  hic  loci;  monuiMc ; eadem  etiam  me* 
(biido  Triangulorum  BCV,  B «V,  BC«,  moi^nu  rdpe^u  ipfius  A « , lubch 
poiic.  • • 

Cum  cnim  (ii^ularum  B V redarum  ( lai  huic paral]cIaram)Triai:^uIum BCV 
complentium,  momenta  refpcdu  A «;  fcu  Triangula  cifdcm  iniiilc&ua , 
drantalcm  Ungulam  (aciem  habentem  A a)  xompJentia  ; ^ntearuodcid  BV,&c. 
Semiquadrau  : Qiiicauidcm  SemiquadratOp  Pyramidcm  cvmpicnt^  cujis  Baiis  cfl 
JBV<j=:sr*.  ahtrtwo;;  CV=a:;  F.rit.ipfa Pyramis  ( per 6 hujus ; ) Hoc 
motnentum  Uiud,  fou  icmit^uadrancalis  ungula  B V C aciem  habens  A«,|j*K4ar= 
ut  prius  §R. 

Item,  ( pari  <jc an(a , ) Momemum  Trianguli  6«V,  (eu  hi}ic  inOdens  fcmi. 
^uadraift^n  Uhgula  aciem  lubens  A « ; Pyramis  em,  cujus  Baiis ) B V | j *,  M- 
utudo  V *=b  \ adeoque  ipia  Pyranus  ( hoc  cA,  Morocnaim  iJlud,  (eu  icmiqua> 
drantals  Ungula, ) i^*x (i6  = U* A •Uemus^S.  « 

Eltcjuc Triangulum  BC«t  atque  BV «dempto  additovc  ( prout  (upra- in- 
fnve  Centrum  C,  litV  pundum, ) BCV:  Adeoque  (rclbcdu  iplius  A«)  mo- 
mentum  Tnangini  BC«;  idem  at^c  momentum  BV«,  qempto,  addiiovc,  mo* 
mento  BCV  > AdeocucTnanguli  BC«  momemum  ( relpcdu  ipiius  A <)  lcuSo> 
miquadrantalis  Ungula  eidan inlidcns  actem  habens  A«;  e(l  Ir  Hoc 

c(l,  ( propter 2^  — V.;  &,  liipra  Ccmrunr,  jr=^  — p,  auieaodum;  mira 
^ vcTo,\re=  — Af+v  addendum;  adcoquc-6+jr=^;)  Utpnus,^S. 

V.  Eadem  item  odendentur  ex  prop  i ii.  Anthm.  loBn. 

Fig.  Cumcuiip  lUicolbcndatiir,  Redas  in  Scmiparabola,  Diametro  vd  Aki  paralie* 
1^4.  las,  eiie^t  Seriem  .^xjuahum  ierie  Secundanorum  Muldaum ; ( (iintcnim  Oranes 
V^,  pamiclogratnmuiti  KQ^l  complentes,  ieries  iEqiiAliuui;  omnelque 
comnleiiKsScmipirabolzcomplememum  An/,  feries  Secundanorum;  Ergo, omnes 
re(iou«  V parabolx  diiDKtro  C A parallela:,  fune  Idics^aEqualium  muidata  fe« 
ne  Secundanorum: ) Hoc  cd,  Utquadrala  ordmadtn  apjdicatarutuin Circuli qua> 
dunte;  utjDodo  od^fumed.  * 

Siigmir,  iuper  eadem  A «reda,  ( ut  communi  Bafe,)  delcribatur  cum  AD4 
SemxiTculus,  tum  A a«  Parabola  reda  (cujus  Axis  Ca  squalis  iit  ipd  CD  ur* 
atU  Radio  : ) Et  ordiiutim-applicata  m Semicirculo  quslibct  B V produda,  oc- 
currat (^rabotae  in  jS  I Erunt  omnes  V jB  Re^,  omnibus  Quadratis  V B rcipcdlivc 
liimpus  proportionales. 

Adeoque  du<^U$  omnibus  V ^ redis,  ( (ivc  totam  Parabobm^  Hve  ipbut  (esmen- 
tiim  nt  A VS  complenubus, ) in  communem  alutudinem  ^=C^=CD : Erunt 
omuU  V A in  panitclograroma  ( Prifma,  Parabolx , ejufve  poruoni , inlilbms 
complentia, ) squilixomnibus  V B quadratis  ( & lingula  lingulis  relpediv'c  fump^ 
tis ; ) Hoc  ed  ( per  ante  demondrata  ) Duplo  momemi  Semicirculi,  ejulve  cui 
inGduot  pordoni,  rcfpcdu  redxA«;  Imi,  Duplo  lereiquadranulis  Unguis  cor- 
relpondemis,  aciem  habentis  A «.  ( Sunt  enun  hsc  ParalJelogramina,  propter 
communem  aldttidinem  iplis  quibus  inGlhmt  Redis  V I,  proponionalpi;aa4^ 
que,  perjaro  odenla,  propc^onalia  ipGs  V B quadratis : M &,  propter  GD= 
« e ParaUcloaramnium,  C a in  aequatur  ipfi  CD  quadrato : Ereo  & re- 

liqua reliquis  rerpedive  ) j^demque,  V A in  Ii?,  ( utpote  lUorum  dimidia,  ) ipli 
Momento  plani  A B V rdj^u  iplius  A « ; vel  Smiquadranuli  Unguis  correi^ 
pondenti  aequantur,  v 

Si igitur,  ParallclograMo  A V / / ; auferatur  A)0//vel  AaA//( hoc'. cft, 
Semiparabois  Complementum  A A /,  dempto  additove  a prout  fupra  iiifr/Ve 
Centrum  Ricric  V pundum;  ) hab^r  Parabols  i^mentom  AV-AsAV/  — 
Aa/±AaX.  ■ . 

Fil  autem  ( propter  A V = v, & Vi'=.^)  ParaUcIogrammum 

Item ; ( propter  Stmiforabois  Complementum,  fubtripluD  ciTCumlcripu  l^ral- 
Iclogramroi,  per  prop.  15.  /^W.  vel  piop.  i.  hujns;  redainque  AC  = 

C A ==  iP ;)  SOTiporabolz  complementum  A a / \ 

• ,i>  • 


Prop.XV.  DeCalcubOntriGravitatis. 


Item;  ( propter  A C=C^;)  ParaboieLa- 
tus  redura  erit  seqoale  ipli  C ^ ^ : £c 

(propter  flb  = VC=*')  erit  jBJ  = bA  = ^: 

Adeoque  Scmiparabolx  complementum  /3a^ 
( utpoLc  circumfcnpii  ParallclograLmnii  ^ b a J' 
.. « 

triens)  = 
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Ergo ; Parabolz  Segmentum  AV  & =:  AV^ 

[d'  — AaJ*±  ^ = — Atque 

hoc  demum  in  du<5him;  exhibet  \ 

— Semif^mtnti  Circuians  ABV 
Momentum  rcfpcdu  rc^te  A«;  tei  Semiqua- 
drantalem  Ungulam  corrcfpondentem  : Ejufque  duplum, 

= = — ut  prius,  §T. 

Atque  hinc  fimiiucr  elicientur,  tum  Sedlorum  B C A,  B « A,  Momenu  feu  /emi* 
quadrantales  UnguLe  refpedu  recbe  A «,  tum  Centrorum  gravitatis  inde  diAantia; ; 
cstteraque  ut  pnus. 


Eademque  adhuc  alias  Hc  invelligantur. 

'Si loteliigatur  Sphxra,  vcl  Socior  Sphzricus,  (puta  BCBexconverfione  Se£lo-  W. 
ris  circularis  BCA  circa  A«  factus,)  ex*  numero-inhnitis  Pyramidulis .( JuxtaFig.  ifp, 
dcf.  I.  Cap.  ^. ) iconilari : Quorum  omnium  coipmunis  vertex  htC  Centrum; 
coiumoms  alurudo  Cu'cu1j  SphzoEve  Radkis ; Baldque  compleant  ipiam  fuperti- 
ciem  Sphzricam;  vel  Scdlor.s  Sphxuci  Superiuiem  curvam,  (.  pou  B A B quz  ar- 
cus'B  A'  circa  A«  converiione  dclcribiturr)  Erit  (propter,  Pyramides  Pnunatum 
iiiper  eildem  bafibus  zque  alturum  Trientes,  per  prop.  d hujus; ) Soflor  Sphzri- 
cus  BCBA,  a:qualis  iuperficiei  Sphzricae  ft^euto  BAB  in  Tnemem  Kadii 
du^.  • ** 

Habetur  autem  Superficiei  Sphxricz  fegmenttim  illud  B AB,  ft  ducatur  Arcus 
A B = is.  in  Periphcriam  ejurdem  arcus  Centro  gravitatis  defcnpcam,  per  la  hu- 
jus. £lt  autem  ejuidem  A B arcus  Cemrom  gravitatis,  puu  G ( m Hg.  idi,  i6z.) 

e 

in  reda  C ^ arcus  axe ; reflaque  C G = - ^,  ( per  14  hujus.)  Redaque  1 = J c,  15^ 

a 

(ut  fQ.  aRenrum  efl:)  Atque  (propter  fimilia  Triangula)  Ut  C^=e:.^,  ad 
f c*  ' * 

/i  = lc,  fic  CG  = - JP,  ad  — =Ge  djftamiam  Cemri  gtaviutis  Arcus  AB,  ab 

A «;  Adeoque  eft  Peripheria  yuldcm  integra  converiione  circa  A « dderipta. 

In  quam  itaque  fi  ducatur  AB=«,  habetur  Sphzricz  SupeHiciei  legmemum 

c*  y . . 

B A B = : vel  ( propter  c*  = a t/  , ) SupcrGciei  Sphzricz  fegmenmm 

B AB  = vy. 

Vcl  etiam  ( per  1 2 hujus ; ) Propter  integram  fphzrz  fupediciem  quatuor  Circu-  Fig. 
lis  maximis  xquakm;  hoc  cU,  ^RT\  atque  ablcilTum  fegmentum  ABB,  m ea  lyp. 
ratione  ad  tot^  qua  ellipCus  altitudo  AV=v, ad  A «*c=z A*:  Erit  ut  A»=2A’,  itfo. 
ad  AV  = t/,  Ik  tota  fuperneies  Sphzhca  2^y,ad  ipfius  {egmentum  BAB=t/y. 
ut  mius. 

Quod  itaque  fuperficiei  Sphsericz  fegmentum,  in  1 R dudueq,  exhibet  Sedorem 
Sphzrkum  BCB  A = ^ Adeoque  Semiquadranialem  Ungulam,  fcu  Piam* 

BCA  momentum  refpedu  A«,  \vR^.  Idem  quod  fupra,  §Q^repenuni  cfl.  • 
Cztcraqiie  hinc,  ut  ibidem,  deducentur.  « 


Exhibuimus  itaque  Semicirc^i  Partiumque  ipfius  expoiiurura,  tum  Magnitudi-  X. 
nes,  tum  Momenta  refpedu  redarum  aliquot  expolitarum ; eorumque  diibmtiam 
Centri  graviau  ^ redn  iliis.  Adeoque  p«  prop  i6.  Cap.  przced.  ( propter  datas 
* eorum 
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eorum  ^ duabus  in  eodem  plano  rccl;i>,  non  invicem  parallelis,  dillamias,)  ip(a 
gravitatis  Centra. 

Eadamjui  nkthodo,  de  aliis  Ciraili  portionibus,  corumque  Momentis,  & Soli- 
dis converlionc  fertis  het  judicium.  Piim,  li  pro  Icdorc  B*A,  (ad  verticem  ter- 
minato) exponeretur  Hitor-  D*15,  aliulvc  hujufinodi:  Cum  cmm  tum  Sedloris 
B»A,  tum  U«A,  magnitudines  & momenta  ( rcliquaque  quje  hinc  dependent ) 
jam  exhibeantur ; etiam  lectoris  D >B  (qui  illorum  vel  dtlfcreniia  vel  liitnmaCt) 
magnitudines  & momenta  ( adeoque  de  quae  hinc  dependent ) tiicile  exhiberi  po- 
terunt. 

Item;  eadem  methodo  qua  mOnjenia,  verbi  gratia,  (Irailegmenti  BVA,  i re»Sla 
. T «,  ad  rcdbs  T A,  vel  B V,  translcruntur;  jHjilunt  limiluer  ^ rcdla  A «,  ad  T r, 
vel  Ba,  transfeVri.  Eaque,  qux  hic  uadumur,  mille  modis  abis  ampliari. 

Y.  Qua;  autem  de  Circulo  cjulquc  portionibus  didlafum:  eadem  ad  Eiliplin,  hujuf- 
que  portiones,  lacile  transfcieiilur.  Nempe,  fi  intelligatur  Axium  ellipleos  alter 
A «e,  alter  Manente,  ut  prius,  A«  = ii?;  (adeoque  AV  = t/,  V*=/6;) 
em  D .X  in  ea  ratione  ad  1 A",  quaelladA*;  adeoque  B V in  eadem  ratione  ad  r. 
Adeoque  ubicunque  B V,  aut  huic  parallelae  in  calculum  veniunt ; pro  s,  fublti- 
tuenda  erit  quantius  quae  Iit,  ad  in  ea  ratione  gua  dt  D A ad  A « : ( majore 
quidem,  li  D>  fit  axium  major;  minore,  (1  minor;)  Adeoque,  pro  j* ; quanti- 
tatLin  qu2c  (it  ad  hanc  in  duplicata  ratione  redit  D-xadAa:  & limiliter,  mutatis 
mutandis,  in  rdiquis  e)uldcni  poteiLmbus. 


A. 


B. 

itio. 

e. 

H. 

•I. 

T. 

I. 
T. 


PROP.  XVI.- 


Sedoris  Sphxrici  Centrum 'gravitatis,  eft  in  Axis  fui  illo  pundio, 
quod  ^ Centru  Circuli  diltat  Tribus ^Qga'drantibus. Radii,  minus 
Tribus  Odiantibus  altitudinis  fuperficiei  Curvi:  Seu  Tribns  Qua 
drantibus  Radii,  mimis  Tribus  Odantibus  finus  Verfi  : Seu,  quod  i 
Centro  Circuli  dillat,'Tribus  Odlantibus  altitudinis  refidui  liiper- 
ficiei  curva:  j leu  Tribus  Odlantibus  finus  Verfi  refidui. 

Hoc  ett,  in  Hemilph^^rio ; J Radii. 

Atejue  hinc  Segmenti  Sphseri  ( plano  ablciffi),  Centrum  gravitatis  col- 
ligitur: Et  in  aliis  portionibus  fimiliter.  Et  qui  hinc  dependent. 


Nempe;  Si  ponantur  Symbola  ut  in  propofitione  pncedente  ;■  erit, 
Semiquadrahtalis  Unguli  totius  lemicirculi,  aciem  habentis  Aa, 
( unde  de  Solidis  converfione  fadis,  5t  Semifohdis  fiet'  judicium, ) 
Magnitudo  diftantia  Centri  gravitatis,  fivei  ra,  fiveaTA, 
momentum  reljjedlu  ra,  vel  TA,  : Diftantia  Centri  gra- 
vitatis ab  A a,  P;  momentum  relp^u  Aa,  ri  P. 

Aciemque  habentis  -r»,  Magnitudo  \R'P-,  momentum  refpcdtu  A«, 

* 8 i?  * ♦ 

|.S*  ; diftantia  Centri  gravitis  ab  A«,  j p-:  Momentum  refpcdtu 

T9,  ,1  .ff  ’ P ; refpciftu  T A,  ,J  ^ ; diftantia  Centri  gravitatis  a t «, 

i TA,  Jj?. 

Aciemque  habentis  TA,  Magnitudo  \R'P\  momentiun  refpedtuAa, 

8 j?’ 

-5^';  Diftantia  Centri  gravitatis  ab  .A.«,  : Momentum  refpedtu 

, rcfpeiitu  TA,  \ diftantia  centri  gravitatis  a t«, 

l^iaT.A,  JA>. 


Semiquadrantali;  Unguli,  Sedtoris  BCA.  aciem  habentis  A «,  (unde 
de  Solidis  converfione  fadiis,  & fcmifolidis,  fiet  judicium ; ) Magni- 
tudo, ; diftantia  Centri  gravitatis  i DC,  \h\  a ra,  a 

TA;  H — \h\  momentum  rcfpedtu  ra,  refiiedtu  TA, 

• \vR' 
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>y9. 


\v  — £’■.  Diftantia  Centri  gravitatis  ab  A ^ + |r;  mo- 

• oV  p 

mentum  refpedu  Aa, 

Aciemque  habentis  t « ; Magnitudo  | a ^ ’ -f  { r J ; momentum  reipedu  I. 

8 V I 

A*,  + diftantia  Centri  gravitatis  ab  ’ ' 

Momentum  refpeAuT«,  refpeftu TA, i<^ ’ X. 

. n,  I . n.  i n ...  liaX+IgsX — JJTI 

— J *+ 1 r V.*  ■ ; diftantia  Centri  gravitatis  a t «, T^T^fTg  7~^”  ’ 

. $aJl—isX-\-isv 

a TA, — p-„- . 

tau-f-Br 

Aciemque  habentis  TA;  Magnitudo,  \nJi^  — \sX‘-,  momentum  re-  I. 
^leAu  At,  \v  X'  — i s'  X‘  ■,  diftantia  Centri  gravitatis  ab  A a, 

1— ; Momentum  refpecftu  to,  — \s.X^-\-  isvX‘-,  re-  X. 

II  tx  — — O s 

ipeifto  TA,  iaX^  — X’  — iJvX’  ; diftantia  Centri  gravitatis  h 

S>aX — ^sX.\-}sv  , jjaX — ijr.^ — jrv 


-—5---;  a TA, 

11«  — BJ  ^ 


Ii'fl  — ts 


Ungulae  ( Semiquadrantalem  intellige ) Trianguli  B VC,  aciem  haben-  D. 
tis  A«;  Magnitudo,  Sr^ir;  diftantia  Centri  gravitatis  a DC,  |ir;  i 
at,  .S  + Jjr;  i Ta,  X+lx-,  momentum  refpe^  t«,  j:’; 

refpedln  T A,  ie  x X:f\jt  x‘ ; Diftantia  Centri  gravitatis  ab  A a,  J j Q. 
momentum  rel^iftu  Aa, 

Ademque  habentis  T a;  Magnitudo  — \ixv\  momentum  refpe^u  M 

At,  ^s^xX — diftantia  Centri  gravitatis  ab  A a,  — a-i' 

20  Jt  — -O  V 

Momentum  refpedo  r «,  lrx.5' ± j nr"  .4 -b  jrif’;  refpeiftuTA,  x. 

* D ^ A yg 

\s xX'  — \sx‘\  diftantia  Centri  gravitatis  i ra,  .^  + T_— j 

^ X±^x 

„ 4Jf.*±5Jr’ 

Aciemque  habentis  TA;  Magnitudo,  1 momentum  re-  M. 

fpeAu  Aa,  ^j^xX-\-is^xv  j diftantia  Centri  gravitatis  ab  A a 

*— Momentum  rcfpeiftu  ra,  iJxX’  — {jx'‘-,  refpeaoTA,  x. 
\sxX‘:f.\sx‘X+lsx^-,  diftantia  Centri  gravitatis  i ra, 

, _ . „ 4*.^  z jir’ 

a TA, 

. «X  +4.»  , 

Ungula:  Semifegmenti  BVA  aciem  habentis  A a;  Magnitudo,  liAX  E., 
momentum  refpeiftu  ra,  — ieX‘-{-ij’vX-{-ii*-,  re- 
fpe&uTA,  Iv.#»  — — Jj*;  diftantia  Cchtri gravitatis 
a ra,  i TA,  X--^^e; 

4V.^-|-4J*  ^ 

= ^ refpeOnBV, 

jv.#’  — er’jf a-'*'  MomentumrelpeduAa,tf^’-}-{rv^’+nr’jr; 

j-n.  • ^ • L • ieX'-^isvX'z2i^x 

diftanaa  Centn  gravitatis  ab  A a,  s j . 

4i/=iP-b4j’®  , 

Aciemque  habentis  ra;  Magnitudo,  momentum  K. 

Z z I a relpeiftu  , 
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refpe(£lu  A«,  \vR''  — diltantia  Centri  gravita- 

tisab  A«,  ’’  Momentum refpeAu  t«,  Jrjfi 

+ Jrt<^ A'  — jJ'*';  refpedluTA,  i? , j’^4'jr’w; 
relpedu  BV,  — Jr  ^ ’ + J at)^’+{  — J -t-ilr’»  ; diftantia 

b * 

Centri  gravitatis  a t.,’  \R  + ^ iTK,lR 

, i£j>  

Aciemque  habentis  TA;  Magnitudo  \e R’.\-\svR—\s':,  momentum 
refpedtu  A«,  jt/ j?’ — Jr’ A”  + « A — Jj' ; diftantia  Centri  gravi- 

. r.  • 

tatis  ab  A •,  7^7^»‘lp7^  j'u'yiISj~  refpcctu  t leU^ 

— refpcilu  TA,  Jf  .^^  + 5 — Jx*v; 

refpecllu  BV,— J -rviP*  — T^j*i»;diftantia  Centri 
gravitatis  i t <.  | >f  -h  e , >.■.(_  i ^ TA,  J yf  _ 

. — 4r>’  '■.  ^ 6c  R‘Jris-oR—^s>~ 

, , 

6eR'  + 6ivR  —is'' 

Aciemque  habentis  BV;  Magnitudo,  —le  R’  .\-^av  R mo- 

1 mentum  refpe&u  A«,  | v ^ — j j’ ^ — j5'»‘=  i u' A*: 

_ . ■ • , , ^vR' — s'h 

- diftantia  Cenui  gravitatis  ab  A.,  v: 

Momentum  refpeiftu  t«,  —leR^.\-•,avR'+ilvR‘~^s'R.^-^s^v; 
rerpeiftu  TA,  — J r jP' •+•  Ja  v — i r vyP’ — ^r>  ^ — ,5  r’ t,;  re- 
Ipeiftu  BV,  {fiP’-(-5rvA”-“|aj’^-l-'ijr’A’  — ,Jr’v;  diftantia 
— 9e^’-|-i2avA”-h5rvA‘  — <r’/’-)-zj*v 
— 12  f yP’-|- iiav^  — 4j»  ’ 

^ , .1.  a V R' X s V R'  — X.  s' R — i s>  v 

“ TA,  “rr7r>>  J.  . r!  ■’  > 


Centri  gravitatis  i r «, 

— ly  f ^ ’ -f-  IX  av  R’ 


— i2rA”-hi2avA?  — 4.r' 
if  eR' .\-lS  x'<J  R' — ixaeR.{-xj'R  — 2j’ii  • 

— \xe  R‘ ixav  R — aJ’ 

Unguix  Trianguli  B A V,  aciem  liabentis  A «;  Magnitudo,  1j’v;  cen- 
tri gravitatis  Diftantia  a r«,  2jp  — \v,  iTA,  Jv;  momentum  rc- 
fpeiftuTa,  li-dvjP  -hir*;  relpe^tuTA,  ij^vR-^',s' : Uiftantia  Cen- 
tri gravitatis  ab  A a,  }r ; momentum  rcfpeiftu  A «,  d-f'®. 

Aciemque  habentis  t«;  Magnitudo,  jrviP-hjr’;  momentum  refpedhi 

Aa,  ; centri  gravitatis  diftantia  ab  A«, 

, a ViT -f-  o J* 

a-.'  . ^ 4- 10  s' fi — JJ*V 

Diftantia  Centri  gravitatis  a t*,  — - — ^ — ; i TA, 

- + ‘'-«‘T  4 ^ 

4 2?  ^ 2 V 

S— — — ; momentum  refpedu  r«,^i  ViP’-}-}r'yP—ir’v; 

• « ' 4Uil"p^*X* 

refpciftu  TA,  \ sv  R‘  — if  R-^\s'v 
Aciemque  habentis  T A;  'Magnitudo  ys®*;  momentum  refpeiftu  A«, 
Jr‘®iP  — i j^v  centri  gravitatis  ab  A«  diftantia,  jr:  piftantia  Cen- 
. ' tri  gravitatis  ir»,  iR  — |®;  iiTA,  |®;  momentum  relpeftu  t«, 
■ |j®’^— jj®=;rcfpe(ftuTA,  jr®’. 

Ungui* 
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Ungula:  Segmenti  A B A,  aciem  habeatis  A»;  Magnitudo,  |tA^’;.mo- 
meatum  rclpeiSu  t«,  refpedu  TA,  — ti-’’® 

diftautia  Centri  gravitatis  a t«,  aTA,  Jl—ib-,  it  DC,  \b.  s 

Momentum  refpeilu  A«,  Jr + — n-'’^  ; dillantia  Centri 

gravttaos  ab  A., 

Aciemque  habentis  r«;  Magnitudo,  ie  Ji’+  i s v X-,  momentum  re-  H 
fpedtu  A*,  J v’ jP’ + nt’ » ^ ; centri  gravitatis  ab  A«  diftantia 

V.  Momentum relpedhi  t«,  jr Y. 

o C /i  ^ U V 

rerpe<ftu  TA,  \e Ji'>-\-^sv R' — iir’jP;  diftantia  Centri  gravitatis  it 
iSe  R‘-\-7  svR-\-iS^  iTA 
* ize R \sv  ' ’ • izeR-^^Jv 

Aciemque  habentis  TA,  Magnitudo,  ieR‘ — 'ssvR\  momentum  re-  N. 
fpcciu  A«,  Iv’  R‘’—  ji  s‘  vR  •,  centri  gravitatis  ab  A a diftantii 

^ ^ -V.  Momentum  refpedtu  T a leR^4-AsvR’ — 

6 eR  — zsv  ^ 

relpeftu  T A,  Jr  ,?>  — diftantia  Centri  gravitatis  it  Y. 
se  R‘ -^-svR-^  zs^  it  e.R‘  — stvR4-zs' 

— ~ iTA,  > ^ ^ ^ 


izeR — 4JV 


iieR  — 4 j® 


R. 

M. 

X 

M 


UngiJx  Triangub  BCa,  aciem  habentis  Aa,  Magnitudo,  tr’j¥;  di-  F- 
Ibantia  Centri  gravitatis  it  a «,  — a TA,  \R  + iv\  momentum 

refpeftu  aa,  — ^s^vR  -,  refpedu  T A,  J : Di- 

ftautia Centri  gravitatis  ab  A a , ■{  r ; momentum  rcfpcdtu  A a , d ■<’  A’. 
Aciemque  habentis  a a;  Magnitudo,  {s  R“  — SrvA;  momentum  re- 
Ipciftu  A a,  ^ r*  ^ — ,S  j’  ® jP  ; ccntriquc  gravitatis  ab  A a diftantia, 
iR  — zv  _ ...  1 R' — 3®A’  — j’  , 

— s- r:  Diftantia  Centri  gravitatis  a aa  — p-;  i 

12^—4®  6R!—z'j 

T A,  ; momentum  - relTCiIhi  aa,  -^s  R'  — \sv  R' 

O iT-»  2V 

— R\  refpeftu  T A,  R'' --^sv R‘  — rir’A’. 

Aciemque  habentis  TA;  Magnitudo,  | j^’-l-sr®A’;  momentum  re- 
IpeAu  Aa,  { a ’ jP‘ j’®  jP;  diftantia  Centri  grasntatis  ab  A a, 

2 ^*4“  X V 

-a---; r:  Momentum  refpedlu  aa,  ,|rjP>  — re-  x 

12,  K 4 V 

IpeAuTA,  ,! j^>-|-tI->vjP’ — n-'’A;  diftantia  Centri  gravitatis  iaa, 
<SjP-fi®  'dA>-b2® 

Ungula:  Trianguli  BVa,  aciem  halxintis  Aa;  Magnitudo,  ! r=A;  centri  F. 
gravitatis  diftantia  a aa,  JA;  iT  A,  2A’  — |A;  momentum  refpcdu 
aa,  rcfpedhi  TA,  Af— ir"*":  Diftantia  Centri  gravitatis  R. 

ab  A a,5 2 ; momentum  rcfpedtu  Aa,,5jiA, 

Aciemque  habentis  a a;  Magnitudo  jrA‘;  n>omentum  refpedlu  A a,  M. 
Jr^A’;  diftantia  Centri  gravitatisab  Aa,  jj:  Diftantia  Centri  gravi^  W. 
tatis  aaa,  |A;  aTA,  22P— |A;  momentum  rcfpetftu  aa,  ijA’;  re- 
fpedtu  T A,  5 r A" -A  — Jr  A’=  i4rA’-(- jj*  A 1 

Aciemque  habentis  TA ; Magnitudo,  J A jP— i r A’;  momentum  relpedtu  M. 

Aa,  j2"A^— Jj^A";  diftantia  Centri  gravitatis  ab  Aa, 

Momentum  rcfpeftu  aa, 


— JjA’=,ijA>-bi'dA;  refpetSuTA,  j/iP’ — ,2®!?“-!- 4J'^-|-i2’®;  di- 

Z2222  .1 


\.s  vR'' R — j2’®  = |rA*^  W. 

'®;  di- 
ftantia 
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• 3 j*  V 

flantia  Centri  «ravitatii  4 t s—  ^ 

j,. - 3 ^ -iDC = _3Y1_ 

^+8if'-4VjP+4j”  8J>-  4f  + +.f’  iiif-4-6 

_ 3 ^ _ 

4^  + 4'j' 


F.  UngoUe  Sedoris  B»A,  aciem  habentis  A»;  Magnitudo  X; 

momentum  refpcdu  »«,  ^ v 5 — iS  ■<’ t>  J ; refpe<fe  T A, 
+ diflantia  Centri  gravitatis  4 t«, 

R-  • ^-4-^+7?'  " ^7/+^^  Momentum  refpediu  A., 

{fJP’  + Jrv^‘  + T5r’^;  diflantia  Centri  gravitatis  ab  A«, 

8vjf'i-4s’ 

L.  Aciemquc  habentis  r < ; Magnitudo,  {/ = + isif’ 

— Irv^;  momentum  refpedu  A«,  5vjf>  + 5r’v?’  — diflam 

W.  tia  Centn  gravitatis  ab  A«,  — ' ™°™entum  relpe- 

(flu  T»,  |aiP’+  'Jj!?’— 

refpedu  TA,  + + 4 rv^ ’ + dr’ A!=  j/A” - d /Ajf’ 

. . : ir/jP’  + SrAA  — ij»  ^ 

+dr’A;  diflantia  Centri  gravitatis  a r«, ^ 

T*  9££'_zZi^^+if 

I2/A+4SA  • 

L.  Aciemque  habentis  T A ; Magnitudo,  J/'A‘ — {j  A A = {«A’4- |jA> 
+ JjvA;  momentum  relpeiflu  A«,  |vA>+Tir“vA;  diflantia  Centri 

W gravitatis  ab  A «,  : Momentum  rcfpeiftu  t.,  5 « A' 

+ 4rA’4-drvA’+dJ»A  = i/A’  — 5jjAi?'+dr’-«;  refpeiftu  TA, 
JaA^  + drjf^  + davA”  — sJaAA'— di'A;  diflantia 

Centri  gravitatis  4 t», — — — j a TA, --= j — . 

° \zlR  — \sh  \zfR  — ^ah 


Z.  Adeoque  exhibuimus,  Sphericorum  Seftorum  & Segmentorum,  Un- 
golaimm  item  ahorumque  Solidorum  expolitorum,  tum  magnitudi- 
nes, tum  momenta  relpedtu  expolitorum  aliquot  planorum,  eorum- 
que  Centrorum  gravitatis  a planis  illis  diflantiam,  iplaque  gravita- 
tis Centra. 

Qw  omnia,  ad  alia  etiam  Solida,  ad  Spheram  ejuTve  partes  (pedtan- 
tia,  iacile  poterunt  accommodari : Aut  etiam  ad  aha  Sohda  ex  Cir- 
culorum portionibus  oriunda. 

Q^que,  de  Ungulis  Semicirculi  ejufve  portionum:  Sphan^aque  St 
portionibus  hujus , diifla  lunt ; eadem  ad  Ungulas  Semi-ellipleos 
hujnfve  portionum : St  Sphxrocides , portionelque  hujus ; ucile 
accommodantur. 


Intelligatur 
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INtcUjgatur  BCBSeftor  Sphxriais;  (intel- 
Iigc  Figuram  Solidam  ia  Sphxra,  qux  con> 
vemone  floris  Circulans  BCA,  ieu  BCct, 

Circi  AC «,  dclcribuur  : ) Ex  inhnicis  numc* 
ro  Pyramidulis  fimiiibus  &«ec)ualibus  (juxta 
dcf.  I.  Gap.  4.  ) componi:  Quarum  commu- 
nis vcncx  fu  Sphajne  Centrum  C ; Balefque 
componant  Spherice  fupcrficici  kgmentlim  Se- 
niori fjA^rico  convemens.  Ent  itaque,  Tura 
Hmul  omnium  Magnitudo  , xqualis  Trienti 
Radii  ( communis  Almudinis  omrfium  ) in 
Spharneara  lupcrticicm  BABj  vcl  B*B,  leiio- 

n convenientem  , ( utpoic  Balium  Aggrega- 
tum, ) duilo  : ( Qiiod  cx  i vel  6 hujiis  pro- 
babitur ; propter  Parallela  Pyramidum  Plana  luniiia,  aut  etiam  parallelas  Soflorum 
Iphxricorum  curvas  lupcrhcics  ftmilcs,  m ratione  ^ciindanorum  : ) Tum  Centra 
gravitatis  omnium,  in  Simili  SuperHcie  Sphxnca,  delcnpta  Radio  Cb={CB=|A 
( propter  Centra  gravitatis  Pyramidum,  m Axe  luo  pufita,  tres  qu.idranies  ejuf- 
dem  ad  verticem  abicindcntia  \ per  hujus.  \ Cujus  quidem  rupei'Hciei  ba  b,  ra- 
dio Cbdeicriptx,  cum  lingula  pun£b  mtelligantur  zqiiconuUa,  (ut  quzxqua- 
Jium  Pyramidum  Centra  gravitatis  fuftineant;)  idem  erit  hujus  Centrum  gravi- 
tatis, atque  expoliti  SotionsSphxrici.  Puu  ( in  iedlorc  BCBA)  m G,  medio 
puni^  reihe  a v ( limis  verii  arcus  ba  ) per  15  hujus.  Elt  autem  , \ propter 
Cb  = |CB  = J.^;)  re6h  av  = |AV  = |t» ; AdeoqueaG  = |av=|tf,  &CG 
= Ca  — aG=|CA*— iA  V=3.^— = (propurai?— i=rA  ) Et  li- 
miluer  oltendciur,  in  oppoliio  Sc^rc  BCB«,av  = |«V  = ;/i;  & aG  = jav 
= 1^ ; dt  CG  = Ca  — aG  =|.^—  = |v,  ( propter  zJi—h  = v.)  Hoceft ; 

Diltanda  Ccniri  gravitatis  Sectoris  Sphxnci  ( m adoris  Axe  politi ) i Cemro 
Sphxtx,  xqualis  Tribus  Quadrantibus  Radii  minus  Tribus  Octantibus  altitudinis 
fupcrhcici  Curvz  Iciitori  convenientis  ; aut  etiam  (quod  eodem  recidit)  xaualis 
Tribus  Octantibus  altitudinis  rcliqux  fupcrhciei  Iphxncx.  Quod  erat  pioponium. 
Hoc  cll,  Ipcciatim  ia  Hemifphzrio,  ( propter  v = /6  = .^,  )|>?  — = 

Corollarium  conflat,  cx  prop.  x~.  C^p.  prxced.  Kam  SeCtori  BCBA,  dempto 
BBC  Cono,  habetur  Segmenuun  B B A ; dcSeClon  BCBa,  addito  eodem  BBC 
Cono,  habetur  Segmentum  BB«.  Cura  itaque  tum  Soiloris  (phxrici  (per  jam 
oflenia  ; ) tum  dempti  addiiivc  Coni  ( per  6 hujus;  ) magnitudines  & Centra 
gravitans  aHignamur  ; habebitur  & Kclidui,  vcl  Aggregati,  Segmenti  Sphxrici, 
tum  Magnitudo,  tum  & Centrum  gravitatis.  Et  limiliicr,(  mutans  mutandis, ) in 
alus  Sphxne  portionibus.  • 


A. 


B. 


Exempli  gratia.  Centri  gravitatis  SetSoris  integri  BCBA  ( converfione  Sc-  C. 
milcClons  Orcularis  B C A,  circa  C A,  deflripti  ) ddbnua  a C,  ( per  modo  dc-  ^^8- 
monllrata  )ell  |CA  — *AV  = JA»  — jAV=r|V*,  in  ipfo  Axe  AC  ^ J 9> 

Hoc  efl  ( jwlitis  dt  m dcmonllratione  propolitioms  prxcc^cntis,  Kau  o C A ±=  i<5o. 

CB  = C«  = iP;  integra  Feriphcria  Arcu  BA=ra;  chonfaBA  = c;  iinu 

re£lo  B V = J ; & vcrlb  A V = t/ ; verfique  rcliduo  ad  Diametrum  V « = 2jt  — 
ti  = /6  ; a Centro  Diflantia  V C = ar  = A^  — v vcl  — Ji\  Item  a — i = r 

j = /';  = 

Adeoque  ejuldem  Centri  gravitatis  ab«,  vel  t«,  (inrcilige;  ^ plano  in  « 
Sphzram  Tangente, ) + — |ti.  Atque  i T A, 

EadciBqoe  elt  ab  iildem  r.<,  vclTA,  planis;  diilantia  Cemn  gravitatis  Semi- 
fcdlons,  (puta,  oui  plano  per  J\«  tranlcunce,  integrum  bikcanic,  determinatur;  ) 
aut  S-j4loris  Qiiaaranulis  ; aliulve  imjacrfedb  quavis convcrlionc  delcripii,  (adeo- 
<juc duobus  ejuimodi  planis,  quorum  communis  Icilio  liiA«,  incerjciti;) propter 
omnia  pbna,  Scilorem  integrum  complentia,  iplorum  partibus,  Seoores  partiales  ■» 
compicimbus,  pVoporiionalia,  atque  m iifdcm  ir*,  T A,  planis  Tangentibus, 
difbntiis.  Quod  dc  femi-conis,  vel  fetnifcgmentisSphzricis^iis  , aliilvc  Solidis 
imperfeda  converfione  deferiptis,  & corrclpondenubns  Ungulis,  &c.  fimiliter  0^ 
lincL  Quod  fcmel  mooeo,  ne  fiepius  fic  opus  idem  repetere. 

Z z 2 z } er 
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754  De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.V. 

Fig.  ' E(l  autem  (per  prop.  pneced.  § Q^)  Sphatnci  Sciloris  integri  BCBA 
IS9,  magnitudo,  U‘ P=\vJl'P  ;(  adeoque  (cmifeiHoris  magnitudo,  nC’?’  = {s^P;) 
ido.  & Ungulae  Semiquadrantalis,  qui  huic  refpondct , ( mtelUge,  qui  Sciton  circu- 
lari BCAmlillit,  aciem  habens  A«,  )magnitudo  ;c 


D. 


floris 

Uiigulaiqoe  Semiquadrantalis, 

Et,  rcfpcflu  ipfiusTA,  momentum  Iphirici  Scdbris  iiui^i  BCBA,Jf’^?' 
~.X‘HPz=,\vR‘T->r'iV'JlT=\vK’P  — U‘JiP-  Serailcfloris  IvR^P 
— ,1  a ’ ^ IP  ; Ungukque Setmqiudrantalis,  (S)  A' ’ — ' 

Et  fpociatiin,  quae  totiScmicirculo  infillit  Semiquadrantalis  Ungula  aciem  ha- 
bens A«;  ( propter  v=iR,  & a = o,  ) ell|j?’,  & (olidum  converlione  (a- 
ftiim,  hocdl,  Spha-ra  integra,  icScmilolidum,  feu  Hemifphanum 

Uillantia  Centri  gravitatis  i r «,  vel  T A,  R : Moraencuni  Unguli  relpeflu  t «,  vel 
TA,  Sphairi,  5^*7’ ; Hcmilphini  A U a ; \R^P. 

Deinde  ( per  prop.  priced  § R.  ) Coni  integri  B B C,  ( converlione  Trianguli 
XS*  aP 

BVC,  circa  A «,)  magnitudo  dt — Scmiconi,  ; UnguJ:c  Semiqueadran-  - 

6 li  I z ix 

/^—.y  R-^V  . , 

talisjcarj^.  Hoc cfl;  Si  V fu fupraC Centrum; 

..  v^~R  v—R  „ v—^R 

fra  Centrum;  J P, — P> — • 

^ 6R  ^ izR  * 6 

Eft  autem  (per  hujus)  Centri  gravitatis  iDC  diibmia,  \x:  Hoc  efl 
nfupra  Centrum;  &|v  — \R^  fi  infra  Centrum.  Et  utroque  calli, 
cjulHem  i t « difbntia,  J K — \v=zR±\x\  Atque  2i  TA,|P-^|v  = P + |a*. 

Kt  pvopterea  ( dudtsnugmtudinibus  in  dilbntias ) Momentum,  refbc^lu  ] piius  ' 


reipcctu 

7 i,  Coni  integri  BCB,  lxs‘P±~  ■,  Scmi-com,  ,;A’r’P±— T-^-jSeraiqua- 
oR  lOjT 

dranialis  Unguli,  ixs’R±ix’P  ■ vel,  — ju=P,55.vr=a?  — »vrHi. 
Hocell;  fi  liipra Centrum,  24~i^~ ~ 

lriuAl-5r<;  Sti^ra  Centrum,  P. 

Et,  refpeilu  ipfius  TA;  momentum  Cooi  interi,  Scmi-coni,  & Semi- 
' X ^ s ^ P 

quadrantalis  Unguli,  ',Xs‘P  + ,nXS*P:f  — — vel, 

o/t  Io  /l 

XJ‘P,^~~xPP , ^xP  R-\-lxj‘v.  Hoc  cll,  Supra  Centrum, 

3tq.  n 40  /f 

Infra  centrum — —5- — --  P> — ^-^5 — r*P,— 

24-^  * 4^-^ 

+ U^vR  — is\ 

Hsec  itaque  roomenu  Coni,  Scmiconi,  UnguUve,  BBC,  B VC  ; momentis  Se- 
ctoris, Semiledloris,  Ungulseve,  BCB  A,  BCA,  ref^livis ; Subduili,  Additave, 
prout  vel  fiipra  vel  infra  centrum  fuerim  ; exhibent  Segmenti,  Semifi^mena,  Un- 
gulzve,*  BB  A,B  V A, momenta  rcfpeilu  jpfius  ret,  {vR^‘P-z-lS^RT~\-ls^v‘R 

+ '^,lvJi‘P-A‘’RP  + ,U‘vP  + '~,\vR'-is’R‘  + iPvR  + 

l,s*  = iv’R‘+ij‘vR  + iJ'. 

Et, 


J 
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Et,  rerixilu  ipfiusT  A,  RT-^ls'v'P — “g^>  /t'  ‘P  — 

+ \s'vR  ~',s'  = + 

1 6Ji  . 

\3^vR  — 4^*. 

Adcoquc,  momcnu  per  magnitudines  dividendo  (puta,  Ungulx  momenta,  |Jcr 
magnitudinem  Uneulx,  prop.  prxced 

5 R.  inventam, ) nabjcur  diftanaa  Ccnt?i  gravitatis  Ungula;  BV  A aciem  ha- 
bentis A«,  (adeoque  & Scdloris,  vcl  Senrifeiitoris  corrdpondcnus , ) iv*, 

.XDU  _ „ i._  ■ 5^‘ 


Fig. 

•JS, 

l5o. 


’ 8vvP— 4J’>+-h’»  8t.A‘-' 


Vel  ( q»od  eodem  textdn)  i r ^ ^ ; i T A,  tf  _ ^ * 

— „ i DC.  — rJi  . i B V 

4vA'-f-4^'A  4jP-f-4‘^'  ’ 

Et  ( rdtituendo  magnitudines)  momentum  (refpeilu  ipiiuJ  BV)  Stgraeiui 

j ♦ y> 

Sphxrki  BBA,  * ^2’— ; Semifcgmcnii  BVA, 

. I 

s^T 

— R7 ; SccorrelpondentisUngulje, — 4-^*- 

40A 

Sed  & polTimt  hxc  eadem,  fte  alias  haberi. 

Cura  enim  ( ut  oltenfum  clt  prop.  pracced.  V. ) Scmi-Qiiadrau  redlarum  B V p:». 
&huic  parailc^rura  Scrail^racmum  A V B complcmhim  ; luit  rtn^lis  V |3 , de. 

(fig.  164.  ) Parabol*  portionem  A V |8  complentibus,  proportionalia;  & tjuidv.u 
ipfisViS,  &c.  in 3.^  audis  figillaiim  jcqualia  ; atque  in  cildem  i.T«, TA,  DC., 
diftandis  : Eadem  erunt refpe^lu  iplarura  t*,'TA,DC,  momenta  Semiouadraii- 
talisUngulx  ( quam ilk  complent  Semiquadrau  ) S^ilegmcmo  A VB  inuUentis  ; 
atque  Fnlmatis  portioni  Parabola:  A V /3  infillcnus,  quam  Ula  wmplent  parailcio- 
gramma  <*V  x^a  ; Eademque  utriufquc  Solidi  dilbntia  Centri  gravitatis  , ( puta 
G,  & >,  ) ab  iptis  T tt,  T A,  DC,  ( planis  ) rcfpcilivc  Hoc  dt  ( per  y hujus  ) 
quantum  inde  djflat  jpfius  portionis Parabolx  A V ^ centi'um  gravitatis  >.  - 
Eli  amem  SerniparaboLe  AaC  magnitudo  (perdhujus)  | aCxCA==|.^*  ; 
ejulque  Centri  gravitatis  ab  Axe  C A dilbncia  ( per  8 hujus  )|  AC  = )iP;.aJeoque 
5it<^  yP-j- ‘J  a*;  iT  A,  a? — \R=\R.  Adeoque  ipUus  momejuumicljxailu 
D C ii,  tll  J jP  ^ i reipedu  T «,  ^ s ; refpcdu  T A,  4 *. 

Item  Scmiparabob:£*ib,  magnitudo|ibxBi3=r^^^*a;=-^  : Ceniriquc 

gravitatis  k Ca  dilbntia  |b.ii  = |A  :(adeoquei  tu,  TA,  R^yc^  prout  fuerit 

1 - 4 

fupra  infravc  redam  C A.  )Adeoqne  momentum  ejus,  relpedu  iplius  Ca,  - ; Cui 

4^  ' 

additum  momentum  paraUclograinmi  V C b ^,hoc  cll  (propter  iSb=A',&  Cb=jP— 

X*  R*  X ^ r * 

— = ^ ; Cemriqut  gravitatis  iCA  dilbntiam  , li8b=lAr;») 

R R 

X ^ yP  ^ X ^ s ^ 1 

— = — -■  X ",  exhibet  portionis  V a C momentum  refpedlu  ipfins  C a, 

2.R  "i-R 

2 X ^ 2P  ^ 4 ^ 3 ^ X ^ ' 

^ — x‘.  Hujufque  ptopterea  portionis  VeAC”(  propter 

4"  4"  , 

X'  ' <5 «’  iP’—  j;r* 

mignitudineni  X ^ — -^)diftaniia  Centri  gravitatis  i Ca,  

OJP  — }x‘  m.CJP — xx‘  6li‘  — }x’  , 

~ — ir- — ^ — -a- Adeoq;ii«,At — ~ ^jriiTAjPz  ■ — - — -ar;(ptout 

. fupra 


1 

I 

i 
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Ffe.  ftipra  infrave  Centiuin  fuerit.)  Et  ( reftituendo  M^oitudinem ) Momentum  ejufdem 
* VSiC,  rcfpeauT^  e vP  = _ • jr  > + ar & refpeflu  TA,  xS'  — 

. . . — Jf  , 

~T«~" 


raeutum  refpeau  «,!^Jl^:ix X't\x' — - a- ; & refpeau  T A, ^ = i 

nxx,  > 1 

Reduaionc  autem  fiaa,  valorem  ipGus  ar  rcllituendo,  reperifutur  hsc  momentis 
^ fuperius  defignatisconyeiiirc. 

Elt  enim  x~  ± jf  + o ; ptout  fupra  infrave  Centrum  eontigerit ; ( Hoc  eft , 
xxzR  — v,  fupra  Centrum:  vd  a-=  — if+u  fi  infra  Centrum.)  Adeoque 

Similiter  a-’  = ± >f ’+ 3 uiP'±3 u” jf f u’.  Adeotjue +{a->  = 5yPt  — jiyP* 

-\-v' R — ^v\  Hoedl(  propteru’  = 2r:^  — j’,  & u’=  au^ * — 2j’aP 

s‘v,)±ix‘z=  + iRi--^vR’  — [j’R-\.\r‘v. 

Etuiroquecafu  ( hoc  elt,  live  ar=-|-vP_u,  five  .r=  — jf + u,)  efi  ;t=  = jP* 

-2vR+v‘=R’-s‘.  Mcoipx^-^—x'  = -^~x’xx^l^~ 

4.-«  4^  4if 

Adeoque  momentum  Portionis  AV^,  refpeau  liR^xxR^flx^ 
xR'—x^  s' 

—g — = — |s»jP-V-5j>0+_  ; & rcfjieau  TA,  ,!A’>+  ' 

.e^>±5a-3 

■ j Atqtic  liw  momenta  ( propter  Prifmatis  ipfi  A V S inilftentis  altitudinem  IIP) 
duf^isi  in  jjP  j exhibent  irfius  Prifniatis  njomcntum,  hoc  eft  momentum  Semiauit* 
draaulis  Ungulae  Semi%mcnro  Circulari  A B V iniilkentis  ( aciem  habentis  A « ) 
rcrpceiuT«,‘vi9»—ij»^»^ij»vjP^jj4.  &rdpoituTA,  iviP»  — 
•^-is^vR — Utpmis. 

Indetjuc  Ccmri  gravitatis  diftantia,  fiveir^f,  HveTA,  five  k B V,  elicietur, 
m prius.  ^ 

p Porro ; Coni  integri  BBi  (Trianguli  BV^ , circa  A « converfione  dclcripti,)  mag- 

nitudo(per  prop.  prwed.  ^ S.)  s » 5°;  femiconi, s ' 3°; Un- 

, • OA  6R  II  iP 

gulw)ueJs»i  = iis^_Jj»u. 

Centrique  gravitatis  dillantia  (per  « hujus)  IA  = J.^ — |p:  JiTA. 

iR  — \hz:z\R^lv.  ‘ * ’ ’ 


Qu*  quidem  diftantfle,  in  magnitudines  duaa: , exhibent  momenta,  tefn 
Pfi.va,  om,  , 


refpeau 
Se- 


■ s“P;  Scmiquadrantahs  Ungulae,  is‘i’=:ij’R’ 


ipfius  

*.f  , 8jP 

■ — zvR — X’ 

1 3 iii  fflfiTiri:' 

tiR 

{■''«'JP— fXA,14.“ 

Et,  re^ieau  ipfius  TA,  Momentum  Coni  MR  — 

iR  xxR 

. - •4-^’  — iiijP-l-rr’ 

Semiconi,2 . Ungularque  jP-l-is»= 

Atque 


— j ; C-.nogk- 


Prop.XVf.  De  Calculo  Centri  Gravitatis. 

Atque  hjec  momcnra,  nIG^^em^s  Spharrici  Segmenti,  Semircgmcnii,  & correrpo;i-  Fjg. 
demis  Ungulx,  BB  A,B V A,  rdpedive addita,  exhibent  momenu,  rdpc6iiu[>li-  ijn 
usT«,  Spnxrici  Sedoris  B«BA,  Senufciloris  x<jo! 

B«A,  \v  /l*'P  JiT  — & corrtTpondemis  Ungulx  , 

EtrdpcituTA,  nionicntum  Sedoris  Sphxrid  B «» B A,  \v/i*P-{-^s'vP\Sc- 
mifadoris  B«  A,  Un^Lilxque 

Vd  etiam  j Imdligatur,  lupcrBC*  Irianguio,  Ungula  Semiquadrantalis, 
aciem  habens  A <*:  Qtix  Pyramis  erit  verticem  habens  «i ; & bafin  Triangularem 
fuper  B C redam.  Hujuiqiie  Balis  Triangularis  ( in  re«itani  C B projfdac  ) Cen- 
trum gravitatis  puta /3,  ddbbit  a C ( vcrtioJ  Trianguli ) |CB,  (per  <J hujus;) 
ejufque  ab  A«(  plano  ) ddbmia,  ^ > = 5B.V  = | j ; d,  in  rcib  mde  ad  «diidb, 
Trianguli  ccncrum  gravitatis  ut  g,  ablcmdcc  «g  = |aj3 ; CujusitaqueabA^di- 
lUntia  gG  =|^>  = |*|j  = s j:  Ejulquc  Jit«  dilbnna  , G*=.;|>a;  hoc  dl 
( propter  = = — -Jt;;  adeoqiie  ejuldem  i T A diiUmia 

Qux  Quidem  diflamix,  ini/*  jP  ( Pyramidis  magnitudinem,  per  pro p.  prxccil. 

§S.  ) dudlx;  exhibent  momentum  Pyramidis;  ( feu  Ungula;  BC«,  aciem  habentis 
A«,)  rcfpeitii  ipliusTtf,  — -^s^vJi\  &,  rcfpcCtu  iplius T A, 

Adeoque  Solidi  (Icii.  Coni,  conice  excavati,)  converlione  Trunguli 
BC  «circa  A«fa^ti,  momentum  rdpedu  T«t,  &,  rdpcdu 

TA,  : Scmifohdiquc  roomemum  rcfpedu  t«,  — 

4a»tiP;&,rcfp^uTA,,ij>je?'-f 

Atque  haccmomenu,  momentis SphxriciSedoris,  Semifedoris,  & correfpon- 
dentis  Ungulx,  BCBA,  BCA,  refpedUvc  addita;  exhibent  momenu  Sedons  , 
ScRiileiitoris,  Ungulxque,  B«BA,  B«A,  rcfpedu  iplius t <,  \vP'*P RP 
— x\s^vP,\vR'T-\-U^RT  — ^,s^vP,\vR^^\3*R*’--,\s*vR\ 

Et,  rdpedu  iplius  TA,  \vR^'P’\-^s'vT,  ivR^P-^-^s^vP) 

^\s^vR.  Ut  prius. 

Qux  quidem  momenta,  per  magnitudines  divila,  ( prop.  prscccd.  § S.  traditas) 
exhibent  dilbnuam  Ccmri  graviuus,  ^ t«  , ’ ^ =Ai- 

4 1,  2 i'*  ’ . ’ 4»jf+2y-  ■ 

Similiter ; Coni  integri  B A B , ( Trianguli  B A V converfione  circa  A « dc- 

^ vP  . s^vP 

Icripu  ) magnitudo  ( per  ^ R,  prop.  pncccd, ) ^ ^ » Semiconi  ; &.  Semi- 

quadrantalis  Ungulae  | j Centrique  gravitaus  diftantia  a T A , | o •(  pcr’6  hu- 
jus;)  atque  a t «,  2.R-^\v.  Qux  quidem  dillantix  in magnitudines  dii«:tx,ex- 

■ s'*v^P 

hibeni,  rcfjKilu  T A;  raomcnuim  Com - ; Semiconi  • Ungiih..<]ue  JiV 

o R 1 0,  Al 

s^iTP 


z^s^vS — : Rel]x;£tu  m,  raomemum  Coni  - 

jVP 


Sit 


, Seroj-coni 


‘iiP- 


idj? 


; Ungulicqiic  5 i ’ y A”  — = + 


Qui  quidem  niomcnu,  ex  refpeflivis  momentis  Scgmcini,  Scimfegmenti,  Un- 
gukque,  BBA.  BVA,  ( §Ii.  tridnis, ) fubdudta  ',  relinquunt  AnmiTi,  ( conver- 
iione  legmenti  A B A circa  A «,  ) momentum  rel^-flii  t «,  \ vA*’‘P  — zs^  AT-\- 
itr’®?-,  Semiannuli  Iv R"P — ns' gP t.x  correrpondentis  Un- 
guli \vg'  — = Atque,  rdjxiltii  T A, 

momentum  Annuli  \'jg‘P  — \s‘  gP  — x\s‘vP  ; ‘ StTOiannuli  lvR‘P  — 
— aJ’®?:  Ungulique  jvg’  — — i|i’yA’. 
Adeoque  { propter  Unguli  niagnitudineni  § Q,  R.  prop.  [iriced.  l%/‘gz:=jvg‘ — 

(J‘g,)  dilfcmtia  Centri  graviuuseft  i T«,  it = I»  T A,  it  — }A; 

s 

atque!lDC,jA=:~i. 

A a a a a . Porro, 


Digilized  by  Googie 


7?8 


'DeCalcubCentri  Gravitatu.  Cap  V. 


H. 

Fig. 


Porro,  Cum  jam  exhibuerim,  Momenta  rcfpt<Jlu  redU  t • ( aut  huic  paralJelar  ) 
ut  Axis  Motus  feu  Libra: ; Solidorum  ex  converfione  vel  lemicoaverlione  Semi> 
**g‘  florum  vel  Semircgraeniorum  B C A,  B«A,BVA,  arca  A «ut  axem  Convcr- 
i($o’  i ^ Ungularum  Semi<]uadraniaiium,  illis  corrcrpondcntium,  aciem  haben- 
dum A«:  Ead^  opera  etiam  exhibuimus,  Momenta  refpcdlu  A « ut  Axis  Motus 
feu  Librz,  Solidorum  ex  converhone  vel  SemiconverHone  eorundem  Semilo^. 
rum  vcl&mifesmcmoruro  BCA,  B«A,  BV  A, circa t«  ( vel  huic  parallelam) 
ut  axem  Converiionis.  £t  Ungularum  S^quadrantalium  illis  cone(jx>adcntium, 
aciem  habentium  r«,  vel  huic  p:irallclam.  ( Quod  Solidis  ex  ouavis  aliacon- 
verlione imper&61a,  non  minus  quam  cxSemiconvcriione ortis;  Ungulirque alus 
quam  Scmiquadrantalibus ; mutatis  mutandis,  accommodabitur . ) 

Quippe  idem  omnino  momentum  erit ; hvehcA«  Axis  Converiionis,  & t« 
axis  Libra: ; Hve  t « axis  Converiionis,  & A « axis  Librx.  ( £t  Hmiliier  in  ungu- 
lis ; idem  momentum  erit,  five  Acies  Ungulx  fit  A «,  & Axis  Libne  r « ; iive  Acies 
UnguixTs,  & Axis  Librx  A «,&  fimiliter  alibi. ) 

Cura  enim,  ( verbi  gratia, ) re£tx  B V momentum  refpe^hi  A «,  Iit  B V x J B V, 
( propter  ipHus  centrum  graviutis  ui  fui  medio, ) hoc  di,  J B V a : Atque  tamun- 
dem  etiam  iit  Triangulum,  in  Ungula  Semiquadrantali  ( cujus  Acies  A «,  )cideni 
B V iniiltens,  ( ut  dudum  ollenfum  e(t : ) Erit  hujus  Trianguli  momentum  rcfpc- 
^lu  T « reiU  ( propter  V « diilantiam ) J B V q x V « . Sed  & m Ungula  Semiqua- 
drantali cujus  acies  r«,  eidem  BV  inliilec  parallclogrammiim  cujus  altitudo 
( propter  angulum  Semiquadraiitalem  ) xquaiiserit  ipiiV«  diitantix;  cujus  ita- 
que magnitudo  erit  BV  xV  « ; Cumque  hujus  Centrum  gravitatis  Gt  in  media  fui 
longitudine  (per  2 hujus,)  adeoquciiliusdiihntiaab  A«,  leu  perpendiculari 
plano  huic  iniiltente,  Gt^BV  ; erit  ejufdera  Parailclogrammt,  rcip^u  axis  Li* 
brzA«,  raoraentum,  JBVxBVxV«  = |BVqxV«,  ut  prius.  Cumque  idem 
obtineat,  de  lingulis  redlis  ipfi  BV  paralldis,  Swiiiedlores  vel  Semif^mema  BCA, 
B«A,  BVA,  complentibus:  Idem  de  totius  UnguLc  Momento  obtinebit : Nempe 
idem  onmino  elle  Momentum  Unguhe  ( fuper  e^em  plano,  ) iive  Gt  A«  acie^  & 
T «axis  librx ; iiveraacies,  &axis  libne  A «. 

Atque  idem  plane  obtinet  de  Solidis  converGone , vcl  iemiconverGone  de- 
fcriptis : Qiiippe  ha»:  tum  magnitudine,  tum  & momento,  nihil  aliud  ab  Ungulis 
Semiquadranulibus  correfrondentibus  ditEu'um  quam  quod  Gnt  ad  lUas  in  rauone 
T^ad^,  vel  i?  ad  utlupra  oftenfum  cft.  Adeoque  tuip  ^^^i  cx  conyerGooe 
BV  circa  A«  momentum  rcfpedu  t«  , tum  ejufdem  converfione  circa  r«,  mo- 

mentum  rcfpcctu  A «,  cft ^ P ftu  — ^ — T ; niiliquc  cx  femicon- 


verfionc,  utrobique, 


BVqxV« 


P.  £t  Gc  ubique! 


Eft  iuque  Sermquadrantalis  Ungul;e  fuptf  BCA  Seniore,  aciem  habentis  t«c, 
momentum  refpeiilu  reibe  ( planivc  perp^diculacis ) A«(ut 
\s^  i Solidique ejuiHem  integra  converitohe arca  t «c momentum  ( rdpc^lu 
ipfius  A«)  \vA^T-\~\s*RP  ; & &mifoUdi  RP. 

Adeoque  , propter  Ungulz  magnitudinem  ( vel  momentum  Scitioris  BCAre- 
ipedb  T«)  \aR*-\-\s  R^  (per  prop.  pr*ced.  § I.)  erit  illius  Unguis  Centri  gra- 

L A j/L.  ^R+)P  xajR^iv  ZR-\~  ^6  _ , _ 

viutisab  A«  diftanua  -■  , v= Eadeniquceft 

124+8j  iaa-i-8j  I2tf-f-8r  ^ 

diihmia  abA«  ( rafta,  planove  perpendiculari ) Solidi  converGone  (perfbfta 
vel  imperfedla  ) B C A circa  T < dekri|xi. 

Ungulsqoc  oemiquadranoh^  fuper  eodem  BCA  Sc^ftore  aciem  habentis  TA, 
momentum  rcfpe£lu  ipGus  A«,  eft  ( ut  §C  ) ; Sohdique  cor- 

rcipondenos,.  ^vR*P—\i^RP  \ dcScniiiblidi,iviP*?'  — j\s^RP.  Adedque, 
( propter  Unguis  m<^ni(udiacm,  pcr)I-  prop.prsccd.)  diftantia 

Cenen  gravitatis  iftius  Unguis  ( adeoque  & Solidi  feu  Scmilbfidi  correlpondca- 


lis ) ab  A «,  eft 


8t>^ — jj* 8A!— 3 b 


• 8j  12  4 — 8r 

Et,  fpccianm,  qos  toti  Semicirculo  infiftit  femiquadrantalis  Unguis  aciem  ha-^ 

bentis 


Di^  ■ ' ‘ :y 


Prop.  XVI.  Z)f  Calculo  Centri  Gravitatis.  7 jp 

bcnds  fivc  T «,  fivc  T A,  Momentum  rdjxda  A «,  cfl  | ; Solidique  corrcfpon-  F^.  lyy, 

dentis  I P ; 5c  ScraiColidi,  Qntrique  gravitatis  ab  Andillanda,  ^ p-- 

Item,  SemiQuadnuitalts  Uneulx  fuper  B V A Semii^memo,  aciem  habentis  r«,  ^ 
Momentum  refpc^lu  A«<,  dl  ( lu  ^ E.  ) — | ( So- 

Iidique  correfpondentis,  & &uniiolidi , momenta,  ad  hoc ; ut!P,vcl  jP,ad  A ) 
Adeoque,  propier  Ungulae  magnitudinem  ( vel  momentum  Semife^lons  B V A rc- 
focftu  TB, ) \aS*~--\s R*-^\svR-^\s\  ( per  § L.  prop.  pneced.)  Diftancia 
Centri  gravitatis  ilhus  Ungulx  ( adeoque  Solidi  ^mifalidive  cdrrefpondentis  ) ab 

Ungulxque  Semiquadranulis  fiiper  eodem  B V A Soniregmento,  aciem  haben- 
tisTA,  momentum  refpdlu ciurdem A «,  dl  (ui§E.)  \v 
— fi-**  i ( Solidiquc  aut  ScmilbJidi  corrcfpondcnus  momentum,  ad  hoc;  ut  T vcl 
1 P ad  ) Adeoque,  propter  Ungulx  magnitudinem  ( Icu  plani  B V A momen- 
lum  lelpoitu  T A, ) {«i?*  — \sR*-\-jSvR — 5^“*,  (pcr§L.  prop.  prxccd. ) 
Diltanua  Centri  gravitatis  Ungulz  ( Solidivc  aut  Simifolidi  convcriionc  taili ) ah 


* izaR^ — 


Similiter,  Scmiquadrantalis  Uoguiz  fnper  eodem  BVA,  ackm  habentis  BV', 
momeniom  rcTpcdu  A«,  cft(  ut  5 E, ) \vR^  — Is^R*  — st •**“5^'*  ^ 

( Solidiqocdc  Semiiblidt  converiione  iadii  momenta,  ad  hoc,  ut  *P  Ai\  R.) 
Adeoque  propter  Ungulx  magnitudinem  ( vel  plani  refpcdu  B V momemum  ) 
—laR^-\-isR*-\-{avR^is^:=::^^fxR-\-lsvz-y{  per  § Lprop.  prxe.  ) Difhntia  Ontri 

gravitatis  ab  A«, , — : Vcl  ( quod  codera  recidit  ) 

® ^ --12  a R^  + 12  jR>-\- 11  avR-‘^'  * 

d+J*  , _ tLR—v==2R\h  , - 41»^  — 5*b 

• ^v*,lcu  -2- ^ « 

^vz'^iVxR  4Jt/«xi2^fA  — \2cR^  -t"  ot/"  — 4^* 

Item,  Scmiquadrantalis  UnguLc  fuper  B«A,  aciem  habentis  t«,  momentum 
rcfpeilu  A «*,  ( ut  §F.  — n^^vR:=^\s*R^-\-y\v^  R ; ( Soli- 

diqoe  converiktne  Eifti,  \vR*R^\s^ R*P  & Semilblidi  \vR'*P 

— 3jJ*t/P:)  Adeoque,  propter  Ungulx  tnagnitudmera  (fcu  plani 
tnoiDcntora  relpeSu  t «, ) |«jp  -j-  — ^jv^(per  § M.  prop.  prxced,  ) diftanti.i 

. . , - LvR*  + 4J*.^  — 4iP*  ^R  — s* 

•Ungulxque  Scmiquadrantalis  liipcr  eodem  B«A,  aciem  habentis  T A,  momen- 
tum rcrpeoti  cjuldem  A«  ( ( Solidique  & &mi(biidi, 

converfioncfaaijlviP^P-j-tjj^t;?,  \vR*R’\-i\s*vT:  ) Adeoque,  propter 
Ungulx  mag^uiainem,  ( feu  plani  momentum  relpe^hi  T 

( ]^r  § M.  prop.  praxed.  ) Diilantia  Centri  gravitatis  ab  A « , 

6aR^isR’\-2sv  6fR  — isb^  * 

Eodem-modo,  Scmiquadrantalis  Ungulx  Triangulo  BC«  mfiUentis  aciem  ha- 
bentis T«,  momemum rcfpe^U  A «,  ut'§F. ) R*'^-n^vR\  ( &So- 

lidorum,  converfione  vcl  femicoiiTeifione  deicripeonim,  his  proportionalia  ; nem- 
pe in  ratione  feu  1 T’  ad  iP : quod  & in  lequentibus  intelli^. ) AdcMue  (prop- 
ter magniuiduicm  Ii  — \svRj  per^M.  prop.  prxced.  ) dilbuuia  <^trigra- 

...  0 — 2/0 

vitatis  abA«,  dt : 

izR — 40 

per  eodem  BC<  mfillentts,  aciem  habentis  TA,  momentum  refpedlu  A «,  cfl:(ut$  F) 
J i? -f- T3 J* V adeoque  ( propter  magnitudinem  \sR*-y\svR  per  §M. 

prop.  prxced.)  diftaniia  Centri  gravitatisab  A «,  t 

Ungulxi)ue  Semiquadrantalis  fuper  Triangulo  BVC,  ackm  habentia  r«,  mo- 
mentum rcfpeilu  Alt;  dl ( ui §D.  Et  magnitudo  (per  5K. 

24  • 

A a a a a 2 prop 


UnguUque  Scmiquadrantalis  fu- 


M 
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‘ prop.  pi^seced  ) i : difhnilaque  Centri  graviutis  ab  A« 


v^r.Aciem- 


6 ‘ ° ■■  20^—8»' 

ifla  qtiehabemis TA,moracntum(fcfpeauA«,)'^t^-r’2r, magnitudo, ; di- 

24.  6 

Ibnmquc— 

Et  Semiquadramolis  Ungulx  fuper  Triangulo  B V «=r  B C * ± B V C,  aciem  ha- 

hoddl 

24  14 

( propter  ar  = ^ — v,  fiipra  centrum,  addendum;  vel  ^ infra 

Centrum  , auterendum  : ) s*  £ A ' — i — j * 

H 14 

— i2vJi-^zv*  ,1/  , « 

= j»;  vcl  (propter  = r*,)  \ — i 

24 

— = (ut§F.)  Adeoqiie  (propicrmag.  -^s£±- ~sx 


.bcntis  T tf,  momentum  (rclpeiSlu  A a)  - 


6 


'7v.^4-iv’  „ • 

-g— s = = 


N. 


— \sv£  — = ut  §M.  prop.  praeced.)  diftantia  Centri  gravitatis  ab 

A«,  Is.  Aciemquc  habentis  TA;  momentum  (ut  §F.)  — 

8 it  — a A 

magnitudo  ( ut  § M.  prop  pratced. ) sb£  — diflantiaque  — - — ~ i 

24  il  — • o 0 

"8aff+8v  * 

Ungulxque  Semiquadrancalis  fuper  Triangulo  BAV,  aciem  habentis  7«,  mo- 
mentum rdpeftu  A «,  cfr  (ut§G,)  & magnitudo  (propter  roag- 

nitiidinera  Trianguli  |jtr;  diibmtumque  Centri. gravitatis  k TA  ft/,  & kr« 
2^  — |v>)  sv£  — \sif  = \svJi-{‘{s^\  & dimntia  Centri  gravitatis  ab  A« 

8 ^^^8^  J.  Aciemquc  habentis  T A,  momentum  refpcdu  A«, 

— i ^ ; magnitudo,  = ^enttique  gravitatis  ab  A « diflamia, 

6vS — I s’  , 

\6vR — S-r*"^ 

Et  Semiquadrantalis  Ungulx  iiipcr  ABA  Segmento,  aciem  habentis  t a,  mo- 
mcniuro  reipe^lu  Act,  cfl  (ut  §G.)  \ v£}  — iV 

magnitudo  (per  § N.  pr.  prxera. ) \aR*  — ^s  R*  -^-IsvRj  Ceatrique  graviutis 

‘ L 4 j/s  t^vR^^zs^ R-^^s^v  4iP*  — 2i6^H-j’  ‘ 

ab  A *»  diltamia,  , — - — - ^ — v.  Acicnwue  haben- 

tisTA,  momamum  it»  j?’ — is^R^  — — nS^vR;  magnitudo, 

. 4'^-^ — 2.f*iP — s^v 4^ — z&R — j* 


5*  4 — i j ^ — i j vR\  diliamiaque 


6aR^6sR  — zsv  6 e if  •—  2 J o 


O 


Atque  jam  (inter  alia)  Solidorum SemiiedorisBC A,  B«A,  aut  feoiilegmenti 
B V A,  Segmentive  ABA  (nedum  Triangulorum- B C *,  BC  V,  BAV,  B V «,  &c.) 
circa  A«,  integra  converfrone  deferiptorum,  Ceatra  gravitatis  detenninavimus : 
Ollcndimus  utique,  diibntiam  Centn  gravitatis  k tc,  T A,  B V,  &c.  Atque  in 
ipfo  Axe  A«  fitum  eile,  conRat,  ex  prop.  ^ hujus.  Ipfum  itaque  pundttm  de- 
terminavimus. 

Etlimilicer,  Centra  gravitatis  Solidonim  integrorum,  qux  (non  modo  Secloris 
B C B,  vel  B 4 B,  Vel  Segmenti  6 B A ; 'ut  qux  in  medio  Axis  converfronis  e(Ic  nu- 
nifefbm  efr;  &)  Semifedoris  BCA,  vel  B«A,  aut  Semil^ment!  BVA, 
Segmentive  ABA,  circa  vcl  T A,  aut  etiam  Semilegmenti  Bv  A circa  BV, 
converiione  integra  defcribuntur,  -determinavimus.  * Cum  enim  eorum  diCbntias 
ab  A«  plano  dclignavimus,  caqiie  in  ipfo  fonverfionis  Axe  t«,  TA,  vcl  BV, 
clleconitct  (per  ; hujus; ).  ip(a  Axis  puniib,  quse  Centra  gravitatis  frmt,  deter-, 
minantur.  . 4 Verum 
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Verurn  in  horum  Scmilblidis,  folidifve  imperfc^b  quavis  convcrlione  dcfcrip-  F,g. 
tis;  Ungiililquc  corrdpondcnubus : nondum  deternunamur  ip(a  Centra  j ut  qux 
non  in  Axe  polita  Tum,  led  alibi,  extra  axem,  in  plano  per  axan  tran-  j^o. 
lennic. 

Cum  unicn  in  quo  per  Axcmconverlionis,  fcu  Aciem  Ungu)x,tranfeunte  plano 
conftituu  fint,  jam  conflet  ex  § G prop.  12.  hujus ; ( nempe,  in  eo  per  converfio- 
nis  axem  plano  quod  Iblidorum,  converlionc  ndlorum,  arcum  converfionis  bile- 
cat;  eoque  per  Ungularum  aciem  plano,  quod  bilecai  ungula:  altitudinem: ) At- 
que ili  qua  quidem  hujus  plani  re(!:ta,  Jam  lit  determinatum ; nempe  in  eis  quorum 
Axis  fcu  Acies  ell  As,  per  Centri  gravitatis  diflantiara,  \ TA,  BV,  &c. 

& in  eis  quorum  Axis  elt  t «,  T A,  vel  B V,  per  ejus  ab  A«  difbntum-.  Id  Ib- 
lum  fupereil,  ut  m quo  illius  re^.e  punclo  fitum  lit,  determinemus  per  iplius  b 
converlionis  Axe  dilLintiam  in  eis  qua;  convcrlione  dderibuntur  Solidis;  &,  iq 
Ungulis,  per  diUantiam  ^ per|)endicalari  per  Acicm  Plano.  ( Unde  ipfum  gravi- 
tatis Centrum  determinatum  iri  conllat,  per  prop.  xG.  Gap.  prxccd. ) Id  autem 
lic  aggredimur. 

Ut  Seniorem  Sphxricum  imarum,  BCBA,  $ A,  ( plaui  BCA  circa  rcflam  p 
A «integra  convcrlione  deferipti, ) licejuldem  lemilfcm  fcu  Semileblorem  Sphae- 
ricum, aliuravc  impcrlcilura,  (converfione  dimidia,  aliavc  iraperfe^  dclcriptum,) 
inielligatuus  ex  Pyramiduhs  (funilibus  & zquahbus)  componi,  ( juxta  def.  i. 

Cap.  ) Qiiarum  communis  vermx  Gt*  Sphaera:  ccuirum,  Bafelque  compleant 
Superliciei  S^acricx  portionem  Semile^ori  huic,  Seclorive  imperfecto,  convenien- 
tem : nempe  Trilineum  Sphacriaim,  quod  Se^oris  Bajin  iqipellabimus.  • 

Cumque  ( per  hujus)  Centri  gravitatis  in  Pyramide,  diftantia  a vertice  pyra- 
midis lit  l totius  altitudinis  i Pyramiduiarum  itlarum  omnia  Centra  gravitatis 
( squalibus  ab  invicem  dtHamiis  remota  ) intelligantur  complere  Sinulc  Trilineum 
Sphzricum,  ut  ba,  fig.i5y.  cujus  radius  Gt  CB  = |CB=:|^.  Cujus  cura  Gn- 
gula  punda,  ( utpotc  squ^um  Pyramidum  Centra  gravitatis, ) zqualiter  onerata 
reputentur;  idem  erit  Trilinei  hujus,  ipfiufque  expoliti  Scmifciloris,  Scibnfvc 
impcrfe^li,  Centrum  graviutis;  (per  id  Cap.  4.)  adcoquc  tantundem  ab  A«  con- 
verGonis  axe  dillabiL 

Qgod  & Gmiliter  accommodabitur  Ungulz  e.dim  BC  A Sedori  Circulari  iuG- 
flenti;  Cujus  utique  (pari  radone)  Centrum  gravitatis  idcm  erit  atque  Superh- 
* ciei  Unguis  Cylindraces  arcui  ba  inGllends  acicm  habentis  A« ; adeoque  tantiin- 
dem  ab  A « perpendiculari  plano  dillans. 

Efb  autem  ( per  ^ V,  W.  prop.  15. ) Scmiquadrantalis  Unguis  liiperfidalis,  ar- 
cui B A inGAwtis,  momentum  refp^tu  ipGus  A « ; idem  aique  fumma  quadrato- 
rum linuum  rectorum  ipii  AB  arcui  convenientium;  adec^ue  zquauir  fa^o  ex 
BVA  femifcgmcmo,  in  .^dudlo;  hoc  elt,  (propter  B V A = pej 

^F.  prop.  prsced. ) Atque  hoc,  per  Unguis  fuperhci.ilis  magni- 

tudinem divifum ; noc  dl,  ( per  § N.  Q prop.  13.)  per  tiPdisnfum;  exhibet  illius 

Ungulx  Superficialis  B A,  dilbmiam  Centri  gravitatis  ab  A « = ^ Ad- 

eoque (propter  Cb  — |CB^3^,)  arcui  b a infiflentis  Unguis  fupcrficiaJis,  & 
propterva  (per  jam  demo  nitrata ) Unguis  Solidz  ipli  BC  A mlilteniis,  aciem  ha- 

3 e 

bentis  A«,  dHhntiara  Cencri  graviatis  ab  A«  plano,  — ^+iJ.  (Et,  fpteU- 

® It  t 

dm,  illius  quz  toti  A D«  lemicirculo  inGllit,  Ungulz,  dilbotia  Cemri  gravitatis 
ab  A«,  propter  j = o,  adeoque  e=rtf  = 57*,  & u = :i  A*,  cru  5I  ?*. ) < 

Eadefflque  cGet  dillantu  Centri  gravitatis  Solidi,  imperfeib  ejuldein  BCA  ei>^* 
ca  A « copverGone  dcfcripd,  ab  A « convcrGonis  axe ; dempta  curvatura. . 
propter  curvaturam,  minuenda  ell  pro  radone  quam  habet  ad  convciGon^ 
chorda  fua,  (per  prop.  14.  hujus)  noc  dl,  in  Scmiconverfione,  ut  ad 
fcu  ut  4i?  ad  in  aliis  converfiombus Gmiliter,  muutis  rouundis,.iQ  radone 

Chprds  ad  Arcum;)  Adeoque  Scmifolidi,  ipGus  BC  A lemiconvcrGone  pi;-c9  A« 

dcfbipti,  dilbniia  Centri  gravitatis  i converfionis  Ilis  Axe  A «,  cft  - — JP. 

0 " XV P 

( Et,  IpKutini,  quod  SemiconverGone  Semicirculi  A 0 < dtfetibitur,  Hemirphterii, 
dilUntia  Centri  graviutii  ab  A«,  elt  |if. ) i Atque 
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fig.  Atque  hz  diibuitiae  in  magnitudines  duflx,  (nempe  Ungulz,  & Semi- 

i!k).  (olidi,  g V RTy  per  § prop.  prxa-d. ) exhibent  Scraiqiudnmtalis  Ungulx  1'ujpcr 
B C A Scsftort^ aciem  habenm  A moroentum  rcipettu  iplius  A ^ e ^ ^^\svk^\ 
Scmifolidiquc  correijwndciuis,  Et  Ipcaacim,  pro  Ungula  Sc- 

micirculi,  & Hcmilphxrio;  & S iP*?' 

( Atque  hic  obiter  notare  non  em  importunum,  momentum  SemHbbdi  rdpedlu 
fui  axis  converHonis,  duplum  eile  momenti  corrcfpoiidcmis  Unguise  Scmiquaiiraa- 
talis  refpe^u  aciei  fu^  tcu  Plani  per  illam  perpendicularis ; quod  in  hujuimodi  ca> 
libus  femper  obtinet,  quod  lanci  moneo : Cum  enim  magnitudo  ad  magnitudi' 
nem  Iit  ut  5 ad  R\  Cenirique  diibnaa,  propter  converlioncm  dimidiam,  ut 

1?  2R 


1 j?  ad  i y ; erit  qux  ex  uirilque  componitur,  momenioriira  ratio 


R l? 


Deinde,  qux  Triangulo  BVC  inliftit  Semiqu^ranulis  Ungula,  aciem  habens 
A k,, Pyramis  ell;  verticem  habens  C Centrum;  Balemque  Triangularem  rcclx 
B V inlillcmcm ; cujus  quidem  Trianguli  Centrum  graviuiis  ab  A « plano,  dilbt 
|BV=|j;  Centruroque  gravitatis  Pyramidis  (utpotc  in  recta,  k balis  Centro 
ad  C pyramidis  verticem  dikita,  t^ua.  tft  Pyramidis  a.xis,  tres  quadrantes  vcrliis  C 
abfeindens ; per  6 hujus ; ) diflabit  ab  A « plano,  | x | j = J r.  Qi:x  quidem  di- 
llantia,  du>^  in  Ungulx  magnitudinem  | j*  x,  ( ^r  § R.  prop.  prxccd. ) exhibet 
ejuldcm  momentum  rclpedlu  A«,  x\s^x  : Et  ^mifolidi  conelpondentis  (cujus 
magnitudo  ad  magnitudinem  Ungulx  elt  lU  J ad  iP;  Ccmriquc  gravitatis  diRan- 
ua,  ad  diRamiam  hujus,  utiA*  ad  JT’;)  momemum  l^x. 

Mque  hxc  Uuguix,* Scmifolidiquc  momenta;  mouKntis  Ungulx  Semiiblidique 
Sottons  BCA  (§P.  repertis;)  Aolaia,  fi  fupra  Centrum;  vd  Addita,  G inlhi 
Centrum ; exhiKnt  Ungulx  ^milegmcnio  B V A infiiteniis,  acicm  halantis  A «, 
momentum  relpcdu  A <*,  + Hoc  efi, ( propter  — 

fupra  Ccmruni,  aufi:rendum ; & — jP+v,  infra  Centrum,  addendum;) 

+ — Et lOTifolidi, \eR^-\-\JvR^:^lJ^xz=:le R* 

— Ji’ Adeoque  ( propter  Uogulx  magmiudmem , 

— \s* per  §R.  propofinonis  prxcedentis)  difbnua  centri  gravitatis 

. \e  R^-^-xsvR*  — ieR^-\rlsvR^xzs*x 

Ungul«,b  A., 

Centrique  Scmifolidi  inde  diilantia,  ad  hanc  ut  2 ad  ieu  4 ad 


Pptefi:  autem  hoc  momentum  Ungulx  & Scmifolidi,  SeiQi%incnio  fi  V A con* 
veaknuum|  iic  aliter  cooc^  ' Nempe,  fi  omnes  ordmacim  applicatx  BV  &c. 
xqualibos  intervallis  iutopae,;  ( complentes  fi  V A fpstium, ) ducamur  primum  in 
fui  femill&  ut  habeamur  Triangula  eidem  inlillcntia  ( Ungulam  ccmipJentia , ) 
qux  lunt  ( ut  fupra  olbenfiim  ell  ) ordinatim-d))plicatarum  Semiquadrata  : Atque 
hxc  demum^Triangula  ( (emiquadratis  a»]u^lia  ) m re<^brura  duos  Trientes,  ( pro 
dilbntia  Centri  gravitatis  i vertice  in  Triangulo; ) Qiiod  prodit^  BVxJfiVx 
|BV  = |fiVc,  exhibebit  momentum  Trianguli  rc^ B^V  inliftcntis.  Quod  cum 
ubique  lut : Es)f.  Uiu^>^iepu^t^  fiipei  B V A mliiientis,  acicm  habea» 

lis  Ao,  momeo^hi  f^edu  i^us  A«  ; limirax  Ciiborum  ordinatim  applicatarum 
Triens;  Puta,  ^Onrn.c^,  ( Quod  perinde  verurnefl,  fi  pro  Scmifcgtncnto  BVA 
in  vcirttix  (eiminato,  fumereiur  B V C D,  vei  quxvis  aha  Semicirculi  portio,  dua- 
bus ofdinatiin-applicatis  mtcrjeda.  Quippe,  & hic,  ^ Omu.  0’  momentum  Ungulx 
Bmiltter  exhibebit. ) tr.*^ 

Sed  & idem  momentum  iam  modo  repertum  eft  , + 

^5  i 5 V.  Hujus  itaque  Tripi  um,  | e A* ' + 2 j t>  ‘ R-\-\s^Vj  xquatur  Omni- 

hoceli:,  funimx  cuborum  ordinatim  applicaiarum , qux  Semifegmentuin 
circulare  BV  A,  in  vertice  terminatura,  complent. 

( Si  vero  hxc  ad  fiimmam  Cuborum  ordinatim-applicatanim  in  alia  portione, 
puta  B V C D,  non  ad  verticem  A terminata,  accommodare  libet ;» id  fiet , ut  aliis 
modis,  lic  hac  faltem  bcili  ratione '.nempe,  fi,  modo  jam  tradito,  habeatur  pri- 
num fumma  ontmttm  0^ux  totum  AD  C S^degmentum  ipedbm ; atque  deinde 
fumma  omnium  0^  qux  fidant  Semifegmentum  ABV  ; atque  demumdixc  fumma, 
ab iUa  fubducatur  ; quod  refbr,  tm  omniwno*  pordonea  BVCD  fpe^nrium 
fumma, ) . • . , Verum 


IX.  h.Cji 
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Verum  potefl  & hoc  idem  Ungulx  fcmift^ncmo  B V A infilUiuU»  aciem  ha-  Fig. 
boitisA*,  momcncuni  rdpcilu  iplius  Aa,  lic  adhuc  aliter  concipi.  N\mpe,  £i  lyp, 
redte  onmcsipfiAV  paraJIche,  Semiiegmentmn  BVA  compiciuu^  ducamur  in  i6o. 
quadrata  dxftamurum  luarura  rcfjxdlivc,  h.  ceth  A V : ( hoc  cit ; propter  ax|uaJia 
qua:  Tupponimus  parahclarura  illarum  intcrliitia  ; in,  Icricra  Iccundanorum,  ut  o, 

4?p7  quorum  mamium  Iit  rcmotillimx  paialldarum  dilbtuu  <}uadi'ata  : ) 

Nam  redhrum  quxlibct  in  diibntiam  Tuam  dudta,  exhibet  parillelogrmmnum ‘ei- 
dem inliUens  in  Scmiquadramali  Ungula  expolita;  idcniqiie  iterum  in  eandem 
ddlantiam  dudum,  exhibet  iliiusparallclogrammi  momentum  relectu  Axis  A V, 
leu  A <e.  Adeoque  fimul  omnia,  iltius  paralklograrami  momentum. 

Qujcquc  dc  Ungula  diila  lunt;  Iblido  ejuldem  plani  BVA  converfione  im- 
pcrfSb  deferipto  racilc  ( ex  prjemonllraiis ) accommodari  |>otcrunc.  Sed  ^ his 
mdlcnus. 


Progredimur  ad  imperfl-dlum  Seniorem,  Sedorisphni  B * A circa  A * impcrfcila 
converfione  dderiptum;  Ungulamque  huic  conrc/pondcntcni.  Quantum  Tciliccr, 
m hh,  Centrum  gravitatis  dillat  ab  A«,  converfionis  Axe,  Idi  plano  per  aciem 
Unguix  perpendiculari. 

Qux  Triangulo  BVtt  inliflit  Icmiqiiadrantalis  Ungula  aciem  habens  A «,  Py- 
ramis dl ; Cujus  vertex  « ; Bafilque  triangularis  ipli  B V infillens-  Ccntrique  gra- 
vitatis dilbniu  ab  A <,  |xj  J = 5r.  (Quod  eodem  modo  oftendetur , atque  in 
§Q^dc  Pyramide  triangulo  BVC  incumbente.)  Ejulquc  magnitudo  (per  ^S. 
prop.  pranxd. ) < r * A Adeoque  momentum  refpcdu  A « , n J ’ ^ = e — n 
Quod  quidon  additura  momento  Ungulx  Semilegmenti  BV  A ( §Q.  invento  ) 

\ exhibet  Scnuquadramalis  Ungulx  feblori 
B«A  inlillcntis,  acicffl  habentis  A«,'ihbracnturarefpedu  iplius  A*,iejP’-|- 

Idcnique  iic  habetur.  Semiquadrantalis  Ungula  Trianguli  fi  C«,  aciem  habens 
A«,  elt  Item  Pyramis  cujus  venex, « ; Bafifque  Triangularis  ( ipli  CB  inlilbn- 
tis.  ) Centrum  gravitatis  ab  A « plano  dilbr,  |BV  = |r;  adeoque  Centrum  Py- 
ramidis inde  diibt,  Adeoque,  propter  magnitudinem  per  § S. 

frop.  pneced.  ) momentum  Atque  hoc  Additum  momento  Ungulx  BCA, 

§P.  invento,)  ; cxhi&t momentum  Ungui*  Scmiquadrantalis 

Bedori  B«t  A inlilentis,  aciem  habentis  A « , refpedu  ipfiiis' 

Ut  prius.  ( Hujufque  duplum  , eu  Scmilolidi  correlpoiidencis  mo- 
mentum.) • 

Atque  hoc  Ungui*  momentum,  per  ipfius  magnitudinem  divillim  ; hoc  dl,  per, . 

, ( per  § S.  prop.  prxced.  ) exhibet  hujus  Ungd*  Sedori 
B<tA  inliikmis,  acicm  habentis  A«,  dilbotiam  Centri  gfavitatis  ab  A a pbno, 

^ Adeoque  Seimfolidi  corrcfpondentis,  diftantia  Centri  gbvi- 

tatis  ett  ai)  A«convcrfionis  axe,  ^ — ^ • nempe  act  illam  Ungu- 

%vRP-\-s'T  ^ ° 


1*,  ut  4.^ ad  T.  s-‘ 

Similiter  oftendetur , Ungui*  Scmiquadrantalis  Triangiilo  B A V inllftrtttis, 
aciem  habeatis  A«,  ( qux  edam  PjTamisdl,)  CcntrQmgiavit.ttisab  A«  plano 
dilbre  |x|r  = fj;  magnitudinem  cllcij^v;  momentun»- tcfpedu  A«, 

Atque  hoc  ex  momento  Ungui*  &;miregraemi  BVA  ( ^ Q:,  invento  ) liibbtum  ; 
exhibet  Scmiquadrantalis  Ungulx,  Segmento  A B A inlill^US}  aciem  habentis  A «, 

momentum  rclpeihi  Ax,  Jtf  nJ^jP.  t * ,,  •_ 

Vcl  etiam ; Ungui*  ^miquadrantalis  Triangulo  B A C ludllienus,  aciem  haben- 
tis A « , ( qu*  vcl  Pyramis,  vcl  faltem  duarum  Pyramidum  aggr^atura  vel  diffe- 
rentia, quarum  communis  bafis  triangularis  ipfi  BV  infifKt Centrum  gravitatis 
Cmilitcr  ab  A«  dilbre,  = magnitudmem,^ momentum  rdpcblu 
Atque  hoc  ex  momento  Ungui*  Sedoris  BAC  (iP.  invento) 
+ s fubdudura;  ‘•relinquit  j momentum, 

rcfpcdu  A «,  Ungui*  acicm  habentis  A « , ipli  A B A,  fegmento  iiuilbntis.  Uc 
prius.  ( Hujulquc  duplum  {e  raomentum  Semifohdi  cor- 

relpondcniis. ) llUidq^-si 


R. 


% 
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DeCa/culo  Centri  Gravitatis.  Cap.  V. 

. llludque  Ungulx  momentum,  per  ipfius  nugnituthnem  divifum  , hoc  efl  per 
— iX*j?(per  prop.  prAccd  ) exhibeiillius  Ungulx  Seg- 
mento AB  A inMentis,  acicm  habentis  A<,  diUaniiura  Centri  gravitatis  ab  A« 

plano,  - ^ ^ Semifolidique  correrpondentis,  Centri  inde  di- 


Ibntiam 


4J*  = 4v* 


R. 


Reflat,  m fimilitcr  expendamus  Solida,  impcrfe^la  convcrConc  circa  t«,TA, 
BV,  delcripia  1 Ungulalque  correfpondemes  : Eorum  Momenta  rdpcilu  t«,T  A, 
B V,  rcfpdlivc,  determinando  ; Centrtquc  gravitatis  inde  dillandam. 

Intdligatur  luque  fiiper  A Da  Semicirculo,  Ungula  Scmiquadrantalis  , aciem 
habens  T«.  Cujus  itaque  lingulis  ordinatim-applicaus,  utBV,toiidcai  indRunc 
Parallelogramma  Rc^bngula,  Ungulam  complentia  ; quorum  altitudines  lint  iplis 
V « refjx.-dlivis  arquales  ; eonmique  i T A diltanua  V A.  Eritque  propterea  Ke- 
i^languloruDi  horum  cujulque  momentum  refix-du  TA,  ( oppolitx  tangentis,) 
«ju2e  lado  ex  Balc  BV,  in  altitudinem  V «,  dcdillantiam  \ vcrtiec  V A,  con- 
tinucdu6la:  HoccU,  BVxV«*VA.  Eli  autemaV  xV  A =BVq,  ( propter 
B V mediam  proportionalem  inter  Diametri  legracnia  A V,  « V ; ) Adeoque  B y x 
<tVxVA=BVc.  Et  fie  ubique. 

Idemque  erit  { eadem  de  cauft  ) momentum,  rclpcwlu  t «,  Ungulx , aciem  ha- 
bentis T A.  Qiix  enim  dt,  in  altera,  altitudo ; dl , in  reliqua , dillamia  : & 
viec  verfa.  . 

Sunt  Itaque  Paraliclogrammorum  horum  omnium  ( live  qux  Ungulam  totam 
ipli  A « D inlllteiitcra  i live  qua- iplius portionem  ipfiBVA,  vel  BVCD,  inli- 
Icemem  complent ; quippe  uirobiquc  eadem  dl  ratio ; ) momenta  rcfpeilu  T A,  fi 
acies  iit  t«  ; vel  refpeclu  t«,  fi  ades  ficT  A ; Summa  cuborum  ordmatim-appli- 
catarum  balin  complentium.  Puu,  vmnmtn  rdpeilive. 

Et  quidem  in  ea  qux  Semifegmento  B V A ioliflir,  ( ad  Verticem  A terminato) 
Omn.o\^^\e  R^-\-\sv  S*  — | ^ Q-  oflcnfum  dl.  ( Idem- 

que,n  opus  fuerit  ad  aliam  portionem  , ut  BVCD,  l^c  accommodabitur;  ut 
ibidem  etiam  oflenfum  dt.  ) 

Illud  itaq;  momentum;  (i  dividatur  per  Ungulx  magnitudinem  ipfi  BVA  Semifeg- 
mento  inillfcntis,  aciem  habentis  t «,  \eR-\-\svR-\-'^^  ( per  § L-  wop.  prxccd.  ) cx- 

p e “ 


hibct  dilbniiam  Centri  gravitatis  ab  (oppafita)TA,  ■ 


* 6tS'-^6svK-\r^i'  * 


- — , t:  Adeoque  ab  ipft 
6e  /e-\-6svR  + ^s^  1.1'  > 

Ungulaeque 


6eR*-\-6svR-^^'^'  **  ' 6eR-\-  6svR-\-^s- 

propterea  refpedtu  iplius BV«  momentum — ^s^R 
-f  Ejufdcmquc  rcfpcau  ipfius  T «,  aciei  fux,  momentum, 

— sJ*v.  Hujufque  duplum  | e + — jj^t/inomcn- 

tum  fcmilblidi,  femiconverlione femifegmenti  BVAcirca  ra,  refp^u  ipfiusT« 
axis  converfionis  : Atque  hoc , per  S^iblidi  magtiitudinem  divifum  , exhibet 
JSeR-{-i5svR-\-23j^.k—6shf  __jR  — 

= ^^RA r-^— , . R:  Scrailblidi  iftius,  difbntiam  Centri 

gravitatis  k t«,  (nempe  ad  illam  Ungulx,  ut  4.^,  ad?^. ) Adeoque,  li  T A , 


zP—sR 


i?— - 


6s*b 


TA  ( axi oppoutx)  momentum  ieR’PA-l^vRP-\-\s^P’—leR^-~lsvR'^ 

Idemque  (quod  prius  ) momentum  fi  di- 

vtdacur  per  Ungulx  magnitudinem  ipfi  B V A inHltentis , aciem,  habenas  T A> 
pfop-  pf*ccd. ) exhibet,  hujus,  Centri  gravitatis 
difbintiam 
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difhnutm  ab  ( oPDOliia  ^ ? j;/ jf * — _ 1. 

/ ^ — =i^  F'8- 

. xs^v  ...  Ito 


+■'’’  <Sf ^'+6jojp— 4.JJ- 

jffopiac^  rc  pcttii  BV,  momeiuum  — Jf  jf  * + » — J jJ jf »_ 

u ^ ^ ( acici  fu*  ) raomumun  { f y?  I + j j t,  j? . _ , j3  o 

UHlkid.  correSlenn^  “ idhm’,a7"rn 

tausbTA(axcfuo)dlI-i/f „ , 

•P  3fyP'?  + 5ioi?y:ri7,-j5'^i  adcoquei 

T«,  ( axi  oppofita’)  1:!;’^^ 

A'  it  R"P-\-isvR‘P  — ■Li’>'P^' 

+ + r«,  icR^PJrUvR‘P-^\i^T-.X':R^--U-,R' 

51,  llKcuiiui,  qu*  ,0t.  Semicirculo  A D x infift.t  Ungula,  aciem  habens  (ive 
■7«,  livcTA,  moraemuu)  habet  ( propter  a = 0,  & e =:«  = ■?>  I reiboitli  ea 
rura  alterius , nempe  acici  fu*  • alt^riiK  u.'r*»  «,  >/  »vlpt^.u^  ta- 

Adeoque  Centri  graviutis  diihntiam  inde,  ’iP  'hlnT  *l?fcnrll^’ 
ipondenm  Scnulolid,  convcrlione  (ad,,  momentum  rcfpeduaxB  eofverfon!;  (b*; 

\R^P ; Centnque  gravitaus  mde  diftantia,  ent  . Unde  habctu'r  ejuldera’ 
ab  altero  exticmo  diltaniia,  & moinentuin  refptsJtu  iftius.  • 

Deinde  i m hxc  ad  Axem  B V,  transferantur;  (per§F  nron  n hiiins  ■ ^ Fv 
Ungui*  &mtkg,«nu  B V A,  aetem  habentis  T A,^  momento'^  reWlu''^  m^o^o 
invento , je  J?  A»-ia>  g+U^v  ; (i  aufmtur faaum»  Ungui*  «w- 
«utud.de  {eyf  + 5auyf_.,i,  m • V=r ^ duela,  hoc eft,  + 

+ ir>j?  — |r>iP+ij>u=f^.  — Jauif  + iruj?'— 'ai  Quod 

aciem  haLtis-rA%omentmu  Rf^du  B V ;fq7od  rr’alfe?oSum^^^ 

<juc  Centri  gravitatis  diibnda  i B V , ~ 

g j 3 ijj 

xx  ^^^6eR^.^-6svR 4r>'  habetur,  li  cjuldem  Ccntii  di- 

llantia  i TA,  auferatur  ex  AVr=t.,  (aut  ab  ejusira  diflantn  auferatur 
i-X-R  — v,)  ut  habeatur  illius  bBV  dilhniia;  atquehicbBV  dilhntia  du- 
ctui in  magnmidnKm  Ungui*,  ut  habeatur  momentum ; ( ut  S T.  fiaum  elt.  t 
Ei,utrovis  modo,habebitur  Semifolidi  correrpoudcniis  momentum  rcfpailu  cjiifdera 

BV;Ceniriq;  gravitatis  inde  dillantia:  Nempe,  diUmtia jc 

^'sfR-^P+S^RP-xj’-/'" 
— >-+^;  ^momentum,  J/tijf?  — , 

ls’R+is>v.  . 

Ex  Ungula  vero  Serailegmcnii  B V A,  acam  iubemis  t a ; pum  V v f A ( fig 
141)  auierendum  primo  Wlum  ex  plauo B V A m-V,  pum  Bnfma  Vval' 
ut  habeatur  vaf,  leu  V A F,  Ungula  ejuldem  baCs  aciem  Itabens  B V : Atque  ex 
momento  iltius  Ungui*  rd(iedtu  cjuldem  t . hoc  elL  ex  JeyP>4.s*-//P>4- 
i*  ' ’ ^ ~ ^ T.  ) aiifercndiim  ilUus  Pnfmatis  rcrpcilii  cjuldem  r « mo- 

mentum; w-dt,  piam  BVA  momentum,  m Vv  , feu  , V = 1 dudum;  hoe 

^ momennim  Ungui*  BVAF  (Semifeg- 

memo  BV  A inl.UcntK,  aciem  habentis  B V, ) refpeilu  .ipfius  t«,  — 3ejP>  + 
junA  +,svR'  — ‘is’R.\-^j>v.  (Idem  atque  momentum  refpedu  BV, 

Bbbbb 


fp. 

zdo. 
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Fis.  aciem  habenti» t».)  Atque  cx  hoc  demum  momento  rerpeau  t«,  auferendum 
ITO.  Quocl  fit  tx  ipla  Ungula  BVAF  m;ignituiiinc,  in  V«“A;  hoc  ci^  ^per^L. 
ido.  prop.  praxed. ) — \av bR  — \s^ c -{-  \ ev R^  4" 

— 'u’ j?4-Su’o:  Eth.ihcbitur + — — ,;j’o  mo- 

mentum Uneulx  BVAF  ( Icmircgraento  B V A inlirfcmis,  aciem  haKmis  BV,) 
rclpedu  aciei  fu*  B V;  Adeoque  ( per  magnitndmcra  dividendo)  diihincia  Cen- 

tri  gravitatis  i BV,  — —Zr^^VR’  + i:i.a-aR-^s^ 

. (Semifolidique  eorre- 

_ iicjf-t-iauuA’  — + J’  ' 

rpondemis  momentum,  live  reCpeflu  t«,  liveBV,  eff  duplum  moraemum  Un- 
cula-  Ejulquc  Cemn  gravitatis,  diitaniia  live  i t«,  live  i BV,  tll  ad  di- 
iLnciam  Ccniri  Uneuhe,  ut  4 ^ ad  ?, ) Centrique  Ungui*  dilhhtia  i T A, 

— ifeR'+iiavR' — — %s' R — ia’o  • 

* ) ^ T ^ — — -■  : quique  momentum  refpcilu 

TA,  — iivAl’  — 4»’^  — rir’».  (Idem  atque,  rcrpciluBV, 

momentum  aciem  habentis  TA  ) Similiter,  li  Scmilblidi  dillamia  Cemn  graviuiis 
!it«  auferatur  cx  a a = 1 Jf ; habebitur  ejuldem  ^ T A diflainia.  Atque  hax 
in  Scmilblidi  magnitudinem  duifa,  exhibet  ejufdcra  rclpcilu  T A momentuin. 

W,  Porro;  Triangulo  BV«  infiflens  Unguht  Semiquadrantalis  aciem  habens  t», 
cfl  Pyramis ; Cujus  magnitudo  BV  xV«x  ( V R‘  — *a  Jati* 

— ijyf>_|atiA’  — 5»’:  Ejufquc Centri  graviiatis,  b 7 «,  dillantia  JV«  = }A: 
Adeoque  UngiiU’  inomcntuni  rcfpeelii  t«,  \s  h^  = zs  R'~isv  R’  -\-\sv‘  R 

' iju’  = 2r  — \s'R — Jjti’=ii.^’  — svR'~i'  d’-(-Ja’ti. 

Atque  hoc  additum  moraatto  Ungui*  ipfi  B V A infillentis,  aciem  habentis  t «, 
refpebtu  ejuldem  ra,  — jj’v  (ut  § T. ) Icii  \aR^ 

— 5a  + — U’®;  exliibet  {a  — 

(eu  jabitl  — momentum  Ungui*  leilori  B x A inlillcntis,  aciem 

habentis  t«,  rcfpeau  ipliuST».  (Hujufquc  duplum  eff  m^-aentum  cotrerpon- 
dentis  Scmifolidi,  rcfpcelu  ejufdcm  t«.)  IdcnRjiie  per  magnitudinem  divifum, 
hocdt,  nit'!  R'-\-UbR  = \‘ie‘-\-\sR'  — \svR\  ( ut  ^ M.  prop.  pr*ccd) 
‘ .V  15  33  rJ?’  — pjvA’  — 2J’ 

exhibet  dilhntiam  Centri  gravitatis  ira  o T 

® I24A-f-10J/C  — 4JV 

— . Adeoque  ejufdcm  Centri  dillantia  i TA, 
1 1 fR  4 r d 

9tR'  + iiR'  + svR+^s'  — ir’  „ . 

T.'  — t— I — 3 ~ ^ . — ; & propterea  cjufdem 

\-xaR-{-iosR  — ^sv  MfR-\-Aib 

Ungtilz  momentum  reljieif’.  T A,  J sia  s}»'-’ A”-l- j)  mrJ/A’’ 

+ (Et  corrcljxindcntis Scmifolidi,  dilhntia  Centri  gmvitatjs 

i T «,  cll  ad  illam  Ungui*,  ut  4 A’  ad  ; cjulqiic  relidmim  ad  2 R,  efl  ejuldem 
dillantia  i T A ; atque  h*c  in  Scmilblidi  magnitudinem  dufb,  exhibet  lemifoiidi 
momentum  relKblu  iplius  T A.  ) 

Ejuldemque  Triangulo  B V«  infillentis  Ungui*,  Pyramidifve,  Centrum  gravi- 
tatis iTA,  dilbit2.^ — |A  = jyf-(-3®.  Adeoque  ipfius  relpcAlu  T A momen- 
tum (diftamia  in  raagniuidmcn)  dudia)  | a — jatrA’  — la’^ 

— ia’u  = |J  jf’  — iavA’"-i-la’.«  — ia’ti  = ;a/a‘A  — iaA’  = 4aA’-|-;a’A; 

propter  a"  = i v. 

Atque  hoc  additum,  momento  Ungui*  ipfi  B V A infillentis,  aciem  item  haben- 
tis T»,  jn.^’— Ja^’  (r=|f^’)  -f- Jati.ff  ’ — J a’ A’-fia’ 0,  (ut§V)  exhi- 
jJa^r-f-4auaP’-(-i5a’/f,  feu  j/ j?’  — sjaA  A’-j-ija’ A’,  momen- 
tum Ungui*  Ibilori  B«A  infillentis,  aciem  habentis  t«,  rcfpeilii  ipfius  T A.  ut 
prius.  _ ‘ 

Eidem  vero  Triangulo  BV«  iiifilicns  Ungula,  aciem  habens  T A,  conllat  ex 
Prilinate  cidein  infillente  cujus  altitudo  AV  = o;  cique  fupciqacente  pyramide, 

cujus 
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cujus balis Tnangulum  BVb  (auchuic  xquale;)  ahicudo,  perpendicularis  Tuprapig. 

« punduni  xqualis  ipli  V«  = j6;  Adeoque  (propter  B V«  = s 
magnitudo  \sh  = ls R'*  —\sv R’\-lsi;^:=z\s — \svR  — Jj’:  Et,  ( prop: 
ter  Centri  gravitatis  baiis  B V ^ 7«  diltamiaui,  I <6;  pyramidilque  Centrum  gra- 
vitatis in  reda  inde  ad  verticem  ipG  « pundio  1'upcremineutein  dudb,  ablciila  mde 
verfus  viTocciD,  |iplius;)  dilUntia  Centri  gravitatis  pyramidis  ^ r«  plano,  em 
= & propterea  pyramidis  momcaiuin  rclpedhi  t«,  = 

— svR'^\sv*k  — R"^  — \svR^  — Prifraaus  ve- 
ro, eidem  B V « incumbentis  magnitudo  (propter  balem  = & ai:ini- 

dmcmVA  = v)  cft  j* : Ejufquc  Centri  gravitatis  a t « diftanuu  (quip- 

'pe  eadem  qux  boTts  Triangularis  ) \b\  ^eoque  Pnlmatis  refpedlu  t«  momentum 
^ z=j s^bz=i\s^R — 5 a’ t/.  Atque  hoc  additum  Pyramidis  momento  d r 
exhi^  Ungulic  (ipli  B V<(  mbdemis,  aciem  habentis  T A,)  momentum  rcipcdhi 
T«,  ^sb'*^\s'vif  = -asb^-^\s^bz=\sR^  — \sv R^ R — (Idera 
atque  acicm  habentis  t «,  momentum  rclpcdlu  T A. ) Atque  hoc  additum,  mo- 
mento Ungulz  Semifegmento  B V A inlillcmis,  aciem  item  habentis  T A,  rclpedlu 
T«,  \«R^  ^\s  R^  (=|e^»)  4“  i — + exhibet,  Ungule 

Sc^ri  B<A  inlUlentis  aciem  habentis  TA,  momentum  refpedlu  t«,  \aR^ 

-f  = j/-^ ’ — + (Idan  plane  atque 

Unguis  aciem  habentis  t « momentum  rclpcdiu  T A : Quippe  quz  illic  Ul  Alti- 
tudo, hic  cft  Dil^ntia;  & vice  verfi.  ) Atque  hoc  momentum  per  UnguU  inag.  » 
divifum,  hoc  cUjperi/^*  — + prop. 

j.  ...  ptf  i + + 9fR‘  — sbR-^is^ 

^ * jzaR^^sR-\-^sv  \ifR^\sb 

flandam  Centri  gravitatis  ( Unguis  l^ori  B « A infidentis,  aciem  habentis  TA,) 

, • /-t  ^ in  ,.ts*iR*’k‘^^'\‘7SvR — 

It  T «.  Adeoque  e ufdem  Cemn  \ TA  dutantia  elt — ^ 

— ■ & Unguis*  rcfpeiSu  ipfius  T A (aciei  fux)  mo- 

( '1‘i.jR^'^sb 

mentum  \aR^-\-  ^sbR^^^^s^R. 

( Qus  omnia  correijxindenti  Icmifblido,  htt^e  accommodamur:  eodem  modo  quo 
in  iis  qus  aciem  habent  r « iadlum  efL ) 

Vel  etiam;  propter  Unguis  Trbngulo  B V«  inlif^ntis  (aciem  habentis  T A, 
ex  Pyramide  & Prifinate  coufbntis)  magnitudinem  (modo  cxhibiam)  Jji6v 
• =|jjP*  — \s'V.R-{-\^:=sbR  — \sb^\  Momcnium'cjus  rclpedtu  t « ( modo 
odcnliim)  per  magnitudinem  iliara  dividendo ; 

. . j 

habebitur  iflius  Centri  gravitatis  i t « diitaiitia z — ?r,  — . — n~\ ; 

° %sR*  — 4rv.rti-4J’ 

— p &iTA.  j?-l ^ ;;  (adeoque  k 

^ 8i?»-4t;>P  + 4r>’  . ^ BR^ -^vR  + ^ ^ 

5 r*  V 3 V*  J ^ \ ff  r J 

D c,  p ■„>■■  ..  a-|— 3 = TTo*  . L = i~r,. > ) ^ propierca cjufdem  re- 


* %R^~^^vR-\;-^s*  izR  — 4/6  4/ 

fpeiluTA  raoracofum,  I — Atque  hoc  additum 
Momento  Unguis  Semilcgmeoto  B V A iniidentis  ( aciem  item  habentis  T A ) re* 
fpcchi  ipfius  TA,  \ aR^  — \sR^{z=z'^eR')-\-\svR]-^^\s^R-^\s^v,  (ut 
§T;)  exhibet  momentum  Unguis  leilori  B^A  infillcntis,  aciem  habentis  T A, 
relpedtu  ipfius  T A,  — «prius. 

Deinde;  ex  his  momentis  Ungularum  femori  B*«A  inCftentium,  iiibduilisUn-  X. 
gulatum  Triangulo  BC«  iniillentium  momentis  relpeidivis,  habentur  momeuca 
Ungularum  Icilori  BC  A infillchtium  relpc^Uva. 

Qt^  autem  Triangulo  BC«  infidit  Ungula  fcmiquadranuhs , aciem  habens 
T «,  cd  Pyramis : Cujus  vertex  * ; Balis,  Trapezium  rc^  BC  infiftcns,  duabus 
redis  plano  circuli  perpendicularibus  & invicem  parallelis  inierjedum ; quarum 
altera,  pundo  C mbdens,  sequalis  ed  redsC«=.^;  altera,  inlidcns  pundo  B, 
squalis  redis  V«=)6;  quas  iuquc  , in  planum  replicatas  , leprslencent  redts 
C c,  B a.  Quod  quidem  Trapezium,  ( quo  Centrum  gravitaus  habeatur , ) dinmi 
inteiligatur  m duo  Triangula  «BC,«Ba.  Qus  (propter  communem  alutudi- 
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nem  Tun;  ut  bafes  C<tj  Ba ; hoc cft  , V « i Tcu, R,h  : Puta 

I j>P,  \sb.  Diftiequc  illuis  Centrum  graviiaus  ab  A « ( reda  planove  ) ^ V B / ; 
hujus  vero,  |B  V = |r-  Eruntque,  proptcrca,  coiuainiocucma  relpeCtu  A«,  ut 
Adeoq^uc  raomentumtotuni  totam  ma^itudi- 

nan  JjiP+Jji6divilijni,  exhibet  totius  Trapezii  di/Umiam  ^ntri  graviucis, 
quod  pundo  ^ dclignacuni  intcilJgatur  ( toto  IcilicctTrapczao,  in  redam  cui  in- 
, s'R-{‘2s*b  ^-4-2j6  - ,j  / 

Cftit,  BCpto|Eao,)  ab  A., 

ter  firailia  Triangula  B V C,  0 > C,^  ut  B V = s,  ad  V C= x \ fic  >,  ad  >■  C =a 

Et  >«=  % jr.  Smnptaque  «g=J«#,  ( duiiaque  , ut 

jif+ji  3^  + 3*  ^ 

g/,  fic  gG  , ipfi  1«  parallda,  ) erit  nG =lty~lg± 

S3- — ^—x,  dillantia  Centri  gravitatis  pyramidis  i ( plano  Tangaite  ) t «.  Hoc 
\%R — 

cll  ( propter  ar  = ^ — v,  fupra  Centrum,  addendum;  vel  ;e  = — ^4*^>  ttifra 
Centrum,  auferendum;  adeoque  tx  = R — v,  ) 

-f-.,  Aiquchicdiftantia,  in  Pyramidis 

magnicudmem  dud;^  hoc  eff,  ( per§  M- pfop.  pneced.)m  — J i t^JP, exhibet 

Pyramidis  illius  rcfpcdu  rtt,  momentum ^ — s R = s — 

isvR’~^-nS^R.  Atque hoedemum  momentum,  fubdudum  ex  momento  Ungu* 
Iz  Sedori  B« A inlillcmis,  (aciem  item  habentis  t « )' refpc6lu iplius  r«;  noic 
tft  (ut^  W.)  ex  iaR^-j-^^sR^  — |ji/iP* — rcliaiquit rooipcmum LTn- 
gubc  Sedori  BCA  infiUemis , a€iem*babentis  r«,  refpedu  ipfius  r«, 
y ( Semilblidique  eorrel^ndentismomcwtimi,  hujus  duplum.  ) 

Quod  quidem  Ungube  (ipfi BCA  inflftentis)  momentum,  per  magnitudinem 
^aR*-^^j  R^  ( ut  § I.  prop  przced. ) dn^ifum,  exhibet  ejufdem  Centri  gravitap 

xis  dilbmtiam  i t«,  ( Adeoque  Scmifolidi  ooirtlinni- 


larf-f*  8 j 
dentis,  Centri  gravitatis  mdedifhntiam, 


ijaR-j-  3 /v 


+ .f-utpotead- 

illam  Ungulz,  ut4.^ad?^.  ) £c  propterea  ddUntia  Centri  gravitatis  Ungube, 

SiTA,  Ungulzque  iftius  (SedoriBCA  inliflentis, aciem 

* 114  + 8/  » o 1 

aR^-^isR^-^ljvR*.  (QgodSe- 


habentisTtf,  ^ momentum  refpedu  TA,  | 
milblido  facile  accommodabitur. ) 


Aut  etiam,  propter  Pyramidis  illius,  Triangulo  BC « incumbentis,  magnitudi* 

7 JP  ^ 1 *t/  jP 

mmis^  — JjwJ; Centrique  graviiatisi lediflantiam  — t,  — — <■ ,(  ut 

0 R 1 V 

didum  cll, ) adcoqife  a T A,  ^ ^ — ; wit  ejufdem,  rdjxiftu  T A,  mo- 

mentum  ,|JiP^— quidem  momento  Uflgulz  fcdori 
B«A  incumbentis  ( aciem  habentis  T «)rcipedu  T A,  |4iP’+4/^*  + 5j 
+tW*^ } ( uc  § W. ) fublatum  ; relinquit  Ungube  Se^lon  BCA  inlillcntjs, 
aciem  habentis  tb,  momentum  refpedu  TA,  |4iP3  — ij.^’  + i/«ijP*.  Ut 
prius.  •" 

Quz  vero  Triangulo  ilii  BC  4 inlillit  Semiquadramalis  Ungula  aciem  habens 
TA,  idem  plane  habet  refpe^ia  r a momentum,  quod  habet  aipe^bi  T A ea  qux 
aciem  habet  t 4 ; ( propter  Altitudines^  DiBamias  ubique  reciprocatas,  ut  pridem 
aliquoties  : ) Hoc  di.  ( ut  modoolieoluoieU ) ,|/iP^--n/9^’+Tx>f  quod 
per  Ungulxaugoitudinem  l^/iP’+l/t/aP  (ut$M.  prop.  przced.  jdivilum;  ex- 

yiP*  — ~ viP+J*  ' 

hibet  fui  Centri  graviutisdillanuam  i T*^  - — Adeoque,  iTA, 

7 R* 
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— t & propterva  cjufdcra  relpc^lu  TA  ( fme)  mom^iuuri) 

6J<^2.V 

il-rf  ( Solidicjuccortvfpondemii  uiopieiuupi  vft  hujus^u- 

^uni.  ) C^iat  quidem  Uo^ulc  momenu  , niomemii  refpe^ivis  Unguis  fet^Wri  ^ 
s«  A mfifitncis,  agicra habentis T A,  hoccU, 

rcip.  r«j  & rcip.  T A, — li  i ut§W. ) iubluuj 
relinquunt  Ungula:  SodoriBCA  inliltencis^  acicni  habeousTA, momentum  reipedu 
T»f\a/i^  — idtm  nempe  quod  Ungulae  eidem  15C  A in(i(k*ntis^ 

aciem  habentis  T*,  relpe^u  T A j proptci  altitudines  dcdiltantias  ubique  recipro 
catas  ; ) & rcfpcitu  ( aciei  fux ) T A , — i|j  J?*' — \ ( hujufeu^ 

. dupluoij  ellniomcmum  correrpondentis  Scniifolldi^  rclpcciului  axis  convgrno- 
nis : ) Unguisque hsc  momenu,  per  magniuidiiiem l^i  — j Ji?*  ( ut  §'I.  prop. 


prxced. ) divifa  \ exhibent  ejufdem  Centri  grav.  diflant.  i r «, 


&,^TA, 


ly  rv 


; ( qus,  obfervatis  oblervandis,  Semifolidis  a^ 


11«  — 8 j 

coiomodari  facile  poterunt. ) 

Eadem  haberi  poterunt , ope  Triangnli  BVC*,  & Ungularum  huic  infifkn- 
tiuro. 

Que  amem  huic  infidit  Ungula  (^iquadrantalis^  aciem  habens  D C ; ed  Pyra* 
mis : Cujus  vertex  C,  aldtudo  C V = ar,  Balis  ( rc^U  B V inCftcns  ) BV>CV=Jjr’; 
adeo^ic  pyramidis  magnitudo  { r ;r  ’ ; Dilbntia  Centri  gravitatis  i D Cj  f.X' ; adeo^ 
qnc  momentum  Pyramidis Tclp^ku  DC,Jj;fV  ' ' 

Si  vero  ponatur  Ungiike  axis  T *»,  iitqiieVfHpa  Ccntfuin;  vel 'acies  T A,  fit- 

Sie  V infra  Centrum  ? Pyramidi  huic  iubjungendum,  ed  Pnfma,  fdper  eadem  bale^ 
titiidinem  habens  C«^  vel  CA,  hoc  ell,  A,  cajus  itaque  ^ propter  Triangiili 
magnitudinem  1j4t,  ) ma^itudoerit|jjr^:  Cenrriquc  gravitatis  Ji.DC  dd&t> 
tia  (eadem  quippe  quae  Trianguli^)  \x  , adeoque  momentum  refpedu  DC, 
\sx*A  _ ' 

Totius  itaque  Ungulae  i(di  BVC  triangulo  infiltentis ; .aeiem  'habentis  t « vei 
TA,  tangentem  remotiorem;  exPrilmate  & Pyramide  conHaue : momentum  re^ 
Ipeftu  DC,  < 

Atque  hoc  per  Ungulx  magnicudinera  ^ diviTiun,  exhibet  Centri 

gravitatis  ^ DC  dUUniiam  ^b  Ungulw  acic^  fcu  langentq 

remotiore  , ( intelbgp  , ut  alibi  . k perpendiculari  planp"  l^uk  infiftenxe , ) 

^ , ^xA^^ix*  . J q-ariP+jar*  . , * 

--  ; ^ propiorc,jP ; Adeoque  momentum  refpe- 

^u  remotioris  tangentis (adeifiue)  f & rcfpe^u  un* 

gentis  propioris  ( qp*  aciei  oppofiu cll ) JiarA'* — |/ar*. 

Si  vero  ponatur  Ungube  acies  t « , & V inlb  Ccntriim  v vcl  acies  T A,  & V 
fupra  Centrum ; Prifinaci  auferenda  ed  illa  Pyramis,  ( ejofi^e  momento  momen- 
tum hujus  i)  Adeoq;  Ui^be  magnitudo,  ent,  Ir  x/?~|.r.r^\iTK)ma7tun) 

DC,4jar*.^--4Jar’;Centriqucgraviuu!»4DCdiftantia, T-r^— ri  & ab 

■ oJ( — ^x  . • 

Acie,  feu  tingente  propiore  ; Jl — — i * remotiore  ( qu«  «ciei  oppo- 


Gci  cft  ) B-\- 


^xS—ix' 


; Et  momentum  rdpeilu  aciei  ( ftu  eangsnuis  pro- 

rfA  — 4^ 

pioiis  ) isxB'-\sx’Jl-\^isx’-,  & refpcau  tangentis oppofita  (reniotiorH) 
\sxX^--'iix>. 

Hoc  cit : Ungulse  Triangulo  BVC  infillchtis,  aciem  habentis  t <t  j momentum 
refpcilu  ipfius  t«;  ( prout  fiipta.iii<HiTe  Centrum 

fuerit  V : ) Et  refpciSu  T A,  Jr  ( fiee  fupra  five  in&a  Centrum 

fuerit  V,  propter  alutudinum  fc  tliltantiarum  reciprocationem.  ) Gentii^ue  gra- 
. B b b b b j vitatis 
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Fig.  TiutisiT»,  diibntia,i*  + . 

Ungubrauc  eidem  Triangulo  BVC  inliflentis,  aciem  habentis  TAjmomen- 
lum  refpedu  T«  ( oppotuac  ) — J/.r’ (live  iupra Centrum,  five  inh^ 

fiicrit  V punSum ; ) &,  rcfpcdu  Adci  lujc  TA,  + 

( prout  iupra  Centrum  infrave  Fueru  V pundum  ) C^nenque  gravitatis  a r « ( ojv 

' Atque  haec  momenta , momentis  Ungularum  ( relpedive  fumptarum  ) lemil^- 
mento  BVA  inGltenuum,  Addita,  vel  Ablata,  prout  fupra  infrave  Centrum 
hierit  V pundum ; exhibent  monienta  rclpecbva  Ungularum  Sedlori  B C A inli* 
flentium. 

Puta  ; Ungiilx  Semif^memi  BVA,  aciem  habentis  t «,  momento  refpedu  r ^ , 
i<r^’  — ir.^’‘(  = ieA’)  Jr^t; ; ( ut  §T.)  fi  addatur, 

vel  auferatur,  ( j»out  fupra  infrave  fuent, ) rdpedivum  Ungulz  Trianguli  BVC 
momentum,  i Hocclt,  ( propter  x=Jt — v,  fupra 

Centrum,  iidcndiimi  8lx~  — ^ + intra  Centrum,  aufoendum : adeoque 

= H — — ViP’  — j*  ^ addendum;  & 

a-*=r  — = R — s*v  , aufdcn- 

dum;  quae  tantundem  valcm  : Sed,  x^=zR* — ^vR-^v^^R*  — r*;  eftquc 
vcl  4“^  * addendum,  vel  — a*  * auferendum,  quod  tantundera  valet : ) Si  addatur 
\ls  R^  •^IsvR^  — Habetur  momentum  Ungulae  fedlori  BCA 

inlillcnris,  aciem  habcnusT«,  rcfpcdu  t«,  — {svR*.  Ut  prius. 

Atque ejuldein  Ungulae  BVA  ( acieiD jubentis  t«)  momento  refpedu  TA, 
j4jP>-^iriPM==U^*) (ut  5T.  ) fi  addatur 
vel  auferatur  ( prout  fupra  inifiave  tuent  V, ) momentum  correfrondens  Ungulae 
BVC,  Hoc  clt,  ( obcaulam  modo  didam)  fi  addatur 

— Hateiur,  Ungulae  {^ori  BCA  infiflehtis aciem  ha- 
bentis r«,  momentum  refp^i  T A,  i <1.^^ — R^-^iSvR*.  Ut  prius. 

Ungulaeque  aciem  habends  T A,  momentum  relpedhi  r« ; idem  efl  atque  illud 
acicffl  habwds  t«,  refpc^lu  TA;  propter  addtudines  & difbuuias  ubique  reci- 
procatas. 

Ungulx  vero  infiflentis  faniiegmento  illi  B V A,  aciem  habentis  T A,  momen- 
tum refpedu  aciei  fux  TA,  \aR^ — \sR^  (=  \e  R^)  -^\svR'‘  — 

— fi  addatur,  vel  auteracur,  ( prout  fupra  infrave  tuent  V,)  momentum 
' correfpondens  Ungulz  BVC,  isx  R*  + \sx'R-\-\sx^ ; Hoc  clt  ( obeaufam 
modo  didam)  fiaddatur^iriP’  — + + Habetur  momen- 

curo  Ungulz  Sedori  BCA  inlillemis,  aciem  habentsT  A,  reipedu  iplius  T A, 
\bR^  — Ut  prius. 


Y«  Denique:  Ex  momentis  eifdem  Ungularum  Semif^menio  BVA  infitlentium, 
fi  auferantur  refpedliva  momenta  infiltentium  Triangulo  B A V ; habentur  mo- 
menta infitlentium  Segmento  A B A. 

Quz  autem  Triangulo  B A V infidit  Semiquadrantalis  Ungula,  aciem  habeas 
TA  ; cftPyramis.  Cujusvertex  A,  bafisBVxV  Kz=sv\  altitudo  AV  = t/; 
adeoque  magnitudo  |rv‘  = |rv.^  — Ir*:  Dilbntia  Centri  gravitatis  i T A,  |v; 
adcoque^T<e,  zR—^lv:  Et  propeerea  momentum  refpedu  T A, 

* — R — dcretpedtuT«,  \sv*R  — \sv^^\tvR^  — * v* 

Hzc  Itaque  momenta,  momnuis  refpedivis  Ungulz  Semifegmento  B V A infi- 
ftemis,  ( + — — & Jr  — 

per§T.  ) fubdudta;  relinquunt,  Ungulz  fegmemo  AB  A miiflenus,  aciero  ha. 
bcftrisTA,  momentum  refj)edu  TA,JffA*’  — & refpedu 

T«,  je'iP*-^jJrviP*  — Et  (propter  magnitudinenj,  \eR^ — i^vR,  ut 

X f cR*  — psvR  -f-  2r* 

§ N.  prop.  pfzccd.)  diflantL-*  Centri  graviuiis  ^ T A,  erit  — j y — > ^ 

a T «, — , 

izeR—^^jv  . 

^izquc  Triangulo  B A V infidit  fcmiquadianqlis  Ungula,*  aciem  habens  r c ; 

' idem 


i 
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iacm  lubct  rcfpcau  T A momentum,  quod  habet  ea  cujus  acies  T A refpeclu  t « ; Tig. 
(propter  altitudines  & diUantias  reciprocatas;)  hoc  crt,  (ut  modo)  \jvR‘  159, 
— st’  Adeoque  ( propter  magiiitud  incm  svR — ^ a 1/*  = ^ / v ^ ^ j*, 

pu  §N.prop.  prscccd.)diftant!aCcnirigravitausiTA,crit - — ; 

«V  ^ ideoque  momentum  refi>cilii  t 

_1_5  = — \sv^  R-\-\iV‘^.  rn  • 

Eaque  momenu,  momentis  rcfpeilivis  Ungulx  ScmiftgnKnto  B V A influentis, 

aciem  nabenttsT*,(|r^’  + jji/^* — “hu  A 

— lU^T.)  iubduiU;  relinquunt  Unguk  Segmerto  AB  A inUltciuis,acieni 
hal>enti5  t«,  momentum  rcfpcftu  T A,  + &,  rcfpcilu 

T«,  ie + ^ ( propter magmtudmcii,  ieR^-\-ls^jR\  pcf 

^ + — zs^ 

§ N propofitionis  prxced.)  Diftamia  Centn  gravjtaiis  i TA, 


zeR-^-jfSv  ’ 

i^eR^-\-7svR-\-  Z5^ 
ize  R-{--\iv 

Eadcnique  Segmento  «B*  rcfpetSlu  reibe  t<,  acconniodantur,  qua:  Segmenio 
AB  A rcipeitu  T A;  & vice  veria.  (Nempe,  pro  0,  fubdiaiendo  — .t; 

& pro  t/,lubRituendo  V.)  , • ci 

Puta'  Segmento  *B«  iniiflcns  Sctniquadramalis  Ungula  aciem  nal>cns  t», 
nugmiudingin  habet  1 . - 4 J 5 J i ^ = 1 ^ ■ y - S ^ ^ - 1 -f ^ + i ' 

Momentum  refpoJlu  t«,  — Jij?’  — }ai/f’  + na’ ’y  — Jn^’ 

— ‘iajf ' + ja'ay’+n-'’y;  TA,  — + 

— ^\/l^T  — \aS'—isR'  — ^svR'  — .is^X. 

Ff  Segmento  «Bainftiens  Semiquadrantalis  Ungula  aciem  habciii  TA,  mag- 
nitudinem habet  \,R>-i3R'Jr\>l>R-\R“e-\aR'-lsR'-Uve. 

Momentum  refpedlu  t«,  J jiy  4-aa  A Af“  — lia' jP— ,J A”y  — i'i . 

^sR' ^tvR‘  — & tefpciluTA,  J«y  — J^A”+ 

Exhibdirans  itaque,  expofitorum  Seaoruni  Sphxricorum,  & Semotorum,  7 
Ungularuraque  eo  liKiSbfltmm,  & corteljxtndeilttum  Solidorum  fcu  Smdolieo- 
runiconverlionc  fie'lorum,  tum  magmtudrnes,  tura  nwmena  tefpc^lu  Plairorum 
aliquot  cspolitoruin  > . oruraque  Cenuocum  graviutis  diUantum  a duobm  falicm 
planis  libi Tnvicera  non  parallelis ; atque  in  quo  tertio  per  Ungui* 
verlioms  axem  dudlo,  neutri  priorum  parallelo,  idem  repenatur:  Adeoque  (per 
nroD  ■'«.  Gap.  priced.)  ipli  gravitaus  Centra  determuavimns. 

Qu*quc  ad  calcem  Propotitionis  praecedentis  monuimfis;  etiam  hic  monenda 
criim-  Nempe,  h*c  omnia  alus Sphana;  portionibus,  limdi  ^th^o  a^oraraodari 
Dond.  Puta;  qux  dc  Sudiore  B « A ( ad  verticem  terminato  ) C)ufque  Ungulis,  &c. 
cbdla  fimt;  facile  accommodari  polle  fcdlori  D «B  (duorum  ad  verticem  terniina- 

toruni  U.A,  B«A,  diHercnttii:,)  cjuliJlieUngulis&c.  , „ 

Et  ntout  hic  qu*  de  Ungalaruni  aut  Solidorum  magnitudinibus  & raoniemis 
docentur  ircdlar.,  ad  TA  vcl  BV,  transferuntur;  lunili  inethtHlo,  h*c  aut 
hk  lirtiilia,  i redla  A«,  adTr  vcl  Ba,  iransiern  poterunt  Aliaquc  qu*  hie 
traduntur,  mille  modis  ampliari.  , « , © 

Quaque  de  Ungulis  Semicircnlj,  cjiirve  portionibus;  Sphxraque,  & portioni- 
bus huius;  didlalunt;  ad  Ungulas  SemicUipleos,  & portmnum  hu|us;  Sphircci- 
des  huiulquc  portiones;  faede accommodantur.  NcraiK  li  miclligatur  axium  el- 
bpfcoSr  A.,  alter  Dni  manente  A.  = aaf,  (atTcoque  AV  = v,  V.  = A;) 
eru  Di  m ca  rauonc  ad  aif,  qua  clt  ad  A. ; majore  quidem  It  litDn  axium 
maior  ( adeoque  Splurocidcs  convcrlione  dcfcnpnim,  Sph^roeidcs  latum,)  mi* 
norc,’G^  fit  Da  axium  minor,  (adeoque  Spharocides  longum,  convcrlione  dc- 

leriocum  ■ 1 & B V,  in  eadem  ratione  ad  s.  Adeoque,  quoties  B V m cjlciilum 
venS“  pro  a fubltitucnda  au  alia  quamius,  qu*  lit  ad  hanc,  ^ „ 

&,  pro^,  aLa  qu*  lit  ad  hanc,  ut  m dupUeau  rauonc  reel*  Dn  ad  A *- 
reliquis  poteftaubus  Cmilitcr,  mutatis  mutandis. 


7^2 


T>e  Calculo  Centri  Gravitatis.  Gap  V. 


P R O P.  XVII. 

Pars  Prima: 

A.  Figara  Snaarn  ^^r/iron,  ut  Ara;  (quje  eadem  eftS  Figura  Arciam-.) 
Fig.  isj,  Eft  Semicirculi  coirefpondentis  Vu^a  -,  Spartes,  partium  (refpeai- 
‘7°-  ve  fumptarum, ) T>t^U  i Puta,  b /3  a A = 2 B a A.  Et  fic  ubique. 

C.  Momenta  vero  iUorara , ad  momenta  horum , re^iedlu  cjuidem  t » 
tangentis,  fimtut  3 ad  2,  feu  fejqiaaltera. 

Atque  hinc,  eadem  rclpedive  determinantur,  tum  quod  ad  Magnitu- 
dines, tum  quod  ad  Momenta,  & Centra  gravitatis,  inhaeSmumn 
Verforum  Figura ; qua:  fiipra  in  Semicirculo  ( prop.  if. ) determi- 
nantur. Nempe  i i retentis  Symbolis  ut  in  propoiitioaibus  praece- 
dentibus; ) 

B.C.  Trilinei  At«;  Magnitudo 5 Momentum  refpediu  re- 

fpedluTA,  %R‘V\  diftantia  Centri  gravitatis  i 

G.  Momentum  relpedu  A e,  Jjf?“  — 2 j? ’ ; refpciau  Tt,  JjT?'“-1-2A’; 

. 4.i?* 

dillantia  Centri  gravitatis  ab  A a,  J ? — J ; a T t,  J ? -(-  - y— . 

B.  D.  Portionis  b |2«A ; Magnitudo,/^ : Momentum  refpediu  t a,\f  R‘.\-\shJ}\ 

tcfpcdlu  TA  , \fR'  — \shR  ; diftantia  Centri  gravitatis  a va, 

H.  aT  A,|^ — — Momentum  refpediu  Aa,ja'^+‘'r^ — vJP, 

4/  4/ 

refpediu  bS  ; ia’R+vR’  ; diftantia  Centri  gravitatis  ab  Aa, 

a’4-la/ — ivR  , , . a’-t-2ti^ 

• 1 — ; a bs,  — . 

2a-f-2j  aaq-ar 

B.  E.  portionis  AbK;  Magnitudo,  eR:  Momentum  refpediu  T A,  leR'  — 
iJvR',  refpediu  Ta,|f  /f=-hJrv^;  diftantia  Centri  gravitatis,  4TA, 

H.  i-if— — ; ar a,  1 A>H  Momentum  refpedlii  Aa,  Ja’^  — ar.ff-)- 

vR‘-,  refpediu  dbK,  la’^  — vA”;  diftantia  Centri  gravitatis  ab  A a, 
a’  — 2aj-f-2vA’  , ,,  „ a'  — zvR 

■ ! ;i^bk, . 

2a  — 2.S  2a  — 2J 

B.  E.  Portionis  b^r  ; Magnitudo,  i^R—iR:  Momentum  refpedu  ra,  Ja,9* 
— \s R'—\siR-,  refpedluT  A,  — A;? ; diftantia Cen- 

s/j  , n I 

H.  tri  gravitatis  i a a,  | A ; a T A,  5 A-j Momentum 

° ^a — 4J  4-a  — 4J 

refpcdluTT,  Ja’ A— ar A+i A’,refpedlu Sb,  Ja’A— AA’;  diftantia 
, _ . . . , _ «’  — 2aj-|-iAA  a’  — 2AA 

Centri  gravitatis  a tT, 

2a  — ZS  2a — 2J 

B F.  Farallelogrammi  bBaS;  Magnitudo,  ah  — mR  — av.  Diftantia  Cen- 
tri gravitatis  ara,iA;  aTA,aA— JA;  momentum  refpediu  aa,iaA’; 
I refpediu  TA,  xabR  — jaA’  = 2aA”  — 5av’:  Diftantia  Centri  gra- 
vitatis ab  A a,  feub?,;«;  momentum  relpedhi  A«,  vcl  b)S,5a’A. 

B.  F.  Portionis  bB  A ; Magnitudo /A  — « A — — fA-hav:  Momentum refpe- 
dlura,  — te  A‘-fav  A— -JtvA-j-Jaa’;  refpediu  T A, —|eA’-(-avA 

— jat’ ; diftantia  Centri  gravitatis  a Ta,}  A—— ^ 

— 4 f A -|- 

h T hi  \ ; i bB,  V — - ; momentum 

. relpedu 
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refpedlubB,  \eS'-\-\sv S—ias'-.  Momentum  refpedtu  A«,— I- 
asR  — V Vi  refpedu  bS,  — }4 ; diftantia '^s*» 

Centri  gravitatis  ab  A «,  >“  i b S , }«  + 

ivJi  — as  ^ 

— ieR.\-iav 

Adeoquc  determinavimus , totius  Figurae  Sinuum  Verforam,  Arcuum- 
ve,  ejulque  partium  expolitarum  magnitudines,  & momenta  relpe- 
du  redarum  aliquot  expofitarum,  eorumque  Centrorum  gravita- 
tis ab  illis  redis  diftantias ; adeoque  & ipla  Centra  mavitatis,  per 
eorundem  ii  duabus  laltem  in  eodem  plano  non  paraUelis  redis  di- 
ftantias, determinavimus. 

Atque  hinc  Ungulatum,  & Solidorum  converfione  ftidorum,  hommveK.LR. 
Semiiblidorum,  momentis  jam  traditis  correfjxindentium,  magnitu- 
dines habentur.  Horumque  omnium  rationes,  ad  his*correlpon- 
dentia  Semicirculum  ejulve  portiones  (pedantia.  Quae  S ad  alia 
&cile  poterunt  ampliari. 


Pars  Secunda. 


Atque  hii  Analoga,  in  Figura  Sinuum  ReClarum  «»«,  fimiliter  detcrmi-Fig.i7o. 
nantur.  Nempe, 

Bilinei  Magnitudo.  i.R'‘\  Momentum refpedu t «,  (^■Pidiftan- 

tia  Centri  graviutis  i t •,  «P;  iT  r vel  A «,  momentum  re-  . 
rpedu  T T,  vel  A «,  1 P ’ P- 


Trilinei  • * ; Magnitudo,  R ’ ; Momentum  refpedu  t «,  ,J ’ P ; diftan-  N.  Q; 
da  Centri  gravitatis  a r «,,SP  : Momentum  refpedu  A«,  P’ ; refpe-  p. 
du  i «,  jP’P— P’;  diftantia Centri  gravitatis  ab  A «,P;ai'«,lP— P- 
Portionis  MagnitudovP;  Momentum  refpedu »«, }fP’  + iJ'»P;  O-Q,. 

diftantia  Centri  gravitatis  a • Momentum  refpedu  A «,  p 

— fP’  + «vP;  refpedu  ? “.rP’ i diftantia  Centri  gravitatis  abA«, 

— rP-|-4v  , „ cR 
-T: — 3., — . 

V V 


Adeoque  determinavimus,  .totius  Figurae  Sinuum  Redomm , ejulque  R. 
partium  expolitarum,  magnitudines,  & momenta  relpedu  redarum 
aliquot  expolitarum;  eorumque  Centrorum  gravitatis  diftantias  ab 
ilhs  redis : Adeoque  & ipla  gravitatis  Centra,  per  (iias  k duabus 
laltem  in  eodem  plano  rnftis  non  libi  mutuo  parallelis  diftantias  , 
determinavimus. 

Atque  hinc  de  Ungulis : Solidilve  converlione  fadis,  eorumve  Semi- 
lolidis,  aliiique  quae  hinc  dependent,  calculo  debite  adhibito,  judi- 
cium fiet. 

Quax]uc  de  portionibus  hic  expolitis  dida  funt,  pofliint  tu  aliis  por- 
tionibus facile  accommodari ; aliafve  multis  modis  ampliari. 

Eademque(  horum  ope)  ad  <t*r  figurae  Sinuum  redorum  unius  qua-  ' 
drantis  Complementum,  facile  transferentur. 

Quae  autem  de  his  Sinuum  Veriorum,  Redommve,  Figuris  dida  liint : g. 
ad  eafdem  Frotradas,  vel  Contradas,  iadle  accommodantur. 

Qgjeque  de  Ffguia  Sinuum  Redorum  unius  quadrantis  traduntur,  ea-  T. 
dem  ad  figuram  Subtenliuum  live  Chordarum  Semicirculi,  fimiliter 
transferentur.  Qtiod  2t  de  Solidis  inde  oriundis  etiam  inteUigendum 
erit.  Ccccc  Intel- 
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A,  TMteUiWur  Omili  A«,  (Fig>  i£;.)  S«mipenph«ria  ADa,  in  paras  quotlibet 
J.  aequales  dividi,  in  puni^  X,  Z,  D,  E,  &c.  unde  ducantur  X 0,  Z V,  D C,  E 
&C.  Sinus  Redii  arcuum  arithmetice  proportionalium,  AX,AZ,AD,  AE,  &c. 
quorum  Sinus  Verli  A O,  A V,  A &c.  adeoque  arcuum  rdiduorum  ad  Semi- 
cnculum  Sinus  verG  (feu  pudorum  X,  Z,i>,  &c.  altitudines  fupra  riq  an- 
gentem,) 0«,V«,Ca,&c. 


‘J^ig.169. 


Eique  S^peiipbehz  in  re£Um  expan&,  aequalis  ponatur  (Fig.  i'?o.)  AT. 
^ «T,  Cmiliter  irila,  in  punilis  ?,  i, &c.  quibus  infifbm  (cx  una  parce,) 
ipfis  X O,  Z y,  D C, occ.  (Fig.  rtfo.)  xquales;  t^nun  Sinuum 
RtdoruiDAKT  (fi  numero  infinitae  incelliganrur)  complentes,  (juxta  <left. 
Op.4.)&  (ex  parte  contraria)  ipfis  0«,  v«,  C«,&c.  «quales  iw* 

fimiliicr  complentes  At«  ngunun  Sinuum  verTorum:  ipfi  A«  circulo 
cqnealtam. 
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Qujc  c|uicktn  At«  Figttra  Sintam  vetfifMin  , funi|)tis  afcublTS  ^mhflM^ice  Fig. 
proportionalibus;  cft  etiam,  alia conlidcrauone,  Fiptra  y^aam,Cutttmhnaapt  itfp, 
Sinubus  Verlis  arithmetice  proportionalibus.  Sumptis  utique  AV,  AC,  A^ctt.  176. 
Sinubus  verfis  arithmetice  proportionalibus;  (divila  fciliccc  re£bA<t  in  peutes 
quodibet  xquaks  ) qux  ipHs  occurrunt  reilc  z V,  dC,  ez,  &c.  aequalibtis  int^^ 
vallis  di(lir«e  tiguram  Ar«  complentes;  hoceft,  e»^,  «J*,  &c.  zquantur  arctr* 

bus  corrd^ndemibus,  A Z,  A D.  A F,  &c.  & lic  ubique. 

Dudis  jam  in  Semicirculo  rcclis  X<»,  ^ D«,  &c.  dirimi  intelligatur  Semicir- 

culus in  toudcni  Scibres  AdX.  X<cZ,  Z«l),  Sb.  quonimarcns  AX,  XZ,ZD, 

&c.  lint  ajquales;  adeoque  Secbrom  X«A,  2«  A,  D*A,  fice,  arcus  XA,  ZA, 

D A,  &LC.  arithmetice  proportionales. 

Quibus  quidem  arcuum  xqualium  Senioribus  A«X,  X «Z,  Z« ]X  &c.  ref^n- 
deant,  in  hgiira  Sinuum  veriorum,  quadriiaiera  A«fx,  &c.  ba- 

lium  « f,  ; e*  e '1';  Jequalium,  tum  inter  fc,  tum  jplis  A X,  X Z,  Z D,  &c.  ar- 
cubus; ( propter  redlam  « T,  Semrperipheriae  ADet,  ajqualchi,  & fimiliier  divifam.) 
Adeoque  arcuuih  arichmcticc  proporaonilium  Scibribus,  X«<  A,  Z«  A,  D*  A,  fice, 
finnliter  rerpondebunt  qu^ilinea  x^«A,  z^«A,  dJ'«A,  btium  arithmetice 
propoitionaliiim  «f,  fice. 

Sumque  hxc  Quadriimca,  Seibrum  illorum,  (Singula  fingulorura  rdpemive 
fumptorum,)  dupla.  Quod  fic  oftenditur. 

Intclligaiur  vel  tota  AD  « Semiperipheria,  vel  ipfuis  arcus  A B,  in  partes  aequa- 
les numero  infinitas  dirimi;  adeoque  (dudis  ^ diviflomim  pundis  ad  « replis 
X«,  Z«,  fice.)  vel  totus  A D«  Semicirculus,  vel  ipGus  Stfibr  B«A,  in  totidem 
Secbres  dirimi.  Diiftiiquc,  k divifionum  punftis,  reibs  X O,  Z P,  tangenti 
T«  parallelis,  miclligatur  Sdbri  Inlcribi  figura  ex  totidem  Triangulis,  OX< 

P Z rt,  fice.  Dudtilquc  j>orro  eidem  tangenti  pandle|is,  A Q,  XI,  fice.  ( produdlif- 
que  « X,  « /,  fice. ) limiirtcr  intclligaitir  Scftori  CiiTumfcribi  figura  ex  Triangulis 

Aq«,xi«,  &c. 

Etfimiliter  Figiirx  Sinuum  veriorum  At «,  vel  tota,  vd  ipfius  [lortio  biS<*A, 
(Sc6briB*A  corrdjxindens^  in  totidem  Quadriimca,  bafium  aequaliun^  ( Scab- 
ribus corrcfpoiKicmia ) diltrioui ; ( redla  fcilicei  «t,  vel  « 5 fimiliicr  divifa,  prout 
dividitur  AD<q  vel  AB,  arcus;  dudilque reftis corrdpondetitibus,  ?x, fice. ) 
Dudifque  xO,  zp,  fice,  iplir*  paralldis;  infcnbi  imclligatur  Figura  ex  Paralle- 
bgramniis  O x;«,  pz^S,  fice.  ( Triangulis  O X «1,  P Z fice,  correfpondcntibus.) 
Uucblquc  eidem  t*  ^ralldis  Aq,  xi,  fice,  (produdlilquc  §X,  Cz,  fitO’  Cir- 
cumlcnbi  imclligatur  Figura  ex  Parallelogramrais  Aq$«,  &c.  (Triangiir 

lis  AQ«,  XI«,  fice  corrcfporidcmibus. ) 

Suntque  hxc  Parallclograrama Triangulis  illis,  (propter  rc£hs  A «,  x|,  z fice, 
ipfis  A«,  0«,  V«,  fice,  ex  conftru6llone  xquaies,)  lingula  fingulis  rdpedive 
lumptis,  xquealca ; Tum  qux  Circumfcripta^  tum  qux  Inlcriptas  hgui^as  complent. 

Sunt  autem  Infcripiorum  Paralldogiammorum  Bales,  balibiis  Triangulorum 
infcriprorum  corrdpondentium,  ubique  majores;  fic  propterea  Paralldogramraa 
Triangulorum,  (lingula  Ungulorum  refpedbvc,  adeoque  & omnia  omnium,) 
pluiquam  dupla.  utique  Parallelogrammi  0x5«,  bafis  xo,  Icu  5«  redfa, 
noc  dl,  (utpotc  ipfi  aqualis  ex  conltrudtione  ) arcus  X A,  m.rjor  fmu  luo  XO 
( bafe  Trianguli  corrd^ndcmis; ) ut  patet.  In  reliquis  autem;  ut  pzC§;  Pa- 
raliclograrami  bafis  z p,  Icu^^  i^la;  ( xqualis  arcui  ZX,  ex  conllriidlionci)  dl 
m.ijor  quam  ZX  chorda:  fcd  fic  hxc  major  dl  quam  ZP,  balis  trianguli  cor- 
rdpondentis  PZ«;  propter  angulum  ZPX  (Trianguli  P2X)  lili  oppofitum 
majorem  angulo  huic  oppoiito  Z X P.  Efienim  angulus  ZPX,  vel  huic  aequalis 
PXO,  hoc  cft,  «XO,  angulus  in  Pcrjphcria^^^araira  fubtendens  (in  oppolito  Se- 
micirculo) xqualem  arcuiX«;  fic  angulus  ZXP,  hoceit,  ZX«,  angulus  item 
in  Peripheria,  fubtendens  arcum  z«,  (arcu  X«  minorem;)  clfc  igitur  angulus 
PXO,  hoc  dt  angulus  ZPX,  major  angulo  ZXP;  adeoque  ZX  redU,  major 
teth.  Z P ; fic  multo  magis  Z X Curva,  feu  buk  aqualis  ^ ^ leu  z p t»fis  Paraile- 
logrammi,  major  erit  quam  eadem  Z P balis  Trianguli : adeoque  ParalJelogram- 
mum  Trianguli  plufquara  Duplum.  Et  lic  ubique.  £11  itaque  Figura  cx  Pa- 
rallelogranunis,  live  toti  Figurx  Sinuum  verforun^  live  ipfius  portioni  AzC< 
infcripu  plufquam  dupla  Figurz  ex  Triangulis  inlcripce  five  toti  Semicirculo,  live 
Sedidn  B«A. 
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De  Calculo  Centri  Greeoitatis.  Cap.V. 

Sed  CircumTcriptorum  Parallclogrammorun}  bafes,  Bafihus  Triangulorum  cir- 
cumfcnpcoium  correljxjadcntibus,  minores  funt.  Efl  enim  Parallelogrammi  A q 5 ^ 
bafisAq  feu5«t,  hoc  cit  arcus  XA,  minor  Tangeme  QA;  (cujus  femilfis,  clt 
tangens  femiarcus^  fecanti  cx  Centro  dudte  occurrens : adeoque  iemiarcu  illo  ma- 
jor.\  In  reliquis  vero,  ut  xi^S;  Bafis  Parallelogrammi  xi,  feu  hoc  dl  ar- 
cus ^X,  minor  cll  quam  re<^la  X I,  balis  Trianguli  corrclpondemis.  ]>u6b  enim 
tangente  Zx>  redbe  XI  occurrat  in  Xi)  aquales  erunt  anguli  (propter 

eundem  arcum  ZA  interceptum)  x^^A,  &Z«A  (angulus  in peripheria ) feu 
I«0:  adeoque  & horum  ad  redlum  rdkliu  xZI  & /.LZ  feu  01«;  (efl  uti- 
que, propter  A Z«  angulum  in  fcmicirculo,  etiam  A 21.  hoceft  x^A-hxZI, 
redus;  cc,  propter  10«  triangulum  rci5langulum,  ad  O,  duo  reliqui  anguli 
ou+1.0  reaum  aequam. ) Et  propterca  aequales  funt  Z x & 1 X i & 
(fiimpta  communi  x^>)  IxH“X^>  acqu^  duabus  fimul 

ZxtX^»  adeoque  major  arcuZX.  Eft  iuque  ZX  arcus,  hoc  efk  ro^la^v) 
leu  ix,  bafis  Parallelogrammi,  minor  quam  IX  bafis  Trianguli  corrcf|x>ndencis : 
Et  prbpierca  Parallclogrammum  Trianguli  mmus  quam  Duplum.*  Et  fic  ubique. 
Efl  Itaque,  Figura  cx  Parallclogrammis,  five  toti  At*  figurjc  Simium  verforum, 
live  ipfius  portioni  b^«  A,  circumferipu,  minor  quam  Dupla  Figune  cx  Trian- 
gulis corrdpondcnus)  five  toti  Scmiarculo,  five  ejulilem  Sedlon£«A  circum- 
Icriptx. 

Cum  iuque  Figura  ex  Parallelogrammis  infcripta,  fir  infcnptx  ex  Triangulis 
nujor  quam  dupla ; & circumfcnpca  circumfcripue  minor  quam  dupla:  Cumque, 
multiplicatis  fcaionibus,  infcripuc  & circumfcnpue  dideremia  contmue  deerdiut 
utrobiqpe,  donec  undem  dau  quavis  minor  evadat:  Kcc  tamen  unquam  Infcripta 
inlcripu:  mmor  quam  dupla,  nec  Circumfcripta  circumferiptx  major  quam  dupla 
enepolfic:  Conuniuta  in  luhnitum  feilione,  evancftxt  ditterenua;  inlcripus  fi- 
miil  & circumfcriptis  comcidcntibus;  illic^  eum  Figura  A ree,  ejufve  Quadrilineo 
b5«A;  hic,  cum  Semicirculo  AD «,  ejulve  Sciilore  B«A:  Eritqiie  illa  Sinuum 
verforum  Figura  At«,  ejiifvc' Poroo  Dupla  femicirculi  A Do,  ejufve 

Sccloris  B«A.  Quod  erat  probandu9i.,.j 

Hoc  efl;  Trilmeura  At«,  duplum  Ictmcirculi  AD«;  ejufque  poriio  b^«A, 
dupla  Seiloris  B«A;  Et,  propterea,  portio  reliqua  b^T,  f^raemi  «B«,  dupla 
em.  Item,  d<T5X,  dupla  Sciloris  corrcipond^us.DeeX;  & fic  ubique. 

Efl  autcra,  ( retentis  fymbolis,  ut  in  propofitionibus  duabus  proxinK  prarceden- 
libus,)  Semicirculus  AD«=;5PjP;  ergo.  Figura  Sinuum  verforum  leu  Trili- 
neum  At«=:  J A*.  Item  Sedwr  B«  A=t  ( per  ) H pr  iy.) 

Ergo,  (pofita  «^  = BA  = «;  adtoique  ^ b = « V=i6;  &bK  = VA  = t>;) 
portio  bjSrtA  (utpote  Sedtoris  dupla),  s S ^ f H.  Item,  Segmentum 

A BA  = ]rt.^  — \s  R ( per  ^ G.  prop  r j.  ) Ergo  AbK?=4i?  — s R 

~e R.  ( Efl  utique  AzK : fimiJc,  & fimiliicr  politura  ad  T A,  uitc*  ad  ra: 
ficui  &,  in  Semicirculo,  Stgmcijtum  A Z A ad  T A.  ut  * E « ad  t « : & fic  alibi.) 
Et  fimilitcr  Segmentum  R — \ s R = \'P  R^\a  R — \sR=.\P  R 

T-^ifR:  Ergo  portio  bi2T=r«^  — j — 4 R — sR=z\PR — fR.  Et 
fic  alibi. 

Et confequcnier ; fi  cx  b /2 «A  .portione,  auferatur  Parallclogrammum  ^bB« 
^‘ah  — zaR-^av  \ crit  Segmentum  refiduum  AbB=:/.^  — a a R-\~ 
s R-^av^^e R’{-av.  Et  fpcciatim  m fegmemo  A dC,  ( propter  4=1  & 

spzv^Rj)  R^.  ' 

rtcmQuadrilincuni  zk  C A=:z^«^-rk^*C  ( propter  zl^*A=±aR-\-s Ry 
& li^aC  = aR)  dhs  R.  Etzk,d=^A!*  — jj?;.  Nempe,  (propter.^ — j,  dif-' 
fcrclKiutn  Radii  5:  Sinus  reili  jarcus^Z  A,  icqiialcm  finui  verfb  arcus  Z D,  ) fil- 
ium ex  fimi  verfb arcus  DZ  in  .Hadiuin  dudo.  ( Dico  autem  zkCA,  potius 
quam  bkC  A ; ut  diflinguam  'puiidlura  b fupra  Centrum,  ab  illo  infra  Centrum. 
Quampiam  & alteri  etiam  b,  re  rite  imellcim,  idem  accommodabitur  : Nem|>e,  fi 
dkb  infra  Centrum  hoc  efl  d k e,  exponatur  negative,  ui  pote  ad  contrarias  par- 
tcsrt^ibr  Cd^eSe  extra  figuram  A rn : Qjiippe  fic,  uirovisfitu,  erit  b;S<A  — kfl«C 
=:=bkC  A ; id  quod  rectis  bk,  kC,  CA,  & curva  A b,  comprehenditur  ; nempe, 
iurobiquc,  AdC  — dkb,  & fenfu pofiiivo.  ) 

Ht  fimiliter  de  aliis  portionibus  utcunque  rc<^  abfiiiBis,  muuiis  muundis,  fiet 
judicium. 


Potefl- 


Prop.XViI.  T^(^kuh  Centri  Gravitatis.  7^7 

Poicllquc  Trilinci  A b B fcu  A b V fig.  170.  ( quod  utique  complent  refl» 
b V arquales  arcubus  B A =4^  quorum  Smus  vcrfi  A V=i/  unt  arithmetice  pro- 
portion^cs ) magnitudo,  hc  alu&  ( ex  arcuum  ad  iiaus  verfos  ratione  ) explicari. 


Du£lis  enim  BgT  Semicirculum  tangentibus  , ( Tangenti  verticis  TA  pig. 
inT  occurrentibus ; ) dmiaqucA*  diametro  iu  partes  quales  infinite  exigu- 
a^  quarum  una  imcUigatur  Vocr:^;  ( adeoque  liunptis  AV  = t/,  arithme* 
lice  proportionalibus ; ) dudUque  reifci  o X e ( re£bc  B V parallela  ) qux  femiar- 
culo  in  X occurrat,  & tangenti  proxinwBX  m g:  Erit  ubique  ( per  § A.  propo- 

fitionis  xj. ) ut  B V — J,  ad fic  V o — Bf  adBg==-^^— (Nempe,  ut  Se- 

cantes  complementi^  Sinibus  replis  reciproce  proportionales. ) Et  conlcquentcr ; fi 
intelligantur  «O,  vcl  VO,  re^langulum  A«00 complentes , lingulis  Vo  (re- 
^am  A « complentibus ) aequales ; & fumantur  ubique,  ut  B V = r,  ad  ^ i lic 

B*^B 

V O,  ad  V • : erunt  fingulae  V •,  (hoc  eft  totidem  — r , fumptis  v arithmetice 

proportionalibus,)  fingulis  Bg  tangentibus  ( refpcitivc  fumptis,)  hoc  eft,  f in 
panibus  infinite  exiguis,  ) iplS  BX  arcubus .( iP^umB,A  complentibus ) aequales. 

Adeoque,  wi  Omnes imi  re^  V»,fcbihplentes  A<V««  figuram  intermina- 

, I ^ 4}  I t , ( 

bilcra;  totidem  By  complentes  A V O O ^c^tangulum  ; ( Icu  m Figura  illa,  ad 

hoc  reitangulum ; ) ixc.  omnes  BX  arcum  B A complentes,  ad  totidem  Vo  com- 
plentes redtam  V A ; Icu  Arcus  A ad  ejuldem  (mum  verlum  A V. 

Cumque  hoc  ubique  obtmeat ; erunt,  Owmrr  AB  areus  ( luperfiCTalem  Ungu- 
lam Scmiquadranulem  BA  ^ cujus  acies  B V , complentes, ) vel  ( his  aequales ) 
redbc  bv  trilincum  A bV  .complentes ; omnes  AV  rcf^livos  finus  verfos 
arithmetice  proportiohaies,  vel  A V Scmiquadranulem  Unciam  aciem  habemem 
V,  hoc  eft,  ad  Scmiquadraiam  A V f iit  liiht  omnis  A V figurs  interminabi- 
les ccBTcrpondcnccs,  hoc  efl,  Ungnla  A V «•  actem  habens  V ad  omnes  AVOO, 
hoc  dl,  Ungulam  AVOO  acictn  habentem  V O. 

(Er,  cidcm  ratione;  Momentum  fuperficiiilis  iftius  Ungube,  arcui  BA  infi- 
flcotis,  ad  momentum  iitius  fuperficiaiis  Unguli  fcu  Scnliquadrati  A V,  relpcdu 
ejaldem.  bVB;  luejofdem  Unguli  folidai  A Vii’«  momentum,  ad  momentum 
corrcfpondcntis  Unguli  Solidae  A V O O,  rcrpcclu  acidV»^  F-t  firailiter  ejaf- 
modi  alix  fbiidorum  portiones  huc  rpe*^hntiutn,  fecilc  exhibentur. ) 

Verum,  cum  prxcedcns  illa  figunc  At*  confideratio,  fit  calculo  magis  accom- 
moda, quam  hxc  fignne  interminabilis;  ( Secantium  camplementiy  finanis  vcrlis 
arithmetice  proportionalibus  convcmemuinK  ) priorem  potius  prolcquemur.  At- 
que indc,  li  opus  fuerit,  interminabifi<  quxeo 

’ ■ . ^ -V  • ^ 

^ .a!,  if. 


fpedant,  doluci  poterunt. ' Quod  hk 

'^^orro  ;■  Si  intelligatur  Scmicirdulus  ( juSif  def  i.  Cap'4.Ti  rt  infinitis  hunkro  q 
Seribus  confhuuus  ut  A «X,  XaZ,  dcc.vel  etiam  (quod  in  piirtibus  infirntepig 
cxigii»',  pr<#pter  infiniiatn  approximauonehj,^ 'taniundera  valet,)  cx  infinitis  hu-170. 
rocfo  Triangulis,  figuram  mkripiam  complentibus,  ut  0«X,P«Z,  6cc.  five,  ex 
loiiduu  'friangulis  riguram circumlcriptam'  complentibus,  ut  Q«A,  I «X , &c. 
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aitt  euam’  l^ifa»»!inft:rrpte  & circiHttfcriwae  ihtermcdmn  ( utpote  panira  in- 
fctipcam  panicft  cirtJomftri^um  ) cbmplcmibus,  ui  Y « P,  &c.  ( (]u«  rc6lis  «X, 
«Z,  &c  ui  lilorom  axibus  rcpra^lem^ntiir  ■:  ) Idtdligcnda.  crit  iimilitcr  Figura 
Sinuum  veriorum  A T tf,  ex  toiidcm  conditui  corrdpoiidambus  Qiiadnlineis  ut 
A#cx,  x;Cz,  &c.  Seclorum  iiToruni  duplis;  vd  cmm  ( c^uod  codcni  recidit,  ie- 
dione  in  inHnitum  continuata, ) cx  totiaein  Paralldogiammis,  figuram  inldiptam 
complentibus,  ucXx;«,  pz^^;&c.  aut  circumlcriptani  complentibus,  ut  A a^«, 
xiCvj&c.  aut  cjusE  Hguram  partim  inicriptam  parum  ciicumicriptam  complent, 
qualia  py<T^,&c.  ( qux  redis  x;,z^,  &c.  ut  eorum  axibus  rcprxienteiuur  ; qux 
triangulorum  xqucaltorum  dX,  « Z,  &c.  dupla  intelligantur.  } 

Eli  autem  Dilbntia  Centri  gravitatis  in  Paralldogrammis  fx,  {z,  &c.  ad  Di- 
(bntiam  Centri  gravitatis  in  Triangulis  xqueaitis,  « X, «7, &c.  (i  reda  t«;) 
ut  jad  I;  leu,  ut  3 ad  4.,  ( per  prop.  6.  hujus.  ) Adeoque  ( propter  magmuidi- 
nes  ut  2 ad  I ; ) Erunt  momenu  Parallelograramorum  ( tum  iingulorum,  uiro  fi- 
mul  omnium,  ) ad  Trianculorum  rcipedivorum  momenta,  ( tum  Iingulorum,  tum 
fimul  omnium  ; ) ut  3 ad  2,  ( propter  ? x | =r  | ; ) Adeoque  MomcmuJqr  Tniinci 
A T «,  ad  momentum  Semicirculi  AD«;  cjulque  portionis,  (utAbi3«,  icu 
xS^d,  ieub^  t,  ) momtmum,  ad  momentum  icdoris  conefjxmdenris,  ( ut  BaA, 
fcu  X « D,  feu  legmenti « Btf, ) rtf^d»  rc6bt  t a ; ut  3 ad  2. 

Eif  autem  Senucirculj  A D«  rclpe^hi  t«  momentum  { j^opier  magnitudinem 
l t*Ry  & Cemri  gravicuis  diitannany  A*, ) \R*  R\  ago  Trilinei  A t «,  rerpcdiu 
T «,  ntumenium,  ( utpote  ad  iilud  Semicirculi,  ut  3 ad  2, ) J * P.  ( Hoc  cft , 
omnia  3 lcUft/*ioCius  fcmicircuJi,  ieu  femifumma  quadratorum  linuum  ver- 
fbfum  totms  feniicirculi , fumptis  arcubus  aritlimetice  proportionalibus, ) Adeo- 
que  ( propter  tnagnitudineni^lP A^y^  tiiUamia Cenm  gravitatis  adeo- 

quea  ejqiq.uemomcntuni  reibedtu  T A,  JA*?, 

£lgoi& SemiqtiadraatalMi  Ungula  eidem  iniiden^.j^dfra  habens  r«, 

& aciem  habens  T A,  | ^^5^;  Solidumq^uc  ejuidem  converfione  circa  t«  fadum, 
& Semilblidt^  4^?^*  • &,circaTA,  SoMdoirtJ,^?**;  & Scmifblidum 

^ r.;i  ^ 

hcpi ; Sedkoris  B»  A rauinentum  rcfpedu  t«  ( per  §Af*  prdp.  ly.  ) 

'iJ  R*  — = Ergo,  Portionis  b 0'aA,  momentum  refpedu 

= (idcmquecft  Ungula  Semiqua- 

dramajis , portioni  b d « A inliltens  , aciem  habens  rui)  Adeoque  ( propter 
mugnitudineni,  diftanua  Centri  gravitatis  portiems  b ^ « A* 

^ T &iT.A,J.tf— & proptcrca.  ejufeiem  rcfpcchi  TA,  mo- 

mentum (ftu  Semiqbadrantalis  Ungula^)  \a R*-^\s R*-^\sv R^\fR^ 
\sbR\  Et codJ^ucnier,  Solidum,  portionis  b /3 «A  converfione  circa rafidhun, 
+ & Simifoliduin,  XfRT-^-lsbT:  circa  TA,  Solidum 

^^^mifolidum,  X fRR  — Xs  bT. 

Item  ; Segmcim  A.B  A , momentum  refpedu  T A,  (per  § N.  prop.  ly. ) cft 
{aR*  — \s  R*  ^\sv  R^\e  R'  ^Isv  R \ ergo,  Trilinei  Abk  momentum 
rwTpedtt  TA  ( visl  Icraiquadrantalis  Un^la  aciem  habens  TA,)  eft:  |ciP*  — 
\svR  ’>  (HoccU;  ouuua^st;*;  feu  remiTuouna  quadratorum  linuum  veriorum 
arcuum,  anthmcuce  p^^poitionaliuin , ab  A , ufque  ad  A B. ) Adeoque  ( propter 

magnitudinem  eR  ) diftancia  Centri  graviutis  \ TA,  — idcoque  ^ 

- i 4^ 

7«,|A-| ; cjufqucrefpcduTa  momentum,  Et  confequen- 

xa ; Solidum  ejuHcm  converfione  &dlum  circa  T A,  | e ^ 7* — }j  u ? ; & Semifb- 
lidiini,  jf  — Jlr/P:  &, circa  TajSolidimijJeAfy-fJjti^j&Sraifolidun) 

Similiter;  Segmenti. «B«,  momentum  relpeSuT.,  J.J*— 
ii‘7*  — iaS' — i's£’-\-isvX:  Ergo,  Trilinei  b.^T,  momentum  rclpeflu 
T«,  — \s = Adeoque 

( propter  magnitudinem  •/!  — iX)  diftantia  Centri  gravitatis  i t «,  J ^ — ; 

4* — +a 
ideoque 
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Prop.  XVII.  ZV  Calculo  Centri  Gravitatu. 

idraquc  i T A,  I ^ .f-  i ejulque  relptSu  T A raoiDcntum  ( vel  corrdpon- 

dens  Unguk)2«^‘ — Etconfe  jiientcr,  Solidum  ejufdem  cina 
T.  converiionefeihim,  j«^y— J/ifP— jji?;  & Semifolidum,  \»gP— 
lsST  — isi3> : Et,  circ»  TA,  Solidum  gP+isiP\  & Semi- 

Ibliduro,  i^gP—isgP+isiP. 

Si  vero  ex  momento  Quadrilinei  b 0 « A,  rcrpeSii  t «,  vel  T A ; luferattir  mo- 
mentum Parallelogrammi  #bB«;  habebitur  (refpedlu  eanmdcm  t «,  T A,  ) mo- 
mentum Segmenti  A b B. 

£ft  autem  Parallelogrammi  »bB«  ( propter  0a  = a,  & h0=i)  magnitudo 
« 4 ; & (propter  Centri  gravitatis  i t « dilantiara  J 4,  adeoipie  bTA.aiP — }A,) 
momentum  tefpeblu  t«,  J«4'=a«^ ’ — aat/i-(- = — 

J«r*;  & refpcihi  T A,  zabg—\ai‘=zza  g'  — \av‘  = 2a  S’  — 0vg  + 
|uj*. 

Adeoque  ( fubduflione  fifla  ) Segmenti  bB  A , momentum  relpcdlu  t«  ( vel 
correfpondcns  Ungula  Semiquadrantalis, ) — \ag‘  ~{-isg‘-{-av  R — 
;ur‘=— — irv^  + i<iJ'  = 5/'^-  + 5r4j?— 1«4*;  refpeau 
TA  , — — }ur’  = i/'^’  — a«4^— ,r4jJ 

•|-3«4*.  Ei  (propter  magnitudinem,  — ) diflantia  Centri  graviu- 

■ , ...  fvg—ias'  . — . . „ , fug—m'  . , „ 

us  Segmenti AbB,  i v.,  Ji- — ; aT A.j^  + — ^ 

}jP — 4 — sr~  = — • Adeoque  momentum  re- 

Ipedlu  bV,  — \sR‘-{-\svg — }«r’ =}e ^ ’-(-}rt/ j? — jur’.  Etfpe- 

ciatun.  Segmenti  A dC  momentum  relp^hi  DC  ( propter  u^JT’,  ks=v=g,) 
, Ejufque  Centri  gravitatis  i DCdillantia,  ,iy.  (Vel  etiam,  exTrilinet 

A b B momento  refpcihi  t x,  lubdu^o  quod  fit  ex  magnitudine  in  • V 4,  nempe 
—aig-\-jig-^aiv=:  — 2«  — rv^-J-ar^jhabetnrTri- 

linei  AbB  momentum  relpedhi  bV  vel  Semtquadtantalis  Ungula,  l*g‘—\s/P 
•^-\svg — J<ir’  = Je  — ler”;  ut  prius.) 

Adeoquc Solidum ejufdcm AbB converfionecirOTx  filium,  efi,  — 

_ ^ , as*P  - as*P  . 

(i»y— iro?H— circaTA, 


<ii*P 


-}egP+avP+iJvP ~;&cir- 


cabV,}f.tf7’+5roP ' ®-t (emiiblida,  femifles horum. 


Habentur  autem  eorundem  Planorum , Momenta  refpedlu  A « , vd  Semiqua- 
dtantales  Ungulz  aciem  habentes  A •,  per  prop.  i8.  Cap.  3.  vel  prop.  aa.  Cap.  4. 
Tei  prop.  IO.  mijus. 

Si  cniinre^  omnes  complentes  A r«  Trilineum,  (vel  mimia 

^uz  his  reprzi^tantur  parallclc^raama,  Trilineum  iihid  complentia, ) ducantur 
in  fuas  ab  A a dilbnuas  « ^ * C>  Scc.  vel  in  his  arvales  , &c.  ( triangulum 

• r t complentes ; ) Habetur  Semiquadranulis  Ungula  trilineo  Ara  inblleni,  ackm 
habens  A«.  Quam  utique  complent,  rpfax^A,  &c.  ieu  &c. 

Paralklogramma  ( feu  minuta  Prifmata)  ipfls  zC  &c.  (reflis,  minatis 
paraltelogrammis  ) inlilteDtia.  (foc  efl , omnia  ai  , Mb  ex  arcubi»  anthmetice 
uroponiooalibus  m refiduorum  ad  lomperipherian  finus  verfos  du6tis. 

Aut  etiam ; H mtelligatur  A ■ in  parces  invicem  zquales,  in  pundtit  Z,  D,  &c. 
dividi,  (adeoque  re^  Z z,  D d,  &c  hoc  eft  repmenure  non  qui> 

arcus  arimmctice-proporhonales,  fed  qui  refpondem  finubus  verfis  AV,  AC, 
&<•  arithmetice  proporrionaltbus,  puta  AZ,  AD,  &e.  Hg.  idp.  adeoque  Tnline- 
lUD  A T d coniideretur  non  um  ut  Figura  Sinuum  VerJ^rum  arcubus  arichmecice 
litqportionalibus  convenientium,  ^ A«  pRraJklonrm,  qoain  ut  Fgura  Ainuum, 
iii'Vi6bs  expanibrum,  finubus  veriis  arithntetiGe  proportionalibus  convenienchim, 
iofi  «T  parallelaruni ; ) eandem  Ungulam  coflrol^nc  Arcuum  dloniin  Scmiqaa* 
foi  Triangula  eifdem  Z z,  D d,  &c.  hioftenda ; tp&  fcilicec  «(C,  «Ia, 
Ac.  Doilia  Azqualia:  Hoc  efl,  Omnia  l4%  fumptia  v arichnxtioe  {ffopmtiona' 
libt&  ^ 


7fP 

170. 


F. 
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Fig.  i6^.  Si  vero  eadem  Ungula,  tcruis  adhuc  planis  ( leu  exiguis  Priimaiibus ) componi 
«70-  imelligatur,  Bafi  leu  Trilineo  At«  parallelis,  Uneiilaui  complentibus ; erunt  ea 
( propter  Ungulx  Obliquam  Scelionem,  adeoque  i^ana  fuperiora  continue  magis 
magilqitc  ab  AttdeHciencia, ) Trilineis  At«,xt;,  ('ufqiie  ad  ulumum 

ipfumve  7 pum^um ; ) arqualia:  Hoceft,  tondun  At<  planis,  demptis 
omnibus  x^«A,  A,  &c.  Hoc  clt ; Prilhiati  aiutudinem  babenu  at  ^ dempta 
contraria  Ungula,  iiipcr eadem  Arahafe,  aciem  habente  Tr.  EtHmihicr»  quz 
Ungulam  ponioni  b4«A  inlifbntem complent  plana ; funt  ipCs  b^«A,  biS^x, 

( ulque  ad  iplain  bjS)  sequalia  : Hoc  elt , toti^^m  A,  demptis 
omnibus  x^^A,  z^aA,  &c.  leurrilmaci  ipG  b^a  A inlillemi  alucudmcm  ha- 
benti aqualem  ipfi  C^^/3(c,leu  arcuiBA=a;  dempta cunirana  Ungub,  aciem 
habente  b 0, 

Atque  hanc  tertiam  Ungulz  compofitionem,  ut  calculo  magis  opportunam , 
(cum perinde  Ht,  Ungulz  magnitudinem  quod  Ibe^lat,  planivc momemum,iive 
hzc,  (ive  illa,  live  ilU  demum  lumatur, ) fpeciatim  rue  coniiderabimus. 

Ellautem  (ut  §A.)Tniineum  AT(c,^iP?;  ergo, A r«  j hoccfl,  At«, 
in  Tflt  = JPjdudta i 

Item;  pordobj3«A,  (per§A.)  Adeoque  omnia  x;«tA, 

€cc.  ( ulque  ad  7 a A,)  {\mtotmua  Sunique^  omnia  a,  (hoc  cll,  Tum- 

ma  arcuum  arithmetice  proportionalium,  quorum  maximus  ADs=:s?,)  Se> 
iQillis  quadrati  T ; feui?*:  ( per  prop.  i.  hujus.  ) Adto^wc  Om».  a Ji. 

Et  omnia  ( hoc^,  lumma  Sinuum  redorum  totius  Semicirculi,  ) 
= ziP*  ( per  § M.  prop.  I}.  hujus. ) Adeoque  0/wr.  j = 2 Ergo  oronu 
x§  « A,z^«A,&c.  quaarilinea  ; hoc  efl,  Omit.  a /l s /l ; ( hoc  cft,  Ungula  Tri- 
linei  A7«,  aciem  habens, tT  ; Icu  correlpondens  Momentum  ; ) 

Ergo;  Momentum  cjiildem  A 70,  Rljxdlu  A«;  (Icu  corrcfpondens  Ungula 
aciem  habens  A c( ;)  hoc  e/t,  Omnia  A7<^  xt;,  zt^,  &c.  leu,  Totidem  A t«, 
demptis  omnibus  A,  zC«A^  &c.  Hocc^  Prifma Trilinei  Ar« , (altiiudi-* 
nem  habens  7«, ) dempta  contraria  Ungula  aciem  habente  t T ; Hoc  cfl,  totidem 
demptis  omnibm(i.^4-iiP:  Elt  — JiPP*  — = 2i?* 

Atque  hoc  moroemcin,  per  magnitudinem  l^/^divifum;  exhibet  dilUntiam  Cen- 

trigraviutis  Trilinei  A 7«,  abA«i,J7* adeoque  i 7 T,| 

Veledam;  momentum  cjufdem refp^u tT,  modo  inven- 

turo; per  magnitudinem  {3 UT)  dtvifum  ; exhibet  Centri  gravitatis  ^rTdi- 

. yP»  AjP* 

flandam  \T-\-  ; adeoque  ab  A \ T — ~ ; cftque  ( reftituendo  magnitu- 

dinem) ejuidem  momentum (feu  femi^quadrantalis  Ungula) refpe^u  Koy\R*p*-^ 
Ut  prius. 

H.  Similiter;  PononisbjSaA,  momentum  relpeflu  A»  ( eadem  ratione, ) erit  Ag- 
gregatum omnium  b^«  A,  biS^x,  bi8(z,  &c.  ulque  ad  iplam  bjS;  Hoc  efl.  Toti- 
dem b^«A  demptis  ommbus  X c * A,  z C \ &c  Hocefl,Prifina  eiufdcm  b^<A 
aiutudinem  habens  ^«,dempu  contraria  Ungula(  ejnrdem  b/3«  A Seaionis)  aciem 
habente  b 0. 

Efl  autem ejulinodi  pordoquzvzs  ucb6«A,  ( per§B.  )4.^-{-j.^.  Adeoque 
Omnes  x $ « A,  z ^ « A,  &c  «ulque  ad  maximum  0 ^ a A ; 1'unt  Omn.  a R-\~sR; 
fumpus  4 arcubus  arimmetice  proporcionalibui  ulque  ad  maximum  «I,  qui  dicatur 
iplilquc  s linubus  redis  eorundem  arcuum,  quorum  maximus  dicatur  S. 

Sunt  autem  Omnes  4,  ulquead  Ay  (per  prop.  1.  hujus,  utpotc  arithmetice  pro- 
pordonalcs,)  (leu  »0C  triangtuum;)  adeoque  Ornn.aRy  z^\y1*R.  Et 
Omnes  Sy  ulquead  maximum  cui  relpondet  Sinus  verfiis  A V = v;  (hoc 

ell,  A0V  tniincum;)  fum  vR  (per  § M,  V.  prop.  13  hujus)  adeoque  Omn.sRy 
= vR\ 

Ergo;  Omn.  aR-{-sR:  R-\‘vR%  ell  aggregatum  omnium  xf«A, 

z^«A,  &c.  ulquead  b^«A:  Hoc  ell, momentum  portionis  b^« A relpedu  iplius 
* biS;  vel  huk  corrcTpondois  Ungula. 

Ejufdcm  itaque  momennim  refpedu  A«,  (aut  correfpoodens  Ungula;)  hoc 
^ ell^  totidem  b^«A  mmus  omnibus  x^aA,  zC«A,  &c.  leu  Prifma  l»lis  bjS«  A 
aiutudinem  habens  0a-z=ijy  dempta  contraria  Ungula  b^nAaciero  habente  b^: 


>• 
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Eft,  A‘R-^ASR  minus,  \A'R-\-vR‘  Hoc  c«,  \A’ R+ AS  R~v  R‘, 
vcl  (rellituto  valore  minufciilarum  4^/,)  — v/t*, 

Adeoque  ( momenas  per  magnitudinen)  diviiis ) Poraonis  bfSsA,  difhmia  cen- 

tri  gravitaus  a biS,  ab  A«, — . Vel  bi8, 

® 24-|-2/  %a-\-2.s  ’ 

. zvH—as  « , . . T.vR-^as 

\a  i ; & ab  A«,  \a . . 

* ' 24+2J  . 24-l-lJ 

Eodem  modo  ofleadecur  (propter  — -J^»)  momeutum  portionis 

b0Tf  rcfpcilu  b /3,  (ungulanive  correfpondcniera  cujus  acies  b e(!c  1 «*  A* — A ^ ; 
& rcfpedu  tT,  — Et  Centri  gravitatis  diltuuiaro  i b^, 

& i tT, 

2« — 2J  2«—  2 J 

Aut  ctiatn,  ( propter  AbK  = 4^  — jX,)  momentum  portionis  A b K refpe^lu 
bK  (ungulamvc  correfpondcmem, ) cfle  ^4*  A*  — vA*  ; & rcfpeilu  A«t, 

* — Centriquc  graviutis  diftuniani  i bK,  ^ & ab  A«, 

a*-~^zas-^zvA 

24  — ZJ 

Si  vero,  ex  Portionis  b^aA,  momentis relpe^t  b/3,  & A«;  atderacur  Paralle- 
logrammi  Bb/Sa  monentum  refpecKi  urriuiVis  ( propter  centrum  gravitatis  xqua< 
liter  abutraque  difhns:)  Hoc  elt,  (propter  bS=V«  = A,  & bB=4,  hiijul- 
que  femidem  ^4*A  = 4“jP — Habetur  Sementi  A b B,  mo- 
mentum reipe^lu  b/5,  — & rcfpeihi  A<q — |4*^  + 4ij? 

— : Hoc  ef^  SemiTumma  quadratorum  arcuum  iinibus  verfis  anth> 

mecice  proportionalibus  convenientium,  ponionem  bBA  complentium:  Adeoque 
hujus  duplum,  eorundem  quadratorum  Summa.  Et  (momenta  per  magnitudinem 
dividendo,  hoccll,  ^r — a/i-\-s utJB.)  Dillantia  ccotn  gravitatis 
V , . zv)f — 4J  «61.  zvX — as 

^ hfij  l 4-i 2rr i'» h~i 

' — 2CA-I-24V  — ie.^-f-24V 

Et,  fpedatiai,  Sementi  A dC momentum  refpe^u  dX,  (propter  v=^)  eA 
Centrique  gravitatis  i d■^  dilbmia  elt  ‘ 


idp, 

1*70. 


Solidaque  & Scmilblida  converflone  (a£h ; funt  ad  relpe^vas  Ungulas,  ( ut  K. 
fepius  diclum  elt,)  ut  P,  & JP,  ad  X.  Puta, 

Solidum  Trilinei  Ara  conrerfione circa  tT  ^dtum,  eft  lP’-|-2iP*P; 

circa  A 4,  jP*  — zX^T.  • 

Solidum  Portionis  b^«A  converfione arca liuftum,  XX\  &, 

circa  A«,  i4*P4-4jp—  v XX. 

Solidum  Portionis  b/Jr  converflone  circa  b^  fadlum,  eftlo^P  — bXT\  &, 
circa  tT, i«*P  — «aP-f*^^^- 

Solidum  Portionis  AbK  converflone  circa  bK  faitum,  dl  \ ^vXX\ 

& cuca  A 4, 3 4’ P — asX-\-vXX.  • 

Solidumque  Segmenu  A bB  converflone  circa  ^bK  fodum,  cft 5 4’ P+ v ^ P 
<1*  1»  y 4*  V P 

+ ; &circa  — }<i’?’  + «j7'— + 

Et  Semifolida,  horum  femilfc.  ; i 

■» 

Si  vero  libeat  hxe  Quadrilineonim,  & Seflorum  correrp^demium,  momeou  L. 
rerpiallu  A«,  inter  fe  eomparare;  (prxterquam  quod  illud  jam  fa^him  ell,  dum 
iiuoruniquc  momenta  dantur;)  Dieendura  dt,  Momenniffi  Quadrilind  b/8«A 
refpcdhi  libi  adjaeentia  A»,  ad  momentum  Sedoris  BaA  refpeKU  A«  adjacentis 
(ibi;  die  ut,  omnes  b^  (illud  eompicntes)  in  refpedivas  HC  (complentes  «$C 
Triangulum;)  ad  ealdcm  b^  in  refpedlivarum  |3.  (complentium  «|8i'  Trilineum) 
Trientem,  Hoc  dl,  ut  Omnia  redaiigula  b^C  (eo  rpedantia)  ad  Trientem 
omnium  b/!».  Hoc  dl,  ut  Omnia  «4,  ad  Omnia  (jA 

Qiiippe  Triangula  fingula  ut « B ( S^lorem  complentia ) funt  ( quoad  tnagni^ 
tiidinem  ) ad  corrdiwntftmia  Parallelogramma  b 4 ( Qua^jlmeum  complentia  ) 

D d d d d ut 
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Fig.  ut  1 ad  2,  (Intellige,  in  partibus  inHiiice  c?(iguts,  du^  Triangula  St^onbus,  & 
itfp,  Parallclogramma  rclpeilivis  Quadnlineis  comcidcrc  reputantur.)  Eoriioiauc 
170.  Triangulorum  centra  gravitatis  in  <*B  polita,  ab  « diltant  1 «B;  ideoque,  ab  A«, 

I B V ;*  hoc  crt  Ergo  ( propter  J x | = | , ) Momenta  fineulorum  « B Trian- 
gulorum rcfpcdhi  adjacentis  hoc cft, Triangulum <tB=jb/3,  in I BV=|i8t»; 
dt  ad  bi3  m ut  i ad  3.  Et,  confequenter,  omnium  Triangulorum,  hoc  dl 
Sectoris  B<tA,  momentum  rdpedu  A«;  ad  momentum  omnium  biS  Paralldo- 

?,rammorum  quadrilineum  biScrA  complentium  in  rdjxdhvis  diflantiis  rufpen- 
briim;  m r ad  j.  Kft  amem  (per  §S.-*prt>p-  ) Scabris  B«A,  momentum 

lefpcdu  A«t,  icii  correfpondcns  Ungula,  Ergo,  omnia  bHv 

Redangiila;  Icu  Omnia  oj,  aut  omnia  — vsy  co  (jic^lanua;  (hocdl,  So- 
lidum Qiiadrilineo  b/3«A  incumbens,  altitudinem  habens  liiper  lingulas  redas 
xc,  *qualcm  rclpcdivis  ; Et  de  aliis  iltiul^ 

modi  ^lidi  portionibus,  inuutis  ruutandis,  iimiic  het  judicium.  Puta,  ( propter 
Segmentum  AB  A = 5<i^  — lr.^,ejur(jue  rdpedu  A «, momentum — 
per  § Q.  prop.  ly.)  qux  portioni  A b K incumbit  ejuldem  Solidi  continuati  por- 
tio (hoc  dt,  omnia  vs  co  Ipcitanua^)  erit  vJi*  — Et,  fimllircr,  qu®  * 

trilmco  rb^  incumbit  ciufdem  SoiiJj  portio  ( hoc  dl,  omnia  Aj  huc  Iped^tia,) 
— Et  lic  alibi. 

M.  Atque  his  ica  in  Ftgura  Sinmm  Ftrfoium  Ara  abfolutis;  idem  etiam  in 
Ftgtna  Smmtn  ReFiaum  (touus  Semicirculi ) at*  ablblveuir.  Eft  utique  hu- 
jus merque  Scmillis  T^x,  eadem  plane  f^ura  atque  dCA,  (Hgurx  At^ 
fegmentum, ) vel  der;  alio  fitii  polita.  Cum  enim  biS  lioc  eft  V * ( & de  deli- 
quis (irailiu:r)  fic  aa-us  B«  = t^,  iiiuis  verfus;  erit  propterea  (ejulHem  \ Ra- 
aio  differentia ) bk,  hoc  cR  V C,  arcus  BD  Imus  rcClus.  Et  fic  ubique.  Elft 
Igitur,  tum  dCA,  tum  der,  figura  Sinuum,  redorum  totius  Quadrantis,  (puta 
quadrantis  DA,  vel  fig.  11^.  .utrinque  ^ D inchoando;)  adeoque  eadem 
pbnc  figura  curo  aX^x,  velri'x,  qux  itidem  (per  conflnidioncm ) uintfigur® 
Sinuum  Redorum  unius  quadrantis  integri,  atque  ad  eundem  Radium.  Cum  igi» 
tur  tum  ipfiusdC  A trilinei,  tum  pamum  ipfius,  magnitudines,  momenta &Cen* 
tra  gravitatis  determinantur:  Etiam  Hgurx  «tx  umulquc  Seniiflis,  adeoque  & 
totius,  ejufquc  panium,  magnitudines  momenta  & Centra  grariutis  detemi- 
nantur. 

Exempli  gratia;  «J'x  = Ti'x=rdCA  = — aR-\-s R-\-av  (per  §B.)  id  d^ 
hoccafu,  (propter  u = AC=.^,  & j = & arcum  rt  = DA=rJP,) 

— R*~\-\RT=zR’.  Ejniquc  momcniura  rcfpedu  bafis  «i‘,  vel  dC, 

(hoc  elt, omnia  Semiquadrata  Sinuum  redorum  iinius  quadrantis,)  | aR* — 
-l-JjviP— (per^F  ) idcR,  in  hoccafu,  ii‘P R^~lR^-^iRi—^TR* 

= (Adeoque,  Summa  quadratorum  Sinuum  redonim,  feu  omnia  to- 

nus quadrantis,  IR*R\  ut  fupra  § V.  prop.  ij  ) Ccntnqiie  gravitatis  i 
leti  dC  diRaniia  ( momentum  per 'magnitudinem  dividendo)  tJP. 

0.  Similiter;  portio  hoc  eft  (luinpta  Cl  = i'^)  ACix,  cft  (ut§B- ) 

sR,  fiimpto  arcu  xO  hoc  eft  X Aj  = rt.  Nempe  ladtuin  ex  Radio  R,  m s Si- 
num rtdura  arcus  X A=xO;  hocdl,  in  Sinum  arcus  DB=r i' hoc  eft,  (po- 
lito cc^r=  A B = «;‘ adeoque  B D ejuldem  complemento, ) in  ar=VC.  H<x;d^ 
kS^V=xR.  ' J-V,  V 

Et  conlequenter,  tf/Jvs=etlx:j;J‘xi//3  (prout  mmor  majorve  quadrante  fiierit 
arcus  leuAB)  erit  R*'^xR\  hoc  eft  ( propter  — v fi  AB  fit  qua- 
drante minor,  & x = — R-\~v  li  quadrante  major ; adeoque,  utcunque,  ^+ar  = *,) 
a&v=xR*:i^xR=ivR.  «r,  7,.  i .) 

Hinc  Itera  deducetur  Momentorum  ratio  in  Trilinei  «i*»  vel  r)'»  portioni- 
bus; ex  momentis  poctionuro  Trilinei  dCA;  Ibr  perplexiori  aliquantum  calculo, 
ob  contrarium  Figurarum  Qtum.  Cum  cnim,  jii  priori  litu,  arcu;^,;^^  inchoa- 
vimus, (ut,  verbi  gratia,  arcum  AB  diximus  «;  cujus  Irnus  re£to./>  frverfus  v; 
adeoque  BD  cllct  ejulito  arcus  complementum,  cujus  linua  qji^.;VC==4f : ) 
jam,  mutato  litu,  ancos  inchoantur  ab  hoc  dt  ^ D;  (4<)({|g|ie  arais  «iS,  hoc 
cft  D B,  dicetur  «,  cujus  finus  redus  x«=  V C;  &linus  comptocati  B V =.r,  &c.) 
Verbi  .gratia,  j.Mift  f „ . • .di 

£x  r^altogCUDOii  qlCA  mouientg  rcfpc^u  TA,  hoc  dl,  (pofito  xX, 

hoc 


;l( 
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hocdl  XA,=a,)  ex}»jP';  fi  auferatur  momentum  Trilinei  Axq,  hoc  cfl^  Tig.  iCy, 
(per  5 E.)  — jri’  — itv£;  habetur  quadrilinei  xlCA  nxnuentum re- 

fpedluTA,  — *+jj Adeoque  (propter  magnitudinem  s£, 

per iB.)  diftantia  centri  gravitati»  b TA,  ~*'*~^^'’*~^''^;adeoque,bdC; 

rt»  r r r,  * 

; ejulque  rcljx-Clu  dC  momentum,  J « J rr?*— J rtiiP 

^Ju-^^+irarjP.  Idcmque  efl  momentum  portionis  i./JJ'»,  refpeilu  t«,  pofiio 
(=*5C)  =»;  Sed,  pofito  tHz=a,  adeoque  (ejuSero  complementum  ad 
quadrantem,  aut  etiam  excelfus  fupra  quadrantem, ) XS=DB=i?’««,  (arcus 
4 dilferentiam  i quadrante  quem  arcum  q dicemus;  eritque  hujus  finus 
rectus,  non  r,  led  x = OC  ( unus  complementi  arcus4=:XA.)  Adeoque  mu- 
uto  4 in  y ; permutatis  etiam  fi  opus  r & a-  ( fcd  hic  nihil  opus,  perinde  enim 
eit  jx  & X j;)  pro  j4^’-|-{rx^,  habebitur  quadrilinei  •?/ « momentum  re- 
fteflu  T«,  (pofito  4«=4,)  Jy^’-t-5xr^;  (hoc  cll,  omnia  }j*,  fcii  Serai- 
lumma  quadratorum  Sinuum  redlorum  complentium  portionem  feu  arcus 

D B particulis  refpondentium.)  Ejufquc  b t«  Ddbmtia  Centri  gravitatis  . 

ifX 

Adeoque  ; ( propter  Trilinei  «i  «,  rcfpcdlu  ejufdem  t«,  momentum 
ut  fupra  ; j^portionis  v — af»  ( prout  «jS  minor  majorve  quadrante 

fuerit)  momentum  re^hir.,  eritji.«’P+jf i?’+lrx A;  Hoc elt  ( propter 
t — yP  — “i  &x=^ — o,  fi  «S  Iit  quadrante  minor ; vel  ^ 

x = -R-\-v\  fi«S  quadrante  major;)  j4^‘  — 5r^> ( CJu*  ia- 
que eft,  Semifumma  quadratorum  Sinuum  rectorum,  complentium  poruonem  uPv; 
leu  omnia  jr’ arcus  AB  particulis  competentia,  fiimptis  4 arithmetice  proportio- 
nalibus. ) Fadiaque,  per  mamitudinem  diviCone;  habetur  ddlan- 

^ r.  ■ -L  — sS-\-sv  e^-f-JXI 

tiaCentii  gnviutis  ir», X — — — 3__.  . . 

4®  4® 

Similiter,  Trilinei  «J'«  momentum  relpedhi  A«  ( produfbe, ) Hoc  elt,-  Trili-  P. 
nei  dCA  momentum  relpedlu  ^d  (produdx;)  eft,  (per  §J.)  —!«»,?-(- 
trA’-l-54*v.  Hoceftjin  prsrienti  cafu  ,(  propter  *=.#,)  jfr.  ( Hoc,  eft , 
omnia  4 r,  totius  quadrantis. ) Atque  ho<^  per  magnituinem  x’  diviliim;  «•«hi- 
bet.^,  diftantiamCentrigravitatistriliueidCA,  i id;  vel  « i »,  ab  A «.  Adeo- 
que (intri  graviutis  illius  ab  A «,  hujus  b i «,  diftantia,  eft  ) P—  if . Et  proptCTea, 
momentum correljxmdens  ( fcu  Semiquadrantalis  Ungula, ) nempe Trilmeid C A 
refp^u  A«,vel4i»refpecln  i«,  — j?>. 

Et  fimiliter  in  Portionibus,  ( litrt  perplexiori  paulum  calculo,  oh  mutandum 
ut  prius,  fymbolocum  valorem  pro  mutato  litu  figur*, ) idem  obtinebitur. 

Eft  utique  (per§H.)  quadrilinei  xj« A momentum  relpeftu  Aa,  ( pofito 
xX=4,)  \a‘£.\‘its£ — vR*'  Adeoque  ( dempto  Parallelogrammi  |1C« 
momento  refpedlu  ejufdem  A «, } a * .# ; ) momentum  quadrihnei  xTc  A,  re/peflu 
cjuldem  Kt,»jR  — vR'.  Atque  antundem  erit  momentum  Quadrilinei  vi3  is 
reljieihi  is,  |^toi0=xX=e4:  Centrique  graviatis  bis  (propter  magnitu- 
dinem j ^, ) diftanoa,  • Sed,  pofito  sitas;  adeoque  Si =!P»4=y; 

Etpropterca  muutisrinx  (linum  complcmentiarcusp  ;)  SevioR — r:  Erit 
ejufdem  » S i s momentum  re^dhi  i «,  j x R—R^-\-s R’  ■,  &centn  gravitatis 

bis  diftantia,  — • Adeoque,  ab  A «,  J P 15:  ; ejulque 

momentum  refpc^lu  K»,\x  RV-^ijx  RtR^-^s  R‘—ax  R±R-:^i  R\ 

Et,  proptcrca,  Momenturaporuonis «Svar «i s^is«S,  relpedhi  A «, (propter 
ipfius  «is , rcfteilu  A«,  momentum,  R’’ ) erit  :faxR-\-sR‘n=  — aR’  + 
s R'-\-av R,  Centrique  graviatis  ab  A«  diftantia  ( propter  magnitudinem, 

— a R-\-s R\ av  — eR-{-av  . , eR  . ^ 

vR,)  erit = — : Adeoque,  b S «, — ; ejulque  re- 

fpeiftu  S»  momentum  iR*. 
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Verum 


De  Calcuk  Centri  Greeviiatis:  ' ' Ca|>:  V. 

Verum  h*c  omnia  qu.e  Trilineum  « t »,  cjufquc  TOnioocs  fp^nt fimplicius, 
ex  ancc  craduis,  per  fc  eliciuntur,  line  ope  Figurs  Sinuum  veriorum. 

Eli  utique  ( per  § T.  prop.  13. ) ponto  bc|=:4  ( ubicunque  in  « r iu  j6  pun- 
^m)  relMuilque  fymbolis  proportionalitcr  \tt$v:=iV  = n = x 

Itera,  Trilineitf^w  momentum  refpcdluTa;  hocelt,  omnia  Semiquadrata  Si> 
nuum  re^omm  Ibdtionera  lUam  complentium ; hoc  cll,  omttia  $ s leu  omnia 
ivhf  eofpedbntia,  arcubus  arithmetice  proportionalibus  ab  « ulque  ad  conve- 
Aienua  ; (per  ^ V.  prop.  13.  ){a^*  — (Nem- 

pe, qu<^  m ex  Semi  Radio  siP,  du£h>  in  correl^ndens  Semileemenmm  circulare 
ABV x — \a Jl^\s R-\‘{sv^\c -{-{sv.)  Adeoque  (propter 

aannitudinem  vR^)  diRantia  Centri  gravtutis  portionis  «18  v ^ 

4V 

Etfpeciatini,  Trilineia^e  ( propter 4 = ^?,  momentum reipc^llt 

reif  ^R\T.  Centrique  gravitatis  a Tadiftaniia,t5?. 

Similiter  ( per  prop.  10.  hujus  ) fumptis  omnibus  &c.  uiqueadajS»; 

hoc  efl,  omnibus  u ^ eo  ipci^mibus ; Hoccil,  fa^exiPin  omnes  v,  hoc  eih 
in  omnes  A O dcc.  iinus  veribs  arcuum  arithmetice  proportionalium  ab  A ui^e  ad 
maximumAV  quem  jam  dicamus/^;  hoc  cil,  fa^lo  ex  R in  trilineum  Ab  K::t: 
«jp  — riP  = e>P(per§B:)  Habeuir momentum rcfpciU $ nempe 
aR^  — sR‘=seR\  Facbque  per  magnitudinem  vR  divilione  j cidfiitia  Cenm 
. - ^ aR — sR  = eR  , , e R „ . 

gravitatis  a p», 1 ; adeoque  ab  A «,4  — — « . Et,proptcrea,ejul- 

dcni  momentum  rerpe^  A «,  — eR^-^avR.  ' 

...•(  E^emque  de  portione  rfS« ; rubilituus  « pro  4,  & <6  pro  o,  iieraTrproA«; 
^ vice  veria. ) ' 

Et,  i^iatim,  Trtlinei  ( propter  sx=^v“R  ')  momentum  rei^lu  Ao, 
R^  \ rclpc<5Iu  — iP* : Ccnirique  gravitatis  difbntia  ab  A«,JP;  atque 

f Deterromavimus  itaque  totius  Figurz,  partiumque  ejufetem  expolitarum,  tum 
magnitudines,  tum  moinhita  rcfpcau  expoiiurum  aliquot  rearum;  carumque 
Centrorum  gravitatis  difbntias  ab  illis  re^  Adeoque,  propter  exhibitas  eo- 
rundem ^ duabus  faltcm  rc^  non  parallelis  ddbmtias ; cuam  ipla  Centra  gra- 
vitatis ( per  prop.  26.'cap.  przoed.  ) exhibemur. 

Atque  hinc  dc  Ungohs,  ^lidilquc  convcrlione  bdis  aut  Semifolidis,  aliiique 

?[uz  miic  dependent,  calculo  rite  adbibito,  judicium  heu  (^ueque  dc  his  dii^ 
um,  ad  alia  fkile  poterunt  multis  modis  ampliari* 

Atque  hxc  quidem  omnia  auzdeuJ'»  tigura  Sinuum  re^mm  unius  quadra- 
tis tradita  fuiit ; cudon  ejufoeni  complemento  ««r  facile  accommodantur.  Quip- 
pe ft  ex  « r parallcloeramnic,  auferatur  trilineum  « » ; rcfbt  uilmeum  « r r : 
& fimiluer,  Gex  paralldogrammi  illius  Momentis,  Ungulis,  & Ungularum  Mo- 
mentis’, aufaunnur  rcfpediva  TrUiaei  Moraeiua,  Ungulz,  & Ungularum 
Momenta;  reflabunt  refpe^iva  Trilinei  «rT  Momenta,  UnguLr,  & Ungularum 
Momenu  : unde  & Centrorum  gravitatis  .DiUamiz  abexpofitis  re6U$  colliguntor. 
Quodque  de  tota  crT  di£lumeR;  idcm  dc  partibus,  utRo>,  niutatis^mucandi^ 
inteliigendum  efb 

Si  autem,  in  bis  Sinuum  Verforum,  Rcdtonimque,  Figuris : Manente,  ut  prius, 
Ab  = 2^,  dc^Rrr:^,  reliquifque  hifcc  parallelis  in  eadem  qua  nunc  ratione; 
Re<^laTa,  Frotradb  Gt,  vel  Contradta,  (puta,  Major,  vd  Mmor,  quamf?’;)  rcli- 
quzquehuic  parallelz,  Gmilitcr  vcl  Protradte  vel  Cootradbe ; (quas  F^uras Si- 
nuum Verforum,  Redorumve , Trofra^us , dicamus  ; vcl  Cmtra£ias : ) Eadem 
quzjam  traditalunt,  euam  his  convemuni ; cum  hoc  folodifcrimine;  Quod  quo- 
ties Tc&x  bBin  calculum  veniunt;  pro  4,  fubfhtuenda  oritalia  quantitas  quz 
ad  hanc  Gt  in  ea  ratione  qux  eflrat,  : Et  iimilitcr,  mutatis  mutandis,  pro 
earuodem  bB  quadratis,  cubis,  reliqmfquc  poteltaubus;  nempe,  pru  4^,4^,  &c. 
quantitates  q^  Gnt  ad  has  iu  Duplicata,  Triplicau,  &c.  rationt^  illius  quam  ha- 
bet t a ad  i r. 
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Quxquc  dc  figura  Sinuum  refloriim  unios  quadrantis,  ( ut  «J'nfig.  i7o.)diila  *T. 
fum ; eadim  figowc  Sinuum  Chordarum  feu  Suwcnfarura  in  femicirculo  ( ut  A ^ ji 
fig.  1S3.  ) fecile  accommodamur:  Sunt  enim  Chordae  Artuilm  in  femidrailo,  ubi- 
que* Duplae  Sinuum  Redtorum , Scmiarcunm  in  Qijadrante  corrclbondemiura. 
Adeoque figura  Chordarum  m S^icirculo  A J' » fig.  183.  Ipfiai^*  fig.  170.  Fi- 
gurx  Smuum  Rcdbrum  Quadrantis,  omnino  fimilu ; & panes  partibus  refpei^ive 
lumptis.  Quod  & de  fofidis  inde  oriundis  pariter  imelligendum  dt)  Qua  de 
re  videantur  plura,  «ad  prop.  ii.  $ G,  H,  I,  ubi  hac  operatione  opus  erit. 

S C H O M 


autem  fiye  Sinuum  verforum,- five  Arcuum  figura  Art*,  alia  non  eflpig.i 
quam,  Dimidia  Scmicylihdri  ( plano  oblique  fefti ) Superficies  curva  mpla-i7o>i 
nuro  expania  : Scu  Semiquadrantalis  Ungula  Scmicylindricx  Superficies  curva  in 
planum  oxpanla.  Eaque  qua  terminatur finuoia  curva  Ad t,<  efiSemiellipIcos li- 
nea curya, -in  planitiem  itcm  expania.  ..  1"  • 


* . . . - . ^ 
Int^iatur  enim fuperSdnjcirculo  UT ^ fig.  1*^1.  (quiiitipfa  A«B  fig.  l.dp. 
arqua)s;1ideoq;  iliiiis curvari «,^.1*71.  curvzhujiis  ABfl,fig.i<$9.)  ScmicyliodVus 
redus,  altitudinem  A «,  ipfi  A < idp,  173.  aqualem  l^^ns.  C^em  fccct, pla- 
num dlip^eos  T b A,*  ( quM  Ipfi  per  axem  Cylindri  plano  r « A replum  Gt, ) abfein- 
deos ^liqu^ramalem  Unguiam  rb  A«;  cujus iuperficicm  curvam  compleam 
(juxta dcl.  i.cap.4.)  paralldse' recise  iSb  &c.  fingulis curvz  pundtis  infidcn- 
tes:  ( ut  dcparallcU arcus bB,&c.  lingulis  n.'CU  A«piuvdtis  occurrentes.  ) 

Sumpto  jam,  inTrilinei' baleriSa,  fig.  170.  punuoquovis  /3*  cui  rcfpqndeac 
pu^tum  jSju curva  fig.  171.  qux  nuic  imeurva  Ungu^z  liiperficie  infiftit 
rc(^,  lit^b.  Dico  redtiro  hanc  ^ b in  curva  UoguLe  fuperficic,  sequalem  dic  cor- 
refpondenti  redlz^b  in  Tnlinei  plano.  Elt  cnim  ( per  corJlrudliontm  ) arcus 
zqualis  t iS  redhe,  hoc  di  arcui  «B:  Sed  & huic  limilis( propter  squales  cir- 
culorum Diametros:  ) . Adeoque  hujus  finni  verfootV,  fig.  idp,  i^ro.  zquilis 
dt illius  linus  verGis T«;  hoc  cft,  (propter  angulum  l^iquadrantalcm , ) per- 
pendicaUris  av;  & ( propter  parallelas ) ipfa  ^b  in  UnguJz  fuperficie*  curva. 

& eidem  «V  fig.. 170.  <equalisd^  ipli  parallela  ) ^bin  Trilineo.  ililqualer 
itaque  funt,  quz  in  Cngulx  uiperficfe  curva,  & quz  in  Trilineo  plano,  reda^b 
relative  uimptz.  (Similiter  ollcndetur,  arcus  b B,  d D,  dcc.  fig.  171.  zquales 
die  fodtis  bB,  d D,&c  fig.  170.  hoc  ell,  arcubus  A B,  A D,&c.  fig.  idp. ) Cumque 
hoc  ubque  obuncae : Expania  in  planum  liiperficies  illa  curva,  Trilineo  fuper-im- 
poGu  congruet : adeoque  tum  tota  toti^  tumparce^rcibus  refpedUve  lumptis  z- 
quales.  ( Puto,  fuperbciescurvz  AbjSc^  A bB,  ipfis  Ab/3^  A bB,  planis:  &iic 
ubquc. ) Iplaque  quz,  in  fuperficie (^lindrica,  erat  Icmicilipleos  curva  rbA; 
eadem,  m rupemcie expania,  dllinuola  curva  rb A terminans  Trilineum  Ar«, 
quam  Ftgtsram  Sinuum  Fer forum^  Acttumve,d\xim\xi. 

Eodem  modo ; Ii  imelligatur  idcm  r A femicylindrus,  plano  A * T Iccari,  Semi-  , 
quadranulem  Ungulam  ATx  ablcindentc,  ( aijus  idque  altitudo  ^ » (icbafisie-  171. 
niidiametro  zqualis : ) OUendetur,  liiperficiem  Ungulz  curvam  T ^ A x,  in  planum 
^ Dd  ddd  3 expan- 


7(J<f  T)e  Qfkuk  Centri  Qra^  /Cap.V. 

Fig.  170,  ex|nnliiai,  congruere  Bilineo  t J «»  fig.  170.  quam  Rpirm  Sinmvo  Redirmn 
«7»-  diximus.  Quippe  ucrobique  olUndetur  (3» , ipfi  BV  CnuLroilo  C9rrcli»nden- 
tisarcusAR  noc  ^ t zqualis : & Cc  ubique.  Adeoque  & rax  l^xdbpris 
curiram  in  (upcificie  Cyfmdri , expania  in  planiciem  Cip^cie  cur»a,curvse  t«« 
ligurani  Sinuum  rearum  cerminanci  oongructe ; & puees  partibus  telpe^re 
fumpeis.  Quz  pridem  monuimus  ad  pcop.i].  , j 


P R O P.  XVIII. 
Pars  Prima. 


A. 

Fig 

no. 


Si  iiiper Ara  Figura  Siuuum  verforum,  Arcuumve, Solidam  infiftat 
altitadinem  h^ns  in  lingulis  b /3  Sinibus  veiiis,  squalem  relpedi- 
vis  00  Sinibus  re&is  eorundem  arcuum:  Solidum  licconftrudum, 
Triplum  erit  Semiquadrantalis  Ungulae  Semicirculi,  aciem  habeu' 
tis  Semicitoili  Diametrum.  Et  partes  partium  refpeilive. 

Unde  i Solidi  fic  conftrudi,  partiumque  ejuidem,  tum  Magnitudines, 
tum  Momenti^'  & Centra  gravitatis,  innotelcent. 

Nempe,  ( retentis  Symbolis,  ut  in  propolitionibus  aliquot  praeceden- 
tibus;) ^ 

AC.  Solidi  At«,  Cc  conftruAi;  Magnitudo,  a.#’:  Diftantia  Centri  gravi- 
tatis apiano  A TU,  7*;  momentum  corref^ndensie^edbir^  in  pia-  . 

E.  no  Arueredlo.  Diftantia  Centri gravitatis^t plano  tu x, 

H.  momentum rel^iftu TU  in  plano  tux  ere<3o,  f^‘:  Diftantia  Ceutri 
gravitatis  a plano  fuper  A u ereiftn , momerstum  refpedu  Au, 
IR’P.  . >>  X 

A.C.  Portionis,  ejufdem Solidi,  AbSu;  Magnitudo,  v A’ Mometitum 
refpe^  tu  in  ereifto  plaiio  Atu,  diftantia 

E.  ' Centri  gravitatis  ab  illo  plano,  ■ Momentum 

relpeftu  tu  in  eredlo  plano rux,  ivR^-^-^j^R'  — Ij'vR;  diftantia 

H.  Centri  gravitatis  4 plano  TU  X,  Momentum  re- 

O V is 5 

fpeiftu  A*,—leR'-\-avR^—^svR‘-\-\aj’R;  diftantia  Centri  gpa- 

vitatis  ab  Au,  :ZlL?:±±.^y±Zl^?±l^. 

^vR+zj’ 

A.  Portionis,  ejufdem  Solidi,  biST;  Magnitudo,  zR' — vR‘ — \j’R 

I.  iR’  — \s‘R  = i i‘R:  Momentum  refpeftu  plani  Atu  eredi, 

{ R^y  \ e R^  — {jv^*  — g s^R-^'  rcfpedu  plani  t«x  eredi,  ^ R* 

— \vR^—  \s‘R’+  is’vR-,  refpedu  Au,  j A'>7’ -1- j e 

— l a s’ R \ diltantia  Centri  gravitatis  a plano  A’¥u^ 
jR‘T-6e/P—6svR  — ^s^  , , ZR<- zvR‘ -4.^ R+J^v 

---zR^^SvR~-jz^  i 

ab  Au, 

^ i6R’  — SvR  — 4.i’  ■ ■ . 

A.  L Portionis  Ab K;  Magnitudo,  v A’  — R = ^v‘  R:  Momentum  refpedu 
plani  Atu  eredi,  \cR^-\-\svR'  — Jj’P;  refpedn  plani  tu,  eredi, 
%vR^—\i‘R‘-\-\s'vR=z\v'R‘-^\s‘vR.,  refpedu  TA,  |vA’  — }r*jP 
— IPvR^iifR-,  refpedu  Au,  —\eR’-\-avR’-\rizvR'  — iaj’R- 

diftantia 
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ie  R'  — R 

diftantia  Centri  gravitatis-  a plano 

k plano  T*t»,  + hTA,^jP  — ib  A«, 

4V^  — 2J*=  2V* 

Portionis  AK0 «i  Magnitudo,  a v^’;  diftantia  Centri  gravitatis  a plano  I- 
At«,  ; momentum  refpeihi  ejufdem  A 7«  plani  (erc<ai) 

4V 

diftantia  Centri  gravitatis  a TA,  vel  t«,  (hoc  eft, 
i planis  fuper  re(ftas  illas  eredis, ) momentum  refpeau  T A,  vel 

^ tf  jp 

Td,  2v^’;  diftantia  Centri  gravitatis  ab  A«,  « — ~ ; momentum 

refpedn  A«,  iavR‘  — ie R'.  '' 

Portionis  A K b B ; Magnitudo,'  v*  R ; diftantia  Centri  gravitatis’  i T A i, 

. . eR  . , . eR-\-jv 

vel  bB,  !v;  ik  t<s  ab  A«,  « — -i  a plano  At., ; 

momentum  rclpe<ftu  TA,  vel  bB,}v’R;  refpciftuT.,  — JtP^; 

refpe<ftu  A«,  «v’^  — rv^’;  rcfpe(ftu  plani  (credti)  At.,  levR’ 
+ijv*A  > . 

Portionis  bS.B;  Magditudo,  viR=j‘R-  Diftantia  Centri  gravitatis  a B. 
plano  At<c,  — momentum refpeftuT.  in  ere<fto plano  At., 
^eiR^  + i^R:  Diftantia  Centri  gravitttis  ab  erea» plano  t . «,  | i ; p. , 
momentum  refpedu  t.  in  eredteplanoT..,  — ii‘vR  = is‘iR: 

f ^ V 

Diftantia  Centri  gravitatis  ab  A.(  ■»■-■  — ; 'momentum  refpedhi  H. 

\ ; -i  ; i ' . 

A«,  — ar  , ,, 

Segmenti  So^di .Abft;  Magnitudo,  Momeptum  refpedhi  t»  jn  b. 

eredo plano  + h'’-*;  diftantia  Centri  gravi-  D. 

- tatis  a plano  At.,  Momentum  refpe^  T.  F. 

in  erefto  plano  t'««,  ivR’  — ',J’R’+fJ’vRi  diftantia  Centri  gra- 
vitatis a plano  t«»,  ^ BB,  — i TA,  fv; 

momentum  refpedu  bB,  |v^’  — relpcdlu 
TA,  iv’^:  Momentum  refpcdlu  A.,  j — las^R^  di-  G. 

}eR[+JJvR—_^^ 

ftantia  Centri  graviutis  ab  A v = ' ' 


Pars  Secunda. 

Porro;  Si  fuper  At*,  (Pigura  Sinunm  verlbpm,  Arcuumve,)  Soli-  K. 
dum  infittat;  altim^cm  habens,  in  finguUs  bB  r^is  (feu  aecu.  Fig. 
bus  in  reftas  eapanlis,)  aequalem  refpedivis  BV  m Sanicirculq,  i«A 
(eorum  refpe&ive  arcuum  finibus  reftis:)  Solidi,  fic  .conftrudii, 
partiumque  ejufdem,  tum  magnimdines,  tum  momenta,  ^ CeAtra 
gravitatis  innotelcunt,  — 

Nempe;  ( retentis  Symbolis,  ut  in  propofitionibus  praecedentibus  r) 

Sohdi  totius  At.  Cc  couftruifti;  Magnitudo,  ^IRf'-.,  Mgmencum  re-  R. 
Ipciftu  TA,  J?<;  refpedhi  t«,.,J A’?”  — J jf;*;  diftantia  M. 

Cenui, graviutis  a TA,  ^ + 'a  ■»«,  •'  Momoiitum  f) 

rcfpedtu 
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Fig.  i«y,  refpeftu  Ao,  ■,  diftantia  Centri  gravitatis  ab  A», 

170.  * ' 

O.  f'P  — Momentum  refpeAu  plani  At«  (eredi)  IR^P-,  Diftan- 

8R‘ 

tia  Centri  gravitatis  ab  illo  plano,  ■ 

K.  Portionis,  ejufdem  Solidi,  A b^< ; Magnitudo,  j J 

M.  =\aRT  — jt/R:  Momentum  relpedhiTA,  J 

+ + refpedu  t«,  J «ifP  — — 

— difiantia  Centri  gravitatis  i TA, 

• s«R~»ef 

4 R “f"  4 J*  V 

R—  '■  Momentum  rerpedu  A<,  Sa“^P  — 

— R-\-\as‘  R-,  diftantia  Centri  gravitatis  ab 

ia"P  — -ieR' — JJVif — 4*’  + 6aj’  , „ „ 

O.  A «, 6at  — 6ef ' M°mentum  rerpectu 

plani  Ara,  \fR’‘-^ns'R-,  diftantia  Centri  gravitatis  ab  At»  plano, 

SiP  — r,ef' 

M.  Portionis  AK^«;  Magnitudo , J Diftantia  Centri  gravitatis  a 

N.  TA,  vel  T»,  R\  momentum refpedu T A,  velr»,  Ja^'P:  diftantia 
Centri  gravitatis  ab  A»,  lai  momentum  refpedu  A»,  it^RP:  Di- 

8 R’ 

O.  ftantia  Centri  gravitatis  i plano  At», ; momentum  refpedn 
iftios  plani  At»  (eredi)  |a^’.  , 

L.  Portionis,  b»«B;  Magnitudo,  j4^P—}a’iE+)a4JE—laJv=ja^P 

P.  — ieaR~lajv:  Momentum  refpedu  T A,  } a — ie/iR‘ 

— |ajv^  + |aa>;  refpedu  t«,  l4R‘P—  iieaR’  -~lnsvR  — ias’; 

^ ' refpedu  A»,  (a*^  — Ja’^-|- Ja*'/^  — ia’rv;  relpedn  plani  At,^ 

fajf’  — 5aij?’-f  s — l*''* s*  i diftantia  Centri  gravitatis,  i Ta, 


R^f- 


ab  A»,  Ja; 


iRP  — ieR — 6sv'  “ ^ 3 RP — 6eR  — 6jv 

V’.  . — 4vR^A-2pR  — zs'v 

a plano  Ara, 

L.  M.  Portionis,  A K b B ; Magnitudo  jra^-t-iajv;  Momentum  refpedu  T A, 
■ {taR'-\-\asiiR — )ar’;  refpedu  t»,  } fa^^  + larv^+lot’;  diftan- 

2 X*  j 

tia  Centri  gravitatis  a T A,  R ; ^ 1«,  y?-| . 

3f;?+3JV  zcR+jsv 

N.  Momentum  refpedu  A»,  la^^  — sa^a^Tl-lB’^^;  diftantia  Centri 

O.  gravitatis  ab  A»,  {a  : Momentum  refpedu  plani  (credi)  Ar«, 

i.4i^R+iaPvi  diftantia  Centri  gravitatis  ab  illo  plano,  — 

' 3 rjT-f-3  JV’ 

L.  Pi^itionis,  AbB;  Magnitudo,  |a’^  — |ar>?  + 5 + 1 aie  ri 


9f*R-^tSasv 

R Momcntim  refpe(ftu  A«,  ^ ^ c R^  s v R‘  R ^ 

’ diftantia  Centri  gravitatis  ab  A«, 

^ , — afJP — zivR^’^2d'^R~6a^fR4‘6as’R^6d^sv 

[ ■ 67r^4>7^ ^ ^ Momentum  refpedu 

'■■■  ''  plaui 
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plani  At«,  — Centri 

, , , — i2f  — 6i2j’A!-t- ar’A' 4-tffl  j’u 

■ gravitatis  ab  A t«  pLmo, , _ ^ — = - - — - . 

s>c‘ /t  + iSajv 

Portionis  AbK;  Magnitudo.  \ a'  e = {ef~e:  Momentum  refpe-  K.  M. 
dbuTA, ! «' jf’  — — |vjf  ’ — \eve-,  refpedu  t«,  Ju' A”  — 

+ + ; diftantia  Centri  gravitatis  i TA,  A— ; 

a r «,  j? -4- : Momentum  refpcdlu  A «,  j f A ' + J» J A’  N 
9CJ 

. 't,  , CL  r.'  ■ ■ • V A 3r^+?  Jt/A!+4a’— «aj’ 

— }aj=.f;  diftantia  Centri  gravitatis  ab  A «, — — > — ; 

* 5 a’  — — 

Momentum  refpciSu  plani  Ara,  j a A ’ — j ’ jf;  diftantia  Centri  gra-  O. 
iif  A’  — ar’ 

vitatis  ab  At«  plano.  7 ■ 

pe/ 

Portionis  bSr;  Magnitudo  5»’A  — Jj‘A:  Momentum  refpedu  1«,  k 
Ja-A-- ,lr’A*— JAA’  — 4r'AA;  relpciftu  TA,  J .‘A“  — 41r‘A'  Q, 

+ |AA’  + !r’AA;  relpeftu  Tt,  { « A’— { j-A»  + i jA  A-  + S »•  A 

— jaj^A;  rcfpeilu  plani  Ara,  JaA’  — |jA>  — diftantia Cen- 

" . ...  ..  + . T-.  „ . 4^’A’  + 4J’A 

tri  gravitatis  A v <s  ^ ^ i a T A,  A + — ; 


l n g'  — JjA’+3jAA  + 4a’  — fiaj’  , 


ab  A a, 
laa  A’  — jrsg'  — 2,s' 
P*‘  — pr" 


rta>_(5/' 


; a plano  Ara, 


Adeoque  exhibentur , in  utroque  Iblido  i tuni  eo  quod  fit  ex  A r a R. 

figurs  Sinuum  veriorum  rciftisb^,  in/3u  FigurxSmuum  reiftoruin 
t rcf|ie(ftivas  redaa-i  tum  eo  quodAtex  Ara  pigurs  Arcuum  redbis 
bB,  iiiBV,  rclpectivas  Semicirculi' reiftas  j eorumque  partibus  ex- 
politis ; Tum  blagnitudines  i tum  Momenta  reipedu- planorum 
abquot  expolitorum  i & Centrorum  gravitatis  ab  illis  planis  diftan- 
tia:. Et  propterea,  propter  exhibitas  Centrorum  gravitatis  diftan- 
tias  a tribus  (idtem  planis  nonparallelis  j exhibentur  ( per  prop.  26. 
cap.  prasced. ) ipfa  Centra  gravitatis. 

Quaque  de  expofitis  diAa  funt ; ad  alia  facile  poterunt  accommodari. 

Et  quidem  qua:de  his  Iblidis  tradunturs  ad  Protraifta  , & Contracta, 
facile  transferentui* 

Quaique  de  Iblidis  Figuram  Sinuum  Redtorum  uniusQuadrautisrc- 
fpiacntibus,  traduntur ; eadem  ad  Solida  Figuram  Chordarum  Scr 
micirculi  fimiliter  reipicientia,  translerentur. 

Super  <^T  II  Figura  Hitmun  TC^lorum,  ^rigi  inceUigatiir  Cylindri  ( Priiininfve ) 
rc^i  portio , ca  lauonc,  tu  flipcr  lingulis  £ </,  ^muramxrompicmibus  ( arcuum  pjg 
arithmetice  proportknuUuoi  Hoibus  icdis.,^  altitudinem  haUat  rclbe^livij  jSb 
{ eorundem  arcuum,  eorufnvecom{deDKmorum  ad  Icniiciiuiium  nnmui  vcclis ) i-jq* 
xtjualcm.  Aut  eti^  (qtKni  eodem  recidit ) fuper  A t«  litura  Simiuai  veriorum 
(Arcuumve)  inftlidK  ad  angulos  le^^.  iiit«  re^,  I^ura  Smuum  rectorum 
eeric,  prcmovcH  iotcUigatur  ad  T A,  folidum  ddcribens  coiumna^e  ( CyUndra- 
ceuni  dicas^lViiinfticumve, permde cft,) ParalJcii^anuno  T A«r  jncum^ns;  quod 
finiiolii  iiipcrticic  {inuo£c.curvx  Ad^  ad  anguli  reHos  iiiiUUnie,  ioan  porro 
intclligacur,  Sohdum  Admablcindcfitt. 

Maai&Uum  elt,  ex  condrufbone,  Plana  3<^lidum  hoc  oo(nplentia,  reflisb^ 
luiilleatia,  FiaraUelograninia  die  rc^lragula  ; ipGs  bjl  •>  rc^languUs  ubique  zqua- 

£ e e e e ua  ^ 
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lia  ; hoccd,  raHangiilis  bi  ; faibs  TK:mpc  cx  arcuumTiB  ( hoc  clt  « B fig.  i6p.  ) 

Icu  compknicmorum  arauiin  a ^ ( fui  AB)  finibus  vcrfis ; in  0 » ( hoc  tll  B V 
tig.  i6p.  ) eorundem  arcuum  limbus  rcCbs.  Adcoque  Solidum  hoc  five  totum  , 
fivc  iplius  }'qriJO  ut  cUaggrtgaium  omnium  bsy  k\]s/j,  figuram  live  to- 

tam, live  ipliusallumptamporiiuncra,  rpcitantuim;  divilactr  m partcs.xqualcs ; 
hoc  clt,  lumptis  a arcubus  amhmecce  proportionalibus. 

ManilcUum  iiemcU,  Plana  rci^bs  bB  inliffcmta,  Iblidumhuc  complentia,  aqua- 
lia cUc  rclpcdlivis  Figura;  finuuin  redorum  pocnonibus;  divila  A«tn  par- 
tes A-quales,  hoc  cll,  fumpiis  v anihmcuce  proportionalibus.  AJcoque  ( propter 
= per^Q.  prop.  17  ) Solidum  hoc,  livctotum,  live  ipfius  portio  ut 
AbB,  dl  aggregatum  omnium  j/ i?,  co  Ipeilantium,  jlimptis  t/ anthmcuce  propor- 
tionalibus. 

Kflque  folidum  hoc,  SemiquadramaUs  Ungulz  ^ Semicirculi  AD«  aciem  ha- 
bentis A«,  ( fcu  Momenti  Icmicirculi  AD«  refiiedu  A«  redat, ) Triplum  : Et 
partes  partium  relpedivc  1‘uniptarum  : Puta  Solidi  portio  A bi3«*,  tripla  correfpon- 
dcmis  Ungube  B«A  ( acitm  habentis  A*,)  & Poma  b£  r,  tripla  UnguLe  cor- 
fdpondenusaBa,  ( aciem  habentis  A«  ;)&  lic  «bique.  Sumcnim  (per  prop. 
17.)  fingula  « B triangula  Semicirculum  complentia,  ad  b j8  Parallclogratnma,  com- 
plemia  hguram  Sinuum  veriorum,  ut  i ad  1 : Item  Trianguli  « B cu)ulque  Cen- 
irum  graviutis  ab  « rlillat  |«  B,  ( per  prop.  6.  hujus ; ) adeoque  ab  A a,  J B V j 
aijus  Itaque  ad  B V = 5 « ratio,  dl  ut  ^ ad  j.  Efl  ergo  ( propter  f x | Tri- 
anguli cujufquc  momentum  rdpectuAa,  leu  (cmiquadranialis  Ungula  Pyramiive 
( «qualis  utique  lado ex  magnitudine,  in  illam  dilbintiam  ; ) ad  relpedivum  Pa- 
rallLlepipedum  (fadum  cx  b a in  >3  w ; ) ut  1 ad  3 : Et  fic  ubique.  Hoc  dl,  B#  A 
Ungula,  qium  ill«  complent  Pyramides  ; ad  lolidum  b ^ « A,  ex  Parallelcpipedis 
tonliaium  ; iitiadj.  Totumque  A d t«  Sohdimi , Triplum  iflius  Ungut  Sc- 
micrculi  ( aciem  liabviitis  Ac)  Et  |>arics  panium  tel^ive  j Ncnipc  Abi8« 
Solidum,  triplum  ungula:  Ha  A acicra  habcnjs  A*. 

Kll  autem  lila  Semicirculi  Ungula  ( fcu  qiomcntum  rcfpc^hi  A<q')  |A*’;&Se- 
dnri»  B«  A,  J t/ 1?=  + ^*  ( per  §.Q,  S,  prop.  ly.  ) 

l-.rgo  totius  At«  lolidi,  magnitudo  2 A** ; & ponionis  A olS«,  v & 

peinions  — — vJi^ — kt=hJi^  — 

Et  fimiliter  oiL-ndetur  portionis  AbK  (extra  trilineum  ) magnitudo;  feu  * 
Oimt.  sv\  ( lumptis 4 arjih.propor.  ) R^v R*  — \s^R. 

Si  vcrocxhac  portione  Solidi  Abj3«;  auferatur  parsb^aB  ( qii«  nempe  hiii^ 
jurallclogramnio  incumbit;  ) hoc  dl,  ladum  ex  piano  A^v  {t=vRj  per  § Qj^ 
prop.  17,)  in  |3b  = A;  hocdlAtiJ?r=j ( prober  a medum proporuon»> 
lem  inter  t/  & A ; hoc  dl,  B V inter  A V & V « : ) Relinquitur  Solidi  legmeimiro 

Quod  eft  a^regaium  Omobim  v^co  fpcA^tium,  lumptistilinibus  vcrfis' arith- 
metice proportiortalibus:  ( Singulis  enim  b V rcbtjs'rcfj>edivc  infiflit  planum 
■=^vR.)  Seu,  quod  umiindcni  valet,  Omnium  Jti,  lumptis  4 arithmeued' pro- 
portionalibus: ( Ut  ad  5 1.  videbitur. ) Hoc  cft  fadum  « omnibus  in  rcfpciti- 
vas  bK.  Adctwue  Sinuofa  fuperficies,  curva:  Adr  mliflcns,  bifeeatKbB  foli- ; 
dum,  facitque  Iblidmn  AbB  &fbl.dumAbK,  invicem  «qualia ; ( quod  merito 
obfervandum  ; ) umimvis  utique  ; Efl  enim  (propter  *&y  = vR,&.  AV^^rv,)  * 
Solidum  K b B A = ti  * 

Idcimjue  per  fc,  ( fjinc  ope  portioms  A b ^ «q ) fic  coOigitur.  Cum  fingt^  plana^ 
(xtjualibusintervallis  liimpta,  Solidum  complentia,)  qux  reAlis  bB  infiUuot,  Tine 
refpcdivjs  aqualia,*  ( quod  ex  cuoflrodlione  mamfcflum  efl ; ) finique  plana 
illa  ^A^s^vR  rcipedive,  ( per  ^ P,.Q,  prop.  17. ) Solidi  legmemum  A bB , aut 
etiatq^rfoliduiii  integrum  Atc,  dt  aggn^atum  Omnium  vR^co  fpcdUmium  ; 
fumpt^  t/ arithmetice  {H-oporcionalibus,  ufque  ad  eorum  maximuni  AT  .Sum  autem 
Omne/Vy  (arithmetice  proportionales,  iifque  ad  maximum  f^={/^%(pcrprop.z. 
hujus.  ) Ergp  Ot/tH.  vR:  = J Z'*  A , fcu  ( rcftituio  minulculx  v valorc  ) J i>  * ; 

utprtus.  ( Adeoqueiblidum  intc»um,  ( propter  i/= 2.^,  ut  prjus.  ) 

Cm  li  addatur  portio  b/lafi,  babwmir  portio  Ab^«,  eadem  quam  prius  exhibut^’ 
mus.  Cumque  Solidum  A bB  fic  (utdidlumdl)  sV^R\  fiique  foliduni  AKb^f 
v^R  { propter  bafin  « /S  «>  z=  v A,  dt  altitudinem  A V =7  v, ) erit  etiam  pars  rdi- 
duaAbX.  jV^Ry  ( ipG  A b B «qualis ; ) adeoque  Superficies  curva,  curvx  Ab| 
ittfillens,  bif^t  jpfum  AKbB  folidum.  Porro 
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Porro  ; Si  inteliigatur  Solidum  imegrum  ita  pofiium,  ut  ret « plimim  Ot  in  {itu 
horizontali,  adcoqoc  At«  (iuperillo  creilum)  m plano  ad  Horizomcm  rei^io: 
Monicnuim  iolidi  louus,  rtlp^lu  t«  reibe  ; truUiiplum  momenti  Ungui*  Ic- 
micircuU  acicra lubcmis  A «*, rdpcilii iplios  A «.  (Et  iimiliter  in  partibus  rcfpc- 
dive  lumptis.  ) Sunt  utique  lingula  b 6«  prallclepipeda  Solidum  hoc  complenta 
( ut  olEnium  dt§  A,  ) adrdpeoivas  Pyramides  «B  Ungulam  illam  complentes, 
ut  5 ad  I.  Korumque  Parallclcpipcdorura  i perpendiculari  plano  t«A  dillantix 
Centri  graviuiis,  h^  clly^»  relpcdive,  ( per  prop.  2.  huius  ; ) ad  Pyramidum 
illarum  dilhiuias  Cenen  gravitatis^  pcrpendiailari  plano  A*»,  |BV,(d»lbnt  uti- 
que per  prop.  6 hujus ; adeoque,  | B V,  ab  A ct ; ) feul^v;  ut  |ad|, 

leu  2 ad  3.  Brgo,  ( propter  ^ | ) momentum  cupirque  Parallclcpipcd»,  ^adeo- 

que  & limul  omnium, ) ad  rclpcdiv*  Pyrantidts  ( adeoc]iic  & iimul  omnium  ) mo- 
mentum ; elt  ut  2 ad  I.  Qjiod  qualem  momentum,  cll  aggregatum  Omnmm  jJ*A, 
live  totum  Solidum,  liveipUus  portionem,  rpedaiicium.  ( Sunuuique  magniiudi- 
nes,  aggregatum  Omnium  j <6;  diltanujtquc  Centrorum  gravitatis  rcfpeclivcjlj.  ) 
Eli  autem  Ungui*  Scmicircyli  AD«?ccra  habentis  A «,  momentum  relp^u 
A .#**/* ; Ungiilacque  Sciloris  B«  A,  * + ( P'-**'  B, 

prop.  i6.  ) Ergo  Tonus  Solidi  At«  ( litu  illo  pohti  ) momentum  rdpcdlu  «t, 
dl  i A”?*;  «i  portionis  Ab  monKmuni , A.  Atque 

haec  raonx.nta,  per  rd^divas  nugnitudincs  divila,  ( hoc  dl,  ptT2^’,&v^*-|- 
ut  ad  § A.  ) exhibent  Centrorum  gravitatis  ab  A t«  plano  diltamiasi 

nempe  totius  Solidi,  ilT* ; & portionis  Solidi  Ab£s,  — ■“  • 

SiveroeXco  Solidi  A b5ct  moroemo ; auferatur  momentura  ipliusbiSoB  : re- 
ftat  momentum  Sohdi  A b B. 

Eft  autem  Solidi  bj8«B  m^niiudo  ( per  §B. ) j’ A ; ejufque  Centri 
gravitatis  ab  At«  plano  diibntia,  ( quanta  piam  A 0 v ara,  per  §C.  prop.  y.)  dl 

1:^7--  , per  § prop.  1 7-  adeoque  momentum  ( in  co  litu  ) rcfpcilu  7 « , 

Hocitaquc,ex  totius  Ab/S«  moraento,|e’^*-t- 
) luWudtum  ; relinquit  —r\e  R j 

inomeniuu}  Solidi  AbB  ( fuper  plano  » crcili ) rdpedlu  t«.  ( Qii*  efl  li/m- 

ma  omnium  v R folidum  complendum  in  fuas  rerpe^Uve  diibntias  du^ia- 

4V 

ram  V fcu,  omnium|eA*-l-iat»^;furapust' arithmetice  proportionalibus.  ) II- 
ludquc  momcnium,  per  magnitudinem  divifum  ( § B.  traditam  ) vR^-^{s*Rzs. 
Iv^R  \ exhibet  ejuldein  AbB,  Centri  gravitatis  i pbno  At^  ddbntiam 


— — J? 

ixvR — 6s  ® =6v’ 

Idem  etiam  perfc  (abfque  ope  portionis  A b^«)  fk  colligitur.  Cum  fingub 
pbna  re£lis  bB  inlillenti^  Solidum  complentia,  xqualia  (im  ipfis  refpei^Uve 
^vRj  { ut  dklujn  ell ; ) fintque eorum  Centra  aravitaiis  in  eadem  ab  A pbno 

difbmia,  qua  ipTorum  aiSv  ira;  hocelt-^  ' 


_4V 


— rdpe^ve  : Erunt  fingulorum 

momenta,  rerpeduipCus  A t<  perpendicularis  pbni,  Je.#  *+lrt;jP,  feujtfjp' 
— Adeoque  Solidi  A bB  momenuim,  erit  Omnmm  Summa  ^ hoc 
eft,  0/«».  \aR'  — GuDptis  V arithmetice  prt^xirtionalibus. 

Sunt  autem,  ( lumptis 0 aritninetke  [tfopordoaalibus, ) ipfum  AbB 

planam ; hoc  dl,  — eA*7jt4ti,(per,|B.  prop.  17.)  Aoeoque  Otru.  {aR*=2  — ^R^ 
+ l*vX'.  -i-., 

^Gmiliicr,  Omnes  s,  (fuoi^  v arithmeuoe  proparuonalibus  ) funt  ipTam 
in  feniiciiculo  A B V planum ; hoc  ( P'''  4^-  pf°P’  if- ) Adeo- 

<fie0mt.isg’ ■=ie/i'-i-isvJl\  . .-«kj- 

iKm,  Omma  x m ( hoc  ita^u, ) funt  ipfiiu,  in  Icmiciicaloy  plani  A B V , mo- 
mennOircipeduTA,  (cftchimCnguIorumx,  bXA  diftantia  v,  refpedlire;) 

, , E e e c e a hoc 


C 

Fig. 
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Pig.  hoc eil,  I f ^ + 3 J ^ P*’‘^P-  * y ) Adcoqjie,  Omn.  \svR  : = 

1 69  f •{‘iiv.S*  — 

i-o.  Ergo  , 0/ww.  la/H^  — = — \e  nio- 

mtnium  Solidi  Ab  B,  refpcdu.perpcndicuJaris  plani  At  flt.  Ut  prius.  Unde  Centri 
gravitaus  indedilbantia  nabebitur.  Atque  huic  momentO)  li  addatur  momentum 
Solidi  b^«B)  habebitur  momentum  Solidi  AbS«,  idcm  quod  alia  methodo  jam 
invenimus. 


E. 


F. 


Deinde;  Si  imelligatur  Solidum  illud  integrum  Ar<(,  itn  pontum,  ut  Iit  Ar« 
planum  in  litu  horizontali,  adeoque  «t  x planum,  fitiiad  horizontcm  rei^to  : Mo* 
mentum  Sohdi  totius,  Duplum  ent  momenti  Ungulx  Semicirculi  AD«,  aciem 
habentis  A«,  refpL-ctu  re6tx  t«.  £t  fimiliter  in  partibus  reipedive  fumpiis.  Sunt 
Cium  ( ut  prius  diclum  § A,  C ) Singula  Parallclepipeda  Solidum  hoc  complentia, 
ad  reijx»!;bvas  Pyramides  complentes  illam  Ungulam,  ut  3 ad  i : Eorumque 
vallelepipedoruni  rc41is  |3b  inIiUcntium  dilbntix  Centrorum  grivitans  ab  eredo 
plano  T«,  b = rdpedive  ; Pyramidum  vero  iT«  plano,  DilUiuia:  Centro- 
rum gravitatis,  relpe4tivc,|V«=r|A  Cum  igitur  magnitudines  lint  ut  j ad  i; 
&dilbniiz,  ut  J ad  3,  feu  2 ad  3;  ent  ( propter  fx  | = |)Momemorum  ratio,  ut 
2adi.  Hocclt,  Momentum  Solidi  A T«  ( hoc iiiu  poltti ) relpedu  r«rcite,  du- 
plum momenti  Ungulx  Semicirculi  AD«,  aciem  haUniis  A e,  rclpedu  reitera: 
Et  portionis  SolidiAbiSa  momentum,  duplum  momenti  Ungula;  correipondemis 
B a A,  ( aciem  habentis  A «*, ) relpeciu  t «.  Eit  autem  ( |)cr  C,  F.  prop.  1 d.)  Un- 
gulae Semicirculi,  aciem  habentis  A «,  momentum  refjxcUi  t«,  UnguJa:quc 

Sedoris  B«A,  Ergo  Solidi  A t « lic  pofni,  momen- 
tum rclpcilu  T«,  ; & portionis  Ab.fla,  + — ( Qi‘* 

eil  fumma,  omnium  iJi>\  eo  IpeiiUncuuu  ; lumptis  <1  anihmence  proportionali- 
bus : Simtemm  magnitudines, rummaomnuimJi6;&diitamia  \b  rclpedive.  )Ea- 
que  momaita  per  rdjxdivas  magnitudines,  ( per^A.  ) 

aivifa  ; exhibent  Centrorum  gravitatis  ab  credo  plano  tax  , dillantias  : Nempe  , 

.1  . u Ati» 

totius  Solidi,  I poruonis  A b ^ « — — - — r— — . 

^ CvK-fis* 

Ex  illo  autem  portionis  Ab^«  momento;  li  eximatur  momentum  portionis 
b jS « B : habetur  momentum  Sementi  A b B. 

EU  autem  b /3  «B  , (per  Icu  dilbmia  Centri  gravitatis  (per 

prop.  2 hujus, ) [hfi  — fb:  Ergo  roomciitiim  ( in  hoc  litu)  rcfpedu  re£l*  ta, 
^=51*16 Icu  ( propter  & h^7.R — t?,)  s' R^^\s*vR. 

Hoc  itaque  i iibdudum  ex  Portionis  Solidi  AB^a  momento,  — 

\s^v  R ( § priced.)  Relinquit  \vR^  — R^-\-\s*vRy  nromcnnim ^lidi  Al?B 

(in  hoc  litu)  rel^lu  rcite  ta.  Qiiod  per  magnitudinem, 

($B. ) divifum  ; exhibet  ejuidem  Diltanuam  Centri  gravitatis  i tax  plano, 

^yRi — i3^R'\-%s^  ^vR^ — 20i6^-|-2t/Vj 4^ — ibR-\-  xvb tvR  -|-  %vb 

^vR^li^  ^vR^^lvb  (sR^ib^iv  3^  “ 


Adeoque,ibB,  \R  — \b^\v.  Et  propteKea  momentum  ejuidem 
AbB  folidi  ( fic  politi)  rdpedlu  bB,  \v^R^  — ls^vR-=z\vR^’—{s*R*^ 
\s^vR—\v^R‘  > 

Quod  quidem  momentum,  eU  himma  omnium  planorum  a 3 u eo  fj^e^lantium  , 
(hoed^  omnium  vXj  per§0,  Q prop.  17.  liimptis  anthmctice  proportiona- 
libus  ulqiie ad  eorum  maximum,  ) in  fiias  refptdive  i bBdjibniias  dudlorum, 
hoceU,  in^— 0 refpcihve:  Hocdl,  Offitmmiv R,m\miOmn%^ R Adeo- 
que,  (perprop.i.  hujus,  )^^^  A* — */'*  A*,  Icu  Jv*  A**  ut  prius,  i’ 

Idem^le habebitur,  ( fine  ope  prtionis  Abi8A.)  Cum  enim  fingida  redis 
bB  infiOencia  plana  Solidum  complentia,  sequaiibus  intervallis  ab  invicem  dilliu, 
fim  aequalia  iplis  a^ w = v R rdpeibvc,  ( ut  didum  dl : ) Siniquc  in  diftanuis  i 
veruceTA,  ipfis t;  refpedive xquaiibus ; erit  cujulquc  momemmo  rcfpeilu  TA, 
lr*  A ; adeoque  fumma  omnium  ( propter  0 artduneticc  propordona)^  uique  ad 
^maximum,)  Rt  (perprop.  r.nujus.)  Seu,  reUicuca  v minufcula, 
Adeoque  propter  magnitumnern,  (per§B  )Ccncri|raviutisiT  A dilbn- 

tia  I V ; Eigo,*  k t a,  1 R — | ^ , leu  | K 1 ,6  ; ut  prius : It  propierea  ejuldon , 
reTpedu  ta,  momentum,  v*R*  — Icu  \ R^-{-\v^bRj  hoc  dt 


Di^  J/.hO  i)-/ 
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— -\-\s^v  Ry  mprjus.  Atque  huic  momento,  (i  addatur  momentum  por- pj* 

tionis  b^c(13,  habebitur  momemum  portionis  A b /3« ; eadem  quse  priis.  i7a  ’ 

idemque  Solidum  AbB,  eodem  (itu  po(icum,  0 refpedu  re^bc  A«  confidere^ 
tur ; Momemiuu  ejus  cit  a^regatum  omnium  <i0v  planorum  fblidum  complenU' 
vni  (hccclt,  ommumt/^,  eo  Ipe^lantiiim, ) in  luas  refpeflive  centrorum  gravi- 
— e V 

tata  dilbmiasab  A*t;  (hocell:,  iu rcfpeibvc,  per§,P,  Q^prop.i';.) 

Hoc  cft, Omnium — lea  Omnium  fumpils 

V arithmetice  proportionalibus,  ulquead  eorum  maximum. 

Sunt  autem  Omn.Hy  ( fumpns  v arithmetice  proportionalibus ; ) iplum  planum 
AbB;  hocell,  — cR’\-aVy  [)cr§B.  prop.  17.  Adeoque  Omn.  — e 

-\-avR*. 

EiyOrrtft.s,  ( hoc  feiilu,  ) ipfum  Semkiraili  Tegmentum ABV, i 
per  § F.  prop.‘  ly.  Adcoiiuc  Owt/.  s R^i  ^\eR^-\-\svR*. 

hem,  Omn.avy  luniipTe  bBreiib:,  planum  AbB  complentes,  iii  Tuas refpe* 
ftive  a T A dilbntias  v ; Hoc  ell,  Hlani  AbB  momentum  refpeiku  T A ; Hoc  tft, 

— .|e  : per  § F.  prop.  17.  Adeoque  Omn.  a*j R\r=. 

^eR^^-^avR^-^-lsvR^  — Us^R. 

* Eigo,  OmH.'—aR^-\‘sR'^-^avR'.'=-\eR'^-\;\svR^  — \as^ R.  Qiiod  ita- 
que eU  inonientum  Solidi  AbB  reipedtu  A a. 

Idemque  luomemura,  per  magnitudinem  vR^ — ( §B  ) divifuin;  exhi- 

bet  ciufdem  diltantiam  Cenm  gravuaus  ab  A «,  — - — , 

^vR—ij^=AV* 

Huic  auRan  Sobdi  AbB  momento  Hc  reperto,  B addatur  moroenuuu  Solidi  H 
b^«B;  habetur  momentum  Solidi  A b^<i,  refpedhi  As. 

Eli  autem  b^«B  Solidi  magnitudo  A per§B;  Ejulque  ab  A<(  di- 

liantia Cemri gravitatis,  (idem quodipGus «/9v  plani,  per  prop.  i,  y.  hujus  ) eli  • 

— ^ , per§  Q^^prop.  Ergoejufdem,  rcfpedlu  Ait,  momentum  eft, 

— ehR*’\-AvbR  — — ^eR^-^-evR^-^as*  R—  — zeR^-{^avR'  — ivR* 

-^as*R.  ‘ 

Hoc  itaque,  Sobdi  AbB  momento  ( modo  reperto ) R^  •\-\svR*  — i^Ry 

Aditum;  exhibet  Sobdi  Ab^o  momentum reipedtu  A«,  ^\e R"*-^ a.v R* ^ 
lsvR*’\‘\as*R.  ( Adeoque  totius  A T«  Sobdi,  cumlitin  hoc  calu,'  4=1^, 
a = o,&^=4  — j = 4 =1?^,  roomentoro  rclpcdlu  A«,  — 

Et  momento  pcrnu^nitudmemti^-f-Jr*.^(^  A)divifo;habetur  ipfius 


Ab^  folidi,  dilbntia  Centri^ravitatis  ab  A «, 


— SeR*-\-.^jR — svR^ias^ 


. (Adeo- 


4V^-|-u’ 

que  in  iiiicgro  A T « Solido,  P.  ) 

Atque  hoc  (live  totius  Ar^  ^lidi,  (ive  ipGus  portionis  Ab  13«)  momentum 
relpcdtu  A«,  Ht  aggr^atum  omnium  asb  co  fpcdbntium;  liiniptis  a arcubus  a- 
riinmeiice  proportionalibus,  ufque  ad  maximum  A Sunt  enim,  rediangula  leu 
parallclepipcda  iuinim  omnium  sb  (ut§  A di^um  ell,)  eorumque  ab  A« 
hiantur,  ^«=4,  rclpc^ve.  ' 

Qiixque  de  bis  Solidi  portionibus  di^  funt,  fiurile  ad  alias  ubi  opus  fuerit  I. 
tramlcrcniur : Quarum  tum  magnicudmes,  tum  momenta  & Centra  gravitatis, 
ab  his  quae  jam  traduntur  tadle  derivari  poterunt : Puta,  Portionis  o d r,  aut 
AbK,  &c.  . . 

Si  enim  cx  totius  Solidi  Aret,  magnitudine  Momento  refpcdlu  t«,  inFig  iya 
ercdlo  plano  At «,  \R^T\  rclpedhi  t«  m eredio  jplano t « k,  & refpedlu 

plani  liipcr  A«  eredii,  \ fupra  traditis:  Aurerantur  Magnitudo,  & relpc- 
&iva  momenta  Solidi  & | & 

+ — + + fupra 

tradita:  Relinquemur,  Solidi  b^r,  magnitudo,  2^’  — 1»^>— Momen- 
tum ttlpctiuTie,  in  crcdlo  plano  Ax«,  \R^j* — — lsvR^~~iJ^R\  re- 
fpcftuf in  plano  T«»crcfto,  — — reTpcdhi  plani 
Eeeeej  A« 
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pjg  — + hic  Momenta  per 

itfp,  Magnitudinem  divifa exhibent  Sohdi  b^r  ddtantiam  Centri  gravitatis  ^ plano 
i-o.  6r-a>?-4r’  ^ , 8 jf>-4t/iir>-4j’rf + j»i, 

, , xJi^T-{-ioe  — ^avR-\r^svR  — -\as* 

ab  A « plano, — p — ,,  — : • 

’ i6vP* — %vR  — 4J' 

Sinailiter,  cura  fblidi  poruo  AKi8«  piralldograrumo  incumbens,  Magnitudi- 
nem habeat  ( cx  duihi  AamA*,  m a^uiz=vR,  failam, ) ivR^\  & Momen- 
tum rdpcilu  plani  Ara  crecli,  (ex  ductu  Magnitudinis  ilvR\  in  diltanuam 
eiP+JV 

Centri  graviuiis  plani»*  5 1»,  ^ t«, — \ per  § O,  Q.  prop.  17.)  \e 

■{■\:vR^  \ & rdpcilu  t«*ji  eredi  plani,  (cx  dudu  nC  = R,  dinmlii  longitudi- 
nis pn  finalis,  in  magnitudinem 2 vA^*,)  x.vR^\  & relptdu  A « credi  plani,  (ex 
dudu  magnitudinis  2VJ?*,  in  dilbntiam  Cemri  graviuiis  plani  a&v  abA«,  hoc 

elt,  in  — per  § P,  Q;  prop.  17)  — zavR^  (clt  enim 

V 

Prilmatis  centrum  gravitatis  in  medio  re^be  Centra  gravitatis  baliuni  oppoGtarOni 
jungente,  per  prop-  i,  & 5 hujus:)  Si  ex  his  Sohdi  A Kj?«  magnitudine  d mo- 
mentis; auferantur  ^bgnltudo  & MonKnta  rcl^divu  Solidi  A b^a;  -f*5-r^  A*; 

— J j V Jl*  -+*  i »*  i'  li ; iupra  tradita : Rciim^ucncur,  Solidi  A b K,  magnitudo,  (hoc 
eft,  aggregatum  JO,  eo  Ijx^ilantiura,  lumptis  a ariihmeUct  proportiona- 

libus,) V R' — R=^lv*  R.\  Mumcniuni  relpedu  plani  At«  erecti,  (hoc  dt, 
Omtt.irv,  c-o  Ipeitantia,)  \ e R^-\-jsv  R.^  — Momemuin  rcfpedlu  plani 
T«*  crc6ti,  — \s‘ R‘ R\  Momcmuni  rdpcdu 
ptaiu  A«,  (boc  ert,  Ofttnia  a jv,  eo  ^^tantia^) e ati 
9 Atque  hxc  moraenu,  per  niagmiudinem  divila^  exhibent,  Solidi 

3 e K*  4- j j 1/ R — 2 a * 

AbK,  dilhntiam  Centri  graviuus  ^ plano  At«,  ^ 


plano  1 


16  V R'  — 8 j*  R -{-  2 V 


1211  il—  d j*=tf  ti* 


-=<R  + 


J*  =^tl 

“Tir 


; (adeoque,  i T A,  | R — 


— & proptcrca  ejufdcm  rcfpeitu  TA,  momentum,  hoc  eft 

aggregatum  Omnium  J jv*,  eo  fpcdaniium,  fumpiis  a arithraeiice  proportionali- 
bus, — Is^v  R=^\v  K*  — |j’R*  — Jj^tiR;)  difuniiamquc  ab 

A.  plano,  

Item;  Portionis  A K bB,  magnitudo  & momenta,  habentur  ex  Portionum  AbK, 
& A magnitudinibus  & momentis  (refpedtive)  additis:  Vel  fubdudis  Por- 
tionis b ^ « B magnmidinc  & roomeniis,  ex  magnitudine  & momentis  ( relpetitivis) 
portionis  AK^«:  Vel  etiam  eodem  modo  quo  habejicur  ipfius  b^«cB  magnitudo 
oc  momenta.  Nempe  cx  dudu  plani  cc^w==v,^,  in  AV==v,  habetur  iplius 
AKbB  (prifmatis)  magnrtudo  v*R.  Atque  ex  hac  magnitudine  in  Jv  (ejuP 
dem  Centri  graviutis  i T A vel  b B diftantiam, ) habetur  ejufdcm,  rdpe«ilu  1'  A 
vel  bB,  momentum,  \v^R.  Dudtaquc  in  h-\-  \ v:=zzR — (dilfcuiiiam  k 
T«,)  ejuldem  momentum  refpcdu  Taq  zv^R^—  \v^R.  Eademque  magnitudine 

diida  in  Ccn(ri  gravitatis  diftantiam  ab  A«,  — j & i plano  Ara, 

V 

, (ealdem  utique qux  firnt,  in  plano,  difbmix  ab  A«,  & va;) 
4 V 

habemur  ejufdcm  momenta,  refpedu  \ — evR’  ’^  & rdpedu  pbni  A r «, 

\ev  R. 

Et  iimiiiter  de  portiombus  aliis,  mutatis  mutandis,  judicandum  erit. 


K.  Super  AD*»  Semicirculo,  erigi  intelligatur  Cylindri  i^efii  portio;  ea  ratione, 
ut luper  fingulas  BV  ovdmacitn  applkaus,  alatudinem  habeat  relpedivis  bB  x- 

qualem, 

4 


DIgitized  by  Google 


Pi'op.XVlli.  De CalciiloCentriGravitatis.  775- 

(jualem,  hcKeft  arcubus  BA.  Auc  eiiam  ( quod  .eodem  recidit ) fuper  16% 

At«,  (quam  Figttram  Simum  vetjsitu/i,  Atcuunr^y  diamus,)  redh  ^7°- 
poiitus  ad  angulos  redos  AD«  Scni:ctrciilus,  promuven  mtelligatur  uique 
ad  T r,  Semicybndrum  dclcribcns;  qui  Sanicylindrus  (inuofa  lu{)erficie,  finuofie 
recbe  Adr  ad  angulus  rci^los  ubique  miiiicmc,  Iccari  imclligatur,  SolidumAdra  * ' 
temitnantc. 

Manddlum  tfl,  ex  conftrudionc,  Piana  Sohdura  hqc  complemia,  rcilis  bB 
dircclc  inliltcmia,  Parallclogrannua  ellc  rcdangula;  ex  rcilis  bB  lig.  1-70.  hoc 
cfl  arcubus  B A Hg  i6p.  inBV  eorundem  linus  reebs,  Icu  ad  diametrum  circuli 
ordinatjm-ajiplicaus,  duilis:  Hoctll:,  rcdangula  bBV,  lig.  166,  168,  Hoc  ell, 
as  redangula,  (umpiis  arcubus  a non  quidem  arithmetice  propomonahbuS)  fed 
qui  Hnibus  verfis  A V,  &c.* arithmetice  proportionalibus  conveniunt:  quo  plana 
Solidum  ho(  complentia  lim  «cqualibns  intervallis  dtllita.  Adeoque  AbV,  .Solidi 
frulhim,  eit  a^regatum  omnium  as,  co  Ipc^bntium,  ftimptis  v iiii:bus  vcrlis* 
aruhmctxe  proportionalibus. 

MaiiilUbm  item  dl,  ex  conllruilione,  Plana  rc^isb^  diro£lc  infilleniia,  So- 
lidum idem  complentia,  (cum  Icmieylindn  pomo  Iit, ) icmicirciilo  re<ibc  A«  in- 
iiUaui  parallela,  Segmenta  dic  Semicirculi,  ut  BVa  Hg.  i<$p.  iplis  b/3  rcdlis 
hg.  I",©,  (arcmim  arithmetice  propordonalium  finibus  verlis ) xquealia.  Pura  re- 
dtx  X?,  Segmentum  O XD«;  rcdUzC,  Segmentum  SZD«,  & lic  deinceps;  ul- 
que  ad  ultimum  *V  ct  ieu  ij>liim  « pun^um,  Ii  totum  Solidum  rpeilcmus;  vel 
ufque  ad  V B«  Itgracntum,  ii  Iblidi  porciontm  A fpecicnius.  Et  (ic  alibi. 
Adeoque  Ab^*,  Solidi  portio,  dl  aggregatum  omnium  V B«  Segmentonim  Se- 
micneuii,  eo  l|KcUntiiiin  funiptis  arcubus,  (puta  A X,  AZ,  &c. ) arithmetice 
proportionalibus.  Sunt  autem  Omnia  Scgroenui  OXD«,  SZD«,  &c.  totidem  * 
Semicirculi  demptis  contrariis  Segmentis  O X A,  SZA,  &c.  Hocdt,  Semicircu- 
lus AD«  in  reftam  «t  du£los,  Itu  A«tT  Scmicylindrus,  li  totmn  Solidum 
fpedemus;  vcl,  li  portionem  Ab/3a  fpedlemus,  idcni  Senncirculus in  «t^dudus, 

(leu  A«iSK  Scmicylindrus:)  Demptis  utrubique  omnibus  OXA,  SZA,  &c. 
hoe  df  omnibus  A B V co  fjxxlantibtis;  Hoc  dt,  dempto  Solido  quod  ipli  AtT, 
vcl  A b K,  trilinco  inlillcrc  deberet  ad  relpcdivuin  Scmicylindrum  complendum ; 

(cui  xqtiale  d):,  quod  (iimli  portioni  pundo  t adjacenti  incumbit:  Pura,  quod 
AzK  triiineo  inciunbcret,  incumbenti  tniincorci;  &c  lic  ubique. ) 

Eli  autem  Seemenuim  BVA  quodvis,  ( per  ^ F.  prop  ij.) 

= — iS  Adeoque  lumina  omnium  eo  fpei^bntium,  fum  Omnia^ 

\aR  — \s/i-\‘{svy  ufque  ad  (co  (p^ibiuium)  ultimum,  quod  dicamus  impnic- 

lentiarum  5/1/iP  — 

Sunt  autem  Omna  Uy  (arcus  arithmetia  proportionales,  ufque  ad  maxi- 
mum,) =r  1 yf*,  ( per  prop.  I.  hujus: ) adeoque  Omu.  \a  Rz=z\A' R. 

Item,  Omnes  j,  ( linus  rc^li  arcubus  iilis  convenientes,  iilque  ad  S maximum, ) 
funt  e=f^Ry  (per  § Q.  prop,  17  ) adeoque  Otmi.  ^\s  R\  = — lFR\ 

Item,  Omnia  /y,  ulque  ad  SF  maximum;  jiuu  beb  ex  finibus  redis  ar- 
cuum arithmetice  proportionalium,  pmaXO,  ZS,  &c.  lig.  169.  hoc  dl  ? 9,  y, 

&c.  fig.  i";o.  dudis  in  rdtxdivos  linus  vcrlos,  ut  AO,  AS,  Hg.  170 
hoc  dt,  xq,  zK,*&c.  limium  veriorum  5x,  ^z,  &c.  rcliduos  ad  diametrum 
A«  = 2A*.  ( Nempe,  Solidi  prius  couflrudi,  portio  A bK, A,  I,  exhibita.  ) 
Hocdl,  Oranes  &c.  reibe,  m a .^dudz;  demptis  cifdcin  in  §x,  ^z,  &c. 

refpcdive  dudis.  Sunt  autem,  Omn.  ?»,  &c.  hoc  tll  ,Omn.  r ulqiie  ad  .S' 

maximum,  hoc  c(l  «0»  trilincum,  (ut  modo  didum:  ) adeoque  c^cm 

Omiirt  in  A«  = 2 Ry  funt  zf^R'\  Item  e«dem  Omnes  in  rdpcdivas;x,  O,  dc. 
hoc  eft,  Omnes  s6  ufque  ad  SM  maximum,  (feu  Solidi,  prius  conflrudi,  por- 
tio Ab/3“,  §A  exhibita;)  funt  Triplum  momenti  S»itoris  concfpondenus  B « A 
fig.  i<5p.  refpedu  rcib  A «t,  ( ut  § L,.  prop.  17.  & § A.  hujus  oflenlum  dl, ) luic 
cS,  FR’  R\  per  § S.  prop.  ly.  ve!  § A.  hujus.  Ergo,  exdcin  onuiA 

^ u,  &c.  in  reljx.divas  A O,  AS,  Icu  x q,  z K,  occ.  hoc  cfl,  Orm.  s t/,  ulquc 
ad  maximum  Sf^y  fum,  minus  F R\  \\ock\FR*  — \S*R 

( = 5/^*A*,  ut§A,  I.)  Adeoque  Ow».  5 rv:  = — 

Omnia  igitur,  AXO,  AZS,  &c.  Semicirculi  ^menta,  ulque  ad  nuximum 
• (eo  fpedantium)  ABV,  (Solidum  AbK  complentia;)  hoc  dl  Omti.  \ aR 
— I j A'-|-J  jv;  ufque  ad  iAR'—\SR-\~\SR' : funt;  \A^  Ry  minus- J FR* 

plus 
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Fig.iiJs,  plus  — Hoccll,  \^‘Ji—\S‘K={efS.  ( Nempe  Solidi  hu- 

*70‘  jus  pon;o  AbK. ) 

Ergo,  Omnia  OX«,  SZ«,  &c.  Scgmcnia;  hoc  dl  totidem  Semicirculi,  dem- 
ptis  ipiis  AXO,  AZS,  &c.  Ium  (propter  Scmiciicuhira  \ 

• minuij^^A'  — Hocclfc,  — \yl*  ku  ( rdlnuus  mi*» 

nulciilaium  valoribus,)  \a^  /i'P  — Quae  clt. 

Portionis  Solidi  t^uadrilmeo  *A  incumbcmis  imgninido. 

Adeoijue,  totum  Adr»  l(jiiduui,  ( propter ‘4  = 3?^,  & / = o;)  efl.^ 

^d  dc  eadem  totius  Solidi  magnitudo,  (ic  facilius  colligitur.  Sumptis  in  A« 
diametro,  duobus  puikUs  euibulvis  xqualiter  C Centro  utrinque  remotis^  ut 
S,  2;  manjkiluro  cll,  tum  linus  rcitos  S2^  2 E,  Hg.  rrtp.  invicem  «quales  die; 
tum  recUs  Sz,  2 e,  (eu  Z z,  E e,  iig.  170.  hbc  e(l,  arcus  B A,  EA,  ku  6 A, 
tig.  169.  iimul  «quales  ScmipenphenaE  AB«,  feu  7 <*  re6!ae.  Adeoque  duo  (imul 
redangub,  zZxZS,  cExKs,  «qualia  uni  t<*xSZ.  Hoc  ett,  Omnes  BV  to- 
tius bcmicirculi,  in  lelpee^hvas  bB;  tantundem  djc  atque  O.Tiiks  BV  umus  qua- 
dramis  (hoc  elt  ipit  quadrans  ADC  = JA*!?', ) m uucbc.  Hoc  ef^ 

ilA"/”;  totius  Stdidi  magnitudo;  ut  prhis. 

Hinc  etiam  ; Portionis  Solidi  b /9  t magnitudo  colligitur.  Nam  totum  Solidum 
— ; demptf'  kgmauo  ^h^9=zla  RT  — R:^\s^  /i  : Relinquit 

Segmentum  — \aRF-\-\a*R  — Vcl  ( iumpio  « = 3^— •«,) 

— \s*  R.  Quod  ipUmi  in  jnqutlitione  prius  repertum  erat.  Qttippe,  Sumpto 
AK  ( adeoque  r«.Uituio  a pro  <*, ) crit  t5  b = A K b , cujus  inagmiudo  lu- 

pr.i  inventa  elt  Ji — leuiC/jV.  EU  enim,  tf/jhoccll4  — 

* = 4 * — s*. 

L.  Porro;  Si  e\'  Solido  Ab/3e*  = |4^7^— Auferatur  Solidum 
b^»B;  Hoctil,  bB  = 4,  m Segmentum  Semicirculi  VB!*=r[<.^  — 

( per  § F.  prop.  ly.  quippe  quod  m B V A cU  4,  t»,  !de*ni  m B V <*  e^fl  & 4 
mrobiijae  idem  ; ) hoc  eU  ( propter  «t  = i !P  — 4,  &.b  — ^R  — v, ) in  \UF  — 
— Jrt/;  Nempe  Jrtypy'  — ^a’R-\-i^jR  — i4Jt;,fcu  \aRP — 
\tiiR — liuv\  Relinquitur  Solidi  portio  AbB  =r + j?-f* 

\asv=^\e^  R^\asv'.  Seu  (iimma  redangulorum  omtuum  rfj  tblidum  illud 
couipientulm ; lumptis  v arithmetice  propoiiionalibus. 

Aut  etiam;  Si,  cx  Scmicylmdri  portione  AKbB  ; hoc  clt,  cx  Semicirculi  Su- 
munto ABV  = 8C^  + jJt;  ( per^  F.  prop.  ly.  ) m bB  = 4 duito;  hocef^ex 
= j4Jv:  auferatur  Scmicylindri  portio  AbK 

= \ii^  R — |j*^(pcr§K,  ) reflabit  Scmicylindri  poruo  AbB  , R — 

gnsR-^ls^  R-\-\asv  .,  ut  prius 

M.  Similiter  dc  Momentis  judicandum  erit. 

Nempe  , Momeimun  Solidi  AbK^  rcrpt*6lu  T A ; idem  eU  atque  Momenta 
Omnium  A B V Senneirculi  Segmentorum  illud  complentium  relpci^tu  ipfius  (piani 
tangentis  ) T A ; Hoc  eU  , ( per  §I„  prop.  ry.  ) Oww  |eA'’  + J — (jJ; 
feu  Om».  \aR^ ^ \ s R^-^-^gSvR  — ^4’:  Sumptis  a arithmetice  projxiruona- 
libus. 

Sunt  auttm  Omu  4,  ( arithmetice  proportionales  ufque ad,  4 maximum,  ) J4* 

( per  prop.  I.  hujus.  ) Adeoque  Ow«.  j 4.^*  : = l4  ” 

Item,  Omnesj  ( eo  (pedantes, ) funt  iplum  (per^Q.  prop.  17. ) 

Adeoque  Omn.  — = 

Item,  Otmus  5 V-,  funt  ipfum  AbK  Solidum  cx  dudu  redarum,  5»  in  bK; 
hoc  tfl  ( per§l.  ) iv*^  = v>?*  — AdcoqucOwwr. = — 

is’R\ 

Item,  (per  § V.  piop.  1 3. ) =:zOwn.o^R.  Sum  autem  Omn.o^  ^ 

boceft,  quadrata  Ordinatiin-applicmarum,  Scgnienuim  *A  B V compknuiim  , feu 
Omn.  J **,  fumptis  v arithnwtice  proportionalibus ; 'jJuplmH  Momunt;  !S-  gmenti 
AB  V ( fig.  idpL ) rcfpcdu  A<* : HckcII  ( per  V.  prop  — 5J*jP-1- 

Adeoque  6w«.  0*  j?:  ( =0//^r.  a *: ) =f v iP*  — | j*  A* : Et 

propterca  Ortm.  •^\s^:zr:—~\vR^-^'^s^R^ — 

Ergo  i 
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Ergo  ; Otnn.^aR*  — R^.{.\svR — \s^:  Hoc  eit , Momentum  Solidi  Fig. 

AbK,  rclpeSuTA;  cft,  — — 

Adcotjuc , propter  iplius  magnitudinem Jn’/? — iJ’R,  (per§K. ) Dillantia 
— ■pt*t'_^  4t)*>?-f-4 j’ti  ^ ^ 

j»’  — yi'  ■“  g‘f 

r,/l+  *^±±±L 

' t>a’  — S)i‘  ■ ye/ 

lpc«llu  T**,  momentum,  R"* -\-\s^v R. 

Si  autem  Soluli  hujus  AbK  momena,  cx rcfpc^livis  Scmicylindri  A K/S«  nio- 
mentjs  aufei'antur : Relmijuuiuur  relpciliva  Solidi  Abj2«  momenta.  Elt  autem 
Semic^dindri  hujus  magnitudo  (exdudu  Semicirculi  A in«i8=rtfj) 

\aR'P\  Cencrique  gravitatis  dilbntia  iTA,  vcl  t«,  AC  vei  C«  = i?.  Adeoque 
jplius  rcfpt^lu  T A,  vel  T«,  momentum,  \aR*T.  Unde  (tibdu^lis.  Solidi  AbK 
niomcmis,  modo  iradius,"  ^ R^  — \vR^  — ^i*vR\  iSc^a^R'  — 

R^-\-lvR'-{--^Pv  R:  Relinquitur  Solidi  Abi3«  momentum  refpcv^tu  T.\, 

— + &rcfpcauT«,|«^*?_ifl»A*^ 

-|- — IvR^ — \s*vR:  Hujulquc  propterea  Ddlantia  Centri  gravi- 
tatis (propter  magnitudinem  | — \a^R-{~{s^R,  per  § K.  ) a TA, 

^ pa!f — 9o'-\-9P‘~  9^'R  — Pf/  ’ ^ ^ 9aP—9o^-^ps^ 

_n  +4^^ 

r^aP  — 9cf  ■ 

Si  vero  eadem  (olidi  AbK  momenta,  ex  rcfpetflivis  Segmenti  Semicylindri 
AKbB,  aufcrannir;  habentur  rUjxvikiva  Momenia  Solidi,  AbB.  F.(t  autem 
fegnKnci  (emiciri^li  ABV  magoitU(k>  {eR‘\'^sv  (per  § K.  pi'op.  jy.)  qu;e 
duila  in  bB  = rf,  exhibet  magnitudinem  regmemi  Cylindri  AKbB, 

•\-\asv:  Gejurique  gravitatA  dillamia  ( ntpoic  eadem  qiise  Stgmcnti  ScmicircuU 

ABV,  per  § e prop  y.)  aTA,  R ^ ; i t<,  ^4 : 

r f//  ^(R-yisv  leR-^isv 

Adeoque  momentum  refpedu  T A,  \eaR^  {:=^a‘R-  — \asR*)  -\'lasvR 

— \as^\  refpcdlu  t«,  ^ea R’-^^asvR-^\as^^  (eadem  qnsc  plani  A BV  mo- 

menta,*in  a du£h. ) Unde  liibdudlis  rdpeatvis  lolidi  AbK  monKntis,  modo 
exhibitis,  — — ;| 

4-^j’t;.^:  Relinquitur  Solidi  AbB,  momentum  reipcflu  TA,  (hoccU,  Omnia 
asvy  liimptis  v arithmetice  proportionalibus,)  | a-  A’  — | a j A®  4"  | v iP' 

•^lasv  R-\-\s^  V R — & refpcdtu  t«,  (hoc  Ornata  asb^  fumptjs  t» 
arithmetice  proportioaahbus, ) \a^  R^  — — \vR^  -\-iasvR 

— \S*vR^\as^.  Adeoque  (propter  magnitudinem,  }4/^4"i'*‘*^ 

per§L.)  Solidi  AbB,  dilbmia  Centr»  gravitatis  i TA,  ^4" 

9vR^ — .^s^R-^^PvR — I24j’  ^ ^ BvR^ — 4i*.^4"4-^'^^ — ii4j’ 

^a^P~iSasR-\-9S^R-\-iSasv^  ^ ' 9a^R^j^asR-\-9S^R-^  iSasv 

A.  j 

z=R  — 


4»*  jP’  + 4->’»^ — 12  iij’ 


pc^^-j-lSary 

Totomque  A t « Solidum,  rpcfteuir  ut  A b 6 «,  five  ut  A b B,  perinde  eft ,) 

momentum  habet  (propter  v = zR,  s — o,)  refpeihi  T A,  ,tR’P‘ 

-(-tj?*;  rcfpeilu  t«,  ylR’j^~\R'.  Centrique  graviutrs  dilhntn  1 TA, 


Porro;  eadem  AB  V Segmenta  plana,  Solidum  AbK  complentia;  fcu,  Ootwm,  N. 
\cR-\-\sVj  (pcr§F.prop.  ly.)  ab  A«,  diftant  ipfis  bB  = <r  attubus  arithme- 
tice proporuonalibus:  Adeoque  eorundem  omnium,  hoc  c(t  ipfiiis  AbK  Solidi, 

’ Momentum  rtTpcilu  A«*,  Cum  Omn.\eaR-Y\asv\  fcu  Omn<  — %asR 
4*j4Jti:  Sumptis  a arithmetice  proportionalibus. 

Sunt  autem,  Omn.  4* : = |4’  (per  prop.  i.)  Adeoque  Omn.  \ t^  R.-^^a^R. 

Et  Omn.  a i \ hoc  dt.  Omnes  /,  trilineum  «5»  complentes,  in  a,  eorundem 

F 1 f n ab  • 
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^ A«  diftamias  dudiar;  funt  ejafdca  momentaoi  refpifW  A<t;  hoc  efl 
(per  5P,Q.  prop.  ly)  — Adccxjue  Omn.  — 

— J4V^’. 

Itos,  Omn.  asv  : Sunt  ipfum  A b K praecedentis  Solidi  ( ex  du^u  re^Urum  0 » 
in  bK  refpe£tive):inon]cmufn  rdpedu  A«i  hoc  dl,  — \e)l^-}cav£*-\‘iSvJi* 

— \tts* S\  per  § I.  Adeoque  Otnn.  {asv.  ==  — ] i \ svR* 

Ergo;  Omn.\a* Sr^ias  R-\;-\a3v.  Hoc  eft  ipfius  AbK  Solidi  Momentum 
rcfpeitu  A«*i  cifc,  Seir’  ( = jjjp*)  -\-{svR*-]rka' R — [as^/i. 

Hoc  itaque  per  ipGijs  magnitudinem,  (ptr.^K. ) divifum;  ex- 

• rj  J/I  e^  V * 2 tf  4 J* 

hibet  ejiildcmdullantjam  Centri  gravitatis  abA«,  * ^*r  — . 

*’  04* — 6s^=6ef 

Illudque  Solidi  AbK  momentum,  ex  momento  Senik^lindri  AKi6ct,  Subdu- 
rum; hoc  eli,  ex  ilegnitudinc  \a  RP  ($  M.  olbmfa  ) in  |4  ^dUmtani  Centri 
gravitatis  ab  A«  ( per  prop.  i. ) duda;  hoe  dl,  CK  i ^?*fcida4^Uim : Relin- 
quit Solidi  Abi6«  momenium  lefpe^iu  ejnfikmA^  Ld*RR  — %eR^-—\ivR* 
•^{a^  R-\-\a^ R.  Adtoquc  (propter  imgnitodi^cjl  {aRP  — + 

ptr !,  K.)  D.fhn.,a  Cnm  gr.v.u.is  ab  A«,  . 

Idemque  Solidi  AbK  momentum,  ex  momento  Solidi  AKbK  fubdudhim; 
hoc  elt  cx  macmtudiiie  \eaR-\‘\asv  (^M.  offenla)  in  ^ 4 (Ddtantiam  Cen- 
tri gravitatis  ^ A«)  duib;  hoc  efl,  ex  {C4*.^-|-|4^j v:  Rchnquit  Momen- 
tiuD  Solidi  A bB,  refpe^u  ejurdem  A«,  (ieu  Ommt.  i4*j^o  ('pedbncia,  fumptis 
V arithmetice  proportionalibus,)  — 4e^*  — \j  v tti^  R \c  a*  R 
R la^JVf  lcu(  propter  e=:4 — j,  ) {a  R^~{‘\s  R^— {svR* 

+ — 44*/^-f-l4j’.^-j-44*Jv.  Adeoque  ( propter  magnitudinem  1 4’ 

— \asR'^\j'  R-)^\asVi  per  § I..)  Dillantia  Centri  gravitatis  ab  A«,  dt 

— leR^  — 3 /v.#’-|-24*.^ — 6a^sR-\-6as^R’\-6a*sv 

6a'R — (=.6e*^j  •\-i2,asv 
Totumque  Aret  folidumqtiod  fpedbt;  (five  conlideretur  ut  Ab^s,  (ive  ut 
A b B,  perinde  efl, ) Momentum  ejus  rclpe^u  A « ( propter  azz:{Pj  t;  = 2 & 

R* 

j=ro,)  cft  ^RP^^^R^F:  DilUntia  Cent^j^ravioAis  ab  A «,  \P — — . 

Denique;  Eadem  A BV  fegmenti^pUna,  Solidum  AbK  tig.  i^^o.  complentia 
Centra  gravitatis  habent  tantundcin  it  plano  At«  diftantia,  quantum  ab  A<c  di- 
(him  eorundem  Cemra  in  Gg.  itfp.  Eorumque  omnium  rclpedtu  A<c 
mooieiua;  Hoc  clt,  (per  $ R.  V.  prop.ij.)  fune 

Ipfum  ioltdi  A b K momcnoim  reipedlu  mani  At«  eredli. 

Simt  autem  Omnes  v,  ( 1'umpcis  4 arithmetice  propomonalibus, ) Hoc  cft,  ar- 
cuum arithmetice  proportionalium  Sinus  verG,  eo  fpc61aates ; idem  atque  AbK 
planum;  hoc  ett,  e ^,  ( per  ^ B.  prop.  17.  ) Adeoque  Ofnn.  \ v R*'.=\eR^. 

Et,  Omnta  s%  eo  fpedUntia  ; Dupktn  Momenti  iplius  tt0y  refpe^u^a;  hoc 
dl,  ^ R*-\-UvRi  (per  §Q.  prop.  17)  Adeoque  Om» — z=~^^eR* 

— rlavJP' 

Ucm,  Omn.  s'v't  funt  Momenti  Solidi  AbK  pncceden^s*  ( ex du£lu 

rc^hrum  iSk,  m bK  relpedlive,)  refpe^lu  Plani  (erc£li)  At«;  (cu 

(per  §1.  prop.hiiju$.)  Adeoque  Omn.  =r  -|- 4 -f  1'^’ 

— 

ErgoOw».  ^vR^~-lPR-\-lPv:=\eR^—-i\siR=\aR^---\sR^—-^s^R, 
Quod  itaque  cfl  Solidi  AbK  momentum  rcfbe^u  erefli  plani  Ara.  Adeoque  » 
(propter  magnitudinem, per§K.)  Dtfbntia  Centri  gra- 

. . , . „ fi4^*  — II — ar’ 

vitttis  2 plano  A 7 «,  eil — — ; = — ^ . 

’ 94’ -iM*  gef 

Illudque 
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lUudauc' Solidi  AbK  momeatum;  ex  Seoicylindri  momento  refpc-  pjg^  ^ 

6Uvo  furandum;  hoc  eil  ( propter  magnirudinein  \ aRTy  aeque  DilUntiam  Cen> 

8 R * ^ 

crigraviutis  ^ plano  Ari,  eandem  qux  Semicirculi  i fua  diametro, 

§ Q.  prop.  if.)  tsi\aR}'.  Relinquit  Momentum  Solidi  Ab|8c<  refpe^hi  plani 
A't«  (ereiti,)  \e  R = \aR^-^  \sR^+  R=z\fR'  * 

Adeoque  (propter  hujus  magnitudinem 
:=laRT — i^fRf  Centri  gravitatis  \ plano  At«, 

+ i2dR^4-i2rR’4‘i-f’ 

9aT — pr/'  paT  — 94^  + pJ* 

Idemque  Solidi  AbK  momentum ; ex  Segmenti  Semicylindri  A K b B momento 
reipedivo  fubdu^um;  hoc  ell  (propter  magiiitudmcro  lea  R.-^\asv,  dcdifbn- 
tiam  Centri  gravitatis  ^ plano  Ar«,  eandem  qux  Segmenu  Semicirculi  A B V ^ 

RA"  a*v 

diametro  A«,  — per  iR.  pxoo.  if.)  txl'av*  K4-las^v=:\av  K* 
jrRH-art/  ^ ^ ^ ' 

^^aj^ R-^ia s^v:  Relinquit  Sbiidi  A bB  momentum  refpe^i  ejurdem  plani 
At«,  (hoc  ell,  Omn.\as^:  fumpds  t>  arithmetice  proportionalibus,) — \eR^ 

+ lat»*R4*,4j’Rri-laa’v=:  — + — J«i*i+r4J’K 

Adeoque  (propter  magnitudinem 

-{‘lasv:=\e^  R-^-iasv,  pa‘$L.)  Dilkmtia  Centri  graviuds  k plano  Arat, 

— i2r^’-|-i2<iviP’  — 6as*R-\‘-2.s^R-\-6as^v 
9 r*  ^ 18  « jo 

TotiulqucAra  Solidi,  (fi ve  confideretur  ui  Ab/!«,  five  ut  A b B, ) Momen- 
turarelpcdln  At«  plani  (propter  4=1?^  &f=o,)  IR’?;  Di- 

8 R* 

dantia  Centri  gravitatis  ab  At«  plano,  — Nempe  tamundem  atque  Semicy- 

liodri  AK<r«:  Tantundem  utique  ponderat  refpeiSlu  ArapUni,  atque  tancun- 
dem  ipde didat),  fiye  fit  in  ficu  At«,  , five  intelligatur  pars  q/r  in  u tum  dK4 
jreplicata  ScmicyOiidruni  wmplci^^^^  . u.i-  ■ .m'^  u.  „ 

Sed  & eadem  oux  jam  Traduntur  Solidi  A b B roomoita,  (miihter  haberi  pO;  p 
terant^ -iy  ex  Soudi  A momentis,  auferantur  Solidi  ladmencaref^ 

^va.  . nj  , . •!>  0'i  > 

Eft  autem  Solidi  b0«B  magnitudo,  ^MRP^la^R-^lasR — {aev,  (ut 
iiU*  odeiifipHcd;^  Ccmri,graviads  ^ A^didantia,  |<i;  Atque  ^ rf, 

^ T A,  quantum  mde' dil&t  Centrum  gravitatis  Segmenti  Semicirculi  BV<()  at< 
que  ab  A T « plano,  quantum  ab  A a dilutipHus  B V a plani  Centrum  gravitatis ; 

■fed  cniiD,  per  prop.  1.  & y hujus,  in  n^o  're^k*  centra  graviutis  oppofiia- 

a f* 

nmi  baCiiin  conjungente : ) Hoc  eu  , i t«j  ^ 


ar*  _ 

j — 3 ix  + } sk 
■H’ 


i'x+s'6  sx>-^v/p+2j’x-ii‘'j  ,, 

Tr~i-XTTi=  Tw-xrpi-ZrsIITT;:  ' «'P' 


5«^ — iJfP—6»R-\-6sR — . 

£lu  A«,  \a^ RT  — {t')l-\-ia‘sR — Ja*Jo  ; refpeflu  t«,  laR‘P  — {a‘R‘ 
— {«•»’;  refpedu  TA,  JaJ — 

}asvR-i-{as']  rcipoSlu  plani  At«,  \a R^—\avR‘ +laa‘R yr  iaj^u. 

Hzc  iia^c  momenta,  momentis  refpeifUvis  Soli^  A b^<  fub4tvlia,  Relinquunt 
Solidi  AbB  momena  rerpefliva : canem  qute  prius  exhibentur. 

EademqueSolidi  b^aB  mbmenta,  momenus refp^vis  Ab^  iddiu;  exhibe- 
bunt esdem  quae  prius  momenta  Solidi  A b ^ a refp^va. 

SoLdoqiic  b?T,  eadem  applicantur  omnia  ^acdebKA  tradimtur;  SuhRitiitis 
ubique  a pro  a,  (6pro  V,  ra- pro  TA,&tT  proAa.  Similiter  enim  ipfis  r a, 
tT,  idjacct  bS»!  atque  bK  A,  ipCs  A T,  Aa.  ' 

P * Exhibuimus 


a 
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Tk  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.  V. 

Exhibuimus  ioque,  m utroque  Solido ; tuin  eo  fciljcetquod  ex  Figune  Sinuum 
veriorum  Ar«  redis  b /3,  in^y,  refpediviis  Figurz  Sinuum  Kedorum  redas, 
dudis;  tum  eo  quod  ex  Figurx  Arcuum  Arcredis  bH,  mBV,  reipedivas  Se- 
micirculi redas,  dudis  componitur;  Eorumque  parubus;  tum  Magnitudines, 
tum  Momenu  refpe^  pUnonim  aliquot  expolitorum,  & Centrorum  graviutis 
ab  illis  planis  dilbntias.  Et  propterea,  ( per  prop.  z6.  cap.  prxccd. ) propter  ex- 
hibitas Centrorum  gravitatis  \ tribus  ialtem  ^ms,  quorum  ne  duo  quidem  (unt 
invicem  parallela,  ( puta  i plano  Aro,  & duobus  alus  quz  huic  in  r^tis  A «,  ro, 
adredos  angulos  inliftont,)  exhibentur  Jpfa  gravitatis  Centra.  Quseque  de  his 
dida  funt ; iactic  erit  ad  alia  ampliare. 

Et  quidera,  quae  dc  Solidis  his  tradidimus ; eadem  ad  Protrada  & Contnda  &- 
cUe  transferuntur.  Manentibus  utioue,  ( ut  in  propoiitione  pnecedente  } 
adeoque  AV  = x/,  & = Silitrc,  major  ( ut  in  Solido  Protra6to  ) vel  mi- 

nor (ut  in  Contrado)  quam  ( reliquaeque  his  paralklz  limiluer  vel  pro- 
trade  vel  contradr ; ) (poties  re^bB  in  calculum  veniunt;  pro  a rubiticu- 
enda  erit  alia  Quantitas,  qux  ad  illam  iit  in  eadem,  ratione  qua  cll  r ad  1 

Qitxque  de  iblidis  figuram  Sinuum  Replorum  unius  quadrantis  tig.  i*;o. 
refpicieniibus,  dii^b  funt ; eadem  omnia,  ad  iblida  figuram  choniarum  feu  flib- 
tenUrum  tonus  Semicirculi,  ut  A^xfig.  i8j.  accommodanda  erunt:  Propter 
chordas  iubicnlarum  in  fcinicirculd,  ubique  du^as  linuum  rectorum  arcuum  di- 
midiatorum ; adeoque  figuras  <c/‘«fig.  170.  & A i'x  fig.  i8|.  omnino  limiles.  Qua 
de  re  plura  videamur  ad  prop.  az.  § G,H,  I,  ubi  hac  operatione  opus  erit. 


PROP.  XIX. 

Pars  Prima. 

'Ungula  Figars  Sinuum  veriorum  Arcuiimve  Ar«  inliftens,  Aciem 
habens  r eft  ad  correl[x>ndentem  Ungulam  Semicirculi,  ut  3 ad 
a i (eu  Stfquialtera. 

Eju/que  kbtumUm  rdpeAu  aciei  liix  ; eft  SefjuUtrtium  Momenti  Un- 
gula: refpcdlivz  Semicirculo  A D a inliftcntis,  aciem  habentis  t re- 
Ipedlu  aciei  Cua:;  Ieuut4ad  3. 

idemque  in  lefpecSivis  Portionibus  obtinet : puta,  "Ungula  Quadrili- 
neo  b Htt  A inliftens,  ( aciem,  habens  t a.  ) eA  S^quialtera  Ungube 
refpedliva^  SeiftoriB.  A infiftentisi  (eu  ur  3 ad  2.  EjulqucAi^ 
mentum,  relpedu  aciei  (ii®  t a,  eft  Sefquitertmm  momenti  reljwdivje 
Ungulae  inuftentis  SeAori  B a A,  refpcdlu  aciei  r a i (eu  ut  4,  ad  3. 

Atque  hinc,  eadem  rdpeAivc  determinantur,  tum  quoad  Magnitudi- 
nes, tum  quoad  Momenta  , & Centra  giavitatis,  in  Ungulis  Figurae 
Sinuum  veriorum,  ejurve  portionibus,  iniiftencibus  > atque  in  illis 
quae  Semicirculo,  ejulve  portionibus  rdix:(ftivis  inlilhmt. 

Nempe  ( retentis  Symbolis  ut  in  propolitionilnis  prxi4:dentibus,)  Se- 
miquadrantalis Ungulae,  Trilinci  At»,  acicin  halviitis t «,  Magnitu- 
do i jf  ’ F ; momentum  refpe(ftu  t «,  ,5  A”  ; relpeCiu  T A,  J iF’ ; di- 
ftantia  Centri  gravitatis  a t..'./?;  aTA,;A’.  Momentum  refpeiftu 
A«,^jf ’7”  — 2.^‘i  rcfpecftuTT,  d A"  -j-i  .f* ; diilamia  Centri 

gravitatis  ab  Aa,s7>  — i— , aTT,i7>-f 

Aciemque  habentis  T A ; Magnitudo  \ iiK>mcntum  refpedu  t 
; refpcAuT  A,  \IJI^'P  ; diftantia  Centri  gravitatis  i to,  iS-, 

iTA, 
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aT  A,  Momentum rerpedu  A«,  — 2S';  refpedtu  Tr,Fig.  i«», 

diftantiaCeutriRravitadsabA»,  aTr/^G. 

j ^ ‘ • 

Aciemque  habentis  Aa ; Magnitudo  — ; momentum  refp.  t «,  G. 

— re^.  TA,  diftantia Centri  gravita- 

tisira,  ; aTA,  Momentum re-  K. 

fpedluAa,  refpedu  diftantia  Centri  gra- 

vitatis  ab  A i?- ; i T r,  jy-l- . 

Aciemque  habentis  T t ; Magnitudo, momentum  refpc<2u  G. 
T«,  = rcfpeiau  T A,  2 ; diftantia  Centri 

gravitatis  a a T A,  } A*  — : Momentum  re-  K. 

fpeiflu  A «,  ,i  , refpeiiu  Tt,  diftantia  Centri  gra- 

„ 8iW 

V, tatis  ab  A -,J  P - ; iTx, 

Unguix  ( Semiquadrantalem  intelligc  ) Quadrilinei  Ab^>,aciem  ha-  C 
beiitisT»;  magnitudo,  j/if-f JjAjP;  momentum refpeftu t «, J /■,?> 

+ — Ji’A’;  refpeitaT  A,  diftantia  Centri  gra- 
vitatis i T 'I  A!  -b  ; i T A I i-  ■■  Momentum  re-  F. 

fpeiftubfl,  Ja’i’+v^>-|-lr>A’;  refpeiftu  A.,  i*’X’  + {aiX‘  — 

ItsvX — vX’ — \j’X‘  ; diftantia  Centri  gravitatis  a b^  , J« 

■ tvX’—jasX+s'X-\-asv  ^ SvX‘—fasX+ilX^n  ^ 

6aX-^iosX — 2Jti  '*  *”*  «aA+iorrfiSSb  " '-"P  “ • 

Ademque  habentis  T A ; Magnitudo  ifX^  — fSiX-,  mdmcntnm're- 

fpedtuT»,  \ fX^-^-\j>X  \ relpe^luT  A fX'  — \siX’  — is^ X-,  di- 
ftantia Centri  graviutis  itr»,  i i T A , g A 

' Momentum rcfpedln  he,  i»’ X’-{-v X^  — {s’ X’  ■, 
rcfpeiiu  Aa,  ia’X‘  — vX'  + ls'X‘  + latX‘  + liuvX  ; diftantia 


C. 


Centri  gravitatis  a bfl.ja-^- 


tvX'  — s‘X — }asX — aJV  , . 
loaR-f tfjg  + ITi;  ’ 


' — iajR—asv 

loaR-f-tfjR  + aav 

Acieniquehabentis  A«;  Magnitudo,5a’R-t-aiR  — vR“;  momentum  f 
rerpe<ftUT«,j«*R‘-f-j4jR’  — JajvR  — vR>  — {j-,*R’;  refpeiftu 'I' A, 

■ J4‘ R’-b5«rR'  — vgi  + {a’R>-b!4j»R;  diftantia  Centri  gravita- 

. . ivR’  — 4«jR-l-j’R-bi4Jv 

r,s  a jR T A , jR-b 

2V  X‘  — ^as  X-\-s‘  X-\-i»iv  ,,  , ^ . 

: Momentum refpeou A «jirjP—aavjP  K. 

+V>’  X+iesX,  reipeiftu  b|3,  — 2eX'  -b  avX^  -b  ia’  X,  diftantia  Centri  gravi- 

- u 4 '^X—iiavX+ia^+6i^s  —i2eX‘+64vX+a^ 

tatisab  A«,  , ;ab/s, -,--i 3_, 

}a’+6as—6vX  3<’-b*«— fivjf 

Aciemque  habentis  b S ; Magnitudo,  ia’X+vX'-,  momentum  refpedtu  F. 
T«,  )**^’-bv^’-bl-t’jf refpeiftu  TA,  J«‘if  • -bvi?»— J j’aP';  di- 
t If  i f 3 ftaotia 
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T^ClakuhCmri  Gravitatis.  Cap  V. 

ftaom. Centri  gravitatis  i 1'*+ 1 a TA  , 

S-.  Momentum  rcfpe^tu  A«,  — + 


xvS+s‘ 


4«’  + 

refpe(ftu  , ar + ; diftantia  Centri  gravitatis  ab  A«, 

*"lT*+7bF*>  'TlM-fiviP  • 

Unguli Trilinei  AbK,  aciem  habentis  t«,  Magnitudo,  \e  Jl' .\-{svJi  \ 
momentum  reipeduT»,  '5e^’+ 5rv^“+|r’^ ; re^dlu T A, 5 f ^ 

• V I,  n i aarv^+aoj’  , 

— i j>  ^ ; diftantia  Centri  gravitatis  a t ^ 

; Momentum  refpcdtu  5bK  , — JvA’’ 

" ' 2iyf^+4fr» 

-f  refpedtu  A«,  Ja’^* — Ja jv^+ — iv’^’; 

lov^  — — SasJl  -J-  ajv 


diftantia  Centri  gravitatis  a S b K,  J « ^ 

iovi?“  — v’^-^y  aj 
A«,  ja-h  ' ' iof^  + ajv 

Ad«mq.ue  tabentis.'^, 4,i  M»gnitudo-ir^’  — j-fy^i  momentum  re- 
fpeiftu  4f?-^:ifcTpe<Su  T A,  diftantia  Cen- 
tri'gravitatis  a+^|*f  ; iTA,  'J/f  : Momen- 

tomrelteftu  /SbK,  ia*^’  — |vjp’— refpeau  Aa,  ja"^’— 
|a'jj?’-r|arvjf  + iv^?:l-»’*.’if’;  diftantia  Centri  gravitatis  i^hK,l« 

tf»A— im  / ’ itX—zsv 

Aciemque  habcntjs  A a Magnitudo,  !a’^  — arjf+v^';  momentum 
refpelftu  TA,  ; refpeftu 

T i i a *,  /t  ’ -r  1 a a ^ ' + J V ^ + lajv^  — lv‘X‘-,  diftantia  Centri  gn 
' • . ' - ■^St—iasv 

: tis  iTA, ; a - «,  - 


i gravita- 

. o , Momentum 
44'— 8aa4-8v>P 


refpeaubK,  2f^»  — av^’+|ai^;  rcfpeiftu  Aa,  — aa ^i-f-iavjE* 
' ' „ . . , . i,  larA'’  — <5avA’-|-a’ 

diftantia  Centri  gravitatis  h.  b i Aa, 


- 1 aa^-h  I aavif-haai — <>aV 


j a’  — 6ai-}-tf v^ 

Aciemque  habentis  ebK ; Magnitudo , 5 a’  jf  — vyP  ’ ; momentum  relpedu 
TA,Ja’iP  — — Jv”^;  relpedtu  Ta,ja-j?’— Jv^’4-»v’'A"idiftautia  Centri 

giavitttis  i TA,  IX-  - ; i «,  ^ Momentum  relpe- 

dlu  refpe(ftu  bK,—  * a’,5,;^iftantia 

^ antri  gravitatis  ab  A«,  — - 1 i b K,  • _ 

Ungute Trilinei  ,l?<*T,  afiem  habentis  T A ; Magnitudo,  i‘X’—}sX‘ 
+ !jiX-,  momentum  rclpcdtu  T A,  'iaj?’  — 
inefipe^  T.“».  dittantiaCentn  gravitatis  i T A, 


SJf+ 


a4jA*ficj’ 


22  ya^ — aayf  ^4-4  ysA’ 


.-7;i  --- 


24ji6^4"rq'f’ 


r,:x-^7,sAWTs^  " 

iilJ«B,fefpe<ft«i:J)»,  — relpeiftu  TT,jaa>?>  — 
.l^artf ‘-hiari '.— 'i A'/!*;  diftanda  Centri  graviutis  k b^ 

j.i:.'ii*jl  ' ja  — 
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, — ^usX-\-asb  Fig.  1^9« 

^ icwj? — io»R^xosR-^zsh 

Ademque habeatis t Magnitudo, |«iP*  — \sX*  — ishX  \ momentum  D. 

. refpcdtu  TA,  — — ; refi^dhi  t«,  \*X^  — \sR^  — 

A fA* 

\she^-\-'j'S  ; diftantia  Ceatri  gravitatis  a TA,  H ; ^ 

pjfl 

7«,  's-* i-  Momentum  rcfpe<ftu  b%  H. 

’ i7^R—V7sR—9sh  jT-  , 

— refpedtu  Tt,  ia’ R‘  — l<ts R’  — {«j4 

difiantia  Centri  gravitatis  a b g, }«  + = — — - — =- — - , ; ITt, 

0«jl  — OJil  — 2/0 

^ iasR-\-aib  — 6bS’  — b‘ R 
* 6a£  — 6sR — zsb 

Adenlque habentis  T T ; Magnitudo  , i ‘ ‘ ^ — «si+Aj?’;  momentum  H 
refpeiau  ■»«,  \a’R'  — \ai S’~\asbR-\-\bR^-^{b’ R’  ; relpcftu 
TA,  \a’R’—\atR’.\-\bR’-YiasiR—\b‘R'  \ Diftantia  Centri 

b'R—i»sb  RR — i«A  ,,  , 

«r»vitat.sa«,l«+^g^^-g^;iTA,JR-^— I,. 

tum  refpcdu bg, 2«A’ — iift’ — refpeAuTr, — i«R’ 
■\-isR’.\-t.abR’-\-\a’R  — a'sR\  diftantia  Centri  gravitatis  i bg, 
wlP — laiR’— ^ ^ — ii«R’+iafR'+i2*AR+2«’ — 6tfs 
^fiTT+ASR  3<-3«^^AR  • 

Aciemquc  habentis  bg;  Magnitndo,  s«*R  — AR’;  momentum  refpe-  H. 
auT.,  |«»R>  — |A^’ _ S'A’J?’;  refpeau  TA,  {.'yP*— }Aj?  = + 

X 

ib’R'\  diftantia  Ceatri  gravitatis  ar«,  JjP ; i TA, 

h^R 

: MomentnmrefpeauTT,  — 2/^'  — «Aj?"-)-  l. 

\a’R\  reipeaubg,  — 2«^’-|-2r^ diftantia  Centri  gravi- 


Utis  a T T. 


12«^ — laj^" — 6«AR-|-«'  . — i2lrf'-J-i2j^’-}-2»’ 

— 6bR  ’ ia’—ibR  ■ 


UngulxParaUelogrammi  bgaB,  aciem  habentis  t • ; Magnitudo,  S a A' , E. 
diftantia  Centri  gravitatis  ira,  |A;iTA,2^  — JA;  momentum  rc- 
rpedhi  T «,  I a A ’ ; refpeiftu  TA,aA'^  — |aA>:  Diftantia  Centri  gra-  I- 
vitatbabAa,  fcubg,  Ja;  momentum  rcfpeiftu  Aa,  veJ  bg,  }a’A“. 
Aciemquc  habentis  T A ; Magnitudo  , iaAA’  — JaA*  = 2aA’*  — Jav’;  g 
momentum  relpedlu  TA,  \aR'  — \av’;  refpeiftuTa,  ab’R~\ab’-, 

diftantia  Centri  graviuas  A TA, — ^ , Mo-  , 

ixR'—iv‘  12R’  — gv’  I-  s 

mentum  rcfpedu  Aa,  Teubg,  a’bR—ia’b’-,  diftantia  Ceatri  gravi- 
tatis, ab  Aa,{eubg,  Ja. 

Ademque  habentis  A a;  Magnitudo,  ta’bi  diftantia  Centri  gravitatis  I. 
ira,  |A;  iTA,  21?  — JA;  momentum tefpeiftu  ^a,  ja’A’;  refpeflu  ’ 
T A,  ab‘R  — la‘b’ : Diftantia  Centri  gravitatis  i bg,  j a ; abAa/Ja; 
momentum  reipe^u  b g,  J a ’ A ; refpedlu  A a,  j a ' A. 

Ademque  habentis  bg;  Magnitudo,  Ja ’A ; di^ntia  Centri  gravitatis  b j 
Ta,  JA;  aTA,2^— JA;  momentum  re^cAuTa,Ja  * A*;  refpedhiTA, 
aA’.R  — {a’A’;  Diftantia  Centri  gravitatis  ab  A a,  ja;  b bg^  ja;  Mo-  M. 
mentumrefpedhiAa,Ja’A;  refpeiftubg,ja’A. 


Eadem- 
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De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.V, 

Eademque  ab  Ungulis  b»«B,  ad  Ungulas  bK  AB,  transferentur,  tubfti- 
tutis  ubique  v pro  A,  & T A pro  r «,  & vice  vcrliu 

Ungulx Segmenti  b B A,  aciem  habentisr»;  Magnitudo, 

— momentum  refpeftu T a,  \f  b it*  — R — |dA’;re-‘ 

fpe(5tu  T A,  1/".^’  — ab*  R'^t^ab*  rclpeifeubB,  ifR*- — ]abR* 

— — lrA‘J+l«A’;  diftantia  Centri  gravitatis  ii», 

lofK>JriisbR*—as*R—iiaR  3<S<»A’jf+4^i’iP+iMA’ 

jo/jP+iBiAA’— +j5;?— imA>_,  i^fJP~l6ah‘RJr¥'J^-y^'^^  . w 

^-fR*.f9sbR^ii^h*  — 2-/A"+ViAj?— t(WA» 

mentum  refpedtu  bS  , — 5a’j?'  + vA’’d-5i’A'+Jii“vj?  + ja’/*; 
refpeiau  A«,  — {«'A^  + Jar/”  — vjP’  — ii’ A”  — -fjo’vj? 

+ laV;  diftantia Centri gravitatisa  b/3,;a+  ’ 


ab  A a — 


Svvf ’ — raj;?’+r’jf  = + arv^ 


— iof.A’  + 8av^  — iJV.^  + qaj' 

Acienique  habentis  T A ; Magnitudo,  — JfA’'  + avA’  + iJi'A’  — }aj’; 
Momentum  relpetauT  A,  — \e R*.\-\avR*.^\3vR*  — \as*  R — ^^A* 
— |aj’v;  refpetSu  ra,  — \eR>.^-\avR’  — {as*R-^■lJ*R*-{-\as’v, 
refpedu  bB,  ifR*  — + i^vR*  — jaj’jf  — 4t’A’ — lai*v,  diftantia  Cen- 

— 30fi?>  +4Sav/f’  + i8ivA’  — 24ao’A’— 4j’A’— I2aj”a 

tri  gravitatis  i TA, 

— ^ -j-  J2  a s’  ,v  _ 

e j6  av  ^ — i8rfj“  * ' 

Momentum  refpe<au 

— %/eR*  + ^6avR  9SvR — jSaj’ 

bb,  ~\a*  R*.\-v  R*  — >s*  e*  .\-l  a* 'jR  —{a*  s*  ■,  refpeiSu  A «,  — ja’A" 
r\-\aj R*  — vR'  + iJ* R*-\-i“^‘!> R + i¥  vR—^a* s*  diftantia  Cen- 
SvR*  — s‘R*— }asR*  — asvR 
tri  gravitatis  i -:i:67F+ 8^+I7i:F= 

— s*  R’ — lasR*  — asvR 
® ^ — C cR*  “b  8 a V ^ ■{“  R — -^as* 

AciemquchabentisbB;  Magnitudo,  Jr  A"+Jjv  A”— lar';  momentum 
refpedtu  ra  , |r ^’-bj;a v.A'  + 5rv.^ ’ — |aj’A’  + dr’^  + 5ar’v; 
rcrpciftu  TA  , |fyfi-davA"  + |rv.ff’-5ar'yP-sJr’jf-lar>v; 
reipeiftu bB,  — IvA^  + Javjy^  + i aj*R  — ;{r=,f  — \as*~a  ; diftantia  Centri 
a4,fA”d-3avA"+2~  svR*  — ^.^ayR-{-sS‘R-{-6  arv 
gravitatis  i t., ; 

— javj?'4-i7JvjP’ — i2as*  R—  f s'  R — 6as*v  \ 

^ ta, 277r*T'-77^^^’ ’ ' 

: Momentum 

refpeaubS,  ia*  R’  + vR’~ls*  R* —ia’s’  ^ rcfpciftu  A a,  ja’jP*~ 

vR^  + l^’e*~iasR*  + lajv.^  — fa*j*  ; diftantia  Centri  gravi- 


tatis i bS, 5a  + 


SvR’  — ? i’  R*  }a  s R*  — asv  R 


6e  R*.{-6jvR  — 4ar' 
SvR’ — 7t’ R*-\- i‘’^e*~  }asvR 
6eR*.i-6svR  — 4aj' 


; ab  A a,' } a 


Aciem- 
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Prop.XIX.  De  Calculo  Centri  Graxitatis. 

Aciemque  habentis  A«;  Magnitudo,  S-\-as  R — vS’  -{-Ia’  v , 
momentum  refpeiJtu  I — J a ’ jf  ’ 4- J ■>  7 A”  — t/ jP  ’ — 4 J ’ jf ' — i « 7 p A’ 

+ Sa‘»A4-i«’7’;  refpeftu  TA.  — |a’^ — tiA'4-4j'A' 
+jajti^4'Ja*oA  — ia*7’;  diftantia  Ccutri  gravitatis  iva,  — 

7.  a sv  R 4-  <**  V R — — ia^  s' 

' 1 z>  i_  0 ii  o />i  j T A j \ R 

7asvR~{'  4*  vR  — R^  R ^ 

— 4a>A^ajA  — 87i?’H-4a’'a  ’ ^ liB,  j;P— A — 

aasvR-^-a^vR — iv.^4*/’^ — 24*x* 

— .=^Wra7VP::8.^4a>v--i  n>°raentum  refpcdu  bB,  ja-A>’- 

: Momcutura  refpet^u  b.3^  M- 

— zeR^-{-avR*  — la^R -f- « a^v\  refpedtu  2t>?’  — tovR^  — 

1 % j a • f'  * • • ' ko  — 4’vt4-d’v 

J i*  * t; ; diltan tia  CcDtn  gravitatis  a b ^ - L ~ . ‘ • A*. 

12^ i?’  — liavR* — 2a^R-^  64-sR~\-  24H» 

— lifR-^CasR  — GvR^-^iirv 

Aciemque  habentis  b & ; Magnitudo,  — ’ A*  -f- 1»  ^ ’ -f  | ; momentum  I- 
refpedtn  Jrt>d’;rcrpe<itu  T A, 

— la^ R^-\~vR^  — ij^R*-{-la^vR  — {a^s^  ; diltautia  Centri  gra- 

..  1LV  R^  -j-  a^v  R — R^  — ‘ 

vitatis  i7.,  JA i iTA.;-A> 

M/Pi+aVA— 7’jp— mV  , , « , „ , ivR^+a'vR—.eR’~ia’^ 

— 4a'A+8oj?’4-4a=v' ’ —4^R+8vR=+4R~  ’ ®°' 

mentum  rcfpcdtu  bB  ,ia’A’4-vAi  — Jj ''.^=  — 1 a’r’ : Momentum  M. 
rcfpcftu  A *,  — 1 if  A^  + m/R’  — J a'  ^ + 4 a’  rr ; rcfpcdlu  b iS,  2a/c’ — ja’A’+ 

i diftantia  Ceutri  gravitatis  ab  Aa,  — i I 

— ja  A4-0VA  T-Ja  t< 

iieR'  — 2a'R-{-za^v 


diftantia  Centri  gravitatis  ab  acie  fua,  } P- 


; .ib  oppofito  cx- 


8^’ 


cremo, 


Ggggg 


rcfpedtu 


N. 


fiademque  in  Ungulis  Figuram  Sinuum  Redorum,  cjufquc  partes  fpe-  N- 
dantibus ; determinantur. 

Nempe  ( retentis  fymbolis  ut  prius ; ) 

Ungula: « v «,  aciem  habentis  i « , Magnitudo  iR‘P  \ momentum  re- 

?2  R* 

fpe<ftuTa,»A<;  diftantia  Centri  gravitatis  i T «,  k_  ; ^Xt,  vel  A«, 

I P ; momentum refpedu T 7,  vel  A «,  d ^ ■ 

Aciemque  habentis  T 7 , vel  A «;  Magnitudo  ,'.R*'P  \ momentum  re-  N. 
Ipedu  7 «,  d jP  ’ P ‘ ; diftantia  Centri  gravitatis  i 7 «,  ,4  P : Momentum  0. 
rcfpcdu  Aciei  fuse,  j A ' P ’ — 4 A* ; relpedu  extremi  oppofiti,  4 A * ; 

8 A 


Unguis  «i'»,  aciem  habentisr»;  Magnitudo,  i5A’P;  momentum  re-  N ' 

3 2if* 

fpe^luT  «,  diftaatia  Centri  gravitatis  i Momen riim  p 
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Fig.  i«9,  refpeau^ATkJf*?’  — ref^dtu  A «,  + ; dittantia 

Centri  gravitatis  i ^ VP—  ; ab  A «,| ? + . 

■ O.  Aciemque  habentis t- « ; Magnitudo, R^  — R-  \ momentum  refpcAu 
A«,  i/“— rcfpe<Su^«,  -*ij? ‘ 1 diibintiaCcntrigra- 

P . • , iR’  — RT  P‘  — ixR'  „ ^ r « 

' • vitatis  ab  A «,  ^ ■ Moracimun  rerpedtu 

A”  7”  — { ‘ ; diftantia  Centri  gravitatis  i «,  d ^ -K^=  • 

O.  Acieraque  habentis  A«j  magnitudo,  R' ; momentum  refpcdu  J *,^R* 
— \R'T\  reffc(Xah*,\R'‘P  — ^R‘",  diftantia  Ceutri  gravitatis  i J'«, 
V.  iR~{T ; ab  A«,  f? — ■■  Momentum  rcfpediii  v!|jf ’'d”+iJP*, 

7" 

diftantia  Centri  gravitatis  i t«,  l^+^aSi?' 

Ungula: «J3»,  aciem  habentis 7«  j Magnitudo,  jf  A” 4- UvjP;  Momen- 
tum relpcdlu  7«,  ; diftantia  Centri  pavitatis 

i>  i T Momentum  rcfpeiftti  *>•,  ; rcfpeftu  A«, 

‘ , t/e  R-T91V  r I ' I r 

\t' R’ — iajjP‘  + U’j?’-bi*av^=if’j?'-b5a  ; diftantia  Ceii- 

cfR  ■ . PR-Viasy 
trigravitntisa^.,^—;  abA^^_l^-J. 

O.  -Aciemque  habentis  S»  j Magnitudo,  t i momentum  refpeiftu  A«, 
2 0 A" • — ttsR'  \ refpediu  iP R’ — ivA* ; diltantia  Centri  gravitatis 

p abA«, — - — ; M”> — J Momentum  rcfpedtu  t«,  ir/A";  di- 

ftantia Centri  gravitatis  i i «,  {/i 

O Aeiemque  habentis  A«;  Magnitudo,  — c R'-\-avR  \ momentum  re- 
IpedlulSi',  -ltjR'  — aa^’;refpc<ftu  A «,  — tf  K‘ i)jsR‘ ,PvR — iv^; 

, ...  xvR^—aiR  ivR’  — ajR 

• diltautu  Ceum  gravitatis » i »b  A«,  4 ■ "‘O- 

1’.  mentum  rcfpcdlu  T'*,.li’R'+iajvR-,  diftantia  Centri  gravitjais 
e'  R-{-zajv 
— 8 ej?-|-84v 

Q Adeoque  in  expofitis  Ungulis,  tum  quae  figuram  Sinuum  Veilbruin 
tum  quae  figuram  Sinuum  Redtorum,  earumque  partes  ipedhant;  de- 
terminavimus tum  Magnitudines  2c  Momenta,  tum  & ipia  gravitatis 
Centra. 

Quaeque  de  Ungulis  didta  funt,  ad  ibiida  converfione  (perfedla  vcl 
imperfedta ) deferipta,  facile  transferentur. 

Quodque  in  expofitis  iaiftumclt,  ad  ahasportioncsfacile  ampliabitur, 
p QmBque  de  Ungulis,  Solidiique  cOnverlione  fadf  is,  ex  his  figuris  oriun- 
dis traduntur;  adeaquaecxProtradfisContradtifve  figuris  fimilitcr 
oriuntur  facile  accommodantur. 

Iit  quae  de  Solidis  figuram  Smuum  redforum  unius  quadrantis  aailun- 
tur;  eadem  ad  Solida  figuram  Chordarum  fonicirculi  fimiliterrclpi- 
cientia,  transferentur. 


g ■pxlftnbutis,  (ut  ad  propofitioncs  pratcedentes, ) tum  SemicircoI 
Sedlorcsfcu  Triangula;  tum  Figura  Sinuum  Veriorum  A T«, 
nu  feu  Paiallelogramma,  Se^ribus  ilTis  leit  Triangula  coireljniidi 


.4 


Scmtcircolo  AD«,  in 
ruraATB,  in  C^idrili' 

1 ParaUdognunina,  Se^ribus  ilTis  ien  Triangults  correiixnidcnda : Intel* 
liatur,  utrique  iniifkr^  Semiquadrantalis  Ungula,  aciem  habens  tc. 

Quarum  ^idem  Ungularum,  ea  qux  vcl  tod  fcmictrculo,  vel  ipdus  leniori  uc 
6 «A,  iniilbc;  compom  mtclligacur ex  infimos  numero  Ungulis  feu  PyramiduJi^ 

minuus 
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Bunutis illis Trungulis  (ut.B,  feu  Y.P,&c  ) ineumbemihis : quarum coiiiniu- 
^ vencx  fit « punaum ; Bafcltjuc  fupcr  Triangulorum  iliorom  bafibiw  ( ut  Y P 
&c.  ) credar  aJuiudm«  habeant  jpGs  V « rcfpceiivis  sequales  ' 

puMur  TriUuco  five  tqu,  fivcipfijB  Poraom,  uc  bfl.A,  (au*  Scaori  B.A 
«rpoBdci)  M toadem  Ungulis,  qux  relpaa.vis  Parailelograinrais,  Sb. 

leu  y j-fp,  da.  incumbunt;  aacs  habentibus  in  t.  reifa  continue  acentes,  alti 
ludina  vero  fuper  ipfis  y bp  par^clogrararooruro  bafibus  (pro  lemiquadramalis 
ungulx  tauone)  ipfe  V.  (relpcSive)  earundem  i t.  diifinuis lequales  Ou* 
qiudOT  Ungui*,  funt  Cunei,  feu  Prilinau  bafibus  triangularibus  ( infis  t v ' n 
infiftentibus ) imerjeda.  ' />  » K 

Sunt  autem  hac  Minuu  Prifinau,  ( utpote  Semiq»adrantales  Ungula  paralle- 
logrammorum  quibus  inciunbunt,  momentis  relpedtu  t«,  sequales,  leu  Parallclepi 
pedorum  dimidia;)  Pyramidularura  illarum  (refpedlivis  Triangulis  incumbai. 
uum,  horumqiie  momentis  refpedlivis  aqualium, ) cum  lingula  Ungulorum,  tum 
omnu  omnium,  &fquulte^  ( per  5 C.  prop.  17. ) feu  ut  3 ad  1.  ( & quidem  Py- 
ramis lUa,  elt  ad  Parallclepipcdum  (uper  eadem  bale  amue  altum,  ut  i ad  1 ■ Cu- 
neus vero,  ut  I ad  1 : Ellque  J ad  j,  ut  1 ad  2.) 

Cunei  vero  leu  Priimatis  cujulque,  Dillancia  Centri  gravitatis  b t«  (intcl* 
I^e,  perpendiculare  planum  fuper  t«  eredhun,)  utpote  eadem  qua  ell  bafium 
Triangularium  quibus  interjacet  (per  prop.  y.  hujus;)  dl  ad  diUandam  inde 
Centri  graviutis  Pyramidis  correfpondentis  (aquealta)  ut  |adJ,  (per  pron  fi 
hujus.)  Hoc  ell,  ut  8 ad > ■ > «j  er-  t-  t--  • 

Eigo  ; ( propter  ) « | =:  ) ) Momentum  Ungula  feu  Prifmatis  Parallelogrammo. 
ut  »b,  incumbentis;  ad  momentum  correlMndentis  Ungula  feu  Pyramidis  incum- 
bentis Triangul^  ut  «B;  (refpedlu  cjoldcm  t.;)  dlut4ad  3,  feu  Sefquiter- 
uum.  Et  Cc  ubique.  / -r  j,  q 

Eib  laque  illiui  qua  ex  Prifmatis  componitur.  Ungula,  live  toti  A va  Tri- 
lineo,  five  ipfius  Pornoni,  ut  bl9.A  vel  b^Jd,  vel  bUr,  &c.  infiltentis  rao- 
mentum ; ad  ^lus,  qua  ex  Pyramidulis  componitur.  Ungula,  Uve  tou  Seraicir- 
alo,  five  ipfins  correfpondenti  fedlori,  B«  A,  vel  B.D,  vel  fegmento  . B«.  in- 
filtentismomemum;  ut  4 ad  3,  feu  Selquitertium. 

M autem  tou  Wirculo  inrinentis  Ongula,  aciem  habentis  t.,  momentum 
r^pedlu  T«;  (per§T.  prop.ifi.)  Adeoque  Trilineo  At.  inlillentis 

Ungula,  (acian  hafenosT.,)  momentum  refpedlu  t.,  (utpote  illius  Selquiter- 
tium ) d jP>  P.  Et  ( propter  magnitudinem  1 Jf  > P,  per  § C prop.  17. ) Ddbntia 
gnm  gravium  k t.,  '%ll,  Adeoque,  i TA,  |if;  ejufque  momentum  rcfpe- 
tni  T A,  I j?  * ^ 

Eade^ue  momenu  cx  Ungula  toti  Parallelogrammo  ATt.  inlifientis  tno- 
remis  lubdudla,  exhibent  ( miiutis  mutandis)  raomenu  Ungula  aciem  habentis 
T A ; Nempe  momentum  Ungula  totius  Parallelogrammi  ATt.  (propter  A. 
--  ajf,  & T.  vel  T A=jP)  aaem  habentis  t.;  refpedlu  aciei  lua,  efl  jA.q 
X,  A«iiT«=r|.*>P;  Unde  iubdudluni  momentum  Ungula  Trilina  Ari,  re- 
fpt^T.;  refinquitraomemura  Ungula  Trilinei  Arl^  ungulam  habentis  t., 
relj^u  T.;  hoc  ^ Ungula  Trilmci  At«  (ipG  AtT  fimiUs  & aqualis,  iZ 
verlo  fitu  ) aciem  ha^us  TA,  rdpedlu  ipfius  TA,  H ^ ; adeoque  (^pter 
magnitiidmera  per  § C.  prop.  iq.i  Dilbuitia  Centri  graimads  ab  acie 

' oppofito,  refpedlu  hujus,  momentum. 

Item;  Ungula  Sefloris  B«A,  aciem  habentis  t»,  momentum  refpedlu  t.  (per 
»W.  prop.  ifi.)  eft 

— dr*!?-  Bjigo  Ungula  quadriljnei  correfpondentis  b#«A,  reipeSu  t.  mo- 
mentum (utpote  iflius  Sefquitcrtium) IfS hK'‘—\s> £= ifg • -f  i jf. 

— }j»jf : Centrique  gnyiutis  diftantia 

k T.  (propter  magnitudinem  i, i g _ 

t n — s l°f^'  + »8  ihS  — 4J*  . Bri.*  — 4js’ 

prop.  n. ) 
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cjulquc,  refpoElu  TA,  momentum,  \ f Ji^  -\-\s  b ~\s  R^\f Ji. 

Idemque  \f \ Ry  cft  momentum  Ungulx  eidem  b/3«eA  infUtencis; 
aciem  habentis  T A,  rerpefiurA,  ( propter  alittudioes  & diitanuas  ubicjiic  reci- 
procatas;) & (propter  magnmtdinem  \fR^  — \sbRy  per  § D.  prop.i-i.)  Di- 

« ^ fi  n I bR^^ot^  „ 

ftantia  Cemri  graviutis  k t a,  r>  ^ ^ 

® — PjA  ^ i2x/R  — ^Tjb' 


E. 


TA, 


66fR*^i%shR- 


lii’ =ir  iP  — — 


r-p 2 • rcfpe^lu 


D. 


■\%fR—^ib  fR—^i^^sb' 

TA,  momentum,  “/A**  — — 

Eil  autem,  Semiquadraoadis  Un^ix  toti  A«lSK  quadrilineo  inHAentis  aciem 
habentis  t«,  (propter  A«=a^,  a AK=«^=tf, ) momentum  refpeiiiu  t«, 
(aut  etiam,  aciem  habentis  T A,  momentum  refpcdhi  TA, ) \aRK  Unde,  ii 
dematur  momentum  Ungulz  quadrilmei  b5«  A,  modo  inventum,  \fR^-{-\sbR* 
— R^laR^-\r^iS  R^-^\sv  R*  R‘y  relinquitur  momentum,  rdpcdlu 
T «,  Ungui*  infUtentis  Trilineo  reliquo  A b K,  aciem  habentis  rei/laR^  — '^sR* 
S ^ " e A^’  + s ^ J®  iP.  Adeoque  (propter  magni- 

tudinem, ^eR^^livRy  per  § E.  prop.  i-;.  ) DilUmia  Cemn  gravitatis  k 


66eiP*+ 18  4 j’  , 2^svR  + 20s^ 

j^^eR-\-s>sv  12J  e iP-f-4j  j V ’ 


14J  o^^-ao  j* 


k TA, 

Idcoque,  C|ufdem  AbK  Ungui*  aciem  habentis 7«, 


22^  e^4“4y  j V* 

raonicmum  rcfpeflu  TA,  R. 

Idemque  \eR^  — 9^’^»  cft raomcntum-UnguI* eidem  AbK infillentis,  aciem 
habentis  T A,  rcfpedlu  t<i;  (propter  altitudines  & diflanuas  ubique  reciproca- 
tas;) Adeoque  (propter  magnitudinem  |<? j9*  — JjvA?,  per  $ E.  prop.  17.)  Centri 

. ^ . 24CJP*  — 4J»  SsvR-4Jvb 

graviutis  k 7«  dilunua,  — — =|^-| z_  = |,pj --TL. 

® ^27cR  — 9iv  ' 2yR~^^sv  ^^2yR—9Jv 


4^1; 


• Atque,  iTA,  ‘1^-  __ 

27  — 9 sv  ^ 2"^  e R — pjt; 

aoe^* — i8ji'^-f-4j’  ...  . „ r <\  a 

• Ideoque  cjuldem,  rclpcchi  T A,  momentum  leR^ 

27eA  — p/ti  ^ 

— IjvR^-\-\j^  R. 

Similiter  oflendctur ; Semiquadranulis  Ungui*  Trilineo  hj3r,  aciem  habeatis 
TA,  momemnm  rcfpeilu  aciei  fu*  TA,  — '\s R'*-\-\s bR*’^\s^ R\ 
&refpe£lu  -T*y\*R^  — \s  R^  — | : Ccnirique  gravitatis  dillaniiam  i TA  elle 

^ „ . 2±sbR-\-20s^  ^ 2±sbR-\-ios^ 

” ^ +ii7;;j^n?7]?+’477A’  »“)>-*  i ™,  n . -g-  22f  / ;? +:;F7i  ■ 

Aciemque  habentis  7«,  momentum  rcfpeilu  TA,  \«R*  — \sR^  — & 

refpedlu  7«,  aciei  lux,  — \s hR*-{-\s^ R\  Cemrique  graviu- 
tis dilbntiam  ^ T A , 5 A*  H : & , i t-,  '|  ^ — 

27  *R  ^2-",^  R -- 9sb  ’ 

— — r 7.  Namf  t*odera  plane  modo  rcibe  7«  adjacet  Trilincuni 

2-,*R  — 2'}jR~-9sb 

b^7,  atque  ( huic  liouie  & zqualc)  Tnlineum  bKArcd*  AT:  adeoque  idetn 
valet  «,  b,  in  illo,  atque  a,  t/,  in  hoc. 

Deinde  (per  prop.  u.  hujus  § F. ) fi  ex  Unguli  quadrilinei  b5«A,  aciem 
habentis  7«,  momento  reTpt^u7a,  auferatur  Ungui*  Parallclogrammi  b^«B, 
aoem  habentis  7c,  momentum  refpei^hi  7 « ; relinquitur  Ungula  legmenco  bBA 
mfiifeotis  aciem  habentis  7ce,  momentum  refpeibUi  7«e. 

Dia  autem  Parallclogrammi  b^cB  Ungula,  aciem  habentis  7«,  efl  Prifma, 
oppertarum  bafium  triangularium,  rc6tis^b,  «B  infilfencium : Cujus  itaque  Cen- 
tri grai^iuris  dillancia  ^ 7 « ( quippe  eadem  quz  balium  triangularium,  per  prop.^ . 
hujus,)  ell  |«V  = |A;  adeoque  i T A,  2R  — \b\  Qii*,  diidt*  in  magnitu- 
4mem  Id  A*  (per  $F.  prop  17.)  exhibent  ejuidem  momentum  relpedlu  aciei 

lli* 


4Jt»* 
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liiac  ra,\Ab^=\a  F*g*  »®9* 

— \aR^  — \avR^  — \aj,’ R-{-{as'v:  Ec  refpeilu TA, 4 — |«A*.  (Quod 
e^m  erit  momentun),  reibe^u  <r  aciem  habentis  T A. ) 

Illud  Itaque  (Ungulz  d^«B,  aciem  habentis  momentum  refpe^  r«,) 
ex  Momento  Ungiilz  quadnlinei  b^«A,  aciem  item  habentis  t«,  refpei^u  r«, 

(nempe  lfR^-\-\shR^^\s*R  = laR*-\~^ijR^  — isvR*~\s*R,  per 
§C.)  fubduitum  ; relinquit  — + + — IsvR^-^^n^ R 

— — ^aj^^v=lfR*-\-js6R^ — |j’Af  — 1«^^,  momentum  UnguIxTri- 
Unei  bBA,  aciem  habenas  ro,  refpedhi  ra\  ejulque  ( propter,  magnitudinem, 

— \nR^-\’\sR^-\‘avR  — \ sv  R-^-iaiK^nlfR^-^^^sbR — \ab'  per  § F. 

prop.  17.  ) DiUantia  Centri  gravitatis  ^ t « , ent  \ : 

' — 66  eR^  -{•  4.9  a vR*  — i8jv^*  + as*  R — 41’/'  — 12  < j*  v _ 

— 4J  ejf «vjP  — 9svR-\-  iSas* 

3o/jP+i8jijf»‘-4j’>P— I2«i6*  24/jP^— 3<Sai*^  + 4j’^-l-i2tf^* 

' 27fR*-\-9sbR'-i%ah'  ■’  17 fR^pTbR^Zal*  ’ 

f(  II  — i6ab'R~^^^R^iiab^ 

i7/R*’\-9JbR—iZab*  ~ i'ifR*-\-9sbR  — i8d*6* 


Centri  gravitatis  i t «, 


24C^’  + 34t/^*  + i'7Jt;i?* — 7^as*R‘\^ss^R-{‘6a^v 

— 4ja^’-|- 4J  3640^  — 9JvR-\-iBas*  ' ^ 

juldem  refpcdu  TA  rooracnnim,  l/"^*  — ah* R \s^ R — — \eR^ 
•\-\avR*  — \as*R-\-  R-\-  \as*v;  & refpeihi  bB,  -r-|  ai 

~]sbR*'~^s^R~~\sRR‘^lab^^\fR^-\-^avR*]-lSvR*—U_^R 
+ ,J  + 

A^uc  ex  ilio  porro  momento  Ungulz  ipR  bBA  inhlientis^  aciem  habentis 
T«,  rcfpedlu  ipfius  ts;  fi  lubducatur  Prifinatis  eidem  bBA  iniilhrntis,  altitudi- 
Acm  habentis  V«  = <6,  momentum  rcipe^tu  iplins  Ta\  hoc  eii,  iplius  bBA, 
refpeflu  ejufdcm  t «,  momentum  in  ^6  =s  x R >n-  Vj  dn^m  i ■ hoc  elc  ( per  1 § F. 
pTop.  17.)  — \e  R*  avR  ^ \ s V R {as*‘in  A=2ift— ‘v;  hoc  eit^ 
— \ e bR*  •\-  av  bR  — \ svbR-\-\as*S^ — \eR^-\^\evR*  R 

— — Relinquitur  Ungulz  cideih' bBAfhfiRentis,  aciem  hahcHt& 
bB  momentum  rcfpedlu  t<*,  \a R* ^\s R^ -\-^av R*-^\svR* 

■^las*v.  Adeoque  (propter mag.  leR*-\-lsvR — 5.4  per  pT.i7-) 

24  e ^ -h  3 « v ^ -J- 27  J t»  ^ TT1^  24711^^^ 

27e^’4“^7JV^-^.r8‘)i ; '.viiJ 

0 . iOifR^ — iavR^4’2,’^svR*  — liaj*R  — f^'Jir^-'6as*6''- 

&iTA,^ * T Qtque 

xieR*+X7svRr:r^^af  u .1 -f-  uav 

, , ^ — xoeR^-^  ioavR*-^  ixaj*R—x2.s^R  ixas*if , ^ u. ••  v t 

1 bB, 

mentum  rcfpcdu  TA,  Jcjp’  — ^\avR*-\'lsvR*  — ^ 

Et  fdpcclu  bB,  — 1} R*-{-lavR*~\-\as‘  R — — ,^'lj 

idemque  J V R — n avR-^lsv R* — ^ a s*R — d “T ^ momciixum 
itlj^du  b H,  Ungulz  eidem  bB  A inliltenus  aciem  habentis  TAy  (propter, alutiidi^ 
ne^  6l  ddUntias  ubique  reciprocatas : ) Adeoque  (propter  maghitudinein^*-^ 
•{•avR-j-  \svR — i«J*,  per  § F.  prop.  17.)  DKfcmiijr'<^ntri*^avitifiiis 

i bB  6 

, — 27ei‘  + }itvX  + !>svX  — 

, — jof ^’+484»^’  + j8<>»^ 04<ii'^ — 4j’A— laavi^U 

que  i TA,  —^■^eJt‘+i6gv^+‘9li^—  iSii”  T-'-‘ 

-27  e /l’~+  }6itv£+ai1li~l^».^  .'.  t- 


)t  ra. 
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TA  momemura,  — 

rpefiu  T«,  — — Ji-\-  R-\-\a^v. 

Illud  auccm,  ejulden  Ungulz,  trilineo  bBA  infiilends  aciem  habentis  T A, 
mooentan^  relpcttu  ipGus  TA,  ex  mamento  Ui^ulx  quadrilmeo  bi><  A iniillen- 
us  aciem  item  habentis  T A,  refpeitu  ejurdem  T A,  TubduSum ; boc  eft,  ex 
= — (pet§C)  re-' 

Itnqujt  Ungube  parallelogiamroo  bg>B  iidiilenris,  aciem  habeneb  T A,  momen- 
tum icfpe£tu  TA,  = — S»»’. 

Idem  habetur,  fi  ex  Ungube  paraltclogtamnii  K^aA,  aciem  habentis  TA, 
momento  refpcdlu  TA,  fpbdttcatur  pandielogrammi  KbBA,  (aciem 

item  habentis  TA,)  momentum  reTpeiiu  TA,  Quippe  quod  relrnt,  elt 

Ungulz  Parallelogrammi  bi3>B,  aciem  habentis  T A,  momentum  rcrpeftuTA, 
j «A' — 5 ut;’;  ut  prius. 


Adeoque,  (propter  magnitudinem,  24 A.S  — iaR^xaS’  — (ut;’,  per 

• . j{5  jps 2tl* 

§ F.  prop.  I7-)  Diflantia  Centri  gravitatis  i TA,  — ^ ; acquellT», 

12R’  — }if  ^ 


iR  — 


16R*  — xu’  ^R^  — 5t;’i?4-xt;’ 


ixj?’—  3V" 


nR=—ii^ 


; cjufque  refpeflu  t<  momentum. 


\iR' — av‘R  + ^tv'—%itR^ — iavR'-\-{aJ‘R—\aj‘v=*RR  — \ai'-^ 
ut  etiam  prius  ofieofum  elL 

Aut  etiam  ejuldem  Ungube  Parallelogrammo  b|3<B  infiftentis,  aciem  habentis 
T A,  magnitudo,  momenta,  & Centrum  gravitatis,  per  le  timile  determinantur ; 
ell  utique  Iblidum  ex  Prilmate , ejque  lu^-impofito  Cuneo  conttante  ; eidem 
b^eB  fuper  eminentibus : Quorum  utriul^e  (eparatim  magnitudines,  & Centra 
giaviutis,  adeoque  & momenta,  facile  determinantur ; adeoque  & aggr^d,  oc 
utroque  conflati.  *• 

Accedimus  ad  Ungulanim  Trilinei  A t>,  ejulque  partium,  aciem  habentium  tx 
aut  huic  parallelam,  momenta  rerpedlu  A x : Acremque  habntium  A x,  momenta 
refp^u  Tx  aut  pamUelaium  huic  ; quaque  hinc  dependent. 

& Trilmn  reJIitMte,  feu vtr/critm,  Avx,  inTiiiatSemiquadran* 
talis  Ungula  aciemha^ns  TX ; Quae  rcdlis  bi8,  pUnum  complentibus,  infillunt 
phna  Ungulam  complentia  , funt  ( proptet  anmilum  Semiquaorantakm  ) Trian- 
gula Rcitangula  Ifofcelia;  ipfarum  bS,  feu  d,  Temiquadrata;  Adeoque  ipfa  Un- 
gula, ( live  qu*  toti  Avx,  five  qu*  iplius  portioni  Ab  Sx  infiflit,)  ag^qptum 
ommum  eo  fpe^annnm.  Eoru^ue  ab  Ax  diflantia  eflbB(  = 4 1 lelpe- 
dlive  : A^oqne fimul  omnium,  hocefl  ipfius  Ungulx  momentum,  rerpedtu  Ax, 
eft  i^r^atum  omQUicD  3 a eo  fpcdbuitium,  fiimptis  a arithm^ice  proportio» 
nalibus  : Hoc  eil,  Aremun  Arithmeuce  proportionalium  in  Semiquadraia  Sinauio 
veriorum,  arcuum  ad  Semicirculum  reliduorum.  « 

Qi^  autem  redlis  b B,  aequaliter  ab  invicem  diftamibus,  planum  nmilnercom- 
phnabus,  inliltunt  plana  Ungulam  complentia,  totidem  erum  parallelogramma, 
quorum  bafesbB=4,  6c  altitudines  ( propter  angulum  Semiquadrantalem ) xqua» 
1«  eorumirtc  diibntiis  rclp^ivis,  hoc  ell  iplis  V«=<6  rcfpeiUve : Adeoque 
Ungula,  live  q«2C  toti  At rt  Trilineo  inlKli^  five  qua:  ipGits  Portioni  AbB;  eft 
Ag^^atum omnium eo fpefbntiuitf ; fumptis  AB,  leu  AV,  hoc  eftv,arith» 
oletKc  proponioaalibui.  Eorumque  ab  A « dilbntia,  reipe^:8|j;(^ 

S2.  hujus.  ) Adeoque  Gmul  omnium,  hoc  ell  ipuus  Unedk,  momtmf: 
u A«  ; Aggr^^tounpmoium  ia^A:  Hoc  ell,  $emiquadmtorumai3P)iBM^& 
irerGs  arimmeuce  proponionalibus  refpondenuuin,  in  Unus  vejr&^lPnum 
ad&mickculufflieliduorbm. 

Hujulque  Ungulae  «ci«n  habentis  t « momentum  rdpeduAa,  idem  ell  atque 
Ungula:  aciem hfbeaA'AjtmofRentumrelpe6lu  propter  ougnicudiaes  & dt- 
Ifcantias  rcciprocuf?  .yt  ad§H.  prop.  I-5.  oftenfiun  eft.  ^ 

Nempe,  ti  eidem  Trjhncc»  Rcfticuto At«,  Ungula inj^||t..raiqoa^ntalis , 
apipa  h^ib^  A f Quae  bB  inliftunt  plan^  Ungratt' complentia  , erunc 
( prdpcer  angulum  ad  A « ftniquadrantaiem  ) iplarum  b jflSrtiiquadrata,  leu  | a ’ ; 
at  f . ’ ‘ adeoque 

m 

>1 


! 
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adeoijuc  ip(a  Ungula,  five  qux  toti  A t «,  iive  qux  illius  Segmento  A b B,  infifbt, 
efl .i^rcgauim  cmnium|4*;  fumptis  AB,  IciiAV',  hoc  cll  t/,  arithmccicc  p;u- 
pornonatjbus.  Eoromquei  ra  dilbntia  eflV«  = ^:  Aticoque  fimul  omnium, 
noc  cil  iplius  Ungulae,  momentum  rerpcdhi  re  cll  aggrcgaium  omnium 
liunptis  tr  arithmetice  proportionalibus.  Atque  caJem  ratione,  cjulJem  reijxvlu 
TA,  ent  Aggregatum  omnium  ]4 ; propter  linguloriim  planorum  ii  T A U'- 
Itamiam,  v rclpcilivc.  * 

Piaruquc  iphs  bi8  inlillcntia,  eandem  Ungulam  complentia,  erunt  rtv^bngiila 
bi8<a,  hoceft  ah  rcfptdivc  ; eonimque  i ddunu.i,  i/»:  AJeoquc  Ungiilx 
aciem  hahemis  A «,  live  qui  ton  A t «,  live  tjui  iplius  p<»rrtom  A b .-i « inlilhc  , 
cll  aggregatum  omnium  \ eo  l^^bnmim  ; lumpiis  a arahmaia-  proportiona- 
libus. 

Sed  & eadem  Ungula,  fi  tertiis  adhuc  planis  fecetur,  bafi  paraiieiis,  iqualiicr 
ab  invicem  dilbmihus:  Erunt  ea  plana,  ( propter  obliquam  Unguix  icdiom  ii) , 
adeoque  plana  fupcriora  coiumue  magis  imgilqueabA«  deficientia, ) xqualia 
iplis  A*t,  X5T,  dc  lic  deinceps,  iilque  ad  ultimum  f^r,  leu  iplum  t punilum  ; fi 
Ungulam  totius  A T i trdinci  Ipcclenius : Vel,  fi  portionem  Ab  5«  Ipeiilomis; 
iplis  A«j3b,  X;  S b,  & lic  deinceps  ulquc  ad  ipfam  Sh.  in  totius 'rnli- 

nei  Ungula;  xqualia  totidem  A « t planis  (hncdl,  prilinati  ipli  At«  inllllenti 
aliiiudmera  habenu  t«,  ) demptis  omnibus  A x;«,  Az^«,  &e.  ( lioc  cfl,  dempta 
contraria  Ungula  fitpcr  eodem  plano  aciem  habente  Tt.  ) Kt  ItmiJiter,  in  jxjiiionc 
AbjSa;  xqualia  toiidau  Ab3«  planis  ( Icu  prifmati  AbS*  aiimidincm  ha- 
beiui  ipli  tf  j5  xqiialem  ) demptis  omnibus  Ax;«,  Az^«,  &c.  eo  lj>ecbnnbus  ; 
hoc  cll,  dempta  Ungula  contraria  A b ^ « aciem  luUiUc  b ( Ui  iupra  didiini 
dl,  §G.  prop.  17.  )■  Ergo,  Ungula,  momenutm,  ( Uve  totius  Trilmci,  five  portio- 
nis A b i «,  ) rcfpeclu  t « ; eU  AggVg.itura  Momenti  planorum  horuur  omnium 
Qii<e  calculo  facile  exquirentur.  ‘ . 

EU  utique  cjuimodi  plani  A b/J « cujufvis  momentum  rcfpe5lu 

= per  § D.  prop.  17-  Ad.oqee  pnlm.uis  huic 

inlillemis,  aiutudiiiem  habentis  e*  = rf;  \a^ H* -^a  s s h .R 

Item,  Omnia  \a  Ji'  •\-\s  h ulquc  ad  ma\un’im 

I S HR^  ( liiraptis  a arithinccicc  proporuonalibu.s, ) dl  ungula  A b (S «,  aeum  Ifi- 
bentis  b fi,  momentum  rei|)e«!;lu  t « ; f ad<-oqiic  &aeicm  habentis  t «,  nioinennim 
Rdpalhibifi;  propter  altitudines  dc  diilamia'.  reciprocatas,  ut  lipius  ame  dicluin 

) . . . ■ 

Sunt  autem  owffCJ  4,  ( arcus  ariilimeticc  pmjiortionales,)  ulquc  ad  m.iximum, 

^ JyV*;  ptT  prop.  1.  hujus,  higo  Omti.  {a  K‘.  R^. 

Item,  Omnes  J,  ( eorundem  arcuum  Smus  rte^h  ) llint  ipfum  j Trilaicum, 
hocell/^iP,  (ptr^OjQ,  prop.  17  ) Higo,  Omn-l-tR^:  —\f^Rh 

F.c  Omnia  .r A,  Ibm  5 A*  A*,  ( ut  olbnium  dl  ad  § A.  prop.  iS. ) Ergo, 

Omn.\shR:  = l a 

K.rgo,  Omn.  laR*  R^  -{-Is  /j  R:  (hoc  dl,  Ungalx  Ab£«  acict»  h.i- 
beniis  b/3,  momemem  rcf[>edu  Tef;  vd  aciem  habentis  t «,  momentum  rdpeehi 
b3;)  limt  leu  (tcllitiitis  minulcuLirum  v.donbus) 

(Qitod  quidem,  ex  Prilraatis  rerpcclu  ra  momento^  modo  rcjicrio,  i .r  R* 
4*  \ as  R^-^^as  hR*=^lii*  R^  -^las  R^  — {asvRf  ial)diielum;  relinquit  Un- 
guLc  Ab.Q<s  acicm  habentis  A«,  niomentura  refpeiilu  t«,  {-vel  etiam  aciem  ha- 
bentis T «,  momentum  relj>cdlu  A « ;)  Kerape,  — lasv  R — v R^ 

•^{s^R^.  Sed  & idem  ( fine  ope  Frifinatis)  mox  alio  modo  obtinebitur.  ) 

» lUud  autem  |4’ 4"  4- i j*  A’*  Momentum,  per  Unguix  Abfii,  acicm 

habentis  b/J,  inagnituflinem  la*R-^vR^  (per  §H.  prop.  17. ) divilum;  cxhi- 

zvR  4--^ ' 


bet  cjufdcm-Djlbntiam  Centri  gravitatis  i 


7Pt 

Fis 

irci 


TA,  5^  — A;  cjulquc  rcl^lu  T A menicmum,  A"4'"^‘ A ’ 
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Fig.  Idcmque  + roomentuni,  per  Ungulae  Abi8«,  aciem  ha- 

•®9>  ternis  TU,  nugnitudinem,  \f R'-\-\sbR  = \ \sR'  — (§  D. 

prop.  17.  invenum,)  divifura;  exUibet  hujus  Diflantiam  Centri  graviiatis  i b^, 
, , 8v/?’— 5 »r^+r’^-t-*s ti  , ...  ivR'~fiisR-\-eR-\-arj 

i»R-\-iosR~i.sv  ^ £nR-{-iosR — zsv 

tjufque reliiciiu  A «,  momentum,  Ja’^ — \asvR  — v R'>  — 
Idcmquc  clt  momentum  UnguLc  AbiSa,  aciem  lubentis  A»,  refpe^u  aa;  prius 
cxliibinim. 


n> 


V 


c. 


. „ zvR‘+eR-{-2jiv — iasR  , ^ axo— aariP 

1 x - i adeoque  it  TA,  J ^ ^-rr  o - 6~^—  1 

* 4a’+SaJ — 8»jf  ^ > a i 4a*-^-8ax— 8ti^ 

ejufqiic,  rcipoilu  TA,  Momentum  Ja’^ ’-j-|ar^’  — v R‘‘^ii’ R’ R' 
aciciiive  habentis  T A,  momeninm  refpe6lu  .A  a. 

Atque  hoc  demuni  R’-\-\aj R'  — vR^  R'-\-inJvR  momentum, 
perUnguix  A b S a,  acicm  habentis  T A,  magmtudincm  j/'f  ’ — ^siR=laR’ 
R‘-^~iSvR  (§D.  prop  17.  inventam,)  divilum  j exhibet  hujus  IMtan- 
, SvR‘  — s’ R — iasR  — aro 

tiamCcntri  graviuusab  Aa,  ia „ , - — ; adeoque  h 

ioajf-t-firi?-f  iJV  ’ ^ 

■ , . I — 3 ax^  — ari  r - 

‘‘'  + I^y?T«x7+iTt; ' EKS“'i  refpeaubS,  momentum, 

la’  R‘-\-vR’ — Jx'A”;  idem  quod  prius  .repertum  eft  mbracntiim  aciem  ha- 
bentis bi,  rcfpoiluT  A. 

Adeoque;  Si  totius  Ara  Ungulas  fptSemus  ; ( propter  a=j? , y—zR, 
x=o;)  EritUnguIx  Ara,  acicrahabemisTa, magnitudo, 
mentum  relpcdu  T a,  ; relpeau  T A,  : Diftan- 

ti#  Centri  gravitatis  u . 

Acicfwjuc  habeotis  A«;  Magnitudo,  : Moincmmn  rcfpe&u  7^ 

jjpjys  — 1.^^;  refpciluTA,  — 2^*:  Diftamia  Centri  graviutjs  i' 

Acicni(}uc  lubemis  7« ; Magnitudo,  | i?  * 7 ; momentum  refpcdlu  7* 

’\’^R*\  rdpcAu  A*,^A”7’  — 2^*;  Diflantu  Cemri  gravitatis  i T r ^ 

Aciemque  habentis  T A;  Magnitudo  5^*7:^Momcmuro  rcfpedii  T 
+ 1^*;  rerpeiiu  A«,  ^R’^^ — 2.^^:  Diitanua  Centri  gravitatis  k Tr, 

JP-f  abAa,!?  — 

* ~ j7  ^ f7 

Eademque  per  (c  poterant,  eodem  modo , calculo  eicquiri ; quo  Ungularctfn 
poruonis  Ab<8«  momenta  pnus  exquirebamur ; qiizque  indc  dependent  * 

£x  his  item  (k  tradius,  Ungularum  portionis  b/3r  rootncnra  ( quzque  hmc 
dependent)  haberi  poterunt  Nempe;  ex  Momentis  Ungularum  touusTrilinci 
At«,  fubduillis  reff^ivis  Ungularum  pontonis  A b^o,  relbnt  Momenta  reipe« 
iliva  Ungularum  b (St  ; five  rcfpedu  ipfarum  t«  , T A , fivc  rcfpoShi  iplarom 
A <s  T T,  &c.  Atque  ex  cognitis  aliquibus  reliqua  raale  derivantur. 

^ deeadem  pofliint  per  le  eodem  modo  exquiri,  quoiniplisAbi^v  Eklumed. 
Eli  utique  ( per  $£.  prop.  1*7. ) plani  cujulque  b^r,  momentum  rcfpcdu  7«^ 
1«^’  — — fs6R;  Adeoque Ompt/c,  Jic^* — \sR^  hoc  cft,^ 

momenu  planorum  omnium  Ungulam  b /3  r,  aciem  habentem  b^,coropMtium  ;) 
funt  illius  Unguiz  momentum. 

Sed  Ofmes  «,  ( arcus  arithmetice  proportionales,  ab  ipfo  ^ ufque  ad  maximum 
« lcu7^=«,)  funt,  (perprop.  i.  hujus, )j«*.  Ergo,  Oiww. 

Item 


I6p, 

ITO. 
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ItemOmnrss,  (eorundem  arcuum  Sinus  refli,  ) fnnt  ipfuin  Trilineum  tJ*  Fig. 
— kR  ( per  § Q prop.  I7-  ) Ergo  0««.  — = — \bR^. 

liem  Omtua  sh  ( ad  b ^ t ipei2antia  )lk'R,  ( per  § A.  prop.  1 8.  ) Ergo  Omtt. 
—\shR:  = — \h‘R\ 

Ergo;  Omn.  — }sR’  — Jfi6^  ; (hoc  cll,  Unguix  bSr,  aciem  ha- 
bentis b3,  momentum  reljxclu  i«  ; leu  aciem  habentis  t «,  momentum  rdpeitu 
bS;)  — = + Eu  (propter 

» = j7>  — «,  &k  — iR  — v,)  ilA”?’  — — i^*  + t.y?’ 

Quod  quidem,  — — J /6’ momentum,  per  Unguix  b /3  T,adem 

habentis  bfl,  magnitudinem  J i j?’  (per§H.  prop  17.)  divifum  ; exhi- 
bet cjufdem  centri  gravitatis  dilhntiam  i r « , J ^ ; adeoque  b 

* ~~  o 0 /( 


iTA,}iP  + ' 


• cjufquc  refpedlu  TA  momentum,  — ^6Jl* 


ij.*’  — i 6 

lucnxjue|«’i?* — momentum,  per  Unguix  b^r,  aciem  h.v 
bcnits  T«,  magnitudinem  I a i?*  — \s£*  — {sS£  (pcr§E.  prop.  t*)  divi/inn  ; 

, . , . . . e,.,  , — <6*^ 

exhioec  hujus  diuanuam centri graviuus a — ’ 

^ ^ aj  £ <t  s i — 6A£^  — 

6ei£  — 6sk  — Isi 

Adetx]uc cjuidcni  Unguix  biSr  ( acicni  habentis  ra)  momentum  refpe^hi  T r, 

£',  Idcmque  cft,  aciem  habentis 

T T,  roomcnuim  rd|x.-ilu  t«. 

Quod  quidera  \*' R*  — \*s£^  — £*  momcncum, 

rr  Unguix  b $ T,  acicin  habentis  T t,  magnitudinem , R — a.s  R-{-bR*  (per 

H.  prop.  i^v)  diviluro;  eichibec  ejuldein  Dilbantiam  Centri  gravitatis 
,n  , b^R--z^sb  . b^R~-%*sb  . 

• ^ + 4-7.- 8.7+0*^ ' ^ A,  ;7vzr8.-s+87>P  ’ 

Que,  refpcdu  T A,  momentum,  R^  — \ R^  -\-\bR^-\-\nsbR“^{h^  R*. 
idemque  dl,  adcni  habentis  T A,  momentum  rd^du  T t. 

Atque  hoc  demum  momen- 

tum, per  Unguix  b^T  aciem  habentis  TiV,raagnitudmcm,|a^*  — \s R^-^\sbR 
(per^E-  prop.  rj.  ) divifum;  exhibet  ejuldem  dilhnuam  Cemri  gravitatis  a Tr, 

. iOi6^ — b^R^^asR-\^sb  . ^ 

* ” loaR — lOJR'^^sb  lotiR — iosR-\-zib 

que,  refpcdub.3,  momcnuim,  \a.'  R^  ~~\b  R^-\-lb'  R'  \ idem  quod  aciem  ha- 

bcntisbiS,  momentum  refpdlu  T A,  modo  repenum. 

Qttxque  de  Ungulis  b^r  hic  didU  fune;  eadem  omnino  Ungulis  AbK  con- 
veniunt; liibltituus  apro«,  tipro4,  TA  pro  t«.  A«  pro  Tt,  & vice  veda. 
Quippe  AbK  portio,  iimiliter  adjacet  rdlisT  A,  A«,atque redis  «t,  tT. 

Solidorum  autem,  iivc  lemifolidorum,  refpondentium  magnitudo,  ad  magnitu- 
dinem UngulLe  corrdpondentis;  eorumque  momentum  ad  momentum  hujus,  (rcfpe- 
du  ejuldem  plani  ad  converlionis  axem  aciemque  Unguix,  reiti ;)  dl  ut  iP  vel  J P, 
adi?.  Dillantiaquc  a planis  ad  converiionis  axem,  aciemve  Unguix,  rei!;lis,  iicro- 
bique  cadem  refpcdivc. 

Deinde  ; Sicx  Ungularum  A b^« momentis,  ^ F traditis;  auferantur  refpediva 
Ungularum  fi  b ^ « momenta  : habemur  refpeaiva  Momenta  Ungularum  AbB: 
& qux  hinc  dependent. 

£fl  autem  Unguix  Hb^o,  aciem  habeatis  b^vel  A«,  ( propter  magnitudinem 
\a^b.i  perH'  p^op.  i~-,.  Centrique  gravitatis , in  media  lunmtudine  pofiti,  per 
prop.  2.  dilUniiam  i t tt,  J 16 ; adeoque  ^TA,2.^  — Momentum  rdixdu 
T«t,  ia  “i*;  rdp^lu  TA,  tt^bR  — \a^  b^ : llludq^uc-a^ii’,  ( ob  diUanuas  & 
altitudines  reciprocatas, ) mumemum  etiam,  acicra  nabenus  t«l  refpedu  bi9  vel 
Hhhhh  Ac 
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|A;  i TA,;f-|i. 

Si  itaque  cx  UnguLc  A aciem  hibcrnu»  T A,  momento  refpeclu  b acU 
cmvc  habentis  b momento  rcfpeilu  TA;  — \s^  /i* j (per  § F.) 

Auteritur  rel^6hvum  Un^ulic  Bb5«*  momentum  , modo  exhibitum  , a^h  Ji — 
— Relinquetur,  Ungube  Ab  B,  adem  haben- 

tis‘T  A,  momentum  refpeitu  b j3 ; aciemve  habentis  b momentum  refpe^liiTA; 

— + + Qii^  per  Unguli  A b B,  aciem 

halatis  TA, magnitudinap,  — J4^*  + (per  § F. 
prop.  17- ) divilum-;  exhibet  ejurdcin  diibnuam  Centri  gravitatis  ^ b^,  ja 

— jasJP — gjv^  , , SvVP — — asvJl 

— 6fA^^iavA^2JV.^ — — 6e/l‘-\-Sav^^zsvA — 44^*" 

Item  ; fi  ex  Unguli  Ab^«,  aciem  habentis  T A , moratnto  relpeftu  A«; 
aciemve  habentis  A ce,  momento  relpc^u  TA;  \a* 

+ ( per^F.  ) Auleratur  corrcfpondcns  momentum  UnguUBb.Sa,  modo 

exhibitum,  4* /6 : Relinquetur,  Unguli 
AbB,  acieui  habentis  T A,  motnentum  rdpe^tu  Aet;  aciunve  habentis  A e,  mo- 
mentum rcipo^lu  T A ; — \a*  — k^-^\nsvJi-\-^^^v£ 

— ’ 

Itcm;  Si  cx  Unguli  Ab  jSec,  aciem  habentis  t a,  momento  refpe^hi  ;acicmve 
habentis  b5,  momemo  rcfpe<51u  tcc  ; ( pcr§F. ) Aufe- 

ratur correlpondens  momentum  UnguU  B b 5 a,  modo  exhibitum , 1 4 * i6  * = 4’ 

— 4*tiA’4*?‘**^*  = <**^*  — |4*'y^— ^|4^r“ : Relinquitur,  Ungula:  AbB, 
aciem  habeatis  ro,  momentum  refpe^lu  bjS;  aciemve  habentis  b 0,  momentum  re- 
lj)e6lu  T«,  — \a*  Qiiod,  perUnguIi 

AbB,  acicmhabencis  t<* , magnitudinem  | -i  A"  — \ah‘=  — 

\s  R^-{-avR'^lJvR-\-zas*y  (per§F.  prop.  17. ) divifum;  exhibet  ejuldcni 

_ • • X 1 - . I — C 4J^ -4- j*  jP*  + , . 

DiltantiamCemn graviutisi  b/J,  |4+  — • — ^ , 77.—  r;  ab  A«, 

— *ioc^-|-8«va— IJVA4-44J*  ' 

• a -■■■  ^-— . Idemquc,  per  unguix  AbB,  aciem 

^ — ioeR^-\-iiavA  — in-A-f+aj’  ^ ‘ 

habentis  b magnitudinem,  — |4*A  + v^*-j-i4*v,  (pcr^I.  prop.  17.  ) divi- 
fura  ; exhibet  hujus  Unguix  diUaniiam  Cenui  gravitatis  H t « , i R — 

xvR*4-a^R — — 24V  ^vR^~\-a*v£ — j^R^  — a4*j*  ,, 

- - ^ T A,  j ^ -■ 

— s^R^  — aaV  _ 

Et  propicrca  e- 


— 44*  A -h  8t»iP*  44’ti 

que,  — 6{=v — 


— 4>i*^  8uA*  -l* 

juldem,  refjxchibB,  momentum , |4*^’ — j4’j*.  Idemque 
ett  Ungui*  AbB,  aciem  habentis  bB,  momentum  refpcdu  b^.  Quod  itaque 
per  hiijus  m^nitiidinem,  — \s  R*-\‘\svR  — ias*  (per^F.  prop.  17.  J 
divifum;  exhmet  hujus  Unguix  AbB,  aciem  habentis  bB,  dlibntiam  Centri 

gravitatis  i b /3,  |4-| — — „ -7—  7, ; adeoque  ab  A «, 

0cA’-|-dJt;A  — 44  j*  * 

, 8irjp’— ^4jt;A  . - r tx  \ 7 3 na 

34 7-77-7->-  t; ; cjulque  rclpeau  A a momentum,  34*a* 

+ 44J’  1 j t r >» 

R*  — \a  s R^-{-lasvR--~ia* s* : quod  etiam  ( propter  altitudi- 
nes dcdifUntias  reciprocatas)  elt  Unguix  AbB,  acicm habentis  A«,  momentum 
reljxdu  b B. 

Item;  B ex  Unguix  Ab.^a,  aciem  habentis  t«,  momento  rcfpe3ii  Acc,  aciem- 
vc  habetis  A«,  monKmo  rclpedlu  t«;  |4*i?*-f-i4rA’  — \asvR  — vR^ 
— (pcr§F. ) Auferatur  corrcfpondens  Unguix  Bb^*  momentum,  mo- 

do exhibitum,  la’  6^  =za*  R^  — ^n-vR  — 1 4*  a* : Rclinquetiy,  Unguix  A b ^ 
aciem  habentis  t«,  momentum  rclpc<!:fu  A«t;  acicmvc  haWntis  A«,  momentum 

relpe^u 
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refpeilu  r«, — + Ji^  — \ a sy  R v S-\~\a^  Fig. 

Qiiod,  per  Unguis  AbB,  aciem  habentis  A«,  m'isr'>tudincm,  — i R-^as R 

— vjP’ 4*5***^,  (per  §1.  prop.  1 7. ) divifum  ; exhibet  hujus  diftantiam  Cemri  i-q, 

eraviuus  a t«,  \R a -.  -«-u— : ; i TA, 

— 4 A*  4"  ® **  •*  -A  8viP*4"+‘**^ 

I^J -r^  rA >5 — o n.  , : Adtoque  i bB,  Sj?  — A 

, zasvR-^-a^vR  — ivR^-^^  R*  — 2«*j*  ,, 

j,,  p,opterea, 

ejuidero  refpeihi  bB  momentum,  — l/R^’\‘l4^R*—lasR*-\~lasvR 

— 5 <*’/*;  ut  pnus.  Atque  hinc  etiam,  regrediendo,  reliqua  qui  Ungulam 
AbB  aciem  halantem  bB  rpe<!:bntia  modo  uadebantur,  (imiiitcr  derivari  po- 
terunt. 

Sed  & hsc  omnia  Momenta  Ungularum  AbB,  ( qusque  hinc  df pendent,  ) li- 
militer  haberi  pollent,  ex  Ungulis  AKbB,  liibdut^lis  refpcdivis  Ungulis  A b K. 
Habentur  autem  Ungularum  AKbB  raomenra,  reliquaque  indc  dependentia,  eo- 
dem plane  modo  quo  Ungularum  BbiS«:  fubltitutis  ubique  v pro  A,  & TA 
pro  Td,  & vice  verla.  Qits  roonuiile  fufiiciat. 

Reflat,  ut  Ungularum  acies  habentium  A«,  (aut  huic  parallelas,)  momenta  K. 
refpedlu  acierum  fuarum  ( rcdbrumquc  his  parallelarum ) ofbndam  \ & Centro- 
rum graviutis  inde  dilbmias. 

Si  intclligatur  portioni  A b^<»  fcmiquadrantalis  Ungula  infiflcre  acicni  habens 
bjS;  qui  hanc  complent  plana  iplj  A t«  parallela,  funt  ip(a  Az^«,  &c. 

ufque  ad  Ab 3«;  leu  Omnia  Ab^i^  eo  f|)eibmia.  ut  ad  § F.  oltenfumeil: 
Adeoque,  & eorum  omnium,  rcfpedlu  A«,  momenta;  noC  tfl,  ( per  § H.  prop.  17 ) 
Omnia^\a^  R a s R — vR^y  co  fpcibntia,  ( fumpiis arithmetice  proportiona- 
libus,) cft  jplum  Unguli  Ab5«  aciem  habentis  bl3,  momentum  refpeihi  A«; 
auteuam  ( propter  altitudines  & ddbntias  rccijprocatas)  aciem  habentis  A«,  mo- 
mentum rcipedtu  b^. 

Sunt  autem  Omnia  (furaptis  a arithmetice  proportionalibus,)  per 
prop.  I.  hujus.  Adeoque  Orrrn. 

Et  Omma  (hoc  e(l,  momentum  refpc^hiA«(  omnuimi3i«,  trilincum  «iStf 
complendum;)  funt,  — e R^ av R,  P^-f  Q-  prop.  17.  Adeoque,  Omn.  asR: 
=z^eR^~\-avR\ 

Item,  Omnes  v,  (fumpiis  a arithmetice  proportionalibus,)  hoc  eft,  ipfum 
AbK  trilincum,  tiieR\  per§B.  prop.  17.  Adeoque  Oww. — — e R^. 

Ergo,  Omn.  \a* R -{-as R — v.R^  \ hoceft,  momentum  Unguli  Ab^<* aciem 
habentis  M relpedluA«;  aciemvc  habemis  A«  momentum  rdpedlu  k^;  tft, 

— ze  R^‘\-av  '• 

Hoc  itaque  momentum,  per  Unguli  AbiStt,  aciem  habemis  b;3,  magnitudinem 
^a^R-\-vR*,f  (pcr§H.  prop.  17.)  divifum;  exhibet ejuldeoi  Difbmiam Centri 

■ 1 A izeR*4‘^^^  aj  ^Ly,  r- 

craviiaus  ab  Ad,  a Adeoque,  a biS, — ^_:Etprop- 

^ ' ^i^-{-6vR  ' ^a^yCvR  ‘ 

terea;  ejufclem,  rcfpedlu  b^,  momentum,  le R^  ■{■{a' R. 

idemque  — ze R^-^^  av  R * iti^R  niomaitura,  divifum  per  Unguli  A b ^ a 
aciem  habentis  A«,  magnitudinem  \a^R-^asR-^vR^  (per  §H.  prop.  17  ) 

; .1,  , - 


exhibet  hujus  Difbntiani  Centri  gravitatis  i:b;3,  r ~ r~- — =r — ; Ad- 

eoque  ab  A*, -7-,= — i « propterea,  ejufdem,  refpc- 

flu  A«,  momentum  (ieu  Omitin  co  fpedamia, ) if  JP’  — 2«»jP‘  + 54’j? 
Jra-sS. 

Et  quidem  fi  totius  A r « Ungulam  fpeilemiis ; erit  ( propter  « = | P,  ti  = i P, 
&r  = o;)  aciem  habentis Tr,  momentum  rerpeflu  A«;  acicrave  habentis  A« 
monx-ntimi  refixitu  Tt,  jJ  PP’.  Adeoque  ( propter  liliiis  magnitudinem  • PP* 
+ iP.;  hujuiquciPP’  — iP’,  per  §G.ptop.i7-)  erit,  Aaera  habemjsTr 
Hhhhha  Dilhntu 
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Diftantia  Centri  gravitatis  ab  A r, 


~=iP  — - 


8iP*y 


;?+ 


‘ 3?‘-|-48iP 

cjuiqu^  rcfpeiluTT,  momentum,  ^RP^-^R^P. 

p% 


3?*+ 48^ 

Acicmque  habentis  Ac,  Dilbmcia  Centri  gravitatis  k Tv, 


(S7»__  ptfiPa 
hujufqiie,  rcfpe^u  Ac, 


48jP"’  ^ 3?»  — 48^» 

morocritum,  — R^P. 

Si  autem  ex  Ungularum  parallelt^ranimi  A K |3 « momentis,  auferantur  refpe< 
£liva  momenta  Ungularum  Ab /3«;  habentur  Ungularum  AbK  momenta  re- 
ipcdlivx 

£(1  autem  Ungiilx  A K ^ « aciem  habentis  K /3,  vel  A «,  ( utpote  Priimatis,  op- 
policarura  baliom  triangularium,)  magnitudo,  aA=:tf'^;  ejulque  ab  acie 
fua  Ddbtntia  Centri  gravitatis,  1 4 ; ^ termino  oppolito,  \ a.  Adeoque  Aciem  ha- 
bentis h&  momentum  refpedlu  Ao,  vel  aciem  habentis  A«  momentum  refpedu 
b^  eU  Aciemque  (ubentis  b/3  momentum  relpe^u  ipGus  b^^  aciemve  ha- 

bentis Ac,  relatu  ipiius  Ac,  momentum  \ a^ R. 

Ex  his  itaque;  Ii  fubducamur  rclKdhva  Ungularum  Ab^c  raorocnia,  § JC 
tradita:  Relinquuntur  Ungularum  Ab iC  momenta  relpedliva. 

Nempe;  Unguis  AbK  aciem  habentis  ^bK;  momentum  refpe^u  A « ; aciem- 
ve habentis  A «,  momentum  rcfpcilu  ^bK;  — avR*  R-  Adeoque 
(propter  illius  magnitudinem,  \a^R — vR*\  hujusgc^^ — as R-^vR*\  Pec 
§ H.  prop.  17.)  Aciem  habentis  /SbK,  Dilbntia  Centri  gravitatis  ab  A«, 
laf^— d4V^4-rt’  , . „ — I2f J?’-fl4’  . . u L • 

adeoque  It  i3bK, — ;r  »—  ‘ Acicmque  habentis 


34* — 6vR 
Ac,  DiRantia  Centri  gravitatis  k 0bK, 
— I2e^’-|-  12  4 ViP  + 24’  — (Sfl* 
34* — 6as-^6vR 


34“  — 6vR 
12^  j?*  — 6avR-\-t^ 
34*  — 6as-\-6vR  * 


adeoque  ab 


Ac, 


Aciemque  habentis  ^bK,  momentum  re^)c£lu  ^bK,  — 2e^’-|-^4*^;  A- 
ciemque  habentis  Ac  momentum  reipc&o  A*j  —xeR^-\-^avR^-\-\a^R 
— a’  sR. 

Quaeque  de  Ungulis  AbK  di6la  funt;  eadem  Ungulis  rb /3,  accommodantur, 
rubRiiuus  c pro  4,  o pro  u ; & T t,  pro  A c.  Quippe  fimiliter  adjacet  redis  rT, 
Tc,  ipfum  rb^;  atque  ipfum  AbK,  redis  Ac,  aT. 

Nempe,  Ungulz  rb^,  aciem  habentis  ^bK,  momentum  refpcduTT;  aciem- 
ve habjptisTr,  momentum  refpedu  ^bK;  2c^*  — — c/6A’-{-ic*^: 
Aciem  habentis /8 b K momentum  refpedu  ^ b K,  — A- 
ciemque  habentis  Tt,  refp^u  ipfius  Tt,  — 2c^’-^-  i.s  R^  ^ h R* 
-j-  ^ — *^sR:  Et  Aciem  habentis  ^bK,  Dilbancia  Centri  gravitatis  k Tt, 


I2C  iP*  — 12  sR* 


•6cij?-f-c»  ^ ~I2«ie»-i-I2J^’*f2c>  . 

VB “rzrri-s ; a- 


l*l^6bR  ’ ' 3«*  — tf-6iP 

ciemque  habentis  Tt,  diftantia  Centri  gravitatis  k ^ b K,  > 

— 12«^*-f-I2  JJP*-|-I2cA^-1-2«’  — 6(t*r 
3 •*  — 6as  'j-6&R 


kT 


Sed&earundem  Ungularum  rb^  momenta,  haberi  poterunt ; ex  Ungularum 
totius  At«  momentis,  fubdudis  momentis  reipcdivis  Ungularum  Ab^c:  Re- 
llabunt  utique  momenta  refpcdiva  Ungularum  r b ^ ; quae  6c  ad  alias,  ut  opus 
fuerit,  reibs  facile  transferentur. 

£x  momentis  autem  Ungularum  Ab^c;  li  fubducamur  refpcdiva  Ungula- 
rum biSccB  momenta;  habentur  momenta  refpediva  Ungularum  Ab  B. 

£{l  autem  Uogulx  bl>cB,  aciem  habentis  b^,  vel  Bc,  ( utpote  Prifmacis, ) 
magnitudo,  {<^%bz^\a*  b\  ejufque  ab  acie  fua  DiRaacia  Centri  gravitatis,  \ a ; 
k termino  oppolito,  | a.  Adeoque  aciem  habentis  b^  momemom  relpedu  A c ; 

aciemvc 
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aciemve  habentis  A «,  momentum  rcTpe^a  b/! ; 5 Acicm-p- 

que  habentis  h$.  momentum  rcfpcda  b /2 ; aciemve  habenas  A «,  refpe^u  A«,jA,  ^ 
momentum,  \a}b^\d>R  — 1 4*v. 

Hzc  itaque,  ex  rclxdUvis  momentis  Ungularum  AbjS<c(§R.  inventis,)  fub- 
du£la  \ relinquant  relpe^va  Ungubrum  A bB  momenta. 

Nempe;  UngtilzAbB,  aciem  habentis  b K,  momentum  rcfpcdhi  A«,  aciemve 
habentis  A«,  momentum  refpedu  bK;  — R^-\-  avR^ — 

Acicmquc  habentis  bK  momentum  rcfpe^u  bK,  a e ’ v : Aciem- 

que  habentis  A o,  momentum  rcfpc^  Ao,  (hoceU,  Omn.  eo  fp&5lantia, ) 

Adeoque,  ( propter  illius  magmtudmeni , — 1»^ R-^vR*-\-ia^v\  hujufque 

— \a*R-^-asR — t»;  per  § I.  prop.  i*;. ) Unguhe  A b B,  aciem  ha- 

1.  L /»  T^  /L_  ^ • L * — iicR*-{-6av/P  — a}R4-a^v 

bcntts  b |3 , Dubatu  Centri  gravitatis  ab  A«, — : i 

h b /3^  ■ • Aciemq:  lubentis  A«.  Diftantia  Centri  gravit.  i bK, 

— ia*R’^6v/r+ia^v 

— I2f^+64v^  — 

— ^a‘R-\-6asR — d-yj^  + 3<Pv^  ' — ia^R-{-6asR — 

Atque  his,  in  Figurz  Sinuum  veriorum  A 7«,  ejurve  partium,  Ungulis,  lic  ex* 
pedius : ludem  opera,  eadem  inFigurz  Smuum  Replorum  «t»  expediuntur.  £lb 
enim  ( uc  § M.  prop.  17.  oilenfum  clc, ) Figura  Sinuum  Rc6torum  Unius  quadran- 
tis «i  x,cadcm  plane  figura  aquedi)  A,  ngnrz  Sinuum  verforum  pomo.  Adeo- 
que  ex  magnitudine.  Momentis,  Ungulilquc,  figura:  d D A ( qux  Hgune  A r « pars 
cll,)  & partium  ejuldem ; facUe  em  figura  adeoque  & drx.  paruomque 
illius,  Magnitudines,  Momenta,  Ungubfque,qozque  hinc  dependent,  derivare. 

Veletiani.  fineope  figurzAT«,  ejulve  poruonisdDA;  polPunc  iplius  «7x, 
partiumque nujiis,  Ungiuz,  ( uc^Q^prop.  17.  oltenTumeit, ) earuroque  morocn- 
ta,  facile  obiiocrL 

Cum  enim  re«fbe  0»,  trilineum  complentes,  fint  arcuum  arithmetice  pro- 
portionalium ( ipfis  ftfi  refpei^hve  xqualmm ) finos  Re&i : (^£  Ungulam 
aciem  habentem  c 0 Teucer,  plana  contdem ; funt  eorundem  linuum  rei^lorumSe- 
miquadrata;  hocelt,  Oimia^  eolpedantia:  Quorum Semiquadratorum Tum- 
roa,  feu  ipfa  ungula  aciem  habens  «r,  Icu  plani  momentum  ref^6tu  redlx 
*T,  + per  § Q.  prop.  17.  Aqoc  eorundem  ianiquadratorum 

feu  pbnorum  Triangulorum  momentum  relfmu  ipfiuscr,  (propter  |r,  Di- 
liamiam  Centri  gravitatis  a 7 d,  p>erprop.  d.  hujus)  funt,  \ (piopcet 

5j*x|r=|j’.)  Aut  etiam  (propter  s*=zvb,)  Qtm.\svb.  Hoc  cf^  Omn, 
\svR-“ksv^:  fumptis  4 arithmetice  proportionaiibns. 

Sunt  autem  Omn.  r ’ ; ( fumptis  4 arithtratice  proportionalibus  , ) idem  atque 
Oiwr.  t/R  -.  { per  § V.  prop.  13.  ) feu  Omn.  s * R,  fiimptia  v ariihwtx»  propor- 
tionalibus : Hoc  clt,  duplum  momenti ( rdpeftu  Ad)  lamenti  femicirculi  Ad  V 
tig-  idp.^in^dudlum;  (funt enim fumptis  t; arithmetice  proportio- 
nalibus, momentum  illud : ) Hocelt,  (per$R.  prop.  ij*.  ) \vR^ — 
\s^vR=^\v'R^-\-\s^  vR.  Ergo  ; Omn.\s*:  = \vR*>^\s^R^-^\j‘vR, 
feu  efl  Ungub:  d^i/  aciem  habentis  «t,  momentum  refpoiltt 

dT.  Adeoque  (propter  magnitudinem  per  ^ Qi,  prop.  17. ) Di- 

4t/*Jp  + 4J*  V 

ftantia  Centri  gravitatis  i Td,  dt  ^ — . 

Vei  fic  etbm ; Sum  Omn.  \s^:=:Ofrm.  j/oA  ; ( propter  BV,  mediam  propor- 
tionalem inter  A V & Vd;  hocell,r,  inter  t/&d ; ) leu  ( propter  A=  ia  — v, ) 
Omn‘\svR  — \sv’. 

Sum  autem  Or/m.  m : ( fumptis  a arithmetice  proportionalibus,  )\v*  R=vR* 

— jj“A!(pcr  § 1.  prop.  18. ) Adeoque  0«».  — 

H hh  hh  3 Item; 
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Fig.  1^9,  Itehi ; 0/w».  5j — i (per § I,  prop.iS.) 
Acicoqiie  Otnn.  — 

Ergo,  Omn.  \svR  — ( = Omn.  \svh:  = Omn-  | J 

mcmum Ungulx rt aciem  habemis «t,  refpeilu  ipHus  «TreitsCjeft,  \v*R*  — 
Iv^Ri  hoceft,|z;j?*  — ut  prius.  Atque  hinc  Diftantia  CdJiri 
gravitatis  ab  « t colligitur,  ut  prius. 

Et,  fpcciatim  ; Unguix  ««T*  aciem  habentis  *t  momentum  re/pe^hi  ipfius  «t, 
( proptcrt/  = j = i?;  &/*=;?,)  cjufquc  magnitudo  «i?* ; Ccmri- 

que  gravitatis  ab  « t dillantia,  • 

Unculxquc  totius  *TR,  aciem  habentis  t<*,  momentum  refpeauT*,  ♦^*;(ipGus 
«J*»  duplum,  propter  duplam  magnitudinem:)  Diltantiaque  Centri  gravitaus  il 

T«  eadem,  nemjK  — ^ ■ : Et  quidem  ( per  prop.  y.  ) fuper  ipla  i * reila  j hoc 

T T,  vel  Aa,  jPi  & proptcrca  eiufdem  refpe£lu  IcuTt  momentum, 
propter  magnitudinem  Quod  itidem  dl  aciem  habentis 

Tt,  vcl  A«,  momentum  rcfpciluTi* ; propter  altitudines  & diftamias  reciproca- 
tas. Adeoque  ( propter  hujus  raagnituainem  ) Dilbntia  Centri  graviuiis 

aT«, 

O.  Similiter  ; Ungulae  «/3»,  aciem  habentis  momentum  refpcdu  A a;  Aint 
omnium  planorum  «5  e,  <t^v,  &c.  ulque  ad  t*,  ( ungulam  illam  complentium  ) 
momenta  rd  pcitu  A « ; hoctll  (pcr^Q.prop.  17.)  Qww. — e R^-\-avR-  Idi 
Omn.  — aR>-\‘SR*-\-avR^  eolpcdbntia;  fumpus d arithmetice  proportiona- 
libus. 

Sunt  autem  Omnes  ( arcus  arithmetitx  proportionales,  eo  fpedlantcs  j ) | d % 
( per  prop.  i.  hujus  : ) adeoque  Omn.  ■—  d = — 5 d ^R*. 

Et  Omnes  j ( eo  fpetJibntes  ) hoc  efl,  ipfum  planum  , efl  i»  ( per  § 
prop,  17.  ) Adeoque 6/w».  sR'  .-=vR^. 

li^mOmn.av  ( fumptis  a arithmetice  proportionalibus,)  fiint  ipfius  AbK 
plani,  momentum rcfpctUi  A«;  hoccO,  \<s*Ji — as R -^-vR^y  (pcr^H.prop. 
17.  ) Adeoque,  Omn.  avR:  e=\a*R^  — as R^-}~vR^. 

Ergo;  Omn.  -^aR'*’\-s R^'\‘avR‘.^ivR^ — asR^.  Quod  itaque  efl 
Momentum  Unguix  «/3«r  aciem  habentis  rcfptdiuA#;  aciemvc  habenus  A«, 
momentum  relpe»^lu  jSw. 

Quod  quidem  momentum,  divifum  per  Unguix  «/3»  aciem  habentis  jSv,  magni- 
tudinem e iP-ftud.^* — sR*f  ( QeP^op-  ^7. ) exhibet  ejuidem  DiGanciam 
_ t . ^vR—as  , . ^ . zvR~-as . a>^%'jR  . _ 

Centri  gravitatis  ab  A <», ; adeoque  a 13»,  d — — — ; c uU 

® ^ . a—s  d— j=e*  ^ 

. que  propterea  refpe^u  |8  v momentum,  4 * aP  * — ivR^. 

lacmquc  2 1; 5 — asR^i  per  Unguix  aciem  habentis  A «,  magnitudinem 
“^eR^-\-avR  ( per  § Qj^prop.  17.)  divifum ; exhibet  ejufdem  dilbmiam Centri 

. , , ±vR*  — asR  . , . 2.vR*  — asR 

gravitatis  i /3»-, =-; — ;r-i ; aaeoque  ab  A «,  a- — 

® d^  + j.^+4v’  ^ —aR-\^s*R-{-ttv 

R-\-zasR^a*v  —2vR^  ...  r o . 

= -=T^-.fFr4r^^/r+7;r  ’ propterea,  refpeau  A..,  momen- 

tum,— Zlljf’. 

Et,  fpcciatim;  Unguli  «^x,  aciem  habentis  f x,  momentum  refpeflu  A x;  aci- 
emve  lubeniisAx,  momentum relpc£lu  Jx;  aA*  — JA®?*:  Ungulique  «Xx 
aciem  habentis  J' X,  momentum  rcfpeilu  fx,  — 2^«:  Acicnnjuc  haben- 

tis A «,  momentum  relpeilu  A«,  5^®?® — 2 A’*.  Centrique  gravitatis.  Unguli 

S ■ L L • s j-n  ■ e « ^ 52A® 

« a X,  aciem  habentis  a x,  dulanua  ab  A «,  — — —— ; a a x,  ~ — : Acicm- 

que  habentis  A x,  dillantia  Centri  gravitatis  b ^x,xjP  — i?;  abAx,jS“_ijp. 

Un^li  autem  totiusxr  x figuri  (iniiiim  reiSonim  totius  lemicirculi,  aciem  ha- 
benus liveAx,  fivu  T T,  ( propter  « = }?,  w = 2 A, a mao,)  Magnitudo,  I A®?®: 

Momemura 
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Prop.  XIX.  "De  CakuhCentri  Gravitatis.  799 

Momentum  re/pe^lu  aciei fus^j — 4^*;  refpeftu termini oppolia,  4^*:Fig.  169« 
Difbintiaque Centri graviutis  ab  acic  fua,  \7* ^ ; ab oppofito  termino, . 

Ungubeqiie  ci /3  V,  aciem  habentis  momentum  refpe^u  t 4 ; idem  eft  atque  P. 
omnium  planorum,  ipfam complentium^  reipeilu  ejulHem  rct*.  Hoc  ef^  (per 
§Q.  prc^.  17. ) Om».  feu  Omn.  \aR*  — \s : ^0 

fp^antia:  fumptis  4 arithmetice  proportionalibus.  ^ 

Sum  autem  Omnes  a:  (arithmetice  proportionales,)  =\4\  Adeoque  Ottm. 

Et  Omn.  J : ( ut  modo  oflenfura,)  eszyjt.  Adeoque  Omn.  — J • : = — 

Item  Omn.  sv:  (per  §A.  prop-  18. ) '1-f * -i?.  Adeoque 
Omn.  lsvR  = ^v*  k‘  = lvR^  — 

Ergo,  Omn.  \aR^  — {s R*~\-lsvR :s=ia' R* — leu  ie/R\  Quod 
itaque  eft  momentum  Ungulz  «j3v  aciem  habentis  ^ v,  rel'pei51uT«;  Idemque^ 

( propter  diibntias  & alcitudmes  reciprocatas, ) etiam  aciem  habentis  t i,  moroco» 
tum  relpedhi  fiv. 

Hoc  luquc  momentum,  per  Ungulz.  4 l^v,  aciem  habentis  jSv  magnitudinem 
(modo  diilam)  eR*f  diviiumV  exnibet  hujus,  ^ T«,dilhntiam  Centri  gravitatis, 

idemmie  momentum,  divifum  per  magnitudinem  UngnWtf^f  acicm  habWtis 
T«,  leR*-{-lsvR  ( pcr"5  Q:,  prop.  ) exhibet  Ungu%r  «/3»  aciem  ha- 
bentis T4,  Difbndam  Cenui graviutis  i ,f<} 

"i  4 “ A sx  ^ s n * 


A-, 


_ _ , ' = — ; & propterea  , ejufdcm  rel^lu 

24.^  — + 2JV  1£R-\‘Z5V  ./  ^ ^ . 

A«  momentum  , \a*  R*’^{aj  R*’\‘{s*  R^-\-ln'^^  R^^-a^vR’ 

Quod  ipturt)  ( propter  dilbniias  &&ltiiudihes  reciprocaeas)  elteiiam  inomiendun 
Ungulz>(t;S!y  aacm  habentis  A<s.  relpedur«i  Aique  hoc  ^tniun  per  hujus  mog- 
nitudmem  (modo  didam  ); -re  41;.^ , dtviTum ; exhibet  UnguiB'4i3y, 
, , . . j-n  ^ . • • V A* R^zas R^  ^R‘\-zasv 

acicrahabcum  A«, 

^€^R-^2aSv  ' .HK.I/  i , :».tA  t!  t:)- j / -riit  ■ 

-~^eR^iitv  .'  ■ ! ) i ij,  * ' / 

Et  Ipcciatim,  Ungulz  « ^ x,  aciem  habentis  t «,  momentum  redpedu  f « ; ademve 
habentis  t«,  momentum  ref^^tu  i'» ; ( propter  4 = | P,  &/=v=P,),l|iP*P* 
Acicmouc  habentis  T«,  momentifih  reipet^lu  A 4 ; aciemvc  habentis  A«, 
momentum  rclpedu  T 4;  + Item  Aciem  habentis  i* »,  Diilantia  Cen- 
tri graviutis^  r 4,  Aciemque habentis  A <q  Diltamia  Centri  graviutis 

P*-h  itf  i?*  P* 

J1t4, = : Acieiqque  habentis  t»,  Diibntia  Centri  gra- 

1 28  R 1 20A 

vitatis  i J'  I,  — gy,  — =i?—  -js-;  ab  A.,  — — =4?+  -y,  - . 


In  Ungulis  igitur  expoGtis,  tum  quz  figuram  Sinuum  Veriorum,  tum  qux  figu- 
ram  Smuum  Ro6torum,  eorumque  partes  Ipedam  ; determinavimus  tum  Magnitu- 
^ dmes,  tum  Momenu ; & Centri  gravitatis  dillanuas,  tum  ^ plano  per  aciem  per- 
pcndii  .itan,  tum  ^ plano  ad  aciem  redo ; atque  in  quo  teruo  per  aciem  plano 
coniliuitmu  fit,  combt  ex  prop.  12.  nempe  in  co  quz  Ungulz  altitudinem  bife- 
caL  Adeoque  ( per  prop.  26.  cap.  przced. ) ipium  mfinguLs  gravitatis  Centrum 
determinavimus. 

Qu.e  autem  de  Ungulis  traduntor,  eadem  & Solidis  converfione  bdis,  eomm- 
ve  Semilblidis,  aliifvc  imperfeda  coaverfione  fadti^  fkale  accommodantur : per 
prop.  12,  & 14.  hujus.  Nempe  Semilblidi  conver0one  bdi,  magnitudo,  efl  ad 
correlpondeiuem  Ungulam  Scmiquadrantalcm,  utjpad.^:  Ejulque  Centri  gra- 
vitatis djfbntia  k plano  quod  converfionis  Axi  redum  lic ; eadem  eflquz  Ungulz 
h Pbuo'aciei  fuz  redb : Adeoque  momenu  illius  ad  re^>^va  momenu  hujus , 
C refpeciu  ilbus  plani,  funt  nt  iplse  magnitadines,  nempe  ut  |P  ad  R : Centnque 

graviutis 
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8oo  DeCakuloCentri  Gravitatu.  • Cap  V. 

Fig.  tSf,  gravitatis  Sctniiblidi  diflamia  ^ converGonis  axe,  ad  illam  Ungulx  ab  acie  liia  i 
>70.  ut  a j ad  S 7* : Senti folidique  momentum  refpcitu  axis  fui,  ad  iliud  Utigulz  .re- 
fpeftu  aciei  fuz,  (in  ratione  t^uz  ex  magnitudinum  & ddhnturum  rationi^  com- 
^nitur, ) uta  ad  I.  Ut  in  luis  iocis  pallim  oltenlum  elt. 

Quteque  de  expofitis  Ungulis  ( fivc  qiiz  tiguram  Smuum  Verforum,  five  quae 
figuram  Sinuum  Rectorum  fpeibnt,  eorumvi;  partes, ) dida  limt : eidem  ad  mias 
( calculo  rite  adhibito  ) tacile  accommodantur. 

R.  Si  autem  pro  figuris  jam  expofitis  A t<,  ar» ; Protra^U  Coaia^ve  conCde- 
randa;  veniant : Quaties  refbe  b B in  Calculum  veniunt ; pro  a,  rubifatuenda  erit 
alia  quantitas  quz  ad  illam  Iit,  ut  r« , ad  jP ; ut  ad  Propoficiones  przccdentes 
monitum  elL 

Quasjue  de  Iblidis  figuram  Sinuum  Re61orum  Unius  Quadrantis  traduntur ; ea- 
dem etiam  ad  Solida  figuram  Chordarum  in  Semicirculo  Ipe^lantia  traiufereniur ; 
uti  ad  propolitiones  pnuedentes  monitum  ell. 


A. 

Fig. 

166. 


R 

C. 

H. 


B. 

C 

H. 


B. 

D. 


I. 


B. 

E. 


P R O P.  XX. 


Semicyclois,  corrdpondentu  Semicirculi  Generantis,  7rt/>4> : Et 
Partes, Partium  (relp^ve  fumptarum,) Tr^.  Puu  Ai  a = j ADu i 
& b|3<sA=;  jBsA.  Et  fic  ubique. 

Illorum  veto  Momenta,  ad  Momenta  horum,  rel^ftu  ejuldem  r <s 
Tangentis,  ut  r ad  aj  (en  Dt^la^Je/fiaoitera. 

Atoue  hinc  eadem  ref^ftlve  determinantur,  tum  quod  ad  Magnitn-  . 
mt^  tum  quod  ad  Momenta,  & Centra  gravitatis,  in  S^cjr- 
doidcj  quae  liipra  in  Semicirculo  (ptop.  ip. ) & in  Figura  ^ 
nuum  venbfum,  (prop.  17. ) detenninantur. 


Nempe  ( retentis  Symbolis  ut  in  propofitionibus  praecedentibus) 
Semicyclotdis  Ats;  magnitudo,  IXT:  Momentum  terpeftu  vs, 
relpedu  TA,  J ^’7’;  dilbintia  Centri  gravitatis  ii  1«, 
i TA,  : Momentum  relpeAu  A«,  refpedhi  Tv, 

diftantia  Centri  graviratis  ab  A«,  l?— 


iP  + 


i6/l‘ 

S>P 


Complementi  Semicycloidis , A^T:  Magnitudo,  j KP;  Momentum 
refpedu  v«,  \R'P-.,  refpeihtTA,  diftantia  Centri  gravitatis 

A T«,  k T A 5R  : Momentum  refpe^  A»,,l  J 7”  -J-  j R’ ; rc^Au  Tr, 

dKT”  — 5 R’;  diftantia  Centri  gravitatis  ab  A«,j  T*-!-  ; a Tr, 


!7>  — 


16  R’ 
j7> 


Portionis  Semicycloidis  b^<A,  magnitudo  jfX  '-  Momentum  rcfpe- 
Au  T«,  :lsiR;  refpeAn  TA,  j/A’”  — diftantia 

Centri  gravitatis  a t«,  1^-1- i T A,  = Momen- 

**/  ’*/  riS»} 

tum  refpeAu  Au,Jt’R-i-iasR  — lvR’  + ^s=R;  diftahtu  Centri 

gravitatis  ab  A.,  + 

Segmenti  Semicycloidis  bSr,  Magnitudo  i — i r^:  Momentumre- 
fpedu  r»,  i*R’~  tj.X‘~jjjiR-,  et  refpeAu  T A-  l’R‘  — l^R' 

+ ,js6R : 
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Prop.XX,  Tk  Calculo  Centri  Gravitatis. 


8ot 


Tsi' 


•\-^\sbR\  cliftantia  Centri  gravitatis  a ree,  \R ^ ;^TA,Fig.  166. 

. ib  « — I o J 

i ^ 

•JjH : momentum  rcffieftu  I. 

9»— pj’ 

Trapezii  l)S«V;  Magnitudo  u<6+}.rA;  Momentum  refpcftu  t ; a /6 ’ B. 

+ 1 ' ; rcfpcdtu  TA,  ^allR+sbe — J a A ’ — 'j  J A’ ; dillantia  Centri  F- 

gravitatis  a t«,  h\  a T A,  if! — \r^,—  b\  Momentum  re-  K. 

” tfa-f-ja  Ca  + jt 

fpcctii  A a,  1/aA+Jr’A;  diftantia  Centri  gravitatis  ab  A «j 

tf  a 3 j' 

Segmenti  ,Semic>'cloidis , b V A ; Magnitudo,  — 3 r A'  + a -a  + ! r v : Mo-  B. 
mentum  rcfpcClu  T «, — | cK’ 4-«t<  A*  + 5aeA’-|-;aa’+ j';  refpcdtu  F. 
TA,  — ja  A“4- «Vi?  + — Jaa'  — Jj’;  & rcfpetiu  b V,  J e A” 

+ Jat/a?  + I J»/?  — i aa“  — 5a’;  diftantia  Centri  gravitatis  i ra, 

— 9f A”-|- 1 aatiA+j JK u ’4~ H'  , t»  — — liaj' — 4J’ 

— dcR  + iiaj/  + Ar»  ’ ’ — ’ 


i bV, 


3fA?'  + 6avA’  + 9raA’  — tfa.v"  — ir’ 


— tff^-|-iaa9-i-6jt/ 


: Momentum  rcfpeiftu  A»,  ^ 


— R-{-lasR-^Cie  R — Iv^f  + Sa^v+jar-a+JAa;  diftantia  Cen- 
, . , SvR^  — zasR  — R — tajv  — 2j’9 

tri  gravitatis  ab  A «,  ^a •■: — — — - — — . 

“ — 6a  R.]-6j  R+i2av  + 6iv 


B. 

G 


5 R it  r«,  I jf-l ; a b V,  o— ; A"-! : 

jcA^  + jrv  3rA’+3Ji, 

Momentum  refpeiftu  A «,  | -a  ^ ’ + s a’  ^ ! a j R— / A"  + 3 a a v+ ; r*  v ; 

_ ■ ■ L /I  Sf^+Ja’,? — 6asR — i’R-\-6iiJv4-±s’u 

diftantia  Centri  gravitatis  ab  A a, ~ 


Adeo<]UC  exhibentur  tum  totius  Semicycloidis,  tum  cjufdcm  Partium  M. 
expolitarum.  Magnitudines,  & Momenta  refpeiSu  redtarum  expo- 
litarum, ipfaqiic  Centra  gravitatis. 

Qui  autem  de  Momentis  hic  tradita  liintj  ad  Ungularum  magnitu- 
dines, & Solidorom  convcrlionc  fadlorum,  facile  traiisfenintur.  Iit 
planorum  hic  confideratorum  momenta,  (propter  data  ipfa  Cen- 
tra gravitatis,)  relpedfu  rectarum  aliarum,  quocunque  fitu  polita- 
runq  facile  haberi  pofTunt. 

Eademque  omnia  qua;  de  his  expolitis  Cycloidis  portionibus  tra- 
duntur i ad  alias  item,  variis  modis  ablciDas,  facile  erit  accommo- 
dare i additionibus  & liibdudtionibus,  prout  res  gollulaverit,  ad- 
hibitis. 

Quique  de  Cycloide  primaria  jam  traduntur ; Ad  Cycloides  Pro- 
tradtas  S Contradtxs,  facile  transferuntur. 


SI  fopet  T«rtCb,  inlifteiis  Circulus  (quem  Cnxuhnn  Gtueraulcm,  liu  Cioii-  ^ 
ta  xm  dicimiiiq  ) punilo  lui  b ( quod punfhtm  Hutans  sppellabimus ) id'Iam  in  pig  tS6 
T tangens ; qui  lii^reatlcm  rofta  volvi  intclligaiur  ( moiu  continuo  6:  aqii.tbili) 

■ lilii  petiphtrij 
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8oa  tkCalculoCentriGravitatis.  CapA^ 

Fig.  i65.  pM-ipberh^lia  (continua  ad  rc6bm a wlicatione)  commcniuram squalem rc^m 
dooec  b punAum  lineans,  in  Aibbme  iatum , ( adeoque  curram  fuo  mom 
dcfcnbcns  bb, ) circuitu  fedto,  tandem  t « t reikam,  ( in  e|ufdcni  altero  cxucmo 
T,)  iterum  contingat:  ( dum  intcrim  Centrum  fuura  c,  rethm  eCc  deferibat,  ipli 
T ct  T parallelam  dc  xqualem  : ) Cun  am  b b dcfcripiam,  Uncam  Cych^cm  appd- 
labimus ; Rctbm  t«,  C^kuas  ^itt:  Figuram  curva  illa  & Bafc  compreheniam, 
ttA,  FtiuramCrchukfn'.  £)uique  IcmiUem  tcA,  Sermcychdcm : Ht  bifccan* 
tero  ( bafi  perper^cularcro  ) «C  A,  C/chiths  Atem. 

Cyclouiis  autem  Nomen,  quod  fpc^i ; Videtur  ( mihi  laltcm  ) Cjvkis  ( hoc  cft, 
GrxccKv*>«f.  potius  quam  (hoc  cU,  Kwowfanif, 

contradb  ) dicenda : utpotc  qu*  non  tam  Orcuia  fimtlctny  quamT  cx  ctr- 

ctth  oriuntiamy  lineam  vel  figuram  indicat. 

ManifeRum  autem  ell,  ( ex  conRru^Uone 
Cycloidis, ) non  modo  Peripheriam  Cirquli 
Generantis  integnm  ( propter  continuam  Tui 
qux  fupponitur  ad  remm  7<t  appbcationcm) 
ipli T< squalem  cfte;  (adeoque  femil!^  fo 
millj,  &c.  putacnrvam  Semicirculi  «B  A,  re-  • 
tbc7«,&c. ) Sed^  particulatim,  dum  Cir- 
culus Genitor,  Balin  in  $ cooemgens*,  pun^o 
fuo  lineante  ddignai  Cycloidis  pundmm  b; 
redbunT^  ( propter  eandem  commuamituf/M- 
>lu) ) curvx  b/3  «^uaiem  dic ; hoc  eil,  ( du^ 
rctU  b B V bali  parallela,  qus  occurrat  in  B 
Circulo  Gciuton  circa  Cycloidis  Axem  conlU- 
tuto,  Axique  in  V , ) curvx  «B  : Adeoque  , 
& reliquam  rei  iqux;  nempe  reRam/3«,  hoc 
cR  b B,  ipQ  B A curvx.  Et  lic  ubique. 

£c  propterea : Redlara  b V,  ubique  squa- 
le, aggregato  Arcus  & Sinus  rcar,  Sinui 
A competentium;  puu  ( retentis  Sym* 
bolis  propofitionum  pr.uraemium  ) bV  = 
A + Atque  hoc  inditferen- 

ter , five  fit  V pundum,  liipra  C Centrum 
circuli  Generantis,  iive  infra,  five  denique  in 
ipfb  C pun^lo. 

Du^iifque  B«,  bj9,  re£lis;  iiint  (per 35. 
El.d.  EMclidts  ) Anguli  B«A,  proportiona* 
Jcs  ipiisquibus  infiitunt  Arcubusfi  A;  hoed^ 
rcRisbB,  fca^«:  Adeoque  anguli  B«r,  hoc 
dl;,  b^r,  arcubus  B«,  feub^;  hoc eR redis 
T.  Nempe  , ( propter  angulum  io  centro 
duplum  Anguli  in  Peripheria,  per  lo.El  3.  ) 
UtT0  reda,  hoc  cR  arcus,  ^d,  ieu  «B,  ad 
Semiperipbcriam<B  A,vcl  huic  .vqualem  re* 
^tam 7«; -ficangulus b^Tj  hoc eR  B«7,  ad 
A«7  redum. 

Uiviiajuque  7«  in  portes  quotlibct  squa- 
les, in  punitis  f, »,  ^ duiUique , ab 

his  pundis  contadus  ad  pundum  Imcam,  re- 
dis pff  d,^  z,  $ X,  6cc.  ( quibus  panic- 
is fint  in  Semicirculo  , «F,«£,«D.«Z,«X, 
&C.  arcuum  arithmeuce  proporuonaluim  fub- 
tenfar  J erunt,  tura  anguli  f # t,  c • t,  d i*  t,  z^t, 
x$7,&c.  uim, his  squales,  F ST,  H« 7,  Detr^ 
Z«7,X«7,  &C.  ariihineuce proportionales : 
Eorumque  communis  cxcdli»,  pruno  squa- 
lis; puta  f^7,  vc1F«7;  Nempe^  caparsan- 
ili  redi,  qus  cRt  p,  totius7it ; fcu  arcus  F «,rcmipcnphenx  < F A. 

Divifis  autem  hoc  modo,  tum  Scmicydoide  rcitis  r f,  e *,  d f,  &c.  tum  Sankir- 

*-  culo, 
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culo,  rc(ilis  in  i^menta  numero  aequalia,  Gngula  Cogulis 

clivc  coTrdjx>ndcntia : Dudlilque  infuper  in  Semicycloide , \ pun£lis  C»  «c.  ^^S* 

reilis;x,^P,  4V,&c.qu*  parallelae  Cut  reftis  (!z,i'd,  * e,  &c.  Erunt  anguli  omnes 
X?»,  zCr>  di'»,  &c.  zqual^  tum  inter  le,  tum  jpnf^T,  tum  cuilibet  angulorum 
T rt  F,  F « E,  E « D,  &c.  qui  item  (propter  xquales  arcus  « F,  F E,  E D,  &. ) Tunc 
inter  Te  xquales.  • 


Duftis  porro,  tum  in  Semicycloide  reftis  xO,  zp,dr,&c.  cum  in  Semicirculo, 
XO,ZH,  DR,&c.  bafiTtf  parallelis;  mfcribatur,  .tum  Semicycloidi,  figura  cx 
Trapeziis;  tum  Semicirculo,  Figura  ex  Triangulis  correfpondemibus  conflans. 

Eruntque  illa  inferipta  Trapezia,  Trianguloivm  inlcnptorum,  fingula  iingulo- 
rum  rcfpcclive  fumptorum,  ( adeoque  & omnia  omnium, ) plufquam  Tripla. 

Conltat  cniin  Trapeziorum  illorum  quodlibct,  cx  Triangulo  umul  & Parallelo- 
grammo.  Quorum  lUud  c(l  Triangulo  fibi  correfpondemi  in  Semicirculo  ( fig. 
jtf'-,  (eu  itfp  ) ubique  xquale  ; ( quippe  limili,  & xque  alto.  ^ Hoc  autem,  ^lus 
pluiquam  duplum;  utpqte  correl^ndemi in  fig.  170.  parallclogrammo  «eqiiale, 
(xque altum  Icilicet,  &(liperxquali  bafe; ) quod  refpci^Uvi  Trianguli  pluiquam 
duplum  dic,  ad§  A.  prop.  1*7.  olknfum  e(t.  Puta  Triangulum  x 5 p fig- 1<57  « 
xquale  Triangulo  Z«P  fig.*i6-7  feu  169  \ & patallcloeraminura  z^^x,  hg.  i6-], 
xquale  ( uepotexque  altum  & iuper  arquali  ba(e ) Parallcli^rammo  corrcrpondemi 
zl^^rr  fig.  i“o;  quod  Trianguli  correfpondentis  7«  P pluiquam  dtipUim  eUe,  ad 
§ A.  prop.  17. dcraonllratur:  Adeoque  Totum  z ^ 5 p Trapezium,  ejufdem  x;p 
feii  Z « p Triai^uli  pluiquam  Triplum.  Et  lic  ubique.  pjp 

Deinde  continuatis  rcilis  eiX,  «Z,  «D,  &c,  adQ,I,Y,  5cc.  redifquc  5x, 
id, &c.  adq,i, y,&c.  redtifquc  §x,  &c.  ad<, t',  &c.  dudifque  re^is  uim 

AQq,Xl,ZY,^  tumxu,  zwy,fiK.  ipfi  raparallelis;  Circumlcribatur,  tum 
S^icycloidi  Figura  cx  Trapeziis,  tum  Semicirculo  Figura  ex  Triangulis  corre- 
fpondenubus  confbns. 

Erumque  illacircumfcripia  Trapezia,  circumferiptorum  Triangulorum, fingula  Cn- 
gulorum  rerpe^kive  fumptorum,  ( adeoque  & omnia  omnium, ) minus  quam  Tripla. 
Confbiicaim  Trapeziorum  horum  quodlibet,  ex  Triangulo  limul  & parallelo* 

I i i i i 2 grammo- 


«ti  by  Googie 
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Fi-  gfttftrtw.  QtJbfti«qdi(i«n  illad  effc 'Hattgblo  ad  Semkirculum  pdGto , ubiqoe 
’®’  ' jBqjlalc,  ( mpote  fimili,  & sqiie  alto ; ] HoC  autem,  illius  minus  auam  duplum  ; 

iifiwte  rcfpcdUvo  Parallelogrammo  fig.  i/o.  xquale,  ( cum  «que  altum  fit,  & fu- 
per  xquali  bafe  ;)  quod  Trianguli  refjxdtivi  minus  quam  duplum  cUe,  ad  $A. 
prop.  i*y.  olfcnditur.  Puta,  Triangulum  »f  x fig- 168.  xquale  Triangulo  1«X 
tig.  i68,leu  EiParalldograftimum  fig.  168.  xqu^e  Pandldogrammo 
I ^ 5X  fig.170.  adeoque  minus  quam  Trianguli  dupliini,  ut  ad  § A.  prop.  17.  ollen- 
ditur.  Et  propterea  totum  1 C 5 x Trapezium,  ejuldem  I « X Trianguli  minus  quam 
Triplum.  Ex  fic  ubique. 

Fig.  i6<5,  Cumque  hxc  ubique  obtineant : Figura  illa  ex  Tra^xzus  inferipta  five  toti  Sc- 
167,1^8, micydoidi  rbAec,  fiveipfius  portioni,  utTb/3,  aut^bA«,  aut  etiam  /Sbdi'; 
( utrobiquc  enim,  five  de  tota  fivc  de  parte,  eodem  modo  proixdit  dcmonUraiioi  ) 
Major  ell  quam  Tripla  Figurx  cx  Triangulis  correlpondentis,  Inlcnptx,  live  toti 
Semicirculo  «BA,  live  ipfius  correfpondenti  portioni,  iitaBc^  aut  «BA,  aut 
etiam  «BD«:  Circumlcripta  vero,  Circumlcripcx,  Minor  quam  Tripla. 

Cumque,  multiplicatis  Sedionibus,  Infcriptx  & Circumfcriptx  DiHcreiuia  con- 
tinue decrefat  utrobiquc,  donec  tandem  data  quavis  minor  evadat:  Nec  tamen 
unquam  Inlcripta  Infcnptx  Minor  quam  Tripla,  nec  Circumlcripta  Circumfcripte 
Major  quam  Tripb,  clle  pollit : Continuata  m inlinitum  Icilione,  evanelcet  dilfe- 
rentia ; Inlcriptis  limul  & Circurafcriptis  coincidentibus  illic  aim  Scmicycloide 
cjulvc  poruone,  bic  cum  Semicirculo  hujufvc  portione  correfpondeme : critque 
propterea  tum  Semicydois  Semidrculi  tnpla,  tuui  partes  partium  relpedtivc  fump- 
urum. 

Hoc  c/1 ; tum  Semicydois  T b A «,  Tripla  Scmiciraili  «D  A ; tum  iftius  Por- 
tio, b/3«VA,  ledorisnujusBaA  ; portioque  rdiqua  rbiS,  rdiqui  fegmenti  «0«; 
poriioqiie  ^bd^*,  fcdorisBeiD,  Tripla.  Et  lic  ubique.  Quod  erat  primo  loco 
probandum. 

Fla  166  bffc  utique  Semkycltns  ^ Figura  cx  Semicir^uh  & Fiiwa  Stntutm  Vectorum 
i6;,17o!  ( jircuumve  ) compolita.  Quippe  Re^b  quxlibet  bB  V fig.  j66.  xquaJis  duabus 
* limul  bB,BV,  lig.  170,  i6p.  £i  quidem,  li  cx  Scmicyloidis  Trapeziis  lingulis 
( fig.  157.  vd  168.  ) eximi  imdligantur  fua  refpcdi ve  Triangula;  hoc  cx 
Scmicycloide  quam  conRituuncilla  numero  infinita  Trapezia,  Scmidrailus  quem 
ilia  numero  infinita  Triangub,  aut  jllis  faltem  ajqiulia,  conflitiumt ; ( protrufis 
redis bB,  ad  rtiibm  A«  ; ut  pundb  B,  V,  congruant : Reliqua  Paralldogramma 
( prius  indinau,  jam  exemptis  Triangulis  ereib, ) eadcm  cnmt  cum  parallelo» 
grammis  ( fig.  170. ) corrclpondcniibus , figuram  Sinuum  Veriorum  Arcuurave 
complentibus.  Quod  itaque  Trilheum  ffejittutum  dicimus ; propter  paiallelo- 
gnranxu  qux  in  Semicycloido  mterpolitis  mangoiis  obliquabanrur,  mdeoicum  G- 
tiim  rdtituta  m Trilmeo  fig  170.  Quod  quidem  Trilmeum  ali^  non  cft  quam 
iHud  ipiura  fig.  11S6, 167,  id8.  Tirilincum  A t«D,  ^curva  Cydoidis,  & Semicir- 
culi convexa,  rcdlaquc-r»,  oomprehcnlum, ) indebitum  litum,  exempto  Semicir- 
culo, rdtiiutum. 

Atque  in  partibus  fimiliter:  Puta,  ex  Trapesiis  Quadrdineum  /SbAeein  Semi- 
cydoidc  conllitucntibtis,  exemptis  Triangulis  Sedorem  Trilmeum  B«  A confti- 
tuentibus  ( vcl  his  xqualibus ; ) reliqua  Paralldogramma  conflitucnt  Quadrilincum 
JS  b A « TrUioei  rdlmrti,  aut  huiexquale;  HoccR,  in  Scnaicydoide,  Qinnaaili- 
neoiQ-  bjScBA  ( tribus  reihs  b 0, 5«,  «B,  & duabus  "curvis  bA,  B A,  compr^en- 
(iim;)  td Q^filinenm  b^«BA  fig.  x66.  ( tribus  curvis  b/3,  bA,  AD<t,  & 
ie£b/Si^  comprchenfurn ; ) SoSloris  fi«  A duplum: 'Adeoqnc  (quod  ex  unril^ 
componitur ) Quadrilincum  Cydoidis  j9b  A «,  (rct5lis  A«,  «jS,  /3b,  curvaque  b A, 
comprehenfum,  ) ejuldem  Sciloris  B«  A,  triplum.  £i  lic  ubique,  ^militer ; Si  cx 
Scmicydoidis  Segmento  AbV,  eximatur  Segmentum  Semicirculi  ABV;  relin- 
quitur A b B fig.  1 5<$.  = A b B fig.  z 70.  £t  fic  libique.  Quod  & de  eonim  Mo- 
mentis reljx'du  redarum  t«,TA,  aut  aliarum  hilce  parallelarum,  pariter  mielli- 
gendum  erit;  Propter  tum  Magnitudines  tum  Difbnnas  xquaks.  ( Si  veroad  A 
aliamve  redbra  qux  iplis  t«,  TA,  parallela  non  fit,  xdimenturroomema  ; iecus 
erit:  Quippe  tum,  xqualiura  Magnitudinum,  Dilbmix  inxquales  erunt.  Ut  in- 
fia  dicendum  erit.  ) 

Et  quidem,  ut,  inCydoide,  reftabBV  (aggr<^anim  afcus&finus  redi)  ea 
quantitas  dl quam didmus/=a-|-j:  Sic,  in  Trilmeo  reftmuo  ( icu  Figura  Ar- 
cuum ) 
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cuum ) fi  Diametro  A « defiribatur  circulu^  (jiue  ^ b punMo  ordiiuura  applicatur 
ad  Axem  A«,  cU<i  Arcus;  qiw  vero  ad  pcnphcriara  ulteriorem  continuetur  elt 
^ + quacQue peripheria  propiore  interupitur  efi  <i difieremia  ar- 
cus & fimis  rcih  finui  verfo  A V convenientium.  (Puu,  i8^,  bB  =4-l- j=/; 
tig-i85^>  bB  = 4 — s^c\  utrobique  bV  = 4,  BY=rr.  ) Adeoque  fi,  exempto 
ifio  Sctnicircul^  protruderentur  liuc  intercepta: reibe  ulque  ad  A « axem; qua;  pro- 
diret figura  eficc  t^ura  Difieandarum  ai'cuum  finuumque  reitoruin : Sicut,  ex 
Seiqicycloide,,excmp(o  Semicirculo,  figura  Arcuum  formabatur. 

His  iu  conftituiis ; ( Nempe  Semicycloidem  Semicirculi  Triplam  ell^  & par^  g 
paruum  rclpedlivc  fumpurura ; vcl  quod  codem  recidit,  Senucycloidcm  Scmicir-  pj* 

^ culo  dc  Figurje  Sinuum  verforum  Arcuumve  ( hoceif,  Triiinco  reiluuto,)  fimul 
iiimptis  xqualem,  cjufque  parces  partibus  horum  rcfpe^livc  fiimpus : ) ad  c^cii- 
Ium  fic  proc^ixnus : Acccniis  Symbolis  propuliiionuiu  pixccdcntiuffl.  ' 

Efl  Semicirculus  A D«»={  ( per$  D.  prop.  ly.  ) dc  Trilineum  rcfiitutum 

tAD«  ( iflius duplum  ) ij?5P;  per  § B*  prop  I7-  Ergo Semicyclois  (ejurjem 
Triplum  ) tAV<»=:^?'.  Adeoque Parailclogrammi rvfiduum  feu Semicydoi- 
dis  complementum  A t T 

ItemScdlor  BotA  = 4«^-|-ijj?z=  1/^  ( per  § H.  prop.  ly. ) Tnlmei  rdli- 
tmi  portio b^«BA=«.^-|-/.^=/’^,  per^B>  prop.  17.  Ergo  Portio  Cycloi- 
d]sbl8«VA  = |4j?H-|j.ff=r:J/-^. 

Item  Scgnicmum  Semicirculi  refiduum  — \a  Ri—\s 

(pcr§G.  prop.  ly.)  Ergo  Segmentum  Scmicycloidis  refiduum  bjSr^^ 
~\aR~^\sR=UR^\sR. 

Item;  Si,  cx  illa  portione  Semicycloidis  b^aVA;  auferatur  tum  prallelo- 
grammum  b^«B  ( = bj8<(B  fig.  170. ) , tum  Triangulum  «BV=J/,6; 

lioctftTrapeaiiim  + — + • Eclinqui- 

tur  Semicycloidis  fegmencum  AbV  = — v = 

av’\‘\s^vn\f  R — ab^\sb. 

Vd  etiam;  propter  AB  V = ^ + (p^  § prop.  ly.  ) & ABb  = 

— eR^avj  (per  §B.  prop.  I7)’erit  Ab V = — \e R‘\-av^\sv  = ^\aR‘\' 
ijR-\-av-^lJV. 

Et,  (pcciaiim,  S^;mcntum A d C fpropter 4=J7*,  = 

Item,  fi  cxParallclocrammo  AVbK  = /’v  ( propter  A V = v , & bV=/,  )Fig.i6tf. 
c.xiraaiur Segmentum  illud  AbV  = J/^ — ab — Ii <6:  Relinquitur  Trilineum 
A b K ( feu  Icgmenti  A b V complementum  )/o — 4 hoc  ell 

( redu(5ljone facU ) l^R-\-iJv\  Nempe,  tantundem  atque  Semicirculi fegmen- 
tum-AB  V,  modo  didura. 

Porro,  fi  iniclligatur  Semicirculus  (juxta  def  i.  cap.  4.)  ex  infinitis  numero  C 
Scftoribus  confiituj,  ut  A«X,  X«Z,  &c.  vel  etiam  (quod  in  partibus  infinite  Fig 
exiguis,  propter  infinitam  approximationem,  tantundem  valet ) ex  infinitis  nu- 
mero  Triangulis  figuram  inferiptam  complentibus,  utO^X,  P<Z,  dcc.  fiveex 
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Ftg.  167, totidem  Triangulis  Hguracn  circumicriptam  complentibus,  utQ,«A,  1«X,  &c. 
i73>aiit  etiam  Hguram  infcripix  & circumlcriptae  intermediam  ( utpote  partim  inferip- 
tam,  partim  circumferiptam ) complentibus,  ut  Y«P,  &c.  (quae  rcdlis  «Z,  &c. 
utiliorum  axibus  repraelentcniiir : ) Intelhgenda  erit  fimiliter  Setnicyclois  cx  to- 
tidem conditui  Quadnlineis  A«^x,  x;Cz,  &c.  ve)  etiam  (quode^em  recidit, 
iedlione  in  inHnttum  continuata,)  ex  toudeiu  Trapezus  Hguram  inlcriptam  com> 
plentibus,  ut  Ox§«,  pz^S,  &c.  aut  circuralcriptam  complentibus,  ut  Aqg«, 
N i aut  qux  Hguram  partim  inlcriptam  partim  circumferiptam  coroptenr, 

ut  p y c , &c.  ( quae  rcdlis  zt  > &c.  m eorum  axibus  repnefementur. ) 

Cumque  haec  Trapezia  lingula,  ex  Triangulo  limul  & Paralielogrammo  con- 
Hdunt;  quorum  illud  cd  relp^bvo  Semicirculi  Triangulo  squale,  hoc  autem 
rerpci^livo  Paralielogrammo  Trilinei  Redituti  Hg.  170.  luntque  in  eiidem  live  ^ 
T«c  live  ^ T A dilbmiis:  Trapezii  cujulque  momentum  dve  rcfpeflu  re£be 
iive  ref{)c6lu  rcdbc  T A,  ( aliarumve  hilo;  parallelarum, ) xquabitur  Momentis  fi- 
mul  1'umptis  eorundem  quibus  xquantur  Trianguli  ParaUaogramraique. 
f ig.  !/>($,  Cumque  hoc  dc  lingulis  obtineat,  obtinebit  & de  fimiil  omnibus  complentibus 
167,168,  vel  totam  Ara  Semicyloidera,  vel  ipfiiis  portionem  aliquam,  ut  AbiS<e,  b^r, 
*7o*  b^J'd,  &c.  Puta  Momentum  Portionis  Semicycloidis  biS«VA„  rcfpedu  redbc 
Td  vel  T A , «.-quale  erit  momento  Senioris  B«A,  & Quadrilinei  Hg.  170. 
b « B A,  ( rcfjx^dlu  rcidarum  t « vel  T A refpe^ive, ) limul  lumptis. 

Kc  limiliter  odendetur,  Momentum  Segmenti  Semicycloidis  A b V,  xquale  mo- 
mentis Segmemi  Semicirculi  ABV,  & Segmemi  Tnlinci  fig.  170.  AbB,  (rc- 
Ipcilu  rectarum  Ttf,  T A,  vel  hifce  parallelarum,  refpcClivc, ) limul.  itqiulia 
liquidcm  funt,  atque  in  eadem  diUantu. 

Ed  autem  Semicirculi  AD«j  refpeClu  t«,  momentum,  (per  §1. 

prop.  ly. ) Et  momentum  Trilinei  Redituti^  ejufdcm  felquialterum  Icu  ut  ^ 
ad  1,  hoc  cd  I per  §C.  prop.  17.  Semicycloidis  igitur,  relf^u  ejufdem 
T«,  momentum  ( urpotc  illis  fimul  fumptis  squale ) ad  iiJud  Sedloris,  ut  s ad  2, 
hoc  cd  \R^ T.  Cumque  hujus  magnitudo  lit  ( per  ^ B.  ) \ RT\  diUantia  cen- 
tri gravitatis  Semicycloidis  kr»*,  erit  J A Adeoque  ^ TA,  Ejufque  re- 
l|x.-Clu  T A momentum  (magnitudine  in  didamiam  duCla)  \R^7*.  (Quod  se- 
quale  ed  momentis  Sqnicircuii  Trilineique  Redituti,  prop.  ly.  & 17.  inventis, 
liimil  (iimptis  ) Ergo  & Semiquadramalis  Ungula  eidem  inlillens,  aciem  haben» 
Ttf,  td  aciemque  habensTA,  IR^P.  Solidumque  cJulHem  converlione 

circa  T«  laflum,  \R‘R*-,  dc  Semilblidum,  ^RP*:  Atque  circa  TA,  Soliduoi 
IRP^  : & Semilblidum  7^ *. 

Atque  fi  ex  Parallclt^ramrai  ATt«  momento  refp^u  t«  velTA,  hoc  cft 
cx  R^Py  (propter  magnitudinem  1 7*  * 2 didantiamque  Centri  gravi- 
tatis R\)  auferatur  Semicycloidis  momentum  jam  inventuro;  nabecur  Comple^ 
menti  AtT,  momentum refp^u  t«,  \R*P\  refpeClu  TA,  \R*P:  Adedque 
(propter  magnitudinem  modo  inventam,  %RPy)  Didantia  Centri  gravitatis  ejul^ 
dem  ^ 7«,  1^;  atqne  ^ T A,  1 Item  S^iquadramalis  Ungula  eidem  in- 
lidens,  aciem  habens  t«,  \R*P  \ aciemque  habens  TA.  {R*P.  Solidumquc 
ejuldem  convcrlione  circa  T^xlaclum,  \ kP^\  & lemilblidum,  ^RP*i  Atque 
circa  TA,  Iblidum  {RP^\  lemilblidum,  ^\RP*. 

D.  Item  Sedbris  B«»A  momentum  relpedlu  t«,  cd  \fR*-\‘\sbRzr.\aR* 
— \^^Ry  pcr§  M-  prop.  if.  Et  Portionis  Trilinei  redituti  b^«BA, 
rooincnnira  = + J J — per  § D.  prop.  17.  Eigo 

Portionis  S^icycloidis  b^«VA,  momentum  relj^u  tm  ( mpoie  cx  illis  a^re- 
gatum,)  \fR^-\-x\ibR:=zlaR^  ( idemque  ed  & Un- 

gula Scmiquadrantalis  eidem  inlidens,  aciem  habens  t«. ) Adet^uc  (propter 
magnitudinem  §B.  inventam,  \f R=\aR‘\-\s R)  Didantia  Centri  gravita- 
ssb  a R 2^  s R'^  s 


tis  i T«,dt  + =- 


isr- 


18/ 
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: Atque  \ T A,  \ R^ 


: Ejulque  relpedlu  T A momentum,  ( vcl  Semi- 


184  1 8 j 

quadranulis  Ungula  eidem  infidens, aciem  habens  TA,)  \f R^  — ilsbR=\aR.* 
Solidumquc ejuldem converfione circa rtty\aRP’\-^sRP 
— ^svP\  & Semifohdum54^7*+|JjjPP— Atque  circa  TA,  So- 
lidum 
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zJir+WsRPJt-tUvV,  & femiroiidum,  \a JiV-ir'As RT ■{■-^svT.  Kg-  '«Ji 


lidun 

Similiter,  Segmenti  Semicirculi  «8«,  Momentum  (vel  SemiquaHraiitalis  Un- 
gula) rdptclu T«, cU  |«A’*  — — \shR\  &rc?pcdtuTA,  — \sR* 

+ 6 shR\  per  § N.  prop.  I y.  EUque  Icgnicnti  Trilinci  Rcllituti  b^Jr*  Momen- 
tum (vel  ^miquadramalis  Ungula)  rclpedlu  Tff,  — \s R^  — 

rcfpvilCi  TA,  \ *R^  — \sR^-\-\sbR\  pcr§E.  prop.  17.  Krgo  (quod  ex  u- 
mlqiie  aggregaumi  ell ) Scginom  Scmicycloidis  b/Sr,  momcmuni  ( Icn  Seraiqua- 
drantalis  Ungula)  rcfpeilii  t*,  — fjA*  — i\sbR\  & rcfpeiilu  TA, 

Je*A*  — \sR^-\-i\sbR.  Hoc  ell  (propter  arrJP  — d,  & b—2.R  — 
rcljKctu  T!i,  \R^'P — \aR^ — tJ  + & rcTpcilu  TA,  \R'^'R 

— — \\s R^  — -^XsvR.  Adeoque  ( propter jnagniiudinem § B.  invcnwm, 
l»R  — \sR^\R’P  — |j^,)  Dill-intia  Centri  gravitatis  t«, 


170. 

E. 


^ lOXiP — S^V  , , ^ , Ksb 

r-  = |A 5 5-=  ^TA,  S A + -r--^~r-=  iP 

i8a — i8j  9P — 184 — i8r  18« — i8j 


lox  A — y Jti 


Solidumque  tjufdcra  circa  t«  convcrlionc  fatilum  \»RP 


— J s RP — ^ “ I A5P*  — l aRP  — s R j]svP\  & feniilolidimi 

l*RP  — IsRP—^sb  R~^\R P"‘  —\aRP — RP -\-~^^svP-.  Atque,  cir- 
ca TA,  Solidum  \ <i  RP  s RP s bP  = \ RP^ a RP  ~ s RP  - 

«3c  kmM\dMm^\*RP~~\sRP-\--,\shP  = {^RP^  — \*iRP 

— nsRp^^svP. 

Item,  Stgmemi  Semicirculi  BVA,  Momentum  rerpc<5lti  t«,  ie  F. 

& rclpeflu  TA,  — |i%  & reipcihi  bBV', — \c  R* 

-f-  i tivR  — ia*;  per  § L,R.  prop.iy.  Momentum  autem  Segmenti  Trilinei  bB  A, 
rcrpeiilu  t#,  — Je + — {svR-^\as*;  & refpcdlu  TA, — IcR* 

-{-avR-\-{svR~las^\  & rcrjitctu  I>BV,  \e  R^‘{'\sv  R ^\aP\  per  $ F. 
prop.  1 ‘7.  Momemum  igitur  Segmenti  Semicycloidis  bVA,  (vel  Scraiquadranu- 
lis  Ungula  corrcl^ndcns,)  rcfpcvlu  t »,  — \e R*-\‘avR-\-\svR'^\aP-\-i^s^\ 

& rcfpeilii  TA,  — R^-\-avR-\~lsvR  — Xas^  — Jr*;  & rdixitu  bBV, 
\eR*  \avR  -{‘\svR  — l as^  — ia*.  Adeoque  ( propter  magnitudi- 
nem §B.  inventam,  —.leA  + av  + s^v;)  Dilbntia  Centri  gravitatis  i 
— gf 1 2.TO ^ — jeR^j- 1 zavR‘\-9svR—6aj^~^^  ^ 

— (5eA4-^2(I^^-|-(SJ^i  ’ * — (SeA-f-i2^v-l-<5rv  ’ 


bBV, 


— 6eR‘\-iiav^6  sv 


Solidum  ejuldcm  converlionc 


as^P  s^P 

circa  failum.  — |tf AP  + flvy'-t-Jjy7'+-^-4--j^;&*cmirolidum, 

* X A PP  *4“  2 J*  P 

— \c RT-\-\av'P-\-\ivT-\-- : Item  circa  TA,  Solidum, 

* II R 
A P P S^P 

-~\eRP.\-avP-^lsvP  — ~i^, ; & Icmifolidum  , —{eRP  . 


a PP  s"^P 

.\-',avP-\-\svP ~6~R  ' ^"'‘1“  ““  Solidum  \eRP 

a s*P  P 

+ + ^ & femiroiidum,  le RP-^iavP.\-\svP 

aPT  s'P 


a^R  12  A 

Eadem  habentur  ope  Trapezii  b^«V.  Quippe  li  ex  quadriJinci  h/3«A 
fig.  i6(S.  auferatur  Trapezium  b.5«V,  rclbbii  Scmicycloidis  Icgmetmmi  b V A: 
Ejufquc  momentum  ex  momento  Qtiadrilinci  fubdudhim , relinquit  le^menti 
bVA  niomcmuDi;  live  relpeelu  ic^ibc  TA,  live  t«;  unde  & reliqua  conle- 
quentuf.  Efl 
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.8  oS  De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.  V- 

J^ig.  Eft  autem  Trianguli  BV«,  magnitudo } r A;  moniuitum  rcfpcihi  t«, 

\ i(S6,  refpcflu  Tfi,3hX — iri';  5 M.  ptop.  if.  Ei  parallelugrammi  biScB, 

J70,  magnitudo  «4;  momemum  rclpcflu  t«,  i a i*;  rcfpeilu  T A,  iah'R — ja4’; 
per  § F.  prop.  t-j.  Eigo  Trapezii  b|8aV,  magnitudo,  ai  + !ri;  momentum 
relpeillu  tu,  {ai’  + jri’;  rcruedu  T A,  aai^+ri^  — ja4*  — \slf.  Qux 
• rclpollive  fubduila  ex  Quadrilmci  b;SaA,  magnitudine  & momentis  i tradi- 
tis : Kelinquunt  Segmenti  bVA  magnitudinem  \f R — ah  — }j4== — Ja^ 
-i-isA-|-a  v-f-} rv=  — If  ^ -t-av  + Jr »:  MonKntura  rcfpefhi  rcl  cor- 
itfpondijis  Ungula,)  —J  ai* — i si*  = — ja A’* -f  J s'if  * 

■f- aiA — = — jrA”-l-ai;^-(-jst/^  + }as*-l-jj’; 
refpeitu  TA,  5/jf’  — ,}r i j?  — aaiif  — siiP  + jai’+iri*  = — J a i>* 
-(-!  sn^-H a -a’ -Pirt/’  = — ie^’+a»  A-f-JjnjP— !aj*  J sf. 

Unde  reliqua  deducehtdr  ut  pruis.  Trapeziique  Uiihmtia  Centri  gravitatis 


3 a + a J- 
da  -j-  3 r 


i;  4 TA,  ijf  — 


(momento  pet  magnitudinem  divifo)  4 ra, 
d 3 ^ 

SfS-etx^ex  Parallcla«ttmmi  A VbK  momentis,  eximantur  momenu  fegmepti  ' 
A b V ; tebnquentur  Aloraenta  relpeiliva  Trilinei  A b K. 

EU  autem,  ( propter  A V=»,  bV=/,  Dillantiamque  Cemrt  gravitatb  ab 
A«,  vel  bK,  i/;- ab  AK  , vel  bV,  jiT;  adeoqiicab  uT,i»-l-A=i  R — {ti ; ) 
Parallclogrammi  magnitudo,  fv  \ moraenium  reljxailu  A a vel  bK  , i/'o  ; re- 
Ipcdlu  At  vel  bV,  J/v’=/v^  — y/j’;  rclpoilu  «t , i/v A — ifv’  — 
i /-o*  + /•»  4 = i/v  * -f/r  • =/t<  t?  + i/s>. 

Siiuque  ex  \fv‘^fvR — \f3‘—avRr^''>^  — ’i*r' — Jr’,  auleratur 
fcgmeuii  AbV  inonKmum  relpcituT A (modo  inventura)  — Je^*  + at/A’-^ 
Jrii^  — Jar*  — Jx’-,  babetur  }e^  *-J-{rtiA’ — Jr’,  momentum  Trilinei  AbK 
relpeilu  T A.  Idcoque-,  propter  magnitudinem  ( § B inventam  ) le  R-^-lsv)  Di- 

: Adeoque  , 4 

6ejf-t-dso  jeR-^-isv  ^ 

; 4bV,  jaf  — i(=o  — J A)-i--^-*4-^  ;& (rclliiucndo 


liantia  Centri  gravitatis  4 T A, 


jf^-l-jru’  " ‘"V  jejf-l-jjti’ 

magnitntlincm  ) momentum  refpe^  t «,  JeA^-f-iJt/^-f-jr’;  &rc(peilubV, 
lesP'— Jju^+la>  = — JeA”  + Jatijf  + IruA— ;a’ 
( propter  5et>  A’  = 5at;  A — iJvR,  &jjv‘  = svR  — Jr’.)  Vel  etiantYtx  mo- 
raeniis  Parallelugrammi  AVbK,  fy  R^s  f ^ifv  R — i/a*  (modo  tradi- 
tis,) hoc'cll,  CX,  a»^-|-rt.’^-|-{as’-i-|r’,  & at/^-J-ioA'  — Jaj*  — )s>; 
lubduibsmoraentisfcgmenti AbV,  — • e at/^ -J-Jrt/A’-(-;aj’-(-5r ’,  & 
5e^’-)-JatijP-l-4J'jyf  — ^^Jax’  — Jx*,  modo  mventis;  Habetur  Momentum 
Trilyiei  AbK,  refpcilu  ra,  JeA*-l-jxvAr)- Jx’;  &,  refpcilii  bV,  — iejP; 
+ ;a-jjf -{-jxuA — (x';ut  prius. 

Atque  haiSlenus  Sanicycloidis,  partiumque  illius.  Momenta  & Ungulas,  conlide- 
rlvimus  duntaxaj  prout  ad  ruHas  t4J  T A,  aut  huic  parallelas  rcfpeelura  habent. 
Qux  quidem, (propiei* eandem  4 reilisiliis  dilbntiamParaUclogrammorum  bif  <v, 
live  ut.iiidiiiau  jacent  m Semieyeloide  lig.  idq,  idS.  live  ut  treila  in  Triiined  re- 
IHiuto  fig.  170.  Et  Triangulorum  lirailiter,  ut-rEplaiB«P,  lig.  idq^i^Ja^tiK 
qucaxjualium  B“P,  fig.  idp. ) alia  non  funtquam  aggregata  parniim  earrefpon- 
. demnim  in  Semicirculo,  & Trilineo  Reflituto,  fig  icp,  xqo.  Et  Momenu  Ungii- 
ixque  qux  Semicycloidcm  ipcibnt,  rcIbeUivorura  Momentorum  Ungobrumque 
aggregata,  Scmicircnlum  Trilmcumquc  illud  tclpeilive  rpuUamiiim.  ' 

Veium  fi  ad  rcilbm  A «,  aliamvc  ipHs  t «,  T A,  non  paraUclau  exigantur  ; live 
ut  Unjbibrum  aciem  live  ut  librationis  a.xem ; Quoniam  aUa  eli  inde  diibniu 
Parallupgrammorum  in  Semieyeloide  inclinatorum,  aujue  eictlornm  in  T(ulmeo 

■ Kelfa-:- 


DW 


Prop.  XX.  De  Calculo  Centri  Gravitatis.  8op 

Rdtitiuo-  aliiorcacihucindaguicopusenr,  quo  dilbntiaiuin  varararum  jufb  ra- 
tio lubcauir. 

Imdlii*;uur  iiaquc,  utpmis,  lum Semicirculus  in  mmuu Triangiib,  ui  Y 
tiim  Scmicyclois  m toudcm  Trapezia  corrcfpomicmia,  ut  diltrfbui ; quxi^>i73, 

tigurjin  miobiquc  inlcTipix  fi:  circundcripuc  inu-rmediam  ( utpotc  parum  infcrip- 
um  parum  circumlcripram  ) compleant.  Qu*  fuis  Axibus  (lu  Diametris  B «, 
reprxlcnuri  intelligannir.  In  quibus  itaque  refilis  fua  rerpefilive  Centra  gra- 
vitatis conltiuua  fore,  conlhi  ( ex  prop.  y.  hujus, ) IMtein  inde  diflare  dilbntia 
qiu- data  quavis  minor  fit;  quxquc  f^lione  in  infinitum  continuata  cvanefccc- 
Cumque  cx  pr.unonllratis  (§A, ) Trapeziorum  illorum  quodvis  ex  Triangulo 
conlbt , rdj>e£livo  Semicirculi  Triangulo  aquali,  fit  Par^clograramo  cjulclcra 
Trianguli  duplo,  ( iiipotc  xqiiali  ref{>C(Slivo  Trihnei  rdfiiuti  Paralldograimno : ) 
IntJligaiur  Trapezii  Triangulum  illud,  ut  v/St,  ( ipfi  Y « P fimilc  fit  aquale  , ) 
mrmquc  ad  politum,  ( wr  cujus  itaque  Centrum  gravitatis  traiilirc  intelhqatur 
b0  retia;)  adeoque  Parallelogramraum  (Trapezii  reliquum)  m duo  Parailclo- 
gramina  dimidia  dirimere,  ut  y,  »|25  p.  Per  cujus  itaque  bipartiti  P,^rullJo- 
grammi,  (eu  duorum  Parailelggratnnionmi  finnil  funiptorum,  conmnme  Cuuriun 
gravitatis  non  minus  tranfibii  b.flre^ih,  quam  fi,  exempto  Triangulo,  ( quod  in 
Trilineo  rdfituto  Kt, ) uinnque  ddem  b ,5  rciiU  adjacerent  dimidia  illa  Parailclo- 
gramma,  utrinque  jaiu  xqualiier  remota.  Qiianquam  enim  in  (eclionc  definita, 
major  fit  B Y quam  B P,  & bvquam  ; icctione  uintn  in  infinitum  continuata  ; 

• diilv  r>.nua  nia  in  axiualitatem  fenfim  evandeit ; ut  cx  prxmonifratis  patet. 

Re  lic  conlfriiita;  Momentum  Trapezii  cujufVis,  uty^';?,  .ad  momcnumi 
corrdpuiideniis  Trianguli,  ut  Y «P,*rc!pev:lu  ejuldem  A «,  ( adcotjiic  & Ungula 
lupcr  iilo,  ad  Ungulam  fu|Kr  hoc,  nux  comimincm  Aciem  habeant  .A<« ; Soiidum- 
que  illius  ad  Solidum  hujus  convcrlione  circa  A«  fadum  ; ) dhn  ratione  quae 
componitur  cx  magnitudinis  ad  raagniiudmemrationc,  ( hocdt,  fedione  in  infi- 
nitum continuata,  ut  j ad  i,  per  ^\  ; ) atque  ex  ratione  Dillamix  Centri  gravi- 
tatis illius,  adDiibntiam  Centri  gravitatis  hujus,  ab  c.idcm  A > rct^b. 

Jill  antciu  Centrum  gravitatis  Trianguli  Y « P,  in  ipla  « B ; cjulquc  ab  « difbn-  ^ 
tia  dt  ^ « B,  ( per  § C.  p'.  (>p.  «5.  hujus ; ) adeoque  ab  A « difbntia  clL  | B V = | fic 

^ T tf,  I V el  = 3 A.  ^ ^ 

Trapezii  veroy  p,  Centrum  gravitatis  in  bi3p6fitum,  ^^difbt^/3b.  Cum 
enim  Trianguli  I*  iS-T  centrum,  i ;3  diflct  fic  paralldogianuui  biparuti  feu  ex 
duobus  com|)o(iii,  Sy,  l3p,  centrum  i $ diflct  per  6 hujus  ; Utque  utruni- 

quem^brdU,  ut  modo  oflcnfum  cit : Horum  ab  invicem  dilbntia  erit  «iSbrr 
1 0 b — 3 5 b : Hsc  itaque  centrorum  ab  invicuu  ddbnti:^  divila  in  magnitudinum, 
qux  funtut  i ad  2,  ratione  reciproca;  pro  communi  utriufque,  hoc  dlipfuis 
Trapezii  centro  graviutis,  rupcraadiidifbntix  Centri  Paralldogrammi  ^ pundo 

iriemcmiplius  |3b,  hoctUd^h;  per  a.*;. cap.  prxced.  Nam,  ut  5 = i-|-  r, 
ad  I ; fic  1 ^ d,  ad  d ^ t>-  Adeoque,  propter  1 -j-  ,§  ==  15  = | , T rapczii  centrum  gra-  * 

• vitatis,  in  i3  b pofitum,  a 0 di/bbit,*  5b. 

Et  propter^,  ejufdcm  i 7 « dilbntia  erit  5 V«  = |-6;  fi:  ab  An  djfbntia  bB 
( = 0ce=BA)-t-|BV  , (ui  cx  Schematis  infpce^u  facile  conlbbit; ) hoc  ell 

Kalio  iwqiie  difbntiarum Centrorum  graviatis  TrapczJi  y^'|p  , fic  Trianguli 
Y « P,  ab  eadem  A * ; nempe  b B + ^ B V ad  | B V,  feu  4 1 j ad  ^ j ; cum  ratione 

^ niagn:tudiiuim  j ad  i ( multiplicando  ) compofiia ; exhibet  rationem  momento- 
rum 3 b B-|-JBV  ad|BV,  feu  j 4-bi-^^d  |r.  Hoc  cfl,  Momcnuim  Trapezii 
y p,  m luo  liui,  ad  momentum  Trianguli  Y 4 P in  luo,  rdpo^lu  cjufdem  A « 
rcfilx  ; e(t  ut  TrianguluUiusJH  dilbntia  ^bB-j-^BV  fufpcnfi  momenuim,ad 
ejuldem  IbijKnfi  in  dilbntia  |B  V,  ( hoc  eft,  in  fuo  fitti,  ) momentura  rdpci5lu 
.ejulikmAot.  Hoc  dl  { propter  eandem  Trianguli  magnitudinem  ) ut  dilbntia 
3.b  B -f-  ^ B V,  ad  dilbntiam  ; B V.  * Hoc  eff,  m ^ B V ad  5 B V ( leu  ut  y ad  2,) 
atque  mliqicr  ut  3 b B ad  | B V,  leu  p b B ad  2 B V.  Hoc  ell  ; ut  j ad  2,  atque 
inluper  ucp4  ad  2 r. 

Qj.uh1  quidem  cum  ubique  Eit : Ratio  momenti  Trapeziorum  limul  omnium, 
live  qux  totam  Semieycloidcm,  live  qux  iplius  Portionem  ut  biS«A.  complent; 

( quippe  de  partibus  perinde  proc^it  dcmonlkraiio  atque  de  cpiis  ; ) ad  momentum 
ommum  Tnanauloium  complcmiura  vel  totum  Semicircuiuro,  veJ  iplius  Portio- 

Kkkkk  nem, 
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De  Calculo  Centri  Gravitatis . Ca  p.  V. 

Heni,  utB<A,  re(ptflivc  ; eaellt]uara  habem  omnium  lilorum  trunciorum  ut 
Y«P,  in  dtfttntiis  refpeitive  jbB-t-JBV  rulpailbruin  momenta,  3 nxtmcnta 
eorundem  in  dillantiis  rclpetlive  i B V lufpenibrum ; (eu,  ut  oinnu  Y « B 107,  BV, 
adcademjn  |BV  rcfpeilivc  dudia,  atque  infupcr  ut  eadem  omnia  Y « P iiLjbB, 
ad  eadem  tn  | B V reTpedtive. 

Cumque  fit  eadem  ubiqtic  ratio  trianguli,  ut  Y « P,  in  5 B V,  ad  idem  in  { B V ; 
adeoque  Se  omnium  ad  omnia ; nempe  ut  7 ad  a : Scdnoncadem  ubiqucratio 
Tnangidi,  utY«P,  injbB;  ad  idem  inJBV;  propter  tum  Triangulorum  fii- 
per  atquales  bales  inarquakm  altinidincm,  tum  aliam  atque  aium  rauonem  b B ad 
BV,  noeell,  arcus  aci  linum;  Prouterca,  rationi  7 ad  a;  alta  eonfocianda  ell ; 
Quam  nempe  habeant  omnia  rerpeitivc  triangula  ut  Y « P in  j b B,  ad  eadem  in 
; B V ; leu,  quam  habent  omnia  in  9 b B,  ad  eadem  in  a B V,  rclpilive : Hocaelt, 
Quam  habet  Nmcuplum  omnium  b B,  tu  fu,  ( hoc  clt  B A arcuum  arithmetice  . 
proportionalium,)  authis  xoiiaiium  ^ S Trungulum  «t  i lig.  j/o.  complcmium , 
m rcjpfffmt  TriM^ula  Y « !r,  leu  ( propter  aiqualcs  omnium  bales  ) 
r«»« «////«ofitra  V « relpeitiras,  (hoceli,  limis verlbsatcuum  B«,  qm  cuni  BA 
complent  Scmirirculiim, ) fcu  in,  iplis  xquales  , b^,  leu  miuMa  fiua/tigiamiiu 
his  proportionalia  figuram  Sinuum  Veriorum  leu  "Trilineuni  Rdiitutum  hg.  170. 
complentia:  Ad2)up/um  omuiumBV  (Sinuum  Replorum  eorundem  arcuum  BA,) 
aut  nis  aqualium  fu  ( compIcnuumTav' liguram  Sinuum  reblorum  totiui  Semi- 
circuli fig.  i"o.  ) m eiuicmrejpepiw  TriM^uh  fcu  Triangulorum  AltitudiutS, 
uut  mautuTurahe/eiramma  i^is  Proportionalia  : Hoccll(  in  Trilineo  Keltituto  . 
fig.  170.  ) quam  habet  Nimcuflutn  omnium  b |S  m jS  C,  ad  ‘hkplum  eorundem  b f 
in  i8»,  relptelivc. 

At  b in  ^ C leu  ^ « diiita,  exhibet  rpfius  b g momentum  refpcilu  A « ; adeo- 
que omnes  b|3  in  rcfpcdiivas  iB  C leu  fu,  exhibent  refpeihi  ejuldem  A «,  momenta 
omnium  bS,  hoedt  momentum  Trilinei  At«;  Adeocjuc  Niuuuplum  omnium 
b S in  (3  C,  cll  Noncuplura  Momenti  Trilinci  A t « refpoihi  A «.  Kt  limiliter  in 
portionibus:  Puta,  Noncupluin  omnium  b 18  portionem  b 8 «B  A coraplciiium,  m 
rcfpeffivas  « C Icu  ^ « duitarum,  ( hoc  elt  mmiu^ab-,  poaioncm  b««BA  lj«- 
ibmia, ) ell  Noncuplum  momenti  portionis  biSaBA^  rcfpcdlu  ejnfdeiii  A a. 

Atqoe  omnes  exdem  b 8 in  S » fig.  170.  feuinBVhg.  168,  idp!  Exhibent  Ti/- 
plum  Momeiin  Semiciieuli -ADa,  aut  ipliiis  Scitoris  B a A,  (proinde  Ti  ungulis 
^totuni  Semicirculum,  aut  iplius  tantum  Seilorcm  coraplemibus,  intelhgatm, ) re- 
IfxYlii  Diametri  A a;  per  § A.  prdp.  18. 

Adeoque  Y>»pAo»  oraniumbSin  8»,  ell  de.r/H/)AqM  roomrtni  Semicircuh  aDA 
relpcdti  iplius  A a : Atque,  in  partibus  limiliter,  rclpcitive  lumpiis. 

Adeoque  Noncuplum  omrtiumbS  m SC^  ad  'Duphm  carundem  bS  in  3»,  ell 
utNoncuplum  inoiuenti  Trdinci  ReHituti  Ara,  ( tjufvc, portionis  bliaBA,) 
lig.  170.  rclpechi  reibe  A a ; lA  Scxliipwn  momentum  Scmiciiculi  AD  a,  (equive 
SoCToris  rcljKitivi  BaA, ) xclpeitu  DianKtri  Aa:  Vel,ut  7'r//i/iw»  momenu  d- 
lius^  ad  ‘Duplum  inomcnti  hu  jus. 

Eli  autem  ( per  § G.  prop.  17- ) Trilinei  Rellituti  A ra  fig.  170.  tnomentum  rc- 
Ipcdlu  A a, } ^ ’ — xJi'\  adeoque  hujus  Triplum  — 6R'\  Et  momen- 
tum Semicirculi,  rclbcdlu  Aa,  pei  §Q^prop.  X7.(A’>;  hujufque  Duplum  ljf>. 
FJtergo  Triplum  illud  .ad  Duplum  hoc;  ut  jAlY" — ad  IA”;  hocdl, 
— 144.^’,  adjaA?*:  Seu  ui  pjP " — 144  A”  ad  32  Al“.  Atque  hac  de- 
mum ratio  (ut fiipra oilenium eft  ) rationi  7 ad 2,  hoc  dl  80 ./f  ’ ad  jz ' A”  con- 
junila;  exhibet  lauonuu momenti Scniicycloidis  Ara,  admoineaiium  Sciniciftiili 
ADa,  rcfpeitu  cjufdein  Aa  rcilx;  nempe,  ui  — iA  Cura 

itaque  momentum  illud  Semicirculi  fit  J AI’:  Erit  Semicydoidisniuincntiun  rcrpollii 

A a (leu  torrcfpondetu  Ungula  Semiquadrantalis,)  R 
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Atque  hoc  Momentum  per  Seraicycloidis  magnitudinem  3 .fP  ( § B.)  divifiim  ; 
exhibet  ejuldem ab  AaCentti gravitatis  dillmtiam,  JY'—  ; adeoque, » tT, 
lOR^  ^ 

&(  reflatuendo  magnitudinem, ) epiltlem  refpeaii  tT  momentumj, 

iJifiP’. 


Prop.  XX.  T)e  CalculoCentri  Gravitatis.  8ii 

+ l Solidumque  converfione  hdura  (-uipoic  ad  UnguIain^jtP  adFig.  itfS* 
£,)  circa  A«,  — &circaTT,  + Seinifolidaquc  ho- 

rum  dimidia. 

Eadcmquc  Momenta,  ex  rerpcdivis  Farallelogrammi  A «tT  momentis,  hoc  cft, 

( propter & A«  = iiP,  dillantamau*  Centn  gravitatis  live  i rTlive 
ab  A«,  c\\JiT\  lubducla;  relinquunt  Complementi  Scmicycloidis 

AtT,  nioincntum  rcljxCtu  A<  ( leu  correlpundentera  Ungulam  Seniiquadranta- 
lem  ) & refptau tT, (Et  Solida  Semilblida- 

que  corrdpondcnua,  ad  hxc  Momenu  Ungulafve,  ut  ^ leu  1 P,  ad  ) Eadcm- 
quc moracma  Complementi  Setnicycloidjs  per  magnitudinem  ^{JIR  (ptr  §B  ) 

iSR* 

divifa;  exhibent  ejufdcmab  A«diftantiam  Centri  gravitatis 

* 3 * • 

Similiter^  in  Scmicycloidis  portione  bjS  a V A.  Momentum  hujus,  ad  momen- 
tum  Sccbris  in  Scmlbirculo  corrcfpondentis,  B « A,  i^fpot^  ipllus  A (ut  modo 
oltcnlum  cft,  ) eft  ut  y ad  x ; atque  infiiper,  ut  Triplum  momemi  cyrcl}K>ndentis 
Portionis  Trilinci  rellituti,  bjSaBA  , ad  'Duphtm  momemi  Scdons^-micirculi 
B<»  A ; refpedu  A «. 

Elt  autem  Momentum  Portionis  Trilinei  Reftitutib  |S«B  A,  refpcwlu  R 

\asR  — vR^t  (per§H.  prop.  ) adeoqi-ie  cjuldcmTripium  3 a/vP 

— IV  R^  \ & momentum  Senioris  B « A,  rclpedlu  A ^ v * -f*  S J * A*,  (per  § S. 

prop.  ly.  ) hajufque  Duplum  \vR*-\-\s*R,  Ratio  itaque  quam  habetTripIum 
illud  ad  hoc  Duplum,  hocclt  R-\-  s R — ^vR'  ad  ; Icu 

pa’-|- f ad  2,  leu  y j*ad 

^vR  ( addendo)  conlbciata;  exhibet  Momenti  Pomonis  Seinicycloidis 

b^tfVA,  ad  momentum  correfpondeiuis  Scdloris  B«A,  refpcduA«,  rationem, 

R-{-  $ 2id  ^v£-\-  is*.  Cum  itaque  Sedloris  momentum 
illud  fit,  \vR^-ir\^^  ^ (ut  modo  diilurai)  ent  Portionis  Scmicycloidis  b£«V  A, 
iDomemum  refpeilu  A®,  ( leu  corrcfpondcns  Ungula  Semiquadrantalis ) la*  R-^ 
lasR-\vR'-^tU'^. 

Atque  hoc  momentum,  per  Pordonis  Scmicycloidis  b^aVA  magnitudinem 
lfRz=:}uR-^lsRy  (pcc§B.)  divifum  ;cxhibctaiftamiamCentn  gravitatis  ab  A^ 

pa*-px8aj— 8-^/>e-Pyj*  4t/jP-|-2j*  ^.vR-^-zs^  , 

- — — — • Undc  ciiam  c- 

i8a-fi8j  pa-i-pr  " 9/ 

jufdcm  tT  & bK  diftantia  facile  colbgitur ; & momemum  relpe^lu  illaium. 

Item  Solidum  eiufdcra  circa  Atf  converfione  bu5lum,  \a^T  -\-\asT  — \vRR  ’ 

& Icmilblidum,  hujus  dimidium. 

Si  autem  ex  rodus  Scmicycloidis  rdjpe»5lu  A«  momento,  iliPP* — fubdu- 
catur hoc  pordoms  b |8aV  A momentum  \a*R-\-\asR  — \vR*-\-^s*R:  Re- 
linquitur Segmenu b ^ t momentum rcfpebtu  ejuidem  — \R^ — la' R 

— \ as R>\-\vR* — R ; fcu  (propter  a = \T — a,  Seb  — zR — l^RT 

— \sRT  — R-\~\»^s  R — \bR^  — Quod  per  magnitudinem  — 

\sRj  ( § B-  ) divifum ; Exliibet  Centri  graviuds  ab  A*t  diftantiam , \T  — + 

A.bR  — ...  iA’ 


Unde  etiam  e- 


pa  — 9J  p«  — pj 

zb^ 

4*  ^ refpefluT  t,  momemum  \ i^R 


— : Adeoque  i T t , Ja  — 


l<isR+ls^R  + \i(PR. 


Ex  illo  autem  Portionis  Scmicycloidis  b|8«VA  Momento  (Ungulave)  re- 
fpoiiu  A«;  fi  fubducatur  Trapezii  b0«V,  rclpoilu  ejufdem  A«,  Momentum 
Ungulave:  Relinquitur,  rclpcdlu  cjuldemA«,  Momentum  Ungulave  Segmenu 
Semicyclouiis^  bV. 

Componiuiv  autem  hoc  Trapezium,  ex  Paralldogrammo  bj2«B,  6c  Trhngulo 
«BV.  Paralielogrammi  magnitudo  (propter  baiin  bB=:«,  Qc.  altitudinem 
\m-zzL  dlah\  Ccmrique  gravitatis  (utpotcinlui  medio  pofiti)  ab  A«  di- 
' Kkkkka  ftanda. 
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8 1 2 De  Cakuh  Centri  Grervitatis.  Cap,  V. 

Fig.  i«8,  {Untia, + = = Adeoquc  momentuin  \fab.  Tmnguli 

it9,i7a  magnitudo  (propter  BV  = r,  & V«=ai,)  JrA;  Centrique  graviutis  ab  A« 
dilumia  («JBV=lr:  Adeoque  momentum  ieipedtu  A<,  Momentum 

iuquc  Trapezii  bS«V  refpeSu  A«,  efl:,  {fah-\-is‘h:=ifRAr»sfl — 

— — 8J*v.  (Magnitudo  autem,  ab'\-{sh'.  Adeoquc  Centri  gra- 

vitatis  ab  A « DJfcmua,  -J- — , = J « 4-  ~ — — r. ) 

’ 6 4 + j j ' na  + tfr  ‘ 

Illud  autem  Trapezii  Momentum , ex  Portionis  b 4 « V A momento  ( modo 
reperto  ) j 4' ^ + 1 fubdudlum  j relinquit, — {a’/! 

1 +54rA  + rir“^ — 5t/^’-(-54’ii  + j4Ji;  + { j’ti.  Momentum  Segmenti  Se- 
micycloidis  b V A rerp^lu  A « ; Ungulamvc  correi{Mndentem.  ( Solidumque  & 
Seroifolidum  ejufdem  circa  A « converlione  fadlum,  ad  Ungulam  illam,  ut  P, 
&iP,adR.) 

Quod  quidem  momentum , per  magnitudinem  ( § B-  inventam  ) — s^R 
( = — j4^-|-{r;S)  -|-av+srv,  divifum  ; exhibet  Centri  gravitatis  ab  A« 

— 1»^ R -j- Sat R -i- j‘ R — 8 ti^“  + 64’ i»-|-t!4  rti z j*ti 
d tiam  --  ^ __  „ . 

, ,,  ,*,34r^  + r’^  — 8v^'+34rii-4-zr’ti 

hoc  elt  J 4 + 2 VV ' > feuSu  — 

— 6e  jP+ IZ4V  + « Jo  ’ 

8vR’  — jar^  — PR—jasv  — zr‘ti  ,,  , , , 

'^(Seye+iz.tT+Sru  ’ ^ 

vel  bK  dilfcmtia;  ejulque  relpcdlu  hujus  Momentum,  Ungulave:  Solidumqne 
& Serailbhdum  ejufdem  circa  tT  vel  bK  converlione  fadlum. 

Si  autem  ex 'Parallelograrami  AVbKmotaento  refpedlu  A«  (§G.  tradito) 
lf’v;  hoc  ell,  ex  la‘v-^-  asv  -{■  i Pv,  auferatur  momentum  fcgmenti  AbV 
rerpedlu  ejufdem  A « , ^ jam^ inventum j »‘R  + iasR-\-^s'R  — \vR‘ 


L. 

Fig.  166, 


Fig.  170 


Fig.  idS, 
11I9. 


_ _ ..  _ gravitatis  abA«, 

%vR^-\~l^R  — 6a3  R — j’^-(-64jo-(-q.j*u 

6e  R -\-6  sv 

Hzc  eadem  Momenta  & Solida,  alia  adhuc  methodo  fle  invefligantnr. 

Omnia  momenu  redbrum  bV,  aqualibus  intervallis  fumptanim,  ( five  totam 
Semicycloidem,  five  iplius  fegmentum  ut  bVA  complentium,)  refpeao  redhe 
•A  «;  momentum  integrum  complentia : Vel  omnia  Triangula  reituigula  Ilbfl». 
lia  eildem  inlillentia,  Semiquadranulem  Ungulam,  aciem  habentem  A«,  com- 
plentia: Sunt  totidem  Semiquadrata  earundem  bV  reflarum  : Hoc  ell,  fcnii- 
liimma  quadratorum  redbrum  omnium  bV=hB-j-BV=4-(-  r:  Hoc  eft, 
fcmifumma  omnium  4= -(- zur -j-j’;  leu  fiimma  Omnium,  1 4* -f- 4j-i- 5 r' ■ 
fumpiis  V ariihmeucc  proportionalibus.  , ’ 

Sunt  autem  J 4^  Jeu  lemifumma  quadratorum  omnium  bB  reflarum: 
Idem  atque  momentum  Trilinei  rellituti  At«,  (quam  figuram  ytemm,  non  mi- 
nus quamSmuum  veriorum  figuram  ede,  ollendiraus  (j  A.  prop.  17.)  cjufve  fcg- 
roenti  bBA,  refpedlu  A«.  (Eli  enim  magnitudo  ciijulque  bB  = 4,  qua:  ita- 

3ueinfui  Icmillem,  fca  Centri  gravitatis  dilhntiani,  \ a,  dudla;  exhiljt  eiuC- 
em  refpedlu  A « momentum,  ( 4*. ) Nempe  Triluici  A t « momentum,  { RP* 
— 1J?>:  EtS^mentibBA,  momentum,  — j 4' /"-f- ar.ff  — t,.iP’-j-!4»t/  per 
) G,  I.  prop.  17.  ’ 

Item  Omuit  j f ; feu  femilumnu  Quadratorum  tcclarum  B V ( Miualibns  in- 
tervallis  liimptarum)  Semicirculum  AD«,  ejufve  fegmentum  ABV  comden- 

filim  • aO-  A Co.vvit...-....];  V A ner  _ “ 


Iis  amem  jam  inventis  Otnu.  ( a>  -(-  { j» ; fi  addamur  0»w.  4 r,  ( ut  modo 
ollenlum  eft ) habentur  Omu.  |a’-|-4j-j-(j*;  Momentura  Seioicycloidis.  ciufi 
ve  Sternenti  bVA,  refpedlu  A».  ■ ^ 

Adeoque 
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Prop;XX.  • De  Calcuh  Centri  Grimtatis.  ^ i j 

Adeoque  (i  admicumusaMomemum  illud  Semicycloidis  Segmemive  liii,  per  » 
pnecedeatem  methodum,  jam  inventuro : Inde  ooU^tur  fuitima  oronium  as  \ 
noc  efl,  fa£luffl  ex  omnibus  ordinatis  in  Semicircula  du^  in  refpe^vos  arcus 
jpfis  & vertice  interceptos. 

Quippe,  (i  ex  Momento  Scmicycloidis^  rel^dlu  re£bc  ($H.  invento,) 
aufCTamus  tum  {RT*  — ^R^y  tura  \ R\  (hoc  clt,  fummam 
Otnn:  1 «*  + s ) Quod  reila^  ^RT\  cft  furoroa  Otnn.  a s. 

Similiter;  Si  ex  Momento  Segmend  Semicycloidis  bVA,  rcfpc^u  A«,  (§K. 
invento,)  — R-^^asR-\-t\j^R  — | + io*  aufe- 
ramus,- tura  ^sa*R-\-asR — vR^  tum  ^vR*  — + 

( hoc  eft  fummam  Omn.  { 4* 4* i co  fpcibjitium ; ) Quod  rclUt, \ d^R — {asR 
eft  fiimma  Omn.aSy  co  (^dhtntiura. 

Si  vero  Momentum  iUud  mtegqim  five  ^licycloidis , five  Segmenti  ejus 
bVA,  nondum  ut  inventum  alfumatur;  Eadem  fumma  Owv.  4 x,  per*  fc  haoe- 
tur,  per  § K,  L.  prop.  18.  (Completur  utique  Solidum  AbBV.  ibidem  de- 
Icriptum,  ex  du6lu  redarum  bB  = 4,  inBV==J,  rcfpedive. ) Nempe,  qu« 
totam  Semicycloidcm  fpedant  ^ RV^\  Quaque  ipfins  ^gmentum  bVA,  \ e^ R 

— ^ 4j ^ + 3 4 Jt/.  • 

Additis  igitur,  pro  tota  Scmicycloide,  tum  * — 2^’  = Oww.  Ic*;  tum  Fi|. 

I = Offjw.  5 x^i^um  i\RT^  = Ofm.  as\  Habenturf  quatenus  totam  Semi- 
cycloidcm  fpedant,  Qma.  1 4*  + <*  J 4"  1 = Hoc  cft  Momentum  Semicycloidis 
rcfpedu  A«,  — \R^-  Uc  fupra  § K.  ■ 

Addiufquc,  pro  Semicycloidis  Segmento  bVA,  tum  — R-\-  as  R-^vR* 

4-  5 4*v  = Otnn.  1 4* ; nim  \vR*  — \s^ R -{'iS^v  = Omn.  1 ^ ; tum  J 4’ jp 

— {as  R-\~ls^R-{-lasv:=:Omn.as  '.  Habemur  Omn.  { 4^  4^-*'4“  co 
fpedancia Hoc  eft,  Momentum  Segmenti  Semicycloidis  bVA,  rcfpcihi  A«, 

— + — \vR^’\-\a^V‘^\asv\-\s^Vj  ut  prius  § K. 

Unde  Centra  gravitatis,  Solidaque  converfione  feda,  eodem  modo  quo  prius 
elicientur. 


Item,  Si  Momento  Sementi  b VA  refpedu  A ^ fic  invento ; addatur  Mo- 
mentum Trapcrii  b^4V  (§K.  traditum, V Habebitur  portionis  b/*«VA  Mo- 
mentum refp&^lu  A a;  idem  nempe  quod  aua  methodo  pi^  exhibitum  eft  $ I. 
Unde  eiuf4m  Centrum  gavitaiis,  Soiidaque  converlione  eodem  modo  quo 
prius  eliciemur. 

Exhibuimus  itaque  tum  ipGus  Semicycloidis  (adeoque  & Cycloidis  totius) 
ejulquc  partium  cxpofitarum,  tum  Magnitudines,  tum  Momenta  refpcdlu  recta- 
rum aliquot  expoGrarum;  carumque  Centrorum  gravitatis  ab  illis  rcClisdiftan- 
tjas  : Et  propterea  ipfa  eariindem  Centra  graviutis.  Datis  cnira  Centri  gravita- 
tis diitantiis  ^ duabus  in  eodem  plano  reCtis  ( non  invicem  parallelis ; ) datur 
ipGmi  graviUtisi  Cemruju,  per  prop.  %6.  cap.  pr^ed. 


pi^  exhibitum  eft  $ I. 
e &ta,  eodem  modo  quo 


Atque  hs  quidem  ita  tradius ; non  em  diHicile  in  aliis  item  Cycloidis  Seg- 
roencu,  vartts  modis  abfeilUs,  tum  Magnitudines,  tum  Momenta,  adeoque  oc 
Centea  grantaus  detormicafe,:  Additionibus  feilicec,  & SubduCboaibus  feCljs 
prom  res  poftulavcrit; 

Eademque  Segmeiita  qu2  nos  ad  aliquot  reClas  comparavimi^  eorundem  re- 
j^Cta  illarum  Mocnenta  determuundo,  iplaque  Centra  graviutis  (perdilbnaas 
luas^duabus  (altem  non  parallelis  redis ) doigoando : Poterit  quilibet  ad  alias 
quarvisudiatas  ttClas  (propter  tum  M^iiifndines  tum  diftantias  Catiorum  daus ) 
£mibtcr  comparare:  Idemqne  dc  in  aliis  Se|meatis  ( horum  ope ) przftare. 

Ex  Momentis  lutEsa  ; Onnibruni  Magi&dtnes,  Solidorum  converfionc 
(perfeda  aiit  imperfeCb.)  dekiipcoruffl,  obdnen  pofe;  m praecedentibus  ix^ 
didum  cfL  Soiu  utique  Ungube  Semiqiiadfant:^  ip&  Momenth  ( ut  ^ nobis 
deGgnatis)  a-quales;  ( alixque  Ungulae,  ad  has,  in  altitudinum  rabone : ) Solida- 
que miegra  conveiGone  fa^  ad  correipondentes  Ungulas  Semiquadranules,  ut 
ad  i? ; dc  reffliToiida,  eorum  dimidia  : Et  Gmiliter  de  aliis  inipcrfedis  con- 
vcrfiombos,  fervau  ratione,  judicandum.  Uc  ad  hanc  alialque  pr<^>oGaoaet  Ge- 
{Hus  uGnuatum  efi  . * x 

K k h k k 3 Denique ; 
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De  Calculo  Centri  Qrcmtatif.  Gap.V. 


N.  Dea^oe ; qux  <le  Cyclokie  primaria  jam  tradidimus  omn^,  eadem  ad  Secno- 
darias  transferuntur,  quas  TnrrUlas  Confraffaf^ue  appelUnt. 


Cycloidem  vero  *Prmtcriem  illam  dicunt  quam  ha<^niis  defcriplimus ; 

(cilicet  volventis  circuli  Pun^m  aliquod  in  peripheria,  defcrilnt,  duro  ipia  fibi 
Peripberia  commenfurat  in  liibjeflo  plano  xquakm  rc6lam  t«t;  Ejufve Cen- 
trum refbm  defcribic  cCc,  peripherbe  aequalem-  Puta  tAt,  fig.  i66, 17%^  i/tf* 

Si  vero  redh  cCc,  quam  Centrum  deRrribit  dum  circulus  unam  converiionem 
hdt,  feuqux  huic  iubm  in  plano  t«t,  quam  Cycloidis  Bafem  dicimus,  Major 
fuerit  quam  Circuli  Genitoris  Periphcria,  Trotra^cnn  dicimus  Cycloidem;  ut  tIt 
• fig.i7^  fi  Minor,  Cmtra£iamy  ut  tEt. 

Dumque  Circulus  AD<c,  aliquo  peripheriae  fuae  pun^,  defcribic  Cycloidem 
»imariam^  ut  tA;  Fig.  1^5,176.  eodem  tempore,  Circuli  Concentrici  cujufquc 
Minoris,  correfpondens  ppnfhim  dcfcnbit  Cycloidem  Trotraffam  ut  rl,  fig.  176» 
Concentrici  vero  Majais  cujufque  punilum  correfpondens,  Contradam  defcribic 
utrE.  Quarum  quidem  Cycloidum  Genitores,  funt  illi 

MinvTy  Majorque  Circulus. 

Qu2  autem  de  Cycloide  Primaria  traduntur  omnia ; eadem  Secundariis  accom- 
modantur ; cum  hoc  difcrimine,  Quod,  cum  in  Trimaria  redse  bB  iint  ipfis  Ge- 
nitoris fui  arcubus  BA  iEquales;  in  *ProtraBiSy  Majores  funt;  in  ContfaffiJ 
Minores ; quam  fuorum  refpcaive  Geniconim  Correi^ndentes  arcus  B A ; & qui- 
dem 
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Prop.XX.  T^eOitido  Centri  Gravitatis.  €i5' 

dem  in  ca  ratione  Majores  j\Imorcfve,  qua  reih  major  tU  vcl  minor  qnain 
i T,  Genitoris  Circuli  lui  Senjjc.i-curaft.rtntia.  Adcoqnc,  auoties  in  calculum  cc-' 
nmnt  rcitebU;  pro  a,  lui/itituenda  erit  quantus. qua;  ad  hancfitiiiearationc 
qua  cll  T «,  ad  ! Ht  firailiter',  suiucfS  munuidis,  m eanindem  Quadratis, -Cu- 
bis, reliqtiilquc  poieitaubus : Uc 'in  prieccdeimbns  aliquot  piapofiuonibns  mo- 
nitum fuit.  ■ tu/:'  ■■■ 


P R O P.  XXI. 

Dnguia  Scmicycloidi  'A  r <c'infiftctts  adiem  libbens  T«,-eft  Dupln-JcJrjui-  A 
altera,  corrdjxjndeiitis  Unguite  Semicirculo  AD  a infiltcntis;  leu 
ut  j-  ad  2.  , . 

Ejulque  Momentum  refpediu  aciei  Cia:,  ,cft  Duplum-fefqmteriium  Mo- 
menti Ungula;  relpCdliVa:  Semicirculo  A Da  iidulcntis,  eandem 
aciem  habentis,  relpcdu  aCiei  liiKi'  leu  ut  7 ad  3. 

Idcmque  in  refpcdtivis  portionibus  obtinet : Puta  Xtn^iila  QuaJrili- 
neo  b0aA  in  Semicycioide  nli^en^  aciem  haliens  ra,  elt  Dup/u- 
Jefqtttaltera  refpcdiva  Ungui* iScftori  BaA  inliftentis  j leU'ut 
f ad  2.  ‘ I 

Quique  Jolgme/ttttm  elt  Da^Ium-fefqniurtium  momenti  reljiciftivx  Un- 
gui* infiftentis  Sectori  BaAi  reliwdu  aciei  fii*  ra;  feu  ut  7 


Atque  hinc  eadem. relpeftive  determinantur,  tum'quoad  Momenta, 

S Centra  gravitatis,  in  Uiiguhs  Scmicycloidi,  ejufvc  portionibus, 
inliltentibus ; atque  in  illis  qu*  Semicirculo,  ejulque  portionibus 
relpeftivis  infiftuiit. 

. ‘ . . . • ' ' 

Nempe  (retentis  Symbohs  ut  in  propofitionibus  prascedentibuq  ) 
gemiquadraiitalis  Ungui*,  Semicycloidis  t «,  aciem  habentis  r«,  Ma.g-  B. 
nitudo  momentum  rcfpeclu  tu,  \ rclpedtu 'i' A, 

diltaiuia  Centri  gravitatis  ii  ra,  \S-,  aT  Momentum  h. 

refpedtu  'j  jf* ; diltautia Centri  gravitatis  ab  A», 

_ 

■ 

Aciemque  habentis T A ; Magnitudo,  \R‘"P\  momentum  refpcau  tu,  B. 
|5.ff>?';.rcfiic<a:uTA,  diftantia  Centri  gravitatis  aT«,Jj.^; 

iTA,  Momentum  refpcau  A «,  diftantia  Cea-  H. 

fi  t 

tri  gravitatis  ab  A « ; J P — . . 

Ademque  habentis  A « ; Magnitudo,  momentum  refpc-  H. 

au  T ,S ’ i' " — 1 if ' ; rcfpeiftu  T A,  jf  > y ■ - 1 A>  • ; diftau  tia  Cen- 
triGravitatisii  ■ra, IA— ;a  TA,J/Pd-— •■Momentum  jyj  • 
refpeiSiu  Aa,  p^RR'  ~^R'’P , diftaiitia  Cenni  gravitatis  ab  A « , 
3!P»--3;A‘y 

• i>y»  — d+A'  ■ • 

Ungui*  ( Semiquadrantalem  intcliigc ) Portionis  Semicycjoidis  bA<VA,  c. 

aciem  habentis  tu,  Magnitudo,  }/A’-|-,SrAA;  momebtum  rcfpcetti  * 

va.  g/A’-HrA A‘— jir’A;  rel^diu  T R,%f R]— R, 

dilDutia 
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Fig.  i66. 
G. 


T)e  Calculo  Centri  Qr abitatis.  Cap  V. 

_ , \xsbR  — 7 5^  . _ 

diftantia  Centri  gravitatis  a l^~r  ' ^ ^ ^ ^ 


14.S6R — 7 


: Momentum  rcfpcdlu  A «,  la^ R^-^-^as R* — ^\asvR 


uR  \ diftantia  Centri  gravitatis  ab 


— Jtrjf jP;  diftautia  Centri  gravitatis  ab  A»,  a— 
4ya*jP  + 64t»^’ — 41  i^s^v 

90aR-{‘isoj  R — 30JV  — 

C * Ademque  habentis  TA;  Magnitudo  — dr-6A*;  momentum  re- 

fpcdhi  T«,  rcfpcdu  TA, 

— ^ j ’ ^ ; diftantia  Centri  gravitatis,  i t «,  \]  e 

G-  Momentum retpcdtu  A«,  Ja’jP'_jl|{ajiP'  — 

5v/P’  + ';|r’A’‘4-d«rv^4'7S''’V-^  i diftantia  i 

lzv'e^-\-6i  'a^R  — iSJ^X-^  14 j'v  , , 

ii6a i , i..  . , ,i  •, 

G-  Ademque  habentis  A“;  Magnmtdo,  — 

momentum  refiiediu t«,  la'^4*-+j5‘'r^;— j|aj.vi  — |»j¥>4- jis? ^ 
— ^ A V ^ ; relpcdhl  TA,  J a ’ ^ ’ -f  iiarjP  — ’ -f"  + T'arwf-|-jJ.rvifi 

. . , , „ lav^^Jciaji?— 8j=jP+,lrastirl-7T« 

diftantia  Centr.  grav.taus  i »,IX  - ~ Tr»vft:^v/?+ryr‘ ’ 

M.  i TA,  J AJomentum  rerpedu  A«, 

27a’+f  4B1— i4VJ?+ 1 jT 

II ; _ « a V iP’  — 'iSa/e  -I-  ja’j?  + WjX  + iJ^X + ,li*  ^ i diftantia  Centri 

5<)av^ — pJV^d-36a^-j"ro8aV-f'8o^J’-f-i4a^ 
grantatisabAa,  ■7;^?4,o8ar-48i;^ftoj'  ' 


D. 


I. 


D. 


I. 


I. 


Unguli  ptylionis  Semicydoidis  bSr,  adem  habcn(isT«;  Magiytudo 
|»jP' — lajP’ — ^\IhR,  momentum  relpcdu  t«,  gaiP>  — JJ.f/P’  — 
lsiX‘  + iis'Xi  refpcau  T A , |J« ^ jP’ + J?i 

diftantia  Centri  gravitatis  ara,  J ^ - “ 

TA.  M"“™^«“Aa,  d /?’?’■ 

_ '|,p<  _ ja’^'  + ~ llaiA”  — ^mvR-\-  ;li‘vR-,  diftantia  Centri 

gravitatis  ab  A«  j a + 

,P7>»_  iSaa  .??’+  i8oa’Af—  fiiR^ ■^■2^6v R‘ — i6^s’R-j- 
i8oj?7' — fiSoa  jP  — 400  4- izo  jv 

Ademque  habentis  TA;  Alagnitqdo  J*yP‘  — JrjP’ +,|jAj?  ; momen- 
tum refpedu  T«,  gaiP’  — 5|j^'-|-,laAjP’ — relpcdu  TA, 

2«^’  — 55rA’*-l-jJaAjP’-l- (i  !■’>?;  diftantia  Centri  gravitatis  i «,15^ 
521^^4-491’  fuhR-\-^9s^ 

a 9;aT A,  ClR-\ „ — ■ — --aq 7 : Momentum 

441««— 44UA!-)-iojj»  . 44iaA’— 44ijyP-(-i05J* 

rcfiicdu  A.  , - ?y?<  + \vR'  -Ja>^»2-.;aaA'’-;!i'jP» 

— ilaivA’  — j2a’vjP;  Diftantia  Centri  gravitatis  ab  A«,  a-f- 
dj  RR'  — Zjia  RR  — 256  A”-l-  izSv  jP’-|-252a’^  — -fis' R — s6s^v 
151  R‘J^~~  $o.^u  R — 2<:4J^ — lioav 
Ademque  habentis  A«;  Magnitudo,  ,|jP‘/’’—5^’-fiv^’—ia’jP — 
\aiR  — ; momentum  rcipedu  tu,  5IA"?*—  vP* -j- — |a’vP'  — 

B a I ^ - «1  • iP-  -f  d « a V it  4-  ,lr’viP ; refpcOu  T A,  d S^J^—iR^+tu/P— 

ia»  A‘ 


f 
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— '^asR‘  — ^R‘  — .^asvR — diftantia  Centri  gravitatis  ^ Fig- 
v^  + 2.40d  ^ — laoajv  — y6r*v  . 

’ — 2i6a’  — 432«r-fip2v^ — iioj’  ' 

, ip2^’  — p6v^*-t-i40aj^4~'^4-j‘-^  — iioiijv  — pSr’o 
T4P’  — 384^*  — 2i6«’  — 432«r+ip2v^ — nor’  ' 
mentum  refpeftu  A«,  iJr??”  — JJ  R'T  — geR’  ■j-^avR’+iJvR’  — 

54’jf  — 3«’ri¥— l<ir’if— ^r’^;  diftantia  Centri  gravitatis  ab  A «, 

p?’— loy^jP — I74f^+  ipiOT^-J-  i8jv^  — 724'  — 2164’r  — i204r" 287’. 

a";?" — ip2^’-f-pf'vA — 1084’ — 2id4r — fior" 

Unguli  Trapezii  b ^ 4 V,  aciem  habentis74  ; ^lagnitudo,  j4A’-|-|r  A’; 
momentumrcfpe(auT4,  )4A’  + JriS>;  refpedluTA,  nfR  + ^jRR 

— JaA*— JrA’  ; diftantia  Centri  gravitatis  A t«  t~^-A;iTA, 

64-J-4r  ’ 

zR—  t : Momentum  re^dJu  A«,  j4’^'4-j4J/5’+3j’A’i  diftantia  Ceu-  K. 

2j“ 

tri  gravitatis  ab  A «,J  4-1 j-  - =444-524- . 

i24-(-8r  3(>«-l-24r 

Aciemque  habentis  TAj  Magnitudo’;  aaA^.-j-r Ajf  — JrA’  — JrA’ ; F. 
momentum  refpctSu  r»,  4A'^4-5ri’^  — |4A’  — JrA';  rcfpeftu  TA, 
44A^’-l-2rA^’  — zah^R — 5-t^*-^4'l‘*At-|-rA’ ; diftantia  Centri 
. . ^ , isbR-^fb' 

gravtuns  i 7. , j i 4- i TA , a 

, i.shR—fh' 

''‘-^.RiTiiTR^^^ish  '■  Momentum  refpe<ftu  A« , f^bR  K. 

■\r\ebR-ieR~\ asR—  4 elf ; diftantia Ceiuri  gra v itatis  ab  A4, } 4 4- 
, . 1.S' R—f sb 

' 48 4^4" ^4 — laaA — 8rA’’  ' ” ■ ’ t ,u.  t-,- ....  t 

Aciemque  habentis  A4;  Magnitudo,  JAA-f  |r’A;  momentum  re-  k 
fpciSur»,  i4’A’-t-44jA’4-4r’A’;  refpc(ftuTA,/4Ajf4-i»’Ajf_J4’i’ 

— 54^^— is’^’>«hftantia  CcntrigraviutisiT4,|A-|-i^;'A'ti_^.!,XA.  , , 

12/44-42*:'  I 

24Jy6+J*A  f • 

1.«  — JA— ! Momentum  refpedu  A4,  44>A-h{4’2.A-f-  o. 
44  2’A-f-ji2.’A ; diftantia  Centri  gravitatis  ab  A4,  ^ 

' ' 6/4-)-22’ 

Unguli  SegmentiSemicycloidish  VA,  aciem  habentis  TAj  Magnitu-  g 
do, — jf  jf ’-(-4v^4'|,tvA’  — 442’— jr»;  momentum  refretftu  T A, 

— — 142’^  — 51 2 — 442’v — |2’v;refpc- 

(ftu  T4,  ~^tR^■{■\avR‘  + lJvR‘—\a^‘R  — ^l^R.^■\as‘v  + iJ^, 
refpciStu  bV,  ij  e A ’ -j- 4 4 V J 2 V jf  ’ — ! 4 2 ’ 2?  — 5 2 ’ jP  — J42’if— 42*« ; 

, j/2’iP(=3/v’^)— 442’v-J2’o 

{=iR-by-  — K 

tum  refpetftu  A 4 , — |4’.P’-4-j42jP’-{-jy’A’— |v^’-|-j4’viP4. 
j42»Af4"ii2’'>'^~i‘**2’ — i «A  — i 2*;  diftantia  Centri  gravitatis  ab 
LllII 
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E. 


De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.  V. 

— jivS'.^i.-/uvS.\-iaevS — iW  — yj» 

— iieS‘.\- — 24J' 

Aciemque  habentiJw+Magnitndo.  — J^^^+av^+j/ti^ +{«/•+} j*; 
momentum  rcfpe^  TA  , — ^e./l^.\-\avR‘  + lsv/l' — \us'R — 
4x> refpe&u  rt,  — ‘^e R'^^avR’ .\-isvR‘-\- 
\ts' K.\-^s'S  — \ai'v — Jx’i>  ; refpcdubV, 

; diltancia  Centri  gravitatis  a TA, 
— luJP  — i oj’A!  -{- 1 SjHi 

— ff^c^  + ^lin/^+  r&ra^ -f-  J*'-'*  + 

^ — 87  4-  p6av/e  "b  s/svR'  -i*  96as^R  -|-58x’^  — a4rfj*v  — 1 8xH» 


ibV, 


1 IX  4»«»^  + < ;jv^  — 481»*/? — -|- iajj*i; -f-  S^v 


— ’ + 7i*v^+ii8vw.^+ J4aj'  + 24J’; 

K.  Momentum  refpedhi  A*,  — \e  IP  .\-\a  sJP  R — |vR’  + J«'v^  + 

Jax*^+nx’vif +J«’ J*  + j»r*+J J*;  cbftaaicia  Csntri gravitatisab 
_ i7ar^  + 5-1' — 

— j4eiP  + ";a«v^-f- i&ro,? + + 

K.  Aciemque  habentis bV ; Magnituifo,  Jx ^ “ -|- +lx vjP— l<ix’— ir»; 
momentum refpedluT A,  ^x!f  ^+,1« »^'  + Jxv^ ’ — 5ox’jf  — jx>^ 
■piax’»  — ,Jx’v;  refpedtu  T«,  4xvF>+,J«vvf  ■ + JxvR’  — |«j’  j?  — 

j’!f ’^+Sa rclpes^  bV,  — iJXif ’ + Jrvjf ' — 
i *e  A—  5Ja’  AJ  — i a •>’ » — 15  -i’  Vj  dantia  Centri  gravitatis  a TA, 

rJ*-^ ..  ,„J , a,n'v4-j»v— XX  A 

■ ^xAA-t-«4»^+9xwf— 4*b’'*-*2x* ' ® ,,  jx^'-|-5a-x]i!-f-jwA— <S«x* — ix*' 

• -4“  sH/  — ■ f 

K.L.  = Momen- 
tum refpeau  A-,  i«'jP  - Jaxyp  + ia-vA+iasvA+^e  vA 

— — {«4>-^.4x*.  ;„<Kllantia;  Cenm  gravitatis  ab  A«,  J«+ 

' '4ij’A'  — S>*sA’-7<^V'^\^9^*-‘'‘>e+ioevA^Saj’..^js‘ 

T j§7^+}6av^+ j4XVi?— 3<!«x’— ixx’ 

K.  L.  Aciemque  habentis^A»;  MijjftlHttii’'— |«*j^-fi«x^4-4x*i9  — ft/iP* 
+ |a‘v-l-3«rv+4a'»i.™pnientumrefpe<ftuT«,  — ja>jf“-(-J«xjf*-(- 


O.  P. 


Sx’jf  — 5;w^’.+  ia’w^  + i‘'rv^+4x’vje  — Jfl’x’  — Jax»—  ^x*  j 

— i8ii*x'  14  <x’  'ig 

-cataA«*^j^t6ax35^.<iiPA-‘-'^8ig4^3(faV-f‘3iSaxv-br2x*v'.  . 

/^^■~**^^Cr,^£QlshA4^A-^.^evA’+}6a•^^^ 

4x*^'-^j^+J  tevAi^i^{pA+ 1 4X*»At-  1 

.Momentum refpe&u  A«,  ijVA* — favA‘  — \svA’  — \a' A.];-lrs A 
+Jax*.fi-i-5JA^-4-j«’’v-i-Sa*'»v+fiiJ“v-|-,i  j’v,  diftantiafi(^||gra- 

vitamabA»;  •-i  . v -x,.'-,  5 

'“i7eJl'  — 9S*vA  — 9ivA’-^l  ^\erA+  e sA+i  us'A  ix’.?-)-  24**« 

,1  .,  +3®*’''»+^"'^'®+'*.'’’®.  _1^^. 

,\^,^,v.jp—iU‘efhii»*e+6i’e+}i»‘i+}6tsv+t^s’v. 
i .■  I I Adeoque 


Prop.XXI.  jyeCalcuhCentnGravitatis. 

Adeoque  exlubuimu^  in  expofitis  Ungulis,  tum  Magnitudines  & Mo-  Q. 
menta,  tum  & ipla  Gravitatis  Centra.  Qtu^ue  uc  Ungulis  tradita 
funt;  ad  Solida  convex*lionc  fai^a^cile  transferentur,  (^sque  de 
expolitis  di<5ta  (unt;  facile  eft  ad  alia,  calculo  rite  adhibito,  accom- 
modare; Puta,  Ungulas  Trilinei  Ab Ki  aliafvc ejufinodi. 

Qusque  de  Ungulis  Solidilque  Scmicycloidem  Primariam  fpe^tariti-  R. 
Dus  tradita  fiint;  eadem  omnia  ad  Ungulas  Solidaque,  Semicyclox- 
des  Secundarias  (five  Pi-otrax^as  five  Contradas)  fpedantia  facile 
transferentur. 

Dlftributis,  (ut  ad  proponcionem  prxcedcncetn)  Tum  Semicirculo  in  A. 

minuta  Triatiaula,  numero  xntinita : Tum  Senxkycloide  At^,  in  toudcm  Fig.  itftf, 
Trapciftia  corrdjxnidcncia : IntelJigatur  ucrique  inlillcrc  Semiquadrantalis  Ungula, 
aciem  habens  t«.  • *73>*7+* 

Qtise  autem  vcl  toti  Semicirculo,  vcl  iplliis  Seclori,  ut  6 « A,  infiltii  Ungula ; 
componi  intclligacur  cx  mlinitis  numero  Ungulis,  feo  Pyramidutis,  minutis  illis 
Triangulis  (ut  «B,  leu  Y«P,)  incumbentibus:  Quarum  communis  vertex*  iit « 
punduin;  Baliltiuc  fupcv  Triangulorum  illorum Bafibus  (ut  YP, &c.)  ereilse, 
altitudines  habeant  iplis  V « refpcaivis  xqiuiles. 

Quxquc  Semicycloidi  live  tod,  live  iplius  Portioni,  ut  b^«V  A (quz  Sedlori 
fi«A  rdpondec,)  inlillit;  cx  totidem  Uhgolis,  qux  rcfpe^hvis  Trapeziis /3 b,  leu 
yi*;p,  6k.  mcumbant;  acies  hubenubus  inrx  re^h  continue  jacences,  alutudt- 
nes  vero  fiiper  iplis  ybp  Trapeziorum  bafibus  (pro  Semiquadramalis  UnguLe 
ratione)  iplis  V«  (rdjxdivc)  eaaindem  ^ ri^dxUantiis,  scquaks. 

quidem  Nlinuus  xllis  Trap^iis  iofUleates  Ungul«  (propter  Trapezia  ' . 
ilJa  scqualia,  relpeAivis  tum  &micxrcuU  Triangulis,  tum  Tnlinei  Rdtiuiti 
lig.  170.  Paralkl^ranfmJs  fimuf  funiptii,)  aequales  erUnt  rcljxdivis  Pyramidulis 
Cun^^e  (imul  fumptis,  quz  rcfpeilivis  Semicirculi  Triangulis  Trilxneique  re* 

Ititmi  Parallclogramniis,  incumbunt;  adeoque  ad  pyramidulas  illas,  ut  yadx; 

( ut  ad  prop.  prxccd.  olbenfum  eft  ^ Sumqtie  in  eildem  refpcdUvc  five  Ix  t«i,  five 
. T A,  (aut  hi(cc  parallelis,)  dilbntiis  (Mt  patet.)  Adeoque  & Momenta  Mo* 

QKniis  xqualia  habebunt,  uve  rcfpeiitu  rectx  r«,  five  TA,  five  cujurvis  hifce 
paralleb^  reilbc. 

Cumque  hoc  in  lingulis  rcfpcdlive  obtineat,  (adeoque  in  fimul  omnibus:) 

Illius,  qux  cx  Ungulis  nifce,  minutis  Trapeziis  incumbentibus,  componitur,  (five 
toti  Ara  Semicycloidi,  five  ipHus  portioni,  ut  b^<(  A,  vel  b^f^d,  vclbiSr,  &c. 
lig.  166.  infiilentis,)  Ungiilx  Momentum;  xqoak  efl  Momentis,  fimul  fumptis, 
mun  illius  qux  cx  I^ramiaulis  componitur  Ungulz,  ( live  toti  Semicirculo  A D«, 
iive  ipfSus  portioni  rdpe^livx,  ut  B«A,  B«D,  B«B,  &c.  infilientis,)  tum  il- 
lius quz  cx  Cuneis  componitur,  ( live  toti  Trillneo  rcflituto,  five  iplius  ponioui 
refpattivx,  ut  biS«A,  bjS^H,  b/3r,  &c.  Hg.  170.  infifleniis. ) fimul  fumptis. 

Efb  autem  illius  qu2  ex  Cuneis,  ad  illius  qux  ex  Pyramxduiis  componitur,  Un* 
gule  momentum,  rdpe<51u  ro^be  t«;  ut  4,  ad  3,  ( per  § A.  prop.  ip. ) Eli  na* 

?pie  illius  quse  ex  Ungulis  Trapeziorum  componxiur  (five  toti  Semicycloidi  At<c, 
ive  ipTius  lationi,  ut  biSXd,  bjBr,  Ac.  infiflemis)  roomemum  (ut* 

pote  utrifque  illis  acqiAlle ) ad  niomennim  iUius  quae  ex  pyramidulis  componitur 
(five  toti  Semicirculo  A D o,  five  ipfius  refpe^vae  pontoni  B«A, B<tD,  B«B, 

&C.  tniiflcatis; ) ut  7 ad  3. 

£t  quidem,  ea  qux  Trilxneo  refbtuto  At«,  fig.  iro.  infidit  Ungula  five 
aciem  habeat  t«,  five  T A,  five  aliam  quamvis  r^aro  hifce  parallebm ; alia  non 
efl  quam  qux  Triiineo  diflorto  At«D  (Cycloidis  curvx^  & SemiciicuU  convexae 
incerjoilo;  infidit,  in  ficum  debitum  reflitata : Et  Ungularum  Momenta,  refpe* 
tlw  redlanim  ro,  TA,  aut hilcs  parallelarum,  (propter  tum  Magnitudines  uim 
Difiamias  aequales, ) fune  xqualia.  Quod  & in  partibus  refpei^live  codiparati^ 
periode  obtinet:  Puta,  qux  curvx  redbeque  Ab,  AB,  i';o.  & qux  curvis 
A h,  Al^  fjg.  166.  intemcet;  item  qux  re61is  6«,  b]9,  fig  170.  quaque  duabus 
liveret  uve  curvis  B«,  bi3,  fig.  i6().  intcqacet;  (&  fimiliter  alibi;)  propter 

L1  ]]  1 X tum  ’ 
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8ao  De  CalcuhCemri  Gravitatis.  Cap.V, 

Fig  \66  «um  Magnitudines  tum  Dilhntias  utrobique  xqoaks.  ( Si  vero  vel  Ungularum 
•1^  ’ acies,  vcJ  i^She  ad  quas  momenta  jefbmantur,  tini  Au;  aiiave  quae  iplis  t«,  TA, 

parallela  non  Iit;  lecuserit:  Propter  vel  Magnitudines,  vel  Diltantias,  vel  utral^ 
que  variatas.  Ut  poli  dkcnduni  erit. ) 

B.  Eli  autem,  toti  Semicirculo  iniillentis.  Semiquadramalis  Ungula^  aciem  ha- 
bentis TU,  Momentum  refpeao  ejufdem  tu  redtae,  &.  relpedtu  redbe 

TA,adi’i’i  prop.  l6.  Toiique  Trilineo  infilbentis,  aciem  item  ha- 
bentis tu,  tpomemum  relpedtUTu,  eft,  reljiedlu  TA,  j^’?;  per§B. 

prop.  ip. 

Ergo  Semicycloidi  iniillentis  Ungulae,  adem  habentis  t u,  momentum  relpedlu 
T u,  JJ  ’ P ; & relpedlu  TA,  }j  a? ’ P.  Adeoque  (propter  magnitudinem  \X^'P, 
per  § C.  prop.  praeced.)  Dillantia  Centri  graviatis  Ungulae  !iTu,Jjf;aTA,  jaP. 
SemifolicUqnc  circa  tu.  Magnitudo  (quippe  ad  illam  Ungulae,  ut  j P ad  af,  feu 
Pad  xP.)  il  XP’\  Dillantia  Centri  graviatis  i tu  (quippe  ad  lUam  Ungulae, 
liiP 

ut  x aPadsP,  feuq.^adP, ) Semilblidique  momentum  rcfpedlu  axis 

fui  TU,  ad  illud  Ungula:  ut  i ad  i ; ( propter  magnitudinem  ut  P lid  ; 8t  di- 

P uaf 

llantiam  ut  4aPad  P;  per  prop.  li.  & 14.  dlque  * f = '■)  ■**<>'  «^^a 
|}.«’P. 

Similiter;  Semicirculo  iniillentis  Ungulae,  aciem  habentis  TA,  Momentum 
refpedtu  tu,  & refpedlu  TA,d.#’?’;(pet§T.  prop.  16. ) Trili- 

neoque  Reltituio  inliftcntis,  aciem  habentis  TA,  momentum  relpedlu  tu,  5 A>P, 
( idem  utique  atque  aciem  habeatis  tu,  Momentum  rcrpedhi  Ti^  prtmier  magni- 
tudines & dillamias  reciprocaias, ) & refpedhi  TA,  K^’Pi  per§B.  prop.  151L 
Ergo,  Semicycloidi  iniillentis,  aciem  habentis  T A,  momentum  refp^tu  tu| 
|j.#’P;  & relfKdhi  TA,  Jj.#’P.  Adeoqne  ( propmr  magnitudinem,  l£‘P, 
per  § C. . prop.  praeced. ) Diltantia  Cennri  Iitu,  ||.f;  & STA,  S^lbli- 
dique  circa  T A,  magnitudo,  XP^ ; Dilhniia  Centri  gravitatis  ab  axe  conver- 
Il8af> 


C. 


Conis  T A, 


21  P 


; Momentum  refpedlu  ejufdem  T A,  ®P. 


Item  Ungulae  Sedlotis  B«A,  aciem  habentis  tu,  momentum  refpedlu  tu,' 
ifX>  + ijiX=  — Ai^Jl-,  rcfptauTA,  i/”^  — 

prop.  iS.  Ui^IaqUe  portionis  Trilinei  reCiiuti  bSuBA,  aciem  habentb  t^ 
momentum  relatu  tu,  if  X^-\-liiX’  — relpedlu  TA,  XfX^-^ls^X', 

per  § C.  prop.  19. 

Ergo  Ungulx Portionis  Scmicycloidis  b^ uV  A,  momentum  refpedlu  ru,JJ/'^’ 
-4- 1 j A i?  ■ — ^ r’ .« = 8 « J !i  r — ia  o A ■ — ,J  j>  aP ; refpedlu  T A,  S /■!? 

— ^s!)X'-\-ii'X  — \\aX''^^sX^->r^svX'-^.^s^X.  Adeoque  (propter 
magnitudinem  \f  X‘-\-^,sh X,  per  § B.  prqp.  praeced. ) Dilbniia  Cenni  gravia- 

tis  S TU,  + ^ • SemifoC- 

4J/-f+'f^^  4j/^A-(-iTrA 

dique  circa  tu,  magnitudo  \fXP-^^sbP\  momentum  refpedlu  tu,  ^fX' 

-4-}rAA’— ,{r’A;  Centri  graviatis \ tu  dilbntia,  -4-  . 

Similiter,  Ungulae  SeSoris  BuA,  aciem  habentis  TA;  Momentum  refpedlu 
TA,  cll  i/A’ — 8jAA‘  — ,5sJA;  per  § W.  prop.  16.  Ungtikeque  in  Tnli^ 
neo  correfpondentis  bSuB  A,  '{/A’— IrA  A’  — Jr' A,  per  § C.  prop.  19. 

Ergo  Ui^ulac  portionis  Scnucycloidis  bjIuV  A,  aciem  habentis  T A,  momen, 
tum  rclpe&u  ipCusTA,  JJ/A’-r53  sA  A'  — 8«  A’-4-lr  A^^-f-gau  A* 

— ;2i’A;  & rcfpe^  tu  (idem  quod  aciem  habemis  tu,  momentum  relpedlu 
TA;  propter  magnitudines  & dillantias  recipi  ocat.ts, 4 (|/A> — t}aAA'-4- j j’ A 

=eJ{‘*'^’+2a'*’+navA‘-j-,ls’ A’  Adcoqud  (propter  magnitudinem  (/"A’ 

— 8 a A A,  per  ^ 0-  |»rop.  praeced.  ) Dilbmua  Cenu  i gravitatis  i T A,  g A — 

i.;  jaaAA 
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; & i T«,  13  Jf  + . Sanifolidiqui  circ»  TA^  H 

nugnmido  \ f RT—-^s hT.,  momemum  refpeau  TA,3|/^— ijjAA* — 


Ccmrique  graviuus  inde  dilbntia 


118  R-  108  lyi  j’ 


,js- 


ai  y f RT  ~ \a%  s hf 

Item,  Unguke  Segmenti  <iB<,  aciem  habentis  tx;  momentum  rdpettuTa,  cll  D 
— — & refpeilu  TA, 

— pot  § ptop-  tA'  Ungulaeque  refpedlivx  in  Trilineo  Rdlituio  b/Si, 

momentum  relpeftu  t«,  — 5 + & refpeiSlu  T A, 

l«R^  — per  §D.  prop.  19. 

Ergo,  Ungulx  portionis  Semicycloidis  b0r,  aciem  habentis  ra,  momentum  re- 
fptilu  T«,  ^*R^  — l}sR^—lsiR’  + ^s'R  = SR’?~SaR’.^SiR’ 
l svR‘-l-  i -r^Ri  refpedu  TA,  g».#’  — ^ jR^-f-  sj  siR’  — jJ-r®y? 
z=  ^ R’!P  — ^aR’  — ^sR'  — ,',JvR‘  — ^s'‘R.  Adeoque  (propter  magni- 
tudinem, ijjP'  — ,5rA^,  pcr§E.  prop.  pncced.)  DiffcmtiaCcntrigra- 

io7«.f— tof  j.S’— «3rA^-|-r4r’  . i+rA^— 7r’ 

SioaR  — s>osR—  joii  _ 45«^— 4JJj¥— 15 jA 

-T  n i4rAig-7jAt>  ~ /jA^  . 

‘ 49«.^ — 4JJ.#— ijrA  ‘ 4J«^  — 4JJ.^ — ijjA’  ^ 

-79rig»  + 3rAi?-M^; ^ ^ ^ 

po«,^  — po/.^  — 30J/6  4^«,^— 4;  ij- 

fblidique  corrcfpoodcntis  circa  t «,  magnitudo,  tjuf- 

que  refpedlu  r*t  momentum  i| <c ^ ; rWequc  J)t* 

SJ.JP  « « V J.a.1.» 

ftantia  Centri  graviutcs,  ^ , , . , 

Similiter;  Ungui*  .regmenti  «B«,  aciem  habentis  XA4  momentum  refixu 
TA,  dl  i‘R^  — isR’  + ifiR’  + iii’R;  Pd  § V-  prop.  itf.  .Vn^kquq 
correfpondentis  in  Trilineo  Rellituto  b^r,  ‘i*R’  — "ji>-^3rA;j 
per  § D.  prop.  r».  , . , / ,, ,,  . . ' ' . 

Ergo,  Ungulx  b^rin  Seraicyctoide,  aciem habeiitSTA,  momentohi refp^lu 
TA,  «arf’  — + + i * rcfpeitu  T(c  (idem  quod  acicifc 

habentis  t<«,  momentum  rcfpcflu  TA,) 

etxjuc  (propter  magnitudinem  — A per^E-  prop^prxo^ji!) 

_ . 177  — 1-37  14's^ 

Dilhmua  antri  gravitans  ii  T A, 

;ijAi?-f'49J’ . -,  j ^ J'? •‘^~ss-r£’+  3 j a1^I4^. 

ia(S*i^— ,ii4r^4-3ojA  ; 


=31 K + 


: -a  T u, 

44,t«,A;  — 441  -t- lojrA  ' 


=B^~: 


3gjA.g-f-4gj’- 


- - „ — b.  SetnifoHdique  corrdMndcntis  circa  TA. 

441«.^— .441  r.ff-3- loyxA  ^ 

magnitudo  J«^y — iJ-RP.f-^.JJiP  : Momentum  relpoflu  TA,  4}a.#’ 

}|x^>  + {3  xAiP’-^-,J  r’^:  Centrigue  graviutis  b TA  dilbultraj 


:io8siR^+  iSXis^R  „ _ , .-  ..4-1-  ■ r , 

441  dRP—^4tsRP^jossiP' - 
Item,  Ungulx  Segmenti  Senticiiculi,  B V A,  acian  halieiltislISA ; aomentum  g 

rerpeau  TA,  cll,  j f j?’+ 1 xti jP*  — '"‘i 
•f  Jjt>.^’  — Jx’jP-+'s'X’t';  & refpeAtu  bBV,  — — iru.^* 

— iSrl  per  S T,  prop.  16.  h '.i  . 

Ei  Ungulx  TrilineibBA  aciem  «em  hahentis  TAf  momenisra  relpcAluTA, 

eft  — j(R^+^4vR*-i-isvR’ — — ft-^R — &'relj)b&ti  t«, 

Uin  3 -i?iP’ 
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+ = & relpcflu 

X’  — — l^ev,  perdii,  prop.  ij. 

Etgo  Uuguljc  Segmenti  Scmicycloidls  bV  A,  aciem  habentis  T A,  momcnltun 
refpedtii  T A,  efl  — af  t + Jat/at ’ + j ’ — \as’  J!  — {Ja — ja  j’ ta 

— j a’ t>;  & refpcihi  — ;JeA”4-)‘tt'^’  + sat<a?’  — ;«a’aP  — ^j’a¥ 

+ 5aa’»  + ja’t>;  & refpeau  bB  V,  — J»j’a?— 

— {«j’ta  — t!a’n.  Atieptjue  ( propter  magnitudinem,  — }e  at’-f"‘*''^+j-'tt^ 
— S«a’  — Jj";  per  § F,  G.  prop.  pr.eeed. ) Diftantia  Centri  gravitatis  b T A, 

— iye^’+f)6at;^*4~8iJn^*  — +8a  — jSa’^ — I4aa’ia — i8a’ti 

— iSeaf ’-J-72av^ -pj  + av^  — 36aj’  — 24J’  ’ 

1 jT  1 } s ^4.as^v  — } s^v 

— 18  ^ — z+i’  " 

44  j*v  — 3 j’i» 

— 6ijj*  — 4-f’’  ^ 

iffjP’+30<iviP*-|-4TJV>P* — 24  tf  16  s.^ /i  — I24j’v  — 6r’v 

■''  ^ — i6as'  — 24J’ 

ifv^  R — ^«!‘v~is'>v 


— v—lR  _ iaaVi?-}-sa-aaP  — <5aa>  -4^^  — *■“  ~"~ 

a/td^  — 4aa’  a — 3 j’ti  . 

Sen,.rol.d.que  correfpondentis 

circa  T ro^nitudo  ad  illujd  Ungui®  aciem  habentis  T A,  m i T ad  Ji.  Mo- 
q)cnuim  &miiolidt  ad  Momentum  Ungi^l^  uc  2 ad  t ; Centri^ue  gravitatis  di- 
iiantia  in  fcmifolido,  ad  illam  Ungui®,  itt  2 ^ ad  i *P. 

Similiter^  Ungulx  S^gmcmi  Semidl-culiBVA,  aciem  habentis  t«;  mometltiim 
rcipcftu  Trt,  cft,  jtf  — 5^’^;  & refpedhi  bBV, — 

i — pcr§T.  prop.  16. 

,Ungglxquc  T^dinci  bBA,  aciem  habentis  t«,  momentum  rcrpe6hi  t«»,  \fR^ 
— — — + + — ;j>ie 

— & rcTpe^lu  bBV,  IfR^  — \ahR' — \shR^  — — \sh^R 

-\-\a&^=t\cR^-\--^nuR^-\'\svR^^ia^R-\-^\s^R-\-lasH-,  per  § E. 
prop. 

Adeoque  Ungulae*  Segmenti  Scmicycloidis  bV  A,  aciem  habentis  t«,  momen; 
tum  rcfpcitu  t(»,  — R^  \ av  R^  -\r  \3vR^\- 

& refp^£hi  bB V,  ^ -|"ij J — \as^R — ^j’JP 
+ 64  & rft^iluTA,  (idem  quod  aciem  Habentis  T A,  momen- 

tum rcfpcdlu  T«,)  — ^eR'^-\-\avR^-\‘\svR^  — {as^R~^s^R  \as'v 
+ j / * V.  Adeoqilc  ( propter  magnitudinem , — leR^-^avR-^-lsvR 
+ P4  j*  + ^ ; per  ^ F,  G.  prop.  praroed. ) Dilbntia  Centri  gravitatis,  ^ t «, 

— S7eR^'^9^SavR\-{;^syR^-^96as^R-^^Bs^R  — Z44i’v  — i8r'v 

I — R^-\-7^avR-{'i^svR^  241’  ’ 


i bBV  R‘--%i^R^\■\^a ^v-\‘6s^v 

' — R^  R-^  sv  R ^ i6as*’\~2^s^  ’ 

I T V ^ <'v  ^^04  fi  ^R “IO  s^R  +24  a>*  V+18  j’  v 

47i5^1fl^i87v »T3?«  ?+i)T?  ' • 

Semifolidique  corret^iflcikij  cires  •^«,  Magnitudo  ad  illud*  lingula:,  ut  j ? ad  ^ ; 
Momentum  reli^ehi  axis  lui  t<,  ad  diud  Ungulz,  ut  aad  i;  DiAantia  Centrt 
gravitatis  i ra,  ad,  iUatn  Ungule,  um /t  ad  l P.  . 

. SimUiter,  Ungula  Segmemi  ScroicivcRti  B V A^vaciem  habentis  bBV,  momen- 
',\.  ;■  ri  I f ' ■ tum 
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tum  rdpedlu  bBV,  cfl,  + — tW’ v;  per  § V. Fig.  itffi. 

prop.  Et  Ungulx  Trilinci  bB  A,  aciem  habeatis  bBV,  refjsciilu  bBV, 

— Iit  R^-^fiiv  R — — \as^v\  pcr§E.  prop.  ip. 

Ergo,  Ungube  Segmenti  Scmicycloidis  b V A,  aciem  habentis  bBV,  momen- 
tum relpeilu  bBV»  cft  — l^vR^-\-^svR^ — las^R  — 

^\as^v — Ejufquc  momentum  rerpcilu  TA  (idem  atque  aciem  ha- 
bentis T A,  reipeilu  bBV,  ) ^eR^-\-  * + J JV.^* — \as*R  — \s^R 

— las'v — rtTpcilu  t«*  ( idem  atque  aciem  habentis  t«,  momen'* 
tara  refpedlu  bBV,)  ^ e R^  avR" IsvR' — \ aj^ R — \ R 

J j*  V.  Ergo  (propter  magnitudinem  ^ e -4*  I rt/ i? 

— {as*- — gj*;  per$F.  prop.  pneced. ) Diftantia  Centri  gravitatis  i bBV, 

— i^e  R^'\-6oavR‘'\-^S^v  R^  — iz  a s^R  — 38  j’j?  — — Cts^v 

iicR*-fj6avR-\-s^svR  — j6as^  — i2j*  ’ 

»0  L/  M>\  I las^v^i-s^v—es^R  . x t'  a 

— IX  (—f  i )+  — 

j^eR^’\‘ioavR*‘\-^^svR* — R ^ i6s^  R — tzaj^v  — 6s*v 

iSfR’-^l6avR’\-s^svR — 56111“ — 12/* 

„ zas*v4-s^v  — es^R  . 

^ i P ^ — — — — ■ — ; i T * - 

ieR^‘\-6avR-\-9SvR  — 6 a — ii* 

21  c R^  -i-  -^z  av  R*  -y  s V R^  — 48aj’jp  — 8s  ^ R iza  s ^ y -{^  6 

i8eR'-yi6avR~{-^^sv^  — ^6as' — I2J* 

zas^v-ys^v  — es'  R „ . , ^ 

Semilolidiquc  corrdpon- 


ieX‘  + 6av/(  + !)ivJl—6ai’  — is' 
dciitis  circa  b V i magnitudo,  ad  illam  Ungulx  , ut  ^^ad  R,  nempe  {eRR-y 
as'P 

{avR-^^XsyR 12  iP*  3*1  *Hud  Ungul^,  ut  z ad  r, 

adeoque  — — ^ai“iP“iJi*iP  — \aj^v  ^\s^v: 

Diltanua  Centri  gravitatis  i b V ( utpoic  ad  lUam  Ungulae  ut  2 ad  J !? , ) 

— ^oe R*-\-  izoavR^-\-90jyR^  — 24  as^R*  — 76j*A"  — 48di“  1;^ — izs^R 

» Eadenique  habentur  ope  Trapezii  b^«V,  & Ungularum  huic  inldlentiura.  F. 
Qiiippcllibdudhs  Ungulis  Trapezii  b^^aV,ex  rdpcilivis  Ungulis  portionis  b/S<  A ; 
fdbm  Ungulx  Segmenti  bV  A.  Et  dc  momentis  fimiliter.  , 

^ Eft  autem  UnguTx  Trianguli  B«V  aciem  habentis  t«,  momentum  rcfpeilu 
T«i,  jiA*;  rclfKdluTA,  \s&*R  — |iA’;  ptr§W.  prop.  16.  Unguljequc  cor- 
rdpoudemis  Farallclogromim  bjSaB,  momtutum  relpeau  t«,  \ rdpedlu 

TA,  ab^  R-—\ah^\  pcr§E.  prop.  ip. 

Ergo  Ungulx  Trapezii  b/3*V,  aciem  habeuus  Tat,  momentum  rcfpeitu  t<«, 
•^rtA*-f-JiA*  = |<*^’  + 3-jA^*  — \avR*  — svR^  — \as'R  — R-\-{ai’v 

+ i rerpeihi  T A,  ab^ R-\-\s  b^ R — {«A’  — \s R^ -\-\s R"*  — 

\av  R^  — \sv  R^-\-\a-^  R -f-^i^jP  — \as^v  — Adeoque  ( propter 

magnitudinem,  per  ^G.  prop.  prxccd.  ) Diflaniia  Centri  gravi- 

tatis ^ T«t,^  "i] atqueiTA,z^  — 

'd<j-f*4i  6a-\-^s 

Hademque  momenta,  ex  rerpe«51ivis  correipondentis  Ungube  portionis  b$«VA 

momentis,  + y i Af*  — X^vR^i — ^i*A',&  §|«ijP*H-||iA'*4'n'*^-^* 

-^^r*iP,  ( C traditis, ) fubdudb;  celinquum  Ungulx  Segmenti  bVA  aciem 
habentis  T a,  momentum  refpoilu  t«,  — — + 

R~\-^s^  R~^\as^v  — ~s^yj  & rclpcituXA,  — + 

ut  (opta  § £.  Unde  reliqua  deducentur  ut  prius. 
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824- 


De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap  V. 


Fig.  Similiter ; Ungui*  Trunguli  B«V,  aciem  habentis  TA;  MtJmentuni  rclpc- 
ftu  T «,  ( idero  atque  aciem  habentur*,  refpedlu  TA, ) — \s  h^^\s  JP 

— \sv/i^-\-\s^  R — jj’v;  rcfpeituTA,  2.shR^^\sb'  R^\sh^  — \shR^ 
^ls^R  — ls^6=\s  R^-\jvR*-{‘\s^R-\-iS^v\  p::r§W.  prop.  itf.  Un- 
gulxque  correlpondentis  Parallelogrammi  b/3  * B,  aciem  habentis  T A,  momentum 
refpe^u  r«  ( idcm  atque  aciem  habentis  r*,  rcfpcclu  T A, ) ah* R—t\ab^z=i 
\dR^  — ^avR*-\-{as*R — \as*v\  retpcihi  TA,  \a  Rf  — \av^^\ahR* 
= — pcr§F  prep,  uj. 

Ergo  Ungule  Trapezii  bj9«V  , aciem  habeims  T A,  momentum  relpcdlu  rc 
( idem  atque  aciem  habentis  r*,  rd^lu  TA,)  ab*R-{-\jb*R^\ah^  — 

— \aR^-\-\sR^  — \avR'  — \svR*'^\as’  R-\-^j*R  — \as*v  — 
rcfpeaiiTA,  \aR^-^ijhR*~\jh*R^\av^-{-ijb^:=\abR*~{‘\s6R* 
•\-\as* R-\-ls* R — \aj'h  — 6 = .^a 6 R* z s 6 R*  — zab* R — \sh*R 

^\ab^-ir\jb^  = \aR^  + \sR'^  — \*vR*  — \svR^-\-  \as*R^\s^R-^ 
Adeoque  (propter  magnitudinem  zab  R^sb  R~-\ab'-^ 
\sh*~zaR' •\-\s R*  — avR — \svR-{-\as*-\*\s'\  per  §G.  prap.  prx- 


ccd.  ) Dxlbntia  Centri  gravitatis  ^ rc, 


\h- 


zsR—fb 


8 sR  — ^ab^}sb 
R-^-  izsR — 6 ab  — b 


i&= 


T b\  iTA,ii?~l^  - 


zsR-jb 


,b. 


* z.^R~^i2jR — 6ab — 4J-6  ’ ^ 244^-f^tijA’ — 6ab — +rA 

Eademque  Momenta,  ex  rclpet^livis  Momentis  corre(|K}ndemis  Ungui*  portio- 
nisb^-VA,  UaR^-{-*^jR*-\^^svR^  + ^is^R,  tk  + J ^ + 

— 5jj’  ( $ C traditis,  ) rubdiu^h  ; Relinquunt  Ungulx  Segmenti  b V A,  aciem 
habentis  T A,  momentum  refpeiflu  r«,  — R^-\-^~s  R^{-=  — 

J^\svR*  — \as*R  — ^s^R'\-\as*v-\-\s^v\  & rerpeau  TA,  —^aR^-\- 
isR^  {=z~-,\eR^)-\-\avR*-{-\svR^-‘\as*R-'p^R-\as*v-^{s^v: 
Ut  liipra  ^ E.  Unde  reliqua  deducentur  ut  prius. 

• r 

Q t Accvdiimis  ad  confiderationem  Momenti  Ungularum  Semicycloidis,  ejufque 
Fig.  i6i,  («riium,  aciem  habentium  r « vel  huic  parallelam,  refpcdUi  rc61je  A«,  aut  paral- 
ias, 170!  Iclxhmc:  Adeoque  & ( propter  diflamias  & altitudines  reciprocatas,)  acicm  ha- 
173,174..  bcmiiim  A«  aut  huic  parallelam,  momenti  refpedtu  r*,  aut  parallel*  huic:  Eo*, 
rumque  quz  hinc  dependent. 

Dillnbutis  itaque  (ut  ad  $ H.  prop.  prxccd.  & alibi,)  tum  Semicirculo  in  fua 
minuta  Triangula  «B,  leu  Y«Pi  tum  Scmi^cloide  in  relpedUva  Trapezia  iSU 
leuy^jp,  Hg.  TdS.  qu*  rdpoilive  xqualia  lint  iplis  V«P  Triangulis,  & paraf- 
Iclogrammis  y^'5p  fig.  i*;o-  Hnuil  Tumpcis:  Erigi  iniclligamur,  ut  prius,  Un- 
gulx Saniquadranulcs  aciem  habentes  t*;  quas  compleant  iildem  Triangulis, 
Trapeziifquc  minutis,  inliltentes  mmutx  Ungulx.  C^ix  luque  Trapeziorum 
Ungulx,  xquales  erunt  rdjxrdivis  Triangulorum  & Parallclogrammorum  Ungulis  « 
Emul  iumptis:  Ut  ad  $C  jam  olbnfum  ell 

Ungulx  Triai^U  Y«P  (Pyramis  cum  iit)  adeoque  & huic  xquales  limiltter- 
qtic  pofitx  Triaoguli  ^ in  Trapezio  intermedii  ) vjS-r,  Ccnmmi  gravitatis  (illic 
m «B^  hic  in  ppheis,)  Ik  t«  diitabit  Dodrante  aitiuuliiiis,  (pec  prop. 
hujus,)  hoc  dt,J  V«  = |i6.  Adeoque  iplius  Y«P  pyramidis  (1^  non  & 
iphiis  v^»)  dilUntiaabA*,  |BV=|r. 

Ungulxque  parallelogrammi  tig.  170.  (utpotc  Pnfmatis,  duabus  bali- 

bus  Triangularibus  interjdli,)  centrum  gravitatis  diflai,  alnuidmis  Bdle, 
(quantum  Icilicet  inde  oilUt  Trianguli  centrum,)  per  prop.  ^,6.  hujus;  hoc 
dt,  = Atque  tantundem  inde  diilat  biparnix  Ungulx,  paralleiogranv 
mis  c J*,  rr^  (utrinqite  ik  bi3  xqualiter  remotis, ) Hg.  id8.  Ccnirum  gravhatis,  in 
ipla  b i politum.  Ejurque  Centri,  ^ Centro  Ungule  modo  mdicaii  in  c»- 
oem  dillantia,  (altitudinem  quod  fpdbi,  feu  diibiniiajkve^)  dl  ;/&  — \b 
= Adeoque,  propter  PriHnatis  magnitudinem  ad  masww^B^  Pyramidis, 
ut  3 ad  ) , icu  I ad  a,  (cR  utique  Prifhia  dimidium  ccfrrdpl33o6d&  nrallelepipedi, 

& 
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& Pyramis  cjufdcni  Triens,)  altitudini  centri  Prifraatis  additis  duabus  quintisFig  \66, 
dilk-rcntix  altitudinum,  hoc  dl  | x d = ?5  hy  habetur  Ungulx  Trapezii  y ‘7®- 

(cx  mrilcjuc  conlbmis  ) altitudo  Centri  gravitatis,  leu  diluntia  \ 

= tJ.6  Adeoqtie  ciufdem  ab  A«  di/bnua, 

Cum  Itaque  Ungula  Trapezii  cujulquc  y ^';p,  ad  refpt^ivam  Trianguli  Y«P 
Ungulam  fit,  magnitudine,  ut  y ad  1,  (ut  ad  ^ A.  oltenfum  ell:)  Sitquc  illius 
Diltantu  Centri  graviutis  ab  A «,  ad  hujus  diibmiam,  ut  a-^^s  ad  erh 
Ungulx  Trapezii  cujulque  y^Sp  momentum  ad  monKmum  correijxindemis  Un- 
gulxTrianguli  Y«P,  ejuldcmAct,  utyu-j-^j  ad  | r.  ' * 

Cumque  hoc  ubique  obtineat;  (iitque  cadein  ubique  magnituduiis  Ungulae 
Trapeza  ad  magnitudinem  Ungulx  Trianguli  ratio,  ut  y3d2:)Eric  momen- 
tum Ungulx  Totius  Scniicydoidis,  eiufvc  portionis  Ab^«,  aut  biSId,  aiitb^r, 

&c.  ( lum  in  partibus  pennde  procedit  dcinonfbatio  atque  in  totis,)  ad  corre- 
l^ndens  Momentum  Ungulx  Semicirculi,  ejulVe  (b^loris  B«A,  aut  H<«D,  aut 
«D«  lecraenu,  &c.  ( quarum  aeicslintr*,)  rerpeib  redx  A«:  Ui  omnes  illx 
TnanguTi  Ungulx,  V^amidcfvc,  eo  fpe^bntes,  in  diflamias  rcrpcdlive 
ad  calciem  in  \ a,  dudas ; (eu  ut  omnia  quadrata  V « ( quibus,  propter  V P ubi' 

3uc  xquaics,  proportionales  funt  illx  pyramides ) in  yn-f-IJ;  ad  eadan  qua- 
rata  V«  in  |j:  Hoc  eft,  \\tOmma  (pe6lantia,  adOww.t|rA* 

rdpecliva;  (eu,  ut  Omma  \o  ad  Omnia  3 Ji6*,  c-o  (pedantia-  Hoc 

eft,  m 7 ad  3,  atque  infuper  ut  Omnia  10  ai>%  ad  Otnnia  eo  (pedantia; 
iuinptis  a arcubus  ai  hmccicc  proportionalibus. 

Sjin  autem  (pro  Ab0«  portione)  Omnia  a ( fumptis  a arithmetice  pro- 
portionalibus;) hoc  eft,  O/zinc-r  (I  arcus  arithmetice  proportionales,  in  quadrata 
Sinuum  vcrforirtn,  arcuum  ad  Semicirculum  rdiduorum;  idem  atque  'Duplum 
Momenti  correrpoudeucis  Ungulx  AhHa  (^.170.  aciem  habentis  t«,  rdptdu 
redx  A«;  (propter  Triangula  ftngulis  b^  redis  ibidem  Inlilleniia,  3^;  co- 
rumque  ab  A « diltantiam,  4 ; adeoque  momenta,  ^air:)  Hoc  ell,  Duplum  ip- 
lins  l rt*  A?*  — \ajvH  — per  § F.  prop.  ip.  Adcoquc 

eorundem  IXcuplum,  (eu  Omn.  10 4 A*;  eft  hujus  Momenti  Vigccuplum;  hoc 
cft,  JvP*  — susvR — — \y  R'. 

Sumque  0«;«/4  eo  fpeihmia;  hoc  eft,  eorundem  arciuim  arithmetice 
proponioitalium  Sutus  redq  in  Sinuum  verfbrum,  arcuum  ad  (cmicirculum  rc(i- 
duorunl,  quadrata : Idem  atque  Duplum  Momenti  Solidi,  quadrilinco  Ab. 5« 
i^.  170.  incumbenti^  «x  dmitu  reiurum  b^,  in  faifa,  refpeilu  ledxTAi: 

Hoc  cft,  D^lura  ipfros^  ? A*  per  E.  prop.  18.  Adeoque 

eorundem  Triplum,  Icu  Omn-isb^-^  cft  hujus  momemi  lexiupliini,  hoc  cft,  * 

Erco  Omn.  104A*:  ad  Omn.  3 j/6*:  (portionem  Ab^a  (pcdbntia;)  fimt, 
iit  4*  as  — ^asv R — lo.v  R^  — \s^R\  ad 

— j*  tf  Rr  Cui  (i  adjungatur,  prius  mcmuraia,  ratio  7 ad  3 ; feu  **  v A”  +•  *l  ^ * 

— ad  — s*vR:  Habetur  rauo  momenti  ungulx  poriio- 

n;e  Semicycloidts  Abi**,  ad  momentum  Ungulx  Sedoris  B«A,  (quarum  acies 
«“tc^)  id*p.^u  ipfius  A tf  ; ‘5  4* 

— \:^vRt  ad^4Vj?'-{-4j'i^’  — s^vR. 

Cum  itaque  ihomentum  illud  Ungulx  Sedoris  B « A fit  confcqucntis  (iibduo* 
<k.tupKim)  + — (pcr§  U prop.  16.)  erit,  Ungulx  porrio- 

nis  bemjoydCUdis  AbiSet,  acicm  habenus  t«,  Momentum  refpothi  A*,  (fubduo- 
de-cupluin  antccedemii,)  4 j ip* — y\asvR-“*vR^-\-^^ R'  — ^s*vR 

Idemqac  cH^  Ungulx  portionis  Semicycloidis  Ab0«,  aciem  habentis  A«q  mo- 
mentum relpc^lu  T«.  -LL.-. 

Qiiod  quidem  Momentum,  divifiim  per  Ungulx  illius  A b ^ aciem  habenus 
T4,  magnitudinem,  \fR*  ^sbR=t^\aR^  s R'  — ( per  § D- 

prop.  prxced. ) exhibet  Dilbntiara  Centri  gravitatis  ab  A«,  54  — 

4j.fi— 41  j^fi-f  iy4Jv-Ei4  45  a^R-\-C^vR^—d^i  j^fi-f-i4 

poafi+i^o^ — 30JTI  po4fi+if0jfi — 30JV 

Idcmque  Momcmiim . divifiim  per  Ungulx  ejufdem  Ab^«  portionis  Sc- 
miCYcloKljs,  aciem  habenus  A«,  maBnluidinem  |4®fi-|"  |<*/fi  — 

per  § I.  prop.  prxced.  exhibet  hujus  Dilliiuiam  Cciuri  gravna- 
M m m m m 
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'tis  ^ 7«,  J ^ 


\i.v  R'  — 30  ai  R — i s‘  R ij  ajv  •js’v 


»7«’+  H*-*  — H®^+  -t' 

izvR'  — }o  as  R — 8 j*  R if  asv  /‘v 


i TA, 


Adeoque  cJuJBem  re* 


27«’  + J+«J — 24-t'^*l-IJ7’ 
rpeflu  TA,  moinentiini,  la’  R‘  + ‘^asR’—  *vR>+  ^ s’R’  + ^asvR 
+ is\vR. 

Quod  ipfuin,  eft  etiam  Momentum  Ungui*  portionis  Seraicycloidis  AbA« 
aciem  habentis  T A , refpeflu  A «.  Adeoque , W per  hujus  Unguhc  maeni- 
tudinem  J /A’  — A siR  = J aR’  -f-  jj  -j-  ,J  svR  (per  § D.  prop. 
prstced.  ) dividatur : Habetur  ejuldem  Dillantia  Centri  gravitatis  ab  A « , 
• 4.  3 iasR-\-ss>^R—}ivR‘+isasv+s.i^v_  6ji^R—i^’R+iivR‘—i4j’v 
iz6ai+6(isR+sosv  ii<S«A4^jf+jo7t/  ' 

Si  igitur  totius  Semicycloidis  Atk,  Ungulas  fpcdlemus;  Quoniam  hoc  cafa 
eft  «=sP,  v=zR,  & r = o;  erit  Ungula:  At«,  aciem  habentis  riq  momen- 
tum tefp^uA«,  5iA‘7'’— '|A*i  Magninido,  Centrique  gravitatis  ab 

A « diftantia,  j P — . 

4jP 

Aciemque  habenas  A«,  momentum  relpedhi  t«,  Magni- 
tudo, ,|A?’  — Centrique  gravitatis  diftantia  i iR 

9'P'—6aR" 

bTA,  Momentum  refpeauT  A,  — |A‘. 

Acjpmque  habentis  T A,  momentum  refpedtu  A«,  5A*;  Magni- 

tudo, XR^Ty  Diftantia  Centri  gravitatis,  ab  A«,  JP  — 

6}  P 

Si  autem  ex  Ungularum  Totius  Semicycloidis  At«  Magnitudinibus  & Mo- 
mentis ; auferantur  relpeiftive  Magnitudines  & Momenta  Ungularum  Ab#»:  Ha- 
bentur Ungularum  b#T,  Magnitudines  & Momenta. 

Puta,  ft  ex  Ungui*  At»,  aciem  habentis  t»,  Magnitudine  Jjf’P;  & Mo- 
mento refpedhi  A»,  ^A  = P>  — ‘|A‘;  modo  exhibitis:  Auferantur  refpcdKv* 
Ungui*  Ab#»,  magnitudo,  lfR‘  + HsiR  = laR'  + ^jR^  — ^svR;  & 
momentum  refpeau  A»,  \a‘ R‘ + ^a  s R' — .^asvR  ~lvR^  + ^ s‘  R‘ 

— ^s-vR-,  fupra  tradita  §G.  Habetur  Ungui*  portionis  Semicycloidis  b#V, 

aciem  habentis  T»,  MagnitiMo,  J P>P  — ^ ftu  (prop. 

ter  « = ,P  — a,  & bz=zzR  ti,)  j»A*  — IsR’  — ejulque,  refpe- 

au  A»,  momentum,  i R‘ ~'IR*  + lvR^ —^as R’  + ^a  svR 

— i^s'  R‘  -\-its’vR-.  Adeoque  Centri  gravitatis  ab  A»  diftantia,  «-{- 
4yAP'—  iSo^P-|-i8oa“A— = — i(54pp-l-f6j*j, 

180PP  — i6aaR  — 6ooai04-i2osti  ‘ 

Si  ex  Ungui*  At»,  aciem  habentis  T A,  inagniiudine,  XR^P'^  & momento 
refpeau  A»,  ^A“P’  — (A‘,  modo  traditis:  Auferantur  relpeaiv*  Ungui* 
Ab#»,  magnitudo,  = &momen- 

tum  refpeau  A»,  R’ + \ias  R^~ \v  R^+ ^ s’ R‘ + ^asvR+ir^vR-, 

fupra  tradita  § G.  Habetur  Ungui*  b#T,  aciem  habentis  TA,  magnitudo,  XR’P 

— }«A’  — — ^svR  = l»R^  — AaijP;  ejufque  momentum 

relpeau  A»,  ^ A’P'—  \R'—  j «’ A' -h  | o A’ — {(  »jA’  — g j’A* 

— A^^^R  — Adeoque  Centri  graviutis  ab  A»  diftantia,  «-(- 

6}  AP»  — xyaaAP  — 2;6A»-|-ia8t;A’-|-2y2a»A— 7iSj‘A— tSj*ii 

z^zRT  — yo4»A — 164JA  — laoju 
Si  ex  Ungui*  At»,  aciem  habentisA»,  niagniiudme,  AR‘P' — (A’;Mo- 
mento  tefpcau  T»,  ^A“P'  — '‘A*;  & refpedlu  TA,  jJA’?’  — |A*;  modo 

traditis: 
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traduis:  Auferantur  rcfpcdHvi  Ungula:  Magnitudo 

R \ njomemum  refpcvtu  t««  , — ^^asvR  — 

%‘vR^\-\\s'R'  — ^s^vR\  & refpeau  TA,  \a^R^-\-\^^asR^~\vR’^-\- 
R*  y]a  jv  R R : Habetur  Ungolx  b.Sr,  aciem  habentis  A « rnag- 

mtudo,  jlRT*  — — lasR-\-\vR^  — Mnmcnturu  nr- 

IpeauTtf,  'iR*  — la^R  = — \lasR^-^lvR^--*\^’^"  + Tl^svR 

+ rcfpcilu  TA  , ^\R^R^-~\R* — la>  R*~\las  R’-\-  *vR^  — 

\ls^R‘  — ^]asvR  — R : Adeoqiie  DdUntia  Centri  graviutisi  t«,  — 

ipiR^  — 9^vR^-\“it^oas R-^6^s‘  R — iio  <t  it- — y(i  i ’ t 
yqP* — 384^*  — 21^4*  — ^lias-^i^ivR  — iioi*  * 
ipzR*  — $6vR^ 2^0  f sR^^  6^  s^R — jioasv  — y<5i’t 


iTA,liP+' 


— 384X^  — 2154*  — 432  4 i 4"  193-vR^  110  i* 


Atque  hinc  facile  derivabitur,  UnguU  b St  aciem  habentis  Tt,  Momentum 
refpcdiUTa,  vel  T A,  Centrique  gfaviiatls  inde  diflamia. 

Sed&  hxc  omnia  qii*  Ungulas  bSr  in  Seraicycloidc  ( fig.  166.  ) fpeibnt,  pof^ 
• Tunc  etiam  per  Ic  exquiri,  iine  ope  Ungularum  A b Nam  & hic  ciiam  perinde 
valet,  quoci§G.  dcmonflratur Nempe  Momentum  Ungulae  bSr,  acitni  habent;s 
Ttt,  rdpcclu  A«;  ad  momentum  rcfpativx Ungulx  fegmenti  «B«,  acicni  haben- 
tis ra,  rdpcilu  A«t;  clle  ut  7ad3,  atque  muipcr  ut  Omn  ro4X*,  ad  Ow7v. 
3 iX*;  Icu,  ut  7 ad  3,  atque  infuper  \x\ t^igccuplum  Momeiui  UnguU  bSr  in  fi- 
gura Sinuum  vcrlbrum  fig.  t/o.  aciem  habentis  xa,  rd^lu  Acc ; ad  Sextuphtm 
Momenti  Unguix  Segmenti  circularis  «B«  Hg.  169.  aciem  habentis  t«,  rdpeifu 
A«.  idemqueerit,  Unguix  b/Sr  fig.  i55,  i58.  aciem  habentis  As,  inomcutuni 
rcfpcSuT*.  Unde  dextera co  fpcibmia  derivari  poterunt ; cadem  qux  prius. 

Deinde;  Si  cx  Momentis  Ungularum  Ab^«,  auferantur  refpediva  Momenta 
Ungularum  Trapezii  b/3«V  ; rellabunt  refpcdhva  Ungularum  A b V Momenta. 


Cottitat  autem  Ungula  Trapezii  b^«V,  fig.  i55:  aciem  habentis  r<t;  ex  dua- 
lis Ungulis;  Nempe  Trianguli  B«V,  &Pandlclogrammi  biS^B. 

Eli  autem  Unguix  Trianguli  B«V,  aciem  habentis  t«;  Momentum  refjK^Ui 


A «s  Jr*  .6*,  per  M.  prop.  i5. 

Unguixque  Paralldr»grammi  biSeiB,  magnitudo  ( quippe  eadem  qux  rcfjK^tivx 
Ungule  b/StfBfig.  170.)  \ah*y  per  § F.  prop.  17*  Ccmritjue  graviutis  k t« 
diltantia,  \hy  (per  § C.  prop.  y.  ) adeoqui  ab  A-,  ^4  + 5^,  ( ut  cx  fehematis 
alpeitu  facilc  colligitur : ) Ei  propterca,  cjufdem  refpcdlu  A «,  momentum,  l4*  <6* 
4-|rtxA*. 

Ergo;  Unguix  Totius  Trapezii  b^«V,  aciem  habentis  7«,  momentum  rcfpe- 
5lu  Atfjtft  |4*^’-f-|4j/6*4’8-f’^*>  ( propter  h = ^R^v , adeoque 

= = — 2vjP  — J*,  ) 4“^*  — i4*?ije  — i4*i*-f- 

\ajR*  — \usvR  — \as^-\-\s^ R*  — \s^vR  — gJ*.  idemque  efl  Unguix 
b^«V,  aciem  habentis  A <*,  raoraentum  rdpecluTs;  propier  Diltamias  & Alti- 
tudines reciprocatas. 

Quod  itaqUe  momciuura,  per  Unguix  aciem  habentis  t«  magnitudinem  \aR 
( ut  ^ F.  olicnfuii]  elc  ) diviliim,  exhibet  ejufdem  Centri  gravitatis  ab  A « 

diftantiani,]44-^^^^-=l4-f- -^^i~j==l4-f|j4---^^ . 

' ii4+8j  ’ 3644-14^ 

Idemque  momentum,  per  Unguix  aciem  habentis  A ee,  magnitudinem  1 /‘4164- 
• = + prop-  praxxd.  ) divifum  \ exhibet 

54“4"8'*-*‘"f;3 -r*  ^ 


hujus  Unguix  Diftantiam  Centri  gravitatis  i Ta, 

+ Adeoque  i TA,  + Jo) 

’ i 2/44-4  J* 


124*4"  r2.4J-|-4/* 

Et 

12/44-4/» 


proptercu  cjufdem  re^pc^Su  T A,  momennim,  /'ahR-{’\3^6R~-‘i/f  h*  — \ash* 
— ii*  A*.  Quod  euam  (propter  altitudines  & diftantias  reciprocatas  ) ol  mo- 
mentum Ungulxb/3»V,  aciem  habentis  T A,  rcfpc51u  A«:  Aoeoque  per  Ungu- 
li ba«V  acicm  habentis  T A , magnitudinem  2,4AR-\-s/iR’^iaA’^{sA* 
Mrommmi  , (per 


827 

Fig.  i55, 
170. 
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( per  { Cf  prop.  prwcd. ) divilum  f exhibet  hujus  Dilbntijm  Centii  gravitatis  ab 
, . I aj'R—fib  I 1 I _ fsv—uuS 

Fig.i<8.  Si  iuquc  ex  Ungui*  purnonis  S^icyctoidis  A b (S  «,i  aciem  habentis'  t « , Mo- 
• OKi)io  rcfpcilu  A « ; Icu,  aciem  habentis  A «,  momento  reljx.iilu  t « ; j « • -f- 
— ?oif’  — ,5«J-0J?  — (per  § G. ) auleratur 
rcTpciiivtim  Ungiil*b^«  V. moroemum modp  traitum,  a' R' .\-\as S' .^',1“  JP 
— li‘vR — \ajvR — ja’tij?  — ja'x’ — Jus’  — la*'-  Hibetur  Ungiihe 
A b V,  aciem  habemis  t «,  momentum  rcfpeilu  A «i,^iemvj  habentis  A «,  mo- 
mentum refpcau  T«;  — a'  R‘  — 

-f  J « a t- Jf -l- a » u j? -f  { 0 ■ a ■ -1- J a a > -f  j a • . 

Quod  per  Ungulae  AbV,  adcpi  habcpiis  t'«,  magnitudinem,  — 

Ja^ ’-|-«ti^-t-jaoJ-t-J«a’-4-{a,’,  ( per  SF,  G..pA)p.  prxced. ) divifum  ; 
i:  . exhibet  ejuldem  djlUntiaiu  centri  gravitatis  ab  A«,  Jn-l- 

27  4 a R‘.{-f  s‘R  ‘ — 6+  t>^’-f-  9 <at;^4~4^*  ^ * 

^ — yq.e^ “ + 7i4u^-f  i8a  vi -fjSna’ -^2+a’.  * 

Idemque  momentum  per  Ungubc  'A  b V,  aciem  habciitis  A «,  magnitudinem , 

* — j4*i-|-S4ai-f  iia*i  — 5vi*-[-j4’v-l-laa  v-t- Ja‘v,  (per5K,L.  prop.  prai-  . 

ced. ) divifum  ; exhibet  ejuldem  dillantiam  ccn;ri  gravitatis  ^ t o,  ] i — 

^j’R’  — 8vi’-|-  i8«’vi4-jd4avjP-}-  iqa’vi — 184’a’ — iqaa’  — j)a* 

— jiaai-l-Sa^i  — ^SviP-f-jtfa^v-l-jSaiah-^^  iaa'v' 

Adeoque  i T A,  J i -f-  _ • 

q.a’i’  — 8vi'-t-  i8  4’vi-|-3d4avi-|-  iqj^vi — iSaV  — a^aa*  — 91* 

— iSo^i-f-  3<J*ai-(-fia*i — 48vA"-}-  }S4'v-f- j64av-j-i2a’v  ’ 

ibV,  Ji  — A ( = v— li)  — 

— 8vi*-|-  18  a*vi-l-  jdauvi-i-  iq^vi — 184V  — aqua*  — pj* 

— t84*i-}- jCaai-j-dAi — q-Svi*-!- jsi^v-j- 364av+ 121^0 

Ejulque  propterea  refpeflu  T A,  momentum,  — |4’i’-(-54ai’-f-,Ja*i' 
— Jvi’-|-{  4’vi-J-j4aoi-f-,ja’ vi  — {a’a'  — Jaa’  — {a’i  Et  rclpedla 
b V,  ( laflum  ex  v in  magnitudinem,  dempto  momento  relpei^u  T A , ) {4 • i • 
— Jaai*  — Ja’i*-Hvi» — J4*vi  — jaavi — 5la’vi-{-j4*a’-f-j«a> 

• -<-4a*  — |v’i’-(- J4’ v'-|- }‘'av"-t*Ja’v’ ; leu(propier  v’=2vi  — a*,) 
J4'i’  — {4ai’-f-ya’i' — }vi  ’ + {a’vi-|-}4avi-)-^a’vi  — 14  "a  * 
— l«a’ — sia*.  Qua  duo,  funt  etiam  ( propter  altitudines  & dilbntias  atxi- 
ptocatas)  momenta,  rcrpedlu  A «,  Ungulatum  AbV,  acies  habentium Ta;  & 
b V ; Adeoque  per  harum  refpcilive  magnitudines, — {ei’(=r — ^^j4i’-|-}a>i») 
-}-4vi-t-|avi  — }4a’— 5a>,&  lei’(  = j‘>^’  — »J'-^’)+,a4Vi-(-iavi 
■ -?  1 4 a ■ — { a ’,  ( per  4 F,  G.  prop  praxed.  ) divili ; exhibent  canmt  dillaniiam 
«mri  gravitatis  ab  A» : Nempe,  Ungulae  AbV,  aciem  habentis  TA,  dillantiamab 
p4ai*-b';a’i*  — 3 1 vi' -l-274avi-|-aoa*vi — 

— 18  ei' -f- 72  4 vi-f-’34a  V i — 3S4J’  — iq a ' ’ 

ademqiie  habentis  b V,  ab  eadem  A « dilbntiam  i 4 -|- 

4ta*i*  — yiai*  — Sq  vi’  -j-  2-;  a a v i -f-  ioa’vi  — 6aj’  — 34* 
'i8ei‘’-(-364vi-t-  %\svR  — 36  44'  — 12 a * ' 

Eadem  Momenta,  Ungulas  AbV  fpeflantia  ( & qu*  hinc  depeideni, ) Ccad- 
hucalias  inve(liganqit,  a||{que ope  Ungularum  A biSa. 

Ungulam  A b' V,  aciem  lubcEicm  b V,  ( Ii  planis  ipfi  A b V plano  parallelis, 
iqualiDus  ab  invioemdilbntiis  tenrotis,  Icibm  imeiligamus, ) conftituent,  omnia 
AbV  plana,  eqfp<8Bntia;  fumptisAV,  hoceft  v,  arnhniett^  Woportionalibus, 
nlquead-AY,  maxunum,  Adeoque  eorum  moracniqTCfpeelu  A«;  hoc' 

««  (per  5K,Up<^pr*«d.  ) Oa». -r  { 4’ i-f  {4  a i-f  is  r 'i  — |vi'-f 

4«'v 


A4,;4-h‘ 
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}a’t<  + (fomptist;  arithuieuce  proportionalibui ; ) complent  Fig. 
cjufilcm  A b V Unguix,  aciem  habentis  b V,  momentum  rcIfK^iu  A « ; fcu  (prop- 
ter altitudines  &diibuuias  reciprocatas)  aciem  habentis  A«  momeutum  refpe- 
au  b V.  • ■ 

Sunt  lutcm,  Omtiiu  J « ’ co  fpca.intia,  ( fumptis  ti  arithmetice  proportional^ 
bits;)  hoceft,  momentum iplius  AbB  lig.  170.  plani,  relpeitu  A«;  (per  §1. 
prop.  17.  ) — R — v R"  Adeoque,  Omit.  — R:  = 

ia’  R‘~i'as  R^  + ivR>  — ia’yR. 

Item,  Omnia  a j,  co  i^-aantia;  hoc  c(l  Solidum  A b Bfig.  170.  cx  duau  re- 
aariira  bB,  in  BV  (nj.  itSp. ) rdpeaivc ; (per^L  prop.  18.)  '-a’R.\- 
— 5«r  J«a  ti.  Adcogtie  Omn.  { « r .A ’ J r ■ jf ’ — 

{a  s R'  .)ria  s V R. 

Ixem  Omnia  ir’i'CO  fpcaanua;  hoc  clt,  Momentum  Segmenti  Semicrculi 
AB  V (ig.  i6p,  r^petlu  A « ; (pcr§R.  prop.  ly.  ) j ti  .ff’  — ia‘  R-i-l  a’ v.  A- 
deotjuc  Omtt.  tit’  R’.=iivR’  — jja’jP’-4-5Sr’ti^. 

Item,  Omn.  v ( arithifteucc  proportionales, ) Jti’,  ( per  prop.  i.  hujus.)  .Adeo- 
que  Omn.  — \v R':  — — {v’ R’  = — 

It.m,  Omn.  ia’v  \ hocelt.  Momentum  Unguix  Ab^  fig.  iqu.'  aciem  h.tben- 
tis  A«,  reljieilu  T ; ("per  4 t.  prop.  19. ) — ia’R‘-i~las  R‘ — vR^-^-is^R* 
•^-fasv  R ■\-la‘v  R—\a’  s’. 

Itera,  Omn.lasv,  hoceft,  Semimomentum,  rerpeau  T A,  Solidi  AbB  6g. 

170.  ex  dudlu  rcaarum  bB,  in  b V Kg.  iSy.  (pcr§M.prop.  i8.){a"j?‘ 

Jaa.#’-t-sJr’ 1^’ lar’. 

Item,  Omn.  lr’v;  hoceft,  Momentum  UnguIxAB  V fig.  i6p.  aciem  ha- 
bentis A «,  refpeau  T A : ( per  § E.  prop.  16.  ) \vR^  — ir’.ff  •-]-  ‘,s’vR 

Ir*.  Adeoque  Oot».  lr’t>:  = Jo^’  — ’-(-,{r’v.#  — ijr’. 

Ergo,  Omn.  — — -t-lar-j-f  lr'tii 
Hoceft,  Ungulx  AbV,  aciem  habentis  b V,  moraenium  relpeitu  A«;  aciemve 
h^bcntisi)*,  moaiemum refpeau  bV;  — l«rjf ’-|--)ir’.^’  — 

|«’ti  A*-)-’  ar Vif -f-j|r't/.^  — (^'r’  — lar’  — j{r*.  Idem  quod  prius. 

Atque  hoc  [qpmentum  divifum  p#  Ungulx  aciem  habentis  b V magnitudinem  : 
Exhibet  diftaniiam  centri  gravitatis  ab  A «. 

Idemquc  per  Ungulx  aciem  habenus  A « magnitudinem  divifum  ; exhibet  hujus 
diftantiam  Centri  gravitatis  h b V ; & confequenter,  !t  TA,  & t « ; cjulque  prop- 
tcrca  momentum  rcfpcdu  TA,  & t « : Qux  eadem  ctiain  lunt  Momenta^  relpcdhi 
A«.  aciem  habentium  T A,  & i«:  Qux  per  magnitudines  divilii,  exhibebunt 
& harum  diiiantias  centri  gravitatis  ab  A o.  Eadem  qux  prius. 


i 


- ■ --S 


Aque,  his  demum  Momentis,  fi  addantur  relpeitiva  Ungularum  b |8  « B^o- 


menu  : Habemur  Ungtilarum  A bS«  momenta  relpeiliva  ; eadem  qux  fiipejius 
alia  methodo  invcnu  lunu  Atque  hinc,  dilbntix  centrorum  gravitatis ; ut  prius. 


Supereft  tandem,  ut  Ungularum  aciem  habentium  A «,  momenta  rcfpcdlu  ejufi 
dem  A a,  inveftigemtis ; & qux  hinc  dependent. 


M. 


Diftrjbutis  igitur,  ut  prius , tum  Semicirculo  in  minuta  Triangula  Y « P,  tum  p- 

ezia  y fi p;  Sehiiquadrantalcra  Ungulam,  Scmicjr-i^jljjJ 


Scraicycloide  in  MtnuiaTrape-zia 
cloidi  inliftcntem,  aciem  habentem  A «,  complebunt  Solida  his  Minutis  Trapeziis  17^ 
inliftentia  ; ficut  & Ungulam  Semicirculo  inliftcntem,.  eandem  adem  habentem, 
complent  Solida  Triangmis  illis  infillentix  s 

Trigpgulo  Y « P infilkns  foliduro,  Pyramis  eft,  cujus  centrum  gravitatis  in  « B 
polituni,  .tblcindit  inde,  verfusa,  JaB,  ( pet  prop.  d.  hujus ; ) adeoque  ipDusab 
A « dillantia  erit  J B V = i r. 

Trapezio  y f i p infiftens  folidntn  ; Componitur  tx  Truncato  Cuneo,  fcu  Prif- 
raateduobus  fimiliW  Trapeziis  y d i p interjedo,  altitudinem  habente  ipli  '«i3=;a 
squahmi : Atque,  ex  Cuneo  ei  luperimpofito  alutudinem  habente,  in  0,  nullam: 
led,  in  b,  ipfi  B V = s xqualem;  tantam  Icilicci  quanto  altius  eft  Idlidum  lUud 
in  b,  quam  m 0,  hoc  eft,  quanto  longior  eft  b V,  quaimlS  o. 

Mm  mm  m y ( Hec 
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o • De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.V. 

i6$y  ( Ncc  quemquani  interim  morari  debeat,  quod  ( propter  aciem  A «;)  aliicudo 
173,  in  Y,  y,  f",  major  Gt ; atque  in  P,  5,  minor,  quam  in  B,  b,  ^ rclpc6Hvc.  Quam- 
quam enim  iHud  omnino  verum  Gt;  aiquc,  m iedlionc' determinata,  aJicujusGt 
JVlomenti : Continiiau  tamen  in  iiiiiimum  /o^lionc,  ( quod  (iipponimus, ) didc- 
rencia  evaneicit  in  data  quavis  minorem:  Qux  non  m<^o  in  methodo  incfiviGbi- 
Gum,  fed  in  omni  per  Gguravum  inicriptionem  & circuiplcriptionem  demon/lrandi 
methodo,  n^li^ndaeriL  Neque  cnim  aliud  producit,  quam  quod  centrum  gra^ 
vitaus  qnod  in  0 «,  b redis  uipponimus ; promovendum  erit  nitra  illas,  inter- 
vallo quod  dato  qiiovis  minus  flt.  Quocf  autem  ab  alio,  dilfercntia  quzdau  qua- 
vis minor  Gt,  dimrre  dcmonftratur;  pro  aquali  habendum  erit  Dtimquecal^ 
dem  fupponimus,  tum  in  Y,y, tum  in  P,p,^  altitudines  qux.in  B,  b,/3:  Soli- 
dum cx  minutis  adfcriptiim  ( purcim  infcripium,  partim  circumimptiim, ) pro 
vero  Solido  fublUtuunu%  quod  ab  illo  diilcrat,  non  niG  differentia  quz  data  mi- 
nor Gt. ) * 

Cuneus  autem  Truncatus  ille,  quem  diximus ; feu  Prifina  parallelis  Trapeziis 
interjei^lum : Conflat  ex  Cuneo  intermedio,  fcu  Prifmate  Triangulo  v^irinli- 
flcme;  & bipartito  Parallelepipedo , paraJlclogramm^  pjtly&  v^^p  loG- 
flcme. 

Qui  quidem  Cuneus  intermedius,  propter  formam,  cfl,  ad  Pyramidem  anpic  al- 
tam eiufdem  Safeos,  ut  |ad  ^ fcu  3 ad  2,  ( cfl  utique  Cuneus  Ulx  paralldeptpedi 
illius  Semis,  cujus  Pyirainis  Tri^  elt : ) Cumque  porro  altitudo  Cunei,  in  $ vcl 
b,  Gt  ad  altitudinem  bafeos  Pyramidis  in  B ; ut  j3«  fcu  b B,  ad  B V ; hoc  ut  4 
ad  s : £nt  Cunei  Triangulo  yfi-r  inGflcntis,  ad  Pyramidem  fimili  & xquali  Tri- 
angulo Y «P  incumbentem , ratio  , ( cx  iliis  compoGca  ) ut  3 4 ad  x r.  Cumque 
Cunei  centrum  gravitatis  Gt  in  j!b,  abfeindens,  vcrfus^,|^b,  (per  prop.  f,o.) 
adeoqueipGusao  A<t  diibntia  (it,  bB-l-|BV,  ( uc*tx  {chematis  in- 

fpcilu  facilc  colligitur; ) Cemnque  gravitaus  Pynroidis  Y «P  (ut  di^iun efl ) 
inde diiiantia Gt  | j : Adeoque  diltamiarum  ratio,  ut  4 ad  \s:  Ratio  h2sc^ 
cum  ratione  magnitudinum  \ 3 4 ad  x r ) compolita ; exhi^t  rationem  Momenti 
Cunei  illius,  ad  Momentum  Pytamidis  ( rdpc6tu  ejufdem  A«, ) 4‘-f-X4/,ad 

J/’,  fcud4’-f-44jad3j’. 

Et  pcuallclcpipcdum  ( bipartitum ) cum  Gt,  propter  formam,  'jid  Pyramidem  *- 
qucaltam,  ejuldem  balis,  ut  3 ad  1 : Sitque  balcos  in  i8  Vel  b altitudo,  ad  altitudi- 
nem inB,  ut  4 ad  EritParallclepipcai  ad^Pyramidem  ratio  34  adr.  Cumque 
Parallclcpipcdi  ( unit  bipartiti ) commune  «xnerum  gravitatis  lic%n  medio  iS  0 : 
Adeoque  cjiildcm  ab  A « difbntia,  4 -f- 1 r : ( Sitque  centri  graviuiis  (^ramidis,  ut 
didlumdl,  dillanciaji  : ) Dtibntiarum ntio,  4-l-ljad|r;  cum  ratione  magni- 
tudinum, 3 4 ad  j,  compoGta ; exhibet  rationem  Momentorum,  3 4 ’ -{- 1 4 j aa|j*, 
fcu  1 X 4 * 4-  d 4 j ad  3 J 

Cuncufquc,  Truncato  illi  Cuneo  fuperimpofitus ; Componitur  ex  Pyramide  in- 
termedia, triangulo  i»  j8  » fupcrcmmcntc,  ( Pyramidi  in  Y « P limili  dc  xquali ; ) & 
Cu^o  bipartito,  par|lldogrammiS“  i*  y,  »4§p,  fupcreiuincntc. 

^ramidifquc  Tnauguli  » centrum  graviutis,  cum  imcUigatur  in  b/8  Gtum, 
( faltcmin  plano  fiipcr  nane eredo, ) abcindcns,  verfus  $,  adeoque  ipGus 
^ A«  diluntia  ( mcx  fciicmaiis  inlpcdu  facilc  colligtuir, ) ^ Erit  (prop- 

ter magnitudines  .c^uialcs  ) mpracnu  ejus  ratio,  ad  raoroemum  Pyramidis  Y«r, 

( rcTpeclu ejuldem. A «, ) c.tdcm qux  diibntiarum  ; hoccfl,  ut  4-|-|r  ad  |j  ; fcu 
ut  44  + 3/,  ad  3 j;  hoccU,  ut  44j-|-  3 ad  3 .r*. 

Cunciqiic  bip-initi,  cum  ( propter  xquales  balb  & altitudines, ) Gt  ad  Pyraini- 
dem,  ut  3 ad  X ; Ccntnque  diibntia  lUius,  ad  centri  hujus  dilbnuam,  uc  4 -{- 1 ^ 
ad  ^ r : Erit  momentum  b^rtiti  Cmici,  ad  momenuim  Pyramidis  Y « P,  ( rcfpe^ 
ejuldem  A*,)  uc34-j-xjad|/;'feu  (S4j-f-4J®  ad  3/*. 

Ergo,  ^jidi  totius,  minuto  Trapezio  yX5  p incumbentis,  (quod  cx  pirabus 
jam  expolitis  componitur, ) ad  momehtum  Pyramidis  correfpondcotis,  incumbentis 
Triangulo  Y « P,  ( rcfppdu ejuldem  A «,)  cll  ut  6a*-^^as  plus  iza*~^6as 
plus  44j-|-3r»  plusd4j-j-4j*,  ad  3 j*:  Hoc  cfl,  m i8«*-f-zo4r-f-7  j*, 
ad  3 4*.  Vel  ( dudis  omnibus  in  communem,  alutudincm  V«s=iJ, ) otiSu^A 
-f-20  4j^-i-7r*/4,  ad  3 Et  Gc  ubique.  Adeoque  momentum  Solidi  cx 
illis  conflat!  ( Gvc  quod  totam  A rie  G ve  quod  iplitis  panem  ut  Abj84,  fp^t;) 
ad  momemum  corrnpondcmis  folidi  cx  his  con^d,  ( qu^  vd  totum  A D«,  vcl 

ijrfius 
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jpCus  partem  Btf  A,  fpedat;)  uiOmnia^  ^dOfPmiOytis  16$^ 

3 : eo  fpe^Umia.  *«. 

• * * - 

Eademque  ratio,  6c  alias  coUigitur : ad  methodum  nolhrx  ^ itbmetkde  Infinu 
tarutn. 

Sunto  re6hc  complentes  Y « P Triangulum  ( utpotc  arithmetice  proportionales,) 
hiibfi  by  &c.  ufquc  ad  maximum  Y P = Quarum  pun£b  media,  leu  gravi- 
uiis  Centra,  in  polit^  habebunt  ( in  Ungula  Semiquadrancall  aciem  habente 
A « ),  altitudines  diltantiis  fuis  ab  A « icquales,  puta  j,  2 /,  3 j,  &c.  ufque  ad 
maximam  B V = S'.  Qua:  diUantix,  in  re£^  tllas  refpedtive  dudz,  exhibent  la:i- 
an  magnitudinum  re£^is  illis  innUemium  ( ungulam  complentium , ) bsy  ^bsy 
^bsy  6cjc.  ulque  ad  maximum  Qus  quidem  laies  Magnitudimun,  ^ramt- 
dem  V « P complentium,  ( utpote  Series  Secundanorum ; ) erit  ad  Seriem  totidem 
maxime  squalium,  (hocell,  ad  Parallelepipedumejuldem  bafis  & altitudinis,  ) 
ut  1 ad 2 -p I ^ (per prop.  1.  hujus : ) Hoc ell ut  x ad  3.  Puta,  \ h BS. 


b . ib  . ib  . Scc.  ufque  ad  ^ 
s . 2 J . 3 r . &c.  ufque  ad  S. 
bs.^bs.stbj.&c,  ufque  ad  BS.  6 BS. 


Eademque  Series  magnitudinum  ( quarum  omnium  Centra  gravitatis  fune  in 
«B,  pianove  iuper  hanc eredo  ; faltem  inde  diitam  intervallo  quod  dato  quovis 
minus  fit  i ) in  luas  iterum  diflantias , j,  a j,  a r,  &c.  du^ ; exhibent  momen- 
torum eorundem,  rcfpe^luiplius  A«,  laiem  pj*,8bj%  2?bs^y  &c.  ufque  ad 
BS*  maximum,  (^quidem  feries,  ( utpote  Tertianorum, ) elt  ad  feriem  toti- 
dem maximo  aequalium  ; uuxzbBS*'.  ( Hocdl,  ad  Parallelepipedi  Momentum  in 
B fufpcnfi  ;)utiad3  + iihoceft,utiad4:(per  prop.  1.  hujus- ) Adeo^ 

bs . ^bs.  fbs  . &C.  ufquead^iY. 

o . 2 i . 3 i . &c  ulque  ad  S- 

b^.  %bs*.  27^1*.  &c.  ufque  ad  Ais*.  ={bBS^ 

Trapezium  vero  complentes  re£br,  (quarum  minima  J'g=:YP  = i^)  erum 
B-{-by  B-\-2by  B'\'^by  &c.  ulque  ad SP-f-A*,  ftu  %B.  Quarum  itaque  fum- 
ina,  zquabit  hB'\-kbB—\hBy  per  prop.  i. 

• B.  B.  B.  &C. 

plus  h-  %b.  \h.  &C.  ufque  ad  i?.  —ibB^  ^ 


Eademque  feries  in  ddlantias  fuas  ab  A •>  du£be ; hoc  elt  ( propter  graviucis 
centra  finguloruro  in  ^b, ) in  B-\~3Sy  &c.  ufque  adB-j-S: 

Exhibent  Seriem  Magnitudmiun  cilaem  infinentium  (folidum  complentium) 
BB-\-bB-\-s  B-\-sby  BB-\~3.bB-\-2sB-\-  ^sh,  BA-\-  ibA-\-^sB 
’\-9sBy  &c  Quorum  omnium  Aggre^tum  (per  eandem  prop.  1.)  eft  bBA 
■^\bBA-\-\hSB-\-‘\hSByfeu  \ bBA-\-lbSB. 


B-\‘  by  Sy  =z:BA-\-  bA+  sB-{-  sb. 

B\'3-by  in  A-\-2Sy  —BA-\-2bA-\^sB'\-^sb. 
B-\-iby  \dA-\-iSy  ~BA-\-ibA-{-isB^$sb. 
&c.  uCquc  ad, 

B-f-  By  in  Sy  =BA-^  BA-{-  SB-^SB. 

b BA+  lbB'^'ibS'B+JbSB. 
feu  IbBA  + ibSB. 


Eademque  Magnitudinum  Icrics,  in  difUntias  itenun  du£U ; hoc  eft,  in  A-^-s, 
A'{-2Sy  A-^-  iSy  dcc.  exhibet  leriem  Momemorum,  (reipe^  ejufdem  A«.) 

Quorum 
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8^2  De  Calculo  Centri  Gravitatis.  ' Cap.V. 

Fig.  iW^Q^ura  omnium  Aggr^oim  (per  eandem  prop.  x.)  cU  \ k BA* 

^6SBA-\-\bSBA'\-\&S^B^{i^S‘B^kulbByP  + \6SBA+^TiS^B. 


BA*+  hA’-\-2sBA~\-  xshA-\-  ^B-\- 
BA*^%bA'-\-^sBA\  ZsbA-k-^fB^^-^^b, 
BA^-\>lbA*-^6sBA\-  i%sbA-\-9^ B\■^'lf  b. 

I Sk.  ul^ue  ad, 

BA*^  BA^-t  SBA  fSBA-^-S^B^S^B. 

TbA^’^  XhBA^-k^^ibSBA^  \b  SBA-^^^^jiS^B. 
fcu  \bBA'  + \hSBA  , + ^hS^B, 

Adeo(]ue  Solidi  Trapezio  y^5p  incumbcnus*niagiitudo,  ad  magnidnlinem 
Pyramidu  Triangulo  i«P  incamoentis,  dl  ut,  XbnAAcXbS B^  ad  \hBS. 
Atque  momentum  illius,  ad  momentum  hujus,  (relpedfu  cjuldcm  A<,)  ut 
\b  BA^ \\bS  BA-X^^bS^  B^  -sAibS'  B.  Seu,  extrito  B ubique,  (ut^tc 
intioite  exiguo,  & ubique  xquali ; ) duflilque  omnibus  io  'd  ( pro  magoirudimbus,) 
(eu  (pro  momentis)  m 12,  (quo'  firaftiones  tollantur:)  Magnitudo  ad  magm- 
tudinem  erit,  ut  s>bA’\'Sb zhS\  Et  aximeommililius,  ad  Momentum 
huius,  ut i8 + ^ibS*.  Seu  (ralimtis minufcularuin 

valonbus)  Magnitudo  ad  Magnitadmem,  ot  p«<6  4*  S ad  £t  momen- 
tumad  ffiomemum,  ut  + ad  * 

Cumque  hoc  ubique  obtineat ; erit  Splidorum  omnium  Trapedisy^Sp  inli- 
dentfum,  ( five  quae  totam  Seraicycloidem  fpedlant,  live  quae  Ipobnc  ipfius  j^- 
uonem,  Ab^«,  magnitudo  ; ad  magnitudinem  omnuun  Tri- 

angulis Y«P  inOilenauiD,  (Gtc  quaecetum  foedam-- Scnuarcuium,  ftve  ipfios 
re/^livam  pordonem,  utB«A,  «Bk,  B«t>,ac)  ut  Ostmi»  ad 

Qmn.  zsb\  eo  fpeilantia.  (De  quo  non  ultra  fblicici  Tumos,  utpotequod  in  ca^ 
ite  pnccedente  tradlavimus. ) Eorumque  omnium  Momentum,  ad  Momentum 
ox\xai\  \xt  Omtt.  a*b-\- laasb^^  s*  bridi  -Oftm.is*  b:  eo  fpedbmia. 

( Qi^  & fupra  inventum  erat ) 

Hoc  clt,  ut  s*  b\  ad  Ofmu\s*bi  (fcu  7ad?:)  atque  infuper  ut 

Onm.  zo4Ji6:  «d  Omtt.  \ f‘b.  Sumptis  a ariuimetice  proportiona- 

libua.  ' ... 

Sunt  autem  Oim».  «^16;  (puta,  qux  pordonem  Ab^«  fpe6iant,)  hocdl,  Un- 
gulx  Ab^«  flg.  iqo.  aciem  habentis  A«,  momentum  reijKftu  Ao,  (per  $ R. 
prop.  tp.  ) zeR''  — xav  R‘ R a*j£.  Adeoque  Omw.  iB  a*b: 
z=:i6tR^-'lSavR^-^6a'R-\-iSt^sR.  ^ 

Item,  Omn.  asb:  eo  rpedhmia;  hoc  cft,  Solidi  AbiS«  fig  170.  ex  duib  re- 
arum b 1?  in  b > tidf,  momentum  relpe^u  A «,  ( per  ^ R prop.  18.)  — J e i?  V 
•X-avR^-^lsvR^-X-Xas^R.  Adeoque  0«w.  zod  jA:  =—  z$eR^-YzoavR!* 
^ S^v R* -X- 10  a s*  R. 

Ergo,  Omh.  18  «'A  zodjA;  = iicjP*  — 16  avR*  — y 

iodJ*>P.  ^ 

Similiter;  Onm.  \s*b\  hocefi;  Solidi  Ab^«,  170.  cxdu£hi  reiflarum  bjS 

in  a*fa6tr,  momentum  rcfpedlu  plani  At  «,*(  per  §C  prop.18.)  {eR^-^-lsvR* 

■^^S*R.  Adeoque  Oi/ftfc  j j* i 

Momentum  igitur  UnguU  portionis  Semicyctoidis  A b $ «,  aciem  habentis  A «, 
refpedu  ejuldem  A«;  dt  ad  Momentum  ref^livac  Ungubc  portionis  Semkffdili 
B«A,  acion  habentis  A«,  rcfpcdu  cjuldem  : ut  11  eR*—,i6  0vR* 

— y -|- tf  a* A’-|- (84i*j.^ -|- 16« ad  ^ J j VJP*  + 

que  infuper  (utmododi^m)  nt7ad|;  hoc  dl,  i\tle  R^ -\-lsvR^‘\^\s^R, 
:idlcR^-\-ljvR^-{‘S^R:  Adeoque  omnino,  ut  — i6avR‘  — Xsv  R^ 

+ ad  IcR^i^lsvR^i-s^R.  Cum- 

que hoc  pofterius  (k  (per§R  prop.  16  ) dnodccuplum  Momenti  Ungui*  B«A, 
teiem  habenas  Ao,  rdpoitu  ipfius  A«r  Eae  & prius  illud,  dnodecuplum  mo- 


o 
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racnu  Ungulr  Ab^n  (portionis  Scraicj-cloiJis ) acitm  h.ibcniis  A«,  relptiln Fig.  i64, 


ejuWttn  A«t:  Adcoque  ipfimi  illius  momentum,  (jf  A”  — — tSlrA” ‘bS. 

Hujulqiie  Ouplum,  lII  Scniifblidi  cura 


A 


+ + ^ ... 

A«(  convciTiuiic  hurli,  Moincmum  rcfpc^u  ipiias  axis  A«:  ui  lupra  impius  ofleu- 
Ibm  cU.) 

Illuduuc  Ungula  Mymcntiim,  per  magnitudinem  fu.ira,  \a*R-^\ns  H 
+ (pcrM‘  prop.  20. ) diviluni;  exhibet  iplius  Ab|2«  Uiigiilar,  nccm 

habentis  A«,  didantiam  centri  gravitatis  ab  A *, 

87«^^*  — p(»tf  H"  1084*  j-|- 6o4j*  4* 

-j — Tir\ T — • e Seoiuoli- 


du|t!C  corrcf^xjndcnus,  ddtmua  cen:n  gravitatis  ab  axe  A«;  efl  ad  liaiK  Ungulx ; 
ut  2,^  ad  1 ) 

Spedatim  vero,  Ungulx  totius  Scmicycloidis  A t«,  aciem  habemis  A Momen  - 
tum  rei jx.-clu  A «,  { p.optcr  vr^xRy  & r = o,)  R^'P. 

, I R*P 

Ccntfiviuc  gravi^tis  ab  A « difUntia,  cft  ^ ~ Rp^  ' 


Similiter  oflcndctiir,  Ungula; ^gmenti  Scmic>'cIoidis  bi3r,  aciem  habentis 
A «t,  Momentum  relj^tu  A«;  ad  mumentum  Ungolx  legmenii  fcmicrrculi  «B«r, 
aciem  habentis  rcljiuiitu  ejurdem  A«^  cll^  ut  7 ad  3 i atque  infuper,  ut 
Ofttn.  i%a*h’\-2£>ush:  ad  Omn.  3 i’ 16:  eo  f^bimia;  iumpus  <1  arithmetice 
proportionalibus.  Qti;£  limiiter,  muatis  muundis,  ad  calculum  reducentur. 
Cumt|ue  Ungula:  S.micircuH  Momentum  illud  per^S.  prop.  16.  inno- 

teicat:  Habebitur  d:  coircrpoodeos  Ungiilx  Segmenti  Semicycloiats  Momentum ; 
& qu3c  h:nc  dependant. 

Vcl  euaiu:  cx  totius  At«  Ungulx  momento,  (modo  tradito,)  fi  auferatur 
(modo  tradiaim) momentum  UnguisAbj2«c:  Rcfbbic  i\RP^^  \\R^P~-^^fk^ 
f\avR  ' + — i*' R — Xa^s R — Xaf  R — R,  Momentum  Unguix 

b^T  aciem  hsbemis' Ac,  rcipcdu  ipnusAc. 

Atque  hoc,  p^r  iplius  magnitudinem  (§1.  traditam)  — |^’+jtijf’ 

— — jiirif — 4 a' A*,  divifum;  exhibet  ejuidem,  ab  A«,  dilbintiam  cen- 

tri gravitatis,  « 

p ‘P' — I of  iP  P — I q4  a vR-^iij  vR — 7^  a' — i 1 4 «’r — i lo  a p — 28  r’ 

i-fP’ — i$2R’.{-f6vR — J08«’ — ii6aj — 6or* 


Si  vero  ex  Ungubc  Ab?*  (portionis  Seroicyclotdis  J momento  illo;  .modo 
reperto;  aufcraiur  Momentum  Ungui*  b?*V,  (aciem  lubentis  A«,)  relpcilu 
A*:  Rdinquitur  Ungui*  A b V ( aciem  habentis  A * >)  momeiuum  rclpeilu  A«. 

Componitur  autem  Ungula  ilia  bS*V,  cx  Pyramiefe  Triangulo  B*V  iiicun- 
beme,  ifc  folido  incumbente  Parallelograramo  b?«B. 

Pyramidis  illii»  momentum  (per  §R-  prop  i4. ) ell,  tj  a’A  = { 


Solidum  Parallclogrammo  b£*B  incumbens;  altitudinem  habet,  in  «,  nul- 
lam; in  ?,  «?  = «;  m B,  BV  = r;  m b,  bV=r-t-i«.  Adeoque  componitur 
cx  prilinate,  tiiangularcs  bales  habente,  «?,  vel  Bb,  = ja’;  (qiiarnm  itaque 
centra  gravitatis  a B,  & «,  funt  |«;  &,  propter  altitudinem  V «=A,  magni- 
tudo prilmatis  Ja’A;  centrique  graviutis  ab  A * diftaniia  |a-(-Sr,  propter  cen- 
trum prifmaus  m medio  reil*  cuiira  bafium  conjungente ; adcoque  momentum 
ejus  teljieilu  A«,  JaSA-fia^rA:)  Atque  ex  cuneo,  altitudinem  habente  in  « ?, 
nullam;  inbB,  iqualcra  ipQ  B V = r : Adcoque  ( propter  bB  = a,  & V«  = A,) 
magnitudinem  habebit  5 aa  A,  (*^**“”  PriTroatis,  cjiildcm  balis  & altitudinis:) 
Centrique  gravitatis  ab  A * diitmtiam,  ja-)-|r;  Ejulquc  propierca  refpedlu  A* 
momentum,  Ja’aA-)-5aj*A.  Solidique  propterea  totius  parallelognmmo  in- 
cumbentis momentum,  relpci^u  A*,  \a^b  -\-\a^  s h‘\'\a  f h. 

Adcoque  Solidi  Trapezio  b?aV  ineunibenti%  momentum  relpeftu  A*,  5a’A 
ja’aA-)-japA-)-i(r’A.  Atque  hoc  pet  Ungui*  magnitudinem ) /ai -f-} a’ 4 
( per  i K.  prop.  ao ) divilum ; cimibet  ipKus  b?a  V Ungui*,  aciem  habentis  A », 
^a>^-6a-s+.^aP  + P 
dilbntiam  centri  graviratis  ab  A a,  6/a  + 2P ^ ' 
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Vcl  Cium Cc colligitur,  ejufdanb^«V  Uaguli,  acKni  liabcntu  A«,  rdpciSu 
JpQusA«,  Momentum. 

Rcdfcr  Trapezium  complentes,  ab«|S  incipiendo,  ulqneadb  V ; funty#, 
A+iJ,  A+ji,iK.  ulquead  A-f  5.  Earumque punih  media,  ftu  gravium 
centra,  dillantias  habent,  \A,  \A-\-\s,  IA-^Ij  ,.lA-\-l  t , &c.  ufque'ad 
\A-\-\S.  QuxinrcSas  lUai  duili,  exhibent  earundem  raomenu,  feu  Trian- 
gula reilis  illis  inGllenua  Ungulam  complentia,  A',  } yf ’ -f-  r A->r  {s’,iA’-\- 
3 r &C.  ^ue  ad  l A’-\-SA-{-iS’.  Eademque 

Triangula , du61a  in  earundem  rerpeSive  dillaniiam  centri  gravitatis  ab  A • , 
nempe5a#, |yY-i-jr,  \A-^-\s,  \A^\s,  &c.  uique  ad i';  exhibent  fe- 
riem Momentorum,  eorundem Trianguloium,  rcrpeilu  A«;  {y^’,5yrf’-(-iy#’-f- 
s^AJrW,  + + \.^'-\-lsA‘-\-srA+‘is',&c. 

iifque  ad  5y#’-t-^yif’-|-^’y#-|-5^’.'  Quarum  omnium  aggregatum  ( per  prop. 
1.)  propter  V«=A,  ell,  Sui  ( relK- 

luto  valorcminulcularum, ) j*A j'4.  Ut  prius.  ^ ^ 

A-\-  j,  in  Sy^-fjr,  =r}y#’-J-  ry#!l-{r'.  ^ 

y^-1-2 j,  in  ',A+is,  =iA'  + 2sA-\-is\  B' 

A+IJ,  in  LA+]s,  =iA'+isA+y^.  , ' 

5cc.  ufque  ad  i ' ' 

A-]^S)  in  I ySl-^  J “ j y/^ -f- y^  -f-lyS*  , 

iit>A‘+i6S^llisr~ 

\A-^\s,isi\A'-\-  sA-\-\s%z=\A^-^  s A' Jr  s'A+\j'>. 

5y^-^-tJ,  inly^’-^-lJy^-^-}^^  =iy4’-)-2Jy<'-f-4j’y^-f|r’. 

|y^-f‘,r,  iniy^>-t-3ry^-f5r’,  =|y#'-|-3J^’  + 5>-'’y^+’ii’- 

&C.  ufque  ad  A*  i ^ 

»,  A->r  ;■?.  in}y4’-4- .?y^-4-i5‘,  arjyf^-f  Jy^s  -|- .?■  A -f  J£A 

y>A'‘->ryiSA^+y>s^A-\-^s'. 

Quod  quidemUnguIx  bP«V  raomenfum, 
leu  ( propter  h-=iR  — u,)  R s Ji — — \as’v 

; exUngula;  Ab/!«  momento,  |je.S’  — | «ti^ ’ — {rtijf*-!- 
ia^R-{-\a’  s R-{-ias'‘  R-\-^>’  R,  ( modo  tradito,)  fubdudluro;  Relinquit 
Ungulx  A b V,  aciem  habentis  A «,  momentum  relpcilu  A«.  ^tR^~\av R^ — 

R -{■  if^sR  + i«-f  r u-)- Ja 

Atque  hoc,  per  hujus Ungulx  magnitudinem,  — — fa'R-{-lajR-\- 
(pw§K,L.  prop.  pneced. ) divifura ; exhibet 
Ungui*  A b V,  aciem  habentis  A «,  dillantum  centri  gravintis  ab  A a,  „ 
gZfjP  — ^nvR—ysvR'  — iiAR-\-  i6ifsR-\-ii»eR  zi*^-}-i4a’i)rJ-  i&t'ro 

— 480^—  ias’.*-(-3(5<u^-fdr’.^+36«’t/-|-36<irti-l-  ~ 

Semifolidique  corrcfpondentis  Momentum  lefpc^  axis  converlionis  Cux,  du- 
plum ell  Momenti  Ungui*  rcfpeilu  aciei  fu* ; Illiufquc  dillantia  centri  gravita- 
tis ab  axe,  ad  hujus  diftamiiam  an  acie  ; ut  2 .ff  ad  J iP.  Ut  fxpius  oftcnfura  dl 

Eademque  Momenta  & Dillami*,  fic  adhuc  alias 'inveftigantor.  Nempe,  Mo- 
mento Ungui*  AbV  per  fc  invento,  One  ope  Ungui*  Ah?«;  Hinc^ipGus- 
Abfi«  Ungui*  Momentum,  rcliquaque  deducuntur.  . ' 

Divila  reda  A e in  partes  inKnitc  exiguas,  invicem  zquales,  in  punflis  S,  C,  s, 
&c.  hoc  d^  fumptis»  arithmetice  proporuonalibus;  Qu*  Semicycloidem  At«, 
ejufvc  fegmcntutn  A b V,  complent  rea*  b V ; funt  Omuts  eo  fpcehmtei. 

Quxque 
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Qii«)ue  Scmiquadranulem  Ungulam  «dem  infifleniem,  aciem  habenuan  A «.com-  vu 
plent  plana,  eildem  reilis  inlillentia ; funf  Triangula  Ifofcdia,  carundem  reOa- iiS' 
rum  feraiquadrata : hoc  eft , Om.  ia'  + «i+ir*:cQ  fpeaantia,  Horumque 
rriangulorum  centra  grariutis,  *b  A « diltant  earundem  reitarum  b V beHe,  hoc 
cll5bV=5a+|r,  Adeoque  Triangulorum  illorum  Momenta,  (duitamamitu- 
dimbus  in  rclpeitivas diltanuas, ) funtOm».  ; {fcu  Tri- 

en»  cuborum  ommum  b V, ) fumptis  o arithmetice  proportionalibua  ’ 

Sunt  autem,  Oim.  J « ’ ; ( lumptis  ti  arithmetice  proportionalibus,)  hoc  eft,  Un- 
gulae A b B hg.  170.  aciem  habentis  A c,  momentum  rclpodhi  A «,  ( per  § M prop 

19.)  zeX'  — iavA’~ia'e+»’iJi+la^v. 

Et  4 1 J : ( eo  rpeibmia,  ) hoc  eft.  Duplum  Momenti  reflmftu  A «,  Solidi 

AbBfig.  170.  exduilu  rc&rum  bBin  b V rcfpedlive,  (per  prop.  18.) 

1 |4*^ — l4*J^-|-j4J*.^-|-j4*Jtr, 

Item0»w.4r';  (eo  fpeflantia,)  hoc  eft.  Duplum  Momenti  ejufdem  AbB 
Solidi,  n.Tpe£lu  plani  A t «,(  per  § O.  prop.  i S. ) —ieS'+\avX^—',at’g 
-Hr’.«-t-54r't;. 

EtOiitit.  jr’  ;•(  eo  fpcilantia, ) hoc  eft.  Momentum  Unguk  AB  V aciem  h.^ 
bentis  A «,  refpedlu  A,«  ; {eiPr  + ',svg'  — ,5 J’ : -per  Sa 
prop.  16. 

bjgo,  Ornn.  ia' + a’ s^-a : = ^e g^~\avg' ~isvg‘ ~ia> X 
+ j4’r.^-|- Quod  igi- 
tur eft  Momentum  Ungulae  fegmentifcmicycloidis  Ab  V,  aciem  habentis  A «,  re- 
fpedhi  ipliu»  A «.  ( Idem  quod  prius  inventum  erat.)  Quod  iuque  per  magni- 
tudinem divilum,  exhibebit  diftanuam  centri  gravitatis  ab  A 4 : ut  prius. 

Atque  huic  quidem  Momento,  li  addatur  Momentum  Ungui*  b^«V,  ( modo 
traditum,)  habebitur  Ungui*  A b^«,  aciem  habentis  A«,  Momentum  refpeau 
A : Ut  prius.  ^ 

• Exhibuimus  igitur  in  expoGtis  Ungulis  Semicycloidis,  ejufque  paruum,  tum  o 
Magnitudines,  & Momenu ; tum  Centri  gravintis  /a  lingulis  diftanuas  H duobus 
laltem  planis  non  libi  invicem  parallelis  ; atque  in  quo  tertio  per  aciem  plano 
coiiltituiumfit,  cx5G.  prop.  la.conftaq  (co  nempe  quod  Ungui*  altmiiiiem 
bif«at;)  Adeoque  (per  prop.  atf.cap.  priced.)  ipla  graviuus  centra  determina- 
vimus. _ 

^laeqnedeUngiibsdi&fum;  eadem  ad  folida  converfione  fa^i  faede  trans- 
ferantur, ope  prop  II.  & 14.  ut  Tuis  locis  Ixpius  oftenfum. 

Quaque  de  cxpoGtis  diihi  luni ; ad  alia,  calculo  rite  adminiftrato,  facile  appli- 
cantur : Vf  ad  pnecedentes  aliquot  propofiiiones  admonuimus. 

Qtueque  de  Ungulis  Solithlbue  Semicycloidcm  Primariam  ( haftenu»  traditam  ) R, 
difla  funt ; eadem  omnu  ad  Ungulas , Solidaque,  Secundarias  ( live  Protraflas  Fig.  ivf, 
live  Contraftas  ) limiliter  rpedlantia,  facile  transferentur.  Nempe,  quoties  reil*  >7<' 
b B in  calculum  veniunt ; pro  4,  fubfticuenda  erit  alu  quantitas,  qu*,  ad  illam , 
camhabm  rationem,  qium  habet  redUrit  adJP.  femipenphetiam  circuli  gene- 
rantis. Et  fimilitcr,  muutis  muundis,  de  earundem  Quadratis,  Cubis,  ottertfque 
poteftatibu» ; ut  ad  calcem  ptopolitionis  pnccedentis  oltenfum  eft. 
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P R O P.  XXII. 

Fig.  «77.  Qu2C  Cycloidem  contingit  re<%a,  eft  correfjxjndenti  Circuli  genitoris 
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( circa  cycloidis  axem  politi ) Chordae,  ad  verticem  terminata^  pa- 
rallela. 

Curvaque  Semicycloidis,  eft  Dupla  Diametri  circuU  Genitoris. 

Ejulque portio  quxvis  {ad  verticem  terminata)  Dupla  liibtenlic  cor- 
re^ndentis  Arcus  circuli  genitoris. 

Adeoque  lecabitur  Cycloidis  curva,  in  ratione  data. 

Atque  hinc  Momenta  & Magnitudines , ipfaqne  graviutis  Centra, 
exhibentur  j Tum  Curvat  Cycloidis  , partiumque  ejuldem  ; tum 
(uperficierum,  carundem  converfione,  iaiftarum.  , 

Nempe  ( retentis  lyintolis  ut  in  propofitionibus  procedentibus,  poC- 
toquc'x  = V — f ’:=«B.) 

Curva:  Semicycloidis  A T,  magnitudo  Momentum  rcfpciftn  T A, 
•jP’ ; relpeilu  t«,  diftantia  Centri  gravitatis,  a T A,  |jP;  i t«, 
i e : Momentum  refpe&u  A «,  — 'I  R rel^iftu  T r , ; di- 

ftantia Centri  gravitatis  ab  A«,  JP  — j>P;  a Tt, 

Curva:  Ab  i magnitudo,  ic:  Momentum  relpeftu  T A,  |f  ti;rcfpe<ftu 
b V,  Jfv  ; relpeiSu  t«,  zci-^-icv  = .^ce — 5rv;  diftantia  Centri 
gravitatis  iTA,  \ abV,  |v;  bra,  A-J-|v=ajP— Momentum 
relpcdtu  A«,  lar  — — diftantia  Centri  gravitatis 

»/l‘  + 6x-SxJl 

Ungula:  Superficialis  ( Semiqnadrantalis ) ipfi  A r curvx  infiftentis,  aci- 
em habentis  TA,  Magnitudo,  Momentum  refpedlu  T A, 
refpeiSuT»,  diftantia  Centri  gnaritatis  iTA,  \R\  ira, 

Momentum  refpeiSku  A^  5^’P  — JJjP’;  refpedlu  Tr,  diftan- 
tui  Centri  gravitatis  ab  A «,  — 

Acicraque  habentis  r«  ;Magnitudo,  ‘fi’ : Momentum  refpeiftu  TA,lf^; 
rcfpcdiu  T«,  diftantia  Centri  gravitatis  iTA,  fj;  k 

Tt,  ’^R\  abA»,  JP— momentum refpedu Tt,  rcfpedtu 

A«,  |i?’P-<ifiP>. 

Aciemque  habentis  A « j Magnitudo,  zRP—'\R’-.  Momentum  tcfpe- 
OuTA,  |iP”P— g /P’;  refpeauT.,  JA-P— ; diftantia  Centri 
30P  — jaP  , fioP— ioSP 


ab  A »,  a — 


I M.  gravitatis  i T A, 


;iP;  iviq- 


Momentum 


45P  — I zoR  “’"'"’4j-P  — izoR 
refpciau  A,s  i refpc<au  Tr,  -g^iP-liPP;  diftantia  Centri  gra- 

• k»  , T 10x4^— iioiPP  yiXiP  — 60P  „ 

vitatJsabAa, — -R. 

JX>P  — 9oP  — zAfiR  4jP  — laojP 

Aciemque  habentis  Tt  ; Magnitudo  j '\R'  -.  Momentum  refpeau  T,A, 
8 A”;  refpeftu  t«,  ‘{|jP';  diftantia  Centri  gravitatis  iTA, 

\\R-  Momentum  refpedu  A«,  'g*P’ — 1A”P;  refpciftu  T t,  ‘5'P’P 
— diftantia  Centri  graviutis  ab  A«,  iTr,P— 

Ungulx  Superficialis  Ab,  aciem  halxintisT  A ; Magnitudo  Jev.  Mo- 
mentum rcfpcftuTA,  }cv‘;  refiiciftu  bV,  refpedlu  t»,  \cvR 

— jCv  ‘ 


I 


Prop.XXI.  De  Calculo  Centri  Gfavitatis. 

— |cz<‘;din:antia  Centri  gravitatis  a TA,|»;  i b V,-|v;  iT«,i+|t/=  Fig.  i?f. 
Momentum  relpeiSu  A«,  j , jj  v 

' ^ ’ Q‘ftantia  Centri  graviutis 

^ ' SocvX‘^^c'Cjl • 

Aciemque  habentis  bV  ; Magnitudo,  v , Momentum  refpe<au  T A,  ,f  r v' ; 0 p, 
refpe<aubV,if™’i  refpe<auTs|rajP_^tV;diftantiaCentn  gravitatis  e|  R 

i T A.Jtr;  i b V,  I»;  4 = MojQgmmj,  ^ 

«oac>j?— i4oe‘i?’+iiif’XJP’  + <>r‘x  — . ’ 

"~soT’  ■ 

tia  Centri  gravitatis  ab  A <, 

toar»!?  — a40f‘.g'+iiic»x.^’  + <»t'x  — <i4XR*+  izSve’ 
i2ocvjP’=(Soi>jP.  ■ 

Aciemque  habentis  r « ; Magnitudo , 2ci-\-^cv  = ^cJ!  — \cv.  Momen-  0 p 
tum  refpeiSu T A,  \cv — rcfpe<ftuT«,  ic R'~\cvJi-\-\cv’\  E F 

refpetihibV,  |cvj?  — ,|fv’;cliftantia  Centri gravitatis  iTA, 
lopi?— jv’  So/i‘—iovR-\-iv‘  iovR—2v‘ 

Momentum  reipc-  4,^  l. 

A..  . . i6oacR’  — ioac^R  — S32R^  + 4i6xR'  + SU‘x.A‘~Sr‘yC  ... 

au  A., iS;  diitan. 

tia  Centri  gravitatis  ab  Aa, 

36oacR'—loae’R—S3zR'-\-^i6xR'  + !2c‘xR‘~9(;‘x. 

3<SocR‘ — ( tfocp^ ’ = ) jor’ jP.  " 

Ademque  habentis  A « ; Magnitudo,  z«r  — 1jP’-t-(4x^  — ’^X=)lx  c K 

ivx;  Momentum  rcfpciau  d,  L. 

jo«->>P  — 832j?'-f4itfxVP‘-|-5ac‘xJP’  — oriy 

ipeaura,  — “■ — -■  : re- 

r,  6o«r>,P-i40f*iP+uif'x>?’-H'Srix-<S4XyP‘-i-i28jP> 

IpeaUDV,-—  SIoA^T”;  — ; di-- 

ftgntia  Centr^  gravitatis  i T A, 

30flc',P—  laSiP^-l-gqxA^-f  8r’x,f»-f  yc»X 

iSoae yp  — 480 A’‘-f  i4ox^’-f  ( 60 v x ‘ = rjo r’ ’ 
i T«  30ae’yg  — 832iP'-j-4i5x-g‘-H2^A»'— oc<v 

’ iSoacjP’  — 48oA'*+i4oxyP’+30f’x-'5’^^  ’ 

\ bV  ^oc^R^  -H  1 1 ir^xA" -b  6rix  — <S4xye«  -b  128A'’ 

“ iBoaeiP'  - 48^A»  + M^xi^TJoexR 

refpeau  A.,  2aV-f-5r i— ■|•(■yP'-t-^cx■-^-8axyf— — — -■— 

in.  r-  ■ • ■ I , loR'' 

r diiiantia  Ceutti  gravitatis  ab  A «, 

i8oa»ir^-b6oc^>  — I i20cjg‘-|-40fx’^‘-f /aoaxiP^  — tfo«x'>P  — J>f’ 

1 SoacjP'  — 48oA^  -|-  240X  A^  -|-  JOcV.jP  ^ ’ 


I,M. 


Adeoque  exhibuimus,  tum  redas  Cycloidem  (Primariam)  tangentes;  v, 
tum  ipfius  curvi,  partiumque  ejufdem  , longitudines,  S^ntra  ^ 
graviutis  i earumque  Momenta  refpedu  expofiurum  r«aarnm  ■ 

■ Ungularum  hem  fuperficialium,  ( adeoque  & fuperficierum  conver- 
fione  tadarum, ) magnitudines,  momenu,  S Centra  graviutis. 

Quique  de  expofitis  dida  funt,  ad  alia  facile  transferentur. 
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De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.  V. 


Pofliint  etiam  & Cycloidum  Secundariarum  (Contradianim  fcilicet  & 
Protradbrum)  Tangentes  exhiberis  earumgue  Curvis  SemiellipTes 
aajuales;  Spartes  partibus refpeiai ve fumpus..  • ® 


ducatur  huic  parallela,  per  pundium  b,rc3a 


A.  Q Umpto,  m Semicycloidis  curva  A t,  punfto  quovis  b ; duci  intcliinnir  I 
• parallela  bB  ; Circulo  genitori,  circa  Cycloidis  axem  A « conltituto, 

I 
1 

I 


Fig.  177-  parallela  bB  ; Circtiio ecnitori,  a 

s in  B : Jun^oue  CSiona  AB  ; duc 
g b b.  Dico  regiam  g o h,  Semicycloidcm  in  b coimagere. 


baG 

oc- 


Sumptis  inredta  gbh,  fupra  b,  pun^o  g ; &,  infhi,  punfloh:  ducamulf,  ipG 
bB  parallelx,  redbegxXG,  hdHD,  Seniicycloidi occurrcmcs  in  x^d  j Senuctr-^./'^ 
culoinX,D;  chordaeque  AB  ( plrodudbc^in  G,R  . 

OGenlum  efl  ( $ A.  prop.  20. ) arcui  B A,  xq^em  efle  reSara  b B ; adeoque  & 

( propter  parallelas  ) gG  , & hR  Itera  arctiiXA,  rodUm  xX;  dcarcui  DA, 
redam  d 0. 

Cumque  ibidem  deraonilratura  Gc  redas  BF.  (Hg  1^7,  168,  idp.)  arcubus 
B X,  ubique  minores  efle  j rcdalque  BY,  arcutms  BD  majora:  Similiter  oG^a> 
detur,  ( hg.  177.  ) redtara  XG  minorem  arcu  B X ; redamque  H D,  majorcffl  efle 
arcu  B D.  ( Nara  Gtnilucr,  hic,  dudrur  A ^ ab  A ; atque  iDic,  ab  a.  ) 

Adeoque  ; propter  totam  g G redbm,  toti  B A curvx  xqq^cra ; & ablatam  XG,  ^ 
ablau  XB  ramorera  : Erit  reliqua  Xg  reda,  maior  quam  reliqua  XA  curva,  lim  ^ 


' 


re^b  X X.  ,£i  propterea^  punitum  g,  extra  Cycfoidem  cadet 


Item ; propter  h H rectam,  ipli  B A curvz  xqualcm  ; & H D adjeiiam,  majo- 
rem adjeita  B D : Erit  tou  D b reila,  major  quam  tota  curva  D A,  leu  D d re^. 
Et,  prupterea,  punitum  h cll  extra  Cycloidem. 

Cum  itaque,  tum'  g ( punitum  quodvis  fupra  b,)  tum  h ( punctum  quodvis 
intra  b, ) ut  extra  Cycloidem ; ( adeoque  unicum  b pun&m  Cycloidi  commune;) 
rcih  gbh  Cycloidem  in  b tangit. 


Ellquc  (propter  paralicLu)  bg=:BC,  bh  = BH,  ghccGH;  & (produila 
bg,  donec  ungenti  verticis  AT  occurrat  in  T,)  bT  = B A=cr=/ao^ ; 


propter  AV,  AB,  A«,  hoc  elt,  v-c.iX.  continue  proportionales;  ut  Cepe 
-litum  cll.)  Item,  (duitis  gXO,  bBV,  hDC,  ipli  TA  parallelis,  Axi  A« 
occurrenobus  in  O,  V,  C,  rcilani  V O,  vcf  CO,  intercipientibus ; quam  dsamus 
B\)  erit,  ut  AV=v,  ad  AB=v'av^ ; fic  VO,  vel  C0,  = ^;  ad  BG,  vel 

HG;  hoc  cll,  ad  bg,  vel  hg,  =: --  ^ 


Eijl.  i77>  ^ iuque  imelligatur  rcila  A<i=z.^,  in  partes  xquales  numero  infimias,  di- 

vidi,  quarum  una  wtclligatur  . V o,  vel  OC;  adeoque  omn 


omnes  A V,  hoc  ell  'onr- 
UQ  Vf  io  fpeitantc%  ar^Uiexicc  proportionales : Quz  bis  rtljwnrat  IBbtenfz 
totideiii  AB,  hoc  c/^  toudcoi  V ^ v ^ corrdpondentcs ; (feriesutiqucfubfecim- 
danoimin ; ) Cunt  m lotidem  rc^  Vp  lianiparabolam  ApB<  com- 

(demes;'  cujiis  tum  aVxis  A*,  tum  baCis  «P,  (adeoque  & latus  teitiim, ) Itt 


Reitaxiue  bg,  leu  gh,  «mgentes;  hoce/l,  (in  partibus  inlinite  exiguis  ) i^ 


■ " ‘ ^ 


-tSSL^ 


Prop.XXlI.  De  Calculo  Centri  Gravitatis.  8jp 

bx,  fcu  xd,  curvae;  funt  totidem  ftu  corrcfpondentes;(hoc f;!. 

cll;  imes  ferici  fiibircundanoriim  reciproca. ) 


hoc 


vel  OC,  fingulz;  hoc  cd,  totidem  B.,  intelligantur 
, hg.  IT7, 178.  rcilanguJum  A «00  complentibus; 
ut  Vp,  ad  «P,  leu  V P-,  fic  «O,  ftu  VO,  ad  V», 
„ , :lBR  B./7.JI  „ ^ 

Bj  ad  — - — = V • : Erunt  oni- 


2vS  y/v 

nes  ili*  b g,  leu  g h ; hoc  cll,  ( in  partibus  infinite  exiguis, ) omnes  ill*  b x, 
Jeu  xd,  curvam  At  complentes;  ad  omnes  illas  VO,  feu  0(^  complentes  re- 
6lani  A«;  hocell,  ipla  At  curva,  ad  reilam  A«;  ut  omnes  illa;  V«  figuram 
interminabilem  A « 0 » compleat^  ad  omnes  illas  V O complentes  Redlangulum 
A«0  0;  Hocef^  ut  figura  illa  interminabilis,  ad  inicriptum  parallelogrammum ; 
. Hoc  e(t,  ut  Reciproca  Secundanorum  Series,  cujus  index  ed  — 3 ; ad  congruam 
Aii;ualium  Icficm,  cujus  Index  ed  ±0,  (per  def.  i,a.  hujus.)  hoc  cd  (per 


Vel  etiam;  eadem  Parabola  inverfb  litu  polita,  ut  «tH,  fig.  i/p.  duiloquead 
eandem  diametrum  Semicirculo  AB«;  St  fumatur,  ubique,  ut  VB  ad  Vx,  fic 

VO  leu  «O  ad  V»;  (hoced,  utr=VvA  adVa^i,  lic5ad  ha- 

bebitur eadem  quae  prius  figura  interminabilis  A«0«;  Reliquaque  conlequen- 
tur  ut  prius. 

Simihter  odendetur  ( in  panibns, ) curvam  A b,  ad  A V 'reiiam ; elle,  ut  ed  C 
figura  AV«»  interminabilis  ad  A V 0 0 reilangulum  Fig- «77, 

,Et,  conlequenter,  li' intelligatut  A«Oi<  (figura  interminabilis)  rcihi  V»  le-*78>*79' 
cari  in  ratione  data  ; in  eadem  ratione  Iccabitur,  in  b,  curva  A t. 

, Qpo  autem  Iccetur  A < O •<  in  ratione  data ; Iccanm  erit  A « refla  in  ejuldem 
ratione  duplicata.  Intellige,  11  ratio  data  Gtrad.^;  fitque  AV  ad  A«,  ut  r* 
adi’;-erit  AV»»,  ad  A«0»,  ( adeoque  A b curva,  ad  curvam  A ?,)  in  data 

ralioser  ad  R.  Edo  enim  AV  (=v)  =:  ( hoc  ed,  ad  A • =: 2 in  ra- 

fC 


tione 
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De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap  A^., 


Fig.  177,  tionc  ad  Erit  propicrca  Vp  (=AB  = Vat»^)  =i/4f’r=2r:  Et 

*78)*79-y^  ( = — ^ . Atfcocjue  Roibngulum  AV»  (=v^V 


- ■ 


i /P 

)=2ri?.  Hujus  itaque  duplum  4 r/?,  erit  ipfa  AV***  interminabilis. 

V 

(Naro,  qua  ratione  A«0«  eit  dupla  inferipti  parallclognunmi  A«00;  eaoqsn 
cll  AV*w  imcrminabilb,  dupla  huic  inlcripu  parallclt^rammi  AV*;  ncnipc 
■ per  prop.  1.  hujus.)  Eft  amem  (^sropter  K*=zRy  & «0  = A*>)  Rt4(angu- 
fum  K*0O  = ‘2.  H B \ hujuique  propterca  duplum  A«0»  = 4A>K  Er» 
AW«v,  ad  A«0«,  (adeoque  & Ab,  ad  At,)  ui  4ri^,  ad4iP^i  hjx  dt, 
ut  r ad 

Cum  iuque  Siaus  verfi  AV  ad  A«,  (hoc  cft  vad  2.^;)  fint  in  dupUeata 
ratione  fubicnlarum  AB  ad  A«;  (hoc  cll,  ad  zR  (eu  ^AfR^i^MaX 

y/v  adV2A:)  fimque  itero  caedroi  AV  ad  A < in  diipUau  ratione  curvarum 
Ab  ad  At,  ( ut  modo  demonUratum  cfl : ) Kadero  erit  ratio  Ab  curva:  ad  cur- 
varo  A T,  qu*  cft  rc^be  A B ad  A « reflaro.  Adeoque,  ut  A t curva  ad  rectam 
A.*,  fic curva  Ab  ad  AB  rc^lain.  EU  autem  (uujam  dcmonflravimus ) curva 
At  dupla  reibe  A«;  ago  & Ab  curva,  dupb  dl  rcilat  AB.  Et  hc  ubique. 
.HoccU,  At,  =2A«  = 4^;  & Ab=i AB  = ic=iV2^j^  = v'8v^. 


• : /’  Fig.  177,  Vel  etiam  \ fic  habetur,  airvz  A t diviGo  in  ratione  data.  Divila  icibeet  A « 
*8o.  in  ratione  data,  in>;  aptetur  AB  = A>:  Dudbquc  Bbreibe  AT  parallela,  in 
■ eadem  ratione  dividetur  At  m b.  Uc  ex  diais  patet.  Nempe 

■ =AB\  \At  . k\i. 

Porro;  reftarura  V*»,  hoc  tft,  BG,  bg,  vel  GH,  gh,  hoc  cfl/ (in  pirdbus 
infinite  exiguis)  bx,  velxd;  i Tangente  vevticisTA,  diUanuz,  lunt  jpCc 

A V r=i^  fcfpcftivx  Qux  iuque  iu  magnitudines  — ( modo  inventas ) 
— 5 V 

dticlz;  exhibent  carundem  rcfpcilu  T A momenta,  B^jnvR  (icu  ) Adeo* 
que  ( fuDipiis  1/  arithmetice  pro|>ortionalibus)  curvx  At,  vel  .A b.  momentum 
rdpedu  AT;  vet  Semiqoadramabs  Ungula  fuperficialis  ipG  A t vel  A b curvse 
jnfiliens,  aciem  habensTA;  eft aggregatum  omnii^  i^V2vi?eo  fpe&mium; 
vel  (oroillis  B')  oinniuin  Viv.^,  noc  cfl,  omnium  Vp  retiiruro^  S^parabo- 
lam  AcP,  vel  AVp,  fig.  i“8.  coniulcniium:  (cll  enim  A*,  utexipiius’  origine 
patet,  nihiL  aliudquam  ipliiie  A«v<d  AV  pars infinitefiena ; qux  omnes  fuwil 
himptx  ipfam  A«  vel  AV  confiqant;  atque  hic  nihil  innuit  aliudquam  redbi* 
ruro  iUaruro,  phmun  conplcnuum,  crallkicm. ) £c  propterea,  ruperficfalis  Un> 
gula  mii  At  vel  Ab  curvat  infillcns,  (aciem  habens  AT,)  xquatur  ipft  A «P, 
vel  AVp,  famparabol* ; hoc  cfl  ( propter  latus  rcitum  i Ry  a.xemque  A «» = 2 iP, 
vel  AV=v,)  erit  Ungula  At,  =:A«Pr=5^*;  & Ungula  .\b,  =sAVp 
=:  Iv V ioA?=|t>c.  per  prop  1,  vcld.  hujos.  Adeoque  qux  converfidne  cur< 

xR 

vx  At  vel  Ab  circa  TA,  deferibitur  iiiperficies ; vel  vV^vR 

= ■ — ^ ; & fcraiconverfionc,  \RR,  vel -7-^  v V 2 1;  iP  ==  . 

3 ix  I R iR* 


Fig.177 


j 

! 


■^1 


i 
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Prop.XXII.  DeCakuloCentriQravitatu. 

Illudquc  momemmn,  vel  zv  JR  ^\cvy  per  ipfius  curvae  Ar  vcl 
Ab  magnitudinem,  4^  vd  iV2t»^=^2c  ( njodo  inventam,)  divifum;  exhi- 
ba,  centri  gravitatis  ^TA,  dtIUntiara;  nempe,  ipfius  At,  ipfiufquc  Ab, 

Adeoque;  ipfius  Ar  diitanua  centri  gravitatis  i r«c,  ertc|>?;  cjufQue  prop- 
terca  rclbtilu  r*  momentum,  fcu  fcmiquadrantalis  Ungula,  Jpliulquc 

Ab,  Diltantia  Centri  gravitatis  ^ bV,  & ir«.  H — jt/;  ad- 

eoque  ejuldcm  momentum  (vel  Semiqtiadramalb  Ungula)  relpc^u  b V, 

= 5 uc;  & relpeilu  t«,  ^by/zv  zvR  :=ibc-\~  \ vcy  \’tl  ^Ry^ivR 

— \vVzvR=:^cR — \cv.  Et  luperticies  converfione  vcl  feniiconverfionc  fa- 
ilx,  ad  hsec  momenta ; lu  P vcl  j ^ ad  R. 


Deinde:  Eorundem  omnium  >/zvR  (Ungulam  At  vcl  A b,  aciem  habentem 
TA,  complentium,)  ddUntia:  i TA,  iunt  A V = -w.  rcrpcdlivc:  Adeoauc  eo- 
rundem rcfpc^^lu  TA  momenta,  funt  omnia  zvR  (k\\  i/zv^R  (vcl  ve;) 
hoc  ell,  ipla  redarum  Vp  lemiparabolam  A«P  vcl  A V p conlhtucntium  mo- 
menta rerpeitu  T A.  Hoc  cfl,  (pec^op.  I.  vei  6.  hujus,)  bcmiquailrantalis  Un- 
gulx  fupcriicialis,  ipfi  At,  vel  Ab,  infillentis,  aciem  habentis  TA,  rcfpoilu 
cjufdcm  T A,  momentum,  cfl  '\R^y  vel  | v*  Adeoque,  luper- 

hcici  lemiconverlionc  circa  T A fa£bc  momentum  refpcdu  ipfius  T A,  (quippe 
duplum  momenti  corrdpondentis  Ungulx  Saniquadramali^  propter  magnifucM 
num  rationem,  ut  1 ad  Ry  fcu  T ad  %R^  &.  difbnuanim  ut  2 iP  ad  1 IP,  Icu 
4^ad?^;  ut  l*pc  ollenfum  efl;)  ^R*y  vd*cv*=^^^Vi-vR\  prout  de  tota 
A T,  parteve  A b,  mtclligitur. 

Illudquc  Ungule  Momcntirni  *jjP’  vel  per  magnitudinem  \R*  vel 

Icv  divillim  ; exhibet  diflandam  centri  gravitatis  iibus  A t vd  Ab  luperficia- 
lis  Ungulx  (aciem  habciitisTA)  ab  ipla  T A,  | ^ vel  |t?;  (adeoque  corre- 

Zd.R* 

fpondcntis  Superfidci  Semiconverfione  fadx,  centri  inde  diflaniiam, , vel 

i i^cmpe,  ad  illam  Ungulx,  ut  zR  ad  1 P,  feu  4 ^ ad  7*. ) £c  propterea, 

diftamiam  centri  gravitatis  ejufdera  Ungulx  A t ( aciem  habentis  XA)  ^rct,4^ 
(ejulquc  igitur  rdpedu  t«c  momentum  UnguUqueAb  (aciem  item  na- 

bentisTA)  diflantiam  centri  gcaviutis  ibV,  ir«,  R — Sv; 

adeoque  ipiius,  rcfpcihi  bV,  momentum,  zv  Rz=:^c%^y  & reipet^lu  t«, 

zvR  XV  R — I 4-  if  vd  \ v zv  R—\v^  ^ zv  R 

z=i\cvR^}cv^. 

&d  & idem  (propter  magnitudinum  & dillantiarum  reciprocationem) 
cft  etiam  Ungulx  fuperficialis  At,  aciem  habentis  t«,  momentum  rcfpcdlu  T A ; 
quod  itaque  per  magnitudinem.  '|^*  (modo  inventam)  divlTum,  cxhilxt diltan- 
tum  centri  gnviutis  i T A,  ^R\  adeoque,  i ejurque  propterea  re- 

fpe^lu  aciei  lux  t«  momencu%  Supeiiidei  vero  lemKonvcrlione  circa 

Ttfdefcnptx,  rerpo^Ui  ipfius  t«,  Momentum,  ( utpote  Momenti  Ungulx  duplum,) 
Centrique  gravitatis  i t«  dilUnoam,  (utpote  ad  illam  Ungulx  ut  4>P 
52^ 


ad7>,) 


SP 


Item  ( propter  eandem  magpitudinum  & dilbntianim  reciprocationem  ) 
j^i/VzvR  = ^cv*y  raonsentum  etiam  erit  Ungulx  Ab  aciem  habeiuis  bV, 
rclpedu  ipfius  T A:  Quod  itaque  per  magnitudinem  modo  invenura  \vV  zvR 
^\cv  divifum,  exhibet  diibntum  ccntri  graviuns  li  T A,*  1 adeoque  ^ b V, 
\Zi\  i T«,  b-^-^v^^z R — |v;  ejufque  propterea  rcfpedu  ipiius  bV  (aciei  fux) 
momentum  \lv‘  V^vR  = \\cv*;  ik  impeftu  t«,  • — 

4c  v’ : Superficiei  vero  fcmiconvafione  circa  b V fadix,  momenciufi  rd^lu  ipfius 

. . i6vR 

b V,  ^ ci/*;  ejufque  inde  dutaniiam  centn  graviuus  ^ — . 

Itemque  ( ob  eandem  caufam ) ^cv  R-r-^tv^j  cft  etiam  Momentum  Ungulx 
fuperficialis  A b,  aciem  habentis  t«,  rdpcdii  T A : Quod  itaque  per  magnitudi- 
nem modo  inventam  4CiP  — \cv  mvilum,  exhibet  illius  ik  T A diUantiam  ccntri 
. 0 o 0 o 0 gravitatis 
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Fig.  177.  gravitatis 
^ovR 


\oR  — 3 V 
30^  — 
zv* 


De  Calculo  Centri  Graiiitatis.  Cap.V. 

60^* — ZovR  + JV’ 


Adcoque,  i t«, 


. i bV, 


30  ^ 

^ : Ejufque  proptcrca  momentum  refpedu  Ttt,  8 cj5' — |c 

& rcfpo^lu  hV,\cvR  — ri/* : Superficiei  vero  fcmiconvcrfione  ipfius  A b circa 
Tot  delcriptac,  momentum  rclpciku  ipfius  t«,  — '|cv^-|-fct^;  centri* 

...  , „ 040^’  — 8ov.^'-|- 

que  gravitatis  mdc  djliantiam  ■ 


F.  Eadem  etiam  fic  habentur.  Sumptis  Subten&  AB  = c,  (adeoque  & curvis 
Fig- 177,  A b = ac)  amhraetice  proportionalibus;  adeoque  ( per§C.)  divila  At  curva 
181.  in  partes  aequales;  erit  Ungulorum  b pimilorum  i TA  diltantwAV  ( = “y) 

■C*  . ’ 

= — ~ ; ( hoc  clt,  ut  feries  fecundanorum,  fcu.  ordinatim-applicatx  in  feroipara- 
zR  • . 

c» 

boU  complemento; ) coruraque  i T«  diftantuc  V«  = 2 Adeoque  fi” 

intdligatur  A br  curva  fig.  177.  in  re6lam  expandi,  vel  huic  aequalem  regiam 
fumi  A br,  vel  P,  fig-  181 ; Emfqac  b pundlis,  aequaliter  ab  invicem  diflanti- 
, bus,  mfiltcmes  reibe  bpipfis  Av  rcfpedivis  xquales,  figuram  APt*  complen- 
tes : Exhibebunt  hte  rccljc  lingulorum  b pundorum,  feu  particularum  minuta- 
rum, momenta  rdpeilu  ipfius  TA  fig.  i'7'7.  (ficut  & rclidux  p/3,  carundera 
momenta  rcfpcftuTtf;  nam  proptcr*bp  = A V,  critpi8=  V«:)  Et  propterea, 
tum  phnum  AtP,  totius  At  curvic;  tum  planum  Abp,  airv®  Ab,  mooKn- 
tum  rcfpeduTA:  Et  fimiliier  planumAPa,  curvae  At;  & A p^«*,  curva  A b, 
momentum  exhibebit,  rdjxx^lu  t«;  & ApV,  ejuldem  A b momentum  refpedu 

b V;  Elt  autcra,  ( propter  ordinatas  b p = ^ in  duplicata  ratione  diameiro- 

2 R 

rum  Ab  = 2c,)  Trilmcum  APt  femiparaboUe complementum;  ipfumque  AP«, 
Parabola:  Adeoque  (propter  At=t4.^,-&tP=:2j?, ) APt=t|.^*;  & AP« 
= (per  prop.  6.  hujus  : ) Quae  itaque  fune  curvx  A t momenta  relpedlu 

TA  & T«.  Similiter;  propter  Ab  = 2r*&  bp=— •;  erit  curvx  Ab  mo- 

zR 

^ fi 

mentum  refpciUi  T A,  — & refpe<Su  b V,  “ ; & A p^<*  (=:  Ab)Sa  — Apb) 

f ’ ' 

= 4 c r ejufdcm,  rcfpedu  t a,  momentum.  Hoc  efl,  ( propter  c*  = 2 v ^ ) 

• \cv,  ^\c  Vy  Sc  R — \cv.  Ut  prius.  Qui  quidem  momenta,  eadem  funt 

atque  cbrrdpondcmcs  Unguli ; m fxpius  didum  elt. 

Cumque  qux  has  liiperhciales  Ungulas  conilituunt  re^he,  funt  ipianim  ab  acie- 
bus fius  di/bmtiis  iquales;  adeoque  momenta,  ut  ipfantm  quadrata:  Erit  fuper- 
ficialis  Unguli  A t aciem  habenus  TA,  momentum  rcfpedlu  TA,  orania  regiarum 
c* 

b p quadrau,  hoc  cll  omnia  — — ulqne  ad  cornid  maxiimini,  hoc  efl  quadraciim 

4 K 
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Prop.  XXII.  De  Calculo  Centri  Gravitatis.  841^ 

tP  = — ^=4^’;  adcoquc  ad  maximum  toties  fumpium,  ut  i ad  j : 

eIl{propict  At  = 4^,)  | x 4^ x 4^ ’ z= ^ ' per  prop.  i.  hujus. 

Et  Grailitcr,  Superficialis  Ungula  A b,  aciem  item  habentis  T A,  ( Hg.  177.  ) 

c * 

refpeflu  ejurdcin  T A momentum ; erunt  omnia  ^ ufque  ad  eorum  maximum, 

4 ° 

C*  €> 

puta  - ^ ; adeoque  (propter  A b = 2C,)  momentum  illud  erit  |xiCx— ^ 

4 ■»  * 

C’  c ’ 

“10^^  vel  ( nefticuendo  tf  minufculam) ; hoc  eft , propter  c*  = 2 1» , 

adeoque  c^  = 4v’^%)  fro*. 

Similicer,  SuperHcialis  UuguheAb,  aciem  habentis  bV,  hg.  177.  momentum 
relpe^  ejufdem  b V ; erunt  omnia  duadrata  rcdbrum  , iph  A V parallelarum  , 

C*  f * 

{aniporabolam  A p V complentium ; hoc  eft,  quadrau  re«ftarum  — S^hoc  eft,  • 

2Ji  2 R 

2f*C“4-f* 

omnia — — -b — ; hoc  eft,  per  prop.  i.  hujus,  (propter  Ab  = 2C,  & 

AfR 

C*-  xC^ 4r?’4-Jt7’  mC* 

quadratum  b p,  = - - — , ) — - — = - - ^ ; vel  ( reftitoK>  valore  e 

^R  AfR  4 Af 

4 f ’ ■ I tf  £■  V ’ 

mimifcuhc)  — ■■■  ; hoccft,(propicrc*=4»*.^,) ;u:  prius. 

I J Rr 

Item;  Superficialis  Unguhc  Ab  aciem  habentis  t«,  momentum  relpc(ftu  T«,ruoc 
omnia  quacurata  ptf  eo  Ipedbntia;  hoc  di,  quadrau  rcibrum  piS,  parabolz 
porcionon  A p0«  complentium;  hoc  eft,  omnium  — bp;  hocdl^  omnia  -xR 
c'  . — _ 

•”  — S > ^ S- — i hoc  eft  omnii  — — — ; hoc  dt,  per  prop. 

2ii  xR  4a*,: 

I.  hujus  (propter  Ab  =:«ff=:aC, ) ^ — — ; hoc  eft,  (prop- 

4 R 

tsTc^=xvRf  & f*=4v*^* ; itero,  reflituu  c rainufcula;)  8c.^* — \cvR 
'\‘\cv* : Uc  prius.  ^ 

Atque  hinc,  centrorum  gravitatis^  T A,  b V,T((,diftanti£  ; rdiquaque  dedii- 
cennir;  eadon  qux  prius. 

Porro;  G intdiigaturaurvaArfig.  177,  in  minuus  parces  aequales  (ut  prius)  G. 
divkli;  Erit  Gngulorum  b puntftorum,  feu  partium  minutarum,  ab  A«,  dilUntiaFig.  177, 
bV  = bB-|-BV  = «+J:  Sumptis  AB=c,  ( adeoque  & A b=  2 r)  arithmetice 
proportionalibus. 

Adeoqoe;  G imeUigatur  curva  At  Hg.  177.  in  redam  A rHg.  182.  expandi; 
cui  ondinadm-appliceiuur,  ( in  Hnguhs  b pundis, ) cx  uiia  pstrte,  redae  b B ( tri- 
Gncum  A t«  Hg.  182.  complentes  ) ipHs  b B Hf.  177.  aequalo ; cx  altera  rarte» 
redae,  b»  ( cotralentes  bilineum  Arv ) xquaies ipGs  fi  V Hg.  177.  Gngulae  Redae 
Bbv  Hg.  i8a.  Imguloruro  b pundiorum,  feu  minutarum  partium,  momenta  refpe- 
du  redae  A«  Hg.  177.  exhibebunt ; adeoque  & omnes  cmnium  ; Gve  quae  totam 
At,  Gvcquaeifmus  panem  A b fpedant.  Hoc  eft,  Tou  AaTw,  totius  At  cur.* 
vae;  ejufque  para  Afib»,  partis  Ab;  momentum  refpedu  redUe  A « Hg.177.ex> 
hibebunc;  vel  corrcGxmdeotem  Ungulam  Semiquadrantalem. 

Sum  utique  redae  B b,  tniineom  A « t Hg.  1 81.  complentes ; hoed^  leda:  B b 
177.  ut  arcua  choidarw  in  iemicirculo,  vel  Hnuum  redionim  in  ^adrante , 
arithmetice  proportionalAim ; hoc  eft,  ucredtxyo  He.  170,  complentes  trilineum 
axr ; ( quode^  Ggune  Gnuom  redorum  unius  quaSrantis  «xi',  complementum 
ad  parallelograminum. ) 

Qpippe  lumptis  «e>;  feu  Gnibus  redis  arithmetice  proportionalibus;  erunt, 
qnaehn  re^ndent,  >0»  feir«^,  eorundem  arcubus  aequales  ; quorum  duplis,  ae> 
quamur,  chordarum  in  femicirculo  refpondentiura  arcus ; feu  redlae  B b,  hg.  182. 

Ptt^  redis  >0  complentibus  A x«  trilineum  Hg.  183  ipfi  ax  r Hg.  170.  limile. 

Hc^  aliter  di&rt  trilineum  ArciHg.  x8a.  ab  A«x  quam  quod  (retentis 

0 0 0 0 0 2 eiidem 


844'  Be^CalcMhCmriGramatis.  Ca|x.V. 

Fift  >77  cifBcm  latitudinibus  bB=.>0)  alticudinem  duplam  habeat,  nempe  A r = 2 a «. 
181,183!  Ad^oque  cum  crilineo  «xf,  170.  comparatum,  latitudinem  habet  duplam 


p. 

• ■ h ♦ L 


Efl  autem  « ^ x r =i= 
^Q^prop.  iV)ergO 


iSa*:)  ^zir 


Similiier,  ( m pau/bus,)  *t|oy  = 4\f,  ( pofiris  «S  = 4;  &;0  = j;)  & «flS 
•=y  A*  ( per  §Q.  prop.  17. ) crgo»0>=:=4j  — v^.  AdcoqucABb  (Hg  182.) 

8 «t  j 8 i? Hoc  eft,  Oihiplum  fa^i  ex/ femifubtcnfa,  feu  linu  (emiarcu^ 
in  ejufdftn- ‘finus  arcum,  ieu  Icmiarcura  fu^cnfie  j minus,  0«5lupIo  finus  vem 
gufdem  iuniarcus,  in  Radium  du£h.  Hoccli  ( fig.  179.  ) 8 AN  x A M — 8MN 
X N C : Hoc  dl,  aANBxAMB  — SMNxNC:  Hoc  tle  ( pfopter  M N = C N 
— !«B  ) iANB»AMB-8NC>iNC  + + «BxNC:  Hoc  cl\  (politis  AN  B 
sr’4,  AMBn=f,  etB=5X,&  NC=^, ) zac  — 
licinde  ; reJte  b « Hg.  1 82.  ("Bilincum  A t complentes,  ) hoc  oft  B V fig.  1 77. 
( llmiptis  A B = f,  adeoque  & A b = 2 r,  arithmetice  proportionalibus,)  (iim  iious 
reiti  Arcuum  quorum  luntcnG-  ruot  arithmetice  proportionales.  Eli  atuem  (propter 
fimili:»  Tiialigula  Hg- 177  ) utA«  = 2.^ad  AB  = c;  fic  «8  = ^:4^*  — c*: 
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Prop.XXlI.  Tk  Cd(ul9  Csntri  Graviuitis.  8+r 


A4eo(jue  Omucs  bi'  complcutcs^^^i^gj. 


vchoum  At»,  vclipGus  pa^ra  Ab»,  fimtOimila 


vel 


fZ 


2J?  ■■  ’ 

fpeilanua  ; liuiBpus  e irithniptiec  proportionalibus.  Qiiarwn  aggregat^mi  lic  col- 
ligitur. 

Si  intelligatur  A « Q. ( fig.  1 83. ) Circuli  quadrans ; qui  R.idioni  habeat  At  — 
i A<  aqualem  circuli  genitoris  Diametro  ; in  quo  fumaniur  Ay=c  arithmetice 
proportionales;  reibcqueyq,  ipli  A Q patalklte.  Ent  ubique  aq  = v';  + A'  — 
c’:  = x-  ( Nam  quadratum  q A,  hoc  cil  A «,  dempto  quadrato  A>,  axjuatur  qua- 
drato >q.)  Adeoque  Omnes  vq,  G»c  qua  totam  A « Q_  quadrantem , live  qua 
jpliiis  partem  A v q Q complent,  lunt  Omnes  — c’ : ( litu omnes  »)  eo 

1^-dhntes.  Cumque  harum  ab  A Q^didantla;  fint  Aa=rc  refpectivc : Erum  Omnia 
c V 1 4-rS  ’ — c* : 0'“»“  f Z> ) idcm.aiquc  illius  A « cjiilve  A>qQ 

iegnieiui,  momentum  relpedlu  A Q^reibt. 

Quadrantis  autem  A « Q,  (i  poneretur  radius  = j?,  momentum  reljxilH  A Q, 
effeti^’  (per^Q.  prop.  ly.  ) ereo,  polito  radio  A«  = i^,  ent  fvf’  : Qjiod 
ttaquceft aggregatum  omnium  — c’;  co  letantium.  Adeoque  JA* 


zOrrm. 


iR 


iipfiim  AavBilineurafig.  183.  ( lumptis  ubique,  ut  A« 

ad  A lic  3-q  ad  >•».  ) Ejufque  duplum  ( propter  duplam  altitudmem  ) |i?’ , 
cllBdintum  At.  tig.l8a.  QpodabAa.lig.  183.  non  aliter  diflcrt,  quam  quod 
( teteucB eilifcm  latitudinibusiefpedlivis  b»=>»  ) altitudinem  duplam  habeat, 

AT=2A.*t.  , ' ■ n- 

liem,  SedorisqAQ,  momciuum  tdpeftu  A Q,  pofiio  Radio  = .#>  eflei(pcr 
s Q^prop.  IJ. ) ; hoc  cU,  Triens  tadli  ex  arcus  Gnu  verfo  m quadratum 

Radii;  hocell,  in  pralenti  calii,  ex  QV=  AQ;;— yq  = a if  — V: 4 A’  — c’: 

= — X»  <n  quadratum  A«,  =4^’;  Hocdl,  |A’— V- 4 ■ 

Ix^’-  addatur  Momentum  ( refpeau  ejuldem  AQ  )Trianguli 

Aq»;  hocell  ( propier  ^q  =:  V:  A-*’ — ?’ • =X>&A>  = c;  centrique  gra. 
vnatis  ab  A Q,dillanciam  |r;)  jc Vi4A' — f ’:  = lc’x-  Habetur  totius 
A>qQ.monKtuum relpedlu  A |A>  — ^ A’ — + 5 v' : 41P  — £’: 
veJlA’— |X-'?“  + U‘'’-  Hoc  ell  ( propter  4 A’  — e *=x’i i?;’- 
Quod  Itaque  luque  ell  Omnium  c V ; 4 A ’ — c ’ : eo  Ipedlantiura  aggregatum  : A- 

dcoque  t A ‘ — Omn.  A > » «g.  1 8 3 . Ejufque 

V * ■ * . 

duplum  I A ’ , ( propter  duplam  altitudinem  ) ell  ipriim  A b » fig.  1 8a. 

Eli  Itaquc(  propter  AaT  = zAA— 8A’ , & At»  = |A’,)  totum  A «t» 
fig.  181.  —iR'P  — '|A‘.  Quod  itaque  dl  enrvsE  Semicycloiois  At  lig.  iqq. 
nmmentum  refpedlu  redte  A vel  Semiquadrantalis  Ungula  eidem  inlillens  aciem 
habens  A «.  ( Adeoque  luperhcicscutva  ejufdcm  circa  A « convcrlionc  ddcnpta, 

x'P'  — 'iS'P  \ leraiconvetlion^  — |AA.  ) Illudqne curvx  ATmomen- 
tura  per’ magnitudinem  ( 4 A ) divifum ; exhibet  cjufdcm  A t curva:  dillamiam 
centtiVavitatisab  Aq  i?  — »,A:  AdeoqueiTT,  | A,  lantundera  fcilicct  quan-  . 
uim  b T a ( 5 D. ) atque  tamundem  ell  ejufdem  relpedlu  mrmfvis  Momentum  , 
nempe  ‘|  R‘ ; & aquales  utrobique  fuperficies  converfioue  exhibitae,  AA ; & fc- 
niiconverlionc  5 A A.  ' ^ 

liem  ( propter  AbB  — zac-— 8A*-}*4xA;  & Ab»  — |A®  — ^,)totum 

ABb»  lig.  i8i.  = iac  — '|A*.-j-4xA— vel  (propter  x’  = 2AA;cura 

CntaA,  «B,aV;  hocdl,  iS,x,b,  continqe  proportionales ; ) zac-'|A’-f 
— '|A’-i-|xA-l-|iix-  Quoditaque,  dt ipliiis  A b curv* 
motqcmura  refpedlu  A « ; vd  Semiquadrantalis  Ungula  eidem  infiltcps,  aciemha- 
O o 0 0 o 3 hens 
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Tk  Cakuh  Cmtri  Gravitatis."  Cap;V. 


fii  '183’  ^ Adcoque  fupcrficies  cun-a  ejuliian,circa  A « coavcrfione  iaib, 

— ■f^7’+(5z?'+ = — Et>  femi<x)nyerfioM&aa,hu- 

J J J il 

jus  (anillis  ) lUudque  roomenCun^  per  m^itudinem  (ar)  diyiftini;  eschibec, 
ejurdcm  A b curvse,  dilbntiam  centri  grarilatis  ab  A«,«  — + 

ig‘+ix-6x«  ^ 3 «■ 

“ 3f 

H.  Deinde ; ( Divisa  ut  priu  A t,  cunra  |ig.  i i io.  in  minutis  partes  atquakt : ) 

Fig.i77>  Cum qux  Imgulis  b pundlis  (fcu  minutis  particulis)  infilhint  , iemiquadranta- 
180.  c* 

Icm  ungulam,  cujus  acies  T A,  complentes,  fint  ( per  $ F.  ) ; Cntque  ill|nun 

ab  A « dillantiac  (per  § G.)  «+r ; erunt  Cngularum  momenta  c* , 


af 

( fumptis  c arithmetice  proportionalibus. ) Adeoque  momentam  fimul 
(live qux totam  A r,  (ive qux partem  Ab  fpedbnq)  eft  Aggregatum 
f C ^ tt  c ^ s c ^ 

— eo  ((«flantium ; hoc  eft,  Ow/wa  - ^ 

i.Jz  2Jl 


ornofuni  y 


•Fig. 


Sum  aucem  Omnes  a ( fumptis  c arithmetice  proportionalibus  ) .arauales  relpe* 
i8x,  183- ^(ivu  reCtis  bBHg.  182.  vel  >0fig.  183.  ( ut  $ G.  oftenfum  eu)  tiarumqueab 


dillantise  funtipfx  A>=c  refpeitrvx  ; adeoque  qux  illis. mfiftunt 
Ungulam  Semiquadramalcm  complentia  ( aciem  habentem  A funt  On(k:  ac : 
Horumque  planornm  ab  Ai*  dinantiz  funt  itidem  A >=r : Eigo  eorum  omnium 
niomema  lunt  Orna.  ac*. 

Sum  iiaque  Omnia  ac’  eo  fpedhntia,  idem  atque  Momentum  Uogulx  Semiqua* 
drantalis  Axo,  velAo,  ( KKiirhabaitwA^,)  reljxfiu  ipfius  A^>  Hoc  dl , 
Scfcdecuphtm  momenti  (uDuis  Ungulx«»r,  vd  fig.  170.  ( aciem  habentis 

« j', ) rdpe^lu  ipHusv  Nempe  in  ratione  %Miruphcata  laterum  homologorum, 
A « ad  « r,  ( qux  dupla  dl ; ) propter  tum  lingulas  trium  folidl  dimenfionum , 
tum  diibntiam  ab  axe  converfionis ; Duplas  in  A x «,  earum  qux  in  « x r. 

Elt  autem  Momentum  Uneulx  « x r fig.  x-p.  refpe^  aciei  fux  idem 
Momentum  UnguLc « ^ x r,  dempto  momento  Ungulx  «xX  refpe^u  commu& 
aciei  a i.  Hoc  dl,  ( propter«r=A^  dempto  ( per 

$N.prop.  ip.)  Hocelt,Tl^’?~$iP*.  Adeoque  Momentum  limihs  Ungulx 
A X «1^.183.  refpi^lu  aciei  A^,  ( utpote  illius  Sedecuplum) 

(^o^^jpie  dt  a^egatum  omnium  a c ‘ totam  A <x  fig.  183.  Ipenamium.  Adeo- 

quefliv^  i aggregatum  Omn.  , eo  Ipeflantium.  Et  ( propM  A t 

< 2 A 

fig  i8x.  = 2 A«.  fig.  183,  ) ejuldon duplam dl aggregatum Qmnr. 

^ , rptihiuium  A t re<^m  fig.  1 81.  curvamve  A r fig.  177. 

a fi 

iKm  Momentum  Ungulx  ac>  fig.  i'70.  refpe^  aciei  fux  aL  idem  dl  atque 
Momcimun  Ungulx  dempto  momento  UnguIxa^S,  reipe&u  communis 

aciciac.  Hoccll,  (pofiris  «5=a,  &«>=:§0=sj,  ) dempto 
ij*X3  i?  ( per^N  prop  ip. ) Hoc  cft,  \as^-^lv*^*^\s*v£;  fiimptis/, 
pm  tetmlubtcnfa,  (eu  linu  dimidii  arcus ; & 4,0,  pro  illo  arcu  dimico  ejui^ue 
linu  vcflb^  boceft,  a=AN,  j = AM,  t;  = MN,  fig.  179.  Adeoque  Momen- 
tum iimilis  Ungulx  A 0>  fig.  183.  ( utpote  illius  lexdecujrfum, ) r’— 

— ( fumptis  a,  j,  V,  eodem  (difu;)  Hoc  eft  ( fumptis  «= AN  B,c=:  2 x 

v^MN^CN  — CM  = CN  — 1«B=JP  — jx,  adeoque  & t/*  = 

^ .ac* 

Quod  itaque  cft  aggreg.atum  Omnium  ac*  roftam  A>  Ipeilaniiinn.  Adeoque 
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+ eo  fpei2andun).  Et  ( prop- '77: 

1 i?  i8C)i8i' 

ter  At  fig.  182.  ligunc  altitudinem,  duplam  altitudinis  A«  fig.  183.)  ejuf- '8j- 

<1  f 5 

dem  duplum,  nempe  . +3f ’X.  ell  aggregatum  Omnium 

4 C * 

- , rcilam  Abng.  1 8a, curvamque  A b fig.  177. fpeflantium. 

2 K 

Infiipcr  Omnes  s ( fumptis  c arithmetice  proportionalibus, ) funt  idem  atque 
omnes  bv  fig.  182.  fcu  duplum  Omnium  i = > « fig.  i8j.  ( ut  § G.  offcnluni  cfl ) 

Sei  Omn.  j ( = Oiw«.  >«)  funt  Omn.  : fcu  Omn.  -^-.  j^deo- 

2.R  2 R 

que  Omn.  j c,  (leu  ipfius  vel  A>v,  momentum  rcf^lu  AQ,  vei  cor- 

refpondcns  Ungula  ) funt  Omn. ; (Idem  atque  Ungulx  AQq» 

vel  A Q.9>.  ncio"  habentis  A Q,  moraenmra  refpcilu  A Q,  per  iR  divifiim :) 

Et  Omn.  sc‘  \ (hoceft,  momentum  Ungulx  A «»,  vel  A 7»,  fig.  183.  aciem  ha- 

hentis  AQ,  relpedlu  ejuldera  AQj)  funt  Omn. ^ : leu  Omn. 

/•1  y JC*  C?^/'.il.R!^ — c*  c*  V 

. Et  propterea,  Omn.  funt  Omn. — : fhi  Omn. 


Sunt atutem  Omnes  V: 4^’ — c*;  feu  Omnesx;  (fumptis  c arithmetice  pro-  Fig.18 
portionalibus,)  figillatim  aequales  rcdlis  >q,  complentibus  quadrantem  A «0184. 

"8  ) Qiubus aequales  intelligantur  redbe>q  quadrantem  A«Q^ 

fig.  184.  (imilicer  complentes.  Cui  adjacere  incelligacur  Semiparaboloeidis  Cubi- 
talis complementum  AP«,  quadrato  A«PD  inferiptum;  verticem  habens  A. 

Cujus  iuuiie  Paraboloeidcos  Latus  rei^him  erit  4.^  * ( quod  utique  in  diametrum 
ADr=2^,  duplum,  eHiciat  8.^*  Cubum  ordinatim  in  Parabolocidc applicat* 

D P = 2 ^ ; ) per  quod  itaque  4 fi  dividatur  refl*  DP  = A*  = 2.^,  cufjus 
8 i?’;  habebitur  Diameter  in  Paraboloeide,  vel  Ordinatim  in  Complemento  appli- 

g 

cata,  A D = «P  ==  — = Et  fimilicer,  G per  idem  4 dividatur,  reilte 

4A 

pd  = A j'=f,  Cubusf*;  habebitur  diameter  in  Paraboloeide,  vel  ordinatim  ap- 

f’ 

plicata,  in  complanto.  Ad  = >p=r — — ; & fic  uljique.  (Sunt  utique  Ordi- 

• 1 ^ ^ 

natim-applicatae  in  Scmiparaboloeidis  hujus  complemento,  in  diametrorum  inter- 
ceptarum complementi  ratione  triplicata,  ieu  ut  carum  Cubi.  ) 

Cum  itaque. qu*  quadrantem  A«Q.fig.  184,  complent  te£ix  >q,  fint  ipfi, 

X = V:4^*  — c^‘  quxquc  Semiparaboloeidcos  Cubicalis complementum  A«P, 
t* 

compleat  rc£bc  >p,  fint  ipf*  ; qu*  ex  his  fiunt  redbngula  fum  ipfa 


84-8 

Fig  >77> 

.£4 


De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.V. 


Si  itaque  intclligarur  ex  liujiifmodi  reifali^lis  complcn  Solidum,  ipG  A«Q 
• ’ ’ ■ '■  ' ’ -ns,  jn  Ungulis  >q  reQis,  xqualtm  relpe- 

^rum  • 

c*  — c*  • 


quadrant!  incumlxns,  altitudinem  habens,  „ . . . 

dlivis  I cilis  > p ; Solidum  hoc  integrum  A « Q , cjufvc  legroentum  A ;•  q ; crii  ag- 


gregatum omnium  — — ■’  qu*  vel  totam  A vel  ipfius  partem  A >, 

fpeiUnt.  Vcl  etiam  ( quod  eodem  recidet ) fi  intelligattir  A « P complementi  Se- 
miparaboloeidis  planum,  fuper  circuli  plano,  in  A«,  ad  angulos  reclos  creilunij 
moveri  ( invariaio  angulo ) ab  A « ad  Q.t,  motu  luo  dclcribens  folidura  Pril- 
matiaim  (eu  columnare,  circuli  plano  incumbens,  duobus  Trilincis  ipli  A«P  fi- 
milibus  & aequalibus  interjedhim;  quod  (ecet  Cylindri  redii  (iiperficics  arcui 
Qq«  inlid^s,  (olidum  inde  abfeindens  AQq«:  Solidum  fic ablciUum,  comple- 
bunt i(iiufmodi  redbngula.  Quippe  >p  redla,  fic  mota,  luper  yqritam  de- 
Icribet  q > p redbinguluni.  Et  fic  ubique. 

Idcniquc  Solidum,  alia  adhuc  complebunt  plana,  redlis  «q,  (ipC  A»  paralle- 
lis, & arqnalitcr  ab  invicem  dillitis,)  infiUcntia;  ipfis  Axp  rcfpcdlivis  liniilia  & 
xqualia.  Qiiippe,  dum  AaP,  motu  jam  didlo  latum,  ad>q  pervemtt  eiuldeiu 
pars  Axp,  eidem  «q,  iiifiltens,  plano  folidi  fic  deicripti,  eidem  «q  mlillenii, 
congruit.  Et  fic  ubique.  Adeoque,  Omnia  AxP  plana;  totidem  «q  redlis  lU- 
lillentia  totum  A Q_q  « Iblidum  complent. 

Sumptis  autem  in  AQ^(  = i A’,)  redlis  A»  ( = c)  .arithmetico  proportiona- 
libus; quae  his  rcfpondcnt  a q,  fum  totidem  ^14  A*  — e*:  hoc  cll,  lotidcm  x* 
Dudlilqtic  q X P ( Q.^  parallelis,)  redtae  in  complemento  Parabolocidis  eildem 

V s 

»q,  Icu  Ax,  refpondentes  xP>  funt  totidem  ; (funt  utique  m Paraboloei- 

^ ii 

dis  cubicalis  complemento,  Ordinatim-applicaex,  in  triplicata  ratione  diametro- 
rum: puta,  X P redtam  «P,  ut  cubus  Ax  cubum  Aa;  & fic  ubique.) 

Adeoque  Axpd.  redangulum,  ( utpotc  feihun  ex  Ax  = »q  = x>  i^xp 

= ^ hoc  cll  (propter  x = vd: 4 ^ — 

Adeoque  Axp  parabolocidis Cubicalis complementum  (utpoce  ad  circumicriptum 

paralklogrammum  ut  i ad  4,  per  prop.  0.  hujus ;)  elt  — = 16^  — * 

Et  fic  ubique.  Adeo<pie  omnia  Axp  Trilinea,  hoceft,  Omnia nq  plana,  foli- 

j I • r Itf  r a • r 

dum  compienua,  lunt  Omnia 6'^* ^ ipeitantia ; live  totum 

A Q^q  <t  folidum  fpeflemus,  five  ipfius  portionem  aliquam  ut  A V q«. 

Sunt  autem  (per  prop.  i.  hujus)  fi  totum  AQj)«  fpe«^emHS,  (propter 
ACL=  1.^,)  Omn.  c\  = & Ofw».  Adeoque  Omn. 

— &0««. 

iC  Ji 

f * V'  4 ^ — c^'.  sc* 

= ||  Hoc  efl,  Omnia Omnia  ~ , redlara  Aafig.iSq. 

vel  planum  A«v  fig.  1$}.  fpe^ntia.  Adeoque  (propter  At  fig.  182.  =2Aa 

j c* 

fig.  183. ) hujus  duplum,  }|  ■^’>  orit  Aggregatum  Ommum  ~ fpedlantium  pla- 
num At»,  vel rcdbun  A t fig.  i8i.  vel  curvam  Ai  fig.  177. 

Si  vero  folidi  portionem  A V q « fpeSemus;  ut  Ut  redlarum  A«=c,  maxima 
A V = > q = X ; erunt  ( per  eandem  prop.  1.  hujus  ) Oim.  r’,  ^ x> ; & Omn. 

t*,  = 5X’:  Adeoque  Owair.  id  — 8f’^'-J-e*;  = iSx.#*  — |x>^’-f-jxS& 

=xaf-ix>  + -— . 

Hoc  autem  AVq«  folidum,  ex  (olido  AQq«={|  (modo  reperto)  fuh- 

X * 

dudlum;  relinquit  folidum  VqQ,  + — 

50  ik  • 

Huic  vero  V q Tolido  ^ fi  addatur  folidum  A V q > j hoc  ell  ( propter  pl> 

num 


t 
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mira  Vq  = A>p=:^^,  & AV  = x,) 
folidura  A>qQ  = ',|jf>— xA”  + Jx>  + 


iL?‘ 

i6i^ 

xC’» 


(poCto  Ay=C  ) HabctUiigJ’ 


8+9 


x< 


t6/l’  8ojP' 


Hoc  cfl,  (propter 


x“  = 4;f’  — C’,  adcoqucX»  = i6A/«  — 8C>jf-  + C*;)  {f^  — X/e‘+|xj!» 
xC’  xC‘ 


-JxC’  + 


i6i?“ 


i?x^‘- 


\%C‘  + 


l£' 

zsje 


: Vcl  (rJlituto  valore  minufcularum,  Ky^Cf&  W =zyq-=x=V  '• 

4 

Quod  iiaquc  cft  aggregatum 


Onmium  — — - ■ - — - fcu  Omnium  — , leclam  A>  fig.  184.  vel  planum 
4 ^ ^ ^ At 

Ay  fig.  i8j,  (peaamium.  Adeoque  (propter  At  iig  181.  = iA«  fig.  184. 
& confequemer  AbratzAj';)  hujus  duplum,  — Jfx^’  — i|f’X  + 

— aggregatum  Oraniuni  , fpcdlantiuni  pbnura  Ab»,  vcl  redhm  Ab 

IO  2 A 

fig.  t8i.  vcl  curvam  Ab  fig  1^7.  vel  (propter  e’ = 4 A’ —x’,)  «rP’  — 5x’ 
^ 10  yP- 


Cuin  itaque  fint,  qui  lotam  A t fpc^bnt,  Om». 


2YP‘ 


= M Fig.  177. 


( lu  modo  dtenfum  erat;)  & 0/nn.  — «>  = t?  ollenfum  elh  ) 

2 A> 

4 + J * 

Erunt  Om».  - c*:  Qifod  luquc  (per  modo  dunon- 

ftrau)  eft  lemiquadntitalis  Unguix  fupcrficialis,  toti  At  fig.  177,  infillentis, 
aciem  habentis  AT,  moraeiuiim  rcfpc^lu  A«;  Aiitctiani  (propter  Altitudinum 
& DJlamorum  reciprocationem,)  aciem  habemis  A «,  monientum  refpeiUi  TA. 

Hoc  itaque  Momentum,  per  Ungule  At,  aciem  habentis T A,  nugnitudinem 
5^*  (^D,F.  ollenlara,)  divifum;  exhibet ejufdem  Oneri  gravitatis  ab  A«dt- 
Itantiam,  (Eademque  erit  inde  diibntui  centri  gravitatis  correfpon- 

dcntis  fnjxrficiei  converiione  vcl  fcmicoavcrlionc  circa  T A failx  ; eadem  uiu 
que  qu*  fupcrficialjs  Unguix:  Momentorum  vero  ratio,  eadem  qux  magmeudi- 
lunn;  nempe  ad  illud  Ungube,  ui  P vel  ^ 7*  ad  Jf.  Et  fic  alibi ; nempe  quo- 
ties axisiibrxeli,  ad  axem  converfions»  ad  angulos  re£h7s:  Ut  (iepius  infinua- 
tum  crt:)  Adeoque  ejusdem  aTr  difiaotia,  t?  ^ > Ejulque  propterea,  rc- 
ipcilu  Tt,  moraenciim,  g i?’. 

Quod  itidem  eil  Ungube  At,  aciem  habentis  Tt,  momentum  relpo^lu  T A. 
Hoc  ztaqiu:  per  magnitudinem  ( $ G.  ciadiuni  ) divifum;  exhibet  hujus, 

^ TA,  Gilbntiam  ccncrl  gravitas  Adeoque^  t«,  ||^;  i{^iulquc  refp^lu 
T<i  momentum,  Atque  hoc  mdem  ell  Unguhe  Ar,  aciem  habentis  t« 

momentum,  rdp^ni  T r.  Quod  itaque  per  hujus  magnitudinem  /l  \ divifum ; 
exhibet  ceiiui  graviutis  i Tt  diltantkim,  item  § /f : Adeoque  ab  A «,  ^P— 
tjufque  refpc^lu  A«  momemnm  \P*P — 

idemque  ( quod  modo  diilum  cft ) momentum  \ R*P  per  Unguli  A r 

aciem  habentis  A«,  magnitudinem,  iHP  — (§G.  oftcnhnn,  ) divifum  ; 


• 30  7*  • 

exhibet  cjufdem  dilbntiam  centn  gravitatis  i TA,  = — — 


-208^ 


47? -i- 120  i? 


i?  : Adeo- 


que ^ pioptcrea  (.yurdeui  rdpeilu  t<*  Momemum 

\P'P—%R\ 

Sed  & hoc  ipfum  ( propter  Altitudinum  & DaiUncurum  reciprocationem  ) eft 
etiam  Unguix  At,  acicra habentis t«,  momentum  reipcdlu  «.  Per  hujus  ita- 

Ppppp  que 


4 
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Sfo  T)e  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap  V. 

Fig.x77.  que  magnitudinem ‘j^*  (§D,  F.  inventam  ) divifura ; exhibet  hujus  dillandam 
centri  gravitatis  ab  A 3 ? — Ut  modo  di3him  eft. 

Similiter ; Cum  quae  portionem  A b lpe6lani,  fint  Omn.  ^ ^ 

+ & 0«».  — — {fx^P’  — il‘'’x+;^;(«iniodo 

oiknfum  eft;  ) Erunt  Omn.  c ’:=  — +5|X^'  + <l‘'’x+ 

Ia  ^ l( 

c*x  — «*8^’  + iS4ZJf‘  + 8f’x^’+P<'‘X  ^...o 

10^  90  iP  ^ 

Momentum  Ungule  A b,  aciem  habentis  T A , refpe^u  A « ; vel  etiam  (ob  alti« 
tudinura  & diluntiarum  reciprocationem  ) aciem  habentis  A «,  Momentum  refpc- 
6hiTA. 

I Hoc  itaque  Momentum  ; per  Ungube  A b,  aciem  habentis  T A , magnitudinem 
D ,F.inventam  )divilum;exhiMt  ejufdem  ab  A « dilbniiam  centri  gravitatis 
ac*  , i6x^  , 2CX  , 1 , r.  » 

2vR  lyev  lyrv  i$v  20v/r  ’ 

3^  j6xJP  1^1  Ji^  . Hoc  eft  2%R^-^6^X^'\-Zc*xR’-\-9c*x 

lyrv*  i$cv  isv  loR  ^ docv^  = 3oc’^ 

idemque  Momentum,  per  Ungulae  Ab,  aciem  habentis  A «,  magnitudinem, 
+ = (§  inventam) 

divifum  ; exhibet  hujus  diftantiam  centri  gravitatis^  TA, 

i8o  a c R*  — 48o^*  + 24ox^’4-  (tfoi/x^*  = ) 30c*x^- 

i b V ( fubdacendo  ex  A V=tp  ejurdem  i T A diilantum, ) 
y iSoact/^’  — 4.8otr^4'*+”*'X^  + i°t“%^ — joac^R+ixS^* — S4xR* — 8f’X'S* 

— pc‘X 


vel  (propter  ivS  = «”1) 


1 Som-^ — 480^  + 140XiP  + 3ot*XtP) 

6cxif’R— 240f^^-(-i  1 ix*x^-(-6e*x — 54x^‘4'*^^^ 


1 80«^  — 480^  + *4°X^  + 3°^x^ 


dudh)  erit 


. }6oac/P  — jCMc’^ — 8jxR’-|~41<?X^~(~WFX^  — pe*X 


yo^* 


Qnodeti- 


Et  conrequenler,  ejurdem  momeatun)  refpedluTu,  (raignitudinc  in  dilbntum 

- 

am  r propter  altitudinum  & diftantiarum  reciprocationem  ) cft  momentum  Ungu* 
Iz  A b aciem  habentis  r c,  refpeilu  A « : Aocoque  ( momentum  illud  per  hujiis 
magnitudinem  dividendo;  hoc  eft,  per4r^-»|cv,  m $ D,F.  oftenditur,  ) hujus 
ddSnda  centri  graviutis  ab  A «,  eft  • 

i6o0cR*  — 30  tf  ^ — 831  R^-\~^i6xR*+S^c*x^’—9^ 

^6ocR^  — (docviP"  = )'3olr*^. 

Similiter,  ejuldem  Ungulz  A b aciem  habentis  A « , momentum  leipedlu  b V , 
( magnitudine  in  diftaatiam  du^b  ) erit 

6oac^R  — 240 c *>?’-{-  — 6^xR*’\~^^^R* 


: 


S>oR\ 


Quod 


que  ( propter  altitudinum  & dilbntiarum  reciprocationem  ) eft  etiam  Momentum 
Ungulz  Ab  aciem  habentis  bV,  rcrpc^Ui  As.  Adeoque  ^ per  magnitudinem 
^rv,  $ D,  F.  inventam,  dividendo ;)  em  hujus  diftantia  centri  graviutis  ab  A « , 

6oac*^  — 240c"^’  + **^^’X^*  + ^f^X—^4X^*  + 

I20C  ti^»  = doe 


^ ^ Supereft 
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Prop.XXII. . De  Calculo  Centri  Gravitatis.  S)'! 

Supcrcll  anJem,  ut  fuperficialii  UnguLe  At  vcl  A b,  aciem  haUntis  A«,  mo-  I. 
nienmm  rd pedtu  A « invertigemus.  Fig.  177* 

Divila  Itaque,  ut  prius,  At  m minutas  partes  sequales  : Adeoque  (iimptis  A b ^^35 
= icHg.  177,  i8a.  arirhmcucc  proportionalibus:  Eritcujufque  b punili, 
partis  minutx,  ab  A«  diltamia,  bBV  iig.  1*77.  hocdl  Bb»  fig.  182.  Adeoque 
omnes  rcdla:  ptmdis  b mliflemes,  Ungulam  complentes,  firnt  totidem  Bb^»  redee, 
tfilincum  A*t»  lig.  181.  complentes;  hoc  cft,  bis  Omnes  0 > u iig.  185.  hocdt, 
totidem  fubten{is  e ai  ithmeiice  proportionalibus  rdpondemes.  Qiiie  ludcm 
in/i-j-r  dilfcanuara  dudbr,  cxhibeiH  catum  rc^cdlu  A « momenta, « totidem 
2 rt  j j *. 

Suntautcai,  Omnia  <?*;  fcu  omma  quadrata  >0  Hg.  i8j.  *Dnplum  Scniiqua- 
dranulis  Ungule,  feu  momenti  irihnei  A k «f,  leti  A « >,  ( prout  vei  totum  vd  p.irs 
coniidcTaiur , ) idpcdu  A<  hg.  i8j.  Hocdl  ( propter  Hguras iimiles  A x«tig; 

183.  &««r  hg.  170.)  roonjcnii  trilinci « * r vel««>»  170-  re- 

ipcdlu  redtsc  «r,  ( nempe  in  triplicata  ratione  laterum  Homologorum,  A«  = 2 
ad  ) 

Eilautcro,  Momentum  Trilinei  «•>,  hg.  170.  hoccft,«?o> — 5#<c,(rclpcdu 
«r,  ) j,  minus,  — ( per  § O.  prop.  ip.  ) ieii  j-j-r  — 

avRf  hoc  di  \ a* s a R'  s ^ v iP,  ( polito  « = «;  fig.  i-o.  pro  arcu  AN 

fig.  i”p.  leniillc arais  A B ; adeoque  / = AM,  & o = MN=:CN — = 

— iX‘  ) Adeoque  Momentum  trilinei  A 9>  fig.  183.  ( utpote  illius  Ocluplura, ) 

4.  a * j-{-  8 a R*  — 8/.^*  — Z a vR  j ( furopiis  n,  j,  v,  eodem  leafu  : ) Hoc  dl  > 

(polito  tf  = AB,  =iAN;  &c=:2x;&  R — l^z=v,)  \a^c\-^aR^  — 

R^  — 44.^*-|-2ax  iP=j<**r — 4f.^*  + 24x^-  Adeoque  Omma  4*co 
lj>cdUmia  (utpote  momenti  duplum)  4*c  — 8eA?*  + 44x^;  hocdl  Omnia 
quadrau>9  fig.  183.  Adeoque  ( propter  At  hg.  182.  =a  A « hg.  183.)  Omnia 
quadrata  B bfig.  i8z.  fcu  OmtJiua^  (eo  fpedbmia)  = 24  * e — idc  4" 

Etpropterca,  ii  totam  At  fpedlcmus ; (propter  4=5?’,  c = zRj  & x=o>) 
em  — 52A**  = 0w«.4*. 

Item,  omnia  i % hoc  di^  omnia  quadrata  b^' Hg.  182.  feu,  his  Omnia  quadrata 

e * a ^ e ^ * 

yu  hg.  183.  Idem  funt  (propter  >»  = bi'= ^ — ^ ) atque  toti- 

Ac’  iP*— r* 

dem  P . Sunt  autem  ( fumptis  e arithmetice  proportionalibus,  ulque 

ad  maximam  C=  A B,)  0/w.  <‘*:  = 5C’;&Ow«-  f^:  = jC’  (per  prop.  i.  hujus.) 

f* 


4X’  R^—€* 

Ergo  Omn.  : = Omn.  e * «— 

4" 


4^*‘ 


20  R^ 


Nempe  Omnia 


quadraa  >•',  Idi  Omn.  s*:  fig.  183.  Ergo  ( propter  At=:2A«,  ) Omnia  qua* 

drata  bwfig.  iSi.Ormj.s*^\C^ Et  propterea,  fi  totam  At  fpcdle* 

10  'R* 

mus,  propterC=i^,)  Oimi.  = = 

~ - — — — ,) Omnia 4J,  lunt toudem  — — 

2 il  2 A 

que  ( propter  «>  = 4,  & qy==V-4^*  — f*:&  Ay^c:)  Omma  as;  hoc 
eil,  Omma  Redbngula  «y  v Hg.  183.  funt  Momentum,  rcfpedu  AX, omnium  qy « 
rc^augulorum,  ( lolidive  ex  hiscoiiHati, ) per  2.^  divifum.  Hoc  efl  (propter 
figuras  fimiles  A *«»  fig.  183.  &«»  r fcu  dT^,  fig.  170. item  A Q^q*  fig.  183.  & 
CD£«  Ik.  i<$9.  rationemque  laterum  homologorum  A « ador,  ut  2 ad  i ; ) 
ScxtiecupSm  Momcnii  ( per  2.^divili ) foUdi  «ay  vel  deg  hg.  i':o.  altitudines 
habentis  rd jxdivis  £ ^ hg.  ;6p.  a;qualcs,  rcljxdu  redarum  « 1*  vcl  a c. 

EUI  autem  portio  Iblidi  hujufmodi  br0,  fcueTi,  hg.  170.  pcf 

§K.  prop.18.  (polito  Ti=«;)  Hoc  elt  (polito  e g fcu  »!'=  ?,  adeoque  « — 15®— J;) 
4?’^  — Adeoqucdrl'  (propter5  = o,  & s — R^) 

R ^{R\  Et  propterea  deil*  ( dTl'  — cn)  = 


ppppp  i 


w’jf— 
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fig.  177,  J j — I Unde  fi  fubducanir  portioet^^g  i hoc  cfl,  fadlum  cxcg=f,  in 
i8i,  183,  [:  Ert  ( fig.  169.  ) hoc  cft,  ( per  §F.  prop.  ly.  ) in  — ( pofito 
d = T*  = «E  arcui,  & <6  = ^ E = e*;)  hoc eft  (pofito  — 5,  & h-=R — 

1;^— — 5J4:;  hoc  dl,  — J jjr;  Nttn- 

pe,  — — iRdmquiturportio  deg  = |S’^-flCjar+|j*7e 

-Ivt’. 

Ec  portionis  folidi  b t /8  fcu  e t »,  reffx^u  t «,  momentum  clt,  5 j*  ^ * 

— \b  per  §Q:^  prop.  18.  { pofito  t»  = «,  & «S  = ^;)  Hoc  tft, 

(politis  — e,  Sih  = Ji—x,)  — 4/i?" 

■^\R*  -{‘IxR^-^-  ls*xR.  Adeoque  momentum  iblidi  dr i'  ( propter  ^ = o,  & 

.v  = 5,  = — Et  propter-  * 

^ ca,  Momentum  portionis  de»i‘  (rcfjxitu  cjufHcni  t«)  dl 

— — \xR^  — \s^xR.  Unde  fi  auferatur  momentum  portionis 

c»J‘g;  hoc  dl,  faitum  ex  eg=|,  in  momentum  Egracnti  fimiciraili  £2« 
(fig.169.)  refpoilu  ipfius  t«;  hoc  dl  (pcr§L.  prop.ij-.)  in^aj?* — ^sR‘ 
•^\sb/i  — (pofito  Ti  =«,  & «Sz=<6;)  hoc  cfi,  ( jxifito  — 5,  & 

bz=  R — ar,)ingi®^*--J;jP*  — — {sx R~\s^,  (cti, in  \ 'PR^ 

— liR'  — lsxR  — \s^]  Nempe  = R^ — l^s x R— Relin- 

quitur portionis  deg,  Momentum  (rcfpcdu  cjuldcra  rct)  i5»^a  — 5iP^4*-‘ j*iP* 

* ^IxR^  — ^PxR-^-l^xR-^-l^s"^. 

Fig.  17C.  Hoc  iuquc,  per  magnitudinem,  (modo  inventam,)  divifum;  exhibet  jpfius 
deg  (portionis  (biidi)  diftantiam  centri  gravitatis  i t«, 

!)i‘g+jSUx'+9s=Ji—s>^’  —^  — 

, Adeoque  icd. 

+ — 9^’  ^ 9i‘S+iiisx+gs’Jl—9^’ 

QikxI  in  nwgnitudinem  duSura,  exhibet  folidi  deg  monicmum  relpcftu  e d 
',xi!^  + is’xJl~\is’  (pofitis,  J = DE  fig.  169.  =cg=:.>  = .{  fig.  ,_o’ 

& x = CX  = 5»=r«3';  & j = ES;)  Vcl  ( fuWlituto  » pro  j,  qui  fit  finus  ar- 
cus Ba  fig.  1S9.  r=JJ'  fig.  170.)  moraentum  fimiiis  folidi  «17  rcfpcffu  «7 
I 5 a’ar  j? — ??»’■  ' 

Fia.  181,  Etconlcquenter;  fimilis  folidi  A»>’fig.  185.  (ex  diiaii  reaarura  .7  in  70 
i8j.  rcfpcaivc)  momentum  refpeilu  \t,  ( utpote  prioris  lexdecupliim,  propter  tiiin 
fmgulas  dimenliones,  tum  dillaniiani,  ut  laai, ) ”.ryf>.J-'|(r=a'jp 
Hoc  clt  (politu  a = i5,  propter  arcum ftmiciraili  duplum  relpcillivi  arcus  in 
quadrante;  & c=2x,  propter  chordam  arcus  a,  duplam  finus  roSti  dimidii  ar- 
cus; & X = i <r.  propter  tubtenfam  complementi  arcus  a ad  leminrculum  du- 
plum finus  complementi  dimidii  arcus  ad  quadrantem ;)  '|  r jf  ’ -j- 1 x’c  vP tax’’ 

Hociuque  per  it?  divifum;  hoc  cll,  |ri¥»-f-|rx’  — exhibet  (ut  jam 

ollenfum  efl)  aggregaram  ocnnnira  a s,  leu  rcaangulorum  0 7 » fig.  tgj.  adeoqoe  . 
(ptopiet  At  = 2A«)  hujus  duplum,  eft  aggregatum  omnium  a r,  leu  reifan-  ' 
gulorum  Bb»  hg.  181.  EU  propterea  hujus  duplum,  leu  illius  quadruplum 

2 . r > 

”c^’-f;rx’ Adeoqiie,  fi  totam  At  Ipe- 

aemus  ( propter  e=ijP,  & x = o)  erunt  (qua:  eo  fpcaant)  Omx.  lar- 

Pg.  177.  Krgo  (propter  Omn.a' ■.  — t.  a^c  — i& c S'  i «xS  ■,  & Orrm.s':  =|c« 

~7^’ * + i P™  oftenfum 

cft;)  Ow«.a’  + iaa  + a‘:  =2a‘e  + lc^-'i‘i:Ji’  + >cx‘  + 8axg 
• — 

I 
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Qaod  itaque  cfl  Momentum  Ungulsc  Ab  Hg.  177.  aciem Fig.  1 


2 <7  X f 

JjV  ioA"' 

habutKis  A«,  rcl[.'e^lu  A«:  Huju(qiie  Duplum  (iic  fxpius  di«n.utu  ) Suptificiei 
icniiconverlionc  iailit  moracntutn  rdpcdu  axis  convcrliotiis  A«.  Adcocjuc,  (i 
totam  At  fpedcnijs,  (propter  = c = 2^,  & x = o, ) erunt  Omn. 

^ Af  J ~ A*5=  5P » i?  — C^itod  . 

itaque  dt  Ungulx  At,  aciem  habentis  A«<,  momentum  rcrpeiilii  A«:  ITujulquc 
Duplum,  dt  eorrcrpondcDtis  fupediciei  letuiconvcriionc  cjica  A«  deferiptae  mo- 
mentum rdpei^tu  cjuldcm  A «. 

Momento  itatjue  per  magnitudinem  ( § G.  inventam, ) divifb  ; habetur  Uii- 
guD  Ab,  aciem  habentis  A*,  diUamia  centri  gravitatis  ab  ipli  A«, 

180 a^cR^-{-6oc^M' — ii2.ot; ^oc "JIO a%^  \ — 6oa/^ R — 9 e’ 
i8ort  t'  R^  — 480  A'*-)- 240 x-^* 4"  {6ovyiR^  = ) 10  y^R  ’ 

& fupcrlicici  i’m:converIionc  circa  A«  fait«,  djftaniia  centri  gravitatis  k con- 
vcrlionis  axe  A *,  erit  ad  illam  Ungula?,  ut  2 y?  ad  | Ru  4 A:*  ad  ut  alibi : 

N:mpe  quoties  idem  dt  Axis  Convcrlbnis  & Axis  Librx. 

Tociulque  At  Ungulx,  aciem  eandem  A«  habentis,  diftantia  ab  A«,  fimi- 

liter  habebitur,  ; (&  fuixificici  Icmiconverfionc  faiJbi?,  ad 

^o'R  — 240  R 

hanc  Uugul^  ut  4 i?  ad  IP;)  Ungulaeque  propterca  diftantia  centri  gravitatis 
iTr  .y  4??"’  — — — 6o>"  0 p 
’’  — 1^0  i?  pojP  — 240iP  4y!i"—  120J? 

xo^  ^ .y?  ^ 120  fi  ^ 

propterca,  cjufdem  rcfpedtii  T t momentum  — = ^ * — 

\R^T.  Quod  itidem  eft  ( propter  altitudinum  & difbtuiarum  reciprocationem) 
Momentum  Ungula?  At,  aciem  habentis Tt,  rdpcclu  A«.  Adeoauc,  per  hujus 
magnitudinem  iP’  ( per  $ G. ) divifum  ; exhibet  hujus,  ah  A «,  oi|Dntiam  cen- 
tri gravitatis,  — ik.y  ab  acie  fuaTT,  !P  — ^R:  & propterca  momen- 
tum rdbectu  aciei  fu*  T T, 'I  !P  — 

Ilis  ita  peractis ; ea  qux  jara  exhibuimus  ( §G,  H,  I.  ) divifa  A t curva  in  par-  K. 
tes  aquales;  ad.oauc  fumptis  fubtenfis  AB=»c,  arithmetice  proportionalibus  ;F*g>  *77- 
non  erit  mutile,  alfquatcnus  prolequi  Iccunduro  alteram  methodum  (qua  §B,  C, 

D, E,  ufi  fumus,)  divifa  A « in  mnes  aequales;  adeoque  fumptis  limbus  verfis 
A V = V arithmetice  proportionalibus. 

Si  itaque  imclligatur  redla  A « Hg.  1*77.  in  exiguas  partes  irqualcs  numero  infi- 
nitas dividi ; quarum  una  intdligatur  VO=i^:  Qua?  his  refpondcnt  bg  tan- 
gentes, fcu  ( quod  in  partibus  infanite  exiguis  pro  eodem  reputabitur  ) bx  curvae, 

funt  ut  totidem  Harumque  ab 

A«tdiflantix,  fumbV=4-|-J,  ( finibus  verfis  arithmetice  proportionalibus  re- 
fpoodentes, ) ipfaniATa  femicydoidem  complentes,  (vel  etiam,  tum  figuram 
Arcuum  ATcthg.  170,  i8y.  tum Icraicirculum  AB«  Hg.  169,  i8j.  complentes; 
quippe  illam  complent  omnes  a ; femicirculum,  omnes  s.  ) Adeoque  rarnailarura 
curvae  A t ng.  177.  momenta  rcfpedu  A « ; funt  ut  totidem  rcdanguia  b V • Hg. 

177.  hoc  eft  totidem  \ fcu  totidem  bV«H-BV*  Hg.  i8y.  hoc 

V V 

cfL  totidem  • vel  ( omifla  B,  qux  nonnifi  infinitefiraam 

^ W V V 

panem  ipfius  A«figQiHcat,  feu  retarum  craflitiero  planum  compleniium,)  toddem 
—-jzR. 

V tl  V t' 

Etquidem,  Aggregatum  w«b/«w i fecile  habetur : Cum  enim  Gty= 
vb,  adetx]uea  = erit.^^  = VA;  ScOmucj  ^ z R , idem  atque 


Ppppp  3 


Omnes 
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Fig.  177- 


De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.  V. 

Onmes  ■JihS,  hoc  cll  ipfc  » V,  fig.  175.  Adeoqite  Om».  s v'  - — - curvam  A b 

V 

tig.  177- Ipeilantes  aequantur  ip(i  portioni  parabola  AHtV  i-;?,  hoc  dt , 
per  prop.  6.  hujua  Quod  ( propter  ibJiznx*)  & = 


tantnndern  cfl  atque  5.^* , 

' 2.R  ' iR 

c * 4*  R * c ^ 

Omn.  — '**'  ,)  fumptis  Ab  =2 c arithmetice  proportionalibus.  Nempe 

2 iT  • 

nA  V-sr  fig.  i7p.  = Abw  fig^.  182.  ( fitniliter  divilis  At,  Kt,  Hg.  in  pun- 

dis  b \ ) Hoc  eit,  Omn.  s,  lumptis  A b = 2 r arithmetice  proportionalibus  \ idcm 

atque  Omn.  j V , fiimptis  A V = 1;  arithmetice  proportionalibus.  Utrumvis 
cniin  efi  iplius  A b momentum,  quantum  ad  diftamias  B V. 

At,  Omnia -\i %R^  {twOmn.a-s/  j fumptis  u arithmeuce  proportio- 
nalibus ; puta  folidum  A b V w fig.  i8y.  ( ex  rcdangulis  b V • conflatum ) per 
hocell  «0,  velVO,  divifum;  tantundem  elt  atque  planum  AbBfig.  182.  fcu 
Omn.ay  fumptis  Ab=r2c  arithmetice  proportionalibus:  ( Utrumvis  utique  elt 
momentum  A b fig.  quantum  ad  diflantias  bB. ) Adeoque  cum  horum  ag- 
gregatum deprehenfum  eli  (§G.  ) = 2<ic  — 8^*-(-4Xy?;  tantundem  erit  & 
2 R 

Af^regatum  Omn.  «jy'  fumptis  A b = v,  arithmetice  proportionalibus,  ^od 

quum  ibidem  deprehenfum  fit,  non  opus  erit  ut  hic  fblicite  jnvcftigeiiuis.  Atque 
hinc  reliqua  deducemur,  ut  ad  § C. 


\ G.  repertum  j leu  Omuesy  /,  ( vel 


Sed  & idem  folidum  A b V 9 fig.  1 8 j*.  ( quod  complent  omnia  b V « redangula, 

fcu  Omnia  a B^/  — ^ , fumptis  v arithmetice  proportionalibus ; ) compleat  etiam 

alia  plana  redis  xr  ( aequaliter  ab  invicem  diftantibus ) trilineum  A b V compren- 
tibus  infiflentia,  hoc  eft,  totidem  redis,  q r — q x.  Sunt  autem  qux  fingulis  bK, 
feu  q r infidum  plana  folidum  complentia,  refpedivis  A V • « xquaUa  ; ( ut  ex 
condrudionc  figurae  patet,  fi  inteliigatur  A«0»  planum,  fuper  plano.  Arat  ad 
angulos  redos  eredum,  motu  fuo  verfus  t,  folidum  defcriberc. ) Adeoque  omnia 
qr  plana;  tantundem  funt  atque,  bV=4,  in  planum  A V ««;  hoc  eft,  in  du- 

_ n 

pium  redaiiguli  A V « ; hoc  eft  ( per  §B,  G ) in  xvi^BV = 2 B V 2VjP; 

2.R 

hoc  eft  2 B ^ -yr  (pofito  A K = & A V = ^ ; ) fcu  2 2 

fcu  b V p redangulum,  in  altitudinem  2 ..ffdudum ; vel  Duplum  redanguli  bVp, 
in  i?dudum.  Er,  eadem  ratione,  Omnia  x q plana ; funuotidem  A o»  planis  «- 
2 R 

qualia;  hocell,  totidem  lox  5 V fcui^VioA’,  (fumptis  a arithme- 
tice proportionalibus, ) ufque  ad  maximum  b K.  Adeoque 

demptis 
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d(X\^uiOtnn.  1 IV  futiiptis  a arithmetice  proportionalibus;  idem  cft  at- 


queO/wty.  —7  -;  iumptis  v arithmetice  proportionalibus.  ( Nempe  idcm 
1'oliduui  A b V.  ) Et  (dividendo  per  2 V 2 ; fump- 

tisii  arithmetice  proportionalibus;  idem  atque  0/«w.  a v' , fumptis  v arith- 

V 

mcticc  proportionalibus;  Icu  0w«.  <7,  fumptis  A b = if  arithmetice  proportio- 
nalibus; hocdt,  Trilineutn  A b B Ht»  iSa. 

Potelique  idem  (fiopuseli;)  iblidum  confiderari  tanquam  ex  planis  ipG  AbV 
parallelis  coniiatum.  Et  lic  alibi.  ^ 

Similiter  ; Divifj,  ut  prius,  A«  in  minutas  partes  aequales;  cum  quae  bis  re- 
fpondcnc  particubrum  bx momenta refpcilu  A «,  lig.  177.  fcu  Ungulae  (aciem 


I8y. 


L. 


habentis  A«  ) particulae,  lint  ( ut  didum  ed  ) ut  totidem 


V 


V 2,  j? , leu  rf  V 


+ J V i fintque  ipfarum  i T A diftantiac,  AV  = t)  refpedliva: ; ent 

omnium  refpcdlu  T A momentum,  totidem  zvR-\- S‘^zvR  \ fumptis  v arith- 
metice proportionalibus.  ^ 

'Et quidem  aggregatum  Omn.  jV^vR,  ( hoc  cfi:, omnium  rcdlanguloruiti  B V p 

z R 

fig.  i8j“. ) Eirilc  habetur.  Cum  enim  fint  0/w/.  , idem  atque  loudem  ?r  V Fig.179. 

2 R 

fig.  i7p.  cruntOwff.  Jv^2v^,  hoceUOww.i^rV  — i vcl  etiam  ( propter 

s = ^ vhAOmn.v^ zh R\  idem  atque  earundem  -rV  momenta  refpcdu  nA 
redhe.  Elt  autem  ( per  prop.  5.  hujus,)  lemiparabolz«n  A ddbmia  cemri  gra- 
vitatis ab«T,  |*A  = j.^;  adeoque  ab  AT,  & (propter  magnitudinem 
*R^)  momentum  ejus  rcfpcdlu  AT,  IfJ?’.  Et  lemiparabolx  V,  dillaniiacen- 
tri  gravitatis  ab  «»T,  s«V=|j6;  adeoque  ab  AT,  zR — 6c  (propter  mag- 
nitudinem 1-6^  2 /&  ^ ,)  momentum  rcfpedlu  AT,  \h  R-^  zb  R—\b^  zh  R. 

Eigo  ( fubdudlione  fadla  ) Momentum  portionis  n A V-r  refpedlu  T A,  efl 

— \bR^  zbR’\-\h^>j %bR.  Hoceft  ( propter  z ^ zbR—%, 

^ J—  r . ...  


Sii  — 


iR 


“€X*+  --  . Tantundem  feilicet  atque  Omn. 

‘ 10.^  ^ zR 


fumptis  A b = 2f  arithmetice  proportionalibus ; ut  § H.  ollenfum  eft. 

Suntquc0w»-4Vi'y-^j  fumptis  v arithmetice  proportionalibus ; (hoc  eft,  Fig.  177, 

4C*  i8y. 

omnia  reibngiila  bVp  Hg.  i8y.)  idem  atque  Om».  — fumptis  Ab  = ie  a- 

2 ii 

rithmcticc  proportionalibus.  ( Utrumvis  utique  eft  Ungulae  A b fig:  i77-  quantum 
ad  altitudines  dB,  momentum  relpedtu  TA;  ungulxve  A baciem  habenns  TA 

momentum  quantum  ad  diltaniias  bB.  ) Quod§  R deprehendimus  ^ R"^ 

d 

+ Atque  hinc  reliqua  deducentur  m ad  § H. 

Sed  & idem  folidum  A b V p fig.  i o^.  ( quod  complent  omnia  b V p rcdbngula, 
feu  omnia^v^i  Vi?  , fumptis  v arithmetice  proportionalibus;)  complent  etiam 
alia  plana  rcdlis  x r inlillentia ; hoc  eft  ( ut  ex  conftrudlionc  patebit , fi  intclli- 
gatur  A«P  lemiparabola,  ad  angulos  rcdlos  credb,  &fupcr  A«t  plano  mota,  (o- 
Iidum  defcnbere, ) totidem  femiparabolae  AVp,  demptis  omnibus  Aop^  quarum 
altitudines  Ao=qx  fintfinus  verfi  arcuum  arithmetice  proportionalium : Hoc 
eft  ( polito  AK  = bV  = >f,  & AV  = ^,  ) %F^R  demptis  omnibus 
\a^zv^Rf  fumptis  a arithmetice  proportionalibus.  Quod  itaque  tantundem 

etiam  valet  atque  Omn.  , fumptis  A b = ic  arithmetice  proportionalibus. 

2 

Potdlque  idem  folidum  ( fi  opus  eft  ) confiderari  tanquam  cx  planis  ipfi  A bV 
paiallelis  coniiatum : Ut  ante  monitum  eft. 

Similiter  j 


Digitized  by  Coogie 


I 


8y5 


M. 


De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.  V- 

Similiter;  cum,  divifa  ut  prius  A*  ia  minutas  partes  xqualcs,,iinc,  qu*  his 


2 

rcfpondcnt,  curvx  A t particulx  b x,  ut  totidem  — , ut  oUenliim  ell 


iSy, 


a iP 

Unguix  aciem  habentis  A « momentum  rcf|x:6lu  A *,  ut  Omnia  B V — » in  re* 
rpctSiva  quadrata  bV,  hoccfl,,in  rcfpcihva  -\-2a s-^s^f  fiimptis  v arithme- 
tice proportionalibus.  Hoc  eft  (omiflo  B,  ut  prius,)  Otnn. /f  zas 

a j?  2 

1-  V — i hiroptis  V arithmetice  proportionalibus. 

V V 

2 B 

Et  quidem  Aggregatum  Owm/nwi^V-— , hoc  e(t  (propter  s^=v6j) 

Omn-  Om».  V -~y  (iu  Omn.  6^  2v  ^dlchuhctur.  Eli 

utique  Semiparabohe  ApV  iig.  1*78.  Momentum  refpetilu  P«  feu  t«.  Hoc  eft 
(propter  dilbntiam  centri  gravitatis  i TA,  lAVrsIt»;  adeoque  k 
— |u;  & magnitudinem  \v^zvR\  per  prop.  6.  hujus ; ) \vB^zvB-^ 

Hoc  eft  (propter  2 &v=-^,)  |c’ . 

2 it  10  A* 

Tantundem  Icilicct  atqueOmn.  i’,  llimptis  Ab=ac  ariihnicticx;  proportionali- 
bus; quod  § I.  repertum  eft. 


zR 

Sumque  Omn.  a j V — i hoc  eft  ( propter s — ^vb\)  Onm.  zbR^  idem 
atque  folidum  ex  dudu  re£larum  bV  fig.  185.  (figuram  Arcuum  complentium  ) 
in  refpeftivas  » V fig.  I7p,  iS/.  Adeoque  Oma.  2 a i v' ^ — ; eft  iftiuCnodi  fo- 

V 

lidi  Duplum.  Eftque  tantundem  atque  Otnn.  zasy  fiunptis  A b = 2 e aritlioietice 
propomonahbus.  Qpod  § I.  repertum  eft 

Poteffque  idem  (fi  opus  eft)  Ibhdum  confiderari  tanquam  ex  planis  quz  rc£lis 
xr  iniiJUnt  conHacum : Aut  etiam  ex  planis  ipfi  AbV  parallelis;  ut  m prxee- 
dentibus  monitum  eft,  atque  alibi  etiam  intclligendum  eriu 
2 R 

Et  Omn. V — > (fumptis  v arithmetice  proportionalibus, ) tantundem  eft 

V 

atque  Omn.c^y  fumptis  A b = 2C  arithmetice  proportionalibus ; quod§I-  itidem 
repenum  eft.  ( Eft  autem,  idem  atque  lohdum  ex  dudtu  quadratorum  reibrum 
bV  fig.  187.  in  refpcftivas  V «,  per  VOdivilas. ) Atque  hinc  reliqua  haben- 
tur qux  ^ I.  traduntur. 

r ’ 

vel 

hic  focotolifiet. 

Exhibuimus  itaque  non  modo  redhl  Cydoidero  ( Primariam  intellige  ) tangen- 
tes; Icd  dtipliiis  Curvx Semicycioidi&^ufque  partium  Jongitiidincm  , (exhiben- 
do fcihcei  curvis  iliis  xquales  re^b^  J^ftue  in  data  ratione  diviiionem  : Sed& 
curvx  femicycloidis.  partiumque  cetura  gravitatis,  ( per  horum  fcihcet  \ 
duabus  laltem  in  co^i  plano  re6Us,  non  invicem  parallelis,  difbntiam;)  earum- 
que  momenta  rcfjx-^lu  expolitarum  aliquot  refbrum,  ( quz  ad  alias  itemreftas 
facile  transferentur  : ) Ungularum  item  Superficialium,  & Superficierura  conver- 
Eonc  faifbrum,  momenus  illis  refpondentium,  tum  maginiudincs,  tum  momenta, 
ipfiiquc  Centra  gravitatis;  exhibitis  fcilicet  horum  diftantiis^  duobus  falcem  pla- 
nis, plano  Cycloidis  ad  angulos  rcdlos,  non  invicem  parallelis;  dummodo  euam 
in  quo  tertio  per  Ungulz  aciem,  fcu  axem  converfionis  plano  fitum  fit,  per§G. 
prop.  II.  conluA;  eo  nempe,  per  converfionis  axem  quod  converfiooa  arcum  bi- 
lecat ; coque  per  aciem  UnguLr,  quod  bif«:at  Unguix  aluuidij5Wni ; unde  ( per 
prop.  z6.  capprzced.)  ipfa  gravitatis  Centra  deterratnantur.  Quacqnede  cxpofitis  di- 
ib  funt,ad  aha  transferentur ; ut  ad  propolitiones  przcedente» aliquot oftenlum  elt 

Atque  dc  Cycloidc  primaria,  hadenus. 

Cydoides 


Quodque  fulido  aliis  adhuc  planis  ( puta  qux  redis  x r infiftant, 

’ iptt  ArMl ) conflando,  in  pnso^eimbus  monitum  eft;  etiam 
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Prop.XXII.  T)e  Calculo  Centri  Gravitatis. 

\ 

Cycloidcs  vero  Secundarias  quod  attinet ; Protraffam  (cilicet  & Cbnfraffam ; q 
( quarum  ilJa  quidem  bafin  halit  Majotertty  Hxc  Almorettty  quam  eft  Peripheria  pjg.  ry6. 

x87- 188. 


Circuli  Generantis:)  DiAerunt  quideitf  "i.  Primaria,  in  hoc  potilfimum; 
quod  rc6ta  C ^ ( curvis  Semicycloidis,  & Scmicircuii  Generantis  circa  Cycloidts 


axem  confUtuti,  imerje^, ) fint  refpeftivis  Arcubus  ^ I (in  protra6la,  ) feu^E 
( 111  contradhi ) non  quidem  iEqiiale^  ( ut,  in  prinuri^  b B vetlx  Arcubus  B A,  ) 
l'cd  Proportionales ; (Majores  quidem  in  Protn^  Minores  in  Contradb,  & in 
ca  utrobique  ratione,  quam  habet  Cycloidis  illius  vel  Semicycloidis  Balis,  ad  Peri- 
plKriam  vel  Semipafphcnam  Circuli  generanus ; ) iEqu^es  autem  refpc^Uvis 
arcubus  illius  Circuli,  cujus  Pcriplteria  vcl  Scmipcripheria  fit  hujus  Cycloidis  vd 
Semicycloidis  Bali x^ialis.  Puta,  rc6b  C&  ( fig.  176. ) five qu* I^otradam  t CI ; 
fivcquic  Comradbim  tCE,  fpedat;  aequalis  r^x  b B,  hocefl  arcui  B A,  circuli 
A B«  Genitoris  primaiix  rb A;  cujus  utique  Scmipen|^eria  AB«,  xquatur  Se- 
micycloidis  lux  Bali  t«,  ( adeoque  & ipfis  t»,  t»,  ) fcii  promotioni  Centii  c C 
Sunt  cnira  rcihr  b B,  C jS,  fig.  1 76.  ( fcu  b B*  ^ « fig.  1 66.  ^ mcnliira  diflanux  centri 
circuli  Genitoris  ab  axe  A «.  dum  rcfpciliva  punda  b ( in  Cydoidc  primaria, ) ieu 
C (in  lecunJariis ) motu  circuli  generantis  deiignancur  : ( uc  cx  conllruCUone 
paiet.)  Adcoquc,  dummodo xquales line 7 IdicC  in  omnibus  eadem; 
xquatiK  itcin  erunt  b B,  (iS,  utpoce  aequalium  eaedem  partes  vel  proportionales. 

C(tx autem  Cvcloides  (ecundarias  ( tCI  procrat^i;^,  velcomr^bm  rCE,.)  in 
dato  quoVis  pundo  C,  conungum  rcClx^i*,  lichabemun  Soniciiculo  Genitori 
K Qqqqq  ■*'  lUt 
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SyS  T>eCalcuh  Centri  Gravitatis.  Cap.V. 

Fig.  i;6, 1 ^ < vcl  E |S^  circa  axem  I <,  E»,  conflitnto  ; Concentricus  Hat  ('circa  idem  C cen- 
187,188- trum)  AB«,  fcnnperiphcnam  habens  A B«  x‘qualcni  expoHu:  SemicyclokUs  bafi 
T/,  TK  Du6hquc  «/S  bafi  parallela  ( circulo  genitori  circa  axem  conltiuico  occur- 
rens in  j3,  & Icniicycloidi  liuc  m C,)  jungatur /3C,  periplicriae  AB«  ocairrcnsm 
B ; ( arcum  B A,  ipH  i3 1,  vcl  iS  E,  fimilcm  ablcindcns.  ) Atque  k pcnphcri^  A B « 
pun^lo  axis  inHmo  ad  peripherite  genitoris  puniluni  i,  duc.uur  « /3  redb  ; dc  huic 
ad  angulos  roilos^Jr.  Qux  huic  parallela  ( peralligiutum  -Scmicycloidis  pundlum 
C)  rtdb  ducitur  Scmicycloidaii  illam  in  C coniingit.  (Excepto  caiu,  dc 
quo  mox  dicetur. ) 

Et  quidem  li  intclligatur  5 pundlum,  in  ipfis  E, »,  1,  < ; r».dlc  > C » tangcnic-s erunt 
ipU  cC,  vcItcc  ( Cydoidis  prim-iriac  Ccuitori  A b « corrdfiondcmis  bali ) pn- 
rallelx. 

In  Cycloidc  autem  Contradh  E.6t  , fi  ^ intclligatur  in  ipla  «t  , ( ubi  Icilicct 
hxc  pcripheriain  f fecat, ) qua;hmc  rdpondet  tangens  7C»dl  axi  Eipaial- 
• Icla  ; fi  vero  $ Iit  ahbi  fupra  « t,  tangens  '/  C » ( ficut  & ^ r ivdla  ) axi  0 »,  occur- 
ret fupra  E ; Idi  infra  li  fi  fit  alibi  infra  « t.  • ' 

In  Cycloidevcro  Proiradtal Ct,  fi  it»fumi  intelligatur,  In  15»  pcriphena,pun- 
dlura^,uttf^  reda  periphcriam  illam  in  fi  tangat ; quod  huic  rcfpondec  pundum  C, 

( cum  lUud  ipHim  lit  in  quo  Cyclois  illa  recurvari  mcipit, ) tangentem  nulJam  ha- 
bet, ( fcd  qu*  iplam  Tangere  deberent , illam  ibidem  Secat ; ) qua:  vero  fupra  hoc 
pundum  funt  tangentes,  exterius  tangunt ; qox  infia,  interius  : Axiqnc  1 1 (con- 
tinuato ) occurrunt,  illarquidcm  fupra  I ; hx  verp,  fupra  t;  ( filicin  non  intra  : ) 
Rcdlxquc  fi  r corrcfpondcntcs,  ipli  1 1 axi  occurrunt;  illic  quidem  flipra  C centrum ; 
hic,  Ultra. 

r-j  Ipfe  autem  Cydoidum  harum  Curv;c,  Curvis  fcmidlipfium  xqu.intur : Et  par- 

® tts  partibus  relpi^livc  fumptis.  Puui,  Cycloidis  Contraclse  Cufva  tEt,  Fig,  175. 
Scraicllipfeos  curvx  xquatur,  cujus  Axidm  alter,  quem  quidem  ( Itd,  propter  cur- 
'vatiiram,  contradum, ) repr^ldiDt  t Arcurva,  fit  = 2 A A E , ( cu;us  ordi- 
hatim-applic'atx  lint  iplic  bc ; ) aiter  vero  = 2 A E ; quippe  cujus  Itmillif  lit  ipfa 
A E re^tx 

Cycloidis  vero  Protrad^e  curva  tIt  fig.  J7y.  aquatur  Curvi  SemielHpfcos , 
axium  habentis  alterum  ( quem  , propter  curvaturam , pVoiradum  rcprxten^t 
T A T curva,  ) xt]oalcra  2 A « — A I ;•  ( cujus  ordinatim-applicaii  tunc  ipfe  b p ; ) 
alieruni,  = 2 A I. 

Ecquidem  tou  tEtIt  figura  (^fumptis  A E = A I, ) alia  non  dl  quam  cllipfis 
quitdain  dillorta  ; cujos  quidem,  li  axium  alter  intclligatur  tAt,  fuani  retinens 
longitudinem,  rcroidlipfis  fuperior,  ( propter  curvaturam, ) prouahiair;  interior, 
contrahitur : cique  Axi  ordinatim-applican  funt  c b p ^ 

De  his  autem,  qui  Cydoides  Secundarias  tpcclanr,  (quarum  confiderarionem' 
ultra  non  proiequimur, ) videatur  Appendix  ad  notlrumdeCycIoide  Traclatura, 
una  cum  Epillola  eukni  fubjune^la  ( circa  fi.iem :)  Ubi  bic  Kilius  explicantur  6: 
demouUramur. 

S C H 0 L I U M 

IN  propofitionibus  aliquot  pricedemibus,  qui  Cycloidem  fjicdant  ejufque  Ibli* 
da,  vdeoviam  Ihuunt ; aliquanto  fiilior  fui : ea  prilertim  decania,  quod  m 
meo  Qr/WeTiailatu,  (Anno  idyp.  edito, ) calculum  non  aci  oranes  cafus 
perduxeram  ; Sed  ad  eum  lahem  ( aliolque  qui  ad  hunc  erant  necdfarii  ) quem  , 
cx  reliquis  feleiilum,  Anonyraus  Problematum  Propolitor  pri  citeris  dedignabat 
• tanquam  difficillimum,  atque  ad  quem  nifi  citeris  mtdkdis’ non  perveniri  ;x)ffc 
putabatur.  Contentus,  ia  rdiquis,  ( ob  rationes  ibidem  traditas,)  faltcin  fontes ' • 

tradickflc  unde  Calculi  Geometrici  beneficio  omnia  deducenda  erant. 

Quanquara  enim  mihi  iti  an/mo  fucr^r,  dum  ea  oui  predierunt  lubprdo  forent, 
reliquum  etiam  calculum  ablblviffc,  di  limul  cdidillc  : Cum  laracn  mtcrca  teni|x>- 
ris  ( eotlcm  anno  ) incxpcibto  proilicrit  D.^PaJihahit  fcu  ( Propo- 

litoris Problematum,  ) dc  cadem  retraebtus:  Potius  ducebam;  rem  totam,  prout 
- tunc  erat,  edere,  (calculo  ad  reliqua  nondum  abloluto,)  nc  viderer  cx  tradatii 
fuo  { quod  inlinuaiuros  nomiiiJIos  prxfemiebam  ) nica  deduxillc.  Kt  proptcrui, 
ipfa  Ichcdialmata  fic  edenda  placuit,  prout  ea  jam  amc  eum  noflraubn»  coimnn- 

nicaveraro  . 

1 
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Prop:  XXIL.  Z)f  Cakuh  Gmtri  Qt  amatis.  . 8 S9 

iiicaveram ; c]u2(jfec  nommatiin  Honoratiflinnis  Ii  Vicccoiries  ^oittikert^s 
calculo  examinaverat  (iiclorce,  m multiplici  calculo,  quod  ixpc  conc^tL'^> 
cubi  error  calculi  obrcplillct,  J & comprobaverat,  ( nc  imoquidtm  calcim  lapfu 
per  totum  illud  opusclgprchcnlb,  jam  lum  per  plurcs  mcnlcs  anicqyam  'Dattonvilii 
opus  prodierit.  Sed  & lotius  Methodi  lununam,  jam  ante  per  annum  nuegrura  , 
aci  D-  Ctxrcavium  luum  ( prout  ^DettonviBus  ipk,  tum  Aiioiiynuis,  jullerat, ) Ta- 
r///wmileram  ; ubi  &ta  viderat  Tajchaltus  ipfc  ; prout  ejus  ad  Wu  nnium  noitrum 
liicrr,  dilerte  indicant : Uc  nullus  jniqux  dc  meis  lulpicioni  locus  Iit. 

Etquanquam  fieri  non  pollir,  quin,  eandetn  rem  tra(ftiiaubus,  nonnulla  mihi 
cum  lUo  fiiennt  communia  : Metliudum  meam  ab  lilius  diveriam  die,  qui  utram- 
que  comparaverit,  non  poterit  non  vidaje.  Quanto  autem  mea  fit  quam  illiu^cx-  * * 
peditior,  roagifquc  dircete  ad  Icopum  tettdat ; aliorum  clfo  judicium,  fiqui  fuerint 
qui  volentium  juxta  mea,  tumjuX{ailluiS{^cipia,  vcl  calculum  univerfum,  vel 
uiius  laitem  caius  quem  ex  reliquis  felcgis  uTc,  ( de  Cenirc  gravitatis  Scmilolidi, 

<x  Scmicycloidis  cnca  bafin  fuam  Semiconvcrlionc  &dfi,  determinando, ) calculum 
inlbtucre.  • • 

Et,  fjxciatim,  illam  Cycloidis  in  Segnienta  dillribiitioncm,  ubi  offenditur,  non 
modo  Scmicycloidem  Semicirculi  triplam  etlc,(  quod  pridem  mnotuic,  ) led  & illius 
Portiones  ( rc6lis  debito  modo  abfciilas ) Porcionum  hujus  rcfpedivc  triplas  die; 

( puta  in  fig  i<s6.  b|ST  = 3 B«B,  A«^b=3A«B,  di'^b  = 3l)«B,  & lic  ubi-  pj™ 
que ; ) quam  ego  totius  pci^lus  mei  originem  facio  ; ceteraque  hinc  deduco  : Ille  ^ 
ne  u(j}iam  advertit.  Et  quidem  ncfciilie  plane  videtur,  donec  ex  icripqs  meis  id 
refeiverit.  Quippe  rem  tanti  in  hoc  negouo  momenti,  non  puundus  dt,  modo 
feiverit,  rpticmlle  velle.  Neque  illud  prius  adverterunt,  credo,  ex  Gallis  ulli ; 
quamquam  jam  tum  per  annos  plus  quam  quadraginta  ili  rerft  illam  Cycloidis,  m- 
temi  fuerant  cx  illts  ibmmi  vin,  quam  ego  cum  primum  ( ad  illud  provocatus ) 
confiderandartv  fufeepi ; nefeius  aiLi  jam  cum  ab  aliis  invimu  fiiifle,  quam  quod 
apud  Torrkeliium  6c  ^hotenium  U’adicum  noverim,  Cydoidis  planum  circuli  tri- 
plum effe  ; Methodumque  ibidem  t^di,  pro  Tangentibus  ducenais. 

Atque  hinc  efle  judico;  Figwam  Simmm  ycrjmumy  nufijuam  in  auxi- 

lium advocat ; iecTea  longis  ambagibus  ex  Smutim  Rtcivrum  do^lrina  petitum  it, 

^ux  ex  Sinibus  Vcrlis  multo  prompdus  fuilfcnt  depromenda. 

Curvamque  figurx  ilfi  adjacentem  Ad  t,  fig.  170.  ( quam  ElU^Jin  Expanfam 
dicimus ) non  omnino  conlklefaflc  videtur  : Quamquam  enimqux  ipfi  df  Cy- 
ckidis  Socia,  non  alia  Iit  quam  hujus  Curvx  pars  dimidia,  ut.d  A ; ( quod  in  fub- 
jundis  traOatui  JeCyemSe^  pag.  yp.  dcmouftro  ;‘)  illam  tamen  cxalia  plane 
origine  deducit,  unde  h*ec  tota  non  dcdncctur.  Qu^aiq  enim  ille  Jhmidtam^  dudu 
Circini  in  iuperfipie  Cylyidri,  (ca  apertura  qux  diametro  Bafts  Cylindri  xqualis 
Iit,)  ddcEtpcam  vuU^,|^'e{^  ( fluippe  hoc  tantundem  valet ) communi  Spiara^  ' 
ioStlom';  { poiiM  Sphxrx  Centro  in  Cylindri  fupcrficic;  dulquc 
Radio^  hujus  Boiis  DuulMro  aquali : ) Nos,  Totam^  ex  communi  Cylm<hi  ^ Tk* 
xr/ fe^ione  deducimus :'(  Utrique  interim  abfumptam.Cylmdri  Tuperficiemin  Pla- 
num expandentes. ) Quod  illum  minime  advcrtiJic  cxiifimo. 

Hinc  eft,  quod,  ia  propofitis  fuis,  Elegit  ille  cafum  illum,  ut  dilHcililmum,  qui 
Semifolidum  cin»  Setnit^doidis  Bafin  fp^c ; ( quem,  niU  perfpedis  qux  Serai- 
iblidum  circa  Axem  fpe^nt,  folutum  iri  poflc  non  putaverat ; nec  quidem,  per 
ejus  methodun^  at^ue  illis  rolvijpotdl: ) Qui  tamen  ( utut  ille  hoc  neiciverit ) 
longe  facilior  di:,  dnancafts  de  ^miimido  circa  Axci%  Quod  cx  traditis 
xioftTJs,  propter  ilhun  quam  duomus  Semicydoidis  in  Tua  Segaie^,  Segmentis 
Semicirculi  rdjaoodentia,  (fiflnlHtdmicm)  fatis  liquet.  Verum  illc  hanc  di* 
itributioncra  nefcivciit;  non  poteirai  eo  pervenire,  niG  ope  Semifolidickca  A<em. 
Adeoque,  longo  circoQii  & perplexo  adinodum  calculo  eo  ttndem  tendere  necede 
iubet,  quo  nos  rcdla  pffveniniiu. 

• HmcctLimdf  (m&Uor)  quod  iaProi^iIttus  prinntti^ropofitis,  illud  Scmi< 
"cycloidis  Segmentum  ( cum,flnsS6l»is  ) expergendum p(Oppiu&qnud  recUBali 
paftUcU  abfcmditur,  (ucbV  A,  iig.  i6d. ) pojdbs.quain.qiiodllm  abfeindatur 
qnz  parallela  Iit  Axi.  Utut  enim,  diffribuaoiH||^faancint^^toubiis,  poflcrioris 
hujusconiideratio  fuiUei  non  minus  intricau,  n3min  magis  ; illT  unien,  qui  di- 
Ibributionero  eam  nondum  perfpcbfam  habuic, 'prior  illa  habita  eff  imricatioff  & 
quidem,  per  methodqm  ^b  illo  traditam,  difficilius  ablblvetur. 
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Quxorania^  quidem,  manifcfbi  funt  indicia,  dHlributioncii^  hanc  (&  quidem 
pulcherrimam  ) ipli  minime  iuiHc  pcrfpe^bui. 

Quod  quidem  eoulquc  verum  cft,  utfiquis  velit,  Itcundnm  ipfius  tnethodile- 
gcs,  ( quod  noS'jnDoQralccimus, ) cafuum  omnino  omnium  calculum  aggredi, 
eorum  prarlertim  qui  Semifolidi  circa  Ttf  ( fcmicvxloidis  bafin,  ) vel  ( huic  paral- 
lelam ) bV,  centra  gravitatis  Ipcdbm;  ( expertus  loquor  ; ) rem  adeo  perplexam 
rcpericr,  ut  mirum  lit  iii,  laboris  percaefus,  in  medio  umere  latius  dtliftat.  Quod 
in  caula  fiiillc  fulpicor,  cur  ille  ( utut  id  pollicitus  videretur  ) ad  calculum  non 
revocaverit  calus  omnes  i Ic  propoiitos  ; Icd,  unius  laiuum  numeros  cxhibmUe 
contentus  (fuppreirisintenmqiuDiis  huc  pervenerat  vtliigiis ) de  reliquis  altum 
habet  fikntium. 

Sed  neque  noverat  ille  ( neque  ex  fuisalii)  Cycloidis  curvse  aequalem  rC^lam 
exhibere,  aut  in  data  ratione  curvam  illam  lecare  ;'antequam  id  cx  Angliarelcive- 
ric.  Unde  fkdtum  erat  quod  Pofteriora  Qualita,  qiiar  Cycloidis  Curvam  hujulquc 
legmuiia  Ipcibnt  •,  &.  SupcrHcies  liiius,  vel  Icgmcntorum  liiorura  , convcrlione 
ladas  i harumque  omnium  Centra  gravitatis  ; noii  f uerim  ima  cum  Prionhnspro- 
polita  ; led  tura  demum  poUea  quam  c^Wrennn  nollri  literis  indicatum  fuerat, 
quo  pailo  pollint  huic  curvae,  fuirque  partibus,  aqualesRecU.e  exhiberi.  Qiiod 
cx  illius  ad  Wtennmm  lueris  abunde  liquet. 

Qyx  omma  non  eo  animo  diib  funt,  ut  inventis  fnis  derog-itum  eam:  Sed  ut 
nobis  qux  noffra  funt  alleram,  & reapie  ofiendam,  etiam  omnia  illa  non  raiiiuseile 
( ne  dicam  niagts  ) methodis  nollris  pervia  , quam  fuis  ; nequis  luperclle  pollit 
jniquis  iufpicionibus  locus,  nedum  malignis  iniinuationibiis. 

Quod  autem  hac  in  re,  prxtcrcaqux  pridem  edidimus,  jam  liipcradditum  ha- 
betur : Non  aliud eft  \ rem  ipfam  quod  fpcdbt  ) quam  calculi,  pridem  inchoati, 
continuatio.  Non  enim  alia  hic  adhibemus  principia,  vel  methodi  leges  alias, 
quam  qux  m ilio  tycHris:  Tradbtu  paflim  adhibemus.  Sed  & (};»x  illic  haben- 
tur, fere  deprompta  limt  ex  principiis  meis,  in  Atitbmetka  /njimiaum  pndetrf 
tradius,  .Anno  i6y().cdititf;  ^x&  in  Comtfwdo  EptJhiKo ^ Anno  edito 

( Fpift.  iy,&  j6,  hujufquc  appendice,)  ad  Centra  gravitatis  accommodaveram. 
Qinppe  hxe  omnia  vix  adiud  funt,  quam  lUius  Methodi  Univcrlalis,  ad  particula- 
res calus  accommodatio.  * 

Poltquam  vero  ea  qux  prxcelTcrunt  omnia,  ad  calculum  mi  hic  habentur  per- 
duxeram i eaqiie  percomplures  raenlcs  Prelo  iubjcdb  fuerant ; & magna  pars  im- 
prella;  incidi  in  de  Cycloide  tradbtum  ; ante  aliquot  annos  Tolofx  edi- 

tum, led  (uti audio)  nonaili  nuperrime  m Angliam  allatum.  Qui  varios  de 
Cycloxle  eiufquc  Solidis,  & horum  Centris  gravitatis,  Cafus,  ad  Calculum  jnsd^i^ 
liu  metlui^-  Hanc  ego,  quamvis  cam  hadlenus  totam  nondum  vtfciiveric; 

caque^  pnina  bhem  fronte,  non  parum  intricata  mihi  : Sanam  tamci^&, 

.iaitei^quod  furomamrei  rpedat,cxifUmo.  Eo  pouihiw^  jguou  calculi  ftit  nu- 
f.  meros  ( laltcm  in  plcrifquc  quos  contuli  cafibus, ) cura  ndlmsconfentire  .fiejMrio. 
Sicubi  vero  diiientianr,  ( quod  in  paucis  fit ) id^ouU  potius  alicui  lapuii  for- 
tuito ( qui  condonandus  erit  ) quam  MctBfim  vjtfo,  impuo^um  videtur.  Q^d 
&dc  iioifris  intclledtum  effo,  ficubi  irreplalt  ^cilc  heri  pollit,  quidem 

xgre  cavebitur,  in  tam  multiplici  calcnlgy^ui^li  laplus  aliquKs,  ( nedum  calami, 
aut e^n Preli)  Quippe.  Methodum  fatis  ubique  demouUratam 

efle,  (ros  fecurusium ; ^ ncque^dHplb 

. ^od  autem iJIc  multus fitin  dSiquerenS,  qu^i ctim  co  minus  ^tididc  adiiin 
hicric ; Ego  quidem  non  miror;  ut  qui  fxpiiis  eadem  ab  eifdcmhomimbus  cvpcr- 
tUlflicrim,  dequibus  hic  conquerititf.  Sed  & jam,  ante  nos,  Carcefius  ( ut  in 
ipfius  editis Epiftolis pallim  liq^  ) 'eadem  ficpius  conqucflus  cil  Et  lorricelli- 
um^  ( nc  pluFts  menwrem  \ parirliMO  habitum  luiUe,  ex  ea  liquet  Apologi.-!  quam 
pro  illo  hve  2Xr/r,^vequiiqtifi  alius,  fub  fi6fo  nomine  Ennatai  j4ntia^ 

iiSy  edidit  FlorCiBiix,  Ani^*xd(^.  Lingua  Italica.  3unt  utique  qui  Problemata* 
l'ua,  7'urius  Europa  folvenda  c.xponunt ; ne  dicam  venditam, 

lantve  ; ( quali  qtiidcm  huicfbltJiegotjo  exteris  vacaret,  ut  HIorum  pcnfa  abfolve- 
rent : ) Qiix  quidem  C ncgligilmis ; Infuliant : Si  folviraus ; Irafcuntur,  cakim- 
nMmur,  opprobriis  onerant,  infimtilant  plagii;  ( quafi  quidem  ipfi  foli  lapon^ 
atque  impollibile  iit  ucalii,  mli  ipforum  icriniis  expilatis,  quicquam  in  Mathema- 
, ticis 
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ticisaniuuiii  prcfbre  po(?inr.  ) Qiiod  Iccit  m ego  jam  per  phircs  anaos  tantum 
non  rcligiotc  abibnucrim,  iitucajiquoiics  publice  puovocacus^  & jaccllitiis,  ncipud 
hujuftnodi  commercii  cum  iliis  ultra  haberem,  apud  ouos  ncc  impitnc.  iiccc  cloqtu, 
nec  tacere  : nec  mU  au|\;ri'inx:^  minis  lacdlitus , lilciuia  rupi. 

' Quid  autem  rei  Iit,  cur  ibi  'Vttiottvilium  ^ ‘J^ajebaiio  alium  cflc,  infimulatuirl 
ire  videamur,  ( quod  & Lalovcra  obfervat, ) ego  non  mcclligo  ; qiicm  ego  pro 
codera  Icmpcr  haoui,  atque  etiainiium  habeo.  Et  quidem,  cimdan  cile,  L.n/ovnii 
( in  trui^btu  iuo)  iis  indiciis  dteiidic,  ut  de  eo  non  Hc  cur  qui/quani  dubitet,  falcan 
donec  alius  ( a U^ajibt^ ) ^Oattonuilius  reperin  pollit*  Et  quidem  c\*  Tajcbaltt  ad 
Hf'r<nnium  uicriS,(  jjtWMtequam  Problaiutum  Fro^xiGtor  nomen  pro- 

Ic^us  fuerat,  ) non  emconjcClu  dilEciie,  ipiimi  ludie  diorum  Problematum  Au- 
inbrcin;  Et  quidem,  utut  D.  m liiis  ad  me  literis,  quali  rem  difUmuia» 

turiis,  'DettomiUmm  ^ 'Pajchalio  dillinguat  ;*  ( quali  lu  n idem  loruu  ; ) in  D.jV«- 
tamen  ad  me  literjs,  (per  quem  i3.C'nv<2t'//<.r  ad  ine  tranlmitrenda  curavit 
aliquot  c>:ctnpiaria,  adalios  aliquot  diiti.lnienda;  quem  itaque  putave- 
rim tum  mentem,  wm  Authoremlibricognoviflc;)  Junii p.  i6jp. 

dacis,  Ec  Icnbitur  ; Ai  Miremus  tua.<t  mhil  huCienus  rcfcripjiy  eo  ^uod  ab  ilio 
jam  tetnpore  expefiabam  libros  bojee  Detionvillii  feu  Palchalii , jms  mib:  ad  te 
curandos  commijfum  iri  ntdjnam.  ^^terna  bax  exemplaria  ad  te  uti  mtt/eretn 
rogat  Caravius ; te  vero  ut  Jittguia  ex  his^  Firts  Clar.  Wreniiio,  Wardo,  Hob- 
bio,  tradi  aa  es.  Oratque  ut  examinato  DeiionvilUi^wr  fententiam  JtMtn  quifytie 
ipji edere  W//.Et  quidem  lyrenmus  nollcr, Pardi is  huc  ante  triennium  (Anno  i66.) 
reverfus,  ( ubi  moram  aliquam  pollicrat,  ) Tajcbaihim,  dixit,  illius  libri  Auihorcm 
Pariliis  habitum  ell^  nemine  ( quantum  lUe  oblervavcrac  ) vel  reclamante  yci  du- 
bitante. Sin  tallimur  omnes,  ( quod  vix  crediderim  : ) Siquando  alius  it  Tnjcbr.lio 
prodiverit  *Dettonviliius  \ im hi  certe  perinde  ent : ( Qinppe  hic,  mihi,  neque  (en- 
nir  neque  metitur :)  Ego  ialiem  hactenus,  alium  non  novi. 

Latoverx  Numeros  quos  cum  incis  ^ue  Contuldlc  dixi ; illi  Gmt  qui  habentur , 
ad  oilo  Problemata,  prup.  ay.  lib.  qui  ( ad  terminos  meos  redudli ) cum  nollns 
conlirntiunt  omno». 


Iccm,  qui  habemur,  adorio  Problemata  prop.  ^6.  lib.  4.  qui  omnes  item  cum 
meis  conlcntiunc ; ndi  quod  m o<5lavo  Problemate  didcnuant.  Quippe  quam  al^ 
Itgnatiileddbmiam  ( ^ converfionis  axe  ) Ccmngraviutis  Semilblidi,  cx  Semi- 
coaverEone  liipcnons  iemdEs  fcmic^xloidis  AdC  ( in  mea  Eg.idd.)  circa  Axem  AC; 


«U<.t(ad  terminos  noftros  reduaa,) ’ 

ro,  juxta  meos  numeros,  ( per  ^ 0,  P.  prop  21.  hujus, ) Ungulz  Segmenti  A b 
aciem  habentis  A V leu  A«>  dilbntia  centri  gravitatis  ab  A V,  fcu  A«S  ( 
h perpendiculari  plano  fuper  A«  eredlo, ) ubicunque  funutur  V,  live  fupra  C,livc 
infra  C,  live  ( quem  ille  ibium  cafum  conliderat  ) in  ipfo  C centro  ; eil 
— ^7s/i^ — $6av/l*  — 9Sv/<^  — 

-|-  I Ca^sv  -|-  2.pii*v  Os^v  

— 48z/iP*  — i 8d*  -{•  3 6as^  /A’  -f*  3 4*  i 4"  * ; 

Hoc  ell,  in  praclciui  cafu,  ( propter  n = { P,  di  j =r  ^ • = ^, ) 

3 AP^4-72A*!P*4‘i08-^?'“l40SA*  , ru  d i u 1 . AU 

+ < utfodfaRcdu^Lonc  pmobn. ) Adoo- 

que  in  SemifoEdo  ( cujus  dilbnua  eil  ad  lilani  Unguix,  ut  aA  ad  ^7^,  leu  4 A ad  A, 

ut  fxp.us  ante  olLnfum  eil, ) ent ' 

ii  numeris  nollriS  in  hoc  dF(T(;ntit*,  .quod  habeat  ille  — yiaASpro — i8i(>A*. 
Siquis  amem  dubitaverit,  ubi^umeri  dilcrepant,  utrum  penes  ill^is  muncro«,  an 
penes  meos,  erratum  fuerit ; errorem  penes  iHum  dic,  etiam  ablque  opcrola  diE 
quiUtione,  faulc  conUabit  Quippe  ii  ad  numeros  ablblutos  ( qua^i  proXiinc) 
hai  rcdui^Lio ; rcpcrictur  dilbntia  centri  gtayitatis  illius  Scmifolidi,  abA«,  iecim- 
dum  meum  calculum,  quali  ] totius  dilbnux  «r  ; at  leamdum  ejus,  quali  f;  quam 
nimiam  die,  qui  liguram  illius  foIiSi  mente  conceperit,  minime  aubitaBit:  Eli 
cnim  tama  Icre quanta  li  cllct  Scmic>'lindrus,  cujus  dilnintia  laTtein  minor  cflet 
Q q q q q $ quam 
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quae  nonoifi  paulo  major  ellquara|,  hoccilr;^:  Adeoque  hanc  nimjan^ 
cUCf  non  erit  dubitandum.  • 

Ucnique  ;^ui  habentur  ad  odo  *Prob)miau,  fux  prop.  S9-  Ub.  5-.  qui  cum  no- 
(Iris  Item  confentiunt  omnes ; cxccpCoodavo  Problemate.  Quod  c(l  dediitantia 
centri  gravitatis  converiionis  Axe  A«)  fuperfidci  ^daeex  (dmconverlione 
curvx  A 7 ( in  mea  hg.  i6d. ) circa  A «.  £(i:  enim,  lecundum  ipiius  numeros,  (ad 
, i8i??’+48A>y»-5:44A'’ 

meos  terminos  redudos, ) -;rr — ; qu^  ad  numeros  abloiu- 

24^?  ^ j 

tosreduda,major  erit  quam  ftouussT;  quam  nimiam  efle,  certum  efl;  (quippe 
qux  major  e(i  quam  (i  eflet  1'upcrHcies  (emicylindrica,  m qua  ddbmtia  minor  edet 
quam  | , imo  quam,  ) £fl  autem,  Juxta  numeros  meos  ( § I M prop.  22. ) Cen- 
tri gravitatis  Ungulx  ipU  A 7 in(i(lcnti5,*aciem  habentis  A ee,  diibintia  ab  A a,  ( hoc 

^ AC  jp  ^ X02iL  iP  ^ ^ * 

c(^  ^ perpendiculari  plano  huic  inJifteme, ) — _^~-^adeoque  in  (cmi- 
Ibiido  correipoodente,  dillantia  ^converfionisaxe  Aa,  ( utpote  ad  illam  Ungu- 
lx, ut2.^ad4P;  feu4.tfad?;)  qux,  ad  numeros  ab- 

folutos  rcdiida,  minor  ait  quam|,  uno  quam  ( (cd  niajorquam  ||,)  toti* 

'***’■•  • ■ f 

Verum  cum  numeri  ejus  pro  calibus  illis  ( nunc  unico,  nunc  duobus, ) quos 
ille  expendit ; (nempe,  qui  vel  touraA7«,  vel  fuperiorem  (einiddn  AdC  Ipe* 
dant  \ ) cum  noflris  univerfalibus(  cafum  quemlibet  indidereoter  rerpicientibus ; ) 
in  exteris  conveniant : non  in  ipfius  Methodi  vitium,  fcd  in  calculi  lapfum  ali- 
quem, rejiciendus  erit  hic  in  paucis  diflenfus. 

Inveniet  autem,  inhis^meis,  Ledor , eandem  non  raro  quantitatem  pluribus 
modis  ( ledqui  fint  defignaam.  .Quoc^Jdeoiadhuneil,  quoniamnunc 

hic,  nunc  ille  modus,  (ubiaaurum  reducendus  erit,l  accommodatior  videri  poi^ 
iit;  adeoque  Ledoris commodo coolultutD  ed , ut  { cedud^nibus  k meiamia- 
dis ) eum  (Uigac  ddignandi  modum  qin  gratior  videbmir,  vel  Ims  ulibus  ac- 
commodatior. Quinimo  & alii  plures  eUc  podlint  modi  ( quos  ego  nc  nimius 
diem  iion.appofui ) eaidem  quanuutes  deTignandi,  prout  quis  alias  atque*'  alias  re- 
dudlioncs  inftitnexe  vdit.  . 

Sed  dcpalTim  deprehendet,  me  eafdemquaQUtates  pluribus  methodis  in vedigafle, 
atque  ad  calculum  perduxide.  Quod  &dum  cft,  tum  ut  A^cthodos  illas  {dures 
edocerem;  ( adeoque  oftenderem  quam  abunde fufiiciaai  principia  noilra  ad  hxc 
auxOta  multn  mow  dUhibenda : ) tum  etiam  ut  de  calculo  nte  adhibito  mam 
Itturus  eilem,  quam  fi  unico  modo  illum  pcquifivifiem,  ^ Quam  enim,  in  multiplici 
calculo,  lapfus  m prodivi  fit,  neimni  'v^  parum  excitato  ignotum  poteft 
« I^coqtic^  quo  caverentur  hujufmodi  lapfus,  caiqp  proipicieodum  putavi,  m ea  (ere 
oin^  m quibus  filicmfiquis  foret  error  idem  etiam  alia  inde  depeodentia  laie 
‘infiae^  ntunbus  methodis  ad  calculum  r^bgermiair ; ut  plurium  methodorum 
confdifu  (qiuefibt  mutuo  ProbauonnmflMlxminum  vioes  Tubtrent  )confima- 
tior dl^  Mcalculo rite inltituto.  Quoomif;''ut  vd de  ipfo  Calculo,^  tanquam 
omnino  rc6h  inflituto,  confinnatior  iiicrim,  etiam  ant^  cr^ituro  ( quod 'jam  no-  « 
perri^  pofi;  finita  omnia  condngic ) cum  addTisconfeniucq^-* 

« Ris  amem  de  Cycloide,  Fufius  ( ut  diflum  efi  ) explicatis ; reliqua  quie:  id^uim- 

tur  brevius  exequemur^  Ne  fi  omnia  pa^culacun  pti^ui  velin^  ianttnenFum 
excfeltxat  hoc  CUpot ; quodjan^mjk|o  ultra  quam  Ipcnveramexcrem 
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Superficies  curva  Cylindri  ledti,  ejufve  Portio  duabus  retSis  lineis  in- 
terjedla,  xquatur  Earallelogramino  r^dtangulo  xque  alio,  cujus  Ba- 
fis  fit  squalis  peripherix  bafis  Cylindri,  ejufve  reipedlivx  portioni 

• cifilan  rcdlis  lineis  intcrjeiSs. 

Ideinquc  obtinet  in  Superficie  iftiufmodi  Solidi  cujuflibet  Columnaris 
redii,  quamvis  bafin  habeat  non  circularem,  led  Ellipticam,  Para- 
bolicam,  Hypcrbolicain,  aliainve  five  rccliliueam  five  ciuvilineam 
quamlibet. 

Centrum  gravitatis  cft  in  medio  rcdlx  conjungentis  centra  gravitatis 
pdripheriarum  ( five  totalium  five  partialium,  prout  cafus  contigerit,) 
oppofitanim  bafiuin. 

Adcoqtic  (propter  arcus  circularis  centrum  gravitatis  ^atuni)  datui; 
Superficiei  illius  Cylindrica:  ( pcrfedlx  vel  imperledlx ) centrum 
gravitatis. 

Idemquein  abis  illis  fuperficiebus  columnaribus  dabitur,  C dentur  rc- 
Ijiedliva  curvarum  bafium  Centra  gravitatis. 

Datur  etiam  expofitx  fiiperficialis  Ungubc  Cyiindricx,  tum  Magni- 
tudo, tum  Centrum  gravitatis. 

idemque  ( datis  Curvarum,  ut  didlum  ell.  Longitudinibus  & Centris 
gravitatis ) dabitur  in  reliquis  (upeilicicbus  Columnaribus. 

Quodque  de  Ungulis  fiiperhcialibus  didlum  ell ; idem  ad  quafvis  in  fii- K,L,M. 
perficiebus  ilfis  figuras,  planorum  ledlionibuj  terminatas  accommo- 
dabitur. 

Quteque  de  CyUndri  Redii,  Redlive  Solidi  Columnaris,  fiiperficie  di-  fj 
da  fimt ; eadem  ad  Scalenorum  fiiperficies  tfansferentnr. 

EftqucSu|ierficies  Cylindri  Redi,  ad  Superficiem  Scaleni,  ejiddcmLa-  q 
teris,  & fiipcr  eadem  Balc;  utell  Peri  meter  Bafis,  ad  Perimetrum 
Sedionis  qux  Lateri  feu  Axi  fit  ad  angulos  redoss  Quod&  depar-,  ' 
tibus  refpcdivis  intelligendum  erit. 

Idemque  non  minus  obtinet  in  aliis  Solidis  Columnaribus  y cujiilcun-  P. 
que  bafis. 

Ungulaeque,  it  alix  figurse  fiiperficialcs  modo  didx,  qux  in  eredis 
exigeodx  fimt  ad  Bafis  Perimetrum;  exdem,  in  Scalenis,  fimiliter 
exigende  funt  ad  ledionem  illam  qux  Reda  fitad  Scaleni  Axem. 

INtclIigantiir  enim,  fig.  171.  ftipcr  b.ilis  Cylindri  redii  Peripheri.r  , ejufve  por*  A. 

tione  aliqua,  aar,  lu  lingulis  pundlis  ( xqualiier  ab  iiivicetn  difiitis  ) er^i  Pig,  17, 
perpendiculares  redhe,  ut  a 1,  curvam  Cylindri  fuperficicm  coraplcuics ; (juxta 
Det  i.Cap. 4.  hujus:  ) qux,  propter  omnes  ad  bahn  angulos  xqialcs  rcdlos,  to- 
tidem 'parallclogramma  redbngula  ( aque  alia  invicem  & tque  lata  ) rcprxlcn- 
cabunt,  tupcrlicicm  illam  curvam  com^eniia  ;>qux,  li  in  planum  expandi  iniclli- 
gaiuur,  totidem  rcdbmgulis  rgdlilincis  congruunt;  complentibus  rcClanguluni  re- 
dlilincuui  ejuldera  altitudmis,  cujus  balis  xquetur  ipli  a a r curvx  in  rcdlam  cx- 
panlic. 

Idemque  fimiliter  ollcndcrctur,  etiamfi  «ar  curva,  non  ellct  arcus  Circularis,  3 
led  alta  qtiKvis  Curva.  , ^ 

Hit jus  autem  luperiicici  curvx  Cyiindricx,  vcl  Columnaris,  Centrum  gravitatis  c. 
clle  in  media  longituduie,  oltcnfum  ell,  ad  prop.  a.  hujus ; atque  in  ea  redii  qux 

oppolitarum 


I 


A. 


B. 


D. 


E. 

F. 
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Fig.  171.  baDum  fiipcrficici  illius  Centra  g\*avitatis  conjungit,  per  prop.  y.  hu- 

jus : Ergo,  in  hujus  punilo  medio. 

D-  Adcoqiic,  propter  datum  arcus  circulans  centrum  gravitatis,  per  14  hujus;  da- 
bitur, non  tantum  totius  llipcrlicici  Curva:  Cylindri  rciii,  led  & portionis  eu- 
• julVis  ( du.ibus  reilis  ad  baliii  perpendicularibus  iiucrjcdlx  ) Centrum  gravi- 
tatis. 

Ii.  Idemque  fimiliter  dabitur,  in  alia  fuperficic  columnaii,  etiamli  «Arcurva,  non 
iit  arcus  circuli,  ied  alia  quxvis  curva,  dummodo  hujus  curvae  cemrum  graviuus 
notum  fit.  fi  . • 

F.  Si  vero  ex  hujus  Cylindri  redi  rupcrficie  curva,  plano  quovis  T«AT  utcun- 
que oblique  polito,  abicindi  imelligatur  lupcrhciahs  Ungula  A X ;^ubieunqi^ 
contingat  TA,  Ungula:  acies;  non  minus  quam  fi  Iit  Diameter  Circuit  T-^A:) 
propter  datum  inclinationis  anguhmi  « a arcuique  Centrum  gravitatis  ; dabitur 
Unguix  altitudo  fuper  centrum  illud,  qua:  in  arcus  longitudinem  du<^la  dat  iuper- 
ficiaiis  illius  Ungulae  Arcam  ; ptr  prop.  ii.  hujus.  Qjitid  non  mmus  valet  dc 
Ungula  tota  Tk  quam  de  partialibus  A iS Nam  & hicobdata 
arcuum  A IJ,  0 J',  &c.  Centra  gravitatis,  adeoque  eorum  ab  acic  AT  dilhutias, 
angulum  inclinationis,  adeoque  altitudinem  liipcr  gravitatis  Centra  ; habebitur 
area  ; Duita  altitudine  illa  in  curvx  longitudinem. 

G.  Atque  harc obcinem,  quxeunque  fit  Ai'  T curva  ( non  minus  quam  ii  fit  arcus 
circularis^ ) cujtisd:  Longitudo  & Centrum  gravitatis  nota  intelligantur. 

H.  Habitisautcm,  eo  quo  diilumcil  modo, Ungularum  magnitudinibus ; earundera 
Momenta  ea  methodo  invdligaii  poiiiint,  quam,cxprop.  10.  peiiuim,  in  fiiperio- 
ribus  ixpiiis  adhibuimus  : Nempe,  omnium  arcuum  (Ungulam  fiipcriicialcm  con> 

^ plentium)  Momenta  rdjK-ilu  expolicx  reibe,  (qux,  propter  cognita  curvarum 
tum  longitudines,  tum  Centra  gravitatis,  adeoque  ipibrum  ab  expolita  re^la,  pla- 
noveper  illam  jxrpcndiculari,  dilbmias , habentur,)  (lini  ipfum  Ungglx  Mo- 
mentum reljx.du  iftius  rcdlx  ; quod,  per  magnitudinem  divifom,  exhibet  diibn- 
tiam  Cemn  gravitatis  ab  illo  perpendiculari  plano.  Atque  hoc  fi  rclpcdu  plu- 
rium rcilarum  (quxnon  fintadmviccra  parallebe)  liat;  habebitur  jplum  gra- 
vitatis Cemrum. 

Vel  etiam,  ( per$  W.  prop.  13.  hujus  ) haberi  poliunt  Ungularum  iiliufinodi 
' in  fuperlicic  Cylindri  redti,  fahera  quarum  acies  cil  Circuli  diameter,  Centrum 
gravitatis;  & Cyimdraccanmi  fiiperhcitruni  ( parallelis  redlis  inicrjecbrimi)  Cen- 
tra dari,  modo  ollenlum  dl,  §QD>  hujus  : Atque  in  harum  aliquas  (addenda 
vel  fubducendo,  prout  opus  luent,  ) relblvi  potdl  illiufmodi  quxvis  Ungula  fu- 
{vrficiahs  Cylinori  rccli,  ( ut  exemplis  mox  proferendis  ollcndctur  ; ) Dabitur  igi- 
tur, ( per  prop.  27.  cap.  pracced. ) iltuilmodi  cujufvis  Ungulz  Centrum  gravitatis. 

T.  Hxc  autem,  quo  ad  alias  curvas  iransldamur,  opus  erit,  ut  tum  iplius  A «TT, 
queeunque  fiicrit  curva,  tum  partium ipfius  qu.eredtis  puta  ipli  AT  jMrallclis(  li 
mojw  fDOOitncum  relpedlu  hujus  inquiratur  ) xqualttei  ah  invicem  diilitis  abfem- 
<h^fUr,'^tni  longitudines,  tum  Centra  gravitatis,  vel(  qux  ex  his  rcluitam  )mo- 

n ■ ijpiara  habeantur.  Quippe,  his  habitis,  moroema  finiilitet  exquiremur  ( jier  prop. 
10.  hujus ) atque  fi  eliem  arcus  circulares. 

K.  Qjiod  autem  de  Ungulis  rupcrficiaiibus  «aditum  efl ; idemad  quafvis*  m ea  fu- 
Fig.  189-  perHcie  figuras,*  planorum  utcunque  politorum  inrcrlcdliombus  ( cura  c.i  curva  fii- 

pcrficic  ) terminatas,  accommodabitur.  Nam,  utfigursequxvis  in  plano  r».dlili- 
nex  relolvi  poiiiint  in  redbngula  triangula  tk.  pamllclogramma ; eodem  Iere  modo 
tigurx  quzlibet  ( in  redii  Cylindri  vd  Columnaris  ibli^i  fiiperficie)  planorum 
leclionibus  bdb:,  relblvi  poliunt  in  fuperliciaks  Ungulas  Se  Cyliadi'accas  liipcrli- 
cics  rcdtangulas.  Adeoque  ex  partialium  magnitudinibus  habitis,  habebitur  (ad- 
dendo, & lubducendo,  «tcaluspoflulavcrit ) magnitudo  expoiice:  AtqiK,‘cx  illa- 
rum liabitis  Centris  gravitatis,  habebitur  hfijus,per  prop.  27.  cap.  prxctd. 

L.  Exempli  gratia ; Sit  illiufmodi  Figura  cx(x>nta  ( in  fiiperficie  Cylindri  redii  ) 

plams  terminata,  CAD,’  ( fig.  i8p.  ) Atque  deniidis  ( .ad  CyfinJri  biliii  ilA!>  j 
redtis  CBjDS  ; erit  expolita  CAU  figura,  eadem  atque  Ungub  lupciiicialxs 
e 15  A S D,  demptis  C A B,  & D A S.  , 

Sed,  propter  dati  arcus  BAS  Cqntnmi  graviuiis  datum’ ( per  prop.  14.  hu- 
jus,| adeoque  ipfius  dilbnuam  idata  Ungulx  acie  ( leu  coimmmi  balis  B A 
planiquc  UnguUm  ablcmdemibus  CDF,  Icdlione)  X'A;  dtconkqucmu  (p»oj»- 

tXT 
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ter  d«uuni  edam  Inclinationis  Pkoorum  anguhun  FXB)  Lon^tudinea  rc^>Fig.  189 
quae  arcus  Centro  gravnatis  infiltit,  redis  in  luperHcie  curva  Cyandri  pan^^ : 


Datur  etiam  ( per  prop.  xi.  hujus ) fupeiHcialis  ungulz C B A S D area  (cumag' 
nitudo. 

£r  fimiliter ; propter  datum  arcus  B A Cenctum  gravitads  ; UnguLcque  Aciem 
E A ( qu*  live  Ijt  ipfiXZ  parallela,  live  feciis,  perinde  e(l ;)  Angulumque  In- 
clinationis C E B : Dabitur  Tuperficialis  Uneube  C A B magnitudo. 

Et,  Hmili  procedii,  dabitur  m^itudo  loperBcuUs  UKuLe DAS. 

Datur  ergo,  expoCtx  Figura:  C AD=:CBASp— CAB  — DAS  magnitu- 
do.  ( Et  firoiliier,  mutatis  mutandis,  in  expofitis  Figuris  iflauTmodi  aliis.  ) Qiiod 
oltendcndum  erat. 

( Idemquc  pariter  obdnebic,  edamli  curva  B AS  non  fit  arcus  circularis,  Qd 
alaquxvis  curva,  dummodo  ( utfapra  diduip^^  tum  ipfius,  tum  partium  fui 
BA,  AS,  habeamur  longitudmes  & C^ua gravitatis.  ) 

Purro;  quo  habeatur  expofitz  figur»CAD  (juxta  tenorem  §W.  prop.  ij.  M. 
hujus)  Cenirum  gravitatis ; rdblveaaa  erit  ea,  non  tantum  in  Ungulas  C B A S p, 
“CAB,  DAS;  kd&hx  porro  ita  funt  refolvcodx,  ut  per  lupcrhcics  Cylindra- 
ceas  rcdbnguhs,  atque  cjulinodi  ungulas  qux  acies  habent  lo  diametro  Circuli 
( additas  dempufque  prout  n$  polUuavcnt,  ) exhiberi  polTinr. 

Puta;  cum  Ungulic  CB  A SD  acies  XZ  non  Iit  in  diametro  circuli  BAS, 

( e.xtra  illam  in  eodem  plano : ) du^U  imelligatur  in  Iccante  Plano  C F D , 
per  L pundum  in  Axe  Cylindri , reda  L H,  ipfi  X Z paiullela ; qux  curvx  C D 
occurrat  in  H : Atque,  perH,  circulus  GHK,  oemroL»  deferiptu^  bafibus  Cy- 
lindri parallelus.  Adeoque  fient  fuperlicjaldi  Uftgulx  CHG,DHK,  communen 
aciem  habentes  LH  in  circuli  Diametro.  Quarum  fi  auferatur  illa,  & hxc  addatur, 
fupcrficiei  Cyiindracex  re^ngulx  C B A SK  ; habetur  Ungula  C B A S D.  Ha- 
bitis laquc  litarum  tum  Magmiudinibus,  tum  Centris  gravuatis  ( nempe  Ungula- 
rum CH  G,  D H 1^  per  $ W.  prop.  13.  & Cylindracex  G B A S K per  ^ C,  D,  hu- 
jus ) .^labcbttur  etiam  ( per  prop.  1*7.  cap.  pixced.  ) Cencruo)  graviiaus  ipfius 
CB.\SD=GBASK  + DHK— CHG. 

Similiter  offendetur  ( muutis  mutandis ) Ungulam  D AS^  componi  ex  Cylin- 
draaa  A MN  S,  addtu  Ungula  DON  , dunpa  AOM  , quarum  Ungularum 
comnuius  ades  OP  eU  in  dian^tro  Circuli.  Habebitur  itaque  Centrumgravia- 
tis  iplius  DAS=AMNS4*DON— - AOM 

Item,  Ungulam  C A B haben,  demptis,  ex  Ungula  CQT,  ti^  Ungula  AQR, 

( Quaruru  communis  acies  Q^V  dl  in  circuli  diametro, ) tum  Cyliwhacea  B A R T. 
Aoeoque  habebitur  Centrum  gravitatis  ipfius  CAB = CQT  AQR  -7  BART. 

Habdjitin  luque  ( per  prop.  27.  ap.  prxced.)  Centntm  gravitaus  Hgurx  expo- 
fiix  CADrrCBASD  — D AS— C AB.  ( Iu  fimiliter  in  aliis  figuris,  mutatis 
mutandis.)  Quod  eratoflendcadum. 
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Notuautcm  erat  necefl^  in  auxilium  advocare  % V/.  prop.  ij.  per  nietho* 
dum  illam  ( Izpius  adhibitam  ) ex  prop.  10.  hujus  peutam,  ablblvi  poHet  n^o- 
tium : Eademque  rem  abfolvet  in  alus  ( uc  dii^m  eu  ) Superhciebus  Columnari- 
bus, dummodo  Curva  balis,  parteTque  line,  nota  habeant  tum  Mi^itudincs  tum 
Centra  gravitatis.  * 

Si  vero  expofita  Ut  Cylindri  ( non  Refli,  fed  ) Scaleni  fuperRcies ; ut  in  Hg. 
1^.  ‘Qux  ad  fingula  trimetri  balis  pim^  ( aequaliter  ab  invicem  dillita ) obli- 


que  cadunt  rcila:  ( axi  Cylindri  parallel*  ) fiiperficiera  curvam  CTlindraceam  com- 
plentes; neque  habebunt  ab  invicem  eandem  quam  relpedbva  baus  pundla  dilhn- 
tiam,  ( led  minorem,  propter  obliqua  qux  repnclentant  parallelogramma , quo- 
rum latitudo  minor  ell  quam  ell  baliumlongitudo  ■,  ) neque  dilbntias  invicem  x- 
quales,  ( propter  inxoualem  mclinationcm  ad  bafis  pcrimomim.  ) Uuic  enim  ha- 
beant illx  ad  planum  talis  Cylindri  eandem  omnes  inclinationem ; non  lamcn  ean- 
dem habent  omnes  ad  curvam  balis  perimetrum  ; (ejund,  fiopus  eller,  facile  ell 
dcmonlhaiu  ; fed,  confideranti,  clarius  per  le  liquebit,  quam  ut  id  Iit  ouiis.)  Quo 
Hc,  ut  Paralldogramma,  qux  reprxfentant  re^  lUz,  luperiicicm  complentia,  nc-  ^ 
(]uc  Kei^gula  reputanda  lint,  led  neque  xqualiter  inclinata ; ( adcoqucnec  xque* 
lata,  utut  xquales  oal«  habemix  ) 

Atque  ob  harum  conliderationum  priorem,  evenit,  quod  Curva  Superficies  Cy- 
lindri Scaleni  non  (utRc^i)  xquetur  fa^  ex  Cylindri  latere  in  perimetrum 
balis  ( hoc  ell,  in  ;^regatum  bafium  omniura  Parallelogrammorum  qux  rejyzlcn- 
tent  illxredx)  ducto:  Sed  minor  eo  Iit.  Qux  cooluerauo  communis  etiam  ell 
Cylindri  Iblido  ; quod  minus  ell,  quam  fa^um  ex  latere  Cylindri  Icaleni  m balis 
planum  dudo,  ( hoc  ei^  in  aggregatum  omnium  balium  Pnlrnatum,  nux  reprx- 
Icntaiu  re^,  folidum  juxta  da.  4.  complentes ; ) quoniam  Prliinata  fbiidum  conn, 
plentia,  non  funt  ( ut  in  Cylindro  re^o  ) Reih,  led  Scalena.  Sed,  cum  lint 
xqualiter  inclinata,  ( eandem  utique 'ad  pbnum  balis  inclinationem  habent  , 
(]uam  Axis  Cylindri,)  in  eadem  ratione  minuuntur  (propter  inclinationem)  omnia 
nempe,  in  ea  ratione  quam  habet:>C^Undrj  Altitudo  ad  Lacus  luum.  Adeoque 
Cylindri  Solidum  xquale  fit  fa^  e»^  non  Latere,  ut  in  Cylindro  Reilo,  fed ) Al- 
titudine Cylindri  in  Balem  diidb. 

Ob  polteriorem  vero  confiderationem,  ( quod  Rcilx  in  fuperficic  Cylindri  Sca- 
leni npn  lint,  ad  balis  Pcrhnctrum,  iRqiiaiucfindinjtx, ) evenit,  quod  non  (ut 
in  Solido  fiebat ) una  aliqua  rc^h,  qttx  fit  communis  omnium  Parallelogrammo- 
rum  Altitudo,  pro  Ictere  filbRituenda  fic,  in  Balis  Perimetrum  ducenda,  quo  ha- 
beatur Area;  Kdy  pro  aliis  atque  aUis  Perimetri  pun^lis,  alix  atque  olix  re^tx 
propter  variatam  in  lingulis  puniatis  inclinationem  ad  Balis  Perimetrum,  adeoque* 
ParaUdogramntorun^-AmtodiDcm.  y 1 • 

Huic  iti^ue  quo  fubvenh  . - . ..  --■»- 
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itnr  incommodo  ; 51  exponatur  coniideranda  ^ng. 
1'uperficics  curva ; negledis  balibus  B A S,  b a s,  (qux 
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fum  ad  Cylindri  latus  b B oblique  poficx  : ) Sumatur  planum  aliud,  quod  Iit  ad  f [g.  igo. 
Cylindri  Latus  ( vel  Axem  ) re^um,  rectionem  faciens  EUiprin  ( dummodo 
B AS  litOrculus  ;)  ad  quam  itaque  curvam  re<^  omnes  Bb,  A a,  &c.  fu- 
pcrHciem  complentes^  non  minus  Re^ta:  fui^t,  quam  1'unt  in  Cylindro  Rc61o  La- 
tera ■ ad  pcnmctrum  balis.  Et,  conl^uenter^  liper  fingula  curvx  jQecsr  pundb  , 
scquahbus  ab  invicem  in  eadem  curva  cmhntiis  remota,  traiiTne  imelligantur  cou- 
dem  squales  redis  BjSb,  A «a,  &c.  fuperficiem  complentes  ; repraifentabunt  illa; 

( non  minus  quam  qux  flmc  in  fuperHcie  Cylindri  reai  ) totidem  Parallelogramma 
Redlangula  aeque  ala,  & seque  lat^  quorum  omnium  mfb  Gmul  fumptx  com-  ' 
plemiplam  curvam,  dccommums  Altitudo^  ipfumCylmdri  Latus  B^b; 
qus  iaque  in  curvam  totam  dudla,  exhibet  integram  Cylindri  fuperficiem 

curvam;  eaderaque  in  curvae  portionem  quamlibet  ut/S«dudb,  exhibet  correfpon- 
f dentem  (uperficici  poriionem  B Aab. 

Hinc  («juitur ; Superficiem  Cylindri  Redii,  ad  fuperficieni  Scaleni,  ejufdem  La-  O. 
teris  & fuper. eandem  BaCn,  ia  ell^  ut  elt  Perimeter  Bafis,  ad  Perimetrum  Sedlio- 
nis  qus  Lateri  vel  Axi  lic  ad  angulos  jredlos;  pua,  ut  B AS,  ad /5« a- : Atque 
illius  portionem,  ad  refpedltvam  portionem  hujus,  utefl  ea  balis  porub  cui  infi- 
Rit,  ad  relpedlivam  io^lionis  redtx  portionem;  puta,  ut  B A ad  fic  quae  por- 
tioni B A iniiilit  in  Cylindro  Redlo,  ad  eam  quae  eidem  infillit  in  S^eno  fupeili- 
cicm,idcm  Cylindri  Litus  habentem. 

Idcmquc  obtinet,  ob  eandem  caufam,  non  antum  in  Cylindris  veris,  qui  bafin  P- 
habent  Circularem ; ied  & SoLdis  quibufvi$  Columnaribus.  Nempe,  quxeunque 
iit  B A S curva  qux  baiis  fit  Solidi  Scaleni  pro  ea  fiibRituenda  erit  j3 « tr,  quam  ex- 
hibet fcdlionein  rlanum  illud  quod  eft  Lateri,  vd  Axi,  ad  Angulos  redlos.  Qux 
quidem  Ellipfis  eric,  CiBAS  In  Circulus;  fi  vero  B AS  Eiliplisfit,  erit  vel 
alia  EUiplcos  fjxcies,  vd  etiam  Circulus.  £t  fimiliter,  quxeunque  fuerit  curvi 
BAS;  pro  ca  fublticiienda  erit  correi^ndens  prout  ciijulque curvie  ratio 
pollulavcrit.  . » 

Qux  autem,  dc  Ungulis,  aliifve  figuri^n  Rcdli  Cylindri  feu  Solidi  Columnaris  Q. 
fuperficie,  ad  BalU  Perimetrum  B ASexigcndis,  didlafunc:  Eadem  omnia  in  Sca- 
lenis, ad  Perimetrum Sedionis  rcdx/S«o-  .accommodanda  erunt.  ‘Quippe  Soli-* 
dum  illud,  ( five  Cylindrus  fit,  five  aliud  quodvis  Solidum  Columnare,)  quod  ad 
• BafinB  AS  Scalenum  cft,  idem  ad  balin  ^ a tf- Rcilum  efit 


PROP.  XXIV. 

Figurae  cujufvis  in  Superficie  SphaeraCj  Planorum  quorumvis  cum  ^hae*  p 

rica  fuperficie  let^onibos,  ( koc  eft  circulorum  quorumvis  five  * 
maximorum  five  minorum  arcubus)  terminats;  Magnitudo  datur. 

Nempe;  Superficies  fphaxs  integra,  aequatur  quatuor  circulis  maximis,  g. 

Segmenti  cujufvis.  Plano  abfc^  ( aut  etiam  Zonse  cujufVis  Parallelis  B. 
Planis  intc^edlae, ) fiiperficies,  eara  rationem  habet  ad  totam  Sphae- 
rae fuperficiem,  quam  habet  intercepta  Axis  portio  ad  Axem  totum. 

Cuneus  fiipcrficidis,  feu  portk)  fiiperficiei  curvae  duobus  planis  in  Axe  c. 
coeuntibus  intenetSla,  five  totius  Sphaericae  fiiperficiei,  five  Segmen- 
ti fuperficialis,  five  Zonae;  fuperficiem  habet  in  ea  ratione  ad  iii- 
tegram  illius  five  Sphaerx,  five  Segmenti  , five  Zoiiae  fuperficiem , 
quam  habet  Angulus  inclinationis  planorum  illorum  ( vel  arcuum 
plana  illa  Jungentium,)  ad  quatuor  re^os. 

Triangulum  fphxricum,^f  arcubus  circulorum  maximorum* termina-  p 
tum,)  eam  rationem  haoct  ad  circulum  in  fphxra  maximum  ;quam 
hab^  excefius  aggregati  omnium  angulorum  fupra  duos  redos , ad 
duos  regios.  Seu  ( quod  tantundem  valet ) xquatur  ex  Radio 

in  Arcum  cir<yli  maximi,  qui  ifii  angulorum  excefTui  fiibtendit , 
dudo.  * 

Rrrrr  a Trilinea* 


Digilized  by  Googie 


i 


858 

E. 


F. 


A, 


B. 

Fig.  191 


C. 


De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.V. 

Trilinea  circulorum  minorum  arcubus  terminata  (velpartimhis,par- 
tim  arcubus  maximorum,)  i Triangulis  Sphaericis  modo  di<2is,  dif- 
ferunt Bilineis  nota:  magnitudinis. 

Adeoque,  Figurae  cujulVis,  in  liiperficie  Iphaerica,  planorum  (eitioni- 
bus,  vel  circulorum  quorumvis  arcubus,  terminata  , (utpote  quae 
in  expolitarum  figurarum  aliquas  fempercelblvipoffit;)  Magnitudo 
datur. 


Pollet  quidem  hacc  Promfitio,  'non  tantum  de  Magnitudine,  led  & de  Centro 
aiaviuiis,  ilbuCnodi  Figurae,  ex  praecedente  deduci ; Cum  poflit  omnisilbuf 
ino*  in  Sphxrica  luperficie  figura,  m Trilinea  Redhngula  relblvi ; quae  in  Cy- 
lindri redii  rupcrficiales  Ungulas  expandi  poterunt : Quarum  quidem  tum  Mag- 
nitudines , tum  Centra  gravitatis,  (per  praecedentem,)  haberi  poterunt ; atque 
inde  ad  Trilinea  Sphaerica  transferri,  ope  piop.  14.  hujuf. 

Verum  cum  iu  calculus  futurus  lii  paplexior  quam  ut  illum  jam  aggredi  li- 
beat, ( propter  varias  fe  mutuo  decullantes  Sphanx  diametros  ad  quas  exigenda  ef 
fenc  ea  Trilinea  Spherica,  eorumque  partes : ) libet  alia  methodo  Figurarum  illa-  . 
rum  Magnitudines  exhibere. 


s 

SuferfiuOs 

ZoiM  Sphaerica,'  ( duobus  Planis  Panlleiis  imegetta  ; ) eam  habet  rationepi  ad  to- 
tam Sphairx  Superficiem  f hocell,  ad  quatuot  Cnculos  Maximos;)  quam  habet 
Axis  Mrtio,  Plano  feu  Planis  ille  terminata,  ad  Axem  totum.  Puu,  quanta  pars* 
ellAV,  vel  VC,  totius  Axis  A«;  eadem^ts  eft  totius  Superficiei  Sjphxricae, 
Segmentum  A B S,  vel  Zona;  & lic  ubique.  Per^H,  1.  prop.  ij.  hu- 
jus. 1 ' 

Curva  Superficies  Cunei  Sphtemi,  aut  edam  Qmei  Sementi  ■ 

arcubus  duorum  circulorum  in  Axe  coeuntium  intcrjcdh  ; eam  hatxx  ad  totam 
Sphxti,  vel  totam  lUius  Segmenti,  aut  Zon*  fu^rficiero,  quam  habet  Angulus 
mclinationis  illorum  Circulorum,  ad  quatuor  Redtos.  l^ippc  fi  intelli^tur 
ABDaSemiperipheria,  circa  axem  A«converfa,  fuperficiem  fphzricam  delcri- 
bcre  ; quam  partem  totius  converlionis  abfblvit  A B«,  in  fitum  A b«  delata ; ea- 
dem erit  tum  angulus  B Ab,  quatuor  redlorum;  tum,  inci^a:  Pcripherce  fui  cir- 
culi, arcus  B b pundio  Bdcicriptus ; fuique,  arcus  Dddeferiptus  pundlo  D ; &uo 

ubique : 
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ubique:  adeoque  eadem  pars  erit,  Bilmeum  ADctdA,  totius  Superficiei  Sphieri- 
nex ; & ABb,  It^menh BiS  A ; & fibdD,  Zonz  : &fic ubique.  Per  §G. 
prop.  15.  hujus.  , 

Puu ; Quam  habet  rationem  Arcus  Bb,  vclDd,ad  fuas  itfpetSlive  Pcriphe» 
rias  integras  B jS,  velD^;  aut  angulusBAb  vel  DAd  ad  quanior  : eam 
habet  xz\.iofi<mSph<ttktCMtiei  Superstes  AB«bA,  ad  totius  Spiterx  luperfici- 
em;  Cnnetque  Hcgmentt  Jphxria  jupfrjkies  ABbA,  vei  «Bb«,  ad  refpeftivi 
.5«!g»f«w//^AtT/aiupetrhacm‘ ABiS^  vcl  Curtetque  7/mx  Sphxricx Juperji- 
' aes  B b d 6,  ad  totius  Zonx  Aiperficiein  B j3  j'  D.  Et  tic  Ubique. 

Exponaturjani,  in  litperficic  Sphxrica,  Triangulum Sphanricum  AB D,  circulo-  D. 
nim  Maximorum  araibuscomprehcnigm.  Qiti  quidem  arcus  continuati,  inielligan- Fig-  191 
tor  circulos  integros  ablolvere.  Hi  Circuli  cum  lini  in  Sphxra  maximi  \ fc  mu-  • . 
tuo  bilecabiim  bmi  quilibct.  Et,  propter  xquaics  angulos  tum  qui  lime  oppoliti  < * 
Tercicalcs,  tum  qui  fiim  m eodem  BiJineo  op^fiti,  (puta  A = = & Hc 

ubique  ; ) xqualia  mvicem  erum  qux  fuut  in  contrariis  Hcmilphxriis  Bilinca  , 

( eorundem  Circulorum  contrariis  Semicirculis  interjefla  ; ) pdia  a dc  ( quod,  m 
Schemacedilruptum  cll  tc  replicatum,  Icd  in  Sphxra  continuari  inteiligcndum  dl,) 

AA;  dc  limiliicr  BB  , & /3 /8 ; item  D D,  & •M'.  Sed&,  eadem  ratione,  Oppolita 
Trnngula  ABD,  «/Si',  ( prtiptcr  L.atcra  lateribus,  dc  Angulos  angulis,  rclpcdlivc 
fumpus,a.‘quaUa,)  erunt  mvio:m  xqualia.  (Qux  elt  etiam  D.Samueh  f^ert  nolha- 
•iis  IXmonlfcraiio,  in  Collegio  Grejhamaijiy  UmJiniy  Allronomix  dudum  Profeflo- 
ris  ; Qui  hoc  luihi,  de  Triangulo  Sphxrko^  Theorema  indicavit,  Anno  circuer 
1646  aut  1647;  mapud  noilros  tum  dudum  receptum;  Ham<tto  nollro , 
fi  latis  memini,  primo  rcpemim  ) , 

Si  autem,  ^ex  lemilupcificie  ^hxricaT‘'TwT  — .^P,  ( hoc  eft,  feilo  cx  Ra- 
dio in  Pcriplieriam  duc^  ) aulcntur  ABD  triangulum  ; Reliduum  {^RI* — ABD) 
complebunt  Triangula  «tV.  ( hoc  cft,  «« — «1*^';  hoc  cft,  AA — ABD;)  & 

BtT,  (hoceft,  BB  — ABD;)  &DEV,  ( hoc cll,D  D— ABD. ) Hoc eft,  BU 
linea  AA  -j-BB  + DD,  — jABD,  = .ff?  — ABD.  Hoc  cll,  ( tnm- 
fponendo)  AA+BB-^DD  — .ff?^=iABD.  Adeoque,  qiiam  habet  ratio- 
nem, excellus  Bilineorum  AA-f-BB+H  Dfupra.^?,  ad ^5?  Semi-luperfieiem 
Iphxncam  ; hoc  ell,  quam  habet  rationem,  Excdlus  angulorum  A 
duos  re^os,  adduosredlo»;  fiu  Exedfus  arcuum  (angulis  illis  oompetemium  ) 
fupra  rcmipcnphenam,  ad  fcmiperiphcnara ; cam  habet  a AB  D duplum  Trian- 
guli, ad  eandem  RT  Soniluperficicm  fphxricam,  feu  duos  circulos  maximos; 
iplumqueABD.  Triangulum,  adi  circulum  in  fphxra  maximum. 

Hoc  ell,  invertendo  ( polito  a pro  aggregato  arcuunf,  in  circulo  maximo,  an- 
gulis A,  B,  D,  competentium  ;)  ut  Semiperipheria  , ad  \ lic  Circulus 

* in^ Sphxra  maximas  \RRy  ad  ( <1  R — ^RR  ) triangulum  fphxrkrum  AB  D.Quod 
luque  xquaiur  fado  cx  Radio  Ry  in  arcum  a — qui.convenic  Excellu i angu- 
lorum A -(-  B -|-  D fiipra  duos  redos.  • 

ElbdemuiuTnlineumexpollcum  ABD,  cujus  latera  DLA,  DKB,  lint,  ar-  g 
cus  circulorum  minorum  ED  A,G  DBH ;( latuique  B A,  arcus  circuli  maximi.) 
Inveniatur  circuli  EDA,  polus  P;  dc  circuli  GDBH,  polus  A.  Tranfeatque 
per  A,  D,  circulus  maximus  A D« ; & per  D,B,  maximus  FD  Bf  ; item  per P,D, 
maximus  P D 

Habetur  Itaque  (per'^B,C,)  magnitudo  tum  integri  Segmenti  Superficialis 
PEDA,  tum  hujlis  Cunei  leu  portionis  PDLA:  Et  (per  ^ D.  ) Magnitudo 
Trianguli  Sphxnci  P D M A ( arcubus  maximorum  circulorum  termmati : ) Adeo- 
que dc  f horum  diHerentix ) Bilinei  D A magnitudo. 

Simmter,  (per$B,C, ) habetur  magnitudo  tum  integri  feernemi^GDBH, 
tum  hujus  portionis  AM  DKB:  Et  ( per  §D.)  Trianguli  Sphaerici  AMUIB:  * ^ 

£ rgo  dc  ( horum  dilferenua  ) magnitudo  Bilmei  D B. 

( Et  funiUter  hiciendum  cllec,  ad  lacus  B A,  fi  f uillet  arcus  circuli  minaro : Cum 
v^o  latus  illud  fic  arcus  CircuU  maximi ; id  mJhime  opus  erit) 

^becur  amem,  ut  modo  didlum  efi,  ( per  § D.  ) Magnhu^  Trianguli  Sphz- 
rici  ( arcubus  maximorum  circulorum  comprehenfi  ) A M D 1 B : Unde  fi  aufera- 
tur Bilmeum  jam  inventum  DA,  atque  addatur  BiLoeum  Dfi;  habetur  magni- 
tudo Trilinei  expoliti  A fi  K D L A ; cujus  latera  ( faltem  aljqua  ) fune  arcu»  mi- 
norum circulorum. 

Rrrrr  j Atque, 
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Aque,  ad  eandem  formam,  Triangulo  Sphxrico,  additis  ablaiifvc,  ut  res  poftn- 
lavcrit,  Bilineisuno  vel  pluribus  ; mbebitur  arca  Trilinei  cujulVis  utut  minorum 
circulorum  arcubus  coraprehenfi.  . * 

Denique;  Cura  nulla  poflit  exponi  Figura,  in  fuperficic  fphxrjca,  Planorum 
iedlionibi^  ( hoc  circulis  five  maximis  five  minorious  ) ternmuta ; quae  m hu- 
ju&odi  jam  traditas  figuras  non  poHit  rcfolvi:  Datur  iftiufmodi  figura;  cujufvis 
magpitudo.  Quod  erat  ollendendum. 


P R O P.  XXV, 

Segmenta  Sphaerae,  ateunque  Planis  truncata  % Magnitudinem  datam 
habeat. 

> 

HUjufmodi  enim  Sphxrx  Segmenta  quxlibet,  terminantur,  partim  portione  re- 
fidua  Supcdiciei  Sphxncc,  partim  planis  truncantibus. 

Intelligatur  autem  (utadprop.  i<$.  hujus)  ea  qua  reflat  fuperficiei  fphzricx 
ponio,  ( cujus  magnitudo  data  cll,  per  prop.  przced.  ) in  particulas  quanturalibet 
minutas  diltnbui,  totam  complentes  ; quibus  mfiltcre  intdiigantur  totidem  pyra- * 
inidcs  exigux,  communem  verticem  habentes  Sphzrz  Centrum ; & communem  al-‘ 
titudinem,  Sphzrx  Radium.  Adeoque,  Radii  Triens,  in  curvam  illam  fuperfici> 
cm  dudlus,  ( uepote  Bafium  illarum  aggregatum, ) exhibebit,  Pyramidum  live  Se- 
storum Sphzricorum  illorum,  portioni  curvz  mliflentium.  Aceratum. 

Plana  vero,  qux,  una  cum  hac  curva  ruperficic,  totam  comment,  funt  etiam 
nota;  magnitudinis : Uepote  qux  funt  vel  Figurx  Hc^inex,  vel  faltera  Circulo- 
rum portione^  quarum  Magnitudo  habetur,  per  prop.  ly.  hujus.  Harumque  item 
( utpote  politione  datarum  ) dantur  Diflaniix  \ Centro  Spharx ; Quarum  quidem 
triente^  in  fua  refpe^ve  Plana  dudli,  eKhibem  Pyramidum  magnitudines,  Planis 
illis  inlillentium,  & communem  verticem  habeutium  Centrum  Sphxrx. 

Qux  quidem  Pyramides,  additx  vcl  liibdufbe  ( prout  res  tulerit)  Aggregato  illi 
Pyramidum  li;pcrficiei  curvx  infiltemium,  jam  inveinp ; exhibent  Expoliti  Seg- 
menti raagnitvidinem. 

Datur  igitur  ifliufmodi  cujufvis  Tegmenti  Tpharx,  planis  utcunque  cruncatx, 
Magnitudo..  Quod  erat  oftendendum. 

SC  HO  L IU  M. 

• 

UTveio  Propofitio^is  hujus,  & liraul  prxcedentis , Praxis,  Exemplo  aliquo 
illuflrata,  fadfior  reddatur : Libet  hic  Subjungere,  Problematis  Solutionem, 
auod  ante  aliquot  annos  imhi  folvendum  propofim  Y»r  ingcniofus,  & rerum  Ma- 
tnematicarnm  peritus,  CoJlmsy  { AugulH  iz*  ) canquam  rem  maxime 

defideratam  ; oc  quotidiani  ufus,  in  menfurandis  valis  vinariis  & ccrviGariis,  par- 
tim depletis.  . 

Cujus  ego  Problematis  Solutionem , cjulque  Demonflrationem,  eodem  fbtim 
dic,  iummatim  ei  exhibui ; ( &,  quantum  Teio,  omnium  primus  abfolvi ) ad  hunc 
{enfam.  Nemp^  * 

“ Redigendum  eile  expofitum  Dolii  vel  Spharocideos  truncati  Fruftum,  ad  ia- 
feriptx  Sphxrx  Frufhim  correfpondens;  ad  quod,  Frultum  illud  Sphxroeidcoseam 
**  habebit  r^ionem,  quam  habet  Splixrocideos  A.xis,  ad  Diametrum  Sphxrx ; propter 
^^Plaoa  S^xroeideos  parallelis  Sphxrx  Planis  correlpoiidenobus  xqualia,  Icd  ab 
“invicem  ea  ratione  longius  remota,  quam  habet  Axis  Sphxrocidcos  ad  Axem 
“Splixrx. 

“Illud  autem  Sphxrx  Fruflutif,  confiderandum  ede  tanquam  ex  Pyramidibus 
“conflatum,  communem  verticem  habentibus  Centrum  Sphxrx;  balefquc  in  Fru- 
“ fli  Super^ie  continuas,  ipfam  complentes. 

“ Quorum  i^tidero  qux  Bafes  Planas  habent,  facile  exhiberi  ptie ; cum  plana 
“ illa  alia  non  lint  quam  Circulorum  prtiones,  notis  methodis  cxhibendx  ; ea- 
“rumque  ^ ^ntro  diflantix  ( altitudinem  determinantes  ) facile  exquirantur. 

“ Quod 
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^ Quod  autem  ad  eas  innumeros  attinet,  quarum  exigtix  baies  CuperBciem  cur- 
" vam  complent : cum  bafium  aggregatum  liteaipia  iuperfides>carTa ; & com- 
^munis  omnium  Altitudo,  Rodius  iphxro;;  id  unum  ruperelle  poilEdifiicuhatisil 
^ ut  exhibeatur  lUa  Superficies  curva. 

Id  autem  quicquidlk  difficultatis,  ^ me  Jam  olira  explicatum  e(]^  in  Tubjundlis 
ad  Calcem  mei  Je  Cyckide  Tro«3acus,  pog.121.  (fed  qux  inferenda  fuerant  pag  23. 

“ § 6$.  quod  jam  fadlum  cft  ) ubi  docetur,  Figuram  ^uamlibety  /«  Superjkie  Sphit’ 
rtCj  Qrcuiorum  quorumvis  (Jhe  maxtnmum  Jive  nurtorum)  ajrcubus  termifM^ 

**  Aifw,  Sptadrare. 

^AdcoqucRem  totam,  inter  Dcfiderata,  non  ef^cenlendam  ; ut  quam  ego  jam 
^‘cum  ante  plures  annos  ablblveram  , & feripto  edito  (anno  i6;p. ) vulgo- 
“ veram. 

Quod  ipfum  paucis  polt  diebus,  latius  aliquanto  explicatum,  ad  illum  etiam 
mili,  hac  fere  qux  fequitur  verborum  forma. 


P R O P.  XXVL 

Sit  Dolium  s f p ir  £ P,  (Spluerocideos  P /3  p (3  Fruftum,  parallelis  circulis 
squalibus  £»•,  Xo-,  abfeifluni,)  fitu  Horizontali  pofitum.  Dataeque 
fint  i tum  Circuli  Medii  Pp,  Semidiameter  CPs  tum  Extremo- 
rum X (T,  Semidiameter  x •,  Vafifqne  Longitudo  i , (cuius  Semiifis 
C : ) Summique  Liquoris  ^ K ♦,  Altitudo,  fupra  infrave  C centrum, 
C K : quae  minor  fit  quam  ^ x,  Qu*ricur,  Liquoris  contenti  quan- 
titasi  feu  Segmenti  Majoris  ♦e-po-  ♦,  MinorilTe  «xPi*,  M^i- 
tudo. 


Spheroeidi  P^piS,  infcYipu  intclligaturSplixra  PBpBrquam  fecent  Circuli 
Ss,Ss,  ipfjsXff,  Xoj  xquales  dc  paralleli ; Planumque  Horizontale, 

exhibeas  in  Sphxra  Circulum  LFL.  EUipfi^*^  in  Sphxrocide  refpondentem. 

Eritque  Sphxix Porcio F spsF,  expolitx  Sphxroeideos  Portioni  ♦^p»*  corre- 
fponoens. 

Eflque  hec Spharx  Portio ; idem  atque  Scmifcgmentura  DspsD  (quod  Serni- 
dolio  refpondet,  cflque  magnitudmis  notis  methodis  inveffimbilis ; & fpcetacim 
perprop.  pncced-  vel  prop.  16.  hujus. ) Addita,  Demptave,  f prout  FK^'  fiipra 
infra  ve  Centrum  fuerit, ) S^memi  Portione  F F D p ; plaiw  F F , DD , F D, 

F D,  inteqe&t ; quam  portionem  invefiigare,  efl  potifiima  totius  negotii  difficul- 

tas.  ......  . - 1 

( Quo  autem  multiplices  Solidi  fe^bones,  in  plano*utcunque  exhibio^  melius  p^g. 
perapiancur:  Rem  eam  pluribus  Bguris  explicare  vifiun  efl:  Quarum  ng.  194.19^,  196. 
exhiba  Spluram  Sphxroeidi  inlcripcam ; nnipLicifruna  projedboric.  Fig.  195-.  eX;  i97>'98. 
hibet  figurx  prxcedenti  exemptam,  atque  ali&er  prqe^hm,  quojxic- 

tes  ^us detegantur:  Ktfig.  iptf.  ejufdcm 06btntem  ( planis quadnuuaiibus  PCc, 

PCd,  cCB,  toti cxfedfum, ) quo  minor  fit  Uncarum  confufia  Item  duos  cir-^ 

^ culos 


\ 
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Quant»]ue  (int  illx  Stip^cia  CiiTvse  D F K F D,  fig.  194.  -ftu  potias  d fk  f d>  ^ 
( qaz  (bla  fiiperol  difHcultas ; reUqua  fiquidem , notis  tn^odis,  facile  * 
invc&goniur ; ) inadnire  docui,  in  fut^uo^us  ineo,  Ut  tychitk , Tia^tui , ae- 
que hic  in  prop.  14.  hujus.  >. 

. , ^ Nempe ; 
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Nempe;  Si  intclliptur  ( fig.  ipfjipC». ) fgf,  arciis  Circuli  Maximi,  ipfifkf 
arcui  Minoris  Circuli  conterminus  ; & compTcatur  £ fg  F Triangulum  Sphacri- 195,  i8tf, 
cura:  Hujus  Trianguli  Sphxrici  PfgF  magnitudo  innotefcit ; utpotc  tum  alib^97>i98- 
tradita,  tura  hic  ad  §D.  pro p.  24.  hujus.  Atque  innotefcit  Trilinci  PFkFniagni- 
tudo,  ex  cognito  angulo  FPf,  feu  ratione  arcus  fkf  ad  perJphcriam  itii  circuli: 

( per  §B,C,  prop.  24.  hujus. ) Adeoque  & magnitudo  Bilinei  FkFgf,  illorum 
differentia.  Scd&,  cxct^nito  Angulo  gBd,  feu  Arcus  Fd  ratione  ad  Pcriphe- 
hara  (ili  circuli,  (imiliter  innotefcit  magnitudo  Quadrilinci  Sphxrici  d f g Fd.  Hrgo 
& ( dempto  Btlineo  ) (^adhlmei  d Fk  Fd  roagnmido. 

Denique;  Ex  magnitudine  Portionis  Segmenti  Sphxrici  iic  inventa;  Habetur 
etiam  Portionis  Segmenti  Sphaeroeideos  corrc^ndcncis  Magnitudo.  £fl  utique 
hxc  ad  illam,  ut  Spnxroeides  ad  infcnptam  Spnxram ; ( live  ut  Axium  Major  ad 
Minorem : ) propter  Plana  -Planis  relj)c6tive  fiiraptis  aeuualia , & ad  Axes  m 
ea  ratione  comlitutos  ordinatim-pofiia.  Qua;  cif  totius  Proolematis  conllru^Uo. 

Cakuiushmc  ConBrti^ioni  refpondttns. 

I.  Data  Circuli,  in  Spkerocide  Medii,  Semidiameter  ; feu  Radius  inferiptx 
Sphxr* ; CP  = CB  = Cs  = CS=:CF;  dicatur  Ji'  Ejufque  Peripheriae  Qua- 
drans, ^ ; qux  fit  & Aaguli  Redii  raenfura. 

1.  Dau  Circulorum,  in  Sphatroeideos  fruflo.  Extremorum,  ( Hg.  197.  feorfim 
etiam  exhibitorum  ) Semidiameter  ^2  = DS  = Dd  ; dicatur  a A*.  ( Faflo  fci- 
licec,  ut  CP,  ad  DS;  iic  i ad  a.  Et  lic  alibi. ) Eflque,  Sinus  Rcdlus  arcus 
BS  = BF 

3.  Hujus Co-finus,  ieu  Sinus  Complementi;  hocelt.  Sinus  Arcus  SP  = fg; 

eft  HS=CD=KF  = — — 4*.  Qui  dicatur  (brevi- 
tatis gratia  ) « .^.  , 

4.  Ut  B B ad  S S,  feu  C B ad  H S ; hoc  eft,  uc  i?ad  «jP,  feurad«=rv':i  —4®: 

Sic  efl  integra  Sphsra;  Superficies,  feuQiiatuor  Circuli  maximi,  8 ad  Fuper- 
Ectem  Zon2cSssS,==  8«*.^^ 

5.  HxcSupcrficies,’ dudla  ia  I exhibet  magnitudinem  Zona:  Solkle,  (intel- 
lige,  Segmenti  SDssDS,  exemptis  duobus  Conis,  SCs,  SCs,)  SCsp$CSP=: 

6.  Ut  Quadratum  Radii  CP;  ad  Quadratum  Radii  DS;  hoc  efl,  ut.^*  ad 
a*R*f  Feu  ut  lada  V Sic  cft  Circulus  Maximus  2 ad  Circulum  SDs= 

*7-  Circulus  hic  SDs,  dudlus  in  ^CD=|«.^;  exhibet  Magnitudinem  Com 
SCsD,  =|«4* 

8.  Huiulmodi  Coni  duo,  una  cum  Zona  Folida  ( § 9.  inventa, ) exhibent  Segmen- 
tum Solidum  SDss  AdeoqueSi^iiblidum  Dss  D, 

9.  Data  fummi  Liquoris  F K F,  fuprainfrave  Centrum,  Altitudo  CK  = DF, 
dicatur  b R.  Eifque,  Sinus  Rectus  arcus  B L. 

10.  Hujulque Co-finus,  feu  Sinus  Arcus  LP=FP;  effcKL  = Kk  = \^:A^’ 

R*  ,=:R^  \i  — /•*.  Qui  dicatur  ( brevitatis  ergo ) /2  iP. 

SFfrr  II.  Ut 

# 
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Fig.i9+,  11-  UtKL=(3^,ad^i  fcuutv/:i  ~b':  adi:  Sic  eft  refla  K F = . ad 


>«.■907  « 
■97- 


— Jf=/?V  ‘-A-  ; finum  arcus fk  in  fuo  circulo  , five  Anguli  fKk  = fPk 

fi  I — /p  * 4 

= f P g ; Qy‘  ( P'''  Canoncm  Sinuum  inveniendus ) dicatur  c ^ 

II.  Hujulque  Co-Gnus  feu  finus  Arcus  IL  in  fuo  cuculo,  Icu  Anguli  fKL= 

fPL;  cll  = 

t 

13.  Ut  DS=«^,  ad  j?;  fcuutaadi:  Sic  DF=i^,ad — ^,Smum  Ar- 


cus fd  in  fuo  Circulo,  feu  Anguli  fDd  = gBd.  Qui  ( per  Canoncm  Smuum  in- 
veniendus ) dicatur 

14.  UttotaPeripheria,  feu  Quatuor  Reili,  4 8 ; ad  Arcum  feu  Angulum  t/g; 
riveut4ad</:  SiceftZonae  totius  SssS  fuperfici^  8«^^;  ad  Quadrilmcnm 
Sericum  dfgfd,  = i</«^^ 

le.  UtPp  = aAadPKc=CP— -CKrr^  — i^jGve  ut  z,ad  t— i; 
Sic  integra  Sph*nt  lupeiGcies,8^§;  ad  legmcnti  PLK  LP  fuperiiciem,=4jf^ 

* 1«.  Utiota  Periphetia,  feu  quatuor  Refli,  48;  ad  Angulum  fPf=afPg  = 
2c2;  Cvcutaadf : Sic  Segmenti  PLKLP  lupcrficies,  4;? S^— 4iaP8.', 
Trilincum  Sphzricura  PfkiP,  = zfj?  8:^  a i r j?8. 


17.  In  Triangulo  Sphxrico  Reflangulo  f g P ; Ut  Co  Gnus  arcus  fg,  fcu  arcus 
B f Sinus  « ^ ; ad  Co-finum  Anguli  f P g,  feu  AnguG  fP  L Sinum,  V: — 4’ : 


V • ^ * ~~ b * I 

Sive ntaSad  4’:  Sic  Radius,  ad R Sinum  Anguli  Pfg. 

P 

( Nempe  per  doflrinara  Trigonometricani.  ) Qui  ( per  Canoncm  Sinuum  inveni- 
endus ) dicatur  e 8. 

18  Ut  duo  Anguli  Refli,  »8;  ad  Trium  Angulorum,  Trianguli  fphairici 
Pfgf,  cxcelium  fupra  Duos  reilos,  Hoc  elt,  ut  iidc  + e 

i;  Sic  efl  Circulus  in  Sptwra  Maximus,  1^8.;  ad  illius  Trianguli  Sphaerici 

P fg  f Magnitudinem,  2c  RS.^^f  RScr^^^ 

19.  Triangulum  hoc,  Pfgf,  exTrilinco  Pfkf( invento  § i5.  ) exemptum, 
relinquit  Bdineum  1 kfgf 

ao.  Atque  hoc  Bdineum,  ex  Quadrilineo  d f g f d ( invento  § 14. ).  exemptum, 
relinquit  QuadtUineumdfkfd,  = 2a</jf8j|-  ^bc RSt^ieRS^xRSi^ 

21.  Atque  hoc  TQuadrilineum,  in  duflum;  exhibet  Seilorem  Sphaericum 

Cdfkfd,r=|«,fie’8i-14f^’R.+  U-ff’^|aP‘8- 

22^UtCP=^,  adKk=KL=«^;  (Kg.  ips-,  ip8.  ) Cve  ut  ladS:  Gc 
Anguli  fKk  arciisc8,  ad  longitudinem  arcus  f k,  =#c8j  E'  GcAnguli  fKF 

= fK  L Sinus, ^ v'; «’  — 4’: ad reflam iF,  = R^:a‘—b’. 

23.  Kk  = 4^,  dufla  in  fk=i!cS;  exhibet  Seflorem  fKf=fl*cyP8= 
c RS^b^cRSi,  Atque  hic duclus  in  JCK  = J 4^,  exhibet  Coni  portionem 

CfKf=54c^’a  — 54>c^’SL 

24.  KF=«jP;  diidbi  in  fF=^  V:«'  — 4’:  exhibet  Triangulum  KfFf= 

aR^^\a*  — b*.  Atque  hoc  duflum  in  jCK=)4^,  exhibet  Pyramidem 
CK  fFf=.^  «4^ ’ — 4’.  Cui  ( propter  CK=DF,  K F =C  D , adeo- 

que jC  KxKF  xFf  = jCDxD  F xFf, ) axjualis eft  Pyramis  CDff 

ay.  Ut  CP  = ^,  ad  DS~4^3  ieuutiade:  Sic  Arcus  Anguli fDd  = ,/8j 

ad  Arcum  f d = a </8;  Qpi  dnflus  inDd  = DS=a^,  exhibet  binos  Sedlorcs , 
ifDd  = «*«'^8o  Qui  dufli in 5CD =5 «^,  exhibent  binas  Coni  Portiones, 
aCfDd,  z=\taf<iR'%^ 

2fi.  Additis 


Dlyl-  — ci  L ; (illllgl 
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26.  Additis iguur  Binis  SeiloriLiis  ( ^ 21.  ) iCdfktd  Fig  10* 

Aitjuc  Binis  Ccni  {>oruombus  23. ) zCkK 

— ; Biiu(i|uc  Pyramidibus  ( 24.  ) 2CKH=:|«^^’V' — ^ *:  *97, 198. 

(quxaiinbmis  liiis  poniorubuS  Cuni,  c^unplciU  Solidum  Conicum,  balisquadri- 
lincar,  C f P’  t k f F f k : ) Biniiqu-;  Pyramidibus  ($24. ) aCDf  1 = \^b  : a* 

— binis  Coni  pomonibus  ( ^ aj. ) 4CiDd  = |««*^j?*^,  (quae 

cuin  bims  Pyramidibus CDlf,  compicnr,  bma Solida  Conica  C ddf  f: ) Habetur 
Segmenti  Portio  ddddl  f = 

27.  Atque  hoc  Additura  vel  Subdudura  ( prout  Segmentum  Majus,  Minurve 

requiratur  ) S'cmirceracato  ( ^ 8.)dsdCdsd  = j«  Exhil^c 

Spnxrx  Stgmciuum  Majus,  Aljnulvc ; P'spsFK,  veIFSPSFK;  =«<1^*^-^ 

t.\’tbR^  ^ut*  — b^. 


28.  Denique;  Data  VaGs  Scnn-longitudo,  feu  ratioCJ',  adCD;  hoc  cft,  ra- 
iioCi3,  ad  Ci3 ; ponatur  ut/ad  i-  Eritqoc  expolituro  Spharocideos  Segmentum 
Majus,  Minulve ; vel  4-2  P2*  ; = i9®  S + 

tf  ’ — b*.  Quod  prcqiolitum  erat  inquirendum. 

Cakuli  SyuQ^Jis. 

Data  Seraidiameicr  Major,  (eu  Radius inlcriptx  Sphaerae;  CP. 

\z.aR  \ Dau  Seniidameter  Mmor ; D S. 

\^.bR  \ Data  Altitudo  fupra  tnfrave  Centrum ; CK. 

§28../'^  ; Scrai-longuudo  Conoudeos ; C/3. 

§3.  * = V:i  — tf“. 

§ IO.  /3  = v':  1 — b*. 

^ i.^  ; Angulus  Reilus ; vel  Quadrans  Pertpheris  Circuli  Maximi. 


§11. 

§ 13 

§i7.c£L 


Anguli,  vel  Areus  Circuli 
yRUxirai,  refbondencesSini-  < 
bus  redtis 


R. 


—R. 

a 

V-^~- 


+ 1 ^ ’ 2 ; Sphxra  integra,  B p B P. 

Hcmifphxriuoi , BBP. 


-A 


Zona  Solida  BLCLB,  7 « ^ t>t  r » 

Conus  lclk,7S"8"^“”BLLB. 

;Zona  Solida  BSCSB,?  „dcc  d 

Conus  SCSH7rS'^‘'‘”BSSB. 


§ y.  Semizona  <blida-j  §8. 

SeSP,  (Semilcgmeniuml 

§7.  duo  ScmiconirSDDSP 

vii 


iDC'S,  ■ J §27. 

§ I+.  §10.21  -|-  FspsF,' 

6 ip. -j- jf  j?’ S ,/duoSedlorcs  I vel  major 
§ ip.  — I ^ ’ ^.fiFFCDD,  ftu  po-  — 7 
5 •?•  + ^ et  k f'd  d , FSPSF 

§2J.-|-’^CiP'§,{  duae  portiones'^  § 2($.  I §16.  . | minor 
§ 23.  — Com,2CKfkf,(  Py-  ^ Interftg- 

~\‘\*b  R}  •</:  a*  — : diue(  ram.  f mentum 

Pyramides,  zCKTFf,  )FCF  DFfD. 

%^^.-^\oibR^^:a*  — §25. 

duacPytamidcSjiCDfFfjC  2 Pyram 
5 2f.  S,  bis  binacr  FC  D 

Portiones  Coni, 2 GDI  d,) 

§18.  Haccdu^lain/jfumHonJologE  partes  Conoeideos, 
Sffff2 


> Ponio. 


Estmfum 
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Exemplum  Calculi. 

pi„.  ly^PoGto  ^ = 1.  Circulus  Maximus , 3.t4i;;i(Sj 

lyf.  ” Erit  S(=  I . J70'7s>fi5j  Superficies  Sphinc,  8 ^ = 12 . j 6<37j6 
^ S^=o . 52359871  Superfi  Heraifph*rii,4iP^==  « . 2S3 1833 
Sphxra  integra, BpBP, |A”S,  = 4.  r887902 
Hetmfphjcrium  ,BBP,|jP’9,  = *•  °943ST* 
Cafus  I. 

0=0.  "js  e=o.f62T  «’=! — ^«’=o-4375  «=  0.6614378} 
fcoo.  5 u^o.zs  ei=i—lr‘=o . qp  B=  o. 8660254-1- 
«■ — !^  = P — «■=0.3125  ^/.e — U-.=  o.  5590169-I- 
4-1-24’=3.i23  4«-}-2a’«=  3.3898688} 

Segmentum  SspCP,  vel  icmilcgmemuraSDDSP, 

= 1. 7749312  — 

Segmentum intmum  SspsSP,  (iffius duplum, ) = 3.5498624 — 
ScgmentumSs5vcliSDR(=BBP — StoSP,)  = 0.3194559+ 
Scsiii^gnsencura  SDB,(imu$  = o.i59’75i92 

4 + 2«“=4. 87;  44+2«>tf=j . dj6iy 

4.  J-  2 * * 

Segmentum  B S S B , a£‘S, 


= X . 9144080  -}- 
= 0.1799871  — 
= I-WS44I  — 

= 1.4398966} 


Segmentum  SSP,  (=BBP  — BSSB,) 

Segmentum  DSSD,  (=SDDSP  — SSP 
= BSSB  — 2SDB) 

4-|-2P  = 3.5  4i-|-2^’fc=2.75 

Segmentum  BLLB, 

Segmentum  LLP,  (=BBP  — BLLB,)  = 0.6544984! 
Segmentum  LSSL,  (=BSSB— BLLB,  ) = 0.4745113! 

—&=  o . 7637626 ! Sin.  Ang.gr.  49. 47',  8225 . = 0= c SL 
6 aa  , T . , 1.0000000 

—ifcro  .6666666}  Sin.  Ang.gr.41. 48', 6186  £y=«'^ 

^ s 00  -r  T > 1.0000000^  ^ 

«6=0.6495190! 

g = o.  8606628 1 


Sin.  Ar^.gr.  39.  23',46j8 


0.5999010 


1 .aoooooo 

c=:o.f9550oy  <P=o.6^4yf9o  e==o. 6599010 

( Verum  hic ; adeo^uein  iis  qux  hme  dependent^  ulitraa  not^  fortaflis  & pe- 
nulcima,  funt  in  ambiguo;  eo  quod  Canon  Sinuum  ad  tamam  vix  patitur 

pervenire.) 

6b  — 1^’=2.79  5Af— 2iV=i.yiiy754  4^=2.5596040 
4.  ^ ^ o . '3966935 

« dg  ’ Sl^eo . 8243649 

+ 1"^’R,  =*.  .3**0933 

—}>?■£!_  =— 2.0943931 

— h^.  =o.X469055^ 

Frudi  Sph*- rMajor,F spsF,  ( = SDDSP-fDFFD)=2. 9303933 
riciPoniol Minor, FSPSF,  ( = SDDSP — DFFD,^ 0.6 194691 
Ablciila xLFDB,  ( = BLLB  — DFKD, ) = 0 . 2844345! 

L F D B=  o . 1422173  ■“ 

2SFLX=LLP-FSPSF=2EDB-2LFDB,  )= o . 0330293! 

. ' SF  £,=0.0175147  — 


. = Interfient.  D F F D , =1.1534621. 
^ falicm  i . 13546  proxime. 


Cafiu  II. 
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afu  II. 

4=!o.S  <^=0.54  «*=i  — «*=o.3i  >=:o,£ 
i=o.tf  H‘=o.'i6  |P=i — li‘=o.6^  18=0.8 

«’ — i’=6' — «’=  o . 28  — i‘:=o.  J2pif0*j  + 

4+n’  = f.28  = 3 

SDDSP=ii^-«^^3=  i.tf^S-^Sop  4- 

SspsSP(  = 2SDDSP)  = 3 .317^218  + 
SsB  = 2SDB(=BBP  — SDDSP)  = 0.433^342  — 
808=0.2178171  — 
4+*^  = 4"»  4a+2«’a  = 3.77<S 


Fig.  194. 

195, 19«, 
197,198. 


BSSB= 


_4+i« 


■ a 8= I . P771opo  4- 


. SSP(=BBP  — BSSB)=o.ii728Si4- 
OSSO  (=SDDSP— SSP=BSSB— 2SDB)=  i . 3414748 
44-ig’  = 3.28  434-2^’*=  3 ■ ifiS 

4.+  2^’ 

= I . «387609  4" 


BLLB: 


L L P (=  BBP— BLLB)=o . 4336342  — 
LSSL  (=3SSB—BLLB)=o.  3183481  — 


- o.fioSoti 

jX=o.7S  SmusAoggr48. 

0.3398931 


-Jl=o.7S  Sim,sAng.gr48.  0000000 

4 ^ = O . <$4 

V:4» 


a 9 = o . 64 

l>‘:  i 

— ^=  0.8267973 — Sinus  Ang.  gr.  jj.  4«',  2682 


a fi 

_ o.  «196793 

1 . 0000000*'"  ^ 

£=0.3398931  <*=o.33989J1  £=o.6lp«7^ 

«*— 2i’=3.i68  6if— 24>£=i,7io38i4  _4£=2.478-i72 

4-^^^^- *c^’S;=  0*89333315  ir.i, 


-’y 

8't 


_=  Interfegment  D F F D,  = 1 . 2483373. 
I lalteni  i . 24836  proxime. 


*!ir 

4--^!^ aa’^’ ^=0.8933336 

.,4-|ei'S5„  =1.2978331 

— =— 2.0943931 

4-5“i^V:a’  — i*  : = 0.2339921 

Frnili  Sph*-r  Major,  F s p s F,  (=SDDSP4-DFFD) = 2 . 9073 1 84 
ricijPortiol  Miwr,  FSKF , (=SDDSP — DFFD,)=  o . 4102034 
2LFDB(=BLLB-DKFD)=o. 4102034 

LFDfco. 203101;  ■ 

2SFL(=LU* — FSPSF=25DB — 2LFDB)=o  .0234308 
SFL=o. 0127134 

Atque  ad  eandem  formam  procedendum  erit  in  aliis  cafibus  quibulcSiique,  prout 
alii  atque  alii  valons  ponuntur  daarum magnitudinum  a&k 

Inventis  .luteni  ( pro  cafibus  aflignatis  quibufvis  ) Portionibus  Ftufti  Sphxrici ; 
habemur  cotteljmndentes  poniones  Frulb  Splwroideos,  duibs  lingulis  m/;  qu*- 
cunque  fuerit  ea  r2ho,  Axis  Sphanoeideos  ad  DiamemunSphxr* ; f il  B B,  vel 
C9adCB=CF,  vel CI‘=Kaad  CD=KF— HS  Co-linum  dati  in 
. Circnlo Badii  CP  j ) quam appcUamus,/ad  t. 


srfff  3 


•fr 
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P R b P.  XX  VII. 


A.  B.  Figura  Spiralis  ( linea  Spirali  It  principio  oi  fa  , & reita  contermina , 
F'g  ‘9!>>  terminata  ) eft  conteiatiini  Se&oris  Triens : Toties  repetitis  oinm- 
bus,  guoties  iterato  delcribuntur. 

C Smnptiique  angulis  A M T,  A M T,  &c.  arithmetice  proportionalibus ; 
fi  Figiira  Spiralis  primo  conveniens  ponatur  r i eadem  per  duos  con- 
tinuata, cric  8 ; per  tres,  Z7>  per  quaCuor,  <41  & fic  deinceps, 
lecundum  niuneros  cubos  continue  iequentes. 

B.  Totaque  figura  circulationis  prinue,  eft  contennmi  circuli  primi  Tri- 
ens j 8c,  duarum  circulationmn  ( repetito  quod  in  lecunda  iterato 
deferibitur,  quod  ubique  intelligendum  eft,)  ejufilem  Circuli  primi 
Oifto  trientes;  Trium  Circulationum,  ejuCiem  Viginti  leptem  Tri- 
entes, ( leu  totius  Noncuplum ; ) Quatuor  Circulationum,  ejufilem 
Scx.aginta  quatuor  Trientes,  & fic  deincepS. 

Et,  umverlaliter,  (polito  pro  circuli  primi  Radio;  P,  pro  ejufilem 
peripheria ; angiuique  circulationis  quouique  libet  continuata:'  ra- 
tione ad  quatuor  reAos ; vel  correlpondentis  arcus  circuli  Primi,  ad 
integram  ejus  Peiipheriam  ; ut  a ad  P ; ) Figura  Spirales  fic 
dcfcriptx(repetitis  toties  omnibus  quoties  defiribnnturjMagnitudo  eft 
P 


D. 


6‘f-  ' ■ . 

Adeoque,  qua  continqis  Circulationum  angulis  aequalibus  conveniunt 
figura;  Spirales , fiintait  numerorum  cuboiaim  continue  lequentium 
Oj  1, 8, 27,  £4,  la;,  &c.  differentiae;  i,  7, 19,  37,  <!i,  &c. 

Etfpeciatim  quod  Circulatione  Prima  delcribitur,  eft  contermini  Cir- 
culi primi  Triens ; quod  fecunda,  ejufilem  Primi  Circuli  Septeni 
trientes;  quod  Tertia,  ejufdem Trientes  Novendecim;  quod 
t.1,  ejufilem  Tricntes.Triginta-leptem;  qucxlQuinea,  ejufdcm/Tti- 
cntesUnusAt  (exaginta.  Etficdeiuccps. 

F igurae  Spiralis  ( H Ffinapio  or& ),  qdoul^c  libet  - coptinuatae,  tgi^cs 
repetitis  omhibuS ‘^ii^ies  iterato  defiribuntur  ■ (polito  / pro  finu 
rcAo  anguli  circulationis,  adRadiiunJ^;  6aK  pro  linu  aimplemen- 
ti ; iplbquc  s,  pro  Semicirculis  lecnndo,  quarto,  fexto,  oAavo,  c*- 
terilquc  in  locis  paribus,. per  contnuium  %num.lleinper  expolito, 
utpoteadcontraiiasidiametn  parts.ppfito:)  Momentum  rClpeAu 

reAf  P M r.  eft — 


H. 


gravitatis  inde  diftantia,' 

Et  quidem  vel  ad  partss' .E.  .vel  aU  partes  G, 
— , praevaluerit  ^ ' ‘ ‘ ^ 

Ejufque  Momentum  relpeiftu  re  A®  EMC, 

CvS'  3«’^*  — 

• -j>7 


prout  figaum-b. 


vel 


'j. 

; Centriquc.g;a\  itatis  inde  di- 

12V^ '-1- 6a''  R'  — 12« ia'vR‘\'i.a'sR 
— lEtquidem 

vel  ad  partes  P,  vel  ad  partes  F . prout  lignum  vel  praevalue- 
rit 

; . .i  Et 


ftantia , - 
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Et  fpeciiKim,  Circulationis  Quadrantalis,  Unii^i,  M^nwudo,  suSf-.  D. 


RefpeftuPMF,  verfusE,  momentum, 


; dillantia  F. 


Centri  gravitatis,  — ' Refjpcftu  EMG,  verius  P,  mo-  i 


mentum. 


Duarum,  Magnitudo,Ai??  = ,U’P:  Rerpe<auPMF,ver(usE,momcn-  D. 

tum  i diftantia,  : RefpcOuEMG, 

^ + . — i92jP’+ 

verius  F,  momentum ; amantia,  - 

Trium;Magnitudo,^^?’  = AiP?':  RelpeauPM,F, verius G, momen-  p. 

tum  ; diftantia,  - :Refi>c(au  EMG,  verius  {, 

F,  momentum ’ 

Quatuors  MagJtudo,  ^Rr  = lRT-.  ReipeftuPMF,  verius  G,  mo-  D. 


}?• 


y, 

■**  j-a  ■ T 

EMG,  verius  P, momentum ^ ; dittatvtia,  • i. 

Quinque;  Magnitudo,  ^ Refpe<au  PMF,  verius  E,  momentum,  p. 

U-5.C  * — 768i?’-i-6ooi^*?*  T>  r A.  •c\Ar 

"31^  ; dillantia,  — ^ RefpetauEMG,  j 

?84je"  — j48o>P*P  + . 

verfusP, momentum, — “^^y,  < diftanna  , 

768  jf  * — 9<So  ^ ? -i- ar  o ^ ’ 

?•  ' '■  \ 

Atque  in  reliquis  fimiliter.  ' 

Adcoque  i Secunda:,  Magnitudo  , ^R’P  '-  Reipefiu  PMF  , verius  D. 


B , nu>mentum  j 


48  P» 


76%R'  — i'i^R'1’  — ii,R^'P’->r^6R-‘'P' . EMG,  verius  I. 

F,  momentum,  — ’ ’ 

-768;P-ioi^y+9<iig’?”+^^y’ 

7?**  » 

Terti*  • Magnitudo , URI' '■  Refpedu  PM F,  verius  G,  momentum , q 

_ F. 

tl : Reipeftu  EMG,  ver-  j. 

128;?*  — 9<SiKP-i6iP‘ ,..a— 

fns  F,  momentum , y , > diftantia , 


76%  R' — $76  R'^ — g^l^l+i4  R”R' 
19?  ‘ 


Qiurt*; 
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D.  Quartse ; Magnitudo , ^ JIT ■.  Refpeau  P M F , vcrfus G , momentum 
F.  s>6i’P  — 

‘Wtantia, 

I 76iR'  — 76iX*T~ii6Jt'T'  + ii'aS-‘T^ 


r,P' 


■ '■  Rcrpc(!tu  EMG , verfus 


„ —iiie‘  — g6Ji'T+6±X'T=  + oJi'T’ 

P,  momentum, . aiftanoa , 

—76Se>—f’]6e'T+j84.e’T‘+f4e‘T^ 

llT‘  ■ 

p.  Quinta:;  Magnitudo.  ^XT:  Refpedu  PMF,  vcrfus  E,  momentum 
F.  — 96  S‘  — $6  X'T+7S  X‘T’+i6  X^T> 

I. 


48?” 


— ; diftantia. 


— -7S8J »— 768^‘P+6oo^’P’  + ii8;f*P> 

61 T'  ^ EMG,  ver- 

. „ 3*4^‘ — 48o^>7’  — 102 

fusP,  momentum,  i --^±JL±I2L^ . a^i^. 

<-Xfi  iP» i>4<P «ftj  1»<DS  I 

tia, 

£t  Hmiliter  in  exteris- 

G.  K.  Qusque  de  tradita  funt ; eadem  SoliJo  Sedtri  facUe  accom- 

modantur- 


•;<58  ^ — jtfo  ^ * P — j *4  ^ > p » ij-o  if « 7>  J 
SiP*  • 


A.  CI'  Spirale  ; cujus  natura  h*c  eft : Dum  refla  quiepiam 

^■W,  ^ (quod  Circuktimis  frincipium  vocant)  manente 

punflo  M ut  Centro  ( quod  vocant  Trincifmm  ^irtis  ] xquiiliicr  circumdu- 


*’  ^ deicribit  circulum  AOO  A (quem  vocant  Crrmiaw  /riwm»  ; ) intelligitur 

Punflum  aliquod  T ( quod  voco  Timfftm  lincMu  ) eodem  tempore  ab  M ad  A 

in 
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ii\  cucuindu<5bi  re£b  M A sequabiliCi.T  promotum,  motu  hoc  compofico  Spiralem  * 

MTTA  dcTcfibcrc,  (quem  vocaat  Spiralem  'Pritrue  )Ei(demquci,5l!'*^’' 

OJOtJbiis  continuatis ; dum  eadem  rcila  M A,  camundem  ad  B prorra^,  hoc  cft 
MAB,  tccundo  orcumduita , ddcnbu  BOOB  Qretdum fteundum\  Pundum 


ilud  Lineans,  fimiliter  ab  A ad  B promota^  dclcribit  A TTB  Spiralem  circulaiith 
nts  Sccnndx  :£t  Bc  deinceps,  ad  ternam,  quanam,  aut  edam  plures  circulatione^ 
quouhnie  Jibet.  , 

Mamldiom  itaque  cft  ( ex  conllruilione  ) re6bs  MT,  relpe&ivis  angulis 
A M T,  vel  arcubus  A O,  ( propter  xquabilcm  utrubique  motum)  proportionaJ«:s 
eilc;  Nempe,  Quota  pars  eft  Arcus  A O totius  Peapherue  ; vel  Angulus  AMT, 
quatuor  redorum  ; <a  pars  elt  M T refp^liva,  totius  M A : Vcl  etiam  ( lumpu 
yhtgali  appdlatjoiie,  laxiori  Icnfu,  pro  Angulorum  quotlibet  Aggr^ato,  quamquam 
duos  redtos,  aut  etiam  plutcs,  vci;cquet,  vel  fuperct;  appellatione,  pro 

Arcuum  aggregato  quovis,  etiamli  lupcret  integram  Circulj  Peri^eriam;  ut  & 
Sefforis  nomine,  pro  Sedorum  quotlibet  Aggregato,  utiu  integrum  Grculiim  vcl 
etiam plurcs  lupcret ;)  Qtiam  habet  ranonem  AMT  Angulus  ( lic fiimptus ) ad 
quatuor  redos ; vel  corrdpondcns  arcus  A 0,  ad  peripherum  interam  AOA; 
tam  habet  rdpcitiva  rc6la  M T,  ad  M A.  I*2t  lic  ubique. 

Et,  confequenter ; fi  m^lligatur  Figura:  Spirali  MTTM  ‘^airva  MTTrc- 
daqucMT,  lumpto  ubivis  T ultimo,  comprchenla  ) aptari  hgura  ex  Bnulibus 
Seaonbusconiiaca ; (quorum  commune  Centrum  fit  M,  principium  Spiralis;)  v 
erunt  eorum  Radii  Ajithmeuce  pioportionalcs,  ( puta  ut  o,  i,  2, 3, 4,  &c.  fi  figu- 
ram inlcriptam  coniideremus;  vcl  ut  1,1,  5,4,  ;,&c.  fi  circiunicriptara ; aut  eti- 
am uti,  13,2*,  hoceftut  1,3, j-,7, p,&c.  fihis  intermediam,  par- 

tim  micnpum,  partimcirctunfcriptam ; qux  omnia,  in  partibus  infinite  ex^u is  > 
tantundem  valent,  utadprop.  1.  hujus  oftenfum  eft  :)  Nempe,  ut  Senes  Pri- 
manorum. Adeoque  Serres  ipfi  -{  utpose  in  duplicau  ratione  Radiorum , ) ut 
Series  Secundanorum. 

Ec,  coniequenter,  eorum  Aggr^tum,'‘ad  Aggregatum  totidem  maximo  xqua- 
lium  ; hoc  cll  ( perdeh  i.  cap.  4.  ) MTM  figura  Spiralis,  ad  Sedoreni  conter- 
minum PTM  ; ui  I ad  3 ; ( per  prop.  i.  hujus  ; ) ubicunque  iumatur  T ulumum. 

Puta  ( polito  «lumoT  in  V,  )MT  TVM  = |M  V PM.  Et  lic  ubique. 

Eilpeciaum,  Figura  SpiraliS  Prima:  Circulauonis,  qualis  Trienti  Grculi  Pri-  g. 
mi:  Et  figura  Spiralis  Duarum  Circulationum  (bis  computato  auod  bis  deferi- 
buiir, ) xQualis  rriciiu  Circuli  Secundi  bis  liimpti  (ut  qui  Radio  maximo  bis 
circumdudo  bis  defcribitur : ) Figura  ^iralis  Trium  Circuladonum  ( principio 

T 1 1 1 1 fcnipa 
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Fig.  ij)9,lcinper  ordiendo, ) totincompuundo  qiumlibt-t  pirtcm  qnoties  iteraro  dr(CTtbi- 
tur,'  ( quippe  quod  prinu  circulatione  delcribmir,  id  m fecunda  repetitur  ; totum* 
que  hoc,  in lenia;  & (ic deinceps  ; ) aqualis  Tnenti  Cinaili  Tenii  ter  lumpu 
( utpotc  qui  b Kadio  niamnio,  ler  cucuniduito,  lei  defcnbitur  : ) 

Et  licfempcr,  ubicunque  tandem  icrniinctur  ( live  in  abfolutz  «iKujus  CircD- 
Utionis  icrmiiio,  live  loco  quovis  iiuernicdio : ) Nempe,  Figuram  Spiralem,  Tri- 
eiuem  ellc  Sedloris  contermini,  toties  repetitis  omnibus  quoties  ca^  iterato  deleri* 
biintur,  live  b Radiis  crelceniibus  intti  Spiralem,  l^vc  i Radio  raaxino  in  connr- 
mino  Sedore.  . ♦ 

C.  Sumptis  igitur,  ad  idem  M pundum,  ( b Principio  Circulationis  ordieitf 0, ) an* 
gulis  continuis  quotlibci  aqualibus,  ( cujulcunquc  magnitudinis,  )utPMi,iMi, 
a M 3,  j M4,&c.  qnx  ( k Spiralis  Principio  orlic  ) huc  amingunt  Figura  Spi- 
rales ; ( puu  M 1 M,  M I a iM,  M i a j M,  M 1 1 3 4 bl,^c.  ) funt  ut  1,8,  27, 
64,  &c.  numen  cubi  contmue  Icquentes ; live  ut  Scrics  Tertianorum.  Com  enim 
( per  iplam  Ipiralis  conllniidioneni  ) Kadii  M 1,  M a,  M 3,  &c.  lint  ariilnnetioc 
proportionales,  feu  ut  Series  Primanorum  ; puta  utn,  a e,  3 it,  &c.  adeoque  Se^* 
res  limilcs  ad  hos  Radios  ( utpotc  in  Radiorum ,raiione  dnplicau, ) ut  n*,  4«', 
s a ’,  &c.  Scrics  Secundanorum  : Erunt  ( propter  iplbs  Sedloriim  angulos  arithnte* 
tice  proportionales,  limiliier  crefccnics  utu,  an,  3 n,  &c.)  ScflorciAlt  P,MeiP, 
M 3 P,  &c.  ut  a >,  8 « a/  « »,  &c.  ( nempe  In  ea  ratione  quxeoraponitilf  ex  ratione 
Angulorum,  & ex  duplicata  ratione  Radiorum, ) qua  dt  ut  lenes  Tetriinornra. 
Adeoque  iit  Contermina  Figura  Spirales,  M i W,  M i aM,  M i a 3 M,&,  ^utpoie 
Sedtorum  illorum  Trientes,  ut  modo  olienlum  tll,)  ut  ju*,  >Ju’,litc.  lenes 
Item  Tertanorum  ; fcu  ut  r,  8,  a-,&c.  numeri  cubi. 

D.  Et,  confequenter ; qua  hisconnnuis  anguMiTlqitalibus  conveniunt  FignneSpi* 
ralis  Pontones ; puta  M i .\f,  1 M 1,  a M j,  3 M 4,  &c.  ut  1,7,  ip,  37,  &c.  Qfi 
borum  o,  i,  8,  a~,  «4,  &c.  dilluentix.  ( Qua  omnia  m noflra  Aritbmctka 
mtmum,  lulitis  expoluimus  ; pralerttm  a prop.  a4  ad  prop>  38. ) 

Et,  Ipeciatira,  lumptis  AnguhsredlisPME,  EMF,  FMG,  GMA,  AMH, 
Hi\ll,IMK,  KMB,  BMl,  &c.  Polita  hgunH' Spirali  MTEM  = r,  erunt 
MTEFM  = 8,  MTEFGMraa-,  MTEFGAM  = tf4,  &c.  Cumiuouc 
Iit  M T E F G A M mens  circuli  primi,  ( utjaro  oltenfum  cit ; ) hoc  cll,  ( pomof 
Circuit  Primi  Radio  M Aa=.^,  & pcrqdtena  KOK—V,  adeoque  ipfo  cticulo 
primo  AOA=j.^;P,  )Figtira  Spiralis  prima  Circulationis  MTEFGAMab 
■.  Em  qua  primo  quadranti  convenit  figura  Spiralis  jfcif?';  qaai 
Duobus  i quaTtibus,  7’=tI|R  1^;  miaQuatuor  ( hocclt 

Figura  Spiralis  Pruua  Circulationis ) J(e = i S‘P ; qua  Quadnuuibus  Qpinque 

( rcpetiio  quod  erat  in  primo  ) jil  if  P ; qua  Sex  quadrantibus  ( repetito  quod  erat 
in  binis  primoribus  ) if  ? ; qua  Septem  quadrantibus  (repetito  quod 

erat  in  tribus  primoribus)  jjj  !fP\  qua  quadrantibus  Ooo  ; hoc  dl,  binis  Circulatio* 
Ilibus  ( repeiito  quod  craim  prinu  ) '$R'P  =^\R'P  \ qua  Novem  quadraniibus 
( rcjictitiB  qua  luerant  prius  deferipu,  « quidem  tones  quoties  dclcripu  lueram, ) 

: & lic deinceps  quoufqne  opus  erit.  Nempe,  univerlilitcr  , in 
ea  ratione  ad  i P,  ( trientem  circuli  pruni, ) qua  ell  a > ad  ^ feu  r • ad  ^ >.  Puia 

• a^R 

Adeoque,  qua  Primo  quadranti  convenit , MTEbl^^Jj^^i  f'  , 

qua  Secundo, ,F.MF=^J7>;  quaTcrtio,  F MC,  =t,gaP?’;  '.i 

qua  Qiiarto,  GMA=^.SP;  qua  Quinto, 
qua  Sexto,  H M I =;  ; qua  Septimo , 

qua  Oilavo  , KMBaeJg  ; qua  Nono  , BML=|^JP;  , ' 

& lic  deinceps , quouique  libet,  m ratione  dilferetitianim  numerorum  Cuborum 
continue  fequentium. 

His  ita  de  Figurarum  magnitudine  conllitutis ; imo  Centra  gravitatis  determi- 
nemus,  cafdem  ad  Duas  Diametros,  P M F,  E M G,  ft  mutuo  m M dcclillantcs,  exi- 
gemus ; carum  momenta  harum  relpedlu,  adeoque  Centrorum  graviutis  ab  his  di- 
Uaaiias,  inquirendo.  Et  primo  quidem  relpeiltu  ipCus  P M F. 

Sunt 

* V 
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&mt  auccai  ( ut  }am  olteorum  eflr ) fimilium  Scyrum  mHnttc  eicigubrum  ( ex  pjg 
quibus  coniiari  mtclligitur  Figura  Spiroltt)  Radii,  ut  totidem  4,  Arcus  vel  Anguli  acsi 
arithmetice  proportionales  j adeoque  Stores  ipli,  tu  toudem4%  eorum  Quadrata. 

&d&  eorum  Cemra  gravuaas  R in  Sji^ris  cujulque  medio  Radio  limiUtcrliBi 
utpote  qua  iplius  Bidle  ( feu  duobus  mentibus ) ab 
M diRant  (propter  arcuum  iniioite-exiguoruni  quam 
fupponimus  cuiu  chordis  coincidentiam ; iaitem,  ra- 
tionem iiiliniu;.4x^itavi ; ) per  prop*  14.  hu}i». 

Etprop:crea  illorum'^  KviF  diibuiix  KS^ligaoo.) 
fune  m ratione  Sinuum  replorum,  Arcuum  Icu  Angu- 
lorum aruhmctKc  propuruonalium,  ad  Radios  ucni 
(MR)aruhmeiicC‘propyriionalcs;  puta  1114/;  huc 
dlia ratione quz componitur cx  i linuum  angtilo- 
ruth  arithmAicc  proportionaliont,  & a radiorum  U- 
militcr  m proportione  anthmei^  crel^*ntiuro. 

( Neqim  autem  hicrcac,  eo  quod  non  ftt  idem  an- 

fuius  PMR  ( CUI  convenit  KS,)  qui  cib  Sedoris 
M Y,  ( propter  reitam  M R T per  medium  Scdoris 
ZMY  incedentem:)  Id  nihili  res cR.  Qiiippe*,  U 
ponantur  angbliPMY,  ut  1,2, 5,4,  &c.  erunt  an- 
guli PMR,  leu  PMT,  ut^,  1 Quse, 

in  partibus  moumeris,  infinite  exiguis  4 camundem 
valent.  Ut  ad  propa.  hujus,  ollcafum  clt ) 

Enmt  itaque  eorum,  rei  pedbi  1 piius  PMF,  Mo- 
mentorum ratio  ( urpoteex  ratione' magnitudinum 
4%  &diUaottariim4  i,  coropoliu  , ) ut  a^s\  hoc 
cR,  ut  4’ feries  Tertianorum  ( leu  cuborum  quan- 
titatum afithmctioe  proportionalium  ) in  r rdpe^ 
vos  Smus  redos  arcuum  Icu  angulorum  arithmetice 
proportionalium.  ( Pennde  autem  clt,  Momentum 
quod  rpedlat,  live  ponantur  Pondera  4 ’ m diftamiis 
live  Pondera  4’ mdiUaiuus  /;  quippe  utrobique 
Momenta  cium'4  ) Et  quidem,  pro  duobus  qua- 
dramus primoribus,  ad  ( ipUus  P M F ) panes  E, 
qu^ii  Ponderationem  ligno  delignabinnis ; pro. 
duobus  fcquenubus,  ad  partes  contrarias,  hoc  eu  ad 
' e,  ( propter  qiianuutcs  ipi^ , ad  contrarias  redta: 

P jM  F partes,  politas, ) quam  Ponderationem  Signo 
•ddignabimus.  umilitcr  ui  quadrantibus  fe- 
quentibus  faciendum  ent , prout  m illas  vel  illas 

rtes  ponantur : Nempe,  pro  quadrantibus  Quinio 
Sexto  , ponendum  >iignum  4“  \ pro  Septimo  & 

OdUvo,  (ignum  — : & lic  deinceps  (mtcrnatim)  duo- 
bus inicrmiflis.  , . 

Qjod  lantundem  cR  atque  fi  totidem  ( ipfis  s 
proportionales  ) complente»  figuram  Sinuum  Redlo- 
rum«T»  ( fig.  170. ) 7cl  ( qux  eandem  aliquoties 
Yepciitam  cxmbet  )M»Fi'Awi  (fig. zoi.) quoulquc 
opus  erit  continuandam,  ( ad  alteras  atque  alteras 
»liusMFAl  partes  politam,  prout  iplius  figurx 
^iralis  Rtus  poRulac  \ ) onerentur  reipedUvis  4^,  in 
luplicau  ratione  ruarum  ab  M diRantiarum,  aiith- 
mciicc-proporuonalium  ; hoccR,lCTie  Tcruanorum. 

Sive(  quod  taniundem  ^ propter  diRantias  M)3 
=4,)  ut  Momentum  ( reipoRu  iplius  M P Hg.  20 1. ) 
omnium  ; hoc  cR  omnium  |3v=i  , rclpc- 
^vis  4’  onuRarma.  ( Signis  -|-~rite  conRdera- 
**•) 

Hoc  eR,  per  prop.  10.  hujus,  ut  jigffreifUum 
cmntmn  4 ’ /,  ( uique  ad  4 maximum  ) toucs  lump- 
Ttttt  a 


884  DeCalculoCentriGravitatis.  Cap.V. 

Fig.  2o>.  tum,  ( hoc  ell  in  o du£lum ; ) demptu  Omnibus  Aggr/guns  cjufmo(U  ufqoe  ad  rc- 
fpcAivos  a arithmetice  proporciunales. 

Eliautcm  illud  /^re^atum  Omn.  «*j,=  — a'  X’-\-iasJi’-\-t'v£  — 
ivX\  per  § O.  prop.  ip.  Nempe,  Ungul*»^»  fig.  ^70.  aciem  habent»  A «,  mo- 
mentum relpoHu  Aa  ; cui  relpoDoet,  in  nolito  calii,  UnguLc  M^efig.  aoi. aciem 
habentis  P M,  Momentum  relpedu  P M. ) Adeo<iue  illud  toties  liimptum,  hoc  cll; 
in « = M^  duftum,dl  — « ’ X‘^ia‘s X‘-ira'vX — s.avU'. 

Quod  quo  rite  inteUigatur,  confiderandum  dl ; pera,  intellinndum  eile  finum 
redhim  arcuiaj  fig.  170.  hoc  dl  Mll  fig.  aoi.  convenienicfii  ;lioc  ell,  ipliun 
rcflam ; qux  interpretanda  erit  aUimiative  vel  n^anve,  prout  cito  vel  ultra 
MFAjaeeat:  Scut  & in  ipfo  circulo  Sinus  Redii  in  contrariis  limiicirculis,  con- 
trariis lignis  aifici  intelligancuc  j utpote  ad  contrarias  diametri  partes  politi ; Item, 
per  V intelligendnm clle  Sinum  verlum  arcui  a/  fig.  170.  hocdl,  M^fig.aoi. 
convenientem.  Si  autem  U lumatureitra  F ; adeoque  in  primo  Semicirculo;  ^li- 
hilclt  quo  quishxreat ; ( quippe  hoc  liepius  ollennim  dl,  in  prop.  17,  dc  figura 
Sinuum  Rediorum  « T « fig.  170. ) Si  vero  ultra  K qui  terminus  ell  primi  Semicir- 
culi ( cui  convenit  finus  vcrfiis  v = 2X,  & Sinus  Reditis  r=0  ) fiimatur  f ; 

1 ( quod  untundem  dl  atque  fi  in  fig.  1 dp.  poli  ablolutum  leinicirciilum  A D >,  con- 

tinuandus cllctorcus,  ultrae,  in  £micirculo  oppofito,  furfiim,  vcrfiis  A,  puta 
ADe9, ) Sinus  Redtus  contrario  Signo  alliciendus  dlet ; &dccrclcerit  Sinus  ver- 
fus  (fiibdudloex  iX,  quantum  dlet  finus  verius  continuati  aiciis  e 9,  abe  incho- 
andus;) ulque  dum,  ablbluto  lecundo^lSemicircnlo,  ad  A fig.  idp.  perventum 
fuerit,  evanefeente  tum  Smu  Redlo,  fecunda  vice,  in  r zr  o,  tum  Sinu  verlb  in 
2X  — 2X=o.  Sin  porro  procodatur , ultra  circulum  integrum , ad  tertium 
Simicirculum;  ibidem  SinusRedlusAlfirmative  interpretandus  erit,  & erdeetit^ 
rum  Sinus  Verfiis ; Qui  in  quarto  iterum  dccrelbet,  & Smus  Redtus  negauve  in- 
terpretandus : Et  lic  porro,  mternis  vicibus.  Quippe  eadem  redla  A V fig.  i6p. 
( = Ae — eV  =Ae — eA-|-A  V,  &c.  ) dl  finus  verius,  tura  Arcus  AB,  tum 
( relidui  ad  Circulum  integrum  ) A U e 9,  aut  etiam  (ultra  Cuculum  continuau  ) 
ADe9AB:  Item  arcus  AB,  finus  VB=r  aliirmative  inierpieundus,  arcufque 
ABe9,  finus  oppoliius  V9= — s negative  interpretandus  ; iterurome  Arcua 
AB«9.A B,  finus  V B =>5  & Arcus  A6a9ABa9,  finus  V 9=  — j : Et  Cc  de- 
inceps, fi  ad  plures  integros  cucumis  procedendum  erit. 

Porro;  propter  Omi».  «■  r,  =r — a’  X'-^-zasX’-{-a‘  vX — 21/iP, 

( ut  n^do  oltenhim  dl ; ) enint  Omn.  « * j,  = Omn.  — « * ' -j-  auraP* 

■\-a’vX  — 2vX';  fomptisu  arithmetice  proportionalibus  ulque  ad  « maximum 
hocdlMA 

Sum  autem  Omn.  a • = 5«’,  per  prop.  i.  hujus ; Eigo,  Omn. — u'X‘,  = — 5»>VP*. 

Ei  Omn.  as=  — eX‘-^avX,  per  § Q^ prop.  17.  (dl  utique  Trilinei  «!»• 
fig.  170.  momentum refpedlu  Aa,)  Ergo,Oiwr.  2asX'i=  — 2eX'-\-2*vX'. 

Et  Ornn.  a’v,  = — 2eX^-\-2avX’-{-^a>X — •’  sX,  per  § L.  prop.  ip. 
( Nempe  Ungula:  Ab  Kfig.  170.  aciem  habenus  A a,  momentum  rcipcdu  Aa.  ) 
ErgpfOmn.  u‘vX,=— 21; X*-{-2av X^^la' X’ — a’sX’. 

EiOmn.v,  = cX,  per §B. prop.  17.  (Eli utique  Trilincum  AbK  fig.  170. ) 
Eigo,  Oim. — 2vX^~  — 2cX'. 

Ergo,  Omn.  Xggregal.  a‘j,  =Omn.  —a’X‘  + 2usX’+ix’vX  — 2vXr- 
= — \a'X‘  — 2eX'  + 2avX'—  2eX^+  2tvX'-{-^a'  X'  — a‘iX'  — 
2eX'  = — ^eX*-{-^avX'  — a^sX\ 

Atque  hoc  demum  fiibduStun  cx, -/^grqga/.a*  r,  in  a maximum,  = — a»if* 

-J-ia*r.^'-|-a'».^ — 2avX’\  relinquit  0»w.  a’r;  = deif ' — 6avXl 

u'X'‘-\-ia*sX‘-^a'vX. 

Fig.  tpj.  Cum  itaque  fiugulorumScdtorum  ex^uorum  Angulus  Iit,  vcibi  gratia, «nfini- 
100.  tefima  pars  quatuor  tedlonun ; cui  icl^ndeat.  in  Circulo  primo,  arcus  T=i,  P; 

adeoque  in  fuis  PT  peripheriis  conterminis,  i = ; ( pofiioa  pro  arcu  ci*- 

aili  primi  qui  relpondcat  angulo  P M T ; ) & propterca  conun  magnitudines 

fine 
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( (iuuptis  tum  / cum  r arithmetice  proportionalibus ; lincquc  Centrorum Fjg. 
gravitatis  ab M ctilbnax R M =:  | r ; adeoque eorundem  ^PMF  dittamix  (uc>aoo. 
pote  ad  R M,  uc  Smus  Rct^usanguli  P M R ad  Radium,  leu  ut  / ad  iP, ) R S = 

I /•  /r 

— ; adeoQue  eorum  reipectu  P M momenta  J / r x — - = , ( tumptis  tum 

3 3 i ^ . 

/,  tumr,  arithmetice  proporcionaiibus,  ipfifquej  pro  linubus  redis  arcuum  arith- 
meticc  proporuonaliiim  ad  Radium  R ; ^ adeoque  ( ut  pnus  etiam  oUcnlum  ell ) 
in  mtioiic  iplbrum  4*j:Sj,  pro  Ommbus  s,  — drfviP*— + 

ia's/i’  + a'vJl,  fubflituantur  Totidem — ~ = 

.3^ 


6etr'R'  — 6avtr'‘ R'  — a^tt' R\-ia' str' R'\- t'vtr' 


J4' 


; habetur  figu- 


rx  SptraliS|.  quouiuue  libet  continuatXj  ( cujus  Radius  ultimus  M T = r, ) iuouku- 
lurarelpedlureibc  PMF,  ( toues  computata  parte  qualibet  quoties  iicraio  deleri- 
bitur,  ) & quidem  vel  atj  partesE,  vel  ad  panes  G;  prout  ngnum  -f-aut  — prx- 

a T 


, valeat.  Aut  etiam,  ( propter  t : 


P 


6er*j¥*(=:<ai*^  — tSrr*^)  —6ni'R^  — <iVR-\-3»'n'R-\-t?vt'^  „ , 

( propter  eandem  ubique  rationem  r ad  tf,  qux  ell  R^  atl  P ; utpotc  in  eadem  ra- 
tione femper  crcfcentibus  r & «,  donec  [irveniatur  illic  ad  R,  hic  ad  P,  m termino 

. ^6itR?~6sR>  — «JoP*  — a’P’+3«'rP’+‘t*ttP’_  ,,  , , , ,, 

prtmi  orcuU ; ) ^ y , y ; Vcl(negledlo 

T i quippe  dum  T ponitur  pro  eb  P,  mHnitefima  parte  mCus  P,  de  P pro  canin- 
dera  m P linea  partium  numero  ; untundem  ent  P / , atque  ipft  P Unea  ;) 

6aR'-63R'  — 6ixvR'  — a'R'+ia‘sR'-\-a'vR' 

- 

Sunt  autem,  ut  ex  pradidlis  patet,  fiimulorum  Sedlorum  exiguorum  magui- 

ar  T ^ R J 


ludmes,  \tr\  hocelt, 


aP  -jy>r>  (P™P‘“'’=: 


- P.)  Adeoque  omni- 


um ftrama  ^ utpotc  ad  maximum  toties  fumpiuro,  ut  i ad  3 ; 

pcrprop.i.  hujus.)  Nempe  in  ea  ratione  ad  |^P  7 vclfncglcfto  7')ad  JPP, 
( trientem  circuli  primi,  Icu  lituram  fpiralem  ptim*  circulationis, ) ut  a’,  adP’, 
Icu  ut  r ’ ad  P ’ ; W ell,  ut  Cubus  Radii  terminalis  M T,  ad  Cubum  M A radii 
circuli  primi. 

Per  hanc  iuque  Magnitudinem,  fi  dividamus  Momentum  modo  traditura ; ha- 

iiaP*— ixrP'  — — + „ • c 

bebiiut  — Centri  gtaviutisfi- 

gurx  Spiralis  (quoulquc  libet  continuatx)  MTT  (toties  computatis  fingulis 
panibus  quoties  iterato  dclcribnntur  ) dilbniia  b rcdla  P M F ; de  quidem  vel  ad 
panes  K vel  ad  partes  G,  ( five  Momenta  rpedtemus,  five  ddkmtiam  Cemii  gravi- 
tatis,) prout  fignum  + vel  - praevaluerit.  e.  , 

Notandum  interim  ( ne  nxe  perperam  mtclligannir ) in  Icroiarculatiombus  lc> 
eunda,  quarta,  f^u,  ( rcliquifquc  m locis  paribus, ) pro  Momentis  his  atque  Di- 
{bmiis  xRinundis,  iinum  s negative  inoef]pretandum  clle  ; utpotc,  in  his  Imicir- 
cuiis,  ad  contrarias  Diametri  panes  pofitiun  : Adeooue  ita  expcmeaduin  atque  H 
contrario  ubique  ligno  afiiccreiur.  ^od  & ante  infinuatum  ell. 

Et  quidem,  pro  integris  Cirailationibus  abfolutls,  ( propter  tum  j=o,‘ tum 

os=6,  in  fine  cujulque  circulationis,)  Magnitudines  erunt,  Momeii- 

SaR' «>jP> 

ta  ie(pedlu  PM  F ( ni^eflo  T,  ob  cauCun  modo  didhm,) ; ( toties 

repetit»  omnibus  quotiesiteratodeferibuntur;  ) dillantia:  centrorum  graviqttis  b 

Ttttts  PMF 
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W'PMF  verfus  E, — ~~  — ; Hocelf,  ( propier  Gguum — ,prxvalcn*;  dl 
utique,  hoc  cafu,  o ‘ femper  plus  quam  6 non  poteft  enim  a in  fine  circulatio- 
nis, minor  efle  quam? j)  dilbmtijc  i P M F verfus  G,  — In 

quibus  omnibus,  exponetur  a,  in  Knc  Circulations  Primz,  per  ^ in  fine  lecunebr, 
peraP;  Terti*,  ^r  3?;  & lic  deinceps. 

Pro  Circulationibus  Dimidiis , qux  interam  Circulationem  ndh  terminanf; 
(puta,  pro  una, tribus, quinque, ^ ) propter  a = o,  Cnv—^K  '.,  ^rum  magni- 

tndines  ( ut  prius  ) ; Momenta  rcIpOclu  P M F — j diltami*  b 

PMF  verfus  E, In  quibus  exponetur  a,  tn  fine  Semicir- 

culationis  prinise,  perJ!P  ; tertiae,  perj?;  quintae,  perjP;  & fic  deinceps.'  A- 
dcoque  (ignum  -f-,  in  hoc  cafu,  (em^  praevalet : propter  Quadratum,  Seniipeti- 
pheria:  majus  quam  fex  quadrata  Radii. 

Pro  Grculationibus  Quadranuilibps , quae  Scmicirculationcm  non  termifiant,* 
(puta,  pro  prima,  tertia,  qumta,  &c. ) propter  tum  r=.#,  pro  prima,  qumta,  no- 
na, &c.  lcdj  = — S,  pro  tertia,  Icptima,  undecima,  fite.  tum  0 = .«  in  omni- 

^ bus : magnitudines  erunt  (ut  prius)  ^ ; Momenta  rel^u  PMF, 

— 2jP’  + n»  . — ia.f»-1.6a'jP»^ 

= ‘i  difianuiei  PMF,  verfus  E,  ■,  nempe 

pro  pruna,  quinta,  nona,  &c.  Itt  quibus  exponetur  «,  in  fine  Quadrantis  primi, 
pcr{;P;  quinti,  oer  J?  ; noni,  perjiP;  & lic  deinceps.  Et  Cgniun -|- , "praeva- 
let : propter  quadratum  Arctis  Quadrantalis,  majus  quam  Duo  quadram  Radii.  Sed, 
pro  tcrua,  fcpiima,  undecima,  &c.  ( propter  a contrario  ligno  exponendum, 

feu  r = — .^i)  Momenta  erunt —p,  ' ~ ^ ' Diflantia-, 

; adeoque  ( propter  «,  tnterpretandum  per,  1 7,}  P, ‘J &c.) 

Cgnura  — pncvalcbit ; etuntque  tum  Momenm,  tum  Diftamii,  verfus  G. 

Sin  libeat  fingulos  quadrantes  Icorfum  perpendere,  ( non,  ut  hailentis,  incho- 
ando i principio,  omniaque  toties  repetendo  quoties  iterato  delcribuntur ; ) illud 
fic  fiet 

. n 

De  Primo  quadrante,  M T E M,  jam  oftenfum  ell,  magnitudinem  elle — , hoc 

67  ^ 

eIl(proptet<»={7,)^^7;  Momentum  refpcdhi  PMF, 

—X2R‘+R^  ,n 

= — .- ; dilbmua  centri  graviuas  h PMF  verfus  E,  - 

— peSaEt  + H-*’?** 

Magninido  Primae  Semicirculationis,  MTEFM,dl  hoc  dypropter  jt») 
ai77 : Momennim  refpeflu PMF, ^ ■=  . dilbntia 


~iiR>+Ce/P 

««"t  ■ 


vafus  E, 


— 4874-ajP«>» 
7> 


Ex  Momento , li  fubducatur  Momentum  primi  quaditntis , 

— ^ • Ii>l*tut  Quadrantis  fecundi  MEFM,  Momentum  re- 

<;_n-  uaair  — 48if'7  — 3iP*7*-l-z.fi»7»  , 

■pom  PMF, ^ » Adeoqi^propter  tnag- 

nitudj^BD 


Digiti?;^  ■ 
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Hicudincni  ( § D-  tradiiam  ) RT « Diibima  ccmri  graviiatis  i PMF  vctfmEjjig.  i 
— 200. 

~ " ■ “ ' 

Magniiudt)  Trium  quadraatalium cucubuomim,  M T E F G M, ^ 

2^— __  2zjP«— 


( propter  a = 3 !? ; ) Momentum  icipeftu  PMF , — ^ _ j(  ad- 

coque  verfus  G,  propter  praevalentiam  ligni  — ; hoc  cft, revera,  — 

verius  G.  ) Dilbmia  Centri  graviuiis  ii  P M F verfus  E,  p \ 

(propter  lignum  — prasvalens, ) verius  G, ^ . 

Ex  hujus  momento, u fubducatur  momentum  primae  femicircuuiionis  — - ^ i 

24/". 

, 96A«+48i?’P-2':ye»P*-  2i?’P’ 

Habetur  momentum  Tertiae  quadrantalis  MFGM , ^ y, , — : 

Adeoque  propter  magnitudinem  (§D.  traditam)  ; Diltiiiiia  Centri  gravitatis 

k P M F verius  E,  XL.+ — • hoc  tlfc,rcvera,  verfus  G, 

ipP* 

— 768JP*  — 384^*P  + 2i(JiP5P*-i-  hSj?*P» 

<i  * j? 

Magnitudo  integrx  Circulationis  pdm«,  MTEFGAM,  ^ ^ j=l^vP,(propter  «= 
/\)Moraemnm  rcfpeitu  PMF. 


jP‘ 


= -- — — : Dillaniia  Centri  gta- 

3P* 


T,,#r.  r Ili?*  — 2i?’P’  . ,,, 

Vitatis  a P M F verfus  E, ^ ^ ^ = ; hoc  cll  ( propter  prx- 

, r ^ — I2^*4-2JP*P* 
valenuam  ligni—,  ( verius  G, ~ * 

Ex  hujus  Momento  \ fi  fubducatur  Momentum  Circulationis  Dodrantalis 

j Habetur  Quadrantalis  Quartar  MGAM  Momentum  relpcilu  PMF, 

^ ;&  (propter  magnitudinem  5jJyP?,)Diftantia 

antri g;av.tat,s.P^verfusE,=2i*jL+i^^  ; hoc 

^ ^d8^  — 768jf*?— Zi6^ty“+Ii8^! 
eft  ( revera  ) verfus  G, 


37S“‘ 


, jf 


.Magnitudo  Quinque  Quadrantalium  MTEFGAHM, 

o + — auP+afiP?”  „ „ . 

«=57’i ) Momentum  relpefht  PMF,-^ — z=— — ; Didant» 

■ v™«c.  — + — q(S8j!>  + 6ooiP7” 

Centri  gravitaus  iPMF, jjy = , verfus  E., 

^ . tfiP— >P«/“ 

Ex  hujus  Momento,  u fubducatur  momentum  Priinx  Circulationis, ; 

i‘*0 

Habetur  Momentum  Quadrantalis  Quintae,  MAHM, 

— 3!; il-  f ;X. : Et  (propter  magnitudinem 

,-7d8.«’-q«8jE>!P+<SoojP?“4-ia8jP/1. 

6l?‘  i. 


DdlantH  Centri  gravitatis  b PMF, verfus  E,- 
£t  £c  deinceps,  quoufque  libet. 


Atque' 


S '-l 


t 
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pi_  Atque odcm  opera  determinavimus  tum  MagnitudiiKm,  tum  Momentum^ 

j».  ’ (iniri gravitatis  ab  creilo  luper  reilim  PMF  plano  dilhmiam,  Solidi  SctUris, 

G.  fuper  1‘iguram  Spiralem  T T M obliquo  Ihu  Slcendemcm  politi , eandem  ubique 
habentis  albiiidinem  (quamlibet)  lupta  oblique  alccndciiicffl  hgiiram  Spiralem  ; 
qm  quidem  altitudo  iit  etiam  cnjafvis  puncti  in  feqnenti  qualibet  circubtiooe 
dillamult  lubicblo  pruxime  pneoKlcniis  Urculauonis  pumilo. 

Quippe  ad  hoc  nihil  aliud  requiritur,  quam  ut  T' (qiut  pro  mfiuitenma  parte 
Periphcrix  circuli  primi  habebatur,  adeoque  ncgligi  podiiai,  ) jam  habeatur  pro 
illa  quaiiialibei  Altitudine ; in  Solidi  tum  Magnitudine  nim  Momenip  xllimaiiw : 
Uillantia  vero Centn  gryitatis  ^ , plano  PMF,  eadem  hic  erit  quic  prius erift  b 
PMFreila. 

Si  autem  Solidum  hoc  utcunque' Truncatinn  imclbgatur;  velliipeme,  ne  ad 
M apicem  pertmgat ; vel  inferne,  piiia  quo  balem  planam  Horizontalem  habeat  ;• 
vd  alias  quoniodolibet : non  erii  dithcile,  prienulia  rite  perpendentibus,  ampu- 
tati rationem  habeo: ; quodque  mde  oritur  dilcriminis'(ive  in  Magnitudine,  Uve 
m Momento,  & Geniti  gravitatis  dittantia. 

Vel  etiam  li  pro  eadem  ( quam  hie  ponimus ) Altitudine,  aut  Circulationum 
^ intervallo,  ( unde  condnuo  mutabitur  acclivius  afccndemis  plani ) eandem  veli- 
' ' mus  reienum  accliviiatem,  ( unde  vanabitur  altitudo,,  que  pro  decrefecntilus  cir- 

culis continuo  dccrelixt ; ) limili  prdcetlii  habebitur  tum  Solidi  Magnitudo,  tum 
Morat ntum,  Ceniriqne  graviutis  a P M F plano  dilbtntia  : Sed  Caldio  paulo  ad- 
huc imncaiaori,  propter  novam  adhuc  cum  ceteris  componendam  rationem,  pro 
variau  altitudine.  Verum  ompia  ligillatim  prolequi  mihi  non  cIl  mammo,  ne 
lumuis  lira.  Ad  liguram  luque  Ipiralem  redeo. 

H.  Ut  autem  ejuldera  MTTM  figiirc  Spiralis  MonKncum  (qi^  ha^lenus  ad 
PMF  rebtam  ezpendraius,  ) ad  re^m  EM  G expendamus:  confraerandum  elt, 
Ccntrorura  gravitatis  Seiloriim  exiguorum  diliantias  ab  EMG^cde  iplb?  RX 
(lig.ioq.)  liims  Compleraenu  earundem  arcuum  quorum  Sinus  reiti  funrRSi  (atque 
^ coltlcni  r.adios  R M conimue  crclix-ntcs  in  proportione  arithmetica  j ) puta  ut 

( politis .1' pro  limbus  complcmemi,  iplis  r relponduntibus : hoc  eu,  pro  VC 
SinibusComplemcmi  arcuum  AB,  Hg.  idp.  quorum  Sinus  redti  funt  B V. ) 

Adcoqiic  ( propter  md|nitudincs,  ut  fupra  diilura  eft,  ut  a ’,)  momenu  rclpe- 
dln  roltc  EMG,  erum  ut«’ar  Hoccit,  ut  a*  lenes  Tertianorumi 

in  rcfpeiUivos  x arcuum  arithmetice  proportionalium  Ct-finus  ftu  limis  coinple- 
inemi : HdC  cU,  in  ipfas  0 « rcita^  coroplemes  figuram  f »t  ( fig,  r-o. ) quoufi 
que  opus  erit  coimnuapdain;  Hoc  eltm  iplu^«  complentes  'liguram  r<vi«ov> 
Fig  loi.  (fig.  zoi. ) quonique  opus  cA  comimiandam ; inchoandam  autem,  non  (ut  pri- 
us) abiVlP,  (ed  ig».  (E)t  utique  eadem  «ilteila,  tum  Shuu  re^tu  tfciu,  ih 
irSam  extenli,  M A ; tum  Co-Jams  arcu%  in  reilam  extcnli,  (»*, 

Kam,  &nus  r,  1 minimo  mcipiuni  coiiunuc  ctclccndo  ulque  ad  qdbdramis 
liBeii,  ubi  decrelixee  iheipiiim : Sic,  vice  veria,  eorundem  arcuum  Co-finus  x , 
liiii  Sinus  Complementi , i maximo  incipuimconunue  decrefeendo  ad  Knem  ul- 
que  quadrantis  i ubi  'crcliicrc  inapiunc,  fed  ad  conuarias  partes  ipTius  EM  (a 
' . reiibe.  . 1 ’ 

Qux  enim  fpcdbnt  ad  quadrantem  Pnmum,  Quartum,  Quintum,  O&avum , 
I4onum,&c.  ponderant  ad  reite  EMG  lig.  ipp,  aoo.  partes  P;  ( quam  pondt- 
rauonem  ligno  deligno : ) quje  auie ra  pertinent  ad  qu*dtamcra  Secundum , 
'EiniiliiVScatimqSeptimum,  DecimuB^.  &c.  poaderant  in  partes  connanas,  hoc 
cIladF;  ( quam  ponderariqnem  fignd  — deCgno;  ) &fic  deinceps,  alternathn-, 
duos  imerinmendo  continuos  quadrantes  feuint^rilmSemicirculum. 

Quem  fitum  imitantur  iplius  tigune  pvivjvrj&c.  ( lig.  lor. ) poruoiks,  ad 
alias  atque  aliasrciAx  p > partes  politx. 

Qux  quidem  eadem  cA  figura  atque  CAblt  (lig.  170.)  quoufque  opus  erit 
continuanda:  Cujus poriicmcsCA biq  vel  CAdbl^  fig.  170.  (hoed^ 
vel|*vt«A,  fig  aot,  ubicunque  in  Anuofa  ciAyg,  i<>  inchoata,  hinucur  • ppn- 


ii 


• 1 


aw  rci^  partes jactutu  figunc  portiones ) debita  lignorum  ^ — conCdcraiionc.'' 

Quo 
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Qiio itaque  habeantur  4’. v;  Hocdt,  Omnes^,  ( icu  reihc  tigurara 

complentes)  relpeclivjs  4 * ( ferio  Tertianorum)  omifbe  : InieHiga- 
mus^  juxta  dodrmaro  prop.  10.  hujus,  ( quam  fxpius  in  auxilium  advocM'imu%) 
lingulas  &c.  hg.  i jy.  arqualiter  ab  invicem  remotas,  totidem  cflc  rcfpcihvas  Fig.  13^. 

,v  reflas  ; adeoque  ipfam  A E onufbtn,  Icu  Omma,  « + ^Omn.  Xy 

ut)amoflenutmcfl,ex§  B.  prop.  I7- 

Horumque  omnium  momenta  refpedlu  axis  A ; hoc  eft,  0;w/.  4A' ; funt  ipfa; 
onurta:  re^fcc,  AE-|-BE-|-CE,  &c.  hocefl,  totidem  A E,  danptis omnibus  A B 
4-AC,&c.  Hoc  eft,  (propter  AE  = ji?>)  totidem  s R iihimis  (Icu  asR,) 
demptis  omnibus  antecedentibus,  pro  arcubus  arithmetice  proportionalibus 
ufqucad  4 ultimum. 

Suiuau^m  ( pro  arcubus 4 arithmetice  proportionalibus)  Ornu  s,  =:v^,  per 
$Qt  *”•  ( utpote  ipfa  «0»  fig.  iqo.  ) Adeoque  sR,  =vR*.  iW 
tuquecxar^  1'ubdu^to,  habetur  4 — v R*  = Otwt.ax. 

Intclligantur  demde  eadem  &c.  fig.  13^-  tanquam  totidem 4jtr:  adeoque 

onufla  reiU  \^‘=.Omn.AX,  — asR  — vJi^-  Horumque  omnium  momenta  re- 
Ipedu  ipfius  A ; hoc  cfl  Omn.  x\  funt  ipfic  AE-j-BE-j-CE,  &c.  redi®  fic 
onufb;.  Hocefl,  totidem  AE,  { = 4*j.^  — 4 v demptis  Omnibus  AB-j- 
AC,  &c.  hoc  cfl,  omnibus 4 i — vR*,  pro  arcubus 4 arithmetice  proportiona* 
libus. 

Sunt  autem  ( pro  arcubus  4 arithmetice  proportionalibus ) Omn.  as,  = — eR* 

•\-av  R,  per  § Q.  prop.  17.  ( utpote  momentum  ipfius  fig.  170.  refpedtu  re- 
^ A«;  ) adeoque Ow«. 4 j.^,  = — e R'^-\~av R^- 

Item  Omn.v,  :=  e R,  per  §B.  prop  i'>  (utpote  ipfum  A b K trilineum,  fig 
i“o.) adeoque  Omn — vR^,~ — e R^~  — aR*-\-sR\ 

ErgOjOww.  as  R — vR^  : = — ae.^*-j-4v^“  = — 14.^ 

Hoc  itaque,  tx  a^s  R -^av R\  fubdudlo  \ habetur 2 4 jP* — 1 j jP*  — lavR* 

-\-a’  s R — Omn.  4*7".  ^ 

Intelligantur  denique  eadem  a,  $,  y,  &c.  fig.  1 3 y.  tanquam  totidem  a^x:  adeoque 
onuftareila  AE,  =Omn.a*x,  = zaR^  — zsR^  — zavR^-{-a’jR.  Ho- 
rum iuque  omnium  momenta  rcfpcdlu  axis  A;  hoc  eft,  Ow».  4’ a*;  funtipix  A E 
-|-  B E-}-C  E,  &c.  fkonuftx:  Hoceft,  totidem  A E,  ( =24*.^*  — 241.^’  — 

+ demptis  A B -J-  A C,  &c.  Hoc  eft,  omnibus,  24^*  — zsR^ 

^zavR^-^-a^sR,  pro  arcubus 4 arithmetice  proportionalibus. 

Sunt  autem  ( pro  4 arithmetice  proportionabbus  ) Omn.  4,  = J4%  per  prop.  i. 
hujus.  Adeoque  Ow*».  24 ./?*,  = 4* 

Itcni,Cb«».  j,  —vR,  per  § prop.  17.  adeoque  Omn.  — 2 = — xvR^. 

Item,  Omn.av,:==ia*R — as  R-{-vR*,  pcr§H.  prop.  17.  (utpote  momen- 
tum tnlinei  AbK.fig.170.  ref^dluA»;)  adeoque  Omn.  — 24v^*,  = — -4*A!* 
•\-^asR^  — 2v^*. 

Item,  Omn.a^ s,-=s  — 4*^’4-24J^*H-4*t;^.— pcr§  O.  prop.19.  ^ 

( nempe  Unguhc  4 13 » fig.  iqo.  aciem  habentis  A « , momentum  rcfpedlu  A « ; ) 

Adeoque  Omn.  4*j.^,  = — R‘^-\~2.as  R^-\~a^v  R^  — zv  R*. 

(horum  aggr^cum  ) Omn.zaR^ — zsR^  — zavR^^^-a^sE,^ 

Hoc  Itaque fubdudlo,  cx  za*R^  — zasR^ — za*vR*'\-a^sR\  habetur, 
6vR’'-{-ia^  R'  — 6asR^  — 3 4’vjP’  + 4’j.ff,  —Omn-  a^x. 

Atque  ad  eandem  formam  ( eadem  quoties  opus  erit  repetendo  vcftigia  ) proce- 
dendum eflet,  fi  porro  Omnia  a*x, Omnia a^Xj  { aut  etiam  ultra  ) inquirenda  cf- 
feni : Vel  etiam,  fi  loco  iplbrum  x,  ali*  quslibec  quantitates  ponerentur.  Quod 
hic  obiter  monitum  efto. 

Cum  itaque(ut  jam  ante  oftenfum  eft  § E.)  fingnloruro  Sedlorum  exiguorum  Mag- 

' j r , 4*.^7"  Lirxii^nv  ^ ^ i 

mtudmcs,Iim5<r=— p=-^-  ;dilbrati»3;abEMG^=-^=yj^,  (po-“°' 

Uuuuu  lito 
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F"ig.  199, Cto  Co-finu  anguli  vel  arcus 3 ad  Radium  R ; ) adeoque  momena  rclpcdlu 
aco.  „ , , ^ a*  JiT  2 rt  AT T*  ..k 


EMG, 


2?» 

4’Xi? 


iT  iT 


^ ; vel  ( ncglcdlo  T,  ob  cau&m  aliquoties  di- 


flam,  ) — Erit  (propter  Omn.  x , — — 

^a*v  s Ry)  Momentum  Spiralis  MTTT  iM,  refpcdlu  re£b:  EMG,Owii. 

a^xR  6vR^-\-ia^R*  — 6asR^  — id^vR^'^- 
-r^>-  ■ 

R 

Adeoque,  (propter  magnitudinem,  jam  ante  tradinm, , Diftantia  Centri 

^ _ izvR^-\-6a^R^ — — 6a^vR^-\~ia^sR  . 

gravitatis  ab  E M G re^ ^ . Et  quidem  vel 

ad  partes  P,  vel  ad  partes  F,  ( five  momentum  leu  ponderationem  fpeilemus,  five 
diftantiam  Centri  gravitatis,)  prout  vel  fignum  vel  lignum  — , prarvaluau. 

Bt  quidem , pro  integris  quotlibet  circulationibus  abfolutis,  Momenta  erunt 
( exteris  evanclcentibus,  propter  tum  r = o,  tura  v = o ; ) adeoque  (prop- 

R . ...  6 i?» 

ter  magnitudines  ) Diftantia  Centri  gravitatis,  ab  EMG,  verfus  P,  - - . 

6 R 4 JT 

Ubicxponenduscft4infincCucuiauonisprimx,per?*;  i^undz,  per  2 7^  i tcr- 
tix,  per  3 T’ ; &c. 

Pro  dimidiatis  Circulationibus,  qux  integras  non  terminant,  (una,  tribus,  quinque, 

- ■>4 


&c.)  propter  r=o,&  Momenta  funt, 


I2jP®—  4'iP* 


3?* 


( propter  Magnitudines,  ut  prius,  ^ y,  a > ) Difbmtix  Centri  gravitatis  ab  EMG, 
verfus  P,  ^ * Hoc  cft  revera  ( propter  prxvalentiam  figni — ,)  ver- 
fus K ^ • Exponendus  utique  efl  4 in  fine  Semicirculacionis 

Primx,  per|y;  Tertis,  pcr|?;  Quintae,  per  3?  ; & fic  demceps;  adeoque 4* 
in  omnibus  plus  erit  quam  4 ^ ; cll  enim,  | R plus  quam  2 R. 

Pro  circuuQondius  quadrantalibus  ( quz  Semicirculationes  non  terminant  ) una, 


tribus,  quinquc,&c.  propter  tum  j = ^ in  prima,  qiuma,  nona.  &c  & j= — jP, 
ndec  “ ^ ic  . . 


in  tertia,  leptima,  undecima,  &c.  tum  t>=:i?  , m Cngulis:  Motnenu  funt 

I 

' ; & ( propter  magnitudines,  ut  prius, ) Dilbmtix  Centri 


II  — tz«^*+z«’^’ 


jP> 

gravitatis  zb  E M G,  verfus  P, 

quinn,  nona,  &c.  fcd,  pro  tertia , leptima,  undecima , &c.  ( propter  s contra- 
j w 6ve‘  + 6ajf>-a>rP> 

no  Cgno  exponendum,)  Momenta ; Dillantj*,  ver- 


--  y,— ; nempe  pro  prm»  , 


fus  P, 


iz^'-f  iza^«  — z«’^> 


verfus  F, 


; hoceft,  ( propter  prxvalentiam  figni  — ,) 
. Exponendus  autem  efl  a,  in  prima  , 


a’P 

-iz^s  — iaa^*-)-2a’^* 
a>5P  : 
terth,  quinta,  8k.  per)?’,|P,j5'’,&c. 

Si  libeat  fingulos  Circulationum  Quadrantes  leorfum  perpendere , id  facile 
fice 

Quadrantis  Primi  M T E M,  momentum  refpeihi  EMG,  jam  ofieofuni  eft 

= ~'/i (pfopw  ) Diftantia  Centri  gra- 

ritacis 
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768^ — T5>2  R^T 4-  Fig.  ipp, 

vitatis  ab  EMC  verius  P,  ■, — • ,p„  • i<». 

^R‘  — a'Jl'  i6^  — S'‘P‘ 

Semicirculatioms  Primx,  MTEFM ; Momentum ^ j — 4 

^ „ lajp  — lyajf  — ii^>5P* 

(propter «=-;P,)Di[lantia ab EMG  verPusP, —p — -p^  t 

Hoc  e(l,  revera,  vetius  1', — p - ^ 


Ex  hujus  Momento,  Ii  fubducatur  Momentum  gtinn  qua^ntis ; 

quadrantis  MEFM,  Momeutum  rcrpeiilu  EMC,  * , — — : 

Et  ( propter  maqnmidmera, ii Dilbiniia  Centri  gravitatis  ab  EMC  ver- 
fus  p,  "88 ; Hoc  cH,  verfus  F, 
-768;g»-ioa>?*y  + »8rf’y+aA«-y’.  ' 


Circulationis  Dodranulis,  reti  Trium  quadrantum  , M T E F G M ; Momen- 
tum  rcfpoHu  E M G , eft  ~p 

1 2 8 1?  ‘ + pfi  J?  ’ y — 


iSqP* 


“ip2?’ 

( propter  4=1'/';)  Diflantia  Centri  gravitatis  ab 


+ — 2«’iP'  7d8j?>  + 57«^?’  — p+Af’?”  ,i_.  .ir 

^ MG  vetius  P,  = ™ 


• _7lS8^'-P7d^*P+J+J’7” 
'os  F,  ■- - . ■ 


'x  hujus  itaque  Momento  , fi  fubducator-  Momentum  Semicirculationis 
I-  habetur  Tertix  •quadrantalis  M FG  M,  Momentum  rcfpedlu  EM  G, 
27iPy'_ ->r  ^ 

I tp2^t  84?’ 

Et  ( proptet  magnitudinem  ^ ^?>,  ) Dilfantia  Centri  gravitatis  ab  EMC,  verfus  P, 

— -768  ^ ~ Hoc  dt  , revera,  verfus  F , 

ipP‘ 

rflSag'  — 

IjpP'* 

Integra:  Circulationis  Ptimx,  MTE  FG  A M ; Momentum  refgeflu  EMG  dt 
t — = — (propter  4=?:)  Diflantia  Genui  gravitatis  ab  EMG,  verfus  P,  -p- . 

^x  hujus  Itaque  Momento,  C fubdpcatur  momentum  Circulationis  Dodrantalis; 

— 1 84rf i88^tp+i9iif'7"+2-iP>!P’ 
habetiii'  Quadrantalis  Quartx  roomentunij  — — - tp  3 

— 128^*  p8R’y4~  84^*3° . j7t  ( propter  magnitudi- 

= «4?'>  . 

nem  MSP,)  Diflantia  Ccnirt  graviiaus  ab  EMG,  verfus  P, 

_ -:j8^;g»-T76t?'y  + 384a?»y  + 74-g’y’ 

Qtiadianialium  Quinque,  MTEFG  AH,  ( repetito  quod  erat  in  prima, ) Moraen- 
„ tfyP— «4iP  + 4’_S>  5841?'  — 48o^?'  + i27A]5P’. 

umr  rcfpcilu  E M G,efl . p^  — p,  - 

^ „ 12^’—  124^ ‘+24'jP’ 

Diflantia  Centri  gravitatis  ab  E M G , verius  P,  — : jpp  — 

7«8  if*  — pfio  jf  * P +^£0_^^  ’ 

yi 
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Ex  hujus  itaque  Momento  > ii  fubducatur  Momcimmi  integrz  Circulationis 
Pnmse;  habetur  Momentum  Quadrantalis  Quimx,  rclpcJlu  EMC, 

■,  Et  (propter  magnitudinem  j|J  jW’,)DjIlm- 
na&mrigravitalabaiG.vcrlusP/i?^:::^ 

6l  r * 

£t  lic  deinceps  quouique  libet.  ' • 

K.  Atque  eadem  opera  determinavimus,  in  Solido  &«/<«;,  ( fitper  figuram  Spiralem 
TTM  obliquo  litu  af^ndentem,  altitudinem  eandem  quamlibet  habente  luper 
oblique  afeendentem  figuram  fpiralem,  ) magnitudinem,  momentum,  atque  diibn- 
tiam  Centri  gravitatis  ah  ereilo  liiper  E M G plano.  Quippe  eadem  omnia  hic  lo- 
’ cum  habent  relpeilu  ereili  in  EMG  plani ; qiix  rclpc^tu  plani  m PMF  ereili 
iiipra  diximus,  § G.  Ut  non  Iit  opus  eadem  repetere. 


P R O P.  XXVIII. 

A.  Q.  Qa*  “ Propofitione  pnecedente,  dt  Spirali  jtrcVmedea , tradita  font ; 
Fig  19;,  eadem  omnia  Spirdibus  aliis  facile  accommodantnr,  in  quibus  Ra- 
dii  M T,  M T,  continue  crelcant,  non  quidem  ( ut  in  illa ) in  ip(b- 
rum  AMT,  AMT,  angulorum  ratione,  led  & in  iplbnim  ratione 
Duplicata , Triplicata , Quadniplicata , aliafve  utcunque  multipli- 
cata; aut  etiam  in  Subtriplicatg,  hujulce  utcunque  multiplicata. 

A.  Sed  ac.  Magnitudinem  quod  fpcdlat,  iis  etiatn  in  quibus  crelcant  MT, 
MT,  radii,  in  eorundem  AMT,  AMT, ratione  SubdupLcata,Sub- 
quadrupiicata,  aliafve  utcunque  Submultiplicata  s vel  etiam  in  ra- 
tione lubtluplicatx  triplicata , quintuplicata  &c.  aut  liibquadrupli- 
cata^  quintuplicata , leptuplicata , acc.  aliafve  ex  multiplicatis  6c 
. fubmultipbcatiscompofita  ; aut  etiam  alias  per  numeros  lurdos  de- 

fignanda. 

Qu^  ad  Momenta  vero,  8c  Centra  gravitatis,  qu£  didafunt,  non  ita 
facile  ad  has  accommodantur  ubi  ratio  fubmultipUcata  eft,  £-u  ex 
fubinultipbcata  compolita  quse  multiplicata:  non  xquepolleat,  vel 
faltcm  fubtripiicata:,  aut  hujus  multipucatx. 

C.  Suntque  hae  Spirales  omnes  ex  Par  abolarum  vel  Paraboloeidium  cor- 
ref[X>ndentium  convolutione  fi&x  ■,  pofliintque  in  Parabolas  illas 
feu  Paraboloeidea  evolvi. 

C.D.  Illa  quidem  Spiralis ex  jtfollcniaaa  Vuabolu:  Ea  nempe, 
quae  Balem  habeat  aequalem  Spiralis  radio  terminali ; Axemque  ae- 
qualem (emiffi  arcus  Senioris  contermini.  • 

E.  Cujus  quidem  Parabolae  femifli,  xquatur  illa  Figura  Spiralis.  Unde 

conftat,omnino  pollibilem  cfTe  Figuram  Rediilineam,  Circulo  aequa- 
lem i ejufve  Seiilori  cuilibet. 

F.  Ex  data  vero  Altitudine  iftius  Parabolae,  qux.DatacSpirali  rcfpondeatr 

datur  circuli  Quadratura.  ^ 

G-  Reclaque Parabolam  tangens,  eundem  cum  Ordinata  angulum  6cit 
quem  facit,  cum  Spuahs  corrcfpondente  Radio,  reCia  Spiralem  tan- 
gens. ■ . 

R Unde  alia  colligitur  circuli  quadratura  yfrcA/mri/fo  ( Qualis  & ab  aliis 

K.  Spiralibus  coUigi  poterit. ) 

j Et,  Curvam  Parabolae,  aequalem  efle  Spiralis  Curvae. 

I M.  vero  Spirales  • ex  iis  Farabolocidibus  in  quibus  Orduiatim-applica- 

tae 


Digitized  by  Google 


Prop.XXA^III.  De  Calculo  Centri  Gravitatis.  8p  j 

ti  fint  feries  Indicem  habens  ; pofito  feriei  retiarum  MT  Ind  ice  N P 

S-,  Bafilqne Paraboloeidis,  aiqualis  ipfi  MT  terminali;  ejiifque  al- 
t^do,  ad  longitudinem  arcujietloris  contermini,  ut  I add'-|-j. 

Pollantque  pan  modo  ex  allia  itcmTigiiris  (puta  Hyperbolicis,  lillipti-  K. 
cis,  aliilve  mille  modis  variatis, ) alia  Spiralium  genera  Convolu- 
tionc  fieri ; atque  in  eas  unde  conllruuntur  evolvi.  Qiianim  qui- 
dem 1'igurarum  Spiralium  menfura,  ex  illarum  figurarum  menluris 
dependent,  quarum  Ccnvolutione  fiunt. 

Sunt  utiquo  l-igura:  Spirales,  non  modo  qutc  ex  Convolutis  Parabolis,  K.  ..  ' 

led  & qua:  ex  aliis  figuris  Convolutis  oriuntiu"  i Figurarum  illarum, 
ex  quarum  Convoliitionc  fiunt  Dimidia:. 

Et  quidem  non  modo  Curva  Spiralis  Archimedea.^  eft  a;qualis  Curva  Pa-  K. 

■ ralxrlica;  Apolhnmm  correljxmdenti ; led  & alia;  Spirales  quailibet , 
axjuales  illis  relpetlive  live  curvis  live  reftis  quarum  Convolutione 
fiunt.  • 

Adeoque  cognitaFigura:  Spiralis  Magnitudine,  vel  Curva:  Spiralis  Ion-  K. 
gitudine;  cognolcitur  limiliter  vel  magnitudo  illius  figurte  cujus 
Convolutione  fit,  vel  longitudo  linex : Etviceverla. 

Et  quidem  Spiralis  illa  cujus  retia:  M T,  crelcunt  in  angidorum  AMT  0. 
ratione  duplicata,  non  modo  rationem  habet  cognitam  ad  Setlo-  , 

rem  conterminum;  led  ipfius  Curvx  Retiam  squalem  allignare li- 
cet, eamque  ih  data  ratione  Iccare. 

Quod  ipfiim  aliis  item  Spiralibus  innumeris  contingit. 

Sed  & F igura  Spiralis  ( ex  Paraboloeide  convoluta  ) allignari  poteft , B. 
qux  .ad  Setlorein  conterminum  rationem  quamvis  datam  habeat ; 
laltem  Minoris  ad  Maji^  numeris  explicabilem  ; Et  Parabolocides  N. 
limiliter,  eideni  correljxmdeus  ; Ut  & cuivis  Paraboloeidi  reljxm-  / ' 

dens  Spiralis. 

Potellque  luee  Spiralium  doiAtina,  ad  alia  multa  Spiralium  genera  am-  R. 
pliari. 

SI  Spiralis  R.idii  MT,  MT,  crrlcanqnon  quidem  in  ntione  Angulorum  AMT,  A. 

AMT,  ( ut  in  Spirali  A)cbimedca, ) led  in  eorundem  ratione  duplicata,  puta  Fig  r99>» 
ut  ; Erunt Scclorcs  limilcs  ( figuram  Spiralem  componentes ) tit«*(uipote  in*“' 
duplicata  ratione  arcuum  liioruiti;  ) Adeoque,  eorundem  apreganim  ad  aggrega- 
tum totidem  maximo  xqualium ; hoc  ell,  F igiira  Spiralis,  ad  Seibrem  contermi- 
num ; ut  I ad  J ( = 4-|-  i,)  per  prop.  j.  hujus. 

Si  Radu  M T,  M T,  finem  angulorum  A M J,  leu  P M T,  ratione  triplicata ; 
hoc  efl,  ut  d ’ ; adeoque  Sedlorcs  (imiles , ut  u ^ ; erunt  fimul  omfics  a'd  totidem 
maximo  xquales;  hocell.  Figura  Spiralis  ad  conterminum  Scdlorcm  ; ut  i ad  7. 
per  eandem  i hujus. 

Eq  univetfaliier,  li  RadiiM  T,  creltant  in  Angulorum  P M T,  ratione  Sim- 
pla, Diiplicaia,  Triplicata,  Qiiadruplicata,  8ec.  Figura  Spiralis,  ad  Seilorcm  con- 
tcrimmim,  erit  uti, -ad  j,  y,  7,  9,  &c,  (Non,  tmiad  5,4,^, «,  &c.  quod  per 
incuriam  ietipium  fuerat  in  ..di //^».  /1^1.  &hol.  Prop.  4y.)  propter  Sudores  Simi- 
les iq  Radiorpm  ratione  duplicata. 

Et  limilittr  ; fi  .crclcant  Radii  in  Angulorum  ratione  Subduplicata,  Subiripli- 
cata,  Subquadru(Jicata,  &c.  adtxxjuc  Se^torcs  in  ratione  Simpl-i,  Duplicata  Sub- 
tnplieatie,  SubdupLcata,  &c.  Figura  Spiralis  ad  Sudorem  cuiitermimnn  erit,  ut  i 
adi  + 1,  I,  1 -1-I,dcc.- hocell, ut  1 ad  vel  t ad  a ; 3 ady  ; 4ad  • 

6,  &c. 

Si  creliant  Radii  in  Angulorum  ratione  Duplicata  lubtriplicata:,  Triplicata  lub- 
quadruplicatx,  &c.'  adeoque  Seftores,  in  ratione  Quadruplicau  fiibtriplicatz.  Tri- 
plicata fubdu^cata:,  &c.  ( utpox  m duplicata  ratione  radiorum  j)  erit  Figura  • 

U u u u u 3 Spiralis 
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Fig.  ly,,  SjMT^isad  comerminum  Siaorem,  ut  i ad  ^-j- 1,  | -f  I,  &c.  ( nempe  ut  t ad  /e- 
lob.  riei  indicem  unirate  audiam,  per  prop.  i.  hujus;)  hoc  dt,  ut  3 ad  7,  2 ad  f,&x. 

Qiiod  ipfum  Umilitct  valeat,  li  mtelligercntur  Kadii  crdccntcs  lecuadum  Se- 
riem  cujus  Index  fit  numerus  Imdus,  pua  V'  a,  V 3,  &c.  adeoque  Index  fcriei  Sc- 
dlorum,  aVa,  aV'j,&c.  qnippe  Figura  Spiralisdict  ad  Sectoiem  contcrqumim 
ut  I ad  a^a+ 1,  aV  3 + I,  «c.  ^ 

Illud  utique  ubique  obtinet  •,  fi  Radii  Cnt  m Serfes  cujus  Index  fit  S ; Sedloruni 
Series  Indicem  habebit  a S ; adeoque  Ilimnia  Sedioruiii  omnium  ad  inaxunum  loties 
1'umptum,;  hoc  ell.  Figura  SpiraUs  ad  Sedlorem  comerminum ; 111,  i ad  a 1 ; 
per  prop.  i.  hujus  ' * 

g_  F.t'con(equentcr,  Facile  alfignabitur  Spiralis  fic  conllrudta,  ut  Figura  Spiralis, 
ad  Sedlorem  conterminum , datam  habeat  ( minoris  ad  niajus  ) rationem.  Elio 
enim  ratio  data,  ut  i ad  59.  Quoniam  cit  ( ut  jam  oliendmius)  Figura  Spira- 
lis ad  Sedlorem  conterminum  ut  1 ad  a 5-|-  t ; atque  imperatum  ell  ut  Iit,  ut  1 ad 
50;  erunt  I ad  , & i ad  Z>,  eadem  ratio;  adeoque  59  = 2 J-j- 1,  hoc 

, ell  29  — i=iS',  & — ^ — = S.  Si  itaque  Radii  M T,  ponantur  ut  Series  In- 

2) j ^ 

dicem  habens  — - — ; erit  figura  Spiralis  ad  conterminum  Sedlorem,  ut  t ad  25, 

Z)  — I 

in  ratione  data.  Cum  enim  Series  Radiorum  Indicem  habeat  --  ; Scties-  Se- 

2. 

diorum  habebit  Indicem  ( illius  duplum  ) 29  — i ; adeoque  Seclorum  crefeenti- 
um  aggregatum,  ad  totidem  maximo  aqualium  ; hoc  ell.  Figura  Spiralis  ad  Scdlo- 
rem  conterminum ; erit  ut  i ad  29  ; nempe  ad  Seriei  iiidieem  29  — i,  unitate  au- 
dium  ( per  prop.  i.  hujus.  ) Quod  erat  unpcratura. 

Puta  ;Si ratio dau,  fit  r ad  2 ; adeoque  (pofito  T'—?^  ‘ =2  -L~  * — ■ . 

E^ti^hlT,  Series  SuhJecwtJa»orum  : hoc  ell,  in  fiibduplicata  ratione  angulorum 

• Si  ratio  data.  Iit  I ad  3 ; adeoque  ( polito  2> 2=5  ) =2.  Erunt  MT 

2 ^ * 

Series  Steumitmerum ; leu,  in  duplicata  ratione  angulorum  P M T. 

Z) I 

Si  ratio  data,  Iit  i-  ad  3 ; adeoque  — - — = i.  Erunt  M T,  feries  ‘Primmn- 
rum,  feu  in  ipla  angulorum  P M T ratione.  Qu*  ell  Spiralis  Actimejfa. 

I Siratiodata,  litaad  33  feu  iad|;  adeoque =1 . Erunt  MT,  Se- 

ries SuhquartMaum  ; feu  in  angulorum  ratione  Subquadruplicau. 

Si  data  ratio,  fit  1 ad  4;  adeoque — ^=J-  Erunt  MT  , Series  RuRcum 

SfuJraticarum  Ttrtiamrum  i leujn  angulorum  ratione  Subduplicata-triplicace. 
Et  limiliter  alibi,  quacunque  fuerit  ratio  dau. 

Dico  autem.  In  Ratione  a)*»i!r«  : Quia  lupponinir  Spiralis  (i  Prin- 

cipio oria)  radios  habere  M T,  ab  o continue  crclcemes;  touque,  circtimlcripto 
Sedlore  contermino  Minor.  • 

Si  vero  proponeretur  Ratit^ajiialitatis,  i ad  r ; adeoque?-^'- =:|=:o.  Ef 

feu  MT  Senes  xqualium  ( cujus  index  o ; ) &,  pro  figura  Spirali,  prodiret  Cir- 
euh  Sedlor,  ( ex  Convoluto  Parallelt^rammo  conledus, ) cura  ipfo  Sddlore  ( quem 
conicmunum  liipponimus ) coincidens.  • ' ^ 

^Sm  proponeretur  Majmtatis  ratio , puu  2 ad  i ; feu  i ad  j : adeoque 

^ — S'  EflentMT  cx  cis  Seriebus  una,  quas  Reciprocas  definivimus, 

( dei.  2.  hujus.  ) puta  Reciproca  Suh^artmoium,  cujus  Index  —1.  Adeoque  non 
inciperent  M T,  ab  o,  crtneendo ; fed  ab  Infinito  ( 5 2=  vo  ) decrelcendo  ; Ellct- 
• ^ite  conterminus  Se^r,  non  quidem  Circumlcriptus  Icd  Inicriptus. 
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Prop.XXVm.  De  Cakulo(yntri  Gravitatis. 

• Qjje  quidem  Figunc,  utut  pro  Spiralium  generibus  haberi  podint , & aliarum 
Spira!. um  Icgcs  non  rchigiant  ( debite  accommodatas : ) nos  tamen  c.ts  potilVunum 
hjc  rp^damiis  qux  conterraino  Seibre  includuntur.  C^iamquam  H libeat.  Spirali- 
um nomen  au  illas  etiam  ampliare;  ermu  utcunque  ad  reliquas  Spirales  Cnniiter 
redigtmia:,  ( noltrifque  1'ubjicicndx  legibus;  ) atque  Figura:  quas  /^ec/jfrocas  dici- 
mus, ad  Farabolocidiiunlumiliam. 

Q 'od  autem  Spiralis  Archime^tay  aliud  non  (it  quam  Convoluta  Parabola  Apol- 
hmuma  ; lic  evidcntillimc  demonflratur. 


C 

Fig.  100, 


Sumptis  ad  Spiralem  Fig.  200.  MT,  MT;  hoc  cU  MP,MP,  quotlibct;  utioi. 
I,  3,  Sy  7,  &c.  arithmetice  proportionalibus  : 
totidemque  ad  Paraliolam  redjni  Fig  202.  il- 
lis relpeclivc  xqualibus  M P,  M P ; hoc  ed^ 

ID  T,  ra  T : atque  his  proportionalibus  utro- 
bique  Z Y,  Z Y ; hoc  eu  M v,  &c.  Sump- 
toQue  ubivis  Hgurx  Spiralis  termino , puta 
MF,  cui  xqualis  ponatur  F bafis  Pambolx: 
hu|u(quc  altitudo  F n leu  M B xqualis  lenulli 
Peripherix  fe;Slori$  coqtcrmini  radio  M F Hg. 
aoo.  defcripti  : Erunt  ipiie  M f,  p,  fcu  ZY, 

ZY,  rci^lxjfig.  202.  iplis  ZY,  Z Y,  arcubus, 
fig.  200.  iigulatim  xquales. 

Q^uippe,  li  mtelligancur  numero  infiniri  ar- 
cus Z Y. arithmetice  proportionales  ( ut  i,  3, 

Sy  Scc.  ) erunt  hi  omnes  limul  fumpri,  xqua- 
les Icmilli  totidem  maximo  xqualium ; hoc 
cll,  lemifTi  arcus  contermini,  radio  M F de- 
fcripti; pcT  prop.  1.  hujus.  Cui  quidem  fe- 
milii  cuiu  poiiaci^  xqualis  altitudo  Parabolx 
F n,  (euMB,  hoc  dt,  a^regatum  omnium 
PjufeuZY  Hg«  202.  Stnique  tum  totidem 
numero,  tum  propurtionalcs,  ipGs  Z Y arcu- 
bus hg.202.  Brunt  fiiigulx  Gngulis,  refpe^live 
fumptis,  xquales. 

Cum  luque  (int  etiam  ligiDadm  M P leu 
m T fig.  200.  ipCs  M P,  ftu  M T,  fig.  202. 
xquales : Si  intelHgamur  omnia  m,  m,  pundla, 
in  unum  M colligi ; ( toto  Parabolx  axe  in 
verticis  Pun^um  contrado ; ) manentibus  re- 
dUmra  uZ,  raT,  f*Y,  longitudinibus;  re- 
dblque  Z T Y,  in  arcum  fiexis  : Rct^Ungula 
Zf»/*Y,  inSilorcs  contraila  , iplis  ZMY 
femoribus , refpedivc  fumptis , congruent ; 
propter  tum  radiorum,  tum  arcuum  xqualita- 
tcm. 

Sed  Sc£brcs  illi  Z M Y,  fi  numero  infiniti 
intelligantur,  idem  funt,  atque  Figura  Spiralis 
( per  I.  cap.  4.)  ipl^ue  fimihter  RedUn- 
guIaZ^tfiY,  idem  atque  Planum  Parabolx: 

Si  luquc  Tarahok  lic  CmwluU  incelligatur,  m ea  omnia  ex  quibus  conHari  intelli- 
gatur  Kcdlangula,  in  totidem  Sedtores  contrahantur  ; fic  Figura  Spiralis. 

£t  quidem  ea.fit  Spiralis  ( ut  ex  demonlhatis  confbt ) cujus  terminalis  redb  Q. 
ut  M F,  fitxqualis  ipli  B F bfi  Parabolx  ;angalufque  circulationis  tanrus,  ut  con- 
termini Sedtoris  arcus,  duphisiit  altitudinis  Pamlralx : HoccR,  qux  eam  habet 
rauonem  ad  unam  Circulationem  integram,  quam  habet  Parabolx  altitudo  dupla  , 
ad  periplieriam  interam  ejuidem  bale  dclcriptara : Vd  etiam,  ( ii  intclligatur 
axis  B M fupra  Para&lx  vercicero  continuati,  ufque  dum  in  C pun^  occurrat 
ic^x  CF  parabolam  in  F contingenti ; unde,  propter  Parabolx  naturam  , diipla 
futura  eR  C B iplius  B M ; ) eam,  quam  habet  B C ( axis  continuatus  ad  occuHiim 
Tcdlx  Parabolam  in  balispundb  contingentis,)  ad  integram  peripberiam  qux  Para- 
bolx bale  ut  Radio  delcribatur.  . > 

Confbt 
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De  Calcuh  Centri  Gravitatis.  Cap.V. 

Conlbt  autem  , cx  hac  conftruchone,  ( propter  fmgulos  Setllores  Z M Y,  fin- 
gulorum  relpeihve  Reibngulorum  , dimidios-,)  Figuram  Spiralem 

MTTFM,  figura  Parabohex  M F B,  dimidiam  cllc  ; & partes  partium,  rerpe- 
^live  rumptaruni,  dimidias  Quod  iimilitcr  probabitur,  de  quovis  alio  Spiralium 
genere,  quje  cx  quacunque  fit  figura  fic  coiivoluLi.  « 

Confiat  item  (quod  ex  vetermus dubitarunt  nonnulli,  nedum  cx  receniioribus,) 
Figuram  Rctililincain  Cirailo  aequalem  clle  polle ; luijulvc  Scclori  cuilibet : adeo- 
que,  rcibm  Pcnpherix.  Cura  cnun  certa  m ratio  ngurjt  Ipiralis  MTTF,  tum 
ad  Sedorem  conterminum,  ( nempe,  ut  i ad  j ;)  tum  ad  Al  FB  parabolam  , cx 
cujusconvolutione  fit,  ( nempe,  ut  i ad  i ; ) tum  denique  hujus  parabolx  ad  cir- 
ciimlcriptum  rcibngiilum  M BF  n,  ( nempe,  ut  aad  ^ ) erit  contermini  Senio- 
ris Radio  M F dderipti  ( puta  Semicirculi ) ad  M B F n redbngulum  certa  ratio ; 

( erit  utique  xqualis ; propter  | x t x | = i. ) Cum  itaque  nullus  fit  circulus,  cujus 
trienti  non  xquetur  Figura  Spiralis ; nullaque  figura  Spiraliscujus  duplo  non  x- 

?[uetur  Parabola ; nuUaque  Parabola,  cujus  fcfquultcrum  non  xquei  Redangu- 
um  Rcililincum:  Nullus  erit  Circulus,  cm  non  aquatur  Redbnguluni  Rccliii- 
ncum. 

Confiat  etiam  ; fi  dari  poflTit  Altitudo  Parabolx  M F B ( fiii  hujus  ad  Bafin  ra- 
tio) qu.E  rcfpondcai Spirali  MTTFM  (cujus  circulationis  angulus  datam  ra- 
tionem habeat  ad  quatuor  rcitos ; ) datum  iri  rationem  Radii,  Diametrive,  ad  Pe- 
riphcriam  Circuli. 

Sed  & cadem  F C qux  Parabolam  tangit  retento  codtm  cum  B F angulo,  C F B; 
eandem  etiam  curvam  tanget , pollquam  in  Spiralem  coavoluta  luent  Parabola. 
Nam,  qua  ratione  probabitur  omnes  m Parabola  redbs  uiT  ordmaiim-applicatas, 

( tum  quae  funt  fiipra  B F,  lum  qua-  fiim  infra, ) fbla  B F e.xcepta,  ad  C F conun- 
gentem  non  pertingere;  eudtm  ollcndctur  neque  ad  cam  pertingere  cafdem  con-, 
volutas  in  litum  MT  in  Spirali,  Qinppc  fi  ( verbi  gratia  ) ad  M F fig;  200.  ita 
confiituta  litFC,  ut  ad  illam  non  peningcra  rc^taiMT  pundhim  T,  ctiamli 
cxtcnla  Z T Y curva  m reibm  fificretur  ad  iplam  M F pcrpcndicubris  ( pofiu  , 
etiam  T M,  fcu  T ra,  in  litu  parallelo  ad  F M,  leu  F B,  ) quod  fit  in  Parabola : 
multo  minus  ad  eandem  F C pertinget  idem  T punilum  in  Z T Y inde  recurvata  ; 
concurrente  refb  T ra  ftu  T M cum  rcifia  F M,  in  eodem  M pundlt^  quod  fit  in 
in  Spirali. 

Unde  Icquitur;  eundem  elTe,  ad  tangentenj,  angulum  MFC  in  Spirali,  atque 
(qui  huic correfpondet ) BFC  in  Parabola. 

Et  confeqncnter ; li  intelligatur  F ( verbi  gratia ) in  fine  circulationis  primx, 
reibque  ( ad  M F perpendicularis  ) M C , Tangenti  F C occurrens  in  C ; em 
ipla  M C lig.  200.  ( principio  Spiralis,  & contingente,  intercepta, ) ipfi  B C fig. 
202.  (Parabob  axe  ad occurfum  ungentis  conemuato, ) arqualis;  (^propter  an- 
gulos ad  F utrobiauc  xQuales,  adeoque  fimilia  trian^la  redbngub  ; ) hoc  efi , 

( per  modo  denionilrata, ) integra;  Penpherise  radio  M F dclcripta^  leu  Periphe- 
rix  circuli  primi : ( ponitur  ciiim  P',  m termino  prima:  circulationis  ; adeoque 
circulationis  angulus,  quatuor  replis  aequalis.  ) Id  quod  ab  fufiusoften- 

ditur,  in  libro  de  Spiralibus  ; cftquc  iptius  Circuli  quadratura,  mde  dedudb  ; quo 
pracipue  collimallc  videtur  in  illa  de  Spiralibus  domina. 

Sm  ubivis  alibi  ( quam  in  fine  circulationis  primse  ) intelligatur  illud  F pun- 
ifium  ; puta  in  fine  lemicirculationis  primi^  vel  primi  quadrantis,  vel  ubivis  alias : 
idem  confequi  licebit.  Quippe  lum  M C fic  duib  ( redhe  MF  pc^ndicularis , 
& F C tangenti  occurrens  in  C,  ) erit  cadem  pars  ( puta,  vel  Icmiuis  , vel  qua- 
drans, vel  pars  alia  prout  res  tulerit,  ) integrae  peripheriae  radio  illo  M F defaipta^ 
qinctfi,  circubtionis  integra:,  expoliu  circulatio. 

Sed  & inde  etiam  Icquitur;  Curvam  Spiralem  MTTF  fig.  200.  curvx  Para- 
bolicx,  corrcfpondenti  MF  fig,  202.  xqualcm  e*flc.  Quippe  n inielli^nturiuro- 
biquc  fumi  prtes  anulog*  infinite  exigua- ; in  quibus  itaquctangcmium  FC  re- 
Ipcdivariim  pamculx,  proiplis  F T curvis  habeamur  per  def  i.  cap  4.  ( utpote 
quibus  dificrunt  ratione  data  quavis  minore;)  m&YT curva,  limiliter,  pro 
YT  fcib,  eidem  aquali:  adeoque  minutaTnlinea  TY  F,  uirobigue,  pro  Trian- 
gulis redangulis ; & quidem  ( propter  aquales  utrobique  relj&livos  angulos 
ad  F ) invicem  fimilibus  ; qua  itaque  & latera  habebunt  proportionalia : Erunt , 
propter  Y F rciUs  utrobique  aquales,  etiam  F T ( refpe^rc  fumpot ) itidem 

xquales* 
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xqualcs.  Cumane  hoc  ubique  contin^ ; erunt  omnes  F T curvam  Spiralem  con-  Fig  .aoo, 
ftitucnies,  xquales  omnibus  F T conftituenubus  curvam  Parabolicam;  hoc 
M T T F curva  fpiralis,  xqualis  correfjxjndcnu  M F curva;  Parabolicae.  Quod 
dcmonflrandum  erat.  Idem(|uciliasdemonilravimus,  in  Trai^tu,  Curvarum 
Tridatui  deCycloide  fubjunfto. 

Quod  etiam  in  aliis  Spiralium  gimeribus  non  minus  valet.  Si  intelligacur  enira  ^ 
eadem  MFB  fig.  202.  non  jam  ut  AfoUoniana  Parabola,  fcd  ut  Parabolocides, 
Hyperbob,  aliave  ad  libitum  figura,  in  minuta  Redangula,  m refolutae 

quae  ( punilis  omnibus  m,  p,  in  unum  M colleilis,)  in  totidem  Sedtores,  ( Reilan- 
gulonim  dimidios,)  redicantur:  qui  quidem  vcl  finiiles  inter  fe  erunt,  fi  eadem 
ponatur  ubique  ratio  reoarum  Z Y ad  mT;  vel,  fi  fccus.  dillimiles;  (eam  uti- 
que rationem  habebit  femoris  cujurvisai^ulus,  ad  quauior  reclos;  quam  habet  Z Y 
ad  integram  Peripheriam  radio  mT  defcribendani : ) alia  atque  ^la  Hem  Spira- 
lium genera. 

Neque  refert,  utrum  MF  fig.  202.  Ct  curva,  an  Re£la;  fcd  nec,  utrum  ad 
unum  M verticis  puniltum  terminetur,  an  fixus.  Quippe  fi  int^rum  Re^ngii- 
lum  M fi  F n fic  convolveretur,  ( toto  M B latere  in  unicum  M pun<^(um  collecto, 
latereque  ri  F in  arcum  curvato,)  Spiralis  hinc  oriunda,  Circulus  eilet ; vel  Seclor 
Circuli,  qui  catn  habeat  ad  int^rum  circulum  rationem  quam  F n ro^ta  ad  peri- 
pheriam radio  B F vel  M n defcrtptam. ) Ei  quidem,  fi  Trilineum  M F B,  ubi- 
vis truncatum  redb  mT,  imelligcretur  fic  convolvi;  hpc  faltem  inde  fequcrctur 
difcriminis,  quod  non  jam  ^ puni^to  utM,  ordiretur  findis  fig.  200.  fed,  k rc- 
ila  aliqua,  ut  M T. 

Hoc  intcrim  omnibus  commune  erit ; Ktmpe,  Figuram  Convoluiionc  fiiflam, 
ut  MTTF  fig.  200.  dimidiam  efle ejufdem  evolutz,  ut  MFB  fig. 202.  propter 
fingulos  ZMY  fetitores,  fingulorum  Za^i  Y redlangulorum  refp^ive  fumpto- 
rum,  dimidios. 

Item ; Tangemem  F C,  fig.  202.  retento  ana^  C F ^ tangentem  etum  fore 
figur.c  convellit*  MTTFM  fig.  202.  Quipp,  ^ hic  non  minus  Votinebit 
przccdcns  demonflratio,  qua  oflciidcbatur  hoc  Antingere  in  Spirali  Arcbimedea. 

Siemni  rcitzmT,  pundhira  T m ZTY  rcila,  fig.  202.  ad  T C ungentem  non 
pertingat;  multo  minus  ad  eandem  pertinget  m eadem  ZTY  recurvata,  fig.200. 

Quod  ipfum  obtinet  etiam  vice  verfa:  Si  enim  convoluu  curva  FT  fig.200. 
explicanda  imelligatur  in  corrcfpondentcm  FT  Hg. 202.  auannuam  T propius 
accederet  ad  T C ungentem,  non  umcii  eo  pertingeret : Nifi  laltcm  explicanda 
eflet  in  lineam  rc61am,  ( quod  in  Circulo  fic ; cu)us  explicata  airva,  eadem  futura 
efl  cum  parallelogramnit  pridem  convoluti  latere;)  quippe,  hoc  cafii,  explicata 
Imca  cum  tangente  comcidct ; qux  enim  fupponatur  redta  redUm  contingere,  alia 
noo  ent  quam  ipfa  redla  ; quippe,  nifi  coincidat,  iccabit  Si  vero  adhuc  ulterius 
. explicanda  intcliigatur  figura,  ut  non  modo  ad  ipf^  F C pertingat  T,  fed  tran- 
feat ; adeoqucFT  recurva  fiat,  m contrarias  partes  ikxa:  etiam  adhuc  eandem 
F C,  fed  ad  contrarias  partes,  tanget.  Cum  enim  flexionis  angulus,  qui  idem  efl 
atque  angulus  conudUis,  magnitudinem  vel  nOilam  habeat,  vcl  inHmte  exigaaOi 
( live  fic  rcdbe  & curv*  conudlus,  five  duarum  curvarum  exterue  vcl  intcme  lAn- 
gentium, ) quod  ad  prop.  ly  cap.  2.  oftenluin  efl;  eadem  qu*  prius  fuerat  mane- 
bit recb  contingens  FC,  utcunque  Hedlatur  (modo  iie frangatur,  ut  angulum  fa- 
ciat, rcdlilineo  zqujpollcnicm,)  FT  curva,  in  pundlo  F. 

Sed  &,  qua  ratione  hinc  infeicur,  f ob  cognitum  in  parabola  pundlnm  C in  quo 
cum  axe  produdlo  Tangens  occurrat,)  Archimrdia  Circuli  quadratura  per  T^n- 
glnteni  Spiralis ; idem  etiam  fimili  ratione  colligetur,  ex  aliis  innumeris  Spiralium 
generibus,  cx  convolutis  figuris  oi^dis,  in  qiiibus  idemCpunAum  pimerct^* 
nofeicur.  Cum  enim  MB  fig.  202.  altitudo  ngurz  convolvendae,  aequalis  fit  om- 
nibus ZY  arcubus  iig.2O0.  fimul  fumptis:  (1  quocunque  modo  collui  poterit 
quam  habeant  illi  omnes  ad  contermini  Sedloris  arcum,  quemque  hic  haKat  ad  in- 
^gram  peripheriam;  conficietur  negotium.  Qiiippc  cognita  MC  fig.  2CO-  (cu- 
julcunque  Spiialis,)  cognolcitur  etiam  (eidem  xqualis)  BC  Hg.  202.  adx>que, 
quam  habeat  ea  rationem  ad  cognitam  M B fig.202.  hoc  ^ ad  omnes  ZY  fig.200. 
adebimc  & ( cum  horum  ad  arcum  Senioris  contermini  ratio  noca  ponatur,)  ad  ar- 
cum ^edloris  contermini,  & propterea  (cum  huius  ratio  ad  integram  peripheciam 
nota  ponatur)  ad  circuli  peripheriam  odio  MFng.200.  vcl  BF  fig.102.  deferiptam. 
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De  Cdlcuh  Centri  Gravitatis.  Cap.V. 

Itcffl  M F figurz  convohrtndfc  fig.  202.  aqualem  Ciirvx  figurae  conTolutc 
MTTP  fig.  200.  Qnipfx  Dcmonfkrtrio  j»ius  adhibita  in  comparatis  invicem 
AfdUmana  Paraboia^  & ^irali  Arcbimetica  \ in  aliis  non  minus  obtinet-  Nempe, 
in  partibus  infinite  exiguis,  habenda  efie  mrohiqiie  T Y F trilmea,  pro  Triangulis 
re^languiis,  & quidem  ( propter  aequales  utrobique  ai^ilos  ad  F ) invicem  fimih' 
bos;  adeoque,  propter  «quales  utrobique  Y F,  aequales  itcm  erunt  FT ; atque 
hoc  (bnper.  i^ualb  itaque  tota  MF  curva  fig.  202.  toti  M T T F fig.  200. 

Ecpropterea;  ex  cognita  vel  figurz  Spiralis  magnitudine,  vel  Curvz  Spiralis 
loi^cudine;  fimiliter  cogaofHcur  vd  Magnitodo  figurz  cujus  convoliitione  fit, 
vclIx>ngiaido  lineae.  . Et  vice  verfa. 

Ut  autem,  ex  convoluta  Par^la,  Archimetiea\  fic,  ex  pjraboloei- 

dibus  convolutis,  fiunt  Spirales  aliz;  quarum  radii  MT  crefeunt  in  ratione  angu- 
lorum AM  T duplicata,  triplicata,  aliafve  multiplicata;  vel  lubduplicata,  llibtn- 
plicaca,  aliafve  fubmaluplicata;  aut  etiam  ex  his  utcunque  compofita. 

Qu^  eodem  modo  oilendi  pocefl  quo  in  Parabola  la  oflenium  efl ; flimptis 
Paraboloeidibus  idoneis,  inquiWrefhc  Mfi,  Mu,  fic  dividantur  ut 
&C.  hoc  eft  Z Y,  Z Y,  &c.  fmt  ipfis  M P,  M P,  &c.  proportionales,  ( quo  (esores 
ZMY  fig.  200.  ex  re^ogulis  Z/u|uY  fig.  102.  convolutis  fa^i,  fimiles  finr,) 
Parabolocidifqoe  curva  per  ipfas  Z Y,  Z Y,  reflas  tranfeat.  ( Quod  aliis  .iJiifquc 
modis,  pro  variis  Paraooloeidium  generibus,  faciendum  crij. ) Hoc  cnim  ta^to, 
offendetur,  ut  prius  in  PanUmla,  lingula  Rc6buigula,  in  refpo^vos  Sedorea, 
ipfbrum  dimidios,  convolutum  in : rciiquaque  quz  hinc  fequuntur. 

Cum  vero  alius  occurrat  modus  expeditior,  aliunde  fumptis  principiis,  idem 
przfbndi;  ( neouc Icdlori,  credo,  difplicebic  varietas;)  rem  iic  aggrediemur;  ea 
methodo  qua  ad  Aritbm.  Injin.  prop.  gd.  &c.  ufus  furo. 

In  Spirali  Arcbimetkay  M'^Tr,  fig.  zpp.  fumptis  Senioribus  fimilibus;  ad- 
eoque tRm  radiis  MT,  M<P,^cc.  hoc  cf^  MP,  MP,  &c.  tura  angulis  PMT, 
PMT,  &c  amhmcdcc  proportionalibus ; ut  1,2,  3,4,  &c.  Erunt  arcus  PT, 
PT,  ( utpote  in  ratione  quz  ex  radiorum  M P,  & angulorum  MPT,  rationibus 
componitur,)  ut  i,  4,  p,  td,  dx.  feries  Secundanorum ; (nempe  uno  gradu  al- 
tior  quam  dl  feries  Radiorum  M P,  propter  angulos  MPT,  in  ratione  leriei  Pri- 
manorum, feu  anthmetice-proportionalium: ) adeoque,  fi  in  reflas  expandi  intel- 
ligantur,  erunt  ut  totidem  ordinatim-applicatz  in  complemento  Parabolz,  ( axem 
habente  MP;  altitudinem,  ipfi  PF,  non  ut  prius  hujus  dimidio,  zqiialem, ) ut- 
pote m ratione  duplicata  axium  MP,  MP:  (quales  fiint  PT,  PT,  complentes 
Semiparabolz  compiemeacum  MTF  n fig.  aoa.  fumptis  BF,  Fu,  fig.  202.  «qua- 
libus ipfis  MF,  FOP,  f%.  ipp. ) fic  proptcrca,  fimu!  omnes,  (hoc  efl  MTP, 
fpiralis  compleyienaini  ad  conterminum  fedlorcm,)  zquamur  Trienti  R&^languli 
Parabolz  circurofenpci;  hoc  cft,  | MPxPF,  feu  |MllxnF,  (per  i.  vd  d.  hu- 
jus. ) Eflque  Conterminus  Sailor  M P F M,  ( utpote  ex  araibus  arithmetice-pro- 

rortionalibus  conflatus,)  =r|  MPxPF,  (per  i.  hujus.)  Er»,  figura  Spirahs 
utpote  Sedoris  refiduura,)  = 1 M P x P F,  ( propter  i — | = « ; J boc  cft,  (propter 
^d  Se<^lorem  coutermmum,  uc^,  ad  3. 

Nequis  autem  hzfite^  cur  parabolz  MFB  fig.  202.  altitudinem,  jam 
ipfius  arcus  contermini  F F fig.  ipp.  longitudini  zquaiem ; quam  prius  feco|n 
arcus  PF  fig.  200.  dimidiam:  ratio  la promptu eft  Cum  enim  retinentibus  fiiarn 
fingttlis  longitudinem  rodis  Z Y,  utut  m axem  curvatis ; dura,  in  redis  M &,  cem- 
tranuntur  in  unicum  m puodum;  adeoque  Parabolz  magnitudo  decreiaic; 
nccdic  efl  ur,  in  tlF,  re^e'(»  arquales)  protrahantur  piuca  in  Jif, 

( quibus  refpondeam,  in  Seftore  S^li  contermino,  arais  O O ; ) adeoque  Gnn- 
plemcnti  roamitudo  creicau  Et  propterea,  dum  complementum  conlidoaAms, 
(juxu  hanc  nypothefin,)  facienda  erit  It  F (complementi  Semiprabolz  (qi  Be- 
miparaboloeidis  bafis ) i^i  POF  i<miper zqu^is,  ( quicunque  fuerit Parab^ fcii 
Parabqlocidis  gradus,)  utpote  quz  ex  omnibus  ht,  (hoc  efl,  onmibui  OO,) 
componitur.  Dum  vero  Parabolam  vcl  ParaboIocKlem  figuram  MRB.(juxu 
priorem  hypothcfin  ) confideraaus ; facienda  ellMB  parab&  k»  pgutboloeidis 
altitudo,  ( non  quidem  omnibiis  OO,  hoc  cfl  ipli  POF,)  feddmnibuiZ  Y iimulr 
liimptis  zquaijs:  hoc  cft,  in  Spirali  Art:bimedc»y  (propter  ipfas  MT,  adeoque 
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fi&loo.  arithraeiicc  proportionales,)  aequalis  lianiffi, arcus  POF;  Sed,  fip,» 
dienc  ipHcMT,  adcoqueZY,  utillaruia  Quadrata  (ioi  in  duplicata  ratione  an- aoo, 
gulorurn  PMT,)  hoc  eft,  ut  ieries Secundanorum ; cfl«  MB=4POF;  Si  m 
Series  '^rmuorum ; cflet  MB=jPOF:  Etlicin  altis  gradibus,  prout  cuiu&uc 
ratio  ppllulavcrit ; per  pro^  i.  hujus.  (Quod  in  yirithnctic^  IfiJinttoruMy  prop.r. 

& Ruentibus,  fulius  oftendimus. ) Atque  hinc  cft,  quod  dum,  in  complemento 
confiderando,  reputamus  omnes  00,  hoceil  st,  invicem  aquales:  inPambola 
fcu Parabolocidc,  reputamus  iplu  rcitas;  hoc  dt,  inSpiidi,  arcus 

R Y ; continue  crdccmcs,  in  ratione  ipCurum  m T,  Icu  M T,  redarum.  Quae- 
cunque emm  fuerit  iplarum  Z Y dicentia;  dummodo  idem  (it  angulus  Zm  Y 
fcuZMY,  caderoque  Radii  MO  Idi  mO  longitudo;  eadem  ubiqnc  erit  ipGus 
2T  Icu  00  loomtudo.  Tantundem  utique  funt  Triangula  Zmi,  2 mr,  at- 
que Sedores  ZMY,  OMO,  rdpe^ve  (umpu;  per  1 a hujus.  Qux  aliquanto 
fulius  explicanda  (mtabam,  quo  clarius  percipiantur  omnia. 


Eodem  plane  modo  ; fi inteUigatur  Spiralis  MTTFHg.  203.  ita  confinii,  ut,  ^ 
(illatis  angulis  PMT,  P MT,  arithmetice  proportionalibus,  (ut  prhis;)  radii 
MT,  MT;  ieuM^Mp;  iintin  eorum  ratione  Duplicata  ; feu,  ut  feries  Se- 
cundanorum : manikllum^  Arcus  pT,  pT,  feriem  cBe  Tertianorum  (uno 
gradu  aluorem  quam  elt  Series  radiorum  Mp,  Mp,)  utpotc-quorum  lauones  com- 
ponuntur ex  rationibus  radiorum  Mp  ( ouarefl  ^les  Secunmuionim, ) & angulo- 
rum PMT  ( quae efUdies Primanorum ) re(pe<!:live  fumptonim.  Puu,  ut  redz 
pT,  pT, H^a04.  diamciro  MP  ordinatim-applicatz,  in  paraboloeidis  comple- 
mento MPF>  Cujus  quidem  diametri  M p,  Mp,  fuot  utSccun^na,  five  Qua- 
drata arichmetice-proportionahum  > ordinatmiappljcatzpT,  pT,  ut  Tertiana, 
feu  arithmctice-proportionalium  Cubi : Adeoquein  Diametrorum  ratione  Subdu- 
plicace-Tripbcata.  Quz  itaque,  fi  squalibus  intervallis  fumeremur  (non,  uti 
nuoefunt,  propter  Mp,  Mp,  in  ratione fecundaaorum ; ) hocefl,  ut  ordinadm- 
af^licata:  ad  diametros  M p arithmetice-proportionales;  leries  efl^t  Indicem  ha- 
bens |.  Quarum  itaque  ratio,  ad  maximam  toties  fumpum ; hoc  efl , ratio  com- 
plementi MTFP  aaParailelogrammumcircumrcriptumMBFP;  m x ad|-l-i 
= 1;  feu  ut  2ad  T*  autem  Sedor  PMF  Hg.ao;.  ad  idem  Paralklpgnun- 
roum,  ut  1 ad  1 : ( zquatur  enim  Sedor,  UQ  notum  ell,  (emiiTi  redanguli  qu^  ii- 
lius  Radio  & Arcu  comprehenditur. ) Cumiuque  ( propter  Gngulos  arcus  pT, 
fingulis  redis  pT  relp^ive  fumptis  amuales ; & ea^era  utrobiquc  altitudinem 
MP;)  Complementum  Spiralis  M T F P hg.aoj.  zqualefit  Complemento  Para- 
boloeideos  MTFP  hg.  104.  erit  Complementum  illud  Spiralis  MTFP,  ad  Se-, 
doren)  conterminum  PMF;  ut  f ad  ( ; feu  4 ad  5 : £c  confequemer  ( qood  reli- 
quiuneij ) Figura  Spiralis  MTF  M,  ad  eundem  Sedorem,  ut  t ad  j.  ( Quod 
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Fig.  103, etiam  pmis  oflcnfum  erat  ad  § A.  ) Arcufc^ueTFHg.  103.  comnlentcs  Hgnrain 
^04.  Spiralon  MTF;  UQtundem  kint  attjue  rcit^  Tftigi204.  complcnus  Bilmeiim 
MTFM.  (Uti cuarnipfjc  Tti  Hg.  ioi.  untundem  Tum  atque  T F arcus  tig. 
199.  complentes  tiguram  Spiralem  MTF  M ; feu  , qiu  arcubus  PT  deiimt  ^ 

' cooipicndura  Sc^iena conterminum. ) Cumcuirari-dte  pt  complentes 

* Itim  MFPhg.  204*  tamundciD  finraiqiic  pl  arcus  complentes  Seniorem  MtP 
tig.  203.  ( otpotc  utrobique  arithmeoce  pioporuoiulcs,  & maxima  maxiini  jc- 
quolis,  ea^mqne  utrobKjue  altitudo;)  lintque  rc(^txpT  untundem  atque  pT 
arcua:  Icquuur,  Reflas rdidnas  T f,  laiuundcm ellc atque rdidiios arcus  TF 

N.  Sed  & itmul  innotefcit,  cx  cujus  Paraboloeidcos  convolimonc,  orianir  expofira 
Spir^K,  cujusradiiMT  fint  in  duplicau  mionc  angulorum  PMT.  ‘•Nempe 
Parabolocidc<.«Semicubicalis,  ( quipM  uliselt  MTF  curva  fig.  204.  ut.  escon- 
ftruibonc patet ; ) hoc efl,  cujus ordinaum-applicacx  Tp  in  complemento,  iint 
in  dumetrorum  M p ratione  Subduplicatc -Triplicata  : & propierea  in  Paraboloel- 
de,  ordinatim-apphcatse  T d,  hocclt,  pM,  in  diametrorum  Md,  hocclt  pT,  ra- 
tione Duplicata  Subtriplicata:. 

Cujus  quidem  Paraboloeidcos  Ratis  B F,  a-qualisetlc  debet  ipfi  MF  Terminali  in* 
Spirah^AIiitudo  vero, non  aequalis  ipti  MB  lig.204.  hocclt  arcui  PF  Hg.  203.  tcu  ag- 
gregato omnium  O 0 ( quales  in  fig.  199,  200.  conlpiciuntur ; ) led  m ca  ad  iplani 
M B Hg  204.  ratione;  qux  cR  ( bgui a:  natura  rite  perpenla  ) omnium  Z V , ad 
omnes 00,  teu^T,  (quales in  Hg.  199,202.  confjaiciuntur : ) Hoc  eft,  m pra;- 
tenti  catu  ( propter  iptasMT,  ad^ueZY,  Icricm  Secundanorum  , ) ut  tad-3. 
Adeoque,  H Parabolocidis  Semicubical»,  cujus  balis  fit  B P' , altitudo  \ M B,  Hg. 
204..  omnia  reclangula,(  qualia  Zfif«Y  fig.  202.  ) in  totidem  triangula  ( ut  ZmY) 
Icu  Scitores  ZMY  ( prout  in  fig.  200. ) convolvi  intelbgantur hctfiguia  Spira- 
lis MTP'M  Hg.  203.  aequalis  itlius  Paraboloeidcos  femilH.'  Qiix  codtem  modo 
demonltramur,  quo  eadem  dc  Parabola  & Spirali  Archhnedea  oRcnduntur,  ^ C,D,E. 

Idemque  ex  calculo  patet.  Cum  enim  Index  leu  Exponens  Idiei  Complementi 
MFPHg.204..  fit  ( ut  rupraotlentiimett)  J;  adeoque  iplius Paraboloeidcos  MFB, 
|;  erit  hujus  ad  circumlcripium  Farallclogrammum  M P F B,  ( per  propz.  hujus) 
ut  r,  ad  T |;  teu  3 ad  j : Adeoque  fi  (exteris  manentibus  ) turaatur  altitudo  lub> 
tripla,  ( quod  faciendum  eilc  olkndiraus, ) fiet  ratio,  ut  i ad  : Et  conlcquenier, 
(qux  hujus  cR  dimidia,)  figura  Spirahs  M T F M Hg.  203.  ad  idem  ParaUcle^- 
grammum  M P F B Hg.  204.  m t ad  10  ; hoc  eR,  ad  P M F Hg.  203.  Sedforem  con- 
terminum, ( Parallclogrammi  dimidium  ,).ut  i ad  y.  Quod  lien  ckberc  ; fupra 
oRenliim  cR. 

O.  Similiter  etiam  oRcndetur,  (ut  ad  § I , K. ) Curvam  iRins  paraboloeideos  fic 
conRrudti,  aequalem  efle  curvx  Spiralis  MTFfig.  203.  Verum  hujus  Paraboioci- 
deos  Curvi,  aequalem  redlam jam  olim  exhibuit  Netlius  noRcr,  ( Anno  i^y7- 
omnium  primus, ) &,  ppR  illum  alii ; (quod  in  Tradatu  Curv>aum 
pag.91.  (nunc  yji.)8rli^q.  oRcndiraus.Ergo,ipfi  MTF  Spirafi,acqualisrc«ifci exhibe- 
oitur  ; Suppofita  circuli  quadratura,  quxhic  neoilaria  erit  ( ut  cx  prxdii!:bs  pa- 
cet ) pro  defignanda  Paraboloeidcos  ahiuidine , quae  exqKifitx  Spiiali  conveniat ; 
uepote  cujus  utitudo,  zquaiis  ellc  debet  trienti  arcus  P F. 

Quodque  de  reda  hujus  Spiralis  curvx  iquali  oflenfum  eR ; (Imilitcr  &.  aliis 
Spiralibus  accommodabitur,  qui  ex  cjulinodi  parabolocidibus  aliifvc  figuris  convo- 
lutis fiunt, quarum  curvis  iqualcs  red^  allignari  poliunt.  De  quibus  fnfius  egeramus 
inTradhitu  'DeCurvarttm  ‘EtOtu-VN,  prxfcniro  pag.iii.  dcfcqq. (nuncytf3.  &c.  ) 
p.  Ad  eandem  formam  procedendum  erit,  in  aliis  Spiralibus , quarum  Radii  M T, 
fintin  angulorum  PMT  ntione  multiplicata,  Hibmultrplicata,  vel  ex  bis  utcun- 
que compofita-  Sunto  enim  verbi  gratia,  ( ut  una  vice  omnes  ablblvam, ) iplar 
MT,  feu  MP,  fig,  203.  lenes  Exponemem  leu  Indicem  habens  erum  naque 
arcus  PC  ( utrote  m ratione  ex  Radiorum  & Angulorum  rationibus  compofica  ) 
feries  uno  gradu  altior  ; adeoque  Indicem  habens  ^-|-r.  ideranue  Index,  per 
S divifus,  erit  correlpondcntjs  M T F P Complcmcnu  Paraboloeiacos  ( fig.  204.  ) 


Hujus  Parabolocidis  (cujus  itaque  Index  crit --y~— ;)  Baiis  ponenda  erit  xqua- 

A I I 

lis  ipfi  MF  fpiralis  Terminali  rcdi.  Altitudo  vero,  qui  ad  arcum  Se»^loris  con- 
termini PF  eam  habet  rationem  quam  Serici  latio  pofhiiat ; nempe  quam  habent 

• omnes 
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orant:#Z  Y,  leu  M T,  ad  totidem  maximo  xquales ; hoc  effc  ( propter  fcrici  Indi- 
cem S^)  ut  I ad  J -4-  r (per  prop.  i . hujus.  ) (^se  quidem  Parabola  leu  Para- 
boloeidcs  tftKigurz  Spiralis  dupla  ; Curvaque  illius,  hujus  curvte  aequalis;  Tan- 
genique  illius  cum  Parabolae  fcu  Paraboloeidis  Ordmacmi<applicata  in  pundlo  con- 
ta^bis , eundem  angulum  lacit  quem  lactc  Tangens  Spiralis  curo  hujus  radio  reljx:- 
^ivo. 

Si  vero,  vice  verla,  quxratur  quanani  Figura  Spiralis  expoGta;  Paraboloeidi 

S 


conveniat;  puta  cujus  Exponens  Ct — . Erit — 

P P ^ 

ergo  /=  1, 


( ut  ex  diclis  patet ; ) 


- , qui  Index  erit 


Seriei  radigrumMT  in  Spirali  quifita  ; cujus  rciU  terminalis  M F futura  dl  Pa- 
raboloeidis bali  aequalis ; angululquearculationis  talis  ut  Sc'cIoris  Arcus  conter- 
minus eam  habeat  rationem  ad  expofiue  Paraboix  vel  Paraboloeidis  altitudinem, 
quam  habet  ad  i.  Quod  ex  mododemunllratis  lacile  colligitur. 

Supcrdl,  ut  Centra  gravitatis  exquiramus.  Quod  eodem  modo  Hct  atque  in 
Propohiione  prxccdcntc  fadum  ell.  Polito  enim,  ut  illic,  Ppro  periphcria  primi  q 
circuli;  cujus  pars  infinitclima  fit  7";  radius  jP;  fimiliumque  lectorum  radu,  «t- 
cunque  crelcentes,  n ; quibus  rdix)ndcant  in  eadem  rauone  / : Erunt  finules  Sc^o-  ®'  » 
n*  T 

res  quilibet  (cu  — ^ ; eorumqueab  M diihntia  Centrorum  gravitatis  re- 
Tu  R * 

T.U  s 

fpcdlivc,  M R = I « ; adeoque  i P M F,  eorundem  diftanta  R S = — ~ ;ab  EMG, 

3 A 

diltamia  RX  = nempe,  in  ea  ratione  ad  R M,  quadi  Sinus  Re^us  illic, 
hic  Co-finus  leu  linus  complementi,  anguli  PMR,  ad  Radium  : ) Et  propicrca, 
filigulorum  rcfpdlivc  momenta  refpeihi  redse  PMF,^—- x — = ; rc- 

17-  5 7^  ^ ^ ^ ^ ^ 

fpe^u  re6lae  EMG,  = - Vel,  ( neglofio  T',  ob  caulas  ad 

' z R i R I R* 

t$  ^ s tt  ^ At 

§E.  prop.  pracccd.  traditas,)  illic,  - \ hic,  — . Atque  hoc  quidem  oniver- 

I R 3^ 

lalitcr,  quacunque  ratione  erdeaot  radii  MT,  quos  rt  dicimus  ufquead  eorum 
■unximum  N,  qui  fit  MT  terminalis- 

Et  propterca ; Si  crclcant  M T,  Heu  «,  in  ratione  angulorum  P M T arithmetice 

proportionalium,  quos  -*  dicimus ; erit  « = ^ iP,  ( hoc  dl,  in  eadem  ratione  ad 

R radium  circuli  primi,  qua  ell  /t  ad  7^;  hoccit,  angulus  expolitus  PMT,  ad 
quaiuor  reflos ; fcu  illius  anguli  Arcus  m Circuli  primi  periphcria,  ad  periphe- 

n*  T a^RT  g n^sT  s RT  g n*x  T ^ 

riam  integram;  ) Adeoque  i * 

Qui  dl  callis,  Spiralis  ArcUmedeie^  capite  przccdcnte  cxpofinis. 

Si  vero  crefcaiit  M T leu  0,  in  angulorum  a ratione  duplicata  , triplicata , ali- 
* 4 * 

afve  miiluplicju  ; erit»=  — vel«=^^,  & fic  porro  prout  I3tk>nu  mul- 

upluau;  gnuJus  poftulaverit.  Adeoque  — ^ ’ “ 

n'xT  a^^x/rr  ,.n'T_a‘JlT  « ’ j ^sJlT  ri^xT  _ fi-xRT 

■”  3?“"  ’ ije  7 ’ "iJ?  • 3^’  iie^ 

& lic  porro,  prout  res  pofiulaverit. 

Si  crclcant  M T feu  «,  ia  angulorum  u ratione  fubduplicata  , fiibiriplicata , 

. X X X X X 3 aliafvc 
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aliafve  rubnuilcipUcata  ; erit  n~  Ry/  vel  « = atque  fic  porro. 

n^T  aRT  a n^sT  , ^rr  i asRT  , a . n^xT 

=1? 

axRT  . a , bt  ! VI  asRT 

; Vcl—  ={^rv>  7S.  = 

& * Atque  fic  porro,  ut  cafus  poftulaveric. 

Si  creibmt  denique  MT  in  angulorum  a ratione  aliqua  quz  compofita 
fit  ex  multiplicata  & fubmultiplicata ; puta , fubduplicau  triplicaue , Icu  ut 

t$  ^ tt  a J7  * 7^  Jj  ^ * W t r 7~ 

Va’:  Erit»  = ^v'^  = y-ffVy  ;adeoquc  — ^ = 

a*jST  ,a  . h'xT  a*xRT  , a ^ 
er</ —ip~  r alibi, prout 

aiJuGjuc  compoCdonis  gradus  pcAulavcrit,  muatis  tnuundis. 

7 

Ut  igitur  habeatur  fumma  Omnium—^;  hoceft,  jpfa  figura  Spiralis,  quo- 

cunque  donum  multiplicatae  feu  fubmultiplicatx  fcu  ex  his  compofitx  rationis 
gradu creicam  MT  leii«:  id  laliem requvitur  ut  habeatur  fumma  ommutn 
velrmi».  a\  velem»,  a velmm.  «,  vel  o»r».  V’«’,  vel  «»»».  a \ aliave  ilbuf- 
modi  fumma  prout  resmllulaverit : ( Quod  univerfaliter  obtinebitur  per  prop.  r. 
hujus.  1 Quippe  hxc  fumma  ( per  analogam  ipCus  “P  potdbtera  divila  ) duila 
in  1 ^ T,  vcl  ( ncgleSo  tandem  T,  ob  caufas  § E.  prop.  pracccd.  traditas, ) in  J yP ; 
exhibet  Spiralis  figurat  magnitudinem.  Quam  & ante  habuimus  § A. 

tt^s7  xT 

Ut  autem  habeatur  fumma  ommum  — ^ , vel  omnium : hoc  ell,  illi- 

. 3“  iR' 

us  figurx  fpiralis  momentum  refpedlu  PMF’,  velF.MG;  adeoque  (momento 
per  magninidinem  divifo  ) Dillantia  Centri  graviiaiis  ab  illis reilis : Id  requiritur, 
ut  habeatur  furomaomnium  vel  omnium  a*  j,  a ‘a;  vel  omnium  a*j’ 

a’a;  vel  omnium  j Va’,  a ya> ; vel  omnium  j ^ra’,  a V’a>,  (hoc  eft,  omni- 
um as,  aa;  ) vel  omnium  s Va’,  aV  a’,  (hoc  eft,  omnium  a*sVa,a‘aVa;) 
aliave  ilbufraodi  fumma  prout  expolitus  caiuspoltulaverit.  .Quippe  haec  fiimnia 
( per  analojgam  ipIiusjP  potclbtem  divila  ) dudb  in  \R  T , vel  ( negledto  T\ 
in  ( ; exhibebit  totius  momentum  refpedlu  redlarum  PMF,  EMC;  atque  ad 
has  aut  illas  partes,  prout  lignum  -(-vel  — pravaiuerit ; ut  ad  prop.  praeced. 

oflenliimell.  Undeetiain  ( ut didlumell ) colligitur  Cenvigravitatis ab  illis  re- 
dhs  dillantia 

Quo  padlo  autem  habebitur  fumma  omnium  as,  aa ; vel  omnium  a‘s  a’a- 
velomnium  a’s,a’a;  tope  prop.  lo.  hujus, ) olknfum  ell  ad  §E.H.’prop! 
pivcced.  Quod  etiam  (ut  ibidem  monitum  ell  § H. ) ad  alias  ejufdem  a poteifates 
( indicem  habentes  numerum  mtegrum  ) continuabitur;  puta,  ada*s,  a»a-  a>s 
a'a;  a‘s,a*a;  6cc.  ’ ’ 

Qiiod itaque  fuHiciet  cafibus  eis  omnibus,  ubi  ponuntur  MT  leu  n crclcentes 
vel  in  ratione  angulorum  a,  vel  in  horum  rarione  duplicata , triplicata,  aliafve 
multiplicata.  Ut  patet. 

Va  etiam,  in  ipforum  a ratione  fubviplicata,  aut  fuhtriplicat*  multiplicata. 

Quippe  fi  fit  » = '.«v'’  ^,vel»=.«V’^,&c.  in  horum  Cubis,  tolletur  Ra- 

* 

ditalitatis  nota;  nempe  ~R’,vcI  «’ = -^R'\  &.  fic  in  exteris:  A- 

^ J-*'  iV  iR".  3?  ’ jyp  }P‘  ’ i R^  — 

a‘xRT  ...  . ^ . 

jyT“>  “ hcin  extera.  Qux  itaque  ofbnia,  ope  ejufdem  prop.io.  exhiberi 
potount ; uti  ollenlnm  eft.  Verum 


Cji 


Prop.XXVIII.  De  Cakuk  Centri  Gravitatis. 

Verum  ii  poiuuitur  MT,  firuw.  creiormcs  io  angulorum  « ratione  fiibduAj^ 
can,  fubquadrui^icata,  aliave  fuuBuldplicata , aut  ex  his  utcun<)uc  fOQ^uta, 
( qme  non  xqui^ileat  vel  ipfi  angulorum  a ranoni,  vd  hujus  alicui  mujtipticaue, 
vd  (altem  fubtriphcacae,  aut  hujus  muitiplicaiac ; ) res  non  ia  fdiciter  iWidit 
Quoniam  hic,  ne  quidem  in  Cubis  dimmamtur  R^icalitatis  noa : Adeoque  nec 
latis  a{^cari  potem  methodus  illa,  $ E.  H.  prop.  pratccd  expofia ; ex  prop.  lo. 
hujus  petita. 


Quz  autem,  ad  ^ Q.  univeriiditer  tradita  funt ; Nempe,  quacuu^  ratione 
crelcant  MT  (eu  «radii;  Seflorum  fimiliuoi  magnitudines  ede,  — — ; eoruqv 

2 A 

ffS  j n^x  7* 

que  roomcna  rdpedhi  P M F,  & £ M G,  ede  - , & *— : Non  modo  m 

^ 3 jA* 

his  ^iralibus  locum  hahent,  ubi  radii  n (inc  in  angulorum  a ratione  multiplicata, 
vel  uibmuldplicata,  vel  cx  his  compolita ; fed  qusecimque  f uerit  utcunque  perplexa 
(eu  implicata  rano.  Quzeunque  enim  fiicric,  iiqUo  modq  haberi  {xilTit  fumma 

omnium  — _ , habebitur  ipiralis  magnitudo : &,  (i  haberi  poflit  fumma  omnium 

2 A 

H|J  J 7*  'J " 

— — , & omn.  — - - : habebitur  iftius  Momentum  rclpeilu  P M F,  & E M G : 

& quidem  ii  utraque  habeamur ; habebitur  ( momeoto  per  magnitudinem  di. 
vifo ) Diflantia  Centri  gravitatis  ab  illis  reftis. 

Exempli  gratia ; C ponantur  radii «,  creicentes  in  ratione  Ordinatim-appiicata> 

y';'47>_L 

nun  in  Hypcrbola;  puta  ut  adeoque  »=- — . — jP: 

_ 1 j'  »*7aP+tf* 

Erunt  horom  Quadrau,  «*  = — i adeoque  — ^ — RT. 

Cum  itaque  ( per  prop.  i.  hujus)  haberi  polTit  tuoi  fumma  omniiun  a,  tum  oro* 

niura  habebitur  etiam,  omnium  ST ; qu*  ell  ipia  f%urc  ipiralis 

mamiitudo-  Et  quidem,  ii  porro  hahert  poiBc  funutti  dtfmium  (tni  bmniuro 

r It,  ■ 

J?  3 V : 1 4 7 -j"  1 **  ■ fumma  omnium  t “ omnmm  — 

hoc  cft,  omnium  sTRV-j/fP^i^'  & omnium  xTR\^:ittP 

Hoc  eik,  lilius  Figur*  Spiralis  niomcnu  refpedlu  redarum  PMF»  EMQ; 
Momenta  hacty  per  magnitudinem  illam  divifa,  exhiberent  Centri  gravitatis  diftaii- 
tias  ab  illis  redis. 

Cumque  hxc  m aliis  Spiralium  generibus,  mille  modis  variatis,  pariter  obti- 
neant: amplus  hic  pateret  excurrendi  campus,  fi  liberet  cxfpauari. 

Et  quidem  nonnulla  aha  Spiralium  genera,  m Tradatu  meo,  Cwrmum 
exponuntur;  quse,  cum  multis  alus  poficnt  in  hunc  locum  transferri.  Sed, 
ne  nimius  fim,  Lcdons:iiiud  iuduUri^  (fi  opus  fiicrit)  permittendum  erit. 


SCHOLIUM.  ..  _ 

MOnendum  hic  duxi,  ^quod  & fupra,  $ A.  infinuatum  ih  Schoha^op^f . 

Aitimi.  Injin^xn  aHignanda  ratione  quam  habet  Figura  Spiralis  ^Sedo- 
rem  comerminum,  prout  erdeunt  MT  radii,  in  angulorum  A MT.xuone  fim- 
pia,  duplicata,  triplicau,  quadruplictea,  &c.  Cum  (juxta  demonflradonis  teno- 
rem ) dicendum  erat,  ut  \ ad  ncicio  qua  incnria  icripcum  iuc> 

rat,  ui  i ad  $y6.  Quod  cum  non  animadverterit  V.  Cl  Sfffphantts 
dc  jiu^cbsy  merum  elle  Ove  Dlami  five  Calculi  lapfum,  ( non  ex  ikn;xmUraiio< 
nis  vitK)  onum ; ) fufpicaius  efi  do6hrinam  illam  de  Spiralibus  lahnpam  qiic.  Cum 
inccnm  ii  (atis  anim^vertiilet  demon! fradonis  vim  (qiue  hinc  potiHusum  <le- 
pendet,  quod  iiroiles  Scvlores  fine  in  Radiorum  ndone  duplica^;  adepqiifi  ubi 

Radiorum 


iioj 

Fi,.  *w. 
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i.\  u . .. , De  Calculo  Centri  Gr alitatis.  Cip.  V. 

Ra4^orum  Icrics  indjci-s  habent  i,  i,  3,4,&c.  feries  fcdlorum  habebunt  indices 
8.,  &c.  adcoc]ue  omnium  ad  niaxumun  toues  fumptum;  hoc  ell, 

figura  iSpralis,  ad  Stitoicm  conicrminumv  «t  i ad  y,7,  9,  &c.  ) vidiUet,  tum 
demnoAi^om  vbu  indle ; tum,  emendato  mendo  uumerali,  onmia  probe  con- 
Ihirc.  ; Adcoque  epoam  lUe  prolixa  adnutioiic  (ui  luo  de  S^rahhM  tra^Uiu  ) 
dofirinapl  iubvcrluiB  ii:  multo  Uibus  verb»  cmendanct;  dicendo,  (/>rt> 

h 4,  f,  «S,  JubJitltk-nduffi  ( )uxU  dtmcnjb  atioms  leucrnn  ) 5,  J,  7,  9 : ) quo  facto, 
non  crit  quod  reprehendat.  Sed  & limul  %’idcbu,  lotam  illam  quam  illc  julto 
volumine  !De  Spa^fdbus  do<^trmam  habet;  eodem  Scholio  liimmaum  tradi:  £t 
q^uidem  (utut  hoc  ille  non  Ihtim  jierfpexcat ) univerfalius  quam  ab  ipio  tradita 
dt'  Cum tmm  dixeram,  doctrinam  illam  de  Parabolis  & Paraboloeidibu^  tum 
ante  traditam,  tttfn  deinceps  tradcttdatny  Ipiraiibus  accommodari  polle,  in  quibus 
crefcanrMT  te<^,  in  angulorum  PMT  mione</«/^r4/4,  triplicata^  qtu^vfU- 
cata^  ^.  illud  cetera  extendendum  erat  non  modo  ad  altat  rationes  (llridle 
loquendo  ) inuIuplicirtaSi  ied  & fubmtthipikatasy  vel  ex  moltiplicatis  & fubmuh 
tipiicatis  utcunque  cornpojitas.  vel  etiam  nwnero  furdo  exponendas.  Qiiippe  il- 
lud liimnlatim  inlinUatum  vellem ; (quod  He  Paraboloeidibut,  nugis  paruculatin^ 
vel  ante  traditura,  vel  mox  tradendum  era;;  ) Quemciuique  habeat  Indicem  Series 
Kei^larum  M T,  (inregnim,  frailum,  furdumve;)  hujus  *Duphmy  indiccm  eflc 
Senei  limiliuin  sktomra  radiis  illis  dcfcnptonim : Summamque  horum,  ad  inaxU 
mum  totits  fumptum,  (hoc  ctt,  Hguram  Spiralem  ad  Sedorem  conterminum,) 
ede,,  ut  1 ad  indicem  illum  ( duplum ) urutate  audum.  Cujus  quidem  dodrinz 
umvcrialis,  nonnlG  pars  ell,  tou  ilia  quam  habet  ille  dc  Spiralibus  tamen 

non  ideo  dida  lunt,  ut,  ab  co  traditis^  derogatum  eam : led  ut  oUcndam,  quam 
ile  corollariorum  ferax  generalis  iHa  nicdibdus;  cum  Scholium  illud  Unicum 
(‘sec  adeo  longun^)  quo  ,parucu|atim  je.tponatur,  raateriam  lubminiflrare  poflic 
jufto^  Vo)urainj-  ^ ^ , 


Qj^  eje  Spatio., Cydoidali  (prop-iy.)  tradita  funt  non  pauca,  pof; 
mnt  & Spatio  Ciflbeidali  accommodari.  ^ 

Clffoeidis  linex  meminit  Pappus  lib.  prop.  4,9.  (pro  duabus  mediis  propor- 
tionalibus inveniendis excogitaix;)  Cujus  hzc  natura.  Sic  AD<  Semicir- 
culus; cujus  Centrum,  C;  Diameter,  A <t;  cui  ad  angulos  redos  inGllat  CHD: 
Duda  ubivis  Chorda  AB,  quam  lecet  CDinH;  ii  in  ea  fumatur,  redz  BH, 


asqualis  Hb;  (vel  Ab=bB^;)  quxper  omnia  b pitnda  incedit ^ebrva  AbD, 
OJp>eides6i<^xxxT.‘  Eaderoque  etiam  ultra  D pimdum  eodem  ritu  concinnata  ( al- 
ternato tantum  pundordm  B b fini,  qui  in  D coincidum,)  ea  ell  quam  hic  vo-. 
lumus.  Cui  Alyrtptota  cft  itT  re*db,  circulum  in  a contingens. 

Spatium  Cijfoeiaaky  ditimus,  quoa  curvi  Ab  b,  redilqneA«,  «t,  interjacet; 
interminabile  quidem  ex  parte  bi^;  magnitudinis  uracn  fioitx. 

Spatium 
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Prop.XXIX.  DeCalctdoCentriGrttvitatis. 

Spatium  hoc  confidcravimus  in  Ttaflacu  Epjitolari,  Traftauiidc^A/a^fub-pjg.io^^ 
junao.  Ejufquc  tum  maguicudmcm,  tum  monxntum  rdpedtu  reihrum  AT,  «t; 
Ceninquc  gravitatis  (ii quod  torct)  abiisddbntjam;  ^idique  ejufdem convcr'- 
iionc  livc  circa  AT  live  circa  «t,  tach  luagnicudincm,  determinavimus. 

Eit  utique  iliud  Abbra  rpauum  interminabile,  lemicirculi  AD»  cripium.  Et 
Axis  iEquiltbrii  (adeoque,  liquod  cllcc,  Centrum  gravitatis  ) ddbt  ^ Sextante 
I>iaaietri  A«;  adeoque,  T A,  ejuldem  Diametri  quinque  Sextantibus;  cildem 
TA,  T«.  ui^cmibus  parallelus.  Centrum  autem  gravitaus,  intclligendum  eft, 
in  axe  ilio,  ub  A « removeri  ad  inlinitam  dilhntiam ; adeoque  nuhjuam  enc. 

Solidumque  cjufdem  circa  t«  convcrfioue  fai^Uim,  ell  sequale  Solido  cx  limili 
converlione  Semicirculi  AD<,  circa  eandem  7«;  adeoque  Seraicylindro  cujus  ba< 
lis  Gt  idem  Semiarculus,  & altitudo  aqualis  peripheriui  pundo  C circumdudto  de- 
fcnptx.  Solidumqiic  ejuldem  circa  TA  converGone  libium,, ell  Solidi  prioris 
qumtuplum.  Solidum  vero  quod  imelligatur  ejurdem  circa  A<  conveiGunc  de- 
Icribi;  cll  magnitudinis  infinicc. 

Ungularum  vero  eidem  inGilciitium,  aciem  habciuium  vel  T A ; ad  Gmiles 
Ungulas  Semicirculo  inGGentes,  caldcm  acies  liabeiites;  eadem  cii  ratio  quxSof 
lidorum  iGius  cx>nvcrlione  factorum,  ad  Solida  limili  converGonc  Semicircult 
fa£b. 

Ungularum  vero;  Planum  iEquilibni  (in  quo  & Centrum  gravitatis  Gquod 
ellet,)  qux  aciem  habent  r«t,  abcadiltat,g  re6lx  A«;  quzque  aciem  habent  7'A, 
ab  ea  difbnt,  « ejuldem  icdbe  ScmKblidorum  vero,  aliorumve  impcrlecb 
convcrGonc  hi6torum,  dilbintia  Axis  iEquilibrii  ab  axe  coavciGoms  t«  vel  T A, 
ad  illam  in  Ungulis  diibntiam,  ( ut  licpius  ante  oUeufum  cll, ) ut  elt  ad  conver- 
Gonis  arcum  Chorda  liia. 

Qux  omnia  cum  ibidem  demonflraca  Gnt,  non  opus  cG  ut  cadem  hic  re- 
petam. 

Ut  autem  de  Spatio  Cycloidali  oGenfum  cG^  ( prqp.  ly.  hiqus,)  non  modo  to. 
tura  Abrrt  (fig.  totius  AD«  Semicirculi  triplum  cite;  Icd  &partes par- 
tium rcfbebtive  luoiptarum ; puta  biSr,  b /3  ^ b,  b « A,  tripbu  potius}  > B «t,  S c 6, 

B«A;  &Gc  ubique:  Ita  in  Spatio  Cillocidali  Hg.  ^of.  nonniof|o  toCMfflbjbA«r 
( fpauum  interminabile)  triplum  totius  Sei^rcmi  AD«, 

Ara  fig.  166.  xqualc:)  ied  & pontones  b«A,  b€js,P^#ic  ^ 

ipcilivarum  Semicirculi  portionum  «B«,  B«B,  B«A;  & uc  ubique;  (adeoque 
ipGs  Scmicyclotdij  portionibus,  b 0 t,  b j3  ^ b * A,  6tc.  fig.  166.  rdpcdlivc  fump- 
tis,  xquales.)  Quod  Vir  Cl.  Cbrifiianus  Hi^cnius  mc  primus  monMit 

Verum  hsec,  nc  mmius  fim,  mihi  nunc  non  cU  in  animo  ulterius* prolequi ; ne- 
dum qux  ad  partium  Centra  gravitatis  Ipcdbnt,  qiisque  hinc  dependent 

Id  interim  monendum  duxi,  Polfe  quidem  eandem  curvam  alio  adhuc  ^odo 
conllrui.  » 

Cum  enim  ( ut  ibidem  ex  Pappo  demonftratum  cft,  ) du6b  diametro  BC^, 
jundbque  tum  A tum  & b,  qux  redUm  A a fccet  m V ; Gc  ( propter  tum  B b bi- 
Icdbra  in  H,  tum  B 0 in  C,  ) /3  V b,  ipfi  C H parallela ; adeoque  anguli  ad  V recti : 
erunt  V V /3,  V A , V b,  continue  proportionales ; hoc  cll  ( poUcis,  A V = t?, 

V«  = i6,  V^=x,  ut  antehac  fepius ;)  continue  proportionales,^,  x,t»,-j-  = b V. 

( Quod  perinde  valet,  Gvc  rumacur  b»  in  AbD  curva  imra  Semicirculum  ; Gvc* 
in  eadem  extra  Scnucirculum  continuata.  ) ^dcoque,  1'umpto  ubivis  in  A»3«  fc- 
miperipheria  pundlo^;  1’uraptaque  ad  V |8,  V A,  (lcux,v,  Giium  redtum  & ver- 

fumArcus  AjSrra,)  tertia  proportionali  — ; erit  haec  «qualis  ipfi  bV  ordina- 

tim-applicate  ad  Diametri  A«  pundluro  V.  Quxque  per  omnia  b pundb  tranfit 
Abb,  elliplaCillbcidaliscurva.  Suraptilque  A V = t',  arithmetice  proporciona- 
1;* 

libus  i erunt  omnes — , totidem  bV  fpatiiun  Ciflbeidale  complentes.  Cujus  qui- 
dem poruoAbfi,  cum  triplaGt  icgmentiaBcc,  hocjdiregioenti,  AbA;erit(pcr 
§G.  prop.  if. ) le^jfcu  IrtiP— - 
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“Sit  ACB,  (emicircali^  / cui  Centrum  Z,  tangemBF)  &AVPE  Oflbidei' 
Dioclisu^  geuiu  : Cujus  nic  proprietas,  ut  fit  ubique  AC=:  EF.  Atque  ei-' 
dem  Senncirculo  ( icorfiim  tranfmpto,  quo  vitetur  lmcarum'confiifio, ) cucum-' 
ponatur  ABS  ciiculi  Quq^ram  (Centro  A radio  ABdcfixipuis; ) cui  AC 
piodu^  occurrat  in  K.  Dico, 


S C HO  L IV 

HAnc  Ci^ubBs  Spatii  menfiiram,  me  primus  monuit  (Icdabfquc  Uemonltra- 
tionc')  Vir  Nobdifi.  D.  ChriBiamts  //i^ev/iir  ( acuti  & fagacis  ingenii  Vu  ) 
literis  ad  me  datis  6°  Augufli  i6;8  : Solidius  ; An  id  eso  pofiem  confequi  mnlio- 
dis  mcis  m Anthmetica  f^nitartm  traditis  ; ( quas  ibid^  ille  fiunnie  comprolat 
& collaudat ; ) prout  me  noat  ante  ledfle  ( in  Cmmerch  tum  nuper 

edico,  Epilt.  r & itf. ) in  Z).  Fermatu  HyptrhaUs  ( nondnm  utique 

Iciebat  Vir  Nobiliflimus,  id  item  me  Idalie  in  CydniJe  ; cum  lUe  'Dc  Cyctudi  li- 
ber nondum  prodierit ; ftd  Anno  tum  leqiicnte  I6S9,  una  cum  Traffalu  Epijit- 
tari,  ad  illum  lirripco,  !De  Camis  Rclhjkandis  ^'  Comptammdis.) 

Qbod  aniam  dedit  ea  conlcribendi,  qiuc  hac  de  re  habentur  in  Traftatu  illo 
Epiftolari:  Quo  conflaret  Nobilillimo  Viro,  feifilcm  Methbdis,  difjfto  ordme, 
huc  pervemuio  iri  poile ; etiam  cura  luao. 

Poft  autem  editum  Traibium  illum  Epiflolarem  ; atque  hanc  etiam  Seemdam 
Mechanicorum  panem : Dignatus  cit  Vir  NobiliiUnius  ( k mc  rogatus ) fuain 
ejufdem  ( Cillbeiaalis  Spatii)  menfurx  Dcmoaftraiionera  f ad  modum  ^cicrum 
conlh-u^tara)  mecum  communicare.  Quam  ego  (ne  periret)  Tubjunxi,  tanquam  Ap- 
pendiccm)  Mechanicorum  Parti  Tntta  (cap.  xs-  P^op-  a-  ) meamque  aliam  eidem 
confulto  accommodatam : Quas  ambas  intfe  huc  traosfore  jam  vifum  el^  ut  in 
locum  debituro. 


T^cmonfiratio  7).  Hugenii 

Quod  Spat/aGffoeida&dh*  A, Jiur  tr^a  r^(^/vorftm  m Se-- 
f»icrrcu/o  «B  «,  B«B,  B«A,  &c.  & fic  ubique.  D.  Dcmonftratio  erat 

ad  huncienliim;  ( verbis  nonnihil,  iplo  mfinuamc,  mutatis;)  quam  potui  proxi* 
me  ad  mcniem  Tuam  delcdpu. 


po5  De  Calculo  Centri  GravitaW.  Cap.V. 

Ftg.  ao^.  Sed  & fic  poteltconfiruicadcm  Curva. 

Du61a  rc^  quz  tangenti  TAT  occurrat  in  T ; 
Eftcnim«V.Vi8::VA.Vb;:-A  = -V  + V A.AT  = 


D’ 


Prop.XX  I X.  De  Calculo  Centri  Gh  amatis. 

Dico,  Spatimn  A V P E F B ^cjatari  Triph  fegmmio  C B T wm  cum  Tmn^uk 
H )C  clt,  Sectori  AiCB  una  cum  Sjxiuo  CTBK-  eium  iSegm. 
“CB  r=Spat.CTBK.  Nam ( juntta C Z ) criiAng.  CZB’=:2Ang.  CAB. 
“Adcotjiie  Scct.  ZCB=AScct.  AKB.  Ergo  Scit.  ZCB±=^Triang.  ACZ-|- 
“Spat.  CTBK.  Auferantur  xqiulu,  hincTriang.  ACZ  , inde  Trunc.  ZCB  : 
Fit,Spat.  C T B-K  = Segm.  C B T. 

“ Oitendendum  ergo,  quod  Spat.  AVPEFB=  Scet  AKB  -f-Spat.  c¥bK. 

" ( Prxlumiuir  autem,  tanquam  facile  dcraonflratu,  per  notas  cxhaultionum  me* 
“Aodos,  i>/?w/AKB  /nfiriH  poffe  CkcumJlrHfi  JigM'am  "Dentatam^  ita  ut 

altera  alteram  exccdcft  jhixth  mmore  quofitKt  auTo  \ jEt  fmiliter.  Spatio  Cifloiclali 
“AVPKFB.  ) 

“ Si  dicatur  Ciffoidis  Spatium  AVPEFS,  mimis  cf?e  qnam  Sc6t.  AKB-{- 
**  Spat.  CTBK;  Sit  horum  excefliis  n.  Et  inlcrihatur  feriori  AKB  figura  crdi- 
“ nate,  ut  duplum  omnium  TriJineoruin  KND  fit  minus  quam  xi.  Et  Cilloidis 
Spatio  A V P E E B,  tigura  infcribatiu*  ex  totidem  trapeziis.  Oflcndctur  Tra- 
“pczium.EFGQ=Triang.  AK  N-FTraptz.  CN.  Eit  emm  Tiapez,.  EGad 
“Tnang.  ACL,  utFG  + E Q^ad  CL.  (quia  eandem  habent  altitudinem;) 
“ Hoc  dt,  ut  F A 4*  At  ad  A C ; Hoc  ut  A F-1"  C ad  A C ; Hoc  cf^  ( de- 
‘*miOa  perpendiculari  CR)  ut  AB-|-BRadRA.  Ergo,  componendo,  Tra- 
“pcz.  £G+  Tnang.  ACL  ad  Tnang.  ACL,  ut  2 AB  adAR;  Hoc  cft,  ut 
“ 2 Quadrat.  A B ad  Quadrat.  A C ; Hoc  dl,  ut  2 Qu.  A‘K  ad  Qu.  A C ; Hoc  cR, 
2 Tnang.  A K N ad  Triang.  ACL.  Ergo,  Trapez..  EG  + Triang.  ACL  = 
2 Triang.  A K N.  Et,  ablato  uiriiique  Tnang.  ACL,  manet  Tnang.  A K N 
^ -j-  Trapez.  C N = Trapez.  E G.  Et  fimiliter  dc  exteris.  Ergo,  figura  m Sedlorc 
**  Inferipu  + Omn.  Trapez..  CN,  = Figurx  fpatio  Ciflbiois  Inlcripix.  Sed  fi- 
“gurain  Scdlore  affiimens  omnia  KND,  item  Trapezia  CN  afluinentia  omna 
“KND,  ifta  inquam  omnia  fimul  lumpia  fupcrani  Soflorcm  AKB-|-  Spat. 
“CTBK.  Ergo,  hgura  in  Sedore-j- trapeziis  CN  ( hoc  efl,  figura  in  Cidbide,) 
“atiumensfpatium  n,  longe  lupcrabitScdloremAKB-f-rpat-CTBK.  Sedipfuni 
“ Ciflbidis  fpatiiim  AVPEFB-j-ii  xguatur  cx  bjqwthdi  Seilori  A K B -f-  ^P^^- 
“CTBK.  Ergo  figura  in  Cilfoide  ipfo  Ciflbidis  Ipatio  major  erit.  Quod  dtab- 
“ furdum. 


“ Dicatur  jam  Spatium  idem  A VPEFB,  majus  Sedore  AKp  -j-  Spat-  CTBK. 
“Sitque exccUiis  n.  EtcircumfcribaturScdori  figura,  ut  omnia  KND  bis  fumpta 
“ fint  minora  cxceUii  Xi.  Et  Ciflbidis  fpatio,  figura  cx  totidem*  Trapezis ; ( nifi 
“quod,  pro  ultimo  Trapezio,  habeatur  inCifTbide  Triangulum  A HB  = Triang. 
“ A HB  inSedorc. ) Offendetur,  ut fupra, Trapez.  PQb  G=Triang.  A DN+ 
“ Trapez,  L D.  Ergo,  tou  figura  circumferipta  Cillbioi,  xqualis  circumferiptx 
Y y y*y  y z Swori 
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“ SeAori-(*o®“^  Trapeziis  LD.  Sed  ab  his  fi  demantur  bis  omnia  Trilines 
“KDN,  rcGduum  minus  erit  quam  Sedor  AKB-|-fpat.  CTBK.  (Nam«ri- 
“ mum  auferendo  onmia  K D N,  i figura  circumfcripta  SedtorJ,  relinquitur  SeSor 
“AKB:  AteademKDN  auferendo  kTrap^isJLD,  refidua  omnia  fimul  roi- 
“ nora  funt  fpatio  CTBK:  Quin  addms  rurfus  fptiis  L I C,  omnia  fimul  ^quan- 
“tur  demum  fpatioCTBK. ) Ei^o,  Si  ab  his  iplis,  a figura  nimirum  circa  Se- 
.“florem Trapeziis  LD  ; Hoceft,  i figura  Spatio Cilfbidis  circiimlcripta  ; Au- 
“feraturft:  Reliquum  raulto  minus  erit  Seflorc  AKB-f-  fpat.  CTBK.  Sed 
“ rpatium  ipfum  Ciflbidis  dempto  A xquale  dicebatur  his  ipfk  Ergo  Cillbidis  fpa- 
“ tium  majus  erit  figura  fibi  circumfcripta.  Quod  eff  abfurdum. 

• “Hoc  itaque  demonflrato,  Quod  Spat.  A VPEFB  = j Scgm.CBT-(-Tri- 
“ ang.  A C B : facile  oftendetur,  Q^od  Spattttm  infinitum  A V P E Y F B = j 
“ mterre.  A C B. 

“ Item,  Spatmm  A V,P  E B = j Segtwnt.  C B T. 

Atque  ha^fenus  Demonflratio  D.  Hugtmi.  Alioin  fe  dicit  ad  D.  Slufium  olim 
mifiUe,  ( quam  non  vidi, ) fedeui  hanc  prxfcn. 

IJtm  aliter. 

Huic  D-  Hugenit  demonflrationi , hbet  etiam  meam  fubjungere,  ( Ht^niatue 
confiilto  accommodatam, ) ad  eandem  fere  formam  qua  fupra  in  Cycloide  ufus 
Ium ; retentis  itero  ciidem  Symbolis.  Nempe  \ 


Fig.  169, 


Intelligatur  (ut^  mCycloide,^C,H.  prop.  10.  & alibi, ) Semicirculi  Genitoris 
peripheria  A D «,  in  punclisX,  B,D,  &c.  inpartes  quotlib^  xquales  dividi ; puta, 
xB,  BD,  vdXBD,  &c.  Quibus  rcfpondeant  Seflores  XaB,  B«D,  vel  X«D, 
&C.  ieniicirculum  complentes : Seu  ( quod  in  partibus  infinite  exiguis  tantundeoi 
valet)  Triangula  figuram  Infcriptam  complentia,  quorum  unum  {itB«P;  vel 
complentia  figuram  Circumferiptam,  quohim  \inum  (itB<c  Y;  vel  denique  ( quod 
hic  podllimum  fequemur ) complenoa  figuram  partim  infcriptam  partim  circum- 
Icripiam,  quorum  unum  fit  p ■ Y. 

Quibus  rcfpondeant  Triangula  ( fitu  contrario)  ad  Cirailum,  BAP,  BAY, 
P A Y ; ad  CUlbidem,  b A p,  b A y,  p A y ; ad  Tangentem  , ^A»,  i8Av,xAc.;  & 
(Triangulorum  ad  Cd&iaem,  & ad  Tangentem,  diffinreaux  ) Trapezia  b|3Tp, 
M>y,pwy.  Quse  ouidem  (figuras  partim  infcriptas  partim  circumfcriptas 
fpedUnua)  P«  Y,  P A Y,p  Ay,  •»  A y,  prwy,  reprxfcntentaxesfui  «B,  AB,Ab, 
A^,  b^.  Quanquam  emm,  in  feflione  definita,  major  fit  BY  quam  B P,  adeoque 
byquambp,  quam  : neque  reflx  AX,  «D,  in  codem  Y piinflo  prx- 
cife  coeant ; aut  reflz  a X,  A D,  in  eodem  prxcifc  pimdLo  P ; feflione  tamen  in  in- 
finitum continuata,  diftereutix  illx  evanefeunt ; adeoque  hk  pro  nullis  babendae, 
ipfaque  refla  P B = B X arcui,  &BY  = BD,&PBV  = XBD.  Ut,cx  fupra 
tradicisdcCycloide,  liquet. 

His  ita  conffruflis;  Ponamus  Triangulorum  P«  Y,  PAY,  ( fcu  «B,  AB, ) ha- 
fin  P B Y Adeoque  ( propter  hujus  altitudinem  A V = v;)  erit  Trunguhim 
PAY,  feu  A B, 2 1»  Sed,  ( propter  fimilia  triangub  ) ut  refla  AB  ad  Ab, 
& ad  A18;  hoceft,  utAV“v,  ad  AE  = aVe=,6,&.ad  A^  = 2jP;ficcft 

PY  = j^ad — -=py,&ad^^ — .z=tv  Adeoque  ( propter  altitudinem,  illic 
V V 


AS=^, 


Digitized  by  Googie 


Prop.XXIX.  De  Calculo  Centri  Gravitatis. 

S 

= hic  A<  = 2^,  ) ent  Triangulum  Apy,  lcuAb,  = ; & A t t/, 


fcu  A0,  = i & (horum  differentia)  Trapezium  pyi«r,{cu 

hoc  cli  ( propter  bz=.-i.R — t/,  adeo<iuc^*=4^*  — & 4^*  — (6* 

= 4t/ff— t<*,)  Et  fic  ubique, 

Ut  igitur, Omnia  A B Triangula,hoc  efl  Omn.  jt;^,(rumptis  arcubus  4 arithmetice 
proporuoruhbus  ulque  ad  4 maximum  Icu  arcum  A B,quorum  communis  differentia 
) complentia  vel  totum  Semicirculum  AD«,  vcl  illius  Segmentum  ABA,vu 

SciforeraBA«i  adOmniapyt-T,  hocc/l  0«jw.  ^ complentia  vel  to- 


tum fpatium  CiUbidale  interminatum  QJbb  A «r,  vel  ipfius  partem  (item  inter- 
minatam) bjSrQ^  arcum  AB  fbcblantcm,  vel  panem  reliquam  AbbiS«  arcum 
rpedantem,  ( nam  dc  toto  &dc  partibus  perinde  valet  dcmonftratio ; ) vcl 
(propter  omnes  j^mvicem  xquales  ) wiOmn.Vy  ad  Omn.^R  — v,  eo  ^pc^Ul^ 
tia ; iic  fpatia  illa  Circularia.^  ad  refp^va  CiJioUalia.  * 

Sunt  autem  f lumptis,  utdi61umelf,  4 arithmetice  proportionalibus  ) Omnes  v 
arcum  AB  fpe£lantes,«(  hoc  cft,  A bKfig.  170.  ) ( per§  B.  prop.  17. ) & 

Omnes  4 iP,  =r  4 a,R.  Adeoque  Segmentum  A B A,  ad  correfpondcns  fpatium  Cii^ 
fbidale  b^rQ,  utc^ad44^ — eRy  hoc  cfl,  uie  ad  44  — e , vcl  ( propter 
c = 4 — j)  ut4— 'J  ad  (44  — 4-|-j  = ) 3 4-|- j.  EU  autem  Segmentum  ABA, 
^\eR—\aR — ( per§  G.  prop.  ly. ) Ergo,  Spatium  Cillbidale  biSrQ , 
= \aR-\-\s  R.  Et,  additis  Triangulis  illic  a B A,  hk  «b^,  (invicem  aequali, 
bus,  propter  aequales  baf^  AB,  biS,  & altitudinem  eandem,)  quorum  utrumvis 
= Hct  ScdorB4A=|4>?  — \sRy  & Spatium  Ciflbidalc« bQT=|4^+ 

\s  Ry  Seilons  Triplum. 

Similiter;  o araimB»  fpcilantcs,  (hoceft  KbrT  fig.  170.)  —\TR 

— e R—\'P  R -~aR-^s  Rz=iaR-\-s  R (per  §B.  prop.  17.I  & Omnes^Ry 
= 44.^.  Adeoque  Sedor  BA«,  ad  corrclpadcns  Spatium  Cillbidalc  Abbj9«, 
ut«iP  + j.^  ad(4«A  — ct.^  — j^  = ) i^R  — s Ry  hoc  cif,  ut  4 -j-  j ad  3« — /. 
Eft  autem  Scblor  BA«=|4jP 4- ( per  §H.  prop.  ly.  ) Ergo,  S^iatiiim  Cif- 
foidale  Abb04  = |4iP  — \sR.  Et,  lublatisxqualibusTriangulis,  (iIlic4BA, 
hic4b^,)  =isR\  fiet  Segrocmiim  a,Z*=\aR-^ls  R y & IpaiiumCiflbidalc 
«bb A =|4.tf — I fegmenti Triplum. 

Totum  autem,  quodAD4  (cmicirculum  fpedat,  Spatium Ciflbidale  AbbQr4,^ 
utrovis  modo  conlcqucraur  , propter  evaneicemia  triangula  4BA,  4b^;  ieu 
sR:=.o, 

Eadem  non  multo  aliter  conrequcmur,  ope  Triangulorum  P4Y.  Nam,  ut 
( Omnia.Tnangula  p4Y  arcum  A B Ipe^lanua,  hoceU)  Omma\bBy  ad(omnia 

rcfpcdiva Trapezia  p y hoc  eft  ) Omnia  B ; leu  ut  Omn.  b.  ad  Qmn. 

fic  Sedlor  ( quem  illa  complent  Triangula  ) B4  A,  ad  Spa- 
tium ( quod  ca  complent  Trapezia)  /SbQr.  Sunt  autem  Omn.by  co  fpcbbntia  , 
(hoceft,  Ab^4fig.  170*)  4 P‘‘op- ) adeoque  Omn.  iR-^b 

refpediva,  = > ut  aR-^  sR  Sid  ^aR-^ 

j R \ (eu  ut  4 -f-  j ad  5 4 4-  j ; fic  S^or  B4A  = 54^-^l/.^(pcr§H.  prop.  i y.) 
ad  Spatiuml3b^T=|4  jP4‘3'^-^-  S*  huic  itaque  addatur  Triangulum /3b4  = 
*»BA=j.^;  fiettotumfpauum4bQT=r:|4.^4*l'^^>  triplnm  SedorisBtfA. 

Itera,  ut  Omn.  (Triang.  P4Y,  Icu  )lbB  arcum  B4  (pedantia,  ad  Omn. 


( Trapez.  p y » -r,  feu  ) - — — — B refpediva  ; (eu  Omn.  b ad  Omn.  ( \R — 1/=) 

2^4*'^  ^ i fic  Segmentum  ( quod  illa  complent  ) 484,  ad  Spatium 

( quod  ha:c  complent  ) ^bbA4.  Sum  autem  Om/r.  Marcum  B 4 (pedantes  ( hoc 
dt,  b^T  Hg.  170.  ) aR  — sR  ( per  § B.  prop.  I7-  ) adeoque  Omn.  7.R’\'h  re* 
fpediva  , laR  — sR.  Ergo,  ut4^  — ad  i*R  — JiP  ; feu  ut4^ — /ad 
34  — j,(ic  Segmentum  4B 4 = i4iP  — Jj^^pcr§G.  prop.  ly. ) ad  Spiium 
/SbbA^4=|<{.£^i/^.  Unde  fi  auferatur  Triangulum  ^bc=4BA=/.^;re- 
Y y y y y 3 linquitur 
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linqairar  Spa^ra  « h b A = | . J | j j? ; Triplum  Segmenti . B «. 

Hioc  6ci1b  ellet  ad  Momenta,  & Centra  gravitatis  ( ubi  habemur, ) Solidaque 
converGone  fafla,  & horum  item  ( iibi  habentur ) Centra  Graviutis,  tranlitiis  • ocr 
methodos  fupra  isepius  adhibitas.  ’ ^ 


• P R O P.  XXX. 


A.  B.  Conchoeidc,  gu*  ad  Axm  Ordinatim-apfdicator  re<9a  componi- 
Kg.  10«.  tur  ex  Stim  reUo  d Taofenu  ejuflera  Anguli ; Et  quidem  ejufdem 
Ctrtmh  m Primaria,  (ubi  PC  & CA  aequantur,)  fed  diverforum 
in  aliis. 

C Adeoque  conftat  Semi-Conchoeidale  Planam  CAOOH,  ex  Qua- 


drante Cytore  CAR,  & figura Tai^entiumRB AOO;  adeun- 
Qcm  radium  illimatarum  in  Conchoeide  Primaria,  (ubi  C A P C. 
iquantur;)  fed,  in  Secundaria,  ad  abumj  (nempe PC:)  Majorem 
quidem  in  Pretraaa,  (ubi  excentricitas  PC  major  eft  quarn  AC 
altitudo,)  in  CmtraBa  vero  (ubi  PC  minor  eft  quam  C AI  mi- 
norem. ‘ 

D .Atque,  in  Conchoeidibus  diverlis  invicem  Comparatis;  Genitores 
Quadrantes  (eonimque  fegmenta  rcfpedliva)  funt'in  duplicata  ra- 
tione Altitudmuqi  CA.  Reliquaque  fpatia  RBAOO,  (eorum- 
que  rcfpeaiva  fegmenta,  ut  ABO,  vel  OBBO,)  fi  Altitudines 
CA  iquales  fint;  funt  in  ratione  Excentricitatum : fi  Excentrici- 
tates  PC  fint  aequales;  in  ratione  Altitudinum  CA:  fi  neutri- 
in  ea  qui  ex  Altitudinum  & Excentricitatum  rationibus  componi- 
tur; feu  in  ratione  redangulorum  CPA".  ^ 

A.  E.  Conchoeidis  Planum  (Cunii  & Reguli  interjeiftum ) interminabile 
ea,  & magnitudinis  infiniti.  " 

F.  Ejufdem  vero  Momentum,  refpedu  reifti  C H ‘qui  Regula  dici  Iblet, 
tot™  eft:  Unguiaque eidem  infiftens,  aciem  habens  Regulam  CH; 
Solidumque  Plani  circa  Regulam  illam  converfione  fadli : fimt  qui- 
dem Interminata,  Ikl  Magnitudinis  finiti,  & noti.  Qqod  & da 
partibus^  ut  A B O,  perinde  valet. 

B.  Plani  Semi-Cqnchoeidis  Centrum  graviutis  nullum  eftj  ((eu,  quod 
H.  Mdem  recidit,  non  nifi  in  infiniu  ab  Axe  diftantia:)  Sed  neque 
Ungulae,  nec  Solidi  converfione  fafti.  ^ 

G.H.I.  Idemque  obtinet  de  feRmentis  OVCH,  redii  CHH  adjacentibus; 
atque  de  Ungulis  S^difque  eo  (pei^Otibus;,  Sed  jjon  item  de 

" _ Segmentis 
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Segmentis  remotis  A V O,  feu  A B O 5 aut  ungulis  SoHdifve  co  Pig.  los 
Ip^^Untibus.  Sed  neque  de  Ungulis  Solidifque  qu£  Conchoeidem 
toum  fpe^^ant  (utrinque  ab  AC  porre^:am)  qu»  CentAim  gra- 
vitatis habent  in  ipla  AC  redta. 


IN  expolita  quavis  redU  AP,  dicatur  P polus,  A vertex,  pundlumque  quodris 
intermedium  C Centnim,  redUqne  inhnita  C H H (ad  expolitam  A P perpca^ 
dkularjs)  R^ula:  Atque  inidligatur  AP  re£la  (ad  panes  P quantum  opus  elt 
continuata  ) circa  Polum  P manentem  lic  converti,  ut  C pundlum  in  redU  C H 
perpetuo  maneat ; punfloque  fui  extremo  A,  curvam  delignet  AOO:  Hanc  cur«^ 
vam  veteres  Cmcooeitiem  dixerunt. 

Manitdtum  autem  (propter  redbm  PO,  r^iilam  CH  fecantem  m H, ) 
^ pundum  Oad  CH  regulam  nunquam  perventurum:  Sed  & ( propter  H O per- 
petuo squalem  ipC  CA,  & l^ionis  angulum  continue  acutiorem  Q eo  tandem 
perventum  iri  utpundli  O ab  ipla  CHoilbimia  futura  lic  data  quavis  minor: 
Adeoque  r^bm  CHH  ad  curvam  AOO  Afymptotam  ellc ^ Ipatiumqiie,  inter- 
mmabile*  Qua;  demonlbanda  erant. 

Centro  C.  radio  C A,  deicribatur  circuli  quadra^^s  C A R ( quem  ap- 

pello) regulz  C H H occurrens  inR;  litque  ordinatim-appbcaca  quxiibet  in  Qua- 
drante VB,  in  Conchocide  VO,  (quadranti  occurrens  in  B;)  jungantur  CB, 
PO. 

Man&lhim  cfl,  (propter  aequales  CA,  CB,  HO,)  mrallelas  dIeCB,  HO, 
hoc  dl,  C B,  P O : adeoque  angulos  A C B,  A P O,  aequales  die. 

ER  autem  VB,  Sinus  Re^s  Anguli  ACB  ad  radium  AC;  & CH,  hoc  eU 
BO,  ejulUcm  anguli  A PO  Idi  ACB,  Tangens  ad  Radium  PC;  (quam  Eje- 
centriuutcm  appello : ) Hoc  dt,  ad  eundem  radium,  ubi  P G,  C A,  aequantur ; 
ad  diverfos,  ubi  non  aequamur.  Illas  ^o  Conchoeides  Trimarias  appdlo ; has, 
Secundarm ; & quidem  vel  Contritas  vel  TrotVMffasy  prout  Excentricitas  P C 
minor  dt  vel  major  quam  Genitoris  radius  CA,  quam  appello.  Puta, 

in  Hg.  207.  AOO  dt  Trtmaria\  Secundanx  vero,  Aoo  OmtraciA^  & A«« 
^otraEta. 

Adeoque ; ut,  in  C^Ioii^  hg.  166.  ordinacim-applicata  quxltbct  bBV,  com- 
poniciir  ex  Sinu  rc^  B V in  circulo  genitore  ; & cx  B b,  qux  rcipe^vo  arcui 
sequatur;  nempe  ipli  BA  in  Cycloidc  Prtmari*  (cujus  balisr<T  aequatur  pc- 
ximetro  Circuli  genitoris,)  vel  in  SectmJtriis,  ( live  ^ro/ra^«eiint,  live  contraHa^ 
limili  arcui  alterius  circuli;  cujus  nempe  periroeicr  xqualis  dt  cxpolitx  Cycloi- 
dis  bali ; ( ut  ad  prop.  20.  hujus  ofteiifnm  dt : ) fic  in  Conchocide  Ib.  2.06.  ordi- 
nacim-appiicau  V BO,  con^nicur  cxlinu  reao  VB  (ad  radium  CR  uildipti 
Quadrantis  CAR)  & ex  BO,  hoc  dt  CH,  tangente  correrpondaitts  anguli;  & 
Quidemad  eundem  radium,  in  Conchocide (ubiPC,  C A,  xquantur ; ) 

in  SecundaritSy  live  procradtis  live  contractis,  ( in  quibus  P C,  C A,  non  xquan- 
cur,)  ad  diverfum;  nempe,  ad  radmmPC  Quod  itidem  erat  dcnionltrandum. 
( Et  quidem  num  illud  ance  me  quilpiam  animadverterit,  neldo. ) 

Componitur  itaque  Scmiconchocidale  Spatium  interminatum  C A O O H , ex 
C A R ^adrante  Genitore,  & RBAOO,  Hg^ra  Tangentium  (diltorta)  unius 
quadrantis,  Radio  PC  convenientium,  limbus  vcrlts  arithmetice- propoaionali- 
bus  rerpondentinm : fed,  qux  aritudinem  babeat  AG  Pariter  atque  componi- 
tar  Scmicycloidale  fpauum  Ata  He.  166.  ex  Semicirculo  Genitore  AU^  & 
A Dat  figura  Arcuum  diitoru  (linmus  vcr&  ahthmeuce-proportionalibus  re- 
rpondenuum^ ) ad  eundem  cum  circulo  genitore  Radium,  in  Primaria;  ad  alium, 
in  Sccundarili ; fed  qux  Altitudinem  habeat  eandem  cum  Geniture  circulo. 

Hinc  fequicur  ; In  Conchoeidibus  diverfis,  ejuldem  altitudinis,  ( intcllige,  qua- 
lym  eadem  Dt  radii  CA  longitudo,  leu  magnitudo  eadem  quadrantis  Genitoris 
CAR,)  fed  qux  inxqualcs  habeant  Excentricitatcs  PC;  Conchoeidalc  ipatium 
(quod  extra  Circuli  quadrantem  cR)  RBAOO,  (quam  Tangentium^guram 
euLjam  oRendimos)  vel  etiam  ejuldem  aRignatum  quodvis  Ic^memum  (ordi- 
oatyp-applicata  ablcilliim)  AfiO,  vel  dualms  ordinaum-applicatis  intcrjedtum 
OBBO;  in  ca  ratione  majora  efle  vel  minora,  qua  majores  Ium  vei  minoCesfuc 
rcl^dhvx  Exoentriciutes  PG  Nam  qua  raaonc  creldc  vcl  dclcrelcit  radius  PC, 
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r./f 

..  III;.; 

eadem  ratione  crefcunt  vel  decreicunt  Tangentes  omnes  (rcf^^live  fumptx) 
hoc  cft,  omoesBO,  (panum  implentes  RAO,  yel  B AO,^vcl  OBBO.  * 

Adeotme  (propter  eaiHera  utrohique  rcfbedlivas  altitudines)  in  eadem  ratione  an- 
getur vel  minuitur  (patium  quod  complent  ill«e  reibe.  Puu,  (fig.  ao“. ) ^la- 
tium  ABO  in  TrtmarU\  ad  AB  o,  in  l^ndara  Contra£la\  &^AB»,  in  3°r«- 
traffa ; eam  rationem  habet  ( propter  eandem  alduidincm ) quam  habe^Excentrir 
atas  PC,  ad  pC^  dc  tC  £(  (ic  ubique. 

Si  vero,  eadem  nunente  Excemricace  P C,  mutetur  Altitudo  CA  ; erunt  lefpc- 
6liva fpaua  ABO,  6tcx  altitudinibus  illis  proporuonalia.  ( Nempe,  .propter  eaf- 
dem  latitudines  relativas.  ) , . 

Adeoque,  fi  mutentur  uiraK|ue  \ erunt  rcfpe£liva  Spatia,  in  ea  ratione  qux  ,^pu- 
poniiur  ex  rationibus  Altitudinum  C A,  & Exccmriqtatuin  ? C : boc  cu,"in  ra- 
tione redbnguli  P C A in  nna,  ad  redUi^ulum  PCA  inaltera.  Quod  (credo) 
primus  indicabam  q;o,  \TtCominerct9  EpiJlolkiiy  Epilt.  g?,  40.  v. 

Quadrantes  autem  Genitores,  fi  altitudines  ( hoc  eft,  raa^,J  xquales  habeant; 
xquaies  die ; fin  inxquales,  in  Rodiorum  Tuorum  ratione  duplicau  ede  ; notius 
cu  quam  ut  demonflraut  opus  fin 

Quod  autem  Concboeidale  fpatium  interminatam,  fit  etiam  magnitudinu  Inmii- 
tx;  iic  colligitur.  \ 

.t'  ■■ 


Sanamus  aliquantirper' Quadrantem  genitorem  ;&  adjurf^m  figuram  Tan- 
mdum  confideremus : Eamqne  ( exempto  Qiiadrante  gemtore  ) rduruamus  in 
fitum  proprium,  ut  in  fig.  ^08.  ubi  rc^bc  BO,  figuram  Tangentium  comfJcnas, 
(finibus  verfis  A V antEmcrice-proportionahbus  rcfpondcntes, ) ad  axem  C A or- 
ainatinvapplicantur. 

Edo  autem,  fig.  209.  Quadrans  CAR  /e- 
orfum  exemptus  : fumptoque,  ubivis  m CA 
radic^  punaoV ; ferit  VC  (cjufdcm  i cen- 
tro dUbiuia  ) finus  complementf,  iftius  an- 
guli cuius  A V eft  finus  verfus,  & V B finus 
rdftus,  & A T Tangens,  eft  autem  ( propter 
fimilia  triangula)  ut  CV  adVB,  lic  CA 
ad  AT:  Hoc  eft,  ( poliris  V C=a*,  VB=/, 
CA  = jP,) 
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Pl-opXXX.  De  QilcukCmtri  Gravitatis, 

C A = ^,^  uc  ;rad  j , fic  ^ ad  — AT=:  B O. 

Si  itaque  fumi  intelluantur,  uc(m  fig.  io8.  ) CV  feu  ar,  arithtoetice-propor* 
tionales  \ vel^  his  xqual^  V u triangulum  C A u complentes : Sumptis  ubique , 
ut  ar  ad ; ik  ^ad  fiartam  ; erum  ille  quartae,  feries  totidem  AT,  hoc  eft,  coti* 
dem  B O,  complentium  R B A O figuram  tangentium. 

Sed  ( negU^is  aitquandiu  terdis  ^ ) perpendamus  quid  futurum  fit,  fi,  pro  £, 
fuMlituerencur  totidem  / : Adeoque  Tumerentur  ubique,  ucjradrfic  / idfttar- 

tam.  Erunt  utique  ilJac  quarta^  totidem  ^ : Hoc  eft , ( propter , in  fig.  aop. 

VBq=CBq— CVq  = CAq  — CVq,  feu  ar*,)  totidem feu 

R"* 

totidem x 

X 

Sunt  autem  (propter  ar  arithmetice  proportionales , ab  ipfo  C pun^o,  feu  o, 

**  iP 

ordientes ; & eandem  ubique  quantitatem ; ) Omnes  — , feries  Reeiproea pri- 

manoruml^^x  def  x.hujus.)  Indicem  habens  — i.  Adeoqiie  ad  feriem  totidem  nltimo 
asqualium,  ooc  efe  ad  totidem  R *,  m ratione  infinita,  ( per  prop.  i . vel  7-  hujus;)  & 
propierea,  magnitudinis  infinitz.  ( Efique  revera,  fpauum  Hyperbolicum  exterius, 

Curvx  & Afemptoiis  interje^uio,ut  ad  prop.ji,pofl  offendetur.  Eademque  Figura 
Secantium,  unious  verfis  AriduMtice-proporuonalibus  convenientium  ; propter 

proportionales,  infig.  aop,CV:=x.  CB=.^::CA  = ^.CT=  — . ) 

Sed  Omnes  X,  Tum  feries  Primanorum ; adcoquefinitz  magnitudinis:  Nempe 
i ^ * feu  j y/R,  ( per  urop.  i.  vel  7.  hujus  : ) tancundem  fcilicet  atque  C A u Tri< 
angulum,  quod  complent  redx  V u ipUs  x xquales. 

R* 

Et  propterea,  Omnes  ^ ar,  magnitudims  adhuc  infinicx.  Nara  finitae  magni* 

tudinis  ab  infinita  detnkho,  relinquit  adhuc  infinitam. 

Verum,  quam  jam  confideramus  , Figura  Tangentium  eiiam  adhuc  major  efi : 

j*  R*  — X* 

.Quippe  Tangentes  fingulz,  funt  ( non  quidem  totidem  — feu > ) 

s R 

■ iotidem  — : Adeoque,  ( propter  R ; ubique  majorem  ^quara  r, ) Series  Omnium 

s R s * 

, feu  Figura  Tangenuum,  major  erit  quam  Omnium  — ; adeoque  multo  ma- 
nis erit  magnitudinis  infinitx.  Adeoque  multo  adhuc  magis,  Spatium  Conchoei- 
dale,  feu  Seraiconchoeidale  C A O O H,  (ex  quadrante  Genitore,  &hac  figura 
Tangentium , compofita,)*magnitudinis  erit  infinita:.  Quod  demonftrandum 
fufceptmus. 

Verum  quidem  efe,  in  Conchoeidibus  SecundaritSy  ipfasBO,  nonelle  tangentes  pig.  icd 
ad  radium  CA,  fedad  radium  PC.  Hoc  umen  infinitati  figunc  non  derogat 
quippiam.  Si  enim  PC  major  fit  quam A,  figura  RB  AOO  in  eadem  ratione 
augetur,  ( ut  $D.  offenfum  efi^ ) non  minuitur  ; adeoque  non  minus  ent  infinita. 

Sin  PC  minor  fit  quyn  C A,  minuitur  quidem  figura  R B A O O ; fed  non  nifi 
in  ea  ratione  minuitur,  qua  PC  minor  eu;  Hoco^  in  ratione  finita:  Quod  au* 
tem  infinito  non  nifiinrationefinita  rainus^  etiaronum  eil  infinitum;  adeoque 
plani  infinitudo  nondeflruitur.  Saltem,  nifi  intelligatur  ipfa  PC  penitus  eva* 
nefeere  (utPC  quam  CA  licmfinities  minor  ) coincidentibus  PC  pungis;  quo 
cafu  Conchoeidale  fpauum  degenerabit  in  C A K quadrantem. 

Quod  autem  Planum  hoc , utut  magnitudinis  infinitae , Momentum  refpe^la  F. 
Regi^  fuaeCHH  finitum  habeat;  adeoque  Ungulas qux  aciem  habeam  Regu* 
lam  illam.  Solidaque  circa  illam  converlione  fa£U,  magnitudinis  eiie  finita;; 

(quod  nos,  ni  fallor,  primi  docuimus,  in  fubjun^lis  Tradlacuide  Cycloeide;)  fic 
offendimus. 

Zzzzz  Quodnaro 
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DtC^IcuhCentAGravitatis.  Cap.V. 

Quodnam  habeat  momanum  Quadrans  genitor  CAR,  rcfjK^lu  redbc  C R , 
ofknfum  tll  prop.  1 1.  ^ Q.  nonpc  ^ v?  ( Icmiflcm  fciliccc  i!lius  quam  habet  Sc- 
inictrculus  rd^w^tu  diametri  fux : ) Atque  untundem  dl  Semtquadraucaiis  Ungula 
eidem  inliitens,  acieni  habens  CR  : Sohdumque  cynver(ione  circa  C R fa- 
dura  ( uipoie  ad  ungulam  illam  ut  ^ ad  yf, ) nempe  Hcmiflihierium. 

Rlani  rclKjuum,  RB  A 00,  ex  Tangemibiis  conlUt,  leu  totidem  BO;  Hoc 

cfl,  inConchocide  primaria  ( ubi  PC  = C A = ^,)  totidcni — feu  — j?;  iaSc> 

X X 

enndariis  ( pofito  P C = { ) totidem  “ ftu  — p : ( Nempe  in  ca  ratione  vd  lon- 
giores vel  breviores  quam  tangentes  ad  radium  C A ==  ^,  qua  PC=  c iQimior  elt 
vcl  brevior  quam  C A.  ) Qiix  Ii  ducamur  iingulx  in  fuas  ab  C H diilantias  CV— a', 
fiunt  totidem  r^vclrf.  Sunt  autem  j,  idem  atque  circuli  quadrans  CAR 
quem  complent  j puta  \R"Pj  (per  § D.  prop.  ly,  J Adeoque  Otrmes  /j?,  feu 
ihnues  x (,  idem  atque  quadrans  iJle  m diloniia  ^ vcl  p lulpciilus  i hoc  dl,  f A*  * 
veljfj??:  Cuiitaque  xquatur  Momentum  Om»/nMBO,  leu  pkniRBAOO, 
m ilio  loco  fuljxnli,  rdjxdu  redx  C H. 

Kt  limtiitcr  oRcndetur,  Ungubtn  iemi-quadrantalcm  eidem  infifleniem  cujus 

acies  CH;  hocdt  Ottw.  xa,  leu  0«».  ^ xar,  taoumdem  dic  atque  Oom. 

j /*,  fcu  Onw.j(.  Hoc  dl,  circuli  quadrantem  CARin  altitudinem  A,  feu  p, 
= CPdudum;  feu  Cylindrum  quadrantalem,  cujus  Bafis  C A R quadrans,  & Al- 
titudo ipli  CP  aequalis:  Nempe,gA*P  vei  Solidumque  converlione 

plani  R B A O O circa  C H laaum  ( uipnte  ad  Ungulam  lilam,  ut  ad  ^, ) tan- 
tundeni  au|tie  Cylindrum  quadrantalem  liipercadem  BaleC  A 11,  aititudmem  ha- 
bentem xqualcm  Penpheri*  radio  CP  dderiptx  : Hoc  dl,  fcu  |p  P*. 

jdemifue,  eadem  ratione,  in  panibus  ollendctut.  Nempe-  Momentum  la- 
menti ABO  refpcduCHH,  iaem atque  fegmcnti  AVB  mdillantia  A*,  vel  p, 
= CP  liil^nfi.  Ungulamqiie  fcmi-quadrantalein eidem  ABO  ioGIlentcm  aciem 
habentem  CH  H ; taiiiundeni  die  aujuc  Cylindrum  cujus  bafis  fit  A V B & alii- 
xudo  CP.  -Sohdumque ejuldem  ABO  converfione circa  CHH  hidlum,  tantun- 
detn  atque  Cylindrum  cujus  balis  fit  idem  AVB  fegmemum  & altitudo  zqualis 
Penphcriz  raiUo  C P tkfcripue.  Perinde  enim  procedit  demonllratio  dc  partibus 
refpdlivc  fumptis,  atque  de  totis.  * 

Piam  vero  totius  CAOOH,  aut  etiam  totius  figurx  Tangentium  RBAOO, 
Cemrum  gravitatis  nullum  dt  Cum  enim  Momentum  (utjanioflenfbm  dl)fit . 
Finitum,  & Magnitudo  Infinita fi  illud  per  hanc  dividi  iiudiigeretur , promret 
Ccnin  gravitatis  ab  CHH  diflantia  inHnite-exigua ; Neque  umen  in  ipfa  CH 
die,  commode  dici  poflet ; quippe  tum  totum  pondus  ad  unas  pricsredz  CHH 
(quam  die  tamen  axem  if^uilibrii  oporteret)  poneretur.  Item,  cum  Spatium 
jam  oflcndatur  infinitum  die;  in  quacunque  ab  A C diflantia  finita  poni  intdlige- 
rctur  Centrum  gravitatis  ; diet,  circa  illud,  pondus  fitutum  & in  dillantia  finita  ; 

* fed  ultra  Centrum  illud,  pondus  infinitum  m dillaiuia  icem  infinita  ; quod  cum 
lutiira  Centri  gravitatis  non  confiflit.  Nullum  igitur  crit  Plani  totuis  Centrum 
gravitatis,  vd  ( quod  codem  recidit ) nonnifi  in  uiriniia  ddbnria  ab  A C 

Idemque  llnnlitcr  offenderetur  ^ totius  portione  OVCH,  velOBR,  qux 
recta;  CHH  adjaceat.  Qiiippc  quicquid  id  fit  quod  iiltra*V  B 0 abfcinditur  , fi- 
nitum erit,  ( utpoic  undeeunque  termmatum ; ) reliquumque  quod  ipfi  CHH  ad- 
jacet, manebit  adhuc  magnitudinis  infinitae. 

Segmentum  vero  quoncimquc  remotius  AVO,  vel  A B 0 ; cum  & Momentum 
Bnitumhabeat,  & Magnitudinem  iiiiitam  atque  undecunque  terminatam ; ha^bic 
etiam  Centrum  gravitatis. 

In  Ungula  Semiquadrantali,  aciem  habente  CH,  qus  fingulis  BO  redis  infi- 
fluntParallelogramma  redangub  ( ungulam  complentia)  fune  ( propter  longi- 
tudinum ^ feu  ^ , in  refpcdivas  altitudines,  diflanciis  x xquales , dudas  ) to- 
tidem J.^fbijf:  Quz  tantuodem  funt  atque  totidem  redangub  refpcdivis 
VB=r  iniiflemia,  communem  altitudinem  habentia  Jl,  feiif,  =sPC  Sumque 
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ineifdem^  CHHdiihatiia.  Adeoque  eadem  habent,  refpeflii  ipftus  C H H mo-Fig.2o6.* 
menta;  tum  ligilJatiiD  refpedlive  fumpu,  tum  (kmil  onuua.  Hoc  efl,  idem  efl 
Momcmum  Ungulx  RBAOO  (ejufve  fegnieruoruni,  ordinatim  applicatis  ab- 
IcUlbruni,  A B 0, 0 B R, ) atque  Cylinda  C A R ( hujulve  f^^ntorum  refj>c£live 
lumptorum,  A V B,  B V C R, ) rel^iiu  ejufdan  rt^hc  C H H. 

DifUt  afltem  quadrantis  CAR  ( adcoque  Cylindri  huic  infiflcntie,  per  ^E. 

8iP* 

prop.  s-  hujus, ) Centrum  gravitatis  3i  C H H,  7 ( § Ql  P'’op-  * f ) 

in  quadrantis  magnitudinem  ^iPT^dudla,  exhibet  quadrantis  Momentum  rdpet^u 
CHH,  adcoque  ( propter  altitudinem  ^ vel  {, ) Cylmdri  momentum 

vel^f^^  Idcmque  propierea  momentum  erit  Ungub:  RBAOO  rerpcihi  ejuf- 
dem  CHH.  Atque  noc  Momentum,  per  Unguix  magnitudinem  leu 

x^RTy  divifum;  exhibet  dilbntiam  Centri  gravitatis  ( fi  quod  fit ) vel  laliem 
Axis  i£quilibrii  ^ CHH  (iniellige  ^ perpendicvbri  plano  fuper  fdla  CHH 
% R* 

crctilo, ) — ^ . ( Tantundem  utique  quantum  inde  diftat  per  § Q.  prpp.  15.  Cen- 
trum graviutisqu-adrantis  C A R iCHR,  feu  Semicirculi  ab  ea  cui  adjacet  dia- 
rocuo.  ) Et  propterea,  Solidi  SeniiconverlionecircaCHHfaili,  Centri  gravita- 
tis inde  diftantia,  ( utpote  ad  illam  Ungui*,  ut  a^adj?',  Icu  ^R  ady^,  per 


§ E.  F.prop.  14.  hujus,) 


Similiter  de  Ungulae  fcgmentis,  puta  quae  ipGs  AB  0, 0 BR  , mlillunt ; proce- 
dcnduin  cnt.  Sunt  utique  dia  aqualia  refpravis  Cylindri  legmentis,  quae  ipl» 

A V B,  B V C R,  tnftllunt ; atque  m eddem  i C H H diilaniiis ; adeoque  & aequa- 
lia habent  raomenu  : qua:quanta  lint,  ex  prop.  if.  hujus,  faede  ell  colligere.  Ea- 
demque  momenta,  per  ref^ltvas  magnitudines  diviia , exhibebunt  Cratroruin 
graviutis  ( fiqua  fiut ) 3i  C H H ddtanuas  refpedlivas.  Atque  inde  colligetur 
(per 4 E.  F.  prop.  14.  hujus)  Semilblidormnj aliorumvc imperfcfla  convcrlioiie 
edea  CHH  taitorum ) Centri  gravitatis  ( fiqii^  eft  ) inde  ddhntia. 

Et,  propterea  ; cum  etiam  Ungularum  (aut  Soltdonun  corrcrpondentium  ) quae 
C A R ( e|ufve  portiones  ) Ipedtant,  tum  magnitudines,  tum  Centra  mviunis  de- 
terminata fmt,  prop.  tfj  l6-  hujus  : Unciarum  liniiliter  quae  Concooeidale  fpa- 
tium  CAOOH  (ejufcue  partes)  IpeSani,  Mometua  & Magnitudines  (per 
prop.  ult.  cap  prstcM.  ) non  minus  determinantur,  quam  qiiie  Figuraro  Tangen- 
tium C A O O ( ejufqiie  partes  Mpedlant. 

St  vero  , eorundem  parailelogrammorum  ipfis  B O ( fig.  108. ) infiflentium ; I. 
hoc  ell,  totidem  r ^ vel  r f , (ut  fupra  olknfura  ell ; ) rSpcaii  re^  A C vel  Fig.  108 
AR  (cui,  exempto  quadrante,  ibid^  ad|accnt  ) momentum  conlideretur : Ciira 
fua  Centra  gravitatis  in  media  longitudine  lita  unc  ( per  prop.  1.  hujus,  ^ erunt 

eorum  ab  A B R dillantia:  tefpedlivae,  — , (eu  ( nempe  longitudinum  Fupra 

inventarum  femifles ; ) qux  in  relpeSivas  magnitudines  s/irdsf  duibt,  ckhi- 

J*p* 

bent  eorum  refpeau  reS*  ABR  momenta  -jj- , Eu  : Hoc  ell  ( propter 


iP»— ^ iP*— -V*  R* 

-x“,)  R%  fcu p’ : Hoc  eft,  — — ^xR^^  feu  1 a*  f *. 

" *%x  %x 

Eft  autem,  feries  omnium  — ,feu  > Reciproca  primanorum  ; cujus  ita- 

que magnitudo  infiniu  erit , ( per  prop.  i.  vel  7.  hujus  : ) Sed  omnium 
IxR*  ieus.a^p’)  feries  primanorum,  a^oque  magnitudinis  Bniw,  ^per  prop.  r. 
velt(.  hujus:)  Hujus  itaque  ex  illa  fubduaio,  non  impedit  quin  adhuc  maneat, 
R*  p*R* 

omnium  — ' — iar.^®ieu $a:p*lcrics,  hoc  eft.  Ungulae  RBAOO  (aci- 

zx 

em  habentis  CHH  ) momentum  rcfpeihi  reftac  ABR  , magnitudinis  ioHnitx 
Adeoque  Momentum  illud  infinitum,  per  Ungui*  Magnitudinem  ( quam  finitam 
clle  jam  oftcnfum  eft,  § F. ) divifum ; diltantiam  Centri  gravitatis  ab  A B R ex- 
hibebit infinitam;  Et  mulco  magk  fig.  106.  (mcerpofito  quadrante  CAR)  di- 
Zzzzz  2 ftantiam 
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{Lmuam Centri  gravitatis  cjuitlein  Ungulae  RBAOO  (diilortte)  diflantiam  It 
refla  AVC  infimani:  Et  magis  adhuc,  touusCAOOH  Ungulx  Conchoetda- 
lis,  Centri  gravitatis  abeadem  A VC  diltantkni  iuHnitam.  Quod  lucjue  nulquam 
elt;  leu  (quodeodein  recidit ) non  nifi in inKniudiftantia ab  AC 

Idemquc  limditer  oflcndetur  , de  Ungula  fegmenci  CV  OOH,  ipli  CHH 
adjacentis  : Atque  etiam  de  rolidis  converlione  ( perfofla  vel  inipcrlcfla  ) five  to- 
tius CAOOH  five  ftgmenti  CV  OOH  failis  : Nempe,  diltaniiam  Centri  gra- 
vitatis ab  A C infinitam  clle. 

Ungula  vero  legmenti  remoti  A V O , ( titpote  undique  terminata  , adeoque 
magnitudinis  fintix,  &.  in  diltamia  finita, ) Momentum  habet  finitum,  tk  Centrum 
gravitatis.  Et  limiliter,  lolidum  converlione  taflum. 

Item,  qux  Conchoeidero  toura  ( utrinque  in  infinitum  potreflam  ) fpcilant , 
( aut  etiam  cjufdem  Icgmemum , ordinatim-applicata  abrcillum,  & utrinque  ab 
AC  aequafiter  porreflum  ) Ungulx,  Sohdaque  converlione  fa6^  (propter  duos 
femillcs,  utrinque  ad  A C politos,  invicem  xqiiipqnderantes,  ) Centra  gravitatis 
habebunt ; in  ipfa  quidem  A C refla  ( feti  Plano  huic  pcrpcnihcuiaritcr  inlirtcnti; ) 
atque  in  ea  ^ C dillantia  quam  ad  § H modo  deterrainavimus. 


Fig.xio. 


P R O P.  XXXI. 


A.  Spatium  Hyperbolicum  exterius,  ( Curvae  & Afymptotis  interjedum,) 

ex  Primanorum  reciprocis  conflatur : inferipta  Parallelogramma  ha- 
bens invicem  aequalia. 

B.  Eftque  liiapte  natura  utrinque  interminabile- 

Eitque  magnitudinis  infinitae,  five  ex  utraque  five  ex  altera  tantum 
parte  interminatum  maneat : Sin  utrinque  truncatum  leu  termina- 
tum cenleatur,  magnitudinis  finitae. 

Q g Portio  hujus,  ex  altera  tantum  parte  truncata,  & re&z  terminata  quae 
alteri  Alymptotarum  parallela  fit,  ( ut  ASHho-, ) utut  magnitudi- 
nis fit  infinitae,  momentum  tamen  habet  relpedhi  iftius  ATymptotae 
{At)  finitum:  Ungulamque,  cujus  acies  fit  Afymptota  illa,  exhibet 
magnitudinis  finitae,  &noto  Par^lelepipedo  aequalem:  Solidumque 
converfione  circa  Afymptotam  illam  faftum,  magnitudinis  finitae  & 
not£. 

F.  Quaeque  huic  Portioni  five  toti  (ut  ASHhr,)  five  ejulHem  parti 

duahus  reiflis  Aiymptotae  illi  parallelis  inteiqedx,  ( ut  S C I H)  in- 
fiftit  Ungula,  aciem  habens  Afymptotam  illam;  habet  iEquilibrii 
Planum  (adeoque  5t  Axem  iEquilibrii,  S fiquod  fit  Centrum  gravi- 
tatis ) in  pci  pendiculari  Plano  quod  praccile  medium  fit  inter  paral- 
lelas rcdia.s  portionem  hanc,  ejufve  partem  expolitam,  terminantes; 
atque  in  illo  per  aciem  plano  quod  Ungula;  altitudinem  bifecat. 
Centrum  autem  gravitatis  quod  hujufinodi  Ungulam,  ipfi  Alymp- 
tot*  ( qua:  acies  ipfius  eil ) contiguam , refpicit ; nullum  efit,  vel 
(quod  eodem  recidit)  nonnifi  in  infinita  dillantia  ab  altera  Afymp- 
totarum. 

G.  Portionis  hujufinodi  utrinque  truncaue  ( duabus  Afymptoti  parallelis 

interjeflx  (utSOVH,  SCIH,)  magnitudo,  ( vero  proxima, ) cal- 
ailo  aflignari  potell  quantumlibet  accurate. 

jq  Adeoque  & Portionis  interioris  ; utHVX,  HIx,  velHVD, 
Hld. 

j Et  utriufque  momentum  tum  rcfpetflu  Afymptotje  At,-  mm  refpe- 
Au  Axis  vel  Diametri  AX,  Axi  Centrique  gravitatis  indediltan- 

tia. 
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Prop.XXXI.  T>eCalculo  CentriGrmitatis.  gi-j 

tia.  Adeoqae  ipfiim  gravitatis  Centrum.  Idquein  Hyperbolis  tum 
Eredis,  tum  Scalenis. 

Habetur  etiam  Hyperbolici  Conoeideos  (vel  Pyramidoeideos)  tmn  L. 
magnitudo,  ( nempe  ad  Cybndrum  ftu  Frilina,  ejuldem  bafis  & al- 
titudinis, ut  ad  dT-f-i/);)  tum  Centrum  gravitatis:  m 

utpote  quod  in  iplb  Solidi  Axe  ita  conftitutumeft,  ut  pars  ad  ver- 
ticem fitad  totum,  nt  4T-f- 3 Dad  <S  T-|-4i). 

Hinc  etiam  habetur  ( qua:  cum  Hyperbobe  quadratura  conjun-  ’ N. 
daeft)  Curvx  Farabobca:  Redilicatio : leu  Reda  huic  curvae  s- 
qualis. 

Item,  Superficiei  Curvx  Conoeideos  Farabolici  Expanfio ; feu  Plana  N- 
huic  Curvae  aequalis. 

Aliaque  multa,  quae  Curvas  alias  tum  Lineas  tum  Superficies.  Ipedant,  O 
ad  Redas  6t  Planas  reducendas,  ( earumque  Centra  gravitatis,)  fiib- 
jungi  poflent. 

Sit  Hhh  Hyperbola,  cujus  Alymptouc  A S,  A (angulum ad  A utcunque  fa-  A. 

cientes,)  Axis  A X,  vertex  V;  Alterique  ex  Aiyniptotis,  puta  A e,  parallela  Fig.  1103 
SH,  aliatque  quotlibet  sh  (atqualibus  intervallis dimue)rpatiumcurvx&a!ymp.aii. 


totis  interjedum  complentes  ; quibus  ex  adverib  reljxjndcant  totidem  st  complen- 
tes AS  T triangulum,  adeoque  iplis  A s proportionijes. 


Oftendimus  jam  olim  ( ad  prop.  88, pi,  pa,p4,  py,  103  , Arithmetice  Injmto- 
rtm  ) Figuram  ( nili  Sfatium  appare  malis  ) curva  & alymptotis  interje. 
^m,  ex  ‘Ptimamrum  Reciprocis  conflatam  efle  ; adeoque  natura  fua  utrinque  m- 
terminabilem  efle,  ( tum  ad  partes  h v,  cum  ad  partes  H S ; ) & magninidinis  in- 
finiez,  live  uuinque  Cvc  ex  altera  tantum  parte  interminata  cenleacur ; fed , utiui- 
que  truncatam,  adeoque  undique  terminatam,  magnitudinis  efle  iinice. 

Nempe;  propter  inicripu  Parallelogramma  A S H r,  A s h v,  &c.  omnia  inter 
lexquaiia,  ( quznota  eft  HyperboU  proprietas,  per  prop.  la.  hb.  a.  j^Ahnii,) 
erunt  ubique  redlse  S H,  s h,  ipGs  AS,  As,  ( adeoque  iplis  S T,  s t, ) reciproce 
proportionales ; hoc  eli , reciproce  Primanorum  ( leu  arithmetice  proportiona- 

Zzzzzy  lium;) 


pi8  De  Cakuh Centri  Gravitatis.  Cap.V, 

Fig.  xio^  iium  ;)  extalilxisiuqueFiguraiai  Sp^tiuin  illud  condacur.  Quod  eracpiimo 
demomlrandiim* 

Cura  iuqiie iu  lumi  polTu  s pimfliiin,  ut  redfai  As  ad  A S,  (eu s t id S T,  Gt in 
ratione  quantumvis  exigua,  ( donec  tandem  in  ipfum  A piindum  degenerer, ) erit 
propeerea  ( qua:  dii  rclpond^t  ) s h ad  S H in  lationc  quantumvis  magiia  , ( do< 
nec  tandem  qu:c  ipti  A pundo  refpondcre  intelligatur  evadat  uiHnita  : ) Unde  ie- 
quiuir,  rcipecliva  pun^b h, r,  nonniG  poli  infinitam  dtibmiain  ( hocdl,  nun- 
quam.) coitura:  ( Utut  intervallo  tandem  difient  quod  dato  minus  Gt,  guarttl- 
lum  Iciliceteil:  As:)  Adeoque  Spatuim  illud cll^  ad  partes  h/,  imcrAinabile  : 
redlamque  A 9 alymptotam  elle. 

Similiter  ; Cum  ita  lumi  pollit  ( in  A S continuata  ) punclum  s,  ut  Gt  A s ad 
A S,  feu  s t ad  S T,  *in  ratione  quantumvis  magna  ( nec  unquam  eo  perveniri  pof- 
Iit  ucnon  pollit  major  fumi,)  erit  proptcrca quae  i^i  refporwcat  reciproce  propor- 
tionalis sh  ad  S Hin  ratione  quantumvis  exigua,  ( ncc  eo  tamen  pervenietur  uc 
non  polli^  fumi  minor.)  Unde  Gxjuitur ; iiicque  unquam  coitura clk  punda  H,S, 

( utut,  ad  diitamiam  dau  quavis  ffimoreoi,  continue  accedant : ) Adeoque  Spa- 
tium idem,  ad  partes  etiam  HS,  interminabile  cHe  : rc^lamque  AS  Gmilitei  efle  ' 
Afymptotam.  Qiix  itidem  erant  dcmonfbanda. 

C Intelligatur  autem  Spatium  illud  ex  altera  parte  truncatum  ( puu  ad  partes 
HS,)  retia  HS  (ipGAj-  parallela)  cenninatum,  interminatum  vero  ad  pastes 
:.Krit  ( propterferiei ex  primaiiorumrecjprocis  Indicem  — 1,  per  def . 2.  hu- 
jus, ) Spatium  illud  A S H h ad  inferiptum  Parallclogramimim  A S H »•,  ut  i ad 

— 1 -h  I,  (per  prop.  i.  vel  *],  hujus ; I hoc  cll,  ut  1 ad  o : adeoque  magnitudi- 
nis Infinitae.  Quod  itera  erat  deraonltrandum. 

Atque  fimiliicr  oltendeiur.  Spatium  idem  rcih  h f terminatura  , & intermina- 
tum ad  panes  H S,  magnituamis  dic  infinitae.  Adeoque,  ^ fortiori,  G utrinque 
fuerit  interminatum.  Qux  itidem  probanda  erant. 

Si  vero  utrinauc  uuncatum,  adeoque  & terminatum,  fuerit;  puta,  rc<5lis  HS, 
h ^ ; vel  H S,  s n ; (vel  alias  utcunque : ) Manifcltum  dl,  figuram  illam  fic  trun- 
taum,  ( utpotc  undique  terminatam,)  puu  SHhvA,  vd  SHhs,  magnitudinis 
die  finitx.  Quod  etiam  erat  propoGcum. 

Q Intelligatur  itaque  Bafi  S H,  parallela  reda  C f,  portionem  C S H I abfeindere- 
Sitque  bdts  SH  = .^,  latus  AS  (vel,  in  obliquangulis,  figurx  altitudo,  AP) 

= adeoque  parallelogrammuro  inferiptum  ASHir=:^i^;  Item  CS  (vel,  in  ♦ 
obliquangulis,  ut  fig.  211.  hujus  altitudo,  CP)  =‘C:  IpGufque  A,  vel  C;  paiti- 
culx  infinite  exigux , o, &c.  Cius  iuque  redx  sh,  fdanum  cooiplcmes, 
ipfis  As  (leu  harum  alatudinibus,)  hoc  dt,  Gus  ^ vcrucc  dillantus,  reciproce 
proportionales;  Hoc  cft,  As,  AS::SH.sh:  Erunt  ipf«  sh,  (i  vertice  deor- 

o a xa  ' la  ^ A ' 

f.  ^ .AB  AB  AB  AB  . _ ^ AB  AB  ^ 

* A A^a'  A—xa'  A—ia^  ^ A—A  o 

A B 

fum  verticem  procedatur  ; ) vel  (fi  tantum  ad  C I ) ulqiic  ad  C I.  Quo- 

rum itaque  omnium  Aggregatum,  fum  ipfum  quod  complent  planum. 

A B 

g Eaedemque  te£be,  in  fuas  lingulie  ii  vcrucc  dillantias  duibe;  puta, in«, 

m ^ &c.  hoc  cft,  totidem  jlB  \ funt  ipla  A s h » parallelogramma  ; ( quae 
iuque  omnia,  ut  prius  dailum  ell,  fum  inviocm  xqualia. ) 

Sed  & eaedem  raiise  in  tafdera  ditlanoas  dnite,  funt  earundem  Momenta  relpe- 
Su  refla;  A r ; Vel  etiam,  parallelt^ramma,  eildem  sh  reflis  infiltemia,  Semi- 
quadranultan  Ungulam,  complenda,  aoem  habentem  A r : Qux  itaque  funt  toti- 
dem Et  proptcrca  qux  toti  A SHhv  ( figurx  interminatae ) infiflit  Ungu- 
la, aciem  habens  A e , ( leu  Plani  A S H h e momentum  relpcflu  A e, ) cft  iplum 
afiS  my?  ( totius  altitudinem  i duflura  : Hoc  cft,  Etlimiliter  ejufdem  Un- 
gulx  pordo  ipfi  A C I h e inCltens  ( feu  plani  hujus  Momentum  refpcflu  A v,  ) eft 
ABva/i — C;  hoceft,..#’^ — ABC\  Quxque  portioni  S H I C infiftii,  aciem 

itidem 
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■ Prop.XXXI.  De  CakubCentri  Grabatis.  pi() 

itidem  habens  Ax,  (feu  jalani  momcmum  rcfpeilu  A «•, ) eit  /1 B m \'\g  no, 

^BC.  ’ . * . . ‘ 

H^tur  iuque,  qux  plano  interminato,  magnitudinis  intiimse,  A S H h ir,  infilluc 
Ungula  ■(  aciem  habens  A a- ) magnitudinis  Fimta: ; nempe  Solido  A*  B ( Farallch- 
pipedo  Rcibiigulo  ) .equalis.  Ejuldcniquc  Plani  ( magnitudinis  inliniu  ) ijuod 
convcriione  circa  A cr  ddcribitur,  Solidum  Magnitudinis  Finita: : Quippe',  ad  un- 
gulam illam,  lu  (iPad  hoccft,ut)  Circuli  Pcriphtriaad  cjuldciii  Radium;  ^ 

( per  prop.  iz.  hujus  : ) Eftque  hoc  Torriccllii  SoBJum  tiypcrbQlkum  Acutnm. 

Hinc  etiam  fequitur(  iftius  Ungula:  ( aciem  habentis  A »:  ) live  qiuc  toti  ASHh«r, 
live  qus  utrivis portioni  ACI  hr,  veiS  C I H, inlilbr,  Centrum  crav’iiaiis(nemp« 
li  quod  Iit  ) fcu  Planum  iEquilibrii,  cHc  in  co  plano  quod  imer  txircma  medium 
tfl.  Nempe,  prima:,  in  eo  qirt>d  medium  elt'  irftcr  A oc  S JH,  ( quu^lque  ab  A (7  Icu 
H S diRatj*^^;  jfecunda:,  in  nicdio  inter  A ^ & C I,  ( quodque  ab  A^-ftuCI  di- 
l\n\A — -iC;)  tenix,  in  medio  inter  CI5c  SH,  ( adeoque  i CI  vclSHdilbt 
\C  ) Quippe  , cum  lingufce  redtx  bs  plamim  complentes  xqualiter  oncrannir 
( nempe  parallcjograramo  ABy  ) Centrum  gravitate  feu  af^uilrbrii  planum  m ipfo 
medio  em  ( non  minus  quam  li  Paralidogrammi  plano  mlilterei  Parallekpipedum, 
altitudinem  habens  ipli  y^xoualens  ) jier  prop.  2.  vd  3.  hujus. 

Atquein  quo  per  aciem  plano  litum  Iit»  Jam  lupra  Cepms  oilenfum  cft;  (nempe, 
in  coquod  Ungulx  altittidinem  bilecar  ) Kigo,  in  ea  rc6Uq^*cft  utriquccoramu- 
nis : qux  itaque  rc6ht,  dl  Axis  iEquilibrii.  . 

In  quo  autem  hujus  redx  pimdlo  fit  Centrum  gravitatis  ( quod  ungulam  rcfpiciac 
ipli  A <r  contiguam  ) li  inouiratur : Invenietur,  ( fecundum  ca  quar  tradita  liint  ad 
prop.  8.  hujus ) nufquam  elfe  : Icu  ( quod  eodem  recidit ) in  dillaniia  ( ab  AS  ) in- 
bmta.  Elt  enim  Series Mag^iitudinum,  leries  >EquaIium  ( propter  xqualia  paral» 
Iclogramma  iplis  s h redis  infiltenua,  )*cujus  Index,  0 ; adeoque  Magnitudo,  verbi 
gratia,  iV?-  Series  vero Ddlantiarum  (Ceiurorum  gravidius ) ab  AS,(i^ipoie  m 
media  longitudine  reilarurosh, ) Series  tU  reciproca  primanorum  { qualis,  eft  iplii 
rcdbrum  lerics  ) cujus  Index,  — i : Et  propterea  Series  Momentoi  um  ( ex  illis  con- 
liata  ) Ibics  item  reciproca  primanorum;  (propter  — i r^p=— 1. )- j Adeoque 

Momentum  integrum,  — NT*D  — 4iYP2)  : AT?  ) l ( a 2?. 

Hoc  itaque  per  Magoicudinem  divilum,  exhibebit  diltanuam  ab  A hoc 

dt,  qus  Iit  ( dillantiam  centri  gravitatis  bafis  ab  A S ; ) (eu,  in  hoc  cafn,  ad 

^.tf;utiado.  Qux  ratio  dt  mHmta. » . ! 

Sed,  ( ut  ad  Planum  redeamus,  ) oltenfum  dl,  ( § D ) CS  H I,  ( planum  imciw  Q. 

minatum,  ) xquale  dic  aggregato  omnium  sh,  hoc  dl,  omnium  — V 

, A ' yT-~4 


r “^que  ad  . , , . a . „ 


AB 
CI=-— 7T- 
A—C 

„ A.  , * , 

Eft  autem  - — = i +-j+-^ 
/i — 4 yi  ^ 

^^Sx.  in  infinitum.  { Quod  divi- 
dendo A per  A — i patebit ) Adeoque 

:i=a’  = ^+A+A‘+A>^-  “ 
AB 

B.  EtCrailiter  ollcndctnr -7 , 

A — Z4 

='+7+f 


A—t 
+ “ 

■ +S 

Ak\  A" 

4*  ' 

‘ +— 

^ M" 


in*  ^ 

4’  «• 

4* 

. J &c. 
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Fig  iio,  in5.  EcGmilitcr  in  exteris  u(que  ad-^^^  = I 4- — 4-£L  a 

an.  j1—C  ' j1'  /P' 

Ve),  pofitoy#=i,  (quoipfiusy^potcihics  omnes  deleantur,  5 in,  t+a+t, 

+ e’&c.  Et^in,  i + 2e  + 4«"  + 8e>&c.  Et^in,  i + j 4 + p,.+„,, 
fix.  EtGc  deinceps  iilqiiead  5in,  i+C+C’  + C>&c-  ^ 


Erunt  ergo,  omnes  s h 
( Ipatium  CSHi  complen- 
tes ) poUtO/#=ii, 


1+  «+«’+«’+  a*5tc. 

I -|-2a-f-4a’-|-8a>-|-  i6A  Sfc. 

1 + sw  ’ +»7«*+  Sia*  Sk. 

Et  Gc  deinceps  ufque  ad 
+C+C*  +C1  -f  C‘  &c 


sin^. 


Quorum  omnium  Agne- 
g^tum  ( leu  ipfum C SH I 
planum ) e(l  ( per  prop.  i. 
hujus ; vel  prop.  54.  A- 
litbmet.  Injimtmm  ) 


jC*-j-5C>&c,  in  = Plano. 


Si  vero  non  ponatur  yf=  i , fed  cujufcnnque  magnitudinis : Erit  faltem  Pla- 
num, feu =C+^-f  .g,  + ^ i„  B. 

C * 

Vel,  poGto  J =£;  eritPi,  = i +i£+5.£’+J£’+{.£:*&c.  mCB. 


Res  autem  ad  calculum  Gc  cOmroodiflime  referetur. 

Cum  £■((«  conllruaionem  ) fempernunor  Gt  quam .,/(  propter  CI  reflam. 
reftis  A»&HS  mterjeaara;  adeoquchujus  iCI  diftantiara  mmotemquam  a^ 
: ) Polito  A — I , crit  C in  partibus  dccimaJibus  quamLbet  proxime  expri- 
men^  Hu|ufque  protxerea  poteftates,  C’,C>,&c.  (quodfemperobunetubiL- 
^ feu  Latus mmus  ell quam  i,)  continue  deaefomt,  adeoque  m remotiora  loca 
decuualia  conunue  detruduntur.  Quamquam  igitur,  in  plano  deGgnando,  intclU- 
gantur  jpGusCpotellates,C’,C>,C‘,&c.  in  inHmnim  continuanda  : Poftquam 
tamen  aliquoufque  proceUumell  (&  quidem  plusminurve  prout  major  minorve 
Ipefletur, ) reliqu^  utpote  m loca  dccimalia  altius  detrufce  quam  ut  ".i-pn; 
um  momenti,  merito  poffiint  negligi.  ® 

Exempli  gratia  ; Erunt  C =o,xi 
PoGu  AS:=y/=  I.  ^ I C*=o,oiiof 

Sit  S C=  C=o,ai,  5^^=0,003087 

SH=.^=opi.  • J C* =0,000481510 3 — 

\ C*  = 0,00008 1681+  ' 

i C* =0,0000 14194 -f- 

1 C’= 0,000001973  4*  . ' 

I c* = 0,000000473 — 

5 C*’= 0,000000088 -|-  • 

fl  C*'®=  0,0000000 17  — 
tjC"=opooooooo3  4" 

Horum  Summa,  0,239711333  • 

* Duilain  ,52=0,01 

Exhibet  planum  CSHI,  ftuPZ,  =0^0239722333  proyjmf. 

Atque  ad  eandem  formam  procedendum  erit,  pofita  i,  quxcunqne  foerit 
C ( qux  tamen  iemper  minor  cft  quam  A)  Sc  B (qu*  vel  major  cfle  potefL  vd 
minor,  quam  vel  A yt\C\)  jwout  expoutus  cafus  poftnlavcrit. 

Atqu^uK  multum  j^Gmilein  Hyperbohe  quadraturam  exhibuit  nuper  in 
Lfi^anthmoMoma  fua  D.  iTtcolaus  Mertator,  De  qua  verba  fecimus  in  binis  U- 
• teris 
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teris  ad  D.  Vics  comitem  (Societatis Regiae  Prscfidcni dignifli-Fig.iio 

muiD)  & harum  reram  fcientiiliniani, ) datis,  8.  id<$8.  atque  intti. 

TnuiJaShonjkus  Thihjopbids  IjmdimnJibuSf  uib  idem  tempus,  infertis,  pro  Menfi^ 

^lugujii  itfdS. 

Habiuvero,  ut  di^him  eil,FigurxHyperbolicx  Exterioris  magnitudine:  Etiam  H. 
Interioris  magnitudo  facile  obtinetur. 

Inteiiigatur  utique  ab  V vertice,  rc6la  VO,  ipfi  A parallela;  porcioneor  ab- 
Icindens  SHVO.  Cujus  plani  magnitudo,  (fic  ut  jam  traditum  efk  inventa,) 
dicatur  /i.  Eflque  AVO:=jAOV»-=|^A^  item  AXS=iy^  (nempe 
li  fit  Triangulum  re£Ungulum;  adeoque  XS  & SA  ipli  Hgurx  altmidiai, 
xqualis;)  v3. faltem  (pomo  SXzr^)  AXS=j^/':  Erao  HVX  = AXS 
— AV0-0VHS=M’-5^^-?*A  iz\x\AF—),AB—l>L.  Sed  & 
hinc  etiam,  fi  opus (it,  abfeindi  poterit  ( per  H D ordinaum>appIicatam ) HDX 
triangulum;  ut  habeatur  portio  H D V. 

Si  vero,  non  quidem  ad  Axem,  fed  ad  aliam  quamvis  Diametrum,  ponatur  hy- 
perbola:  Meniuram  ejus  non  minus  aiiequemur. 

Nempe  ; Sumpto,  ubivis  in  Hyperbola,  vertice  1 ; aii  refpondeac  Diameter 
Aldx.  Quippe hjc  fimilitcr  habemtur  Magnitudo  Triangulorum  ACI,  ASx, 

H d X,  & Ipacu  S C 1 H : Adeoque  & 1 H x,  1 H d. 


Sedde,  propter  comica  triangulorum  A S X,  AOV,  HDX,  vel  ASx,  ACI,  I* 
Hd.<,  tum  Magnitudines,  tum  Centra  graviucis,  horumve  momenta  refp^ure- 
^ A<r;  (per  prop.  6.  hujus:)  Atque  et^  (per  jam  tradita  ^ ) Spatii 

SOVH  vel  SCI  H magnitudinem  , Centrique  gravitatis  ab  diibnciain , 
dufque  ( refbe^hi  ejiiidan  A r ) moroenium  : Habebitur  etiam  portionum  HVX, 
HDV,  vel  Hlx,  Hdl,  momentum.  Cumque  ( ut  jam  ofkenfum  eil ) habea- 
tur & harum  magnitudo;  habetur  ( momentum  per  magnitudinem  dividendo  ) 
carundem  difianua  Centri  gravitatis  ab  A r. 


Porro : Si  confideretur  eadem  V H D fcmi-hyperbola  , tanquam  c!^  redis  ipQ 
H D parallelis,  ad  axem  V D ordinatim  applicacis,  conHata.  Manifeitum  dh  fin- 
fipilarum  HD  ordinatim-ap{^catarum  momenta,  feu  Triangula  iplis  inlif^tia 
^mtquadranialem  Ungulam  complentia,  aciem  habentem  VD;  earundem  SemU 
quadratis  eile  zqualia.  Adeoque  (emilununa  quadratorum  illorum  , erit  totius 
VHD  lemi-hypcrbolx  refpe^lu  ipfius  VD  momentum:  (feu  fcmi-quadrantalis 
Ungula  aciem  habens  V D.) 

Polito  iuquc  pro  Axe  Tranfverfo,  T.;  pro  Latere  Redo,L;  fiimptis  Diametris 
interceptis,  <r,  arithmetice  proportionalibus , ut  &c.  ufque  ad  maximum 

59  = VD:  Erunt  qu.e  his  refpoiident  ordinaumapplicatarum(  ieroi-hyperbolam 
complendum)  Quadrata  (ut  in  tradacumeo  TDe  Qmkis  SeBonibus,  prop.  32. 
d*L  ^ dT4-d* 

oftenfom  eft  : ) totidem  feu  — ^ — L f fumptia  d arithiPctice-pro- 

' * Z)74-2>*  * 

portionaLbus,  ufque  ad  maximum — L = Quadr.  H D-  Adeoque  ( prop- 

ter Onm.d^’=\D*\  &Omn.d\=^\7)^;_pcr  prop.  i.  hujus;)  Omnium  qua- 

dratorum  fumroa — A ^ — 2)*L:  & lemi-fumma,  fdi 

7 61 

. jT+x» 
plani  momentum,  — Z)’Z.. 


i^tque  hoc  Momentum,  Mr  plani  magnitniUnem  ( modo  exhibitam ) divifum  ; 
exhibet  ejuldem  ab  V D oiltantiam  Cenni  gravitatis. 

Sed  ejurdem  Cenui  dilbuitia  ab  A v , jam  exhibita  cll : Ergo  ( propter  A v , 
A V D,  non  invicem  parallelas, ) exhibetur  ipfum  Plani  VHD  Centrum  gravita- 
tis ; per  prop.  ad.  Cap.  przced.  • 

Et,  confcqiicntcr ; ( propra  da'u  etiam  triangulorum  ASX,  AOV,  HDX  , 
Magnitudines  & Centra  gravitatis,  perprnp.  vcld.  hujus;  ipliulque  SOVH 
magnitndinem,  jara  olienl^  ; ) datur  eoam  plwi  S 0 Y H Centrum  graviutis ; per 
prop.  aq.  Cap.  prseced.  . 

‘Aaaaaa 


K. 


Vel 


5)22  Tk  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.V. 

Fig.  Vel  etiam,  in  Fi|-  21-^  ubi  Hyperbolx  AO,  vertex  A,  Centrum  Q Diameter 
conjugata  C^,  $emifli& diametri  tranrverf^  AC=i'=3  7'j  Ordinatim.appUcacx 


ad  hyperbobe  diametrum  DO ; Ordinatim-applicitx  ad  diametrum  conjuga- 
cam^O=:r.  OlienTum  c(l  ( ioTradlacu  meo  ^ ConktsJitfhombtiSiprop. 

Rc(Slas^O=:f , efle  totidem  : (Tumpiis  C^=DO=(&,  ariih- 

T 

mctice  proportionalibus.)  Earum  itaque  quadrata,  font  totidem  4*  2j' 

AT 

rum  fumma  ( per  prop.  i.  hujus)  AS^-\ y i6*,  (pofitoy^  pro  altitudine  figii- 

3 A 

AT  b* 

k;)Cu jus  itaque  ftmiflis, \AS*  ~'6  L~  ' C J'  O A ( curva:  & diamcao 

conjugate  interjcili  ) momennun  refpe^lu  C A. 

&cT&  magnitudo  cognoicitur,  ex  jam  traditis  ; propter  co^itam  Spatii  MCAO 
fig.  2 14.  hoc  elk  S A V H lig.  210, 21 1.  magtutnduiem  \ & magnitudinem  trianguli 
it4;  adeoquede totius C^O A. 

Hujus  iuqiic  momentum  per  magnitudinem  dividendo,  habetur  Centri  gravita- 
tis ejufdcmadtanua  ^ Cl'. 

Verum  & Totius  Parallclogrammi  CDO^,  tum  magnitudo  tum  & Centri  gra- 
viutis^Cl'  diftantia  habentur.  Habetur  itaoue&  panis  reliqux  AOD,  tum  mag- 
nitudo tum  Centri  gravitatis  ab  eadem  Cl^duiantia  : prop.  27.  cap.  pneced. 

Sed  & ejufdem  diiiantia  Ove  k C M,  Ove  ab  A D,  ng.  214.  ( hoc  ell  ab  A S,  vel 
V D Hg.  210,  iij. ) jam  ante  daucll.  Ergo  & ipfum  graviutis  Centrum  datur  , 
per  prop.  26.  cap.  przccd. 

Fig .112,  ^izque  de  Semi-hyperbola  Rccla  VHD  JamoOcnla  funt;  eadem  Scalense 
11).  IHd,  racile  accocxnodanuu*.  £0 utique  Semi-hyperboiz  IHd  fig.  2i).  Cen- 


trum gravitatis  in  ca  rc^U  ( putaGR)  diametrpld  parallela,  qu4ita dividit  ba- 
OnHd,  acO  anguli  ad  bafin  reiti eflem : Puta,  utredhGR  fig.  212.  (parallela 
redbe  V D ) dividit  bifin  H D.  . 

t • 

Hinc  etiam  colligitur  Conoeidis  ( vcl  Pyrauiidocidis  ) Hyperbolki  tum  Magni- 
tudo 
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Prop.XXXI.  De  Calculo  Centri  Gravitatis. 

fudo  tum  Centrum  evitatis.  Cnin  enim  limilia  plana  iobdurn  complentia,  baG 
parallela,  funinJu^icau  ratione  ordinatiin-applicataruo),  leuut  harum  quadra* 

ta;  hoccft, ,ut  totidem  -X,  fumptisi/arithmctice-proportionalibus ; So- 


lidumque Cylindricum  fcu  Prifinaticuni  foper  eadem  bafe,  ae^ue  altura,  compleant 
{dana  tondera  roajnmo  aequalia,  L : Ent  Conocidea  diud  Icu  Pyrami- 


doeides,  ad  Solidum  hoc  Cylindricum  fcu  Prifroaiicum,  ( propter  7",  /.eadem  per- 
petuo uirobicj  ic^  ) ut  omnia  dT ( fumpus^^arithinctice-proportionalibus, ) 
ad  totidem  hoc  cfl(  utmodo  ollen- 

fum  cft,  ex  prop.  i.  hujus,  ) uisZ)*7"-fJZ>’adZ)^y-j-2?’;  len  iit  jT^-fa/) 
add/4"^^*  Quod  ipliim  jam  olim  demonitravimus,  ad  prop.  165,1^4.  A~ 
rtthmetKo:  Injmitmum.  £t perinde  obtinet  live  Conocides  hoc  vel  Pyraraidoei- 
des,  Erectum  iit,  live  Scalenum. 


Sunt  amem  planorum  horum  Diftantiae  ^ Vertice,  ipGs^i^diamctris  interceptis 
proportionales  ; adeoque  eorum  hiloinenu  refpedtu  plani  tangentis  in  vertice,  ait 
toudvm  7*4*'^’»  lumptjs4'arithmcticeproporuonalihus ; qualia  totidem  'JJ'T 
4- fum  momemum  Solidi  iltius  Cylindrici  fcu  Priimaticiin  maxinu  difcantia 
furpeoG;  ade^uc  illorum  omnium  iumma,  fcu  Momentum  Solidi  ( per  prop.  i. 
hujus  ) j 2? ' 7 4"  i ^ Quod  ^idem  momentum,  per  magniiiidinan 

11}  ^ divifom  \ exhibet  ^ — H DilUntiaro  Centri  graviutis  i vertice  Co- 

oy  '^4/' 

noeidis  vel  Pyramidocidis  _ 

(liveErcCti,  five  Scale-  i2)*74-4Z)MS2)’7'4--‘ZPf i— /) 
ni,)  m jpio  Solidi  Axe  Ji-^  ^<sr4-4iy 

conltituri.  Eauemq  ^c  cfc 

«iiltanua  i Plano  Vei  tcon  tangente,  in  Eredo,  ( cojtis  Altitudo  eadem  c(l  cura  2), 
maxinu  Uiamaro  intercepu : ) In  Scaleno  vero,  ^ i poCto  pro  ^u- 

TT  iltiiudine,  fcu  difbntia  maxima.  * 


Cum  Hyperbolae  vero  Quadratura,  conjunflara  efle  Curvx  Parabolicae 
fcu  Rcihc  huic  Citrv*  xqualis  exhibitionem  ; |am  olim  demonflravimus  in  Tra» 
dbru  Epdtolari  de  Curvarum  & ni«7t/r|u^,  Traihrui  de  Cycloide  iiib- 

i 'uncto.  Ubi  etiam,  Conoeidis  Parabolici  Superficiei  Curvat,  'squalem  Planam  ex- 
ubuimus. 


Acuite  hic  quidem  pateret  Campus  fat0'amplus;  0 ad  Curvarum  aliarum  Linea- 
rum Hcwiaxutionem  , & Superheierum  Complanationem,  ( vel  Rci^tahim  illis , 
Planarum  his  , aequalium  exhibitKMictny)  Uberet  procedere  : ( C^ialia  flon  pauca 
in  illo  de  & ilMivry»  cradbui  fcri£ltm  indicavimus,  & multo  plura  in 

promptu  exhibere  : ) Cencriquc  graviutis  in  illis  .invefbigationcra. 

AhaqiK' mulca,  confimilis  argumenti,  de  figurarum  aliaruid,  aut  etiam  linearum 
curvarum,  Magnitudinibus,  Momentis,  &Oentris  gravitatis,  Solidilquc  aut  Super- 
ficicbus  carundem  varia  converfione  fa^&  magna  varietate  adjungi  pollent. 

Verum,  cx  his  non  pauca,  ibidem  ( fauem  breviter ) inGnuau  funt ; Aliaque, 
juxta  methodos  hic  fupra  traditas,  cum  opus  fuerit , excogtuh  potcvuiit,  & Cal- 
culo fubjici.  Atque  tandem  aliquando  fiftendum  videtur,'  nc  in  immenTum  ex- 
crefiat  volumen,  quodjamjam  muito  ultra  quam  (pera veram  exocvic. 


SCfiOLIUM. 


PRiufquam  autem  hoc  Spatium  Hyperbctlicum  dimittam,  libet  ejufilciB  cum 
iiis  ahquot  figuris  Symoolizationes,  non  olim  obfcrvaias  recolligere. 

1.  iSr  re ff arum  qmttibet  arithmetice  frepertimtdium  ^uadraU , amdratis  in- 
vicem tequuhhus  ( vel  eodem  communi  ) at^eantm  ; t^g^alorum  latera  quadra- 
tica , ad  reBam  ut  axem  aiptaUhus  mtervaihs  ordmattm-a^kata , Complebunt 
Spatium  Hyperhoheum,  Curva: , Semi-axi  tranfverjo , 6*  Conjugato  intet- 
A a a a a a 2 jeBum, 


Fig.111, 

113. 


M. 


N. 


O. 
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Fig  313- 

Fig-  3»4- 


De  Calculo  Centri  Graxitatts.  Cap.  V. 

je^utHy  reffa^ue  axi  tranjverfs  paraUeJa  claufum.  Puta,  Si  expofitc  rc6te  C A 
normalis  Hat  C^Aquancumvis  prodiit,  in  qua  fumantur  parces xquakt 
quodibctC^’,  adeoqiicCi',C^‘,  Ca,  &c-  arithmetice-proportionales; 

a jundlis  J'A^aA,  &c.  squales  ponantur  ^ 0,  aO,  &c.  Erit  AoO  curva  Hy< 
perbolica,  cujus  Semiaxis  cranfverfus  CA  , ScCAaxis  cbnju^cus;  fpauuisque 
C A O A hyperbolictun  complebunt  re^bs/  o,  &c.  ipfis  ^ A squ2es.  Hoc  demon- 
ibamus  in  Trafbtu  *De  Qtrvarttm  iterumque  mox  ad  prop.  3 hujus  Capi- 

tis  V.  . ^ 

2.  Si  exponatur,  Hg.  334.  AoO  Parabola,  cmus  Axis  interceptus  A d D,  ordi- 
nacim-apphcata  DO,  tangenique  OF  axi  produco  occurrat  in  F\  tangacque  in 


O 


vertice  A tT,  =DO,  divifa  utcunque  in  t ; cui  squalis  ponatur  C^A(f^. 
323.)  rimiliterini'divi(a;  Hatqueangulo  DFO,  squldis  C a A,  determinans  (m 
redtaipii  C^a  normali)  refhmCA;  dcJundlisX  A,  aA.  squales  ponantur  i"  o, 
A O,  ipfi  C A parallels,  natquc  ( ut  modo  di^um  en  ) AoO  Hypcrbola,  cujus 
Semiaxis  iraniverfus  CA;  utqucafymptotaCmM;  Erit,  ( F^.  323. ) 
um  bypnholicum  CaOA,  «</CaM  triangulum  \ Jk  (Fie.  324.)  AoO  curva  pa- 
raboltca,  at!  ejus  axem  interceptum  A d D : Itemqucy  ut  (iluc)  Ci^oA,  ad  Ci^m; 
7b(hif)  Ao  curva  paraMicay  adejus  axemAd\  ftc  ubi^.  Hoc  danonfira- 
mus  in  eodem  De  tractu ; iterumque  hjc  monemus  ad  prop.  31.  hujuiix 

Cap.V. 

3.  Si  converfione  Parabois  AOD  circa  Axem  A D delcribatur  Conoeides 
parabolicum;  & converfione  Re6bnguli  circumferipti  ADOT  drea  eundem 
axem  deferibarur  Cylindrus:  Erit,  Ut  momentum  fpatit  fyperboHci  CaOA,  aj 
momentttrn^trianguH  CaM,  refpeUu  ejufdem  QA  \feUy  ut  ereffaU%ula  juper 
illudj  ai^ngukm  ereSiam  ^epte  altam  Juper  hcy  ustarum  communis  acies  Jit  ea- 
dem  C A ; Jeuy  ut  Solidum  ex  converfione  iUiuSy  ad  Soluium  ex  converfione  bujus., 
circa  eandem  CA;  (funt  enim  hs  rationes,  esdem  omnes;)  Sic  Conoeidis  hujus 
parabobci  juperficies  cstrva\  ad  duos  trientes  fuperficiei  curva  Cphndri  etreum- 
jeripti.  Veieuam  (propterCAOA=sCAOD  — AOD. ) Ut  Msmentum  Re- 
Uatsguli  C A O D minus  momento  SemibyperMa  AOD,  ad  momentum  Trian- 
guli CaM,  ( refpe£lu  ejufdem  C A D ; ) Sic  efl  Conoetdis  hujus  Juperficies  CurWy 
ad  duos  trientes  cusva  Juperficiei  C^hndri  crroumfcrkti.  <^od  ibjdcm  demon- 
ilramus,  atque  hic  monemus  ad  prop.  3 1.  hujus  Cap.  V. 

4 Sed;  poHtis  ( ut  ^ E prop.  32.  hujus  Cap.  V. ) AC  = 5={7',  Latereque 

«^0  = /,  AD=a',DO=CA=i=V^i£z,,  iO=CD  = c=jr 

+ ./=5+rf=V:j’  + ^A’  = >':ir-+^A’,iiM=v' = 


Momentum  Semi-fyperhoU‘  AOD  refpeUu  reUa  C A D ( utpote  Semiquadrata 
omnium  D 0 ) efl  — ^ ; ( Quod,  ut  ibidem  demonflracum,  afliunimus 


ex 
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PropiXXXl.  DeCalculoCmtriGremtatis. 

ex  iterumqueoilendirousad^L.  prop.  51.  hujus  Gap.  V.  ) Tig. 

Moraentum  autem  ( rc(jx;£lu  cjulH^ C AB  ro£bc  )Re£bnguli  C 314. 

T ' ‘7^  I 

Trianguli  C A M,  ^ -i  * ( per  pr.  tf.  cjuBem. ) Ergo,  ut  J ch  ’ — 

adiA>v'^;hoceft,UtfA’7'— Vrz,  — ;a”/,ad=,i'7'V’^;  Hoc  cit 

( propter f=ir+o’,  i,)  Ut jr»+ adr-f^; 

in  S^c  iffixJuperficiescmvaConoeiiiica,  ad  \CytmihictL‘\  Seu  , Ut' 

y ad  T’\-d  ^ iu  ^ j Sic  Conoetdica  ad  Cylmdri- 

cam. 


f.  Sed  & eadem  eft  ratio  momenti  curvx  parabolice  A O,  ad  moniemurarc^ 
TO,  refpcdlu  cjufderh  rcdbe  A D,  ( nempe,  quae  cft  converfiOnefadlorura  : )Cum^ 
itaque  Momentorum  ratio  ex  rationibus  ponderum  dt  dilUpciarum  componatur; 
n ex  hac  momentorum  ratione  eximatur  ratio  magnitudinum,  hoc  elb  (,ift  modo 
olienlumelt)  quadriliou  C n. O A ad  triangulum  CaM,  ( feu  hujus  converft 
cum  ea  componatur:)  habebitur  ratio  difUntue  centri  gravitatis  cutvx  parabo- 
licd!  AO,  ad  dtjiantiam  centri  gravitaiis  retfiC  T O,  (ab  eadem  A D,)  hoc  e-ft,  ad  AT 


^ ^ \T^‘\-dt^\d^  CaM 

=CA=DO  = i = V:  U Adeoque  — 


flantia  Centri  gravitatis  curva  parabofica  AO  ab  e/as  axe  AD:  VcI,  propter 
fiponamosA^rrCiOA, 

',T'+Jr J'  \b  , ,T 


rit  ea  dilbmtU  — — , hoc  eJL,  redudlionc  ftdla  / 

r + Ib 


(propter  i =V  - ^ A & i V ^ =V:  «T+ :)  x - =1 

Ubi  quantitates  omnes  fune  Ccometri* 


.L 


t 

6T-^6d  ^ ^ f:  ^ 

c*  determinat*  pr*ter  imam  g,  qu*  cum  C a = ^ imelligitur  Uedlanguliim’ com-' 
prehendere  aequale  Q^dnlmeo  C^OA  ;>eaque  ipli  approximmone  quamlibet 
accurau  determinatur  prop.  jx.  hujus  Cap.  V.  Sed  & hinc  hmiliter  habetur  ejuf-, 
detn  ab  O T ddbntu ; adeoque  nuo  fupei^iei  ab  A O curva  cata  O T converla 
deicripoi,  ad  Cylindricam redla  AD  iiccbnverfa  defeapeam.  Aliaquc  de  cjufhiodi: 
alus  curvx  parabuliczcoovertionibus ; qu*  hic  ulterius  prohqui  non  eU  animus, 
oe  nimis  divagarer.  < - / 


6.  Si  eadem  curva  Parabolica  AO  circa  tangentem  verticis  AT  utaxemcon* 
vertatur,  Conoeidts  Parabolici  Acuti fupefhciem  curvam deicribens;  recUque  AD 
fic  eonverla  delcribat  circulum  : Erit,  C/t  Ung^a  ^tfuukikwt  Hypcrb^ct  CaOA, 
aciem  habentis  CA  , momentum  rejpeffu  aciei  Jua  CA  ^ ad  Ungula  Trianguli 
CaM,  aciem  item  habentis  CA^  momentuthrejpeQu.efujdemC  A ; Sicjuperficies 
cuma  Cmoetdeos  parabohei  acuti  ab  A O circa  A T dejeripti ; ad  ctrculum  reila 
AD  ut taebo circa  Aut cektrum  converfa  defcriptmn.  Quod  etiam  in eodem  De 
'Evdum  tradtatu  deraonitratur.  Manente  Icilicet  Magnitudinum  rabone  oo,  dd, 
in  Parabola,  ut  o,  i"  m,  in  Hypcrbola  \ dilhnciz  t o,  t o,  funt  ( non  ut  do,  do, 
arithmetice  proporbonalu»,  icd  ) ut  quadrata  arithmetice  proportionalium : adoi- 
que  comparantur,  (non  cum  C^uadrilinci^A  O A,  & Tniinei  C ^ M , Ungulis 
ieu  Momentis  refpedhiCA  re6be,  ied  ) cum  Momentis  Ungularum  C^O  A Sc 
CaM  rcipc6hi  communis  aciei  CA.  Kademuuc  (quziailorum^  converfione)dt 
ratio  raomenu  curvx  A O,'  ad  momentum  re<^  A D,  refpcdu  AT  re^l*. Atque,  cX' 
hac  momentorum  ratione,  fi  eximatur  ratio  magnitudinum,  ( vcl  hujus  converla 
cum  eo  componatur,)  habetur  rabodilbmi*  centri  gravitatis  Curvae  parabolice 
AO,  ad  diilantiam  Centri  re^te  AD  (quod  elliplius  pundtum  medium,)  ab 
AT  eadem  tangente  verticis.  Adeoque  ( propter  habitam  illius  Centri  diilamiam 
Aaaaaa3  ^ dua- 
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9i5  De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.V. 

\ ditobus  re&is  noo  piraUelii ) habetur  ipTuio  curve  Paraboikx  A O Centrum  gra> 
vkatis ; &,  qux  inde  dependent. 

7.  t\uT(t  ex  Trimanoium  Rccmocis  coftjlata , ejl  SMhon  H/^hoIicmt  Cur^ 

Vte  ^ is  inter recla  y^mptoiarum  meri  parallela  terminatum, 

Fig.Jic.  Ut  A SH  lig.  210  Hocdemonflravimus  prop.  ^ pj.  Anthmet.  Infimt.  iterum- 
que  prop.  ji.nujus  Gap.  V.  ' 

8,  /c/emjue  Jpaiium  Hypprhohcwru  efi  ftgwa  Secantium.,  Jmihus  reHis  com- 
phmenHrmn  ( aut  arcuum  Juorum  fttmus  vet/is)  aritJ^metke  tnyptrthnaJiimj  re- 
fpof dentium.  Hoc  infinuatum  ed,  ^ B.  prop.  I7.  hujus  Cap.  iterumque  occur- 

rit§E.  propL  30.  ( Nam  qux  iHic  occurriHit  reftx fune  hx  Secantes.)  Eftquc 

obvium  & denionftratu  facile.  Cum  enim  fit,  in  fig.  317.  Ut  finus  complemcnd 

1 ff.'  •?!  . R* 

radium CB=.^ ; fic  radius CA=^,  ad  fecantem C T : Sumpti* 


Sinibus  complementi  CV±=ar  arithmetice  proponionalibus  ( adeoque  & (inibas 
verfis  AV=:v  arithmetice  item  proportionalibus; ) fi  ponantur  ( ng.  32^,32^.) 
rti2is  CBT  fecamibus,  xqUaJes  oroinatim-applicatx  VBO  ; (qux  itaque  erunt 


A<- 


totidem  — , ip(is  x arithmetice  proportionalibus  redprocx,  filaram  Secantium 

complentes ; ) erit,  eadem  Figura  Secantium,  fpatium  illud  Hyperbolicujo,  ( per 
modo  dida ; ) utpote  Figura  ex  Primanorum  Reciprocis  conflata. 

Nempe,  utCAHOM:  Ubi  H^rbolx  Coicnim,  C,  Aiymptotx  CM,  Sc 
C A,  Vertex,  H.  ( Qux  autem  dc  C,  A,  H,  O,  M,  dim  funt ; pariter  ineelligan' 

turi 

£t  quidem,  li  fumatur  A H,  xqualis  femidiametro  Circuli  C A , ( ut  f%.  325*, 
326. ) ordinatim  ad  Aiymptotam  applicatx  V O funt  ipfis  fecantibus  CT  xqu^; 
critque  H Vertex  Axis.  St  vero  brevior  fit  A H quam  A Q m eadem  ratione  bre< 
viores  erunt  V O,  quam  C T,  reij)^ivs^$ecantes  ad  Radium  C A : neque  erii  H 
venex  Axis,  fed  alterius  alicujus diametri;  Axis  autem  vertex  fictis ent propius  ad 
Aiyu^oum,.  ( nempe  ub7  rem  bifecans  apgulum  C,  occurrit  curvx. ) Sui  lon- 
gior fit  AH  quam  AC,  etiam  in  eadem  rattone  longiores  erum  VO  quam  CT; 
( utrobique  fcilicct  xquales  Secantibus  ad  Radium  A H.  (ive  longior  fit  five  breuior 
quam  AC:)  Nec  em  H vertex  Axis  (cd  alceruis  diametri,  Vertex  autem  Axis 
Qufquam  comparet,  quippe  qui  ibi  futurus  cfiet  obi  re^  apgulum  C bifecans  occur- 
reret curvx  ultra  H proaudx.  Qpippe  redU  Angulum  Cbifixans,  in  figura  j^i- 
maria,  ( ubi  A H ipli  A C xqualis, ) occurrit  re^  A H , io  H : Secus  autem  in 
Secundariis  : Nemj^  In  CmtraBa,  ( ubi  AH  brevior  quam  A C,)  ultra  H,  mera 
Hyperbolam  : In  ?r0/ra<?4, ( ubi  A H longior  quam  AC)  citra  H ( inter  H& 
A ) extra  Hyperbolam. 

Si  vero  Duo  Circuli  Quadrantes  componantur,  ( ut  32^.  ) iemicirculum 
abfbivcntcs ; erunt  dux  Hyperbolx  H O O,  * « e,  litu  inverib  pofitx  communem  ha- 
bentes Afymptocam  CM,  u(&AC«:  Sin  quadrantes  duo  inverfis  verticibus  com- 
ponantur, (*ut  fig.  326.)  Hyperbolx  dux,  HOO,  Ho#,  commmunem  verticem 
H habentes,  Afympcotas  habebunt  oppolius  CM,  »/1,  communem  vero  CA». 

Dux 
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Dux  autem  Hy(Krbolae,  H 0 0,  H < b,  fic  compofitx ; utut  limilcs  (iut , & qui- 
' dem  quamvis  ( ut  vaTrimmm,  tig  ja6.  ) communem  habeant  Axis  Verticepi  H; 
non  tamen  eandem  continuant  Curvam  hypetbolicam ; fcd  Angulum  in  H laciunt 
( produ6btque,  fe  mutuo  fucabunt , ) Reaum  quidem  m ‘Primarm  ; Acutum,  ia 
'pTotraUfy  Obtulum,  mCmtr(tSa\  niagilquc  vel  Acutum  vel  Obtufnm,  quo  nu- 
gis vel  Protracb  vel  Conttaila  luerit : adeo  ut,  in  valde  contraitis,  fere  videantur 
unam  facere  continuam  curvam. 

Ponuntur  enim  ( lig,  jad. ) H O O,  H • «y  fcmihypetbolx,  Ctu  dillorio  ; prop- 
ter dirempta  punila  C, » ; ( qiix,  ut  O H • latet  una  hypetbola,  idem  Client  pun- 
dlum,  nempe  commune  centrum  lemihypetbolarumHOO,  H»  ■ ; ) convergenti- 
bus punilis  M,  a ;adeoque&,0,  <■  Neque  ell  A H uiriufvis^^vel  Axis  ved  Dia- 
metrorum ulla  ; utpote  qux  per  C tranlire  debent  omnes  qiix  fpeilant  H O O ; & ' 

per  X,  qux  H « » Ipeilanc 

Si  vero,  in  ligura  Vrmana  , ( propter  H verticem  Axis, ) manente  communi 
punclo  H,  divaricari  intcUigantur  curva-  O • ; limulquc  Alyniptota  in  M n,  do- 
nec in  unum  coeant  K, «,  pnnita ; cvanelcet  angulus  ad  H,  rictque  » H O una  hy- 
pcrbola.  Sed  non  item  in  Secuniariis,  ( in  quibus  H non  eft  vertex  Axis  : ) Pof- 
funt  quidem,  etiam  inhis,  manente  H punito,  ita  divaricari  curva  in  O «,  ut,  eya- 
nelccntc  angulo  ad  H,  coeant  in  unam  curvaro,  at  non  mimam  Hyfei  btbm  (lid 
duarum  portiones.  ) Manifeftum  enim  cll  (ex  coiilli  uitione  ) hyperbolas  H O O 
& H » « omnino  limiles  cllc  & congruentes  : fieri  autem  non  poteft  in  ullo  hypet- 
boix  punilo,  prxier  iplura  Axis  Verticem , ut  curvx  utrinque  adjacentes  con- 
gruant. 

p.  Verum  hic  cavendum  cll  ne  cxdbmetur  OHO  hg.  32«  eadem  curva  cum 
«»«lfg.  i8<S.  Quanquam  enim  A « O ••  Iit  etiam  figura  Secantium , { fal  Om- Fig.  iSiS. 
tnila,  propter  AO  mmorem  quam  AC, ) ut  §B.  prop.  17.  iulinuatura  tll  : Sunt 
tamen  illx  ( non,  ut  hic,  Secantes  limbus  vcrlis,  Icu  complementorum  reilis,  Icd) 

Sinibus  Redtis,  aiiihmcnce  ptopomoualibns  rcfpondcntts.  Sunt  enim  illic  teihe 

V»=: (linibus  reilis  a=VB,  arcuum  AB,  reciproca ;)  hic  vero,V  0=x  — , 

s tv 

ipljs;C  = VC  litiibiis  complementorum  BD  reciproca.  Hoc  cll ; Sumptis  AV 
arithmetice  proportionalibus ; fpatium  complentes  reilx  V O fig.  316.  liint  arcuum 
A B fccantibus  C T fig.  327  propomonalcs;  fcd 
V « fig.  1 85.  proportionales  complementorum  BD 
fccaniibttsCT. 

10.  Cumque  fintr  = v':.«’-^a’.  Si  fuman- 
tnr  a = C V,  (adeoque  & o = A V ) arithmetice 
proportionales  ; erunt  omnes  i,  ut  reihrum  in 
parabola,  axi  parallelarum  radices  quadratica,  Icu 
in  iplarum  raiione  fubduplicaia ; puta  qua  lint 
in  reitarum  V^Hg- 164  femiparabolani  complen- 
tium ratione  liibduplicaia  ; (cum  enim  retia 
complentes  Icmiparabolx  complementum  lint  ut 

X ’ , quadrata  primanorum  ; erunt  harum  continuationes  V axi  parallela,  nt 
g’ x’ ; Itimpto  Axe  ut  ) qusequeex  illiufinodi  radicum  reciprocis  confla- 

tur figura,  ell  ipfa  C A O • Hg.  i8d.  Omnelque  a’,  liint  ut  ipla  recta  axi  Para- 
bola paiallelx.  Puta,  ut  ipla  V|8  fig.  164.  ( ut  pt.  112.  ytntbm.  Infin.  & § V. 

prop.  ij.hujusCap.  y.ollcnditnr  u)  atque  harum  reciproca,  — , liiwut  rctbriim 

A B 

V»  (fig.  i8d.)  vel — quadrata,  leunt earum  momena  relpetlu  A«,  ,iut 

V' 

circuli  earundem  converCone  circa  A « fatli.  Retiarum  vero  V 0 = — lig.  32<>. 

jP* 

( fjatium  hyperbolicnm  complentium ) quadrata  feu  monieno,  ut  — , lunt  ut  ip- 

farum  bi  ( fig.  11S4.  ) reflatum  reciproca.  Qua  autem  funt  ipCs  /3  b fig.  164.  vel 
Vtifig.178.  ordmatim-applicatis  in  parabola  reciproca,  funt  ut  V • figuram  A«0o 
(&,  178.  ) complentes,  curvx  Cydoidalis  particulis  (continue  liimptis)  pro- 
portionales t 


^^•327. 

■7^ 

fx' 
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portioiules ; fpuUque  ( qund  illz  complent  ) A • O • portiones,  proponio- 
nales  refpe£livis  Currz  Cycloidalis  partibus  quas  illsc  cooiplut  pariiculse ; ntSJB, 
C.  prop.  oz.  oftcnium  efl.  Sed  re^  V«fig.  186.  fune  pnipherix  cucularis  parti- 
ticulis  continue  fumptis  ) proportionales ; fpatiique  quod  illr  complent  rcdbc, 
proporaonalcs  rcrpciltTis  peripherK  panibus  quas  illz  complent  paniculx : ut  J B. 
prop.  17.  oltcnrumcft. 

11.  Etiam  hoc  addo.  Spatii  HplurhiBci,  Jhe  nteriarit /he  exteritris,  non 
quidem  iprum  Gravitatis  Centrum  fra  Ke^lam  m qua  eft,  (eu  Axem  {^e&jmiliirny 
exhiberi  jxjfe,  etiamfi  ignoretur  ‘Phtm  magnitudo. 


E(lo  enim  ctpo(it*  Hyperbol*  HhV, Centrum  A,  axis  AX, vertex  V,  latus  leSum 
/,axis  tranrverfusr=i.y,axes  intercepti  VD=Z),  Vd= a',  oidinatim-appltca- 
tteHD  = //,  hd=A,  axisconiugatus  A o,ad  quem ordinadm applicatz 
h e = .f,  afymptotarum  alteri  A v mrallela  H $ = ad  alteram  AS=A  appli- 
cetur, & VOad  AO=.^  &hs,US:  atque iutcUigatur  S A v angulus  re«us  : 
(itque  OS  ( = — E)=zO. 

Sunt  (propter  A = v^  :_<//, -(-y,  d’:)  ordinatarum  ad  axem  lemiquadraut , (eu 

momenta  refpeilu  A DX,  J /.</-(-  * ( propter  Omn.  d ,=173',  & 

Oma.d‘, =0lZ>’,}  fimul  omnia,  (eu  Momentum  totius  HVD  refpcSa  AX, 

T 

Itera  (propter  A=v':J’-|- —A’:)ordinatarum ad  axem  conjugatum  (emiqua- 

T 

drata,  feU  momenta rcfpeillu  An,  A";  & ( propter  Omn.  A’  ,= 

I H', ) fimul  Omnia , (eu  totius  A V H n momentum  refjieau  he.,  IS’ 

H’.  Qttod  ex  ( totius  ADHn momento  H' 

6 Lt  XLa 

T 

fubdu^luni,  relinquit refiduiH VD  refpe^u  A ^ momemitm — 

Ergo  ( prompter  Difbmtias  Momentis  prop<]frtionale&, ) in  D H , fumpta  D 6 
quxfit  ad  AD»  ut  ^ S*  ad  A/’, hoc  eft,  3 T 

ad  4 T"*  \ erit  in  ( juo6b ) A G,  ipfius  HVD  centrum  gravitatis ; uepote  cu- 

jus pundta  (ingula  in  ea  ratione  djftant  ab  A D,  A n. 

Idem  obtinebitur  ope  momenti  ejufdem  H V D refpe6hi-  Afymptotx  Ar.  Eft 
( per  § D.  prop.  3 1,  Gap.  s.  ) ipfius  O V H S refpe^u  A 9 momentum  ABO-  Eft 
autem  trianguli  ASX  {=iA*)  refpe^lu  ejufdcm  Ar  momentum  \A'i  &tri- 
ansuli  AOV  momentum  ; poGttfquc H X ( = y/ — B)zsX,  cc  DB  (pa- 
rallela A S )=  7^  adeoque  HDX=jA"7',  hujiifque  ab  A diftantia  centri  gra- 
vitatis A—\T,  erit  triangnli  HDXrefp^tu  Ar  momentum  {AXT — \XT*. 

Ergo 
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Ergo  ( propter  HVDz=ASX  — AOV— OVHS  — HDX  ) ipGns  HVD 
rc(pc6hi  Af  momentum  \ y1B0^^\j4XT-\‘lXT^. 

Ergo  ( propter  Dilbmus  momentis proportioiics, ) in  DH,  fumpu  DQ, 

qaifit  ad  AS  -^^7>'aA\yi'  — \&—AB0  — ij1Xr-^Xr'-, 

«luclaquc  Q.K  paralJcU  A X occurrente  SX  in  K ; erit  in  ( jimib  ) A K (mpote 
CUJUS  iingulapun^b  inea  rationcdilbmtab  A D,  A 9-^)  Centrum  gravitatis  HVD. 

Qux  quidem  A K eU  eadem  poiitionc  re^  com  A G>  quoniam  utraque  tum  per  A 
traniit  tunc  per  centrum  gravitatis  H V D. 

Suniliter  (ob  eandem  cauiam)  in  fumpea  nL>  qux  fit  ad  AS  ut 

-^W3.i\yi'  — \E^—ABO—\^XT-\-lXT'-,i\iSu<fK  LK  parallela  ‘ 

\ E 

A occurrunte  S K in  K ; erit  in  ( juni^b  ) A K ( cujus  utique  fingula  pun^ 
in  ea  ratione  dilbnt  ab  A ^ A «*,  ) Centrum  gravitatis  HVD.  £ric  autem  hocK 
idemqopd  prius,  ob  caubm  modo  infinuaiam. 

12.  Simili  proceflu  utendum  eft  in  fpatio  exteriori  OVHS. 

Eli  enim  ( ut  jam  oftenfum  ) hujus  rapeflu  A 9 momentum  ABQ. 

Item,  refpci^u  A X,  trianguli  A S X =:  1 y#’  di  ( propter  centri  ab  A X diibn- 
tiam  \A^\  ) momentum  1-^Va ; & limiliter  trianguli  AOV  momentum 
tnanguliquc  HDX=1X7'(  propter  dilbntiam  \H)  momentum 

\XTH\  ipfiulquc  HVD  (lumodo  )jZ.2>’+ -^;-2>’:Ergo(proptaOVHS 

= ASX  — AOV  — HDX  — HVD,)  ipfius  OVHS  rdpe^  AX momen- 

tum 

Ergo  ( propter  dillamias  momentis  proportionales ) in  DH^  fumpta  DI,  .quae 

litad  AS,  utjy>V5  — JAT//— SZ.Z)’—  ^ Z>>ady^O;du- 

0 1 

6bque  1 F parallela  A X occurrente  S X in  F ; erit  in  ( juo^  ) A F ( cujus  piin* 

6b  lingula  m ea  ratione  ddbnt  ab  A X,  A cr, ) Centrum  gravitatis  OVHS.  i 
Idem  obtinebitur  comparando  ejuOem  OVHS  momenu  rdpcdhi  Ac,  &Aa; 
yel  A X,  & A A ; eandem  autem  A F prodire  necdle  erit,  uc  qux  tranlire  del^t 
tum  per  A;  tum  per  ipiius  OVHS  centum  graviutis. 

1 3.  Simili  Item  proedTu  utendum  di  in  fpatio  exteriori  A V H a. 

7" 

Eftdiim  (ut  modo)  hujus  refpe£lu  A A momentum,  }.?*//-{ y- 

tf  Lj 

Item,  reTpefluAX,  r»^nguli  ADH^  momentum  \KH^\  unde  fubdu^o 
ipGus  HVD  momento  j Z,  Z>  • -f-  59  ^ ; habetur  ipGus  AVHD,  rcfpc^iu  A X, 

L 

momentum  \KH*  — JZS* — 

T 

Blrgo,  in  aH,  fumptaAM,  qmcCtad  DH,  ut  i 5'* /^+-77-//’  ad  \KH^ 

6 Lt 

— \Liy^ — O’ ; eritin(  jun£b  ) AM,  ( cujus  Gngula  pon£b  in  ea  ratio- 
ne difbiu  ab  A A,  A X, ) centrum  graviutis  A V H a. 

Idcmquc  obtinebitur,  comparatis  ejuldem  momentis  refpe^Ki  A a,  & Ar;  vel 
rd  jxrdiu  A X,  & A 0- : eandem  autem  A M prodire  nccdle  erit,  ob  cauiam  ante  in- 
fmuatam  ; ut  non  Gt  fpes  inde  ob  duas  hujuGnodi  redbs  fe  mutuo  deculliuites,  ipTum 
Centrum  obtinendi,  ablque  pbni  magnitudine. 

Sivero,  in  bis  omnibus,  vel  non  ut  SA^  anmtius  redhis ; vel  Hy^bob  non 
re^  1^  fcalcna,(  fumpu  diametro  quavis  alia  1^  axis  AX ;)  Gmilisadhibenda 
erit  accommodatio  cum  ea  quam  de  Scaenis  inlinuavimus  ad  § IC  prop.  \ i . Cap.  5 . 
Muluquealia  adjungi  peUet,  niG  Gc  nimius  dIem. 

MiOtsiuquc aliis;  Unam  adhuc  de  Hyperbpla  Speculationem  fubjungam,  quam 
fibbbbb  Wrenmo 

t 
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nc[ko  deBiipus ; Q«i  Solidtith  Hyperbolicum,  convcxo-concavirai , 
Tocniopc,  acie  DOlabrxMtililmea  oWiqtior  ad  Axem  litu  pofita,  conficere  docuit. 
Quin' rem,  ad  meas  inethodos  reduifam,  (ic  vilum  eff  exponere,  Sc  partio  fulius 
profcijui:  EjuCpie  SpWi  Sc8iones,_&  Ceiura  gravitatis,  cotiliderare. 


P R O P.  ^XXII. 

A B.  Si  in  quacunque  ab'Axe  'Torni  diftantia,  ponatur  Acies  Dolabrse  re- 
da, infitn  ad  illuni  Axem  { non  parallelo,  ut  in  Tornando  Cylin- 
drum, fed)  quocunque  obliquo:  Formabitur  torno  Cylindrocides 
Hypcrbolicoin  Convexo-toncavum. 

C.  Ht  quidem  ea  Hypcrlxala;  cujus  Semi-axis  tranfvcrfus  aequatur' mini- 

maidiilantiac  acicidolabrs  ab  AxeCylindroeidis  (feu  Semi-diamc- 
tro  bafis  inlcripti  Cylindri;)  Axi/que  conjugatus  cum  Afymptota 
cum  faciat  angulum,  quem  facit  Dolabra:  Acies  reda,  cum  redaaxi 
torni  parallela. 

D.  Unde  patet  methodus,  Cylindrocides  tomo  formandi , cujus  fedio  per 

axem,  fit  Data  Hyperbola. 

E.  Stdidihujuslc<StioficsPlanQfiidae;'tfiplannmilldd  Iit,  ad AxemSolidi, 

Redum;  fiint  Circuli.  't;,; 

F,  I-  Si,  ad  Axem,  minus  obliquum  quam  eft  Afymptota ; Ellipfes. 

F.H.I.  fimiliter  inclinatum  fit  atcpie '-ipla  Afymptota ; fiint  Parabola: ; vel 
(fi  ptiam  per  Centrum  fit ) Parallelogrammum. 

F.G.K.  Si  adliucObliquiusfccet  Axem,  vel  etiam  fit  Axi  Parallelum  ; Oppo- 
lita:  HyperboUe  ; vel  ( fi  axi  parallelum  atque  per  verticem  Hyper- 
bolie  Geaitricis,  uut  Hypcrbolam  hanc  ulnvts  fai^t,)  oppofita 
"Triangula.  ; i 

Solidi  ficconftrudi  (iCentro  utrinq^  aequaliter  continuati ) Magni- 
tudo, nota  eft:  Ctaippe  ad  Cylindrum  circumlcriptum,  ut  j LT 
-t-4//’,  n<\  i LT-\-  12 //“.  Et  Centnim gravitatis  in  Centfo  folidi, 
feu  Axis  medio.  ' i ..  .. 

Bt.  Scmifolidi  ( plano  per  Centrum,  ad  Axem  redo , abfcilTi , ) Centrum 
gravitatis,  inAxefituin,  abfeindit  axis  fui  partem  ad  Centrum,  qux 
fit  ad  totum,  ul  J A T-{-  d /7’  ad  «■  A T-f  8 H'‘. 

A T T Oc  quo  commodius  abfolvatar ; Lemma  premittam,  m nicode Tra- 
p:  ' 1 1 dlatu,  modo  memorato,  infinuatum ; Demonliratiorc  ex  raco  dc  Cmicis  fe- 
Sfiombus  tradbtu,  prop.  3^,40.  pciiu.  Adhunc  fcnlum'; 

Si  aJRtilx  itiUfjus  punUt  quatUhft,  .ejualibus  mlenallis  Jampta,  arjmattm- 
applinntm  ReSx,  piarttm  ^luRatk  ./utt,  ut  numtvtrum  emtmut  cw^^umtium 
1,2, 3,4,  ^c.  tjuaih  ata,  mlem  aliquo  vel u:^ttahhus  quadratis  auSia  \ per  ha- 
rum  e.rJrema  reliqua  tranjit  Curva,  eft  Hppetbola. 

Quippe,  ( in  lig.  1-.  ibidem,  quam  hic  repeto  fig.  214.  ) Manifeftum  eft  rcdlas 
l A,  tales  elle  quales  innuit  L^ma ; ( propter  C t,  Cf,  C f,  6cc.  ut  i,  2, 3,  &c. 
& C A cormnnncm : ) Qujc  fi  in  litura  t O transferantur,  adCl''!  ordinatmKip- 
plicatx  ; ‘Hypcrbolam  AOO  defignabunt. 

Quodfi,  manentibus  C A,  10,  ordinatiin-applicatis,  intervallaC  J',/'!',  minora 
fuerint  vel  majora  quaro  uunc  fiint;'  vel  etiam  angullK  A C r,  quijam  r^is  in- 
ielliaitur,  fiat  obliquus  quilibet : prodibit  utcunque  A 0 O Hyperbola  ; led  cujus 
aliud  erit Latus  reiftum,  aliuique  ad  Afymptoton  CM  angulus  ^CM,  aliuique 
angulus  quem  cumdiametrobcianieonjugatadiameterdc  crdinatim-applicaee. 

Dcmoiiftratio  petitur,  exmeis  de  Corneis Sellitmilim^^xof.  35,41.  ubi  oftendi- 
tur,  redlas  ad  Hyperbolr  diametrum  coniugatam  ordinaiim-appiicaias  l O ; hoc  ell, 

CD 
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C D diflantios,  puni^rimi  applicationis  ad  dtametmra,  k Centro,  quas  illic  c di- 
cimus ; ( ac  Scraidsmietro  tranfverla , & diametro  imcrcepa  aggregatas , feu 

7 I 

\T-\-d  ;)  efic  v':J7'"+ Quanim  itaqaequadrata  funt,  — A’: 

( Politis  T pro  diametro  tranfvcrC»,  L pro  latere  rc^lo,  & b pro  ordioatim-appli- 
cata  ad  hypcrbolx  diametrum. ) Adeo^,  ( propter  Ty  Z,  quantitates  permanen- 
tes,) ii  fumamur  <6,  hocefl:  DO,  IcuC^,  anthmctice-proportionalcs  ut  i,  a,  j, 

&c.  nuniieftum  cft,  quadrata  illa,  -|- j- A“,dlc,  vn^taeitatu  dCf^tialmy  fua- 

Jiatis  anthmetke-prQpwtiomUum  auSia.  Qijx  itaque  cum  fit  Hypcrbolx  gene- 
ralis proprietas,  ( quxeunque  fuerit  ratio  Diamein  rranfvcrtx  ad  Latus-re£tum  , 

& quemcunque  ad  dameirum  angulum  faciant  ordinadm-applicatz  \ ) Lemma 
conltac.  * 

His  prxmifiis;  InteUigatur  Hg.  ii;. ) Acies  Dolabrz rc6la,  AOO,  in  qua-  B. 


cunque  ab  A.kc  Cylindroeidis  ( torno  conficiendi ) diflantia,  fini  quoctinque  ob- 
liquo ( ad  axem  illum ) pofica.  Manifefhim  eft,  per  redtam  illam  AOO,  tranfitu- 
rum  ede  planum  aliquo^  ut  0 A «,  cui  (plano)  parallelus  fic'Cyiindroqi(|ia  axis  Q*  t ' 
Kc^bmque  aliquamm  eo  plano,  axi  parallelara  , ut  A«^  (beraM /ex  parallelis 
eam  qux  litaxi  proxima, ) lineani’^ncadus  ede  qua  planum  illud  tangat  ^Cylin- 
drum, ( Cylindroeidi  inlcriptum, ) cujus  Axis  C ; & bafis  radius  C A ; ( qux  efl  . 
lnlm^^l  dulautta  aciei  dolabrx,  quantum  opus  fit  contmuatx,  ab  Axe  Cylindri 
feu  Cylindroeidis  formandi.  ) Sumptifquc  in  Axe  C ^ partibus  connnuc  xquali-  ^ ' 
busCi',  atque  ad  eum  perpendicularibus  C A,  i' «e,  &c.  crcdifqucludem 

ad  planum  C A « perpendicularibus  «0,  <0,&c.  Manifedum  efl.  rc6las  «O,  ede 
&c.  numeros  continue  confluentes;  earumque quadrata,  ut  quadrata 
horum:  Et  propccrea  (propter  anulum  i«Oreihim,  rei^alque  «i' invicem  x- 
qualcs,  ) junctis  omnibus  O^,  quamrata  harum  ede,  ut  quadrata  numerorum  ilia 
xqualibusquadratisautSla.  ' 

Adeoque;  Si  Torni  ope,  circa  axem  CJ^  (fig.  iiy. ) deferibi  intelligancur  in  c. 
Cylindeoeide  Circuli,  quorum  radii  fim  ipfx  «T  0 re^tx  : Sedio  per  axem  exhi- 
bebit jpftimJ^CAO  ( Hg.  214. ) planum.  Erunt  utique  Circulorum  illorum  ra- 
dii, planum  complentes,  ipiis  <T  O,  utriufvis  fieurx,  a»]ualcs.  Nempe  fi,  in  binis 
figuris,  functis  tum  AC  xqualibus,  turaxqualmus  Ci'  refpc^tivis  ; fumantur  «O 
fig.  2iy.  ipmC^Hg.  214.  rdpcdlivis  xquales : Quod  fit,  llimptoOAs  fig.  xiy. 
augulo  femi-rei5lo;  (qu^iseft,  infig.214.  ^CM,  quem  cum  axe  conjugato  C^ 
facit  Afympcota  C M : ) Si  vero  alius  fit  angulus  O A « quam  iemire^us ; illi  con- 
gruet Hypcrbolx  qux  fimilem  habeat  angmum,  J"CM;  ut  nempe  Cl  fig.  214, 

2jf.  iinc  rcipedivis  «O  Hg.  iiy.  xquales. 

Conliat  itaque,  non  modo  Cylindroeides  hujufinodi  torno  formari  pode  cujus 
fci^tio  per  axem  fic  hyperbola ; icd  & , qux  iit  Jata  Hyperboia.  Quippe  expo- 
natur Hyperbola  AOO  ( fip;.  214. ) quxlibet,  cujus  Centrum  C,  iemi-axis  tranf- 
verfus  CA,  axis  conjugatus  C^,  & CM  afyraptoia  ; cui  fimilem  imperatum  fit 
torno  exhibere  : Hoc  tantum  curandum  erit ; nempe  ut  C A fig.  ary.  fit  xqualis 
ipliCA  Hg.  214.  Htque  angulus « A 0 Bg.  2iy.  ipfiiCM,Hg.  214.  (querneum 
Afymptoia  ucit  axis  conjugatus ) xqualis. 

Bbbbbb  2 


Solidum 


De  Calculo  Centri  Granditatis.  Cap.  V. 


E.  Solidum  vero  Oc  conitru^him  cum  varias  admittat  redones  plano  fa^s ; eas 
Tig.iid.  ut  ordine  exquiramus^  oonQderabimus  hoc  idem  folidum  ut  alia  conilru(^ionc 

formatum;  converfioncfcUicctHyperbo- 
la:  O A 0 fig.  2t5.  circa  conjugatum  axem 
S'CS‘.  Quippe  hoc  , idem  eUe  (olidum 
atque  illud  quod  Tomo  conflruflum 
iri  modo  docuimus , ex  di&is  (acis  pz- 
tct. 

Cumque  Sohdi  hujus  (^tio  qmelibet 
plano  f^b,  fit  alicui  per  Axem  (ct^lioni 
rc^b,  (eu  perpendicularis : Edo  ea  per 
Axem  feilio  O o o O ; in  qua  oppolitz 
Hyperbolae  ( Genitrices  ) A O , a o ; qua- 
rum Centrum,  C ; Axis  cohjugatus  ( qui 
& Solidi  Axis  ed  ) C ; Aiymptotarum 
altera,  CM;  Axis  Tranfverfus,  Aa  = 
2CA  = 7'=:i,S';  Axis  interceptus,  AD 
= ^ Centro dilbntia,  CD=cr=|7' 

-l-<i'=4S’-l“<^  ; Ordinatim-apjdicaia  ad 
Hyperbole  axem,  DO=A;  cuius  qua- 

dratum,  i-=/^  ^ 

c’  — S" 

• — Y — (quaefunt  itaque,  ut  feries 

Primanorum  auib  ferie  Secundanorum ; aut  etiam,  ut  Series  Secundanorum  mulib- 

ta  ferie  j^,qualium  : ) Adeoqucc*  = 5’-l-  — -6® : Quod  itaque  elf  quadratum  rc- 

dbcCD  ( dillami*  i Centro  ) vel  (huic  icqualis)  OJ',  ordinatimapplicatx  ad 
Axera  conjugatura.  ( Qux  omnia  olim  demondraviraus,  Cw.  SeSi.  prop.  jy,  41.) 
Et,  propterca,  fumptisC^',  hoccftDO  = (6,  arithmetice  proportionalibusjcrunt 
omnia  rearum  X O , ordinatim-applicatarum  ad  Axem  conjugatum , ( rpatium 

T“ 

©/■C A complentium, ) quadrata,  totidem  —A* , fumptis  h arithmetice- 

proportionalibus : Hoc  ed.  Series  iEqualium  au£b  (erie  Secundanorum. 

Sed  &,  liimpto  M in  Afymptota  C M,  erit  ( per pr^p.  39.  iki^iem^ ) ut  Z,  ad  7^ 
licquaciratum  C^leiiDO,  hoc  cii  h* , ad  quadratum  ^'M.  Ad^ue quadrata 

omnium  M ( fpaiium  M C i*  complentium  ) funt  totidem  '1  fumptis 

arithmetice  proportionalibus. 

Manifedum  autem  cd,  ( ex  condrutdione  folidi, ) quxre6lis  Aa,  Oo,  inlidunt 
eretda  plana  ( folidum  complentia  ) totidem  ede  circulos ; quorum  diametri  funt 
ipfe  A a,  O 0,  rc^.  Quippe  radii  C A, i'  O,  circa  Axem conver(i,  totidem 
deferibum  Circulos- 

F.  lutelligatur  autem,  fumpto,  ubivis  in  ^ O rc6b,  punfto  m,  rc6b  per  Centrum 
Cm.  cui  eredum  inudat  Planum  (cdionem  faciens,  quam  itaque  compleant  redae 
m ( ipfis  m punitis  inlidcmes : ) Quarum  quadrata  ( utpotc,  in  fuis  refpcdivc 
circulis,  inter  diametri  fegmenca  O m,  mo,  mediarum  proportionalium , feu  ordi< 
natim-ajpplicatarum  ad  Circuli  dbmetrum, ) funt  totidem  quadrata  t O,  demptis  re- 
fpedlivis  quadratis  i'm;lcu#«*  = J'Oq  — 1'raq. 

Sitque  I®,  punitum  m in  J' ; adeoque  J'm  = o,  &i'Oq — i^mq^J^Oq:  Ef 
propterea,  qux  rcibe  C ^ infidit  feitio,  eadem  erit  atque  ^ O A C hyperbola. 
f Sil  2®,  punitum  m in  M,  ( nempe  C m eadem  exiilente  atque  C M afymptota ; ) 

y* 

adeoqne f & J'mq=J'Mq=  — A*;  Et  propttre»  fOq  — ^Inq= 

L* 


T r 

—b^—j-b‘  = S’  = m‘  '.  ipfeque  m,  totidem  i",  invkein  aquales, 
deoque,  qua  AlyfptuB  infidit  i^io,  eR  ParaUelogramoum  Redlangulum. 


Sit 
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Prop.XXXII.  De  CalcuhCeittriGravitatis.  pjj 

Sit  j°,  pnn6lutn  tn  int«r  J & M ; adraquc  f m minor  aiiim  f M,  fid  eidem  Fi».  ii«. 
^ - . 'T 

ubique  proportionalis  ; puu  in  ratione  • ad  A Adeoque  J m q = — » ’ : Et  tOq 

q-  q- 

— fmqrr  J’-|- — i ’ — — »’  = A'*d — T^m‘.  Quar  itaque  (prop- 

ter » minorem  quam  i ) funt  quadrata  ordinatim  applicatarumad  hyperbola;  axem 
conjugatum,  ( utpotc  leties  uKqualium  aiu5ta  lirric  Setundanoruni ; ) Qua:  quidem 
Hyjxtbola,  Scmi  axem  Tranfvcrliim  habet  ( fuper  C centro  croSlura  ) ^ =:  C A ; 
ftu  Tranlvcrfum  A.xem  7'=  A a;  Axem  Conjugatum , Cram:  & Laius-Reaum 
b * 1.»  “l"  7*  C * — V*  ’ 

— Quippe,  cum  Iit,  in  quavis  Hyperbola,  = L ; pro 

( nc  fiat  Symbolorum  confulio,  propter  has  lucras  jam  ufiirpatas, ) pona- 
mus, in  hac  , s,  a ; ( manentibus  Aj  /j  utpotc  huic  cum  Hyperbola  Genitrice 
» * — “ 0 * ^ * 

communibus;)  Eritque  #’  = — ^ — *.  Adeoque -j ~^=.  h.  Eli  autem  S’ 

( = Cray  = Cfy+Jmy=)A»-t-^.«;ae6>r=^-^l±^r.  Item. -(ut- 

pote  quadratura  reifcc  puiu^o  ra  inliftcmis  quam  m diximus,)  - /• 

Adeoque »“—,5*  = — — T.  Et propterea — •— = — = ^,  1^. 

tusRcihjm.  Eftqoc  Conjugatus  Axis,  ip(a  C m reila:  Centrum,  C 
Sit  pundlum  m inter  0 & M,  ( inter  Curvarti  fle  propioam  Aryraptotam  ; 
adeoque  C m,  continuata,  curvam  iecabit ; & quidem  utriaque  continuata,  fedlio* 
nes  oppoiitas : ) Adeoque  ( propter  i m majorem  quam  i M,  Teu  n majoreni  quam 
Y j*  »*— A»  ^ 

iJ,)  erunt  i' Oq  — Xmq  = 5'“  + — 16  * — — hoc  efta?* — ~ ^ - T ; qua- 

drau  ordiattitn-applicatarum  ad  ElUpfeos  conjugatum  axem,  ( per  Con.  Seff.prdp. 
a8.  utpotc  ieries  iEqualium  muldhua  Serie  Fundanorum  ; ) Cujus  minor 
Tranlvcrfus,  7",  (cii  a = A a : cujus  Cemnmi,C;  Axis  conjugatus  CitiOiLa- 

b*  Lj  ^ 4?*  C * 

tus  Rcihim — ^ — - Quippecum,  xn  quavis  EUipC  fit  e“= — — — -^i 

pro  c,  Z,  (nefiat  Symbolonim  confufio,  propter  has  jam  in  Hyperbola  ufnrpa- 
tas, ) ponimus,  in  EifipTi,  « »,  (manentibus  S,  7j  utpote  communibus  EUipfi  cum 
X*  e^T' 

Hyperbola.)  Eritque»‘  = — Adeoque =..  Eli  autem  e* 

( = Cm?=:C^?-(-J'niy)=i-  + ^.“:&,>r;=^^— r.  Item  .■ 

X * - - /)  ^ - 

( utpote  quadratum  redle  pundlo  m inliilentis ) = A’ — T.  Adeoque  A' 


T.  Ei  propterea  ■; 


e'T  _ 


. , Lanis  Reaum. 


' — L A»— »>  — A* 

EtCmo  ineo  punflo  Curvx  Ao  occurrit,  cui  refpondet  S'0  = t'm,  hoc  eft 

t’  = '^X.EtCOf=o‘  + e‘  = i’+!^r=^-^^~.  Hocefl,CCW: 

Iu  Ju 

A*  T 

: Icnii-axis  tianfrerfus  Conjugatus. 

Omnis  igitur  hujus folidi  fidlio,  plano  per  Centrum  fadla,  erit  vel  Circulus, 
nemK  fi  fuper  redlara  CA  ; velEllipfis,  fi  intetCA&CM  (ftu  inter  curvam 
& afymptotam  proximam  ; ) vel  Paitillelogiammum,  li  in  ipU  Alymptota ; vel 
Hyperbola  ( leti  potius  Oppofitx  Hyperbola:,  infra  lupraque, ) fi  per  C m inter 
C M & C ^ ; vel  ipfa  quidem  Genitrix  hyperbola,  fi  per  Axem  C t. 

Intelligatur  deinde , Seflio  redte  . iq  axi  parallefe  , inCllsns.  Eruutqiie,  & (j. 

Bbbbbo  } hic, Fig.»»7. 
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Fig.117. 


De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.  V. 

hiC)  quadrata  rearum  pun^s  ^ indflenuuni  ( planum  complemium  , ) 
putaf*’,  = J'  Oq  — i‘f*q  = ^09  — C *q(  propter  = ^ 

Ideoque,  ii  «Iit  in  C ; erit  ( ut  pci. 
iis)  {eraopCTK^  eadem  qux  per  C<T , 
hoc  dl  4^  O A Genitnx  byp^bola  ( prop- 
ter4'f*  = o.) 

Si  K fit  in  A vel  a \ adeoque  C « = C A 
= S : Erum  ^‘Oq  — C»q  = 5’ + 
T T 

— <6’  — 5’=— = Qux  itaque 

funt  quadrata  ordmatim-applicaftrum  in 
triangulo  , ( utpote  Series  Sccimdano- 
nim ; ) feu  potius  binis  triangulis  com- 
munem verucem  A habentibus,  qux  Huot 
replis  decullantibus  eundem  angulum  fa- 
cientibus quem  Sciunt  Alymptocefe  mu- 
tuo m plano  decufiames. 

Si  K fitinter  C & A,  vel  C & a;  a- 
deoque  0«  = «'  minor  ^lam  Erunt 

/Oq  — C*q  = ^*4"^  ^ = f*  S 

quadrata  ordmatim-applicatariun  ad  con- 
jugatum axem  hyperoolx ; ( quippe  ic- 
ries  iEqualium  au6b  idie  Secundanorum : j cujus  Semi  axis  tranlvcrfus  elt  V : S* 
— 9*:  { Nempe,  qux  pun6to  r infillit  ordinacim-applicaia  in  Semicirculo  A a ; ) 

Latus  — : atque  axis  conjugatus,  ipfa 

i S 

«/«reda. 

Si  R fit  extra  Solidum,  puta  ultra  A vel  a,  ( adeoque  plani  fontis  pars  media 
etiam  extra  fblidum, ) Planum  fecans  in  iis  punctis  occurret  ubi  cfl  X O ( vd  X o ) 
= C R = X fi ; ( qux  itaque  punda  funt  vertices  oppofiti ; ) puta,  V,  V.  Atque  ul- 
tra Ifitc  punda,  cxifiente ft mtra  foUdum  , erunt  /«*e=XOq — Xfxq=;XOq  — 

t"  T" 

CRq  = 5’-i-  — i6“  — y *;  hoc  cft  ( propter majorem  quam 

= quadrata  ordinaiim-applicatarum  in  Hyperbola(  fcu  Oppofitis  hyperbolis  ) 
ad  fuum  axem : ( utpote  Senes  Secundanorum  muldata  ferie  A^qualnun : ) Cujus 

9 * 

Axis  tranfvcrfus  eft  2 V — y — A ^ Latus  redum,  2 ^ 

vero,  ipfum  r ; atque  Axis, » /* ; Tranfverfus,  V r V. 

^ Omnis  igitur  hujus  Solidi  Seitio,  plano  quod  Axi  fit  parallelum  fada,  efl,  vel 

Oppofita  Triangula  ad  eundem  verticem^  nempe  fi  per  verticem  hypeibolx  Ge- 
nitricis ; vel  Hyperbolx  Oppofitx,  fi  alibt. 

^ Intdhgatur  denique,  ubivis  in  Hyperbolx  Genitricis  axe  A a,  quantumvis  pro- 
F^.  ii8.  pundum  » ; unde  ducatur  ( cui  inCItat  fcdio  ) in  plano  per  Axem 

(olidi,  reda  r^v,  folidi  Axi  CX  non  parallela,  fed  eidem  alicubi  occurrens. 

Et  quidem  fi  fumatur  RinC;  fiet  (c^lio  per  Centrum,  de  qua  jam  fupra  di- 

T T 

dmn  cft  : In  qua  quadrata  ordinatim-applicatarumfuntffi’=^*-|-—  A**-  - 

Adeoque  fedio  ipft,  vcl  Hyperbola,  vel  Parallclogrammum , vel  EllipGs;  prouc 
« minor  eft,  vel  xqualis,  vel  major  quam  L 
Jam  vero,  cuivis  prxdK^larum  C m,  parallela  intelligatur  r t.  Sitque  C r (=  m 'tt) 

T T . . T T 

— F^—  -j-  J (uti  prius  erat  XranrVy]*''*""^^  ^ - Adeoque  X t =r 


Xm-|-mT,  velXm  — m»,  vcl  m»  — Xm,  (pro  vario  fitu  pundorum  m, t ; ) 
hoc  cft  > xqualis  fiiamix  vd  dificrentix  re^Urum  X m , ro  7 ; hoc  eft,  ipQiium 
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PropXXXII.  , D^Caki^C^viQrm4tiatK. 

T ‘ T 

»V— , -z"i( nempe, Sunmue, fi piin- ' 

Lt  I-t 

dum  m fit  intermedium  interi"  & m Dif-  ' 
iefcntix,  fi  fwus.  ) Adeoque  ipfitrum  i 

quadrata,  f » q = J. 

Curo  itaque  Quadrata  redanmi  pun>  \ 
dis « iniifbntium  ( f^iion»  planum  ipO  ’* 

%T  infillentis  complentium, } puta  •** 
fiiu  ( per  prius  oflenfa)l'Oq-^‘»q ; erunt 

ipli,  »*= 5’  + T «'iij.Itj 


cundanonim. 

Et  quidem  i°,  fit » t parallela  ipfi  C M 
afympiuu : Adeoque  ( propter 
= fe mutuo  perirocntes. 

O^caTu^i  fit  etiam  ( esdfiente  fcilicet  k in  A vcl  a ; adeoque 

id 

‘i.^FT 

CA  = C«:)his  item  fe  perinieniibus  mutuo,  Mran  fupercft  — — , & quidem 
cum  ligno  -t* ' ( Nam,  poGto  « in  A vel  a,  non  potcG  punitum  m intermedhun 


efle 


aA/r 


inter  J & »,  quin  t erit  extra  Solidnm  : ) leu  { propter » = A, ) —j — ; 


feu 


( propter  S'=  ^7", adeoque =J7V^ 

T ■ 

}iT  — ^ feries  Primanorum  ; ( ut  quadrata  ordinatim-applicatarum  in  parabo- 
la. \ Adeoque  qui  reiSlic  x t,  per  verticem  A vel  a tranleunti,  utrivis  Alympto- 
tarum  paralleli,  inlillit  Scilio,  eft  Parabola.  Cujus  vertex,  « ; Axis  interceptus, 
^ 1“  ^ • 
«ir=Cm=s/:C^q-l-^Mq:  = V;  A’  + — jit—  rLatus  rcflnm, 

Z#*.  it  ■ ' ■ ■ 

' ( P™P“  Fr=\>t LT,)T ■J  > >v. r . 

Sin  (manente  xrjarallela  CMarymptoti)  punituip adit, expa  iblidum ultra 
Avela,)  adeoque 7"  majusquam  ; Erit  etiamnudi  a»  T"  leu  ii}/"  cum 

ligno  -t-,  ( quippe  polito  x extra  Solidum,  non  poterit  tn  intermedium  cfle,  quin 
« F F*  ' ^ h F' 

9 etiam  erit  extra  folidum; ) Et » ■ . % T\  hoc  eft  — ^ — T — 

. ..  . a 1^  ^ 

F^T L 

— — , feries  Primanorum  muldUta  ferie  ^Equaliuip  : Adeoqutf , & liic  , 

erit  Parabola ; icd  cujus  vertex.fit  non  in  *■,  ftd  (ubiii-T,  intraudo,  cur> 
vamlcait ) in  V ; & «,  in  axe  continuato  extra  Parabolam : l^tus  rcihim^  ut 

i FT  ' 7.  S id  ‘‘/r4^y^ 

prius) ■ Veriieis  dillaatia ix,V ‘ ^ 

Ct  = b=  -A.-  -I 

4/  l.  •/  ,»*».  , . . , 

Si  autem  (manente  kt  parallela C M afymptotse ) puodumafit  intra  folidun], 
( five  inter  A&C,  five  mter  C&a, ) cm  C*  ^inor  quam  CA  ; adeoque 
F*T  . > . . 

— j — minus  quam  : Potcflqiie  ra  vcl  M intermedium  efic  imcr  J & t ( nempe 

ii 
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Fig.  218. 


K. 


L. 

Fig.ioo. 


ikCalcuhCetUriGravitatis.  Cap.V. 

C»»  fuiiutur  dcra  CM.)  vel  (fi  ultra)  nonefie  : adeoquc  a./"  feuiA^, 

2 b F 

vel  figno  — I vcl  figno  -f*  afHci.  Adeoque  » ’ = 5'*  - — T + — — : T\  leries 

qualium,  illic  mulibta,  hicauaa,  ftric  Primanorum  : utrobiquc  , fc^<^erit  Pa- 
rabola, & K in  axe  intra  Parabolam  ; Latus  re^m  ( ut  prius  ) ; & 

verticis  dilhnda  » V = V ; >lfic  futfiun,  hic  deorfiim.  Cui  re- 

4 A ^ 

rpondet  C ^ —±b. 

Omnis  itaque  SoliJi  huius  fcdlio,  plano  Afymptotx  parallelo  fafta,  clt  Parabo- 
b,  verticem  nabens  in  recbe  nv  iUo  punito  quo  Curvam  gcnitrjcemlecaL 

2°,  Si  C 11]  cui  paralleb  cll  r t,  non  Gt 
ipfa  C M ^fymptou,  led  qux  obliquius 
lecet  folidi  Axem  C ^ ; lumpto  icilicec 
pundto  m inter  ^ & M : ent  « minus 
quam  A 

F^T 


Qiio  cafu,  li  iit  S* 


■ , adeoque 


C R = C A,  fiimpto  fciiicet  r in  A vcl  a : 
His  ita  fe  perimentibus  mutuo,erunt«^= 

-6*  — + J J 

■ 1 , quadrau  ordinaum- 

applicatarum  in  oppoGcb  hyperbolis , ( ut- 
poteieries  Secundanorum,  muliflau  vcl 
au(^  ieric  Primanorum ; ) quarum  qui- 
dem axis  iranfvcrfus  r V dl  extra  loli- 
dum,  vertices  habens  in  eadem  Curva  ge- 
nitrice : Signa  vero 1-  refpicient , hoc 

unum  ; illud,  reliquum  verticem. 

F^T 

Idem  accidet, G Gt  -y^.minus  quam  , 

adeoque  x extra  folidum  : niG  quod  jam 
R non  erit  in  verticum  altero,  fcd  in  axe  tranfverfo  alicubi  intra  vertices.  Quippe 

tum»’  = J’-(-- ±2^ i-r,hoceft,-2|-r— ^ + 

(cria  Secundanorum  nmlihiu  fcrie  .Squalium,  mulftata  vel  audla  (crie  Prima- 
norum. Qui  etiam  ell  Locus  ad  Hyperbolam  ; Cujus  Axis  cit  ipfa  « t,  vertice!^ 
que  illius  ea  punSa  qu*  funt  in  curva  genitrice. 

F'T  , , //‘-•‘xvF-F' ^ 

Si  S'  majus  fit  quam pideoq; « intra  foudurarerunt  — 7, 

ci/ m F 

hoc  eft = 1 J-  - 7"+  -y  - T ; leria  Secundanorum  audla  fcrie 

L JLt 

Aqualium,  & mul6hta  vel  auda  lerie  Primanorum;  adeoque So^o,  oppoGtz 
Hyperbobe : Ipbque  r <r  carundem  Axis  G curvam  genitricem  lecet,  vertices  ha- 
bens in  ipGs  mterlc61ionibus : Vel,  fi  curvam  ilbm  non  attingat,  Axis  conjuga- 
tus ; Sin  curvam  Tangat ; perinde  elb  ad  utrumvis  calum  referas ; Quippe  tum 
oppoftoe  Hyperbob;  ^generant  in  oppoGtaTriangub,  quorum  communis  Vertex 
eft  O,  pun^m  coma^his ; evandeente  Latere  Tranlverlb. 

Omnis  igitur  hujus  Solidi  fe.^0,  plano  la^  quod  oUiouius  fecat  axem  Iblidi, 
quam  cam  Kcat  Alymptota,  funt  Oppolitz  Hyperbobe,  vei  Triangula. 

3^  Si  Cm  cui  paralleb  ell  R v,  minus  oblique  lecet  axem  fohdi  quam  Afymp- 
tota  C M ; adeoque  Gt  m pundum  intra  M & O : erit  * majus  quam  b : re^aque 
X T oppoGtas  curvas  genitrices  Tecabit* 

F*T 

Quo  cafu,  G i"  * ==  , poGto  iciliat  x in  A vcl  a;  (cum  non  poflit  m cadere 
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Prop.XXXII.  Tk Calculo  CentriGravitatis.  <)j7 


inter  & ir,)  erit  = 


— T;  hoceft,-! y — y—  T ; erjtque 

Z«  /-0 


ie6lio,£llipGs;  cujus  Axis  »tV,  & verticum  alter  in  *,  reliquus  in  oppofiu  hyperbola. 
Si  vero  K Iit  extea  Solidum  ; adeo- 
fif 

que  -y*  minus  quam  ; ( ncc  pof- 
fit  in  cadere  inter  i'  & : ) Erunt 

«■  Tihocelt, 


2./r 

L 


-_r -;Se- 


6lio  item  EUipiis  erit,  cujus  axis  efi  ipfa 
K T , fed  neuter  verticum  in  pundlo  » , 
quod  elt  in  axe  continuato  extra  Elljpiin  : 
Verticclquc  in  illis  redx  kt  pun^lisqui* 
bus  oppoliias  curvas  genitrices  lecat. 

F^T 

Sin  majus  quam  , adeoque 

K intra  /olidum  ; erunt  » * = 5'*  -f- 
+ y ___  _ ^FT_ 


S’L—FT 


: Se^ioque  EUipGs  erit ; cujus  axium  alter  efl  ipla 


Z • Z 

redU,  pundumque  » in  ncutrq  verticum,  fed  in  axe  illo  intra  ellipHn,  cujus  verti- 
cesium  ineisejufdem  pundis  quibus  oppolitas  curvas  genitrices  AO,ao,  fecat. 

Omnis  itaque  hujus  Solidi  io^bo, plano  ta^la  quod  ad  Axem  lolidi  minus  obliquum 
Gtquam  cll  Afymptota  ; elt  Elliplis  ; vel  faltcm  ( fi  rcdkum  fit  ad  axem  ) Circulus,  pig.  x\^ 
^lidi  hujus  Centrum  Gravitatis  quod  fpc^lat ; (i  totum  (pedemus,  aequaliter 
ucrmque  continuatu^  non  efe  quod  ambigemus  (ii  ipfb  C centro  politum  e(fe ; 
propter  tum  C totius  axem  ( in  quo  propterea  Centrum  gravitatis  ficum  elle 
liquet,  ex  prop  hujus ; \ tum  Circuli  planum  A a,  quod  tum  axem  tum  Iblidum 
cuam  lU  dividat  uc  iingulz  fegmcnci  unius  particulae,  fingulis  alterius  refpebbve 
fumptis,  zquiponderent ; utpoie  squales,  & aequaliter  utnnque  remotae  ; quare  & 
in  hoceciam  plano  Gtum  ede  conflat,  per  prop.  3.  vel  4.  hujus : adeoque  in  ipfb 
C pundo  qu(M  efl  utrique  commune. 

Si  vero  alterutrum  tegmentum  confideremus  ; putaOAao,  ^ dividente  plano 
A a quantumlibet  continuatum,  vel  hujus  euam  feementa  quxlibct  planis  ipfi  A a 
parallelis  ablcifla,  vel  imerjeda : Hic  etiam  rem  facile  obtinebimus. 

Cum  enim,  verbi  gratia,  in  Plano  CAO^,  hg.  214.  cujus  converGone  circa 
axem,  ifbufmodi  femiiblidum  formatur ; re&rum  «TO  quadrata  ( quibus  & 

'2 ' 

ciicub  his  radiis  deferipti  funt  proportionales)f]nt/pcr  § A.)  --  b\  vel  + 

r V ■ 

— -6% hoceft, feries  AEqualium  auilaferie  Secundanorum : Sintque  (per  prop.  i. 

hujus)  omnia  T*  idem  atque  T*  (in  altitudinem)  Zf  diidum,  feu  HT^,  & omnia 

F F 

= atque otnnm  b\i6em  atqtie  | H^\^omnia  — >&*,=  — _ H^\ E- 

■ It  l 

F F , 

runt  omnia  1 7^*  + -j-  ^> = 5 7**  /74"  ~7  ( poGw  Z7  pro  D 0 = ^ maximo:) 

Z 3Z 

Solidumque  Converlione  vel  SemiconverGone  fedum,  ad  hanc  quadratorum  fum- 
tnam,  ut  Circulus  vd  Semicirculus  ad  quadratum  radii.  Adeoque  ad  Cylindrum 
Muc  altum  cujus  bafis  zquetur  Circulo  radii  DO  maximi,  ut*j7^*//-f' 

, ieam\LT‘Jr\TH’3A\LT’->rTH\ii<x 

^ ut3Z,r++W’a<i3i7'+ii//’-  . V. 

Sed  & leiiarum,  adeoque  & quadiatorum  aut  circulorum  tO,  ^ C A ddlamiz , 


Cccccc 


funt 
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De  Calculo  Centri  Gravitatis.  Cap.V. 

limt  ut  b arithmetice  proportionales : Adeoque  ( verbi  gratia  ) quadratorum  1 0 
momenta  rcfpcftu  C A,  funt  tot!demj7"’A+^^*  ( fumpiis  h arithmetice  pro- 
portionalibus ulque  ad  H maximum ; ) Adeoque  ( per  prop.  i.  hujus ) omnium 
ffive  quadratorum  Uve  circulorum ) in  Uiis  locis  fulpciiforum  Momentum,  ad  mo- 
mentum totidem  maximo  «qualium  in  dilbmia maxima  1'ulpenlbrum,  ut  | T*  //* 

+ — ^ aJ  i hoc  cft  5 Z, r = + TH‘  ad  /.r»  + .{TH’, 

fcu  i r + 2 //=  ad  i z.  r + 8 //». 

Cum  Itaque  Magnitudinum  ratio  Ik,  ut  3 Z.  7”-^-  4 //*  ad  3 Z,  7*+  1 2 H* ; & 
Momentorum  ratio,  LT-\-'2.  //* ad  2 Z- 7”-}-  8 //’ ; litquc  Momentorum  ratio  ex 
rationibus  Magnitudinum  & Dilbntiarum  compolita ; em  Ddbntiarum  ratio,  (hoc 
elt,  dillamiac  Centri  gravitatis  i C A,  addilUntiam  totam  Icu  altitudinem  hgur«,) 
ut3Z.*r’-l-i8Z,f//*-|-24//^ad  6Z»r*-f  32Z.r//*  + 31 ZZS  vel ( ab- 
breviando per  Z /'-1-4  //“,  ) ut  3 Z-  r+  6 W ad  6,Zr+  8 //> 

Adeoquc(  cum  in  Axe  iblidi  litum  efie certum  lit, ) erit  in  Axe  fic  divilb. 

Verbi  graua;  fi  ponantur'71  = 7"=: //:  Eru  ut  3-f-i8  4'a4=4y,ad  6-\‘ 
J2-|-  31  = 70;  Icu  , ut  3 -f-  i5  = 9 , ad  6 8 = 14  ; hoc  dt,  ut  9 ad  14:  Si<^ 

Solidi  Cemn  gravitatis  thrCi^fiti}  i C difbntia,  ad  totam  C^-  Atque  limiliier 
Judicandum  erit(muutis  mutandis)  quxeunque  ponatur  ipfonmi  Z.,7^  /Z,  ad  invi- 
cem ratio. 

Quaeque  hic  de  Magnitudine  & Centro  gravitatis  SolidiEredli,  ejufve  reila 
Poruoiic  ipli  A a plano  adjacente  diib  limt : ad  Scalena  facile  translcruntur ; ( po- 
lito yZlo(x>//pro  hgurx  altitudine  ;)  Atquead  Tegmenta  duobus  utcunque  planis 
plano  A a parallelis  inteijeib;  utpotc  qux  Tum  duorum  ipii  Plano  A a adjacenci- 
tuim,  vel  Summa  vel  DiHeremia. 

S C HO  L I U M. 

ATque  hic  tandem  pedem  ligo  ; neque  hoc  7)c  Calculo  Centri  Gravitath  Ca- 
put ulterius  produco.  In  quo  fi  quifpiam  caiifetur  me  Tuis  aliquando  per- 
plexum fuiilc  ; utut  id  non  negem,  perplexo  ( ftqiiod  aliud  ) fnbjefto  imputandum 
ent  Nec  dubito  quin,  qui  intricatilliniam  rerum  tradiurum  naturam  intelligim^ 
ine  fatis  dilucide  pro  fubjccla  materia  tradidilTe,  exillimabunt ; nec  fperaverinr  fbr- 
lan  clarius  hoc  olim  ab  aliis  traditum  iri.  Si  cui  mmius  hiirie  videar ; (utut  ego  is 
lim  qm  de  hoc  ommura  maxime  conqueri  debeam,  qui  incredibilem  intric-itilfimi 
calculi  laborem,  ne  dicam  infinitum,  lliliinui  fblus :)  qui  tamen  multiplicem  re- 
rum traditarum  copiam  perpendit,  atque  fuccin<^bun  tradendi  methodum;  facile 
pro  me  Iponfor  erit,  rac,  pro  tanta  materix  varietate,  etiam  brevem  fuific:  Dura 
ea,  unico  hoc  capitej  tradi  videat,  qtix^  fi,  alionus  quorundam  exemplum  Icquu- 
tus,  in  longum  procraxiUe  vellem,  ad  ^illa  faris  volumina,  neque  pauca,  materiam 
alfacim  fuppediurenL  Contra  vero,  fiquistfhufmodi  aiu  non  pauca  adjungi  po- 
tuiflc  queratur,  qu«  lanquam  omilla  dcfiderat : neque  ego  hoc  negaverim,  ( neque 
id  mihi  in  animo  iiiic,  fic  omnia  undecunque  corradere,  ut  nullum  fupereilct  le- 
quenti  (picilegium  : ) Addo  tamen,  etiam  ea  forfan  ipfa,  qux  unquam  defiderata 
caufantur illi,  fi  rite  animum  adverterint,  iu  univerfalitcr  tradi  pcrfipiciant,  ut 
nihil  ultra  defit,  quam  ut,  univerfalitcr  tradita,  ad  particiihres  catus  appluxntur : 
Saltem  eas  hic  methodos  tiadi,  qux  fi  ^ quxfita  particularia  aaommodcniur, 
etiam  alia  innumera,  qux  hailenus  prodtnicihbus  fucrinihabiu,  expedire  poterunt. 

Superfuncadhuc  plura  ad  hanc, qux  prx  manibus  MedMnicis^\l\wc  Motu 

do^lnnam  fpebbntia  : Sed  preli  moras  amue  diHiculutes  jam  expertus;  hac  iiue- 
riraprxmittenda  judicavi,  dum  Tartem  Tertiam^  jam  inchoatam,  abfolvamopcrx. 

FIN/S  TA&TIS  S ECU  NX>  ^ 
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Ccecct  s 


5>4°  ' 


Ad  Lectorem  Monitio. 


CUR  artem  hanc  Tertiim;  {ut prius 

cundam,}  tan^uam  ex  abrupto  inchoemus-, 
continuatis  tum  Capitum , twp  Ficatum , 
Numeris : <^eU^artm;^SiuundaiiiSK^ 

Nempe,  ut  Qtatmescomto^uspi^^^^j^>i^^ 

vl/  V .X.\ J>'  .■■■-  V>V’V, 


C A P. 
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. M-vj  -v;-.  \ . . , 

C A P.  VI. 

De  Teae. 


Defini  tiones. 

Def.I.  Vedem  (mtaJ^JSeatiottii  in  ufu  xmigari ) hic  confderamuij  tangam 
Lineam  Re&i^In&xileni>  Pm^erilmvehmdu^fttfhnendis^velUva^^ 
accommodatam ; Ponderifqne  vel  ftullim , vel  faltem  'aquabilis,  Gracic 
f*cx^s  dicitar.  t • 

IL  Fulcrum  {Gracit  illud  eft  quoVeUii  fi^aetun  f^elettam 

ft^er  quoy  tanquam  imruobtliy  movetur, 

V £;«!?// nomen,  'i.yehtndo  dici  videtur,  (ut  w^wa,  ve- 

ffigaly  convexum,  vexo,  vexdhem,  quaeque  his  cognau  funt ; ) eunique 
przfertim  ipfius  ufuin  refpicere,  quoBajuU  {^kMTalangarii)  utrinque 
adhibiti,  refli  ( itidem  didb;  j impolitum  Onus  ; Aut 
etiam  ( qitod  eodem  .recidit ) Vediis,  Tcafae,  ieu  Tignum,  Fulcris 

utrinque  fuftentatum,  incumbens  Grave  luUinet 
Vox  Grzca  l*ve  ^ lohor,  moleJUoy  five  ( ut  1%^  cjufilem  llgniH* 

catus  ) ab  moveo,  dicatur  ; alterum  potius  Ve&is  ufum  relpkic  ( quem  Mc> 
chanici  potiilimum  tra£Unt  ) quo,  unius  Fulcri  ope,  Vis  alteri  Vectis  extremo 
applicata,  reliquo  impoIi|^  GraVe.  facilius  iiiblcvat : Quo  refpicit  & noUratium 
vpx  Heatier,  unquam  ^ levando  dic^  quod  nodri  dicunt  Ul  lift>  vel  etiam  ca 
(quali  diceretur  inverlis  liceris  0 unde  & nollratium  vox  Ccelunl 

denouns ; unquam  Elatum,  Atum,  Elevatum  \ ( quomodo  & Cttiutn  conveXurn 
dicunt  Poetz. ) Eodem  fenfu  naucz,  fpeciatim  de  Anchora  fublevanda,  dicunt 
0nriior,  hocelt,  AnchoramfuWvare, atque /«w-6ere;  (cui  contrarium 
efl  to  cat  !Sitc{Kir,  hoc  ell,  >proJicerc. ) 

A diatur  ^X^**'"*  quod  orin»  fignificatioae  eil  veffe  moveo,  ( unde  ad 
alia  etiam  molimina  transfertur ; ) atque  hinc  Latinorum  molior,  molmen,  moles, 
mokftia,  &c.  dici  videntur ; nili  quis  nzc  k moveo  di61a  malit 

Nos,  umimque  Vc6lis  ulum  relpicientes,  quo  & Vehendis  fcu  fullincndis  pon- ' 
deribus,  & Levandis  etiam  accommodatur ; uirique  definitionem  accommodavi-* 
mus. 

Quod  autem,  ^ dicunt  Grxei  ( utpotc  quod  Vcili  fubjacere 

folcc,)  Latinis dicitur,  qaodiiF$(lcio,ful/i,ful/mn,  Ibnnatur  eadem  ana- 
It^ia  qua  ^ fuis  Verbis,  eonimve  Supinis,  formantur  alin ; nam  prout  clavatum, 
Jumdatum,  ambulatum,  involutum,  Jepulium,  formantur  lavacrum,  Jimulacrum , 
ambulacrum,  involucrum,  jepukrum,  (&  fiqua  funt  fimilia  ) & \fidtum  formabi- 
tur Fukrum.  Sed  &,  i Fulcio,  fulcivi,fulcitum,  etiam  Fukmen  dicitur,  & Fulci- 
mentum, eodem  ligni^ni.  Si^iificat  autem  vel  illud  immobile  fuper  quo  mo- 
veri Vc^is  intelligicur,  ubi  fubmovendis  ponderibus  adhibetur ; vel  bina  illa  (five 
plura  lint ) fulcimina,  quibus  utrinque  incumbens  Trabs,  (eu  Vellis,  fulcitur  (eu 
luUinetur ; Prout  fcilicet  vel  unico,  vel  binis  ( pluribufve  ) Fulcris  Veilis  fu- 
Itinetur. 
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Cccccc  j 


Applica- 


5>4d 


tkVe^e.  Cap.VI. 


Ul.  A{wlkstticmam  ponAa , Cmtrum  iEqailibrii , atiaqut 
finbi  bu  acaimmt,  ndem  fenjit  inttUi^enda  eruat  fuo  Jt^a  de  l^a,  de- 
fdutuM^.  . . . « 

fig-  *»1-  C ^ ^ ) a B,  VeSis ; O,  Omu  levaDdum  fen  {bbmove^ud^  vel  etiam 

Obex  amoliendus ; V,  Vis  matrix  adhlbia ; B,  punitam  a[f  licationis  ponde- 
ris; A,  punSum  appliaiionis  Vis  mooicia;  F,  Fulcrum  quo  fuftineiur ; aijus 
apex  C eh  Centrum  motus,  Axique  Libne  icrpondet ; Onutque  & Vismoirix,  op- 
poCtis  ad  Libiam  Ponderibus  retendent. 


rig.XM. 


Item,  (Fig.xu.)  A B Ve^is,  duobus  fulcris  feu  bajulis  F,  F f uftentatum ; O pon- 
dus ieu  onus  imptmtnm. 

yeBem  autem  tanquam  reilam  lineam  ( fad  non  flexilem  ) eadem  ratione  hic 
habemus,  qua  Lihrm  fupra  fic  habuimus ; Quoniam  tanquam  nullius  ponderis 
«(limatur.  Et  fiquid,  revera  j^deris  habeat,  id  vel  Oneri  movendo,  vel  Vi  mo- 
trici,  vel  partim  huic  portim  illi,  ( |Mro  vario  fiiu  )acccnfendum  erit. 


P RO^F  O SITIO  NES. 


P R O P.  i. 


SlVedisi  ( unico  fUcro  Oneri  & Viribus  intermedio  nkus,)  tanquam 
Librac(Mderecari  qu£  de  Libra  ibpra  dida  font,  eadm  &Vedi 
accommodantur. 


Fig.MX. 


"pUca ; n Vcdis  A B,  Fulcro  fuftineatur  m C ; atoue  applicemur  Omn  in  fi^ 
& Vis  in  A,  ( utr^oe  deorfbm  prementia ; ) Visa  Onus  concra-ponderanc ; 
(l^  invicem  comra-ninintur ; ) hoc  eft,  Vis  deorfum  in  V,  elevat  O.  per  j.  Cap.}. 

Item,  tancundem  firaul  sravant  ieu  premunt  Fulaum,  quantum  e(l  utnui^^ 
fifflui  ( cum  ipfo  Ve^ie  ) Vls  ( dum  fuipenrum  onus  in  quiete  Idnratur;  ) per  a. 
Gap.  3.  dumque  eft  in  motu,  quantum  ^ 16.  Gap.  3.  detenntoautr. 

Ittni,  cantundem  utrumque  fuum  afhcit  ieu  gravat  applicationis  punftum,  cui 
vel  dir^e  imminet,  vel  dirote  iubei^  ( veiij^ini^  vel  ejus  Centrum  gravitatiB, ) 
atque  ii  m ipibeUetappIicacioaispun^  ( Qpod& alim  perinde  obtinet  ) Per 
30.  Gap.  X.  vel  4.  Cap.  7.  & i6.  Cap^ 

Item,  ioearanone  vatem  (Vis  agendo,  & Onus  refiUendo,)  qu«  componitux 
ex  ratioaibos Graduum  ( puta  Ponderum  & Virium,)  &Dillanuarum  pun^mmai 
aj^icattonis  ik  F ulcro  ieu  Centro  notus  ( caetens  p^ibus ; ) per  ix.  Cap. 

Icei%  fi  Vis  ( ficadtimata  ) oneri  przpoUeat;  movebit:  Si  minus^  non  moTdt 
bit  per  ti.Cap  1. 

Adeoque.  quopropius  ad  fulcrum  fit  Onus  O,  & Vis  V remodus,  eo  naaoii  ^ 
majutmovcDiturOnus.  peria.Cap,  3. 

« Item,  fi,  propter  curvatum  Ve^m  ( quem  re&tm  fupponimus  ; ) vel  ( quod 
eodem  recidit)  propter  Centrum  motus  extra  ipfum  Vo^em,  (boc  efi,  extra  re- 
6lam  appbcationum  pun^  jungentem;)  vel  propter  non  eafdeiD  Oneris  & Viri- 
um Din^ono ; .vet  alias  undecunque,  continet ; pro  vario  YciUs  fitu,  inas- 

* quales 
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Prop.L  De  Ve3e.  P4.5 

t|ualta  liibxnde  futuras  ede  motuum  ( Oneris  & Virium  raotricium, ) Obliquitates : 

Eaedem  hic anomalixe  contingent,  quae  de  Libra  oftendantur,pnop.i4.  Gap.  3. 

Aliaque  de  Libra  tradiu,  etiam  de  Vcileintelligenda  «unt.  Vcilis  enim  Li- 
bra cft;  & Fulcri  vertex,  cIlLibrjc  Axis,  (eu  Centrum  Motusi  Onu(quc  & Vis 
Motrix,  funt  (Tt  Pondera  utrmque  Libne  applicata.  Adeoque  qua:  illic  de  Libra 
univerlalitei  dcmonllrantut ; Ipeciatim  Vetiti  conveniunt. 

s c H 0 L ru  M.  ^ 

NOtandum  interim  elt ; quanquam  Vedlrom  praecipuus  ufus  ellc  (oleat  ad  onera 
m altum  levanda,  ( quem  itaque  vocabula  horlum  accommodata  potiHimum 
refpicere  videantur ; ) tamen  eadem  omnino  ratio  elt,  mutatis  mutandis , Veilitira 
in  alto  fitu  adhibitorum  , ad  quofeunque  obices  amoliendos  ; ( eademque  & hic  p ig,  uj. 
demonftratio. ) Puta,  fi,  in  fitu  horizontali,  VeilisAB,  firmiori  fulcro  F ad  dex- 


7ig.22l. 

QV; 


tram  pofito  nix-us,  adhibeatur  (viinA  applicata)  ad  amoliendum  obicem  Oad 
finillram.  politum ; aut  ad  fores  ibidem  perfringendas;  aliudve  hujufmodi  perfici- 
endum. Eodem  modo ; (i  fulcro  F,  fu^rne  pofito,  adhibeantr  A B vetSlis , quo  p;,  jj. 
Clavus  fuperne  fixus  fubducatur.  Vi  adhibita  in  A quaefurfura  premat.  Et  lic  ^ 
slibi. 

Dico  autem,  firmiori  Fukro  E NiG  enim  fatis  firmum  (it  Fulcrum ; Manente 
O movebitur  F,(ut  fiat  O fulcrum,  & F mobile  ; de  quo  in  Propolitione  fcquente  ’ 

dicendum  erit.)  Sicut  &,  nifiveilis  AB  fit  littis  firmus  ; frangetur  veitis  AB, 
vel  curvabitur.  ( Q.ute  & alibi  limiliter  intclligcnda  erunt. ) 

Et  quidem  Gc  aliquando  inter  plura  dilhibuitur  motus,  ut  in  ambiguo  fit,,  quod 
Fulcrum  dicaturi  quod  Mobile.  Sic  in  Navigii  vel  Cymba,  Hemis ; dum  V»  Ma- 
nubrio applicatur.  Palmula  Aqua  ut  Fulcro  innixm  S^hnum  cum  conjun^la  Cynr- 
ba  fubmovet : Verum , cura  neque  ita  firmum  fulcrum  fit  Aqua,  quin  & ipla 
nonnihil  preflactdat;  ratione  motus  hujus,  palmus  pro  Fulcro  erit,  critqqp 
Aqua  pro  Mobili ; ^ &,  cum  neque  Remus  ipii  am  yalidus  aut  firmus  (it,  quin 
Fledbtur  nonnihil  (eu  Incurvetur,  ( etiam  cum  non  frangitur  j ) tertius  hinc  ori- 
tur motus : Qui  quidem  tres  motus  (e  minuunt  invicem.  Quippe  Aqux  Celfio, 

& Remi  Flexio,  motui  Cymba  nonnihil  demunt,  qui  major  cuet  ii  non  adelient 
ilbc ; Ccut  ex  adverlp.  Motus  Cymba,  eademque  Remi  Flexio,  Ctlfioni  Aqua ; 
duoque  motus  reliqui.  Flexioni  Remi  nonnihil  demunt : Adeo  quidem  ut  Vis  ea- 
dem adhibita,  quinam  fleflit ; fi  nec  Aqua  cederet,  nec  fubmoveretur  Cymba,  Re- 
mum frangeret.  Et  (imile  efto  in  aliis  Judicium, 

Sed  Scnonnunquam  gemini  Vedks,  deculfitim  politi,  eidem  communi  Fulcro  pjg 
nituntur.  Ut  in  Forficibus,  & Forcipibus,  ad  intcrjeblum  obicem  vel  feinden-ui. 
dura  vd  comprioKndum  adhibitis,  tibi  duo  Vedes  A B,  communi  liilcro  F 
nixi,  ( adhibiu  vi  m A, «, ) comprimunt  interjedum  obicem  O ; & quidem  eo 
ffartius,  quo  vel  O propius  dl  ad  F,  vel  A « mde  remotius. 

Qua  autem  ad  hanc  propolitionem  monemus ; citam  in  fequentibus  obtinent. 

Pollent 
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Tk  Vetle. 


Cap.VI. 


Pollent  quidem  hacc  omnia  deduci,  ex  prop.  4,7,6.  Cap.2.  (ubi  fundamenta 
|a^  fune  pro  Machinarum  omnium  viribus  aeftunandis : \ Cum  autem  id  de  LUtta 
jam  ^^m  fit,  Cap.  3.  pouus  duxi,  ea  qux  de  Libra  di^  funt,  ad  Vcdeni  hic 
transferre,  propter  fimiles  utrobique  aHeraones  ab  iifdem  principiis  dedu^. 


P R O P.  II. 

Si  Onus,  Vet^i  applicatum,  Fulcro  & Vi  motrici  interjaceat:  de 

Libra  traduntur,  etiam  huc  facile  transferentur.  Aut  etiam,  fi  Vis 
Fulcro  & Oneri  interjaceat. 

fig.ny.  Si  ad  AB  veftem,  inter  Vires  in  V,  & Fulcrum  inF,  applicetur 

XN  Onus  in  O : Vis  furfum  in  V,  fecundum  dire^ioncin  fuam  procedens,  elevat 
O contra  diredionem  fuam  - ( propter  inflexilcm  A B : ) Adeoque  comra*nituntur 
vis  & onus.  Per  i.  Cap.  3. 


Fulcrum  vero  non  vitraque  vi  premitur  ( vi  fcilicet  oneris,  & vi  motrice, ) quia 
Vis  motrix  non  cfl  deorfum,  nec  Fulcro  impeditur  ( ut  in  <^u  propofidonis  prae- 
cedentis ; ) fed  furfum : Sed  neque  toto  Onere  premitur  F»  fwi  auxilio  vinum  in 
V partim  fublevatur.  ( Cui conlbnum occurritad  prop.  18. Cap.  3. ) Qiiantamau- 
tem  oneris  partem  fuliinetF,  determinandum  erit  ex  iis  qux  polt  tradentur  de 
Ve^e  duobus  Fulcris  fuflenuto. 

Sed  & hic  in  ea  ratione  valent,  Vis  furfum  nitendo,  & Onus  renitendo,  qux  ex 
rationibus  Graduum,  dcDiilamianim  pundti  applicationis  ^ Fulcro,  componitur. 
Perii  &12.  Cap.  3. 

Atque  fi  Vis  (iic  xfiimata  ) prxpoUeat ; fubmovebic  Onus  : Secus ; non  movebit. 
Et  quidem  fi  minus  polleat,  ne  fuuinebit  quidem.  Peru.  Cap.  i. 

Adeoque,  quo  propius  ad  Fultrum  fit  Onus,  vel  Vis  remotior ; eo  minore  Vi 
movetur  majus  Onus.  Quippe  fic  Oneris  Vis  minuitur,  Vis  motrix  augetur. 

Qiizque  ad  Prop.  prxcedentem,  ex  prop.  14.  Cap.  3 . notantur : etiam  hic  locum 
habent. 

j.  Eadem  fere  omnia  dicenda  veniunt,  fi  Vis  V,  Fulcro  & Oneri  intercedaL  Hoc 
*'*®'*'  falicm  intcrefl,  quod  Fulcrum  j.im  fiipernc  ponendum  erit ; & minus  Onus,  non- 
niG  majore  Vi  elevabitur : Sed  neque  tam  Onere  pretniair  Fulcrum,  quam  Viriun 
parce. 

♦ PROP. 
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. PROP.  III. 

Si  ( ad  Veftem  cum  unico  Fulcto  applicatorum  ) ratio  Vis  motricis , 
ad  Onus,  major  fitquam  recipnxa  diftantiarum  ( pun<^orum  appli- 
cationis) a Fulcro  i Vis  Onus  movebit:  Secus  j non  movebit:  Si 
minor  s ne  ludincbit  quidem. 


n m a 5 

m n 3 a 


VErbi  ^tia.  Si  Vis  Motrix  ad  Vini  Oneris,  fit  ut  i ad  j ; feii  n ad  m\  fk-  p-  ^ 
que  dillantia  V F ad  O F,  utjada,  leu  utwadw:  ii^uijwllebunt  quidem 
Vires  (propter  ix3  = 3x2,  fcu  mnz=.nm  ;)  funt  utique  (utjam  oUenIum 
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cfl,  ad  prop  1 & 2. ) illarum  v^res  in  raut^ex  giaMni  SlBHantiarum.raao 
nibus  compofica-  Adcoqtte,  oomlnm  movi^.  4&d  fi'Vis  mocrix  vel  tan^Vi^ai 
augeatur,  aut  minuatur  Onus : Vis  praepollebit,  adeq^ue  movebit  Onus.  Sm  mi- 
nuatur Vis,  vel  Onus  augeatur ; Vis  Onus  nc  fuUi  nebit  quidem,  per  p,  & 1 1.  Cap.i. 

Dcmonllrano  perinde  valet,  live  Onus  ultra  fulcrum  intclfigamr ; ut  in  fig, 
aip.  fivc  citra,  ut  in  fig.  130.  Aut  etiam  ( ut  in  fig.  131. ) fi  Vismriqtie  interce- 
dat; nlfi  quod,  huc  caiu,  Vismoirix  femper  maior  elledcbcat  quam  Vis  Oneris 
( propter  minorem  li  Fulcro  Diibaniiam^  quo  pollit  Vis  Oneri  aequipoIlerc;-Jkrut, 
ex  adverfo,  ubi  Onus  citra  Fulcrum  clt,  ( Vi  motrici  & Fulcro  intcrjctlura  ) Vis 
motrix  minor,  majori  Vi  ponderis,  jcquipe^et  ; propter  minorem  Oneris  ^ Ful- 
cro 13ifbmtiam  1 ) Uba  autem  Fulcrum  intermedium  ell,potcll  utrui^vis  contiii^cic 


i , P R o P.  IV. 

Daturo  :PoAdu5>  data  Vi,  Vedie  movere. 


fiM=:  m» 


nP-  ^ 

m’D  

mn!D  mn^DO 


mO 
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INtelligatur  vis  Z',  oneri  0 , aequipollere ; fi^uc expofitum Onus mO  { quod pig. 

utique  fit  ad  0 ut  m ad  1 ; ) vis  expolita ; ( puta  quz  fit  ad  ut  n ad 

I ; ) litquc  onus  m 0,  vi  «/^movendum.  Si  Vellis  A B ( hg  aip,*»)  iia  dividatur 
in  pundlo  F,  ( quod  F ulcro  incumbat,  ) ut  fit  A F ad  F B,  ut  w ad  w ; Vis  w 
in  A adbibita,  Oneri  m 0 applicato  in  B zquipolLbit ; per  3.  hujus.  (Propter  ra- 
tionem vinum  ad  onus,  n^cm^  reciprocam  rationis  diftanuarum  m ad  » ; adeo- 
que,  quz  ex  uirifque  componitur,  momenii  ad  impedimentum  rationem  aquali- 
Oddddd  tatis, 
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Fig.  xjtj, 

xjl. 


Fig  »31, 


» 

2Xf  Feae.  CapAl; 

utis,  per  6.  C»F  >'  ) SiitsMjue,  veluatilltun  ad 'FuJcruffl  verfus  admoveatur  0- 
nus,  ( quo  minuatur  Impedimentum,  ) ve!  inde  remotius  a^qilicctur  Vis  ( quo  Mo- 
mentum augeatur, ) vel  denique  Fulcrum  tamtUum  promoveatur  ad  Omis  (quo 
uirumque  Hat, ) Momemum  Impedimento  prxpollebiq  & V«  expolita  ( lic  adhi- 
bita ) expofhnm Onus  movebit.  Per  <jtc  ii.  Cap.'  i. 

Idenihci,  liVedlisAB  iiain  Odmdatdr,  ut  Iit  AB  adOB  utm  ad  a.  Quip- 
pe tum,  polito  Fulcro  in  B,  aqniptditbit  uis  nA'  in  A,  ponderi  m O in  O; 
( propter  Vis  & Oneris  b Fulcro  ddlantias  iulis  reciprocas;)  Adtoque  Ii  vel  Ful- 
crum Oneri,  vel  Onus  Fulcro,  untillum  aomovcaiur,  vel  remotius  applicetur  Vis; 
hzc  Oneri  pnepollcbit,  adedque  movebit.  Quippe  tribus  laltem  bilce  moda  ( ne 
plures  nominet^  augebitur  ratio  dilhniiartiro  A F ad  OF- 

Patet  autem,  inhac  polkriori  via,  fi  Vis  Onens  ma)or  Iit  quam  Vamotrix; 
detere  Onus  Fulcro  & Vi  Motrici  interccdcte,  ut  in 'Fig.  ijo.  Si  Vis  Moirix  Vi 
Oneris  major  Iit,  potell  Vis  illa  Fulcro  & Uueri  interjwni,  ut  ui  Kig.-  »31.  Vc- 
nun  ubi  boc  contingit,  Vecte  nun  opus  em  ; quippe  Vis  Moirix,  Oucti  uuraediaie 
applicata,  movebit  Onus. 


,P  R O P.  V. 

Si  V'eiHis  ( Tignum,  Palanga,  (eu Trabs  oblonga,)  fitu  Horizontali 
jacens,  utroque  lui  extremo  Tuleris  1'ultincatur : Fulcra  bina  fufti- 
nentia,  onus  inter  (e  partiuntur;  idqiic  inca  ratione  qua:  cft  reci- 
proca dilbintiarum  (narum  b Veftis  Centro  gravitatis ; Et  quiilem 
utrumvis  cam  totius  pdrtionemjuftinct  qosE  adtocuin  eam  habeat 
rationem,  quahi  habet  contrari^lrulcridiftanua  ad  diltannarn  totam, 
Icu  .Vcdttiougitodincm.-  . >- 

Adt.'6<]ue,  fi  VeOtis,  velTrabsillaj*  iitlequabilifergrivisi' S propterea 
C^t^m  gravitatis  habeat  in  media  longitudine ; ( aut  etiam,  fi  hoc 
propter  tuiam.cauiiun  contingat;)  Onus  inter  (c  xqualiter  parti- 
untur. « 

Si  vero  Centrum  gravitatisin  medii  longitudine  non  fit : Fulcrum  il- 
lud magis  premitur  cui  propius  eft  Cenarum 'pavitatis , atque  in  ea 
ratione  qux  haq  proportione.determinatur. 

Ideniquc  valet,  fi  Vet^  ubivis  applicetur.  Pondus  quod  vis.  Nempe,  fi 
Pondus  paxile  Vcftis  medio  applketur ; xquabter  ab  utroque 
Fulcro  lullinccur.  Si  non  in  ip(b  medio,  in  ea  ratione  premitur,  ab 
incumbente  Pondere,  utmnwis  Fulcrorum,  quae  eft  reciproca  dillan- 
tiarum  fiianim  i punifto  applicationis.  In  ^ vero  ratione  ad  totum 
Pondus  abfblute  tonfideratum,  qua  eft  contrarii  Fulcri  Oiftantia  ( k 
pundo  a}iplicationis  ponderis) WFukroium  ab  invicem  Uiftantiam, 
• («1  Veiftis  longicudinem.y  p , 

Si  autem  in  pluribus  puntftis,  pliita  applicentur  Pondera  ; de  finguhs 
(eorfim  limite  (iet  judkitdnc' f nempe  ^ quintam  .partem  cujulque 
Ponderis , utrumvis  (erat  Fulcrum ; ) atque  inde  dc  omnibus  fiinul 
fiimptis.  Vel  etiam  ( quod  eddem  recidep  ibidem  omnia  appheata 
cenl^tiir,  ubi  cft  commune  oniniuiii  Ccntium  gravitatis. 

E Sto,  duobus  Fulcris  in  A & B,  Veitis  A G tultcnnis;  cujus  CemniingDiuuiis 
Iit  O punftum medium  : Vel  (qiio4 eodem  recidit,  per  prop.  itf.  Cip  4 ) 
Tntdligatur  AB  Vc<lhst-nKiuanillncarc&  nullius  ponderis,  qiixm  liiipuiiUoO, 
onulbi  in|eUi|ltur  totius  Vcdl;s,( Tiara  lui  Trabis ) pondere,  cujus  ^tnira 
«aviiatis  ibiSem  die  intelligauif : VcT' denique  (n-iin&hoc  unfutidcm 'valet ) 
Veflis  pundlo  medio  0,  intd/i^atftr  Poudus  qiiodiibet  applicatum.  Dico  uiniin- 
yis  piilcriim  ftmific  totius  Ponderis  uinsari . aueoque  Fulcra  duo  umini  onus  xqua- 
fiterintcr  (c  partire 


Manilellnm 


Prop.V. 


De  P^ecie. 


Manilc4uiTi  utique  eft,  Onus  fuJero  A incumbens,  tantum  elfc,  quanta  vis  cfl 
qux  jbidem  foret  ncccflaria  huic  luiiincndo  oncri,-fi{  mancntcfulcro  fafcrum 
A abclfec.  ( Quippe  tantum  Onus  eft,  quama  Vis  e{l  quse  f&ftineodo  fuHicit ; p^c 
piop  II.  Cap.  I.  vel  prop.  i8. Gap. i. ) Hoc cft ; ( propter  diftantiam  A B,duphm 
dtiuntiar  O ii, ) quz  dmiidio Oneri  xquipoUct,  ( per  prop.  hujus»)  Idecnque  li> 
militer  oflcndctur  dc  Fulcro  B.  Adeoque  totum  onusxqualitcrimcr  Ic  partiuntur 
duoFulcra  A,B.  Quod  oitehdendum  erat.  *•  • * ' . 


P+7 


Si  vero  Piin6him  O ( oiiod  fit  yd  totius  Vedis  ico  Trabis  Tignive  aut  Palan-  pjg.  j. 
gx  Centrum  gravitatis,  vel pundum applicationis  impofiti  Ponderis)  non  fit  in 
ipfo  Vedispun^lo  mc^o  : Utcunque  tanto  Onere  premitur  iulcnim  A,  quanu 
Viseflquxnuic  ibidem  fufiinendo  par  eifet,  fi  abcllct  A fulcrum : Hoc  elt,  ( per 
prop.  hujus, ) quod  fit,  ad  totum  Pondus,  in  ea  ratione  qux  cfl  reciproca  di- 
lUntiarum  AB,  06;  hocefL  ut  OB  ad  AB.  Et  fimiliter  oflendetur  eo  onere 
premi  Kiicrum  B,quod  fit  ad  Pondus  touun,  in  fatione  reciproca  didamiaruni 
BA,  OA;  hocifl,  ut  O A ad  eandem  A 6.  Et  prop.terea  ( ob  eundem  utrobique 
con(ct]ueiuem ) onera  fulcrorum  A,  B,  funt  ad  invicem,  ut  O B ad  0 A ; hoc  eil, 
in  reciproca  ratione  fuarum  ( ab  applicationis  pundo  ) difiantiarum.  Qux  itidem 
erant  demonltranda. 

Sin  plura  applicentur  Pondera,  puta  alterum  in  O,  alterum  in  I:  Similiter  Fig. 
odendetur,  Fulcrum  A,  eam  partem  ponderis  O fuiUnerc,  qux  fit  ad  totum  ut  0 B 
ad  A B ; camque  partem  ponderis  I,  qux  ad  totum  fit  ut  I B ad  A B : Et  Fulcrum 
B,  eam  fiiflincre  ponderis  0 partem,  qux  fit  ad  totum,  ut  0 A ad  B A ; camque 
partem  ponderis  1,  qux  fit  ad  uicum  ut  1 A ad  B A. 

Vel  etiam,  fi  per  prop.  ±?.  Op.4.  quxratur  commune  fimul  utriulque  Centrum 
gravitatis ; atque  ibidem  utraque  ce^Tcantur  tanquam  unum  Pundus  applicari : Hu- 
jus cam  partem  fullincbit  utrumvis  fulcrum,  quam  indicant  rd:iprocx  diibmix  ; 

(per  modo  dcmonllrata.  ) Tantundem  uyque  graVant  utcunque  applicata  pon- 
dera atque  fi  ibidem  cllem  ubi  cU  commune  omnium  Centrum  gravitatis : per  prop. 
x6.&27.  Cap.  4, 

, SCHOLIUM 

DIcoaiKcmdiferce,  In Jitu  IJmzmitaU  jacent.  Quamquam  enim  de  con-  pj» 
ditione  prorfus  tacere  fbleant  Mechanicorum  Scriptores  ( quantum  fcio , 

Omnes : ) rarionem  onerum  ad  A&  B,  camicni  alTignent  in  Obliquo  Vc^tis  litu , 
quam  ailignant  in  (itu  Horizontali : Eli  tamen  onerum,  atia  plane  ad  mvicem  ra- 
tio,in  hoc,atquejn  illo,  Ihdl  (Ut  ex  dicendis  ad  prop.S.paiebiu)  Quod  quidem  coul- 
que  verum  ed^  ut,  prout  alterutrum  Ve<^  extremum  A akius  elevatur,  ua  conti- 
nuo minuatur  Onus ; doneciandem , Vede  ad  fitmn  pcrpcndicuUein  redado, 
Fulcrum  A nihil  prorfus*  onerisfuflineai,  fed  B totum.  Qijod  m erigenda  pix- 
iQDga  Pertica,  vclScob,  facile  quis  deprehendat.  ^ 
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De  Vecie. 


Cap.VL 


P R O P.  VI. 

••  Hinc fequitur  i Ita pofle  aci  eundem  Vedem  (duobus Fulcris  fuftinen- 
dum,  vcl  duobus  BajuLs  ferendujn,)  applicari  Pondus;  ut  unius 
Fulcri  ( Icu bajuli ) onus,  ad  onus  rebqui,  cam  habeat  rationem 
quam  quilque  velit. 

Fi'  11?  pUia,  ■litjigas&lntans  ( leu*Fulcra  tirmitudiniiro  utcunque  inaquiliimi ) fd- 
° ^ hibeantiic  ( ille  quidem  in  B,  hic  in  A, ) eidem  pqrundo  oneri  , imponendo 

Vedii  .\B:  quod  iu  moderandum  Iit  ut  ferentium  viribus  julh  proportione  con- 
(iilatur;  Id  h«,  li  iia  dividatur,  in  O,  veilis  .AB,  ut  Ik  difhntu  BO  ad  OA, 
ut  fnnt  vires  A ad  vira  B.  Qinppe,  tum  erunt  Onera  Viribus  proportionalu : per 
praeed.  Sed  ipfius  Veilis  hic  nulla  habetur  ratio. 


P R O P.  VII. 

Inde  etiam  Calculo  colligetur;  Quanta  cuique  Vedis  punito  Firmitas 
requiratur,  ne  rumpatur. 


Exempli  gratia.  Vefbs  AB,  duofegmenta  BO,  OA,  firmitate  conjundbonis 
liii  m communi  O pnnfto,  impciu^tur  ne  rupto  Vodle  ruant.  Tana  igi- 
tur conjundiioflis  firmiuino  ibidem  requiritur,  quanu  fi  dijtjunila  ellcm  vis  fulcri 
foret  neccllaria  utriufque  iegmeini  extremo  iumnendd.  Si  autem,  disjunilionc 
in  O taila,  fuppofito  Kolcro  ftllincndum  ellet  uiriuique  fegmenti  extreniiuu  ; one- 
randum foret  ( per  prop-  f.  hujus  ) fulcrum  illud  , tum  fimillc  pontfcis  B O 
( propter  Veiiem  BO,  diiobiis  fiilcris  inB  & O fiiflenuHnj  ) tum  iemilie  ponde- 
ris O A,  ( ob  Cmilcm  caufam : ) Hoc  el^  femille  totius  A B.  Tana  itaque  tirnii- 
tudinis  Vis  in  O requiritur,  ne  Veitis  fuo  pondere  rumpatur. 

Intcliigatiir  dcinoc,  eidem  tj  punflo  ( pr«er  ipfum  Vefbs  Icu  Trabis  pundns) 
imponi  vel  fuljiendi  pondus  aliud  quantumvis.  Manifeftum  ell  onerandum  fore 
lubjeflum  fiilerum  illud,  tum  femilfc  totius  A B,  ( ob  cauliun  jam  diftam  , ) tum 
toto  onfre  Pondefia'  ibidem  incumbentis.  Tana  luque  Vcflis  firmitudo  ibidem 
requirjiur,  qux  limul  uirique  (fuilcmilfi,  & toti  ponderi  impolito  ) xquipolleat. 

InieJligatur  demum  propolp  punfium  quodv»  aliud  expendendum  (extnpun- 
flum  applicationis  appcnlij»nderis)  ut  I-  •Manifeftum  eft,  fi  disjun&ione  ibi- 
dem fafta  fupponcndumcflet.in  I Fulcrum,  onerandum  fore  fulcrum  illud  (ob 
caulam  modo  diflam  ) tum  lemifle  ponderis  B I , tum  femille  ponderis  I A , ( noc 
cfl,  femille  tonus  B A,)  tumetiani  ( petprop.  j.  hujus)  ea  parte  onefis  O (inter 
B & I fufpenfi  ) qua;  dt  ad  totum  ut  B O ad  B 1 ; ( atque  fimiliter,  fi  plura  adhuc 
pondera  live  inter  B & I,  Gve  inter  1 & A,  imponi  aut  fnlpendi  mtclli^tur,  de 
lingulisfict  judicium  ; adeoque,  additione  faSa-  de  omnibus  : ) una  laqne  fir- 
mitas m 1 requiritur  quz  oneribus  iliis  sequipoUeac  Atque  (icaubi,  prout  res  tule- 
rit. • 

. • SC  HO  L TV  M. 

ATque  hinc,  in  re  Architcfioniciq  facienda  erit  zfhmatio,  quam  trabis 
que  partem  oporteat  foruorem  acer^  prout  imponendi  oneris  & difp 
ratio  poliuiaYcric. 
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P R O P.  VIII. 

Si  intelligatur  Ve£lis  obliquo  fitu  poficus ; Fulcrum  elatius,  eam  totius 
Oneris  impoliti  partem  luftinebit,  qutelicad  totum,  in  ea  ratione 
quae  componitur  ex  ratione  Dilbmtia:  Oppofiti  Fulcri  ab  applicatio- 
nis pundo,  ad  totam  Fulcrorum  ab  Invicem  Diftantiam  ; 8t,  ratione 
quam  habet  ad  Radium  Sinus  re(2us  iftius  anguli  quem  cum  retta 
ad  horizontem  perpendiculari  ftcitVerftis;  Icu  Co-finus  inclinatio- 
nis Vedtis  adhorizontem:  Reliquumque  oneris  fuftiucbit  inferius 
fulcrum. 

Nempe  (infig.«}d. ) Oneris  O eam  partem  fuftinet  Fulcrum  A,  qua: 
iit  ad  totum  ut  B a ad  B H ; B vero,  qua:  ei);  a H ad  B H.  Adeoque 
Onus  Fulcri  A,  ad  Onus  Fulcri  B,  ut  Ba  ad  aH. 

INalligiturenim  Veiiis  A B=^,  Gtu  ad  Horizontem  Obliquo  pofiius,  fulcris  F,g,  ,3«. 

A,  B,  1'ullentus ; cui  appbcccur,  in  O,  pondus  quodvis ; VeiStcm  dirimens  in 
duo  kgmenia,  AO=a,  & 03 = A Maruielium  cil  ( perdemonitrara  ad  prop. . 

) Onus  fulcri  clarioris  A,  uncumefle,  quanta  ViscOia  eidem  ibidem  fulhncn- 
do  nccciliria,  fi  ( manente  fulcro  B ) abdlct  A fulcrum.  Hoc  clf ; propter  rcifae 
A Bdiviiionem  rn  O ; in  ea  ratidpe  ad  totum  pondus,  qux  eit  dilfantiarum  BO 
ad  B .Ay  Icu  ^ad  : per  prop.  2.  hujus,  vcl  prop. q.  Cap.  a.  & prop  rr.  Gap.  3. 

Sed  & porro ; propter  Obliquum  litum  ad  Horizontem,  adeoque  Obliquum  De- 
Icenfum  fi  ( manente  B ) moveatur  A,  ^ puta  in  arcu  A H,  cujus  Tangens  AT;) 
in  ea  ratione  quam  ad  Radium  habet  Sinus  reitus  anguli  quem  facit  Veflis  sium 
perpendiculari,  vel  Co-finus  anguli  Inclinationis  ad  Horizontem  1 per  prop.  13. 

Cap  3.  vel  prop.  21.  Cap.  2. 'Hoc  cil  A b ad  B A ; fcu  O |S  vel  B » ad  B 0 ; puta 


<s  K 

ut  s ad  i.  Adeoque ; piopter  fimul  utramque  caufim ; in  ea  ratione  qu*  ex  utril- 
que  componitur ; rad.^,  fic^ad^;  hoc  eit,  ut  ad  Seu  ex  ISOadBO,  & 

BO  adBA  ; hocelL  utflOadBA,  leuBoadBH. 

• AdeoqOc  Oneris  reliquum  quod  fuibnet  B fulcrum,  elt  ad  totum,  ut  • H ad  B H. 

Et  propterea  Onus  fulcri  A,  ad  Onus  fulcri  B,  ut  B#  ad«R  Qiia:  erant  dc- 
monftranda. 

Hic  nota;  reiflamB»  ( Co-finum  anguli  inclinationis  AB  H)  in  eadem  ratione 
iecari  m •,  qua  fccatur  B A in  0. 

SC  HO  L I U M. 

CAufa  diverfie  rationis  in  Obliquo  Veffis  fitu,  ab  ea  qux  ell  in  fitu  Horizon-  Fig.  a;d 
tali ; hinc  oritur,  quod,  manente  B fulcro,  fulcrum  A impedit  unturamodo 
Rotationem  puniib  0 Circa  B centrum,  qux  m hoc  fitu  xquipoUct  Obliquo 

Dddddd3  ■ Delcenfui 


- . ^ 
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i'ig-  »n- 

^'ig•  i37- 
Fig.  jjS. 


Fig.  1J9. 
. Fig.  240. 


T>e  FeHe.  Cap.Vl. 

Ucfccuiui  fecundum  tangentem  0 T,  ( per  prop-  i?-  Cap.  2.  ) non  dcfcenfui  roHo 
inreiUOw.  Fulcrum  vero  B,  ( ui  m ng.  ijj. ) tantum  Routio- 

ntm  iplius  O circa  centrum  A ; Icd  cuam  c|ultiem  Ddccnfum  Obliquum  fecundum 
rcitam  A O B,  cui  hilcrum  A non  obfbL  Nam,  nili  oblbrct  B luJcrutn,  podet, 
manente  fulcro  A,  non  modo  punilum  O circa  A roiarj,  led  etiam  totus  A B Ve- 
ctis deorfum  labi ; adeoque  pun6lum  O fbri  m motu  compotito  ex  motu  Routio- 
nis  & motu  Ve«^tis  Labentis,  cui  utrique  oUbt  Fulcrum  B. 

Si  Vero  intelligatur  Vedis  A B,  non  uiuum  tulero  A inmti,  ( quo  impediatur 
rotatio,)  tcd&(uitig  25"  ) cum  illo lic ligari,  aut  unco  aliafve  (ic  conjungi, 
ut,  ctiamti  B abeflet,  non  pollet  alias,  quam  circa  A roundo,  moveri  pundtuni  O : 
alu  prodibit  ratio.  Quippe  jam  fulcra  A,  B,  obliquum  hplum  fecundum  ABre- 
^m  xqualiter  impediunt : rotaiionem  vero  impediunt  in  oppolitarum  dittanciarum 
ratione. 

Sed  & porro ; fi  intelligatur,  non  motio  A fulcrum,  fcd  & fulcrum  3»  fic  cflc 
comparata,  iic  non  irgpediant  obliquum  jlium  lecundum  re6tasi  A B Delixnfum 
( puu  n imctligacur  A B Vcdtis  extremo  uimmi  fulcri  B angulo  incumbere  : ) la- 
t)ctur  Vectis  fimul  cum  annexo  pondere,  ddo:niu  illo  obliquo.  Rotationem  vero 
impedient  in  ca  ratione  Fulaa  qux  tft  Opplitarum  Dilbniiarum ; ( qua:  continue 
vanabitur  prout  O propius  ad  B feretur.)  Totumque  quod- imer  le  partiuntur 
Onus,  non  clt  tonus  Ponderis  impoliti,  led  ca  pars  totius  qux  dctcrmiiiaixla  erit 
ex  diminuto  dcfcenfu  m obliqua  recta  OB  (Hg  ajy  ) pra:  co  qui  cllet  m 0« 
perpendiculari  (fig.  236..)  juxta  leges  prop.  17  &21  Cap.  1.  traditas.  Puta, 
qux  lic  ud  totum,  ut  ( in  fig.  ^.2. ) PRadPF,  piopta  obliquum  ddccnfum  in 
r B rcifb  : hoc  cfl  ( in  Hg.  2jtf. ) ut  B O — O « ad  B 0. 


Si  vero,  ( fulcro  B id  permittente, ) int^ligatur  V^eftis  A B,  fulcro  A fic  fufpen- 
di  (aliafve  cum  illo  Uc  conncdli ) ut  hoc  fblo  impediatur  Vedis  A B,  ne^run- 
dum  A O B rccbm  dcicendat ; ( fulcro  B nonnifi  rotationem  aita  A impediente.:  ) 
enconus  fulcri  B,  ad  onus  totius  ponderis  impofiti  m ca  ratione,  qux  cx  s ad  Hy 
&tfad  componitur,  hoc  dk,  uc  ad  ( quod  fimiliter  dc  B probabitur  , 
atque  fiipra  probatum  erat,  in  cafii  pro]x>fitionis,  rationem  oneris  A,  die  ad  to- 
tum, mx/»ad.^^;)  rcliquumque  oneris  fultiiicbit  A. 

DtTuquc;  fi  intelligatur  Fulai  B facies  fu|x:rior  horizontalis,  fic  ab  omni  afpe- 
ritaie  Ixvigata,  m quamvis  non  permittat  Vceli  ddix-nfum  per  AOB  rcdbm, 
permutat  falctqp  ut  Vedis  extremum  B( verbi  grati3)in  horizonuli  reda  HB  labatur,, 
(neque  huic  obfkec  aliqua  connexio  cum  A fiilcro, ) unde  aliqualis  faltcm  defeeu- 
fus  pundo  O permutatur  : mimis  propterca  premetur  fulcrum  B,  propter  dffcen- 
lum  non  penitus  impeditum.  Idem  vero dk  quod  prius  fulcri  A Onus^fidquod 
continuo  variabitur , partim  Audum  ( propter  fitum  Vtdis  minus  obliquum  ) 
parum Dimimmim  (propter  majorem  rationem  difbntix  AO  ad  OB)  prout 
Vedis  extremum  Bremotius  in  HBrcda  retro  lapfum  fueiit',  dummodo  ( ejuod 
hic  imclligcndum  ent  ) ■ Vcdis  p.ars  O A intelligatur  ultra  A quantum  opus  fuerit 
prolongata ; fecua  enim,  retro  labente  extremo  B,  alterum  A fulcrum  iiuim  dcicrcc, 
nec*  co  iuftincbiuir. 

• Et 
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Kt  quidem  (imilitcr,  mutatis  mutandis,  in  aliis  cafibus  judicandtitti  erit,  quos 
omnes  ligillatini  profequi  nimis  molefhun  foret. 


PROP.  IX, 

Si  pluribus  Fulcris  (Vediium  invicem  comminarum  ope ) fuftineatur 
unpoiicum  Pondus ; Onus  cujuf^ue,  prout  fingulorum  fitus  poftula- 
verit,  calculo  aeftimabitui*,  cui  ierendo  par  efie  debet  ne  fatilcat.  • 

EX(mpli  gratia:  Si  tribus  V&Hibus  leu Tignis,  AO,BO,CO,  in  communi  OFig.  141 
pundlo  Hnniter  conjundlis^  ii^litum  pondus  O , tribus  fulcris  in  A,  B,  C, 
fullincatur.  ManiKihimefi:,  IiABC  fit  triangulum  zquilaterum , fitque  O in 
Trianguli  medio,  aequaliter  fu^uJis  angulis  remoto;  Onus  hoc  inter  tna  Fulcra 
( ob  limilem  omnium  (itum  ) aequaliter  diliribui ; adeoqucquodlibct  Fulcrum  tri- 
entem totius  Oneris  fuitinere. 


%z^tA-K 


B •■>'© 

Sin  fccus  fuerit^  (ingulorum  tamen  Onus  {ic  habebitur.  Intelligatur  ( verbi  gra- 
tia) Vellis  A O contimutri,  donec  in  D occurrat  redbe  BG  Cumque  fulcri  A id 
unicum  munus  (it,  ucimpediatur  Oneris  O rotatio  circaBC  redlam(ui>exprop.i. 

Cap.  4-  liquet : ) perinde  c(t  ( quantutu  ad  fulcrum  A ) live  id  Hat  ope  continuati 
Vcdis  AOD,  in  ejuldeoi  BC  recbe  pundlo  D fufHilti,  HveHatope  duorum  BO, 

CO  : Utrovjsenira  modo  eadem  prarcile  Rotatio  impeditur.".  Si  vero  id  Hac  ( iiib- 
Ucis  fulcris  B,  C, ) ope  continuati  Vedlis  A O D ( fu ppofiio  Fulcro  ipH  £>  pundlo; ) 
erit  Oneris  A,  ea  pars  totius  qua:  (ic  ad  totpm  ut  O D ad  AD;  per  prop.  hujus. 
Tantundem  iuquecrit,  ii,  fublato  D,  fulcris  B,C,  idem  obtineatur.  Atque  iumiitet 
oUendctur,(cominuatisBO  adF.in  rc^la  AC^COad  F in  redla  A B,)onu$  fulcri  B, 
cam  die  totius  O partem,  qux  (it  ad  totum  in  ratione  O £ ad  B E f onufmie  fulcri 
C,  ad  totum,  iitOF  adCF:  Cujuicunque  fbrmz  fuerit  Triangulum  An  C. 

Et  fimili  modo  procedendum  erit,  prout  res  poftulaveric,  quoccunque  Fulcris 
quoroodocunque  litis,  fultineri  intelii^tur  Pondus  O.  Quippe  id  iemper  prolpi- 
ciendum  erit,  Quam  Rotadonem  impediat  quodlibet  Fulcrum  ; &,  quidem,  Num 
Unum  aliquod  an  Plura  id  )H^knt.  Quippe  fi  Plura  Hnt;  utut  unum  eorum  « 
noniaiis  valeat  Oneri  fuihnendo,*  tamen  li  liroul  omnia  ( fuiscujufquc  Viribus 
rite  computatis  ) ferendo  Oneri  falcem  xquipolieanc;  Odiis  fuUinebiciir.  ' 

Puu ; li  non  cantum  m A,  B,  C,  ( ut  modo ) ied  & in  Gf  H,  I,  inteliigantur 
Fulcra;  (cxccraque  conftru^fa  ut  in  Hg.  241. ) Quorimrcipefbvx  Vires  funtopig.  241. 
rt,  r’,g,  hy  /• 

Stantibus  Fulcris  A,B,  vel  A,  G,  B;  non  aliter  Defeendendo  movebitur  Pon- 
dus O,  quam  circa  A B redlam  rotando,  ( ut  modo  oiknfum  dl  ex  prop.  1.  Cap. 

4 ) Hmc  autem  obftanc  Tna  Fulcra  C,H,  I.  Quorum.qajdem  C,  Pondus  mO 

C F 

fultinebit,  quod  ad  Vires  liias  fit  uc  CFad  FO;  putap-^c;  pgr  a vel  3 hu- 
jus: 
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De  Vecle. 


Gap.  VI. 


jus : ( umundem  utique  e^  icTi  continuata  Vcftia  C 0 F,  tulcnim  haberet  F,  in 
ea  rc&  A B circa  quatn  tacienda  cflet  Routio. ) Similiter  Fulcrum  H,  fultinc- 

blt  Pondus  III 0,  quod  Iit  ad  Vires  fuas,  ut  H A ad  A O ; puta  ^ b.  Et  Ful- 
crum I,  iimiliter  Pondus  in  O fullincbit  quod  Iit  ad  Vires  luas  utlLodLO, 
■ Si  iuquetotum  Poiidqs (i  (fimplicirer  confideratum ) majus  non 
I L 


puta 


LO 


r CF  , HA  . 

ruquapi  po^+a5*+LO 


i\  valebunt  ha:c  tria  Fulcra  C,H,I,  onus  in  O 


• fullinerc  ne  circa  A B roteiuc.  Sin  majui  fuerit  Pondus  O,  quam  ut  diilum  cll ; 
iatilccnt  FuIaa,C,H,l,  ixmderiliillincndo  imparia. 

Similiter ; Stantibus  Fulcris  A,  C,  ftu  A,  I.C  ; non  delcendctO,  nificirct  AC 
rcilam  rotando.  Huic  autem  oMfcint  Tria  Fulcra  B,Q,  H.  Qiionim,  Fulcrum 
' B F G C HA 

B,  lultinebit  y-  ^ ■ Fulcrum  G,  < • Fulcrum  H , — ^ b ; ( uicxniodo  di- 

ilis,  & Schematis infpcftu  patet.  ) Si  itaque  majus  non  (it  Pondus  O,  quam 
U E G G 1 1 A 

i-j-  „ l>\  fatis  valebunt  B,  G,  H,  Fulcra,  Oneri  fnitirttnjo  rie 

li.  O Gv  A V/ 

circa  AC  roretur  : Si  Iccii»;  lauicent. 

Item;  biamibus  Fuicfisl^  C ; non  ddccndcmlo  movebitur  O,  nifi  c(rca  BC 
roundb.  Huic  vero  oUbiut  Quaiuor  Fulcra,  A,  G,H,  1.  Quorum  A, 

fuUintbit  ( jjcr  ante diib ) a:  Fulcrum 0,  >,7^.^.:  Fderum  H,  h ; 

jj tj  GO'  • i./ O 

Fulcrum  4 ^ S»  Itaque  majus  non  fit  Pondus  O,  quam  u-|- 

/ ; fiiirt  valebunt  Fulcra  A,G,  H,  1*  nc  cfFca  B C rotetur  O : fi  Ic- 

1)  O fv  O 

cus ; fub  onere  fatilcent. 

Atque  ad  eandem  formam,  mutatis  mtmndis,  infiituctur  Calculus,*  qtiotcunque 
iuenm  Fulcra,  & quomodocunque  fita. 

S C H O*L  IU  M. 

N Orandum  hic,  ( quo  R-dius  imelligamur  omnia, ) Onus  ieu  Pondus  quod 
inreliigicur  ad  pui>£t4iin  Q applicari ; 'd;  Y^f‘bu$  AO,  BO,  &c.  invtcctn 
compactis  fiiUincri ; >poKe  Tabulatum  efle  ( gravatum  vel  non  gravatum  mcum- 
benteaut  dependente  pondere  quovisalto  ) veJ  aliud  quodvis  Grave  cohxrcns ; cu- 
jas falcem  Centami  gravitatis  vel  fit  m ipfoO  punclo,  vel  huic  dire^Ic  fubfic  fUe 
imroinvat : per  prop.  r 8.  Cap.  a.  & prop.  t6.  Cap.  4. 

Ium  Veoes,  A i),  BO,  dcc.  non  ftmpcraiioccile  ab  ipib onere;  fld  vel  iplius 
Tabulati  fcu  Gravis  reiflas,  vcl  imagiiufias  faltcroredbs  1 fiiis  rcffxtlive  Fulcris 
ad  O pertinge  iicc^  & prout  opus  fuerit  continirata^  (ccumlum  qu;is  Fulcrorum 
A^B,dcc.  difiantias  tum  ab  O onere,  cum  abbppofitis  rcfjvitivc  Fulcris  imagina- 
riis iiiAnc  Korltionrs,  xUimemus.  Neque atiud innuunt,  quamquod  Gravispai. 
us  iia  Hni  mier fe  fat  firmiter cohxrentes  ut  pundfi  O,  ab  iplis  .A,  B,  C,  &c.  dF 
Tbntix,  cudem  maneam:  live  id  fiat  totidem  rd6tis  inde  m O coeuntibus  ibiquc 
connexis,  fit^epcrcurvoscircuitu!»,  Aiiafve,  idliat 
Fulcra  vero,  qux  pnn«iiis  A,B,C,dK-  luppolica  im^liigimus*;  confidciamur  /b^ 
lummodo  ut  Fulcra,  non  item  m Kctinacub  : impedientia  fcilicct  nequod  iil/s 
ponitur  ibidon  Defcendac,  non  auttm  ne  indc  Atiurgat.  Adeoque,  utut  Fulcrum' 
H ( verbi  gratia)  imelligaftir  unpediuvum  Rotationis  circa  BC,  (quoniam  non 
deprimetur  O,  nifi  depreilb  H ; ) non  tamen  intclliguiir  Fulcrum  G,  impedirivum 
'rotationis  circa  A B,  quoniam  ut  haxHiac  rotatio  (dcicxhdeme  O ) non  fiet  Ful- 
cri G deprenio,  fcd  lurfum  allurgct  quod  jlli  incumbit ; cui  Fulcrum  non  obfbc 
Si  vero,  quM  huic  impofiium  cft,  non  tantum  fubjcdo  fulcro'  incumbat,  icd 
cum  eo  iu  connexum  (it  ut  nonnili  rupta  copula  pnific  adurgere  ; ( alio^  quovu  * 
Retinaculo,  aut  Impedimento,  vel  onere  (upcrimpofito  idepi  eveniat ;)  Hocquic- 
quid  cRKuinacuIii  Impcduivumcrit Roiationiscirca  AB.  luk:riiqucC,H,  I,(up- 
paias  feret : ( quippe,  Ibntc  rcib  A B,  non  potent  0 dcfccndcrc  nifi  afexndente  ' 

Cra- 


r- 


Prop.X.  De  Ve^e. 

Gravis  puncto  G ; propter  rei5hm  OG  quam  fupponinius  uiflexilem,  fcu  totum 
Grave  ita  compa<^tum  ut  non  luxetur;  perSchol.  prop.  i.Cap.4.  ) Cujus  quidem 
KetinacuU  vires  Ii  ponantur  r ; fuRinebainc  illx,  pondus  in  O,  quod  (it  ad  r,  ut  GF 

GF 

ad  F 0,(  per  prop.  i.  vel  3.  hujus,)  puta  *rr7;r  r*.  Adeoque  jam,  non  modo,  ti  0 

r O 

C F HA  I L 

non  fit, majus  quam  p Q «'■1“  U ( ut  prius  ; ) Icd  fi  majus  non  fit 

CF  . HA  , , IL  . , GF  „ . , ^ , 

quam  Yq  ^ + XO  ^ ’L0  * * ¥o  ^ valebunt  F iilcra  C, H,  I,  una 

cum  Retinaculo  in  G,  impediendie  rotationi  Oneris  0 circa  A B.  Siintleque  erit 
in  reliquisjudicium. 

Rotationes  autem  nonnifi  Tres  in  Calculo  confideravimus ; nempe  circa  A B , 
A C,  B C : non  quod  plures  efie  non  pollint,  ( ut  circa  AG,  G ^ &c.  ) fed  quo- 
niam infiituto  fufiiciant  hx  tres ; in  quibus  confiderandis  Fulcrorum  omnium  vi> 
res  fub  cakulo  veniunt  Quippe  fi  iuiem  tria  pun^  ( ut  A,  B,  C, ) intra  qiue  fit 
ipibm  Grave  ejufve  Centrum  graviutis  O,  fatis  lufiineamur,  ( five  fuis  lingula  ful- 
cris, ut  in  Hg.  141.  five  cum  fuccenturiatorum  fubfidiis,*ut  in  fig.  24^) 
fiifiinebitur  Grave : per  prop.  i.  Cap.  4. 
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PROP.  X. 

Conti^ationem  planam  ex  Tignis  multo  Brevioribus  quam  fit  Aree 
Latitudo  invicem  conjundis  conftruere  : £t  computo  seRimare, 
Q^tum  cuiquejundiurs  Onus  incumbat. 

Cmti^atJonis  jeuTahulati  Omftruffio. 

POtefi  quidem  hoc  variis  modis  fieri.  Eam  vero  formam  prae  cacteris  feligendam  _. 

putavi,  quam  jam  olim  Anno  primum  delmcabam,  inCol-  *‘‘®  *^’* 
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legio  Retmenjif  m ouo  uun  temporis  eram ; & ^uam  non  iu  multo  po/1 

Tuillis  ligneis  conllrucndam  cunibaia>  ( ^uo  manildiius  iodKarem  Theoriam 
po3c  in  Praxin  reduci : ) carai|uc  in  VAperiii  Comitiorum  Oxowa.'  Anno- 
( polluam  munus  illud  que^  enamnum  iiiltineo  vocatus  eram ) fblcnm  Prade- 
^lione  exponebam ; cjufquc  Calculum  VeTperiis  Comitiorum  Anni  lixjuentis,  iSfj. 
limiliter^xplicabara : C^tnque  cx  eo  tempore  cum  Nollratium  tum  Exterorum 
nonpauCT  fatis  approbarunt,  aliqn^  etiam  imitati  fuiit : Qi^&Serenillimus  Rex 
nollcr,  Ckro/iif  Seaindus,'J»llaui'^canim  liium  in  r&Muitn,  oblitam  libi 

O^br.  i8.  1660.  imerKHu;»Ai<t  liiadignatus.ell  reponere. 

Specimen  exhibet  Afe.c  quadrata,  cujus  Latitudo  dt  fere  quadrupla  loogitudi. 
ais  Tignorum  longiOimorum  ; quar  iu^iimtinviceui  intertexta,  ut  Ic  mutuo  fuib- 
neant.  Et  quidem,  quo  fupra  pianiucm  non  adurganr,  qua  p^te  tignum  quodv» 
aliud  libi  liiperne  impolitum  lulliuet  ( quod  fui  partibus  latermediis  Iit ) luperne 
1 ad  mediam  quali  partem.)  excavatur:  qua  parte  vero  aljd  impolitum  imbnerur, 
(quod  in  fui  extremi» Bt ) umundem  qudi  excavatur  interne : quo  Bc,/Ut,  Bbi 
mutuo  impai^ta,  arcam  planam  laciam.  Si  tamen  metuendum  videatur^  ne,  propter 
ligni  naturam  Hexiletmmrics  medix,  onere  prcllx,  nonnihil  fuUidant;  buic  m< 
commodo  cavebitur,  B QRcavationes  non  prxcile  ad  modiani  ugni  eralliucra  per> 
tingant,  Icd  paolo  cura  medium  deBnant.  Quippe,  hoc  paf^,  allui^et  paululum 
iniinguiis  jun^uriscomignauo,  quo  compenietur  ilia  ei(^ua  deprellio  qux  ex 
curvatura  oriatur. 


L,  --LJ  LJ—  t-J  ^ • 


Figi44>  Faciem  lateralem  Tigni  Longioris,  exhibet  Bg.  244.  Brevioris,  fig.  245:.  Facies 
fuperna  inipfa  fig.  243.  latisapparct. 

Quo  amem  ordine  diljwnantur ; ex  Schematis  intuitu  (fig.  243.  ) facdhis  in- 
telligatur,  quam  polTit  multis  verbis  explicari. 

Videre  enim  dt,  ii  ab  Extremis  ordiri  libeat,  totam  Aream  circumleptam  ; 
vel  etiam  ( Bquis  id  malit ) Muri  loco,  totidem  quot  opus  em  Cb/uiir»/j , quibus 
imponantur  Trabium  Bve  Tignorum  exteriora  Capita.  Quorum  capita  altera,  in- 
trorfum  fpedantia,  Tignis  diis  impoliu  fudinenciir ; atque  horum  porro,  ab 
aliis;  atque  hxc  ab  aliis,^  & lic  (Kinceps  donec  ad  oppolitos  muros  pervenia- 
tur. 

Verbi  gratia,  Tigni  S & , extremum  alterum  muro  fulbnetur , alterum  tigno 
& Z : Hujus  alterum  extremum  muro  itidem  fiiUinctur,  reliquum  tigno  Q.P.  Sed 
& ligni  U Y , extremum  alterum  muro  iliUinetur ; reliquum  eodem  Q P tigno. 
Hujus  vero  QP,  Ed  & tigni  ON,  extrenu  altera  tigno  S ^ altera  tigno  K 1 lulli- 
nentur.  Atque  horum  item  extrema  ( uti  videre  dt ) tignis  alteris  fupcnrapo- 
lita  fuftinemur;  horumque alteris  ; dcBc  pofro,  prout  ex  inlpc^lo  Schemate  lu- 
culentius patet  quam  ut  multis  verbis  explicatn  opusBt. 

Similiter ; (i  ^ medio  libeat  ordiri,  quodlibet  Tignorum  A B , ut  & tignorum 
CD,  fulUoencur  alteris  extremis  in  altero  A B,  alteris  in  tigno  £F:  atque  Bujus 
item,  ut  & tigni  LM,  extrema  altera  aigno  GH,  altera  tigno  K 0 : atque  horum, 
aliis ; & ile  porro  uiquedum  ad  muros  perveniatur ; ut  ex  Schemate  liquet. 

Notandum  interim , eadem  methodo,  aream  ifbuBnodi  cpnitrui  poHc  vel  ex 
paucioribus,  vcl  etiam  ex  pluribus  ti^is ; fed  & in  alia  forma,  (puta  oblonga, 
non  minus  quam  quadrata  ; ) prout  res  poBulaverit. 

Verbi  gratia;  poterit  ibidem  continuus  Murus  collocari,  ubi  jam  habentur 
Tigna  SR,  VU,  &S;  aut  ubi  Tigna  &Z,  ML,  PQ;  quo  area  reddatur  mi- 
nus lata,  ut  paucioribus  tignis  ^ muro  in  murum  perveniatur : idqueeoulquc  ut^ 
Fig.  14^1  nonnifi  Sifatemis  tignis  opus  Bt ; ut  in  Bg.  246.  Vd  etiam  (quxc/1  Ibrma* 
H7-  omnium  BmplicilTuna')  7^w.rQgnis ; ut  inf^.  247‘ 

Verum  etiam,  Bid  opus  cyt,  poterunt  tigna  XR,  WV,  ( extenujae  rc- 
^ ^ liquis  breviora  funt,  atque  hic  m muro  terminantur, ) ad  parefe  cum  reliquis 

longitudinem  protrahi,  dgnaque (ecunda  ( ipBs  SR,  VU,  parallela,  & extra 
hxc  pofita ) fullinere ; eorumque  Bc  protrai^torum  extrean»  yd  muris  ( extra 


promotis ) 
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promotis ) ibidem  tranfeuntibus  (ufHneri,  vel  etiam  (ampliata  adhuc  area) 
tignis  aliis,  ( ipGs  M L,  P Q , parallelis  ^ ) aeque  (iic  porro  prout  opus  videbi- 
tur. • 

Hoc  autem  ne  m infinitum  protrahi  pofTic,  impedhim,  non  tam  rationes  2^- 
themaiicx,  ( qu«  in  contrarium  non  eunt,)  quam  MaterLe  Phyficx  condino. 

Quippe  in  protra«^  arca,  au^  Tignorum  multitudine,  augetur  Onus ; dono:  eo 
tanckm  perveniatur,  ut  majus  evadat,  quam  ut,  qiue  fuflmcndo  paria  fint,  Tigmi 
coaquin  pollxat,  quxque  fub  tanto  onere  non  ^tifeant  & rumpantur. 

Qiifulqnc  amem  tuto  liceat  hac  ratione  procedere ; ex  calculo  facienda  cfta:fti- 
jmfto  Q^iippc  fi  conflet  tum  quanto  oneri  ferendo  fuBkiant  Tigna  qu*  adhi- 
benuu  veniant ; ( quod  periti  Archite^h  , experiraemo  do«Hi , docebunt : ) tum 
quamum  oneris,  prout  mus  ratio  pofluiat,  cuique  Tigno  ferendum  imponatur; 

( quod  calculus  indicabit : ) hinc  optime  Hctjudiauin.  quid  tuto  fieri  poHit.  Qui 
quidem  calculus,  in  tignis  numero  paucioribus,  facilius  infticuctur;  operofius  au- 
tem iji  pluribus. 

Quo  autem  qua  methodo  Heri  pofBt  oflcudam ; expofitx  contignationis  jun^- 
las  lingulas  coculo  fubjeci ; perplcco  quidem,  propter  tignorum  multicudinein ; 
ied  qiu  m paucioribus  tignismuito  dtius  ad  exitum  pervenifTct. 

CtikuluSy  expojita  Conttgmuimi  AccomimdAtus. 

Quo  calculus  (Synopfi  requence  tradendus ) regiius  intelligatur ; notandum  eflFtg.143. 
( quod  oculi  judicium  fatis  indicabit,)  Tignorum  alia  aliis  longiora;  atque  iu 
quidem  ut  longiora  lint  breviorum  quali  fefuuialtera.  Et  propeerea,  cum  Tigni 
cujuique  ex  longioribus  pondus  delignenais  TymboloT ; cujufque  ex  brevioribus 
fymbolum  erit  \ T. 

Onus  autem  cuique  Tignorum  jun^urx  incumbens,  ea  Litera  indicatur  quam  fibi 
in  Schemate  aferiptam  ha^t  eajun£lura. 

Notandum  porro  erit ; cum  manifeflum  Gc,  (Schema  vel  mediocriter  confide- 
lanci,)  quaterna  femper  pumiita  efle,  qus  ( propter  fumlem  Geum  refpe£lu  totius 
contignationis ) xqualiter  onerata  ceoienda  Gnt : ea  femper  ( ne,  praeter  neceiliu- 
lymbolorum  numerus  crefeeret,  & calculus  proinde  redd^ctur  mulco  per- 

Slexior, ) eirdem  fymbolis  ^gnamus.  Unde  habeantur  quatuor  Ay  ( iiaiutcr 
ta,  atque  xqualiter  onerata. ) atque  totidem  B,  & Gc  dc  reliquis. 

Cum  Itaque  habetur^  verm  gratia.  ( ad  Num.  2.  fcu  Aquationem  fandam , ) 

tanrufldcm cfc atque  G diceretur,  futMo^li  Tigni  AB,  pun-  ‘ 
dium  B,  ( prxter  eam  Hrmiiaiem  qux  ibidem  requirkur  ne  liio  pondere  rumpatur 
tignum,  quam  hxc  s^iatio  non  involvit, ) tantum  onus  impolitum  fuflinere  , 
quamum  efl  tum  (fcmiins  ponderis  incumbentis  tigni  loagtonsAB,)  tnm 
I C ( bellis  oneris  eidem  A fi  tigno  impoGti  in  C pundo;  utpotc  quod  in  QA, 
pundtis  trifariam  ledlum  intcli^itur ;)  tum  ( trionis  oneris  eidem  A B tigoo, 
in  A,  irapofiiL  ) Item  ubi  hafetur  ( ad  num.  21 . ) IV ^ innuit  noc, 

Tieni,  L M,  pundlo  W,  onus  irapofitum  tamum  efle,  quantum  cfl tum  \T  ( fc- 
miUis  incumbentis  tigni  brevioris,  qui  idem  dl  atque  tigm  longioris  triens, ) tum 
Eccecc  a \V 
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( fcraiflis  oneris  quod  incumbentis  iigni  pun^lo  medio  V ruper-iraponuor.  ) 
Quxomma  fingulaiim  demonilraiuur  ex  prop.  5.  vel  7.  hujus  Capitis.  Quod  limi- 
liter  obtinet  in  y^uauombus  primoribus  Vigmet-quinque. 

iKquahoatf.  & qutc i(X|uunturj  ex  prz^cnubus  derivanti^,  (quas  per  nu> 
meros  xquaiiombus  illis  aalcripcos  citavimus,  quo  dilucidior  dlet  toUus  proceOiis 
ratio.)  Qiis  infcrviunc parum"ad  abbreviandas  fradiones,  1 quoties  tum  nume* 
ratores  tum  dcnominatores  pofliint  communi  aliquo  divifore  dividi, ) partim  vero 
( & quidem  potiflimum  ) ad  reducendas  & exponendas  srquationes  prxccdcntes 
( fubitituto  fymboli  alicujus  valore,  aliis  fymbulis  explicato,)  quo,  dilpundallib- 
inde  aliquot  lymbolis,  fymbolorum  numerus  reliduorum  icniim  minuatur,  donec 
tandem  unum  aliquod  lymbolorum  ^ principio  ignotorum,  per  notam  quanuta- 
tem  T ( pondus  uniiis  tigni  longioris,  fimpliciter  conlidcraj^  ) cxiXHiatur ; ejuf- 
que  demum  ope  ( repetendo  prxccdcntmm  aliquot  aequationum  veltigia  ) deliquo- 
rum etiam  lymbolorum  ( onerum  primitus  ignotorum  ) valores  innoteicant. 

Verbi  gratia  ; cumhabeatur  (num  x.  ) n^ilcUum  cft 

( propter  ^yiaiequationis  uiraquc  parte  repertum ) fubiaio  uirinquei^,  lupcrcOc 
\A^\T’\-\C\  hocelt  ( utrmquc  per  3 multipicando ) A^\i  -\-C\  quam 
Itaque  i£quationcm  (num.  ) haoemus , tanquam  derivatam  ex  i£quatidlle 
prima,  ( num.  i. ) quam  itaque  citamus.  ^ 

Siimluer  ; cum  lit  ( num.  2. ) -\‘\C-^\A fitque  (per  num.  z6.) 

A=zir-\-C;  adeoque  \Az=iT-\‘\C\  cm  ^(=,‘7 
\C-\-\T-\-\C)  — T'\‘C.  Quam  itaque  aequationem  habemus 

num.i*:.  unquam  ex  nura.  2,  i(S,  derivatam.  Et  Imiiliicr  in  alus. 

Nonnunquam  vero  ( ut  modo  diilum  eil ) lola  fit  Fniilioms  abbreviatio  ( ftu 
ad  minores  terminos  pei  communem  divilbrcm  redudio.  ) Ut,  cum  ( num.  ) 

, , 6912  7*  + 6*jx6'-l>  cy2/-|- i7pO  ^ 

habeatur  H = — r— — — : pomntnue  omnia  mem- 

2p07  = j xp6p 

bra  per  3 dividi : habetur,  num.  6s-  ( unquam  cx  num.  <$4  dcrjvau  ) acquado, 

Etficabb,. 

969 

Qiioniani  autem  lias  omno  j&)uationum  reduftiones  atque  abbrev lationes  Cin- 
gulatim  exponere  ( prout  has  paucas  expoliumus  ) Lcdlori  cedium  crearet,  ( cum 
illud  poOit  fiio  martcquili^t  pnel^e:)  comenti  lumus  omnes  una  Synbpfi  bre- 
viter exhibere  ; indicatis  lis  xqiniioiiilH';  Dtetedemibin  ex  quibus  quzque  im- 
mediate dependeat 

CikKli  Symf/is. 

i|A=JT-{-5  A-f  JC.  140  = 

2B=}T-l->,C-(-jA.  u;p  = 

3|C=}T-)-iG-|-;l.  i<!,Ci.= 

4P=,‘T-j-|  I-j- JG.  i7'R  = 

yE=JT-f|B-t-^D.  i8|S  = 

(SiF=jT-)-iD-|-JB.  ipV  = 

7|G  = 5T-|-|E+5L.  aoU  = 

8|H=iT-(-|L-|-jE.  zilw= 

S I=jT-|-fN-HP.  22X  = 

ioK=}T-f|P-l-|N.  ' xjYi 

ii|L  = JT-f  |W-l-iX.  14  Z: 

ia'M  = JT-HX-i-lW.  ac&: 

i3'N={T-f5F+5M. 

Pci  Prop.  s-  vel  q.  hujus  Cap. 

|ii|A=jT-f-C.  peri. 

27  |B  = T -f-  e.  per  1, 26. 

28lB=lT-|-JG-(-jI.  per  27,5. 

29|e  = - ~ • pet  f,  18,4. 


{T-HY-f-^Z. 

ijT-HZ-l-jY. 

ST-ho+Iq. 

={t-h;q+!o 

ejT-HK-f-jH. 

MT-HV. 

={T-HR. 

={T-f-;u. 

= 5T-t-J& 
=5T+iS. 


-A  ■ 


w*. 


jo|F= 
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30  pcrtf,+,28. 

3.W=^+^-^iS.p...M. 


_£T±40+iQ 


x= 


pcixi,  17. 


„ 7T  + 2H  + 4K 

Y=-- per  23,20. 


^^7T  + 20  + 4Q 


per  27, 18. 


^_7jT+0  + 2Q 

Z = . per24,34. 


3i>T  + 8H  + 4K  + 40+2Q. 

3<S 

= 39T  + 4H+XK  + 80  + 4Q. 

3gjT+4H+^8‘K+0+2Q 
3« 

_ 2oT  + H+zK+0+2Q 
0= — • pa  Itf,  33i  V- 


L = 


M= 


P = 


per  12,31,31. 


per  if.33>  IT 


|„  20T  + H + 2K  + O 

4o|Q  = X_J Z — 'per  39. 

4' 


_P4iT+  .6G+2H  + 2oI  + K + 49  + ^Q  p,„,,  30,37. 
0,^j£T±4G  + 2j^H-^^  per  14,  30,3/- 

n-4^T+4G+2H  + 7l  + K+2CL 


V. 


per  41. 


44;G  = 


21 3T  -f~  4^G  4~8H+32l4~4i^  + 40~{~  *Q 


108 


• P«7.*Pi3«- 


_2t3T  + 8H  + 3il+4K+40  + ^Q 


G = 


63 


per  44. 


H=4iJ+G  + 4HJ^I±^l0.tQ. 


27 


„ 48T  + 7G+4I+2K  + 20  + Q 

47  H= . pcr4«. 


9T7 

FigHI 


I =- 


j _ 8jT  4~  ^4G  + 2oH  + Sol  -(-  28K  + ipO  -}-  14Q  38,41 

6r8iT+64G+ioH+l3k  + i90+r4Q  ^ 

244  • r*  T • 

ap4T-i“  14H-I-20I -t“ifK-j*70-f*8Q  ^ 

K= — . per  10, 38,41. 

^,_i94T+itfG  + i4H  4-201+70  + 80 
137  ' 

^ 1724T+67H4-1J6I  + 34K  + 330 

° = 8x68:^^; P"4J.4=. 

788T  + 80G+H+64I+34K+33O 
H = , per47,4o. 

..  788T+80G  + 64I  + 34K+33O 

H = JT7 
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sn 

r» 

59 

60 

gz 

<4 

5y 

66 

67 

68 

6p 

'o 

71 

72 

73 

74 

7f 

76 

77 

7« 
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iSoT=jxp69. 

1304.T  + 1246  -j-  184I  P3O 

S6s 


K: 
O: 
0 = 
G: 

'G  = 

1 

G = 
H = 
Hi 
H 
I 
I 
I 
0 
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'o: 

G: 
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j4o8T + f I zG  + 1 67H  + i j8K + 1 j-pO 

■ 

608T  + 3 zG  + zpH + 40I + zK  + 1 p O 

. per  pi,  40. 

i37xz=z-4 

608T  + 3zG  + zpH4-4oI  + ifO 

— — 5— —'-r —■  ?»S6- 

Z7i=8«34  • 

38oT+3zG  + i7H+4oI  + ioK  + 0 

23x8=184  •P''' 43,40- 

38oT-f3iG+i7H  + 4oI4-ioK 

14400T  + 3»G  + y4?H  4-  20881  -f-  ^7ffO 

^ 544^8=43?»  I^y2,y7. 

14400T  4* 54^  4^o881 4-  27pO 

4310=^x480  ' ^ 

i6ooT4'^iH4"^3iI4" 

. — . per  01. 

480 

tfpiiT  4*  ^7iXj  4"  19H  4-  yyil  4"  ^790 

'■ 367>*8=^36 ' V^^ShT7. 

rfji2T4~<^"^4'Ty3-t  4“  ^790 


per  63. 

per‘tf4. 


4~;X2oT4’43^QG4~ty39H4»28oI4-  1377O 

Ipy2x8=i  'P^^TSrTh 

47j^4-432oG4- i;39H-1-I37-;0  • ^ 

1/336=27x^68  ' 

i76oT  4"  160G  4‘^7H4“/rO 

^3 — . pef67. 

mzoT  +43izG4-Z4P7H  + p64ol+  7pO 

183x1  36=h888  ' faS9,S7- 

f47ZoT-j- 43  iiG  4- Z457H + J640I 

24813=3x8x71  ■ ^ 

18240T4-  if04G4"  8ipH4-  *88oI 
8171=3x27/7  ■ 

I3*7P904oT  4-  4662404-  /ij?p2oH  4- 19771  jil 

480x8271=3^70080  ‘ '*■ 

J 3^PP04^T  4-  yi99«>H  4-  ip77 1 yil 

3^)2-34/6=64x61304  ’ P^^ 

2iy6ioT4~  8i8oH  4"  30853! 


pcr6/,7r. 


^ - per  73- 

61304  ^ 

691 7/68T  4-  6641  piG  4-  3 9pH  4-  y6yyd8l 

565x17/7=2671  / 3 3 ■ 

65I7/68T4-66419iG4* 

2646144=^4x41346  ' ^ 

io8o87T  4-  10378G  4-8837I 
■ 

1/487200X4-140006404-/13216!^+  5/88o1 

/68x8271=4657528™  ~ ~ ■ P^*^®> 
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Cap.VI. 


Onera  Columnis  feu  Muris  incumbentia,  non  erat  necelle  dillinito  calculo  de* 
*Ggnare;  utpote  qux  eadem  plane  fum  quse  eorundem  tignorum  alteris  capitibus 
. conveniunt.  Cum  enim  ( verbi  gratia  ) Tignum  X R , non  nili  in  medio  lui 
pundlo  R oneretur ; fultinet  utrumvis  Fulcrum  ( tum  quod  ell  ad  X,  tum  quod 
eft  in  Muro, ) tum  femill^  iemiU^  oneris  in  R impoliti : per  prop.y. 

hujus. 

Patet,  ex  hoc  calculo,  Jun£luras  A,  medio  proximas,  omnium  maxime  urgeri. 
Utpote  quorum  onus  peculiare,  cR  plulquam  Nwem  Tignorum  longiorum ; ( re- 
liquorum vero,  minora l^tem quam  novem:)  Cui  quidem  adhuc acSlendum  erit 
( per  prop  7‘  hujus  ) femi-onus  C/ivmr  tigni  pro  firmitate  debiu  ne  fuo  pond^e 
’ rumpatur:  Atque  porro  feroin'is  oneris  jun^turx  C incumbentis,(pereandem  prop. 
7. ) fere  %uatuor  tignorum.  Adeoque  ( computatis  omnibus  ) firmitas  ibidem 
requilita  ne  rumpatur  tignum,  plus  quam  xquipoUci  ponderi  Tignorum  TreJe^ 

c««,&  fcreS«4Wea;«,  p -^2^  +4  ,3  : 

/ ’ ^ 340167  i3<So6(58  ^ij6otf(58  ^4f3J'y^ 

( dgni  fui  pondere  computato. ) 

Cum  iuque  miUi  dubium  cRe  pollir,  ouin  tigna,  etiam  (acis  longa,  untx  fir< 
niitudinis  die  pollint,  ut  valeant  Onus  longe  gravius  in  eodem  fui  pimRo  fulli- 
nere  quam  elt  Quatuordecuplum  fuipondem;  N^ue  poterit  eile  dubium,  quin 
hujulmodi  Contignatio  tuto  ^llh  ufui  accommodari. 

Ctmftruihonis  Forma. 

Fig.  148.  Aliam  formam  exhibet , Fig.  248.  Quz  It  praecedente  in  hoc  di^rt , quod 

3UZ  illic  duorum  Tignorum  Capiu  Tigno  tertio  incumbunt,  ejufdem  duobus  di- 
:in^  pundis  applicantur  ( quibus  triRriam  fecacur  tignum ; ) ipfaque  Tigna 
(ic  fuHulu  ad  eafdem  partes  jacent : Hic,  ad  idem  fubjeRi  Tigni  puodum  medi- 
um applicantur  utraque;  ad  contrarias  partes, 
pjg  'Tignorum  Faciem  ijamralem  exhibet  Hg.  249.  Facies  fuperna,  in  ipfa  fig.  248. 
^ fatis  apparet.  Sunt  autem  omnu  longitudine  invicem  xqualia  atque  inter  fe  fa- 
milia. 

Fig.  248.  Potefl  autem  hax,  ut  prxcedcns,  plus  mioufve  continuari  prout  opus  videbi- 
tur ; atque  materis  conditio  ferre  poterit.  Quippe  hic  etiam , prout , protra^ 
area,  augetur  trabium  multitudo ; fic  & augetur  Pondus. 

Habet  autem  hzc  forma,  prae  przcedenie.  hoc  incommodum;  quod,  propter 
utrumque  ponderum  incumbentiimi  eidem  fuDflrati  dgni  pundo  appwuitum,  noc 
fbnius  premitur,  ( utpote  quod  fuftinec  utrumque  onus  integrum ; cum,  ki  forma, 
* praecedente, 


Diyiti^jd  by  CjOO^lc 


prxcedentc,  pun^m  idem  fudinuerit  onus  alterum  istarum,  alterum  dimidium;) 
t^d  dc  propcerea  etiam  cudcm  loci  plus  excavandum  erit  taom  fuliincos^  quo 
admituncur  utriulque  iucumbenuuro  capita.  Quod  quadAtenus  forte  oMipen- 
fari  videatur,  propter  tigna  incumbentia  ad  contrarias  parces  pofita ; qux , in 
prxcedente  forma,  jacebant  ad  cafdcm  parces  utraque  : C^amquam  & Hoc  non 
multum  intcr&t ; prarfenim  li  incumbentium  tignorum  capita,  non' ad  fobjeAi 
mediam  uncum  latitudinem,  icd  ufque  ad  remooorem  marginem,  aut  ctiai»  ul- 
tra, extcndautur;  tmodpro  Architeoi  arbitrio  vel  Heri  potef^  vd  non  fieri. 

Sed  neque  aditum  metuend^  erit  illud  incommodum ; nam  eo  nonobftante, 
facis  valere  poterunt  tigna  oneri  fuftinendo  ; prout  ex  fub^e^o  calculo  patebit 

Afpedlum  quod  attinet;  prxcedcns  forte  gutior  vidcbitnr:  tum  propter  tigna  Fig- 143. 
ftedirpofiu  ut  totius  operis  textura  fitoculo  magis  confpicua,  ( ouz  ui  poflenore 
forma  vix  aut  ne  vix  obfervabitur ; ) tum  propter  mtenralla , loidem,  uniibrmi 
didbrmiute  variau;^quae,  hic,  fnni  quadrau  omnia. 

Calculus,  iildcm  principiis  nititur  m ha^  forn^  atque  in  pracedente:  Sed  expe- Fig.  S.4S. 
ditior  hic  e(^  propter  tigna  omnia  ejuOe^ldngitudinii,  ewemque  m uao  tan- 
tum pundo  medio  onecaa , pluraquc  puSb  zqualibtti  oneribus  pociIat'Quae 
omnu  conducunt  ad  reddendum  calculumexpeduioicm.  * 

* 

Cakuhu  b$tk  cutfirufhom  $ccomm$ius. 

Ad  calculum  hte  expeditius  inUmiendum , notandis  ^rit : nofi  tancOm  ea 
puoda  ( fivebina,  five  quatuna,)  quz  fum  refpedu  totius  Scheimus  Gmililcr 
* Ffffff  fia 
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iita  ( & propterea  xqualiter  onera»  ) eodem  fymbolo  defignari  \ ( quod  in  cal- 
culo pnece<knte  la^m  erat : ) Sed  etiam^  propter  tigna  lingula  in  m^io  t^tum 
fui  pun^  onera» , uiraque  cjulHem  i^i  captu  squali  onere  iubjefb  micra 
gravare  , ( per  prop.  x*  hujus ; ) qux  iuque  analogis  (ymbolis  de^goavimus  ^ 
onera  invicem  tqualia  indicantibus.  Cetera  qux  dc  prxccdente Calculo  diAa  lunt, 
etiam  hic  ( prout  opus  erit ) locum  hi ' 

Cakui 
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I,  A='.=5T+B, 

» B = «=,'T+{K  + 5F. 
C=}T+A. 

D = f=!T  + L. 
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N = r=JT+J».+iM. 
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Q = iT  + i». 

R = {=iT+5Tf}Q. 

I Per  prop.  j-velThujiuOp. 
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Q=|T  + jE.  per  ij,7. 
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'=3»T. 
= 3. ST, 


>T. 


42'L  = fl{T.  perii,4f. 

45  p = 'gJT.  pcr4,4x. 

44jB=’^T.  per27,  38,41, 

4J,A==?,jT.  per  1,44. 

4«  C=^ST.  per5,4J-. 

4T^  =’KJT-  per6,jp,4«. 

48|H  = 'jjjT.  per  8,43,4p. 

4sI='H8J-P«31)J*,4»- 

30  P = j||T.  per  14,49.  • > 

fiM  = ’i5T.  perii,jo.  ' ' 

3i|N  = !HT  per  15,41,  pi. 
j3|R  = '|jlT.  per  16,40,  jo.  . , 

‘ Hoc  e(T"  ■ 

e=6HJT..  n =r58T,e. 

F = 8ax.  lK=6iT, 

= P = 3!8T. 

Patet,  ex  hoc  caJcolo ; Ponderantlii^iariiifn  in«xiiminiefle  A=85aT,  Cum 
itaque  eidem  ponSo  ( t^oi CC medio' ) lociOMunt duo  A',  ( utHhqiie  unum,') 
hoc  ell  i7l|iT  ;idcmque  jIorCD (ne  pondere  <igiH  Tui  rumpatur  ) Uno  adhuc  Icim- 
tigno  operari  ctnrendumfiiyiperprop./.  huJusCap.)  Firmitas  ibidem  requilita,  ( ne 
rumpatur  tignum  )PqmpoUet  ponderi  'Signorunb  8 iji-p8  + i==  iS^J  = 18  JJ. 

Quod  quidem  Onus  non  tantum  eft  ut  propterea  idehiamas  ne  non  terendi 
fuliiciai  ngnorum  robor:  Quippe  tiena,  etiam '«ds  longtj  multo  gravius  onusfu- 
Hiiiea-  valebunt  quam  e(l  OfleMtoi/iiim,  feu  AbtimuirifeiOT  fui  pooderis!''-  ‘ ' 

l8lt  autem  mvinsiqUaro  onps  maxinum  format  pratee^entis;  utpote  quod  ad 
£Jn,i/«ai  . pondens  unnistigni  lion  pertigilfe^fupra  deprebenfum  S ' 
PaiiciiubiB  inierira  tigms  in  hac  forma  res  abfolvitur,  ( utue  drex  hujus  lati- 
tudo mira.-aliups,  doodcama'fui  parte  fuperet  latitudinem  illihi,  eadem  manente 
lon^itlini'  t'gni  longitudine  : ) Quippe  hic  adhibentur  tigna  omnino  49  atqitaUa  j 
illic  vero,  ex  longioribus  40,  ex  brevioribus  ic. 

CMjhaflimts  aJiuc  «ir<e plures.  --4 

Tertia  conflruillionis  ■ forma,  quam  exhibet  fig.  ijo.  in  hoc  poti^fflum  b Prima 


1A  = 8411T. 

|b=8,i;t. 

|C=9,S|T. 

|t)=4jaT. 


r=^ 


Ffffff  2 


95  J 

Fig.  148. 


Digitized  by  G<  ■>  iglt 


95+  ' Tk  Fe^e,  Cap.VI.  - 

dii&rt,  quod  quzdiver&  ejurdemTubjacentis  tigni  pun^  fuiUnencur  tigna  in- 
cumbentia ; imt,  illiC)  ad  eafdem  partes  mfica  ; hic,  ad  contrarias., 

A Secunda  vero^  inhocpotilliroum  dinert,  que^  quae  ad  contrarias  partes  fub- 
jcili  tigni  Jacent  t^na  incumbentia,  applicentur  illic  ad  idem  fubjedli  tigni  pun- 
^um medium;  hic  vero,  ad diverfa  puni^,  quibus  tigni  longitudo  trifariam  fc- 
catur.  ^ ^ ’ 

Quaru,  Quini^  & Sexta,  funiJiter  ex  figura  trilatera  tig.  14*7.  derivantur ; ut, 
ex  quadrilatera  fig.  146.  derivantur  prima,  fecunda,  & tertia. 

. Forma  Quarta,  quam  exhibet  Hg.  2^1.  dlanaloga  Tertiar;  mutatis  (^adeaus 

( propter  angulos  non  redlos  ) in  Triangula  & Hexagona.  , 

Forma  Quinta,  quam  exhibet  fig.  lya.  efl  magis  analoga  primx;  propter  duo 
tigna  incumbentia,  ad  eafdem  panes  tigni  fulLtnentis  pouu  : In  hoc  autem  cum 
fecunda  convemt , quod  ad  idem  fuiunentis  pundlum  medium  , applicentur  u- 
• traque.  . . , ' 

Forma  Sexta,  quam  exhibet  fig.  tlb  SecnncLc  planc^uialora  ; propter  in- 
cumbentium ad  contrarias  panes  tignorum  capita,  eodan'‘Tubjcai  ijgni  pun£lo 
• mtdio  fuffulia:  Atque  in  noc  poiilnmum  i Qiiarta differt  5 quod,  hic,  aa  idem 
fufbinentis  punt^lum  applicantur  iiiraque ; illic,  ad  diserti.  In  Schemate  autem, 
ncocfle  hahui  tignorum  capaa  ampuure,  pauJociini  tigni  follincntis  pun£b me- 
dia, (quibus  lunulcienda  imdiigumur:)  Quippe abas,  coeunabusad  idempun* 
ilum  tigniscootrariis,  una  fieret  cpnunua  reda,  . aec  ad, ocnlain  pateret  tigni  fu- 
Ibncntjs  abincumhenubus  diflindio,  nift  vellem  in  m^ori  forma  Sdieo»  deli- 
neare ( ut  in  fu.  2^.  fiuiiiim  ell  ) quo  poUint  tignorom  oppofimrum  capita  fulti- 
nentis  medio  auformiiuri.  . ■:>  ro 

PoQunt  autem  hx  Fornix  ( lidut  prascedentes ) pUi|  minufve  contmuari,  prout 
opus  erit,  atque  expedire  videbitur.  ?.0  ^ 

FolTimtque,  qux  lingu^  incumbunt  junduris  noeni  fufUnenda,  ‘fimilite/  ad 
calculum  revocarL  ut  ad  formam  primam  & fecundam  fiidum  efi 
Sed  & aliis  mille  modis  polium  hxc  omnia  varuii,  prout  vel  conditio  lod,  vel 
feopus  Architedi  poftulavcnt.  Mobis,  hcc  pauca  fhlfaciat  exhibuiffo  fpecimina. 


C A P. 


Digllt/.:  !;>'  Googit 


/ . 

M 

C A P.  VII. 

Tie  Axe m'J*eritrochio,^  Machinis  cognatis. 


Defini  tiones. 

Def.I.  Axem  in  Pcritrochio  vocant  Machinam,  feu  Injirumentum  Mecha- 
nicum, ponderibus  ietandis aptum ; m quo  Cylindrus  (quem  Axem  vocant,) 
Fulcris  per  extrema  JuJhnetur , circumpojkum  habens  Tympanum , ( quod 
Pentrochimn  vocant, ) in  cujus  ambitu,  foraminibus  ad  id  /adis , infi- 
guntur Scytalx  > quilms  applicata  Vis,  Peritrochwm  una  cum  Axe  vertit, 
cui  convoluti  Funes  Onus  elevant,  ...  •. 

C^^tbttdrus  ii xiA/?A  leii  dicitur,  { atque  hoc  i 

ob  formam  teretem,  apte  volubilem ; quam  autem  m Geometria  figurani 
J lic  appellant,  notura  dt  * 

CyUndri  autem,  falicm  qui  pro  magnitudine  breves  funt^  (in  Mccluni- 
ds  prxlcrtim  ) etxzm  Tympana  (rw-nt»)  dici  Iblcnt:  ob  limilitudincm,  credo, 
Inflrunicntorum  Mulkorum  pullanlium  fic  diilorum,  qux  & eciamnum  in  tifu  funt. 
Ea  vero  live  iTii-r»  lic  dicamur  (unde  Scholiaflcs  Anlbphanis  Viiuii«»or  deducit, 
cum  pro  liimitur  quo  ouis  verberetur  ; ) Icu  potius  ab  Hebrxo  5)1.1  ( quod 
urnundem  lignificat  ) non  odputo.  Cene  i Syrorum  CD*Bin  , Gnarorum  tp|u»b»« 
originem  traxiiie,  non  videtur  ambigendum ; qux  Romanis  poftea  aliifque  genti* 
biis  111  iifiim  venerunt.  Ka{ue  taris  convenit  inter  interpretes  num  illud 
,iA>7nf  Hebr.  c.  1 1.  mnnat  quod  fufiigaii  fuerint  fcu  fujlibus  cafi,  an  quod  fue- 
rint quali  inequulco/wVratquce4'rew//,  haud  Ibus  atque  Mcmliranx  Tympano- 
rum capitibus  impoliur.  ■ ^ 

Cylindrum  autem  ( in  Mechanico  hoc  Inftrumento  ) minorem,  led  & longio- 
rem, Axem  ( ) appellant.  Av/s  autem  fcu  «;•/,  ab^j®,«i«,  videtur  deve- 

mile  ; utpote.circa  quem  Rota.  Quippe  de  rotarum  axe  vox  ea  prima  ligni- 
cauonc  Jiciair ; atque  inde  ad  Circulorum,  Sph*ranim,  aliorumquc  Solidoiura 
Ax«  transfertur.  \ 

Tympanum  vero  live  Cylindrum  majorem,  fed  & breviorem,  Teritrochium 
( ) vocant ; ( quod  quin  i ^^tn,  atque  hoc  i ctoro  dicatur, 

non  eft  ambigendum  ; ) quod  Rotarum  mlbr  circa  A.xcm  ( ) circunKur- 

rii ; cumco  tamen  dilcrunine,  quod  curruum  Roix  circa  manentem  Axem  ( hoc 
ell,  nonconverliim, ) convertuntur ; hoc  autem  Pentrochmm  «na  Iccum&Axem 
fuum  volvit  ^ 

Et  quidem  Axem  hunc,  utut  alibi  tornatum,  ea  tamen  pane  qua  Peritrochio 
infigitur,  quadratum  Fellitum  vult  Pappus,  ( aptatum  (imili  in  Peritrochio  Fora- 
mini quadrato,  ) quo  Peritrochio  firmius  jungatur  , certiulquc  cum  eo  converlb 
convertatur. 

Axis  autem  Extrema,  ( qua:  & axis  Caprta  dicuntur^  auteiiam  ToF/ , ) in  fora- 
mina (•»?"/*•■»«)  immoti  Pegmatis  quolidlmcntur  immilla,  circumpolitisaxjque  fix» 
munimentis  xneis  arman  jubet,  quas  Cbeenkidas  { ywtKi/a.t  ) vocat , ( dicitur  a«- 
tcni  ^ obfbmwj  ut  videtur,  limilitudincm  ; atque  iii  eodem  Icniii 

ufurpttur 0 pegmatis  foraminibus,  eifdem  Chcenicidibus  fubje- 

fio6  vult  xneos,  ( ficenimelt  innoftris  codicibus  grxeis  MSS  ; Coimnan- 
dini  vcr(io^"^r  habet  j ) quod  ^ /er<?,  diiluhi  videtur:  In  eum  vero  finem 

Ffffff  $ utraque. 
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titraque,  tum  ut  Axium  extrema  in  Foraminibus  expeditius  vertantur,  tum  ut  mi- 
nus terantur  utraque. 


«rr-SWr..  j 


Idem  vero,  ubi  deferibit,  pro  Axium  extremis,  habet  Z)i^rr6x  aeneos 

zneis  acceptos,  dicit  oolomse  funditudinem  ; & fimi* 

liter.  Ut  enim  7t\^it  \ v^Qr  dicatur,  quoniam  primitus  h kuxo , ut  viatur,  fie- 
bant pj^xiJes ; pofbea  tamen  non  ex  quovis  ligno  tantum  Icd  ex  quavis  materia  cum 
fierenu  idem  tamen  nomen  retentum  elt 

Eoidou  idem  ibidem  etiam  Tormos  riffjutr  videtur  appellare : quod  live  li  t<i p« 
/erodicatun  (quod  verlando teratur, ) five  k nfut  vel  tnehrOypcrforOf  per- 
inde lH  ; Itve  etiam  cognatae  lignificauonis  lint  ri^uQ’,  n 
tnmuj.  Vitruvius,  appellat ; Hero,xrd^vr;  ut  ejurdem  forte  originis 

finc  MtUet-l,  & tnucro  leu  cujpis  quod  ^ didum  vo- 

lunt. 

Hi  amem  live  Jkxiue/,  live  live  miUkut  dicanmr;  non  tam  videntur 

fuide  continuati  axis  (qui  ligneus  eife  (olebat)  partes,  in  minoran  tormamior- 
natx;  quam  Clavi  ferrei  vel  znei  ibidcm  inipa^bi,  adadi,  aut  etiam  implumbaii ; 
quo  fvrtius  axem  fulbinerem  quam  li  lignea  elleni  hzc  axis  Capiu.  Quare  & 
Juhfctuies  quzdam  Icu  fulifctuUcuU'  rotundz  dicuntur  cllc  Subjetis  autem  ^ fttc~ 
cudendo  dici  perhibetur  \ quod  quali  cudemhy  mallei  idtibus  perculla,  immina- 
zurt 

. Scytaia:{^9wtri><B*  ) dicuntur,  Fulbes  leu  Baculi  teretes,  qui  pro  Manubriis  funt, 
in  fbramuia  in  Peritrochii  ambitu  fabta  immilli  fixique.  A 9‘*.<nQr  ( cotium ) »v- 
didlum  volunt ; eo  prafertim  iignifkatu  quo  Flatum  cotiaceum  leu  fcuti- 
romlignificat.  Sed&r/nwm  corio  obduUam  ligniiicare  volunt;  (atque,  hinc, 
(impliciter  clavam  vel  ft^iem.  ) Et  quidem  Heri  potefb,  ut  hzc  manubria  non 
raro  fuermt  corio  obdudla  ( quo  uadlantium  manus  minime  laederentur. ) indeque 
.5'^/a^didb.  Sed  (qui^uid  Iit  de  orcine  leu  caula  nominis)  Scytauc  vox  pro 
baculo  fcu  Itffto  tereii  paUim  adhibetur.  Atque  hmc  Laccdzmoniorum  Scytale^  (k 
multis  padim  fcripcoribus  meraor^  ) modum  mnuit  occulte  Icribendi.  Quippe 
Sementis  Membranx  ( quod  quali  Coni  genus  eA  ) bacillo  tereti  circumpolitis , 
live  Spirali  forma  circumvolutis,  Epilbolam  mfcribebaot : quibus  inde  Ibluciscon- 
fuix  iiterx  non  legerentur  nili  baculo  limili  liroiliter  circundarentur. 

Quxaiuem  Pappo  onu-mK<Uy  AriHoteli  (in  quxlbionibus  Alechanicis ) KiMnnr 
vocantur.  Habetque  & hxc  vox,  nelcio  quo  padio  , cum  Corio  connexionem. 
Quippe  prima  l^iHcatione  Conum  durius  lignifica^  quod  in  boum  cer- 
vicibus dc  dorlis  cA ; quod  ita  didbum  volunt  quod  ex  eo  codto  riebat  gluten. 
Hinc  & Ciiharx  vertkillay  quibus  chordx  intenduntur,  dici  volunt,  ex 

materia  ^fiebant : niG  potius  dicendum  Gc,  tegebantur.  Hoc  utique  puta- 
verim potius ; quippe  conum  utcunque  durum  & callofum,  non  tantx  firmitatis 
eAutexco  fiant  nxc  vernalia ; quxlignea  (altem ietlc debent,  aut  G mavis  me- 
tallina.  Sed  tum  hxc  Verucilla  tum  illa  Manubria  corio  tedU  Giifle  nihil  impe- 
dit ; atque  inde  tum  dici,  tum  & eaunK». 

Dum 
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Diim  vero  appellat  Arifloteles  hjcc  manubria  ; itiem  «rxfTKAiir  voot  v)> 

ibumcnta  quscdamalra;  Quala  fdiicec 'nos bibemus 2<>o.  item,  qualia  -ini 
nuit  R,S,  oncribia trahenda  fuppofica^  quominus  in  rubio!Uto  ce;r-  . 

ram  omnient ; eaque  vcl  rotulis  quali  capimus  aihxis,  vel  eaainluK  nUm.^Curo 
enim  tereti  habeuuir,  doxea  pluribus  mUruoicntis  ex  ligooCy- 

Imdracro  iai^is  accommodaia  <d\.  » 

Funes  qux  Axi  x;ircijmpo{ita  etam  ad  Onus  fiiblcvaodum  ^pTi'»»  didlujn  ) 
annexa  erant,  appellat  Pappus;  hoeelt  y1rma  \ (pru  quo  tn  Commahdini 
verlione,  errore  creao  Typographi,  Icatur : quodqdiaii^  nonnullis  forfan 

fiicdlat  negotium. ) Sic  enim  & Rudentes  feu  funes  naudm'  ^jQlcoii  IVMi  dice* 
bantur;  &,  Latine,  navis  Amuunentu.  Qtix  & Sparta  «r-i*»  dteehantur;  ijoc 
dt,  uiquibtllSam  videtur  ^it;  (tanquam  It  ■?*•>*,  pro/evii>,  y<^/;)  (juiacxraa- 
aliilque  rebus  (ativis  Hcbant : amirtikaa^ttcaoy  \\{Xe^  fero^  fetui  N.^QL 
uC4BrHf«)  wjero  (quod  mdefaitum  videtur)  utrumque  lignm^tum  habet;  Ira 
m altero  ert^w, /»/««,  ubi  pro  /dm/vo  ufurpatur ; inaftero,'/«T«r, ubi 
pro  fungOy  z\xineflOy  dicitur;  (qua  CgniHcaiione  etiam  ab  u^neffo^ict  po;crit; 
ut  & Jerrm^jerieSy  ^ Hc  quidem  ferere  /ermoneSy  lortalfis  ab  *fm  dico.  ) Tdemque 
&in  compoHtis  videre  cR;  quia  zhiajer^y  pro  diverfa  ligmHcationc,  dicitur 
tus,  & mjerttts  ; ^ conjeto,  eonfitusy  Hc  confertus ; i ehJferoyJiJJut^  ^ Jijettus  ; i 
i/ejnc,  defitusy  & tUfertus ; ab  ajfao,  aJJuuSy  6c  ajfertus ; ab  wvm,  exertus ; 
exitus,  potius  ab  exeo. ) Funis  autem  icu  {partusn  m hoc  & hujuliuodi  inltrumcn- 
us,  dicitur  & Funis  traHohus,  & Funis du^asim 

U,  Axem  cumScfUtlis,  fed fine Peruroebioy  Suculam  vocant* 

SUcuUne,  live  Succulam,  (nam  utroque  modo 
Icnbiuir ,)  dici  volun^  ob  Ssus  nelcio 
^quam  ( volutando  tbrlan  ) iimiliiudinem.  Grx* 
cis,  oh  Ajini  potius  ( m ferendis  oneribus  ) (i- 
milkadincm , o»9r,  ififtfjrt  «Mro* , appellator,  t 
Scytalas  autem  vel  ad  alterum  vcl  ad  utrumque 
tictrenium,  pro  arbkrio,  habere  potent. 

Neque  huic  ablimile  elt  .^um  textorum 
( iy-A*  ) dc  quo  Anftoicidl  in*Mfehamcis  -qux- 
iUombtts,  aliiqoe  ad  illum,  Icribunt 


111;  Sactdam  eremam.  Ergatam  vocant. 

M nomen  (jx&emu^  Macbinam  Operariam  dixeris ; ( cft  utique  '^yd-rit  operari-  p. 
/ us,  ab  lp>»C*  • ) fbd  huic  ipeciacim  Organo  nomen  impofuic  ufus.  In  quo  erc(5la 


ayt 


Sucula,  ve£Ubus  quattfnis,  ( feu,  quod  tantundem  eSk,  duobos  tranfverftm  poRtu 
dc  utnnque  extamibus , ) vel  eoam  pluribus,  converti  fblct ; atque  ponderibus 
Attrahendis,  (potius  quam  elevandis  auc  attollendis,)  adhiboi. 

IV.  ffue 


L' 


Fig.iio. 
Fig.  i6t. 


Fig.  ^<1 


Fig.  iSl 


Trmpmmn  mmuha  nflruSlum,  dtmftar  Smtd<t:  cum  unia  Scttdt. 

Tympanum  eum  jlxe,  ai /Ixis  iuTeritnchh  fed  Cne  Sntalis  : (fallent  nifi,  iir 
Tympanis  jeula/ij,  ipli  Dema  Gnt  |no  Scytalis : ) fed  &faujufnio^  plura  invicem 
cbiraniui  Iblent ; quo  Vis  Vi  addatur. 

ffiranian  appello,  Inllrumennjni illudens  in  Kavimis  onerandis  & eitime- 
randis  ( atque  Oneribus  alias  fublevandu  ) ^uens  eft  ulus ; ( ubi  b Rota  mag^ 
ab  bominiuus  calcaa,  porrigitur  longa  C^ix,  unde  id  Onus  demiititur  Tniao- 
rius  Funis. ) Noltrates  vocant  b O-me  , ( Gruent ; ) cui  refpondent  Machinx 
Gneca  nomuta  Ladnoruni,  GF«r. 

M & vulgaris  Ferrei  ufus,  evelkitdis  Clavis  adhitiiu,  poterit  & hoc  re> 
lem.  Aliaque  iftiufmadipluhnH. 


De  A)ce'in  'Peritrochio,  Cap.VII; 

IV.  Huc  refnesida  eruat  ejufnueit  alU  In/iraatenta  iimumera ; ex  CyUxsbit 
feu  Tympanis  coi^e8a  Ueuqim  herum  ttpar  fuat,)  eifque  vel  Desttatu 
velnen-Dematit  i (iqmdemutcx^fiemutttplieatu-.  sdque  five  circa  euts- 
iem  rmtsis  axemretentur,  pvecirca  diverfot.  Talia JuatTeirdsnifTYm- 
panum  manubrio  inftraaum,  Tyftipanum  cumgxe,  aitf  etiam  hujuf- 
ttudi plura  invicem cemmtjfa y (ut  in  jlutmatis  firi  jtlet,)  Geranium, 
aliaque  multa,  quu  vel  ex  figuris  festts  tntelUgantur,  vel  qua  LeSerexfuu 
perm  huc  refierrefejfit.  rni.  »■  ^ 

Fia  MO.  CT  qu«i«“  Terebra  feu  Terebrum  \ b Tero  diflum,  ( ut  Grsec*ran  sstnrif  k 
*'  ’*■  T%tim perforo,  atque  hoc  b T«f«  tero, ) vel  b Gtseco  Tipwror  inuneduie ; vix  aluid 
eft  quam  vel  Sucula  vel  Eigata  cum  Scpalis  bints ; cujus  ope  acies  qua  fecat 
premitur  feu  protruditun 


8^9- 


Prop.I. 


0”  Machinis  cognatis. 


9^9  ' 


PROPOSITIONES. 


P R O P.  I.  ^ 

In  Axe  cum  Feritrochio,  (&cogrutis  Potentiis,  auibus  eadem  etk  ra»  Fig.ay4, 
tio,)  uteftPerimeter  Ax^  cui  applicatur  PonAis  movendum  j ad 
Perimetrum  Orbis  Extimi,  cui  applicatur  Vis  Motrix;  (feu  illius 
Diameter  vel  Semidiameter,  ad  Diametrum  vel  Scmidiametrum  hu-  ^t\x63l 
jus:)  fic,  vicever^s^  Vis  aequipollens,  ad  Pondus  Movendum.  Quae  atfj- 
itaque  vel  tantillum  audia  movebit ; aut  etiam,  li  tantillum  minua- 
tur Pondus:  Secus;  non  movebit:  Et,  fi  adhuc  minor  fit,  vel  Pon- 
dusaugeatur;  ne  fiiitinebit quidem. 

PRopoiitionem  iic  univerfaliter  conceptam,  eadem  opera  pluribus  Machinis 
feu  ( uc  dici  foleni ) Potenuis  accommodandam  cenlui  ( cum  in  omnibus  ea* 
dem  lii  ratio  ; ) potius  quam  ut  eadem  dc  lingulis  tudes  repetantur. 

Solent  autem  plenquc  omnes  Mechanicorum  Icripiores  Potentiam  lunc  ad  Ve* 
dlcoi  reducere,  ( de  quo  in  liiperiorc  Capite  didtum  cfi:)  Neque  id  incommode. 

Qiiippc  fi  C Centrum  leu  Axis  Motus  pro  Fulcio  leu  Hypomocnlio  habeatur;  re* 
dteque  CA,  CB  pro DKlantiispundlorum  applicationis,  Virium  & Ponderis,  ad 
eandem  redtam  ceu  Vedlcm  A C n : Eadem  omnia  quz  de  Vedle  fupenus  demon* 
lirantur,  etiam  hic  Locum  habebunt.  Eit  utique  noc  Organon  tantundem  a^ue 
Vedtis  continuus,  fcu  alius  atque  alius  continuo  ordine  fiibinde  fuccedentes.  Quip* 
pe  lu,  verteme  Machina,  ( tig.  2^4,  if  y.  ) aliud  atque  aliud  erit  Perimetri  axis 
pundlum  B cui  applicatur  Pondus ; iimiliter  alius  atque  alius  fiiccedit  VedlisACB, 

CUJUS  reliquo  extremo  applicetur  Vis  motrix*  Si  vero  non  quidem  adipfum  A 
pundlum  oppoliium applicetur  Vis,  fcdad  aliud  quodvis  exdmi  Orbis  Pundlum, 
ut  a : Ii  tamen  ad  hoc  pundlum  quodvis  iic  applicetur  Vis  ut  linea  diredlionis  lux, 
utetV,  fit  lecundum  Tangentem  hujus  Orbis ; rcscodcm  plane  recidit,  per  ea  quz 
de  Libra  Demonflravimus,  ad  prop.  14.  Cap  St  autem  non  lecundum  red^ 
qux  Orbem  tangat,  fcd  quamvis  aliam,  uc  applicetur  Vis;  eadem  pro  lingulis 
refpcdlive  calibus  locum  hic  habebunt,  quz  illic  de  Libra  demonltraniur.  .Sive 
enim  ad  Libram  referatur  hzc  potentia  ( quod  mihi  pouus  videtur  ) five  ad  Ve* 
dtem  ( qui  & ipfe  L.ibra  eft, ) eodem  res  recidit. 

Verum  ego,  uc  rem  ad  prima  principia  revocem,  malim  ex  prop.  y & <y.  Gap.  x. 
demonllrare ; utpoie  quod  univerlale  principium  ell,  ex  quo  onimum  Machinarum 
vires  zllimandz  funu 

Si  Itaque  imelligatur  ( quod  hic  fupponimus  ) in  una  Machinz  converlione 
tantundem  Elevari  ( leu  contra  propenlionem  fiiam  moveri  ) PoikIus  appenfum 
P quantum  tra^ni  funis  illud  efi  quod  Axem  femcl  ambiar,  ( quod  itaque  iplius 
Ambitui  zquale  fupponitur ; ) unaque  untundem  Delccndere  ( fcu  f^ondum 
propennonem  iluro  procedere)  Pondus  contrarium  leu  Vim  Motricem  V,  quan- 
tus dl  Extimi  Orbis  Ambitus  cui  vis  hxc  applicatur,  ( quod  pariter  inceUigendum 
em:)  Manlfdtumcltiicdlc  Defcenfum  ad  Alcenlum,  m dt  Ambitus  hic  ad  il- 
lum, icu  ut  hujus  diameter  vel  femidiameter  ad  diametrum  vel  femidiamccrum  il* 
lius;  puta  ut  m adwleuw^ad  «2>.  Si  itaque  ponatur 
( vKt  verla ) Pondus  ad  Vim  Motricem,  ut « ad  w,  fcu  ut 
nP  ad  mP  '■  Erit  Motus  illius  Magnitudo  ad  Magmiudinem 
hujus,  ( utpote  in  ratione  ex  duabus  illis  rationibus  com-  mriP!0  = rmP2) 
polita,  per  prop.  y.  Cap.  2. ) adeoque‘&  Momentum  illius 
ad  Momentum  nujus  ( per  prop.  7.  Cap.  x.)  ut  nP^mD  ad  feu  ut 
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mnT^D  \ nempe  jct^ualc.  Hoceft,  Vinum  ut  Dcfccnfus  (f«x  la- 
tio fecundum  dxrc^liooeni  luam)  ut  m'Df  xquipoilebii  Ponderis  ut  A(ben- 
fui  (feu  lationi  contra  dircdhonanfiiam)  utnZ>  : Qui  uaqueeum  Uni  contrarii, 
pro  nuUo  luoul  vel  Dclccnfu  vel  Alixnlu  reputandi  Ium ; per  prop.  6.  Cap.  i. 
adeoque  (perprqp.7*  ejoidem, ) Momentum  m neutram  panem  purxpollens;  & 
Vires  contrarix  k mutuo  fulUncbunt  $i  vero  vel  Augeatur  Vis  Motrix,  vel 
Minuatur  Pondus  ; praepolkbit  Vis  Motnx  & Puodos  elevabit : Sin  contra  \ prae- 
pollebit Pondus,  & Vis  Motnx  ne  quidem  luitmcodo  par  erit : per  prup.  ^ & xx  * 
Cap.  I.  Qyz  erant  dcmonliranda. 

SCHOL/U^. 

NOtandum  hic,  fi  ad  Maihematiaun  rigorem  res  exigatur,  \ ratione  propoUta 
nonnihil  recedendum  dk.  Nam  Funis  longitudo  qiut  una  revolutione  con- 
volvitur aliquanto  major dt  quam  axis  ambitus:  Tiunovia,  propter  funis  cral- 
fidem,  extra  Axis  ambitum  fuperenunet,  (adcoqueperipWiam  majorem  cHkit;) 
Tum  quia  non  praecile  circularem  penphenam  eiucit ; kd  Spiralis  diea  Cylin- 
drum converiionem,  quie  circuli  peripheria  major  elt  Itcmquz  Scytalis  appli- 
catur Vis,  non  in  iplis  earundem  puiu^Us  extimis  applicatur,  pauJo  citra  ex- 
tremum. Verum  hujufinodi  minutix  in  Mechanicis  nt^ligt  folem.  Si  autem  ad 
Mathematicum  rigorem  exigere  velis ; tantus  reputandus  eric  Axis  Ambitus , 
quanta  e(l  longitudo  funis  una  converlione  convoluti : Atque  cantus  reputandus 
ambitus^  ScytSis  delcripcus,  quannis  ab  eo  illarum  pundlo  dcicribitur  cui  Vis 
cenfenda  erit  applicari.  Hax:  utique  fupponit  Dcmonltraua 

Notandum  porro  ; Dcmoollrauoneni  fpa^rc.  potiHiniimi  hg  2^4, 

&c.  iibi  Pondus  dependet,  adeoque  propter  gravitatem  fiiani  agn  ut  Vis  contraria; 
qiix  itaque  ut  Pondus  elevetur,  lupcronda  crit^Vimotricc  ; & i^icm  xquaoaa, 
quo  lulbncatur. 

Sivero,  ut  in  fig.  258.  Pondus  humi  jacens  Trahendum  fit  (in  Plano  Hori- 
zonuli)  non  Elevandum  ; vel  aliud  obllaculuni  amovendum  iit;  ( utfig.  lyp. 
ubi  lignum  Terebra  Icindendum  erit,  qiio  pollic  Terebra  converu  ; dc  fig.  zdj. 
ubi  cuvus  cvellenduseil ; ) confiderandum  em  hoc  Pondus,  vel  Obibculum  , 
non  wif^is  contraria^  ( quippe  ut  non  horfum  fua  fponce  mtitur  quo  trahitur,  fic 
n^uead  partes  contrarias, ) (Id  limpliciter  ut  Im^dtmentnm.  Quo  cafu  utut 
Vis  major  quam  quz  xquipidlcat  requiratur  od  Pondus  illud  vel  Obibculum 
movendum  vtl  amoliendum  : quo  tamen  iuUmeatur  ( hoc  cil,  impediatur  ne  fe- 
ratur in  oppoliium, ) nulla  Vis  requiritur ; fuppooicur  utique  vcl  non  aliorfum 
nili,  vcl  (quod  lamundcm  hic  erit)  aliunde  fultineri  ( puta  lubje^lo  pavimento, 
vcl  alio  quovis  modo,)  ne  eo  feratur.  Alia  nquidcio  habenda  cil  ratio  nudi  Im^ 
padnnenti^  ut  m prop.  11.  Cap  1.  alia  f^is  emtrmu'^  ut  in  prop.  12.  ejuldem. 

Sivero,  ut  in  parum  Trahatur,  panim  Flevctur;  titnufque  habenda 

eritr&tio:  Nam,  prxtct  amoliendum  Impedimentum  ( ex  Icabritic  terrae  vel  ab- 
unde ortum  quod  majus  minurve  elle  poteit,  prout  magis  vel  aljierum  vel  gb- 
brum  fic  fubjeclum,  quo  nititur,  fundamentum ; ) fiipcratub  etiam  elt  Viscomra- 
ria  deorfum  tendens;  qux  aicenlui  non  opponitur  tannmi  fcd  contrariatur.  Quz 
quidem  Vis  contraria  major  minorve  erit  ( eodcmmancnie  pondere  ) prout  ma- 
jor minorve  fuerit  motus  accbvitas ; Icciindum  ea  qua;  Cap.  x tradidimus,  prop. 
itf,  17.  & alibi. 

£t  quidem  illud  ipfum  Impedimentum  quod  quo  Trahatur  pondus  fuperandum 
erit  4 Vi  motrice ; quo  umen  fufUneatur,  ( ne  a Vi  contraria  in  Oppolicum  mo- 
veatur,) Adjumento  effe  potell:  Quippe  eadem,  verbi  gratia , alpcritas  Teire 
qux  impedit  crai^ionem  (urium,  impediet  etiam  lapfum  ^wriiim  in  eodem  obli- 
quo plano ; & quamquam  Vi  Tradlrici  opponatur  ut  Impedimennim ; Retcntrici 
tamen  ut  Adjumentum  allocbndum  erit 

Si  autem  peragenda  fit  Tractio  in  plano  (non,  ut  prius,  Acclivi,  fld)  Decli- 
vi: Superanaum  & hic  erit  quod  ^ Terrx  ^bridc  (vcl  aliunde)  oritur  impe- 
dimentum; ied  qux  fiiperccur  viscontraria,  ^ Ponderis grav itate  orm,  nulla  elf: 
imo  ea  ipia  ouz  in  gravitate  ilb  eil  Vis  Motrix  deoriimi,  Impedimento  lUi  con- 
traria erit;  uludque magis  minufvc  minuit,  prout  major  efi  aut  minor  declivitas; 
qux  & tanta  clle  poterit  ut  hxc  ipia  impedimentum  iuperet,  ut  Vi  Tra^bice  opus 
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Prop.I.  ^ Machinis  cognatis. 

non  fit  Utcunque;  Vi  Trailrici  eoulque  adjumento  erit  ut  ea  nihil  ultra  fu- 
perandum  relinquatur  quam  id  quo  Impidimcntumllliid,  luperat  Hoc  cx  Gravitate 
Momentum,  |iro  ca  plani  declivitate. 

Verum  hiec  omnia  lunt  extra  .oOnfideracitinero  tidjuj  Propofiiunu  ; qux  (eXt 
tCTis  rite  compuutis  prout  ex fuia quodque  principiis  ;^m»ndiim erit  ) hoepo-  •, 
tiflimum  probatum  it ; Vun  quamlibet  in  A ditiifc  applicatam,  ad' eandem  di-  ’ • , 
rc&  applicaiam  in  fi7  eam  Momenti  rationem  halxiro  ad  Pondus  P movendum , 
quam  habet  C A dilbntia,  ad  diflantiam  CB,  vel  eo  radio  ddcripta  Pcrimcier  ad 
Perimetrum  hoc  radio  deiaiptdbx 

Dico  autem  Sirc/it  afflicala ; ( hoc  ^ Iccundum  redam  qux  ad  Orbii  ,ambi- 
tum  in  pundo  applicationis  Tangens  fit ; ut  ad  prop.  iip  Capi  j.  explicatuffl  ell : ) 
quippe  Ii  Obliqoe  ^plicctnr  ; muUiitUr  Vis  pro  ratioiic  Obliquitaiisvrccundum 
Ohliquiutis  lies  Gip-  X.  expolitas.  Nempe,  Vis  pcr«»  oblique  apjilicau,  ad 
eandem  per  «V  tangentem  diredie  applicatam,  in  eanationevalcblt '^31-1X11)81 
«V  ad  «►;  ner  prop,  i4.Cap.  a.  vel  prop.  it,  aut  af-  Cap.  a.  Et  quidem,  Vis 
peraa,  ad  Vim  eandem  per « V vclAV  appliiatam  ; valebit  ut  Ca,  ad  Ca  Vel 
C A ; per  prOp.  I}.  Chp.  ;. 

Amajc  hoc,  Gerammn  leu  Ormm  fpectatim  rpeflit  Ubi  Vis  motrix  kHtibita,  p;» 
hoc  eft,  hominis  calcamit  pondus,  non  dineae  applifatur  lecundura  Orbitx  tttt-  ^ 
gentem,  ledoUiqot  Et  jnopterea  minus  agit  Pondns  calcantis  in  a,  quam  fieffiit 
m A ; Cum  enim  agat  hoc  Pondus,  propter  gravimem^  fuam,  fecundum  rcdlaffl 
oux  fit  Horizonti  perpendieqlnis ; adciique,  fi  ad  Hornontalii  reftt  C A pun- 
oui»  A amiicata  lorei,  orbitam  ungeret  ca  ttSegi  atqne  xquipoUctef  calcantis 
Pondus  Oneri  in  P,  quod  ad  ipfura  fit  nt  C A ad  C il,  per  modo  demonlbata  : 
idem  ad  punftum  a appheannn,  mmus  valebit  ( ob  caui^  jam  diitam  ) quam  Ii 
in  A foret.  Et  quidem  C foret  a ipfi  C dircilc  fuljefhim,  mhil  ommno  ageret 
ad  convertendum  Tympanum  aut  ^ndus  elevandum ; fed  eo  plns  Mit  qno  pro- 
ptns  ad  A promovetur ; atque  in  ca  quidem  ratione  quam  jam  ofocodimiis  ex 
prop.ai.Cap.a.&ptop  ij.Cap.  j. 

Dico  ciiam,  in  ca  ratanne  valere  tui  ‘Pauka  P tnmtuium  r quoniam  abi  ad 
maicriani  Phylicam  pervehiiim  erit,  nullum  erit  tam  in  omnibus  expeditum 
Organum  (uKunqiic  atiabre  detornatum  fuerit,. oninelque  mobilium  commidnra: 
ad  1'l.ibriiieg  redaflx,  & perfufo  Oleo  aliafvc  adjuta: , ) quin~aliqua  fupererii 
lcdxiixt,i^vc  axijmdiciL  antimpedixidnnim,  «ued.HcMt  m Virtum  nonnihil 
impmdciKlinii  iaesn  ad  ;^om  Organum  movendam  ; atqne  bcdi  qnamnnicun- 
quelii,  funimx  Vinum  in  A applicaurum  detrahendum  erit,  dludque.  quod  fu- 
perelt  Virium  reputaiidnm  erit  arlhibitum  ad  Pondus  movendum  quoti  ad  B ap- 
pi  icatur. 

Qpxque  hic  raoneimB,  alibi  prout  opus  iucrii  inieiligenda  erum. 

Mallei  veroulum  illum  quem  innuit  Hg.  kSj.  cur  huc  reducimus,  ratio  mani-  Fig.  adj 
felit  ell : Quoniam,  ciiam  hic,  virtus  in  A adhibita,  movet  in  circumterenda  ra- 
dio C A ddcripta  ( propter  C Centrum  motus  , ) B vero,  una  cum  Impedimento 
feu  Obllaculo,  (h^efl  clavo  evellendo,)  in  circumferentia  deferipu  radio  CB. 

( Adcoqneqoo  propius  fit  B ad  C,  eo  foruus  aget  viseadem  in  A.  ) Aiquc  idem 
dicendum  erit  de  quovis  alio  organo  conlimiti,  ubi  eadem  ratio. 

Si  latneil  Mallei  ufum  illum  ( aliaquc  fimilia  ) ad  Vedem  icforas  ( aut  Libtam 
edam)  cujus  Centrum  Motus  extra  Vcflem  (^tbramvej  fit:  perinde  ell  Quam 
ronad  prop.  14.  Cap. }.  confideravimus. 
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' ' Datum  Pondus,  data  Vi,  Axe  in  Pcritrochio  ( aliove  quod  hujus  inftar 
rig.xr4,  fit  Organo)  movere.  '' 

Flat,  ut  Pondus  7,  ad  Vires  fic  ( reciproce ) hujus  difhmia  C A ad  C B ! 

atque  aequipoUebnnt  in  hoc  litu  Vis  & Pondus,  ( utpote  in  dilbndis  reciproce 
proportionalibus, ) per  przcedentem.  Adeoque  li  dillantia  C A vcl  tantillum  au- 
geatur ; aii^um  (ic  erit  Virium  Momenmio,  Ponderique  prxpollebit,  illudque  mo- 
vebit : per  prop  ii,  12.  Cap.  i.  Quod  erat  propofitum. 

SC  HO  L I U M. 


DAtet.lirAc ; quo  minor  fuerit  Axis  ambitus  cui  applicatur  Pondus,  vel  major  am- 
bitusPeritrochii  extimus  ( feu  quod  hujus  inlUr  efl ) cui  Vis  Motrix  applica- 
tur,  eominori  Vi  movebitur  Pondus. 

Verum  hic  recordandum  erit,  prxlertim  vaftts  Ponderibm  exigua-  Vi  moven- 
dis, quodinScbol.  prop.  18.  Cap.i.  monuimus;  nempe  probe  curandum  ell^  uc 
omnia,  Vi&  Ponderi  intermedia,  lint  pro  fuisrerpeduVe  oneribus  fuUmendis  la- 
tis Brma:  fecus,  rumpetur  ipfa  Machina,  ejufvc  aliqua  Armamenu,  potius  quam 
efficietur  motus  imperatus. 

licm,  quod  ad  prop.  28.  Cap.i.  monuimus;  nempe,  motum  hunc  quommori 
Vi  peragatur  , eo  tardioam  Htfi ; adeoque  delicum  Virium  Temporis  impMfi 
longitudine  redimendum  elle : Quod  &m  omnibus  omnino  Organis  mechanicis 
locum  habet.  Adeoque,  obi  Tempori  parcendum  erit,  ut  plus  Vu*ium  addatur  ne- 
celleelt 

Demque ; quoniam,  ubi  Virium  & Ponderis  magna  efl  inxqualuas , haud  com- 
mode poterit  quod  in  hujus  Propolitionis  conllr^bone  Imperatum  elladpraxin 
redigi  una  vice  ( pro  Phyuoe  materiae  imperfbilione ; ) ideo  pluribus  live  tympanis 
five  rotulis  invicem  commillis  id  praellanL  De  quo  in  lh)uente  propofitione  agitur. 


PROP.  III. 

Si  pluribus  commilfis  Rotulis,  aliilVe  Ponderis  levandi  mediis  adhibitis, 
motus  facilitetur : calculo  nihilominus  conftabit,  quanta  fit  illa  faci- 
litacio. 

ESTo,  verbi  gratia,  Centro  ( leu  motus  Axe  )C,  Tympanum  leu  Rota  CA,  ati 
in  ambitu  ( ut  moris  cll ) Ali^rculi  fcu  Piunacidia  affigantur ; quibus  impio- 


motus 
ut  circa 
communem 
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Prop.lII.  ^ Machinis  cogatis. 

cotnniuQcm  Axem  jandlun  moveantur.  Sitque  C B ad  C A,  ( verbi  gratia,  ) ut  a 
adi*,  fcu  ut  I ad  3 : valebit  igitur,  ( per  prop.  i.  hujus  ) Vis  in  A.ad  secpialem  in 
B ; wtb  ad  a,  (eu  ut  3 ad  i.  Adeoque  Uncia  in  A,  scquipoUebk  ^^^ufranti  (dioc 
el4  tribus  Uacus ) ia  B. 

EUo  porro  \ jl^entro  ( (eu  motus  Axe ) D,  alia  Rou  DB ; iu  denata,  ut  den- 
tes, fui  apte  congruant  dentibus  rotz  C B ; eilque  (ic  implicennir  nc  ^ura  ope  con- 
vertatur rota  D B circa  Centrum  liilfh]  (eb  Axem  D.  (sic  autem  congruent,  fi  in 
ea  fit  ratione  Numerus  Dentium  rot«D 6,  ad  Numerum  Dentium  roueCB;  qua 
cU  dhus  Ambuus,  ad  Ambitum  hujns;  (eu  ut  Radius,  ad  Radium. ) Sitque  circa 
eandem  motus- Axem  D,  Roa  minor  feu  Orbia  DE  ; qux  cum  D fi  Jundlim mo- 
veatur; habeatquefibi  circumpofitum  Funem  Trai^torium  £P,  quo  Pondus  P 
trahatur.  SUque  Radius I>B ad. U£,  ut  C9dh  \ puaut  4 ad  1.  valebit  igitur 
Vis  la  B,  ad  Qualem  m E ( per  proa  1.  hujus  ) utr  ab  (eu  4 ad  1.  Adeoque 
^uadans_  in  By  aaquipollebit.^  m E.  . At  ( per  modo  oltcafa ) Uncia  in  A , 
zquipodM^^iVan/r  in  B. . Eigo,  Uncia  \n  A,  PcouipoUebh  in  E,  aut  etiam 
(per  prop.  is. Gap.  1. ) mP.  Adeoque  m A,  {uiun^iiPmsiuj y^s 

in  P ; cademque  Vis,  tandllumaufb,  movebit. 

Vd,  univcrfaluer ; propter  A ad  C B,  nt^ad4;  vis^in  A amundemva- 
b . b 

Icbit  atque  — ^ in  B : Iitm,  propter  D B ad  D E,  ut  c ad  ^ ; vis  — /'in  B ((cu 
a a 

c b c . _ 

^in  A ) umundem  valebit  atque  — x --  Z'  = Vis  in*#, 


sequipollcbic  Ponderi  in  E,  vel  P,  qnod  ad  Ulom  fiiin  ea  ratione  qux  componi- 
tur ex  CAad  CB,  £cDBadDE.  Atque  codemroodo  procedendum  erit  quot- 
cimquc  porro  fuermt  Roex  inviccm  CommiQx. 

Si  vero  Pondus  illud  non  ex  E direilc  dependeat,  ut  in  P ; fed,  ut  in  n,  ob- 
liquo Plano  F 0 incumbat  ; Pondns  in  11,  ad  idem  in  P,  in  ea  ratione  ponderabit, 
quaefi  FI  ( (xrp«.ndicularis  xque-aha  ) a^l  FO;  puta  ut  c ad  </,  ku  3 ad  4J 
( per  prop.  21,  vtl  aj.  Cap.  i.)  Adeoque  cum  vis /'in  A,  a^uipoUeat  Ponderi 

--  X — /'(eu  12  /'in  P;cadcm  xquipoUcbit  Ponderi  — x-^x — /'=-/'. 

b a a c,  b a a 

(eu  t(S/',in  n.  Hoc  cfi,  Ponderi  quod  ad  euolfit  in  ratione  ^x  componitur 
ex  ACadCB,  BcBDadDE.  & , i 

Atque  ad  eandem  formam,  mnao|pbtandis,  in  aliis  tafibur^alculo  xRimanda 
etlVismA,  qux  Pondo  1 in  P vel  n a^uipoUeat;  (qux  loque,  tantillum  au6ia, 
Pondus  movebit. ) Quod  lactendum  erat. 


SCHOL/UM. 

^ I.  A D hanc  formam  dc  quibiifvisMatAiDis,  ex  Tympanis  dematis  conicis , 
y \ Hcc  judicium ; qualia  luiu  varia  Automatum  genera , alaque  inllru- 
fflcma  in  ufum  pallim  adhibita.  Et  fpeciacim  Ghjfocomum  illud  quod  ex  Heronis 
Alexandrini  Battko  dclaibic  Pappus,  CoUcdlionum  lib.  8.  prop.  10.  Et  qux  (um 
iliiufixxxii. 

a Hanc  autem  de  Rotuhs  do^lrinam  priufquam  dimicam ; locus  hic  haud  in- 
commodus em  alias-  adhuc  de  Rous  ipeculationes  fiibjungere ; qux  quamquam  hu- 
jus loci  direi^tc  ooi\luu,  huc  ameh  quadantemis  fpe^re  non  immerito  vide- 
antur. 

3.  Obrervacum  cfi  in  ufu  communi  (quod  & Arifiotelcs  attigit  in  Mechanicis 
Qiixft.  9.  ) nM/ota  Rotasy  C^hndtosy  Tympana  y SpbseraSy  fyc.facilms  pmai 
quam  Miuoics.  Qtiod  utut  per  omnia  verum  non  iit  (limitatione  utique  opus 
crit ; ) nte  lanicn  mtclLdlum,  concedi  potcli  Quippe,  dummodo  idem  fit  utro- 
biquc  Pundus,  ( jd  uuque  manikfio  interponendum  erit, ) id  non  raro  videmus 
in  Curruum  Rotis,  m Cylindris  Sphxrifve  humi  volutis,  in  Trochlearum  Orbi- 
culis, aliilquc  contingere.  Saltem  fi  & Axium  liqui  liat  circa  quos  moventur,  ea- 
dem fit  utrubique  magnitudo ; aiiaque  qux  fime  Impedimentorum  loco,  fintutro- 
bique  a.qu.iliterconltiiuta.  Nam  nili  mec  iu  fim,  res  omnino  fecus  e(ie  pote- 
runt. 
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De  AtemPeritrochio,  Cap.VII. 

4.  Ubi  autem  hoc  contingit ; fi  decania  oiucratur : qoilibct  fere  proclivis  eft 
eam  w hac  de  Axe  in  Pcritiochio  do6lrina  ailignare.  Neque  hoc  prorlus  incom- 
mode/, ( quippe  & huk  conMerationi  locus  erit : ) Sed  aha  etiam  in  confideraikv 
nem  advocanda  erunt,  fi  res  penitius  inlpiciaiur.  Quippe  h«c  de  Axe  in  Peri- 
trochio  dodlrina,  non  de  Rotis  ieparans  invicem  comparandis  ; lixl  de  daa- 
bus  (pluribufvc)  conjnndis,  quarum  mptusalterab  altero  dcpcn^r;  & quidem 
ubi  Agens  Ikundum  unam,  Pauens  iecondunf  aJtcram,  confideraiur. 

y.  Ut  igitur  ad  fuim\  Principium  res  refenuur;  imclJigaiur  primo  Cylindrusguf- 
modi  ( Se/Uim  vocat  Arilbtcles  ) qualem  m Hortis  ( & akbj ) ad  compbnao> 
dam  terram  volvendo  folem  adhibet:  qualem  < li  inaniibriuin  demas)  in  * 
%6o.  exhibuimus.  Ex  hujurmodi  Cylindris,' Pon^exquatibus  (&  longitudine ) 
Maiorem  fiicilius  volvas  (exteris  ptribits)  quam  minorem.  Idtniqucdc  Rous 
intclJig^  aliifve  Tympanis,  aut  enaro  Sphxris. 

6.  Sumo  cairocjuffDodi  duo  ^lindn,  (vd, 
fi  mavis,  dux  Rotx , ^larxvcj  y ut  AB,  «0, 
in  fie.  3j6f.  qm  vel  TVulionc  vel  Tradlionc  am^ 
vendi fint,  UiperB Apiano. 

ManiieiUtm  <il,  fi  nulla  efiet  medii  refificotia 
fiipcranda,  nuilumque  ^ Icabriiie  fubjci^li  ( fq-. 
per  quo  movetur ) impedimentum , aut  qpt» 
norum  infiar  iit ; pondus  idem,  abcadcmVi,  ea- 
dem fiicilitatc  ancrorfum  prupdi%  aui  reiroriuoi 
trahi ; per  prop.  12.  Cap.  i . • 

7.  $1  autem  RerUlcntix  Nfe^ii  ratio  habeatur  : 
Manik(tufflefl,Cylindrum  (exteris  paribus)  mdfe 
majorem,  majori  Acri%(  Aquxvc)  portioni  doviam 
ire,  unde  major  mjtur  ent  KeltUcntia  ; & prop- 
mrea  Major  Cynndrus  djfHolios  ■ movebitur : 
contra  oiuun  cxp«^odum  craL  ( Quod  m dao^ 

bus Globulis,  pkimbcoputa  & ligneo,  e)uldem  ponderis,  peracrem  mill^  omnino 
ohdncbic  ) Adroquenxe  coniwatiodiUiniulandir  pouus.e^^  quap  10  czufk 
partem  advocanda.  Sed  ian||Ua  potcA  jixc  cfle  diil&cmia,  ut  aliuidc  fuperxvi 
pollic. 

8.  Si  vero  Subj^i  ( fuper  quod  movetur ) Scabrities  R-u  Alperhas  in  confio 
dcratiooem  advocew. 

Ihco,  primo,  non  folummodo,)  quod  Rotunda  pnr- 

lercim  corpora  humi  volvantur  multo  facilius  quiM  labantur  vel  pofiint  iine  vo- 
Inrione  trahi.  Cum  enim  nullx  fint  tam  perfcac  tcifx  & glabrx  Superficies,  uc 
nihil  prorliisarpcritaiis  habeant,  qua  fe  munio  impediant  detineantque  : hinc 
fit,  quud  Cylindrus  AB,  impeditus  ( conudlu  plani)  ad  partes  B,  fcd  non  iccm 
ad  partes  A ; qua  poteft  expedite,  nrxeeps  fcrtur , ( A cclcrios  quam  B moto.  ) 
Atque  hoc  continue : Quoa  efl,  Volvi.  Haud  fccus  acli  Dentata  Rota  D B fig.x64. 
fuper  Dentata  fiipcrficic  movenda  efiet;  ubi  ne  labatur,  impedianc  impliciti  den» 
tes  ; ( m ad  B videre  ell ; ) non  item,  ne  volvatur.  Id  utique,  nifi  dcnt^is  vel 
alterutris  vd  utriique  ruptis,  fieri  non  pocefl : hoc  pouft ; nc  deferente  qcridem 
fuum  tramitem  Centro  C.  Atque  eadem  ratio  elt  afpentatura  minutiorum  utut  mi- 
nus obiervabilis. 

9.  Idcmque  ( ob  eandem  caufam ) in  Curruum  Rotis  fufflaminatis  videre  efi  ; 
qux  multo  difficilius  ita  trahuntur  renitmccs,  ( rotx  ambini,  terrxque  fiipcrficic 
ie  mutuo  radenubus, ) quam  ubi  circa  axem  volvuntur. 

10.  Fallor,  an  non  oo  eandem  caufam  fit,  quod  projedh  m Aere  vofvancur 
cttam ; nempe,  quia  pars  aeris  ea  qux  proje^  partibus  inferioribus  obviam  fit, 
humilior  fit  adeoque  pauxillo  craifior,  magifque  propterea  reniutur,  quam  qux' 
fuperioribus. 

11.  Quamquam,  & id  etiam  aliunde  fieri  poffit;  nempe  ob  impenim  in  proje- 
^ione  iropreilum.  Cum  enim  qux  ex  Funda  ( verbi  gratia  ) projiciuntur,  cir- 
culari motu  prius  lata  fuerinu  quam  refi6b  funda  per  tfhus  circuli  tan^moetn- 
procedant ; projeci  partes  ab  nu}Ds  cuculi  centro  remotiores,  m^ores  propterea 
circumferentias  eo  motu  deferipf^n^  adeoque  velocioris  motus  conceperant  im- 
petum, quam  qux  propiores  j qui  quidem  impetus  imequales,  ubi  ex  pcnphena 

ad 
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13.  Dico  porro  ; ob  eandem  quam  diximus  fuperficicnim  Arperiutcm  e(I^ 
Cylmdn  Rotxve  aut  Sphxrx  mole  majores,  ( fcd  pondere  squales ;)  hcilius  vol» 
vancur  quam  minores. 

14.  liitelligancur  enim  in  eandem  afpcritatem  feii  eminentium  PO  impingere, 
A B Cylmdrus  ( vel  Rou  feu  Sphxra  ) major , aeque  «tjS  midor  : Qux  quidetn 
emmenua  PO  ( quo  poflint  A procere)  vel liiperandaerir,  vel  deprimeada, 
ve!  propellenda. 

ManilcRum  primo  eR,  cum  fic  impingit  propius  eflcad  P pundlum  |3; 
quamclkpundum  B,  cum  fic  impingit  AB.  'Siemiu  imclligerctur  0inB;  totus 
circulus  minor  ( propter  mutuum  comarum  in  B ) intra  ma(orciii  cUet ; adeoque 
ad  O non  pertingeret ; ut  in  Bg.  ( & minus  adhuc,  It  cliet  jS  ultra  fi.  ) Adeo- 
que  (quo  lliperetur  cminenuaPO  ) Acclivior  erit  Aicenliis  (&  proptcrca  difH< 
cilior,  per  2f . Cap.  a.  ) ^ |3  ad  O,  quam  ^ B ad  O.  Et  quidem  illic  per  Circuli 
minuris  Tangentem  O t ; hic  per  Tangentem  majoris  O T. 

Velcmni  Itc  idem  alias  colligitur.  Fado  O centro  motus,  circa  quod 
( quo  iiiperctur  punitum  O ) rotandx  lint  AB,  «0;  feu  , quod  laniundcm  ell 
( per  prop.  1 6.  Cap.  4.  ) eorundem  Centra  gravitatis  7 ; in  peripheriis  C c,  > k : 
eadem  crit  Obliquitas  motus  in  punitis  C,y,  qux  dt  Tangentium  CT,>r;  (qux 
quidem  ipiisOT,  Ot,  paralldz  funt. ) Adcoqne  cum  major  (it  Obliquitas  in 
CTquamin>T;  ( propter  angulum  O > iS,  majorem  angulo  OCB,  ut  mox  vi- 
debitur ; ) etiam  lacilior  Aleenlus  crit.  Et  quidem  in  ca  ratione  (acilius  movebi- 
tur C,qtuin>.  (hocdl,  ABquam  «/3,)  quam  habet  Secans  Anguli  TCA  hoc 
cil  CO  V,  vel  TOP ; ad  Secantem  Anguii  ryit,  hoc  e(l  > O V,  vd  tOP;  ( per 
prop.  ay.  Cap.  a. ) hoc  dt  (quippe  hxc eadem  eft  rauo ) in  reciproca  rationeCo- 
liouum,  feu  Sinuum  Complementorum  ; ( Nam  Secantes  Angulorum  Cunt  Coro- 
picniciuorum  Sinibus  proportionales  : Nempe  in  Hg.  41,  ut  K T ad  F S,  (eu  F V 
ad  F O,  hoc  dt  F V ad  FB,  licdtF  Q^ad  F R ; ut  ad  prop.  14.  Cap  olten- 
(umdt : ) hoc  d^  ut  Sinus  Anguli  Oy0,  velOr  P ; ad  Smuin  Anguli  OCfi, 
vcl  O T P.  Qux  quidem  nec  c^em  dt  cum  ratione  Diametrorum  ; neque  eadem 
ubique  ratio  ; icd  alia  atque  alia  pro  varia  ipiius  P O alucudtne.  Sed  quo  minor 
cltahiiudo  PO,  adeoque  & minores  anguli  OCB,  0>JS  ; eo  minor  hinc  dt 
inxqualuas:  cademque , (i  confideretur  P vd  O in  ipHs  B,/3,  pundis,  protinus 
evanden. 

i<$.  Manifeflum  itemelt,  Arcum  ^0  majorem  dic  ( proportione  ad  fuam  pe- 
ripheriam  inu^m)  quam  dt  ( ad  Tuam ) 60.  QttippePU,  hoceit  BV,  vel 
fiuj  (inusverfuseric  arcus  (proportione)  majoris  in  circulo  minore,  quam  in  ma- 
jore. Adeoque  (jundisCO,  >0,)  majorem  Obliquitatis  Angulus  ^>0,  quam 
HCO.  Et  pfopixrea , fi  deprimenda  fic  PO  emmemu;  tortius  ad  hoc  valebit 
Pondus  idcm  Cylindri  (Rrxxveaut  Sphxrx  ) majoris,  prementis  fecundum  redaiti 
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C O minus  Obliquam  ; quam  minoris,  prementis  fecundum  magis  Obliquam  re* 
ilaro  > O : per  prop.  ai,  vel  2«.  Cap.  i.  ( Quippe  ibidem,  quoad  hoc,  a*nlaidum 
erit  Grave  conltitutum,  ubielliphus  Centrum  graviuus ; per  prop.  itf.Capa.) 
Non  quidem  in ca  ratione  quatdl  Diametrorum,  (ut  ubi  de  Axe  in  Pentrocnio 
agitur  ) l^inea  quam  habet  Unus  Aoguli  COV,  ad  Unum  anguli  >OV.  ( per 
prop.2i.Cap..a.  ) quzalia  atque  alia  erit^  pro  vana  altitudine  rc61x  PO,  ma* 
nente  eadem  Diametrorum  ratione.  Sed mxqualitas  continuo  mmor,  prout  PO 
propius  dl  ad  pun£laB,0 ; atqu^inhis,prounuscvandcit. 

17.  Ellquc  hic  tbrfan  angulusBCO  vd  O,  quem  vult  Ar;Uotcles  cum  di- 
cit, A%ulum  majoris  circitity  nutmn  e^uemiam  habere  oA  angultitH  chxkB  mmo- 
tis  : (quod  Interpretes  alio  trahunt ; puta,  ad  Angulum  Comamus , vcl  Angulum 
Semicirculi,  &c.  ac  quibus  videamur  Monantholius , Baldus,  Guevara; ) mm  & 
minor  ell  angulus BCO  quam^>0,  adeoqiic  C dircdiua  imminet;  & obliquior 
angulus  C O P quam  > O P,  adeoque  C minus  oBtnlar.  Si  vero  de  Angulo  conta* 
^his  imellieeretur ; plus  ol^larct  rota  vel  (phzra  major  quam  minor,  quia  plnr^ 
biis  rubjci^fis  parubus  liroul  incumbit  Cylindrus  leu  Sphara  Materialis ; ut  poli 
dicetur. 

x8.  Sive  Igitur  Superanda  Ht,  fivc  Deprimenda,  eminentia  P O ; ( quorum,  ut 
plurimum,  vcl  alterum  vel  utrumque  fuaenduraeric,  quo  volutio  comuiuctur ; ) 
magis  ad  hoc  valebit  Cylindrus  ien  Rota  major,  exteris  paribus , quam  minor. 
Idquc  magis  in  eminemus  majoribus  quam  in  minoribus. 

19.  Sm  abrumpenda  eilct  oninentia  PO,  vd  FropcUemla : cum  hoc  per  pul- 
fum  lateralem  faciendum  fit,  & potiBimum  in  Horizonuli  rc^la,  ut  VO,  fecun- 
dum quam  ( vel  huic  parallelam  ) Hc  tradiio  horizontalis;  (cuz  magis  hic  fpe- 
danda  dl  quam  perpendicularis  preflio ; ) id  putius  fiet  per  remm  > 0,  ( qux  k 
litu  horizontali  minus  recedit,)  quam  per  CO.  Adeoque,  hoc  rdpedu,  Cylin- 
drus ( vel  Rota  ) minor,  prxvalcbi;  majori.  Verum  hoc  in  huiufhxKii  volutatio- 
nibus rarius  contineit,  avixnili  in  altionbus  oblbculis.  Sca  emineutk  mino- 
res, veldcprimi  foknt,  velfiiperan,  potius  quam  propelli ; cui  magis  conducit  (ut 
jam  efl  demonllratum  ) major  quam  mmor  Rota  vd  Cylindrus. 

20.  Sed  & alia  confiderauo  efl,  qux  Majori  favet  phe  Minore:  Nempe  duro 
ab  eminentia  una  ad  alteram  tranlitur,  magis  deprimitur  minor  quam  major 

feu  Cylmdrus : Adeoque  plus  illi  afcendciMum  erit  (quoniam  ex  dcprdliore  valk) 
Fig.  2^5.  fecundam  flipcat.  Sunto  enim  (ut  m fig.  266. ) crainentiz  dux,  M N,  & PO : 
quarum  quum  altera  fuperata  dl  fed  nondum  reliqua ; inaniidlura  dl  ( propter 
majorem  m arcu  mmoris  circuli  curvedinem  ) altius  dcprdlum  iri  $ quam  B,  (adeo- 
que dc  Centrum  y quam  C,  totumque  propterea  Solidum ; ( Adeoque  non  modo 
Aediviorem  fed  & Altiorun  afccnium  habebit  Cylindrus  ( vel  Rotafen  Sphzra) 
minor  quam  major.  Hic  itaque  facilius  volvetur. 


21.  Huc  acccdit  & alia  ratio.  Utut  eniiti  Circulus  Mathematicus  fu^natur  Pla- 
num in  Pnnfio  contingere ; in  Corpore  omen  Phyfico  res  lecus  elle  folet  Quippe 
Corpui  gravcdepiteii  graviute  fuafubjeftun planitiem  ;&  quidem jplut  mmulve 
ni^re  vc^minore  ^ndere  exteris  panbus.  Intelli^atur  itat^ue  (^Hndrus  ftu 


Fig.  tS-j.  Rota  mmor  ( %.  267. ) planitiem  N V O deprimere  u^ue  ad  B vel  fl 
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itaque  tit  *c /ubjctta  maicrjae  uuuundcm  deprimat  {eu  loco  fuo  pellat  (quofibi 
locum  jxirct ) quantum  clt  Segmentum  Q.R  H.  Quo  autem  major  eo  j)enctrec , 
tantundem  deprimendum  erit  ieu  loco  peUendum,  quantum  cft  iegmemum  NOB  : 
quod  legmeniQ  Q_K  B majus  cfl:.  Hoc  itaque  ut  fiat,  majore  Pondere  opus  erit. 

Ponitur  autem  utrmlque  Pondus  aiqualt.  Nonigicur  fiet.  Non  itaque  uro  ahe 
penetrat  Cylindrus  fcu  Rota  Major,  quam  penetraverat  minor : Adeoqiic  te  fioc 
nomine  laciLius  volvetur. 

Atque  hailenus Cylindrum  fco  Rotam confidcravinms  ut  Grave;  pondere  fuo 
vci  agens  vel  renuens  : Atque  ea  ratione  Majorem  iaeiluis  motum  iri  quam  Mino- 
rem olUndimus ; Et  quibus  de  caulis  id  fiat, 

21.  Ptilelfc  autem,  ieclula  ilia  Gravitatis  conliderationc,  ut  Ve£lis  cunfiderari ; 
non  quidem  quatenus  hoc  iplum  Solidum,  Ifcante  Obice,  furfuni  movendiini  Iit 
quo  luperetur  obex,  ( qmppc  hac  ratione  conlider.indum  erit  ut  Grave  moven- 
dum ; ) fcd  quatenus  amoliendus  cll  Obex  iRc  Ieu  Obliaculura  P 0.  Intcliigatur 
enim  m fig.  i6j. ) A B vetilis,  cujus  fulcrum  B ; fiique  Vis  applicata  five  m A,  pjg  , 
five  ( m in  Cylindris  plerumque  fit ) inC:  & pondus  movendum,  ieu  Obex  amo- 
liendus, m V ; non  qmdem  mimediatc,  fcd  mcdiamc  recla  jnfiexili  V O.  (Eadem- 
qucde«>«^/3,  qux  de  ACVB  , intclligantur. ) Em  igitur,  (per  prop.  2.  Cap. 

Erxeod.  J ut  A B vel  C B,  ad  BV,  hoc  dl  P 0 ; lic  V^^in  A vel  C,  ad  huic  xqua- 
m in  V,  vel  O.  Atque  limiliter,  ut  «/2  vef  > |S,  ab'/Sv,  hoc  eft  PO;  fic  vis  in 
« vel  >,  ad  eandem  m v vel  O.  Et  conl^uemcr  ( propter  eoldcm  confctjuenies ) 
m AJiytl  CB,  ad  «^vcl><3;  fievisin  AvelC,  ad  eandem  m«vcly  applica- 
tam.- ulitleadcm  jguur  ratione  ( nempe  Diametrojura^  vd  Scmidiamctrorum, ) fa- 
cilius ftKivcbii  vis  tadcni  Cylindrum  fcu  Rotam  Majorem  AB,  quam  Minorem 
«0;  quantum  ad  araoiiendura  obicauP  O.  Atque  hoc,  ubicunque  contigerit  ob- 
flaculumPO  ; puta,  live  propius  five  remotius  a pundo  B,  vel)3. 

23.  Verum  hic  nulla  xauo  habita  elf  Ponderis  in  utrovis  Cylindro,  (mfiquod 
hujus  opepunebB,  (i.  fixa  fint  unquam  ab  H^qiomochlio  fcu  Fulcro,  ne  rcfili- 
ant; ) fed  re\^rum  Iblummodo  A B «/3,  lanqiuni  vedHum  nullius  ponderis.  Ne- 
qite  ad  onus  movendum,  fed  ad  amoliendum  obicem  umumiuodo  Ipcdbtur.  Sin 
fpccieiur  Onus  ipfum,  quod  lanqiiam  in  C vel  > confUtuttim  ( qux  centra  graviu- 
tis  Ium  ) intcUigendum  erit : mhilhinc  emolumenti  habebitur.  Quippe  eadem 
uirbbiquc  «ao  em  tum  A B vel  CB  ad  CB,  uim  vel  ad  y&.  Adeoque  fi  • 

Vedlium  A R,  <*(3,  Fulcra imelliganiiir,  B,iS,  & Pondera  movenda  in  C,  > ; Vires 
autem  vel  in  A,«,  velinC,>:  qux  Ponderi  jcquipolleat  Vis  utrobique  vcldimidy 
vel  aajualis  ens. 

14.  Binconcipiauir  A B vel  «iS  ut  Libracujus  Centrum  motus  fitB  vel  /3 ; Ad  Fig.a^y- 
quam  ( utpoie  per  Centrum  tranleuntcm ) qusc  iitnnqiic  ponantur  fohdi  partes 
xquiponderant ; adeoque  ipfa  AB  fcu  libra,  in  neutram  partem  prxpondc- 
rans,  quantumvis  parvo  pondere  ( nili  quod  medii  refiftemi.i , lolique  inxqualiias 
quadetiiiv-tpr,  impedirent,)  m utramvis  partem  moveri  poflei : Vis  applicata  in  A 
velC,  ( mpotc  ii  Centro  motus  remotior, ) incudem  ratione  plus  valebit,  quam 
inavcly,  qnafuntipfje  AB  velCB  longiores  quam  «/3  vel>^:  per  prop.  12. 

Cap.  I Ob  quam  rationem  etiam  offendimus,  longiorem  Libram exaef iorem  cfle; 

Schol.pfop.  14.  Atque  ad  hoc  rcfpexille  videtur  Ariftoteles  quum  eandem 
hic  valere  rationem  dicit  obquam  longiores  f.ibrx  liint  brevioribus  exaitiores. 

2y.  Elfque  hxc  confideratioeiiani  Trochlearum  Orbiculis  communis;  ledeum 
hoc  dilcnmme : in  Cylindris  Sphxnlque  humi  volutis,  Obfbicula  feu  Impedi- 
• menta  moius  ( ob  fbli  afperitatem  ) fimtin  ipfarum  orbitis,  puta  prope  B,^;  qux 
itaquo  pio  P‘Qlcro,  Ieu  LiWx  motuique  Centro  habentur;  ut  dibfum  elf : in 

Trochlearum  Orbiculis,  quorum  ambitus  ab  oficnlionibus  liberi  iiint,  motus  Im- 
pedinienu  funt  ad  Axem,  circ» quem  immotum  volvuntur  Orbiculi ; & prxfcrtim, 
in  Orbictiiis  diis  qui  fumm  Trochlearum  pane  fuperiore,  ad  lupcriorcra  Axis 
partem  luper  quam  incumbit  Orbiculus,  moleque  fua  & dej^ndenus  ponderis  cara 
premit ; ad  panem  vero  Axis  inferiorem  ( ob  limilem  rationem  ) in  Orbiculis  illis  ^ 

qui  ftjnt  in  Trochlearum  parte  inferiore.  Qiix  hinc  oritur  Fridlio,  impedit  quo  • 
minus  Orbiculus  circa  Axem  fuum  expedite  volvatur. 

16.  Et  quidem  eo  magis,  quo  Axis  major  cft ; propter  majorem  proptcrca  fri- 
lifioncm.  Quod  quidem  eaiemis  verum  dt,  ut  exiffimaverit  ^Idus  ob  nancfolain 
caufam  expeditius  moveri  Orbiculos  majores  quam  minores,  quoniam  Majorum 

H h h h h h Axes 


Digilized  by  Googie 


De  AcemPefitrochio, 


CapVlB 


Axes  in  minori  ut  plurimum  funt  ratione  ad  Orbes  iuos  ^uam  funt  Axes  Mta^ 
rum  : quod  fi  Diameter  Axis  ad  Diametrum  Orbiculi  fit  in  eadem  ratione  in  ma- 
joribiu  atque  minor^us  Orbiculis,  nihilo  l^ilms  motum  iri  exiflimat  majores 
quam  minores  Trochlearum  Orbiculos.  Nempe,  fi  imclligatur  Orbiculi  Centrum 
pro  Veftis  Fulcro,  Virdque  ad  fiipcemum  diametri  pundum  applicatas,  & Fridio- 
nem  hanc  fcu  adhxfionem  pro  Onere  fubmovendo  ; m ea  ratione  plus  mlnufve 
valebit,  Vis  ad  Onus,  fuhmovendum,  qua  major  eft  aut  minor  Scmidiamcter  Orbi* 
culi  ad  Axis  Semidn^trura.  Puta ; Si  fit,  ut  C fi  ad  C A,  fig.  a6p,  lic  ( reci* 

groce  ) Vis  in  A,  ad  impedimentum  ^ Ihidione  ortum  in 
; Vis  Impedimento  xquipollebii , eademque  auda  prz* 
pollebit:  adeoque  movebit:  Atque  hoc  perinde  five  in 
majore  five  in  minore  Orbiculo.  ^ 

17.  Quam  quidan  Demonfirationem  ego  admitto.'  Ve- 
rum hoc  addo ; Augmentum  illud  V iriuni  quicquid  fit  quod 
fupra  ALqmpolicntiam  accedit , plus  valmirum  m Radio 
majore  quam  in  mmore ; utpotc  ad  Libram  in  majori  ^ 
Centro  motus  difiantia  appUeanim.  Ut  modo  ollenTum 
cft;  exCap.  3.  prop.  12.& Schol.  prop.  I4.cjufdem.  ■ 

28.  Eademque  Fridionis  confidcratio  qux  ad  Axem  fit,  ( pneter  eam  quam 
ante  confideravimus  Soli  Alpcriiaiem, ) in  Plaulhorum  Curruumve  Rods  non 
minus  locum  habet  quam  in  Trochlearum  Orbiculis.  Nam  Axium  extrema  quae 
Rotarum  Modiolis  immittuntur  ^ onere  prefla,  ita  premunt  foraminum,  ima,  ut 
non  pofiit  iine  Fridione  conveni  Rou  circa  Axem  fuum,  in  parte  prxfenim  m> 
feriori.  ( Quam caufam  allinat  Arilloteles,  Mcchan.  Qiieft.  ii.  c£ry«^  S^~ 
talaSf  quales  R,  S,fig.  25-8.  fnos  vocamus  ) facilitu^cfiantur 

juper  currus  \ nempe  ob  evitatam  axis  Ifidionem.  Et  quidem  ad  Axem  ma;oreni 
major  critFridio,  majufque  ex  Fridione  Impedimencum.  Eaque  Fridio  majo- 
rem qux  xquipoUeai  vim  poflulat,  ubi  mmor  elt  Diametri  Axis  ad  Diametrum 
Rotx  ratio ; ob  andem  caufiun  quam  in  Trochlearum  Orbiculis  jam  oflendi- 
mus.  Quodque  fupra  zquipollentiam  acoedh  virium  Augmentum,  perinde  in  ma- 
joribns  Rods,  atque  in  majoribus  Trochlearum  Orbiculi^  plus  valebit  quam  in 
minoribus;  aiaue  ob  eandem  caufam. 

2p.  Neque  nuic  adverfatur,  quod  Trochlearum  Axes  fixi  maneant,  Axes  Ro- 
tarum promoveamur.  Quippe,  dummodo  Centrum Converiionis  (quem  motum 
folumniodo  hic  confideramus ) in  Axe  fit ; perinde  elt  live  manente  Solo  pro- 
idoveatur  Axis  (utinPlauftrorum  Rotis;  ) five  ( ut  in  Trochlearum  Orbiculis  ) 
manente  Axe  ducatur  Funis  tradonus ; five  etiam  utrumque  fiat.  Quzque  de 
Rotarum  Axibus  didafuiit;  eadem  etiam  Cylindris  aliifve  facile  accommodan- 
tur, ubi  tradiones  per  Axes  fiunt.  « 

30.  Superefi  adhuc  alia  ratio,  etiam  ^ Fridioms  hujus  confideratione  peuta, 
qux  majoribus  Rods  (Cylindris,  Tympanis,  Orbiculis,  Sphxris,  &c.  )pra;  mino- 
ribus &vet.  Polita  nempe  eadem  utrobique  axis  magiuiudme ; quod  ex  Frictione 
oritur  Impedimentum,  non  modo  difficilius  in  Rota  minore  fuperatur  ( ob  cau- 
fam  jam  traditam;)  fed  & hoc  fzpius  repetendum  eriu  Cura  enim  tantundem  cra- 
dione  promoveri  (oleat  Axis  in  una  Roue  converfione  quantum  ipfius  Rotx  am- 
bitum proxime  zquet ; fzpius  eodem  trai^fu  conveni  oportebit  Rotam  minorem 
quam  majorem,  totainque  initare  converiionis  fr^onem  fiepius  reped:  de  qui- 
dem  in  eadem  radone  ixpius  qua  minor  cft  rotx  ambitus.  Et  propterea,  ob  fri- 
dionem  fxpius  repetendi,  aiificiiius  movebitur  Rota  minor.  * < 

31.  Atque  hinc  efi  quod  Plaultroruni  Curruumque  Rotae  & Axes  aoteriorei 
(cum  minores  elfe  ibleant ) citius  teramur,  fxpiulque  reparari  debeant,  quam 
majores.  ( Cui  tamen  nonnihil  conferre  poccR,  quod  cum  Axis  prior-  minus  Al- 
tus fit  quam  poderior,  idcomagts  premitur,  exteris  paribus,  ab  onere  quod  IKri- 
qiie  incumbit.  -Ob  e.afilem  caulas  quas  Cap.  prxced.  afiigruvirous , cut-duobus 
Fulcris  inzquahter  altis  incumbens  Vedis,  deprdfius  m^is  preout  ) &Mlcm- 
que  Trochlearum  Orbiculis  faciic  accommodantur : quippe,  dnm  liiifiii||rifl  ele- 
vatur pondus,  fitpius  convertendus  erit  Orbiculus  minor,  c^xteris  qumn 

major;  adeoque  & difficilius. 

32.  Atque  hadenus  de  Cylindrorum,  Rotarum,  T^rnipanorum  , Splixraruib, 
&C.  converfionibus  egimus,  tum  cur  lia^t , tum  cur  m MifOribus  facilius  fiant 

: * . r»  quam 
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quani  in  Minohbi»,  czteris  paribus.  Quorum  utnufque  caufas  con^ecionts  in  fu- 
perhcii-runi  Af^Titatero,  atque  hinc  ortam  Coh^/ionem ; flve  qua  cum  Solo  ( auc 
quoil  hujus  in/ur  c(l ) coltacrct  OrbitSi  exterior ; five  qua  cohxrec  Axis  cum  co 
cui  immittitur  Foramine.  Quippe  fi  nihil  horum  cHet;  mhiidtcur  tra6Li  Rota 
non  rcch  procederet  abfaue  voltuatione , Funifquc  dudarius  immotos  Troch- 
learum Orbiculos  prxccrlabcretur , amue  in  reliquis  firailiier.  Ec  quidera,  nifi 
hoc  dict,  ( nec  impediret  medii  rdiftcntfli ) Roura  quantumvis  gravem,  Vis 
quantumvis  exigua,  m iitu  Horizontali,  vel  traheret  vel  propelleret:  infiui  vero 
Declivi,  etiam  nuua  Vi adhibita  , ferretur  fpqnte fiia  : in  Acclivi  vero,  ea  (Hton 
Vi  quam  poRulat  traiiti  Pondus  cum  Acclivitatis  gradu  comparatum ; ( per  ea 
qux  tradimus  Gap  a.  pro^ 27.  ) nulla  habita  rliuone  vcl  Magnitudinis  vel  Figu- 
rx ; nullaquc  voiutation^uperaddiia. 

3g.  Reiht  alia  non‘abriinilis  Qux* 
ftio  ; nempe , Cur  ThuftrorAm  Cturu-r 
utme  Rota:  Aittermes  fmt  'Pofteriorihus 
Minof  ts:  a^ue  cui  bono  hoc  fit. 

Videri  forte  pollit  nonnullis,  id  fieri 
propter  Declivem  Plauflri  politionem ; 
ouaii  cumB  rota  prxcedens  humilior  fit  quam  fluens  A,  Plauflrum  per  AB  re* 
clam  defeendere  proclive  fit  Atque  hoc  quidem  valeret,  fi,  manenubiis  A B ro- 
tis, labi  oporteret  Plaufirum  fd:undura  ACB  redam.  C^ippe  tum  deorfum 
ferretur  C Centrum,  totumque  Grave  ; fieretque  Centro  terrae  propius.  Verum 
uejam  fe  res  habet,  omnino  f^us  efl.  Cum  enim  fimul  ferendum  fit  Plauflnim 
cum  Rotis,  puukfitu  ACB  in  fitum  ( Cemro-graviutis  C delcribente 

redam  Horizontalem  Cvi ) nullus  hoc  motu  acquiritur  Defceafus,  adeoque  nulla 
eil  ad  illum  propto^  Gravitatem  propenfio:  per  prop.  9.  Gap.  1.  vel  prop.  x6. 
Cap.4. 

34.  Aliunde  igitur  petenda  efl  ratio.  Et  quidem,  quantum  ad  Rotarum  pofle* 
riorum altitudinem,  resex  ante  di^lisjam  latis  patet.  Quoniam  (praeterquam 
quod  hac  ratione  Piaultrum  altius  ex  luto  elevetur  ) Majores  Rotz  &miius  moven- 
tur quam  minores^  ob  rationes  jam  traditas. 

3;.  Quod  vero  Anteriores  Rotz  minus  Altae  fint,  dux  faltem  funtcaulx.  Pri- 
ma dt,  quoniam,  cum  propter  viarum  flexus  Plauflra  fim  fiepenumero  nunc  dex- 
trorium  nunc  finiflrorlum  ducenda  ; huic  conducit  multum  anteriorum  Rotarum 
parvitas ; Quippe  fi  anteriores  eadem  eflent  magnitudine  cum  poflerioribu^  in- 
• commode  admodum  fierent  ejurmodi  flexiones,  nonnifi  magno  circuitu  f^o. 
Qu(}d  vel  Aurigx,  experimento  dodi,  teflabuntur  : ipfaque  Plauflrorum  infpeilio 
fatis  docebit. 

16.  Altera  paulo  altius  petenda,  efl.  Confiderandum  itaque  efl,  Lora,  qux 
Plaullnun  Equis  alligant,  anixa  elle  ( laltem  mediate  ) ad  Axem  anteriorem  ejuf^ 
ve  Capita  : laltem  non  interius 
‘quam  m Axis  ille.  Cumque  Ap-  — *v.  C/T** 

plicacionum  punda  Virium  oA  f ^ 

JVmdus  ibidem  cenlenda  fint : fi 
Axis  ille  tam  gltus  fit  quam  Pe- 
dus  Equi ; linea  tradus  ( (ecun- 
dum  quam  Vis  applicatur)  puta 
BD,  Horizontalis  ell^  £t  propterea^  dum  per  planum  Horizontale  trahatur 
Piauflrum,  erit  ea  virium  Direda  Applicatio,  ( cum  eadem  fit  lAreSiio  Mcwntis 
leu  Virium  Appli^urum,  & Tiireffio  Motus.  ) Sed  quoniam  non  ita  compU- 
natx  fint  Vix,  quin  fubiode  fuperandi  fint  Montes,  & Colles,  varixque  Alp^ita- 
tes  & Eroinentix,  ( ut  T O,  vel  P O ; ) quod  nifi  per  acclivem  Aflenuim  Heri  non 
poteil : ubi  hoc  contingit,  Direda  Applicatio  non  ea  efl  qux  efl  Horizonti  TP 
parallela;  1^  qux  efl  parallela  Acclivitati  TO.  Cum  itaque  prxter  tradlum  Ho- 
rizontalem, hug:  etiam  cafui  profpiciendum  fit ; idque  eo  magis,  quoniam  Pon- 
dus per  Acclive  difficilius  trahitur  quam  per  Planitiem  : Comn^um  igjuir  depre- 
henluracllut  Axis  anterior,  depreiflor  fit  quam  Pedus  ^ui ; quo  BD  reda 
( fecundum  quam  Vis  applicatu^)  fit  parallela  potius  Acclivitati  T O ; ( lUtem, 
ut  propius  ad  parallelifmum  accedat  quam  fi  tam  altus  cflet  Axis  quam  Pedus  Equi, 
Hhhhhh  2 nedum 
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nedum  eo  fiiperior.)  Sic  utique  direSius  eo  loci  Vis  applicabitur,  uoi  pius  opus 
Virium  ; neque  Ataahcndum  tantummodo,  fed  Attollendum  pondus  ent , (rti  E-" 
levandum.  Atque  hoc  eo  magis  laciendum  eft,  ubi  per  tefcjua  & lalebras,  viarqrie 
inaequaliter  adperas,  quam  ubi  per  Planitiem  trahendum  cll  Plauftrura, 

37.  Atque  ad  hunc  etiam  locum  fpeSate  poterit,ut  reddatur  ratiopir  quae  declivi 
riano  incumbunt  Gravia,  C Rotunda  Rnt,  deftendendo  Volvi  folcant;  Labi  vero, 
fi  plano  terminentur  : atque  illa  lacilius  quam  hacc  moveri. 


38.  Intclligatur  enim  Q^ve,  dcclrvi  plano  incumtcns  luperncnriua  piana 
fitque  b fui  Centro  Graviuds  perpendicularis  ad  declive  planum  Q R 
trum  Terra  Q_P,  declivi  plano  ooairrens  fupra  B.  Manifeltum  cll  1 ca  i 
matis  inrpcdlu  ) non  polle  dcorfiun  Volvi  Q giave  ; nili,  failo  B Centro 
tus,  radio  B Q.  dercribatur  peripheria,  cujus  fupremura  punflumcrit  S in  reSi» 
BS  ipli  P Q, parallela  feu  ad  Horizontcmiu^la;  & Centrum  gravitatis  Q ^ Q.S 
arcum  cominiio  alcendere ; per  prop.  lo.  Cap.  z.  Et  ( arcendeme  Centro  gravi- 
tatis ) altonderc  ipfum  grave,  per  prop.  id.  Cap  4.  Non  igitur  ob  Gravitatem 
Volvetur  cuoa  B punftum  permanens.  Labi  verti  potell,  ( lato  Q.  Centro  in 
reiia  ipli  A B puallela, ) quoniam  fic  labendo  dcicenm  Et  quidem  ailu  la- 
betur, fi  tanta  fit  in  ea  decliviute  Gravitatis  Vis*  ut  liipcrarc  ponit  impedimen- 
tum ( de  quo  fupra  aliquoties  diilum  ) cx  cohaerentia  , indeque  oru  Fri- 
diione.  ■* 

35.  Si  vero,  ut  in  Gravi  T,  rcdla  ifui  Centro  Ciaviratis  ad  terra  centrum  T P, 
declivi  plano  occurrat  infra  B : Volvendo  dclccndet  ( & quidan  potius  quam  l.a- 
bendo,  ob  vitatam  friiUioncm. ) Quoniam  peripheria;  Centro  B,  radio  B T,  dc- 
fcribendat,  fiiptemum  punilum  S crit  in  B S reda,  ipli  P T parallda  firculijue 
ST  defeendens : 1 per  prop.  zo.  Cap.  z. ) adeoouc  pra^iubitur Grave  T,  Sal-' 
lem  nifi  declivitas  plani  A B,  feu  reilie  huic  panlfclx  i T labente  dcfcribendie , 
tanafit,  ut  gravitatis  Vis  in  illa  declivitate  eo  exccITu  fiipcret  impedimentum  i 
friftione  ortum,  utexcefliis  hic  praepolleat  Vi  Gravitatis  in  ea  decliviute  qiuni 
habet  arcus  S"!*  in  punilo  T ;•  hoc  eft,  ( per  prop.  tj.  Cap. 
arcum  in  T punito  contingens. 

40.  Si  B & Pcoincidunc ; perinde  eft  ad  tnrumvis  afum  reisf 
autem,  non  Labetur ; ab  Friuionem  Impedientem. 

41.  Sin  gAve,  iitV,  Sphaericum  fit;  ( fcu  quod  hujus inlbr  eft;)  t..u[-.e.  lueui 
punitum  A B,  rcila  V P ( ad  horizontem  rcib  ) declivi  plano  inlb  B limpcr  oc- 
curret ; led  & Declivitas  Cenni  V Volventis  ( propter  Bv  dabvi  plario  reibm  ) 

eadem 
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eadtm  erit  atque  V Labentis.  Volvendo  igitur  ( ob  Cc  vitatam  ffiilionem  ) non 
, Labendo  dclcendet. 

4i.  Quodque  faeilius  moveatur  V quam  Q^;  manifeftum  item  eft.  Quoniam , 
cum  eadem  m Declivitas  Volventis  V,  atque  Labentis  Q ; litque  in  Q (cum  non 
poflit  nili  Labendo  del^ndcre ) fuperandum  Impedimentum  b FriAione  onum , 
fed  non  itera  m V : facilius  movebitur  ( ceteris  paribus ) V quam  Q.  • 

4j.  Sed  & fiicilius quam  T:  propter  Declivitatem  Volventis  V (eandem  uti- 
que qii*  eft  declivis  plani ) maiorem  quam  Volventis  T. 

44.  Intelligc;  Nin  angulus  TB  P ; velRcdusCt,  (coincidentibusRB;)  quo 
calu  eadem  erit ‘Volventis T,  atque  Volventis  V,  declivitas:  vel  Acutus,  (R  in- 
fra B cadente  ) quo  cafii  major  erit  Declivitas  Volventis  T,  quam  volventis  V ; 
adeoque  & facilius  volvetur  T quam  V-  r • . . ■ 

■V  ' ■ : v-a  ''"V, \ -.Ct  V.  V 
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C A P.  YIII. 

DeVrochleUy  feu  Polyfpafto. 


* Definitio, 

Ex  Orbicults  ( mo  vel  phtrikas)  apte  <Ufpofips  > chrca  axh  fuos  v^Mibus^ 
qmbtu  circumpojkus  Fum  DuBarnu  pondus  attrahit  (feu  quodtastUmdem 
efi)  compofttum  InftrwnentumyTrtxmesan  appellant, 

dcfcendunt  ( qua, 

voce  utitur  Arilloteles  in  Mechanicis ) ejuidem  fere  ugniBcauts  omnia  ; 
atque  hinc  Latinorum  Trochlea.  Pappo  mxWser  dicitur  ^ multiplici 
tra^one.  Nolbi  ( \ /«Avello  ) FuUey  appellant. 


«t 


P R O P.  I. 


Si  Trochleae  Orbiculus  lingularis  fit,  & loco  fuo  fixus ; Vis  Funi  du- 
dario  applicata,  Ponderi  leu  Impedimento  amovendo  segualis , ae- 
quipollet : Adeoque  fuftinebit,  atque  aud^  movebit , mmuta  vero 
ne  luftinebit  quidem.  4 


pUta,  fi  Orbiculo  CA,  circa  Centrum  fcu  Axem  C volubili , ex  Unco  depen- 
• denti  (aliaivelic  fixo  ut  inde  non  amoveatur,)  circumponatur  Fuhtg  dudlanus 
V A P,  cui  ^pliceiur  Vis  in  V,  Pondus  m P : Mani- 
fefiumefl,  (mlifblvatur,  rumpatur,  extendatur  funis, 
aliudve  accidat  fimiie,  quod  non  fupponimus,  ) quan* 
tum  funis  exuemum  V Vi  trahitur  fecundum  diredbo- 
nem  Aiam,  untundemarccnfururo  exbemum  P cum 
annexo  Pondere  , contra  fuam.  Et  propterea  ( per 
prop.  7.  Cap.  2.  ) fi  aqualia  fint  Vis  & Pondus  a;qui- 
pollebunt ; fin  fecus,  praepollebit  quod  majus  efi.  Unde 
conibupropontum,per  prop.  11, 12.  Cap.  i. 

SC  HO  L I IFM. 


INcclligitur  hacc  propoGtio  Aut  & lequentes,  quod  hic  moneo  ne  idem  fapius  fit 
repetendum,)  potiUimum  de  Gravi  diredle  dependente,  utP:  Ubi  icilicet  Vis 
& Pondus  agunt  ut  Vires  contrarise,  (juxta  prop.  12.  Cap.  i.)  Si  vero  Grave, 
ut  , fitii  Obliquo  ferendum  fit:  Minuetur  Ponderatio  pro  gradu  declivitatis, 
(juxta  prop.  ip.  Oip.  1.  ) Atque  dc  Pondere  fic  minuto  procedit  propofitio.*  Si 
vero  pondus  P movendum  Humi  jaceat,  aut  ( ut  in  p)  tradlu  horizontali  diicen. 
dum  fit,  ( ubi  impedimentum  ex  fcabritie  ortum  folummodo  (uperandnro  fit, ) vel 
Obex  aliquis  amoliendus  fit,  aliudve  Obibcuhim  quod  Impeaunenti  tantum  ra- 
tionem haUat,  non  Vis  conirarix  ; Vi  fiifientricc  in  V non  opus  erit  ( cum  Onus 
illud  intclligatur  vel  non  niti  in  contrarium,  vel  ne  eo  feratur  aliunde  fufiuieri : ) 
fcd,  quo  moveatur,  non  minus  requiritur,  Viss^uipollente  majqr.  Aliaqtic  ejuf- 
modi  fic  intelligenda  erunt  ut  in  C^pne  praecedente. 

Orbiculorum  vero  ufus  in  Trocnlcis  adhibetur,  non  um  propt^  rationem  ali- 
. ^ . quam 


i 


[ 
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P)top.a 

qum  puie  Madiematicam,  ((flam  propter  miociQn 

briuem.  (WppeG  tumOrbicali  tua  Fqbb  duAuii  c|jtr>^  Nb* 

thcmtuce  Pditz  ut  nulla  foceriad  iBfioein  adh«& ; 'tiin  'ex- 

pedite labi»  quam  Orbiculii»  oonvott : Dmeoitrauo  tmKto^u^jipwcderet  de 
C A Orbiculo  (aliovcdnro  corpore)  pemmemt,  quam itthfO <lBrerfe.  Cum 
vero  ( ucad  Op.prned.  qAeQriittw)^9e>co«|o(iiiDf^K  ieo^  mu- 
tua, impodimnto  fitmesqxdimiiMiieaibrFudif;  G in 

A ]^mascatem  Geret,  qttam  iiana  maem  C exignun  ; ( db^onjyfafife.  prx- 
ced.  odeoli» : ) hioe  c|p^^i»dOrbkaloitiB  nfi»6t  ad  mo|i^!gipi|P^Bdiiaoo^ 
apprime  utilk  ''  ^ . > • 

Mamlefli^  nem  efl,*  ob  hujuGnodi  Orbiculum  Gngulaiem  , loco  fuo  Hxum, 
( imcUigc,  imuc  uidc  non  amoveatur,  utut  inibi  circa  axem  volvatur ;)  led  neque 
ob  plurcs  iic  Hxos,  ( ut  poli  dicetur,  dt^quidem  ob  eandem  ratjonem ; ) nullam 
in  V viriuhi  requiiitarum  minutionem  interri : (cum  Vis  eadem  in  F,  non  minus 
quam  in  V,  fi  ^nderi  xqualis  iic,  fuGinebtt ; ii  major,  movebiL  ) Potcfl  taqim 
ob  cautas  alias  ufutelle  hic  Orbiculus.  Quippe  fien  potell , nbi  Vis  Humana 
( verbi  gratia)  applicanda  li^.uc,  propter  commodiorem  corporis  Gtum,  vis  ea 
polfit  tortius  exen  in  V quam  Ui  F ; Vel  etiam,  in  V,  non  modo  vis  nervorum  (qux 
fola  poterit  in  F applicari ) fedipfuni  Pondus  humani  corporis  applicari  ad  con- 
trarium Pondus  in P tollendum:  Vcldeniqueob  alias  circumlbntias,  ( qux  prae- 
tenti contiderationi  omnino  funt  extrinfecx,  nec  poliunt  tacile  nunieran  , ) non 
parum  adjumenti  poterit  accedere. 

Quod  autem  Orbiculorum  magnitudinem  aut  parvitatem  fpeililai ; e.x  ‘Sciioiio 
propolitioms  ultima:  Capitis  procedentis  petqidum  ctt 


— — - 

PROP.  II. 

5i  Trochlcs  Orbiculus  lingularis,  Ponderi  conjon^us  Gt,  & cum  eo 
trahendus  i eique  circun^Gti  Funis  du^arii  extremum  ' altcruija 
Unco  ( vel  alias)  Gxum  (rt,  alten  Vis  Motnx  appGcecur  : £qui- 
pollebit  Ponderi  (feu  Impedimento  amovendo)  Vis  DmUui  j^di- 
re^e  applicata : ) adeoque  Giitinebit  i atque  au£ta  movebit  s minuta 
vero  ne  Giftinebit  quidem.  ^ ^ ‘ ^ 

CUM  enim,  Afecndente  Orbiculo,  cjufvc  Centro  C, 

( una  cum  annexo  Pondere  , ) tamundem  afeendae 
Tpun^um  contadtus  Orbiculi  Funilque  VT,  atque  ob 
eam  rationem  tamundem  promoveatur  lecuadum  direflio- 
nem  luam  Vis  motrixV  : Sed  & tantnndcm  alixndat  pun- 
contadtus  Orbiculi  ejuldem  aum  lune  penGii  HF 
(ab  F pundlo  Gxo  ad  orbiculum  inH  pertingente,)  & 
propterca  tanumdemabbrevicturlunisFH  j quantum  au- 
tem fimi  FH  Ita  demitur,  tamundem  vertcnte^rbiculo 
transferatur  ad  funem  T V,  qui  propterca  tantundem  pro- 
longatur: Hmcfit,  quod  Afccnlus  pundb  V,  ( leu  promotio  Vis  moiricis  Icam- 
dum  diredbonem  liiam, ) Duplus  ut  aicenlus  Centri  C,  pondcrifve  P.  Quippe 
tantundem  promovetur  V propter  afecofum  pundii  T;  atque  fecunda  via*  tan- 
tundem propter  prolongatam  T V rcdbm.  Sed  Ponderis  P Alccnfui,  aquipolicc 
Vis  Dimidiae  Alanfio  Dupla;  per  prop.  f.  Cap.  z.  Ponderi  iiacue  in  Pxquipol- 
lebit  Vis  Dimidia  m V.  Adeoque  ( per  prop.  1 1, 12.  Cap.  i.  ) fullincbit,  Sc  audla 
movebit,  minuu  vero  nequidem  lullineoit. 
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NOtandura  hic  tft,  ( prater  ea  qiiaead  prop.  pt*ad,  momiinius, ) iibi  ym  di- 
rede  appicmdam  dicimus  ; qqp  hoc  hai , reqim-i  ( lUod  utique  hoc  loco 
intellectum  volumus ) utreCte  V T , ’KH,  lim  ipfi 
' '7'ia  CP  (direClioni  mobilis ) paralleli.  Quippe,  fi  pa- 

"X.  raUeli  non  liiu ; erit , pro  obliquitate  diveria  , alia 

J yd  atque  alia  ratio  tum  unionis  lecundtim  reClam  T V, 

<um  contractionis  reCte  H F,  ad  alcenfiim  C vel  P : 
. , Et  quidem  ( manentibus  F V PunClis  per  qua  tran- 

nP  fiat  lunis  ) prout  aluus  attollitur  C vel  P,  Obliqui* 

‘ ' tas  ea  continuo  variatur.  . Vcnira  ea  confideratio 

non  tam  hujus  loci  elt,  quam  ad  Caput  lecundum  IpeClat,  ubi  de  motuum  Obii* 
quitatibiis  agitur.  In  Trochleis  emm  Chordi  vel  parallelxcflc  lolent,  vel  tan* 
tiUiim  b parallclilmo  declinare  ut  pro  parallelis  habeantur. 


P R O P.  III. 

Si  Trochleae  Orbiculi  plurcs  (int  ■,  Calculo  aeftimabicur , ex  Orbicu- 
lonun  politione,  quanta  Vis  expolito  Ponderi  zquipolleat:  quaeSt 
aufta  movebit. 

Nempe  i Vis  ea  qu*eft  ad  Pondus  in  reciproca  ratione  iftius  quam 
habet  Vinum  in  V Promotitp  ad  .^enfiim  , Ponderis  in  P. 

Hoc  citi  in  fig.  27d..  Vis  ad  Pondus,  iit  i ad  2,4, 8,  tff,&c.  (Geo- 
mqtrice  proponionalcs),.,proq(  Orbiculorum  numerus  clI  i,  2,  3, 
;'-^,4*';sc.'  'i  u' ! ' ,i.. 

in\^.'.277>  w8.  ( ubii  Funis  dudarius  terminatur  in  pundolixo,  ut 
' M.)  Vis  ad  Pondus,  ut  i ^ 2,4,1!,  .&c.  prout  Orbiculorum 

ihfra pofitohini  (cum Pondere  Cillendorum ) numerus  eft,  i,  z, 
3,4s&c-  . ..  ‘ . ’ - ■ • > 

In  fig.  27p.  (ubi  dudarii  Funis  extremum  cum  Pondere  trahendo 
conneAitur  ut  in  K, ) Vis  ad  Pondus,  ut  t ad  i,  3,  p,  7,  &c.  prout 
nummis  Orbiculorum  infrapolitorumefto,  i,  2, 3,  &c. 

Cafiu  1. 

NAm,  in  fig.  276.  ( per  prop.  2.  hujus ) Vis  in  V xqiiipollet  ejufdem  duplo  in 
A : Itero,  Vis  in  A,  hujus  duplo  in  B : Et  Vis  in  B.  ejuldem  duplo  in  C 


velP.  Atque  lic  porro  qiiotcunquerucrint  Orbiculi.  Puta,  Si  Vis  in  V dicatur 
y-,  tantundein  valebit,  atque  a^^inA;  vel  4 f' in  B;  vel  8 ^in  C vel  P : ( At* 

que 
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que  Gc  porro  quouGiiie  opus  Gicrit. ) Hocell,  Vis  in  V , scquipoUebit  Ponderi 
in  P,  quoJ  ad  eam  Iit  in  rationis  dupbe  ratione  toties  multiplicata  quot  fum  Orbi- 
culi : Nempe,  in  ratione  Dupb,  Q.uadriip]a,  Odtupla,  Scdecupla,  dtc.  prout  nu- 
merus Orbiculorum  Iit,  i,  2,  j,  ^ &c. 

Caps  u, « m. 

!n  Fig.  Z7*;,n8,2“9.  ubi  Funis  Duftarnis  VABC,  &c.  ChhIos  Orbiculos 
circumiens  pertrngit  ad  V punftiimjipplicatioms  Virium  : Si  imclligatur  pondus 
pcndcic  cx  B (continuaro  hi.ne  Au  ad 
Pondus  P vcl  0 P Q , ibiquc.  terminato , ) 

V^is  xquipollccs  in  V tcI  K ad  Pondus  P mt 
ut  I ad  i,  per  prop  i.  h^is. 

Si  A B orbiculum  B Cf  ( cx  quo  depen- 
deat Pondus  ) circumiens  (gaiur  m D ; erit 
( pcrpfop.  i.  hujus.)  Vh  in  V vel  A ad 
Pondus  P,  ut  I ad  X ; eo  quod»  «levato  Or- 
biculo BC  ( cumappenlb  pon^c,)  umtun- 
dem  abbrcvuiur  utraque  re^dbtruni  AB,  CD; 
quaiuuin  auieoj  mnque  demitur,  lantundan 
per  A traniitadV;  iniitviriom  Promotio, 

Dupla  alccnlionis  Ponderis,  li^mquc  acci- 
deret, fi  fums  V ABCD,  orbiculum  DF 

• circuDiiCns  pertingeret  ad  F ibique  figere- 
mur; ( non  quidem  ad  Pondus  quod  luble- 
vanduirf  ell,  (aJ  ad  clavum  .aliquem  ieu  pa- 
lum fixum  : } Cum  cn^i, 'propter  F pun- 
^Uim  fixum,  ra^FE  acu^uam  abbrevia- 
retur, niluJquc,  inde  iratifirct  ad  D;  per- 

* inde  cltad  Vires  la  V vel  A ; five  in  F vel 

E figatur  fivemD. 

Si  wro  Funis  ‘\  A BC4iEF.,jCWUinua- 
uis,  cum  Pomicre  coaiie^Lafiir  th  F ( ut  fir 
mul  Cuui  pondere  puncUtu  F «levetur:) 
ptopte/ ituiis  tres  AB,  CD,  EF,*.tauwn- 
dem  abbreviatas  fingulasouaaiumdt  Aiben- 
lus  Ponucas;  omnium  apbrcvutiones  per  A ad  V tranfiatas ; vel-  (qnoci  eodem 
Kcidu  )Ji  abdllet  orbicnfiia  V A,  . ultra  A protrai^  ; erit  Virium  Promotio  ad 
Alaniuiu  PuoBcris,  ut  } ad  i t '«dcoque  Vis  ad  Pondus,  ut  i ad  9.  fcr  prop.  5-. 
Cnp  a.  ‘ 

Similiter  of Undetur;  contiuuato  fune  VABCDEFGad  H,  ibioucfixo, 
Vira  ad  Pondus  ( propter  abbreviatas  quatuor  reibs  AB,  CD,  EF,  GH, ) cllc 
ut  I ad  Et,  conumuto  per  1 ad  X,  ibiquc  cum  Pondere  connexo ; ut  t ad 
Er,  comuuiaro  per  Lad  M ; ut  s adO.  Atque  fi^porro  prout  opus  erit  Et  qui- 
dem, quoties  funis  cxirenuun  cum  Pondere  connexum  efl,  ( ut  ad  K ; ) ut  i ad 
numerum  imparem  ; quoties  extra  figitur  ( ut  ad  M, ) ut  i ad  mimcruin  parem. 

• 
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NOtindum  hicefb;  Chordas  omnes  feu  Rcillas abbreviandas,  CD,  E K, 

GH,  IK, LM,&c.  unquam  Parallelas  habitas  eile.  Et  quanquam  in 
Trochleis,  non  raro  contingat,  ( ut  in  fig.  178,  279. ) ut  i Parallelifiuo  nonnihil 
recedant;  eo  quod  Orbiculi  inxqualcs  efie  (oleant,  quoniam  fi  invicem  «cquales 
efient  a:oincidcrem  Chorde  feque  invicem  impedirent ; tantillum  tamen  illud  elt, 
\it  ne^igJ  folcat. 

Notandum  iicm,  Orbiculos  fuperiores , loco  fiio  Hxos  elle ; ( quiqire  ad  hos , 
aut  horum  lymagma,  alligatur  (unis,  |)erindc  cii;  aefi  ad  clavum  OKtra  |x>fitum 
figeretur  '■ ) Inienores  autem  ( eornmque  lynugma  ) cum  Pondere  connexos  eilc, 
&JUXU  cum  illo  aufahi.  Ab  horum  itaque,  non  ab  liluium,  numeitdetcmmutur 
Virium  Potentia. 
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Trochlea  fig.  278.  uniundein  valet  cum  illa  tig.  27*;,  fed  ad  fornum  commo- 
diorem redacla;  & quo;  ad  praxm  adhibcTifolet. 


P R O E.  IV.  ■ 

Trochleam  ita  conftruere,  ut  Pondus  fit  ad  Vim  asquipoUentem,  in 
data  Multiplorum  ratione. , 

F 7«  CI data  Multiplorum  ratio  i numero  ?«ridenominetur,(utDupla,Quadru- 
a-o  "°’lJph)  SextupU,- &c. ) Funs  duilarii  extremum  remotius,  extra  figatur  ( puta 
.^Uncmu,  Clavum,  Palumve,  aut  quiddam  limile  : ) Sii  numero  Impari ; (ut 
Tripla,  Quiniiipla,&c.  aut  etiam  Simpla:  ) cum  Pondere  trahendo  conneiiauir  : 
Totidenupie  adhibeantur  Orbieuli  quot  innuit  pra:ccdens  Propolitio.  Et  fiet 
quod  impaatumclf.  Per  ibidem  demonllrau. 

SC  HO  VI  U M. 

Poliunt  autem  Trochlex,  non  tantum  fuperne  dt  fitu  perpendiculari  fufpendi, 
uti  cum  ad  Pondera  fudiim  tollenda  adhibentur:  led  ttiam  ad  Tratlionem 
Horizonuiera,  leu  in  alio  quocunque  fitu  pofitam ; aut  etiam  ad  amovendum  Ob- 
l^ulum  adhilxri.  Polluntquejion  modo  feorlim,  led  & conjundtim  cum  aliis  , 
Fig  itS.  Organis  ufurpari.  ( Ut,  ad  fig.  ij8.  junflim  cum  Etgau. ) Potellque  horum  Or- 
ganoriun  iiun  lingularum  leorfim  ( pro  fiia  cujufque  natura, ) tum  limuijun&o^ 
rum,  Potentia  cdculo  xllimari. 

' Exempli  gratia.  Propter  intCrpofitam  Ergatam  inter  A & P,  facilitatur  Tradlio 

Ponderis  inP,  ( leu  augetur  valor  ViriummA,)  in  ratione  C A ad  C B ; puta,  ut 
3 ad  1 ; adeoque  Vis  in  A ut  i,  xquipoUcbit  Ponderi  in  P ut  3.  Item,  propter  in- 
terpolitam  Trochleam  inter  P&n,  ( cujus  Chordz  abbrcviandx  fint,  verbi  gra- 
tiajquatuor,  ) laeiliutur  porro  Traaip  Ponderis  n,  ut  4 ad  r,  refpeliu  Virium  in 
P ; adeoque  Vis  in  P ut  i,  axjuipollebit  Ponderi  in  n ut4  ; feu  Vis  ut  3,  Ponderi 
ut'i2.  Ergo,  propter  utramque  interpofitam  inter  A & n , fecilitatur  Tndtio 
Ponderis  in  nrefpeau  Virium  m A,  in  ratione  (3x4=)i2ad  i:  adeoque  Vis 
in  A ut  I,  axjuipolkbit  Ponderi  in  n ut  ii.  Sed  & porro,  facilitatur  Pon«ris 
ua6lio,  propter  fubjedlas  Scytalas  five  Palangas  R,  S,  (live  Rotulas  habeant  capiti- 
bus adjun6tas  ut  R,  live  non  habeant  ut  ^ ) ob  minorem  exinde  fridiionem  mam 
li  himii  traheretur  : At,  in  qua  ratione  fic  facilitatur,  non  ita  facile  ell  hic  deter- 
minare ; uipote  quod  dependeat  h variis  materis  circumflanciis  Phyficis  puta,  tum 
Humi,  tum  Scytalarum,  tum  Ponderis  his  proxime  incumbentis.  Duritie,  Lzvore, 
aliifque  ejufmodi,  qux  prout  magis  minufve  adfuerint,  plus  minufve  facuitant  tra- 
ftionem. 

Atque  ad  eandem  formam  (mutatis  mutandis  prout  cujufque  Organi  lutunpo- 
llulat)  in  aliis  conjunftis  Orga«s  Potentia  calculo  xflimabiiur. 
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Defini  t.iones. 

Def.  ).  St  in  Cylindri  K^i  Jttftrfidey  intei^afw  ba^  ir^ms  mea 
* Axem  firriy  motu  aquabilt : Atque  interim , per  lon^udtntm  ifims  ireUn 
PunBum  moveriy  motu  item  «quabib  : d Pua&o  fic  mote  dejerilfitwr 

Curvoy  vocaturiichyi  [ftve  Spiralis)  cirga^Cylindrum^  intel- 

lige. 

AngAumque  quem facitbnc  Curva  cum  BnJeCflmdri  i An^um  Inclinationis 
appellanaui  Et^  quem  facit  cum  Latere  Cylindri^  OWiquitacis. 

PUta  ; Si  circa  Cylindrum  re^luin  Ah0«ty  cujus  bafis 
ABB,  feratur  ( infuperficic  Cylindri  ) re£b  A«in 
fitutn  BE,  atque  Ik  porro;  ( ut  aim  dcfcribitur  Su- 
periicies  Cylindrica  ; ) motu  atquabili : Atque  in  ea  redb,  lic 
mou,  feratur  A punikum  verfus  « ; hoc  eft,  i B verfus  /3 ; 
puta,  adH;  motu  item  aequabili:  Adeoque,  qua  ratione  ere- 
Icant  AB,  AB,  eadem  crcfcant  B H , BH , ubique : Curva 
A H tft  f/e/rx  five  Spiralis  circa  Cjhndrum  ; imellige  , 

Kcilum.  Angiilumque  H A B,  vocamus  Af^dum  /nclinatio- 
nis  \ & A H B,  AnguUtm  Obliquitatis. 

Cylindrum  autem  Reftum  innuimas  ; non  quod  circa  Cy- 
lindros alios  non  poflit  deferibi  Spiralis : Sed  ouod  ea,  qu« 
nobis  hic  ufiu  eft  rimira,  tllaGtqux  circa  Redtum  dcfcribi- 
tur. Et  quidem,  ut  prout  in  Elcmenusdcfinitiir, 

ci\Cflindrus Rc^usj  ( Scalenis enhn  non  convenit  ea  defini- 
tio ;)  fk  & Spiralis  circa  Cylindrum^  fpcciatim  fblct  intclligi 
'dcca  qu3c  dt  circa  Cylindrum  Reffttm. 

Pfeux  ^wicmicwHeltcCy  ab  ixicM-  voho,)  Latine  diti  fb- 
lct, ^Spiraf  eoHftt,  atque  hoc  i «0^  innuit,  qualem  in  Funi- 

bus videmus. 

V 

II,  Cylindrum  Helice fimiliter fuicatunty  Cochleam  appellant.  Et 

quidem  Cochleam  Marem,  feu  Interiorem , ft  ftc  JAcata  fuperficies  Cy- 
lindrica ^onsu^SiJU : Foeminam,  Concava  j Hoc  efl^ 

fi  Solidi  cylindrice  excavati  fiqierficies  Concava  fic  jtdeata  fuerit» 

Dicitur  autemCM<&^4  Latine,  Gncc  , o\i  Limacis  f fk  item  d»^i ) 

aliorumque  cjulmodi  Tdt^eoruni  feu  Conchyliorum,  fimilitudinem.  Koftri 
Soew,  &‘/^icei  Galli  appellant ; Itali,  Ei/e;  ob  Vitisfimilitudinemambi- 
entis  Ulmum,  ut  Hedera  Quercum. 

PoiiBimum  adhiberi  folent  Cochlez,  obicibus  propellendis,  frangendis,  aut  du- 
rius comprimendis,  aliifque motibus  Trufione  fadlis.  Atque  in  eum  Hnem,  Mas 
Fcemina,  hoc  dl  Interior  Kxterjori  intrudi. 

Soletqiue  fbrinfccus  adhiberi  Manubrium  ( aut  quod  hujus  inilar  cfl ) ucm  Er- 
gatis, aliirquc  limtlibus  Inflrumtmus : Adeoque  Potentia  , Axis  in  Pcnirochio, 
cum  hac  Cochkx  conjungi. 
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Helix  circa  Cylindrum  Redum,  eft  Curva  Similaris , fcu  Uniformis, 
Inteiligei  cujus  pars  quaslibet  cuilibet  ( squali  fumptx ) congruat, 
Eademque,  fi intelligatur  ,in  Fianum  expandi  Superficies  Cylindrica, 
fiet  Linea  Re<^  : ( aut  piares  Redis. ) Idemque,  qui  prius  eran^ 
manebunt,  cum  Inclinationis,  tam  Obliquitatis,  Anguli. 

SUropia  enim  ( verbi  mtia)  arcui  AB,  «aualiBB,  hocefl  Hb;  eric(  prop- 
ter A fi  ad  AB,  ucHfiad  HB)  etiam  (dividendo)  ut  A fi  adfifi,  ficrcaa 
HB  (hoc  cUre^b  Hb)  ad  rcdbm  bH  Adeoque  (propter  a:qualcs  angulos 
Hfi  A,  HB  A, ) fi  imelligatur arcus H b,  arcui  A 6 ( fiimli  & xquali)  applicari, 
congruenti  adeoquebH  ipliBH;  atque  hoc  ubiaue.  Kt  propterca  HH,ipfi 
A H i pars  quxlib^  cuilibet  xquali.  Quod  deinonitrandum  erat. 

Item;  fi  (cxpaob  iu  PLmum  fuperficie  Cy- 
lindrica) imelligatur  arcus  AfiBiig.  280.  inre- 
dbm  Afififig.  281.  extendi ; cui  applicemur,  uc 
prius  B H,  fi  H redhe : Cum  (it  ubique,  *ut  AB  ad 
AB,  ficBH  adBH;  adeoque  ABH,  ABH, li- 
milia  Triangula  ; erit  AHH  Linea  Reib  : Auc 
etiam,  ( fi  diilcdb  (fundum  longitudinem'  fuper-. 
ficie  Cylindrica,  fecetur  etiam  Helix,)  Rc«^  plu- 
res.  Quod  itidem  demonfirandum  erat, 

Cumque  eadem  omnino  fit  (uperHcies  ABH 
pbna  hg.  281.  atque  ABH  curva  (ig.  280.  nili 
quod  hic  in  fingulis  A B rcdbs  parallelis  fiat  fiexio ; 
qux  Angulos  HA  B,  AH  B,  neutiquam  immutat : 
hdem  qui  prius  ei'ant  manebunt  tura  Inclinatio- 
Quod  erat  ultimo  demonUrandurD.  * 

SC  HO  L J U M. 


tiis,  tum  Obliquitatis  Anguli. 


A Ffedlionum  harum,  po(l?rioresdux,  etiam  Spiralibus  cuca  Cylindros  Sca- 
leiios  conveniunt ; auceiiam  circa folidum  Prifmaticum  quodvis:  quod  ex 
o^onflratione  (alis  patet.  Kcm^)C  (i  intclligatur  ABB,  non  quidem  Cylindri  ba- 
fis  circularis,  fcd  planum  Ellipticum  quod  ad  Latus  leu  Axem  Cylindri  Re^utn 
fit:  Aur,  in  Iblidoquovis  alio  Prifmacico,  Planum  quodcunque  fiicrit  quod  ad 
Axem  ejus,  lattufve,  Rcclum  (it : Siujue  m A B ad  A B,  fic  refpei^tive  B H ad  B H, 
ubique. 

Sw  non  item  Prima ; qux,  prxterquam  Cifculi  Peripherie,  atque  huK  circa  Cy- 
lindrum Reclum  Heiici,  nulli  cx  lineis  Curvis  cpnvenit. 

Sed  neque  ita  imelligendum  cit,  quali  circa  Cylindrum  Reilluifi  Helhc  quxlibet 
cuilibet  congruet ; ( nam  neque  Circuli  Peripheria  qiuelibct  cuilibet  congruit , 
fed  aequalium  unium  circulorum ; ) aut  etiam  Helicum  cuilibet  circa  eundem 
Cylmanim  (a£bnim:  Sed,  pars  quxlibet  cuilibet  Helicis  ejnrdem  ; vel  ctiatn  di- 
verfarum,  modo  Cylindri,  circa  quos  fiunt,  xquales  b^leshabcant,  fiiqueidem  in- 
clinationis Angulus  quem  cum  Cylindri  ha(e  facit  Hehx,  atque  ad  ealdem  partes. 

Ab  hac  autem  Hclieis  iimilaniate,  (eu  litu  uniformi,  dependet  Cochlearum  ufus ; 
utex  propofitione  Tequente  patebit. 
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Si  Cochlea  Exterior  ( quam  Foeminam  vocant ) ita  Interiori  ( ieu  Mari) 
conformis  fit,  ut  pars  parti  apte  reljxindeat,  (hujus  Eminentiis  illius 
Cavitatibus  congruentibus,  & contra ; ) per  Exteriorem  permanen- 
tem, Interior  tota  labetur  i ( partibus  liquentibus  in  pratcedentium 
loca  continue  fuccedentibus : ) aut  etiam  luper  Interiorem  permanen- 
tem propelletur  Exterior. 

S Equitur  hac  cx  Piopofitione  prxcedente.  Cuni  eniiu,(  propter  Cochleam  Helice 
luicatara,  & quidem  limilitcr,)  Superficies  Cochlearis  ( live  Iniqrior  live  Exterior) 
vel  etiam  ipla  Cochlearis  Soliditas,  intelligenda  lic,(  per  deti.  Cap4  )cx  Helicibus 

A il  B 


circa  Cylindrum  rc6luni,adcoquefimibribus, conflari  •.  Si  ita  conflirutac  fint  Cochfcs 
Interior  atque  Exterior,  ut  illius  portio  aliqua  hujus  corrcfpondcmi  portioni  ita 
congi  uat,  ut  illius  Eminentix  hujus  Cavitatibus  recipiantur,  & contra  ; etiam  pars 
alia  (]ua;libct,  relpechvc  ilimpta,  liiuilit^  ceng^et  \ totaque  altera  per  alteram  iran* 
iibii,  ( iucctidcntibus  cujufbuc  Helicis  partikis  lequcntibus  in  ejurdcoi  proceden- 
tium iocaj  uiH  Hin  AH,  ng.  280. ) Unde  conftat  propoHtuni.  -iia-v 
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'VlOtandum  hic,  utut  Cochlearum  tum  Emmcnrix  tura  Cavitates  ita  plerumque 
Heri  foleani,  quafi  cx  Trianguli  xguicruris  ( ut  fig.  282.  \ vcl  Quadrati  aut 
Gltcni  Parallclogrammi  redlanguh  { utHc.  283.  ) duclii  fecimaum  Helictm  illam, 
CUI  tranfvcrlim  mliftat : nihil  tamen  impedit,  quin  pro  Triangulo  illo  Paralle- 
logrammo  qiixvis  alia  Hgura  Rcf^ilmea  vd  Curvilinealublhtuatur;  roodn  (ic  fe- 
ratur ( qudi  6c  in  illis  cavendum  erit  ) ut.  Cnviem  ubique  Htum  ad  Helicen  ilhun 
retineat,  quo  fulcatio  Ht  ubique  fui  Hmilis,  '• 

Atque  etiam,  quo  Interior  Exteriori  conveniar,  ilhus  Einiaenfix  hujns  jCawiuti- 
bus  rcfpondcrc  debent,  ( & conira, ) lanquaju  cx  Hmiii  ewldcm  Hgurx  diidu 
tx : ut  autem  utriulquc  Eminentiae  ita  liiis  Cavitatibus  reipondcalit,  nqn 


P R O P.  III. 

Datis  in  Cochlea,  Ambitu  Cylindri,  cum  Inclinationis  Angulo,  (Icu-, 
quod  hinc  relultat , intervallo , fecundum  Cochleae  longitudinem 
reftimato  , duarum  ejufdcm  Spiralis  convcrfioi^um  continue  proxi- 
marum i)  & Manubrii  cui  Vis  applicatur  longitudine,  (feu  Ambitu 
quem  Vis  peragit  in  una  Cochleje  couverfione  j ) Cochleas  Visxralcu- 
• lo  sdlimabitur.  ^ 

Nempe  i ut  eft  Intervallum  duarum  continue  proximarum  Sprralis  con- 
verfionum  ( fecundum  Cochlea:  longitudinem  aeftiinacum,)  ad  Am- 
bitum quem  Vis  applicata  peragit  in  una  Cochleae  convcrlionc ; fic 
Vis  illaMotrix,  ad  Pondus , Obicem,  feu  Impedimentum  cui  ajqui- 
pollet : quas  itaque  audl:a  movebit.  * 

* Adeoquej  Quo  longius  eft  Manubrium,  atque  Intervallum  illud  bre- 
vius, eo  major  eft  (csteris  paribus)  Cochlea;  Vis. 

liiiii  3 Intclligatur 


De  Cochlea. 


p.  “I  Ktelligatur  cmm  Cochlea  CO  interior  fcu  Mas,  per  exteriorem  fcuFoeminam 
ig- * • ope  Manubrii  AC  Bverfando  protrudi,  advcrfus  Obflaciilum  fivelm- 

pcdunentum  O ; ^od  itaque,  {votrufa Cochlea,  vei  propelli  debeat,  vel  (fiboc 
impediatur  per  obiiinaciam  ultra  poGti  L ) comprimi  aut  ccnhuigi.  Maoiftihim 
dum  Vis  in  A ^plicau,  una  conrerGone  fadla,  circulum  Centro  C deTcribit,  cujus 
diameter  fit  A B ; untundem  protrudi  Cochleam  advcrfus  Impedimentum  O,  quan- 


tum  ell  Intervallum  E G ; perveniente  Icilicct  D ad  E,  atque  £ ( circuitu  ^r  F 
fa£lo  ) ad  G,  atque  G ad  H,  & (ic  porro.  Si  itaque  Hat,  ut  Circuli  radio  C A vel 
diametro  A B delcripti  peripheria,  ad  rct^bun  E G,  fic  Pondus  feu  Impedimencnin 
O,  ad  Vim  in  A ; vis  Ponderi  leu  Impedimento  Au|iiipollebit : perprop.  j*.  Cap.i. 


Adeoque  auila movebit : ffcrprop.  ir,  la.Cap.  r. 

Patet  hinc  ; Qiio  longius  dl  Manubrium  C A,  vel  A B,  ( in  partem  alteram  vel 
utramque  protractum  ; ) Item,  Quo  minus  efi  Intervallum  E G,  (live  id  Hac  prop> 
ter  minorem  Cylindri  diametrum,  live  propter  minorem  Inclinationis  Angulum, 
five  propter  utrunraue  ; ) eo  fortius  aget  Cochlea,  canteris  paribus. 

Fig.  283.  Idem  fimiliteroltcnderetur ; liHxa  Interiore  Cochlea  CO,  puu  in  trabe  lignea 
L ; converfa  Cochlea  Exterior  A B,  mterjeitum  quidpiam  comprimeret : Seu  quod 
hujus  inftar  fit.  Ideinque,  alus  innumeris  Cochleas  applicandi  modis,  pamcraccom< 
Diodabitur. 

SC  HO'  Lia  M. 

A T interim  hic  nulla  ratio  habita  dl  Impedimenti  quod  ex  Frklionc  oritur 
que^  tamen  in  Cochleis  magnum  elE  potell ; { uti  nec  in  ahis  Oiganis  habita 
cll  ratio  difficultatis  qu  j;  eJl  in  ipio  Organo  movendo:)  Sed  Cquis  illius  etiam  ratio- 
nem habere  velit ; addendum  erit  illud  ex  Frullione  Impedimentum,  ci  quod  cll  m 
ipfo  Oblhculo  O amovendo,  comprimendo,  frangendo,  alufvc  amoliendo  : totum- 
que  illud  Irapedunenti  loco  habendum  erit  in  valore  Vis  motricis  ultimando. 


P R O P.  IV. 

Datum  Pondus  feu  Impedimentum,  data  Vi,  Cochlea  moyere. 


Impedimento  scquipol 
VispnepoUebit,  adeo 


leoque  movebit.  Perprop.  ii,ia.  Cap.  i. 


P R O P.  V. 

Spiralis  circa  Cylindrum,  Longitudinem  exhibere. 

Et  quidem,  five  Cylindnis  re^us  fit,  five  Scalenus  j five  etiam  pro  Cy- 
bndro  fiiblUtuatur  Solidum  quodvisFrifinatiaim, 

OStenfum  efl,  ( ad  prop.  i.  hujus, ) Curvam  Spiralem  A H H,  fig.  aSc-.  eandem 
efle  atque  AHHredlara,  fig.  aSi.  ( cxpanli  fcilicetin Planum  fupcrficie Cy- 
lindrica.) Datur  autem  redleAHH  fig.  281.  longitudo:  ( utpoie,  cujus  quadratum 
sti^e  eft  duobus  liraul  quadratis  rediarum  ABB,  BH,  fig.  281.  hoc  erf,  ABB  curvi 
«a»que  B H,  fig.  280.  ) Datur  igitur  & curvx  A H H figi  280.  longitudo  : ( ut- 
pote  quae  illi  reS*  axpialis  dl  ) Quod  erat  fidendum. 

Atque  idem  fimibter  oftendetur  in  Cylindro  Scaleno : Aliove  Sobdo  PriCna- 
tk»  vd  Columnari  quovis,  five  Redlunr  fit,  five  Scalenum ; ( dummodo  intdlr> 
ntur,  ABBpUnum,  ejnldem  Lateri  Axive  Rcdlum  die;  ipfifque  redlas  BH, 
B H,  ipGs  A B,  A B,  redlis  curvifquc  aut  mixtis  proportionales : ) per  ea  qux  ofienfi 
funt  in  Schol.  prop.  1.  hujus. 


PROP.* 
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Prop.VI. 


De  Cochlea. 


P R O P.  VI. 

Cochleae  Soliditate  exhibere. 


IKcclligstur  Cylindri  Cochlez  inlcripd  fuperficics 
Curva,  in  Planum  ABjk  parallciognnunum  expan- 
di: A«)ucincbre<^U;AHH,  eadem  qu3E  fuerat,  in  iii- 
pcrficic  Cylindrica,  curva  Spira^  cujus  dui^tuin  fe- 
qimur  Cochlea.. 

IntcUigatur  porro, f^lo  per  Axem  Cylindro,  in  ana 
aliqua  Ci^lex  revolutione,  Sedliu  fada  DEK  \ ( puta 
Triangularis,  Quadrata,  aliave  qi»hbet,  pro  exp<Mitae 
Cuchlex  natura ; cujus  Figurx  magnitudmem  datam 
fupponimus,  ejufque  Centrum  gravitatis  M notum.  ) 

Cujus  Itaque  fialin  (in  latere  Cylindri  ini^ipti  po- 
litam ) oblique  lecet,  iKimdum  Obliquitatis  angulum 
HA«,  feuAHB. 

Si  itaque  incelligatur,  fuper  A planum,  in  reda  D E,  ad  angulos  rodos  in- 
filterc  figura  data  D £ F ; atque  ( eildcm  ad  planum  angulis  retentis ) luper  A H H 
rc«^bm moveri,  rdento eodem Obliq^uitatis  Angulo:  Manifefhim  ciL  rrifma  de- 
Icnptitm  iri  emus  Baffs  ik  ipfaUEF,  Latus  autem  ipQ  A HH  xqualc,  lAl  Alti- 
tudo quanta  eft  reda  A B B. . , 

Adeoque  ( propter  Pnlmata,  fuper  squales  bafis,  altitudinibus  proportionalia,) 
tantimdcm  em  Pnlina  Scalenum  DEFHH,  atque  Prif^  Redhim  UEFBB : Nempe, 
quantum  dtquodfitexDEF  plano,  in  altitudinem  ABBdudo. 

Incclhgacu^ demum,  planum  illud  A BiSS,  in  fuperficiem  Cylindricam  ( uti  pn-  * 
iis fuerat ) curvaturfi;  manente  lincsABB  longitudine:  Manente  item  ejufdem 
ad  DBF  planum  pofitione  perpendiculari.  Uodehet,  utre^laquam  prius  delcnplc- 
rac  F pundum  ( ipli  ABB  Qualem  ) protrada jam  in  arcum  majorifcirculi  fimuttn 
ipli^ABB,  longior  jamfuturalit  (propter curvaturam )quampriusEierat.  idemque 
oe  arcubus  qni  ab  aliis  dcfcribunntr  ejafH^  D EF  pundis,  quz  fune  extra  D £ re- 
dUm,  imelligciidum  erit. 

Et  propicrca  majus  eru  folidum  Ec  curvatum,  quam  fuerat  P|i{ma.  'Quantum  ^4 
nempe  cl^  quod  fic  ex  arcu  qui  ab  M ( ipfius  D£F  ccutro^gravitaus ) dcTcribitur,in 
ipfam  DEF  du^to.  per  prop.  ixCap.  y. 

Cumque  hoc  perinde  valeat,  in  fuu  ABB,  aeque  in  fttu  AHH : Si  intelligatur  DEF 
figura  plana  ( qium  irt  una  aLqua  CochlesC  circulatione  fiunt  Planum  per  Axem) 
in  redam  duci  quz  zqualis  (it  arcuicirculariqnem  defcribercteiurdcm  DEF  Cen- 
trum gravitatis  M,  fecundum  dudum  arcus  ABB  latum,  ( circulatione  uiu  vel  plu- 
ribus, ()crfedi$  vel  unpcrfedis  prout  expolitse  Cochlear  Ciipilationcs  die  contige- 
rit:) habdiitur  (quicunque  fuerit  Obliquitatis  Ai^lus)  Cochlear  magaicudo..  £c 
quidem  ( cum  eadem  utrobiqiie  valeat  demonihatio)  live  Cochlea  Mas  fuerit,  (ive 
Fmmma.  Quod  erat  ptopolituro. 

*Sin  porro  Cylindri,  cui  adjacet  Cochlea,  magnitudinem  adjungere  libeat : id  lih 
cile  Hct  ob  noum  Cylindri  magnitudinem  : per  § O prop.  11.  Cap.  y 

SCHOL/MM. 

I Dem  valeret,  quod  ad  SolirlimaMnudincm  foedat,  fi,  pro  vera  C«:hlca,  fuMti- 
tuerettir  aliud  Iblidum,  ex  limiTi  du^hi  ejuldem  UEF  plani  per  curvam  AHH, 
aliter  conlHcutaot ; puta,  fumptis  BH,  BH,  non  quidem  in  ipfarumAB,  AB,  r»*. 
cionc,  (ed  in  harum  ratione  aiiplicata,cripLicat<L(ubduplicata,fubtripIicau,  aliafve 
conltiuica;  vel cmra  penAHH  curvam quomLbet,  Quippe,  non«modo  Prifma 
Scalenum  utcunque  Inclinatum,  (ed  & utcunque  DiAortum,  zquatur  Prtiinati  Re-  * 
doaequcalto:  CmicisJeSiionihis^  prop.  9,4.  oilcndimiis : ) 

Atque  Curvatura  Cylindrica  utrobique  tanoindcm  prHbt.  Vaum  de  ’ his,  aliilque 
(imihbus,  ( cum  ad  pnclcm  negotium  non  /pectent,  ) non  erit  hic  expatiandi  iocus.  • 


f 


CAP. 


De  Motibus  Comjwfttis,^cceieraius,  Cap.X. 


C A P.  X. 

De  Motibus  Compofitis,  Asceleram,  Retardatis, 
Prye^orum.  • 


p R O p.  I. 

f ' ' Si,  Mobili  in  Motu  pofito,  accedat  nova  Vis,  /eu  novus  Impetus,  fe- 

cundum eandem  dire<flionem  i fit  Motus  Acceleratio. 

6i  Impedimentum, /eu  Vis  contraria  : fit  Retardatio. 

Ht utrobiipic  ploratione  novi  iftiusfivclm[>cuis,  five  Impedimenti, 
/cu  Vis  contrariie. 

Adeoque  li  Impedimentum  /eu  Vis  contraria  fit  Vi  pofifa  mlboti  per- 
/everabit  Motus  ad  ca/dem  partes,  celeritate  mjputa. 

Si  aiqualc  j Motus  tolletur  c aut  etiam  fi  Lnpetjimenium  praepolleat. 

Sin  praepolleat*  Vis  contraria;  ponetur  etiam  Motus  ad  paitcs  contra- 
rias, 

Sic  A mobilis,  ficundtioi  re»Sam  A fi  moti,  Celeritate  C,  Pondus^:  Adeoque 
Vis  Icii  Injjiciustjuoiuovctur /^=7»C:  |x*r  prop.27.  Ca|>  i.  fdcnique  Mo- 
tiis  eadem  Celeritate,  nili  accedat  Imptdjbienctmi,  per- 
C»,  * Icverabic ; «tiamli  non  accedat  nova-caufii  motriN.  per 

prop.  1 1.  Cap.  I.  ( Quippe  concepto  Motui  lollendoj 

• . I ip  wnturtidera  requiritur, quantum  ponendo  requireretur  fi 

■ ^ ® nondlct. ) Accedat  auteniin  B nova  Vis  feu  novus 

• . Impetus,  Iccundum  eandem  diredioncro,  puta  ut 

Adtoquc  fit  Vis  tota,  ut  F'-\-ny^PC-\-tiTC.  perprop.  8 &i7.Cap.  i.Cum 
itaque  idem  fit,  quod  prius,  Moti  Pondus?;  fiet  ( divilo  ?C-|-«?Cper  ?) 
celeritas  per  eandem  prop.  17.  Cap,  i.  Adeoque  acceleratur  Motus,  in 

rarionc  I -/• « atl  r.  - Quod  dcmonltrandum  erat  Eademque  celeritate  (nili  quid 
* , aliud  intercedat ) deinceps  movebitur,  puta  ad  D.  per  prop.  1 1 . Cap.  1. 

Sin  accedat Inipedlnieutuni aut  Vis  Corttrana,  ut  /quod  itaque  figno  — 
notandum  erit:')  Adeoque  Momentum  feu  Vis  jam  fupcrlW  (per  prop.  8.  vel 
IO.  Gap.  1.  ) fit  y — «?C:  Et,  (propter  idem,  quod  prius,  Pon- 
dus ?,)  Celeritas  C — »C.  per  prop.  27- Cap.  1.  Motus  minuitur /en  retardatur; 
mpotc  cujus  Celeritas  jam  fit  ad  priltinam,  ut  I — » adi.  Quod  iudem  demon- 
firandum  erat.  Eademque  Celeritas  (nifi  quid  aliud  intercedat)  clciiKeps  perfe- 
verabit,  per  prop.  1 1.  Cap.  t.  , 

- Adeoque,  fi  «Eminus  fit  quam  ; fcu  »quam  i : manebit  adhuc  motus  ad 

cafdcm partes,  fed  celeritate  miniiu»,  nempe  C — nC. 

* Si  «/•' (it»ipfi‘’.^xqiiale,  leu  » = I : Motus  tolletur ; propter  Impedimentum 
Momento  aequale : adeoque  C — o,  Celeritas  nulla. 

Atque  hxc  quidem  indificrcnter  five  w fu  limplicitcr  Impedimentum,  five  fit 
Viscomraria.  per  prop.  II,  12  Cap.  1.  • * 

Si  vero  «/''majus  lit  quam  (adeoque  P' — «/^quantitas  negativa;  per 
* prop.  8- Cap.»i.  ) litquc  liniplicitcr  ImptdinKimmi : adhuc  fortius  fifletur 
* Morus,  ( propter  Impediroentura  Momento  pfxpollcns,  adeoque  potens  etiam  Ma- 

jorem Moiuqi  fiftcre  : ) per  prop.  u.  Cap.  i.  • 

Sm  «y  { ipfi/''prxpollens ) lit(  non  iimpliciter  Impcdimcnumi,  fcd  ) Viscon- 
^ ' traria  : non  modo  totus  quj  priusfiicrat  motus  tollctiir,  /ui  ponetur  conmrius, 

per  prop.  12.  Cap.  1.  Celeritate jicrprop.  27.  ejuldem.  Qux  erane 
nhimo  dcmonflranda.  . . 'PROP. 
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Prop.II. 


Retardatis,  & Rrojeciorum. 


p R o p.  ir. 

Si  Vis  Motrici^  per  (e  squabilis,  continua  fiat  applicatio;  producetur 
Motus  continue  Acceleratus. 

£t  quidem  ita  Acceleratus,  ut  temporibus  squalibus  squalia  concipi- 
at Celeritatis  Incrementa ; Quem  Moxnm  vocant  jEquahter  jfcceU^ 
ratum. 

Si  Vis  Impeditivs,  per  (e  squabilis,  fimilisfiat  applicatio;  fimilis  pro- 
dibit Motus  Retardatio.  Quem  Motum  vocant  j£quaiiur  J<^tar da- 
tum, y ■ ■ 

Etquidem  hoc  eoufquc  donec  totus  tollatur;  vel  etiam  ( fi  Impedinten- 
tum  illud  fit  i Vi  contraria)  ponatur  contrarius. 

INiclligatur  enim  Caiifa  Motrix  aliqua,  uno  Temporis 'momento,  Mobili  im* 
primere  gradunt  Celeritatis  ut  i.  Giadus  hic,  nifi  fuerit  Impedimento  aliquo 
fublatus,  etiam  Cnc  nova  Caula  pericverabiL  perprop.  ii.  Cap.  z.  Eadem  vero 
*Cauia,  fimilitcr  agens,  iecundo  item  Momento  applicata,  lantundem  efiiciet ; per  ' 
prop.  '7.  Cap.  r.  Adecque  ( pericvcranri  gradui  primo  ) (ccundum  fuperaddec. 

Et  limiliter  tertio  momento  (duobus  iliis  perieveraniibus  ) fuperaddet  tertium. 

Atque  fic  deinceps. 

Adeoque  ( fumpto  initio  Seriei^  principio  Motus)  Celeritatum  gradus  (adeo- 
que& Longitudines emenfe;  perprop.  aj.Cap.  1. ) Erum,  ut  1,2, 3, .f,  &c  feu 
( quod  in  infinite  exiguis  tantundem  valet,  per  prop.  x.  Cap.  f . ) ut  o,  r,  2, 3,  &c. 
vel  etiam,  ut  1, 3,  ^ , 7, 6cc.  arithmetice'  poppo/fioiiales ; leu , ut  red^  Tnangu*  Fig.  i8tf. 
lura  Complentes,  per  def  i.  Cap.  4.  ( Relpicitur  autem  illic,  figura  cx  parai> 
lelograoiims  triangulo  Circumfcripu ; jufto  Major:  iliic,  Infcripta ; jufio  Mi- 
nor : hic,  intermedia , param  QrcutBlcnpia , patam  Inlb-ipoi'^  ipfi  Triangulo 


.£qualis:  ut  ad  prop.  i.  Cap.  5.  di^lum  eft.  ) Adeoque  «nenfic  Longitudines, 
ab  initio  compuuuc,  ut  Triangulorum  illorum  Plana  quz  complent  ilLe  reda: : 
adeoque  in  duplicata  ratione  Temporum. 

Si  vero,  non  ab  ipfo  Seriei  initio,  principium  fumamus ; (M  ab  acquiiico  leu  Fig  x%-j. 
poiito  aliquo  Celeritatis  gradu ; puta,  fi  i polito  Celeritatis  gradu  ut  C ini- 
tium fumamus  ; fimiliter  ofiendetur , continuis  momentis  Irauemibus,  Celc- 
riLitis  gradus  futuros  C-l- i > C+2,  C-f-3,  &c.  feu  C+B»  C-|-y,&c. 

Hocert,  ut  redx  itiTrapezio,  lai  Triangulo  truncato,  (^ale  autem  fumen- 
dum  erit  Trapezium,  facUe  determinabitur  ex  ratione  quam  habet  Celeritas  ul- 
timo acquilita ; ad  celeritatem  primo  politam : quippe  inde  determinabitur  ratio 
parallelorum  in  trapezio  laterum  maximi  ad  minimum;  eritque  Triangulum  fiiper 
eorum  maximo  xoue  altum,  ad  Trapezium,  ut  nuximum  illud  ad  fummam  ucriuf- 
que ; Altitudine  lumpta  qualibet. 


Kkkkkk 


Eodem 


1 


De  MotibusCompofitis, ^celeratis,  Cap.X. 

Eodem  modo  ollendetur,  in  motu  Retardato  : Puta,  (i,  poGto  aliijua,  celerita- 
tis gradu  quo  letatur  mobiIei>utC',  in- 
A ttUigatut  Visimpediiiva,  in  <c  acquabi- 

, . , y/L-  lis,  couunuo  accedere ; quae  propterea 

/ lingulis  momentis  tantundem  demat ; 

j’-—  Fientcelcritatis  gradus  continue  Icqucn- 

tes,  ut  C— I,  C— a,  C— j.  C— q.,  fice. 

/ puta  uique  ad  C — C=eo , ubi  motus 

yA  pritqo  politus  plane  abfumitur. 

yT  Ade^ue.. Ii,  porro  cominueurabla- 

I, „1  tio,  piitaad  C— C— i,  C — a, 


Si  conlidcreti^  Gravitas  tanquam  VisMotriideoHum,  in  (e  aequabilis, 
atque  continue  applicata  : 

Defcenliis  Gravium  (l^lula  confideratione  medii  rcfiftentis,  & liquid 
, elt  ejulhiodi ) eft  Motus  aequaliter  Acceleratas.  . 

Adeoque,  tempSoribus  quibulvis  b principio  decidentia:  liimptis,  emen- 
lae  Longitudines  Itint  in  duplicata  ratione  Temporum. 

Puta,  fumptisTcmporibuSjUti,  a,  3,4,Jcc.  emenlse  longitudines  erunt 
ut  horum  quadrata  i,  4, 9,  i d,  &c. 

Temporibus  autem  invicem  lequabbus,  ^ principio  continue  conlc- 
quentibus,  primo,  l^ndo,  tertio,  quarto,  fite.  Ut  1, 3,  3,  7, 2(C.  qua- 
uratonim  diderentice,  arithmetice  proportionales. 

Si  vero  ll  polito  aliquo  leu  jam  acquilito  celeritatis  gradu  initium  fu- 
matur i longitudinibus  jam  diftis  addendum  erit  quantum  ea  celeri- 
tate, xquabili  motu,  eo  tempore  acquilitum  foret. 

Gravium  vero  furfum  projciftorum  Altenfus,  eft  motus  aiqualitei'  Re- 
tardatus : * 

, Et  Longitudines  ibidem  emeniie  liabentur , ii  auferantur  jam  di£tx 
longitudines  b longitudine  qu*  Celeritate  prima  eodem  tempore  fo- 
ret acqiiilita. 

- C Equitur  expraceJemt  Quippe,  fi  intelligatur  CiavcmA;  fublaio  Mero , 
i3  dclceorum  ob  graviutem  luam  infans  ; momenio  primo  celcriuiit  gradum 
Fig-S??.  ncquilivifie,  ut  i ; fteundo,  ut  1;  lertio,  ut  3;  fic  lic  dcmccps;  ( propter  un- 
tundem  celcriatis  lingulis  roomencis  addmira  : ) adeoque  celeriutum  giadus  tem- 
poribus It  principio  fiimptis  ubique  proporiionaus  : puu  uc  Tempus  A b,  ad  Tcm- 
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Prop.III.  Retardatis,^  Projeclorim.  ppy 

pus  AB,  (ic  b ^ ( celeritatem  ia  b ) ad  ( celeriotcm 
inB)  B .9:  & Hc  ubique  : Cum  Longitudine»  cmen- 
ix,  lint  Cclcriutum  gradibus  proponionalcs  ; erunt 
omnd  loagicudmei  tempore  A b cranfa^l^ad  omnes 
traiUafUs  tempore  AB;  ( ieu  tota  longitudo  tranf^ 
tempore  Ab,  ad  totam trania£bm tempore  AB;) 
ut  omnes  rc^be  complentes  Ab^  triangulum,  ad 
omnes  complentes  triangulum  A B^;  Hoc  dl,  ut  Tri- 
angulum Ab5  adipiiirnAB^  Triangulum;  Adeo- 
quem  Laterum  Ab,  A B,  ratione  duplicata  f propter 
itguras  limilcs  ia  duplicata  ratione  Uterum  homolo- 
gurum. ) Ideoque  Ii  fumantur  tempora  A b,  A b^  &c 
ut  1,2,  3,4,  &c.  erunt  Triangula  Ab0,  Ab^,  &c. 

(adeoque  & cranfadtx  Longitudines,)  iit  1,4,9)  ld,&c. 

Et  propterea,  qux  temporibus  xqualibus  contiaue  le- 
queniibui,  Ab,bb,  &c.  tranligantur ; Ab^,  biSiSb, 

&c  uteorum  dilferenrix.  1,3.5*, *;,dx.  Et  ficubiouc. 

Puta,  fumpns  inrciHa  AfcjFia^o.  jaitibusAB,  BC,CD,DE,&c. 
iplis  1, 3, 5*,  7,&c.  propornonaubus : xqualibobillx  temporibus  tran- 
iigemur. 

Si  vero  mtdligatur,Fig.a89^  noa  ab  ipfo  motus  initio  in  A,  cdmpn- 
ttis  inlbiucndus;  ied^cclcriutisgradujaoiapqgiBco,  ntb^  ieuBC; 
vel  quod  tantundem  erit,  fi  non  luaptgmniqmmptatf  raotqqi  in- 
cipiat Grave,  (cdh  Vi  Motricc  cxtrmlccus pellatur Lu.nrojicjat^ir  , 
unde  Celeritatis  gradum  concipiat  ut  b ^ (qua  itaque  jcrrtcur.Vdi 
quid  aliud  accederet,  pcrptbp.  ii.Cnp.  1.  ) qu*  dcifitejfe  (“ib  gfaVi- 
uus  impetum  continue  applicatum,  condurfc  { ut  di^ldmdl  )xqna-' 
liter  acceleranda  fit:  eruiu  Celeritatis  gradus,  lingulis  iplins  tempo- 
ris bB  momentis,  utrei^lx  trapezium  b|S5B  complente^  &.  Longi- 
tudo  per  id  temporis  cmenTa,  ut  ipfura  trapezium.;  qi^uc  J,,  ' 

* temporis  illius  panibus  tranfiguntor  Loiwmdines,  relpc^ivis  tra- 
pezii partibus  proportionales.  Et  quidem  u intcUigacur  B b j9  parai- 
lelc^rammum,  rcpradcatarc  longitudinem  emeuendam tempore  bB 
cclcriate  ubique  ipfi  b^aKjuali:  triai^lum  jSC^reprslentabit  id  quod  propter 
accelerationem  acccdio  ^ 

Similiter  rnn:ciligamrGravc,W  A,  oL^TaT^a^ 

Figzpi»  rurfumprojedluni  ea  Vi  quz 
Cekfitti^  imprinxrci  ut  A «;qua  per- 
feverante  tranfigendam  tempore  A B 
longitudinctu  rcprxlcnict  AB*«  pa* 
raUelogranununi.  Ha  vero,  propter 
6ravitaicm,utVimcontrariaro,contra 
renitentem;  &4«o^r  continuam  ap- 
plicationem xqualcm,  tantundem  iin- 
gulismomeniis  dementem ; continue 
minuetur:  ablatis  rcilis  «/3, tri- 
angulum  complentibus;  reli- 
6tis  b/9,  rcliduos  celeritatis  gradus 
reprarfciiunubus;  donec  tandem , iu 
crcfccnubus«$,  ut  fiat  «B  ipfi  A« 

«qualis,  tota  Vis  furfum  tendens  ex- 
hauriatur; adeoque  in  temporis  pundoBdefinat  Alcenius..  Sed,  crcl^tt  porro 
ob  Gravitatem  impetu ; non  moao  non  fitretur  furfum,  (ed  incipiet  dclccnderc, 

(Vi  deorfum  jam  przpoUcnte;)  & quidem  ( ob  contmue  citfcemero  iinpctnra 
.aequabiliter ) motu  xqualitet  accurato,  ( m crcicunt  c/3,  re^be , triangulum 
BC^  complectes;)  donec,  la^to  B/3C  triangulo,  ipfi  A.aB  ^uali,  tantundem 
delcendcnt  quanuim  akeaderai  prms:  atque  adhuc  ultra  nifi  quis  Obe»  im- 
pediat. U i. 

' • 
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SCHOLJUM. 

pRaponuoaao  haoc  Hypothetux  proponimus  ; qnonnm  non  mut  onmcs  coofht, 
^ vcl  quxnuD  fic  Gnviutis  Ciuii , vd  anm  fecundum  quam  Reguhni  agat , 
( raiiis  varus  Graviuiis  Hypotfadb  excogitantibus.  ) Nc^  nobis  hic  in  ani- 
mo dt,  illam  in  fby&is  qi^boncm  deiamiosise,  in  cojulcunque  prajudicium. 
Sed,  Ibme  illa  Hypotbdi  Piwlica,  ( quam  vd  rcaplc  veram  ede,  vd  ad  verraicm 
quam  proxime  accedere , Experimciiu  tdbuinir  j ) TbeoreiBa  Mathemaucam , 
odenfum  ell. 


P R O P.  IV. 

Exdera  obtinent  accelerandi  St.  retardandi  rationes,  dom  fertuf  Grave 
per  re^Um  Inclinatam,  loi  in  plano  Indiruto  i atque  per  regiam 
ad  HorizontemPerpendicnlatem:  Sed  celeritatibus  variis  pro  varia 
declivitate. 

Hincl^uitur;  Eodem  tempore  per  qnamlibet  ckculo  inloriptai^  diar 
metro  Perpendiculari  ( inCircnlo  Eredo  ) vel  perpendiculari  Snc- 
• cedanex  ( in  circulo  Indinato ) conterminam , Grave  > quo 
per  illam  Diamctmm. 

Item  i Eandem  celeritatem  delrendendo  acquiri,  & alomdcndo  deper- 
di, in  reda  indinata ) atque  in  perpendiculari  pcquealta:  Adeoque 
St  eundem  utrobique  impetnm,  &percul£oaem  eandem. 

N.\  M per  prop.  36.  Cap.  1.  Obliquitas  Plani  in  cadem  ndone  minnit  osnni. 
um  m eo dd^iiium cdcritaMi ; ncmpeinca  qtuoi  polfaslat plani  decliri- 
tas ; Hoc  dl  ( per  propi  ay.  cjuldem  ) celeruaus  erutu  in 
dedivitatum  ratione,  feu  in  icciproca  redarum  aqM  al- 
tarum.  Adeoque  quz  erant  in  A P fi  pcrpcndiculaci  , ut 
i.i,  3,4, &c.  erum  in  inclinau  AO,  n hxclit  illius  du- 
pla, ptiifiMi&c.  litiipla;  ut  & Cmili- 

tcr  in  abu  proportionibas. 

Vel  etiam,  idem  ab  origine  dcasonitrabmir  ut  in  prop. 
1,3.  hujus.  Nempe  C,  quod  in  A fi  graviiat  ut  i,  idem 
in  A O ( propter  obliquiattm  ) gravuet , vafai  gratia , 
ut  i ; unde  momento  primo^  ieu  tempore  ei^uo,  aequi- 
raturceledtas  ut  { : ejtddem  applicatione  cominta  tempoce 
lecundo,  acquiretur  ahenim } ; tatio,  tettunn,  &c.  adeo- 
qtie  ( prioribus  permanentibus ) cefciitatescrunq  eademratione 

cum  iplis  1,  a,  3,  &c. 

Ai^e  hinc  colligitur  Galilzi  propoGtio  illa  -,  Eodem  tcropoK  percurri  A 0^ 
vel  O B,  (ubicnlat  quallibet  circuli  Diametro  perpendiculari  A B coatesminas,  quo 
ipfam  A B diametrum.  Cum  enim  ( per  anse  demondraQ  > ederinta  oimcs  m 
A O,  ad  rdbedivas  in  A P B,  fint  in  reciproca  ratione  imarum  vque  alatum ; 
hoccd,  utAP  adAO;  hoccit  (propter  limiiu  triangula  )nt  0 ad  A B,(  lon- 
gitudines tranladz  ad  invicem  : ) eodein  rcnipore  perairreumr  A O,  A B-  Uen 
qtiefimiiitcroiieadcturdeOB,  teubnic  paiweb,  (adeoque  nquali  & pomer  ut- 
clanata ) A A 

( Qiiodqucde  A B perpeodictilo  ia  cisculo  eredo  olkafum  ed;  rimiiiim  (A(ioct 
de  A B perpendiculi  lucccdaneo,  in  circulo  mclinato : propiec  unincs  in  eodem 
piano  delemus  in  eadem  ratione  impeditos,  per  prop.  a6.  Cap.  1.  ) 

Cumque  ( ut  jam  odenfuan  ed)  ederitates  in  AO,  adrdpc&viu  mAB,  Cnt 
ubique  proporaonalcs ; iintque eodem  tempore  percurCe  AO,  AB;  crit  reUtmas 
m 0 (lati  per  A Qi, ) ad  celeriutctn  in  B ( laci^  A B, ) ut  A O,  ad  A B.  Sed 
& ita  dt  ceterius  inP  ad  eandem  celenutcm  in  B ( lati  per  A PB. ) Nam  ( per 

prop. 
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prop.  2, 3.  hujm,)  tranfiibe  longitudines  funt  in  duplicata  radone  temporum  ; 
ad  tuquu  & celeritatum,  utpote  qua;  funt  temporibus  i principio  fumpeis  propor- 
tionales. ^dcoque  Celcrintis  in  P,  ad  celeritatem  in  B,  in  lubduplicata  rauonc 
AP  ad  A B 1 hoc  dl,  (propter  A P,  A O,  continue  proportionales, ) ut  A U 
ad  A B.  Kadem  igitur  cit  celeritas  in  O,  quz  in  P.  ( Idemque  limiiitcr  obtineret, 
ob  rationem  modo  didlam,  Ittitem  APO  planum  inclinatum,  & A P perpendi- 
culi fuccedaneum. ) Adeoque  & Impetus  utrobjque  aequalis  ( cunr  idem  Iit  utro- 
bique  tum  Pondus  tum  Celeritas ; ) & scqualis  ddlus  Icu  Pcrcullio : utut  Capite  de 
Pcrculltone  oliendetur.  . 

Qnxi]ue  de  CeTcciiruum  Accelerationibus  hic  ollcnla  funt ; eadem  futiilitci  de 
Afcenluum  Kctardationibus  ollendcninr.  Quippe  Obliquitas  Piant  eat^  rauonc 
Alceniiim  adjuvat  qua  impedit  Delanlum.  per  piop.  a; . Gap.  a- 


P R O P.  V. 

Si,  in  Motu  continue  Accelerato,  Celeritates  ( ab  initio  computanda:) 
Ant  in  Temporum  ratione  Duplicata : Longitudines  emenlac,  erunt 
in  Temporum  ralone  Triplicata. 

Adeoqtie,  (iimptis  temporib^  uti,a,},ih  &c.  longitudines  tranlafta» 
erunt,  ut  i,  8, 27,  £4,  &c.  numeri  Cubi. 

Si  Celeritates  fint  in  Temporum  ratione  Triplicata,  ^gadruplicata , 
&c.  Longituxbnes  emenue,  erunt  in  Tempcmim  ratione  Qoadru- 
pbcau , QuintupUeata , SiL  Una  lonper  vice  plus  multiplicau , 
quam  Celeritates. 

Adeoque  , liimptis  temporibus  ut  i,  a,  3,4,  &c.  longitudines  erunt, ut 
i,i£,  81,  apd,  Scc.  numeri  Biqnadrati:  vel,  ut  1,52,243,1014,  Sic. 
numeri  Supedblidi.  Et  fic  deinc^. 

Longitudinefi]!^  continuis  temporibus  aequalibus  tranfaSLc,  utiliorum 
Cuborum,  Biquadratocum,  Superlblidomm,  Scc.  difierencix. 

INtclligatur  eoim,  Moni  ab  A inchoato,  in  Tem- 
poris A b B momentis  b,  6,  Cclcriutcs  cBc  in  du- 
plicata ratione  redamm  A b,  A B ; hoc  tft,  ut  ipla- 
tura  Ab,  AB,  Opadrata  : Puta,  ut  reiiie  bS,  BiS, 
complentes  AB4  complementumSemipataboIa;.  E- 
runt  luque  Longitudines  temporibus  A 0,  AB,  emen- 
fe,  ( per  modo  demonftraia  ad  prop.  2.  huius, ) ut 
ipfa  Complementi  plana  A b 3,  A B 4 ; hoc  cll  (prop- 
ter trilinea  Ab 3,  AB 3,  fiibmpla  PariUclogcam- 
morum  Ah 3,  AB  3,  per  ptop.<S.  Cap  y. ) ut  ipfa 
A b 3,  A B 3,  rectangula  Icu  paraltclogramim.  Sunt  autem , propter  altitudines 
ipfis  Ab,  AB,  vel  equales  vei labem  proportionales;  baldque  b3,  B3,  in  eacun- 
dem  ratione  duplicata ; Parallelogramma  ipfa  ( iiutote  in  ratione  cx  Balium  & Al- 
titudinum rationibus  compoliia  J erunt  in  earundinn  ratione  Triplicata. 

Ec  propicrea,  fumpus  ab  initio  temporibus  A b,  A b,  &c-  ut  i,  2,  j,  4,  &c.  re- 
fpedive  Celeritates  erunt,  ut  1, 4,  p,  1 & longitudines  a&  inrcio  iranfadz,  ut 

1,8,27,  <3^  Scc.  Adeoque,  temporibus  stqualtbos,  continue  i principio  fiimpii»,  i, 
q,  1 9, 37,  Scc.  Cuborum  dilfcrenii*. 

Sim.iiter  oliendetur;  fumpto  Complemento  Parabolocidis  Cubicali;  (in  quo 
reShe  b 3,  B 3,  funt  In  redarum  A b,  AB,  ratione  Triplicata  ; ) Longuudines  emen- 
fas  ( trilineis  A b 3,  A B 3,  prbporuonales, ) cUc  in  curundein  ratione  QuadrupU- 
cau. 

Atque  lic  deinceps,  pro  poleflatibus  aliis,  fi  fiimaniiir  Parabolocidcs  relpodive 
conformes  Cotiliat  tuquc  piopolitum. 
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De  Mouhvs  Compojttis,  Aceleratis, 


caulas Motrices,  duos  concipiat  diredtos  impetus. 


I 


Si  mobile,  ob 

puta  Iccundum  duas  redas  pplitione  datas,  angulum  facientes ; Ce- 
leritatibus in  fc  x^ualibus,  ad  invicem  vero  eifilem  rediis,  Otpa- 
rallelogrammi  lateribus  longitudine  datis,  proportionalibus ; fere- 
tur Mt^ile  per  Parallelogrammi  diagonium  , ca  celeritate 
ad  datas,  ut  diagonium  illud  ad  ref{x;diva  lateia. 

Adeoque  tantundem  eft,  lationem  quod  fpedat,  live  feratur 
motu  ex  duobus  compofito  qui  dirediones  habeant  fccundun 
lelogrammi  latera , & celeritates  iplis  proportionales ; fiv 
fimplici,  fecundum  ejufdem  diagonium,  & celeritate  proportionali 
Quippe,  utrovis  medo,  eodem  tempore,  per  eundem  tramitem, 

, dem  celeritate  feretur. 

Idcmfjue  Motui  ex  'pluribu^  compofito  acconimq^binii 
dioues  habeant  in  eodem  plfmo  omnes,  five  Ieras. 

Poteftque  idem  propterea  Motas  infinitis  modis  componi. 

Ntcliigjtur  A Mobile,  ob  cailaa  aliquam  Motneem,  Irfpctum  conapere . 
dum  Dircthonon.Ai;  ahuinque,  ob  caulamradiara  Mocnccm,  l«aindumDi- 
^ : rcdiqKiq  iiique  illius  Cc.lenu 

& ad  Celcriiatcm  hiqus,  ut  A « ledh  x 
. ^ recbuuAli  ,Et’eorapl<atur  parallelo- 
V graaimum,  cujiis  Diagomuiri  fit  A IS. 
Mauittfiuni  eft,  quo  tempore  A,  (e- 
cundura  direfLidncm  A<e  Irtatur  ad  re- 
dam «a ; eodem  ferri  iKundum  direai 
dioncm  ABi  ad  redam  BS;  adeoque 
fore  in  puntlo  S.  ( Et  Hc  ubique. ) Et, 
propter  eandem  ubique  celeriutum  ra- 
tionem, adeoque  eandem  ubique  ratio- 
Diredionuffl  Angulum  A ; fimilia  fore  in- 
ter le  omnia  A 0 paraltelo^amina.  Et  propterea  m eadem  reda  iiice  omnia  0 pun- 
ita. Cumque  eotiem  tempore  per  A S redam  feratur  A mobile  ^ o(^  iitmil  ierri 
inieUigaiur  tum  Icctindum  diredionem  A a.  Celeritate, 'A <;  tum  lorundum.  dire- 
dioncniAB,  celerjtate  A B : Celem»  motus  per  A /3;  adcclcriiatcs  dias  rcipedive 
lumptas;  erie  ut  reda  A0  (diagonium  ) ad  iplas  A s AB, reda!%  latera  paral-' 
jelogramrai.  Adeoque  untundem  erit,  lationem  quod  lactat,  live -feratur  motu 
fitnpiici  fccnnduBrdiredioncm  A0  celeriute  A /3 ; live  motu  com'po(ii(S,  (ecuni 
dum  direilionem  A • celeritate  A «,  atque  fecundum  dircdioDera  'A  B'  cclerilate 
A B,  fimul. . Qiiippc  eodem  tempore,  eadem  celeritate,  atque  iii  eodem  iranuie  , 
lo-etur, Mobile  ab  A ad  /3. 

Cumque  eadem  A 0 reda  pollit  elle  Diagonium*  Parallelogrammorum  infinitis 
modia  variatorum,  totidem  Motuum  Compolitioncs  innucnuum,  quarum  fingulis 
aquipoUct  ( per jaffi  demonftraia  ) idem  Motus  fimplex : Manifcfcum  cit  eundem 
„ ^ ' pqfle  Motum  infinitis  modis  coqiponi.  Quod 

edam  ulterius  patebit,  ex  cafibus  feqiicntJ&ui 
Intellieatur  deinde,  idem  A mobile , «b 
totidem  &ulas  Mptnees,  fecundum  tres  in 
eodem  Plano  Dircfliones  A «,  A B,  A Gq  ce- 
leritaubus  ipfisAa,  AB,  AC,  proportiona- 
hbus.  Oftendetur,  ut  prms,  raotumexduo- 
bus  illis  Iccundum  A<&  AB  cqmpoGtum  ; 
ntundera  cflc  atque  motum  fimpliccm  k- 
A 0 celeriuce  A0  Sed  & firaiUter 
oflendc- 
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oilcndctur,  motum  compoGtum  cx  hoc  ( duobus  zquipollente ) atque  cx  co  fteun- 
duuT  AC  cclerinte  A ^ antundem  dic  atque  timpliccm  per  Diagonium  A y cd» 
riiate  A y.  Ergo,  qui  ex  tribus  illis  per  A «,  A B,  A C,  ( cum  fuis  refpeaiTe  C4 
laiutibus, ) componiuir ; xquipollei  iimplici  per  A y Ccleiitate  A y. 

Idem  iimilucr  ollcndctur,  ii  inielligamur  tres  ^ 
illx  Ductiones  A>,  AB,  AC,  non  m eodem 
plano  omnes,  led  in  diverlis ; puti,  ut  tria  ejuf- 
denrParallcIcpipcdi  Lateracommuni  pundto  an- 
gulari coeuntia,  ( quo  Cafu  A y erit  Parallelepi- 
pedi  Diagoniuffl  ; ) aut  etiam , (i  pliires  adhuc  « 
ruerint  Ditc.ilionc&  utcunque  ab  eodem  A com-  ^ 
muni  pooilo  prodeuntes,  idiundum  quas  A Mo- 
bile letatur-  Conttat  itaque  propolitum. 


SC  HO  L TU  M- 

QUx  de  Motibus  per  A a,  AB,  AC,  xquabilibiis  oftenlit  funt ; Cmiliter  ollcn- 
dercnttir  Ii  Client  illi  omnes  Gmilitcr  Accelerati  vel  Cmiliter  Reurdati;  non 
autem  (i  dillimiCicr.  ' 


P R O P.  VII. 

Si  Motus  iEquabili^  cuin  Accelerato  vel  Retardato  componatur ; vel 
Motus  Accelerati  aut  Retardati,  led  dillimiliter,  componantur : A- 
lia  atque  alia  linearum  Ipecies  emerget,  per  quam  feretur  Mobile, 
pro  varia  compofitionum  ratione. 

Exempli  gratia.  Si  Motus  iEquabilis,  cum  ffiqualiter  ( len  in  ratione 
Temporum ) Accelerato  componatur ; ( adeoque  motus  acceleratus 
in  duplicata  ratione  motus  atquabilis : ) Latio  erit  in  Curva  Parabo- 
lica:  B-t  (fi  Motuum  Diredtiones  fint  ad  invicem  rctftje ) longitudi- 
nes emeni^  erunt  ut  relpetftiva  plana  Hyperbolica,  Curvse  & con- 
jugato Axi  interjedta. 

Si  Motus  £quabilis  componatur  cum  Accelerato  in  temporum  i-atione 
Duplicata,  (ut  hic  fit  ad  illum  in  ratione  Triplicata  :)  Latio  erit  in 
Curva  Paraboloeidis  Cubicalis  : Et  Longitudines  emenlx,  ut  re- 
fpcdliva:  illius  curvse  particulse,  leu  Ipatia  plana  ipfis  proportio- 
nalia. . 

Si  Motus  lEqualitet  Acceleratus  ( leu  acceleratus  in  ratione  Temporum) 
hoc  cll,  qui  fit  in  Duplicata  ratione  temporum,  cum  motu  qui  fit 
in  Temporum  ratione  Triplicata  ( leu  accelerato  in  temporum  ra- 
tione liuplicata,)  componatur;  Latio  erit  in  Curva  Paraboloeidis 
Scmi-Cubicalis : Et  (fi  Motuum  DirctHiones  fintad  invicem  rei%£) 
Longitudines  emcnlk,  ut  relpediva  Spatia  Parabolica,  Axi  6c  Cur- 
vae interjctfta. 

Simileque  in  aliis  cafibus  Calculo  determinabitur. 


IN- 
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De  Motibus  Compqfttis,  Acceleratis,  Cap.X. 


INtelligatur  ATT  redb  , Iccundam  quam,  Vi  aliqua  Motricc,  propellatur  A 
mobil^  Motu  afiquabili ; adcoquc,  fumptis  temporibus  ut  i, a,  3,4,  &c.  cinen- 
Isc  longitudvues  A T,  AT,  &c.  eruntitem  ut  t,  2,  3,4,  &c.  per  prop.26.Cap.i. 


Atque  intelligatiir  idem  Mobile,  alia  Vi  Motricc,  impelli,  fecundum  dite- 
dionem  A D,  motu  xqualiter  accelerato  ; adcoquc,  fumptis  temponbut'  ut  r,  2, 
3,4,  &c.  cmenCe  longitudines  A‘D,  AD,&c.  erunt  ut  1,4,  j,  eorum qut-. 
drata.  per  prop.  2,  3.  hujus. 

Si  itaque;  dura,  motu  illo,  fertur  A mobile.  Longitudine  AT ; hoc  efl,  ab 
A D ad  huic  parallelam  T O ; feratur,  motu  hoc , longitudine  A D ; hoc  efl,  ab 
AT  ad  DO;  & fic  ubique : Erunt  ubique  AD,  AD;  hoc  eA  , T O,  T O ; ra 
rearum  A T,  A T ; hoc  cA,  DO,  DO;  ratione  duplicata.  Adcoquc  ( propter 
nararam  Parabolx  ) qux,  per  omnia  O,  O,  punAa,  tranfit  Curva,  { qux  cA  La- 
tionis via,  utpotc  in  qua  mobile  femper  erit , ) cA  Parabola.  Quod  denion- 
Arandumerat.  * 

Atque  hoc  perinde  obtinet  live  ad  angulum  rcflum  cceant  in  A reSx  AT, 
A D,  ( ut  ubi  A cA  vertex  Axis,  ) ftve  ad  alium  quanvis  ( ut  ubi  A vertex  eft 
cujufvjs  alterius  diametri;)  Ec  quicunque  fiicrit  utrobique  Ccleriutis  gradus; 
hoc  cA,  quodcunqnc  habeat  Parabola  illa  Latus  Rcitum.  Quippe  femper  crunc 
1'0,  TO,  roAx,  in  rcetarum  AT,  AT,  ratione  dupAcau;  ob  naturam  Pa- 
rabolx. 

St  vero  A Ct  Vertex  Axis,  erunt  longitudines  A O,  AO,  per  quas  fertur  mo- 
bile ; Spatiis  Hypeibolicis,^rvx  & Comugato  Axi  imcrjedtis,  relpeSivc  fumptS 
propornonalcs.  Per  ca  qux  alibl,  in  Traibtu  'J3e  Cmvtrum  'EnSiuisH,  demon- 
Aravimus ; ubi  de  Parabolx  'f agitur. 

Similiter;  politis  AT,  AT,  (pro  motii  axjoabili)  ui  ratioheTemporum ; & 
( pro  motu  accelerato  in  Duplicata  ratione  Temporum ) AD,  AD,  in  earundem 
ratione  Triplicaa,  ( per  prop.  j.  hujus : ) OAendetur,  curvam  AOO  tore  Para- 
bolocidera  Cubicalera:  Probet  TO,TO,  hoc  e A AD,  AD,  in  reebrura  AT, 
AT,  hoc  eft  DO,  DO,  ratione  Triplicau.  Quod  itidem  demonltrandiunerat. 

Et  Curvx  particulis  A O , A O , plana  proportionalia  exhibentur,  per  ea  qux 
generaliter  oAendimua  in  Schol.  prop.  38.  A\tthmttic<  Infinumum. 

idemque  aliis  Acederationum  fpccKbus  accommodabitur,  fumptis  Paraboloeidi- 
biis  aliis,  prout  res  poAulaverit 

Intclligantur  demum  rc4tx  AT,  AT,  non  in  ipfa  Temporum  ratione,  fed  (pro 
motu  xqualiter  accelerato,  per  prop.  2.  hujus)  inTcrajioixira  ratione  Duplicata; 
adeoque  Tempora  in  earundem  ratione  Subduplicaia ; liem  refbe  AD,  AD, 
( pro  motu  accelerato  in  Duplicata  ratione  temporum ) in  temporum  ratione  Tri- 
plicata, ( per  prop  j.  hujus ; ) adeoque  in  redtarum  AT,  AT,  ratione  Subdu- 
plicatx-Triplicaia.  Erit  ( propter  ilbus parabolocidis  natnnim  ) Curva  AOO, 
paraboloeidcs  quam  Semi  cuincaKm  appcllu  ; cujus  Index  fcu  Exponens  Iit  J (Puta, 
in  quarcdlx  AD,  AD,  hocell,  TO,  TO;  lint  in  reibrum  AT,  AT,  hoc 
cA  DO,  DO,  ratione  Subduplicatx-Triplicata. ) Per  ilbm  itaque  Curvam  fe- 
retur Mobile,  quod  .Motu  ex  fic  acceleratis  coropofiio  jcriur.  Qjiod  item  erat 
demonArandum. 

lAiiis  autem  Curvx  partes  A (5,  AO,  fpatiisParabolicis  proportionales  efle , 
demonfiratum  cAin  Tradbtu  modo  memorato,  de  Cmvmmn  'E,'eiu;ni,  ubi  de  Oir- 
tM  SntiiparMoeiJis  CkUca/is  agtiar,  cuixqualem  rolbm  exhibemus 
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Prop.\^lI.  Retardatis,^  ^roje^lorum. 
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EodoniDodo  (k  aliis  Motuum  Compo^iuontbus  judicandum  erit  ( mutatis  mu' 
tandis ) Curva  fic  pofia  ut  Calculus  iodicavciit. 


Motus  Projedtonim  ( excludi  confidcniuonc  refiftcntis  Medii ) cil  in 
curva  Porabolica. 

lotellige  i Nifi  fiat  Projedio  illa  vel  diredite  Surfum,'  vd  diredlc  Dc- 
orium:  Quo  cafu  motus  ent  in  linea  Reda ; Surfum,  Retardatus  i 
Deorium,  Acceleratus. 


S Equitur  ex  pncccdcntc.  Edoenim  Vis  k Proidlorc  troprena,  l^undum  dire-p 
dionoD  A 1 T ; Mobile  impclkns  Motu  /Pnuahiii , adecyjue  eadem  ubique^*^ 
Celeritate:  per  prop.  xi.  Cap  i.  Interea  dum  dravius  motum  imprimit  deor- 
fom,  puta  lendum  dircdfioocm  A DO,  aequaliter  acceleratum : perptop^a.  hu>. 
pis.  Adeoque,  qui cx  utrifqoe  componitur,  efl  per  A 00  Curvam  laraWicam: 
per  pnecedcoccm. 

Sm  fieri  imelligatur  projcdlio  direde  furfum,  vel  direde  deorfum : degener*** 
bic  'Parabola  io  lineam  Rodam;  ^ propeer  prucdioios  motum,  & motum  gravi- 
tationis,  in  eadem  redt ; ) in  qua  het  motus  vefRetardasus  furlum,  vel  Accen- 
tus deoifum;  <k  quibus  fupraoklumcd. 


SC  I/O  L / U M 


HUc  rpedlant  motus  projectorum  ex  Bon^wrdis,  Aicobus,  Baliflisyaliif^ieMa- 
chiQis  projicientibus,  aut  ex  projicientis  manu,  allave  Vi  qualibet,  ubi  pro- 
jo^h  Gravia,  potlquam  i projiciente  {cparancur,  imprcfiu  Impetu  kruntur. 

Dux)  autem,  excitati  cimJuter^Siom  re fiSkntts  Mttiii  : Quoniam,  ob  hanc  reti- 
fientiam,  Motus  iecundom  direClioncm  projicienus,  qui  Tupi>onitiir  A*^uabilu , 
revera  minuitur,  &reiiiimextu)^ituiyioftGomiaiunicuniinMoa*fiib:ntcluCbuti : 
& propterea  {enfim  ^Hcit^  linea  Riraboltca 

A^tie  hinc  fit,  quod  Globuli  cx  Bombaidis.  in  majori  dtUantia  minus  fuiunt. 
Si  enim,  revera,  eadem  celeritate  procederet  latio  fecundum  reCbm  AT,  (quic- 
quid  iitde  motu  defccnf  us  fecundum  AD,)  eadem  violentia  fcnrecobjoSum  Ma- 
rum ( cui  AT  roUa  fu)  five longius,  fivein  propinquo pofitum  : (per  prop.  xi. 
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De  Percuffwtte.  Cap.XI. 


C A P.  XI. 
De  'Percujffione. 


p R O p.  I. 

Si  Gnivc  motum,  tanmum  jperftde  Durum  confideretu^j  atque  ia 
Obicem  live  Obftacmum  firmum  dire<%e  impii^at,  quod  itidem 
perfeiSe  Durum  fit;  Sitque Vis  Gravi  fic  moto  sequipollens,  Minor 
quam  eft  Vis  Obftaculi  motui  rdiftentis,  vcl  etiam  ipli  xquajis : Mo- 
tus (litetur. 

Sin  Major  tiierit:  continuatur  motus,  fuperato  Obice;  Icd  ea  ratione 
tardatus  (eu  diminutus,  quam  exigit  Obicis  re(i(lentia;  quam  Cal- 
culus indicabit. 

Nempe,  Si  ex  Momento  ( quod  ex  Pondere  S Celeritate  componitur ) 
tantundem  auferatur  quantum  Obici  amoliendo  atquipoUeat ; refi-' 
duumque,  fi  quod  fit,  per  Pondus  dividi  intcliigatur : prodibit  gra- 
dus Celeritatis  refidute. 

ESto  Grava  Moti  A,  pcrfedic  Duri,  Pondus  mj>,  CdaimrC,  cui  aquipcl- 
Icat  Momenium  Icu  Vis  mryC,  pcrprop.17.  Cap.  i.  Atque  OUtaculum 
B cui  diieilc  impingit,  V im  relUlendi  nafeat  ut  « s P C. 

Si  Muior  (it  m r PC,quam  «uPC;  pntpolle- 
bic  Impedimentum;  Sin  jKqualis;  lidtem  x- 
quipoliebic  Impedimentum : Et  Motus  utro- 
que cafu  fidetur.  (Erit  utique,  (i  xquales  (int, 
mrPC—  miPC= mVC—  mPPC=.  oTC, 
vu  nulla : Si  Impedimentum  pnrpoUcat,  pro 
impedimento  repnundum  elL  ) Per  prop.  lo,  ii,  Cap.  i. 

Sm  Major  (it  «irPC,  quamsuPC;  prarpolIcbitVis  ; adeoque  luperabitur  Impe- 
dimentum : Motuique  continuabitur,  Icd  Diminutus,  per  prop.  10, 1 1.  Cap.  i. 

Quantus  autem  deinceps  futurus  fit  Motus , & quanta  Cderitas ; Calcula  (ic 
colligitur.  Vis prxpoUcns,  mTC\  una  cura Impeduncnio  contrario,  n/PC\xam- 
lundeni  valet  atque  Vis  ntPPC — nsTC,  per  prop  10.  Cap.  i.  ( Abfumiturutique 
m Obice  rumpendo,  prollrando,  leu  utcunque  amoliendo,  tantundem  Virium  leu 
Momenti,  quantum  Obicis  Firmitati  leu  rchllcndi  Vi  atquipollcai;  rdiquumque. 
Ii  quod  cll.  Ponderi  ultra  terendo  impcndiiur.  ) Eliquc  Gravis  Moti  pondus 
(idem  quod  prius)  mP-.  Ergo  Celeritas  lutura  ( ut  qua;  oritur  cx  Momento 

per  Pondus  divilb)  C;  per  prop.  iq.  Cap.  i. 

SCHOLJUM. 

^Ex felit  Dahmi , appello,  quod  iiilui  nequaquam  cedit;  Adeoque  nec  Molle, 
nccElalticura. 

AUle,  appello,  quod  idlui  ita  cedit  ut  priltinam  Kguram  amittat ; Ut  Lutum, 
Cera,  PUirabum,  aliaqiic  limiiia  qux  i3u  delorniantur;  aut  ellam  Corppia  Fluida. 
Ubicnim  hocconungit,  Virium  parsalajuain  detormando  Corpore  aoTumitur  , 
nec  tota  in  Obitaculum  impenditur ; Cujus  itaque  leortim  dl  halicnda  ratio. 

EUllkum 
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'De  Percuffione. 


EkflKimtfftX\o,  quod,  aniti^i  aliquanurpcr  cedat,  le  lamen  in  priftinam 
^mum  fuopK  mane  ledituic : ut  funt  Elaicres  Chalybei , Lignei,  aut  cujuf- 
Cunquc  matcriz  ; (noftrates  appellam ; ) &Corpora  lUinlmodiquc  prc(& 

refurgunt,  aut  quocunque  moM  i fitu  debito  detora-  vim  habent  Innet  r^tu- 
endi.  Qua  de  re  polt  agetur  Gap,  ij.  ubi  de  RelUitione  agetur. 

Addictian  hic  poterit,  ut  non  tam  Fragile  fit  alii  Fciabile  Corpus  Mociun,ut 
lilu  Irangatur.  Qiiippe  tum,  Viriumpan  aliquafrangendoCorporeabrumiiur. 

Eadetmjuc,  quam  hm  rupponimus,  Duritiea,  etiam  in  propofiuonibus  fequenti- 
bus  intclligenda  elb  Quod  hk  monitum  ell^  ne  opus  iit  fzpius  id  repetere. 

Sin  objiciat  quis  ( quod  & fbrtafie  verum  di ) ejufinodi  corpus  mtllum  clK , 
quod  nihil  habat  vel  Mollitiei  vel  Elalticitatis ; neque  tam  firmum  aliquod  Ob- 
Itaculum  qiind  kbi  vel  leviflimo  non  aliquantulum  loco  moveatur ; quali  Lapilli 
quantumvis  exigui  i6lu,  modica  Vi  jails,  l^ina  rupes  loco  nonnihil  dimovere- 
tur, apt  etiftn  quz  huic  comunt  dt,  ipla  Telluris  moles;  utut  tantillum  id  fit 
ut  Icnlii  percipi  nequeat.  Hoc  neutiqtiam  obcA  pnclenti  negotio.  Quotcunqiie 
enim  hicrint  hujufmodi  accidentia  in  complexo  liibjedto  ; id  nihil  impedit,  quin 
aUiraflionc  mentis  leparari  pollint ; atque  MC  quz  pne  manibus  ell  confidentio, 
quofi  ca  non  efient,  iradiari ; caque,  ii  tanti  fint  ut  negligi  non  debeant,  Itmrlum 
conliderari  poterunt 

%)iri:St  mtpmgere,  hic  dicimus,  cum  rcbla  fecundum  quam  movetur,  per  moti 
Corporis  Centrum-Gtaviutis  & pundum  Contados  dudla,  fit,  rupctficici  corporis 
in  quod  impingitur,  perpendicularis;  auteiiiuD,  fi  non  in  puodo,  fed  linea  vel. 
Ibpalkie  fc,  tangant  mutuo,  cum  reda  illa  fit  huic  communi  leu  linea:  leu  Itiper-' 
ficici  perpendicularis.  Si  autem  Oblique  vel  Indirc6le  impingat ; live  ideo  fiat 

3uod  rekta  fecundum  quam  movetur,  per  Centrum  graviiaiis  tranfiens,  ad  pun- 
lum  tadusnon  pertingat ; live  quod,  quz  lic  pertiiq;it , lupcificiei  comris  in 
quod  impingitur  non  Iit  perpeiidiculans  ; advocanda  hic  erunt  in  confideraiio- 
nem  quz  iupra  de  Motuum  obliquitate  traduntur  Capite  II. 


P R O P.  IL 

Si  Grave  motum.  Gravi  Qnicfccnti  diretSte  impingat,  fed  ita  coniti- 
tnto  ut  aliunde  ne  moveatur  non  impediatur : utrumque  junAiin 
movebitur , ea  ccleriute  quaua  Calculus  ( Ponderum  rationibus  2t 
priltina  Celeritate  rite  computatis)  indicabit. 

Nempe  j fi  Momentum  { ex  Moti  Gravis  Pondere  & Celeritate  com- 
pofitum)  perutriulquc  fimul  Pondus  dividatur  i habebiturfiituraCe- 
leritas. 

Seu  (quod  eodem  recidit)  utfimul  utriulque  Pondus,  ad  Pondus  prius 
moti ; fic  priltina  Celeritas,  ad  polt  futuram. 

( Et  quidem,  fi  (^iclcens  Moto  fit  pondere  zquale , ferentur  deinceps 
celeritate  dimidia. ) 

quidem  Celeritas  futura , in  utriuTvis  Pondus  duAa,  exhibebit 
■ iftius  momentum  polt  futurum. 

E Sto  A,  Grave  motum,  fecundum  rc- 
^mA  A ipfitis  Ccnuo-graviuiis  de- 
Icriptnm,  quz  ad  Quidcemis  B ( cui  dt- 
rcdle  impingat ) Centrum  Giaviutis 
tingat ; ( nam  & hoc  requirimus  quo  Gra- 
via jiinoim  movenda  dicamur  direcie  im- 
jungert.)  Siique  Gravis  A,  pondos  MiP, 
odentasr^  adeoque  Momentum  Icu  ViV  imjteUcns  rjo‘PC'-  Et  Gravis  B,  pondus 
«P,  (celtaitas, utpotc  quiefixiuo,  nullam  utiamvts  partem;)  Adeoque  finnil  utrf- 
uftjue  pondus  «y-l-»  7*.  Movenda  autem  deinceps  ertmt  utraque  eadem  ede- 
thate.  Quippe  Bfcsnuis  moveri  non  potem,  propter  inlcqucm  A • Sed  neque 
L II 1 1 1 X celerioi ; 
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De  Vercujfmie. 


Cap.XL 


cckrttts;  cum  noa  moveri  aliunde  imdli^tur  quam  quod  ab  A foauentt  propel> 
Jatur:  ( EUliquod  aliud  iccedac  quod  ceterius  propcUat;  ut  Vu  Elallica,  de  quA. 
alibi  dicetur,  aut  aliud  quidpum ; id  non  clt  hujus  confldcratiems,  (cd  alterius 
lod. ) CumitaqueVi  rm^PC,  movendum  fit  Pondus  ; id  fiet  peleritiie 

— rC:  (divifb  fcilicct  Momento  tnrTC-»  per  Pondus  w?-}-»? : ) per 

ftl  “1“  H 

|M‘op.  1*7.  Cap.  I.  Quod  erat  propontuni.  ( Et  quidem  fi  pondera  ftnt  xqnalfc , 
hoc  efl  = »,  erit r C=  i r C,  ut  patet. ) 

Momentum  luque  Ponderis  hT  , pr^us  qutef^tii,  jam  moti  cclcnuw 

rCj  erit  mPCfca  rm^PC\  Pondcrifqae’  priiis  moti  cclc- 

* 

riiatc  rCjjam  vero  celeritate  —r~rCt  jam  fit  mrPC  Adeoque  momen- 

tum  Jjinc  demptum  (gravi  prius  quiefeenti  collatum)  cll  miyC ^ mrfC 

= ^,PC 

SC  HO L J U M 

MAnifcllum  hinc  cll,  cx  quovis  minimo  cujurvts  exigui  Gravis  impulfu,  etiam 
maximo  cuivis  qmcfcenii,  motum  micrri  polle ; Uri  etiam  er  lequcnubus 
patcbir,  etiam  nuximi  Gravis  motum,  cnjurvis  exigui  objediu,  quadantenus  impe* 
din  polle  fcu  retardari ; vid  eoam  hujulmodi  accelTu,  quadantenus  accelerari. 

Vcriun  hoc  tantillum  cfle  potdt,  ut  omnem  fenTuum  perceptionem  f ugiat : adem. 
que  negligi  foleat.  Unde  fit,  ut  pro  ablolute  quklcemibus  reputentur  aut  tmmo- 
bihbus,  qiuc,  fi  fecundum  Mathematicum  rigorem  xflimanda  fbrenq  dicenda  fbr- 
fan  Client  aliquantillum  moveri.  Dato  enim,  quod  tota  Telluris  moles  fluido  JSr- 
ihcre  fulpenn,  cum  laltu  pulicis  pcrcuUa  ii^  dicenda  edet  loco  Ibo  unullum  di- 
moveri ; aut  etiam  iranflato  de  loco  in  locum  ( quod  tkpe  fit  ) acervo  fatis  gravi, 
Tellurem  totam,  propter  moutum  Centrum  Gravitatis,  fimiliter  mutare  fedem ; 
( quod  quidni  fieri  pollit  haud  liicile  dixeris  ■,  nedum  ubi  maiores  terrenx  molit 
concofliones  feu  rnuadonescontingiini:)  Cum  tamen  hzc  tantilla  fint  ut  lenium 
onrnem  tugdnt ; minime  mirandum  cll,  G,  hilce  non  ohHantibus,  immota  cen- 
Icatur.  Praeleram  cura  ipfi  Actis  fire  Deniiias  live  Gravitas  ( mut  fcnltii  non 
plane  unperceptibilis  ) n^ligi  non  raro  fokat  in  motibus  adlimandis. 


P R O P.  111. 

Si  Grave  fubfequens,  (egniiis  fecundtm)  eandem  redam  praecedenti , 
direde  impingat : utrmftjuc  deinceps  eadem  erit  celeritas  i qui  cal- 
culo exquiretur. 

Nempe  i C limulutriulquc  Momenti^  per  fimul  utriuique  Pondus  di- 
vidatur 1 habebitur  communis  utriulque  futura  Celeritas. 

(Et  quidem,  fi  pondera  fint  atqualia ; erit  femi-fumma  utriulque  Cele- 
ritatis. ) 

Eaque  Celeritas  fututa,  in  utriufVis  pondus  duda , exhibet  ejnfdem 
momentum  poft  futurum. 

SI  Grave  A,  legnius  pnztcdcnti  B 
dire^le  impingat  ■,  {Jt^nius  dap, 
nam  fi  B eadem  celeriute  przcederet, 
fublequens  A non  iliod  cllet  aflecu- 
curum;  nedum  fi  velocius  fiigut  ^ 
quam  inlequatur  A i ) fsque  Gravis 
A,  Pon- 
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looy 


Pondus 
utriui- 

vifo  boc  per  furamam  Ponderum  inT-^nT ; 
habebuur  communis  uwiui^c  futura  GJerius  ” C:  per  prop.  ai.Op  r. 


(Ecqiiidemfi  pondera  One  «qualia;  boceft, 


m-{-n 

;«nt — C.  ) 
^ W-|i«  2 , ' 

Quod  eratpropoHtum. 

idcoque , przccdcuus  »S®  momentum,  quod  prius  fuerat  jam  fit 

• — — nPCy  & fulilmuentis  mT  momentum,  quod  fuerat  mrTQ  iamfic 

tn^  n ' •* 

waPC.  Adeoque  Momentum  hinc  demptum , & reliquo  collatum,  ell: 

«,?>c-“:+"«rc=  ««PC*. 

r/t  + n «-(-»  >«+•» 


P R O P.  IV. 

Siciao  Gravia,  (ecundum  eandem  redtam,  contrariis  motibus  occnrren- 
tia,  fibi  mutuo  direAe  impingant : eadem  deinceps  celeritate,  atque 
ad  eas  partes  ferentur ; quas  cuculus  indicabit. 

Nempe;  Si  Momentorum  Difierentia  (quoniam  ad  contrarias  partes) 
per  Summam  Ponderum  dividatur ; habebitur  communis  utriulque  * 
Celeritas  poft  fiitura ; & quidem  ad  eas  partes  ad  quas  tendebat  Vis 
pncpollens. 

Et  quidem,  fi  pondera  fint  xqnalia ; erit  Celeritatum  Semi-differentia. 

Sia  a:quipolleant  contraria  Momenta,  ( propter  aequalia  invicem  tum 
Pondera,  tum  Celeritates  ; aut  has  ilbs  reciproce  proportionales : ) 
ad  neutras  partes  ferentur ; fed  quiefeent  utraque. 

Eutura  autem  celeritas , in  utriuivis  pondus  du<^  exhibet  ejuidem 
momentum  poft  futurum. 

Sit  Gravis  A,  Pondus  mP,  Celeritas  +rC,  «deoque  Momentum  +»»rPC 
( protfura : ) cui  ocairrat  motu  direile  contrario  Giave  B,  cujus  pondus  » P, 


celeritas  — r C,  adeoque  Momentum  — nsTC  ( retrorfum : ) & utriul^e  fimul 
Momentum  ( (eu  Momentorum,  utpoie  ad  contrarias  partes,  Ditferenda, ) mrVC 
— nsTCj  (prorfum  vcl  retrorfum, prout  fignum  + vel — przvaluerit;  perprop. 
8.  Cjp.  1.)  Hoc  itaque  per  fummam  ponderum  i«P4->>7'oiviruhi;  exhibet  com- 
munem utriulque  celeritatem  deinceps  futuram,  C ( prorium  vel  rettor- 

Ium,  prout  lignum  -f-  aut  — przvaluerit ; ) per  prop.  «7.  &p.  i.  ( Adeoque,  fi 

Pondera  fintzqualia;  erit,  propter  m=n,  celeritas  - — ~ C : Si  vero  tum  m=n, 

2 

tum  r=j;  vclm,o,ipnsr,/,  reciproce  proportionales ; quo  fiatmr=sirj:nuHa 
iiuura  erit  in  utramvis  partem  celerios ; ml  le  mutuo  fillem  «quales  viies  contra- 
Xiz.  ) Quod  erat  propolitum. 

LlUll  3 Idcoque 
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Idcoque  Gravis  A ^omentu», quod  pnus  ^at  nuTC,  jam  Bt  m7C-, 

& Gravis  B roomemum,  quod  fuerat  — nsVC,  jam  fit  — u TC. 
Adcoque  momemtun  cx  pncpollenie  demptum  in  reliquum  .collatum  , cft 

mf\ft  m-y-H  * «»+«  r»-\-n 


P R O P.  V. 

Idnis  magnitudo  aequipollet  duplo  momenti  ablati  in  direde  impingen- 
tium (liquodiit)  iwtiori. 

SI  intclligatur  enim  Motorum  ( Ii  quod  At ) fortius,  ( vel , A fint  momentonmi 
qualium,  utrumvu,)  ut  Percuocm  ',  reliquum  ut  Pcrculliun  : Quantum  Mo- 
menti Pcrcuuend  decidi^  PercuQiun  recipit,  l pua ; Vcl  relillcndo  leu  lultincn- 
do  Vim ; ut,  G firmus  Obex  Iit,  cadere  ncicim ; aut  motum  contrario  impetu  x- 
quali : Vel  lulcipiendo  novum  impetum  ■,  ut,  C prjus  quicfccret ; aut  m ealdem 
partes  movcreiu : Vel  denique  partim  hoc,  parum  illud  ; ut,  fi  occurrat  motu 
contrario  debOiori : qux  fingulaun.fuislocjsollcndentur:  ) quorum  cum  utrura- 
que  fint  eHeilus  litus,  litus  utrique  xquipoUet ; hoc  elt,  duplo  momenti  aUad 
in  fortiori.  Q,uod  erat  propofitum. 

Defigno  autem  Idus  magnitudinem,  per  momentum  fortiori  ablatum ; qnoniam 
eSeilus  iitus  in  foriiori,  uniformis  elt,  ( nempe  fbla  Ion  per  momenu  deperditio,  ) 
adeoque  facilios  & fimpljcius  verbis  eapiimiiur  : eHeilusauiem  m reliquo  dl,non- 
nunquam  impetus  deperditio,  nonnunquam  acquiliuo  novi  impetus^  nonnunquam 
utru^ue  ; led,  quiiquid  fit,  xquipivkt  motui  in  foruori  diq^iio. 


P R O P.  VI. 

Si  Grave  motum  firmo  Obici  dircAe  impingat;  Idtusxquipollct  duplo 
momento  gravia  impingentis. 

Sio  Obex  minns  firmus  fitquamutfuitinenSo  valeat:  IiStus  requipoUet 
duplo  Vis  reftidv*  in  Obice. 

PUia;  liGravumoii  A,  pondus  fic  mP , celerius  rC;  adcoque  Momentum 
(cu  Vis  impellens  mrPC--  huic  zqualis  elt  in  Obice  Rcfilmniu  ( uipotc 
quxVim  totam  impadtam  immota  fulliaci  atque  luncfolgai;)  Cum  ucraqnefinc 
aoldii,  Idtus  utrique  fimul  aquipoUet,  hoc  elt,  duplo  iuomcniiunpitigcmis,^leu 
xmrPC.  Quod  propofitum  erat. 

Djco  autem,  Vi  impellenti  xqualcm  ellc/Vyffileairw»,  potius  quam  AT»  Hefli- 
tham.  Quippe  Vis  Reftitiva  major  efle  potat ; nanoc,  fi  Obex  mamri  vi  impin- 
genti fulbcendx  par  fit:  Tcdoulcquid  vtiium  lupcrcu,  elHiic inunle,  (uti  Seris 
tou  eflet  ft  nihil  impingeret ; j quo  enim  (ullincatnr  vis  iihpaila,  fuilicit  vis  x- 
qualis ; nec  motum  alren  inferte  potefl,  quoniam  refillic  tantum  per  modum  tta^ 
pedimenti,  non  vis agemiscontrarix.  perprop.  ii,  la.  Cap.  i. 

Similiter  oltendccur  propofitionb  parsaltera.  Qiiippc  qtianUcunque ' fit  Obictt 
inbmu  visrdtitiva,  pnu  »rlPC;  iimu impenditur ei amoliendo  vis  impelksis; 

( &,  qux  lupcrclt,.  elt-hK  luperflua : ) adeoque  uinufquc  aggregatum  ( qui  eD  ef- 
icdtis  idtns ) 2.M3PC,  duplum  tb  refhtivi,  elt  Iftiis  magnitudo.  Quod  iadem 
Chat  propofitum. 

Idem  ofteudi  pollet  ( fcd  muuto  propormoniim  ordine  } ex  prop.  1^. 
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Obex  Hrmus,  i^um  quod  fpe^c,  canmiidctn  reH/lit  quanuim  diredtc  occuncns  , 
impetu  zquali,  ( utrobique  enim  (ifbturinipmgens  Grave : ) verum  illic  i^usxqiu- 
pollet  mriufvis  duplo;  per  prop.  Er|;o  & hic* 

Similiter.  : 

Oilendccur  idem  ex  prop.  14.  Nempe,  (i  duo  Gravia  utcunque  inzqualia,  quibul- 

r "I" ' s 

cunque  celeritatibus, dire<Stc occurrant; ollcndiiur  idlus  magnitudo  ^mn^C-. 

tn-^H  » 

adcoque  fi  mtelligatuc  Obicis  celeritas  jC=oC{  quippe miUa;  ) (cit quantumvis 
exigua;  adcoque  poDdu$n?  = oo?  lofinituni  (nam  nili  hoc  ponatur,  propter 

j=o,  momennira  nsFC  non  fuftinebit  vim  impaibra , ) erit 

w-J-« 

= — V — imrFC^imrTC  ( nam  propter  c©  inliiiitum,  taniuiidcm  erit 
00  + w ^ 

— atque  ~ = i : ) hoc  cft,  vis  impingentis  duplum.  Quod  erat  propofitum. 


PROP.  v il.  ' ' ' ' 

Si  duo  Gri*ayia  .Squalia»  asqualibos  celeritatibus  > vcl  Inaequalia , cele- 
ritatibus reciproce  proportionalibus;  fibi  mutuo  dirc^u  occurrant ; 

Idus  magnitudo  aequipollet  momentis  fimul  ucriuique;  leu  uuiuP 
vis  duplo»  . , 4 

pUta,  fi  fit  Gravis  A,  pondus  wP,  celeritas  rC*,  adcoque  inomcnturt  -j-wPCFlg-  S®»- 
(prorium:)  atque  Gravis  B,  pondus  item  «>  iP  & edentas  — rC\  vcl  pondus 
rF  Sl  celeritas  — mC\  adcoque ( utrovis  caliO  momentum  ^mrTC  (retror- 
fum  ; ) Cum,  quod  Idus  hoc  in  cafu  clficiat,  fit  ( propter  xquales  impettis  con- 
trarios ) mnulque fiiblacio,  per  prop  4.  hujus;erjtIdusm.ignitudo2r/;r?’6’(mo- 
nentis  fimul  utrmlquesequipollcns  ) per  prop.  y.  hujus. 


PROP.  VIII. 

Si  duo  Gravia  communi  aliquo  motu  ferantur ; tantundem  cil,  quan-v 
tum  ad  Idus  magnitudinem,  atque  fi  utrobique  abefiet. 

Adcoque  communis  motus,  additus  vel  demptus,  Idus  magnitudinem 
non  immutat. 

SI  enim  B prxcedens  eadem  celeritate  fiifiiat  ( aut  etiam  majori ) qua  fequitur  pjg 
A,  milb  ht  motus  obllrudio  feu  impeditio,  utut  conjunib  fuerint  A B,  ( ne- 
dum Ii  disjunda  ;)  adcoque  nullus  Idus.  Si  vero  A celerius  fcquatur,  puta  cc*  * 
leritate  r(7=^iC-|-/C;;^ftBprxcedat  fegnius,  puta  Celeritate  jC:  bltcm  quan- 
tum ad  celeritatem  utri^e  conmuneai  sCj  nulla  fit  impedtdo;  quippe  cacenus  Ic 
iubducit  antecedens,  idum  dedinans ; totumque  illud  motus  cui  ulla  fit  obllrii- 
dio,  clb  quod  ex  / C celqitaxis  excefiu  ornur.  ( Idonque  eadem  analogia  ollen- 
detur  de  alus  motibus  communibus.  ) I^A^^uc  ob  additum  yel  demptum  cohk 
munem  motum  ( uepotequi,  hocreipe^,  nullius  lulbr  cll ) nulla  liet  Idus  im- 
mutatio. 

SC  HO  L / U M 

Hinc  ell,  quod  duorum  in  eadem  Navi  placide  Jutorum  alter  alterum  caJein 
vi  percutit  aefi  utcrquc  in  Uttore  Ibrec ; motu  navis,  uepote  utriquc  com- 
muni, idum  ncc  adjuvante  nec  impediente.  Item,  projedionum  & percuilionum  * 

Phxnomcna  ' 
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Flixnomcfli  eadun  centingum  omnia  apod  noa  la  terra  pofitos,  Hve  eom  terra 
jmtSitn  feranmr  omnia  comimini  motu,  live  una  ciioi  terra  qoiefcant ; quippe  conv 
munis  eorum  cum  terra  live  moros  live  tpiics  hxe  Pfaznamcna  non  immutat,  Cai 
pioie^nes  & perculTiones  xllunandx  (iint  ab  iis  motibus  qui  rebus  tuc  m terra 
exiltendbus  peculiares  funt,  & non  eum  ipfa  terra  communes.  Adei^ue,  qiuc 
folebant  objciiiOncs  b pro|cdionibus  im^iulibits  eadem  vi  taciendis,  prout  M ad 
Orientem  vel  ad  Occidcnicm  Herenc ; atque  iiixqualibus  pcrcollionibus  ^ Toi- 
UKnto  Bellico  globulum  emittente  tiiturk  prout  in  has  aut  illas  parta  explofio 
Keret;  &qtix  litnt  hujurmodi ; etiam  ipu  nunc  dierum  latentibus  qui  mutum 
Terrx  negant,  nibil  m utramvis  partem  probant . Cvc de  Quiete Ttarx  live  dc 
Motu.  Une  Item  qui  i^um  Gladii  quadantenus  declinans  auapit,  minori  vul- 
nere afficitur,  quam  li  immotus  acciperet,  nedum  (i  obviam  irct.  Aliaqiie  niulu 
hujurmodi. 


P R O P.  IX. 

Si  Grave  motum,  annuali  quielcenti,  ( non  impedito, ) diredie  impingat : 
l&us  magnitudo,  momento  gravis,  moti  aequipollet. 

Fig.  joo.  pSto  Gravis  moti  A,  pondm  mT , ccleritas  rC,  adeoque  moraennwtOTr  PC; 
■*^qilodin  xquateBqiiiercensdir^c  impingat ; ferentur  adneeps  utTaque  fdefi- 
tate  dimidia,  \rC\  adeoqite  ntnthentum  Aqnod  priusfiierat  oirf^t^jamproptcr 
pondus  »r?’,  liet  arniflb  nmaieittr  dimidio  j-Wr 5®  <?;  & 

‘ momeiuum  B,  quod  prius  (nipotequiclecmis  ) nullum  eiai,  jam,  pnspmr  itidem 

m‘P  pondus,  fiet  »iy'»JrC=5»<i  iPC,  de  novo  aequilitum;  per  prop.z.  hu- 
jus. Cum  luque  deperdat  A momentum  imrfC,  atque  acquirx  B nwmcnaim 
ludcm  if«r7‘C',  uiriuiquc  aggregato  (qu^  momemiini  luctat  gnris  A) 

j#quipoll«  liliis  magnitiido,  per  prop.f.  hujus.  * 

/dem  /tlitn . 

Edo,  ut  prius,  Gravis  A,  pondus  mT,  celeritas rC,  adeoque  monientum  mrVC, 
quod  in  aquale  B qiiiercens  direile  incuitat.  Atque  inieiligatur  utrique  acceden: 
communit  motus  cemiute  — \tC  ( tetrerruia. ) Quo  ealu  teretur  A celeritate 
t C—  ,r  C=i  r C (prorfum,)  & B celeritate  oC — 1 1 C=  — irClrctrorfum;) 
Eritque  lilus  magnitudo  am^alrCantnrPC,  per  j»op.  7.  hujus.  Sed  ea- 
dem erit  ( per  prop.  prxoed. ) Itlus  inagniiiido,  dempto  i!lo  qni  addebatur  com- 
muni motu  i qni  cll  cafis  propofitus.  Ergo,  & hic,  lelus  nwgniiiHlo  ett  mti 
ut  prius. 


* PROP.  X. 

. Si  duo  Gravia  /Equalia,  celeritatibus  Jiuequalibtu,  in  cafdcin  partes 
ferantur : tu  fluens  antecedenti  direile  impingat : Idus  anjuipoUct 
momento  utriuTvis,  Celeritatum  Difieremu  lati. 

Fie  »01  CI<GravisA,pondiism7’,celeritasrCe=jC-b/C,adeoque  momemtim  rnrPC-, 
“ * '■  quod  in  jequale  B,  celeritate  1 C pracedens  ( cujus  itaque  momentum  msTC) 

direSe  impii^t-^Fcrcntur  deina-ps  utraqde  (per  prop. 3.  hujus)  celeritate  C; 

adeoque utriuliSs  qiomcntum (propter utriuique pondus imriPC-i-imsPC. 
Deperdit  itaque  A ( propter  s minorem  quam  1 J momentum  mrVC  — {mrTC 
~\msTC=:\mr'PC—\mxi‘C-=\ml'PC  Atque tanuindera Gravi  Bat- 
. quitimr,  propter  \mr’PC-\-t,mi'PC — m s7  C=\mr'P  C—\m  sVC 
■=x\mtrC.  Ergo,  ntriulque  Aggregatum  mtTC  dl  (per  prop.  j-.  hujus) 

laut 


t 
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I^DS  magnitudo.  Hoc  efl,  momentum  pooderis  utriur^ism?,  celeritatum  dif- 
ferentia / C lati,  ( per  prop.  27.  Cap.  2.  ) quod  erat  propoOtum. 

aliter.  ‘ 

Sit,  ut  prius,  Gravis  A,  pondus  m*Py  celeritas  rC—sC-^-tCy  qflod  in 
zquale  B ccleriute  sC  prjecedens  diie6U  impingat.  Tancundem  erit  ( idum 
quod  fpedbt ) atque  G (fiiblato  utrobique  communi  sC)  ferretur  A celenrjte 
tCy  in  B quidcens,  ( per  prop.  8.  hujus.  ) Adeoque  ( per  prop.  prjcccd. ) idus 
magnitudo  nu7  Cy  ut  prius. 


PROP.  XI. 


Si  duo  Gravia  JBqoalia..  celeritatibus  utcunqud  Inaequalibus,  ad  con^ 
trarias  partes  lat^  tibi  mutuo  diredte  occurrant:  Idtus  aequipoUet 
momento  utriufvis,  Aggregato  celeritatum  lati.  * 


Sit  Gravis  A,  pondus  m^Py  celeritas  -brC(  prorfum,)  adeoque  momentum 
& huic  xqu^is  B,  celeritas  — xC  (rctrorrum,)  adeoque  mo-‘ 
mentuni  — msPC,  Gtqoe  = atque  imelligatur  momentum 

prapollens.  Erit  (per  prop. 4.  hujus)  utriufquc  dcinccpS  celerius  ad- 

eoque utfmfvis  momentum  imrPC—imiTC  Deperdit  itaque  A,  momentum 
mrTC-\tnrTC-{'  \msP  C^\mrP  C-\-\ms7C'=\mx,TC.  Et  Gra- 
ve 3 (propter  A prapollens)  deperdit  totum  ftuim  momentum  retrorfum  ms  PC\ 
ftd’ & acquirit  momentum  prorfiim  \mr*PC — \t^sTC\  Qu*  duo  Gmul 
fumpufuiU7W?C-f-3OTr7*C  — \msTC—\mrP  C-\-\msPC^\mztC. 
Ergo,  omnium  Aggregatum,  w a 5PC  eft  ( per  prop.  j-.  hujus ) idhis  magnitudo. 
Hoc  cU  momentum  ponderis  utriufvis  m Ty  celeritatum  aggr^ato  z C lati. 

y#li(rr.  . A . ; 

Sit,  ut  prius,  Gravis  A,  pondus  tn  ?,  edetias  + r G ( prorftra ; ) 4t  hnic  *- 
qualis  B,  cckriOB  ■ — s C ( rctrorfum ; ) fiique  hrtdliganir  utnque 

fooKrri  metus  communis  ederitate  +sC  (prorftimij  Unde  fiet  edentas  A, 
r C C —zC\  & celeritas  B,  — jC-|- sC  = o C,,  Hoc  tiljjidetur  A,  ede- 
riiate  3 C lu  B quiefeens.  Eritqiie  iflus  magnitudo  ( per  prop.  5.  hujus)  mzVC 
=zmVnzC.  Tamufquc  eric  iSus  in  cafu  propoiito,  per  prop.  8.  hujus. 


PROP.  XII.  ; , ' ^ 

si  Grave  motum,  Gravi  quicicenti,  utcunque  inasquali , direde  im- 
pingat : Erit  Idins  magmtndo,  ad  momentum  Gravis  moti,  ut  quiel^ 
centis  pondus  duplum  ad  ponderis  utriulque  aggregatum. 


Sit  Gravis  A moti,  pondus  i»7’,  celeritas  irCf  adeoque  momentum  mr PC\ 
quod  dircilk  impingat  in  quidcens  B,  cnjus  pondus  «?>,  ■(  momentum,  ut- 
pote  quieCxnus,  nullum.)  Erit  ( per  prop.  a.  hujus  ) celeritas  deinceps  utriulque 


C.  Adeoque  momemum  A ( propter  pondus  «7’,) 

iw  + . • 


mr 

m-^-u 


mPCi 


& 


momentum  B (propter  pondus  »7’.)  Deperdit  itaque  A,  mo- 

__  mr  mnr 

mentum  mrTC > — m P C=  -r-  P C.  Atque  tantundera  ( ut  oflen- 

m-\-n  m -(-»  ‘ ' 

fura  ell ) acquirit  B,  ( utpote  cujus  momentum  prius  nihil  erat. ) Ergo  ( pet 
. M m m m m m • prop. 


JPO9 
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prop.  J-.  hujus  ) utriuique  aggregatum  ? C eft  iflus  magnitudo.  Eli  au- 
tem illud  ad  tarPC  expoGtuo  momentum  gravis  mod,  ut  2«  ad  hoc 

cll,  ut  duplum  pondus  expoGti  qnielcentis,  ad  Cmul  utriufque  pondus.  Qpod 
erat  propofitum. 

/tiM. 

Sit,  ut  prius,  Gravis  A,  pondus  «iP,  celmitasrC,  adeoque  momentum  mrPC; 
quod  directe  impingat  in  B qniercens,  cujos  pondus  nV.  Intelligatur  cclentas 


I Cm  duas  partes  dividi,  ponderibus  reciproce  proporuonala  j puta. 


m -\-n 


rC, 


qua:  refpiciat  pondus  mT\  & S**®  relpiciat  pondus  »P.  Atque 

conferatur  uttique  motui  communis , celecitate  — — ^ ^ T C ( rctrorfum : ) quo 

liat  celeritas  A,  rC ^—rrC= — 7 — r C (prorrumi)  & celeritas  B, 

’ ns-f-n  «-(-»  ) 


oC— 


— f — rC= ; — rC  (retrorfum;)  adedque  celeritates  ponderibus 

m-\-n  <w^« 


reciproce  proportionales,  ad  partes  contrarias ; idtufque  magnitudo  ( per  prop.  7. 

hujus)  otPx — » C-)-«Px — V — 

■’  ' m-\-n  m-\-n  m-^a  m -f- a ’ 

quod  itaque  ell  ad  >a  r ? C expofitum  momentum  mod  A,  ut  2 « -ad  rn  -f-  n, 
(ut  prius: ) TantuTque  erit  iftos  in  cafu  propoCio,  per  prop.  8.  hujus. 


PROP,  XIII, 

Si  duo  Gravia,  vel  aequalia  vel  inaequalia,  cMeritatibus  quibulcunque 
ad  eafilem  partes  ferantur.  & Sequens  Antecedenti  direde  impin! 
• gat : Erit  Idus  magnitudo,  ad  momentum  gravis  Sequentis  cele^ 
ritatomdi&rentia latis  ut  duplum  ponderis  .fiiteccdentis,  ad  fimul 
utriufque  pondiM:  ad  momentum  vero  Antecedentis  eadem  cel^i» 
tatum  diferentia  lati,  ut  duplum  S^uent^,  ad  fimul  utriufque 
po^us:  Hoc  eft,  ad  momentum  utriufvis  di&rentia  celeritatum 
lati  i ut  duplam  reliqui  ad  fimul  utriufque  pondus. 

Fi*  ?oi.  ■|~'Sto  Gravis  A Sequentis,  pondus  mp,  celeritas  rC,  adeoque  momentum 

|H  I»  r ? C;  Antecedenus  B, ' pondus  »P,  celeritas  ( minor ) j C,  adeoque  mo- 

X.S  mentum  »rPC;  liique  r=r-fr.  Erit  (per  prop. 3.  hujus)  utriufque 

, . , j ' 

deinceps  celcntas  ■ C ; adeoque  momentum  A ( propter  pondus  m ?,) 

& momentum  B ( propter  pondus  »?,)  — aPC.  De- 

5»r. 


perdit  Itaque  A,  momentum  wryC— 


fft  M 


Aiq;  uimindem acquirit Bjproptcr ^ — n^C — «jpCcs — 

Adeoque  ( per  prop.  y . hujus ) utnulque  a^regatum  dl  idus  magnitudo.  Hoc 

»>+»- -!«-(-* 

im  ».  * 

-^^nPlC.  Hoc  eft,  ad  momentimi  Sequentis «? celeritatum difierentia 

rC 


m-\~n  * - • 
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t C lati,  uc*  XH  zdm ; hoc  efl , ut  dapium  pondus  Ahcecedcntis  ad  fimui 
uiriufijuc  pondus:  atque  ad  momcncum  Aorcccdcnt^  u'P  ddieremia  iC 

lati,  ut  im  ad  w + hoc  tft,  ut  dupfiiHi ' Scqnent^  ad  fimul  utriul- 

quc  pondus.  Hoc  cit,  ad  luomentuoi  utriufvis,  c^criutum  di^eteptia  lati,  uc  re- 
liqui pondus  duplum  ad  liaiul  utriulquc  pondus.  Quod  crac  propolitum. 

* j&ter. 

Efto,  utpriiR,  Gravis  A lequemis,  pondus  mT  ^ celeritas  rC\  atque  antece- 
dentis B,  pondus  Hpj  celcntas4C>  mque /j=vr -h /.  Intelligatur  autem,  motu 
conuDuni,  utrique  detra^U  ecletttas  sC.‘  C^o*faAo,  B ad  quietem  redigitur, 
propter  iC— *jC=oC;  eique  impingit  A,  tanquanj  quiel^au,  celeritate  rC — 

jfc/C  Eri^quc^lus  magmtudo^(pcr  pro^.pi^&j ^ / 

= ut  prius. "lllcmquc erit  i<Sus'Wignitudo^)n^^ 

prop.  S.  hujus. 


loir 


’ • ^ y R o p.  XIV. 

SiduoGravia,  t^ualia  ycf  ipaeqaalia^ <iuibulamquece|eriutibus^m6^ 
tibus  coatraciis  fibi  mutuo  dkede  occurrant : ^it  id^us  magnitudo, 
ad  moinentumalterumiu»-^vium,  <celcrit£^m  Aggregato  lati,  ac  . • 

rebqui  pondus  dopluni^ttd  nitiul  %tru!fqiie  poadas.  "i  ^ ‘ 

* Ujij)  1 ^ '-t  / 

Sit  Gravis  A,  pondus  «P,  celeritas  -j-rC  (prprTuni^5  adet^e' rtomcqtunlp^ 

+ wrT^C;  & Gravis  Bj[  MuduswP.^Cbl^ritas C , ) adcoiiuc  , 

niomemuni  — « jPC;  qux  fini  umtuo‘diredle  iippingant ; (itque  i at- 
que intelligatur  momentum  prxjwllens.  Erit  (per  4;  J 

ulque  deinceps  cekrins Adeoque  gravis  A (propter  pondus  • 

momenuim  — mT  C\  gravis  B ( propter  pondus  ) inomemuoi 


m-f-* 

n*PC.  Deperdit  itaque  A momentum  mrPC 
nr^ns 


mr  — n s 




«-bs 


mTO  Et  B deperdit  (prppter  A pri^pollcns)  totum  quod  habuerat  mo- 


mentum rcirorfum  «j?Ci  & Ilmul  acquirit  moiin^ntum  prorfum ; — nPC  \ 

qux  duo  fimul  fumpta  funt  nsPC  -j- — - P ^ nPC  — 

^ ^ m-^n  w-j-« 

mPCy  (quantum  Icilicct  perdiderat  A. ) Adeoque  omnium  aggregatum 

r + -f  ^ „ 2mn  im  in  ^ ^ , 

%mnPC=:  ii^^^zPC=  »s7*C~  «tf  s ? C,  clk  ( per  prop. 

S.  hujus)  idus magnitudo.  Quoditaqut  a6mzPC\xi%n  zAm-\-ny  &ad 
HzPC\n^tn^d  hoc  cfk,  ad  mooientuin  alterutrius  gravium aggr^ato 

celeritatum  lati,  ut  rehqui  pondusduplum  ad  limul  ucriuique  pondus.  Quod  erat 
propolitum. 

• j&ifr. 

Sit,  uc  prius,  Gravis  A,  pondus  w?,  celeritas  4*  ( prorium;  ) & Gravis^ 

pondus  nPy  celeritas  — iC  ( retrorfum  ;)  qux  Bbi  mutuo  di^te  occurrant ; 
litque  r 4*  J = 2.  Intelligatur  autem  ucnque  a^i,  motu  communi  ,i^rjjcas  -f-  r C 
(prorfum:)  Qitofiac  gravis  A celeritas  rC-^jC=zC,&b  qutei^us  (propter 
Mmmoimra  % -^sC 
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lOIX 


De  Ptrcuffione. . 


CapXI. 


— xr4-jC=oC;)  Adeoqiu;  iSiis  magomido  ( pe*  prop.  la.  hujus) 

w»ayC=:--?-»»PCi  ut  prius.  Idenwue  elt  iftus  magnitudo  in  calu 
«*+«  ” + ? 


propoGto,  per  prop.  8.  hujus. 


P R Q P.:  XV.' 


Fercuffioiias  partkulnruin  Grayis  percatientis,  pro  varia  ejoitlem  Fi- 
gura 8t  Pectione  j calculo  allimantur. 

AtKoqae  & Centrum  Sirium,  • feu  Percuffwmt.  Quod  ipliun  eft  Pun Aum 
Percuffionis  maximse,  ‘ • ' . , 


I 


Niell^aiur  AB,  Peruca,  Cylindrus,  Priima,  aut ifliuimodicorpu* quodpiam; 
paraiklo  moui  laturo  t Enint  qns  Partes  infihjcciiiitc,(  iocunduiii  hm^uamem 
„ ^aKjyalc^)  ut  1,1, 1,1, &c  lenes iE- 
^ 2D2  * ^ ^ * (juluiuih  : Evumque  rcfpedtivie  Cele* 

riiates.  ( utpbtc  aequales/  propter  mo- 

. :j:^!  ..  . ;ai  witt>jBqMtiliuiti.'S-Aideoque  &, 

qux  iodfe rcTuiutfttj  Momenta  ierjcs  &• 

' qualium.  Et  propterea,^  fi  p«r.  msdim  in  V ; erit 

lurmque  tamundem  Vinum,  &‘inoi/hnUK  iEqualibus.  Adeoque  Vy  Centrum 
yrnumy  leu  Pcrcuflionis.  * ^ ’ jj  ^ 

Quod  quiderti  non  id^ter  diffi^jt  k Cbotro  iEq^^idi,  (de  quo  Capi  j.  di£tum 
HI,)  quam  quod  ( funlpco  Axe  prilwtispro  Lioi^.)  niomcDca,  leu.Librz  Gia- 
vamina,  fuiK  illic  ( potiflimum  ) ouda  Pondcn^(^qq^quam  nec  alia  ^Vamina 
ibidem  excludantur,  ) hic  tero  Pondera  cum' impetu,'  ex  cclcricate  concr^lo» 

^ Idem  fimiUter  obimei  quxeunque 

'*  tigCifi  Gravis  A B,  paraUclo  motu 

^ ^ V ■ ■ i_  ‘ Nerape^  Oerirrum  Vinum  V , 
— f. — idem  elJcatqucCenifiW  Gravitatis  fi- 
gura. Quippe  cum  Celeritates  fint 
ftries  .Qualium ; «adem  erit  Virium  lenes  qu*  Ponderum:  perSchol.  ptop.  1,2. 
Cap’T'  V 

lotcUigacur  deinde  idem  C^liodcus  leu  Prifina 
. _ AB,  circa  Axis  extremum  A rotari.  Cujus  naque 
Pmuciila;  (ut  prius)  erum  ut  x,  u 1^  1,  &c.  Joi 
' ^ y ■'  X I 1 5P,  I p,  I 6x.  icrjcs  .Qualium.  Cclertta* 
tcsaumni  fcfpedlivs^  ( ab  A centro.  Motus  incho- 
andi^ ut  ArousBB  , & htfic  paralleli,  (edlorem 
B A'B  complentes ; ( quippe,  prooicracqualiaTem- 
. por^,  CdcTiutes  erunt  ut  uanlk^  Longitudines ; 
per  pr^.  25.  Cap.  1. ) bocefi,  ut  eorum  Radii, 
leu  bilhniw  ab  A ; noc  d(,  ut  d^lx  Triangu- 
lum 'A  B C complentes,  (ipfi  &C  parallelx:)Neoip^ 
3>  4)&c.  ieuiC^aC,  ^C,  4C,^  ieries 
PrjiiiaQorum.  Adeoque,  propter  Pondera  invioaa 
: qualia.  Vires  itidem  erunt  uti(mi(;s  Pcuuanorum^ 
putaut  1 aPC,  3 PC,  &c.  ,ieu  ni 

exdem  reHz  Triangulum  compjcntes.  Qux  itaque 
fi  ad  A B latus  Trianguli , tanquam  ad  iJbrain  , 
applicari  inteUfgantur ; quz  per  Trianguli  Cencruui  gravitatis  appbexnirVC 
re^  defignat  inA  B libra.Centrum.i^uilibrii  V.  Ecpropterca,  li  fimilitcrin 
V iecetor-  A Baxis  Cylindri  Icu  Prifinacis;  erit  V Ceinrum  Virium  : Quippe  que 
Rc^  iUis  finit  propoTUonaks. 

« ; ' ' * Sin 
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Prop.XV.  Tk  Percuffione. 

Sin  Cylindrus  idem  fen  Prifim , 

Ccmro  Motos  M,  in  Axe  ultra  A 
cominuato  rotari  imetligacur:  Pon-  ^ 
dcra  erum  (ut  onus)  ut  i!P,  i7*, 
iTyiP,  &C.  feries  ifiqualium  : Ce- 
leritates autuii)  ut  Arcus  delaipd) 
feu  eorum  Ra^ ; hoc  cfl , ut  Di- 
itaniix  ab  M;  feu  redbe  complen- 
tes Trapezium  ACCB  : puta  ut 

<1  Cj  i Cj 

&c.  Senes  y)i^ualium  awSia  Serie 
Pimunorum.  Adeoque  Momenta , 
feu  Vires,  aut  librz  Gravamina, 

( propter  Pondera  invitem  sequalia, ) 
ut  aCPy  rtCP  + iCr,  aC?», 
aC'P-\“^CTf  &C.  Icriet  item  A- 
qualiiiffl  auda  ierk  Primanorum  *,  feu  ut  eaedem  rc^be  Trapezium  complentes. 
Per  cujus  luaue  Centrum  giaviutisii  ad  A B latus  trapezii  qt  Libram  a[^ic«- 
tur  V C‘,  qnt  V Centrum  Aequilibrii : Etfimiluer,  in  Vy  ie6lo  axe  A B,  erit  V Cen- 
trum Virium  ; utpotc  rc^is  dlis  projioniooalium. 

Intelligatur  demum  AB  Cuneus,  feu^Aflerculus 
Triangularis  ( zquabiliter  crallis : ) Cujus  itaque 
( ab  acie  A xomputando  ) parucube  ( fecundum 
longitudinem  in  A B sdeinuura  xquafes  ) Ium 
ui  o?*;  liP,  2?,  3?,  &C.  Ibvs  Prunanonun . : 

Celeritates  ( rotadonecirca  A ladla  ).ut  o C,  i C, 
xC,  3 Cfdcc.  ( ddbntiis  ab  A proportaonafes  ) ieries 
ludcm  Pnnunorura  : 'Viect  zuquc  (*ia*l  ratione  ex 
utrilquccoropoftu ) ut  o^C,  i 4?^ 

&c.  lenes  feomdanomro ; feuut  ro5be  complen- 
tes ABC  complementum  Scmi-pucabolx  : ( aut 
Plana  Conum  fW  Pyramidem  commenda. ) Per  cu- 
jus naque  Centrum graviutis it  aaJLibcam  AB  a[^ 
plicetur  V C ; atque  fimiliter,  in  V,  feoetur  A B axis 
Cunei  \ erit  V Centrum  Virium  ; utpote  redlis  illis 
proportionalium. 

St  autem  circa  re^bun  B ( bono  triaimuU  ) rotetur  Triangulum  vel  Cuneus 
AB:  difhntizli  Berum  re^  huic  plralfelis,  aequaliter  ^ medio  drfbuuibus,  re- 
ciproce proponionales ; adeoque  rcfpediya  Momenta  ( utpote  in  ratione  ex  mag- 
nmidinum  &difbmuannn  rationibus comTOfita ) iavicem  aequalia;  & propterea 
Cencram  Vinum  in  axis  A B modio.  m 

Si  vero  intelligatur  ABgrave,  ultra  A^ Centrum  motus)  continuari;  id  non 
impedit  quin  V ut  prius  Bt  Centrum  vinum  fw  peratHionis  ( ad  {i^tes  fi  f^eodx;) 
vis  augebitur  ab  nupetu  panium  ultra  A.  £c  lirailitcr  alibi  * 

Sm  fit  M Centrum  Motus  feu  Rou- •:  J , . • 

tationis  m axe  ultra  A protra6lo:Enint 
Pondera.  ( ut  prius  ) ut  oV*,  1 5^,  x!P, 

3^,  dcc.  lenes  PmiianoPui|:  Celeri- 
tates autem  {diftantiis  ab  M propor- 
tionales, )ut  tf C, * CjaC“^%Cy 
&c.  lenes  Aiquaiium.fcrk: 

Primanortirti  auiSta.  Bt  propterea 
res,  feu  Momenta,  aut  liorx  Gravami- 
na, m c a C,  J aPC-{‘  tP  Cjia'i*Cy 
-1-4jPC,  3 4^C+p?C,  &c.  fejTlSS  w V . 

Prirfianorum  auita  feric  Scamdano-  * 

Tum.'  Puta,  ut  rc6ia.' complentes  Tri-  , 

dineiim  ABC,  cx  Triangulo  ABT  * _ 

( qux  feries  ellPriraatioriun,)  &fertii-  • 

parabolx  Complemento  AT  C ( «use  eft  feries  Secundaifflra, 

Nlinmmmm  3 


/5.308 


I, ) rrte  comparatis, 

compofi- 


\ 


WIJ 


1014 


^ Fig.  307. 


Fig.  3c8. 


De  Verc^me. 


Cap.XI. 


compofiumi.  Per  cujus  itaque  TrilineiCcnu^m  gravitatis  qux  ad  Ubram  appli- 
catur V C,  dciignat  in  A B libra  Centrum  i^iquuibrii  V : & fimiJiicr,  m V,  (edo 
axe  Trianguli,  live  triangularis  Cimci,  habetur  Centrum  Vinum;  utpocere^iUis 
proponionaliuia  { 

Intclligatur  demum  AB  Conus  lea  Pyramis:  Cujus  ijt^ue  Parciculx  (ab  A 
venicc  numen»*)  erunt  ut  o?^,  i?,  4?^,  p?,  &c.  ienes  Secundanorum ; «Ce- 
leritates autem  ( rotatione  Centro  A la^)  ut  oC,  i C,  xC,  3 C,  &c.  lenes  Pri- 
manorum : Adeoque  Momenu  Icu  Vires,  ut  27  TQ  &c, 

feries  Tertianorum : Puta  ut  red*  complentes  Semi-paraboloeidis  Cubicalis  Com- 
plementum ABC  Per  cujus  uaque  Centrum  gravitatis  li  applicetur  (uiprjus) 
VC;  habebitur  ^ut  lupra  ) V Centrum  Vinum. 

Sm  M Centrum  Motus  icu  Routionis  llc  in  axe  ultra  A protrado : Pondera 
erunt  ( ut  prius)  ut  o/*,  i IP,  4?,  p?,  &c  lenes  Secundanorum : Celenutes 
vero  (dillanuis  ab  M proportionales)  ui  a C,  a C-\-  iQ  a C-^2C,  a C-j-  3 C,  dtc. 
feries,  i£qualium  fene  Primanorum  auda.  Et  propterea;  Vires,  ut  oaiPC, 

&c.  lenes  ^'undanotum 

auda  Icrie  Tertianorum:  Puta,  ut  redt*  complentes  Tnlineum  ABC,  cx  ABT 
complemento  SempparaboLe,  & A T C complemento  Semi-paraboloeidis  Cubjca- 
Jis,  \iic  invicem  aptatis  ut  cafus  polhilivcnt , ) compoliium.  Per  cujus  naque 
Trilmei  Centrum  gravitatis  ducta  VO;  habebitur  V Centrum  Virium,  nt  prms. 

Atque  ad  eandem  Ibrmam  mutatis'  mutandis,  procedendum  eriq  qmecunque 
fuerit  figura  Gravis  moti,  ( live  ordmau,  live  utcunque  luordmata, ) cc  ubicun- 
que ponatur  Centrum  Rotationis.  Nempe;  ^ixcunquc  fiient  Magnitudinum  Icu 
Ponderum  leries ; cum  ea  componenda  enc  kries  Ccicntacuni  ( utcunque  acquifi- 
tarum;)  ut  habeatur  lenes  Virium  ieuMomenetvum.  Atque  haec  momenu,  li 
conliderentur  uc  labrz  Gravamina;  citdeih  luibus  bic  exquirendura  eni  C^- 
uum  Vinum;  quibus,  in  CVp.  3.  ^CenorinD  i^uilibrii ; &,  in  Cap.  4,  3.  Cen- 
trum Graviutis.  Nos  cafus  aliquot  cx  limplicioribus  fel^imus  qu*  Ijxrcimmum 
inllar  lint;  & in  quibus  Axis  Iblidi  l^tem  Rc<tlam  ^letcrminat  in  qua  lit  iilud. 
Centrum  Virium;  ut  nihil  hic  opus  lit  alhid  quam  ut  dat*  Librx  (momentis 
virium  gravatz)  Centrum  aequilibrii  inquiratur;  Iwundom  uadica  Cap  3.  Si 
vero  liiud  non  ellet ; determinanda  eifet  ea  reda,  cildem  methodis  quibus  deter- 
minandus elt  Axis  ./Equilibrii  ( in  *ordine  ad  Centrum  Gravitatis  inquirendum) 
Cap.  Atque  in  eo  tandem  Cwtrum  ViiiiioL  Sed  lingulis  calibus  immoran- 
dum non  erat.  • 

Denique;  Quod  m Centro  Virium  (it  maxima  PercuRio;  Irauicur  ex  prop  S, 
& 18.  Cap  (ampliato  lenlii  expolitis. ) Quippe  Centrum  Virium,  dt  Librae 
lic  gravatz  ( non  niHiis  Ponderibus,  led  Ponderibus  cum  Impetu  ) Centrum 
Qiuubrii;  in  quo  li  fuiiineauir  Libra  (quod  hic  lit  ^ corpore  percuilb ) totarum 
Vinum  impetui  fuRinctur,  (quippe,  propter  i&]uilibrium,  in  neutram  panezn 
rotando  feretur ; ) fi  vero  extra  hoc  jKirium  Centrum  ( ^percudo ) fuliineatur ; 
ad  eas  panes  rotando  propendebunt  ^res  qua  eR  Virium  Centrum ; adeoque  iiec 
totus  impedietur  Motus;  led  ea  laltem  fui  parte  qua  Rotando  minus  procedit  Cen- 
trum Virium  feu  ^fiiquilibrii,  quam  ii  ( non  impeditum  ) re^le  procedet  Quod^ 
locis  citatis,  generali. dcmonltrationc  qflendicur. 

Si  vero,  percuBiohe  non  m V pundo  faSa,  manu  tenentis,  puta  in  A,  impe- 
diatur ne  hac  Rotatio  circa  pundluffl  idus  m corpore  pcrcullb : Res  rekrenda 
erit  ad  Veilera  cum  duobus  rulcris.  Quippe  motus  Vinum  (leu,  qu<^  tamun- 
dem  dl,  Centri  Virium,  per  prop.  p.  Cap.  j.  vel  prop.  itf.  Cap,  4.  ) parcim  Cor- 
pore PcrcuRb,  partim  Manu  Percutiencis,  tanquam  duobus  Fulcris.  ( utroque  in- 
terius polito,  n Centrum  Vinum  (it  inter  illa  dpo  Fulcra;  vel,  ii  «{tra,  altero 
inierius  'altero  Uipcrius  polito ; ) fulbnetur : Skundum  leges  Cap.  6,  ( de  Vcdle 
duobus  Fulcris  lulUnto)  cradiuu. 

SC  HO  L I U M. 

MOnendum  hic  Qon  incmnmodum  duxi ; proedTum  ^ dato  corporis  percu- 
tientis  Centro  Gravitatis,  adeiufdem  ( circa  Axem  datum  routi ) CentruiQ 
Virium  inquircndum^alium  non  cUe  quam  a dato  plani  Centro  graviacis  ad 
Ungulz  eidem  inllfficis  ( datam  u codem  plano  aciem  habentis ) Centrum  gra- 
. viutia 
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Prop.XV.  2V  'Pera^wme. 

vitatis  inquirendum.  Qiiippc,  ut  illi^  cum  (cric  magnitudinum  in  Plano,  com- 
ponenda erit  lenes  altitudinum  fuper  illius  plani  reffxi^tivas  particulas,  ( qua;  qui- 
dem altitudinum  feries  alia  non  ell  quam  Difbmtiaruro  ab  lUa  Acie  data, ) & 
ierici  compolitx  commune  Centrum  invcmciidum,  ( quod  cfl  Ungulx  <>:ntrura 
gravitatis ; ) ita  hic,  cum  fltie  m^g^ltudin^ra  iii  corpore  percuriemc,  componenda 
ent  lenes  Cderiuium  in  re^se^vis  illius  corporis  paniculis,  (qux  itidcm  feries 
alia  non  elt  quam  Diliantiorum  k dato  Rotationis  aMe,^^  ieriei  compolita: 
commune  Centrum  ( quod  elt  Centrum  Virium ) inveniendum.  Quo  paiEto  au- 
tem ea  fenei  Dilbntiarum  cura  loic'  MaCTUBdinum  compolitio  hat,  ut  feriet 
compolitx  Centrum  habc'aiur ; ollenditur  (tum  alibi,  in  calibus  fimplicioribus ; 
cum,  in  abltruiioribus,)  ad  prop.  lo.  Cap.  Quae  l^ius  in  Ungularum  Cen- 
tris gravitatis  inquirendis  ( per  totum  illud  caput  l in  auxilium  advocatur  ; atque 
hic,  pro  inquirendis  Centris  Virium,  limilitcr  ( ubi  opus  fuerit ) advocanda  erit. 
Quod  gencratim  monuillc  fuifieiat;  ne  fit  necw  hd  part^Jareacaius  ddccndcre 
( quod  longum  cllet,  &.  taedu  plenum  ; ) quos  cujufquc  induRrif,  ubi  res  poUu- 
lavent,  calculo  determinandos  pcraiitto,  j6c  ad  gcoerakin  Methodum  px^endos- 
Notandum  porro;  cun Centrum  Vkiii^  uti  iDud  jam  determioa.vuDu^  (ut 
plurimum  iideem  ^ intra  ipfbtn  Solidun';  nr^dfiflb  aiirtm,  ^ Sotfdo  illo,nt^,  fit 
in  luperikiei  puncto  aliquo:  Si  quis  qhkrat,  ih*uuo  fuperficiec  punflo  (pro  hoc 
aut  ulo  iblidt  peicutientis  fliu  ) id  cootio^iv I^cinuis,  ineo  tuperficKi  pundlo 
contingere  quod  ell  m ip&  Directione  &iui^  Viriutn  in  i^na  inlbnti.  i Jloc 
ell,  fi  Centrum  illud  per  re&UB  feratur,  in  CB  rc^  pev  quam  Icrtur : fi  vero  per 
curvam,  in  re^  curvam  iltam  (in  iplo  Viri,uni  Centro)  tangentem,  eo  inlhnti 
quo  fit  Idlus;  ( puta,  in  rc^  V T,  leu  VCi.fig.  30^.  qux  curvam  V V tangat 
m V :)  eand<^  enim  dii^ibiieni  cflle  Curvx  cujufvis  (pro  dato  in  ea  pundlo) 
atque  ReAx  ibidem  tangentis';  oileodi^lis  ad  prop.  i$.  JUp.  2. 

Moneo  etiam  (quod  &.  fupra  lafianaltim  c^)  Qua  ranone  Grave  (Pondera- 
tioacm  ii  fpedes ) paiode  Ic  habere  adi  cocub  ibidem  diet  ubi  elf  t^ius  Cen- 
trum Gravitatis,  per  SchoL  prop.  id.  Cap.  4.  Eadem  At  ( Pcrcuntoncm  quod 
fpc^t  l periode  k habere  Corpus  percudens,  adi  totum  ibidem  ellet  ubi  cfi  Cen- 
trum Virium.  -.V  . .5aiv-9i'.  / 

Atque  hinc  ad  Funipendu}a  zilunan^  _via  patet ; Nemjfc,  cUjulcunque  Hgurc 
fit  furpeiifiugi  Iblidum,  (pdtt  ^nkum,  oliiidve,)  tance  fongitudi^ 

nis  (vibranoncra  qacM  fpedit)  reputandum  dTc,  quanta  ell  dillamia  i lulpen- 
lionis  pundo  ad  Centrum  Virium.  Adeoque,  verbi  gratia,  (dato  quod  Funi- 
pepduu  cjaldem  longitudinis,  aequalibus  temporibus  vibrent,  quod  prxlumi  fo- 
fet,)  fi  Comis  vcrticc  fufpcnfiis  (cujus  Centrum  Virium,  ut  cx  Calculo  liipcrius 
infinuato  colligitur,  k vertice  dillat,  f totius  Axis  leu  Altitudinis;)  cum  Globulo 
ex  tcnuiiliino  hio  (eoius  iuque  conlideratio  hic  non  habetur)  lufpcnlb,  cujus 
longitudo  id  ( ^ punw  fufpenfionis  ad/  Globuli  Centrum  finium  ) ad  longitu- 
dinem leu  altitudinem  Coni,  iit  4 ad  f ; aequalibus  temporibus  vibrabitur  uterque : 
utpote  quorum  Centrum  Virium  xqualiter  ^ puodb  lui^nfibms  dilbni.  ( Eli 
' autem  Cilobuli  Centrum  yiritmy  non  ipiam  Cenirum,  ini  aliud  ab  hoc; 
& Qiiidem  aliud  atque  aliud,  prout  propius  aut  remotius  dillat  Globus,  illc  ^ 
Fuu&>  rurpenfionis. ) Atque  iimiliter  in  aliis  judicandum  erit. 

MONITUM. 

MOnendum  denique ; Id  quod  nos  Qmtrum  Ktrium.  leu  Centrum  Tetxuf- 
fionijy  aut  etum  f^tbratiomsy  hic  appellamus ; id  iplum  ell  quod  Cior.  //m- 
geniuSy  opere  poft  edito  ( de  Ojatiatenh ) appellat  Centrum  Ojalla- 

tmts.  ^ippe  idem  ell  (utut  liib  divcrlis  Nomimnus)  quod  m^ue  in- 
quirimus. (Quod,  qui  ntriuf^  inquifitionem  rite oonfideravcrit,  facile  perfpb 
ciat ) Ille  quidem  liu  McChilo,  ego  mea.  Ledlor  ucramlibec  ut  jiotiorcm  eli- 
gat Eilque  c)us  OjcillalrOy  q«»  n<^  f^tbiatio  dicitur. 


lOI 


Def.  I.  Caneam,  plerun^ue  adhibent,  ex  peno  feu  duriorum  aU^uo  me- 
tallo-, forma  Prijmatie  (»«)»  admodum  alti)  ci^  oppofiue  Bafet  fint  Tri- 
aavUa  jf^uicmra  Acutangda ; ^^rum  utrtafeit  JOtittuhntm , t^Ua 
Altitudinem  Cunei,  (non,  PrifnuUUi)  ejuf^  Bajem,  Cunei Craffi- 
tiem  appello  i B^Ham^ue  jiueTrtamdorum  iUorum  jEjiucrarorum  Ver- 
ticet  conjungit.  Cunei  Aciem : guo^ue  eorum  Bafet  cot^uapt  Paralle- 
logrammum ; Cunei  Dorfum. 

II.  Mallemti,  Jen  Tuditem,  adhibent  plerumque  ex  Lsgpo  duriore,  forma 
Cjlindrica  ( ve!  ad  eam  proxime  accedente,)  adjunSo  ad  Latae  Manu- 
brio, cufm  ope  Pefciffor  IBum  ii^lieit. 

III.  Eodem  etiam  referenda  fur^  Malleus  Ferreus  quo  Clavot  adiffiausi 
Afcia,  vel  Securis,  quibue  Liffia  Dolamus,  aut  Diffecamus-,  prunandet 
Tudites, yea  Arietes,  quibue  Pila,  Palot,  Sudet,  (aUaque ^iSa,)  in 
Terram  adigfimu;  altaque  non  abJimiUa  Organa  inaamera. 


Datis  Mallei  Pondere  & Celeritate  Cuneum  percucieiftis,  Cuneique 
Forma:  Vis  Cunei,  fic  -percuffi,  Calculo  aoltimabitar. 

INtclIiganir  Ligni  Tenacitas  leu  Firmituda,  Cuneo  divellenda ; aut  quorumvis 
Obicum,  Cuneo  dirimendorum,  Refiflentia,  ut  0. 

Dico  primo ; fi  adhibeatur  in  Cunei  Dor- 
fo  D,  VIS  y qua:  fit  ad  0,  ut  CC  cunei 
) tjj  Craflities,  ad  ejuldem  Altitudinem  DA; 

^ia,7pg  I (puta,  utcada:)  Vis  illa  in  D,  Kquipol- 

^ i “““  ’ Adeoqtfe,  an(b  luperabit.  Cum 

j- Wf/  \ enim,  per  prop.  f.  Cap.  i.  Motus  in  ea  ra- 

tione  polleant  qitx  ex  rationibus  Virium 
H|  “V®  i ’*  Motriciura , & ProgreHiium  Regrefluumve 

.A  V iccundum  Uneam  ditollionis  fine  componi- 
^ 1 tur:  Sitque  amolitio  Obicis  (contra  ditcdlio- 

^-WV— nem  fuam ) ad  progrellum  Virium  ( fecuu- 

dum  direilionem  luam,)  ut  CC  ad  DA 
feu  ut  c ad  4,  ( quippe  dum  detruditur  Cuneus  pet  totam  fuam  Altitudmcm  D a! 
dirimitur  Obex  per  totam  ipfius  Craffitiem  C(^  &in  toto  proo^ii  proponit 
. naliter;) 
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Prop.ll.  De  Cmeo. 

naiiter ; ) Si  vires  f',  0,  Cnt  ipBs  «,  f,  ( prog^flibus  fuis, ) reciproce  proportio- 
nales  ■,  fquipoUebunt  mutus,  ( propter  ex  Reciprocis  compolitam  rationem  Squa- 
litatis, per  prop.  6.  Cap.  i. ) Hoceft,  fi  Ct  ut  a ad  c Gc  0 ad  ftu  f'=z^-~0. 

4 

Adeoque,  fi  f'  major  fit,  movebit : prop.  p,  1 1.  Cap.  i. 

Dico  fecundo;  fi  fit  Mallei  fmentis  Pondus,  F\  Celeritas,  io  percuflionis  in* 
fbiui  utcun(]uc  acquifita,  C\  ( puta,  five  id  fiat  ob  Gravis  motum  naturaliter  Ac- 
celeratum, Ijvc  etiam  ob  porro  additam  ^ Peitufibre  vim; ) adeoque  MaUei  Mo- 
mentum fcu  vires  TC\  fitque  TC—y—^-0:  Vis  Mallei  Cuneo  dircble  ap- 

plkau,  Obici  xquipoUebit ; adeoque  au^  movebit 

Et  quidem  (ob  eandem  caufam ) eoufque  amovere  ieu  amoliri  perfeverabi^ 
donec  uc  impenfa  Vis  particulis  Cuneo  propioribus  rumpendis  aut  fieitei^ 
dts  per  zquipoUenciam  abforbeatur. 

Idemque  Momentum  fecuodo  adhibitum,  tantundem  pnefiabit ; & tertio,  tao* 
tundem : atque  fie  porro  prout  opus  fuerit 

SC  H 0 LI  U M. 

SUnt  qui  Cuneum,  ad  geminum  Vedlem  referunt : quious  Vis  in  C,  C,  applice- 
tur: Fulcra  autem  alii  in  0,0,  ponunt;  Oncraque  in  A utrinque  protru- 
denda. Alii  potius  Fulcnim  commune  in  A ponunt,  & Onera  m 0,0;  (eo 
pocifiimum  quod,  in  Lignis  aliifve  diffindendis,  Cunei  Acies  non  femper  rem 
diffindendam  attingit  uipiam,  fed  medio  fiifpenfa  pendet ; adeoque  non  poteft 
ibidem  dici  onus  depellere. ) ^o  vero  ( ut  alia  taceam  incommoda  ) rem  fim- 
plicius  exponendam  duxi  cx  ipm  Motuum  EUementis : uti  fabtum  cfl. 


PROP.  II. 

Eadem  fimilicer  accommodari  potarunt,  fMUo  ferrtOy  Clavum  adi- 
genti i Tuditi  pnt^andi^  Fila,  Suoes,  Palofve  pi^cutos  in  Terram 
altius  d^entis  jlfcia^  Bipermiy  aut  Securi  y Ligna  alia  ve  dolanti, 
dividenti,  aut  dinecanti»  aiurve  Inftrumentis  non  ablimilibas. 

Quippe  Clavi.,  Fila,  Sudes,  Fabve,  praeacuti;  Cunei  fiint : qui  Malleo  vdl 
Tudite  adiguntur,  j^cia,  &fenm,  Securts,  & fimilia;  funt  Malleus  cum 
Cuneo  connexo.  Atque  de  aliis  iitiuiinodi  limile  fiet  judicium.  Eademque  (Ju» 
ad  prop.  przced.  habetur  Demonlfaratio ; pariter  ad  hanc  valebit 
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C A P.  XIII. 

De  EJatere,  R^litione  /eu  Refleipone. 


Definitiones. 


D E F.  1.  yim  Elafticam  appello^  eam  qua  Carpus  de  fyara  Jua  Vi  detnn 
fuMy  fiipfum  in  figaram  prifiinam  ^^tuere  Jata^t» 

II.  Elaterem  appeUo y^Corpus  {ata  etiam  Fortem  Corporis)  ea  Vt  pro- 
ditum. ' 


Vis  Iacox),  ab  /^tOy  j^figVy  Excutioy  ExpeUo^  defcendit:  ut  & f ejuC 
dem  originis)  iaat^p.  vim  eam  infinuantcs  qua  Corpus,  rebitendo,  alia  ab 
fc  Abigit. 

Latinis  ( quantum  fdo)  deed  Vox  propria  qua  hoc  Cgnifioetur : unde 
ell  ut  Voc^ula  Gneca  in  ufum  iim  recepta. 

Elaterem  Noftri  a Spring  vocant ; ^ Verbo  ie  Jprit^j  ea  fignificaiionc  qua 
Saitre  JExJilhe  ligniHcac,  ( ut  Germanicum  & Uanicum  Sprin^eny  Belgicum 
J^ingbeny)  quxeit  Vocis  illius  n^iBcatio  primaria.  Significat  etiam  (dciorre 
fi^uentius ) fenfu  Metaphorico,  Gerrnture  \ eo  quod  Germina  de  furciiio  quaG 
ExfiBmt’.  A tquehim;  tempus Vernum'/ir.^ir:n|^ dicitur;  quo /cilicet  pocillimum 
onmia  Germinant.  Sed  dc  Aquse  Fons  leu  Scaturigo  (Aqua  Saliens  di£b  ) « 
icitur ; ob  fallentem  Aquam.  Item,  to  Jpring  a dicimus,  quando 

Cuniculum,  pulvere  pyrio  inifarudlum,  admoto  igoe  accendimus,  & Exfikre 
cimus. 

Hinc  Corpus  Elaflicum,  ajprh^  hsdjt  diciimit;  hoc  e£t,  Corpus  Elateie  in- 
flru^uro:  Vim  Elallicam,  ^rmynefs. 

Cnde  Iit  in  Corporibus  hzc  vb  Eiaftica;  non  hk  inquiro:  Sed  neque  ipHus 
Naturam  fulcipio  me  ita  explicaturum,  ut  vel  Lediori,  vel  mihi  ipU,  per  omnia 
iausHKam.  Neque  enim  id  neceile  cfl  ad  rem  praefentem.  Snilicit,  ut  undecun*. 
que  hieri^  Vun  iftiufinodi  in  rerum  natura  elfe  certum  bt : Cum  & prella  refiir- 

fere;  Corporaque  fuo  nifu  refUtua,  ab  ic  alia  abigere,  nemo  non  videat.  Atque 
e hac  Vi,  undecunque  fuerit,  jam  agimus. 


PROEOSITIONES. 


p R O p.  I. 

S Grave  motam,  in  firmum  Obicem,  direde  impingat;  fitqae  vel  al- 
terum vel  utrumqae  Corpus  ElafUcum:  Eadem  celeritate  refiliet, 
leu  repercutietur,  qua  advenerat ; & per  eandem  redam. 

Fig  iSJ-  "pSto  enim  A Grave  ( cujus  pondus  tnT , ccleriias  rC , adeoque  momentum 
XararPC,)  quod,  per  A A le&m,  in  firmum  Obicem  B direjie  impingat.  Sit- 

que 


nif.r.^fvj  ■ GuOgk 


Prop.  I.  feu  Rffiexme,  to 

que  non  ita  perfc6lc  Durum ; ut  nulla  ratione  cedat,  vel  Corpus  latum,  vel 
Obex.  Sed  neque  ita  Molle,  ut  figuram  priffinam  i^ti  deperdat  ( quod  in  Cera, 
Pliunbo,  Luto.  aJiifqueeiulmodi  Corporibus  vd  fragilibus  vd  dudilibus  Hen  (b- 
let, ) ied  vim nabeae  Elalficam  (alterum  vd  utrumque  Corporum  ) qua  ferdii- 
tuere  valeat  in  figunm  pnltinam,  quamprimum  Vis  Comprimens  ccllaveriL 
A^ue  intelligatitr  Obicis  pars  perculla,  Vi  Corporis  impellentis  introrfum  preiTa ; 
qu2e  itaque  inlita  Vi  Elalfica  le  reituuere  conabitur. 

Dico  primo ; Prellionem  hanc  eoufquc  continue  fieri,  donec  Vis  Elaflica,  com* 
predioni  advena,  Vi  Comprimenti  xquipolleat  quamdiu  Vis  Compri- 

mens, fbrtior  dl  quam  Elateris  Rdiffcmia,  edaomum  Elaterera  Hedere  fcu  com> 
primercpcrfcvcrabii.  per.  prop.  ii.  Cap.  i. 

EU  autem  ea  Vis  comprimens^  dupla  momenti  Gravis  impingentis.  Nam  vis 
abimpingeum  Gravi  illata,  efliplius  momento  zqualis  ( utpqte  cujus  motus  totus 
iiltitur,)  puta  mr^C.  S»l&^  propter  aequalem  Obicis  leliltratuun,  (qu«un< 
tundem  ad comprelTionem  confert acii xqualis vis  contraria  occurreret,)  tancun- 
dem  inde  advenit,  puta  alterum  (fed  cujus  hic  minor  habenda  ratio, 

utpote  quod  aliua»  compeniatu : ) Adeoque  vis  tota  con^rdiiva,  xmrTC. 

Dico  porro  \ Vim  Im^llentan  feu  Comprimentem,  ubi  ad  iEquipollcotiam 
res  redigitur,  ceflare:  ( utpote  qustota  fleoendo  fiiatere  impenla  elt. ) Vis  enim 
extrinfecus  imprdla,'  oualcm  fupponimus  Impellentem,  ( fecus  quam  Vis  inlita, 
qualis  eft  Gravius,  & vis  Elaftka  coroprefla, ) ubifemd  ad  qtuetem  redigitur, 
peric^  nequp  valet  feiptamidlituere:  ut  neque  fc  accelerare,  uu  reurdauir.  Utut 
enim  CorptuuiiDotu,  nifi  impeditior,  eo  ipfb  perfeverat:  non  acceleratur  ta- 
meo,  tut  cx  quiete  in  motum  reducitur,  a^ueeauft  poiitiva.  per  prop.  ix. 
Caa  I.  * 

bico  toque  tertio ; oeflame  ( ut  didum  eft  ) mota  Impellente,  feu  Compri- 
mente, Vim  Rbfticam,  jam  liberam,  & ( ut  modo  denxmflratum  eft  ) Vi  pridem 
comprunenti  cm^em,  aeqoaltier  utrinque  fe  cxplicure  nitentem , vim  dimidiam 
feu  alterum  mrrrC  in  Obicem  impcnocre  ( utnt  irrito  conatu,)  alterum  vero 
m advedumGrave.  Qium  itaque  eadem  Vi,  adeoque  & eidem  Celeri- 
tate, Corpus  A repellit,  quaadvcduni  fuera^  (Nempe,  Vi  .mrTC)  adeoque, 
propter  pondusM?,  Celeritate  r C ) Namvis^uali^  eidem Pomieri applicans 
eadem  Celeritate  movet ; per 

Dico  denique;  per  eandem  ledam  f^tcuifimi  ir i.  Cum  gnim  ^ corpore  di- 
rede  impingente  introrfum  dedatur  Elater,  idemque  Vi  Elaflica  in  figuram  pri- 
flioam  le reibeuat,  per  def  i.  hujus,  (adeoque  ndem  via  cedeatqua  prementur, ) 
eandem  Diredionem  Corpori  repcrcufib  impertit  quam  inde  acceperat,  niflquoa 
Hc  ad  pones  ooncnrias.  Quod  itaque  per  eandem  redam  redibit. 

(^lodquejam  demonflratum  ef^  polita  in  Obice  Vi  Elaftica:  perinde  obtinet 
fi  Vis  illa  fit  in  Corpore  iropiiMKme;  vel  etiaof  in  utroque.  Quippe  illud  utcun- 
que obtinet;  Non  prius  fiui  Vim  Impellentem,  quam  zquipolleat  Elateris  (five 
§ingulart5,  iive  Gemini, ) adverfa  Reliifcntia ; fea  neque  ultra  perleverare.  Unde 
rdijqin  fcquuniur.  Tt^  - n.  - -«r  ■ < 

Jtkm 

Si  Elater  fittUns  dl:t;  ftfteretur  motus  A , ad  quietem  ndadns : per  prop.  t- 
Cap.  IT.  Totus  ffiiturqui  deinoepseRmocu^  eflab  Elateris  Vi  refbtutiva.  Ea 
wo  fta^  aquJiseft  Idus  Vi,  (Cap.  ii.  prop.j.  &fcqq.  traditse. ) Vis  enim 
Elateri  uUta,  iftui  ( quen  tontm  fdibnct ) xqualts  dl : qua:  iaque  EJaterem 
eoufque  comprimit  donec  hujus  refifbnna  illi  aqu;poIleac.  Et  quid^  fi  reline- 
ret ut  sudum  Impeditoennim  ; quidceiec adhuc  ^vedum Grave:  Cum  veroElattr 
tefifht,  non  ut  nudum  Impedimentum,  led  ut  Vis  contraria,  dtouidem  umondem 
renitendo  agens  quantumcompreCus  pateretur;  fitqiie  hoc  guoo  patiti^ |dui  fen 
Vi  il^oe  «qutpoilens : etiam  eidem  setpiipoUet  Vis  Cediuitiva.  ( CBM  ^ 
^ro^tioniboa  fequenttbusson  minm  locum  habet,  adeoqiiedt  ibidem^pro  de* 
ttlbnlhato habeatur. ) Eftautem.  heecafu,  ( ^m> Gravis ft,  pondere  m^fds 
O^QterC,)  Iidustnagnitado(  per  prop.  d.Cap.  ii.J  rmrTC:  tana  igirur 
«rtt  Vis  Elattfis  reftitutivat  Qpftioqnb  omn  ticriiiqiM  fe  ei^Kaie  adot^ 

que  Vidimidu  feui»r?CxnObioefflai:ttt)itirrhoiMaMu;  wtn  tthaidum  A^  vi 
Nonnnn  a * item 


loio  De  EJatere,^  Refititime  Cap.XIIl. 

item  dimidia  repellendo:  Erit,  propter  pondus  mTy  Cdericas  ( retror* 

fuffi)  rC.  Quod  aai  propoOtum.  • 

Adhuc  aliter. 

Cum  nullus  forte  iit  tam  firmus  Obex  qum  aliquatenus  pcrcuilionl  cedat;  utut 
tam  exigua  poiliccilc  ea  cdTio  ut  omnem  laifum  fugtat,  adeoque  merito  negliga- 
tur  & pro  nulla  habeatur,  & Obex  pro  immobili ; ( ut,  verbi  gratia,  G mulca  vel 
pulex  in  telluris  molem  in  aere  pendulam  tnfultum  faceret : ) Si  res  ita  concipia- 
tur; demonllrabitur idem  (mutato  propolitionum ordine  ) ex  prop.  8. hujus : Ubi 
fuf^nicur  Amotum,  inBquielcens,*kd  non  impeditum,  impingere.  C^iippc  G 
illic  Gi  A,  ponderis  m7  (exigui)  cumccIcriutcrC;  B vero  ponderis 

menlc  magni ) quicfccns : Erit  impingentis  A cclcnus  poft  coDia£tom  ^-p-rC 

prorfum , ( per  prop.  8.  hujus ; ) hoc  eft , ( propter  praEvalentiam  figni  — , 

ponitur  enim  «?  multo  majus  quam  mP,)  r^(Cretrorfum;quod(prop- 

w 

ter  cx^uam  & plane  contemnendam  ponderis  mV  magnitudinem  rerpedtu  im- 
dkqG  ponderis  h7*)  tancundem erit,  hoc caGi,  atque  — rC=  rC  cctrorfum  ; 

Reliquiautem  gravis  B ( per  eandem  prop.  8. ) celeritas  poftcontaftumj^^-  rC; 

qme  ( propter  exiguam  & plane  contemnendam  rationem  m leu  2m,  ad  « nedum 
tnllar  nullius  erit;  ut  non  immerito  dici  poGic  B immotum  qui- 

clccre. 

Stn  ea fuppolitio  non  admittatur,  fed  Obex  B cenl»tur  plane  immobilis;  cea- 
lenda  erit  ejus  Grmitasxquipollere  ponderi  quieGienti  non  impedito  in& 
nuo,  ( pondus  enim  finitum  non  impeditum  i nonnihil  faltem  movdiinir  , per 
eandem  prop.  8. ) Adeoque  impingentis  A,  Celeritas  poli  conta^fiun  ( ibidcm  ex- 
hibita ) r Cretrorfum,  erit  ^ ■—  rC;  quod  tantundem  cfi  ( propter  fi- 

ffl  + tt  ' 00 

niti  m ad  intmitum  eo , rationem  infinite  exiguam  five  nullam,  ) ac  s r r = r C Et 
quiclcentis  pridem  B>  Celeritas  poli  conuihun  f C'»  erit  rC;quod 

untundem  eft  ( propter  m finitura,  6c « infinitum  ) atque  r Cj  fcu  ^ r C,  cele- 
ritas nulla  quare  & B etiamnum  quieiccL  Prout  alias  ante  dcmonlb-atum  fuerat* 
SC  HO  L I U M. 

NO  N ignoro ; pleroique  Mechanicorum  Vim  nefeio  quam  in  Motu  incepto 
ponere,  qua  ( Ii  procedere  non  poGit  ) mutata  direaione  ( etiam  abfque 
nova  caufa  ) rcfiliai.  Cum  vero  hoc  Gratis  ditium  videatur,  ( ut  novus  motus 
ablquc  nova  caula  incimat, ) & Pollulatum ; atque  multis  porro  incommodis  ur- 
gen  polTit : Id  me  potilTimum  movet,  quod,  utut  nudum  Impedimentum  Motui 
loikiido  fufiiciat,  ( adeoque  inceptum  motum,  impedire  valeat  ne  procedat ; ) quo 
tamen  contrarius  ponatur,  ViPoiitiva  videtur  Opus:  ( per  prop.  ii,X2.  CUp.  x.  ) 
Cumque  ea  in  Vi  Elallica  przGo  iit,  cur  ilJam  relpuamus  non  video.  ( PrxKrcim 
• tum  in  Molli  Cor|X>re,  vlI  ttiaru  Fluido,  »n  Solidum  impacto,  motum  Silii  videa. 
nuis,  Itd  non  Refiecti.  ) "'‘r.  - . --  " 

« Si  tamen  illiulinodi  Corpus  Ut,  ut  nce  lU  MolJt  Iit  qmn  aUqtad  bal 
Virtutis;  nec  ua  mtenm  Elaihcum  plane  qiun.^lra^  Eiaterum  i 
( oecumcu  omnibus  ) bginatn  qiuidaiucnus  immuuh  piiatur  : Rcid 
liet,  Ict^iBpcrh^.  (Supponit  umn  i^moniirano,.  tam  Vabdain ^ 
ibrimi,  Qt  V<  Impdicnci  tuitiiiendx  par  fit,  abfqucaliqiufuiraptiun 
idem  quadamenus  accidit  ob  Medii  rciificnyuaro  qux  Motum  tura  D 
ReHexiun,  fenfim  imnunuit.  Iicm,  naturalem  gravium  peicenlun 
reliquis  motibus  flnlim  inlinuabk.  .>  Sed^^as  J 

cxinnhxas  alias,  v ' vy 
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Noundum  etiam utut  Vim  Impellentem,  quali  totam  excrinlccus  ImprcHam 
fupponamus ; adeoque  a-llare  toram  ubt  ad  i&]ujpollentiam  res  redigitur : Fieri 
tamen  polle,  utcapartim  naturalis  Iit,  ^ Gravitate  orta  ; uti  cum  deorfum  proji- 
citur corpus  impoaum,  aut  etiam  dcorlum  cadens  motu  naturaliter  accelerato 
cum  acquirit  Impetum  quo  in  Obicem  impingit.  Quod  ubi  contingit,  modera- 
tione opus  erit.  Separanda  utique  ell  Vis  cxirinfixus  imprcHa,  ab  ea  quae  Gra- 
vitatis ell  fimpliciicr  eonOderaiic:  Eaque  tota  perit ; dum  hxe  permanet,  & Vim 
Elalbcam  eatenus  obtundit,  quo  RcHlitio  imperledtior  evadat  & minori  cum  cele- 
ritate ; Qpm  & canta  eile  pocefl  m Elaiticam  Vimitailipercr,  ut  quamvis  ali- 
quantulum refurgae  ( ob  fnolaam  Vim  excrinlccus  impreliam,  qua  etiam  primitus 
comprimebatur,)  non  valeat  tamen  impa^um  corpus  ab  fe  abigere. 

Sed  & qui  accelerando  acquiritur  Celeritatis  gradus,  feparandus  erit  ^nativa 
gravitate:  Quippe  Grave  acceleratum,  ubi  Objc^lo  Obice  ne  procedat  impeditur, 
nativam  quidem  Gnvitatem  retinet,  led  acquilicara Celeritatem  d^rdit;  atque 
deinceps  tanquam  ii  Quiete  irlcipicns  procedit,  nulla  ratione  habita  Celeritads  pri- 
dem acquiiitx  led  jam  deperdit*. 

Sin  (cootrahanc  de  ViKlaRica  hypothcfin  ) objiciatur;  Omnia  omnino  Cor- 
pora Dura,  hujufmodi  Refiliiipncm  Icu  Reflexionem  admittere ; & quidem  ea 
fortius  quz  Duriora  lime  & Hrmiora  : Fieri  quidem  id  omnino  potefl^  nec  ince- 
lim  adverfai  l huic  de  Vi  Eiaflica  do^lrinx  ; Nempe,  fi  & illa  omnia  Dura  Cor- 
pora, (inc  etiam  Elaiiica.  Quod  quidni  dicendum  lit,  non  vitieo.  Et  quamquam 
quo  Duriora  limt,  eo  mimis  preflui  cedant : cedunt  tamen ; dc,  quo  minus  cenunt, 
eo  fonius  reliflunt,  adeoque  a repercutiunt.  Et  quamquam  Cap.  ii.  ( ubi  de  Per- 
cudionc  agitur ) Duriucm  przclufa  Elaliicicace  confideremus ; ( ut  quid  inde  le- 
qucrctur  dcmonllrerous  A nulla  eflm  VisElaltica : )Non  tamen  id  volumus  ut  Vim 
Elaibcam  de  Duris  timpliciicr  nuemus  ; cum  nulla  Ibrlan  (im  Corpora  ita  {im- 
pliciter Dura  ut  illam  non  habeant : ( Utut,  ita  Mollia,  fbrlkn  ellc  polline.  ) Et 
quidem  ego  ( ut  dicam  quod  res  cll ) omnino  cxilbmo  ; Vel  nulla  elie  Dura  Cor- 
pora, qu*  non  fint  Elalcica ; vel  loltem  ( liqua  lim)  ea,  invicem  commilia  nul- 
lam Reflexionem j»ti ; led  obfervarc  leges  Capitis  XI.  Etquidanm  Marmore, 
Vitro,  Ligno,  Fi«ilibus,  Metallis  durioribus,  aliifquc  duris  innumeris,  Vim  Ela- 
flicam  incHe;  non  tantum  ex  Ibno  edito  ( Bombo  \^cl  Tinnitu,  prout  repercufljo 
tardiordi vel expaduior,)  auribus  percipimus;  ledOeulo,  &Ta^u,  oblcrvare 
licet,  ob  tremorem  utiqtie  ncnabilem. 


» P R O P.  II. 

Si  Grave  motum,  in  firmum  Obicem  Oblic^ue  impingat ; fitxiue"vel 
Alterum  vel  utrumque  Elafticum:  Rcfilitio,  eadem  Celeritate  (& 
in  eodem  Plano ) ita  fiet,  ut  Angulus  Refleadonis  fit  angulo  Inci- 
dentix  xquaiis. 

INtelligatur,  in  ABC  planum  firmum, 
per  O B rci^bun  obliquam  , impingens 
Grave;  Angulum  Incidentia:  laciens  OBA. 

Componetur  hic  motus  Obliquus  pcc'-OB, 
ex  duobus  motibus  ( per  prop  6.  Cap  lo.) 
altero  Paralldo,  ut  O P Icu  AB;  altero 
Perpendiculari,  ut  PB.  Quorum  quidem 
ille  ^ utpotc  paralldus ) in  ABC  planum 
neudquam  oflcnlat,  ne<]uc  ab  eo  impeditur : 
adeoque  eadem  Ccleriuie  qua  prius  proce- 
det; puta,  quo  tempore  Icrebatur  ab  O A ad  PB,  eodem  vel  xquali  feretur  ( *• 
quali  longitudine)  i PB  ad  QC.  Altero  vero  (utpotc  perpcndicuUri ) jper 
PB  m ABC  planum  difcile  impingit;  adeoque,  propter  Vim  Elaflicam  (hvc 
altcrub  iive  uiriufque  Corporis  ) in  B pun6lo  Incidenti*,  eadem  Vi,  adeoque  & 
eadem  celeritate,  dircdle  repercuutur  per  B P.  per  prop.  pneced.  dl,  eodem 
feu  squali  tempore  feretur  ab  AC  adOQ  quo  ab  O^ad  AC  ferebatur;  hoc 
Nnnnnn^  dl, 


/ 
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ell,  eodem  quo  IV  B ad  Q C.  Adeoque  per  redam  B per  prop.  <S.  Cap.  lo.  £c 
propierea,  propter  O P ipti  P squ^m,  & P B leu  B P communem,  (oranelqae 
xquali  tempore  tranla^,)  erit  6PO  triangulum  triangulo  BPQ^  & 

zmialc,  (Equidem,  propter  OPQ^  imam  r^ani,  m eodem  plano  ucnque:) 
Aaeoque  tum  PBQ  angulus  xquaits  angulo  PBO,  tum  (reliquus  ad  rodum) 
QBC  angulus  Rdlexionts,  (rcljquo  item  ad  rodum ) O B A angulo  Incidcatii^ 
xqoalis.  Quz  erant  dcmonltranda. 

SC  MO  L IUM. 


2:' 


QIquis  autem  ex  Tironibus  ( aut  alius  quifpiam  Tirone  nujor ) quiritet,  Cur 
O limpliollimum  motum  reSum  O B,  ex  duobus  compofitum  amrmcm  Oratis  ? 
Aut  etiam,  fi  compofitum  cfle  velim  ; cum  tamen  mille  modis  alii%  xquo  jure, 
dici  poflit  compom;  cur  ego,  reliquis  polthabiiis,  hoc  prz  caneris  modo  compo- 
fitum, aHirmcm  Gratis ; ( nec  Probm,  tum  Compofitum  cl^  tum  hoc  non  alia 
modo  compofitum  > ) Relpondeo,  Nullum  ita  fimpliocm  cfle  motum  p<^,  quia 
in  plures  componentes  rciolvi  poflit.  Dum  autem  hunc  prx  czteris  modum  d- 
ligo;  utor  ego  meo  jure,  ^i  (cum  quamlibet  polfiroj  cam  adhibeo  compoUtio- 
nem  quae  praoenti  negooo  fit  accommoda.  Neque  probandum  erit,  Compofiuo- 
nem  hanc,  umeam  eile  poflibdem;  fed,  ex  multis  unam.  Liberum  utique  eft, 
pro  fiio  cujulque  c«nllru£loris  arbitrio,  cx  Veris  innumeris  ea  leligere  quii  ad 
rem  praclemem  conducant 

Aique  hoc  permde  obtinet  ( ut  aliis  conipofitionibus  rem  illullrem ) in  aliis  at- 
lUc  m prxienii  cafu.  Notum  utique  cfl,  numernm  ii,  componi  cx  gx4,  (cd 
c cx  2 X 6,  item  ex  1 X 12,  ( aliifqiic  modis  innumeris  per  numeros  liaftoe. ) Si 
iiaque  cxponaiur  numerus  si,  dato  Uiriforc  2 divitkndus,  & quxratur  Quo- 
tiens: Alleram  ego  protinus,  numerum  iaex2x5  compofitum;  aaeoque  iumpto 
Divifore  2,  Quoiiens  erit  d.  Sui  oggcral  aliquis,  Numerum  hunc  Duodcnariuat 
de  quo  fit  Icrmo,  nuUa  hujurmudi  corapolitione  confiiudum  fiiille ; led  nuda 
Unitauim  eolleilione ; ( puta,  fi  totidem  homines  viritim  coUcili  fiieriat :)  Cut 
itaque  velim  ego,  numerum  ( additione  mera'  conllruiium  ) nwldplicando  com- 
poliiuin  alfirmare  Ciaiis?  Et  quidem,  fi  velim  clk  muluplicando  compofituo^ 
cur  iic  compolitum  (ex  2 x d ) aflirmem  Oratis,  cum  poflit  eodem  jure  cx  g x^ 
vel  1x12,  &c.  componi  dici?  nec  probem,  eo  potius  modo  fiiiOe  compoliuuar 
Num  audiendus,  inquam,  eft  hic  Objeilor?  Annon  reponendum  Ibum  videas. 
Non  eo  minus  numerum  I2  cx  failoribus  2 x d compofitum  cfle,  vel  in  cos  refi>- 
lubilero,  quod  fuerit  ( hac  vice ) additione  conftrute  ? Quippe  eum  conftitutna 
elt  numerus,  utcunque  conllituatur,  non  ideo  deperdit  proprias  afSidiiones.  <juod 
autem  non  dixerim  ex  g xq,  vel  i x 12,  Compofitum,  ( unit  luee  veralint,  atque 
ilias.  nbi  opus  fbtrn,  dicenda,)  ftdex  2xd;  ratio ih  prompta  eft:  Nempe, noa 
quod  reliqiuc  eofnpolitioabs  non  fint  verae,  ftd  quod  ad  pralens  negottom  fint 
imitilts.  Quippe  non  quserebatur  auatms  qm  con  t,  vel  g,  vel  4 «ompofi^ 
led'qui  eum  2 compofitus  conftitOat  12. 

Similiter  ; curo  pullit  Ratio  ^ ad  //,  mille  modis  componi ; puta  ex  yd  ad  C 
&'Cad  il;  vel  ex  yd  ad  iD  & Z)  ad  AI;  vd  exydad  £&  £ad  £;  &c.  S<  a- 
men  datis  rationihus  4 vi.  B ( puta  ladx)  &ydadC(  pota  1 ad  g ) quotan», 
quae  (it  rallo  Cad  B-.  Dicendum  ent,  non  qusdeSU  ranoOcm  yd  ad  £ comp^ 
um  efleex  ydad  Z?&  Z)  ad  £;  aut  cx  ydad  £ & £ ad  £;  (quippe  fac  compox 
liiiones,  utut  verae  fiot,  ad  rem  pradeSitcm  non  faemnt  \)  ftd,  ex  4 »d  C tc.  C 
ad  B:  Adeoque,  fi  ex  ratione  4 ad  £eximatur  (altera  oomponentioa)  ydadCI 
habebitur  (reliqua  ) C ad  £;  ( puta  g ad  1. ) 

yd_yd  c A o yd  £ , ydVsd  /r  t /g 

B c'"  B-v""  B~E*  B^-  c)j\B- 

Siquh  autem  qmerat ; cur  velim  ego  larionem  finpiicifliinaffl,  i ad  n,  ooapo- 
fitani  cfle  gratis  afltnnare  ? E*  quis)^  Cur  fic  com^ficam,  cum  alis  mille  mo- 
dis non  mmus  componi  poflit?  Onama  imprudciaer  atque  imperii»,  hoc  queri- 
tar : Cum  nulla  fit  tam  fimpleac  r»io  quse  non  peffit  in  plores  refolvi : Neque, 
car,  rehqus  pofthabitii,  hanc  iel^icrim  compofitionem  { aliam  teddenbra  e(te 
cauliun,  quam  quod  hec  iCt  pncfcHi  negotio  rcliqnis  aoconHoadaiior. 

. Pari- 
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Pariter;  fi  expofiti  Gravis,  datum  fit  Momentum  tmTCj  & datum  Pondus 
2 m Ty  (juxratur  autem  Celeritas : Re/^ndendum,  non  quidem  m rVC=^ iriJ**rCy 
vel  =r?it»3C  (qua:  quidtm  vera  Ium,  & alias  dicenda,  nihil  ad  rera  pr^- 
fcntcm,)  fcd  mr*PC^7.mT%\rC\  ( adeoque  Celeritatem  qiixfium  eflc  i i C: ) 

Non  utioue querebatur,  qua Ccleriate pondus  feu  rP,  fld  qua  imT  fe- 
rendum Iit  ut  moraentura  liabeatur  mrTC 

Atque  fimilitcr  omnino  in  cafu  pnefend.  Quippe  cum  conflet  motum  O B, 
eundem  efle  cura  eoqui  com^uiturex  OP  & PB,  (neque  enim  hoc  nt^abitur; ) 
quidni  dicam  motumOBexO  P & PB  componi,  aut  ( quod  tantundem  cft  ) in 
bos  lefolubilein  ellc  ? (eodem  jure  quo,  fi  confiet  numerum  1 2 eundem  cfle  cum  eo 
qui  componitur  ex  3 X4,  dixerim  xzcx  3 X4  componi?)  Et  quamquam  raiilus  adhuc 
aliis  modis  componi  polIic  dum  hunc  prx  cztcris  feligo  ui  negotio  prafenu 
accommodum;  utor  (^0  meo  Jure  : Eodem  ufurus,  fi,  cxpofiio  plano  aliu,  aliam 
felcgerocompoCtioncm.  Quippe  fi  pro  A BCcxponcretur  planum  aB>  ; eundem 
O B motum,  compofitura  dicerem  ( non,  cx  O P & P B,  fcd ) ex  O » & «•  B.  A- 
dcoque,  propter  *qualcs  O T,  cadem  parallela reila;  dcBriphirB  vel 

xqualero  vel  eaiufem ; Reffcxionem  futuram  dic  in  B x ; Angulumque  Re- 
Heziofiis  X B angulo  Incidcntix  OBa  squalem.  Has  autem  ( refpe^ve)  com- 
pofitioDCS  adhibeo,  non  auafi  alix  non  cQent  vers ; fed  quod,  ex  vens  multis,  ea 
fligenda  fit  ( ucrobique } qus  ad  tem  propofium  conduc  Id  autem  hic  loci 
efi  ; ut  totum  illud  motus  Obliqui  OB  cui  adverfatur  planum  ABC,  veIaB>, 
ab  eo  feparem  cui  non  adverfatur : quod  non  aliter  obtinetur , quam  rcfoivcndo 
motum  obliquum  in  Parallelum  & Perpendicularem. 

Eflque  res  hjcc  tam  Clar^  ut  nulla  illuflratione  putaverim  indiguiflc  , fi  non 
hoc  ipfum  ferio  objeilum  viderim  i Viro  cum  tironibus  non  numerando:  Nempe 
ab  //onorafo  FMy  Dialog.  Phyfic.  a.  p.  ipj  ; & Tra<^.  de  Motu,  lib.  6.  & alibi. 


P R O P.  III. 

Si  dao  Gravia  invicem  iEqualta,  aequali  Cekriiate  iibi  mutuo  direde 
occurrant ; fintque  ( alterum  vel  utrumque  ) Corpora  Elaftka : 

Aut  etiam,  fi  Gravia  illa  fint  Inzqualia , Celeritates  habeant  reci- 
proce proportionales,  ( quo  faltem  Momenta  fint  2Bq;ualia : ) 

Refiliet  utrumque  eadem  Celeritate  qua  acceflerat,  & per  eandem 

retiam. 

*|  NteUkantur,  fic  occurrentia.  A, B, gravia : quorum  utriufque  Pondus  fit  mP, 
J.  Celerius  rC:  Vel,  illius  quidem  Pondus  Celeritas  rC\  hu|usvcro  Pon- 
dusrP,  Celerius mC:  Ade^ue  (uirovis  cafii)  Momentum  utriufvis  mrFCf 
&fimui  uumfipieaivir/^C  Qporum  cum  utriufque  Vira  fullmeat  Elater  (five 
fingularis  five  geminus,  ) nec  prius  fletui  ceflet  quam  hujus  rcfiilcntia  eorum  utri* 
que  zquipoUeai,  (per  demonflrata  ad  prop.  i.  hujus;)  tum  vero  Vis  impellens 
( ad  quietem  reda^  adeoque ddlru^, ) urgerecdlet;  Elater  Vjlua(  impellenti- 
bus i^uali)  aequaliter  ucrinque  fe  expediee  iaeagens,  utrinque  eadem  Vi  (lotius 
dimidia)  nsrT^Crqie^c gravia ; hocefi,  eadonqua  advehebantur;  adeoque  & 
eadem  refpe^ve  Cehniute;  perpiop.;a7.  Capx.  Hoc  efl,  fi  utrinque  fit  pon- 
dus mFy  celeritate  utrinque  rC,  ( fed  ad  contrarias  partes  : ) Sm  fecus ; pondus 
MT^Celeriute  rC,  dcpondiisr?  celeritate  (propter  mrF  C=mFxt  C 
) Hocef^  eadem  Celerinte  utrumque  qua  advenerat  £t  quidem 
per  eaudoD  regiam  ( contrariis  motibus ) propter  Elacerem  cadem  Dire^lione  re- 
deuntem qua  premebatur;  utpotead  figuram  pnflinam  fe  relticuere  iaugencem. 
Quod  dc  in  lequenabus  propdmonibus  pariter  mteliigenduro  crit ; adeoque  & 
ibidam  pro  ileraonflrato  nabatur* 

Idem  alita. 

Si  Elater  nullus  efi^;  fifleretur  motus  uterque,  ad  quietem  redaiflus ; per  prop* 
4.  Cap.  II.  Adeoque  totus  qui  deinceps  efl  motus,  cfl  ab  EUateris  Vi  reflitutiva  : 

Qiix 
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Qux  tanta  fcmpercft  quanta  cft  Vis  I6lus;  ( ut  ad  prop.  i.  hujus,  oflenfum  eft:) 
Hocdt,  incafu  pncfenti,  ( per  prop.  7.  Cap.  ii.  ) ‘imrTC  Qu®  utrinque  ae- 
qualiter le  expedire  iatagens,  aginurobique  ut  mr!PC:  Adeoque  repellit  Pondus 
m T celeritate  r C,  & pondus  r T cclcruatc  thC  : mx.  prius. 


PROP.  IV. 

Si  duo  Gravia  Elaftica  ( non  abinvicetneomprefla)  vel  quideant  utra- 
que » vel  utraque  per  eandem  re^m  ad  ealdem  parces  asquali  cele- 
ritate ferantur ; vel  denique  Antecedens  Celeritate  majore  j ( five 
invicem  contigua  fint , five  disjundta : ) Nullus  Impulfus  fiet , aut 
Elateris  conipreflio  \ adeoque  nulla  propterea  motuum  immu- 
tatio. 

Q^c  fi)  Gravibus  alias  motis,  communis  addatur  ( vel  auferatur ) 
Celerius  j nulla  fit  inde  impulfiis mutatio , (aut  qus  hinc  linun- 
tur) led  perinde  eft  ( Impulfum  quod  fpcdl:at,  aut  Elateris  comprcl^ 
fionem,)  five  adfic  five  abfit  communis  illa  celeritas. 

PRopoOtio  patet  Quippe  , fi  utraque  quielcant,  lutlla  Vis  utrivis  infertur  , 
nullus  obltruicur  nx>tus,  neutrum  impellit  reliquum,  nullaque  Ht  qux  ab  im- 
pulhi  eilce  Elateris  comprefiio,  aut  quae  ab  utrovis  procederet  motuum  immutatio, 
(puta,  qu3C  vcl Celeritatem  lpc6lct,  vcl Diredionem , ) utut  contigua  fuerint  ea 
Gravia  ; nedum  (i  disjunda. 

Similiter , (i  ferantur  utraque  ad  ealdem  partes  eadem  Celeritate.  Quippe, 
fidisjunda  lint  manebunt  adhuc  disjunda,  (&  quidem  eodem  intervallo, ) propter 
eandem  utriulque  Celeritatem ; adeoque  ne  quidem  le  contingent  mutua  nedum 
impellent.  Sin  contigua  linc ; dum  tamen  Antecedens  eadem  Cderiutc  fugit  qua 
loquitur  Infequens;  utcunque  nulla  Vis  infertur,  nulla  motos  obflrudio;  adeoque 
mulus  impuhus,  nulla  comprefiio,  nullaque  inde  motus  immutatio. 

Sm  Antecedentis  Celeritas  fit  major:  tantum  abefi  ut  k f^iiuslnlequente  pre- 
matur, ut  hoc  ^ tergo  relinquatur,  lado  intervallo  fi  fuerint  contigua,  & audo 
ubi  disjunda  fuerint. 

Addo  tamen,  molone  fmt  ab  imiccmcompreJk\  Qpippe,  fi  hoc  contigerit,  Vts 
Ebllica,  quamprimum  poterit,  fe  exferet,  motul^e  immutationem  efficiet. 

Atque  eadem  radone  conflabit  Corollarium,  ^ippe,  qua  Celeritate  fugit  An- 
tecedens, adeoque  fe  fubducens  declinat  idum  ; eatenus  l^eminon  oblbt^  ejufve 
morum  obfiniit,  unde  fequeretiir impiilfus  vel  comprefiio,  (non  magis  utique 
quam  ubi  fequenu  contiguo  fe  fubducit  antecedens ; ) fed  tou  yis  impulfiva  leu 
comprefiiva,  zfiiroanda  cfe,  ab  excellu  Celeritatis  fequends  fuprl  Celeritatem  an- 
tecedentis ad  ealdem  partes  moti ; qui  idem  utcunque  erit  quicunque  vel  addatur 
vel  auferatur  motus  utrique  communis. 

Alter. 

Vel  fic ; Ob  motum  communem,  nullus  fit  Idus,  vel  idus  imminatio ; per 
prop.  7.  Cap.  11.  Ergo,  nulla  Elateris  comprefiio  (autqiueh^  fequnncur)  ut 
qux  Idui  se^ipollec ; per  demonltrau  ad  prop.  1.  hujus. 


«PROP. 


Digitized  by  Googie 


Prop.V.  feu  Refieitione.  joay 


P R o P.  V. 


Si  Grave  motum,  iBquali  Qmcfcenti  ( ncc  impedito  tamen ) dirc(^e 
impingat ; fitque  vei  alteram  vel  utrumque  Elalbcum : Motum  qui- 
clcet  5 & Qbielcens  movebitui*,  ea  Celeritate  qujjc  fuerat  prius  moti. 


■pSto Gravium  hujulinodi invicem  aequalium,  A, B,  pondus uiriufvis  mT.  Quo-  Fig  joa 
•*^ruraB  quiclcati  eiquedireflc  impingat  A,  Celeritate  rC,  aJcoquc  Momento 
fcu  Impetu  tnr9^C:=mTxrC  vim  hujc  xqmpoilcmem  Impnmcret  EUtcri, 

( eadem  fcipfum  exuem  ) qua  ( retenta  ) Elater  poit  repcUcict  ipfuni  A ( ad  quie- 
tem redailum,)  modo  B hnnum  dlec : per  prop.  i.  hujus.  ( Ut  taceam  id  quod 
ell  ab  Obice  atque  in  Obicem  rcjxnditur.)  Sed,  propter  non  impediti  Bccllio- 
nem^  quam  ab  A recipit  Vim  Elater,  eandem  ccdciui  B protinus  impertit,  ( nec 
in  Ic  retinet,  ut  in  calii  prop.  i.  quo  pofllt  A nolt  repellere.  ) Unde  failuni  dl , 
ut  impellens  A ( vi  fua  dcititutum  quam  in  Elatcrcm  impenderat  ) QuiclcaC ; ca- 
que  Vi  tnr? C { Elateris  interventu  in  B coliata)  propellatur  B;  adeoque  ( prop- 
ter mT  pondus ) Ccleriiatcr  C ( prorium, ) qux  lucrat  impellentis, 

‘Demon^halio  aha.  ,,:rt  ».►  • f 

Sunto hujurmodi  Gravia squalia  A,B,  otiorum  utri^Vis  Pondus  fit  rwP.  At- 
que, in  B quielcens,  direfte  impingat  A,  Celeritate  tC\  adeoque  Momento  Icu 
Impetu  mrTC.  Quo  luque  , propter  ceifionem  non  imperti  B,  utraque  jun- 
^tim  terenda  efient  (fi  Vis  ElalliCa  abclkt ) Celeritate  dimidia,  |rC  prorium 
(propter  mt  PC=2tn'J*x^r  C,)  pcrprop.i.  Cap.  ii.  Sed  ( propter  Vim  Ela- 
mcam^  Elareri  imprimitur  Vis reltitimva  jpfi  mri*C  «qmpollens.  (Naniquam- 
diu  Elateris  Hexio  facilius  Hac  quam  utrinlqne  Gravis  procdiiis,  Elater  porro  fie- 
(Slitur;  & qua  Vifiedlitur  , eadem  propter.  Vfin  EbUicani’ fe  reltituit.  ) Elater 
iaque,  uirmque (e explicare laugens  (diremptis  invicem ‘-Gravibus  ) RcpcUic  A, 
’^\\mr'PC\  atque  eadem  Vi  i iuriPC  PropelLt  B ; Adeome  Cp*‘op'cr  pondus 
ucrobique  mT.,')  A qukiem  Ccleriiaie  *— C ( retrorfiiih;  ) B vero,  Celeritate 
4*rC  (prorium;  ) ierendum  erat  A aho  nomine  ( mdidum  clt  ) Celeri- 
tate 4* '"C  ( prorium;  ) Ergo,  cum  hoc  nomine  accedat  (>ieritas  — »C(retror- 
funi  .)  quiclcetA  ( leu  nulla  in  ucramvis  partem  Cclcnato  movebitur)  propter 
4*lrC* — |;C=oC.  Ecrendum  autem  erat  B alio  nomine  ( ut  item  oitenfum 
w)  Cclcriaic  5 r C ( prorfum  ; ) led  & hoc  nomine  propellitur  item  Ccleriatc 
(prorium)  irC:  Ergo,  toa  Celeritas cft  IrC-f-lrU—rC  ( prorfum ;)  hocclt, 
ca  qujc  fuerit  pnus  muti. 

Politis  ut  prius;  terenda  efient  utraque  ii  Elater  nullus  foret,  CcleriuielrC 
prorium;  adeoque  utrumvis  momento  \k\i\  i\mr  PC  perprop.  2.  Cap.  ii.  E'lt 
autem  ( per  prop.  p.  Cap.  ii.')  idos  raa^itudo  a^ne  huic  sequaJis  Vis 

Elateris  reffituava,  ( per  demonltraa  ad  prop.  i. ) qo«  Ic  ntrinquc  explicare  fa- 
tagens,  dimicUa  Vi  tum  Repellit  A,  tum  Propellit  H ; adeoque  ipli  A impLitit  Vim 
— \mrTC  { rcirorlum, ) & B,  Vim  -f-  |«jr!PC(  prorium : ) qitt  fi  prius  poli- 
tis rcfj>e6livc  add.uitur,  fictVisin  hj\mrTC — \mrPC'^o‘r  C\  quod  itaque 
quielcet ; in  B vero  \mrPC-\‘{mrT  C=mrP  C \ (prorium;)  quod  itaque 
( propter  pondus  w»?  ;)  feretur  prorllim  Cclcviutei  Cqua:  lucrat  iplius  A. 

^e/buc  aha. 

Sunto  ea  Gravia  xqualia(  uc  prius)  A,B  ; &quielcentiB,  direde  impingat  A, 
Ccleriatc  rC  prorlimi.  Intelligatur  autem  iitriquc fuperaddi  motus  communis, 
Celcniaie — | r C*  ( retrorfum  ; ) quo  liat  Gravis  A Celeritas  rC— 

( prorfiun,)  & Gravis  B Celeritas  — C ( retrorfum. ) Qjo  cafu  , ferretur  A, 
poficonudum  Ccleriatc  — |rC(  retrorlum,  ) & B Celeritate -f“5rC(  prorfum,) 
per  prop.  3.  hujus.  Sed  ( propter  communem  motum  nullius  infhr,  mmulfum 
quodfpcdat,  pet  prop.  prarced. ) idem  ertt  impulfusdfedus  in  cafu  prxlcnti.  Si 
Oooooo  itaque 


Digitized  by  Googie 


1036  De  ElaWfe,  ^RtfiMme  Cap.XlIL 

itaque  in  (btum  priAinum  rcAitiiancun  dcmpu  uthnque  quse  addebatur  Celeritate 
^{rCf  ( feu,  quod  eodem  recidit,  addaa  Celcriutc -!-i  C prorfum  , ) habiiuor 
Gravis  A Celeritas •—jrC’+jrC=oC;  dcGravis  B,  ^Jeritas  •{‘irC-^lrC 
= 4*»"^!  Hoceft,quiefcct  A,&  Icretur  B prArAbn,ca  Celeritate  qua:  inerat  ipiius  A* 


SC  HQ  tit/  M.  " 

pLaires  hicdeBiodiratioses  congefli  (ut  6c  ia  aliis  propoiitionibus.)  noiL^pod 
diffidam  (ingulis  (vclimque  Numero  fupplcrcquod  Vi  deeft,  ) incli  enim  Cn- 
gulis  fuaVjs:  Sed,  cum  pro  vario  Ici^lorum  guAu  modo  hic  raodo  ille  demoH'» 
^lirandi  modus  placeat  magis,  ut  quam  magis  v^t  Le£lor  eligat.  Prima  quidem  , 
aut  etiam  iecunda  ( ot  ad  prop.  i.  & ) Phylleam  rei  caulam  magis  explicant ; 

quam  tamen  in  fequcntibus  parcius  prol^uor,  ut  qiue  ab  his  dependent.  Pcnultima 
( qnie  ex  Vi  qu»  foret  fi  £la.ter  nullus  dllet,  eaquequxex  Elateris  Vi  reltiiutiva^ 
i6tm  ionper  ecquali,  colligit  Vim  integram,)  meis nypotbefibus  Cap.  11.  tcadj- 
tis  maxiuie  accommodata  eft , & dcmonltrauu  Geometrica  ( uti  mihi  videtur  ) 
maxime  genuina.  Adjunxi  tamen  ultimam,  in  eorum  prxfcrtim  gratiam  qux  iw. 
pothefibus  illis  meis  ( vix  dunr  receptis  ) difficilius  lorfan*  fint  al^nfuri.  Ejl 
quippe  methodo  ( quam,  una  cum  pra:cedeute , fcquentibus  itcm  propolitionibus 
accommodo,)  quz,  miuisaliis,  ex  iblis  prop.  3.  & 4.  hujus  admims  (quas  alii 
polhilant,  pouus  quam  probant,  tanquam  per  le  claras,  aut  expcrirotnns  Fhvlicis 
latis  comprobatas)  lequcntes  folo  calculo  dicit : ut  (quicquidfit  de  ilbs  hypo< 
ihelibus,  quas  tamen  ego  maxime  gienuinas  exiftinio  ) nullus  fit  de  propolitiouuoi 
illarum  venuic  dubitandi  locus ; ut  qose  non  aliter  ^ mcis  hypothelibus  de^> 
deut,  quam  quod  egv  inde  probem  propolitionem  tertiam  hujus,  quam  aiu  gtatis 
poUulabt.  Sed  dccxillimavi  non  absrefose,  utriu^ue  meiliodi  conienium  indi- 
care: Adeoque  Phxnomeua  Aloumm  inHypt^efi  noltra,  ( utut  fint  ex  aliis  prin- 
cipiis deduda  ; iplaquc  Hypo^fia  nollra,  in  TranJaSitmthus  ThthJophicij  poli- 
miodurn  vulgau,  SocietAU  jf^U  priufrfiKsit  exhiUu  &Regd^is  ioleru,  quam  eo- 
rum vel  vulgatx  fuerint  yelfilhpbi^)  ) ^ad^pk^fiiucum  Phxoouienj&  Hypo< 
thefium  D.  CArifUfiori  & p.  H%enn  Batavi.  Id  uti- 

que imereltj  quoo,  quae  illi  vd  polhibme  vdevohIervaUB  nulla  habiu  Elateris  ra- 
tione rupponum;  nos,  Elateris  ope,  mc  priqus  Principiu  deducimus ; Ph<eoomeius 
intcrim  quae  nos  inde  ratiocinando  colligimus,  iifdem  provenientibus  quae  cx  EmAis 
Experimentis  oblervarunt  ipfi.  Ut  inde  minus  dubicaiMum  fit,  ( cum  fii^Ii,daiii 
rdiqois,  a diverfis  prmeipus,  & diverfis  methodis  ad  eadem  PffienomeDa  pervene- 
rimus, } quin  in  vernate  Phxnomcnum  conlenuamus  omnes.  . u. 


\ 


P R O P.  VL 

Si  duo  Gravia  (Elaftka)  invicem  arauali^  ferantur  (perean^mre- 
Aam  ad  eaidem  partes)  Celeritatibus  inae^libus,  tu  confeqviens 
(majori  Celeritate  latum)  antecedenti  direae  impingat:  Ferentur, 
poft  contaAum,  ad  eafdem  partes  utraque,  celentaabus  alternatis, 
(oi  invicem  pernuitatis. 

Gravium  illorum  qualium  A, B,  uuriurvis  pondus  mT\  celaios  illius, 
O rC=  jC-p/C;  hujus  jC:  adeoque  momentum  illius,  mtTC\  hujia, 
msfC-y  prorium  utraque.  Eritque  propierea  Vis  Ehueris  reftitatiTa  («tpois 
lihii  aquali^  per  demonllraia ad prop  1. ) ntrVC — mtT C=mtfC\v^ 
prop  IO. Capit.  Qua  zqualirer  utrinque  fe explicare liitens,  vidimidia \mtrC., 
tum  Rcpeilii  A,  tum  Propellit  B;  adeoqoe  ( propter  pondus  utrobique  mf)  oon- 

feri  illi  celeritatem — J/C= — — ^C(retrorfutn;)  faiiict  -l-5/C=-(-^ — C 

X 2 

prorfum.  Sed  & aliunde  (G  Elattr  nullus  edet)  ferendum  ibret  tiirumque  Ceteruaic 

r\t 
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—^C\  per  prop.  3.  Gip.  ii.  Qua  utrobque  addita,  fit  Gravis  A,  celerius 

— C=sC-,  & Gravis  B, celerius C=  rC- 

Hoc  eit,  prorrum  utraque  & celeriutibus  petouiutis. 

ytiia. 

Sint  Gravia  illa  qualia  A,  B;  fitque  antecedentis  B,  celerius  jC;  intequen* 
tia  A,  celerius  ( major ) » C~  j C+  / C Cum  iuque  fit  utrique  communis  ce- 
leritas s C,  untundra  eft  ( compceirionem  quod  Ipe^t ) a^ue  11  utrObique  ab- 
cilct;  (per  prop.  4.  hujus.)  Aaeoque  fequensA,  celeriutis  excellu  /C,  impm- 
secet  in  B quielcens.  Quo  cafii  ferretur  B,  pollcontadqm,  celcriute/C  (quz 
luerat  influentis  A,)  A vero  (quielcens  utique)  ccleriutc  oC;  per  prop.  v. 
bujiia.  Si  iuque  utrique  rcliituatur,  quz  communis  fuerat,  celerius  a C ( modo 
dempta;)  habebitnrcelcrias  A,  aC=aC;  & celeritas  B,  tC-\-sC=rC\ 
Hoc  &,  ferentur  utraque  ad  eaOem  partes,  oel^utibut  pemiuutia. 


PROP.  VII. 

Si  doo  Gravia  (Elaftica)  invicem  aeqaalia,  Cderiutibos  inzquaiibos 
(per  eandem  redam  ad  contrarias  partes)  fibi  mntuo  dirme  oc-. 
cnrrant ; Ferentur  deinceps  ad  partes  contrarias,  Celeritatibus  In- 
vicem permutatis. 

Sit  Gravium  zqualhim  A,  Bj  utriufvii  pandus  mf;  illius  vero  celerius,  rCpjg.  jcsi 
(prorfuffl;)  hujus  vero —aC  (retrarium ;)  fitquer-j-r=s.  Erh  raomco- 
tum  illiiis,  +mrPC;  hujus,  — miTC'.  Adeoque  Elateris  ( qui  mrumque  fufti- 
net)  Vis  ralitutiva  ( I£lui zqualis)  tnrTC-^tntTC^mtrC-.yctftof.  ii. 

Cap.  IX.  Q.UZ,  zquaiiter  (e  utrinque  expUcan^  vi  dimidia  1 m e ? C umimque 
tepeUit ; adeoque,  propter  pondus  m V utrofaiqne,.confert  Gravi  A celehutem 

_-JnC= — C (letrorfum;)  & Gravi  B celeriutem 

prorfum.  ) Sed  & ferenda  erant  utraque  ( ii  Elater  nullus  cllct ) celeriute 

M C;  per  prop.  4.  Cap.  1 1.  Quz  G utrobiqne  addatur ; habebitur  celeritas  A, 

— C-H  — jp- C=  — i C ( retiorlum ; ) B vero,  + ““■  C=-(-rC 

( prorium : ) Hoc  cli,  ad  parces  contrarias,  celeriutibus  penmiuda 
j£ter. 

.Sit Gravia  A celctnai( prorfum)  rCp=rC4-^C;  & CravisB  (eidem  aqua- 
lia) celeritas  — rC  (retroifpm;)  quz  Glu  mutuo  dircde  occuiianc.  Cumque 
habealar  utrinqw  celerkat  led  w coacraiiai  parta;  iencotui  poli  contadua 
(propter  has celcTiuia)  A quidem,  celeritate  — rC  ( rctrorfum;)  B vero,  cclc- 
nate  (prorfim;)  p«r  profi  3.  hujus.  Sin  demi  iaielli^air  celeritate 

hz ; relinquetur  Gravi  A,  celeritas  / qua  ieratur  in  B ut  qui&ens ; Et,  prop- 
ter hanc  celeritatem,  feirecurB  (proilw^  celeritate  rC;  & A (quicGzns)  cele- 
liate  oC:  per  piop.r.  huius.  Q)pt  G nnu»  mi|u»racu  rdpmivc  addaumr; 
habebitur  Celeritas  A,  — sC-(-oC:z  — rCC^ctr^r^^i)  ^ celeritas  B,  -f-rC 
-)-/C=a-i-rC  (prorium; ) Hoc  eft,  atk  oOdCiarias  par^  ecleiiatibus  permu- 
atia.  ! 

A/iac  a£le)  \ 

Siat  Gravia  zqualia  A,  B,  quz  Gbi  mutuo  difelie  occumoi ; A quidem  ce- 
leriatc  i C=r C-j-rC  prorfum;  &B,ceiumte' — r C ( reeforfiim.)  Intelligatur 
' O o o 0 0 o s autem 
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autem  utrique  conlerri  ( motu  communi ) celeritas  -f-xC  prorfum  ; quo  fiat  Ce- 
' leritas  A,  r C+  j C ( prorfum ; ) B vero,  — j C-J-  / C—  oC:  (ut  feratur  A ce- 
leritate rC-j~sCf  tanquam  in  B quiefixns.  ) Quod  li  ponanir  ; erit,  pqff  con- 
tadtnro,  celeritas  A,  oC;  B vero  rC  + rC  ( prorfum ;)  per  prop.  f.  hujus.  Sol 
& idem  erit  ( impuifum  quod  Ipeilat ) in  calli  propofito.  Si  itaque  utrinque 
dematur  ( qii*  adiedta  fuerat ) celeritas  J C:  habebitur  ipfius  A cekritas 
oC — jC  = — j C ( retrorfiim ; ) & B,  celeritas  r C r C— r C = r C ( prgr- 
fum : ) Hoc  cll,  ad  contrarias  partes,  celcriutibus  permuuos. 


PROP.  VIII. 

Si  Grave  motum,  guacuoque  Celeritate,  in  Grave  qoielcxns  (aequale) 
vel  inteqoale)  dire&e  impingat;  (lintque  Elaltica,  alterum  vel  u- 
trumqne : ) 

Celerita^  poli  contadhim.  Gravis  Impingentis,  ad  eam  qute  prius  fue- 
rat, ell,  ut  (Merentia  ponderum,  ad  eorundem  fiuninanii  (Siqui- 
dem prorfum  vel  retrorfum,  prout  Pondus  impingentis  majus  eft 
aut  minus  Pondere  quielcentis ; fin  ea  fint  aequalia,  quiefeet : ) 

Celeritas  autem  conta&um)  ad  eamqux  fiie- 

' rat  Impingentis,  ut  duplum  ponderis  impingentis  ad  eandem  pon- 
derum fiimmam.  Adeoque  li  pondera  fuerint  squalia,  ea  celeri- 
tate quat  fiierat  prius  moti.  ' 


Fig.  300. 1^  Sto  Gravis  Amoti,  Pondusm?,  CderitasrC,  adeoque  Momentum  nsi^C: 
JO/  Et  quielixntis  B (cui  direSle  impingit  A)  Pondus  irP.  Erit  Elateris  vis 

tcllituuva  ( iihii  aequalb  ) -^  ""-rPC,  per  prop.iz.  Cap.  ii.  Quat  aequali- 
fn  ^ fi 

ter  utrinque  le  explicans,  Celeriute  dimidia  ■■  rPC  tum  Repellit  A,  tum 

yfi  “p  n 

Propellit  B ; adeoque  confert  illi  ( propter  pondus  m P)  Celeriutem ^ r C 


(retrorfum;)  huic  (propter  pondus  »P)  Celernatem 


m -(- » 


rC  (prorfum.) 


Sed  & aliun^  ieienda  erant  utraque  ( G Elater  nullas  cGct ) communi  Celeritate 
r C ( prorfum  ; ) per  prop.  a.  Cap.  1 1.  Qra  G utrinque  addatur , ha- 
n _ . ,m  „ m — a 


m-\-n 
bebitur  Celeritas  A, 


I rC= 

m + n m-^n  !»-(-« 


rC(  prorfum  vel  re- 


trorfum prout  ffi  vcl  « majus  fuerit ; neutra  vero  G fuerint  aequalia,  propter 


1»  — « = o ; ) & Celeritas  B,  ■ 


-rC+- 


rC= — : — rC:  Et 


«-J-»  m-f-B 
quidem,  G m=iq  Celeritate  rC.  Qux  demonflranda  eianc 

j&ler. 


Sit  Gravis  A,  pondus  isP;  & Gravis  B,  pondus  bP  ; atque  intelligatar  A, 
Celeriute  rC,  diiefle  impingere  in  B quiefeens.  Imenigatur  item  dividi  Celeri- 
tas r C,  in  partes  ponderibus  reciproce  proportionales ; Nempe,  — j — r C, 

qu*  refpondeat  ponderi  os  P:  & — ^ — r C,  que  refpondeat  ponderi  b /*.  At- 

que 
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que  intelligitur  porro  utrique  fnbtnihi  Celciios  ( qu*  B refpidt)  — r C, 

fcu  tamundem  retrorfimi  addi ; ( Qiue  communis  vel  additio  vel  fubduflio 
inipuirus  valorera  non' immutat,  per  prop.4.  hujus:)  Quo  Kat  Celeritas  A, 

rC ’^—rC=z—^—rC-,  & Celeritas  B,  oC ^rC= 1 C: 

qua:  itaque  funt  Ponderibus  reciproce  proportionales.  Repercutientur  itaque 
(per  prop.  3.  hujus)  cifdcm  Celeritatibus  utraque  quibus  accelUram:  Hoc  dt, 

■A,  Celeriute ^ — r C,  ( retrorfum  ; ) & B,  Celeritate  -I — r C (pror- 

w «t* « m -j-  fr  ^ 

fiun. ) Idetnqaeerit  impitlfus  mio  in  Cafu  prxfenci.  Adeoque  fi  rellicuatur 
uttobique  (qux  modo  ablaueft)  Celeritas  — rCprorfum;  habebitur  Gra- 


vis A fatura  Celeritas  • 


retrorfum  prout  m vel « majus  fuerit ; neutra  vero  fi  Gnt  a:qualia ; ) & Gravis  B, 

Celeritas  — ^ — rC-| — ^ — rC=:— ^^^^rC(prorfum.  ) Ut  prius, 
w *f- w fft  ^ n 


P R O P,  IX. 

Si  doo  Gravia  (Elaftka)  otcunqueyel  iEqaalia  vel  Inaequalia,  & qui- 
buloinque  Celeritadtxisj' ferantur  ntraqne  per  eandem  reAam,  ad 
ealdem  putes ; ( ita  tunen  ut  Infequens,  majore  Celeritate,  latum, 
in  Antecedens  direAe  impiil^tj  ) JFerentur  utraque , poft  conta- 
dhipu  eis  Celeritati]^'  ‘{r  iiolis  (luces,  quas  fubje^s  Calculus  iu- 
dicatit.  - 

. > - 

Sit  Antecedentis  B,  pondus  « P , Celeritas  rC  prorfum  : Sequentis  A,  pondus  pi».  ,ot. 
m Pf  Celeritas  ( major  ) r C = J C+ 1 C.  Erit  Elateris  V is  reftituhva  (lilui 

aequalis^  rPC;  per  prop.  13.  Cap.  ii.  Qu*  utrinque  fc  aequaliter  explj- 

cans,  adeoque  vi  utrinque  dimidia,  r Gravi  A,  propter  pondus  m P, 

Celeriiaiem  confert  — retrorfum  ;)  & Gravi  B,  propter  pondus  nP, 

Celeritatem  + tC  ( prorfhm. ) Sed-  & aliunde  ferenda  erant  ( G Elater  nui- 
Ins  ellet ) Celeriute  communi  C,  per  prop.  3.  Cap.  11.  Qu*  itaque  G 

utrubique  addatur ; habebitur  Gravis  A futura  Celerius, ^ r C + — C 

— */„  »ir— + , V c 

= ® (pronum vel  letroclum,  prout  Cg. 

num-bvcl  — praevaluerit,  adeoque  neutra  Gaeqbipolleant;  ) & Gravis  B,  Celeri. 

m „ , mr+iu  „ i«/+nir+»r  isw  — «u+*r  ^ „ , 

a^/C+-^C=-^^-C=. -^'C  ptorfum.  Quod 

" •'»  ] 'i  TO*pW 

ollendeadiim erat  ’ i iv-ji- 

Oooooo  3 y^:ter. 
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De  EUaerCy  & Re/Hitione  Cap.XlIl. 


Aiter. 

SiiGnvis  A,  pondus  mT\  CnviiB,  poodus*7>:  &foamttraaa^pei ean- 
dem rcdbunadeafdem  panes;  puni,  prorfum  utia[|iu:  Bquidem,  CeleruaieaC; 
A vero,  Celeriute  ( majore  )rC=sC-j-/C,  atque  in  B dueSe  impingat  Intel- 
ligatur autem,  moni  communi,  utriqoeaeiradaCkleritasjC  (Quz,  cura  commu- 
nis (it,  impulfum  non  muubit,  per  prop  4.  hujus. ) Quo  ni3o,  B ad  quietem  re- 
digetur (propter  jC — iC=oC\  ) eique  dirm  impinget  A , CderiitierC — 

jC=tC.  Quo  cafii,  ferretur  poHconta£tum  A Celeritate  ( prorfum 

3J0 

Telrettorfum  prout  «1  vel  * major  fuerit ) B vero  Celeriute —7-/ C(  prorfum; ) 


per  prop.  pneecd.  Cum  itaque  eadem  Iit  ratio  ( impnlfum  quod  Ipedbt ) in  calo 
pncicnti ; Si  reflituatur  utrubique  , qme  modo  ablau  eft,  Celentas  r C pror- 
fum; habebitur  futura  Celeritas  Gravis  A,  /C-(- jC=— C 
_»»r— «r-j-artr 

luerit,  adeoquc  neutra  G gcquipolleant ; ) & Gravis  B,  Celeritas 

tn  j M 

imt-i^-4-as  _ imr—ms+us  „ . „ . 

= — — r~ — ^ prorfum.  Ut  prius. 


C ( prorfum  vel  tetrorfum,  prout  Ggnura  + vel  — prnva- 


P R O P.  X.  , ' ■ . 

Si  duo  Gravia  (Elatea]  utcunque  vel  (Equalih  vel  Ins^uaGa,  Sequi- 
buCninque  Celeritatibus , per  eandem  redam.  Cibi  miitud  direde 
occurrant : Ferentur  utraque,  poft  contadum,  eis  C«eritaCibU$,  & 
ad  eas  partes,  quas  calculas  indicabit. 

F>e.3«.  Q*'  Gravis  A,  pnndusm?’.  Celeritas -{-rC  ( prorfum ; ) & Oratis' S,  dirtde 

3 occurrentis,  pondus»?’, Celeritas — jC(retrorfum  ;)  Crquer+J *.  Erit 

Elateris  Vis  teilitutira  (utpote  Idhii  aequalis ) a 7’C;  perprop.  14.  Cap  n. 

Quz  zqualiter  utrinque  le  otplicare  fatagens,  utrinque  diftribuh  Vim  dimidiam 
tVC.  Adeoque  Gravi  A , propwi  pondus  m F,  ederitatem  con^ 


«r-f-» 


— propter  pondus «?',  eelcriatem-f-  — q--aC 

( prorfum.  ) Sed  aliunde  ferenda  erant  uoaque  ( G Elater  nullus  eGet ) celeritate 
I — Qper  prop4-  Cap.  1 1.  Quae  itaque  G nrrobique  addatur ; habebitur  Gravis 

JW 

A Gioira celeritas—  — ~ ■ 


C= 


ur—amr^ 

— C 


s»-{-»  m-i-a 

(prorfum  vel  retrorfiim  prout  Ggnum  -f  vd  — przvtluetit  , adeoque  neuna 

fizquipoileant;  )4CraviiB,edecitas— ^ 

m+n  !»-(-»  m-{-a 

awr-(-«r — »j 


«-♦-» 


- C ( prorfum  item  vd  rettorfum,  prout  przvaiuetit  %mnn 


+ vel  — , adeoque  neutra  G zquipoUeant.  ) Qpod  ollendendum  erat 


yiSter 
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/eu  R^xme, 


Sit  Gravis  A,  pondusmP;  Gravis  pondus  «P;  qusc  Cbi  onmio  dire^  oc« 
currant:  A quidem  celeritate  rC  ( prorium, )B  vero celeriate — rCfretrorfam:) 
iicque  r4-r=^  IntcUigacur  autem  ( motu  communi,  qui  iaque  impulium  non  im- 
mutabit, per  prop.  ^ hujus, ) addia  utrique  celeritas  -\-sC  ( prorfum; ) quo  redi- 
gatur B ad  quietem  ( propter — )cuiutquid[centi  impingat  A celeri- 
tate rC-\-sC=zC.  Quo  cafu  ferretur,  poft  conai tum,  A ccleriutc  - e C* ; B ve- 

fft  ^ a 

ro,  celeritate  — ■ z C,  per  prop.  8.  hujus.  Adcoqiie,  dempta  utrobique  , quat 

tnodo  addebatur,  celeritate  xC:  habebitur  Gravis  A,  futura  celeritas  zC  — 

' i»+« 

_ mz — ms  — ns  — tis^  mr — ar  — xas„,  - , , 

j C = • ; C= i C 1 prorfui?  vel  retrorfum 

*»+«  f»+» 

prout  fignum  -f*  vel  — pnevaluerit ; oeuDa  lixquipollcun : ) & Gravis  ^ celeiius 

M _ _ 1OT« — ms — i«r4-*ij  — »r_,  • 

— ; — zC—sC=z C— C ( prorfum  Item 

» + » «B  + B «*+» 

vel  retrorfum,  prout  fignum  aut  — prapolleae ; neutra  fi  aeijuipollcant.)  Quod 
oAeudendum  erat 
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t>e  Hydsrofiatkk. 


CapXIV. 


C A P.  XIV. 

De  Hydrojlatkis. 


p R O p.  I. 

Si  Grave  Fluidum  ( k latere  ex  omni  parte  & fundo  ne  effluat,  conclu- 
fum } & ab  alia  Vi  liberum ; ) ruperne  vd  non  prematur,  vel  aequa- 
# liter  prematur  ubique : Retinebit  illud,  fupernam  fiiperficiem  quc^ 

fpe^at,  litum  Honzontalem , Ira  potius  ^hasricum,  Telluri  con- 
g centricum:  (qax  hic  pro  eodem  habentur.)  Atque  inde  detur- 
batum, luapte  le  Gravitate  eo  reftituet. 

(;;  Sin  fiiperne  prematur  Inaequaliter,  ( plus  alibi,  alibi  mimis ; ) ea  pa^ 
qua  majori  preflii  urgetur,  Delcehfus  fiet  j partibus  ita  preflis,  alia^ 
qux  vel  non  preHx  l^t , vel  minus  prefl^  loco  fuo  detrudenti^ 
bus  i qux  itaque,  pro  illo  delcenlu,  afflugent. 

X>.  Quodque  de  Superficie  fiiprema  di^m  clli  alii  cuivis  (intra  flui- 
dum ) parallelx,  iimiliter  accommodabitur. 


EI  Sto  Gravis  Fluidi  (vale  conclud,  & ab  alia  Vi  liberi,)  fuperHcics  AB 
plana  Horizontalis,  (conliderato  fcibcct  Terrae  Centro  tanquam  in  infi- 
4 nica  diflamia,  adeoque  redis  perpendicularibus  ut  invicem  parallelis;)  (cu 
potius  sphaerici  Telluri  concentrica,  (qua  hic  pro  eodem  habentur, ) quo  par- 
tes ejus  omnes  fint  aequaliter  alce,  fcu  2i  Terra  Cenuo  remotx,  ( per  prop. 

Cap.  2.)  Sitqiie  l^rne  vd  non  prdb,  vel  xquali- 
* I ter  ubique  prella.  C^m  iiaquc  pirtcs  inferne  polita 

* l*“  furlum  ( propter  Gravitatem  luam)  non  nitantur, 

( per  prop.  i.  Cap.  2. ) quo  poflic  ruperficiei  hujus 
pars  ulla  elevari;  uec  Jocus  infra  (ic  (uepote  qui  aeque 
gravibus  jam  occupatas  cA)  quo  poAic  ddeendere; 
neque  Iit  quod  ruperne  deprimat,  fi  non  prematur; 
vel  faltem  quod  hic  magis  quam  alibi  deprimat,  li 

... xqualiter  prematur;  nullulquc  ca  proprcr  fiat  motus, 

(per  prop.  8.  Cap.  2.)^  nihil  cA  quod  fuperficiem  illam  deturbet,  quin  rcu- 
neatur. 

Et  quidem,  fi  extra  hunc  fitum.  externa  Vi,  deturbetur  ; ut  fit  pars  alia,  puta 
D,  exteris  altior : (e  ipliim,  ad  mum  debitum,  gravitate  fua  reducet  Fluidum, 
(^ippe  pars  lita  D,  parcim  deprimet  (cum  gravis  fit)  lubjo^las  pirtcs  (uc  poA 
dicetur,)  partim  ( cum  iiuida  fit)  diffluet  in  partes  humdiores  ( propter  Deicen- 
fum  qui  lic  obtinebitur,  nec  ^ partium  connexione  impeditur,  utpotc  fluidum  ) 
per  prop.  i.  Cap.  2.  Atque  hoc  (ob  eandem  caufam  ) quamdiu  pars  ulla  ma- 
net i^liquis  altior.  Redigetur  igitur  ad  fiium  Horizontalem,  leu  (quem  dixi- 
mus)  Sphxriaim. 

Sin  aliquid  hic  accidemarium  contingat,  five  propter  Fluidi  tenacitatem  fhi 
lentorem;  five  quod  fuperne  premens  non  ita  commode  fe  poflit  omnibus  parubus 
accommodare,  (qux  caufa  efle  poteA  cur  Hydrargyrum  m vafe  vitreo  protube- 
ret ; ) five  ejulinodi  aliud : id  hujus  loci  non  cA ; fcd  ^ prxiemi  coiiliderationc 
prxcludendum. 

Si  qua  vero  fui  parte  prx  exteris  magis  prematur,  ut  in  C ; puta  propter  in- 
cumbens D Grave  ( quod  (altem  gravius  iit  quam  tantundem  incumbentis  Aeris, 

ahufve 


% 
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Prop.ll. 


De  Hydro/laticis  i 


'X0Zl_ 


» r 


aliufve  quicquid  Qt  xqualitcr  prcraeniis,)  aut  akun  utcunque  vim  adhibitam 
,dc^imentur  fluidi  panes  in  C,  luigeittibui  aliU  aUs,  quo  lucus  fiat  deprellis. , 
per  prop.  8.  Cap.  2^ ' .~M 

Q,i«  )qLic  fic  fuperficite  ABoItcnium  ^ fimiliter  ofl^ctur  dc  quavis  al" 


i 


A ^ vs-enas  awaawa  \awaiaav  aa4Ma^u«aM«  ars  .Jisissaiisa  ^iav<a&iv  ■ 

k ^ *fQcmp^ii  zt^licu  ubiqi^  prematur,  ( ^ Huidi'parie  fuperior^  & ii^wd  alma 
* 1 . eii  t^uperne,  vel  mnra<fiuidum.  vd  Humo  innaai^J  ntum  rcunct^;  licubi  v£ro 

1^*  ,»  )nagis  premit^,  puu  it^G,  ab  incumbcnce  H,  (^6od’uravuu  Iu  quam  Fi^di 

?^*y>  » lancunaem  cujus  iocura  occup^tj ' *bi  deprirfbtlir,  lurMuLtis  partibiis  minps 


per  prop.  8.  CqwT  ut  prius 

(V  . . I -5»  *’ 


H-., 


t 


r 


if 

»- 


i ■*.  ^ Atque  hinc,' HCtondcni.CoroJlaria,  inferuntur  ijfppolitioiies  .fcquiwes.^  v 

Ix-  'J*  ' 


P R O II. 


Si  Grave  P,  (umma:  fluidi  ftiperRciei  AB  horizontali,  in  C incu^Fig  311. 
bens,  xque  geavitee  atque  tancundem  Aeris  'ci^chmpoiiti, ,( aut  qilic- 
quid  fit  que^  Aeris  innar  seqn^liter  prementis; ).  retinebit  A B 
ntum  horizontalem. 

( Quod  de  Awc  hic  dicitur,  & fimiliter  in  feqjjentibut  fiituliter  in- 
telligendum  erit  de  alio  quovis  quod  AeA  mrtir>efe . puta  fi'  A- 
qux  fiipernatet  Oleum,  vel  Spiritus  vini,»vel  horjuK  alicjfiodHy- 
drargyro,  aut  ahquod  fimile;  nam  -ia  hic  eadem  cit  ratio. ) • 


O Equitur  ex  praxedente.  QuipMicum  C untundem  prifeiie  prematur  ah  ia- 
' i3  ciirabeme  D,  adi  hoc  fublattr^hiunddli^AeRs  citenmpofiti  f aut  quod  Ae- 
ris iniiar  e(l ) qjandem  locum  occuparu^Aei^ucr,  ubique  premitur.^  V 


■ m. 


PROP.  IU. 


Sin  illud  D minus" gravittt  quam  tantund^  circunipofiti  Aeris,  autTFig.  jh. 

Jiuod  Aeris  ihltar  fit,  (nec  avolet  tamen,  aut  ab  A^c «irainipofito 
urfiim  pcllamrV) , AfTurgdht  ^larrn  C,  ( utpote  niinus  pfcf- 

’lx,)  rat>^dentibus  aliis. 

Qm'quid^'  Afcenliis  partium  C^luWeta^mq  coufque  perfeverabit 
( nac  diutius ) donec  fluidi  |&rt»  fic  al^niientcs  comix-ti^t  ipfius^ 

U lenitatem,  ut  aggregatmn  ipfius  D paguumque  fic  alcendentiutif 
seque’gravitet  atque,  tantundem  Aeris,  aut  quod  Aeris  irfcr  eft. 


V ' 


S Equitur  ex  prima  hujus.  Quippe  dum  ( propter  incumbens  .D  leviiis  quam  Fig.  313. 
untundem  Acris,  aut  quod  Aeris  inllar,  clf,  m ad  Ap.  priecd.  expoutum  ■ • 


minus  premitur  C qaam  fuperhcici  A B partes  rcliqtHt ; tliurgenc  partes 
C lubjcdLc,  uqjotc  minus  prdlac:  (per  prop.  i.  bu- 
jus;)  iublidentiblft  aliis.  Tdque  couf^e donec  quod 
Huidi  Ik  ^Iben^it,  ut  K,  lui^cum  D,  untundem  fi* 
mul  graviknt,  quantum  circumpqlia  Aeris  (autqui^ 
quid  aliud  Gt  ita>circiimpc>fttuat)  tanwn,  quanuun 
u^riufque  lucum  impleret.  Donec  emmfid  fit,  minus 
prcnijtur  tum  verC,  .«cqvaiuer  cMm  cancris  ipHtitiA  B 
part^^s  pranCti^i 


S mH  ’nTT^r*r,  irr  r^rfUjjgjfrn 


cir^fnpofiio  aere  non  aliquo  modo  defendaci 

J^PPP.PP 


'mn  Qu6< 

ievius  fijrrura  fe- 
retur. 


f 

' j 


-V 


-♦i  ■ 
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iqif  De  i^droftaHcis.  . Cap.XiV. 

lejpr,  (Cvc»  iRititefui,  ut  dici  folit;  five  i^circuiripofito  aere  furfunT puj^ 
quod  potuB  dicenduo^ ; )i  defttais  tara  cui  inciimbd^  lupenictera  A B ; noifue 
propterca‘fic  afotndent  fluidi^  partes  fubjeib:,  Acre  ip(b  Cacpnlfo  D)  wudi- 
Miura  rcftitueme.  Si  vero  iu.  ab  aere  ci*urop<®to  dclenfum  intdligaturD  ac^ 
hoc  fiat^  dcraoaftnitio  iocupi  lubet. 


1 


P R O P.  IV. 


Fig.  3ii.Si  illud  D plus  gravitet  quaiiT  tantundem  circ»|jx)fiti  Aeris  (aut. 

quod  Aeris  iuftar  eft,).  minus  autem  q^n  «taiibindcm  fluidi  fub-' ■ 
jciSi:  innaubit  D;  fel  depreflis eouf^e#arqbus''C  lubjedlis,  do- 
nec eum  litum  obtinuerit  ^ ‘ut  aiqiSgravitet  a^rt^ato  Acris  & 
ftbjeai  Fluidi  quorum  locun^tXKupat.  ^ . 

S Equitur  Item  er  prop.  i-  hujus.  Depriraentqf  enim  p^tc;  C/ubja9x,  qSia 
( propte?  U gnuius  quam  untundan  Actif ) magis  prupunthr,  «llurgcntibur 
que  mimis  premuntul?  utpotc  ab  hisdcpullls;  idquc  coufquc  donqrt}tnra'allig- 
nanim  obtineat;  quippe* tamdiu  mkl^ ip;cmuntur 
fubje^  partes.  Ubi  vero  cuuiqwe  peryentum  efl  ut 
iplum^  lequcj  eravitet  atqde  taninodeiq  Gi^eilr 
FUidr^antug^plepet  locum  upraerlx  paras.K. 

‘ atque  taotundem  citcnmpolitiiy^[j&  quantum  imple- 
-Tet  lowm  partis  eminentis  I : nih  uhra  liibCdeq  11^ 

. innat4|it;  quippe  jam  contigua  lupcihcies  hoCizoi^ 

J tajis^,  tantundem  premitur  in  G,  atque  li  locum 

/ I odeuparet  Aqr,  & locum  K lubjStum  Fluidum ; adeoquc.  fujietlTciei  E F eft 

qualiter  ubi^J^dla.  ' 


f . 


r 


. t 


i 


■i 


PR^)P.  V.  , 

^Si  illud  D,  vel  rt,  non  modo  plus  ^vitet  quam  tSiftundem^ircnm- 
pofiti  Aei^  Icd  & quam  tantundem  fubje^  Flnidi : Meigetniije-  ‘ 
nttus,  ad  nmdnm  ulque'fiibfidens.  V ,- 

Fie  jii  piop- 1- bujbs.  ?iv^biinPin  fotnmo  intelligamr,  u^3  gje'- 

^ ' iJ  mens  partes  -C;  Fivc  intra^fluidum  ubi^,  ut  H premens  pirtt^  G ; uicpnqnc 
deprimet  jMnetfubjedbs^f  hitape  part«  (1  quoniam  gravius  tamun-  , 

'Mem  acti^  ^ (firtes  G ( in  qtiacut^uc  nuim  profunditate  ) .quoniam^  gi^ius  cll  ' 
'A]uam  taatimdem  ilUus  fluidi;  adea()ue  C vel  uimagis  premitur  quantju  abcllct' 
U vel  H,  gtilquc  locudi  fupUerA  tantundem  lluiK;  & propierea  ’inagis  quiuu^b-' 
perfictei  EF  pattesaliifl-  Atque, hoc,  doner:  ad  ipliitn  iiuidum  per^gptur. 

. ' ’ 'i*  scno^^LiuM.  : 

Fleri  quidem  potell,  (C  fluidum  illud  non  Iit  in  omnibus  fui-paMbusa 
grave,  lc((  prop^  fundum  gravhis  quam  rumroum,)|et  non  atfuiifMiT 
ulqtic  mergatur  H;  utpotc  gravius  quam’ fluidum  in  fhmmo,  fei|j|ieTtsi  nnsm 
fluidum  injimo.  Verum  hoc  demonArationem  noniturbaq  nuoniamiuhi^j'' 

' venitur,  i^Jam  plus  grafitat  H quai^ntuadem  [uiieUi  flgidi.  Id' 
inteliige  ubi  opus  erit ; ]tit  '^uod  buid  «^polleat : ne  opus  Iit  iltiuli 
fleptus  hliauar*. 


■ 

« 

■-S 


'rt- . 


' \ 
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Prop.VI.  . De  H/droftaticis: 


P R O P.  VI.’* 


jSi  iramcrfimi  H,  minus  gravitet  qui^  tantundem  fluidi  cui  immergi- pig.  ju. 
tur;  m^is  autem  quam  tantujidem  acris'*(lcu  quod  aeri^  inltar  dt:) 

Suriiun  propeiletur ; idquc  eoufcme  doBcc  eum  obtinuerit  fitum,  ut 
' t^ue  gravitct  atque  tantundem  Fluidi  6c  tantundem  (iiper[K)fiti,Ac- 
ris  ( leu  quod  hujus  inltar  eft, ) quorum  relpedlive  locmn  obtinet 
fimul  {iunpta.  ' • 

Sin  prajcifc  - quantum  tantqndcm  Aeris  ( fen  quod  hujus  inftar  eft,)  ^ 
aut  eu  minus : aflurger  ad  fluidi  fumgum  fiiperfiaem,  aut  etiam 
altius..  ^ ' 

S Equitur  iicm  cx  prop  i.  hujus.  Duniniodo  enim  imaierruifi  H,  minusCra-  f {g.  3 13. 
viutquam  uniundcm  cucumpofitr  fluidi  j mmus  premitur  G quam  lupcr-  * ' 
ficlci  contigiKc  EF  partCT  aii*;  adtoque  panes'»d  G,'fimul  cura  H,  Jhr- 
fum  pcllentur  .il  piintbus  pliispeeftis.  Atque ,hoc 'edulqac  donec' ad  fitum  allig- 
natuni  perTtn*ur ; quoniam  umdiu  raimit  prmiij^r  G.  Ubi  jrero  eo  pfrredtum 
.cfl,  ut  ipfius  H leu  D,. pars  exita  Huidum  ita  emineat,  ut  totura  fimul  tuntum 
prxcife  gravite; quantum  tantundem  Fluidi, iUius  cujus  nenm  occupat  pars  im- 
merlaK,  & tantundeni  Acria  cujus ilocum^bcciipat  pars  cmcrtii  I,  (qui  cafot  cfl 
ptopofitionis  quarbe;)  ibi  peribbit;  qurppe  jara,  iuperficiei  EF  comiguar,  par- 
tes omnes  ax|ualitcr  premantur.  ' ' / 

Sio  a.qiie  gravitct  atque  untundem  incumbentis  acris,  ( aut  quod 'aeriplnllar  f 
cfl;)  ierctur  ad  fummam  fluidi  rupcrficicni , ibique  oniiiflet;  (qui  cft.cafiis 
prm.  i.  ) nam  eoulqne  minus  prenmnsur  pattu  lbb)ca*.  ' * , ■' 

Fin  minus  adhuQ.  gravitct : aut  avSlabit,  aut  furlura  pelletur  :■  per  prop.  j. 

Iiujiis. 

SCHO'LIVH 

NOandura  interim  erit ; id  tamum  hic  i^n  coufldcrationcm  venire  quod  ex 
Griiitate  Gmplicitc^confide{gta  provenit,  non  vero  quod  aliunde  ex  Ira-» 
pullu  (eu  pmtconcepto  Ifn'^u  oritur^  Si  enim  ,id  in  conlidcrauoncra  veniat,  res 
omnino  (ccus  erit.  Quippe  Grave,  ntlit  levius  quam  cfl  tantundem  iubjedb  lluim 
. di;  fi  \T dejiciatur  aut  deptiinatur,  vel,  prOptei  accijeratuiifgraviiim  defcenfuin,  i 
vim  cadeudo  concenfrit ; non  ttatin^nliluipi  1'u^lieie  harrebiq  fcd  alnus  ira-  ' 
inergctur,  pio . pnpepi  quo  'prins  (enatur.  Et  uteiliter,  iq  rubnierfiiin  Grave, 
utut  levius- (it  quam 'tantundem  flutdi,  & gravtjjS  quam  tantundnii  fiipcrpofiu 
acris;  dum’tamcn  vel  Vi  furfum  nellitur,  vcl,  projger  inceptum  mo(ura,  ,inipe-_ 
tum  conapern;  etiam  extra  luperntnem  (lii^i  altius  in  aerem  pfofiiicL  Sedeam 
'Inipecus  conOdcratidncm  hic  Mci  prxdudtraus  f ut  &.in  fo|ueflHa.  Quaiil. 
quam  cta  oenum  fit  rcm^iti  fiite ; tamen,  pofl  vilft-ationcs  aliqiiofmhc  iiide  ab 
’ impetu  labias,  ubi  ad  quietem  redabta  res  efl,  eum  firiJm  ubtiflebit  quem  ■ indica- . 
mu5,  .&  quetn,  fi  impetus  afciuqus  abcfleq^ftitim  allequjiptur. 


PROP.  VII. 

,bi  inimerfum  H,  xqae  gravi^t  .atque  tantundem  Flhidi  cui  immergi- 
turfitum  quem  haqpt  retinebit,  ablquevel  afcdnfil  veFil^enhi. 

S Equitur  iteni  ex  prop^  htij^  . (^ippe  cumiintiindsjn  adi,rco  nb^Fig* 

locus  liuido  fu^rf^ics  neque  prenntur  m 

G|  ^g|bic  ;ib H depf neque  nii&s,  quo hicldtur^Kt  iplmnipc  H p^o* 

Pppppp2  /fO- 


H. 


*■ » 


> - 
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« SCHQLIUM. 


S^^cimdurtihas  lega;  rAdendaeiii ratio  viriorum in  Experimento,  7orr/ffiilw»o  - 
diflo,  Ph-.cnomemim,  Et  ()uidom,  iix eam  caulim,  Iptc  olito  (aipta  erant,  & 
Societati  jPrr/ar  iaaiAwtxhifcita,.- Angulli  ij  dt  lo.  i6<!2.‘<Juo. Jurium  Experi-  ju- 
mentorum; ibidem  tum  tempt^  agitatorum , rdoo  Suuea  redderetur ; Qualk  » 
fiint<()Ui-  lecjuumac-  ‘ 


• # • 


P R O P.  VI IL 


Sit  Hydrargyri,  fubjedo  vafc  con^-mi,  fiiperficies  Horizontes  A B' 
iiitterno  Acris  prmii  expofita,  atque  Tubu* *  CI),’{  cUufiu  in  D,& 
apenusinC,)*hydraigyro  impleatur,  & dein  inmcatur,  inunerlb 
qus  Orificio  C inira  laperficieni. fubjqe  liydrargyri  AB,  (obqi-, 
lato  aliquandiu  orificio  C donec  fic  immergatur,  ne  Hydratgyrntn, 
invertendo  e^uat,  atque  tilm  reclufb ; ) atque  iii  eo  litu  {iiftineatur. 
Opibus  poiitis:  , 

Si  Hydfargyrum  tubo  contentnm,  quo^  fupetfidci , A B eminet , plus 
g^vitet  in  lubjedas  {lartes  C,  jju^m  (rrelTus  meumbentis  aeris  in  ; 
reliquas  cjuldem  AB  parte^i  fietddcenfiis  inC,  d^uliis  qua;  i la-  ' 
tere  liuit  panibus  minus  pre^  etiamii  d prcllu  luperiocumbentisj^ 
aeris,  claulb  in  D tubo,  defendatur  Hydrargyruiii  tubo  contentum/ 
Qui  quidem^ dcfccnfus  eoulque  perfeverabit  j donec,  effluente  Hy- 
drarjjy^.pane  (reUfto  intra  tubum  fp^tioD  I vacuo  Hydrargyri, ) .- 
& fulgentibus  ( propter hundef^xum)  fupeE&iei  AB  partibus  rc*  ' 
tiquis;  quodinTuboririiqffum  fft  IC  tantundeij^ premat  C' quan- 
tum Aer  partes  reliquas  ipfiu^^B:  eumquafitum  retinebit.. 

PAut  ex  pnrcedcncibus.  (^ippedum 
Hydraigyru^i  tubo  cdluciuuin  (ut- 
ut ab  Aere  rupemcdereaTiim ) pus 
'premad^  quSm  ab  iiete  premuntur 
Jttriet  rcliqiuc,  dsprinieiur  C ( hyditr- 
’«fyroeffliicnie-,)*iibiy5to  w perven- 
tum ell  ut  hydrargyn  relujuiUD  C1 

* nntiindeiii  premar  C,  quantum 'pre-  - 
muiujr  ab  aere  partes  rcliq^^(  nop,,  , 
-ter  amwlcm  ubique  preirun»',  j^Iituia^  I 
illum  tftinebit.  pet  prop- 1- bu^-i  ' '■ 


« 

s '1 


i - 


S C ii  O L I V M. 


D; 


|Ico  iuteoi,  Spatium  DI  vacuum  H/tAar^ri  \ non  enim  hic  Ubn  (ne^  ' 

/ opus  cU  ad  pracfjns  n^otinm  ) difpuure,  num  ite  funphcii^r  vaetuim,  necoe. 

Siquis  enTm  vel  gratis  a(feat)  «ahuntk  plflbacum  eay  matena  aliqua  rcplenun 
dk,  quod  yd  pondus  nullum  habeat^  vd  nuDumqu^  m ienfuum  ifoiironuB:^ 
iavauon^  incurrat;  nobttiUudhaci^.rehcquc  obeit  ncquc^rodclt 


Dico  etiam  j>/ia  grtvttot^  &fje«tai$ciemp'nitaljj)0U\is  cjaim  pliy  t^kCqutf 
pnve  efl : Qiipniam  qtne  io  felicquc  grayu  lunt,  pyliMi  tamen  pro  vano  ftu  m-i 
■ aequaliter  gravitate-  - 


Avque' 


■ » 


Dkj-... 


Prop.VIIT.  - De  Hydrofiattcis. 

Arauc  hic  occurrit  primo  expedienda  «ftIBculo» ; 
Cur,  ii  Tubus  ar^bs  D C,  in  licum  obliquum  re- 
clinecor  ut  GE,  Hydrargyium  nihilominus  inibi 
contentum  EF  in  litu  in  cadetn  aliiti^ 

dinc  perpendiculari  coolillec  auiue  C.l  in  ficu 
ercilo;  cum  tamtn  ( propter  F E longiorem  t]uani 
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Ci  ) fuijKnfum  Hydrargynim  FE  p«u^lu\adco-^  A 
Qucgravjus)’quam^l.  . 

Hzc  autem  dilh^lus  ^cilc  ’fbl<ici^ur  ii  non 


fubeifct  laccnuor-tlia.  Quanquamcnim'ycrum  Oc,  Cylindrum.rcchaarura  'S.f 
majorem  cflt  erc^  C 1,  & nlus  Hydrargyri  cdutincrc  : um«  hoirminus  mtcrim  ‘ 

" ‘ ’ " ‘ [Et  ■ 

adoo-  \ 

nujo^)  longior  dt,  quam  C , Circul^  diameter^,  cudemgne^jjfipi^  ^v!! 
minor.  *' ■.  ' ^ ' 

^ Sed  & ( quod  mox  demonlbrabimus ) in  eadem  ratione  prolongatur  C in  E,  qua 
^prolongatur  CI  in  EF:  Utnon  Iit  thirum  lupcr  majorcbafc  ( ediptia)  plus  hy*. 

. drargyri  luftinfcri  ( dc  qui^i  uFeadein  ratione  plui ) quam  luper  minore  ( cir- 
culari ) C;  utin  C & E lim.  cjd3cin  Cyluidri  («iones. . Sj  autem  intcUigaiur,* 
lupcr  eadem  bafc  E,  Cylindrus  EK;  invcnitiurejus  portio  srtjue^alta  EH,  uu- 
tundem  hydrargyri  continere  at^uc  E F ; proptd  Cylindros  ( aut  Pnlniaia  ) fuper 
eadem  balc  xque  altosi  inviccmasguales.  At  varo  jam,  Cylindrus  ( Icu  Prilim  ) 

E H ( propter  majorem  balin ) nujor  em  quam  C I ; atque  ui  eadem  ratione  major, 
qua  baiis  bafe  major  cH;.  ^ • 

^K>d  autem  eandem  rationem  'habeat  C ad  r ■* 

£,  quam  CIad^F,lk  oltcndiiur.  Intclli- 
gatur  CyhndnisCD  Eui  cremio  ie^oncra  ho- 
nzontaiem  habens  T.CM  Grcularcm  , obii* 

?jam  vero  NCOellipticam  ; amuc  reclinetur 
ylmdi  us  hic  in  Etum  E G,  ut  ledio  illa  NCO  * 
jahTiiat  in^iai  N E O l\qrizocualis,  cui  infilbt 
Cylindrus  EFmclmacus  crc^Uc^EHlaqual» 

( propter  eandem  utrobiqnc  tum  oafin 'tum  al- 
titudinum, )’ipfiquc  Ci  *quc  akus.  Manifc- 
Ibm  dl  ( demilla,  in  NEO  rc^m,  pcrjxndiculari  F C, ) propter  imuales  an-. 
guiosFEC,  L N E,  (quortim  alter  cum  LE-N. 'Alter  ctmi  huic  veruca^  complet’ 
reiuim,)  adeoque  liuiiiia  triangula  rcdluiaufa. FE C,  EN  L;jipandem  habere 
rationem  E F adF  C,  -hoc  dt^  adCl;  ^ara  habet  NE  ad  E L,  leo  N6  adLM  j 
huc  dt,  quam  habet  baiis  E.ad  bafui  C.  Quod  dcmonflrandura  fulcimus. 

Sed  nova  hinc  fuboritur  dillicukss.  Quippe  cum  fufjpr  eadem  balc  E/ Cylin- 
drus EH  in  litu  ere^lo,  tanuindeiq«comineac  Hydrargyri  quantum  in  muoUi- 
^ho  EF;  quidni  magijinh^fin  illamgraviict  EHquara  E F,  propter  Ddixn- 
\jm  illic  Dcdiviorem  , ( gravitant  auura  iquali»  Pondera  in  ration^Declivita'-’ 
^uni,  leu  reciproca  rc^dhrum  aroue  altarum,  piprop.  ip.Cap.i. ) adeoque,  quidni 
baiis  E in  litu  obliquo  E F plus  hydrargyri  lultinere  valeat  ( ^proptere/Cyiindrum 
aluorem  ) quam  in  fuu  dtt^lo  E H.  . . 

Veram  & hic  paria  paribds  compeo^nda  funt  Qiiipp^  ut  Hydrarmxum  per 
ductulum  obliquum  h E minusd^rfum  premit  quam  purFC  vcl  HE  ^'perpen 
dKularcm  ) premeret ; lic  &visforAim  in  E ( qux  Hydrargyrum  fuilinetj  mi; 
mis  premit  iurfamper  RF  quam  pcr«EH  praiKret;  dcquidciqan  cadum  utro:^ 

’■  ratione,  propter  eundem  utromque  obliquitatis  angulumErC  feu  FER 

Sue  non  minus  valet  Vis  lurfum  in  ^^undum  dirofUo'm:m  fuarq^H  di- 
urfFm  premens,  luUinae  pondus  Hp^rargyri  fecundum  di^pilloncm  fuora 
,HE  debrfuni  prementi^  quaih  Vis  eadem  pur  EF  direwliphi  luac^^EH  obliquam, 
pondus  i(im  per  F E direaioni  *fux  FC  pai^  obliquam  deprimens  fullirlbc  ; 
propter  virti;  utrobique  in  cadem  raiioac  duniniSias. , . 

Vel  lic  idcm^pliccs.  Qua  ratio^  impuditux  de||^riis  hydrargyri,  redU  ten- 
dentis deorfiim  , i latere  MO  (produco)  pondus  illud -panira  luftmcuite;  ea- 
* , * PPPPPB  J'  <5  / ' 


t 


• * 


,1^  * 


I 
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dem  Mtioncimptdjtut  afcenrui  Vn  refti  rarfiin^ndeniis  in  E,  i latere,  (-^o- 
duao)NL  cuiSfcni  jariimcoercemcfupeme;  (propter  eantkm  utrubique'^ 
TimulMcm  i ) adcoqne  eadem,  qu*  priascnit,  manebit  ratto  prefluuni  contrariotum, 

'e  f . hj' 


' -V 


■i 


Supetcll  adhuc  alia  difficnltas  exp^ienda,  qutenon  tam  ex  SitB,tqu3ro  ex  Fi- 
gura tubi  leu  valis  fnperpoliti'ontur.' , Conlidcravimt»  enim  hattenus  Tubo»  fu- 
perpoGtos  tanquamCylindrcsI(iuPrifmail5'e]'ulJein'ubiijucp-ailitiei;(quod  erat 
ncccBariutimbi  de  mole  liat  popdefc  fuipenli  bydfargjri  a^tur:>Puidl  au- 
tem iuperpom,  Tubos  ftii  Vas  cujulcunque  figunt,  quod  vdpios  vel  agnus  hy- 
drargyit  continebit  quam  Cylindrns  liiu  Prilma  liipcr  eadem  bafc  atque  altura  ; 
altitudo  tamcnTurpeUli  hydrargyri  m omnibus  eadem  em 

* Verbi  gratia ; In  tulm  Capftto  .CH,  atque  m . 
Acuminato  CK  , t^cm.  erit  Hydrargyri  CI  altt  - 
tudo,  atque  in  Cylindro  ilhc' inia  ipto  hie  circom- 
Icripto.,  ’ „ 

utola  clt,  quod  illud  Hyd^rgyri  quod  in  CU 
extra  Cylindrum  efl,  non  unra  C luUmeuir  qbam 
k tubi  partibus’  leu  lateribus  libi  fubjctbv  quippe' 

Suibus  (ic  manentibus  non  poterit  illud  mu  !l  laiott: 
Itum  .iri  quo  ddl&ndai:  Nc  amem  ad  laiusferdu- 
tur  Hydrargyri  partes,  ( live  qua-  in  Cybndro  C H, 
five  quz  extra  illum, ) le mutuis  occuriibas  & con- 
trario nifu  itiipcdiunt,  ut  nihil  irC  fuilincatur  pfzteiqiura  quod  elt  intra  CyUu- 
driira  C H.  Dummodo  enim  quod  intra  Cylindrum  eft  ab»je^ipolltme’ Vi-  in  C 
fullincatur  nc  decidat  ; & quod^extta  tll,  limibtct  \ Tubi  lateribus ; perinde  elt 
^ acfi  Iblido  limdo,  Icd  minime  plano,  coerceremur  uiraquc ; quojiqliio,  fupicliciem 
iupernam  Horizomalem  lorcadpropi.  hujusoflcnlum  A . 

Simili  modo;  qfianqiian],  in  tubo  Acuminattr  C K,  minus  oomineaiur  Hydrat- 
gyri  in  trunco  C I quam  in  Cylindro  huic  cirrtimlcripu) ; attametf  non  aldus 


aicendet  in  illo  quam  in  hoc  Hydraigyriim.  ^ippe,  quantum  ad  eas  b^s  par- 
tes ubi  libero  alceqfti. locus  paiet,  ad  jullun  altiuioinem  alcn^.CF;  tioii  ultra  ' ^ i' 


tamen,  nc  qu*  fnbjefbeCnt  fuperficlci  AB  partes  plus  cartcrls  premerentur,  & 
prcllx.dcltxndereni  ^necad  juuam  alcmidiom  perveniretur  ; quantum  vero  ad 
eas  ipliusC  prtes  quibus  convergentiq  tubi  latma  bberum  alcenEitn  non  pennir- 
tuni,  quqd  dccit  in  pondere  hydnurgyri  fiipereroincnin^  fnpplerar  1 coereentibus 
tubi  laiuibus ; quippe  qui^  utut  non  deprimant  ut  viscontrtria,  'cocreent  tamen 
ut  impedimentum,  nealmlf  pollit  ll  'vi  inierne  furfura  preoientc  Hydrargytum 
protredt.  ^ * 

Atque  fimilc  in  aliis  cafibus  fiet  judicium.  - ' 

Si  verorala  fuperpofi^  non  tantum  figura  Cnt  diverliii  Cylindrica  leu  ftifi 
mattea,  quod  hic  liipponiinr  ; ftd  edam  obli^ofidi  ponamur,  quod  fupponeba- 
uir  in  diniculrate.  priori-:  quz  utrobique  rcpofia^lunt  ;*''hic,conjuncta,  Iwuin  ob- 
tinebunt : adeoque  quxeunque  Iit  valis  Ibrma,  & (juoamque  litu  ponatur , a4 
eandem  Icmpcr  ahitudinein  ( quatenus  coercentia  yal>  latera  non  imp^unt) 
drarnrnni  aicendet.  _ , ■ . 

, Ftos  autfm' tum  hk  tum  in  lequSitibus  ( praclktim  nbi  moles  i furpenfi-  hyd]^ 
gyfi  conlideratur  am  calculo  iubjicitur  j Cylindricam  tubi  Ismara  potd^nmni  t"*  ‘ 
Ipeclarous  '.  Inde  autem,  vi  illorum  quz  in  hoc  Seholio  tradidimos,  utut  noatqiici; 
ad  eandem  molem  leu  pondus,  quo  ad  eandem  tamen  altitudinem  lurpcnfi  hyd'duj/ 
gyri,  ad  vnia  cujulcunque  forma:,  utcunque  inclinata,  eadem  jranslercniur.  ' ' 

..  ” 
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■ j P.R  O P.  IX. 


Pofitis  ut  prius  i Si  fic,  uiverfus  vcl  ex  fe  tam  brevis  fit,  vel 

Orificium  infia  foperficiem  AB  tam  alte  immerfiim  habeat,  veldeni- 

3'ueita  inclinetur  cubu4  ut  quod  inibi  (fiipraAB)  continetur  Hy- 
rmigyri,  minus  gravitct  in  partes  fubjeaas,  q;i«m  acr  in  reliquas: 
Non  effluet  Hydrargyrum. 

Sed  St,  fi  (manu  vel  alias)  Tubus  elevetur,  afcendet  etiam  Intus  lly- 
drargyrum  j idque  donec  ad  eam  ttationem  perveniat,  ut  tantundem 
in  partes  fibi  lubje^a»  gravitct  quantqm  in  reliquas  Aer. 

Sivero  non  aliunde  elevetur  Tubus  ; non.ab  Hydrargyro  propelletur 
fiirlum:  IcddeprimetM  potius  ( fi  locus  infra  fit  quo  recipiatur ) ab 
incumbente  aere ; nili  abunde  ab  aeris  vi  defendatur. 


dcpnmciuQr  parttiS  lubjcCtx . ntpotc  non 

magis  prcU*  quam  rcliqu*  ; ( fupponimus  enim  Tubos  manu  vcl  alias  iu  fuften- 
tos  ut  ab  Acre  Tubis  incumbente  nulbt  vis  hydrarum  inferatur. ) 


’Si  vero  altius  clfcvcutr  tubus,  ut  ad  D;  illud  tubi  quod  efl  fuprai  I,  manebit 
hydrargyro  vacuum  ; quippe,  cum  panes  fubjcdat  jam  xque  cum  reliquis  pre- 
mantur, cdBbu  illa  furlpni  pcotrullo ; ('necob  decantatam  oJun  Fusam  Vacui  liir- 
fum  altius  trahi,  experimentis  nunc  dierum  ubique  gentium  notis  abunde  compYo- 
batum  dt. ) . . 

Similiter  n ^|jus  F inclinatus,  erigatur ; afcendet  fimul  Hydrargyrum,  tubum*' 
replens : iia  tamen  ut  fi  alduscngatur  quam  efl  C 1 ; quod  Ibpcrclt,  ut  I G,  ma- 
nebit hydrargyro  vacuum  ;‘ob  iau%  modo  di^las* 

At  vero  U tubus  lilc  brevior,  ut  E,  fibi  pcrmitditur ; non  tamen  ab  Hydrargyro 
afecnfum.  moliente  llirfum  propelletur ; contra,  detrudetur  ad  fundum  ufque ; 

( nifi  quatenus  ob  Tubum  imnus  gravem  quam  tantundem  Hydrargyri  impeditur.  ) 
Non  quod  Hydrargyrum  alibi  ab  'acre  preilum  non  valeat  illud  in  tu^  & fulti- 
nere  &rurTiuu  pcllcir;  icd  quoniam  ( nifi  tubus  alias  fulUneatur  aut  ab  externo 
acre  defendatur , ) nun'  tantum  ab  eminente  hydrargyro,  fed  & ^ rupcr^incntc 
aere  tubum  cum  hydrargyro  dcpnmcmc , prcraiintur . partes  fubjedx  ; adc'oquc 
fbrmu  quam  reliqux;  propter  hydrargyrum  in  tubo  plus  gravitansquam  tantundem 
a^i$:  ^amdiu  autem  manu  vel  alias  iiiitinetur  tubus ; cu  impcdhur  aer  itie  (ob 
tubum  in  fummo  claulum  ) oegravitet  in  partes  tubo  indufas  aut  illi  Aibjc^. 

Sm  alias,  quocunque  modo,  'defendatar  tubos  ille  brevior  ^ f upcnio  aere  ; non 
•nodo fuftintbuur,  lcd&  lurfumpropcllctutr(^onccad  Altiiudincni  I pervemat)' 
hydrargyri  partibus  reliquis prelis  quam  qux  Tubo  fubjiciuntui ; propter 
liipuficicqiABcolou  minuspreflam. 

Tou  denionltratio  dependet  ex  prop.  i.  hojus  vark  pro  vanis  caflbus appli- 
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j>  R o p.  x.i  : 

Pofitis  ut  prius } Si  tubi  fic  invetlt  altitvJo  (fupra  AB  planum)  CD, 
tanta  Ut  quanta  dt  C 1,  auteainajor^  qpo  Hydrii|;yi  um  inibi  con-'' 
• tentum  ^tantundem  gravitet  in  paKcs  lubjedtas  quantum  aer  in  it- 
liquas ; non  minori  Vr  (uftinebitur  tubu^  nedum  elevabitur,  _( Uve 
id  manu  fiat;  five  libra,  politis  ponderibus  in  adverfa  lanee;  live 
utcunque  alias ; ) quam  qux  potis  fit  lultincrc  lfl|!ttlc\1iic  ( pReter 
iplum  jubi  pondus)  totunj,  lupcrincumbentcm ‘aerem , leu  (judd 
eodem  rccitut)  tantunde^hydraigyri  quantum'6quet  Cylindrum 


PIg.  l^xUmmodo  enim  tartf*  fu  tub?  intus  aUi^udo  ut  reimerc  poflit  anioiri'  hydrjr- 
^ JL^  gyrt  <]uamum  valeat  iu  premere  fu0^Us  partc^^qikntimrrcllqu 


ab  aece 
mutafafit,  ^lippb  pfi»  imbi 


premuttiur;  (vel ctiadBmajor,  quod  nmen  cafum  rK)ii 
tion  rctiitpbinir^  quaecunque  tucnr  altitudo  tubi,  led  quod  iuper^l  (juta  1 D re- 
Imqiictur  hydrargyro  vacuum;  ut  fupra. o^nfuin  efl;)  adcoQuc  non  ac^vetur 
VIS  elevans  Jrvi  p^rrium  hydraigyii  extra  tubum  unquam- prdlirom  lUr- 
funi  pdlcmc  quod  wrubus  e fupereminet,  unquam  nnn'.i  prtflis : Sulbntndum^ 
jau>  erit  vel  elevandum,  non  tuobo  tubus  iple  cujulcunqi  e locni  pondrrK,. 
fotum*  illud  aais  quod  lubt  nvo  fupecuicuisbic ; inquam,  ^u 

quod  Tubi,  iaccubus  utcunque  craflis  fupereminet,  ab  Hydraq^u^T.i^i  FMis' 
(ubjcflu  fulHocbiiur  ) Nam  nrfi  hoc  fiat,  tubus  (qui  hyJraigyr(ini4)am  defer- 
; turus  ei^  m quod  alnus  non  propelleuil) ) non  iullmcbjtur  vei  «uevahtuir.  Cur 
quidem, 'ci:m  Hydrargyruj^'^  pulfu  furruin,.^m  nihil  ierat 'auxilii ;(  ut  prius 
tulerat,  cura  ad  jultam  altitudinem  nondum  perferat ; ) nec  poffit  aer  ( pnoPier ' 
'^tubi  oriHcimn,  quod  fuppommus,  m hydiaruyro  Infra  A B . iiionKrfunr,.)  ut  mibi 
Heri  lolqt,  cifcuini  iaiHo.  1 tergo  in  locut#Mvlii^htm  (adeoque,  quod 

expropn.  hujus  fite^c  act^pnlirabiiur,  emtundem  qunU  furfum  propeil^e,  quan- 
tum  fiipCrne  deprinm ; dempto  l^tcm  pondere  quo  res  elevanda  lujxirai  tanudeot 
aeris  poiidus;)  lamumkm  vinum  in  luUineme  ycl  elevante  requircntr,  quantum 
(prancr  ipfum^tubi  pondus)  totum  illud  acris  quo  cavum  ^raitur  liilfinerc’ 
aut  elevare  polcric  ; ( dummodo  emm  Vis  fuflinens  aut  elevans  vi  deprunente 
raifiur  eU,  non  ruUinebic  aut  elevabit,  per  prop.  iz.  CftpL  i.)  id  autem  acris 
quod  fufbnendtim  aut  fubmovendum  clt,  xqui^Ilct  hyarargyri  Cylindro*  CI., 
(laitem  dempto  untidem  acris  pondere  cujus  locum  pccupai<^D,  propur  Ac- 
jnorphoerae  romorero  altiradincm  fiipra  D quam  fupra  C;  quod  merito  umcn.ne- 
gligi  pofTit : ut  & fubmer&  tubi  labta  mmus  gravia  quam  tantundem  hydrargyri ; 
CUJUS  difii-Temia  auferenda  erit,  fi  flri^e  agas,  \ pondere  elevando.  Sm  hrc  ne- 
gligimns. ) Cum  emm,  Vis  aens  extra  Cylindrum  hydrargyrum  deprimens,  lad- 
tum  premat  partes  fibi  fubjo^las  .quantum  hydrargyrum  in  tubo  premit  itibjcutas* 
iibr(quo  fupcrficici  panes  omnes  sequainer  premantur,^  taiuundem  valet  poo^uir 
'heris  mcumbentis  quantum  Cylindrus  hydiargyri alciuMlinis  CI:  ut^lguur  cubu^ 
clevaur,  adeoque  fubmoveatnr  Vis  acris  dirimens,  vis  ea’ requiritur ' qu»  pot» 
f : ( promr  cxcediim  pionderis  tubi  fupra  pt^dus  C4oudcm  aens  ctmis  locum  occu*. 
pat,  quod  cft  ipfiim  thbi  [X)ndus  in  acre,)  etiam  nmtiindttn  hydrargyii-  clcvaip:  ^ 
quantum  efl  Cylindrus  Cl:  &,  quo  fulbDcan^^ 
qux'  hydrargyri  tantundem  pons  dl'  fidUner^ 
^od  denidnlRffndum  erat. 

Adeoque  fi  intclligauir  robimmdus  D (Hli 
de  libra  pendet^  atque. ex  adverfb  pondus  P: 
quo  hoc  rubo  Ora vato  sequipondeict,  ut 

i^uet  pondere^tiriH  tubi  pondus  (danpcisJHterUj 
qua$  aiximus,  minuas,)  tum  unuim  hydrargyri'. 
quantum  sequet  Cyl|fedruin  ,CI.  i 


P ro  p: 
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rofitk  ut  prius;  Sj  tubi  fic  inverfi,  nltitmio  (fupra  AB  planum  )fjg  jiy. 
CD,  minoi-  Iit  quam  CI,  (quo,  fi  loci«  cfiet,  pertingeret  hydrar-  ' 
gyrum;)  adeoque,tqui  poitibus  reliquis' cmmcr,  aer  praponderet: 
^^ancuiii  valet  Iia;c  praspondcrahtia,  ^tamundem  pix*mii  m C fiir- 
. fiim  coiKcdcndum  dti  quod  a:quipoll€t  liiblationi  tantidem  ponde- 
ris iucumbeoti^  aut  (loudcei  ^uali  jn  adveda  lance  poiico  : Ad- 
coque  unto  minor  Vis  (fivci  in  tenentis  manu,  five  ponderis  in.ad- 
vena  lanee  politi,  five  alias  fimiliter  applicata,)  requiretur  ad  tu- 
bum fuftinenduin  in  hoc  cafii,' quanv  in  calii  projx>fitionis  gracce- 
deocis.  ^ 

Qu«  vero  m ea  altitudine  fuftinere  potis  dt  Vis,  non  tamen  altius 
elevabit;  propter  pondus  devando  auiSfcum,  fcu  minutum  fiibfi- 
dium  Vis  iurtum  prementis : fed  neque  in  majore  altitudine  ^ulti- 
nebic. 

CUm  enim  Vis^rurfiim  in  Cj  potis  fit  fuuiij(ic  taiuundcm  ponderis  qoamum 
elt  Cylindrus  Hydrargvri,  liipcr  ea  bafc,  altitudinem  habens  CI ; litqug 
Ci>  eo  pondere  mimis:  Srahnere  valebit  mi^ aliunde  impediatur,  elevare ) 

reter  tliud  hydrargvri  quod  mcunibir,  ^ntnndcm  ultra  ponderis,  quantun)'  illic 
juUo  pondere  detft;  Adeoque  tanto  onere  lubJcvarc  liifimemis  manum,  ( leti 


qtiod  hu]us  tnlbr  dl;)  & propterea  tanto  minus  virium  reqniretur,  quam  (qiii 
cnfus  cfi  prnpofitioim  przccd)  Ii  Hydrargyri  Cyimdrus  ju/lam  alutudtdcm  CI 
obtineret. 


quidem  rubfidium  *filud  'i  fiiHiun  premente  propter  Hydrai^ri  altitu- 
dinem juib  uunurcoi,  tantundem  cU  atque  addita^mum  UU^aquipcldens  1'uUi- 
nentis  viribus  addiuiiui  iea<tondus_^  m ^verla  lance  'poimim.  Er, 

li,  quoti  porro  deeR  aJ  pjnous  prdp.  pricciT  rcqiiifitum,’in  lancem  flJam  immit* 
tatut.;  fufiincbmir  tubi^  (cum  meumbeme  aere)  pariter  atque  fi,  in  caCu  prop. 
prxctd.  cotum  HUid  pti^us  immittcrctih’. 

Ac  vero-  oiut  robnnT* m luftm)^  pdfib  non  tamen  elevare  poterit,  quoniam 
prout clcvl^r  lubUs  (donec  ad  juRam  altioidmeni  CI  pervenit)  ailurgcc  intus 


Hydrargyrum  (propter  locum  jam  fadturo  quo“rccipiatur)  adeoque  nnnpiturquod 
prius  erat  fiibndiuin,  adeqque  vis  (dc^lior  fa6U)  tubum  fulhncrc  i 


: in  ea  glutti- 

dinc  non  pous  crii. 

Kt  quidem,  fi  alia  vi  altiu8>cl^ecur,  fibi-iamen  permifia;  ad  eam  alutudi- 
ndn  deprimetur:  Sm  infb  cictTbdatut ; eo  aiiuigct;  ut  nempe,  prAcr  illud  one- 
ris quod  ponderi  F xquipoUct,  rbhquum  qiiicquid  fit  arquipollest  Hydrargyri  Cy- 
liudrbCl.  Qux  omnia,  per  pmts  dcmoifibau  coulUnt. 


se  H 0 L r u M. 


SUimna  rei  huc  redit.  ACquabilis  acris  alibi  inciimbcntis  prefiura,  potefi  ( per 
zquiponderanuam  fiiam)  (ulbncre  in  C;  VeJ  Coinamam  Acris  zquialtam; 
Vel  Columnam  Hydrargyri  eidem  axjuipollcmcm ; Ve!  partem  hujus  partem  illius 
(quae  fimul  earum  alurri  arquipolleant ; j Non  autem  uuramque  totam,  auc  plus 
quam  quod  eaiiim  alteri  aqmpolleat,  ^ 

Adeoque,  Si  paiv  Q externo  Acri 'cxptinauir : rufiincbiiur  hic,  ut  in  panibus 
Reliquis,  Columna  incumbjmtis  Aeris,  ^ti  tunc  nihil  ultra  Hydrargy  ri  fafiinc- 
bit  vis  eaj  ncdnm  citvabii.  ' 

^Si  ab  incumbeiuis  Acris  prdlu  ( inverli  tubi  fundo, ^'yel  alias,)  defendatur: 
fufbnebit,  ifbus  vkc,  Culumnam  Hydrargw  eidem  zquipollctucm ; aut  etiam 
(^fi  |ocus  fit  quo  reciniaiar)  tantun^m  elevabit.  At  vero  jam  nihil  Aeris  fu- 
ftinet;*guippc  i quo  ocrcndinir  ab  inverjd  niboj  qoi  aluindc  (uUintri  iiucUigi- 
tur;  puu  ^ tcnemismanu,  vel  pondere  in  adverfa  Unce. 

' Qqqqqq  Si 


• ^ 


Digilized  by 
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$1  vero  ab  iilcuml)cnti6  aeris  prcflii  defendatur  quoad  paiccnij  Icd  non  quodd 
totum;  pdia  it  pondere  P-ih  adverfa  lanee  quod  nnnus  iit  quam  ut  totiu«  acfis  £ 
prdiui  xquipolleat;  }x>tis  em,  propter  hoc  lublidium;  iumnere,  non  tamum  A 
torum  acrem  mcumbentero,  ( quem  quidem  fine  auxilio  fuiljhiercc, ) Icd  & un-  ? 
tundem  Hydrai^ri  quod  lili  auxilio  arquipoUcat;  neque  lidlincixr  tantum,  /cd  , 

& (li  opus  iit ) coiifqnc  tubum  impellere  donec  wntundcra,rccipcre#pollic 
Sin  denique  pondus.  P m adveria  lance  majus  itt  quam  m acris  prdiut  arqu^ 
polleat:  proripiet  tubum  (ruti  aHundt  impedutuV)  m^sliucm  ctiafQ| extra  iub* 
jttiUim  Hydra^rum.  ■ , 

Exempli  gratia.'  Intelligaiur  fuperficici  A B,  pars  C (inverfo  tubo:%Iflia,) 
tamx  amplitudinis'  eUc,  ut  qux,  a^rio  acn  c.vpofiu,  colonam  aens  liiBincret 
Ponderis  unciarum  ja  unius  Librx;  (adcomic  pars  alta  quaslibet  huic  aqualis, 
propter  xqualcm  aeris  prcllum^  uncundem  luilincre  inteliigcnda  clb:)  & prop* 
tcrca,  li  ab  hoc  acris  prdiii  penitus  defendatur,  i;inumdem  h^drargyrf,  dlius  vice,  -|; 
fultincrc  poterit;  hoc  di,  columnam  hydrargyri  Unciarum  la  unius  Librje. 

Cumque  Tubus,  quo  fic  ab  aere  dcfeuditur  C,  fiium  pondus  habeat;  Potu- 
rur  huc  , Unciarum  i.  ( P<  ndus  acris,  qm  tubi  lateribus  liipercmaiet  non  com* 
putamus;  quoniam  id  ab  Hydrar&yro  tubi  labiis  lubje^'^ fultinctur. ) 

Totum  Igitur  Onus  (tubi cum  lu»:rincumbctiteaere)  erit  Unctarum  14^  quod  Ik 
aliunde  liUtinendum  erit,  quo  pars  C toto  prellu.  aerb  lubique  liberecu^*  C^od  A 
faviuni  in tcl ligatur,  polito,  in  adverfa  lance,  pondere  P,  uncianim  14. 

Suflincbit  Igitur  C (.ab  onmx  alio  poftdcrc  lic  liberata)  columnam  Hydrargvri. 
Unciarum  la,  (utpute  vi  llirrum  in  C prcmcoti  xquipoUentera ; ) aeque  ad  li»' 

Um  altuudincm  (li  opus. (it)  tubum  lic  liberatum  propeUet.  l^ncceDinii]oc'’| 
liat,  minus  premetur  C quam  panes  rdiqux;  nec  huic  alcenHui  quicquam.oiScit 
Tubus  cum  incumbemc  aere,  uipotc  qui.  lunc  cum  P pondere  ia  xquihbrio.^> 
liti.  \'vrumjam,  Cootraponderans  P,  gravius  efle  debet  (puta  unciis. 2,  ]M-opter 
. pondus  tubi,)  quam  cll  lufpenla  Hydrargyn  colimma ; ( utut  >iydrargyrum  illud 
non  a P {^ondcic,  led  ^ vi  furliim  m C,  uiliineacur.)  » 

Si  Vero  a Pondere  P auferantur,  verbi  gratia,  uncix4,  ut  nonnili  10  fuperfinr,  & 
non  potent  huc  pbndus,  Tubi  acril^e  incumbentis  prcUuin  fu/iin^  jTutpotqS^, 
unciarum  14,)  Icd  i/tius  tantum  10  unciu  ;-  adcoque  reliquia  imcns  4 adnuc  ur-'Y 
gcuir  parsC;  qii*  itaque  (cum  non  poflac  plulquam  12  uncias  omnmo  iulti- 
iicrc ) nun  ultra  8 uncus  hydrargyri  (qux  cum  illis  4 confiojiiflt  12^  ruiimere 
potem.  Sed  & ad  hoc  requiritur  contraponderan*  P,  unciarum  10,  quod  gra-  ^ 
VIUS  Iit  (puta  2 imciis)  quam  fulpcnfum  Hydrargyrumj  unciarum  8:  utut  hoc, 
non  i P,  kd  ^ Vi  in  C fulimearur. 

Sm,  pro  demptis  unciis  4,  tolleretur  totum  Pondus  P unciarum  14,  vd  lUltm  ^ 
inde  ikmercntur  uncixii:  Sublideret  Hydrargyrum- omne  cum  onullo  Ttfbu;  JL 
vcl  demptis  2 uncus;  quippe  «m  pars  C onere  lalteoi  unciarub  12  (quo  majus 
ferre  non  poicfl ) Oneratur.  (^Saltem  li  tubi  partedT  lublidendo  tluner^i  pon« 
deri  eximamus;  atque  etiam,  li  omnes  mmnttas velimus,  exccUuro  pop^.  ^ 
deris  Hydrargyri  fupra  pondus  dcmcrlx  partis  cubi : Quse  unta  non  fiint  qiitn  ft- 
hic  mento  pollint  ncgligi. ) W 

Si  jam  ex  demptis  illis  Unciis  4,  rdbituantur  uncix  a,  ( quo  Pondus  P jam  Eat 
unciarum  iz ; udeoque  ex  omnibus  14,  nonnili  unciis  2 prematur  C;)  Alfurge^ 
Tubui  donec  liipra  AB  emergant  Hydraigyri  imcix  alix  dux;  Adeoque  tulhncac  ' 

C,  ik  prellu  aeris  tubique  Uncias  2,  atque  Hydrargyri  uncias  10;  quxEmul  ta-  . 
cianc  ipfius  jullum  onus  unciarufb  iz.  Sed  & adhuc  pondus  P unciarum  11, 
cll  (puta  unciis  2)  quam  iafp^ili  Hydrargyri  unctarum  to;  utut  hoc^i 
non  ^ P fcd  ^ Vi  in  C (ullineatur. 

Atque  li  adhuc  rellitn^ntur  aliz'2  Uncix,.  quo  fiat  Pondus  P (uc  prius)  <«1» 
ciarum  14:  Afcendet  Hydrargyrum  ad  juftaiD  altitudinem  .Cl,  ( tuDuinqa^li 
opus  Iit,  eo  propellet, ) quo  mrs  C (ab  alio  onere  pcninis  fibera  ) fuituieap^-  « 


3 il^luc 
:ia^)  fci 


drargyri  Uncias  12,  qux  prcmii  acris  ih  reliquis  paitlbus  xquifpllci# 

At  vero  n purru  augeatur  pondus  P,  uc  Eat,  verbi  gratia,  Uaciarum 
fum  adhuc  m .aitum  proripietur  tubus  (propter  ponderis  prxpollcntiad^)  fcd. 
uun  Emul  Hydrafgyruro,‘(  utpotc' quod  jam  ad  fummam  alcitudineni  afcendeii^J 
quam  Icrrc  potellC;)  Iw  relinqucnlrlupema  oibfpars  hydrargyri  tadu^.  Id*  f 
que  coulque,  donec  vel  obice  impc&iur  delccnfiis  ponderis  aui  ^aufus  tubi^  j 
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vcl  (alicm  donA,  emerGs  extn  fabjefium  hydrar^yrutn  mbi  labi^  Hydrarsy^ 
inibi  contentum  ( via  jam  patente ) totum  decimit,  eique  protintis  fuccraat 
Aer  irruens,  tantundem  tmafi  fubius  propellens  fiirlum,  quantum  (upeme  depri- 
mit tubum  ; ut  jam  nihu  aliud  liinincndum  reflet  quadt  ipfum  tubi  pOn^. 

(^d  autem  Espenmenta  his  Demonflratis  ref^ndebunt ; tantum  alxll  ut 
metuam,  ut  c*  jim  ante  in  Sa-teute  Hcpa  adminiltrata  fuerint  (&  quidem  cum 
hoc  eventu)  qnam  haje  priifio  feriberentur  ( Amio  fcU.  ifidi,  ut  fupn  jnlimla- 
tumclt)  Nempe,  prxter  notiorti;ExpCTinicnti  Tofricelliini  phinomena;  (qlia: 
Tccenlcne  non  crit  .opus,)  oblervatum erat,  i.  Sttubus  ad  julbun  oltitiidinem  C I 
extenderetur ; opus  ent  in  advcrlTIancc  qifo  IqfliAcretur  tubus^  pondeie  aliquan- 
to majore  qiiam  erat  Hydrargyrt  furpcnBpondus ; ( &‘q\iidem  ftnto  majore  quan- 
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ter  aequilibrium  ) Ijipiqereiur  tubus  j & quidem  tanto  miriori  quanto  minus  erat 
jMndijs  hydrarg^luf»tilj.  J.  Si  lomeii  fuperfluum  lUui  pondus  aut  efus  tairs 
?iqiu  (ultra  quam  qubd  necdiariiun  erat)  m lance, relinquerotur ; alcendem 
TubuL  una  cum  hydrargyro,  donec  fieret  aequilibrium.'  4.  IXniquc,  fi  plu^u^oh 
iliud  lunerfiaum' pondus  lanci  ezjmeretur  ;-rubIidcrei  tubus,  una  cum  faydraf-' 
gyro,  an  aajuilibrium.  Ht  quidetOj  untverfim,  ( prout  in  Regiz  Societaiis  Com- 
mentariis res  luromatim  colligitiit)  TmMs  in  lance  contra^Jerans, 

cejnipolleUi  JuJ^nfi  0ydcat^i,  '^ajcunjne  aldtijinis,  atque  Jimui  ( qwmutm 
«mieflmJe  tcpmubmt ) 'fujpenft  Ttthi  ei  parti,  yar  Jiagnantis  ia  Jit^eSe  vaje 
hjkrargyri  Juperficier  Jape^eminebar.  ' 'f 

Quaequidem  res,  cum pnmo aljxdlu incautis nonnpUis,  atque  ad  rem^iaticam  ; 
mimis  attentis,  facile  imponeret ; quali  ab 'adverlb  pindere  P fufUnereiiir,  nori' 
umum  Tubusipfe,  fed .(  propter  nclidoquam  cudi  tubo  connexionem,  feu  Va- 
cui fugam  ) conrfntum  inibi  Hydrargyrum  : Quo  ftrupulus  illeiaciliiis  lollerCTur ; 
ea  fbtun  IcripG  quz  in  hoc  Caphe  hodlemis  lubentur,  ( eifilcm  fere  verbis  j nili 
huod  jam  in  PropoGfionpm  & Demonflrationum  tomum  redaAa  frn^;  ^ea- . 
cfenque  /tigne.  ^tt/ur/j^urravi,  Augqlli  Ij.  ^1^2.  qqo  OblcnsraTlB^ll- 
bero  finoione elMncbannir; 'atque dem«'(  id  rwatus)  uaipto  etiam  Ai%.a.o. 
quo  dibAtioffl  Omervatorum  iliorum  fununa  ab  iplu  Ublervaturibut  feripto  exhi- 
bebatuty  Quibus  dnenderan,  ex  Principiis  Hydrollapcis  , rem  ia  omnino  accb 
dere  debere,  fi  lufpcnlut  f^diargy/i&lindrus  poneretur  i Vi  in  C furliim  pre- 
, incute  fullineri,  dummodd^inverlo  Jtibp  abincnmbcnte  Jleredi '■  ‘ ~ 

buiqucille  fulgeretur  aliupd^ 


Jlerc deienderetur.  Tu-, 


Sivero  jam  quaeratur,  Quiqju  fitjjj^  altitudo  Cl;,  ubi,  propter  preflum  aeris 
in reliquas,  conlilict  liiljienlum  rHydrargyrum.,fupra  fubjefti  fupeificicm 

Dicendum  ell,  Altitudinem,  illam  ueque  Omnibus  Locis,  neque  oomibus  Tcm-  * 
porcus,  eandem  dic  i fini, ’^Vo  varu  Aeris  Cr^viute,  fubinde  mutari.. 

Huc  autem  Oxeniij  quomodo  fc  r»  habe\,  quantum  cx  propriis  Obfervatis  col-^ 
;^Jig$e  licuiu  Ik  habciu.  Jam  aim  Sex  Annos,  Tubiim  ( Qiiatuor  pedeq.  iqpgunr 
cum  fcmilK  ) implendum  aiiavi  Hydiargyro, , ab  mferioillo  Aere' diligenter  pur-^ 
gaio,  ( non  fnnuna  tamen  diligentia  ; ) cumque licimpleium  inverti,  obturato  pri-' 
mum  diligenter  orihcio,  nec  prius  noJufo  quam  inira  fuperficiem  Hydrargyri  m 
iubu^  vafe  contenti  tkmcrgeretiir ; don,  fikb  fubtiis  exeundi  poiclhtc,  cmiixit 
f^fmargyri  tubo  contenti  pait  magna,  cum  impetu  iioubSi ; iaitlilque  propicr 
uh^iim  illum  vibrationibus  aliqnoir  lobiUlcbai  landem  ad  olmudinem  Unciarum 
'pci^Anglkani  (plusminns)  29.  Tubnmquecum  lubjcdla  vale  (cujus  fundo 
nitebatur  apertum  tubi  orilicium,  fixi  lu  utintr.indi  & exeundi  it  Vale  in  Tubum 
'^offydrorgyto  vianonintercludcrcrqr  ) ,in  pt^nu  quoddam  prius  od  id  paratum  in- 
jsuli,  aiqueui  hunc  diem  in  «illatu  conicryo.  • 

' Nec  iu  multo  poli  \ Icilicet  k Olendis  Januariis  Anni  (exeuntis  itSdq,  led  ) 
ineuntis  i66t,  HphcnKridem  contiuuanr  AliitudinisHydqfriyniu  Tubo  comenu, 
fBpm  llognantis  in  liibjeilo  vale  luperhciem,  inlliiui,  ( nih  cum  luite  me  domo 
abel&oomigeijq  ) atqne  eiiomnum  inltiuio.  '' 

,'Qqqqqqa  ■ Obler- 


De  HjirofiaticK:-  Cap.*XlV. 

.Qbfctvifi" autem,  ut  plurmnim,-  Hfr*  triginta  Uncias  pedis*  AngHcani  rubOderc, 
fed  jupra  Uncias  Viginti.oito  i intra  hi^  Innites  fubinde  nunc,  atendetido,  nnnc 
dclcendendo.  ^ Scmrf  aittem  «erucmjuc  tantillo  fupra  30’  aldendenit,  rcrnel^ft4^ 
lidcrawfe i8,  (fedvixaut  ne tix decima  uniuSJUnci*  pane,  Htrovfe  ca^,*^  ut 
altini^  niedu  fit  Unciarum  29.  _ ‘ ^ 

Vcrutt quidem  dtj  flK  aliquoties  coraparalle altitudinem  in  Tubo  meo,  cum 
aluiu(fi(ie  in  .Tuba  firodita  mverfo  Honorat illhoi  r)/S^///,"dtiM  hic  Oxonii 
a^ct ; «tque*aliitMinoii  tllin;,.amtni3i^nica,"Hiqjitit8miori.tiif'd^rchCTdiUe, 

( quaC  odttKi  parra  unius  un^,  fi^ini  mernim,  )fiye  qttwrfyaniiiejufilcai  urbts 
loea^ofiu  fitennt  Tubi,  five  gitod  Hydrargyijjnt  ejiis  raeo  ^erlt  iliquanio  leviui 
fl^equod  alictum  altero  ^aii  ab  purrinino 'acre]^|iqttanto  qcpurauus,  five  qnpd 
non  eadem  fuecit  ufiobiqoe  proporygjqjcr  diameuiinrxubi  & btitddtnem  fulv 
valisi^vc  quod,  non  in  oii^  acm-tgapirie  .iQ|jplcti  fuerint  utriuf^e;  tubi, 
non'^crim:  Icd  exiguum  |atcquidcftdilCTimiun  bthuercvrfumcft,  quoperipi- 
ciatuftancillum  diicriroinis.  cxanmutis& iidn  ob1?rfatis  cirdunfhntik^iri pone. 

.bblervocttami  a'ScTipi6ribus  CaU^.ahitndincni  anigniiLfoieit  Utuarimv  aq. 
priis  Parifioi.  Quod  noii  tam  aliicui^TOmbic  atquqjQledmcrentitc^diwi^ 
q^ujtm.  differentia  pedb  Patilini,  atme  Londineniis  leu  Ai^Iicani.  Q^pjjcPestJ-’ 
uuntis  fuperat  Ftdcffl  qoltrum  A^Iicanom,  quali  quaiuot  ^inus  uncix  no> 
fine,  (quod ego,  collatat^ipedc noftro,  ctiqiitaipcde  PardinO ufdicebaiur  »c- 
curatimrao,  memini  me  tatis  accurate  Sttlccvalft ; ) Adeogue  Uncitt  Parifinx  ar, 
reijmndent nollrit  xp  quam  proxiara.  ( Kara  'ix.  ixtJ.tw.^C+^x/.aSj.)  Ut 
vixulta  indeinihii  pollit  diifincarip  altitudidii  illips  apwKaUqii’ obfii^atar^rit^ 
titudineni(dla  Oxonu  oblerrata;  quin  cadcmhic  & ilUc  ( pneter  propierj 
rado  cenloida  lic.  r * * . 

At  initrira  , eadera  manme  Aerb.  ( quoad  'gra^tutem  ) Cognitione,  alftnia^ 
atque  aliamdcprehcnlanirfidK,  codob^tubo  altimandain,  altiiudideni  Hydtaigyri, 
non  tantum  in  cjiddem  Montis,  Ictt&ejuldcm  Turris,  fijnuifo&  mo,oblervatum 
fuit:  minorem  u^uc  ctie  in  lummoquanf  in  'uno aliltuatncm  A^raigyri,  'prpp- 
t«  breviore»  jtlk  quam  hiq  incumbentis  ieris  C^lipdiffin,  & Icjioicm  pnilbra : 
qui^,'unacum  ddouoiatilli^  -^Ihi  altiqiie  e.^)eripeiuis  aiiquot]$>1l^ik 
dcprchciwiinus.  Sed  proportione  ddEtelcat,  aluOTCli  inquifitio  qllkra  utd^ 
hic  expbfiic  locus  fit.  ' ' . ^ 'i 

Atque  haiilenus  confiitevimtis^pteinim  Incumbe^  Aeri^  ittillo  b^dillti-’ 
minei  live  ab  Aeris  Grat^  t . . r-i..  "s  . ■ . . 

nide  eft  ad  req}  hailcn^ 

Verum  aliunde  certum  . „ , 

‘ tum  in  Orjpwo  Tnemutico  Buhmo  , tum  qdtas~Ji^eri  indlif  Qmitatcm,'(pa 
^ deorlum  premit ; & Vim  Ekjmvn,  qna  Utayel  a Gravia»  fua  vel  aliun&  com- 
preflltm  rellituereconaiurjJ’  ' ' / . . ■ ' . , 

'i  Quibus  po^i  nccellS^iiq  propter  Aeris'^^CravTatcm,  qt ‘fup^iorest  emida». 
panes  proxime  TubjeCtas  dejsmtanc,  & deprimenda  comprimant,  adcoqffe  WatbA' 
vira  undiqnaquc  rdUiutivam  imivimant  graviati''^tuo  hKumbeaiibm^qui« 
pqllcuienr,  ( donec  enim  s^ipolIet;r<iuteniBi,  porro  HcClelur;)  & qaidcmademJ 
ivi  isndiquaque  fe  expedire  laagcntcm ; (QuoaTcnim  ad  ^'op.'{.  CSp.  pr|ccU 
'tofieqfum,  de  Elateie,  p9b  reito,  /e  prodt.uu  atque  letroiluitil'  x-qau^r 
gente:  pariter  vala dcCorpojfSE^lico Ic  in*OrKm  explicante JS^K^qua. 
putcramus  vel atcmamryetcoeri^tur^^  eafe  expedicq  prefiiim  alibi ^^Kits;~ 
idquc  eoufque  donec* undjAaquc  comprimatur xqnariter.  ) 'EadcthnbCvB,  ■■■ffC' 
.cum  harum  pondere ; in  paSes  adhuc’ lubicf^  proitagiattir:  AtquMBc"  port^^r 
imum  uique,  AiClo  continue  prcflii  ob  'ab&m*  pondus  incumbens.'’^  Undc.^S 
panei  Aeris  inferiorctCni  liipcribribus  mtigiscqmprOliz  t’^coquy  & (proptp/gV 
acris imf.vcafdcmdfiDcnfioncs)  graviores liiipenoribui  '^' 

Haudiecus  a^ue  Lanx  Vellera  accnroubt%  quz  funt&  Gavia  limiil.&  E&fti- 
ca.  Vellus' (upreraumi  gravitate  fua  ptcmit  f£undum  Bi  w Vun  ii^nuiii  M- 
ftitutivam  fiirfum  graviuti  cobiprimcnu  s^ipofienicm  ( Iceusehfmi^lK^ulin 
coniprtmctciur ; ) qiimcum  Turium  le  liberare  'nqff^lCt  prop|Cr  uij&  onus 
qood  cqroprcllcrat ) cad^  Videorfuqi  nititm  ; aiMia  iumni  guviuim  mi ; ttii- 
buscuni prcmituriciiium,  lantuilKm ell .nque  utri^^c  ^vqj^ie  premi.;  m, 

■ • -*-v*  - . '.>v 
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3uod  eodcnf  rnidit,  ( quod^Amnino  dicendum  cflu  flEUteretabqflcnt, ) lexuir- 
um  lulUaet  rupremi  pondus ; & < icrtnun , uiriuiqne ; icu  itxundt  primo  gra- 
via Utui  eAim  fecundum  i primo  quantum  poieft  comprimatur^  id  dimen  non 
impedit  quin  fic  comprcilum  adhuc  okprimatu^  &utriulque  oiius^  tertio  fuih- 
neatur.  Id  falicm  imcr^  quod,  propter  comAflkmcm  Mundi,  primum  terno  " 
propius  qiudem  , fcd  codemjiondere,  iicuSibat.  Atqiieftt;  potro,  <^ruim  i 
trium  illotum  Graviuite  f Gve  interveniente,  Gwnoo  mtersenkntc,  vi  E^lka, ) 
premitur;  ScQuintuitf  ab  illorum  ,i|uatqor ; de  nc  ^nro  ad  Sextum,  8tqu«' fe-. 
quuntur:  Ut  peonde^nino  nt,  live  ^ fupe;ioriffi  omninm  Cravijqtc  per  fe,  fivc 
interveniente  Vi  ElalGca , ' comprimi  diemngi  JJuromodo  faltem  Velitfa  per- 
fefle  Elallica  ponamus,  net  fimplipter-Mollitun  naturam  quadantcnfaj  jfartic.piUje; 
qoippe,  quatenus  hoc  obtine^  ad  Gravitatem  (impli^ttt  rcciittjpdum  erit. 

&d  propter  Vim  Elalfcam,  'fiye  in  Velieit  ’ Hw  in  Aere,  ad.lattra  etiam 
nndihudque  fedlpedirE  laiagcinern  ( liqua  parte  dclntiar  Iit  reul^tir ; ) eadon 
^Vi  Elalbcq,  Oqute  i&umbenti  Graviipii,  in  quacunque  altitudine,  mquipnUcat, ) 

’ad  latus  undiquaqueq^crait^  quq  d^rfum  ; haud  i^iis  at^ue  alia  fluida,  qpx 
( propter  lacilcm  pjtrnum  (ep^auonem ) fiqua  fortius  Jiemaiuur,a«qu*  mmus 
pKmtmturfceapediunt;  nvciddeotfumliq  fiveilaittc,  lireeti^furfSm. 

Dato  igiuir,"’^uod  Aer  fit  cdtipus  clalticum,  ^ de  quo  non  ambigen^ten  qua- 
»qu*vcrfum  E^ndlii  fc  Ulierare  M^ens,  jaocedimui  adptopoliuonem  ' 


lequeutem. 


P R O XII. 

^Vis  AerirElaftica  Valcinclufi,  ejuiaem  ftnons  cunvarnbiente,  tantun- 
tlem  praeftat  atque  onus  incumbentis  aeriq^aperti. 

Atque  hinc  cx.  Exptmuntis  Bnyliami  ptdrima  ( neihpe^  qnxex  A^^is 
Elatere  ded|||&nt)  expUbationeni  facilem  lortientur,  & Pli^t>^ 
ihcnumjfaiif^reddctar.  (^od  de  aliofum  item  Experimenti^  Hy-  ■ 
draulfci^  abij^ue  innumeris,  pariter  intelligendbm  cft. 


Ji,  .(eu  Vas  quodpiam 
quocunqui 
apimaerc  vxteono  conimoni- 
oet  iiitcrnus.  qfpicntea  aeris  externi  {orM  minus 
premantur  qu*m  qj^funtinua  vas,  hx  dilitqbunc 
&e  . donec  aiacqSipollentiam' res  rcdhanir,  (per 
j . hnjnr  5 .Si  vero  partes  extra  adjacentes  (ob 
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,,.vtntm  aeris  infurabeniis)  magis  premantur  quam 
qiiz  intus  fq^t,  ‘j^ii  quam  Mt^um  vis  elqftica  poiislic 
Eihmeie,  cr^pqmen^tur  adhuc  qux  Intus  lime  (per 
tctndem  prop. ^_iujus,  ) eoulque donec  MuiptJIcaf ' 

carum  Vis  Elallica  Vi  extra  tom^imcnii,  hoc  dt  oneri  incumteiitis  Jcris.  Re  ■•j 
itaque  licad  .£quipoUcntiam  redadta  ( ut  ejuldem  tenoris  Icu  tenlianti  .Iit  aer  uiJLl 
ternus  cum  extemo,  adeoque  Elaterh  vis  cadem  utnobique,  ea  IcilSSt^x  Oner^^ 
mcumbentis  aerk  foltinenoo  par  (it,)  li  fimienir  orificium  E,  Vis  Elallica  (prop- 
ter candetn  qux  priiis  - tenfionem  ) etiamnum  xquipollelfit  oneri  ihcumbencis  acris 
externi.  . . • ' - 

Atque  hipe,  cx  D.  Sojpi  aliotumqM'  Eiqierimeucis  Pneumaticis,  Hydraulicis , ■ ‘ 
aliilquc,  plurimorum  ratio  lacile  afl^nabliur.^  Quippe  li,  ad  e^qua;  alias  Oreiru 
vd  trufionc  fieri  pofleni,  iflins  vjec  idhibeatur  vis  Acris  ElalKa  (cquipOlicns , 
idem  eflidus  confequetur.  Quod  in  lingulis  proleqm  lujMrvaeaneura  clleq  cum  , 
Theorematis  generalis  ad  parncularcs'cafif  applicatio  lacjis  Iit:  limqufea  Ine  ' ' 
.omnia  ue!  hinc  oru  quod  Acris  .lacluli  c^|[jeQ'io  ( aJcoque  Vis  Elalhoi ) major 
^atquam  dt  exteripni  acris,.!  unde  plurima  m Hydraulicis  Pirappienaderivait- 
tur  J compilo  aete’"  orta ; j vel,  'quod  aetis  exterioris  conlprcl  no"&  vis  elalbca-- 
jdcbiliietw  mmorque  tiai  qwi  clt  aeris  condq^,  ( quod  m Salini»  Izpe 

fit;  putafi  Amlix'^ftipid«/i  ftnnjittatnr Vdica  feu Phiala  yitrea*' Aerem  'qrdina- 
rix  tenfionii  coijtihcns,.  atque  Kfcipienas  Acr  qMjdanlenjp  latera  exhauriatur. . 
qui,  jBut  rcfpefiu  aera  Tfibai  IniOnus  liq'rcfpcjlu  tamen  aeris  in.  Velidf  illa  icu 

Qaq  qqq  .a  ' ' Phiala 
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Phiala  comenti  eft  Externus;  aijS  itique  exhauftibnc  [^s  debiliieiur  Visf  idem 
fitacfi,  hoc  in  Ihtn  Tmo  permanente,  fortius  oomprin^ictur  ille; ) Utroque e^ 
cafu  acr  tmi  reliquo  nugb  comprctliis  c(l  vuu  luam  Elafticmn  in  ciuii  qui  minqx 
cftcomprcllisexctcebit.  . " ‘ ‘ • 


- 


^<Th^u  st  : 

Dici  «jtiiJerti  poteiij'i»hud'elI?Extetni.^ris>p<inJ^sa(4^E^cqm  ad;H  vel  D,  ■ 
quomara,E  premitur,’  uoJTuntunf  ab  aeris  patiibus  quf^plis^  vti  D fupere- 
niincnt,  fid  &'ab  interjcilis.  Quod  quidem  verum  el^^tut  m tiigai 'al^dine 


tanullumidlit  lit  mento  iicgligatur.  hoc,  quiequld  fit,  prafemem  l^ula-. 
tioikm  non  turbat ; quippe  idciti  intra  vy  evenij.  SV)  & hic  partes  E<  ( mfiine ) 


plus'  prcmtumir,  quam  ( fq^einf)  H vclD,  quottMni  illa  piuriium  interlitarum 
[XHidus  lullinent.  AdcoqueVisElallica  interni'a^tsjnE,^"'^~  "®'  - 


, ..  ..  . ^ ex- 

terni in  E ; atque  inrfrni  m H,  externi  itidem  id  IJ,i|5uod®it  m val^altiyidi- . 

n4)us  fieri  poflitaLcuiM^nipincnti,  ig^miapi^tqni^ni%ligp^n»clt  ' , ^ 


TROP.  xm. 

• Si  ijjverfi  Tubi,  aliufve  VaCs,  D Vel  H,'  aere  plcni5^ejul3im  (ei 


cuna  ambiente l^Orifki.um  apatum,  Hydrai^iyri  plano  AB 
cetur : Hydrar^ri  nihil  iifibi'  vel  alTut^et,  vel  deptiinetor. 


Eie-  ISO.  1 leu  Vdfis  D vel  H (aere  picta  ) orifii 

XTlydrargyri  AB  admoveri  in  C.  Gum. ViAEIait^XtaeriM 


ontn  incumbentis  exuTni,  (per  prop.'pra:ccd-)  axjiic premit 
reliquis cjuldjpipqitibus;  (vas  ipfum  enim  aliunde  fitlbnei 
coque  niUU  propierca  Hy^a^yci  inibi  vel  alcenno^cl  d^ 


im  E,  fuperfierta,  ■ ^ 
hifi,  zquipollcacf  fHi 
B i^Catque  lii  ' 
ppoijunus:)  Ad- 
elljji^r  ppop.  V., 


SC  HO  L tu  M- 

■ * 


PRopofitiode  has  duas  de  acris  Vi  Elaflka,  cjulque  effe 
fili,  ui  obvian»  catut  Icrupulis  quorundam^aodo  urus 
lenderihi. 


pponendas  cen- 
l.nuic  non  % 


Sin 


Puta,  Si  tnvexfiu  Tubus  D C, pjenus  cjuldem  tenoris  ambieniA  W- 
~ ~ tur  preaus 


dratgyro_  in.^C  fijperponatur;  TuboqUe  (aliunde,  fiillento)  imp<iDatar 
fuperincum^ntis  aens;  adi  ' 

|licx  aldtndinis)  prematur, 


fuperincumbentis  aeris;  adeoque  pars  C aere  tantum  qui  inbo, inauditur  (mo-  • 
jr,  reliqua:  autem  toto  onere  aerij  >ncpnil;pmis  (altj|U7  * 


ut  "qui  cbmptcfiionis  capax  dl,  &,reaplc  fonipriracrctur  C j:l|icr  dcbiltor  cUcc 
uuam  vis  in  C furfum  prementis ; ) }6ed,  propter'  Elateris  vim  a^uipotlcnicm'pon- 
oert  externi  aeris,  non  minus  ab  acre  qui  induditiir  tubO'  pOemmir  C,  quaiu^ 
apeno  aerepartes  reliquat.  . ,*  .’ 

Similiter  m a*»///a  TMeut/u/ka,  fcu  Orf^t  TiicttiiulKt  Sif  intui,  fi  pondere  , 
tahiiim,  non  elaiere,  ageret  luclul^  ai^';.iminilla  animalia,  etiam  ablquC  acrisex*^ 
fudlu,  patia  icrdpatercntur  ( mpoic  niinus  ptdia  quaiii  in  aperto  aere  } atque 
poftexiuitum  aerem.  ' ’ : • 

Iteni,  in  eadem  Andia,’Ii  intromittatur  Vm  Wrargyruni.continenV  cui 
1’upra  diilum  ell  immergantur  inycrC,Tubi'  ( nydrargyroi  prius  rcple(i)  labi^ 
pollquam  undique  occluditur  Antlni  ne  ulla  fim;  euqimunkaiio  cumVxtrtno  ane, 
manet  adhuc  hydrargynun  in  tii^  eadem  qiia  prius  aliifodine  lifl^nfiim,^ui 
ad  uncias  pedis  Anglicani  plus  minus  apdpon  'qublL  eodem  quo  pciiB  pondere 
prematur  (ubjefli  yafis  hydrargyruiD,dcdjj|upd'inclufi  acriS  vi^cIallKa.extcrqi 


.VI 

>1 


acris  ponderi  aquipollditeiifemaiiir';  nec'prius  fubfidiij  quaip  yis  ilU-dcbiUtc- 
Ubi  vero,  prbptcr-cxfiiilM " - 


aeris  painiiii,  reliqui  ( uipoic  jlin  humis  cOm- 

preffi  ) 
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prcUi)  Elater  debilitatur,  {ubirdit  Hydrai^ruft)  ad  minorem  miiiorcmqg:  conti- 
nue ainaulincm  prout  plus  plulque  Aerts  exlugmir:  Idquoe^uiqiic,  uk 
aliqiumio  hki^tiitu  hm^  pi  vix  uhra  |«dis  Uiictara  unam  alcitudinit 
maiWcm  . (Scd&,  Ii  imruio  atre  Ibraor  reddetttur  elateris  vis,  adhuc  altu»  al’. 
cendcrct  Hydrai^yrotn  quam  extra  Anilem.)  Qyod  &*ilitcr  £xpcr:mcnca  JBoy- 
liatta,  ‘Pi^/iC9<*MccbMka  occu^Tt ; Exp^tmeuto^  .17.  Srd  &,  ex  eo  tempore, 
vale  jam  conNOodius  pr9Cpafato, 'obferv^it  idem  Honqpuflimus  aliquoties 

' ( quod  ai)  cO  iplo  accepi ; ) Hydrargyrum  in  Tubo  conmntum,  eadem  operatione 
prxflita,  ad  iplam  ufquc  ibunaiios  iiiirtf  H3Fdrargyr;  Hipcrficiem  fubiidilie^  neque 
iupra  iliam  nninino  cmmuiilc. 

Atque  flmiiis  ratio  aifignanda  erit  m variis  ilbuTmodi  phxnomcnis  qua;  non  ah 
aeris  granute  immaVtate  dependent,  Jcd.ah  cji^  v^cl.*dtica  > gravitatis  ^rcHu  iin- 
prclla.  Qiiippc  nifi  Ibret  hxc  vis  Elaitica,  gravii^  acris  ubi  non  pofte  dircdKe 
applicari  (ut  m vale  chtdb)  non  id  pnitirec:  Sin  autem  Gravitas  non  tbret,' 
nec  dlct  ea  virEUailica,  ^ prcflli  ponderis. acris  incumbentis  orta;  Elata  emm, 
utcunque  m Ic  tbciis,  nill  comprimatur  nil  agit,,  uepote  cujus  tuuVis  a<^a  di 
tantum  conatus  le  rdlitucndt  in  (itum  unde  dctrulus  hietat. 

Ex  eodem  principio  (deooncluG  Aeris  Elatae)  reddenda  dl  ratio,  Cur  A^ris 
pondus  Jeutiamus.  Quip^.  ii  uuu  ponderis  Gc  Aer  quanti  jam  perhibetur 
(cum  antehac,  hon  modo  nuUitts  pqndab cenlercuir,  politivc  levis,)  mi- 
rum videri  poilic  quod  tantum  onus  rullmentcs  non  eo  nos  prcmrfdiciamus. 

Item,  Cur  Ajua  hmnerji  non  jsntuHt  A<jhx  pondus.  Gim  cnnn,  non  modo 
mme  dierum,  Icd  & in  .vcuti  PhUolophta,  Aquam  gravem  dic.  non  dubiu.‘tur; 
eo  magis  mirandum  videatur,  quod,  Aqua:  fuppofui,  incumbentis  gravitatem  uon 
fentiant;  cum  mtcnra  nmiotem  aqua:  molem  .^alibi  iropofitam  ferentes  opprime- 
remur. Quodque  de  Aqiu  hic  diclum  cft,  de  alus  item  Huidis  intelligciidum 
dt:  imo  & quo;  fluidorum  inlhr  funt;  puto,  iiquis  Arena  feu  Farina:  cumulo' 
penitus  immergeretiir,  non  magis  ille  (credo)  Arcox  iiui  Farinx,  quam  Aqux, 
pondiLs  fcntirct.  _ , • 

lUtio  dl,  ( non,  quod  dici  0et,  quod  Aqua  non  gravitet  in  luo  loco;  puta  | 

fupn  aquam,  aut  gravius  quiddam;  coyafium  utique,  dicendum  dl,  nam  lupe- 
nores  aqux  partes  premunt  ex  m^tis  Experimentis  fcu  Oblervatis 

^tis  liquet;  ) quoniam  Aa  vel  Aqua  ex  omni  corporis  inimern  parte  xqua- 
liter  premens,  partium  pofuionem  non  turbat.  Comprimit  quidem  (propter  Ac> 
rem  m fanguine  aliilquehimxiribuscoinprcllioniscapacem)  quod  obicrvavit  Ho- 
noratilTunus  Boyhus  ( 'Paradox,  ffydrojlat.  in  fine ) m Gyrinis  ( noflratcs,  alibi 
Tad’P^s  alibi  Hoh-nmlSj ) aqua  mclufis  valide  comprdn,  ubi  latis  vi- 

vide le  movebant,  ud  magnitudine  anminuut  Sicut,  exadverlo,  Animalia,  Antlia 
Pueumauca  inclula,  jubdu»^  acre,  augeri  Iblcnc ; propter  aerem  humoribus  con- 
tentum infignttcr  dilatatum ; neque  id  line  dolore,  propter  infignem  vafbrum 
cominenuum  & hbroruui  membranorum  dillaiiioncm,  fbric  & laceratio- 
nem. • ’ 

Aerem  autem,  ien  quod  Aeris  inlbr  ed,  {Spiritus  fone  dica^)  magna  copia 
in  Sanguine  cominerF,.ccrciilimuiQ  eit,  potdlque  ad  oculum  dcoxmdrari ; Sm- 
guinem  enim,  in  upeno  vale  contentum,  li  Antlia!  Pnoumatka  Bopliana:  im- 
nirens;  Tubdiado  acre  (quod  tpic aliquoties  vidi)  Ipuihdctt  protimn,  iSc  non  in 
fpunum  tamum  fed  ampliliinus  bulUs  le  expandit,  ( aere  0ngumi  umnilio,  prop- 
ter fublatam  ab  extra  comprdlionem,  le  mligniter  aiujdiame;)  & quidem  >plus 
quam  ljx:raverts,  iu  ut  laponis  mier  lavandum  expanfio  in  buU^  iiuic  aeris  in 
(anguine  expanlioni  cedat.  ^ 

(^odque  inde  rumpantur  fibrx,  Vlictur  hinc  laltcm  cxiilimtndum,  quod  San-  0 
guis  illc,  pod  innumeras  idiuhuodi  bullas  tutgente  aerelic  inflatas  ruptafqudj  per 
aliquot  dies  podea  relervatus,  non  ( ut;  Heri  iblet ) in  grumolam  maOam  coalue- 
rit, Itxi  liquidus  permaofenu  (Qii^  ipic  vidi,  & inter  Experimenu  Boyhana 
ahcubi,  li  oene  memmi,  memoratur.) 

Contra  vero;  ubi  ex  omni  jpane  ( pro  fluidorum  natura)  ax]ualiter  premitur 
iih^rlum  Corpus;  aerifque  particula:,  m mmutiflimos  quafque  partes  fefe  cum 
humoribus  infinuames,  & pridem  fuerant  xqualitee  preflx  (nam  nili  fic  fuillem, 
panes  minus  prdlx  reliquis  locum  concederem  quo  ampliarentur,  per  prop.  r. 

hu|us,) 
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De  Hydroflaticis.  Cap.XH^. 

hujus,)^  nova  |)rc*{Iione  jsm  accMvnte  ah  in^ucDbcnte  aana/zqoalucr  iiem^b 
eandcui*ra(ioncm)  porro  cnmprimuncur ; mancnc  partem  limiUttr  uc  prms  adiu* 
vjcem  lita,  ncc  ulla  Hc  Hhrarum  fcu  incmbranarum  diitrat^tio  aut  bccracio,  adeo* 
que  nuUus  dolor  icu  rcofu^'  onens. 

Contrahuntur  quidem  hac  ratione  filfrx  nvmibran.eqoc  icd  non  renirences; 

( quippe  jam  amc  in  ibtu  ccn(?hnk  croiu ; quoti  patet  cx  fibrarum  .im  mqnbraha- 
rum^  iiquaitdo  fccantur,  ipontapea  comradtOnc;)  adeoqu^  nec  dolor  inde  ofhur 
feu  lenius  cineris.  £c  quiacni^  ihimmodo  nulla  Hc  inxquaiis j}icl)to*  Icti  p^ium 
diflocauo,  nec,  caro  oflium  ( ntcum|oe  conjm\dl5him  ) ncc  -dtia  urh^  iili^  e.x 
feolii  peroe^mopun  h^hent;  Icd  licubi  in<et]u;ilis  ^dlio  aut  dillocai^  liar,  qua 
.pa«esoctra  fuum  iuum'‘dctrud.intiir,  uim  umlciu  ih  taftus  perceptio?^  Sed  hoc 
in  immeriis  iluidq/f  ut  jam  onenfum  c(l)  non  contingir; 'Sdeoque  ncc*  lenius 
Oneris,  6ve  ub' Aere five ab  Aqua' (alioyc  liquore)  incumbente. 

poliunt  hxc  ex  /fntha  Bo/fiMA  conlirinari.  Quippe,  fi  Anifise 
milerA  Veiiculam,  Ilaccidam  quidem  (utpote  parum  acris^imbi  habirnt^)  ied 
ftri^lo  collo  probe  obturatam  (heqmd  diluat;  )^ummodo  eadem  ubique  maneat 
acrjs^Gproprcllio,  adeoque  & Vis  blaihca, Somnia  ut  prius  perluerant. 

Sm  ex  Recipiente  ai^uid,  aLiis  exliaurias,  adeonue  comprclfioncni  & vim  cb* 
IHcam  aeris  in  Keerpiente  minuas;  aer  in  Vcfica  ( utpote  magis  ebmprellus' adeo* 
que  & magh  claliicus  quam  qm  cll  extra  Vdicam  in  Recipieme)  fe  expandet,  ve* 
iKa  imerim  (taiiquam  inliati)  turgente.  ldqii€  couique  fiet  quamdiu  Vdicam 
'latera  ita  extendi  pqllint  utaen  intus  comemo  dcpaoiiqnem  limilcni  concedant  ei  . 
quam  habet  aer.Recipientis.  Ub!  vero  non  ita  pollic  c\'^udi  Vcfica,  #Rcdplen* 
ns  aer  reddatur  adhuc  minus  elaltiais,  qui  iuquc  preitin  irittmo^inmus  lequqiol* 
leat;  violenter  dillcndrtur  vdlci,  (nempe  pro  eo  gradu  vis  i^altipe  quo  Ih* 
perae  interior  acr  exteriorem ; ) quod  quidem,  fi  addiA  fcnfiis,'  non  'liiic  dolore 
fieret;  caque  violcnda,  Ii  major  Iit  quam  qoar  btcrum  Vclkae  iinnita;!  siquipol* 
Icat,  nimpccur  vdka.  Qopn^  & in  piiiaks  vurcis,  tenuis  corticis,  l^his  obferva* 
tum  dt.  ■ *"  ' . 

Si  vero  inHata  lic  vdka  Tnec  rupta  tamen  ) aetem  in  Vai  dCnoo  ad- 

mittas; Ibccelcct  iterum  vefka  atque  in  minorcni  Ibctim  ( Hbrfe  le  retrahentibus) 
recipi» : wod,  etiamfi  adellct  icnlu^  fine  dolore  ikrct,  cum  nulla  vis  fibrn  in- 
feratur. C^iodque  in  hac  vdicula  uniu  videre  dt,  idem  de  innurhens  jn  cor- 
pore veltculis  five  bullis  (exiguas  Aeris  Icu  Spirituum  particiUasconcihcmilms  ) 
mtclligendum  dl;  qiuruiqi  prcilio  ex  aere  xqii^ilitcr  rneumbente  vix  major  ent 
quam  qusc  fibrarum  cxtctifio  prius  liierac  le  ptm  retrahentium. 

Verum  quidem  di,  li  velka:  loco  phialam  vitream  immilcns,  cujus  latera  ngida 
fint, neque  (c  (ut  libra:)  contraham,  (modo  vitri  tenuitas  & forma  rales  Inu  ftc 
externx  jx^iioms  excefiiim  fupra  imcmamfolfincrcnon  valeant,)  rumpetur If&ia- 
la,  paruiuis  corticis  inpatrulis:  at  hoc  m ironicrfis  HuidoIkoAdi)  ubi  vefiCnla- 
rum  coixiccs  fiaccidi  funi!,'  & prdTuuni  lintii  violemiacipnccsi..  Si  vcroco  uique  ur- 
geretur (ob  immeofjiiijpuia  aquz  prolundiutcm  ) comprdlfo^  utnon  pollent VC' 
liculaiuiBCortices  Ic  ulterius  Ime  dolore  contrahere  ; non  dnbito  quin  oncri^'& 
doloris  femfus  tum  hicorus  cLlcc.  un»  vero,  Hc  cariil.'.gin^  m coniprdlionibii^ 
minoribus,  uuit  flaccida  non  linr,  dolorem  it  prdTuiUo  nonfentiunt,  co^uodpy- 
tes  lUxcorporis  durae,  lini  perceptionis  mmus  ( li  omnino ) capaces;  fitque 
fano  taimim  innervis,  libris,  membranis, alii/vtrcorponspartibus mollioribus. 

Crania  vero  fit  ea  five  Coniprcllio  live  Dilauuo ‘cujus  capax  dbAcr,'  q^n  ^ 
cilc  dklu  dl.  Magnam  certe  el!e,*iiltra  quam  quis  putaverit  inexpe^$,^peiiS^ 
mentis  plurimis  compermm  e/t-  . ‘ 

lilurn  Acris  fhiumqmnobis  orthnarius  d^ naturalem' die  (quem  rponteri 
fubirct  aer^  non  vi  comj^Ius, ) non*dl  cxiftimanduin.  Quippe,  luij  coimwi  ** 
di^  nulla  foret  in  co  Uatu  visElafiica,  ( qna^e(lccxpdrunur,A  otqua^o^ 
tcriscomprdllone  tota  pendet,  in  litum  ampliorem  conantislc  reftitaero) 

Quoulqoe  vero,  fi  oinms  corojitrenio  tolldfltui^  fe  ainpIiaturusLdiA  Acr^fl^ui 
cx  innumeris '^rpiirculis  ElaUtcis  varia  figUra  varioq^  litu  vi<mr  ooo^ni,  ) 
tcntatumporiusquan^nitctscxploratuni  dt  ^ 

Afct/enmisoVniy  ^lipilx  ope,  ingenti  caloris^vi  atmibiu,  (quant^eiufinodi" 
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va&  fine /uBooe ferre  pofleoc,  ) Aeranfeiu  dibcftfie  aiiinoat  14C  (patiuin  S^piuA- 
illun  qnod  pnus  habuit  occapaverir.  . , 

Honoradniinus  Boylins  noficr,  abfeue  caloris  ope>  fola  vi  fua  elafiia  Aerem 
iqdiiatallc  caepenus^  in  locum  priluno  majorem  vicibus  primum  p;  tmm  via* 
\m  lalcem  ji,  ( fcdma joris  adhuc expanfioms  apaixoi  efle  fi  fpauum  efict 
reciperetur:)  deinde, plulquam  vicibus ($o'i  tum. vicibus plnrquam  tf2;(qcrxplui* 
quam  dupk  ^ cxpnwnis  MecTenoianae,'  vi  calorb  obeentx,  qux  tamen  cantum 
ooQ  incrMibUisexdtimaca  fuerat :)  Quac/eccnfeulle,  inter^^rr^«/is  fiia?’i^>'' 
Jko'Mcihmkade»Aris  fatere,  &c>  Experun.  6* 

Pofi  id  tempons,  fedjam  am^C^tinium  vcl  Novennium  plus  minus,  (ut  idem 
refen  m Expaimenas  nuper  Editis  e/c  jUmham^a  jkrts  Rto^a^hoHe^)  Expan- 
panlioncm  illa^  alus  mediis,  adliuc  promovit;  nempe,  ulquead  vicetfel* 

cem  8000,  ( vi  fua  Klaftka  fola,  ab&uccalorisop^)  atque^  iterato  experimento 
edam  adhuc  major  inTcota  erat : ovibus  Experump^us  etiam  tpfe  in^rfiu. 

Idemquc,  Experifflcnto  adhuc  auter  mfittuto,  ( ^rouc  ibidem*  Ccoenfetur)  ad  vi- 
ces pervenit  plulquaip  loooo,  ( feu  plafquam  MiUccitpIum  loci  quem  prius 
occupaverat  idem  Aer,)  imo  Aloeum  occupandum  vicibus  137^9  majorem. 

£t  quidem,  inter  ingeniofa  illa  atque  fubtilia  £x^ima$tA  flaentitu  ante  pau* 
cos  annos  edita,  mventuseit  Acr>  non  modo  abique  Cabris  <^,  fcd  & i^fque 
ope  ( quam  JbjrSms  adhibuerat ) /hulne  ^utMttcd:^  Ibliu»'  Exp<rimentt  T^i- 
ceRiani  auxilio,  expanfus  ip  mol^  faliem  173  vicibus  prifiina  majorem. 

Atqiiis  interim  rpondLn'epq^c,  etiam  in  eiqianfibhinn  harum  qtflu  prsUiunim 
maximis.  corojtrcQtonem  omnem  penitus  lubutam  Sfe  ? Quod  ni  fertum fiierit  1 
etiam  adime  majoris  Ejtpanfioois  capax  ccnltmdos  erit  Aer.  Quem  itaque  .Ju- 


«are  pollet  exiguus  Acr. 

Cumque  feia.^ntd  dilataturus  foret  ^ fi  abclfent  impedimenta  ) quem  hic 
.habemus  Aer ; mamfeflvm  inde  el4*quod. 'parem  huic  Ccmprelltoncm  jam  fulli* 
oeat.  Sed  majoris  adhuc  Conipri^nd  ^paata  cQc,  non  ellquod  dubitemus*, 
imo  quoudix  experimur.  “ * 

H^refeni  poITuni  <Sh|Me/f  ch^  Spffiuiisy  ( nofln  WmJ-pm' 

app^nt)  Experimema,  a reccnliu ; ubi,  ^ comprdlo  Aer^  globulus 
magif  vi  projicitur,  ta^uam  ^ pulvere  Pyrio.  In  qiio  umeofuqiina  qua  poti^ 
ruoi  indullna  non  tn  minorem  quam  partem  quiodecim.im,  gus  quem  prius  oc- 
cupaverat lod,  acrem  vi  comprimere  v.ilocrunc : & quidem  etiam  de  hoc  dubita^ 
qui  illa  hifiiiuic,  Mvjcnmts  ipfe  ( Thxnam.Tncwmt.  prc^ji.)  an  in  paacm 
yJ,  an  « potius  diccndumfiieric,  ob  fallaci^  aliquam  quam  d^penmemo  1'ubeilev 
lulpicaius  dl.  \ . • 

itemq^  in  Aiaciitta  Comfrejftva  Sxietate  RegtaJjmimi  in  hunc  ufum 

parata ) idlluuu  funt  Kxpcrjmenu : in  qua  'compenus  cfi  Aer  m Ibliti  fpatii 
partcmi^,  vclcuamn  ( vel <dv<Wcv/>r4mi, ) vi  cocihuri. 

Eaque  qux'  habet  J3^lnts  idem  ( ^ quo  & extera  defumpfi)  Exfertmenta 
Jcnfklnmi  Aeris  A Bigore.  Alterum  quidero ; in  quo,  quum  Glaciem  Sale  mix- 
tam circumpofuerat  undiquaque  vafi  vitreo  quo  oomineMtur  conclufin  Aer,  (co 
- modo  qui  in  congelanda  aqua  adhiberi  fblet, ) conpufliiin  deprehendit  in  f pcium 
quod  adprifltnum  erat  ut  147  ad  158  plus  minus';  (quae  multo  mbor  clb  quam 
quv  vi  mechanica  obuueri  lolet ; quippe  hicnonnin^^tfiflini  fpaui  aminitur, 
•Aocefi,  t|fere;  cum  illic  adhibita  vi  mechanica  vix  tantundem  rcuueretur : dum 
tamen  lirigus  lic  adhibitum  umum  fuerit  nc  aqux  congelandx  abunde  lufiioerct , 
iiiQMDumque  hyemis  apad  nos  rigorem  Topnavcrit..)  Alterum  ; quo  quum  Gla- 
ciem vel  Nivem  Sale  mixtam  vanfimiliter  brcunipomrat,  cui  Aeris  exiguum  & 

•Aquscr  ’ * - ^ 

nn)  A ^ 
coocludercmr ; 

rumperetur.  Qux  quidem  Ginirawo,  fcu  Condenratio,  uim  minor  fit 
mam  mododi^  Espaiifio  ieu  Ka^fa6bo,*^(  eo  quod  Aer  fam  fuerat^  in  Ibtuor* 
omario,  infigniicr  commeas ; ) multo  tamen  maior  eflmudi  vel  hybernum  Fri- 
gus, (autiilud  arnficide,  hyb^hofbruus, ) •Vel  vis  M^nanica  ha^nus  adhibita, 
potueritifficerc.  * Rrrrrr  Si 
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^ A Si  vero  utnm^ue(  luiuuiz  Harcb^ioaisfun^xque  Cotidciiiationii  llipi^  quain 
cfl  in  ibuia^s  ^piid  noi^ordinano  } coDOdcratiuncm  a)mponamu^; 

tiub 'i^odocctipat  AcrflcDiLitatus,  ni  a4lpat|iim  quod  occuparet  Aer  ooImO^* 
dma^us,  uu3;‘d9  ad  ij^rc^udquod  Acr  Ordinarias  occu^ 'ad  fpatiui^qupd 

*'  ‘‘  ''  " ' ‘ ' *"  ■ ' ) Aci^  {ic^jlauciad  (^unm 

ad  1 ; vej^  numero  rotu^So, 

a ’w }jtm<fuagmta  MsUt^^y^  Unum, 

'Ec,  aiTamoy’^r  media  olim  f^ce  e^ogip^da,'  rCToven  adhuc  pollllab  invicem 
iuer<fbjL;  ttiTumus ; cdhjkerert&  va^roS.  ‘ , = ^• 

Urucum  adfiuceX  }j(offiDD.  (de  ATrb  R&rcfafUonclB:  CondcnfiupiK,  . 
.PiIau^ae&-Conu^ioac,')  E^rfroc^s  mot\cfidu>u  duid.  K^pe,  uuit 
Aerem' ^ fbui  itAbodum  Jaw*f^  dilai;^to  coh^furo  dcdnucru  la  vaie  vitreo 
per  Menfes 'aliqhot, ‘imo  pcr^liquot  Antjoii^j  ifcn  cankn  ha^ous  oblmare  po- 
tuit quia^taurcm fuum rcu^pii,  &qtddcm mcodemquqp^vt^re;*nec  ob 
laxiuteip  illadi  Lfnguor(m  comraxerit.:  Cum'  tamen  non  ^a-  iShlervct^un,  Cor- 
^ pora  Elalica,  ( piita,  laminam  Refis,  aliau^c  chalybcam  } t^i  aliquandja  m Itm  ' 
indebito  dcienra  hicrint;  Elaktflh  ruuM^perdere,  nec  vi  lua^l^  ptiAmum  fi- 
'tuii^flituerc ; Sed  6:  Magnetem,  AcumvV^lagDcte  inciotam,  lictira  litum  luum 
longo  teim>orc  detincid,  vel  polos  mupre,  vel  lcn^  deperdere  veftkiuiem’  fqgm.  ^ 
Ta^sfoMcdt,  euam  in  rebus  itiaiumaiis,  diutorapein  c<^ci4iku  pofitionis  ef^^^ '*i 

_ i,  ‘ 

Verurn  hic  loci  t^mulandluq  cdExperiiB^tum' aliud,  iUullrcquidAi  & « 

liuis;ntipetidtym^ 'quodque  me  de  Phxnomcnf  caula  folicicBra  tenuic  ‘ ‘ 

JS*  irfyikm^wn  Tubo[^t^^\iKa  ^^\[ujpeniuutyJt()tiutt 

nhxrjicnpn  abcuuu  Aire  'acc^aiiJJhne  de^^iUum  ( quod  nonniii  iumiDir  cura 
dcdiligenttafict,)  'at^ueinv^jime  cautf  fiu^  Tubntht  firmo  ‘ah  ehsf^ 
Cf^ow^tirr  cmfiniuUm  \ Hyfiilirgyfui}i'^npoto  infra  crifiefi')  fujhci^uik  per^ 
m<MfhUy^itam  huee^nlfra  ajritui/men^upra  McaJpnxfSi  ver^^ 
jufpcnTOuV^i  tantilmm  Aent‘aJmiitjjS(-,  ‘nrkoncniia^  Tuhfts  \ fiatim  «.< 

bttua  lfy<ii<q^Y}wnuj^  tidh^ama1titttAt^i  ponrccrprocawnes^ali*  . 

quot  bmi ) cmfifht.  ** .'#•*  ’ * ^ ^ 

PhziSmenbnnoc,  ExperknentisqtiibufcUb^in  0^4nt^  primum,  deinde 

in  apcnc^acrc  fiu^is , ^oebeious.  Obfervaverat  uuque  Hondraiinunus'^^///»^ 

L Quod  cx  eius  ^xttrimenih  ^hrRco  Mcchankis„  Annp  1^0.  cdibs* 
quite  monuimus,)  Hydrargy^K)  mtra  Antliam  ftumTubo  iBfpwltnD  , tibSS^ 

Acre  gradatim  delccnderc,  utt  expcdlavtf  at,  non  ita  tamn  um, "quamj^que  ad- 
hibuerit diligentiae^  fupra:j  (hgnantis  mferius  Hydraigyrt  luperhcieiAl  ( conoN* 
quam  fperaverat  )^tarct  adhuc  Id  aldtudinem  C^4rr<r  vcl  laltem' ' 

( pr3tfa<iffl  fi  ab  aci^  prius,  depurauim^crh, ) cui  in  Aqi^rel|^dent  pe^X/A- 
ciz  liilt(m  qauc  8.  Idemque  m Aqua  expcrtu4  unnuUis  m >An^m  tubi^lTr^if 
bus  ( pnta^‘*f  aut  6 unciarum  pedis)  ca  rcple^  Aquam  repcric(iakcmli  ali  Aqrc  < 

> prius  (kpurgaa'fuerit ) non  delccndcre.  quamquam  Oi^no  minus  pAecile 

obturato,’ quam  m potuerit  Aer  omnis  indb  exhattsiri,  im^Mtari  pofle  videretur; 
rem)iumen  cura  iis  ^ Societatf  Re^ia  qui  tum  temporis  lolebanc  convenire  com- 
m®Stcavit,  ui  altiore^ignaro  cxajnine.  ^ % > 

"Cumqu^poH L^umiUuipl^um,  Organuroque iphim idiSi  oqolpe*^' 
iSlunif  varm  aHhibinmi  ulibus,^  eoufiue  ap^bavit  Cl^.\^«geir/Af,  injdomutn  ^ 
reverfus  atlam  libi  ad  ejurdem  Antiic  fornum  parandam  airaveruV^id  iplubnlU  ta 
Aqua  ^exptfttis  fimiLiter  ^i^rcdcprchcn^t,  ( nclclus.  credo,  D.£i!^hum*  ii  pd- 
dem  deprenwdiile  : ) N^jk;  iramilftMn  Antium  tubo  brcviufinilo  aqiu  repleto 
ah  aere  depurata,  iUrem  ex  Ahtlia  quanOior  pocBit  cxA^pni,  Aqu^  a^uc  , 
fufpcnlamanfit.  •'  '*  ‘ -mu  ii**.  ^ 

Idcmque  ( fitis  littns)  lu  dbtabdcmTn  iXSS^mai^  ( de^Aeris  Ponj&A' 
EUtcre^  dilnculntem  objecit/  * * ' ; ^5^ 

Cui  ( literis  fuk  ) reponebat  D.  Ro/Jm,  run  efl^  i^uSSib^plb 

ante  oblervatam,  cum  m Aqua  ( utU. //^gcirfe  ) tumetom^in  Hydrarg^;i&L- 
tomque  diHicuItatcm,  & cum  *Socied||^gia  osinmuiucaiaaij^ulr  ulterii  adhu^ 

« examme  dignam,  fttera  tatten  fom  dimculdicm  yi^  poAcdhAaSaro  noQ 
ita  penitus  exbaulUin  qtiin  uc  rcHduus  Ad*  dxiguura  inad  pondus  Tailmere 

■ -*■  tuertt ; 
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tuctii;  &fiquando  Ac^ailU  brevium  fBborutn.' aUt  huic'  MurpoIJcii#  Hy^r^rgy-  ^ 
rum,  ab  acre  nondum  ^uraftni,  fiibCdercr,  idimpuuri  r«(fc  Jaicmi  mtus  Acri 


tucui;  &fiquando  AuuailU  brevium  fEiborum.' alit  huic 
rum,  ab  aere  nondum  ^uraftni)  AibGderer,  idimpuuri 

clatere  iiiodcp^enti  vim  Acris  extra  tubum  jam  valde  deb^tataiu. 

Qitbd  quidem  rclponfum^  ututOt^ediom  (j)fOut  tum  rei  ^nc ) (ati^Kcrc 
videretur;  non  tamdn  fecit  Societ^Ut  R<?uv  viliim  fuerit  m rem  lilani^tius 
inquiitrc/ExpcrinwBustum  coram  ipfis  publice^  tum  alibi  privaum,  pri^hun  , 
abHonoraoITiino  Pnrlidc  D.  Vicecom.  D.  (quorum  [)r.eier^  - 

curae  res  ca  ^oj^ndau  ,fuit;  ) fivfr  in  Organo  'Sajyktm  iivc  m aperto  Aei^  faci- 
endis. " ' - 

Poiique  varia  fa^  ubnmina,  retulit  tandem"  ^jociLati  Rcgne  D.  fe 

Hydra^yrqgi  f^urpanfum  dctmuifl^  ultn  Iciitam  aldtudmem  ad  .^uipondi- 
um  uccdUriamT^uta  iiaciarum  2p  aut  30.)  nempe  ad pedis  uncias  ulqm  34: 
PolbeKjoe  Ic  idem  d^imnin  alndudine  udciarum  ra  : iterumque  D.* 

Tr4efesy  ie  idem  ad  p^is  ufquc  uncat  (idiem  SS ; pollicitus  porro  (e  rem  ulterius 
adhuc  prol^ucurui» ’’  ^zCxKi^ix  Sbdetatis  RcgcUijB  Aimorum  i<$62  & fKtSj 
liquent  . t- 

Ideraque  exeo  tempore,  i^equenti  ex^rkstia,  in  aperto ‘Acre  ('abfque  AndLe* 
ope)  Experimentis  Honoratiranorum  Bio$mckcriyBo/in.  atlorumque^  crebro  it^ 
ratis  (quibus  & ^0 aliquando  interfui ) coaBrmatumm;^i^ydraTgyn]mque,nod 
laotum  ad  folitam  alutudinem  ( quo  iEquilihrium  aim  cxtenio  Aere  herce,)  puta,  ad  ' 
pedis  Anglicani  Uncias  2p  circiter,  Ira  ecialD  ad  Uncias  uf^ue  40,^0,00,  uno 
& 72,  ful^odi  deprehe^um  ell,  atque  jtafurpenruni  per  dies  aliqrot  coonilcre  ; 

coDculilonc  fa^ta,  vel  tamiilo  AerA  ^dmiflb,  Ibttm  praacipit^iad  iAqulIibriumv 
ulque:  UtdePhxnomcni  certimdinejamddbitaoditmtionHt* 

^ Atque  hoc  quidem  Expenmemum , illuibre  & infperatutn,  cum^legcs  Stadeas 
fupn  pofltaf  qindantcuut*turbarevideauif,  inCraviuus  naturam  'aluiis  iafpici- 
endum  monet,  eoqoc  facem  non  rantemnendampr^fciK  forte  deprehendetur  oliia 
Intcrim,  donec  cenids  alKjuod  X Viris  EAtdius  conclufum  iiierit,  hitc  miht 
tio  videtur  non  ii^obabili^  . Nempe*  Cum  olim,  in  vetea  Philofbphia,  Tcna^ 
Aqua,  aiuquc^um^di  Corpora,  Gra^a  conferentur;  Atf  autem  Looist  viden 
polfit  contrarii  qntfdantcmts  hinc  dicendmn^  cmncmque  Graviutionem  adlu^- 
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Icm  ab  Act!s  A^therifvc  preilu  vel  Elatete  (expaniionem 


proptciea  iuco  i 


vcnifcj:  .Abfque  quc>7 


Ite,  detcTMue 
hrc  GoiMla, 


i*. 


.•ii'»' 
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^ WBven 

<[11«  GtjvSP  dicimueTn  pefraancixnt,  'line  Gravitadone  adluali 

livc  dckcnfu ; net^uc  magu  ef&nt  ad  motum  deorfum  poglivia  qipim  ad  latcta- 
leni  HydrargyruA  iuque  ab  oninf  imus  Aere  depurajuni,  atque  ita  ut  di^uA 
ell  fuQieulum,  etiam  ultra  confuctam  altitudinem  ad  xquilibrium  peccfftriam, 
cum  ab  oniiu  Acris  prdlii  hbcrum  fit,  riec  ejus  vtl  gravhat^' vd  elat^  urgeatur, 
(^quippo^ui  imus  deprimeret^  nuUus  ell ; quique  extra  cil,  li  omnino  pleret, 
luifuin  )5feinerec;  nempr,  per  Tubi  orificium,  qua'  f^um  patet  aditus;  nam  a 
prcflii  acris  fui^no  vd  laterali,^  Tubo  delcoaiiur;)'mquictc  puGtum  immotum 
manet,  fuumqtR  filum  rcucet.  Si  yero,  propter  Tubi  concuniuneoi  aliqiuuj^ 
aliquamve  intus  commouoncm  ab  Aeris  cUtdi^,  vcl  prius  inibi  rclifli  vel  jam 
demum  admifTi,  in  motu  ponatur;  motum  illunr^pro  rauonc  quantiutis  mate- 
rixj^cl  denfitaus^pardura,  ve!'  quicquid  id  fit  quod  nomine  vnlgo  in- 

finuannis,)  profeqnitur,  deorfum  (qua  via  patet)  vergens.  Adeoque,  quimoid  ' 
id  iit  quod  m^Hydrargyro  (aliiiuue  fimilibus)  TonJms  dSciimis,  utut  abique  * 
Elateie  vel  prcllu  aeris  aut  quod  hujus  iiifiar  fit  non  inchoard  motum,  motu 
tamen  undecunque  ono  rationes  Staticas  dcincepubblcrvaL  Atqoe  hstc  cfi  qiue 
mihi  videtur  Phznomeni  hujus  non  improbabillt^ratio.  « 

Addo  umeo,  Tubi  fuperhcicm  utcunque  poliam  ( quod  de  alus  fupcrficicbus 
pariter  mtelligendum  ) non  ia  ab  omm  arpencacc  fcu  inscqualil^  immunem  cen*  ' 
icridjun  cfie,  quin  etumnum  aliqaid  ll|knutis/uQ|^^  unde  corporis  adjacentis 
colutfio  aliqua  & (fi  movotur)  lirj^tidqTrianir,  (ut  fupra  i^iquoiies  mfituacum 
dl,)  qua  motus  aliquatenus  impiatur,  atque  ob.quain  mota  corpora  alii  cem- 
actu  Volvi  hcilios  qoam.Lau  depretoduntur.  Au^ie  hinc,  fi’po(l  omillni 
a^ibuaui  dil^cntiiun  nonoihJ  acris  unit  exiguum  perouncre  cenl^ur,  compi;p- 
Tacio  fien  polfit  HydraigyTum  excutiat.  • " ^ ^ 

Fateor  mtcnra  nifhi  ne  lic  quidem  penitus  latisf^liim  df^  fbrnpnlolque  adhuc 
fuper^c  & dilhcultiffcs  quibus  rd^ondendis  necdum  fuliicu},  qu  o aliquid  adhuc  ^ 
Rrrrrri  . mecunt^ 


r 

« 


.a 


. «f » 


. I 


- 

it 


4 

t ..  * 


osx  De  Hy(iroftaticis.  Cap.XtV. 

* raeciim'haBro«t.  Et  quidera  fieri -tioKtt  ("qucxl  D.  VicMom  ^M»»fi(T«^  fufpic»- 
■ tur  ) 'Acrts  pondus  muUo  majus  aohuc  tfle  «pism  ut1iUitii<lim  Hydratgyri  uncia- 
’ 'rum-plus  nimia Tpuelpondeat;  led  abaete  imus  Uiciite  ( nili^htpurgciur ) ad 
cara  uiquc  aUitflttratra  4*P«llim  «•!<  Hvdtarsyrura : At  «bi  expuigaiur  Aer, 
nihJ^  tum  iuperfit  quod  extemi  acrisVuidcti  fc  oppouai  praeter  nuApn  Hy- 
draityii-poudas,  icm  l«us  dcpreliendi,  hydrargyrumque  ab*eris  zqui|>ondio  al- 
- tius  luIlOTRim  ui.  ’ i ' 

Sunrqm  idera  tjfplicare  fiaguiK,  uopier  Aeam  quen^i  fubtiliorcra  (quam 
* ell  Coiniminis  Aer ) Aeri  noflro  cralliori  ; qui.  quidOT  uni  fubtilis  iii  ut 

pet,AmlBB»  tintumaticara  exj*rgin  non  pofliq  nCc  lu  lamcit  ut  podic  i»r 'vitri 
poroi  tranfire:  (qutlem  revera  reperui,  alj^aliuiidc' Expaunegtis  OTnbrfiHhim 
eunt : V Hunc  Acrem  fubifcn,  utut  vitrum  penetrare  non  pofliej^poHeumcn  (poft 
toncullionem  Tubi  feihnii.aut  Undolafionera  aliunde  oriam)  lu  ber  intemara 
tubi  rfbpcrlkifm  fe  renfim<iniinuare  cxillimant,  ut  (pnttcnto  &iu|)ctato  quod 
intue  cTt  Hydrargyro ) culmen  confecucia,  Hydrargyrum  dcpUlat. 

‘Sednihil  cerunic  auffii  ^eutminare,vleveriori  adhuc  difquifiuo»lfc  tot  dig- 
'nam  cenlcns.  • . 


♦ 1' 


♦ * 


-r 


PROP.  XIV. 


(.2^  de  Hydrargyro  propofitionibiu  (interioribus  o(tei&  (imt  ea- 
dem^in  aliis  Fluidis,  (ervata  Gravitatum  propoQiqnc,  pariter  ob- 
tinent. . ' * 

' ‘ . * * 

CUm  enim  omnuim  Dononflrationcs  Hydrargyro  rpeciaiiitt  applicata,  pro^> 
dant  cx  generali  Fluidorum  oantrag  exdem  purifbr  oBunet>imc  in  fluidis  afli^ 
pFo  fua  cojul^ac  gravitate.  . A-fci-*  - 

yerbf  gratia : Cum  pundns  Aquae  ad  ^ndus  H^nrgyri,  arq^alis^  magnien- 


^c,  (1t»Dtvi  adj  14  (^nu/B)ero  ratui^,)  fuu  pouos  (quod  «x  fliis 

Ex|>ermitotis  accvratius  ju^at  yfadiRL circiter ; {^Get^hu,  in  fuo  jtcbmuiie 
' - » - . V Aqfnx  xqui^Ucat  cxi|bu  Aeris 

Cylindro  Hydrorgyri  zqu<poUente)^B>us  14, 
^ auc  1 \ pmut  'hz^ jtlla,'*vcl  ilb  proportio  In  aca^rauo^&  iquidon 


ponit  ut  1 ad  r;^:)  Qu^T^indrus  A<j6a;  xqui^Ueat 
{ndiiii,  requiritur  ut  altior  lic  Cylindro  Hydrorg^i  zqu<poUente)^|B>ti 


, . 'eS 

pi'o  di^Io  Cvc  Aqiumo)  Hye^fiydrargyroruin  uQ^dere,  poterit  mmc  herc  nunc 
illa  eik  'aj^raiior  -,  potdi  emm  & Aqua  aqua  &*  Hyd^gyrum  Hydi^arg^o  le> 
vius  cfle  pavmfve.;  Adeoque 'quam  pofmnHis  altitudinem  CI,  ) i*» 

Hydrargy^  unciarum  plus  minus  ap;  ponenda  erit,. in  Aqua,  prauvpltt  mi- 
nus jj.  . ^ . 

Huic  confonum  di  D.Vo^ht  Experimentum  («ui  & ipfc  cum^ aliis  interfui) 
cujus  meqpnit  in  ConttHmuonf  Experimentorum  'Pfyjkth^ofmkorum^  Expe- 
'nm.  ly.  Qiiiy  experimento  quaxtns  quourque  pojUa  Aqirr$u^ijone  eJetan  in 
tubo,  ijipra  liipcrflcicm  uiHa  i^gnantis  aquz  cui  inflftdat,  invenit  ( fuoum  ad- 
hibita 'duigenua)  nuximam  A quam  tunc  tero^ris  elevari  polld  altitodihcm 
liirilep^m  3}  undarum  hoc  efl  pediim.j33  v quo  ^pore  altitudo  Hy> 
drargyri  propter  AflCtofphaTx  aequipondium  lul^nn,  fiiit.^^i^rura  nedis  ap| 
proxime;  qux  quidem  Hydrargyri  altitudo  pvr  ijf  multiplicata,  cxhiMt  unoas 
402  proxime, di  pedes  33  cum  6 undis.  Atque,  canon  analogia,  quo  ton- 
are -aflingerec  Hydrargyrum  ad  pedis  Anglicaoi  undas  39  ( (jui  aiemHu  di 

3uali  maximus,)  alTui^rct  Aqua  ad  altitudinem  unciarum  412))  di  pe- 
um  54  & unciarum  4^ : Quo  tempore  vero  Hydraigyn  alcxnTus  dicc  noamfi 
undarum  2S  Cqui  quafl  minimits  di,)  alduidcret.aqua  ad' altitudinem  uncta- 
rum qSy,  leu  pedum  3in-  Ut  maximam  Aquaf^albrnfibhem  ob  Suflioneai 
(Icu,  quod  uniundem  di,  db*Atmorphaenc*  xqui{k>ndcrantiMn)  obrineiidam,  ri- 
te judteemu^  nunc  pedqm  34I,  nunc  pedum  32,  (proxitec,)  nunc  hb  lhI4•|rt^ 

■ diam,  prout  maxima  niinuna  vel  imerm^ia  fuerit  Aimdlplmx  graviutioj^- 
teni  ab  his  limitibus  quam^parum  recedendum  crii$  ^ ^ ^ 

Verum  non  opus  di,  aa  hoede  Aqua  Pbsuon^on  proCandum,  (qdw  non 
‘ultra  certam  alutudincm  furone  pdlic  elevari,)  ut  ad  idem  in  H]^rargyro 
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- lentatum  pcnrradus.  Qiijp^  m Aqua  primo  de^ehenfum  dii.  Utut 
enim/ qui  ^ut^Fugam  Vacui  (ui^iioncs  Bef/^iitiniavciint,  putaverim  etiam  (nec 
qouj^i  indonfcoMnier  ) ad  quantanicuiMue  «lutudinrm  uc  poOe  Aquam  elevari ; ^ - 
neo^ul^rim  qUm  Amlurum  atque  Si^nonmn  ope  poflec  aqua*euam  lupra  ai*' 
uUinias'Tiur(^'oecinm  Montes  iuraonc  trahi:  Deplrebenderant tamen  Antlippcsi) 
cum  ad  praxiu.Jc  veli  tum  cli«,  rem  non  iiiccedcre;  omiftique  aquam  fua|ftecr‘ 
tam  altioiiiinem  bjs  aiedm^elevandi  conatus  Ibiiira  efle.  Atque  ho<^  rpmro  eil 
quod  QiMKeo  prt^ihi'ini^animiim‘ ihdrntic,  "VacuuFiigam  Ulatn  aon'mfiniam 
dit,  idiumra  catos  limilc  coerceri AeiiiquC  jfi^ipondiuro  lUiuadoco  iiib* 
ftituimdunn  Inaeqoe  7orme/f/o.aala  data  di*  idem  m Hydrlrgyro  nnnndr. 

Quippe  noi|*  impcodcnier  ''donjecit  illc , (r  ob»Auts  ^^lipoqpjum  ndnnilt  ad 
. certam  aiti;tudji|em  elevaretur  Aqua»  ad  mioorcm  adhtid^vaa^m  tore  Kiaidinn 
aqua  Gravius:  atque^  Tn  Hydrargyro  tenfata^^qr  lucceUit  ex  vota  Atque  ex^ 

2M&  TOrrioellio  prsccunte,  res  jamreda^U  ah  altitudine  pednm^plas  mitius 
* ad  artitudmem  cubi  breviufcaii,  unctarum  puta  a#  pius  mtna^  fa^di  magis  tra- 
'dabilis^(  cum  tobt  tot  pedes  ahi,  lit^ribw  aerique  impenrM,  nec  iiniJe  oeiineri 
pollent,  ^cc  commode  tradari : ) Uimb  tor  Qinuque  momcmi  Experimene  pro*’ 
nuxerunt^  produuntque  mdies. 

Qaod<]ue  in  Aqua  ollenTum  eft,  m Fluidis  aiiO)  lavata  proportione 
^ 'tniD,  pennde  obiSncre  cen/radum  di. 


V R o p; 

Quae  de  Hydrargyro,  aliifve  Fluidis,  in  l*ubo  llilpenfis  ottcnla  lui 
\ eadein  Siphonibus,  Antliis,  aliifquc  ejolinodi  brganis,  accommo- 
danda Hinc. 

rubus  incurvus  CDE  (litruaque  aper- 
- V-  ^1  ahemra 


ESto  enira,  veibi  gratia^i^cm  fcu. Tubus  mcurvus  CDE  (litnaque  aper- 
tus,) cujus  alterum  extremum»  C Aqua  |liove  Fluido  jpMner^ur,  aherum 
prowndeat.  Nooimjeii  Ex^imentum 

W'  ' 


( tus, ) cujus 

£ oxeea  peoK'^ 


^ K.  satta  HWK.-I 


-m  ■ 


alUrTc, ) li  fugendo  in  E pliciatur  ^nor  domee  effluat,  omifla  deinceps  fu- 
Aioac  continnabittir  effluxus,  4nncc  liquor  in  vaic  vel  fKnitus  exhauriatur,  vel 
h Jufta  altirudinc  deficiat : & taiicn  l^c,  ut  orificium  E infcriua  Ct  quam  A B 
liquoris  in  vale  EiperHcies*.  ■.  * * 

Hujus  phaenomeni  caula  h FugaJVaaii  peti  fblebat  olim;‘ncropc,  quod  cx- 
fu6lo  m E acte  qui.-in  Siphone  ali^t  (contra  grayrotis  fu*  ptopena 

iionem)  Fluidum  ih  C,  ne  damur  (quod  illturam  omibus  mo^avcrliri  pu- ' 
tabamr)  Vacuum  in  SiphoneT,  Et^confequentet,  l^i^odi  artijiao  etiam  fu- 
pta  alnlCmos  montes  m opporitaX  vaUp  aquam  irsteferrr  polle  putabatur.  - 
Poftqiiam  veto  experimento  comp^m  cfh  non  poQc  aquam  (aliudve  flui-  - 
dum ) ultra  cenam'aliitudiiKni  fuilione  attj^  eamqne^iti  alutudincm  unraenfiun  - 
liJJijMvfcdi'  (pes  fuiHe  feUaces:  ccepifque  in  Fugae  Vacui  locum  iiiccedctt  (Ga-- 
lil*o  id  primum  fuggcijntc,  & promovente  Tortkxllio, ) Acris  aEquipondiura  : a- 
, ■ , ^ Rrrrtr  } -a;  ' '>^6,'. 

' ■ • .t'  1 j ' « * 
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De  Hydroftaticis. 


CapJCiy. 


ad  Itgcs  Scaticas  devi nttini  cll,  qua.  al wdmc>  ilLc  pro  cujdiquc  Fkidi  pari- 
tate doetimoeniur.  ' * . , ' ■ 

Ea  inito  Igitur  Aere  m E,  (tou  padVis,  loco  faitoin  fugcmii.Thorfcc  dilatata 
recipiatur  aluinde  piuirniiis. aer,)  ibufiitiim  Flipdiioi  ab  aeris  catMinCtioi' 

* bcmi^piclili  in  Siphonem  pn^duur  ( eadem  il^TobuD 

rettitm)  inC;  idqitc  antique  (necailira)  donec  6at  ^uilibripijxum  escterni 
Aeiit  prdlii,  (per  ame  demonlttaia ; ) piya,  ad  alfitudioqpi  Clr  (hAc  eK,  is 
HpdraAgyrai^aciaruni  qu^gap;  in  Aqua,' Pedum  «lali  j;,'  piils  minuat  atque 
in  alus  l^uoribiia  proporuooaiiicfpro  Iba  cujulqu»  graviiaK.)  Si  umj^e  Si- 
phonUalumtoum  jj^  altius  non  Iit  quem  I;  aUargetfluiduniad'iuqiqiuni;%lquet. 
exituque  illic  invguo  per  Crus  deicendens  DE,i^iiA  ex  Er  aiqiift  hof  eoau- 
. iiu^  caufa  perltopanulws.  ^ lauicn  tege,  ut  inlcrAis  ik^  quai^iC  (lepcr- 
' liciei  ACB:)  Secus  cqin^  cum  leipiali  Aunofphir*  pre(I?^rgeaniUr:p  di  E, 
li  Cruris  U^*silucudo  minor  Iit  quam  Cruris  DC,  adCoquc  Huidum  qaud  illo 
contuicnir  miaua  grairitet  quameju^  in  hoc,  contrario  curTu  fcrihir  iluidum  ah 
E per  D ad  Q luaedcntc''  Acre  id  E : SaJion,  mfi  Si|4ioiiu  anxitudo  |anu  fit 
ut  poHil  Aer  limul  arcendere  ( per  fluidi  lafira  ) dum  dedqit  fluidum  crqru DE;' 
quo  cafu,  paitiri  potent  fluidum  in  D,  dcfceBWnte  parte  altera  per  DC^ ''altera 
^rDE,  aiceudente  Aere  pcq fluidi  DE  delKndcndk'lateraj;  in  Siphonibus  re-'‘ 
ro  Unctioribus  raro  feretur  fluidum  m £,  pcr'EDC,  ab  kert  ii^  utguMe' 
prqpulliim.  , 

D altius  fltquam  I,  flirfiim  propellaur  Fluidum  ( ob  caulas  liqua  oradi- 
tas  ) h C ad  I uljne,  fcd  oon  ultra  ; ^ideoquc  ad  D non  pertinget Adebq^im  aiT- 
tum  abeit  ut  cefumte  fuetione  continue  proBuat  ^ D.ad  £,  ui  null^niiitippe 
ad  E protrahi  poflit.  Cum  enim  fuitio  non  alncr  agat  quai^  apeAo  Thflnce, 
aut  quooThoacis  inltardt,  ) locum  faciciido  quo  cecipuiur  Huioun  ( non  iu- 
Ctirais  viuailum,  (id)  ab  extern!  acck  prelliu(  Icu  quod  hujus  iiiUar  cU  ) prt^- 
pulfum  ; fi,  utut  loco  failto  , nou  valeat  um;n  externus  acr  eo  propellere  i^lu^ 
dum  ( pr^tcr  D altius  quam  I, ) Fluidum  ad  I connilct , neque  altius  ieiciu/  « 
quo  per  D ad  E poflit  pertingete.  Et  quidem , fi^otus  fluido  ifelcatur  Si-  ’ 
^on  COI^  apenp  vtri^c  ori^cipyi,!^  partiiione  in  D«  ^od  cfi  in  qriirs  ' 

D Cdcprjiaeuiriiidtcro  ulqoe^dl)  ( ne^s  memtturjC  quam  lupcr&«  ACB 
partes rcliqute, ) quodque  clt  m cnii^DE  effluet  per  £ ( anre  in  illiilu|^m  flic- 
cedente ; ) ^tem  nili  tam  ilrl^ra.fit  q(us  D E ut  qprtpommode.  polue$reeodciis3 
Ae»  dclccndcBS  fluidum  piitcruc ; quo  calti , pbflqium  dclccnderit  fiitidum  in 
DE  nique  ad  altitudinem  I,  1'urpenhim  illic  dciincjpiur don«  fe  poflit  Aer  ien- 
fim  iiiflnuare ; viaque  tudem  faih  qiu  poflit  exMnus^  Aer  libere  p$r  E intfins 
vira'  liiara  exercere,  deprimetur  quod  erat  rcliduum  in  crufe  D E ad  C ulqu^  ^ 

V , 

idemque  in  Anilia  ( leu  Prgano  Ctelibico  ) obtinet ; CuA, 
jus  Ilruclura  ad  hunc'fere  modum  lien  tokii  Lignum ' oh^ 
longum  ( velex  nliuihus.  Ii  opus-  fit,  compofiium-)  intui 
excavatum  .QylinarKA  in  putqumdcimtthur,  (goanieparsB 
^ ^ fuperiorc, ) infla  liipcrflcicnsaqare  in  putei  fundSl  quae  qui- 
dem Aqua  imelligcnda  ell , non  libera  ab  aeriXpreflu,  1^ 

, eid|^i  obnoxia  ( lecus  enimnon  furfiinT  propdictur  aqua 
Atque  alicubi  in  Anilix  cav6  repagulum  tranlverliiro  ^itUr’' 
in  cu  jus  medio  cfl  Spameo  B per  quod  altent  Aqua ; & 
hnic  foramini  incumbens  opcrciilum  Tcu  faha  E,  traolver- 
lirk)  ita  fixa  ut  aperiri  aut  claqdi  poflit  prout  intra  liijiravc  „ ^ 
premitur ; Item  , Situla  h manubrio'  fiipJroc  rfemlG,  ( iu 
Cavi  laieriUus  aptata  ui  nonjpoilit  Aer  per  Utera  ft^uiinuans, 
tMfirc, ) qusc  .limiUierinlubJPmcdio^ianien  hateu  F,’. 
eique  lic  aptatam  valvam  G,  ut 'E  ad  D’  . 

Ks  lu  cooftni^lis;  dum  manubrium 'Vciiindo  SituUlur- 
lura  trahitur,  cumque  ilk  incumbens  Aer,  quo  adnus  lb>^ 
intra  Antliam  aqua  eo  prematur,  uapcltonir  in^totlise 
avum  aqua  aliunde  prefla  pci  C ad  U,  dcocr  foramen  ( valvam  E apetitns ) ad 
Itindum  uique  fitillae '(  moao  aiuor  nou  lir  i^nm  lumma  zquilibrii  aftitufti, ) 
utpotc  h preflii  fupwnc  libera,  atque  infra  propuHa : Contra  vero ; dum  manii-  ■ 

, V ' . , brium 


«igiip-i 


V •* 


' Prop.Xy.  * De  Hydr‘oftaticK.  . ^ , ‘ 

bfimn  alias  vafwdodcpr&iiMrr  Situla,  depnimtquepro^dfliefbbjeftama^affl  qp£ 


toSf 


per  D alMdderat ; claudior  hac  dcpreffioiie^alva  E,^tque  aperitur  G;  per  qami 
aqu^  lituLuD  TuporgrieCH^  cum  rctra^  fituTa  ( claula  G valva  ) Arfuin  trahitur  , 


.1 

* c3r 


' viaque  illic  invenu  per  onHcium  H cfHuK-  fucetdente  ut  prkis  'in  retra5fae  Ikahe 
locuoiaqua  p^Pdenuo  alfur^tc  : atqueoOc  contifluc. 


Ac  vero,  CD  major  licvciaon  minor  quam  C1  (qtla  Heri  ftp. 

ponimus  «quiiibaumcuai  extemi  aeris  preffo  ) Aqua  per  D non 


plus  prememur  C qnisun  Tupe^ciei  A 0$  paties  rehquz, ) totuiqut^ntluelabn 
afliio  ^ ^ 


jocamiai  erit.  Sift  Uficinm  l,  albeadee  aqua  per  D ad  I ulquc,  modo  non  im- 


pediatur:; ialtcpi  ad  ulcme  hinduffl  fitula^  nili  ^(ior  (it  hic  quiun  I.  Si> 
ufquc  iudinft.  trahatur  lituia  ui  F velG  iuperet  aititufiDem  1,  deferta  ikula  iniha 


I vero  co- 

Iuperet aliitu&Km  1,  dclertal 

fubnflet  aqua  ad  1;  iu  tamen  ut  (i  (itula,  aum  iniia  f faeraL  aquam  per  FG  hau» 
iaat,  hanc  fecum  ( dauGG  valva)  elevabit  atque  per  H dEmddet  ;.^oum  ina< 
lore  cxantlanus  vi,  utpote  cui  nihil  ilibfidii  conferat  aqiu  inferne  pronens. 


Hinc  eil,  quod  Hydrargyrum  non^^pollic  Siphone, 'Antlia,  Syringi  (nam& 
mic  eadem  derauo,)  aliove  Soiliono  Organo  qaocu^~  *' 


quocunque,  ultra  |Mis  Uncias 
29  aut  50  in  altum  uahi;  nec  Aqua,  ultn  pedes  3}  aut  34,  cirater;  aliaqoe 


fluida  foa  ctjofque  graviutis  ratione.  Cau^  utique  «n  omnibus  eadem 
Nempe,  Kaqtte  Solone  otri> videntur  omnia,  Pullbne  revera  fiunt;  puta,  ab 


' aere  extra  g^avhame,  aliove  preflii ; fuftione  nil  aliud  facieacc  quam  ut  locus 
* texar  ad  recipiendum  id  quod  prelTu  aliunde  pellitur. 


EpHeg^i,ex  ^fceUaifeis.  ■ Cap.XV*. 


GAP.  XV. 

Efiiog^,  ex  JS^fceUaneis.y 

CUM  cmdem  ad  ualiHicuis  pnrcnienduni. Ct,  ne opoi in  imi^fiiin  cre-  ^ 
iciu  ( utm  pro  onteiiz  copia  latis  arSum; ) nonnulla  in  capnt  boc 
ftTl%m  congerere  vUiun  eA,  quit  vel  faii  locis  omiOa  fiieiant,  Vel  con- 
{jilio  huc  rejeSa. 

" ■■■  I—  .1.11  . 


P R O P.  g 

Qoae  hk  proponebantur  ( de  Addentia  i jsmbaben'  • , 

tur  ( luo  loco ) ad  cal<^  Prop.  3 1.  Capitis  Qjiiiti. 


PROP.  II. 


‘1  ‘‘ 

■ dT' 


Qox  hic  proponebantur( de'  Spatio  Cijoidali Addendae  habentur 

(luo  loco)  ad  calcem  Prop.  29.  Capitkj2ll^^‘ 


PROP.,  III.  X 

Inflata  Velica  pondus  elevare.  'i 

Experimentum  hoc  primum  vidi  Oxati-e  inlliuitum  Anno  ( G rcAe^  memiqi  ) ^ 
i6f(,  (Gtltcmnoa  anno  integro  lerius  ct^ufve)  in-Conventu  Itudiplbrui^ 
qui  tunc  tiemporis. ibidem  convenire  folebamus  Ibto.die  flneulis  Icptinulni^  aiT 
Itudia  communicanda,  inlGtuenda  experimenta,  &rem  Philglophicim^proinven-  . 
dani.  Verum  non  tum  primum  inveotumyrat,  fed  ( ut  res  jim  ante  q^nlta  y re- 
petitum. Ideinque  poit  id  tempus  in  Socieute  Regia  Jjuuimi  repetitum  luit.  Sic 
autem  inlhtuitur. 

SitEvefuSi^  cujus  cervix  N pegmati  (eu.  .fiilixo  alicui  flimo 
Ggatur ; ita  tamen  ut  pec  calamum  (eu  (ilhilam  Q,ioflar3  poQit*: 
(iindoque  oSigatur  pondus  P.  Experimcnui  conarium  e({ , 

Hatu  Ipiritus  humani,  inflata  veGca,  adebque  latcribvs  didentis 
& longituduK coniraihi,  pondus  jibrannn  30,'do,  70j.aut  ctptm  t 
plurium  ( pro.  vitibus 'pulmonum  flantis)  noiabHiicr  elevari  - 
' pofle. ' ; 

V Id  autem  ne  inaedibile  videatur conGderandum  primo  erit ; 
vim  Ipiritus^  hamam,  ptaeferiim  ubi  fummonifu  intenditii^&sd 
ita  exiguam  efle  ut  quis  prima  vice  exiliimet  Quod  manifotuin 
erit  Ii  conGderemus , ad  quantam  cdidantiaro , & qiiam  cdjEri 
Ibrtique  moni,  glo^lus  argillacens  flando'  ij^li  folea»:c)C 
Tnbo  oblongo,  ^fli  in  oSci^ndis  avibus  bituntor)  etiam  ad  di- 
ikntiam.  non  Aciguam. 

> ConGderandum  porro  erit,  ( quod  hic  prxietiim  fp^mus', ) quain'  accoSmode 
admotura  hunc  ptadandum  adhibqtui  vis  illajquippe  non  tuGjcngna  (pu-jv 


I 


Prop.^IL^  ' Ef&(^}ts,ex  M/ceUatub. 

tus  influlilis  o*(»(  in-  ve^ra  inwi(S/ppndus  >d  ixigtetn  aldtilfliBcn»  deva- 

' 

I Inliunchncm  c«»nfi3aa«d»"a-it  Vdica  Bub^a,  ntnt iiteuMi  fit  figatx  ad 
Sphxroeidan  tajDc^ptoxiine  aoce4|^,  Ete<ca8  MNOPeSa  loi^ron  rtxcm 
NP  V:onvufeaenl£un';  ciijm  juidma.TOpli-os  Tennie^  fi'ea3em  inidjjatnt 


iQif7 


4-. 


Tclfibi rcraperTOiial%  Ellipltpj  Spedbs^nnmie  mmabitut  prout  vefica^us  ■ • \ ••  T 

iiBktur;  auttalojirfaci^iutc,  prtyjuraBfiiimax^brevKirini  M o/'diiinXii- ' * - 

gio^  KPp^tiuh!nir|;rphir»eiawWfa  lauore,  fcJPbrevferc.  atque’»d  rphjcram  . 

,'*ut  ■ 


magis  aco<lcm«?  QuW  opm  licrij^ion  pollk  rnii|di  ccrvice,'*ut  qA“  inixlJ^hii 
■ (UbJi  ful«t>  alligari,  lit,t(rao  Pendere  t,  C^eJivat)|>  aiaque  aljSerit 
a- quspactUpngitwmis  VP  oont^io.  J '9  , 


4flHiUJU  JC  WWUU^HAiU*  ^ X 

Rinca^l^  lon^tu^ni$can^6lioi%],  ^coquej^ev4tio->^ 
nem  pQndcr%  ^u5  flujuatenus  xflttdil||8 ; icpunu^hqitan»  / 
Ell^n,  iiibfbd)aanis  Rhotnbnil^  K1  O P ; adeo^u^  prn*( . 
^phintKnde^  Rhoinbum  Solidum  4 Solidum  •co/^veir-  * 

lione  Rhonibi ^cA lohglmcm  axem  NP&lum?-adeoque  ex. 
duobus  conu  umiiibtis  & j/equolibus  compotitum  , quorum 


communis*  bttfts  fit  0 arafius,  tc  vtrticm  K,P.  Non  ouod 
•hre  A|ura  uf1>prus  ad  Vetlcx  ibrmani  accedat  f fid  quod  ad 
icttlum  m accomoiodaiioo  nec  lu  ab  vdBcz 


'caicttl 


forma  rectdac 


quin jpi^cnii^nc^odd* facis-  fitAoi||poda:  ndfl|cnim  propter 
pccumir6u  vefica:  fiinnam  res  ita  muranda  videtur,  ^ ' 


•f* 


t;v 


ftd  pfOptcr 

jiQddus  um^taiMla  vi  elevatum.  " . ^ 

^ NP  ( Ribmbi  di:zgwl<3D  loqgiormn  ) 

qimniam,  pmvjj^a.poBiionc  varia  dk,  ^fiumcfn  ^MMMeamrupponoqua,nuinH^’' 
adbub  intlatiooMEa^  lin«NMP>  NpP,  .ftt  rix.\M  extenduntur)  aieOqiie**cum  . ^ 
K' P rcdU.ooinciduot ; quo  cafu.N  V ve£U '«qualis  duqbck:Jlhombi  iiRferi-  " 
•bo»;  puu NO,  O P,  vcl^Bf^  M P.  Diilantiaibqucpun^rum P, in  hacltoii- 
t^nc  prinutl^j^lo  ^imum  . ’■  * ^ . 

Calamus^u  P^Hla  ( per  quam^^fit  mfeiio  )’'intcUigaair  CyTjrtdricc«’cx-  " 
o^arf,  Gav iqub <ftihctcr ponaiu r, vabi graua , i tb t ptfs Ccntdima )Prmte  ^KX- 
dm».  -1  ^ ■0"*^-.'" 

s VimFbrtiJs(^«{^8cr  in  vcficrfn  uftpcllitur  J quafi  *quakmrepura'*vi  Wulculo- 
'nim^^lui  coiiiprTmcnuam,  adeoque  acrem  cx  pedore  ili  vefiqim  impelien^m. 

**  Upa  cnim  Iratus  humanu^mlibcfo  aere  wbellis  videttur,' eoqdodqu^  primum 
/ fpirikis‘^x  ore  m aciem  iraffiat  nndiquaque' expandaufr  ^uum  tai^  (wfiliu- 
iaiik  iniM!i(ur,yu^us  Utci^its  cdhibctur  ne  diffluat,  «vii^us  in  ^iulam  eadem 
quaficfrci-qbajAc  PediMredcuudibatur.  i Dieo  taiDen<^/r  etfddrm  potius  quaifreu- 
quonum  non  negaverim  qoin  vinum  a^uid  pedus  compnm^cinm 
/impedi  potdi^U  m comprimendo  ^poHb* aere  , reliquuniquc  tactum  in  cxget- 

Vmt  Fltams  hanc  .(fivcmajc^jTucTttfivcnnnjrJ  ponamus  aequipollentcm  pj&f^  ^ 
Itii  ptedens  mS«(  cavi  Summo  ) incumbentis,  fubjedum  aerem  m Kiltola;  /patiis  ^ 
i,x,  j,  4-&C.  deprimcmis^  adcqqup  impellentis  inVcficpn;  unde,Vcfiea:'' lateri- 
bo6  di/k^ds,  capacitas  augetur  ratiboc  ingc/li  a^is i^u  p^o,  rqtione  diften- ,, 

ruspdrfdcrisS.  Nam  d mu  pomi us  S per  fpaua  1, 2,3,4^c.  d^njit  (qux  funt  '' 

. in’ Cylmdrq^titudmibus  proportionalia  ) ^nm^ro  aeris  in  Veficam  jmru' 
drtpr  quantum  lUis  fpatiis  continebatur,  atque  unthndem  aug^nr  vcfice  19pa- 
citas. 


41 
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r\ 
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Quoniam  -Tero  negandum  not»,  dl,  qum  aer,  proper  9<**tn  habet, 

(bmprellionis  m aij^ue  vefiei^-extcnlio  mincv  aliqigmii^  (it  qiilm  Iju- 


tium  quod  Sd^ndensoompar,  (vitlkin  parte  aliqua  ifi  eomprunendu  Jere-im- 
penia,  leliqua^e  tantun  ih  exiendeftda  vefica:  ) IXirculuni  pondeA  S,  nuit 
Tcvera  aliquanto  tnjor  liq  tanturq^puii  ruputabimft  quama  dl  ilia  VeHor  tftun- 


iio;  hoc.i^t,  quantun*  oporteret '^efasndeie  prop^  ilhm  extdifionem  If  aei 
non  ciW  cagipcXOmpi^ionis.  Quim  tawn  raaiflinti 


-g, r-,T"-—  3—  — qb|cilioni<f6- 

lo^diquis  quam  quod  flT  przfcnti  mlftqio  nccauruiiw^  Kam ,(  prxtenjuani 
qudd  Calculo  iuinmc  aquifiio  Hb  oput  noii  liq^)  quicqtiid  id  fii,'  nbn  lam  Qum; 
' maiem  fp^t  quam  Celeritatem'  afanfins  ponderis  P. 


sfffjrr 
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EpiJfigus,eH'^fceUd^is:  ' * 

■ iti  iu  Calciiio  prxUruilB*;  AJtni 

’jJI^,hoccftN  M-J»M  Pm  qi^liba 
S rans  » « ; ade(^uc'"N  M J h.Jf  teni  N 

oibTi  alidMo  ybomtio.'^  «' jaJcoqBc 
[> » ^ , «m  inSjik:  la-fflonibo  »Uo.«  R =*  i 

r • ' /N  R «=  i - 

. — a‘:cu|u$qMWUl9. 

a ’ in  NR=j«  «hiftiim,  V*^ 

s •.&tdlckpipe46%rcunil<yjpSrCont^ 

-..».  -^.  %c  ' doplimM#  ii'  xdMc*Pai 
; quod  lotiiloIitS^^ptbi^f  N c 

tuci  Curp^kkfMQHHnidk 
‘\^N,  ♦ Icubi,  crk hic oblidi, 

y \ ^ > Inccllig^rtir  poir®^  Ctluidn  QN 
» \ 3,4,&^cSfldcni  eflc  CwudrAxim^ 

. pei  »]4|es'bjli3  ;; 


Uqu)  Sdt$ 
fccifdit  p&“ 
ipiux 


Ksre- 

^nni"' 


Qiabus  zquatiombns  rcIbliinK  pMptcrcogi^sqiiantiuilsVi^ii^rCjftrk^r  quin- 
tius «;  hoc  elt,  rcfpciitita  aluiudo  NP  pflrquoU^t  Rhombo:  Et  coQTcqtic<t- 
tcr,  qu:intum  ca.deficu  a^altiiuduc  priaaq^oc  cft^qaannim  ini^ 

“^londu»  P fupn  flnbam  «IU  poliudndl^  ^ ~ .-  < ■ 

yRqnationcs  iUa;  fic  |flbluae  exhibcnjtt  nofaisirah6lai)i  Tabcllillx  In 
Column*$  numcnt  ^tia  per  qu<c  deflfcldjlj^TO^itur  vlS  firu, ppndih  $.4 
jE  exhibet' rcrpeaivaa*xquatidoc3  bis  (patiu  rcl^ndcnccb  A,'tflf3^Yas*Dtj> 
ipdiAca>l  P j»D  iilb  deletibus.  P,  haiiK  somplcnieata  ad-alqiudm^ 
icuj;  Koc  cU,  mcorarain  ;^|^uuni  p^dd&'K  defoniibiu  iliis  r<dj^idcnifp- 
D,  «WreaBas  cdnidtnicntb^m  contmuc  eonl^umiuni^  hoc  el^  quanMafr 
cuderit  P plepKc  d^nfimi  S ger  fiogula  fpaiia  i,u,i3,  teipcdnx-iWpc, 
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Prop.III.'  Epil()gus\e>( i^JceUoHeis.  . 
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Patet  ex  hac  Tabella,  dum  5 per  Siiatiuni  i Sclcendit,  vix.  j^us  aflii^ere  P 

quam  illfusaliroidlnis,  (nempe  tantillo  pius,  m in  dcciraalium  fra^lio- 

mimleco  intmos  quarto  ne  quidem  1 htbeatur,  quod  hic  merito  n^ligi  poterit.) 
Adooque,  cum Deii^iiis Siit  ad  AfeeniumP,  ut  loocgo  ad  i; ; (1  poi^us  (cu 
VIS  Hacus  S fit  ad  P pondua^iClevandum  laltem  ut  ij-  ad  100000,  ( noc  dt,  ut  3 ad 
20000,)  V»  Ponderi  «quipoliebit ; Umajor,.  pjjpoilcbit,^  adcoqjje  elevabit,  fal- 
tera  lannmdeift  quantum  De(cen%i'  Ip^m  1 rdpoudeat. 

Sed dP^lH#|>i‘oponio«aiti. parum  vviatur  pro  i^tiis  fublaiuauibuj  aliqtum- 
muUis,  ut  donec  S dci^i^dfe  mteilarfi^  ukra  {pana  ijfpd  (Jiocd^  donec  per 
iiUuiam-in^lum  lic  m ycTicam  tlAiQ  aeris  quamum  ii^llat  plulquatn  iiS!)6 

Ipatia  ipfi  Q V xqiulia  5»^  dfiusVit  tanu  in  S-  qux  fit  ponderis  P., 

.fcu  qux  fit  ad  P ul  itf.ad  ioo<^,  hoc  cfl,  ut  i ^6250.  Adcoquc,  fi  Vis 
Piatus  S fit  ad  poodos  P/alt^m  utid  ad  10000^  fet^  \ ad  623*0:  elevabitur? 
fidtem  taiituudcroquanfiTmEklixniui  Sper  Ipafia^jyjM^refpon^bitihoccft  (ut 

cx  TabcHa  iiquei ) pluSquam — ^ altitaddus  primx.  '' 

Cum  itaque  non  incougruum  fit  ui  Vis  Flatus  humani  accedat  lUtem  ad 
S/ffff  2 16 
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^pibgm,  ex  MiJceUaneis.-  Cip/XYs 
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! (cn  — '—  Ponderis  0tis  tfiagni , non  minim  videh  dibet , m FIntu  toc 
looooo  <^;ot  i . 


Pondus  aiujl  attollitur;  & quidap,  ulaa  «•'itudinis  primae,  vel  (paulo  to- 


uinAus)  piufqaanf  eli  “ (pars  qdnqwgcfinia)'Ycmtpcrinje^  NM-fM'P,  qd« 

fatis  cft  noiabilis^  C^iod  oftendendum  crat.v  ' / 

Riici  hioc  jx>namu»«  v^S  'P  di^nul,  ^cUiuc  al^us  eleva, 

uim  ifi  P,'  cadon  vcHca  nancnH,  codemoac  Hl^ulccavo., 

Patet  etianij  pro  «liminuto  furamme  fi^ix  diam^o  ejus  Q T»  duuinui 
etiam  proportiojicni  S ad  ^ neceUuiam  ad  pondiv  devindtftn : Et  quidem,  fi 
Mathematice  fblummodo  re^  coi^ider^r,  «d  proMrtioneni  qt^uitumviscxigium, 
leu  ut  datiAf^nduS'(bca  vi  fic  moveao^;  Vertfn,  (i  ad  praxin  Phy(i£un  deve- 
niatur, non  expe^ndum  e(l  ut  res  laedat;  qoomam  Aer  fortincn  lilde 
exiguum  non  pot<.£LniQ  magna  vi  p4|rudi  ctiamli  contra  urgeret,  pondus 
P;  ledmeque  ad  exiguum  iUiulinodi  for^ien  porcU  qui^  iu  l^ac^niiipodare  ut 
totam  hatus  TOtentiafU  eo  cxcrat  iuquc  rnediom  qu^a/o  loraminiSjfiug- 
nitudo  necefuria  ad  praxio  hanc  e^it^ius  exercendam*^ qux,  cum  ex  Fh^icis 
circiimihnuls  cXf^imcDto  potfus  cmam  dunonfirati^nc  ^tcrnunabi- 

uir.  Sin  Mathcmauce  taimim*^ ruu  fjseaam^^  lecflufk  Hujufhiodi  circutnfjtoui»;) 
audiio  vcl  diimumio  d^etri  ioaminis,  4umraiua  vice  mmmi,^geuuc  yim  Ha* 
tui)  in  di^tcatd".  ratione  iijjius  aiidtioajs  vcl  dun^iiooi^  di^ictriF  .Quo^  cx 
prsrmrHU^lc  probhrcttff,  n res  tami  cflcL  ^ 

FaciJc  irem  oficoiu  cH,  Ad  quanoun  aJiitudineni  ( pro  dato  foramine  ^ data  vis^ 
flitxts  datum  pood^  elevare  polf^:  Et,  vicc  verfa,^ quanta  (ptocbto  fora- 
' mine)  (cquirator  ut 'datum  pondus  ad  ditani  iJtiiudtncm  (pouibuem)  elevetur: 
Sed  daejs  ahitudznc  ( pol^luii,')  vi  Hatus,  dc  poifdere , qaantinum  forameo 
eflc  detac.  ' ’ * 

alntu^unu  *P<^fiSilem  \ quonian^on  ad  quanumvjs  alucudinem  hoc 
fiet ; falfcm  uhi)  ad  maximam  vafii  dipAtatem  pedrantura  cfi  (ut  alias  omit- 
tam circvisfbntias  Phvficas)  ntin  ultp  ^ndu  cxitadoRir.  Ea'  auum  cik  ( data 
perimetro  M 1^0  B } In  Khomho  ioh^  .( quo  ha^nus  u(i  iurou| ) quando  qun- 
dratuM  lateris  KM,  xqt^  tria  qtMldrata  lemialmudi^  NK,  ^oc  «li  NMq 
= 3NKq,  vel  ) in  Sphzro^ide  vero  (cm  prt^us  acccdic  :nafia) 

ubi  ex  Sphacrogide  fh  Sphaera,  fiu^^pcriphcria  traniv^a  ^u)  xqiilli  • pcruDctro  . 
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Verum  (]QonIam  * haac  i prifi-ntc  propoli»  ^iiena'  fune,  dcmonflrsuonA  horum » 
omitto;  quas  tamen  fulhis^oian/ln  fc^tb  in  Socfctate  Bt^ia  ljM0m  bibito, 
■Manii  <fic  4-  i66i.  cxpofui.u  s ' 


^lanii  dic  4-  Jddi.  cxpofui.u  i 
Jj  rcdjbimos'tandoin  k Rhombo  f|^o  ad  Sphieroj^idcm.  Qnauquam  C|l^» 
figura  mimis  ad  calculum^J^mmodata : Cum  etnKn  coQilet,  ElIi^Hn/ 
Rhombo  (fi  rite  comparentur ) capaciorem  eHe^aded^  &'Sphxroeideni  Khom-' 

' bo  fulkiS;  non  dubiundum  cli  quin,  <|uod  de  Rhombo  fblido  pUendioms,  dc 
Sphxq|ckk  abqndaivpus  codHcl  Cum  cnim,  pofittf^uiriufque  Hgidra:  pcriiuctris 


^■4 


MNOP  zqualibok  maJdF  fit  Spharoeidis  SphrrxqUdciqxKitar quam  Rl^ombi  in 
rdpedivis  poUfionious;  adeoq^  quo  extrodamuf,  plus  Aeris  ilii 


/ - 4 


^ ^ -TC-r  1- - • / r - iliicquam  hic  in- 

gerendum, qnud  majori  dcfcenftii  Sieam^Hct^  contra  vero  ma)brfit  hkr  quan 
lilic  aitttudmis  cqp^dio,  ad^uc  aicenfusP;.  (quxgtx  figurarum  natura  facis 
conflant:)  £rit,  propter  majorem  defccoius  ad  afccnfuin  ranonetn  in  Sphe-- 
rocide  (adeoque  m^fcftca^  quaiodn  Rhombo,  faedior  quidem  (utut  ardior 
& ^d  mino^  aldtudinem)  Ponaris  pci,‘M>j^n]  ^nam  por  RbMhbum  cleva-^ 
igio.  Adcei^c  abundandi^  c0hlbt  propofitum.  ^!6uisvero  exifb^r,  in  inHaa 
Vefica,  non  modo  ambituiq  tranfvcrfuin  M O,  Jed  i tredtufn  M P,  auRtfi : 
Utut  ^ contrarium  pofhis  putem,  contrahiinc  non  *untlim  alutudmcm^P 
Icd  dc  a^tum  M N O P ob  dittentum  aabiuini.NQ;  illudlamen  ii  concedatur, 
non  ofiicit  fim  ^fitis/if^  prodefl  pptuis;  nam  & (ic  augebitur  Vcfiqe  capaci- 
tas, i^nfus  P^niKtur,  adeoque  ^Uiubitur,  propter  minorem  'altiiodinis' N P 
concrablionem,  dummodo  tamen  cnnCra^lio  fiat.  Unde  ibrUus  ai^M^nfinna- 
nir  propolium ; ne  mtrcmi  fit,  (quod cxpcrimemo  comperimQs,)  ijput  Ve&a 
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&t  grave  Pondus  elevari. 
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Prop.  IV.  ‘ Rpilo^m,  ex  Mtjcelkmets. 
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PROP.  IV.- 

^ Solvantur  aliquot  aiiz  Qusftioncs  Mechanica;.  > - 

• # ^ * 

MUid^alia  luhtad  rem  Staiicam  &:  .do^irinam  de  Motu  fpedaiiiu,  qu3C  vel 
Opinbu5,lupcnori^  itterkn  poilenc,  vel  pluribus  adhuc  capuibus  uiau-* 
nam  fuppMuarC)  nifi  quod  operis  moles  jam  nimiuni  excreverit.  Sed  ea  cx  fU' 
pn  uadids  pjienque  .noii  difficulter  elici  polfont  ad  rem  pncTentem  rite  occommo^ 
datis-  • Nonnolla  lamca  hic  ilniffim  aetingam ; qux  utut  res  ludjcrx  non  nemini 
ferian  videri  poQint,  ierdUn  ameii  in  Suticis  cauliini  hab.’nt. 

Verbi  gratia.  Si  quxniur,  Cur,  tjm  ad  en  atum  mwum  Jiat  erefffnsy  dm  jo  ^ 
utrtjqtit  cdkdfus  tni0um  mn  fojjfij  niji  promoto  pedum  altero,  niim- 

tmtm  humt  jacentem  pror^tm  jmurjatm  'tollere,  qmm  pa/ttpiiahittir  : Ratio  pe- 
tenda ^ fitalCentri  gravitatis.  Quippe^  cum  tiilcrum  corporis  lii  in  pedibus,  qui 
cadac  non  volet  hoc  curare  debet  ut  tutjps  Corporis  Cemnun  gravitatis  pedmus 
ccaineat,  laltcm  non  extra  eorum  extrema  hac  vel  illae  i^hcrius  dcflcifbt  quam  ut 
muicul:MlttD,&  tendinum  '^ires  lic*-poIiium  fuflineie  valeam  & revoCarc.  Hinc, 
qui  'ercchis  flat,  liui  firmus,  ut^te  qbi  totam  corporis  molenr  habet  jvdibus  iu- 
pcrcmincmem.  Qpi  vero  quid  humo  toll^  velk,*  dum  dcmilluiii  Captic  pro- 
tendit antrorCum,  Nates  retroHhm  tendit,  quo  liat  icqiiilibmim,  cciurumquc  lo- 
tius pedibus  feu  fulcro  Inpujcmineat,  faliein  e.vtr.a  pedum  ambitum  vtl  non  om- 
nino Vel  untillum  deUt^bip  Qui  aiim  p^tcr  murum  a tergo  huc  nun  ppllic, 
dum  (quo  quid  humo  tofJai'): ^tendit  C&puc  non  rciri^bs  Naubus,  pra:eipia- 
tur,  ( propter  totius  Centrufn  politum  extra  fiikrum  feu  fulcrorum  extrcmuUi 
ambitum,  &.  quidem  nlagis  qoam  ut  valeant  icodyics  id  oneris  ferre  itenimquc  l'ul>- 
Icvarc;)  ialicm,'nifi  vertebrarum  tendines,  mulculigoc  co  Ipeciatues,  admodum 
robufti  tuerrnL  - - * • 


.Huk  Item  Jl,  quod  Jortitic,  aht  mollius  ttx%^n  Mihtdand)  feriant,  adeo- 

3uc  Joniturn  majoxem  mmgremqtte  Jbnoro  pmfmkn^  iimdentes  edant.  Nempei 
uo  Ibnt  incceleiuli  modi,  utut  pauci  id  auimadvertant.  Qiiippc,  Alii,  dum  pe- 
dem promovendum  attollunt,  corporis  centrum  gravitatis  ^ 'reliqui  pedis  perpen- 
diculo.non  prius wraiovenr  quam  pes  promotus  terram  iterum  attingat:  (Atque 
’hoc  Cborodidafcab  feu  Sdtatoriec  artis ^Afa^t/lr/,  fi  rem  luam  inielligant,  impri- 
mis curare  debeju dilcipulis  mlinuandiiiu,  quo^lalcOn  t^ni  pedi  infilfens  co^us 
agde  in  omuerapurtem  prout  op.iis  erit  convertere  paratu*  iit:)  Alii  vero  fcRi- 
namiores,  dura  pedem  prbiBovcm,  proirtovem  fimul  & Ceiirrura  gravitatis^  quod 
itaque,  rcliilo  pnorc  fularu,  procidere  ftatim  jhcipii,  donec  pes  promotus  terram 
itcAim  attinjgiBRS  cafiifUm  lii^neat;  (apud  quos  itaque  incelliis  qnafi  Cafus 
& Sulfcntatio  feimuiiio  continue  excipientes;)  Hi  itaque,  propter  procidentem 
corporis  molem  pdhdifft)i)e,  fortius  tenani  feriunt  & cunit,  majori  fomtu,  quam  ' • 
qui  (rullcntoii  pede  alicre  totius-CeniroLaravitatis  & onere)  jxdem  promonim 
* mollius  demiiiuiu & quo  piu'cipitantiufCcnc?um  «gi^avitayl^ic  promovent,  co 
fortius  lohimSriuiu.  " « 

Hin^tem  reddaida^  elt  hltii^ur  ^ii  abis  f^epius  titubent,  ^ titubatu  cadant ; 
Nempe,  pofiqiiam  iqttdfdrpcitp^fcro  Centrum  promurctur,  promoto  pedi  mox  * 
Ibtuminand^^nfidens,  vaciiMc  aut  inHdx  tu  «e  Ic  commktat 

aut  expei^io  fulcro  dcSfc  cor{^  faltem  caliii  (Koxinmis  efi;  pa- 

■ritcrquc  ii  (iMKip^hiCfr^  ifbpmg^  ut  non  'polTit  lac  cicofuenus  promoven  ut 
' taleat-cadqf^'cor|p>r4^Mwe*fefie  fiippftias.  Qui  veip  perfUntis  pedis  fulcrum 
non  prius  d^tnnt  quam  pes, promotus  Hnnenir,  minus  iutu  bw  pcficuU* 

'Dextthrfam 
rum  \ qui  Ht- 

"p^jipm^  alteyum  VelHttr.mriqg^..^  'Pre^Jitmyjial^bMtti.  .Jianr  qui 

nbxaorfum  calpit»  ( ob  cof^|i||pmtrum  decorium  propendi ) Sintilim  pro- 
tttodit,  ^raviutk>o*8a  ( utfip^  rein^tius  bfided  pvpeodiculo  po- 

fiae  )^ade^ue  coraitiimctdmi^Obmrum  gravitatis  fiuiftioFiQm  retrahit,^  quo  Vel 
‘ . SfCf.fr  3,  non 
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,o6r  Eptlogus,  ex^ifceUaheis.  *Cap.*^Y.^ 

non  onmmo  vel  minutrad  deJ^m  piop^«c»tj  &-o(um  woiiu^.  ^ ^J^cjen* 

ad  idem  intenti  fimt  Ahjctx  'nl/Hfftnrh.  Qui^  ^ufcAuogonilte 
corporis^  vnric  torquendo,  Ccntrotif  gravitatis  extra ' ftgtrojjun  aralStiin  longius 
, dimoverit,  fedle  Ulum  Tubvertei. 

. Huc  item  rcfereiduiB  eri^  quodf  % /iWgi#  tr^u 

Jextrttm  promovent y prtpnovent  Jmtjkntn  brathijtm  ; JitiJvum 
cbmm  Jfxtrmtt.  ^ippc  hsic  aiternanone  toGus  Centrum ^cuos  vSvisxkt  m 
peniendieulo  duobus  pUibus  ceu  fuktis  intengcdioi  *qug  ^opendeat,  taiijque 

cafum.  minitetut  ' ' ' , 

Item  ( qua-  atta  Arifliit^sQv» 

, l^ncs^.  Mechanicas  yairjft  )*^  - 
• %.  Jn^/l  fe  n rr£fum 


- . ’•  • 


... 


mgrri,  aiUrvf/  frotenio  Ctfitt,  vei 
TtJiimi^IrtSts'  Ncng%  ^otr^- 
dbt,  ( pbu,  in  fitu  C N G E, 


in  & Cangulirredtii,)  loing^  np. 
jorem  corporis  partem  fiabet  b Q ' 
vcrfiis  N jxafitam  (nempe tuo^  par. 
tam  CNtt,  b Capite  ad^enuag) 
Tadeoque  Centrum  ^vitatis  ( cj^lve  ' 
ptrpcndiOnlum).  procul  b 
N.'  Ciim  teique  Itaou  fuumm  ik  ^ 
Fiilcnm.i4i’cdibusP,ade^ue(ma- 
nentibus  ut  piius  cnuibiis  GP  invfitu  p^pepdici^ri ) levaeandum  Iit  ^10«^ 
CNG  Centrum  ad  perpendiculum  CP,  utipli  G (iiperemincat ; vix  aut  pe,  vix' 
illud  Km'nin  lupra  modum  robullos  fupponaraut  muiculof  tendinclquc  eosfper 
iUntes,  Erigendas  ,cnm>  dl,  rqtaqunis  C^tro  G,  veiilisGN  (&  iple  gfa^s,) 
onere  NC  in  extredn  onullus.  Si  veto  titrahanyit^gdes  b P ad  ■»,  quo  Fui'» 
erum  Centro  giaviutis  fubjiciaiut;  vel  protendatur  ctpa^  C ad  «,  quo  Oafenim 
gravitatis  propius  ad  P falcium  Ceniruit^e.nwiiis.G  faatur,  ant  eatm  ipls 
imiaineat  r^el  pariim  Hbc,  partnn  illud : Angho  anere  llbcranta^  mulculi  tei). 
dineique.,  V , 

T Hmc  itemrefpont^dumquscftioni,  ( qua- quamvis  ridicule  propopi  Ibleat,  fi. 
riam  tamen  meretur  icfponrionci^  ) adjfo  Arrer.  ojlhaii'mtrmi  utamjue,  'v 

'dum,'  ■ > " - s— ■'  “ J 

mnttt. 


quali  metuerit  aniiu'-  ne  caput  rupcrliufaari  ( m'  tanu  diUandaTemoto ) impin. 

' geret.  Sed  (nili  illud  quaigloquc  fia^  quod  anlm  ctam  lltiplb  llaum 
introitu  grana  qustrat  quibus^lcatut;)  vera’  cai^  cit,^od  ad  l^rrci  dimm 
(ficut  ad  oftia  minora  ) poni  loleat  limen  (leuaqndd  lnnmij'lnltar  fit  ) ab  an. ' 

Iere  fiipmndum  qnupborream  ingrediatur  : ^uod  ut  lia(f*^nni  ^tcccdentcdi' 
mini  luperimpofiit^  circa  quod  itaque  ut  tuleram  lepatiotiia  Centrum  nK^ndagi.' 
erit  corporis  totnis^dirun^raytutil^toationcm  lilam  facilitat  parreiiddcapiic 
ultia  limcn,  adeoOueaudla  ipGus  graviutionc,  Cemruiii totius  propius  aiUultruih  ' 
admovet.  (Sm  diatur,  noniemper  cllead  ollipm  horrei  , quod  Limiifixinljar  ' 
s iii,  Cve  Afccnrus  j dicc^uni,  nec  Anlcfem  fimper  iuttocofitem  caput  dcmincl^ 
Quod^e  Aala  ipfis  ridiculum  idem  tadunc  Jpli,  atque  ob  eandeai  caulaffl^-C 
blemp^  iDmtt  fidum,  griuits,  muuemt  aJcetuUH,  capiu  framtiunt.  Caulael^  '' 

. qiiod,  hoc  ladlo,  iaiiiior  fiat  tlra  'pedem  apRiioftin,  giaduticandcndo  impofr 
ium,.ioatiq,  Cquz'oa]mno  lacienda  dri(,ut  io;  ilcenliisflRi^  pdrie^m*capift . 
pondus  ulfra  iuuxum.  Salicm,  Ii  hoc  nondom  faciant,  ab  Anlcrc  .^i^nt.  fi 

Item,  Cur  ffamniJrj^  Tmo  geftmt,  fi'<mtTmfd*‘irnitrvtm\ 

Ji  Uhtii,  rilfmjimtti  jtiteiU»,  Ji fqiu  fittStm  fromiffo  hKAo  JhuJtro^d, 
dextnjrjam  fiTtmwvd, .(  exMtt  e/ifrm  AmtUf  t/exlri ; J Ji  iextnff/lmj  ^ ' 
fi  ntro^,  rcBanacJit\JkniBlerjiK/i  cafdi  frrd.  Nemjii 

djsonmifaas  effi^mu,  ut  Corporis. Onetil^jip^uoe  Ccqtmm  gravi^ 
muni  liikro  lupcrcmincat,  laliem  extra  flilcMilim  atditiun  minus  redlwt  - - J }| 
'«"Vidique’  ipK  non  neminem,  Sfu  ctm  pmSs,  mmihu  htwH,  MOnrjum 

. ■ r.i-  jnit,  t' 

'."i  ..s''.-- 


com-' 


^ ' 


'Kf^logus,  exj^lifcellmets. 


'Prop.l\^ 
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